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A  P.  A  R  I S ,

E t f e  Vendí.

A  A m s t e r d a m ,

C h e z  P i e r r e  M o r t i e r , L ib r a ir e  fu r  
le  V y g c n d a in , à i a  V i l le  d e  P a r is ,  16 9 4 .

T R A I T  E

D E

GE O M E T R I E .
SUR LE TERRAIN.

Va r M.  L E  C L E R C ,

SCD LYON 1



SCD LYON 1



A  U

L E C T E U R .

V O ic i un fécond V olum e de ma 
G éom étrie  , qui ne doit pas 
être moins eftim é des Am ateurs de 

cette Science que le premier.
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T A B L E .

f ' E  T r a ité  de Géométrie eft d iv ifé  en d ix  Chdpi- 

très.
L e  I . contient les Définitions. /
L e  I I .  établit des principes que j ’appelle N otions , &  

qu i font des veniez, évidemment connues pareH cs- 
m êm es,  ou par des démonflrations mcontefiaules 

L e  II I . donne la  pratique des Lignes &  des Ang.es,
&  fa it  décrire les figures des Plans. , „ -

L e  I V . enfeigne a transfigurer ces mêmes Plans cc,! ; 
à  d ire , 'a  leur donner de nouvelles fig ures ,  ¡ans en : 

diminuer ou augmenter le contenu.
L e  V . apprend, a les divifer.
L e  V I . -montre comment i l  les fa u t  ajfembler,  &  corn- 

ment on peut les augmenter o u  diminuer de-grandeur, 

félon quelque quantité propofée. i
L e  V I L  enfeigne à les mefurer.
L e  V IH . contient la  Trigonométrie ou ladoÜ nncda

Triangles par le calcul.
L e  IX . traite des Solides ,  6~ particulièrement de lw

L e  X . enfin ,  donne la pratique pour le T erra in , oïl 
ton  voit comme on levé les Plans ,  comme on U  
trace , &  comme on me fure les détentions maccc<> 

f ille s .

C A T A -
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C A T A L O G U E .

■ On trouver a chez, ledit MORTIER plu [¡euts 
autres Livres de feiènee, (çnvoïr.

MAniere de fortifier les Places. Par M r. de V auban. 
8 . fig .

Geom etiie &  autres œuvres du P . Pardies. n .
 ̂ M ariotte, Eflais de Phyfique des Couleurs, n .

Tablettes Cronologiques de M arcel, n .
, -  Hiftoire des M onnoyes de France avec leurs figures,  

depuis le commencement de la  M onarchie jufqu’à  
prefetit , Augm entée d ’une Diilèrtation H iliorique 
iur quelques M onnoyes de Charlem agne, de Louis le 
Debonnaire, d eL o th a ire , &  de leurs Succeflèurs ,  
frappées dans R om e. 4. avec plus de 1 700. fig.

T raité des M oyens de rendre les R iv ie ies N avigables.
» avec les M ach in es& c. en figure. 8. Paris-

T heorie de la Manœuvre des Vaifleaux. 8. fig.
T raité  de la Lumiere. Par H uygens. 4.

•s ' T raité  de Hygrom etrie. 11.
A r t  de jetter les Dombes par B londel. 1 *.

? A i t de la Guerre. 11. Paris.
Inftruéfcior.s pôur les Gens de guerre, où  l ’on traite de

1 A rtille rie , des P rop ortions, des Renforts, des Por
tées , des A ffû ts, &  généralement de to u t ce qui con
cerne les Arm es à feu , dont on fe fert en France, tane 

C- lur F erre , que fur M er. n .  F ig . Paris 1601.
Fortifications de Mr. Blondel. 4 . Paris.
Géométrie du P ort R o ya l. 12.
Geometrie de Laray. 8.
T raite de la  Grandeur du P. Lamy. 8.

-  Gnomonique ou art de tracer les Ouadrans. 11 .
Mouvement Local &  du R effort. i l .

‘  ÎrP iîtiilue ciu P- A n ge, n ,
[1 T raité de l ’excellcnce d e l ’H orlogerie. 12.

T r a ï-
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C A T A L O G U E .
T r a ité  des T oifes.
O E uvres Poftum es d eR o h a u lt. n .  2 vo ll.
M etam oi phofes d ’O vid e, u .  ? voll.
Jeu d ’A rm ories des Princes de l’Europe.
Jeu des Reines Renom m ées.
Jeu des R o is  de France.
Jeu des quatre Parties du M onde.
Plans de tous les Forts de l’Europe. Par Beaulieu du fer 

&  autres, fo ll. 5 vo ll.
A c a d e m ie  des Sciences &  des beaux A rts . fo ll. 2 voll, 
Cabinet des beaux A rts, en figures & c .
A r t  de N aviger. 4.
Arch'ite&ure de V itru v e  en A b régé, n .  fig.
Cinq Ordres d’ A rch ite& u red e Scam ozzi. foll. 
D ioptrique O culaire du P. Chérubin, fo ll. fig .
V ifio n  Parfaite du mefme. fol. 2 vo ll. J
Diétionnaire H iftoriq u eou  M élangé C urieux de l’Hw 

ftoire fecrée &  Profane. Par M çreri Augm enté par 
M r. le C lerc, foll. 4 voll.

L ’A tla s nouveau de tou te la  T e rre  avec les Table! 
G éographiques, &  Alphabétiques à l’U fa ge  de Mon- 
feigneur le Dauphin. P arleS r. Sanfon.

A tla s M aritim e, de MefT. P ene., Gaffini &  Autres. '  
A tla s M aritim e de M r. R om ain  de H o ogh le . i
Plufieurs Livres de N avigation  & c .

ç
On trouve Chez ledit Mortier, plufteurs Livres deVranti, f 

¿ ’Angleterre iS autres ,  âefquels i l  à fa it  imprimer » 
Catalogue,

t r a i -
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T R A I T E
D Ë

G E O ME T R I E -
C h a p i t r e  P r e m i e r . 

D E F I N I T I O N S .

1. U â  la Geometric.

A  Geom etrie eft une partie des M athem a- 
I tiques qui a pour objet la quantité qu’ori 

nomme con tin u e, &  qui eft étenduë oil en 
longueur feulement ou en longueur 6: 

1 ' largeur, Ou en longueur, largeur &  profon
deur ces trois efpeces de quantité ayant pour termes des 
points, des lignes &  des furfaces.

»i

1 .  D u  Pointi 

Le Point eft ce qui n’a  aucune partie:.

5 . 's.De la Ligne..

11 l â  I^gtje eft une longueur ians largeur.' -
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z  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
4 . D e  U  Ligne droite.

La Ligne droite eft celle  qui eft égalem ent coït.- 
prife entre Tes extrem itez, ou bien , c 'eft la plus cow 
te  q u ’on puifiè mener d’ un point à un autre.

y . D e  la L ig n e courbe.

L a Ligne courbe eft inégalem ent comprife entre fa 
extrem itez.

6 . D es Lignes parallèles.

D eux Lignes font parallèles , lorlqu’elles s’ accoœ 
pagnent ea  égale diftance.

7 . D e  tA n g le  lineal.

L ’A n gle  lineai eft l ’ouverture de deux lignes quii 
joignent â un point en s’inclinant l’ une vers l’autre, 
& (  en ce cas ) les lignes fon t appellées jambes.

A in ji , les lignes A  H. CH . fon t les jambes de /’ A  ngle ABC.

8. D e  ïA n g le  reïliligne,  courbeligne &  mixtilignt.

L ’A n gle eft nommé redbiligne fi les lignes qui1 ]
font font droites courbeligne, fi elles font courbe ? 
&  m ixtiligne ,  fi une des lignes eft droite &  l'aut j
courbe. ;

A A V A T N k
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Si une ligne droite rencontrant une autre ligne-droi
te , fait des angles égaux de part &  d 'au tre, ces an
gles font d ro its, mais fi elle les faitine'gaux., le plus 
ouvert eft obtus, &  le moins ouvert eft aigu.

C h a p i t r e  I .  g
9.  D e  ( A n g le  D r o i t , A ig u  &  O b tus .

y ' "
A. Angle droit.
B. Anfleobtus.
C. Angle aigu.

11 f o i "  obfcrver que l'égalité des angles ne s'entend pas de 
l ’egalile des lignes mais ile leurs ouvertures , ¡ÿ  que le plus 
grand angle ejl cehiy qui eft le plus ouvert au  .contraire ,
0  que deux angles font égaux s'ils font ouverts, 'également qusy 
que leurs jambes foient inégales.

10. D e  la Perpendiculàire.

l a  Perpendiculaire eft une ligne droite qui tom bé 
Ou qui s’éleve fur une autre ligne droite' faifant des 
angles droits.

iÎÉ

i î  -’ -Di■ (A n g lea ltern e ,  oppofe', &  de même part 

: le ’ R R F P  ? ‘ re ,con’ mc, B E  coupant les paralle- 
eî o it p  ’ ’  j  •$ , e,ft a,cenie au regard de l ’an- 
!,s E  :  t S d/ e l ’angle B  , il eft oppofé au fom- 

met mais il eft de même part que l’angle E  &  les 
angles A ,  D ,  B  font.de fuite. J 2  ? 6

—  ~\B g

4  « •

À i j
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12 . D e  U  Surface.

L a Surface ou Superficie eft une quantité étehduï 
en longueur &  largeur fans épaiffeur ou profondeur.

13 . D e  U  Surface plane.

L a Surface plane ou plate &  qu'on appelle Plan; 
eft celle qui eft également, étendue enfre'fts'-e^tre- 
m ite z , &  fur laquelle une ligne droite peu t eftré. ti
rée en tous fens. —  -

4  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e ,

14,. D e  .la  Surface courbe.

La Surface courbe eft appellée convexe fi elle eft re
levée ,  &  concave fi elle  eft creufe &  enfoncée.

A . Surface convexe;
JS. Surface concave;

1  D e  L’a ffin e  des Plans.

U n  Plan eft horifontal &  d e, nj veau s’il eft coucM 
com m e le deflus d’ une eau calme , vertical &  a plomb 
s ’il eft drefi'é com m e un mur élevé bien d rb it , finon 
il eft in c lin é , penché &  en talu.

16. D u  Term e.

L e T erm e eft l ’extrém ité d ’une quantité.

L e  Point eft un terme de la  lign e, ré  la  eftuntinK
de la  furface comme la  fu ifaceJft  ̂itn ' terme du corps. U 
ligne continence à un p oin t, f in it  à  un autre ;  Et laJtcrjM'- 
eft terminée an d'une feule ligne on de ¡lufiertrs,  de même f  
le corps eft termine ou d'une feu le  furface ou de flujteurs.
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1 8. D e  la  Figure.

La figure d’ un P lan , eft la m odification de Tes termes
ou extremitez.

i  g . D e  la  Figur rcSiiligtie.

La figure red ilign e eft com pofée de lignes droites 
qu on nomme cotez.

20. D es Poligona.

Toutes figures Planes &  r e d i! ignés f0nt nommées 
n°m  gen eral, I oligone , mais chacune en par

o l i e r  a un nom propre tiré du nombre de fes ter
mes. On appelle.

Triangle ou T rig o n e , la  figure de 3. co tez. 
Quadrilatere ou 1  ettagone celle de 4.
Pentagone cellç de j .
Exagoné celle de 6.
Eptagone celle de 7.
O&ogone celle de 8.
Eneagone celle de 9.
Decagone celle de 10.
Ondecagone celle d ’ i r .
Dodecagone celle de a .

U n Triangle f e dtftingtu d 'un  autre pat la  difference de fes 
angles ou de fe s  caffo .. J

2 1 . Z )a  Triangle reStangle.
Le T rian gle re& angle eft celuy qui a un angle droit.

„  ~2-  ï ï u Xri«ng!p ambhgone.
Le Triangle am bügonc ou obcus-angle cft celuy 

«jui a un angle obtus. a i

SCD LYON 1



(5 T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

2.3. D u  Triangle oxigone.
l e  T rian gle  oxigo n e a les trois angles aigus.

2 4 . D u  Triangle équilatéral, 
l e  T ria n gle  équilatéral a tes trois co tez  égaux.

z y . D u  Triangle tfocele.
Le T ria n gle  ifocele a feulement deux co tez  égaux,

26. D u  Triangle fcalene. 
l e  T rian gle  fcalene a fes trois c o te z  inégaux.

t e  s Figures de quatre coteX. reçoivent au/fi des denomitut■
lions particulières de la  qualité de leurs angles Ü‘ du rapport 
de leurs cotcï.. ■

2 7 . D u  Q uarré.
L e Quàrré efl; une figure de quatre co tez  égaux & 

de quatre angles droits.
2.8- D u  RcÜatizk.

■

O. Quàrré. 
P. Rectangle*
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29. D h  Parallélogramme.

Le Parallélogramme a fes côtez oppofez parallèles.

30. D u  Rhombc.

Le Rhom be ou Lozange eft un parallélogramme 
qui a Tes quatre cô tez  é g a u x , mais feulement les an
gles oppofez égaux ,  deux étant obtus &  les deux 
autres aigus.

g I .  D e  la Diagonale.

La ligne A C .  menée d’un angle à  fon oppofé eft 
appellée Diagonale.

jjj----------- __,c

A

C h a p i t r e  I.  7

--------- jk  N k

32. D u  Trapeze regttlier.

Le Trapeze regulier a deux c ô te z  égaux &  les 
deux autres inégaux mais parallèles. L 'irreeu lierafes 
quatre cotez inégaux.

33. D e  la  Bafe,

La Bafe eft particulièrement le cô té  fur lequel la 
figure fe repofe, comme le côte B C .

e £ 2 \ c  | S | 1 |

3 4 . D u  Cercle.

a„ LeluCerc,e eft un Plan terminé d'une feule ligne 
appellée Circonférence , laquelle eft par tous égale-

A  iiij
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Par Cercle on entend aujji quelquefois la  feu le  Circonfercu 
te fu m ant l’ ufage du vulgaire.

35". D u  D ia m è tr e  &  d u  R ay on .

T o u tes  lignes droites qui pafïent par le centre du 
C ercle &  qui fe terminent à la Circonférence , font 
nommées Diam ètres &  leurs m oitiés R ayons ou De- 
midiametres.

8 T r a i t e ’  d e  G é o m é t r i e

ment éloignée d’un point qui en fait le  milieu ,  Ü£
qu’on nomme Centre.

H I K . Circoniererxti 
ü .  Centre.

•H K . Diamètre.
D  I. Rayon.

56- D es D evrez., M in u te s ,  ficondes, & c .

La Circonférence du Cercle fe divife ordinairement 
en j 6 o  parties égales ou degrez , &  par cçnfequt^ 
la  demicirconference en 18 0 , &  le quart en 90. Cto; 
o u e 'd ècré fe foûdivife en 60 m inutes, chaque minu
te  en 60 fécondés, &  chaque fécondé en 6 0 'tierces, 

& c .
'3 7 . D e  l'A rc .

L ’A r c  eft une partie de la  Circonférence d’uç 

Cercle.
38. D e  la  Corde»

La C orde eft une ligne droite qui jo in t un Arc.pat; 
fes extrem itez.

T . Arc.
V , Cordei
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39. D e  U  mefure de L'Arc &  de L’Angle.

Les degrez &  leurs parties font la mefure de l ’A r c , 
&  l'A rc eft la mefure de l ’A n gle,

Par exemple,  fuppofç 
que le point S  fo it  le Cen
tre du Cercle A  C D . on 
jugera de la grandeur de 
l'A rc  A  C. par le nom
bre des degrex. d is mi
nutes q u 'il contient,  com
me on jugera de l'ou- 
verture de l ’Angle A B C .  
par la  grandeur de i  Arc 
A  C.

40. D e  ia ligne Tangente.

La ligne T an gen te eft celle qui touche un Cercle 
fans ,e cou p er, &  fans le pouvoir couper ou traver- 
ter metrie eftànt continuée.

4 1 ,  D e  la  Sécante.
Cercle Secante » croife , coupe &  traverfe le

C h a p i t r e  I .  9

42,. D u  D em y cercle.

Le Demy cercle eft terminé par le  diametre &  la  
ocmicirconference.
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4 3 . D e  la Portion de Cercle.

Si on coupe un C ercle en deux inégalem ent par u, 
ne ligne d ro ite , les parties fon t appellées Portions ou 
Segments.

4 4 . D u  Secteur.

Q ue fi un Cercle eft coupé en deux inégalement 
par deux rayon s, les parties font dites Se&eurs

ï o  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

A . Grande portion.
'T» 1 P*t'te portion.
,xß  * C. Grand Scéleur.

D. Petjt Seileur.

45 1. D e  (O va le .

L O vale eft un Plan borné d’ une feule ligne cour
be qui fe décrit de plufieurs centres &  que tous les 
diam etres diviiènt en d e u x  également.

4 6. D e  (Elipfe.

L ’E lipfe eft auffi un plan terminé d ’ une ligne cour
be mais en figure d ’œ u f, &  qu’un feul diamètre di- 
v ile  en deux parties égales.

H. Ovale.
I. Elipfe.

4 6 . D e  là  figure reguliere.

l a  figure R egu liert a. fes parties oppofées fembla- 
bles &  égales.

rr -
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C h a p i t r e  I. ï r

48 . D e  ÎIrrégulière.

La figure irreguliere eft com pofée d’angles &  de c o 
tez inégaux.

4 9 . cD e  la figure Equiangle.

La figure Equiangle a tous fes angles égaux ,  &
deux figures font équiangles , fi les angles de l ’une
( quoy qu’inégaux entr’eu'x ) font égaux aux angles 
de l'autre.

D

L j  figure C eft cqui- 
*ngi» à la figure D.

5°- D e  la  figure Equilatérale.

La figure Equilaterale a tous fes co tez  égaux.

S 1- D es figures Concentrique:.

Les figures Concentriques font celles qui ont un 
meme centre. 1

‘ÿZ. D es Excentriques.

Les Excentriques dépendent de plufieurs centres.
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Par exemple,  en «» 
que l'angle j i  R  C ]Hj  
appartient au reüanÿi 
Z) £, comme ait rethvi- 
g l e A C ,  eft commun

Ï2, T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
c i .  D e s  S iffle m e n ts .

Quand un parallélogramme eft d ivifé en quatre au
tres par un point de fa d iagon ale, les d e u x C , & D , 
que fa diagonale ne coupe p as, fon t appeliez Suple- 
ments ou Compléments.

5 4 . D u  Gnomon.
Gnom on eft la  différence de deux R e fta n g lé s , ou 

bien, c ’eft l ’excez d'un R e d a n g le  par deflus un autre 
R e fta n g le , les deux R eitan gles ayant un angle com
mun &  une même diagonale.

iiwiinpw* » ■

c ÿ  D es parties communes.
U n e p S ft ie  e ft  commune lors qu'elle appartient a 

plufieurs quantitez.

iS  que le tTiande G H I  eft commun au x deux triangles G I  L > 
G i f ,  parce qu 'il fa it  partie de l'u n  comme il f a i t  partie 1 
l'autre. Ce triangle G H I  peut auffi eftre appelle commun i  
ce q u i l  eft jo in t au  triangle G, H  £ >  de même qtt au tW ’U“  

I î  I  F. . ,
<6. D e  la  grandeur d’une quantité.

U n e quantité eft d ite grande ou petite par la corn-. 
paraifon qu’on en fait avec une autre de même 
pece.
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C h a p i t r e  ï .

5 7 . D e  la  Raifon de deux quantité^..

Quand on compare deux quantitez entr’elles ,  ce 
que l'une eft à  l’égard de l’autre eft appellé R aifon.

Par exemple, comparant une ligne île deux pieds à une de 
3, m dit que lu raifon de l'une À l'autre eft de z  à 3. Ou que lit 
prtmiereeft à la deuxième en raifon de 3 <¡ 4. Ji la premiere ejl de 
trois pieds 2) la deuxieme de quatre.

58. ‘D es Term es de la raifon.
tes Term es de la R aifon  font les quantitez com 

parées.

59. Des Term es atitecedèxts &  confequents.

Comparant la ligne A  à la ligne É , la ligne A  eiÎ 
lé ternie antécédent &  la ligne 15 le terme corife- 
quent.

At -
B i — t— (-

60. D es Raifons femblables &  égales.
Deux Raifons font femblables &  égales ,  lors que 

les termes de la premiere fon t entr'éux comme les ter
mes de la fécondé.

la  raifon d'A  à B  cftfemblàble rS  égale à celle de C à D ,  parce 
que comme 1 eft moitié de 4 ,  3 eft moitié de 6.

A ,  B .  C ,  D . 
z ,  4. 3 , 6 .

6 1 . D e s  Term es proportionnels.

Si deux raifons fo n t fem blables, leurs termes foné 
proportionnels.

Par exemple, 4 eftant.Aeux tiers de 6 , comme a font deux tiers 
f  5 » n°us dif'ons que les quatre termes ou quant itet î  ,  3 , 4 , 6 ,  
font proportionnels.
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6%. D e  la Proportion.

L a  Proportion efl un rapport de Raifons.

6 3. "Des Term es de la  Proportion.

La Proportion ne peut avoir moins de trois ter
mes.

Lorjqne la Proportion n’a  que trois termes , cela} du milieu ijl 
pris pour deux > comme f i  on dit q û  y i eft à  B  , comme B à  C. i .  î
a , comme a  À S.

A ,  B ,  C . 
z ,  4 ,  8 .

6 4 . D es Term es moyens &  extremes.

- Dans la  Proportion de trois term es, celuy du mi
lieu eft appelle m oyen &  les deux autres extrêmes.

6 5 . T)es Term es en proportion continuée.

Les Term es font continuellem ent proportionnels, t
lors que ceux du milieu font pris pourantecedents& c
pour, confequents. 1

Commejt on dit qti' A  cftà B  , commeB à C i  <£ B à C . cmrJ j
C à D .  c

A ,  B ,  C ,  D . G
2 ,  4 ,  8 ,  1 6 .  i

66. D e  la  Rmfon doublée &  triplée.

Lors que quatre termes font continuellem ent pro- g 
portionnels le premier efl: en raifon doublée avec lt ,  
tro ilîém e, &  en raifon triplée avec le quatrième.

C ’ejl A dire que la raifon d 'À  à C , eft doublée de cilh 
J’ i  i  î ,  g  que celle d ' j i  à D  eft triplée, de la  mente r» 

fort d'.A à  B.

A ,  B ,  C ,  D. 
ï  , 3 . 9 > * 7 -

, T r a i t e * d e  G é o m é t r i e . .
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6 7 . D e  la  Raifon couverte.
La Raifon co n verfe , eft une comparaison du confe- 

quent a l'antecedent.

Comme J i  U  rai[ou à 'A  i  B ,  e fla n tla  même nue de C  à 
X>, on ujere que B eft a A  ,  comme D i e

A ,  B ;  c,  D.
4 ; 4 > 8.

68. D e  la  Raifon alterne.
La raifon alterne ou par échange eft celle où la Com 

paraifon fe fait du conséquent au confequent d e ï  
me que de l ’antecedent à l’antecedent.

Î— ,  Comme J i  yt efiainà
4 , c  > comme B à D  ; on

g  :<>aclud qu’A  eft À b ,
f I I 1 1 1 - comme C à D .

C h a p i t r e !

69 • D e  la proportion dévalue’. 
a lopot don d ’égalité eft un rapport des termes ex-

& d ïS o n ^ 'n  U,ter Cîerai r0ns’ b,m  - c ' e f t u n  a p p o r t  
blabîes U1 e cl uelclue cercle de « tfk n s  iëm -

Comme Ji après avoir comparé G à H Y  comme T à K : £<? r

0, Z Z I g Th  L à M  COmmeN“ 0 > on concliïdÿdonc N  eft A
G H .  ï k . ¿ m . N 0 . G i ; H

M - 3 6 . 4 8. j 10 . I  ? , K 6 .  N 5 , 0 i o .

t f Î i S  f ' i  “1 ™ r ™  ra‘f°n ll' A  « de8C à  D  ;

• E, comme f î t  ’ °n t,re Cette ÇOnîeïlimce > d°™ ^  eft
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70 . T )e la Proportion de compofition.  ̂

t a  proportion de eom pofition 3 ^ 2
comparons pluf.eurs termes pris enfemb e  a p m

2  aoffi pris enfemble de même
feul ou bien , celle o ù  la comparaison fe b u t de m .
fleurs termes à  un feul comme dè pluf.eurs autres a un

Comme f i  A  ejlantJ C  de même que S à D ,  <1D  co” ’ "'1̂
m  n o J û m  c e n e c o ^ e ^ l e ^ s u

pris enfem ble,  Jon tau x  trois termes C , D , P>««JJ * 
b le , comme le  f e u lE a u fe u l  F . _ ^  m

0 ,t que les trois termes A ,  B > B fr,> en J
fe u l  E ,  comme les trois termes C , D ,  F ,  F '\  

fon t a ü  feu l  F . ^  C» 4 * . <

B ,  9. ' D , 6.

E ,  *

j g  T r a i t é 5 £>e  G é o m é t r i e

1 .

l8. 1 2 .

7 1 .  D e  la Proportion de divifion.

t ,  proportion  de divifion eft q u a n d  dans une raife

“■'H

A l -
c S U

B
3

ç — £ — TT~ 3  E Z T T Z 3

Demfig^ 2 i S » eso„t^

f i  les angles de Vnüe ejlant égaux aux angles de t , 
iexjon /en  mêmes r a fm s.  ■- 7j.
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C h a p i t r e  I ,  x 7

37. D es termes Homologues.

Dans les figures femblabíes , les cô téz  femblables 
font dits homo logues. Comme let cotez 3 4.

7 4 . D es termes réciproques.

Deux figures ont leurs c ô te z  réciproques ,  fi leurs 
côtez font proportionnels dans un ordre a lte r n a tif , 
c’efi à dire  , fi les comparant alternativem ent l ’un à 
l ’autre , l’antécédent de la première raifon , & le c o n -  
féquent de la fécondé ,  fe trouvent dans une mêmé 
figure.

Par exemple ; f i  A  B efl à D F , comme D  E  à  A  C ,  
ou Ji A  B  efl à D  E ,  comme D  F  à A  C  : ces deux reilan
gles B C , E  F ,  fon t dits avoir les cotez, réciproques.

75’. D es plans égaux.
Les Plans égaux contiennent égalem ent &  peuvent 

eftre femblables &  diifemblables.

76 . D e  la  convenance des pUnsi

On dit que deux plans convien nent, lors qu’étans 
pofez l’un fur l'autre , ils ne fe furpaflènt en aucun 
endroit , les extrem itez de l 'u n , fe trouvant précife- 
ment fur les extrem itez de l ’autre.

" B
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i 8  '  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

7 7 .  D e  la  hauteur des Plans.

La hauteur d’un p lan , eft la perpendiculaire abaiflgg 
du fom m et à la bafe.

A .  <ylinfi la  perpendi
culaire A D  efl la hau
teur du triangle A S C .

JJ

78 . D es figures inferites &  circonfcrites.au cercle.

U n e figure re& ilign e efl inferite dans un cercle, fi 
e lle  le  touche de tous fes ang'es ; mais elle efl circon- 
ferite , lors que tous fes cô tez  jo ign en t &  touchent 
le  cercle autour duquel elle efl: décrite.

O. Figure inferite.
1’. Figure cirçonfcritc.

7 9 . D e  L’A ir e  d u n e figure.

L ’aire d'une figure eft tou te l’ étenduë comprife 
çntre fes ternies.

80. D e  L’Echelle.

L’E chelle efl: une ligne droite, divifée en plufieurs pe
tites parties ég ale s , qu'on fait valoir certaines mefures, 
pomme des pieds ; des toifes ; des perches ; & c .
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C h a p i t r e  I I .  1 9

C h a p i t r e  S e c o n d . 

N  O  T  I  0  N  S.

LEs Rayons d ’un Cercle font égau x, de même que 
des lignes droites font égales , lois qu'on  les a 

coupées d ’une même couverture de compas.

& Lfembl!ablesqUi Conviennent entr'eux ,  font égaux

Par exemple, on conclura naturellement que les plans O, S, 
font égaux y  fem llab les,  s 'ils conviennent entr’eux : c ’eft à dire

Î Î Z tp0Î e t  , " n ( U- ? Mre> i l s f i  trouveni av°ir >lne même étendue, par l  égalité de toutes leurs parties.

, L.es Q uantitez qui fon t égales à une m êm e ,  fon i 
égales entr'elles.
( Les quantités A  C  qui fo n t égales à  la  quantité S ,  fon t  
(faits entr'elles. 1 J

A .  B . C .
8 . 8. 3.

B  i j
SCD LYON 1



1 0 T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

S io n  ajoute des quantitez égales, à d ’autresquan- 
t ite z  égales ; celles qui en feront com pofées feront 
aufll égales.

Les quantitet égales A , jointes aux égales B > produifent 
les égalés C.

A . 4 -
B. 5- 3 - 5 ‘

C . 7 .

5 -
Si de plufieurs quantitez ég a le s, on ôte  des quan- ! 

t ite z  ég a le s , celles qui relieront feront auifi égales.

Oftant les quantités égales B ,  des égales j i ; teftent lis 

égales C.
A  . 6 , 6 , 6 .
B .  z  ,  2. ,  î .

C . 4  ,  4  > 4 *

6 .

t e s  quantitez qui font m o itié es, double ou triples 
d’ une'm êm e , ou de plufieurs égales ,  font égales : 
ou bien , Des quantitez font égales , fi elles font en 
m êm e raifon avec une m ê m e , ou avec plufieurs éga
le s : E t une même ou plufieurs é g a le s , font en railon 
pareille avec des quantitez égales.

Par 'exemple ,  les nombres B ,  C ,  qui font chacun doiiM ' 
du nombre A ,  fon t égaux,  4  égal « 4  • De plus <
nombre A  eft au nombre B comme an nombre  ̂ C , puijqu U 
fm fdouble de l ’u n ,  comme il  eft foufdouble de l ’autre.

A A
2.

B  , 
4  ?

C .
4 -
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7-
Des quantitez font égales ,  lorfqu’elles en ont 

d’égales avec une même.

Le nombre A  ¿Mut d ix avec le nombre B de même qu'avec le 
nombre C . parce que les nombres B C ,  fo n t égaux.

C  B  A
8 . 2 . 8 .

8 .

L a  Proportion converfe. 

_ Si quatre quantitez font proportionellès, laprem iere 
étant à la fécon dé, comme la troifiém e à la quatrième ; 
il y aura même raifon d elà  fécondé â la prem iere, que 
de la quatrième à la troifiéme.

La premiere quantité A  eft moitié de la  fécondé B , comme la  
troifiéme C  , eft moitié de la  quatrième D  : ituJJ'i la  fécondé ejl 
double de la premiere, comme la  quatrième ejl double de la  troi» 

Jitme.
A  , B . C , D .

z  ,  4 . i ,  6 .

9 -
L a  Proportion alterne. 

Si quatre quantitez de même efpece fon t propor
tionnelles, elles le feront encore eftant prifes alterna
tivement.

C'tftà dire,  s'il y a même raifon de la  premiere quantité, à la 
deuxième,  que de la  troijt'eme à la  quatrième -, i l  y aura auffi 
même raifon de la premiere à  la  troijieme, que de là  deuxième 
à la quatrième ; ce qui eft évid ent, car A , eftant deux tiers, 
de B ,  C deux tiers de D  ; A  eft double de C , comme B 
i/l double de D.

A  , B  ; C  , D.
8  . i i ;  4 , 6 .

B  i i j

C h a p i t r e  I L  u
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T r a i t e ’  ̂d e  G e o m e t r i e .1

1

IO .

L a  Proportion d égalité.

S ix  quantitez eftant proportionnelles , tellement 
-que la  premiere foit à  la  deuxièm e, comme la troifiëme 
à  la  quatrièm e ; &  la troifiem e à  la quatrième com
m e la  cinquièm e à la  fixièm e : la première fera à la 
d eu xièm e, comme la  cinquième à la fixièm e. ou bien. 
S i trois quantitez font entr'elles ainfi que trois autres, 
la  premiere fera à  la  tro ifiém e, com m e la quatrième 
à  la fixièm e.

i .  Comme A  à B , C à V -, $  C à D  comme E à F :  auffi 
J l  à S ,  z  à  4  j  comme E  à  F  , 5 à 10.

z .  Les quantités G ,  H ,  ,  fon t entr'elles comme les quart- 
titex. K . L  , U  ; 13 comme G à  I ,  1 à 3 : K à M , z  à 6- 
puis que x ejl le tiers de 3 ,  comme z  efl le tiers de 6.

A ,  B ;  C ,  D 5 E ,  F. G H I  K L M
4 i  3 » 6 > s »0- 1 z  i  1  4 6

1 1 .

L a  Proportion de eompofition.

Si plufieurs quantitez ou term es font proportionnels, 
un antecedent fera à fon confequent ; com m e tous les 

.antecedents pris enfem ble, à tous les confequens aufu 
pris enfemble. E t un antecedent fera à tous les antece- 
dens pris enfem ble, comme fon confequent, à tous les 
confequens aufli pris enfemble.

1.  Les termes 3 ,  z ,  6 :  1 .  3 ; fo n t p rop ortion n els^  
comme l'antecedent A  ejl an confequent B , 3 / 1 9 , -  les trois 
antecedents A C E  pris enfemble , fo n t au x m is  confequentS 
P D F ,  auJJ'i pris enfemble ; 6 eftant le tiers de 1 S,  comme 3 

eft le tiers de 9.
z .  L'antecedent E eft aux trois antecedents A  C E ,  1 ¿ 6 :
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umacle ctnfeqttent F ,  aux trois confequents B D  V, 3 à i% : 
unefatit f i s  fo is  en f i s  y comme 3 ejl J ix  fo is  en 18.

A  ,  3 B  , 9
C  , i  D  ,  6
E  , 1 F

C h a p i t r e  I I .  ^

i

i8

L a  Proportion de D ivifion. 
L e  quantitez qui fon t proporrionelles éftantcom » 

pofées, le font encore ertant divifées.
U  raifon de A  B à B  E , 10 à  6 , efl pareille à celle de C D  A 

D F, 2. o à i l ;  A u ffiy a -t’i l  m'eme raifon d 'A  E à B E ,  4  à 6, 
¡¡ttiàe C F  à D  F ,  8 à i a .

n
ÎQ
m u
E 6 B

2 01 I I  H I T T r r i  1 r i - i  1 r m

H . 5 F  A2  J

Lss A rcs qui mefurent un même angle, ou des angles 
égaux, font en même raifon avec leurs cercles ; &  con
tiennent même nombre dê degrez.

Suppofé les angles égaux A  E  B i  
C E D ,  pofix. l'u n  f u r  l'a u tre,  comme 
n'en fa ifa n t qu'un fc u l : les cercles 
A B  I ,  C D  F  efrant décrits du point 
£ ,il  ejl évident quefi par exemple l ’arc 
A B  ejl de 60 d egret, Jixi'eme partie de 
3 60 , &  que le rejle dit cercle Jo it di- 
vife  de 60 en 60 degret., par des lignes 
menées au centre E  : le petit cercle f  era 

'  d ivifé  comme le grand en f i s  parties
(galts : que comme l ’arc A  B  qui mefure l ’angle le A  E B ,fera  
1« ftxiême partie de fo n  cercle A  B I  , l'arc C D  qui mefnrt
I angle C E D  fera  aitjfi de 60 degret fixiém e partie de lot* 
« nie C D  F.

B  i i i j
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ï 4 -
Dans les angles égaux , les arcs décrits d ’une m;me 

ouverture de com pas, font égaux: & f i  les arcs Tont 
é g a u x , les angles le font auflî.

Si par exemple, les angles j i . E C ,  CAD  
fo n t égaux , ils font m eftrei.par des arcs S C,
C D ,  qui ont même raifort avec leur cercle : Je 

forte que f i  l'arc B C ejl de 40 degreï. ; C D  efl 
aujp de 40 degrex ( fu m ant la  précèdent: ) $  
ces degrex ejlant les parties égales d'un m's/111 
cercle B  D  E , l'arc B C  efl égal a  l'arc C D..

"Déplus i l  s'enfuit avec 'evidcn.ee, que ces arcs eflant egar.x les 
angles B A C ,  C A D  qui en fo n t mefiireX.font anjji égaux.

!?•
Lors que deux lignes droites &  parallèles fe terminent 

fur une autre ligne d ro ite , les angles qu’elles font de 
m êm e part font égaux.

On connoijl naturellement que les l'jgltl 
/B> /  D A  B , C D ,  ejlant parallèles, elles fontin- : 

. ' /  /  clin'ees l'une comme l'autreJur la  ligne b H: 
/ C  <3 l 'tc  les angles qu’elles fo n t de mine 

fe  H  p a rt,  par exemple les angles A  2? C , font .
égaux ; <5. que f i  ces angles eftoient inégaux , les lignes J  B, 
C  D feroient inclinées diverfement 2) ne feroient pas paralleltl. 
I l  s’enfuit que.

t  6 .
Les lignes qui tom bent fur une autre fiifan t les angles 

de même part é g a u x , fpnt parallèles.

ï  7 -
D eu x co d ez  d’ un triangle pris enfem ble, font tou

jours plus grands que le troifiéme.

L e  plus court pajjage d'un point à 1« 
autre, ejl la ligne droite : ainfi les cotii 
A  C ,  C B  qui fo n t  un angle, fon t  

grands pris enfem ble, que la  feu le bafe B .

Z ty  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
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C h a p i t r e  I I ,

Une ligne qui tom be fur une autre fait avec elle 
deux angles , lefquels pris enfemble , valent deux 
droits, c’eft à dire, 180 degrez.

i . Si la ligue A  B  ejl perpendiculaire far  
C D , les deux angles C B  A ,  A  B D ,  fon t  
droite (pa rla  i o du  i . )

, z. Suppofe la ligne B E ,  les deux angles 
— C B E ,  E  B  D , qui ont un demi cercle pour 

mfure, c'ejl à dire I 80 degrex. ( fu iv iln t la  36 du ¡ , )  fo u t égaux 
pris enfemble aux deux angles droits C B  A  , A  B  D , qui f 0„ t  
mtfurex. p  ar les mêmes 180 degrex..

J9 -

Quand deux lignes droites fe c o u p e n t,  les angles 
oppofez au fommet fon t égaux.

T£ Les ligues D E ,  F  G Je coupent, j e  fa is  
donc voir que les angles A  B , oppofex. au  

fitnm ent fo n t égaux.
L ’angle C va ut deux angles droits avec 

l'angle A  comme avec l ’angle i  ( fu m a n t la 
precedente) dont les angles A ,  Çÿ B fo n t égaux ( fu m ant la 7 .  )

20. 
Une ligne droite qui coupe deux parallèles, fait les 

angles alternes égaux.

-Ç- L a  ligne A  B  coupant les parallèles H  E,
— • r  D  F  > noüs difons que les angles alternes

y j f  D  ,  H fo n t égaux.
'— L'angle C  cfl égal à l'angle D (par la  1 j-.)
A /  i l  ejl auJJ) égal à l ’angle H  [on oppofe au  fo m 

met (  par laprecedente )  Donc ( p a r l a i  ) 
/ angle D  ejl égal à l ’angle H  Jon alterne.

D e cette notion fe conclud la fuivante.

D eux lignes d ro ites  fo n t p a ra lle le s ,  fi une tro î-
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T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .'
fiém e venant à  les traverfes fa it les angles alternes
égaux.

a .

S ’ il  fe  t r o u v e  d a n s un tr ia n g le ,  un a n g le  &  d e u x  côtez 
é g a u x  à  un a n g le  &  d e u x  c ô t e z  p ris  en  m ê m e  o r d r e  dam 
u n  a u tre  t r ia n g le , le s  d e u x  tr ia n g le s  f o n t  é g a u x  &  fem- 
b la b le s  ; c 'e l t à d i r e  q u e  le s  c ô t e z  &  le s  a n g le s  d e  l’ un, 
fo n t  é g a u x  a u x  c ô t e z  &  a u x  a n g le s  d e  l ’a u tre .

Premièrement, y ne les cotez. A B ,  A  C du triangle A B C  faillit 
égaux a u x  cotez. D E  , D  F  du triangle D  E F ,  £> que l'angle 
C A B  /oit aujji égal a. l'angle D  ,  j e  dis que les deux trianglts 

fo n t égaux &  fm b lables.
Si l'angle D  ejloit pofe 

fu r  l'angle C A  B  qui ht) 
ejl égal j les jambes D E, 
D  F  tomberaient fu r  leurs 
égales A  B  , A  C ,  <3 /,: 
baf'e E F  fe  trouverait fur 
la bafe B  C, ainji les deux 
triangles y l B  C , D Et-, 

conviendraient entr'eux. Donc ils fo n t égaux <5 femblables, 
( fu m a n t la z . )

i .  Suppofe les cotez. A B ,  A  C égaux aux côtez. D E ,  D F, 
Ç i l ’angle B  égal à  l ’angle E , j e  dis encore, que les deux trianglts 

fo n t égaux ‘iS  femblables. Q u e  l ’arc G  H  fo it de'crit du point 
A &  de l ’intervalle A  C ,  ou D  F fon  égal.

Si l'angle E  ejloit pofe fu r  l ’angle B ,  Les lignes A  B ,D  E  ejlant 
égalés, le point D ,fera itftir  le  Joint A ,  '¡¿ la  ligne D  F  tomberait 
pr'ecifemcnt fn r  J'on égale A  C ,  car plus haut comme en A  G elh 
ne joindrait pas la  baje B C ,  on en ferait coup'eefi elle f e  trouvait 
plus bas comme en A H :  ainji les trois points D  j  E , F f< 
trouveraient fu r  les trais points A B C .  Donc les deux trianglil 
fo n t 'égaux $  femblables.

2 5 .

D eux triangles qui on t les c ô te z  égaux, font équiari? 
g le s , femblables &  égaux.
 ̂ Que les cotez, du triangle A B C  fo w t égaux au x cotcZ. ¿Ú
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:S I triangle D  E F ,  je  dis premièrement que les deux 'triangles ont 
aiifi les angles ég a u x , c'ejl à dire que les angles de l'u n  fon t  
¿¡aux aux angles de l'au tre ,  1$ j e  le démontre.

Si on fuppofe feule
ment Us cotex. A  B  ,  
A  C égaux a u x  cotex. 
D E ,  D  F  ; mais 
l'angle A  égal à l ’an
gle D  ; i l  s ’enfuivra 
par la  precedente que 

, la  bafe B C  fera  égale
a la bafe E  F  : Or les blafes B C , E  F  ,  fo n t établies égalés : 
donc les angles A  C? D  fon t égaux. E t la  même démonfirationfe 
fera des autres angles.

i .  Ces triangles ayant leurs cotex. leurs angles égaux ,  ils 
conviendront en toutes leun  parties f i  on lespofe l ’un fu r  Îautre t 
Donc ils font équiangles, égaux &fem blables.

D e cette notion 011 tire la  fuivante.

24.

Dans les triangles égaux &  femblables ,  le s  angles 
égaux font oppofez aux cô tez  égaux.

25.
 ̂Dans le  triangle ifocele , les angles oppoièz aux 

cotez égaux , fon t égaux.
Le triangle A  B C ejl ifocele, j ’ay donc à fa ire  voir que les an

gles J $ B  , oppofex. au x cotex. égaux A C ,  B C ,font égaux.
£  Qjfe la  bafe A  B [oit dwifee en deux égale

ment par la ligne D  C les deux triangles E ,  F,

C h a p i t r e  I I .  2.7

/ W K
feront équiangles ( p a r l a i '} )  car lis  cotex. de 

r , ■ / \  ï " n feront égaux a u x  cotex. de l ’autre. Donc (  par 
A  D  JG /,î precedente )  les angles A  B ôppofex au  coti 

commun D  C , fo n t égaux,
D ’où il s’enfuit que

2 6 .
Si deux lignes A C ,  B  C , s ’inclinent l’ une vers 

l’autre par des angles égaux fur une troifiém e ,  elles 
font un triangle ifocele.
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2.7. ')
L e cô té  prolongé d ’un trian gle, faitilnangleexte- 

rieur qui efi: égal aux deux intérieurs oppofez.
. Q ÿelnbafe A  B du triangle, A B C  J'oit prolongée vers G , jt 

dis que l'angle C B G qu'on appelle extérieur , ejl égal aux deux 
intérieurs oppojex. J l  © C.

'j 'a y  tire E  F  parallele à A C ,  
ain  f t  l ’angle E  ejl égal à l'angle J ,

z 8  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .

A
m **• 'j' ..........  o

(  f ar ^  1 5 ) G- ( parla  1 0  ) l ’anili 
r ® \  D ,  l'efl à Con alterne C. Donc lejtitl I

* Ow Tl .»* s' n s' . n 1 I ...... ...'.iiivr niyhnÎefI  E \ D / È  î  fl. C B G ejl égal aux intérieurs oppoftï. 
"  J  ré  C. ils  s’enfuit que

L ’angle exterieur d’ un triangle , eft toujours plus 
grand que l ’un ou l’autre des intérieurs oppofez.

z 9 - 1
Les trois angles d ’un triangle valent deux angles 

droits ou 18 0  degrez.
Les angles j i  <3 C pris enfetnble frnt 

égaux à l'angle exterieur D ,  (p a r  la  27,) 
/ A  / b \ p  -  h* angles B , D , valent deux angles droits 

au  180.  degreu (  parla 1 8 ;  )  Donc les an
gles B , A ,  C ,  valent aujft deux angles droits ou 180 degret.

Il s’enfuit que

)°*
1 . Les trois angles d’ un triangle valent autant pris 

enfem ble, que les trois angles d'un autre triangle.
31.

1. Si deux triangles ont deux angles égaux , ils 
fon t èquiangles.

C’e jlà  dire par exemple, qiùfi 
les angles A  <3 B du triangle A B 
C fo n t égaux aux angles D  | 

.  , .  du triangle D B F ,  i  angle C •
i w t i i  a t jp  égal à l ’angle F-
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Si un triangle a un angle droit ou obtus ,  les 

deux autres font aigus. 

Leplus grand an gled ’u n tria n g le , eft oppoféau plus 

grand côté.
Le cité A  B i  lu  triangle A B C ,  ejlant plus grand ju e  le cotí

B C ,je  f a i s  voir que l'angle A  C B , eftplus grand que l'angle M  

f a ?  coup'eB D  égal au côté B C, 
ain/i le triangle B C D ,  eft ifocele, 
£5 les angles C, D , f i n i  égaux ( par 
la  i f .  )  Or l'angle D  qui eft exté
rieur en égard au triangle A  D  C, 

eft fin s  grand que f i n  oppofé intérieur A  , (p a r la  z i , ) & l 'a n g l e  
C qui eft égal à l'angle D  , ne f a i t  que partie de l'angle A  C B. 
Donc l'angle A C B  eft plus grand que l ’angle A .

Un triangle qui a  un cô té  &  deux angles égaux à  ceux 
d’un autre , luy eft égal en toutes fes parties.

Premièrement, fuppofe qu'on trouve dans le triangle A , les 
angles B ,C  égaux aux angles E , F ,  du triangle D  ¡ onconclud 
(parla  51 ) que les deux triangles font éqttiangles.

z  Si Tundes c ite z ,  
par exemple la  bafe B
C , eft égale à le bafi 
E F , i l  eft evident que 
les deux triangles con

viendront enfimble eftant poj'es l'u n  fu r  l'autre : car fuppofé la 
bafe B C fu r  la  bafe E F , les c ite z  A  B ,  A C ,  f e  trouveront 
aujfi fu r  les cotez D E ,  D  F . autrement les triangles nefcroient 
pas éqttiangles. Donc le triangle A  eft en toutes f i s  parties, égal 
au triangel D  (  ft iv a n t  la  z .  )

Dans une figure de quatre c o t e z , les quatre angles 
pris enfernble,  fon t égaux à quatre droits.

C h a p i t r e  I I .  *9  _

SCD LYON 1



T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e

, Q  Suppofe la  diagonale B D ,  les angles du

Les lignes qui en conjoignent deux autres égales & 
paralleles, font égales &  paralleles, faifant enfemble un 
parallélogramme.

Par exemple, que les lignes A B  -, C D  foient égales Çÿ paralli- 
le s , j ;  trouve p i i  A  C ,B D  qui les conjoignent, fo n t aujjï egalti 

paralleles.

L es lignes A  C , B D  fon t il one égales,  par la  24.
2. Ptifqtteles triangles A  C D  , A  B D  , fon t fem blables, ils 

ont (  fu iv a n t la  24 )  les angles G , H  , égaux ■ lefquels ejlant 
alternes, A C ,  B D  fo n t parallèles (  par la z i  )  8  le plan A B 
C D  èft un parallélogramme (  fu iva n t la  29. d u l . )

I l  s'enfuit que.

U n  parallélogram m e eft coupé en deux également 
par fa diagonale.

1 . Les lignes A B  , C D ,  A C ,  B D  efiant parallèles, l'aagU 
S  eft égal à  fo n  alterne D , {par l a r o )  il eft aujfi égal à l'angle A 
qui eft de même part (  par la i f .  )  Donc, (par la  3 ) les anglesA  > 
D ,  fo n t égaux. D ép lu s,  l'angle D  ejl égal à l ’angle de mem< ^

I .  Suppojé la  ligne A  D , la 
angles alternes E , P ,  fo n t égaux 
[par la  z o .) & le s  jambes de l'angk 
B eft.tu t egales à celle de l ’angle F, 
les triangles A  C D  , A B  D  Joui 
égaux 2) femblables (  parla 11 .  )

U n  parallélogramme a fes angles &  fes c o te z  oppofez 
éeau x.
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paît F  ; comme A l'angle E  fan  alterne ; ainfi les angles E , F, 
font égaux : les angles C , F  valent deux angles droits, de même 
que les deux angles B , E , ( par la  1 8 ,• ) Donc (par la  5 )  les angles 
oppofeu, B) C ,  fo n t attjjï égaux.

2. Si la  ligne A  C  coulait d ’une même ouverture d ’angles entre 
les parallèles C D ,  A  B  ; i l cjl évident que le point A  ,  n'arrive
rait pas plnftoft fu r  le point B , que tonte la  ligne A  C , f e  trouve
rait Jur Ja parallèle B D  ; que le point C , auroit f a i t  autant 
de chemin dans la  ligne C D ,  que le point A  , en auroit f a i t  dans 
la ligne A B .  Donc les lignes A B ,  C D  font égalés,  2 ) (parla  
56 ) A  C , B D ,  le fon t aujp. Il s ’enfuit que 

59 -
Un plan de quatre angles eft parallélogram m e fi fes 

çôtez oppofez font ¿gaux.
4 ° .

Les Parallélogrammes qui font fur une m êm e£ afe&  
entre les mêmes parallèles, fon t égaux.

Les parallélogrammes B C ,  a  F , fo n t j u r  uns même bafe A  B, 
&  entre les mêmes parallèles A B  , C F j ’ay donc à fa ire  voir 
qu’ils font égaux.

Dans les parallélogrammes, les cojleX. oppofez. fo n t égaux (  f u i-  
vant la$ÿ )  ainfi les lignes A  C ,  A  E fo n t égales aux lignes B
D , B F ; <5 A  B l ’ejl à C D  de même qu’ à E F  ; de plus' C  D ,  
l'eft à E F  ( parla  3 )  g C 2 i / ) P  (  par la 4. )

Le 1 lignes À  C , C E , A  E-, 1'.fiant donc 
égales aux lignes 2  V , D F , F  73; les trian
gles A  C E ,B  D  F , font ¿¿aux {par la 23) 
defoitelsfi on ¿te le commun G, le quadrilatè
re H. refiera égal au (¡uadnlatere 1 (far la 
y,) Mais f i  à ces quadrilatères on redonne le 
petit triangle 0 , le parallélogramme A U C  

„  D  ; fera égal au parallélogramme A  'B E F .
c cette notion on concluil la fuivante.

4 1-
Les Parallélogrammes de même hauteur ,  faits fur 

des kafes égales, fon t égaux.

C h a p i t r e  II. 31

■iiiiuinMaa»
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Les triangles décrits fu r u n e  même b a fe , &  entrele'S 

mêmes parallèles, font égaux. ^
Les triangles A B C ,  A  B D ,fo n t  fu r  une même bafe A B ,  <5 

f e  terminent entre les mêmes parallèles C  F  » A B  : A infi il faut 
_  prouver leur égalité ; Pour cria,
W ----- W S & R — 7 F  qu'on fuppofe B E parallèle à A C ,<5

B F  paralleleà A  D .
Les parallélogrammes A B C  F, 

A  B D  F ,  fon t égaux\par la  40)/« 
CB triangles propofei, A B C > À  B D,

fo n t leurs moitiés .( f u  ivant /« } 7 • ). Gonc iisf ont eS aHX (P‘v
6. )  D e  plus il  eft évident que

4  3 • 
Le t r ia n g le s  de même hauteur faits fur des bafes 

égales fon t égaux.

3 2  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e

4 4 »
Si un parallélogramme &  un triangle font fur une 

m êm e bafe &  entre mêmes parallèles, le  parallélogram
m e eft double du triangle.

Par exemple,  que les lignes A  B , C  E ,  foient parallèles, nom 
difons que le parallélogramme A  B C D  , eft double du triangle A 

B E. T ire z  la  diagonale B C  ou c  
fuppofez.

Les triangles A  B C ,  A  B  E Jont 
égaux (  par la  42 )  le parallelogramm< 
A  B C  D  eft double du triangle A B C  

( parla  3 7 . )  Donc il  eft double de fo u  égal A B  E.

4 J.
A u  triangle r e d a n g le je  quarré du cô té  oppofé à l’an

g le  d ro it, eft égal aux quarrez des deux autres côtez. ^
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C h a p i t r e  I I .  3 3
Et la perpendiculaire abaiffée de l'angle droit coupe 

le quarré o p p o fé , en deux re&angles qui font entr’eux 
comme les deux autres quarrez , chaque reftangle 
eftant égal à fon quarré.

L'angle B A C  eftant droit, on dit que le quarré B E cjl égal 
aux deux quarrez 0  ,  S : <3 fupposé lu perpendiculaire A  H  , je  
prouve premièrement que lereftangle B H  eft égal au quarré 0 . 
Tirez les lignes C  F ,  A D .

Les triangles B F C  , B D  
A  font égaux (  par l a n )  ils 
ont les cotez F B , B C : A  B ,  
B D  égaux : comme aitjjïjeurs 
angles F  B C, A  B D  : Icfquels 

fo n t  chacun compofez d'un an
gle drcit^S du commun A B C .

Le quarré 0  ,  eft double du  
triangle B F C , $  le reil angle 
B H  eft double dit triangle B  A  
D  (  par la précédente )  Donc 

le quarré 0 , eft égal arc rettangle B H  .[parla 6. )
On fera  voir de même , que le quarré S ,  eft égal au nftatigle 

C H . Donc le quarré D  C eft égal aux deux 0 , S , &  ces deux 
quarrez fon t entr'eux comme les deux rectangles B H ,  G H.

Il s’enfuit que 4 6 .

^Si un triangle reibangle eft ifocele , le quarré du 
côté  oppofé à l ’angle droit , eft double de chacun 
des qûarrez faits fur les cô tez  égaux.

Lés triangles de hauteurs é g a le s ,  font entr'eux 
comme leurs baies.

C
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3 4  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
Supposé E  F par alide à  A  D , on dit que le triangle A  B E , eji an 

triangle C D  F  , comme la bafe A  B eji à  la baje C D  : c'ejl à  dire, 
q u eji par exemple, la  bafe A  B eji double ou triple de la baje C D , 
le triangle A B  E ,  cjl'double on triple du triangle C D  F.

Suppofé que la  bafe A  B flit 
de 5 pieds ,  la bafe C  D de 3, $  
que de ces parties on ait mene des 
lignes aux angles E , F  -, ces lignes 
divi fer  ont les triangles propofet 
en huit petits triangles qui feront 
égaux [fu ivan t la  4 ; .  )  L e pre
mier A B E  en contiendra cinq, 

tf> le deuxième C  D  F  trois-, doncles triangles A B E ,  C D  F, font 
entr’eux ,  en raifon de 5 à 3 , comme leurs bafes j i  B , C D .

48-
Les parallélogrammes de même hauteur , font en 

même raifon que leurs bafes.

17Y!17/ / /hh!4>

71l L
L e  parallélogramme C D ,  compose de huit triangles,égaux, iß 

double du parallélogramme A  B , compofé de quatre -comme la  bafe
C E ,  de quatreparties egales ,  eft double de la bafe A  0 de 2.

4 9 .
Les trapezes de hauteurs égales,fon t entr’eux comme 

leurs b aies , quand leurs bafes font en même raifon, 
que les c ô te z  paralleles qui leur font.oppofez.

JE 4  F G 6 H Lesbafes AB, cd
V  I 2 A 3 I4 7  \ 1  U / J A 4 -K / 6 /  fon t entr elles conimi 
\  \ \  \  / / 1 \  \ /  *eu:s c" ,ei- »ppofei. pi>-
\  ¿ S \ | /  \  Â  ÀcmI/ ralleles E F ,  G H c a r
\  [__ jjI  W  l° \ ^ W  comme 4  à 6 ,  2 à 3 •'
A Z B  C  3  ]D auffi le premier trapeit

de f i x  triangles, ctl au deuxième de n e u f> commela bafe A  B , 
4 la  bafe C D ,  2 ii 3 f i x  eft«>n deux tiers de neuf, comme deux 
font deux tiers de trois.
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Les trapezes de même hauteur , dont les bafes fë 
trouvent parallèles à  leurs co tez  oppofez, font entr’e u i  
comme les fommes de leurs c o te z  parallèles.

C h a p i t r e  II. 35?

D  G- 3  fl

i r t  fomme des cotez parallèles A  B ,  C D  ,  eft 1 8 ,  celle rit 
cotez par alleles E F ,  G H ,  efl 6 ■. <3 comme 18 efl triple de 6 , 
auffi le trapeze A  D  composé de 18  triangles,  eft triple du trapèze 
E  F  , compose de 6.

î ' -  
Si dans un trian gle, une ligne eft parallèle à un des 

c ô te z ,  elle divife les deux autres proportionellement.

Que la ligne E  F , foit par allele au côté B  C , 0» prouve que 
le cite A  B ; ejl coupe en E  : comme le cote A  C ,  Te ft en F  t 
c'ejl à dire,  que la raifon d 'A  E  , à E  B ,  ejl fim blablc à celle 
d ' A  F , à F  C. Suppose les ligues C  E , B F.

Les triangles E F B ,  E  F  C,font 
égaux (p a r  la  4 1 , )  rd  (par la 47,^ 
Comme A  E eft à  B E , le triangle J l  
E  F  ejl au triangle B E F  ou C E F  

fon  égal ; de p lu s,  comme le triangle 
A  E F  au triangle C E F ,  A  F  eft a  

F  C. Donc (p a rla  10 ) c’ eft *  dire par la  proportion d'égalité ,  
i l  y a  même raifon d’ A  E  à E B ,  que d 'A  F  à  F  C.

Il s’enfuit que.

S i.

La ligne qui d ivife proportionellement deux côtelé 
d ’ un trian gle, eft parallele an troifiéme. 

C  i j
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55. n r
Les triangles equiang'es ,  ont les c o te z  propor

tionnels.
Si les triangles A  B C ,  D  C E fo n t  tqniangles, ils ont les 

cotex. proportionnels c’ ejl à  dire , que les citen  du premier font 
en»'eux ,  comme les cotex, du deuxième,  j e  le démontre.

(h<e les btfes B C , C E  n efijjent r 
qu'une ligne droite ; les angles A  
B  C  ,  D  C  E  ejlant égaux , de 
même que les angles A  C B ,  D  
E C ;  les cotex. A  B ,  C D , font 
parallèles : comme auffi les cotex. ' 
A C ,  D  E : ( p a r l a '\ 6 ) t f B A ,
E D  ,  ejlant prolonge i, en F  ¡

^4 C  D  F  ejl un parallélogramme qui a les cotex, A  F ,  F D: 
égaux à leurs oppofex, C D ,  C  J ¡ ,  (p a r  la  3 g . )  Cela établi, 
venons à nojlre demonftration.

1 . Dans le triangle B  E  F , C  D  ejl par alíele à B  F. Donc
(  par la  51 )  i l  y a même rai fon de. D  E à D  F  ou C A  fon ' 
éçale , que de C E , à C  B  : Çÿ par échange ( c'ejl à dire par la 9)
D  E  ejl à C  E , comme A  C  à B C.

2. L a  ligne A  C efl parallele à E F  ; a in fi,  i l  y a memt 
rai fon d 'A  B , à A  F ,  ou C D  fo n  égale : que de C B  à C  E : 
î ÿ par échange B A  ejl à B C , comme C D  à  C E.

E t enfin par égalité (  c'efl à dire par la  10  )  A  B ejl à A  C 
comme D  C  à D E : Donc les triangles equiangles ont les cotei 
proportionnels. Ils s ’enfuit que

Í 4 -

Les triangles qui ont les c o te z  proportionnels, font 
équiangles. De plut

H -
. Les triangles qui ont les angles é g a u x , ou les cotez 

proportionnels , font femblables.

56.

Le triangle reóbangle fe d ivife en deux autres qui

3^ T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
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C h a p i t r e  I L  3 7  
luy font femblables , par la perpendiculaire tirée de 
l'angle droit fur le côté  oppofé.

Sttppofé que la  ligne B D  tirée de l ’angle droit A B C ,  foie 
perpendiculaire an cSt'e oppofé A  C , j e  prouve que les triangles 
A  B D  , B C  D  font femblables an triangle reil.vigie A B C .

B  I . Les triangles A  B C , A  B D  ont
l ’ angle A  commun, &  leurs angles A  
B C , A  D  B fon t droits :  donc ( par 

f) V  la  3 i ) ils fo n t équiangles fembla- 
C  bles ( p a r l a ? ? . )

i .  Les triangles A B C , B  C D , font atijjï femblables par lu 
meme rttifon, ils ont l ’angle C commun, &  chacun un angle droit.

Deux triangles font femblables quand ils ont un angle 
com m un, &  les cô tez  oppofez à cet a n g le , parallèles.

&!!e D  E , fo it parallèle à  B C ,  j e  dis que les triangles A  D  E , 
A B C  fon t femblables.

P u f  que les lignes B C , D E  font 
parallèles , l ’angle D  e/l égal à l ’angle 
B  ; l ’angle E  , l ’ cfl a  l ’angle C  , (  par 
la i 5 ) l'angle A  efl commun ■ aiiiji les 
triangles A B C  , A  D  E ont les. angles 

S) fon t femblables (  par la  f  5 )
58.

D eux triangles qui ont un angle é g a l, &  les côtez 
de cet angle proportionnels, font femblables.

Si A  B efl à  A  D  -, comme A  C  à A  E ,  les triangles A  
B C , A  D  E  fon t femblables ,  j e  le prouve.

emtix

Par la divifion de rai fou (  c’efl à  dire par l a i t )  A  D  efl à 
D  B  , ainfi qu\ A  E  à E  C  ; Donc D  E efl parallèle' à B C ( 
vant la 51  ) © les triangles font femblables ( par la precedente. ) 

Lame me cboje doit S'entendre des triangles feparex. 0 , P .
C  i i j
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D eux lignes qui fe croiient entre deux paralleles , 
fon t deux triangles femblables ; &  fi une des croifées 
eft coupée en deux égalem ent par l ’a u tre , ou que les 
deux paralleles foient ég ale s ,  les triangles font fem
blables &  égaux.

i .  Les lignes A  E ,  B D  fe coupant entre les paralleles A B ,
D  E -, j e  dis que les triangles A  B F , C  D  E ,  fo n t femblables.

Les angles oppofix. C  ,  F  , fon t égaux 
[far la  19 ) les alternes A , E, le[ont a u jfd e  
même que les alternes B , D  : ( parla i o .  )
D onc [par ¿,15-5) les triangles A B  F , C  D E 
fi 'p t  femblables.

2. Si A  E c f t  cortpce en deux également par
B D ,  ou B D  par A  E , ou qtt’ A  B foit égale à f a  parallele 
D E ;  les deux triangles fon t femblables égaux (  par la  34. ;

60.
Si deux triangles égaux , on t un angle égal ; les > 

c o te z  qui font cet angle font réciproques.
Les triangles S , I ,  eftant égaux : Ö  leurs angles au point 

B égaux : on prouve qu ‘ A  B , bafe du premier triangle, eft à D B 
cote du fécond, comme B E bafe du fécond , eft à B C côté du 
premier.' Q u e A  D  , C  E  foient deux lignes d ro ites, &  qu'el- 
ies faflcnt avec la ligne C  D , le triangle O .

Puis que les triangles S ,  I , font 
égaux , i l  ont même raifou art triangle
0 ,  c'eft à dire q u 'il y a  même raijoil 
du triangle S au triangle 0  ,  que du - 
triangle I , au même triangle 0 ; (¿ces 
triangles eftant entr'eux comme leurs 

lafes (  fuivant A» 4 7 ,  )  A B ,  bafe du triangle S , eft i  B D , 
bafe du triangle 0  : comme B E b a f e  du m angle I ,  eft a B  C , 
bafe du même triangle 0  Donc les triangles propofex. S , 1 ,  ont 
les cStei. réciproques ( fu iv a n t la  75  du 1 . )  Il s ’enfuit que _

D eux triangles font é g a u x , s’ils ont un angle égal,
&  les c o te z  de cet an g le , réciproques. p

5 8  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
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61.
39

A ____  _________ 2
12. &

©y± 1

Quatre ligneseftant proportionnelles, le redangle 
compris fous les extrêm es, eft égal au redan gle com 
pris fous les moyennes.

Qu'A B  foit à B C  , comme B D  à B  E s le ndan gle A  E com
pris fous les extrêmes j i  B  , B E ■. ejl égal an redangle B H  , 
compris fous les moyennes B C  ■. B D :  je  le fa is  voir.

Que les lignes A B C  fafiènt uiic ligne d ro ite , de m êm e 
que les lignes D  B E  ; &  que B F foit un red an gle  produit 
par la continuité des lignes G  E ,  H  C .

I l  y a même rai f i n  
du redangle A  E an 
rectangle B F  ; que do 
la  bafi A  B à la  bafi 
B C ; E t du r fit  angle 

B  H an redangle B F ,  que de la  bafe B D  A la  bafi B E  (  par la 
4 8 . )  L a ra fitt  de la  bafi A B  A la  bafi B C ,  1 z  a 8 ; eft comme 
celle de la bafi B  D  A la  bafe B E ,  3 à  1  : j i i n f t , i l  y a menu 
raifort du redangle A  E au redangle B  F ,  que du rcilangle 
B H ,  au mime rectangle B F. Donc (p a rla  6 )  les redangle s 
A  E , B  H fon t égaux. A  uffi contiennent - ils  chacun-vingt- 
quatre petits quarret, égaux.

63.

Les redangles ég a u x , ont les cotez réciproques.

Les rectangles A  E , D  C fon t ég a u x , nom l'avons prouvé : 
E) comme A B  A B C  , 1 z  à  S ;  B D à B E ,  5 A 1  ; once qui ejï 
(a même chofe,  comme A B  A B  D ,  1 z  A 3 : B C A B E ,  8 , i z :  
ainji Tantecedent de la première raifin  ,  le confeqttent de lit 

fécondé , f i  trouvent dans le premier redangle A  E : Donc les 
redangles égaux A  E ,  B U  ont tes cotez, réciproques (fu iv a n t  
la 47  du  1. )

64.
T ro is  lignes eftant prop ortionn es , le redangle 

compris fous les extrêm es, eft égal au quarré fait fur 
la moyenne. E t fi le quarré eft égal au redan gle, les 
lignes font proportionnelles.

C  i i i j
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4 0  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
i . Qtte les lignes A  , B ,  C ,  foicntproportionnelles,le rettar.gU 

B  C , compris fous les extremes A ,  C ; eft ¿¿al cia quarté B E 
f a i t  f u r  la  moyenne B , j e  le prouve.

1 3 2
h -

C --------- — P

A £ 1  B *

3 4
» - c »

Comme A. à B. ou F. fon  égalé ,  a'mfi B à C : Donc (  par la 6 1)  
le re£langle A  C eft égal , au quatre B E.

1 .  Le <]narre le reclangle eftant égaux, ils ont les cotet réci
proques Ç par la 6 3 . )  A l  ufi comme A  à E ou 3  fo n  égalé, B a C.

9 ?-
L e s  c o m p le m e n s  ou  fu p p le m e n s d 'u n  p arallelo gram  

111e fo n t é g a u x .
Que les fupplemens F H ,  G I ,  foient. égaux, j e  le démontre.

■g Les trois parallélogrammes A  D ,
~~ H  I , F  G , fo n t coupez, chacun tii 

deux triangles égaux parla diagonale B 
C  (fu iva m la  37.) Donc f i  des triar/’bs 

^ „  égaux A B C ,  B C  D ,  on fouftraitiis
V  "  i g a u x B H E ,  B I E :  C E F , C E G :

L ci fupplemens F  H ,  G I ,  refteront égaux (pa r la  y )

6 6 .

L e s  tr ia n g le s  fem b la b le s  fo n t  e n r a ifo n  d o u b lé « , ou 
c e  q u i e l i  la  m ê m e  c h o i e , ils  fo n t e n tr ’e u x  co m m e  les 
q u a n e z  d e  le u rs  c ô t e z  h o m o lo g u e s .

Suppofé les triangles femblables A B C ,  D  E  F , on dit qu’ils 
fo n t  en rai fon doublée de leurs cotez, homologues B C , E  F  -, Ai 
forte que f i  une ligne G H eft à E F , comme E F  à B C  : A B C  
fera an triangle D B F ,  comme la  bafe B  C , à  la  troifieme pro
portionnelle G H . Q u e B I foie coupe'e cigale à  C  H .
1 Les angles 3  , E ,Jont égaux, p u f  que les triangles A  B Ç , D E 
F  font femblables -, A  B eft à D E comme B C  à E  F (  par h  
53. )  De plus, comme B C  i  E F ,  E F  à G H  ou B  l  fo u  égale ;
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ainft, comme A  B à D  E ,  E F à B I  (p a r  la  i o  )  Les trian
gles A B I , D  E F ont donc les cotez, réciproques autour des angles 
égaux B ,  E  -. ré  ( par l* 61 ) ‘ h J onC égaux. Mais le triangle 
A B C  a même raifon à A  B I ,  que B C à B  I  ou G H  fon égale 
( p a r in g .  ) Donc A  B C  ejl à A  B I  ou D  E F  fo n  ég a l,  
comme B C à G H  ; de forte que f i  B C eftoit double, moitié ou 
triple de G H  ; le triangle A B C  Jeroit double , moitié, ou triple 
du triangle D  E F  : B C e/l quadruple de G H ,  donc A B C  
c/l quadruple du triangle D  E F, de même que le quar/e B L  e/l 
quadruple du q u a n t E M.

C h a p i t r e  II. 4

V

M

le s  \6 petits quarrei, égaux compris dans le qüarre E m ,  
le  64 compris dans le quarrê B L  -, fo n t voir que le quarré 

B L  ejl quadruple du quarrê E U ,  1 6 cjlant le quart de 64. 3 
6 7 .

Si trois triangles ont leurs bâtes proportionnelles, 
&  que le premier &  le troifiéme foient de même hau
teur; le deuxième fera égal au dernier s ’ il efl: femblable 
au premier : mais au contraire, s’il efl: ferçiblableau 
dernier , il fera égal au premier.

Supposé les trois baies proportionnelles A  B C D , &  les triangles 
A B  E , C D  G de même hauteur. 

j e  dis premièrement que le triangle 
F  conjlru.it fur la  moyenne,  ejl égal 
att tri angle G , parce qu'il ejl fem 
blable au triangle E.

Puis que les triangles A  B E ,  
B C F font Jemblables , ils fon t en 

raifon dtublée de leurs bafes, c’ejl à dire, q u 'il y a  même raifon du
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memercttfinau tr,angle B c F . qu-a,t {ri U § ^
(par la 6 )  U sin a ges B C F ,  C D  G font égaux. '

r ^ " W ^ ^ leP> q ' ! , j f t J e m b U b k  m
Le triangle C D G  eft à fin 

femblable B C F ,  comme [t 
bafe C D  à la troijléme pro
portionnelle A B ; &  comme 
C D  À A B , le triangle CDG 
au triangle A  B .£ ( fuimnt 
la 47. ) Donc le triangle G 
a même rai f in  au triangle F, 

qu'au triangle E , Donc les triangles A B E , B C Ffont égaux, 
6 8 .

l e s  Poligones fem blables, fe d ivifen ten  des trian
gles femblables.
\&Que les poligones B E ,  G K [oient femblables, je  dis que Ici 
triangles de l'u n , font femblables aux triangles de l'autre.

T r a i t e * R e  G é o m é t r i e .

LespoUgones eftant femblables, les angles B, G tom 'e„,lnx, 
tS A B eft a JS C , comme F G  A G H (fuivant la 7 i d u i . )  
Donc les tr,angles A B C ,  F G H  font femblables (  par la < 8 j 
S j A  C  eft a C  B comme F  G a G H. De plus comme B C , à 
CD , G H a  1-11 . donc par égalité, cornine A  C à C D , F H 
a H I  - SS Ics angles égaux B C  A ,  G l i  F ,  eftant foulìraits ks 
egauxB C D , G U I . Ics angles A C D , F U I , reftent égaux. 
Donc les tr,angles A  C  D , F H I  fin t  encore femblables, (par 
lanterne 58. ) Et par conjequent, comme D à D  C , F I  À
I  H ; mais comme C  D « D E , H I  à I K . donc par égalité
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C h a p i t r e  I I .  4 3
comme À D  àD  E , F  1 à l  K ; &  les angles A D E ,  F I  IC 
eftant égaux, puijqu’ ils re/lent des égaux C D E ,  H I K ,  def- 
qtiels font fottjlraits les égaux A  D C, F  I  H -, les triangles 
A D E , F I K  fontauJJ) femblables.

69. 

Les poligones femblables fon t en raifon doublée, ou 
ce qui eft le même, il font eiati’eux comme les quarrez 
de leurs co tez  hom ologues.

Les Poligones A B C D E , F G H I K  font femblables, il faut 
donc prouver qu'ils font en raijon doublée de leurs cilteX, homolo
gues, par exemple de leurs bafes C  D  , H I. Que la ligne L , foit 
à I F > comme I F à D A.

Les triangles 0, R ,  font femblables aux triangles P ,S  (  par la 
prcccdente. ) Les triangles R, S , eftantfemblables, ils font en rai
fon doublée de leurs cûteX. homologues ; c’eft à dire, que le triangle 
R eft au triangle S ,  comme fon coté A n  c/l dla troijiême pro- 
portionellc L  (par la 66 )  Par la même raifon le triangle 0 ejl 
au triangle P , comme le même côté A D eft à la même troijiême 
proportionnelle L. I l  y a donc même raifon du triangle R au 
triangle S , que du triangle 0 an triangle P  ; &  en composant, 
comme le triangle 0 eft au triangle P ;  les deux triangles 0 R , 
c eft à dire, le quadrilatère A C D E , eft aux triangles P ,  S, 
c’eft à dire au quadrilatère F H I K ( par la \ i . )

La même dcmonflralim fi  fera des quadriUtcres -A Ti C D  
iL % Hr 1 '  ( P f  la m' ”>' t t . (  0» conclura que Us p o lic e ,
Ji i .  ,0 -  K, , font cnir eux comme lis triantes 0 , P ,  Mauils

K t l  d0r ,l? de[r emi W  °  °  ’ H p o u j È t Î ™Jont aujjt en raifon doublée des mêmes bajes.

Déplus les quarrex. D T , I V ,  Jont entr’eux comm: les trian-
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4 4  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
gles 0 , P ,  ( par la 66.)  Donc les poligones B E , G 1C qui font 
entr'eux comme ces triangles, font entr'eux comme les quanti,, 

70.
Les parties d’ un poligon e font entr’elles , comme 

parties d'un autre poligone femblable.
Les poligones B 0 ,  D P font femblables, je dis donc que ht 

triangles G ,  H , I , du premier font entr’eux comme font Its 
triangles du deuxième , L , M , N .

P ia f que les poligones font femblables ,  leurs triangles font aitfi 
femblables ; aitiji les triangles G , L  , font en rai [on doublée de 
leurs cutcL homologues A  E , C F  [fuivant la 66. ) les triangla 
H i M , Jont auffi en raifon doublée des mentes cotez. A E , C 
F  Donc il y a même raifon du triangle G au triangle que 
du triangle H au triangle M ; $3 (  par 'échangé ) le trianglt 
G eft au triangle H , comme le triangle L  au triangle M. Par 
la même raifon le triangle H , ejl au triangle I , comme le trian
gle M au triangle N.

De plus ( par égalité ) G ejl à I ,  comme L  à X : î5 ( <n 
c0mpofant )  comme le triangle G eft au quadrilatère H I i j ! 
ttiangle L  ejl au quadnlatere M K.

Si on décrit des poligones femblables fur les cotez 
d’ un triangle reârangle le plus grand , c'cfl à dire, cehi j

?ui aura pour bafe le cô té  oppofé à l ’angle droit fera 
gai aux deux autres.

L ’angle C  , du triangle A B C ejl droit , ainft j'a j a 
prouver que le poligone F , ejl égal aux deux poligones D 
qui Itty font femblables.

Les poligones femblables D , E , F , font entr'eux comme lu 
quarrex.de leurs bafes ou côtex, homologues A B , B C , C  J>
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(pa rla  ¿9 ) le plus grand quarr'e G ,  ejl egal aux 'deux petits
H , I  ( p a r l a t f .  ) Donc le plus g ra n i poligone E ,  ejl egal 
aux detti petits D  > E.

C h a p i t r e  I L  451

La droite A B ejlant perpendiculaire à l'extremite du diamè
tre A 0 ,  il ejl evident quelle louche le cercle, mais qu'elle ne 
le coupe pas , même ejlant continuée vers E , c’ejl ce qu'il faut 

faire voir ; pour cela qu’on prenne dans cette ligne j i  B, un 
point comme on voudra, par exemple, le point D ,  $  qu’on tire 
au centre la ligne droite C  D.

B  D A. E  Pufque l'angle B A C  ejl droit, l’anglè 
~PC j 'N. j !  D C fera aigu (  par la 3 1 )  la ligne 

i  \  \  C D oppofée à l'angle droit ,  fera plus 
( \  ç  j grande que le rayon j i  C oppojé à l’angle 
V J  aigu, {par la i ^ . )  Donc le point D ¡1 ejle

n /  pris hors le cercle ( fuivant la 1. )  Or la 
mêm demonfrat.ou j e  fera île tous autres 

points de la touchante B S ,  f i  prés qu'on le puijje prendre du 
point : Donc la droite B E, n’entre pas dans le cercle. De plus 
il s’enfuit <]ue 7 ;.

Le cercle n’eit touché d’ une ligne droite qu’ à un feul 
p o in t, &  la perpendiculaire tirée de ce  point paflèpar 
le centre du cercle.
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7 4 -
L e rayon divife la circonférence du cercle en fix 

parties ég a le s , chacune de 60 degrez.
Que la ligne A C  foit tir'ee égalé au rayon B C , je  dis /¡a 

l'arc A  C , fera la fixiême partie delà circonférence du cerclt: 
c’cjl à dire qu'il fera de 60 degrex,, ftxim

f  partie de 3 60.
/  B  \  Suppofe le rayon A B. Le triangle A î
I  f \  J  C  ejl equilateral, ülfes trois angles qui Mil
\ /  enfemble valent 180degrex. [fuivant la 25I

font chacun de 60 : Donc l'arc A C qui ejl h 
mefure de l'angle B  ,  ^  de 60 degrex..

7 5 -
L ’angle du centre eft double d’ un angle de la cir

conférence qui a le même arc pour bale.
1. Dans le cercle S , l'angle du antre C A D ,  l’anghC 

B D de la circonférence , ont un même arc C  D pour bafe; ;i\ 
donc à prouver que le premier ejl double du deuxième.

Les droites A B , A C  font égales, ainfi le triangle ABC,,  
focele.tf ces angles B , à , font égaux (par la i ?  ) l'angle A<( 
égal aux deux B ^ C  (parlai  7 ) Donc il ejl double diijeul B.

1 . Dans le cercle T ,  l'angle C A E ejl encore double de /'an
gle C  B E , car fuppofé la ligne B A D  traverfant le cintre A 
l'angle C A D ejl double de C B D , &  D A  E l'ejl de l ’at$h 
D  B  E ,  par le cas precedent.

4 6  F. T r a i t e ’  d e  G e o m e t r î e .
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C h a p i t r e  , I L  ,  47
F I  H , qui ejl a la circonférence, car 
fttjf0 s'e la ligne 1 G N , l'angle N G H 
fera double de F angle N IH  : l ’angle 
N G F le fera de l ’angle N I  F ; ( par 
le premier cas )Ji donc vous ôtez, l'angle 
N G F de l'angle N G H , &  l ’angle 
N I  F de l'angle N I  H : refiera l ’angle 
F G H double de l ’angle F I  H.

76.
Les angles qui font dans un même fegm ent de cercle, 

ou dans des fegments égaux ou femblables, font égaux.

Les angles A D B ,  A  E B compris 
dans le même fegment A C B font chacun 
moitié de l’angle du centre A F B ,  (par 
la precedente. ) Donc ils font égaux ( par 
la 6■ ) Et la même choje ejl évidente à 
l'égard des angles qui font dans des feg
ments égaux.

Mais fuppofé les deux cercles concentri
ques I  k M  ,  N 0  P j tes arcs N 0 , I  K : 
efans compris dans l'angle commun I  R  K , 

le premier ejl à fon cercle , ce que le deu
xième eft au Jien : ( par la 13.  )  Ainji les 

fegments décrits fur les deux cordes X fif, 
N 0 font femblables quoy qu'inégaux. 

O r ,  q u e  l i s  angles q u i  fon t d an s II g ra n d  feg m en t !  M  K^, comme c e u x  
q u i fon t dans le p e t it  N  P 0  , [o ien t égaux ; i l  eft é v id e n t { p a r  la  6 . ) 
fu ijq u c  chacun d e c e s  a n g le s , ejl m oitié  d e  l ’ angle R  q u i e j l  a u  centre. 

7 7 -
L ’an gle  inferit dans le  dem icercle eft droit.

L ’angle A  C  B eft dans un demi 
cercle, j e  dis donc qu'il eft droit j e  le  
prouve. Que la ligne D E foit abailfée 
perpendiculairement du centre D ,  les 

B  angles au point D feront droits.
L ’angle droit A  D E eft double de l ’an

gle A E C  t l ’angle droit B D  E, eft aufjt
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¿ 8  T r a i t e ’  d e  G é o m é t r i e .
lu b ie  de l'angle B C  E ( par l a y ^ D o n c  Us a n g k s J  C ,
E ,  S C  E font chacun demi droit, d  l angle A C B qui 
eft compofé ejl droit.

U n  quadrilatère infcrit dans un cercle , a fes angles
op pofez égaux à deux droits. 

r r  Que les angles oppojet B J
D ,  B C  D  du quadrilatère Ai 
C  D foient égaux à deux droits. 
Voie'] comme on le démontre.

Suppofé les lignes droites A Ci 
B D , l’angle P ejl 'égal à l'angh
0 : (3  l'angle S , l'ejl à l'angle S. 
(par la 7 6. ) L'angle B A D , 
-vaut deux angles droits avec Us 

angles 0 ,  R  ( parla 29. ) Donc il vaut deux angles droits 
avec leurs égaux S , P , ou le feul B C D.

L a tangente &  la  fecante fon t au point de l’attouche
m ent. des angles égaux à ceu x  des iegments alternes.

1. Q u e la  lig n e G H , touche le  ctrcli « 
point A  , on p rou ve que l'a n g le  'B A  C ' 
d e  la  touchante A  R &  d e  la  je ta n te  A  C, 
eft égal d  l'a n g le  d ttf'g m en t a ltern e A  H  l. 
i u p M r  le d iam ètre A  T V  i  fe r a  f e f f e A -  
enlaire à  la  touchante A  "B ( f i u v a n t l a l y )  

V a n g le  A  C  D  e jl d roit (  par l a 7j J  
&  r  angle D  A  C V ,i  a v ec  l  angle D  va. 

r.n d roit l  p a r l a  29. > '
tu itq u e  A  D  eft perp endicu laire /»>" A  a  ■

*D o n /r  angle 3  ~A C ' e / &  > D ( fn iv a *  l a j , )  &  Par
c o d e n t  à  l’angle H y .i  ‘f ’ W ^  ^  ^ VangU G A  C,

ejl aujfi égal a l'angle du Jegineni al
terne A E C.

L'angle D avec l'angle E' vaut dan 
a m ies  droits ( p a r  l a ;  %) de m e » * »  1 
l'àn fleB  A  C avec l'angle C  A  G
la 18.) Les angles A D C ,  B A C,Jm  
ea-aux, nous venons de le prouver :

A
a v ec  r a n g le  “B  A

o  A

les angles G A  C A  E C ,  le fon t aujfi.
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C h a p i t r e  l ì .  4 9

80.

Les arcs ég a u x , ont des cordes égales.
Les arcs B C , C D , font fuppofeZ. égaux ,  je  dis donc que 

leurs cordes qui font les droites B C , C  D  font égales. Soit 
tiré du centre À les rayons A B , A C , A  D.

Puis que les arcs B C ¡C D  , font égaux-, 
les angles B , F , faits au centre du cercle 
font égaux ( par la 14 )  Les rayons A B , 
A C , A D  font aujji égaux , Donc les 
triangles A U C ,  J  C D  ont les cotez, e- 
gaux ( par la a  ) &  ( par la 14. ) Les 
cordes B C  , C D , font égalés, ce qui ejloit 
à prouver.

81.
Le rayon qui coupe une cordé en deux égalem en t, 

Coupe l'arc de même.
Si le point E eflant le rentre de l’arc A D  B ,  le rayon D 

E coupe la corde j l  B en deux parties égales j je dis qu'il cou
pe aujj'i l ’arc en deux également en D  -. £> je le fais voir. ̂

Sûppofe les rayons A E , B E -. les cuteZ. 
du triangle A C E ,  font égaux aux citez, 
du triangle 3 C E  -, Les triangles A C E ,  
B C  E', font donc fetnblablcs (parla 13 ;  
çÿ ont les angles G ; H , égaux (par la 
lOf. )  Donc les arcs A D  i B D  qui font 
leurs mefures font 'égaux '■

Ì1 s’enfuit auiii que
8 2 .

La ligne qui coupe en deux égalemënt ì ’arc &  fé 
co rd e , eft un rayon du cercle.

83.

La perpendiculaire qui coupe une corde en deux 
égalem ent,  palle par le  centre de l’arc.

Si la perpendiculaire C  E coupe la corde A B  en deux parties
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y o  T r - A i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
égales , je  dis qu'elle pajft par le centre de l'arc A  B. Tirez - 
les droites A D ,  B D .

Les lignes A C , C B , e fiant égalés , C D  commune-, les 
angles an point C ,  droits -, les triangles A C D , B C D , 

font égaux c<5 fcmblableS (par la 1 1 , )  
ainft les cordes AD-, B D  font égales,
&  ont leurs arcs égaux ( par la So. ) 
Donc Tare A DB ejt coupé en deux par
ties égales , de même que fa  corde A B ,
$  la perpendiculaire D E pajjè par h 
centre de l ’arc ( fiivant là 82. )

84.

Si deux cercles égaux fe c ro ife n t,  la  ligne droite 
menée par les points communs de leurs circonférences, 
coupera en deux égalem ent &  par des angles droits, 
la  dro ite menée d'un centre à l'autre.

Que les points A B , foierit les centres des cercles égaux H, 1, 
j  : je  prouve que la droite C D , coupe la droite j l  B en deux 
parties égales Ç5 à angles égaux.

Les triangles A C D  1 
B C  D , ont les cotez. A C ’ 
A D ,  B C ,  B D , égaux>
Çÿ C D commun -, donc ils 
fontfemblables (parla i l )
&  leurs- angles A C D ,
£ C D ; font égaux pur 
la 24.) De plus les rayons 
A C , C B ejlant égaux, 

la ligne C E commune aux angles égaux A C E ,  B C  E -, 
les triangles A  C E , B C E  font aitjjï égaux en toutes leurs 
parties (par la r i .  ) Donc A  E ,  E B font égales-, ï5  les an
gles en E font égaux (parla 14 ) droits (parla 9 du 1.) 1

B

Pour venir à la pratique , il  faut d’abord avoir une Réglé, un 
Compas ,  6c un Rapporteur , qui eft un deœlceicle de cuivre ou 
de corne,  divisé es 180 degrez, -
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C h a p i t r e  III. Ji

Ch a p i t r e  T r o i s i e ’mh.
P  R  A T  1 Q V  E ,

Des L ignes, des A n g le s , &  des Figures-

T r ô p c TsT t i o n  i .
Couper une ligne droite en deux parties égales. 

L a  ligne A  B  efl propofee pour eflre coupec.

D Es points A  &  B  comme de deux centres ,  et 
d’une même ouverture de com pas, deenvez des 

arcs oui fe coupent.
Par leurs coupes G , H , menez une ligne cil'01 ê > 

elle coupera la donnée en deux parties é g a le s , {, Jui-

PROP. IL
Couper un Arc en deux également. 

L ’A r c  A  O  B  efl propofe.

D Es points A  &  B , &  d ’une même ouverture de  
com pas, décrivez deux arcs qui fe coupen t, &  

par leurs coupes G , H , menez| la droite G  H  , elle 
confiera l ’arc propofé en deux/également en O .

Hue ¡adroite G H  tdupe l'arc A  B  en deitx eg.ilemeht en O .

vaut la 8  ̂ du z. )' '

D  i j
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je  te prouve. T i r e z  les droites A  G ,  B G ,  B H . A  H ,  A  O ,  B 0 . - 
Les triangles G y l H , G B  H , ont le cote G H  commun,  $  

les ciïtcx. J l  G ,  B G : A  H , B H ,  égaux , (  par la 1. du i )  
a 'wfi ces deux triangles fo n t femblables ( par la  a 3 du i  )
(  p ar la  du  i  ) leurs angles au  point G fon t égaux.

Or les lignes A G ; B G , ejlant égales, les angles i A  G 0 , 
E G O  égaux,  <3 la  droite G O commune ; les triangles A , 
G 0  , BGO ¡ont a tijjt égaux 1$ fem blables  (  par l a  i l  du 1 . )  
Donc les cordes A O , B O ,  fo n t  égales,  tÿ  (p a r  la  g o  du 1 ) 
les arcs A 0  , B  0 ,  fout égaux. Ce qui eftoit i  prouver.

p ,  T r a i t e ’  d e  G é o m é t r i e .

PROP. III.
Couper un angle rectiligne en deux également.

V A n g l e  B A C  c i l  propofe'.
7 ^ \  U  point A  , pris comme cen tre , décrivez à vo- , 
I  )  lonté l ’arc D  E.

Des points D ,  E ,  &  d’ une même ouverture de 
com p as, d écrivez les petits arcs qui fe coupent en 0 .

M enez la  ligne A  O , elle coupera l ’angle en deux . 
égalem ent.

T ir e z  les  lignes D  0 , E  0  ,
Les lignes A  D  ■ A S . fon t égalés, DO,

E 0  , le fon t aujft (  par la  1 du i . )  A 0 
ejl commune aux deux triangles A D O , 4  .
E 0  : Çj ( p a r la i^  d u t ,  ces triangles font

fem blables. (  V aria  ï +  du  i  )  leurs anglu 
au  point A ,  oppofex. au x  cotez, égaux DO,
E  0  ,  fo n t  égaux. Donc ¡’angle prtpofé «|* 
coupé en deux également.
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PROP. IV.
D ’un point donné dans une ligne droite , élever 

une perpendiculaire.

Ôn veut élever au point C ,  une ligne perpendiculaire

fu r  A  B.

PÖfez une des pointes du compas en C , &  de 
l’autre coupez com m e il vous plaira , les parties 

¿gales C  D , C  E.
Des points D , E ,  faites la feéfcion F ,  je  veux dire, 

de ces points D  E  , comme de deux centres &  d'une 
même ouverture de com pas, décrivez les arcs qui fe 
coupent en F.

M enez C  F ,  elle fera perpendiculaire fur A  B .
Tirez D F ,  E l ' .

t e s  lignes C D ,  C E , f i n t  égalés 
D  F , E F ,  le font àttffi C F , ejl 
commun : donc ( par. la  2} du % , ) les 
triangles C D  F-, C E P ,  font fcmblablts,. 
&  ont les angles au point C  égaux Ö  
droits (par la 9 du  1 . )  Donc ( fm va n t l» 
30 du  1) la ligne C F cft perpendiculaire.

PROP. V.
Elever une perpendiculaire à l'extrem ité d ’une lignei 

L a  ligne droite G  H  e fia n t propofe'e,  on veut élever 
une perpendiculaire a fon extremite C .

M  Arquez à  volonté un point j y  
0  , au deflus de G H ,

De ce point , &  de l ’intervale ;
0  G v faites le demi cercle I G L. .

M enez L O I ,  puis la requife X _______
G  I. H

Vangle I  G L  ejl décrit dans le demi cercle I  G L ,  donc il

C h a p i t r e  III. 51

X

cft droit (  par la 7 7  du i .  )
D i i j

*
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c
A '

V

PROP. VI.
Abaiffer une perpendiculaire fur une ligne droite.

O n  veut abaijferdu point C ,  une perpendiculaire far 
la droite A  B.

M E ttez  une des pointes du compas au point C, 
& d e  l ’autre décrivez un arc qui coupe la ligne ' 

A  B , par exemple , en D , E.
D e ces points D  , E , faites la feftion F..
M enez la.requife C Q ,  vers le point F.

Suppofe les lignes C D , C E: 
D F, EF, OF. Les triangles CDF, 
C  E F  font éqninngles ( parla 1j 
du 2, ) ^  les angles an point C, 
font éga0x ( par la 24 du z.) D< 
plus les triaîfglcs 0 C D , OC E 
font aujfi éq mangle s ¿fiant fini, 
llablcs ( par la z î  du z -Y) car lu f 
lignes C D, C E-. font égales-, CO, 
ejl commune,ÏS les angles au pél 
C font égaux.Donc (parla 14-Ju

3.) les angles C o D ,  CO E font égaux, -‘droits- ¡3 laliÿ.t 
CO cji perpendiculaire, (fumant la 10 du 1.)

PROP. VII.
Elever fur un angle re& iligne , une ligne droite qui 

fail’e des angles égaux de part &  d ’autre.

L ’angle A  efi propofe.

D U  point A , décrivez comme il 
vous plaira , l ’arc B  C.

.Des points B  , C  ,  faites la fe- 
ftio n  D.
• T ir e z  la demandée A  D.

Les triangles A C D , A  B D font éqiùangles ‘ ( par lu îj 
du 2. ) Donc les angles C A D ,  B A D  , font égaux.

T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .

w /
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PR OP. V 111 .
Etr un point propofé , mener une ligne parallele à 

une autre.
Cn veut mener par le point A  ,  une ligne qui foit 

parallele a la ligne B  C.

DU  point A ,  prenez avec le compas ,  la diftan- 
ce A  E , en décrivant un arc qui rate la ligne B  C . 
Pe la même ouverture de compas &  d ’ un autre 

pont comme H  pris à vo lon té dans la ligne B  C ,  
dérivez l’arc L I.

Menez la demandée D F , de maniéré que paflant 
pa- le point propofé A  , elle touche l’arc I  L  fans 
lecoupcr.

C h a p i t r e  I I I .  f S

i l  efi 'evi-

PROP. IX.
Faire un angle égal à un. autre.

Cn veut fa ire fu r  la ligne A B ,  &  au point A ,  un  
angle égal a l'angle C  D  E .

D E  l'angle D , décrivez à la premiere ouverture 
de com pas, l'arc F  G . G / E

De la même ouverture de com pas, / • .
&  du point A  ,  décrivez auflï l ’arc __ YF_C
N M, #

Coupez l’arc N  0  égal à l ’arc V o

1 G- /  *" w  »
M enez A  O  ,  &  l ’angle B  A  O  A ¿ — J L j !

ftra égal au propofé C  D E  (fuïvant I* 14 1- }■
D i i i j
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T ro u ve r la  valeur d’un a n g le , par le  m oyen d ’un Rap; 
porteur ou demi cercle.

L'angle A  B  C  eft propofé a mefurer.

à P pliquez fur A B ,  la réglé du R ap p orteu r, :n 
forte que le centre du dem icercle fe trouve pi'éa- 

lem ent fur la pointe da l’angle B , &  le  nombre des c- 
grez  qui fe trouveront com pris dans l'arc D E ,  lera la 
valeur de l’angle A  B  C .

5 6  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .

P R O P. X.

PROP. XI.
Faire un angle d e  tel nombre de degrez qu’on 

vo u d ra , par exemple,

Soit propofe de fa ire  un angle de 50  degrez. fur A  B, 
&  au point B_.

A ppliquez le- R apporteur ou dem icercle , comme 
je viens de dire dans la  Propofition precedente, 
&  à 5Q d eg re z , à com pter du point D  , marquez Je 

p oint E  ; puis m enez B  E. qui fera l ’angle demande 
A B C .
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PROP. XII.
Décrire un. triangle equilateral fur une bafe donnée^

O n propojc pour bafe la  liane A  B.
_ ^ C ,

DEs points A  &  B ,  décrivez les arcs
A C ,  B C .

Menez les droites A C ,  B  C , &  vous 
aurez le requis. {par la i .  du 2 . )  ^

PROP. XIII.
Conftruire un quarré fur une bafe donnée.

On propofe pour bafe la ligne A  B.

E Levez la perpendiculaire A , C  ( par la 5 ,  )  &  la 
coupez égale à A  B .

Des points B  &  Ç ,  &  de l’intervale A  B ,  faites 
la feétion D-

Menez les lignes C D ,  B D ,  &  vous aurez un quarré.
_ -• -Les quatre cotet ont ejlé cShpeX. égaux ,  C? 
-  ils fon t parallèles (  p ar la  39 dn 1 . )  V angle 

A eft  fa it  droit, &  fon oppofe D l ’cjl atiffi ( par 
la  1% du z . )  De m ême ,  les angles B ,  C  , font 
égaux &  droits, les quatre angles A  , B, C , D , v a -  

A  B  lant quatre droits (  par la  }}■ du  i .  )  D onc( fu i-  
v a n t la iy  du  I ) C B  eft un quarré parfait.

PROP. XIV.
Infcrire un triangle équilatéral dans un cercle.

L e  cercle A  F  c it  propofç.

F )  U  point A , pris à volonté dans la circonféren
c e , &  de l ’intervale du rayon A  B , décrivez 1 arc 

C  B D .

C h a p i t r e  I I I .  5 7

i
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T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
M enez la  droite C D , elle fera la bafe du triangls f 

demandé.

L ’arc A  C ejl une fixi'eme partie de la circonférence (fui- 
■vant la 74 du 2 >} ré  le double C A D  en eft le tiers.

PROP. XV.
Inferire un E xagone regulier.

P R e n ez le demi diam ettre A B ,  i l  divifera la 
circonférence du cercle en fix parties égales (fui- , 

vaut la 74 . du 2 .)

PROP. XVI-
Infcrire un Quarré.

T ire z  par le  centre O  , le  diametre B D .
Des points B ,  D , décrivez deux arcs H»-» ; 

E H ,  qui fe coupent. t - ,
Par leurs coupes ou fe& ion s, m enez la droite A  , 

q u i p.aflèra par le centre O  en faifant quatre angifo 
droits avec le  diametre B D ,  ( fu i  vaut la 84  du z .j  

D écrivez le quarré A  B  C  D  , il aura les quatre co
te z  é g a u x , &  les quatre angles droits.

Les arcs A B ,  B C ,  C D ,  V A ,  font égaux (ftdvanl (t. 
14  d u t : )  aitifi (  far la 80 du 2 ) le quarré a fes quatre co
tex. égaux ; &  fes quatre angles fout droits ( par la 7 7  d ,n ')
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PROP. XVII.

Infcrire un o d o g o n e  régulier.

T irez les diametres A B ,  C D ,  coupant le  cercle 
en quatre parties égales (par la  preceJ,-nte. ) 
Coupez chaque quart de cercle en deux également 

(p a r  la z , ) &  tirez les cô tez  d e l ’o d o g o n e A  E  C , & c .

L'égalité des cotex, eft évidente (  par la  8.0 du z  )  celle 
des angles (pa r la  76 du même z. )

C h a p i t r e  I I I .

PROP. XVIII.
Infcrire te l P oligone regulier qu’on vo u d ra , par le 

moyen du Rapporteur.

O n veut infcrire un P.entagone dans le cercle A B C .

T ^ Iv ife z  le nombre des degrez du cercle entier 
par le nombre des cô tez  du poligone , c 'eft à 

£  dire , divifez 560 par 5 , &
le quotien 72. , fera l'angle du 
centre A B C  que vous ferez 
( par la 11 ) pour avoir un 
arc d o rt la corde A  C  , fo it 
un des cô tez  du. Pentagone de
mandé.
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PROP. XIX.
Çonftruire un E xagone regulier fur une bafe donnée.

L a  bafe A B  efi donnée•

DE s points A ,  B , décrivez les arcs 
B C ,  A C .

Du point C , faites le  cercle A  B  F 
il contiendra fix  fois A  B  (  fuivant 

1« 7 4 - du  )

PROP. XX.
Décrire un D odecagone regulier dont un des côtez 

eft propofé.

L a  droite A B  efi le côtépropofi'.

T \ U  milieu d 'A  B ,  élevez la perpendiculaire C  D 
^  (par la 4 . )  .

D u point B , décrivez l ’arc A  E , &  du point E 
l ’arc A  D .

L e point D  fera le  centre du D odecagone.

V m ille  A  D 3  ejl moitié de 
dit

la jirece- 
A  D B 

d'un Do- 
A  E S

é o  T r a i t e ’  d e  G é o m é t r i e .
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C h A p î t u e I I I ;  é i

PROP. XXI.
Sur une bafe donnée décrire un O & ogone.

L a  bafe A  B  efl donnée,

C Oupez A  B  en deux au point C  (par la i .  J 
Elevez la perpendiculaire C E  ( par la 4 .)

Du point C , décrivez le dém icercle A  D  B.
Du point D  , décrivez le cercle A  E  B  , &  dii 

point E , le cercle demandé qui contiendra huit fois 
A B .

L'angle A D B efl droit (par là
77 du 1 ) 2 ? l ’angle AEB eft demi- 
droit ( fuivant U  7J- du x )  L'angle 
droit vaut 90 degret ( fuivant la 
18 du i  ; ) &  le demi droit 45 ,  qui 
ejl la valeur de l'angle au centre 
d'un OÎlogone ,  huit fois ̂ fa ifa nt  
3Û0.

PROP. XXII.
Sur une bafe donnée décrire tel P oligone régulier 

qu’on voudra.

O n veut fa ire  un Pentagone régulier Jur la  bafe A  B „

Ôlv ife z  360, par le nombre des co tez  du P oligon e 
à fa ire, c'eft a dire par 5 ; &  le quotien 72 fera 

la  valeur de l'angle ,  au centre d ’un Pentagone , 
( fuivant la 1 8. )

T ire z  ce  nombre 71 de 180 , reliera 108 pour an
gle de la figure B A C ,  que vous ferez par la P rati
que 11 .

Coupez c e t angle B  A  C  en deux ,  par la  ligné 
A E  (prof. j . )

*
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6 i  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

Faites l ’angle A B E  égal à l'angle B  A  E  (par h  
o , )  &  le  point E  fera le centre du cercle dans lequel 
vous ferez le  Pentagone demandé.

Les angles F  , G , Jont faits 
gaux : Ho fie (par la z(> dit 2 )  Us 
‘lignes A  E ,  B E  fon t égales : h 
cercle décrit du point E  ,  $  de l'iii- 
tervale E A  , paffe par le point B. 
Cela connu , je  n'ay qu'à fa n e  voir 
comme l'angle A  E S  ejl de 7 1 .  di-

g r e i.
L'angle G qui cji égal à  ïangli

F ,  ejl aujj'i égal à l ’angle H  ; Lu 

deux angles H-.. F ,  ou lefeu i C A  B aeftê f a i t  de , 0 8 degrtt: 
arnfi les deux F ,  G ,  valent .0 8  degret; Icfquels foujlm U  
de 180 que valent tous les trois angles du, triangle A B E ,  
f  var la  29 du  2 )  refie 72  pour l  ^ g le  A  E  B.

'  PROP- XXIII .
• Infcrire un Eptagone dans un cercle.

L e  cercle B  D  E  eft propofe'.

ME nez le  rayon A  B ,  &  du 
point B  ,  décrivez l ’arc 

D  A  E.
T ir e z  la  droite D E ,  &  fa 

m oitié  C  D  ou fon égale D  F , 
fera â peu prés la  longueur d’ un 
des c ô te z  de l’Eptagone.

N o u s verrons cette Propoftion  les deux f i ih a n te s  nu 

C h a p itre  8.
PROP. XXIV.
Infcrire un Eneagone.

M E nez le rayon A  B.
D e l’extrem ité B ,  &  d e l ’intervale B A ,  dé

crivez l ’arc D  A  C ,
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T irez là droite C D ,  &  
la prolongez vers F.

Coupez E  F  égale à A  B.
Du point E  , décrivez 

l'arc F G , &  du poin t F , 
l ’arc E G .

Menez A  G ,  &  l’arc D H , 
fera à peu prés la neuviè
me partie de la circonfé
rence du cercle.

PROP.
Sur une bafe don née, décrire un Eneagone regulier.

L a  ligne A B  efi m e  bafe propofe'e.

C Oupez A  B  en deux égale
ment au p o in t C.

Elevez la perpendiculaire C  F.
Du point B  , décrivez l’arc

A D .
Coupez l ’arc A  D  en deux 

parties égales en E.
Du point D , décrivez l ’arc 

E  F ; &  le point F  ,  fera à  peu prés le  centre de 
l'Eneagone.

PROP. XXVI.
Décrire un T ria n gle  femblable &  égal à un autre.

• O n  veut fa ire un triangle égal &  fem blable an 
triangle A B C .

C h a p i t r e

C  B

T Irez D  E , égale à la  bafe A  B.

l'arc L M  P° in t &  de l'intervale A C ,  décrivez
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é i ,  T r a i t e ’  ¡d e  G e o m e t é i e .
Du point E ,  &  de l ’intervale B  C ,  décrivez l'arc 

G  H
D e la  feftion F , m enez les lignes D F ,  E  F , & 

vous aurez le  requis (par la 13 du t )

PROP. XXVII .
Décrire fur une bafe^donnée, un triangle femblable 

à  un autre.

O n  propofe à faire fu r  A  B  ,  un triangle fem blM  
au triangle C  D  E .

T 7  A ites l ’angle A  égal à l ’angle C  , &  l'angle1B 
f  égal à  l’ angle D  {par la 9. ) L e troifiérae F  fera 
égal au troifiém e E  {par la 31 du ) &  {par >a (! 
du i  ) les deux triangles feront femblables.

PROP. X X V I I I .
Décrire une figure re& iligne égale &  femblable à 

une autre.

O n  veut fa ire  une figure comme la  propofee 0 .

T "wfi “ h m «-*
A  B D  par la 1 6 .)  _ jraitgS
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C h a p i t r e  I I I .  6 ?
Faites de m êm e, le triangle E  F  G , femblable au 

triangle A B C ,  &  tirez G  H .
. Enfin, faites le triangle E  F  L  femblable au trian

gle A  B  I , &  ayant tiré G  L , la figure S ,  iera é -  
gale &  femblable à la figure O.

C  Gr

A  B  E  V
Les triangles E F  H  , E F  G , fo n t fa its  'égaux 1$  fem bla - 

bias aux triangles A B D ,  A  B  C : ainfi ôtant des angles é- 
gaux D A  B , H  E F ,  leségaux B C , F  E  G ■. les angles 
D  J  C , H É G > re/lent égaux : fûifque les cotez A  D , 
A  C font 'égaux aux cotez E H  -y E  G -, les triangles A  D  C  ,  
E  H G font aujji ¿(aux <3 femblable s (  par la z z  du i .  )

Par la même raifon Us triangles A  C I ,  B I  C ,  fo n t égaux 
femblables aux triangles E G L  , F  L  G. Donc les figures 

0 ,  S font égales fembl.tbles ( p .i' la  6 8 du z .  )

PROP. XXIX.
Décrire fur une bafe donnée, une figure femblable à une 

autre.
O'a veut fa ire fu r  A  B  une figure fem blable k  la  f i 

gure M  /.
î y f E n e z  la diagonale C  E  ,  &  faites fur la bafe 

A ' B  , le triangle L  femblable au iriangle M
{ p ar  la z 7 . )

Faites aulfi fur 
B G  ,1e  triangle 
N  , femblable 
au triangle I. E t 
le quadrilatère L 
N  fera fembla- -A i 
bleau quadrila
tère M  I (p tr  la 68 du z. )
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C o n tra ire  une figure femblable à une autre , par le 
m oyen d’ une échelle’ .

O n  veut fa ire  avec l'échelle O  , une figure femblable 
a la  figure F  C ,  qu i a efié  mefurée par 

l'échelle P .

T  A  bafe F  C  contient 9 parties de fon échelle P.
Prenez auflî 9 parties fur l'échelle O , &  les donnez 

à  la bafe A  B , ainfi du refte (Suivant la 1 8. )

66 T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

PROP. XXX.

P R O P .  X X X I .

T rou ver le  centre d’ un cercle.

O n propofe de trouver le centre du  cercle A B C .

'T *  Irez comme il vous plaira la droite A  B , &  la cou- 
pez en deux égalem ent par la perpendiculaire C E 

( f u i  vaut  la t . )
C oupez C  E  auffi en deux parties ég ales, &  le mi

lieu O , fera le centre du cercle.

L a  perpendiculaire C  E p*JTe f ar *  
centre du cercle (  Juivant la  8 $ d u i , )  

le centre ne peut ejlre ailleurs <[*'»* 
point O > m ilieu de cette ligne.
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C h a p i t r e  I I I . 67

PROP. XXXII.
Achever un cercle commencé donc on n’a pas 

le  centre.

VArc A  B  C  eft le commencement d m  cercle qu ’i l  
fa u t  achever »

P OfeZ dans l ’arc propofé ,  trois points Comme il 
vous plaira, par exem p le, les points A ,  B .  C» 

Des points A  &  B , &  d'une même ouverture de corn* 
pas, décrivez les arcs qui fe coupent en D , E , &  m e- 
nez la droite D E .

Décrivez deux autres arcs des points B  &  C  ,• &  par 
leurs feâions P ,  G ,  m enez la droite P  G.

Du point I oîi fe coupent les droites P  G  , D  E  ; 
&  de l’intervale I A , achevez le cercle commencé.

Suppojé les droites A B , B C , elles font coupées chacune en 
deux également à angles droits par les droites P  I ,  E  I  ( fu i- 
vant la 84. du x ; ) ces lignes P I ,  E l  pajjent chacune par le 
centre de l'arc A B C  [par la Z ^ d m .j Donc le centre ejl aù 
point-commun I ,  l'arc A  H C ¡ui en eft décrit, fait un ctr- 
cle parfait avec l ’an A B C .

E  i j
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6 8  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e . 

PROP. XXXIII.
T rou ver le milieu de trois p o in ts , ou décrire un cercle 

par trois points qui ne foientpas dans 
une ligne droite.

L es points A , B ,  C ,  font propofez, par lefquelsme 
ligne droite ne petit eftre menée.

CH erch ez le  centre de ces 
points par la precedente.

PROP. XXXIV.
M ener une ligne droite qui touche un cercle par un 

point donné.

O n  propofe de tirer par le point A ,  une ligne q u i toucht 
le cercle fans le couper.

T A  U  centre du cercle ,  m enez D F 
* -*  par le point A .

E levez la  perpendiculaire A  E , iur
D F, elle fera la touchante demandée, \
1  fu m a n t la  72 d u  z  ) ’ —
U PROP. XXXV. F

T ro u ver le  point où  un cercle eft touché d ’une li
gn e droite-

O n  cherche le point oit la  droite C  -E , touche le cerch 
q u i eft dejfus.

DU  centre du cercle D , abaiifez 
fur C E ,  la perpendiculaire 

D  A  (par la 6 \ )  cc \e point A fe -  c  
r a ie  demandé. {Voyez la 7 5 * 2>)
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C h a p i t r e  I I I .

PROP. XXXVI.

69

Décrire fui une ligne d ro ite , un fegment de cercle ca
pable d'un angle égal à un angle donné.

On veut décrire fu r  Ici droite, A  B ,  un fegment de 
cercle quipuiffe comprendre un angle égal 

a i  angle C .

■pAitea l ’angle B A D  égal à l’angle C . (  prop. 9 .)  
Elevez fur A D ,  la perpendiculaire A  G- (prop'

4 . ° "  5 ) ,
Coupez A  B  en d e u x , &  du milieu H , élevez la 

perpendiculaire H  F.
Du point F ,  décrivez l’arc A  G  B  . &  menez B  G. 

Je dis que l’angle G ,  compris dans le fegmei'.t A  B  G 
eft égal au donné C . T irez B F.

Premièrement , les triangl's H  B F ,  H  A  F ,  ont le co;é 
F  H commun : les bafes B H , H  J l , égales Ö  h  s angles d'en
tre deux égaux puisqu'ils fon t droits: donc ( par  la  1 1  du  2 ) 
F A ,  F B ,  font égales-, le cercle décrit du point F ,  2) de l'in 
tercale F  A  paffie par le point B  , Ö  le fegment A  G B eft dé
crit fu r  A  1!.

2. L a  ligne A  D  touche le cercle au point A  ( par  la 7 ;  d/t
*  : ) <3 ( fu iva n t la 79  du z )  l'angle G ejl egal n l'angle 
B A  D ,  par conCequent à l'angle Ç.

1 J . E  i i j
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PROP. XXXVII.
Décrire fur une lig n e , un P oligon e regulier dont l’angle 

du centre eft donne.

U angle C ,  eft F angle du centre d'un Pentagone qu’on 
veut fa ire fu r  la ligne A  B,

F A ites l'angle A  B  D  ,  égal au donné C  (prof. 9.) 
C ou p ez cet angle en deux par la ligne B E 

(  prop ■ 5- )
E levez lur B  E ,  la perpendiculaire B  F  (prop. 5.) 
Faites l’ angle A  égal à l’angle B.
Du P oin t F ,  décrivez le cercle A  B  G ,  il contien- 

d ra cinq fois la ligne A  B.

P our le prouver j e  n’ay q u ’a  fa ire  voir que ïan glek  
ççntre A  F  B  eft égal au propofé C.

.1
Suppofél'angle G , i l  ejl moitié it 

l ’angle F ,  (  parla  7,- du 2- )  L'an
g le  ^4 B E  cjl aujjt moitié de l'an
gle A  B D  par la  conjiruBion : ci1 
angles G , ‘¿S A  B E  fon t igm  
( p a r l a  7 9 .  du 2. )  Donc l ’antft 
F  ,  ejl égal à l ’angle A  B D , 
conjequent à l'angle C ,  auquel A S 
D  ejl f a i t  égal.

PROP. XXXVIII.
Couper d'un cercle , un fegm ent capable d ’un angle 

égal à un angle donné.

O n  veut couper d u  cercle E ,  un fegment capable d'un 
angle égala l ’angle D .

T ire z  le  rayon A  B ,  &  la perpendiculaire A  F. Fai
tes l'angle F  A  C  égal à  l'angle D , &  le feg- 

m ent A  E  C  fera le demandé.

•jo T r a i t e *  d e  G e o m e t r i e .
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Ayant pris un point à •volonté 
dans l ’arc A  E C , par exemple le 
pioint E , J i nous  ̂ faites l'angle 
A  E C  ,H  fera égal à  l'angle C  j i  F> 
( fiiiv a u t  la  7 9  d u r  )  par con

séquent au donne D.

PROP. XXXIX.
) mferire dans un cercle , un triangle femblable à  un

autre.

Onpropofe d'infer ire cb.ns le cercle P ,  un t. iangle fem 
blable au triangle O . 

p A r u n  point com m e A ,  m enez la touchante G H

, Faites' l'angle G A  B  égal à l’angle E  ,  &  l'angle
H A C  égal à l'angle D . n  r

Tirez la droite B  C  ,  &  le  triangle A B C  fera 
m femblable au triangle O.

C h a p i t r e  I I I .  7 1

>le

L'angle C  eft égal à if  aggie B A  G ou E  ; l'angle B l'eft 
jj. a l ’angle C A  H  ou D  , \par. la  7 }  du 2. ) Et l'angle A  l ’eft 
;g. à l'angU F (pa r la ;  t '  dti z . )  Donc le triangle in fr it  eft 

femblable l u  propofé 0 par la  55 du i .  )

« E  ü j j
M • *
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PROP. XL.
Infçrjre un cercle dans un triangle.

L e  triangle A  B  C  ejl propofc.

r ' '  O upez les angles A B C ,  A C  B  chacun en deix 
^ -'éga lem en t tirant les lignes B D ,  C D ,  {prop, j.)

D e la feétion D  , abaiflez la perpendiculaire D f  
{prop. 6 .) elle fera le  rayon du cercle. T irez D G ,  

perpendiculaire fu r  ^ , ( ¿ D E  pcrpenJiculainfur 
A  C.

Vans les triangles B D G ,
B  D  F , les angles G , F , 'ont 
égaux piiifqu ïls fo n t droits ; lis 
angles H  , I  fon t anjp égaix, 
l'angle G B F  e fiant coup, tu 
deux également ; lecote B  C ejl 
commun: Donc (par la  54du j
2. )  ces triangles fo n t êgaunn 

toutes leurs parties,  &  D  G eft égal à  D  F  (par la  14  d m )
' Par la  même rai fou D  E  eft égal à D  F :  Donc le cercle h- 
crit du point D  ,  rd  de ï intervale D  F  , pajfe par les ponts 
G  ,  E , d  touche les trois cotei. du triangle fan s les ceifir 

{ par la  7 2  du 2. )

PROP. XLI.
D écrire un cercle autour d’ un triangle.

L e  triangle D  eft propofe. 

j'" ''H e rch ez le  centre des trois points A ,  B , C.
( prop■ 3 3 -)

T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
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PROP. XLïI.
Décrire autour d ’un cercle , un triangle femblable à un 

triangle donné.
On propofe de fa ire autour du cercle F  I  H ,  un trian

g le  femblable au triangle B .  
Ontinuezlabafe A  C  de part &  d’autre.

Menez le rayon G  F , &  faites l’angle S égal 
à l’angle C.

Faites auiïi l ’angle G  égal à l ’angle A .
Menez par les points F ,  I ,  H ,  les tangentes L  M ,  

M N ,  L  N ,  (prop. 34. ) elles feront le triangle de
mandé.

C h a p i t r e  III. 7 5

Les angles du quadrilatère F  S H  N  fo n t égaux à quatre 
droits ( par la  35 du  z  )  les angles S F  N , S H  N , font 

faits droits, donc les oppofex. S ,  N , pris enfemble valent deux 
droits.

Les angles P , C ,  fo n t anff'i égaux à  deux droits (  par la  
18 du z  )  $  l'angle S eft f a i t  égal à l'angle C. Donc l ’an

gle N eft égal à l'angle P.
Parlam em eraifon, l'angle L  eft égal à  l ’angle 0  ; l'an

gle M l'eft à l'angle E ,  { pat la  3 1 du i .  ) Donc ( p a r l a  55- 
du z  )  le triangle L  M N  eft femblable au triangle B.

PROP. XLIII.
A utour d ’un cercle circonfcrire un quarré.

L e  cercle A  B  C  eft propofe'.
'T i r e z  les diamètres A  B ,  C D ,  fe coupant à angles 

droits.
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7 4  T r a i t e * d e  G é o m é t r i e .
Par les points A , B , C , D , menez H E ,  G F 

E  F ,  G  H  , parallèles aux diametres A  B  , C D ,’ 
( prop. 8 , ) &  vous aurez le quarré demandé ayant 
Tes cô tez  égau x , fes angles droits , &  touchant de 
les quatre c ô te z  ,  le  cercle donné fans le couper en 
aucun endroit.

Les cô te i E  H , G F  , Jont égaux au 
diamètre A  B  -, B  F , G H , le font an 
diametre C D  ,  (  par la  38 dit 2 ,  ) 
les diametres font ‘égaux: donc les qua
tre co te i du quarré fon t égaux.

Les angles au centre l  font droits, ré  
leurs oppofei E , F , G  ,  H  , le font tttj- 

f t  (  par la  38 du z . )
L'angle H  D  I  efl droit comme J'on alterne I  ( par la 10 

du z . )  Donc E H  touche le cercle f . n s  le couper (  fiiivantla 
72 du z . )  L a  même démonstration J e f r i t  des antres côtei.

PROP. XLIV.
A u tou r d ’un cercle cireonfcrire un P oligone regulier.

O n  propofe de faire un Pentagone regulier autour du 

cercle A  B  D .

"T\ E crivez dans le  cercle un Pentagone A  C  D , 
(p r°p- «8. )

C oupez A  B  en deux tirant le rayon F  H .
.Menez A  P  perpendiculaire fur A  F  (prop. ç .)  
D écrivez le cercle P  O  S , &  continuez P  A  juf- 

qu’en G.
La droite P  G  fera un des c ô te z  du Pentagone de

mandé.

Les triangles N A  F , N B F , ont leurs cô tex. égaux, ttin- 
f i  ils fon t fim blables ( par la  z^ du  1 ,  )  leurs angles L ,  M , 
fo n t égaux ( par la 24 du z . )

Dans les triangles A  F  P ,  A  F G , les angles au point A  
fon t droits, le côté A  F  ejl com m un, $  les côtei F P  , F G ,
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fo n t  coupeX. égaux ; donc A  p >
G ,  le Jon t attjfi (par la  

l iâ t - ,  i .  )  l'angle K ejl e -  
g a l à  l'angle M ,  <3 p ar  con- 
fequent h  l'angle.L .

Les trois angles au  centre F 
ejlant ég au x , l'angle P  F  G 
compojé de deux ejl égal à 
l'angle B F  A au jfi compojé 
de deux ; £) l'arc P G e]l la  
cinquième partie de Jo n  cercle ,  
comme l ’arc A  S  ejl la  cin

quième partie du f ie n  (  p ar la  l } du  i  ; )  le  rejle ejl i vident.

P R O P .  X L V .

Divifer une ligne d ioite en tant de parties égales qu’on 
voudra.

On veut divifer la  ligne A  B  en trois parties égales.

T"\ U  point A . décrivez l'arc B  C  , de telle grandeur 
^  qu’il vous plaira.

Du point B , décrivez aufli l’ arc A D ,  &  le cou
pez égal à l’arc B  C .

Du point A , &  de la  premiere ouverture de com
pas , portez fur A  C  , trois parties égales A  e f  g .

De la même ouverture de compas &  du point B. por
tez auiïi fur B  D les trois parties B  h  j o.

Menez les lignes f  h , e  j  , elles diviferont A  B  
comme il elt demandé.

Nous avons fa it  les angles alter
nes C  A  B ,  D B A ,  égaux ,  
ainft (  par la  i l  du i  )  les lignes 
A  C ,  B  D  fontparalleUs ; A  e y
0 j , Jont do tic 'égales tÿ  parallèles -, 
&  A  0  , e j ,  qui les consignent 

fon t aujjiparallèles (  Jnivant la  3 6 
du t . )  L a  même demonjbationfc 
fera  des lignes e j , f h ,  g  B .

C h a p i t r e  I I I .  7 ?
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7 ^  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
Les lignes B g ', M f ,  L e -, c fiant parallèles , A  B eftd iy iji;  

comme A  g , (fu ivan t la  j  i  du  i , )  les parties d 'A  g  , jont 
coupées égales. Donc lesjarttes d 'A  B , le Jont aujjï.

PROP. XL VI.
A u tre  maniéré de di vifer une ligne.

O n  veut divifer A  B  en quatre parties égales. 

A / fE n e z  la ligne C  D parallele à A  B.
D u point C , &  à la premiere ouverture de com

pas , portez fur C  D , quatre parties égales i ,  5,4.
T ir e z  A  C ,  B D ,  &  les continuez jufqu’à leur ren

contre en E.
M en ez du point E  , des lignes par les divifions 

J ,  z ,  3 , elles diviferont A  B  , en quatre parties 
égales.

Les lignes C D ,  A B , eflant pa
rallèles ,  les triangles C D E ,  A B E  , 

fon t fem blables  ( par la  f  7 du  2 ) $  
font divijei. l'un comme l ’autre par des 
triangles fim bldbles  ( fu ivant la  nient! 
5 7 )  les bafes des triangles fu r C  D , 

Jou t coupées égales ■. Djrtc ( fu ivan t.la  
70 du  2 ) les bafes des triangles fur  
A  B fo n t  au ffi égales :  Donc A  B ejl 

divifée comme C D. en quatre parties égales.

PROP. XL VII.
Faire diverfes Echelles femblables fur des longueurs 

inégales.

O n  veut fa ire  trois Echelles chacune de foixante par
ties égales,  la premiere de la  longueur ‘D , la deu
xièm e delà  longueur E ,  &  la  troijicme de la lon
gueur G.

‘'Y l i e z  une lign e A  O  de telle  longueur qu’ il vous
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Portez fur cette  ligne A  O , &  à la  premiere o u - , 
verture de com pas, dix petites parties égales A  C .

Portez A C ,  fix fois fur la  même ligne A  O , &  
fur ces fix parties A  B , faites le triangle équilatéral 
A  B F ( prop, i i . )

Prolongez F  A  vers R , &  F  B , vers Y .
Menez du point F., des lignes par toutes les divifi- 

ons d’A  B.
Enfin , coupez F  L , F I ,  égales à D ; F  M , F N , 

égales à E ; F  P , F S égales à G  ; &  les lignes L I , 
M N ,  P S  feront les échelles demandées.

C h a p i t r e  III. 77

Le triangle A B F  e jl f a i t  équ ilatéral, cé  le triangle L I  F ,  
luyijl feml’lable ( par la  58 du  1. ) Donc comme A  B ejl égal 
à A F ,  aujjï L  I  ejl égalé à L  F ou D :  $  cette ligne L  1 
ejl divifée comme A B , (fu iv an t la  precedente ) ainjides autres.

PROP.  XL VIII.
Divifer une ligne en plufieurs parties qui foient entr'el- 

les , comme les parties d'une autre lig n e , 
p  a r  ex em p le ,

On vent divifer A  B  en quatre parties qui foient en- 
tr elles comme les quatre parties de la ligne C  D .  ?»> •' n 

ly fE n e z  comme vous voudrez la  ligne, A  H ,  faifant 
unangleavec A  B.
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7 8  T r a i t e ’  d e  G é o m é t r i e .
C oupez les parties A  I L  M  H  ,  égales au x par

ties C  E  F  G  D.
T ir e z  B  H  ,  fes parallèles M N ,  L  0 , I  P  ,• &  

A  B  fera d ivifée comme A  H  ou C  D  fon égale 
( fuivant la 51 du 1 .)

PROP. XLIX.
A  deux lignes données, trouver une troifiéme 

proportionelle.
O n  demande une ligne qu i foit a la  ligne B , comme 

la ligne B ,  e fik la lig n e  A .  
ü  A ite s  comme il vous p la ira , l’angle D  N  E.
A  C oupez N  H  égale à  la  ligne A  > &  N  0  éga
le  à la ligne B.

C oupez encore D  H  égale à  N  O , &  menez D E 
parallèle à  H  O.

L a ligne E  O  fera la  troifiém e demandée.

Les lignes D  E ,  B  O eflant parallèles, i l  y  a mêmeraifin 
ri'N H  à D  H  , ou d 'A  à B leurs égales ; qut d ‘X  O ou B 
fon  égale à 0  E . ( par la  f  I du 2. )
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PROP. L.
A  trois lignes données trouver une quatrième 

proportionelle.
On propofe les lignes A , B ,  C  ,  aufquelles i l  fa u t  

trouve-r une quatrième proportionelle.

Faites à voionté l’angle G D H .
Coupez D  E  égale à  A  ,  E  G  égale à B  , &  

D F égale à C.
Menez G  H , parallele à E  F , &  F  H  fera la de

mandée.

C h a p i t r e  III. 79

Il y a même rai fonde D  E  ou A  fou é ja le , à E G  ou B fou  
égale, que de D  F  ou fori égalé C à F  f i .  ( fu iva n t la  51 d u i . )

PROP. LI.
Trouver une moyenne proportionelle.

On veut avoir une moyenne proportionelle entre les li
gnes A  &  B .

T 'I r e z  une ligne droite C  D .
Coupez' C E ,  E  D , égales aux données A  &  B. 

Divifez C  D en deux égalem ent en L.
D ecepoint L décrivez le dem icercle C  F  D . 
l a  perpendiculaire E  F  fera la moyenne demandée. 

r 'rtz C  F ,  D F .

L'angle C  F  D  eft droit 
(  par la  7 7  du  z  ; )  &  
(  parla  56 d m )  les trian

gles M , N  , fo n t equian- 
gles : a in fi, dans le pre
mier triangle,  le moyen co
te C  E  eft au petit E F ,  
comme dans lefécond trian-
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8 0  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
g le ,  le moyen coté E F  cft au petit E D  ( par la  53 du x ) 
la  ligne E F  ejl donc moyenne proportionnelle entre les extr'em 
C È ,  E  D  ou'k.urs égales A , B .

1? ROP. LII.
A u tre  maniéré de trouver une moyenne

proportionnelle.

O n demande une hqne moyenne entre les extrêmes 
A  B ,  A  C.

j S  E crivez le dem icercle A  E  B.
E levez la perpendiculaire C  E.

L a ligne A  E  ou. fon égale A  D  fera moyenne pro- 
portionelle entre les propofées A  B ,  A  C .

L e triangle A  B E ejl reii.in- 
gle (  par la-] y dit 1 .  ) Et le trian
gle j ï  C  E 1 luy ejl femllablt 
( par la  $ 6 d t n  ,  )  A  C ejl dont 
à A  E ,  dans le triangle R , corn- 

JS me A  E  à J l  B dans le triangh
À  E B (  par la 5 3 du  2 ; )  ainfi, 

A -  C  .D B  comme A  C  à A  E  ,  a  E ou fin
égale A  D  à  *4 B .

PROP. LIII.
D 'une ligne don née, couper une partie qui foit rao- 

ÿennne proportionelle entre le refte &  une 
autre ligne.

O n  veut couper de la ligne A  C ,  une partie C  / ,  ¡jiii 
fo it moyenne entre le refie A I ,  &  U  ligne C  B.

T S  E crivez fur la  droite A  C  B  le dem icercle A  D B. 
E levez la perpendiculaire C  D.

C ou p ez B  C  en deux au point O .
D e ce point O ,  décrivez l’arc D  I.
La ligne C  I  fera moyenne proportionelle entre 

A I & C B .
Confit
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C haptthf, III.

Cottpez. C  F , C £ ,  egales a C  0 ,  C  B -, C  H  /( C I  ; i*>
F G à F H: piiis fa ites les teclangles _A C  L  R ,  G C M S ,  
tilequarr'e C  P.

La ligne F  H , ejl egale A 0 l  > <3 0  1  cjì coup'ee egale à
0  D , ainft F  H ejl auffì egale A F D  -, $3 le cercle dècrit dii 
Mitre F ,  de l'intervale F  H  , pnjjc pur le pomt D .

La ligtie C D  ejl moyentieproporlionnelle entro A  C  <3 C  B ,  
de mime qiCentre G C i3  C H , ( par U  >-1 ) ainji le quarte 
C  P , ejl egal all1 reclanglc C S comprisJota lei extrèmes G C ,  
C H : de mime q n a n  reilangle C R  compris fo ia  les exlremes 
A  C ,  C B ( par la 64 die z . ) Donc ( parla  3 dii 1  )  les re- 
ftangks C S ,  C R  fo n t egaux--’  $3 A  C ejl A C  M oli fon e- 
gale C  I , comme C G A C  L  oit C È fon  ég'ale (  par la 6 ;  
dui .  ) Dephls A  I  ejl A I  C ,  comme G E  A E C  oli fon  e- 
gale C  B ( par la l ì .  dii 2. )  Or G E ejl tga'.e A I  C , car
1 C ,  l'ejl A C  H ,  comme C  H  l ’cft A E G - ,  Donc comme
A I  A I  c , ' j : ' c à  C B .
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T r a i t e ’  D e  G e o m e t r i e .’

PROP. LIV.
T ro u ve r deux lignes moyennes entre deux autres pro

p o s e s  ,  tellem ent que les quatre foient en pro
portion continuée.

O n  veut trouver.deux moyennes proportionnelles 
entre Les lignes A  C ,  A  B.

F Aités.k'ie&àngle A  B-C D , & continuez AC 
vers E , A  B vers G , &  B D vers F.

T ir e z  les diagonales A  D , B C .
Du point O  décrivez le  dem icercle E  G  F ,  de ma

niere qu’ une ligne droite menée par les fe â io n s , G F, 
touche l'angle C.

Les lignes A  G , A  E  , feront les moyennes deman
dées.

T ira, les lignes O E , O F ,  E G ,  B E .  ^
Les triangles rectangles A  B D  , B  D  C ont les cotct J  B> 

C  D  égaux une mente baje B D  -, donc ils fo n t femUmii 
(  parla i !  d» z  : ) l'angle 0  B  D  ejl égal à l'angle 0  D S 
(  parla  14. du  2. )  Donc ( parla 16  du  2 )  le triangle B D 0, 
ejl ifaceW éfcs.ckex, B 0 ,  D  0 fo n t égaux.

Par ln thetne raifon les triangles y l B C  ? 4  B O Joi t  aM" 
CcmblaUes ; leurs angles A B C , B  A D  fon t 'égaux r , i m f  
gle A B O  ,  efl focele , rd  B O  eft égale À A  0 de mm' 

q t i ' t  D  O .
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C h a p i t r e  I I I .
8?

Les lignes A  0 ,  D O  fon t donc égales : O E ,  O F , le fon t aujjt 
itant des rayons du cercle E G  F  : #  la  diagonale A D  tombant 
fur les parallèles E C ,  B F  ,  f a i t  les angles alternes E  A  0 ,  
O D F  égaux ( par la  z o  du z.  )  Donc ( p a r l a z i d u z )  les 
triangles 0 A  E  , O D F  fo n t égaux S ’ Jemblables ,  leurs 
angles ait point 0 ,  ejlant égaux , 0  E , 0  F  (parf i t  i 9 du î  )  
ne font qu'une ligne droite qui cJl le diametre du demicercle 
E G F.

L'angle E G F  ejl droit ( p a r l a  y-] du i  ; ) f i  vous dêcri. 
v it  un demicercle fu r  C E , i l paffera par le point G : Donc les 
triangles J l C  G , A G E  fo n t éqmangles (  Juivant la  $6 du
1 , )  (par  la  s i )  la  perpendiculaire A  G ejl moyenne pro
per ionnelle entre les lignes A  C ,  A  E.

Les lignes D  C ,  D  F  qui fon t parallèles aux lignes y l G , 
A C font les angles D  C  F ,  D  F  C  égaux aux angles A  G C ,  
A  C G (parl a  1 5 du z  ■ )  ainfi l e  triangle D  C F  ejl fem bla- 
bh au triangle A  C  G (p a rla  j  1 du z .  )

Lis triangles 0  A  E ,  O D F  font prouvez ègaitxt3  fembla- 
lltS; donc A  E ,  D  F  : fo n t  égales; A  B ,  D  C , le fo n t auffi 
( parla 38 du z : ( & les angles E A  B ,  C D  F ,  ejlant droits, 
h  triangle E  A  B ,  ejl femblable au triangle C  D  F  ( par la z z  
d m  )  par confequent aux triangles G A C ,  E  A  G ,  ceux< 
cy ayant efé prouvezfm blables au triangle C D  F .

L angle 3  E  G ejl donc droit,  car il ejl compofé des angles 
B E  A , . A E G  égaux aux angles E G A , A  G  C qui fo n t
l angle droit E G  C. Donc la  ligne A  E  ejl moyenne entre A  B  ,
1b A  G ; de même q u 'A  G  l'ejl entre A  E ,  A C ,  (parla f i . )  
Donc comme A  B ,  à A  E -, A  E ,  À A G - ,  A  G  , à A C
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D écrire une O vale fur une longueur donnée.

L a  ligne A  B  efi la longueur d u n e O va le à faire.

T )  Iv ife z  A  B  en trois parties égales A  C  D  B.
Des points C ,  D ,  décrivez les cercles A  I D, 

C  H  B.
M enez les droites F  C  O , E  D H .
D u point E  ,  décrivez l ’arc H  I ,  &  l ’arc O  S da 

p oint F.

84. T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .'

PROP. LV.

PROP. LVI.
D écrire une O vale  fur une longueur &  une 

largeur donnée.

O n  veut fa it;, une O vale cjui ah pour diametres lis 
lignes A  B -, C D  q u ife  coupent également l ’une 

l'filtre &  a angles égaux.

A Y e z  une R é g is  M  O  égale au grand rayon A  E, 
fur laquelle p arqu ez la longueur M  N  , égale au 

e  t it  rayon C  .E*
Conduifez cet je  réglé fur les diametres A  B, 

G D  , tellem ent q u e le  poin t N  coulan t fuf A  B,
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Ch a p i t r e  III. $5
l ’extremité O ,  n'abandonne point C D ,  &  l'extré
mité M ,  décrira l ’ovale demandée.

PRQP. LVII.
Trouver le grand &  le petit diametre d ’ une Ovale.

L ’ O vale A  B ,  C D  ejlpropofe'e.
A/f Enez comme il vous plaira les deux parallèles 
i V 1 N  A ,  I  H .

Coupez ces parallèles chacune en deux , &  par 
leurs coupes L ,  M ,  tirez la droite P O .

Diviiez aufll la droite P O ,  en deux au point E . 
Du point E ,  décrivez à v o lo n té , le cercle S G  F ,  

coupant la circonférence de l’ ovale en quatre points.
Menez F G  , &  fa parallele T E C ,  qui fera le 

petit diam etre, puis tirez le grand diam etre B E D ,  
coupant le p etit par des angles droits.

SCD LYON 1



D ivifer la  circonférence d ’un C ercle  en 560 degrez.

L e  Cercle A  efi propofe'.

M Enez les diamètres A  B ,  C  D  fe coupant à an
gles droits en E ,  &  la circonférence fe trouvera 

divifée en quatre parties égales , valant chacune 90 
degrez.

Des points A  &  C , décrivez les arcs E G ,  E  F, 
qui divifeiont le  quart de cercle A  C  ,  en trois 
parties chacune de 30. degrez.

8*5 T r a i t e 9 d e  G e o m e t r i e .

PROP. LVÏII.

I,e quart de cercle A  C eftant de 9 o  d eg rez,  les ar!l 
A  G ,  C  F  ; chacun de 6 0  ( fu m a n t la  74 d u  2 ■. ) i l  s’enfuit 
q u  les fupplcnv.nts C G ,  A  F , f t n t  chacun de 30 Or dm* 

f o is  30, fouflra its d : 90 , n j lc  auffi 3 o pour l'a rc G F .

D ivifez ces trois arcs égaux C  G  F  A  , chacun en 
trois , puis chaque partie en d ix  a &  ainfj des trois 

autres quarts de circonférence.
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PROP. LIX.
Divifer le  contour d ’un plan en plufieurs parties 

égales.

On prtpofi de divifer le contour du plan H , en hmt 
parties égales.

O  Rolongez la  bafe A  B  de part &  d ’autre.
*  Prolongez auffi A  F  vers N , B  C  vers L , &  
C D vers M .

Coupez F  N  égale à F  E ,  &  A  G égale à A N .  
Coupez de même D  M  , égale à D E  ; C  L  éga

lé à C M ; B  I égale à B  L  ; &  la ligne G I tera 
égaleaucontourdu plan. ^

Divifez G I en h ait parties égales , i , i , 3 >
Du point A  , décrivez les arcs u  ,  «  , W a\- 

leles à l’arc G  N , &  du point F , l’arc 1 1 parallèle 
à l’arc N  E ,  ainfi durefte.

Les points i ,  z , 3 , & c . qui fe trouveront dans les 
côtez du plan, feront la'divifion demandée.
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T ro u ver une ligne droite égale à une courbç.

O n  veut avoir une ligne droite égale a la  courbe A  B.

' J 1 Irez la ligne droite indéterminée D E.
Prenez de la propofée A  B ,  une partie A. C , 

fi petite que la courbure de la ligne y  fo it imper
ceptible.

P o rtez  cette petite partie fur A  B , autant de fois 
<]u’elle y  pourra eftre comprife , par exemple u , 
fois.

P o rtez autant de ces petites parties far D Z , lef- 
«juellesfeterm inant en F ,  vous aurez la droite D F, 
aifezprécifém ent égale à la  courbe A  B.

8 8  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

PROP. LX.
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C h a p i t r e  IV. 89

C h a p i t r e  Q u a t r i  e ’m  e .

Réduction ou Transfiguration des Plant.

P R O P O S I T I O N  I.

D ’un triangle fcalene A B C , fa ire  un triangle ifo- 
cele, ou ce qu i cfl mcme chofe ,  de'crire un  

triangle tfocele égal au fcalene propofe.

Oupez la bafe A  B  en deux 
'"-'également en D.

Elevez la perpendiculaire D  E-.
Menez C  £  parallele à  la ba

fe A B.
T irez E A ,  E B ,  vous aurez le 

triangle ifocelle A  B  E  pour le propole A  B  C ;  
Juivant l a 42. d u  1 . )

PROP. II.
Réduire en triangle, le parallélogramme B  D .

Q O n tin u e z  A  B ,  &  coupez A  E  égale à  A  B.
Menez C E ,  &  le parallélogramme fera réduit 

en triangle , ou pour mieux dire le triangle B  C  E 
lera fait égal au parallélogramme B D .

L e  parallélogramme B  D  efl coupé en 
deux triangles égaux par la  diagonal; 
A  C  ( fu iv a n t  la  ; 7 à u  2 , ) le  triangle 
A  E  C ejl égal au  triangle A  B C (  par 
la  45 dis 2 ; )  D o n c i l  ejl auffi égal au  
triangle A  C  D  : &  ôtan t le commun  
A C  F ,  rejle le  triangle A  E  F  égal au  

retranché C D  F  ; Do/il e triangle B C E  ejl égal aupnraUda- 
g rm m e B f i .
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T
Réduire le triangle A  B  Ç  en parallélogramme.

f i  O upez la  bafe A  B  en deux égalem ent en D. 
M enez C  D ,  & fàparallele B  E.

T ir e z  encore C  E  parallele à A  B. 
l e  parallélogramme D  E  ,  fera égal au triangle 

A B C .
L e  triangle G ejl égal a n  triangle F 

( fa r  la  43 d u  1  : )  i l  ejl a tijji égal ait- 
triangle H  (p a r  la  57 du % .)  Donc lis 
triangles f ,  H  ,  fo n t égaux  ( par la 3 du 
z ,  ) £> m ettant le  triangle H  fo u rfo n  
e^al F ,  le parallélogramme D  E  ejl (¿al 

a u  triangle A B C .

. PROP. IV.
Faire un parallélogramme du  triangle A B C  ,  fins 

changer tangle A .

r * O upez A  C  en deux égalem ent en M .
^  T ir e z  M  O  parallele à A  B  &  B  O  parallè
le  à  A  C . ,  , .

L e  parallélogramme A  O  fera égal au tria g
A B C .  r .

L es lignes A  M > w  c  > ¡°",
y G  coupees égalés : B O 4

_ y Ç \  A  M ( par 1« 5 8 ,iu * ; (  Ao,.‘  n .
% --------- V  u  C ,  fo n t  anjfi-tg*l(S\
\ B /  \  P, . M s  , le triangle D  eft

y  ■■■ — ....  <i au  triangle E  ( p a r la  59 du 2. ;
*  ^  Donc le  parallélogramme A  0 f

égal a u  triangle A  S  e .

ÿ à  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

PROP .  III.
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C h a p i t r e  IV. ÿï

PROP. V.
Faire un rectangle du parallélogramme S  T  R  O .

Levez T  V perpendiculai-
'ra fu r  T  R .
Coupez V  I égale à  T  R , 

& le  re&angle I V  T  R  feraé- 
gal au parallélogramme O  S T  R  
(par la 40 du z. )

PROP. VI.
:h

Décrire un ReElangle égal au triangle. A B C .

o

A  Baillez la  perpendiculaire C  F  , &  la coupez 
en deux au point N .

Menez par le  point N ,  la  ligne G I  paralleleà A B .
Coupez N  G égale à F  A ,  &  N  I égale à F B.
Menez B  I ,  A G ,  &  A B I G  fera lexe& a n gled e

mandé égal au triangle donné.

L a  ligne N  G  eft coupée égale à f a  
parallèle F  (par la  36 d u  2) A  G  
eft égale tfpara/lele à N  F  comme a u ffï  
à fo n  égale N C . Donc ( par la  59 d u  1 )  
le  triangle A G O  ,'e f t  égal an  triangle 
C h ’O. P a r  la  même raifon .  le  triangle 
JS 1 P  eft égal au  triangle C  P  V .  

L e s  lignes I  G ,  A  B eftant égales 
&  A  p a ra llè le s ,B I, A  G fo n t  a t i f l  parallèles

(  par la  36 d m  ) $  le parallélogramme A  B  I  G eft rettangle ,  
ear les angles an  point F  cftant droits ,  leurs oppofex. I ,  G fo n t  
droits, ï3  les oppofet à  ctux-cy,  G A  B ,  A  B  I  le  fo n t  auJJÏ 
( p a r la  l \ d t i z ,  )
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PROP. VII.
Reduire en triangle,  le quadrilatère A  B  C  D .

p R o l o n g e z  ]a bafe A  B  vers E.
*  M enez A  D ,  ikparallele C  E  &  la ligne DE. 

l e  quadrilatère fera réduit en triangle B  D E.

Les triangles A  D  C  , A  D E 
ont une même bafe ^  D  , S  font 
entre les mêmes parallèles A  D , 
C E ; donc ils fon t égaux ( par la 
42 du  2 )  2) leur ajoutant h 
triangle commun A  B D , le trian
g le  B D  E efi égal an quadrilaltrt 
A  B C  D  (J'ttivant la  4  du  2. )

PROP. 0VIII.
Donner au triangle A B C , la  hauteur B  D .

i p  T r  a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

J y J E n e z  D  E  parallele à  la ba
le  B  C .

C on tinuez un des cô tez  com 
m e A  B ,  jufqu’en F.

T ir e z  C  F ,  fa parallele A  G ,
&  la  ligne F  G . C

Si vous m ettez le  triangle 
A  G  F  ,  pour A  G C  qui luy eft égal ( par 
2 ,  ) le  triangle B  G  F  fera égal au donné A  
d e  la hauteur propofée B  D.

PROP. IX.
Abaiffer le triangle A B C  h la hauteur A  D .

A / ïE n e z  D E , parallele à  A  B.
A D e l ’une des ferio n s comme G ,  tirez  B G .

l a 4 2  du 
B  C , &
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C h a p i t r e  IV.
Continuez la bafe A  B  vers H .
M enez C  H  parallele à B  G.
T irez G  H  , &  m ettez le  triangle B  G  H  pour 

fon égal B  G  C .

PROP. X.
Haujfcr le triangle I K  L ,  jttfcju'an point M .

TV/f Enez les lignes L M , M  K , M I .
T ir e z  L P  parallele à K M ,  puis menez P M . 

Conduifez auffi L N  p a 
rallele à  M  I , &  ruenez 
M  N .

Si vous donnez le trian
g le  P  L M , . pour fon égal 
P L  K , &  N  L M  pour
fon égal N  L  I , le tiian- _
gle M N P ,  fera égal a u K  
propofé I K  L.

PROP. XI.
A B C  efi un autre triangle qu on veut abaijfer. 

an point D .
A / iE n e z  D A  , D B ,  D C  ,  &  continuez la  bafe 

A  B  de part &  d ’autre. m
M enez C  H  parallele à 

D B ,  & C G  parallele à D  A . u
T ire z  D  H  , D G ¿k le  J  \

triangle B  D  H  eftant mis 
pour fon égal B D C ,  &
A D G  p o u r'fo n éga l A  D C ,  v  a  jb

le  triangle. D  G  H  teraégal a u ç r o p o fê  A B  C .
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PROP. XII.
Réduire le quadrilatère A  B C D  enparalelogrammt 

rectangle.

T ire z  A C ,  & fe sparalleles B E ,  D F .
Coupez A  C  en deux égalem ent en G , par 

la  perpendiculaire H  I  (prop. i .  
du j .  )

M enez par le  point C  , E  F 
paralleles à I  H , &  le reâangle 
E F I  H ,  fera égal au quadrilatère 
propolé.

Le r a n g l e  G E ,  cß egal au trian
gle A  C  B ,  <3 le rectangle G F , l'eft 
nu triangle A C  D ( par lai , .)

PROP. XIII.
Réduire le trappeze A  B  C  D  a un triangle qui ait 

f i n  angle fuperteur en E .
f

/T* O ntinuez la bafe A  B  
' - ' d e  part &  d'autre.

M enez D G  parallele à E  B ,
&  C  F parallele à A  E.

T ir e z  E  F ,  E  G ,  &  les 
triangles A  E  F , B  E  G eftant 
rais pour leurs égaux A  E  C  , B E D ,  le  triangle - 
E  F  G  fera' égal au trapeze propofé.

PROP. XIV. I
Faire du  Pentagone A  B  C  D  E  m  quadrila

tère C D E F .

•Â/TEnez A  C  ,  fa parallele B F ,  &  la  ligne 
C F .  *

£ 4  T r a i t e 9 d e  G e o m e t r i e ;
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M ettez le  triangle A  C  F  pour fon égal A C B  
&  le quadrilatère D  E  F  C  fera égal au pentagone 
A B C D E .

C h a p i t r e  I V .  ç>f

D  *

PROP. XV.
Réduire en triangle le  Pentagone A P  O  N  R ,

T> R olongezla bafe N  O , de
1  part &  d'autre. '

T irez A O .  S a p a ra lle le P V ,
&  la ligne A V .

T irez auflî A N ,  fa parallele 
R  S , &  la ligne A  S.

M ettez A  O  V  pour fon égal - ----- —
A O P , &  A  N  S pour fon égal ’• v  
A  N  R . Le triangle A  V  S fera égal au Pentagone

PROP. XVI.
Réduire en triangle le quadrilatère A  B  C  D  q u i > 

un angle rentrant B  A  D .

A / ï  Enez B D , fa parallele A  E ,
1  &  la ligne D  E.
Donnez le triangle A  E  D pour 

fon égal A E B ;  &  vous aurez le 
triangle C  D E , pour le quadri
latère propofé.
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M e tte z  le 
trian gle  B FG  
p o u r Ton égal
B ?  C  ,  &  le  -------
triangle A B G
fera égal au quadrila tère

D écrire un triangle égal au Pentagone regulier A B U ,  

T> O rtez fur la  baie prolongée N  M  , cinq fois la 
longueur de la bafe A B ,  c'eft à d ire , coupez N  M 

égale  aux cinq cô tez  du Pentagone.
D a centre R , m enez R  N-, R  M ,  &  le triangle 

M  R  N  fera égal au Pentagone.

h 6  T r a t t e ’  d e  G e o m e t r i e .
PRO P. XVÏI.

r  L e  triangle A  B R  efl la cinquième partie du pentagone, 
com m eil ejl la  augmente partie du triangle N  M  R  (par là
45 d m . )  Dont (Jttivant la  6 dit 2 )  le triangle h ' M R ejt 
égal au pentagone.

P î l O P .  X V I I I .

Réduire le Pentagon; A D ,  en triangle fu r  le côté A  B.

^  Ontinue2 la b afeA Ë  vers G.
V-* M enez C  E ,  fa parallèle D  F ,  & la  ligne C  F.

M e tte z  le  triangle C E  F  pour fon égal C  D E ,  & 
le  q u a d r ille r  A  B  C  F  fera égal au pentagone.

T ir e z  B  F , 
fa p a r a l ie 'e C  -----
G . &  la liirne /

. B  C  F. ^ P R O P -
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C h a p i t r e  I V . 9 7
P R O  P. X I X .

Riduire l ’ Exacone A J B  E  en m n ÿ i A  F  L .   ̂ ^

Sttppofé les lignes F  H ,  F I .  Les triangles F D H ,  F D E ,  
font égaux-, t§  le  Pentagone ATS C D  F  leur cfiant com m un, le 
pentagone F H C  B A  , cjl égal à l'exagone A  B C  D E F.

De même. Les triangles F  C I , F  C H >' font égaux ; tS  le 
quadrilatère A  B C F  , leur eftant commun ; le quadrilatère 
A  B I F ,  ejl égal au Pentagone A  B C  H F.

Enfin, les triangles F B  L  , F B I ,  font égaux ; A  B F  leur
• ’  - -  -  " '  juadrilatere

D u  Pentagone A  B  C D  È ,  fa ire  un triangle qui ait 
fon angle[üp.èrïettr eh 0  ,  &  fa bafe dans

• la liane S  V .
T 'I r e z  A C ,  fa p a r a lle le B F , &  la ligne C F .

T ire z  de même A D ,  fa parallèle E H ,  & la l i -  
V g n e D H .

A  B

G
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9 8  T r a i t e ’  d e  G e o m ê t r i é .
M ettez le triangle A D  H  pour fon égal A D E ,  & 

A  C  F , pour fon  égal A C B ;  le trapeze C  D  F I I  fera 
égal au Pentagone.

R edu ifez ce trapeze en triangle O  G I  ( par la 13.)

PROP. XXI.
T in  Pentagone <±A B  L  D  , faire un triangle dein 

hauteur I L .
Eduifez le  Pentagone en triangle A E F  , (par h

A bdiT ez ce triangle A E F ,  à  la  hauteur I G  H  (pu 
la  xs.)

PROP. XXII.
D écrire fu r  la liane 8  D ,  (S fur l ’angle A  P>T), «» 

àutriangle A 'B C .

M E n e z C D ,  fa pàrallele B  E , la  lign e D E , &  met
tez le triangle B E D  pour fon égal B E C .
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T irez A D  , fa parallèle E  F , la ligne D  F  ; &  ayant 
mis le triangle E  F D , pour fon égal E  F  A  : le trian 
gle B D  F ,  fera égal au propofé A B C .

C h a p i t r e  IV.  99

p r o p .  xxnr.
‘Décrire fu r  la  ligne A  F ,  un triangle ¿¿al au  'Pen

tagone A  B  D .

R Eduifez le Pentagone en triangle A B G . ,  (fa r  
la  18.

Faites le triangle A U F  égal au triangle A B G

(P arla 8-)

un
PROP. XXIV.

Réduire en triangle le Plan A  B  C D  E  > qui a 
angle rentrant.

C '  Ôntinuez C  D vers F  , &  E D  vers G .
M enez A  C , fa pàrallele B  F , la ligne A  F  ; oc 

!e triangle A C  F  ? fera égal au triangle A  C  B.
G  ij
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l o o T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

M enez À D ,  (a parallèle F G , la ligne A  G  ¡"puis 
m ettant le triangle A D G  pour Ton égal [ A D F  , le 
triangle A E G  fera égal au plan propolé.

PROP. XXV.
'R éduire en triangle, le Plan A  B  C. D  E F .

MEnez B D ,  fa parallèle C G ,  la ligne D G .
M ettez le triangle B  D G pour Ton égal B  D C.

M enez E G ,  fa pàrallele D H , & l a l i g n e  E H . 
M e tte z  le triangle E G  H  pour fon égal E G D .  
M enez enfin F H  , fa parallele E I , &  la ligne 

F I  ; puis m ettez le triangle E I F  pour fon égal j' 
E l  H  , &  le  plan propofé fera réduit -en triangle . 
A  IF .
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PROP. XXVi.
Alonger le.parallélogramme A  C  ,  far la longueur D  G.

M Etiez G  M  pàrallele au côté  C  B. •
Prolongez A B  ju (qu’ en M ,  &  tirez D M . 

Menez par le point H  . E  F , pàrallele à D G .
Le narallelonramme E  G fera égal au propoie.

C h a p i t r e  TV. 101

Leftpplàent ajo.ite P ,  efi égal *« retranché 0. (par la ¿5 

* l J  P R O P -  X X V I I .  .
le Parallélogramme C N  O  P  a la largeur C

M Enez R  V  S parallele à C  N.
Continuez P  Q  vers X  . &  C  N  vers T .

T ire z  par le point V .  la diagonale C a .
Menez X  T  parallele à O  N , &  vous aurez le pa

rallélogramme C R S T  , pour le propoie N 1 .

v  •« *

Le fnppiement ajouté T V ,  ejl égal an retranché VP', (par la 
65. du 1. )
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T .^ 1

; B 1

ï>

X / 0 n \

K

PROP. XX VIII.'
D é c r ir e  u n  cju arré é g a l a u  reÜ a n g le  B  G .

1 Ontinuez G D vers H , &  B  D vers E .
C oupez D H , égale à D B.

C ou p ez G  H , en deux é- 
galem ent en O .

Du point O  , décrivez le 
dem icercle H E G , &  le quar- 
ré D C  que vous ferez fur 
D  E  , fera égal au reifcanele ¡ „
BG. H' D O  «*

D E  cfl moyenne proportionnelle entre D  G  D U  oit D  S 
fo n  ig ile  ( par lu  51 du  3. ) Donc (f t iv a n t  la  64 du z )  le
(¡narre C  D  cjl égal au rectangle propofé. -,

Pour faire un quarrê égal au pa- f
rallelogramme I  K L M  qui n'ejl ,
pas rectangle , la moyenne propor- „
tionnclle K  N  , doit efire prife entre F
K N ,  doit cflre prife entre K j  2) j
K P , égale à la perpendiculaire KO, .
de nierne que f i  le parallélogramme ,
propofé ejloit reilangle. (  Voyez, la 3 
4 0  du  z . )

PROP. X X I X .

R é d u ir e  le  p la n  n A  B  C  D  E ,  e n tr e  les d e u x  parallèles 

rB F ,  A D .

p R o l o n g e z  C D  vers G ,  &  A D  vers H .
M enez E G parallele à A  D , G  H  parallèle à  A  C,

&  P II parallele à C D .
T ir e z  D I  &  le triangle C D I  fera égal au triangle 

retranché A  D E.

Les triangles A  C  H  ,  A  C G >  font égaux (  par la '4 1  d m , )  ^

x o i  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
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C h a p i t r e  I V .  103

V
h

■ u m  »  t $ $ 8 y ? “ o ' PS °it ¿e/<* les c o j t V  a  , /

C 0 S ? T S Y  t i p Î p f ,  E&  continuez P O

jufqu’en T .  T  „
M ettez le triangle O l  a  R

pour S V  D  qui luy elt égal  ̂ j—
(fuivant la 59 d m , )  &  vol«
a u rez  le  parallélogramme K | __
pour le quadrilatère propoie. p

P R O P .  X X X I .
D écrirem triangleéquiLteral,égala»(balcue i A £  C .

P  Aites fous la bafe A  B  , le  triangle équilatéral A  B D
*  ( prop. 1 z du-y. )

Prolongez le côté  B D  vers E . .. . ~
Menez C  E  parallele à  A  B  . &  fuppofe la ligne A E, 

le triangle A B E  f e r a  égal au triangle A B C  f,avant la

4 'Décrivez fur D E ,  ledem icercle D F E .
. G  inj
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104 T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

E levez B  F , moyenne proportionnelle entre les ex
trêmes B E ,  B D  prop. 51 du 3, ) .

Du point B ,  décrivez l’arc F G H ,  &  du point G 
l ’arc B H . r

M enez les droites G  F I , B  F I , je  dis que le triangb 
équilatéral B  G FI eft égal au fcalene A B C .

I.es lignes R E ,  7Í F , B D ,  font proportionnelles j Us tr'm- 
gles B E A ,  B D  A  f û t s  fur lis extrêmes B E ,  B D  , font iti 
w'enie hauteur A  I  ; B  G eft égals à la  moyenne F, F , &  le tri.vh 
glc B G H  eft fait femblable à /l B D  : Donc ( par la  6 7  élu 2 ) il

D u  triangle A B C  > fa ire  un u iir-ÿ efem b la b le  au 
propole' O .

F A ite s  le triangle A C  F  femblable au triangle 0  
{pr op,  i j ’du  3. )

M enez B G parallele à A  C .
Prenez C H ' moyenne proportionnelle entre C F ,  & 

C  G  , (prop' ’. ’’■du 3. )
M enez H D parallele à A  F ,  &  le triangle C D  H 

fera femblable au triangle O  ,  &  égal au triangle

’C

A B C .
• I
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I.es r . . , „ y '.•/ F C ,  A -B  C-, fa its fu r  les extremes A  F ,  
A  B ,  /out de mime hauteur C : le tf¿angle A  H  I  d ecn tfa r  la  
moyenne A  H ,  ejl Je'mblable an triangle A F C  [par la  57 
d m . )  done-{par la 6 1  d m )  Hell egal au triangle A B C -

t e s  lignes C  F ,  C H ,  C G fo n t proportionnelles (  par la  con- 
¡rtittion. )  Les m angles A C  F , A  C G  ,  fo n t  de memo hate.
tear C A  ■. rS  ont pour bajes les extremes C F  ,  C  G : le tr ia it, 
aie C  D H  f a i t  fu r  la  moyenne G 'H  , ejl'fem b l able a A  C  F  
ou 0 (p a r la  s 7  d u  %■.) (  par la  67 d u  2 ) i l  ejl égal à  
A  C  G ,  ^  par ccnjeqiient aupropoje A B C .

C h a p i t r e  I V ;  I P >

P i l O P .  X X X I i i .
Tirer une ligne -par allé le a D  £  qui faffe avec l'angle 

A  ,  un triangle è^alan tria »!1-- 1  B C.
V , i  Er.ez C  F  parallèle à D E  , &  prolongez A  B 

.vers F.
Coupez A  H  m oyenne proportionnelle entre les e x 

trêmes A  B , A  F ( par la <, 2. du 5 )
M enez H  I pnrallele à D E  ou C  F  , &  le trian

gle A  I H  fera égal au triangle A B C .
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PROP. XXXIV.
O n demande que le coffe' A  B  du Pentagone A  'S  D  

[oit parallèle h C  E ,

T )  R o lo n g ez les co tez  E  A , C  B  en F.
M enez A  G  parallele à C  E;

C oupez F  R  moyenne proportionnelle entre F  G , 
F  B  ( prop. s z d u  5. )

T ir e z  le côté  demandé R  L ,  parallele à A  G.

Les triangles J  B  F , F  L R 
font égaux ( par la  prc. edente,) 
îÿ  utant le quadrilatère com
m un A O  R F , le triangle <i- 
jout'e 0  B  R ,  refie égal au re
tranche 0 L  A .

PROP- XXXV.
L e  parallélogramme A  B E  G efiant propofé, diriger 

f i n  cofte A  B  vers le point D .

Ou nez A  B  en deux égalem ent en O .
^  T ir e z  du point propofé D , la ligne D  O  S & 
vous aurez le requis , le triangle 
a jo u té  O  B  D  eftant égal au re
tranché O  A S  (par la 59 du z. )

PROP. XXXVI.
D iriger ItÈofîe A  B du  triangle A B C ,  vers 

le point D .

P R o lo n g ez B  C  de part &  d ’autre.
M enez D  E  E  perpendiculaire fur B  C.

C oupez E  F  égale à D E . ^

i o 6  T r a i t e ’  D e  G é o m é t r i e .
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C  H A V I T  Tl E I V .  ï ° 7
T ire z  F  G parallele à B C . .
Faites fur C  G , le  triangle C  G  K  égal au triangle 

A B C  (prop- 9 - )
Menez D B  parallele à A  C .
Coupez C  l  égale à C  K .  .
Retranchez de la ligne C  H ,  la  partie C  M  . m o 

yenne proportionnelle entre le  relie M  H , ce L. L , 
(  p a r l a  <51 l u  7, . )  ,

M enez la ligne demandée D M Î ,  &  vous aurez le 
triangle C M !  pour le propofé A B C .

Les lignes H M, M  C , C 'L  ou C K fou égale, font cou- 
fées foportionnulis -, les triangles D H M , C G K faits fur les 
extrêmes H M , C K , font de même hauteur -, car les perpendi
culaires D E ,  E F  ont eftê coupées égales : Çÿ pnifque D H 
ejl menée parallele à C I , le triangle C I  M décrit fur la 
moyenne C M , eft femblable à D H M ( par la 5-9 du z- ) 
Donc (par la 67 du 1 ) C I  M eft égal à C G K , par 

% confequentmipropojé A B C  auquel C G K a eftêfait égal.
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Diriger vers le point D , le cofîe' A B ,  du  plan A l i  G.

" p  R o lo n gez les c o te z  E  B , G A ,
A jufqu’ à leur rencontré C.

Du triangle A B C ,  dirigez le 
cô té  A  B  vers D  ( par la prcce 
dente. )

P R O P .  X X X V I I I .  ' J i  ^ 4©

‘D écrire un Exagone régulier égal au tr ia n te  A  B  C\

T%  E crivez de telle grandeur qu’il vous p la ira , l'exa- 
gone regulier D.

Faites fur A  B  , le  triangle A  B  E femblable au 
triangle D , de maniéré que l'angle A  E  B  , l'oit celuy 
du centre.

Prolongez B  E  de part &  d’autre.
M en ez C  F parallele à A  B ,  &  tirez À  F. Letri- 

angle A  B  F  fera égal au triangle donné A B C  (pjr 
l'a^zd.u z. )

D ivifez B  F  en fix  parties ég ale s , c’ eft à d i r e , en 
autant de parties que la figure doit avoir de côtez. 

C ou p ez B  G égale à la fixiéme B  H .
Cherchez B  M  moyenne proportionelle entre B  E 

&  B  G ( prop. 5 1 du 3.
Du point B ,  décrivez l’ arc M  N ,  &  du point N , 

le  cercle B  O  R  , l'exagone décrit dans ce cercle fe
ra égal au triangle propoié.

Les lignes B E , S  M , H G font proportionnelles : les trian
gles B E A , B G A f i t  fur les extrêmes B E , B G font de 
même hauteur A N  : le triangle B O N fait fur B N , égale à 
la moyenne B  M , e/l femblable au triangle B A  E : Donc il ejl

i o 8  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

PROP.  XXXVII.
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égal àtt triangle B A G :  L e triangle B G J  vaut une fixim e  
partie du triangle A  B F , le triangle B 0  N  cjl m e jix i'e -  
me partie de lexagone B 0  R :  Done I ex;,gone B 0  R  ejl 'égal 
au triangle A  B F ,  par confequent au wanglepropofe A B C .

C h a p i t r e  I V .  1 0 9

P R O P .  X X X I X .
T) écrire wn pentagone régulier ¿'gai a PirrtgUlier A l iT ) .  
ü  E duifezle Pentagone irregülier en triangle B  C  F 

( prop. 18 ou 19 )
Faites comme il vous plaira le Pentagone regulier G. 
Faites le triangle B  F H , équiangle au triangle G  

( prop. 2.7 du 5 , ) en forte que l'angle H  , foit l'angle 
du cen tre comme eft l'angle G. •

P rolongez H  B  vers I ,  &  menez C  K  parallele à 
B  F. La ligne F  K  eftant tiré e , B  F  K  fera égal au 
triangle B. F C  (par l a d u  z. )

D ivifez B  K  en cinq parties égales, c ’e f t à d ir e ,  en 
autant de parties qu’un Pentagone a de côtez.

T ire z  B  M  , moyenne proportionnelle entre B  H  
&  la cinquième partie B  L  ( prop. 51 ¿h 3. )

M enez B  P  , parallele à F H , l’angle O  B  P fera 
égal à l'a n g le  du centre H  ou G fon égal (  parla 1 
du z. )
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Le rayon B 0 eft coupe égalé à la moyenne 25 M , ainft .H B > 
B 0 , B L  , font proportionnelles.

Les triangles H B F , B L  F , décrits fur les extrêmes MB , 
B L ,  font de même hauteur K  F ; le triangle B O P décrit fur 
la moyenne B 0 ,  eft Çcmblahlc k H B F (parla $ % du i . J  Doric 
il eft égal à B L  F ( par la 6 7 d m . )

Le triangle B L  F eft la cinquième partie du triangle B K F, 
ou dii Pentagone A B D fon égal : donc B O P  qui eft égal à 
S  L  F , eft la cinquième partie du Pentagone ir régulier A B C D , 
de même qu’il eft la cinquième partie du Pentagone regnlitr 
O P N . Donc ( par la 6 du z )  le Pentagone régulier eft ¿¿al
à ï  irrégulier. P R O P .  XL.
L e v a  anale A  'B  C , e/i donné pour en fa ire  m  Poligo

ne (embtable au Poligone D  G ■
■ pAites le  triangle A  B  L  Yem blable au triangle 

F  G H  (  par la 17 du 3. )
;  M enez C  K  parrallele à A  B .

Du point B  &  de l'intervale B  M ,  décrivez le cer
c le  M  O  P , &  dans ce cercle faites le Pentagone de- ’ 
m andé O  P N ,  dont O  P fera un des cotez.

i x o  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i k .'
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C h a p i t r e  I V .  n  i
Réduifez le  plan G  D ,  en triangle G  H  I  (par la

l8 Coùpèz la ligne B  K  en M , comme G  I  l'eft en 
F  (parla du 3. )

Coupez B  O moyenne proportionnelle entre J3  L 
&  B  M  (parla y .  du 3. )

T ire z  O  P parallele a A  L , le  triangle O  B  P  fe
ra femblable au triangle A  B  L  > (par la 5 7 du z ,  ) &  
par confequent au triangle G H  F.

Faites fur O  P , le quadrilatère O  P Q _R  fembla- 
ble au quadrilatère H  F  D  E  (par la 19 du 3 )  Il eft 
évident que le plan B  R  fera femblable au propoie 
G  D (par la 68 du z ; ) mais qu’ il foit égal au triangle 
A B C ,  c'eft ce qu’il faut démontrer.

iMUtU*«*»

R

La Urne B O cil cotisé moyenne proportionnelle ntreles ex
tremes B L ,  B M: les triangles A  B M , J  B L ,  faits fur 
les extremes B L ,  B M , Jont de même hauteurB A  , letnan- 
rle B O V fait fur la moyenne B 0 , eft femblable antr,angle 
A B  L D o n c  il ejl égal au triangle A B M [pae la6-j du 1. )

Le triangle A B U  ( Jhivant la 47 du z ) cft au triangle
A B U  ou fou égal B 0  P ,  comme le triante G H I eft au tri
angle F G H , puf¡ue B K à efté coupée en M, comme G I ,
l ’eft en F. ■

Le triangle G H F eft an plan G D , comme le mangle <B 0 P 
ait plan B R (fnivant la 70 du 2. ; ) car les plans G D ,  B R 
font femblables : le triangle G M I  à efté fait égal au plan 
G D , Donc le triangle A B fi oit A B C  fou égal, eft égal au 
plan B 0.
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Les ligms 0 S ,  S  R , s  (!_> f i n t  proportionnelles ■. ainft le 
triangle S R  Y  qui eji f a i t  femblable a  I  0  S . ejl égal à I  S IL 
( p x r l a f i j d i t î . )

Le  triangle S R. ¥  ré  le Pentagone X  Z , pris enfemble font
fa its

T r AI-ÎF.’  d e  G f iO M E T R I E

P R . O P .  X L I .
D écrire Une figure femblable a htfigure H  K ,  qui con

tienne autant etaire ju e  la figure C E ,
^  Eduifez la  figure C E ,  en triangle D  L  M  (par

ReduifezatiiTi la figure H  K  , en triangle 1 0  S.
D u triangle D L M ,  faites le triangle N U  cte 

lahauteur du triangle I 0  S ( parla 8. ) . • ,
Prolongez O  S , vers Q_ &  coupez S Q_, égale a 

P  L  bafe du triangle N  P L.
T ir e z  S R  moyenne proportionnelle entre les ba- 

fes Q_S , S O {par là <; I du j..)
M enez O R  &  fés parallèles F T ,  G  V .  La bafe

S R  fera divifée e n 'T  , V  ; comme S O  ,  l’eft en
F ,  G ( parla <i du z. )

Faites lè triangle S R  Y  - femblable au triang e
O  S I , &  la figure demàndée Z  X  femblable a lac 
figure H  K  ( parla l y d u  3. )
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C h a p i t r e  IV. ii?
faitsfem blailes an tri angle 1 0  S ‘¡¿ a u  Pentagone H  K auffipris 
enfemble comme nefaifant qu'une même figure ; Çî (par la 70 Ait 
z  ) le Pentagone X  Z  ejl au triangle S R Y ,  comme le Pentago
ne H  K ejl au triangle 0 S I  : le Pentagone H  K ejl égal ntt 
triangle 1 0  S : Jonc le Pentagone X  Z  ejl auffi égal an triangle 
S R  Y , par confeqtlent au triangle I  Q^S, lequel efan t fa it  ê- 
g a i au plan C E , le plan C E  le Pentagone X  Z  fon t égaux.

PROP. XLII.
D écrire un triangle égal au cercle A  B D .

T i r e z  le  ra y o n  C E ,  &  la ta n g e n te  E F , égale â la  
c irc o n fé re n c e  d u  c e r c le  (par  la 6 0  du  3. )

L'experience nous apprend qu’on ne fçauroit tirer une ligne tan
gente , qu'elle ne paroijfe à la vetiè couler l ’ejpace de quelques de* 
grex. dans la circonférence du cercle. Nous pouvons donc bien pren
dre fan s aucune erreur fenfible, des petites parties de circonférence 
pour des lignes droites. C elafip p ofé, venons ànojlrepreuve.

L a  tangente E  F , ejl coupée d'autant de petites parties égales,  
qu'il s'en ejl trouvé à. la  premiere petite ouverture de compas » 
dans la circonférence du cercle {f u i  vaut la 60 du  3 ; )  j ln i f i f i  on 

fa ifo itfu r  chacune de ces petites parties égales, tant delà tangente 
que de la circonférence , des triangles qui euffent leurs fommets au  
centre C ,  ilsferoient tous égaux (  p a r la ^  du z - , )  î5 f i  > par 
exemple le cercle contenoit, 400 de ces petits triangles , le triangle 
C  E F  en contiendrait autant. H tn s [fu ivan t la  75 dit 1 )  le 
triagle ejl égal ait cercle.
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A u tre  maniéré de décrire un triangle égal a un cercle.
T N f c r i v e z  l e  triangle équilatéral A B C ,  &  l’Eneago-
* riere2 u lier A  E D . .

P rolongez les co tez  B C  , D E ,  de part &  d au-
tre. v

C ou p ez B  F  égale à B  A , &  C  G égal h C A .  
'C o u p ez auffi D  H  égale aux quatre co tez  D  B 1 U  A ,  

&  E l  égale à D H ,  afin que H I  foit égalé aux 9 c o 
te z  de l’en eagone, comme F  G  l ’eft aux trois cosez du 
trians;le équilatéral.

T u e z  le  diametre A  S , &  le continuez vers N . 
Décrive^ un arc par les points H  F G I  (prof.  53.

^  M en ez la paralleïe ou tangente L  S M , elle fera égale 
à  la circonférence du cercle A B C .

i i à, T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e ?
* PROP. XLIII.
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C h a p i t r e  IV. ' u *
Si vous prenez nue petite partie (  fu m ant la  60 du  3 , )  elle Je  

trouvera autant de fo is  dans la  circonférence du cercle que dans lit- 
tangente L  M.

M enez du centre R  ,  les lignes R  L , R  M , &  le 
triangle L  M  R  fera le  demandé (fuivant la precedcn-

PROP. XLIV.
Réduire en cercle le triangle A  B  C.

e Oupez la bafe A  B  en deux également at> 
point D.

¿ le v e z  la perpendiculaire D É .
M enez C  f  paralleleà la bafe A  B.
Du point F ,  décrivez le cercle D O  P. 
lléd u ifez  ce cercle en triangle F G H  (bar là prece~

dente, ) c

t. 2 D1 m°yenre Proportionnelle entre D  A
«£ D G  (par la j z J i t  3. )

M enez I K  paralleleà G  F.
D11 point K  décrivez le cercle D M N ,  i l  fera ésaî 

au triangle A  B  C. T ïm é F ,  B F . &

L es triangles D G F ,  D Í K  ,  fo n t  fetnblablss ( par l * $ j  
dtt 1 -, j  ainji ils fon t en raijo?} doublée de leurs c oten ou per- 
p en d u la ir es  D  F  ,  D K  ( par la  6 6  d u  z . )  L es cercles D  0  P ,  
D  M N ,  fo n t  a tifji enraifon  doublée des m êmes perpendiculaires ,  
lejque/les fo n t  leurs rayons on dem i diametres. Donc comme le  

‘ rmngle D F G ,  eft au  triangle D W  ,  h  Cercle D O  P  elt an

-  H i j
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i l 6 T r a i t e 9 d e  G e o m e t r i e .
cercle D  M N  ; <3 par échange , comme le triangle D  F  G  ejl a-.t 
cercle D O P ,  /e *Wa*g/i D I  K ejl an cercle D  M N  :  le cercle 
D O  P  cl} double du triangle D  F G ; donc le cercle D M  N  cft 
c e ff i  double du triangle D  K I ,  lequel ejl f a i t  ê'{al an triangle 
A D  F  (  fuivant la  55. j  L e m angle A  B F ejl double du w a n 

gle A  F  D  , donc le cercle D N M  e/légal an triangle A B  F  &  
par confequcnt au donné A B C ,  ces triangles A  B  f  ,  A B C  , 
efiantêgaiex (-par la 4 1  du z . )

Qi

PROP. XLV.
D/crire for la  ligne droite G  F ,  une ovale égale an cer

cle A B C .
fcUe le centre du cercle propofé foit dans le  milieu 

- i L  de la ligne G  F.
De ce point E ,  é levez la perpendiculaire E t .
T i r e z  C  G &  la coupez en deux également en H . 
T ir e z  fur C G ,  la perpendiculaire F IL  
D u point I , décrivez le demicer.de M  K  L.
Les droites G  F ,  L M ,  feront les deux diametres fur 

efcjuels vous ferez l’ovale demandée ( p a r l a  56 du  5 • )
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C h a p i t r e  I V.  117
( Les demidiametres G  E ,  E C , E M  ou fo n  égalé EIC fn tp r o -

portionnels (Juiva nt la  51 du  3 : )  ainfi les diamètres G F ,  
C D  ; L  M ,  le fo n t (tuffi.

Or f i  onjuppofe,  comme il ejl évident, q u'il y a me/n: raifon du  
cercle C D ,  à l ’ovale-, qu’il  y auroit d 'un  quarte f a i t  f u r  le dia
mètre de ce cercle C D ,  au reilangle comprit fou s le grand &  petit 
diamètre de l'ovale ; on doit conclure que le cercle C D  efi égal à 

■  ̂ l'ovale-, demente que le quarréferoit égal au rei} angle (fu iv a n t  
la ¿4, d u i . )

P R O P .  X L V I .

D écrire un cercle égal a l ’O va le A B  C D .

T ire z  les diam ètres A B ,  C D ,  fe coupant à angles 
dro its en E  (  par  la 5 7 du  3. ) 
s» C oupez E  G moyenne proportionnelle entre les

II _ diamètres A  E  , &  D  E  ou E  F  fon égale ( p a r  l a  5 1 
d u  3 .)

Du centre E , décrivez le cercle demandé G H I K .
t a  démonjlrtttion ejl l ’inverfe de la  precedente.

H  i i j
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ïiS T r a i t e ’  d e  G é o m é t r i e .'

C h a p i t r e  C i n  q u  i  e ’ m e .

1Y iv ifio n  d es Plans.

P R O P O S I T I O N  I.

Partager le  triangle A B C  en trois parties égales., par 
des lignes tirées de l’angle C.

T~) Iv ilez  la  bafe A  B  en trois parties égales A D  E  B. 
 ̂ M enez les lignes C D ,  C E .  

elles feront le partage demandé 
{ fu iv a n t  la  4 3  dit 2. )

P R O P .  II .

Partager le quadrilatère B  D  en deux également,  par 
une ligne tirée de Pangle C.

D  Eduifez le  quadrilatère en triangle B C E  ( p a r  l a y
du  4 . )

D ivifez la b afe  B E  en deux au point F ,  &  la ligne 
C  i* fera le  partage demandé.

C

TLe irìnngle U C E  ej} fa it  égal au quadrilatere propofé y lì  C  F  
ejl. moitié du mangleB C. £ ,  donc i l  cjl moitié du quadrilatere BU.
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Partager le quadrilatere A  C  en d e u x ,  par m e  ligne 
menée de l'angle B .

R Eduifezle^quadrilatere 
en triangle B  C  E.

Coupez ce triangle B  C  E 
en deux également par la 
ligne BF-

M enez B  D , fa paralle
le F G &  la ligne B G ,  qui 
fera le partage du quadrila
tere.

Donnant le triangle B D  G ,  pour fou égal U D F ,  le quadri
intere G B  C D  cil égal au triangle B C F .

PROP. IV.
D iv ifer le quadrilatere A  C  en trois égalem ent,  par de 

lignes menées de l ’angle D .
'T 'I r e z  A  C  &  la divifez en trois parties égales A E H C  ;
1  c’eft à dire,  d ivifez cette ligne en autant de parties 

qu’ il faut partager le quadrilatere..
M enez B D ,  fes parallèles E l ,  H  L , &  les lignes 

D I , D  L  qui feront le partage demandé.

Les lignes D  E ,D  H-, B E ,
B H  ; divifent les triangle 

A  C D  , À C B ,  chacun en 
trois triangles égaux (  par 
la  45 du  2, )Ç5j (par la 4  du  
l)les quadrilatères A BE D ,
E  D  H B , H  D C F,  fou t é- 
gaux ; 2) valent chacun un 
tiers du quadrilatere A  B  
C D .

La ligne E ia  efle menée 
parallele à B D , aiufi les [triangles E ID  ,  L  1 B qui ont une 
mime bafe E Ifo n t égaux ; defquels le commun E ïO  eflant

• H  i i i j

C h a p i t r e  V. i ig
PROP. III.

B
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jça o  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
¿ te , refie D E O  égal à B I O :  pdonnant l'u n  pour ïa titr t, 
j i  I D  eft égal au quadrilatère A B E D .

D e même, mettant le triangle D U S  pour fo n  égal B L ! , 
le triangle CD  L ,  eft égal au quadrilatère B C D  H.

EnfinpuiJ'que le triangle B L  S , efl égal an triangle D  H S ;
<3 le triangle B I O ,  au triangle D  E 0 ; le quadrilatère BID L  
eft attffi égal au  quadnlatcre E D  H B.

PROP. V. *
Conduire de ïangle A , des lignes q u i pari agent le Penta

gone C D  en trois parties égales.

13 E duifez le Pentagone en triangle A F G  parla  15 
* ^ d i , A )

Di vifez la bafe F  G en trois parties égales F  H I  G.
M enez de l ’angle A  , les lignes demandées A  H ,

A I .

Le  triangle A E G  eft 
f a i t  égal au Pentagone 
C D  ; les lignes A H ,
A I , le partagent en trots 
triangles égaux : Donc le 
triangle commun A I  H  efl 
le tiers du Pentagone C  D, 
comme il eft le tiers die 
triangle A F G .

Les triangles A B C  , A  B F , font égaux ( par la  4.1 d m ,  
leur ajoû’ant l  commun A  B H , le quadrilatère A  C B  H  eft é- 
g a l au triangle A  F H.

Par la  mon-- raifon le quadrilatère A I  E D , eft égal au trian
gle A I  G.
* P R O P  VI.
D iv ifer  le Pentagone B  M  en quatre parties égales,  par 

des lignes tirées du point A

R Eduifez le Pentagone donné en triangle A B F  
(  par :j  1 9  du  4 . )

JDavifez la'bafe B  F , en quatre parties égales x, z, 3,-1,

<N 
•». *
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C h a p i t r e  V. i î e
M enez A C ,  &  Tes parallèles z z ,  33.
Des points 1 ,  z ,  3 , qui le rencontrent dans les c o 

te z  de la figu re , tirez des lignes à  l'angle A ,  elles fe
ront le partage demandé.

t.  Le triangle A  B O  e/l,tnt une quatrième partie du triangle 
A B  F  qui effarait 'égal au Pentagone B  M ,  i l efl M f i  une qua
trième partie du même Pentagone.
A 2‘ Suppofé la  ligne A  G , les triangles A  C H ,  A C G ,  font 
égaux ( par la  4 1  du z : )  le triangle commun A B C  leur 
e f t m  ajoute, le quadrilatère A B C  H  efl 'égal au  triangle A B G ; 
D j w  le quadrilatère A B C  H , contient la  moitié du Pentagone 
B  M ,  comme le triangle A  B G contient la  moitié du tri am ie  
A  B  F. &

Enfin les triangles A C L ,  A C N ,  font égaux ,  le triangle
A B C  Leur eft commun , Donc le quadrilatère A  B C N  ,  efl égal
au triangle A S  L :  ce triangle contient trois quarts du triangle

Donc te qn«drilatere A  B C  N  , contient trois quarts du  
Tentagone prôpofé.

PROP. VII.
D iv ifer Le Plan B  C  en f i x  parties égales,  p a r des lignes 

menées a(angle A .

R E du ifez ce  plan en triangle A B I  (par la i q  

^«4 )  H  v *
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12,2. T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
D ivifez la  bafe B I  e n iix  parties égales i ,  2 , j  , 4 ,

S C ontinuez G H  vers N , G F  vers O , F E  vers P. 
M en ez A  H  &  fes parallèles 2 1 , 3 3 > 4 4  > 5 5 - 
T ir e z  A G ,  &  fes parallèles 3 3 , 4 4 ,  55- 
M enez A  F , &  fes parallèles 4 4 , 55.
M en ez auffi A  E , &  fa parallele 5 5.
Si des points 1 ,  2 , 3 . 4 . 5 , ^  fe rencontrent dans 

les co tez  du p la n , vous menez des lignes au point A , 
elles feront la  divifion requife.

Suppofé les lignes A M ,  A 0 > A *; Y ^ T u i f i l a r
U N e f t L  parallèles, le triangle A H  N  efUgaU A H M  (pur

la ¥ j ' î a  même raifon A G O , eft'egal à A G N: 
¿ A F O - . Ü A E R Ï A B I ' :  amji la ligne J  R "« P g g g E f' 
propofé, la partie A B H G F E R ,  égale f .

Le triangle A U I  ej}fait égal auplan propose : doncle t,.an 
rie A K C e i l  égalai-, triangle A  I M (parlai du z . )

Le triangle A I M  efl la fixieme parue du triangle ,
Donc A R C  cjl l a f x i é m e  p a r t i e  d i e  plan propoje.

Les autres divifons f  prouvent de w m e, ou par la p. m  

dente.
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PROP. IX.
D iv ifér  le  P la n  B E , en deux également p ar une ligne 

menée de l'angle A .

R Eduifez ce  plan en triangle A E F  (par la 24 
du 4. )

C oupez la  bafe E F  en deux au point G  ,  &  m e
nez A  G.

T irer de l ’angle A ,  une ligne q u i partage le  plan B  C E  
en deux également.

R Eduifez le plan C B E  en triangle A B G .
C oupez B G  en deux parties égales au point I  : 

Le triangle A  B 1 vaudra la m oitié du plan propofé. 
Prolongez C D  vers H .
M enez A C ,  fa parallele I H , la ligne A  H  &  don

nez le triangle A C  H  pour fon égal A  C I .
T ire z  A  D , fa parallele H  L , & l e  triangle A  D L  

eftant mis pour fon  égal A D H ,  la ligne A L  fera le
partage demand^.

C h a p i t r e  V .  i z 2
PROP. VIII.
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1 2 A, T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
Sr le triangle A G E  ejloit entièrement dans le plan pro- 

fo fé  B  E  ,  le partage ferait fa it ; mais la partie C 1 H en 
ejlant dehors, il fa u t la faire rentrer comme s’enfuit.

M enez C G ,  fa parallele D L , la  ligne L C  ; puis 
donnez le  triangle I D G ,  pour fon égal I C L .

T ir e z  encore A C ,  l’a parallele L O  , puis donnez 
le  triangle A  O  H  pour fon égal C  H  L , &  la ligne  ̂
A O  fera le  partage demandé.

D iv ife r  le triangle A B C  en trois parties égales ,  par 
des lignes conduites au point D .

D Ivifez la  bafe A  B  en trois parties égales A  F E B ‘ 
M enez C D ,  &  fes parallèles E G ,  r  H •

1  irez les lignes D G ,  D H ,  elles feront le  partage 
d u  triangle.

PROP. X.

C
Suppofé les lignes C E  > 

C  F , elles divifent le trian
gle A B C  en trois triangles

W ,,X-Mettez le triangle E G O  
pour fonégal E G C -,BDG 
(era étal au triangle B CE.

&  A C F ,  D G  C H ,  à c  E F -
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PRO P. X I .

L iv ife r  le Pentagone R S  en trois parties égales, par  
des lignes tirées du point F.

REduifez ce Pentagone en triangle D  C H  (parl a  
1 s 4 - )

Coupez C  H  en trois parties égales C  A  B  H .
M enez D F , &  Tes paralleles A G ,  B E .
T ire z  les lignes F G ,  F E ,  elles feront le  partage du 

.Pentagone \J vivant laprccedcntc. )

C h a p i t r e  V. i±ÿ

P R O P .  X I I .

Tirer du point G ', une ligne qui divife leplan A C F  en 
deux également.

R Eduifez le plan propofé en triangle B C H  (  pari» 
2.5 ¿ « 4 . )

D iyifez la bafe B  H  en deux au point I , &  le  trian
g le  B  C I  fera m oitié du triangle B C H .

M enez D I , fa parallele C  K- &  la ligne Î K  ,  qui 
djvifera le plan À C  en deux égalem ent : car m et
tant le  triangle D I K  pour fon égal D I C  ,  la par-
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x i 6  T r a i t e ’  d e  G e o m e ï r i b .  
t ie  I K  D  C  B I  fera égale au triangle B  C 1 .

T ir e z  G K ,  fa paralîele I L  &  la ligne G L  ; puis 
donnez le triangle G  K  L pour fon égal G K  I.

T ir e z  G  E , fa paralîele L M ,  &  la ligne G M  ; qui 
fera lé  partage dem andé, en donnant le triangle G E M  
pour fon égal G  E  L.

C

P R O P .  X I I I .

Partager le Pentagone A B  O  en trois parties égales par 
des lignes tirées du point F ,  enforte que la ligne 

A  F ,  fa jfe m e  des divifions.

E duifez le  Pentagone en triangle F G H  { p a r l a  n

C ou p ez A D ,  égale à H K  tierce partie de la bafe 
G  H ;  Scie triangle A D  F ,  vaudra un tiers du triangle 
F G H

M enez F I ,  fa paralîele D E >  la ligne E F  ; &  le 
triangle F I E  eftant mis pour fon égal F I D , le qua
drilatère A  F  E I ,  fe ra  un tiers du Pentagone.

C ou p ez A  L  égale à A D  , &  le  triangle A L I -  iera 
¿gai au triangle A  D F , tiers du triangle F G H .  %

Continuez A O  vers M  : m enez L M  parallèle a 
A  F: & fu p p o fé  la ligne F M ,  le triangle A F M  fera 
égal au triangle A  F  L.
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Srie chaque cote d u  Pentagoni f o u  divifié en trois Parties êgahs t 
b  que de chacune de ces parties on mene des lignes au  centre S  :  le 
Pohgone fo ra  d m f ,  en t f  petits triangles, qui efiant tous de mê
me hauteur feront égaux. Or i l  eft evident que les lignes B A  , 
¡ s i - ,  B U ,  comprennent entr' cites, trois parties qui renfermeront

PRO P. XIV.
Partager en trois parties egales le Pentagone regulier 

A C E ,  par des lignes tir  ces du centre B .

D lv ife z  le contour du Pentagone en trois parties é- 
gales aux points A  , L , M , ( p a r l a  -¡qdu i .  )

cesi ï ° ' T S A  L  ’ M  * ™enez dcs au centre J3 , elles feront le partage demandé.

T ire z  F O  
donnant le 
quadrilatere

'i-I A  P I T R E  V. j ÿ S

M N  , la ligne F N  ,  &  
N ,  pour F O M  fon ég al; le 

, fera égal au triangle À  F  L.
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i z 8  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r x e .  
PROP. XV.

D iv ifer  le triangle A B C  en trois parties égalés,  par 
des lignes menées au point 'D  ,  pris hors le triangle. 

ïv i lé z  le triangle propoié en trois parties égales
__ 1 par les lignes C E ,  C  F ,
{ j u i v a n t l a  r.  V

D irigez Ç  E  , cô té  du triangle 
B  C  E  vers D , {p ar  la  56 du  4 ,  )  &  
vous au rei le triangle B G H  pour f  
le triangle B  C E . A

D irigez de même C  F ,  cô té  du 
triangle A  C  F  , vers le point D ,
&  vous aurez A I K  pour A  C  F  ; &
G I K C H ,  pour C E  F.

PROP. XVÏ.
D iv ifer  le Parallélogramme B D  en quatre parties éga

les ,  par de, lignes conduites au point E .

O upez les cô tez  A  D , B C ,  chacun en deux cga- 
lem entaux points F . G.

M enez F  G , &  la coupez en quatre parties égales 
F H I K G .  • . ' , „

T ir e z  les lignes E  K  N , E I M , E  H  L  ; elles feront 
lad iv ifio n d u  parallélogramme.

Suppofé les lignes T P. ,  V M  ,
X O ,  parallèles à  4  D  : elles 
divifent le parallélogramme B  D 
en quatre autres parallélogram
mes égaux B X  , 0  V ,  M T , ®
P  D  (  par la  4 1  d m  ,  ) Î5  met-
tant le triangle K X  'Y  pour 
1C N O  qui Itiy eft égal■ { par ta 
59 d m , )  le quadrilatere B CKN 

eft égal au  parallélogramme *■
JSCXp.

Par la  même raifon le quadrilatere M N T K  eft, égal au pa- 
rgüeloiram me M O  X V ,  ainft dis autres.

, P R O P .
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PROP. XVII.
M ener dupoint F d e s  lignes qui partagent le Pent ago* 

ne A  B  D: en trois parties égalés.

D  Eduifez le Pentagone en triangle D G .H  ( f a r  la 
;A V  i f  du 4. )  ̂ " .

D ivifez la bafe G  H  en trois aux points K ,  L ,  
&  menez D L ,  D K ,  lefquelles di vi feront le Pentago
ne en trois parties égales [fuivant la 5 .)

Continuez les co tez  A B ,  D C  en I.
D irigez D L  côté  du triangle D L Ï  vers le  point F 

( par la ;6  du 4 ,  ) c 'eft à dire , faites du trian gleD  L I ,  
le triangle P O I  ayant le côté  P O ,  dirigé vers F.

Faites de même le triangle A N R ,  égal au triangle 
D E K .

C h a p i t r e  V. 129

Partager en trois également le triangle A P C ,  par des 
lignes tirées aux points D , E , pris dans la  bafe 

A  B  q u i en eft coupée en trois parties inégales.

F \  Ivifèz A  B  en trois parties égales aux points N , O» 
&  les lignes C O  , C N  , diviferont le triangle. 

A  B  C  en trois triangles égaux C B N ,  C  N  0 ,  
C O A .

I

SCD LYON 1



Ï 5o  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i c '
T ir e z  C D ,  fa parallèle O G ,  &  la lig n a  D  G . 
M e tte z  le triangle G O D  pourfon  égal G O C ,  &  

A  D G  fera égal au triangle A  C  O
M enez C E ,  fa parallèle N  H , &  la  ligne E H . 
M e tte z  le triangle N H E  pourfon égal N H C ;  le 

triaiiglë A  Ë  H , fera égal aux deux triangles A  O  C , 
O N C ,  c ’e ftà d ire a u fe u l A N C :  &  le  quadrilatère 
B C H Ê  le fera au troifiém e triangle B C N  (fm vant 
là 5 du z. )

L e  trapeze A  C  ayant les cotez, oppofèz. A  B , C D  pa
rallèles ,  efi donne' pour (fire partage' en trois égale
m ent par les points E ,  F ,  q u i divtfent lab a fe A B  
en trois parties égales.

n l.vifez C  D  comme A  B , c’ eft à dire en trois par
ties égales , puis m enez les lignes F H ,  Ë G ,  

qui te ro n d e  partage demandé (parla 49 d m ,  )
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C h a p i t r e  V.
PROP.  XX.

L e  trapeze H I C ,  a les caftez. I H ,  K S ,  paralleies;  
&  on veut le partager en trois parties égales par les 
points L ,  M ,  q u i divifent inégalement la bafe H L

p  O upez les co tez  paralleies H I ,  K S ,  chacun en 
^ t r o i s  égalem ent aux points D ,  N  ; R O ;  &  les 
lignes D R ,  N O  , diviieront le  trapeze propofé en 
trois quadrilatères égaux I K D R ,  R  D  N  O , O N S H
( p a r l a  precedent e. )

M enez D M ,  fa parallele R  T , &  donnant le trian
g le  D M  T  pour fon égal D M R ,  la ligne M T c o u -
?nfar *  r  ^uadriIatere 1 M  T  K  égal au quadrilatère 
1 1\ L) K..

o w û f - y  T  \ T  . 1  .  t > 1 « •  »  —

D es points D  &  C ,  pris comme on voudra dans U  
bafe A  I ,  partager le quadrilatère A B  

en trois parties égales.

T> E duifez le  quadrilatère propofé en triangle A E P  
( f a r  la 7 du 4. )

K  p  t  y  -p g

PROP. XXI.

I  i j
.  »
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s  3 »  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e ^
C oupez la  baie A  F  en trois parties égales F  V  G  A  : 

les lignes E  G  , E  V  diviferont le  triangle A  E  F  en 
trois triangles égaux.

M enez C E ,  fa parallele G  H  , la ligne C H ;  & le  
triangle C  E  H  eftant mis pour fon égal C  E  G , le 
quadrilatere A  C  H  E  fera égal au triangle A G E .  

T ir e z  D  E  , fa parallele V  T , la ligne D T .  
Donnez le triangle D E T  pour fon égal D E V ,  le 

quadrilatere A  D T  E , fera égal au triangle A  E  V  : 
E t  le  quadrilatere D I B T ,  le fera au triangle E P V  
{par la $ du i .  )

PROP. XXII.
D iv ifer  du point D  ,  le plan B  V  en d eu x parties qui 

fo ien t entrelles comme les deux parties de _ 
la  ligne R S .

T ?  E d u ifez  le plan B V ,  en triangle B C K  {par la 
A 19 ¿ « 4 . )

C ou p ez B K  en M , comme R  S eft coupée en E  
{parla 48 du 3. )

T ir e z  C M ,  &  les triangles B  C M , M  C  K  , fe
ront en tr'eux com m e leurs bafes; c’eft àdireconam e 
les parties de la ligne R S. {fuivant la 74 du z. ) 

C on tinuez le  cô té  C  P , vers O .
M en ez C D ,  fa parallele M  O , la ligne D  O , &
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C h a p i t r e  V. 1 5 2
m ettez le triangle C D O  pour fon égal C D M .

M enez D P ,  fa parallele 0 1 , &  la ligne D I  qui 
fera le  partage demandé: car le triangle D T I  eftant 
dpnné pour fon égal D P O ,  la partie B I  fera égale au 
triangle B  C  M  ; &  la partie D  V  le fera au triangle 
M C K .  ( p a r l a  j  d u z .  )

PROP. XXIII.
Partager le plan C F % en trois parties égala fu r  les. trois 

parties égales A I L B .

PR o lo n g ez de part &  d ’autre le  cô té  D E ,  qui eft 
parallele à la bafe A B .

R é d u ife zlep la n  C F  en quadrilatere G A B  H . 
D ivifez G  H , en trois parties égales G N  O H .
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Ï 2 4  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .
M enez des lignes I N ,  L O ,  qui diviferont le  qua

drilatère A  B  G H  en trois quadrilatères égaux, G A I N , 
N I L O ,  O L B H  ( f u i v u n t  la 49 du t .  )

M enez D L , fa parallele O  P  , &  les lignes I N , 
L  P , feront le partage demandé.

Le trapeze E  A  I  N  eftant commun aux deux triangles égaux 
A E G ,  A  E  F  ; la  premiere partie A  I  N  E F ,  e f t  égale au qua
drilatère A I N  G.

De même. L e trapeze I L  D  N  eftant joint au x deux triangles 
égaux L  D  P  , L D  0  ; la  féconde partie I  L P  D  N  eft égale au 
quadrilatère I  L O  N : (par  la 5 du l ,  )  la  troiftême partie 
L  B C P  ,  eft égale au  quadrilatère L B H O .

PROP. XXIV.
'Partager le plan C  F ,  en deux parties qu i foient en- 

tr elles comme les parties A  N ,  N B , 
de la bafe A B .

M Enez par le point E ,  la ligne O  H  ,  parallele 
à  A B .

llé d a ife z  le plan propofé C F  en trapeze A B H O .
■Prolongez H B ,  O A ,  jufqu’à leur rencontre en P.

Du point P , menez P N  I ,  qui divifera O H  en I , 
com m e A  B l’eft en N ,  fu iv a n t  la  46 d u  3 : ) &  les 
quadrilatères A N ' O  , B N I H  , feront entre eux 
com m e leurs bafes A N ,  B  N , fuivunt « lu i .  )
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C h a p i t r e  V. 1 3 ?
T irez E  N , fa paraUe le I L  puis L  N , qui fera le  

partage demandé.
Si on ajoute aux triangles 

égaux B E H ,  B  E F , le com
m un B E N  -.les quadrilatères 
B E H , B N  E F ,  feront e- 
gauu: defquels ôtant les trian
gles égaux E  N  h  E N  L ,fç a -  
■zioir E N  I , du quadrilàtere 
B  N  i  W ; ÿ  EN L  du quadri
latere B N E F  -, le quadrilatere 
B N  L  F , re ¡1era 'égal au qua
drilatere B N I  i l  : Et le play 
propofé C F , e fiant égal au tra- 
pex_e A  B  O H  ; f a  partie N L C , 
rejlera auffi égale au quadrifa- 
tere ANÌO.  Donc la  ligne N L  
partage le plan C F , comme 
N I  partage le trapete A B O H , 

J f  avoir en deux parties qui fon t  
m tr'ellis, comme leurs bafes A N ,  B N.

PRO P. XXV.
Partager le  triangle A B  Ç  en trois parties égales,  par 

des lignes parallèles au. co f ié  A  C .

D Ivifez A  B  , en trois parties égales À  E  D  B , &  
l e s l i g n e s C E ,  C D ,  diviferont le triangle A B C  

en trois triangles égaux.
D écrivez le dem icercle A  G B .
E levez les perpendiculaires E H ,  D G .
Du point B ,  d écri

vez les arcs H  P , C R .
M enez les parallèles 

dem andées, P F, R  V .

L e triangle A B  C  eft di- 
v ifi  en trois triangles égaux 
par les lignes C E , C D ,  le 
triangle B P  F  efl égal à 
B C E  ; B R V  , Vefl à 
S C D  ( «a r l a  53 d u 4.  )
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Partager le parallélogramme A  C  en trois parties éga
les ,  par des lignes parallèles aux  

cofiez. A  D  ,  B  C.

r ^ O u p e z  les co tez  C D ,  A B ,  chacun en trois, par- 
^  ties égales aux points E  , F  ;
G , H .

M enez les lignes E G ,  F  H-, el
les feront le partage demandé (/« ;- 
v ant la qi  d u  z .  )

PROP. XXVII.
D iv ifer le trapeze regulier A I M L  ,  en trois par- ■ 

ties égalés par des lignes ou coupures 
parallèles au cofté A  L .

D ïv ife z  les c o te z  A L ,  I  M ,  chacun en deux éga
lem en t, auxpoints O P .

M enez O  P  &  la coupez en trois parties égales,
P ,  S .  R ,  O.

'l i r e z  par les points S ,  R .  les parallèles demandées 
XZ,VY.

T.__ X  V  M I

r S ï
A  z  y  g  1

Suppofé la  ligne N O  G paraUelc à  V  Y. Les parallélogrammes 
A  X  y Z  V ,  Y N , font égaux { par la 41  du z .  )  Le triangle 
G 1 0 efl e^al an tri an ¡le M N  0 ( par la  59 du z  ; )  ainji met
tant l'un  pour ï  autre,  le trapèze I  Y  V M , efl ‘égal au  parallélo
gramme N V Y G t

1 3 6  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
p r o f . XXVI.
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C h a p i t r e  V.
p r o p , x x v i a

l V

D iv ifer le quadrilatère A  B  C D  en d eu x parties éga
les ,  par une ligne parallele an co fié  B  D .

r O f m v t e c b t t z  A B ,  C D ,  jufqu’ en E.
K éduilez le quadrilatère propofé en triangle BDF 

( p a r l a  7 du  4 . )  0

Coupez la baie B F  en deux égalem ent en G . 
C oupez E l ,  moyenne proportionnelle entre E  G .

t b  ( p a r l a  <,xdu  3.  ’

M enez I L  parallèle à B D ,  elle  coupera le  quadri
latère propofé en deux égalem ent.

Les triangles A D F ,  A D C  fonté^aux, d e fo u e lïf, on re 
tranche le commun A D O ,  les triangles D O C ,  A  P O  relient 
égaux : ( joignant a  ces triangles égaux le quairilaure C E P  0- 
le triangle A C E ,  cjl égal an triangle O E  F  (  par la  4  du 2.. ) ’

,  J ^ SE£ ’  E Î J E B  ' f ° ” C proportionnelles-, les trian
gles E G  D  E B D ,  fo n t de hauteur égale : donc le triangle 
I L  E qu, eflfm b lable au W angle B E D  (  f i x a n t  la  < 7 d u t  ) 
ejl égalait triangle D  E G (parla 6 7  du 1 .  )  '

Or Dtant de ces triangles 'égaux E  G D  , E I L  : les é7anx  
J(avoir D E  F ,  du triangle E G  D ,  & A C E d u  tria n te  E l  L -  
nk  - ¿ f  > égala D F G ,  moitié du triangle B D F  - leatûl 
(HJa il égal au quadrilatère B  C. D onc,

I  i i i i j
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PROP. XXIX.
Partager le quadrilatère A C  en deux égalem ent,  par 

une ligne q u i fo it parallèle au cojle B  C .

■p Eduifez le  quadrilatère propofé en triangle A D  F. 
■K- D ivifez A  F  en deux parties égales au point G ,
&  m enez D  G.

P rolon gez les co tez  A B ,  D C ,  en E.
M en ez G I  paralleleà B C .
C ou p ez E L , moyenne proportionnelle entre £. 1 » 

E D  ( p a r  I j  < ,id u  5.  )
M en ez la demandée L M  p arallelea  B  C .

12-8 T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .

'  Les triangles D  E G  , I  E G  , tu  égard à  leurs bafes V  E , 
E I  ■ font de même hauteur. L e  triangle E L  M  eft femblable a  
G  E l  : donc il eft égal à D  E G  ( p a r  la 6 7  d m . )

Le triangle B D F  eft fa it  égal an triangle B D C  : donc S C  D , 
X  F S  font égaux : attfquels le quadrilatere C E F  S eftltnt j o i n t , 
D E  F eli égal à  B C  E  :  E t retranchant D E F ,  de D E  G ;  

B C  E  de E L  M;  refie B C  L  M égal au triangle D  F  G.
Le triangle A  F D  eft f a i t  égal au quadrilatere J C  ■. D F G  

<¡¡1 moitié d ' A F D :  Donc B C  L M  qui eft égal à D F G ,  eft
m oitié du quadrilatere A C .
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C h a p i t r e  V. • x?9
PROP. XXX.

Partagerl'Exagone régulier A D  en quatre parties éga
lés par des lignes parallèles a la diagonale C F .

D Ivifez les trapezes A  B C  F , C  D E  F  ,  chacun 
en deux parties égales (parla  ¿8. )

PROP. XXXI.
Partager ÎE xagone A B D , en trois parties égalés q u i 

fuient concentriques.
U  centre G , menez des rayons à tous les angles de 
l’exagone.

C oupez un de ces rayons ,  par exem ple A  G , en 
trois parties égales A I H  G .
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i 4 °  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e ^
C oupez N  G , moyenne proportionnelle entre G A , 

&  GI.
C ou p ez aufl] G  O , moyenne proportionnelle entre 

G  A  &  G  H  (  par la  5z  du  3. )
M enez de rayon en rayo n , les parallèles N N ^ N , 

O O O ,  qui feront le partage demandé.
Les parallèles N N  ,  0  0 ,  divifcnt le triangle j i G  G :  en 

trois parties égalés (  par la  i f  : )  &  les antres triangles fo n t divi- 
fez, de même (fu iva n t la  51 du  2. )  Donc (  par la  4  d u t )  /'£- 
xagotie eft partage en trois parties égales.

D u  quarré A  C , en fa ire  trois q u i foient égaux en treux,

D Ivifez C D  en trois parties égales D E F C .  
D écrivez le dem icercle D N C .

D elaprem ieredivifion  E  , élevez la perpendiculaire 
E N ;  &  le quarré de D N  fera égal au re&angle A  E 
(parla  45 du z ; )  lequel re& angle faifant un tiers du 
quarré A  C , trois quarrez com m e L  N , feront égaux 
pris enfemble au même quarré A C .

La ' même choie d o it s’entendre de tous autres 
plans (fuivant la  71 du i : )  a in fil’E xagone O  ,  vaut

c
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un tiers de l'E xagon e P ; &  le cercle X  eft triple du 
cercle V .

C h a p i t r e  V .  i ± i

P R O P .  X X X I I I .
D u  quarré A  C , en fa ire trois autres q u i foient en treu x  

comme les reilangles A E i  R F ,  V  C.
T") E crivez le demicercle D O C .

E levez la perpendiculaire E H ,  &  D  H  fera le 
coté d'un (¡narré égal au premier re&angle ( fuivantl»  
frecedente. )

Coupez D I , égale à E  F  ; &  fuppofé la  perpendi
culaire I N , l a l i g n e D N  fera le  c ô té d ’unquarré égal 
aure& angle R F .

Coupez de même,. D L  égale à C F .  E levez la p e r- 
pencliculaire L 0  , &  D O  fera le c ô té  d’un quarré é^al 
autroifiém ere& angle C  V .  °
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c | à  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e ,'

C h a p i t r e  S i x i b ’ m e .

Comme on p eut afjtmbler les Plans,  les retrancher 
les uns des autr es} & les aggrandir ou diminuer 
félon quelque quantité'propofee.

PRO PO SITIO N  I.
Décrire untriângle égal a u x  trois plans A ,  B ,  C . ,

M  Enez F  L  parallèle à la ligne D M .
Faites le triangle G  H I , égal au plan B  ( pari»

13 4- ) Ù
Faites anffi le triangle K L M  égal au plan C .
T ir e z  P S  ; 6ccoupez P R ,  R T . T S ,  égales aux 

b a f e s D E ,  G I ,  K M .  S  \
E levez la perpendiculaire P  V  égale à la perpendi- I ' 

culaire N  G .
T ir e z  S V ,  & l e  triangle P S V  fera égal aux trois ¡.

plans propofez.

0 _  T  H T,

c
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C h a p i t r e  VI; H t

PROP. IL
Jjfem bler plujîeurs plans reüiligncs &  fe'mblables A ,  2?, 

C ,  D  j  î»  «» f *» leur fo it  aujfî 
femblable.

T ire z  E  F égale à la bafe du premier plan A . 
A b àiflez la perpendiculaire F  G  égale à là bàie 

dd deuxiémé plan B ,  &  la ligne E G  fera le côté  d’ un 
femblable p lan , égal aux deux A  &  B ,  ( füivant la 
71 du 2..)

E levez fur E G ,  la perpendiculaire G  H , égale a la 
bafe du troifiém e plan C , &  E H ,  fera le  cô té  d’un 
plan égal aux trois A ,  B ,  C .

Elevez enfin fur E  H  , la perpendiculaire H I ,  &  
E  I fera le cô té  du Poligone ou plan demandé O .

O

" \ e |

I  H  

PROP. III.
Décrire un cercle égal a u x  trois cercles A ,  B ,  C .

n p  Irez la ligne E  F , égale au d iametre A .
*  E levez la  perpendiculaire F  G , égalé au diatnetie 

B , puis m enez E  G.
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J4 4  T r a i t e ’  " d e  . G e o m e t r i e . '
E levez G  H  perpendiculaire fur E  G , &  la coupez 

égale  au diametre C .
L e  cercle décrit fur le  diametre E H  fera égal aux 

trois propofez (fuivant lapreccdcnte. )

©  © ©

PROP. IV.
Retrancher du triangle A B C  ,  une partie égale an 

.Pentagone D .

M E n e z  C I  parallele à la bafe A  H .
R édu ifez le  Pentagone D  en triangle E H I ( ? w  

la )
C ou p ez A N  égale à la bafe E H  &  menez C  N .
L e  triangle A  C  N  fera la partie retranchée égale au 

Pèntagone D .

C ________ ____ _

C

»  B

PROP. V.
O fier du  P lan A È B ,  une partie égale an 

triangle A  F  G.

O n tin u e zle cô té  C  B  vers I , &  C  D vers M . 
M enez B  F . fa parallele G I , la  ligne F I , &

le

SCD LYON 1



PROP. VI.
R édu ire une figure en petit. •

On veut décrire fu r  la  bafe A  F ,  une fig u re comme Ia  
propofée B  M .

"TJU  point A ,  tirez les rayons A E ,  A D ,  A C .
^  M enez F  G  parallele à B  C  ; G  H  parallele à  
C D ,  & c . [  Voyezla 5 7 ¿ « 2 .)

C h a p i t r e  VI.
, &  Je triangle F B I  fera égal au triangle F B

P F  f a  nnralli»I  ̂ T M  la ltn-n#» F MT ire z  C F ,  fa parallele I M ,  la ligne F M ,  &  le 
triangle F C M ,  fera égal au triangle F C I .

Menez enfin D F , fa parallele M  N  ; &  mettant le 
triangle F D  N , pour fon égal F D M ;  la ligne F  N  
retranchera la partie demandée A  N  égale au triangle 
A F G .
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' i 4 < î  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e )

PROP. VII.
D écrire fu r  la bafe G  H ,  une figure fim blable a h  

figure A  D .

F À ite s  un triangle ifocele L R K  ayant les cotez , 
R L ,  R K ,  égaux à la bafe A  B  ; &  L  K  égal à 

la  bafe G  H .
Prolon gez les co tez  égaux R L ,  R  K .
D e l 'a n g le R  &  del'in tervale A  F ,  d é c r i v e z O P ,  &  

la corde Ô P  fera la longueur du côté  G Y .
Du point R  & d e l ’intervale B F ,  décrivez S T  ; &  

l a c o r d e S T ,  fera la longueur de lijfouflendante H Y ;  
ainfi du refte.

Les triangles R O P ,  R L K ,  R S  T , font fm blables (  pal
la  58 da 1 .  )  A in f i ,  comme R  L à  L  1C ; ou leurs égales, A  B f  

a  G H ■ R O  àr O P  ou leurs égales A  F  à G  Y  : Et comme R  0  a 
0  P  ou 'leurs égaies,  A  F  À G Y  ; R  5  à S T ,  on leurs égales B F 
à B Y .  Doiîc les triàngles A B  F ,  G H Y  fon t jemblables (Jiii- 

■vatitla y  y  du 1 . ) ' N

I l  f a u t  obferver qu ’ encore que c e lle  pratique f o i l  f a r t i  eu- ,

Virem ent pour réduire une figure de grand en p etit f u r  une f  
bafe p ro p o p e, néanmoins elle  p eu t tu ffife r v ir  à reduii* une ; 

f igure d e  p e tit  en gr an d,  pourvu que la  bafe propof¿en ’ a illt 

p as au  delà du double de fo n  homologue.
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C h a p i t r e  V I ,

PRO  P. Vip.
Décrire un Poligone femblable au Poligone A  H ,  mais 

plus petit de m oitié,  c e fi a, dire ,  contenant 
la m oitié moins d’aire.

^  O upez A  B  en deux au point C .
Continuez A  B , &  coupez A  D égale à A  C. 

E levez A  E  moyenne proportionnelle entre A  D  &  
A  B. ( p a rla  5 1 d u  $. )

T ire z  la baie F  G  égale à la m oyenne A E .
Faites le  P oligone demandé F G I  {par la precedente.")

Les Poligone î  H , I ,  eftantfemblables, ils fon t en raifoti dott
ile  e de leurs cotez homologues A B  ,  F G  : c'ejl à dire ,  que le 
Poligone H  efl au Poligone I ,  comme la bafe A B  à la troijiéme 
proportionnelle A  D (  parla 69 d u i : )  A B  eft double de A  D ,  
donc le Poligone H  eft double du poligone I  ; ou ce qui eft même 
chofe, le Poligone I , eft moitié du Poligone H.

PROP. IX.
D im inuer le  quarré B D  de U  valeur du  plan E . 

EduHezlequarré propofé en triangle AC F {pat 
^  K  i j
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PROP. X.
Retrancher du  Pentagone irreghlier A  B D , un autre 

Pentagone fem bla ble ,  la differencedes deux  
refiant égale au plan G.

A ites le triangle B C  F , égal au Pentagone A B D  
■* ( parla i ndu 4 . )
Faites auili le triangle F C  K  égal au plan G  ( f ar  h

13C o u p e l B O ,  moyenne proportionnelle entre B K
&  B F  ( p a r ' . a ^ z d u i . )  _

M enez O  N , parallele a C  F.
D écrivez fur B  N  un Pentagone N  R  femblable au 

propofé A C  ( pa r  la G , )  &  la différence des deux Pen
tagones fera égale au plan G.

Les bafcs B F , B O , B K font proportionnelles : ainfile trian
gle Ë n 'o femblable an triangle B C F ( par la 57 d u z ,  )  eft e- 
val an triangle B C K) par la 67 duz.  )

Les triangles Jmblables B NO ,  B C f  font en raijon dtil-

ï 4 §  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e ?
R éduifez aulTi le  plan E  en triangle G  H I  de la hau

teur du triangle A 'C  F  ( par la z 3 du 4. )
Coupez la  bafe F  K  égale à la bafe G H , &  tirez 

C  K  qui donnera le triangle C  F  K  égal au plan E.
Du triangle reftant A  C  K ., faites le  parallélogram

m e A L  ( p a r l a i  du )
Du parallélogramme A L ,  faites le quarre K O  (par 

l az8 du 4 ,  )  &  le gnomon C  O  B  retranché du quatre 
A  D  fera égal au plan E.
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Ch a p i t r e  VI. 149
blé e de leurs còtet homologues B  h' ,  B C  ; les Vent Agone s e m 
blables R  N  H‘, A C  E , fo n t auffi en rai fon doublée des meincs- 
ciïtex. B N , B C  (  ft iiia n t la 6<)du i .  )  Donc comme le triangle 
B C  F efl au triangle B  N 0 ,  le Pentagone A C E  cft ait Penta
gone R  N  H  -, &  par échange, le triangle B  N  0  eft au Pentago- 
ne R  N  H , comme ie triangle B  C  F  cft au Pentagone A C E .  
Le triangle B C  F  eft f a i t  égal au Pentagone A C E  , donc té' 
triangle B h' 0 eft égal ait Pentagone R  N H.

L e triangle B N  O eft prouvé égal an triangle B C K ; donc le 
pentagone R N  H eft égal antriaagle B C  K. Et puifqtnïe triaiir 
gle B C  F  eft égal au Pentagone A C E ,  la difference des deux 
pentagones eft égale au triangle K C F , lequel cft f a i t  égal ait 
plan G.

PROP. XI.
R édu ire une figure en grand.

D oubler &  quadrupler le quarré B  D .

P R o lo n gez A D ,  A C ,  A B ;  & d u  poinc A ,  d é
crivez lare. C E .

Faites le quarré E G ,  il fera double du quarré B D .
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Du point A  décrivez encore l’arc F H  ,  le  quarré ' 
H i  f-ra double du quàrré G E ,  &  quadruple du pro- 
p o lé B D .

L'an gle D ,  efiant droit &  les eiltet A D  ,  D  C  égaux  ; li 
quarre de A  C ou d 'A  E  Jon e g a l,  c’efi à dire E  G : efl double 
d u  quarré B  D  ( par la  ^ 6  d u z  )

Par lamenterai fon, le quarré H Ï  cjl double du quarré E G , ■ 
<3 par confequent quadruple du quarre B D.

Qrte f i  on faifiit un quàrre fur la bafe A L ,  ilferoit donili 
du quarre H I ,  quadruple du quarre G E , *3 ottuple du quar
re D B'

s j ó  T r a ì t f ’  d e  G e o m e t r i e .

P R O  P .  X I I .

D o u b le r, tripler &  quadrupler le Plan B  C.

P R o lo n gez A B  vers M ,  &  tirez les rayons A D N , 
A C E

AbaifTez la perpendiculaire B R  ég a le à  A B .
Du point A .  décrivez l'arc R  H .
Faites fur A  H  , le pentagone H  K  , femblable au • 

propofe ( par ta 6. )
,  T ir e z  R  V  parallele à B G  , &  coupez R s  égale 
3  B  H .

Du point A ,  décrivez l ’arc S O .
Faites fur A  O  , le pentagone O  Q_, & c .
Les lignes A B ,  B R  fo n t égales, fo n t un angle droit, I  *  

D onc l  pentagone f a i t  fur A  R  ou A  H  f i n  égalé, efi double du' 
penta y  fie B C ( f u j ’vhrit la  7 1  du z . )

La lim e H  S eft egal- „  la bafe y i B ,  g? A  H  efl la baft ' 
d'un petit ¡¡¿one double ; A  5 ou f i n  égale A  0  efi la  bafe d'm
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penwonc égal aux deux pentagones S  C ,  H  K ,  (  par la  y i  dre 
z  ■ ) D o n c le pentagone O  f i . ,  eft triple dupropofê B C .

oaria même raifon, le pentagone M E  eft quadruple, U  
l ,y  qui fera  f a i t  fu r  la  bafe A  G fera quintuple.

C h a p i t r e  VI. * f t

P R O P -  X I I I .
M ultiplier le cercle B C D  ant ant qu on voudra.

C on tin u ez le  rayon A C  hors le  cercle.
AbaifleZ la perpendiculaire C H ,  égale à A C .  

Du centre A , décrivez le  cercle H  L K  , il fera dou
ble du donné B  C  D  ( par la précédait e. ) , 

M enez H O  parallèle à  C G ,  puis coupez H M  e- 
g a le à  C L .  . . « 

Du centre A ,  décrivez le  cercle M , i l  fefa tnplû du 
prop ofé,  &  le fuivant fera quadruple.
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D ecrtre un Poligone q u ifo ita u  Poligone H ,  en raifm  
de l à 2.

; j p  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e :

PROP. XIV.

T ro u v e z  R T ,  moyenne proportionnelle entre O R , 
&  R  S.

T ir e z  M  N  égale à R  T , elle fera la bafe du Poli- 
go n e demandé ( t'oyez la S .)

D écrire fu r  la  bafe E  F ,  m e  figure fem blable à lu 
figure A  C.

F A ites comme il vous plaira l ’angle I G  H .
C oupez G L égale à la bafe A  B , G M  égale à 

la  bafe E  F . puis tirez L M .
C oupez G  N  égale à A  D , m enez N  O  parallele à 

L  M  , &  G O  fera la longueur du côté  E  P.
A y a n t auflì coupé G I  égale à B  D , &  mené la pa

rallele I H  ; G H  fera la  longueur de la fouftendante 
F  P . A in fid u refte .

_ Les lignes I H , L M , N O  cjlant farai!eles ; G H efl con
fie  en O , M , comme G I  c(l coupée en N L : atufi les lignes 
G N  , G L  ,  G J ; qui Jont coupées égalés aux trois coteX. du 
triangle ./ ¡ B D , font entr" elles comme les lignes G O , G M,
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C h a p i t r e  VI. f 15"?
g  H  ; aijquelles les cotet, du triangle E F  P  font coupez égaux. 
Donc le triangle E F  P  a fes colei, proportionnels à ceux du trian
gle A D  B : par confequent les deux triangles E  F  P  ,  A B  D  
Jontfemblables.
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* £ 4  T r a i t e ’  d e  G é o m é t r i e .

C h a p i t r e  S e p t i e ’ m e .

Du Toifé des Plans.
T )  ce Chapitre, l'on enfeigne à mefurer les Plans ; 

(3 la mefure qu'on y employé, e/l la Toife. 
LaToifeafixpiedsdeR oyde longueur,  le Pied de Koy 

i  z pouces, £ÿ le pouce i i  lignes.
' J-orfque la toife ejl multipliée par elle même-, elle produit 

une toife quarrée.

a i

0

1
î>

On voit qfi; le quatre A  G qui contient 3 6 p etitesf ¡perfides 
qnarrees,  eft h  prodnit de la  ligbe A  B multipliée par elle-mê
me ; on par fort égale B  'G , c’efl à dire 6 par 6 : &  q u efi J I R  
efioit de I  z  parties kgtlïes , leqitarré A  G ,  comprendrait 1 ^ p e 
tits quarret eganx qui ferorenl le produit de r 2 ,  multipliez, par 
l i .  A inji.

L a  toife quarrée a 3 6 pieds quarrez ; le pied quarré 144 I 
pouces quarrez ; ÏS le pouce quarré, 144 lignes qttarrées.

L es grands terrains f i  mefurent par Perches rd  par <ylr- 
pents ; <3 alors cette partie de la Geometrie ejl appellé» ir -  
pentage.

L a  Perche eft j>lus ou moins grande, félon les lieux. Dans ' 
la Prevoflé de Paru elle eft de trois toifes, <3 dix perches font < 
l ’arpent. »

L a  perche quarrée contient 9 toifes qttarrées, Î3 l'arpent 
quarré, 100perches qttarrées.
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O b s e r v a t i o n s .

Des toifes multipliées par des toifes , produifent des toi
fes quarre'es.

Des pieds multipliez par des pieds , produifent des pieds 
quarrez ■ la même chofe doit s'entendre des pouces <5 det 
lignes.

Des toifes multipliées par des pieds ,  produifent 
des pieds courant fu r  toifes : c'efl à dire ,  des redan- 
g/es qui ont une toife de longueur un pied de lar
geur.

Des toifes multipliées par des pouces ,  produifent des 
pouces courant fu r  toifes , c’ejt à dire , des reBangles 
d ’une toife de longueur Çÿ d'un pouce de largeur. Com
me des toifes multipliées par des lignes produifent des 
reU.angles d'une toife de longueur &  dune ligne de lar
geur.

Des pieds multipliez par des pouces,  produifent des pou
ces fu r  pieds : c’ejl à dire, des reïlangjes d’unpied de lon
gueur , £ÿ d'un pouce de largeur.

Des pi. ds multipliez par des lignes , produifent des lignes 
f u r  pieds , qui font des reBang/es d’unpied de longueur 
d'une ligne de largeur.

Des pouces multipliez par des lignes, produifent des l i 
gnes fu r  pouces , qui Cont des rectangles d'un pouce de Ion, 
gueur &  d'une ligne de largeur.

S ix  pieds fu r  toife font une toife qttarrée.
Douze pouces fu r  toife font un pied fu r  toife.
Douze lignesfur toifefont un pouce fu r  toife.
Dou%e poucesfiir pied font un pied quarré.
Douze lignesfur pied font un poucefin pied.
Douze lignes fu r  pouce font un pouce quarré.
S ix  pieds quarrez font un piedfur toife.
Doute pouces quarrez font un poucefur pied.
Douçe lignes quarréesfont une ligne fu r  pouce.

C h a p i t r e  V I .  i f V

SCD LYON 1



T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

P R O P O S I T I O N !

M cfurer l'aire du rectangle A  C

¿ 1 , S S fd ù X „ g ,v .le prad“it 71 «•& *■

TA  ]

B

6

A

r
1
7

1
U 2

i  z
6

7 *

4  toifes ^  Clt tr° UVee vaIoir 5 to ife s> 3 pieds ; &  B G  

M ultip liez les toifes par les toifes , 4 par 5 ; puis les
4 toifes par les 3 pieds : &  vous aurez de produit zo  to i
fes quarrées, &  n  pieds fur toifes qui feront encore z

fts  quarréesfS" A in h lc r e a a n 8le A c , fe r a d e z z to i-

E C

toifes.
5 —

4 -

pieds.
~  î 
~  O

F 5 B

ZO ■ .  ; . I  Z
toifes quarrées. pieds fur toifei.

A  J eft?''td e  5 to ifes, 3 pieds; &  B C  d e 4 
to ile s , z  pieds: il faudrait multiplier les 5 toifes par 

x l  ’ <?UI1-Pr0 0îent zo toifes quarrées.
.  M ' Î ' f er le s , s roifes ;  par les z pieds ; com m e auifi 
fartoifes ’  P 3 1 3 Pi eds;  produiraient z z  pieds
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C h a p i t r e  VIL i ç j
M ultiplier les pieds par les p ie d s, 2 par 3 ; qui pro

duiraient encore 6 pieds quarrez ; c ’eft à  d ire , un pieâ 
fu rtoife: lequel e ftan tjo in tàu x  22 , ferait 23.

De ces 2 3 , en tirer j  8  ; c ’eft à  dire , trois toifes 
quarrées pour les joindre aux autres 20 : &  le re&angle 
A C ,  fe trouverait contenir 23 toifes quarrées, &  $ 
pieds fur toifes ; ou 30 pieds quarrez.

L a  ilivifion de ces fla n s reS'angles,  fert de demonjlra- 
tion : par exemple on voit icj les 10 toifes quarrées dans 
le rectangle ^/i F. : Les 22 pieds fu r  toifes , dans les 
rectangles D E ,  B E :  les 6 pieds quarrez , dans le re- 
üangle C E .

toifes*

a  !
IX’pieds.

toifes 2 . 0 —  J O  P'c<ls co " '  
quartées. rants fur

I  2  toifes.

(. pieds quar- 
tez.

3  £ toifes ,  ,  . î  pieds fut 
quarrées. > 1 to ifes .

Q uefi enfin le fe& angle A R  avoit les cô tez  O A ,  
A K  chacun de 2 to ife s , 2 pieds &  3 pouces; ilfa u - 
droit multiplier les deux toifes A D  par les deux toifes 
A C ,  qui produiraient 4 toifes quarrées p o u rleq u a r-' 
ré A  B.

M ultiplier les 2 toifes A D  parles 2 pieds C  F ,  de 
même que les 2 toifes A  C  par les 2 pieds D  H  ; qui 
produiraient 8 pieds fur toiles : c ’eft à  dire une toife 
quarrée &  2 pieds fur to ife s , pour les deux re&angles 
B F ,  B H .

M ultiplier les deux pieds D  H , par les deux pieds 
C  F  ,• qui produiraient quatre pieds quarrez pour le  con
tenu du redangle E  G.
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M ultip lier les deux toifes. A  D , par les 3 pouces F K ; 
d e  même que les deu* toifes A  C  par les 1 pouces HO* 
qui produiroient 12. pouces fur toifes : c 'eft à  d ire , 
un pied fur to ife , pour les deux re&angles E K  , G O .

M ultiplier les deux pieds D  H  par les 3 pouces F K , &  
les deux pieds C  F , par les trois pouces H O ;  qui pro
duiroient 11  pouces courant fur pieds : c 'eft à  d ire , un 
pied quarré pour le contenu des deux redangles IL  ', IN .

M ultip lier enfin, les 3 pouces H O ,  parles 3 pour 
ces F K  ; qui produiroient 9 pouces quarrez pour le 
contenu du petit quarré I R .  E t  l'addition de tous ces 
produits eftant fa ite , on trouveroit que le quarré A  R, 
contiendroit 5 to ife s , 23 p ied s, &  9 pouces quarrez.

A D a toifes, D H z  pieds, H O 3 pouces.
A Ç a toifes, C F a pieds, F K 3  pouces.

1 5 8  T r a i t e 9 d e  G e o m e t r i e ?
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Chapi tre  VII. r̂ gi
Pour éviter toutes ces différentes multiplications 

.de toifes par p ied s, &  par pouces, quieffeitivem enc 
font fort embaraffantes : on pourrait reduire les 2 to i
fes A  D  &  les i  pieds D  H  en pouces ; tout le  côté  
A O  fe trouverait avoir 1 7 1 pouces : &  A K  luyeftanE 
ég al, il n’y aurait qu’à m ultiplier 171 par 171 ; le 
produit ferait 29 241 pouces quarrez : defquels ayant 
tiré les p ie d s, &  des pieds les toifes ; on trouverait 
comme cy-deffus , 5 toifes , 23 p ieds, &  9 pouces 
quarrez, pour le contenu du re&angle A  R .

PROP. II.
i .

Trouver l ’aire du  Parallélogramme E  F  G  H .

M u ltip lie z  la bafe E  F , par la perpendiculaire E  N ; 
9 par 3 , &  le produit 27 qui fera l’aire du paral

lélogramme E F L N ,  (fuivaut la première') fera auffi 
Paire du parallélogramme propofé, {fuivaut la 40 du 2. )

PROP. I I I
T rouver Caire du triangle A B C .

U ltip liez la bafe A  B  par la  m oitié de la per
pendiculaire C D ;  c ’efl: à  d ire , «S.par^: ou
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i 6 o  T r a i t e 9 d e  G e o m e t r i e .' 
la  perpendiculaire par la m oitié de la b afe , 8 par j ;  &  | 
le  produit 24 fera l ’aire du triangle ( f u iv a n t  l a  j  $  6 
¿ 8 4 .)

PRO P. IV.
T rou ver Paire du quadrilatere G L ,  dont les cotez. 

G  L I , I L  fo n t parallèles.

M Efurez les cô tez  parallèles I L ,  G  H ,  la  perpen
diculaire N I ;  &  fuppoféqu’I L le trouve eftre 
d e  1 1  to ife s , G  H  de 26 > N I  de 14.

Joignez les u  toifes du côté  I L , aux 26 d e là  bafe
G H ,  com m efivous a v ie z à  réduire le  quadrilatere en 
triangle G  I M  ; (  Juivant la 2 du 4. J

M ultip liez la  baie G  M  , par la m oitié de la perpen- . 
diculaire N I ;  c ’e ftà d ir e  38 par 7 ; & l e  produit 266 
toifes quarrées fera l ’aire du triangle I G  M  (.fuivant la 
3. )  &  par confequent du quadrilatere propofé qui luy eli 
égal.

•PRO F.
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C h  A T I  T R E  VII.
PROP. V.

T rouver l ’aire d ibuadri'atere A B  C D .

V i  Efurez la diagonale A  C , les perpendiculaires DE» 
^ B F ,  & fu p p o fé  que ces lignes fe trouvent ê tre , la  
premiere de 20 to ife s , la deuxième de 1 2., &  la troiiîé- 
tnede 10.

M ultipliez A C  p a rla  m oitié de la perpendiculaire
D E ,  le produit 120 fera l’aire du triangle A  C D . 

M ultipliez auili A  C  par la m oitié de B  F  , le
produit cent fera l ’aire du triangle A B C  {fuivant 
h  3 J

Additionnez ces deux pro
duits, &  leur fomme n o  to i
fes quarrées fera l’aire du qua- 
drilatere'propofé.

On trouvera les mêmes 2.20 
toifes en’ m ultipliant la Tomme 
des deux perpendiculaires B F ,
D F ., quieft 22, par 10 , moi 
tièd e  la ligne A C .  G .

PRO P. VI.
T rouver C aire d ’un Poligone régulier.

Mu ltip lie z  la perpendiculaire A  B  par la  m oitié 
de la bafe C D ,  &  vous aurez l ’aire du triangle

A  C D .
M ultipliez l'aire de ce 

par le nombre des triangles du 
ligone , &  le produit lera le  re
quis.

Autrement. M ultipliez les fix 
cotez du Poligone par la m oitié 
de la perpendiculaire A B ;  ou

L
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Si te cercle A B C  cfloit réduit en triangle D B F  (  par  /a 45 
du  4 ; 1 la  ba fi E F  , fero it  égale à  la  circonférence du cercle -, 
&  C V moitié de E F ,  le feroit à  la  demicirconference A C B  ; 
a in fi ,  D C multipliée par C F  donnerait le  même produit qu'el
le donneroit eftaut multipliée p ar la  demicirconference :  le  prt■

1 6 2  T r a i t e ’  d é  G e o m e t r i e .  
tou te la perpendiculaire A  B  par la m oitié  des côtez ! 
(JUivant la 17 du 4. )

PRO P. VII.
Trouver L’aire d'un P  okgone irrégulier.

D Iv iiez  le  P oligon e par triangles.
M efurez chaque triangle { p a r  la 3 , )  &  faite» 

uiieaddition  du tout.
Autrem ent. R édu ifez le Poligone en triangle N M S  

{ p a r  l a  18 ou i ç d u q ,  ) puis m ultipliez la perpendicu
laire N  O  par P  S , m oitié de la bafe M  S.

PROP. VIII.
T rouver Caire d u n  cercle.

A / f  U ltip liez  la dem icirconference A  C  B , par le rayon 
C D ;  le  produit fera l ’aire du cercle.
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C hapi tre  VII. 163
dititde C D  multiplié par C F  feroit l ’aire du triangle (fumant 
la 5 ; )  Donc le produit de C D multipliée par la démicirconfe- 
rence efl l'aire du cercle,  autrement le cercle &  le triangle nef e
rment pas égaux,

PROP. IX.
L a  valeur du diamètre d ’un cercle efiant donnée \ trou

ver la valeur de la circonférence.

O N  remarque que le diametre efl à  la circon
férence de fon cercle à peu prés comme 7 à 

z i  : A infi , fuppofé que le diametre propofé A  B 
foit de 18 pouces ,  vous trouverez la  valeur de la 
circonférence demandée par une réglé de proportion 
en difant:

Si 7 donnent 2,1, combien z 8 , le  produit 88 fera là 
valeur requife,

PROP. X.
M efurer le  demicercle D  E  F .

A / f U ltip liez  l ’arc D  E , m oitié de la  dem icirconfé- 
rence D  E  F  par le rayon D G .

PROP. XI.
T rouver ta ire du  fetteur P  O  R-

A / f  U ltip liez le rayon P S ,  par O P ,  m oitié  de l’arc 
P O  R .  Ou bien m ultipliez to u t l'arc P  O  R  pair 

la m oitié du rayon P  S.

E  *
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1 6 4  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

PROP. XII.
T rouver Paire d ’ un grandfigm en t de cercle A B C .

H erchez l’aire du ied eu r A  B C D  {par la pre- 
cedente,) puis l'aire du triangle A B C  ( p a r la 3,)

T rouver l'a ire du petit fegm ent E  F  G .

T ire z  au centre de l ’a r c , les rayons E H ,  G  H . 
Cherchez l'aire du fedeur H E F G  ( par

la  1 1 . )
O ftez de ce  fe d e u r, l’aire du triangle E G H ,  & Ie 

refte fera l'aire du fegm ent propofé.

A /T E fu rez les fedeurs A C B I ,  D E F L ,  B H F N ,  
* - ' ^ A G D M  (par la 1 1 . )

D e  la  fom m e de ces quatre fedeurs , retranchez 
l'a ire du lozange C G L H  qui eft commun aux 
d eux grands fe d e u rs , 8c. ce qui reliera fera l ’aire de l’o
vale.

¿Autrement. M ultip liez les deux diametres l’ un par

PROP. XIII.

C  A

PROP. XIV.
T rou ver l ’aire de l ’ovale A  F .

l ’a u tre , 15 par 1 o , le produit fera 1 5 o.
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M ultipliez cette Comme 150 par u  , &  d ivifez le  pro
duit 1650par 14, lequotien  117 j  Cera à  peu prés l ’aire 
de l’ovale.

Trouver îa ire  d’ un terrain dont le contour ejt 
ondoyant.

T L  faut reitifier les ondoym ents de ce terrain par 
1  plufieurs lignes droites que l'on conduira avec cet
te diferetion, qu’elles laiflent d ’un c ô t é , le plus exa- 
ârement qu'il fera p o ifib le , la valeur du terrain qu'el
les retrancheront de l'autre ,  puis trouver le requis 
parla 7.

M

P R O P .  X V .
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1 6 6  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .  

C h a p i t r e  H u i t i e ’ m e .

T R I G O N O M E T R I E

ou Dotfrine des Triangles rettilignes 
par le calcul.

L E s  Propoftiions d e  ce Chapitre fo n t  d e  trouva 
p ar 1e calcul ,  quelque terme ' dans un Triangle ; 

comme un cojle' ou un angle qu’on ne peut ,  ou du 
moins qu'on fu ppofe ne pouvoir ejlre m efuré aSuelle- 
ment.

Pour trouver dans un triangle ,  la  valeur d'un 
angle ou d'un cojle' p a r  le calcul , il  fa u t  avoir trois 
autres ternes connus dans le  même triangle , com
me.

D eux cojîez $  un angle,  ou 
D eux angles &  un cojle', ou 
T rois coflez-

Sçachez d e  p lu s  , que les A n g le s  n ’entrent en au
cun calcul analogique p ar le  nombre d e  leurs degrezi 
mais, p a r  ces nombres ou ces lignes qu’on appelle Si
nus , Tangentes C Î Secantes :  SS" c’ejl de ces lignes qu’il 

f a u t  d'abord vous donner une connoijjdnce, p a r  unejiguit 
Geometrique.

Soit le  demicercle B  D  , le  rayon C  D  perpen
diculaire fu r  C  B  , le  point E  pris à  volonté dans 11 
circonférence , la  perpendiculaire E  F  3 la  parallek
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C h a p i t r e  V I I I .  1 6 7
I H , h  ligne C G  rencontrant la  p erp en d icu la ire  B G :
0 rappelle.

( C  D  ou C B ,  Sinus total ,  ou Sinus de l ’angle 
droit B C D .

! E F  Sinus droit des angles B C E ,  E C  A . 
L a 'iq n c )  E  H , Sinus de com plem ent. Son arc D  Eavec la rc  

^  du Sinus droit B E ,  f a i t  le quart de cercle. 
' B G ,  T an gen te de l'an g le  B C  E.
\_C G  ,  Sccîiicc du m êm e angle B C  E.

D  v

r 1
A :

Que f t  l'on fu p p o fe  au tan t d e  S in u s d ro its  E  F  , 
t f  au tm t d e  T an gentes d e  Secan tes qu 'il y  a  de  
minutes d an s 1e  qu art d e  cercle B D  i l  e jl  év iden t  
que ce feron t autant d e  lignes d e  d ifféren tes lon
gueurs ,  qu i fe r o n t  d 'au tan t p lu s  courtes qu e le  po in t  
E  f e r a  p lu s  élo ign é d u  S in us to ta l C D  ;  &  q u e f a t -  

f a n t  valoir ce S in us to ta l  i o o o c o  ,  ou 10 0 0 0 0 0 0  
d e  parties éga les ,  l e s  autres lignes fe r o n t  toutes d s  
valeur différentes , répon dan t aux d ifféren tes ouver
tures d es  angles dont e lle s  fe ro n t  ou les  S in us , ou les  
Tangentes , ou le s  S ecan tes :  "d c'efl d e  ces  ̂ d iv erfes  
Sinus ,  Tangentes rd  Secan tes qu'on a  com pofé d es  T a 
b les . dont nous a llons vous exp liqu er l'ord re p ou r v en ir en -  
fu it e  à  leu r u f  âge.

I l  y  a  ordinairem ent deux T ab le s  p ou r un d e g r é ,  am jt cha
que T ab le  e /l de  30 m inutes.

V u e  table a  f i x  colonnes ,  l a  p rem ière contient 
les M inutes avec les d eg rez  m arqu ez  <*« k#ut ou au bas.

L a  féco n d é  contient les  S in w  q u i répon den t p a r  ordre aux  
minutes.,

L  i i i j
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L a  troifiéme contient les ‘Tangentes,  $  la quatrième le/. 
Sécantes.

L es deux autres colonnes font compofees de ces Sinus $ 
Tangentes ,  qu'on appelle Logarithmes.

Ces Tables qui occupent chacune une page , fait 
accouplées de maniéré que les Sinus ,  Tangentes £ÿ 
Secantes de Pune , font les fupplements des Sinut , 
Tangentes $  Secantes de l'autre ; c'eft à dire , que 
prenant un Sinus dans la Table de la main dnite , 
celuj qui ejl vif à vu dans la Table de la maingau- 
che , ejl f in  S i  mu de fupplement ; qu'au contraire, 
prenant un Simu dans la Table de la main gaïche, 
celuj de la droite , en fera ' le fupplement ; de forte 
que les angles des deux Sinus qui Je regardent , va
lent ordinairement pris enfemble , un angle droit j  $  
la même chofe doit s'entendre des Tangentes &  der Se
cantes.

Toutes les Tables de la main gauche vont ¿e de
grez en degrez ,  depuis un jufques à quarante-cinq ;

celles qui font à droite ,  continuent aujji de degrez 
en degrez , jufques à quatre-vingt-dix ; mais en ré
trogradant de la f in  du livre vers 1e commenciment : 
de maniéré que la premiere C  la derniere Table fe  
trouvent à l'entrée du Livre vit à vis l'une de l'au
tre.

Tout cela e liant expliqué il ne vous fera pas dif
ficile  de trouver dans ces Tables , le Sinus, la Tan
gente ou la Secante d'un angle p r o p o fé n o n  plus que 
d'y trouver la valeur d'un angle par f in  Sinus , fit 
Tangente ou fa  Secante. On demande par exemple , 
le Sinus de 30 degrez 15 minutes , il n'y a qu'à voit 
dans la Table de 30 degrez , à cojlé de 15 minutes 

f e  trouvera le Simu demandé 50377. E t au contraire, 
parce que ce nombre 50377 f e  trouve dans la colonne 
des Sinus à cojlé de 1 5 minutes dans la table de. 
30 degrez , vous concluez qu’i l  ejl le Sintu d ’un ait•

i 6 8  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e
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C h a p i t r e  V I I I .  16 9
gle de  jo  d e g rez  1} m in u t e / ,  Cÿ a in f id e s  T a n g en tes  £ÿ d e t  
S écantes,

PRO PO SITION I.
L a  valeur des deux angles A  &  B  du triangle A B C  

eftant connue,  trouver la  valeur du troijieme.

U e  l’angle A  fo it de 40 d e g re z , &  l ’angle B  de 
60. Les deux joints enfemble feront la fomme 

d e îfe .
Tous les trois angles A ,  B ,  C ,  en va len t, pris en

femble, 180 (par la 29 du z . )
Oftez 100 , de 180 ,  reftera 80 degrez pourl’an- 

gle C .

A B , 'C  r 180 
A  B  I 100

C  j 80

des Sinus.

P R O P .  I I .

Lit, valeur des A ngles A  &  B ,  &  du  co flé  A  C  eftant 
connue trouver celle du co flé B  C.

P R enez dans les T ab les le Sinus de l ’angle B ,  & c e -  
luy de l ’angle A  ; le  premier fera 86605 &  le 

deuxième 64279 : faites enfuite une réglé de pro
po rtio n , d ifan t:

S i le Sinus de l'angle B  ,  8 6 6 0 ;, donne 20 toifes pour 
le coflé oppoft! i A  C , que donnera le Sinus de l'angle <Jl. 
6 4 17 9 , pour le coftCoppofé B C .

L iiiij

C

Ufage
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1 7 0  T r a i t e ’  i j e  G é o m é t r i e .
L a réglé fa ite , vous aurez pour le cô té  B C ,  14 toi

fes &  p lu s, &  les mêmes 14  toifesfetrouverontau(Ij 
par cette  autre analogie.

Comme le Sinus de l ’angle B  ■—  86605
au Sm uf de l'angle A ------- 64 279

,A in fi le cojlé ^ A C -  — -  io 
au cojlé B C -  ........ - - 1 4

Q ue fi vous defirez venir à une plus grande pré- 
c ifio n , c 'eft à  dire , fi vous voulez avoir plus exa
ctem ent la  valeur du cô té  B  C  ,  fous d ivifez les 20 
toifes du c ô té  A  C  en pieds , &  même en pouces 
&  en lign es.,  s’ il eft neceflàire ; &  au lieu de 20. 
to ife s , m ettez 120 pieds, ou 1440 p o u ces, ou 17280 
lignes que valent les 20 toifes A  C  : &  la réglé fai
t e ,  comme cy-d eflu s, le cô té  C B  fe trouvera valoir
14  to ife s , 5 pieds,  9 lig n es, &  encore quelque chofe 
de plus.

Pour avoir la valeur du cô té  A  B  , il faudra chercher 
celle  de l’angle C , qui fe trouvera de 80 degrez ( par 
l a i , )  &  faire enfuite cette analogie.

Comme le Sinus de l ’angle B  —  
au Sinus de l'angle C  ~  

lA in ft le cojlé A  C  — 
au cojlé demandé i A  B  —

— - 86605
---- . 98481
— — 20 

— 11
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PROP. III.
l a  valeur des co/lez. B C , A C  ,  &  de l'angle A  

efiant connue,  trouver celle de l'angle B .

C H erchez le  Sinus de l ’angle A ,  &  l'ayant trouvé 
de 45 J99, faites la réglé de p rop ortion , en cette, 

forte.
S i le cojlt! B C  de 30 toifet, donne 45399,  pour le S i-  

mis de l'angle A , que donnera A C  de toifet pour le S i-  
mu de l ’angle B.

La réglé fa ite , vous aurez 75665 pour le  Sinus de
mandé.

Cherchez ce Sinus dans les T a b le s , &  vous trouve
rez qu’il eft d ’un angle de 49 degrez 10 minutes.

On peut faire aulli l’analogie liiivante.

Comme le cofté B C  de 30 ,  au cofté ^A C  de 50 ••
^Ainfi le Sinus de l'angle A  —-------4 5  3 9 9

an Sinus de l'angle B .......... -  75665

C h a p i t r e  V I I I .  1 7 1

C

PROP.  IV.
Trouver la valeur du cofté B  C  oppofé à C angle A  

q u i eft obtus.

L E  Sinus B  E  eft commun aux deux angles B A C ,  
B A D ,  d’ où  il s’enfuit qu’ il peut eftre pris indiffé

remment pour l ’aigu B A D ,  de 50 degrez ; comme pour 
. l ’obtus B A C  de 130 : mais il faut obferver qu’il ne 

peut ePcre trouvé dans les T ab les que par la valeur de
5*
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172. T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e . 
l ’angle a ig u , les degrez des T ables n’allant pas au delà 
de 90 : c ’ell pourquoy le  Sinus 76 60 4, que nous pre 
nons icy  pour l'angle obtus B A C ,  doit eftre cher
ché par les 5 o degrez de l’angle aigu B  A  D : cela 
co n n u , faites voftre analogie à l ’ordinaire difant :

S i le S  inut de l ’angle C  ,  4 1 1 6 1  donne 10 pour 
le co/lC A  B  ,  que donnera le Sinus de l'angle B A  D ,  
76604.

L a R é g lé  faite ,  le  cô té  B C  fe trouvera valoir 
3 6 . î° â ?

*»31

U/age des Tangentes & Secantes.

. PROP. V.
V a n g le  A  efiant d ro it,  &  l’angle B  connu avec le 

cofté d’entre-deux, donner la  valeur de la perpendi
culaire A C  &  de Phypotenufe B  C .

S U p p o fé  l’arc A E ,  décrit du point B ,  la  perpen
diculaire A  C  fera T a n g e n te , B C  Secante, & la  

b aie A  B  Sinus total.
Cherchez dans les T ab les ,  la T an gen te &  la  Se- 

cante de l ’angle B  , vous trouverez 70.0?.i pour 
l ’ u n e , & H 1 0 7  7 pour l’ autre: puis faites les analogies 
fu iva n tes, qui produiront la  valeur des lignes A C , 
B C .
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C h a p i t r e  V i l i .  173
Premierement ,  comme le Sinus total-----100000

à la Tangente— - 70011
D e même, la bafe * A  B ------- - 1 0

à la perpendiculaire ̂ A C ------- 7
z. Comme le Sinus total— 100000 

à la Secante—  1 21077 
«.AuJJi la bafe ̂ A B —  - <» 1 o 

à l ’bypotenttfc i A  C ------1 o
Autrement :

Comme le Sinus total 100000 , à la bafe ^A B , 10 •• 
ainfi la Tangente 7 00 i l  , à la perpendiculaire C  , 7. 
Et la Secante 1110 7 7  ,  à l ’bypotenufe ß  C  , i z .

__________ 2 ÏV
A  10  3

PROP. VI.
Les cojlez. A B , A C  compofznt un cmgie droit efiant 

connus,  trouver l ’hypotenufe B  C . .

SU p p o fé le c ô tc  A B  d e ^ t o i f e s ,  &  le cofté A C  
de 30.

M ultipliez A  B par luy-m êm e, c ’eft à  dire 40 par 
40, le produit 1600 fera fon quarré.

M ultipliez auil'i 30 par 30, &  le 
produit 900 , fera le quarçé du cofté 
A  C (fuivant la 1 du 7 . )

Additionnez ces deux quarrez ,
&  de leur fomme 1500 , tirez la 
racine quarrée, qui fera la valeur 
de Hiypotenufe B C  (par la 45 
du z. )
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L ’ hypotenufe B  C  eftant connue,  avec la  jam be A  C 
trouver tautre jam be A  B  q u i fa it  l ’angle 

droit B A C .

O Stez du quarré de B  C ,  le  quar- 
ré d 'A  C  , je  veux dire ôtez 

900 de 150 0 ; reliera 1600 dont la ra
cine quarrée 40 fera la grandeur de là 
jam be A  B.

PROP. VIII.

L e s coftez. A B , A C  compofant l ’angle droit A , eftant 
connus, trouver les deux angles B &  C.

SU p p ofé qu’ A  C  fo it Sinus total &  A  B  tangen
te.

Comme la jambe A  C ,  50 ; k l  a jambe ±A B ,  40 :
Le Sinus total A C  100000 ,  à la Tangente tAE  

80000.
Cherchez cette T an gen te 8©ooo, &  l ’ayant trou

vée  dans la T a b le  de 58 cjegrez à  colté de .40 mi
nutes , concluez que l ’angle C  eft de 3 8 degrez 40 
minutes.

La valeur de l ’angle B  pourrait eftre trouvée de la 
m êm e forte en pofant A C  pour T an gen te , &  AB 
pour Sinus to ta l; m ais elle vous fera connue plus aifé- 
m ent par la premiere Prop.

B

1 7 4 .  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e ,'

PROP. VII.

SCD LYON 1



PROP. IX.
Vangle A ,  &  les coftca q u i le compofent ejiant con

nus ,  trouver les autres angles.

L Es trois angles d'un trian gle, m isen fem b le, va
lent 180 degrez ; ainfi l ’angle A  de 30 degrez 

eltant fouftrait de x8c , refte pour les angles B  &  C 150; 
dont la m oitié 75 a p o u rT an ge n te  373105 : cela connu 
faites l ’analogie fuivante.
Gomme la fo m m e  d es  collez  connut B  , ^ A C  ,  70 

à  leu r d ifféren ce  ■— 10
a in ft la  tangente d e  75 degrez  ~  3732.05 

à  une tangente dem an d ée  — —  —.  5 3 31 j

s, C h a p i t b e  V I I I .  175

C

Cherchez dans les T ables cette  Tangente o n t  
&  vous trouverez que fon angle fera de 28 degrez 4 mi
nutes. 0 T

Joignez ces 28 degrez 4 m inutes, à 75 degrez m oitié  
ae la tomme des angles inconnus, &  vous aurez io *  
■e! ? V r ' UteS ’ Pu u rl’ang le C  oppofé au plus grand
CO itc A  jj.

Oftcz aufli ces 28 degrez 4  m inutes, des mêmes 75 

leur de¡'angle B  ^  de^rez 56 minutes , fera la va-

PROP. X.
L  Angle B  eftant connu avec les coftez. qui le  compo

se n t,  trouver la  perpendiculaire C E .

SU pp ofé la perpendiculaire A D ,  & l e c o f t é  B C  
continuez jufqu'en D ; fi on prend A B  pour
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1 7 6  T r a i t  e 5 d e  G é o m é t r i e

Sinus t o t a l , B  D  fera Secantc de l'angle B.
Cherchez dans les T ab les la Secante de 60 d eg re z, 

elle ie trouvera de 2.00000. Or.
Comme le Sinur total B de 100000 ,  à i A  B 

de 40 :
L a  Secante B  D  de io o o o o  , à B D  de 80 (par la 5 )
E t comme B D  de 8 0 ; à B C  de 40 :

ainfi A  B de 4 0 ; à B E  de ¿0.
d ;\

3
D onc comme B C  à C D ,  B E  à  E A  (par la 54

E t A D  eflantperpendiculaire, È C  l ’eft aufll (pat 
l a  5 7 d u  2. )  a

Enfin ayant encore pofé B  E  pour Sinus to t a l , vous 
trouverez que

Comme le Sinui total B  E  — - 100000 
à la tangente Ê  C  —  17  5 zo{
Ainft la bafe B  E ------- 20

à la perpendiculaire E C — ; 4̂ AL (

PROP. Xi, 1000 \
L ’A ngle B  &  Iss cofiet A  B ,  B  C  c fia n t connus, trou*

ver la perpendiculaire C E .  ^

Q U e  la ligne A  D fo it perpendiculaire ,  &  A B  , 
Sinus total ; B  D fera Secante de l'angle B. Cela , 
eftably faites

Commi
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C h a p i t r e  VIII. 177
Comme * A  B Sinus total —  100000

De plus,
Comme B  D , 40 ; à B  C , 80 .•

«✓i B , zo  ; à  B E  . 40.
Et pofant encore B  E  pour Sinus total

Comme B E  Sinus total-—  io o o o »
à C  E  Tangente de l’ angle B ---- . 17110«

•Ainft la bafe B  E  — 40. 
d  C E  qui ejl la perpendiculaire demandée-----69 ^

PROP. XII.
Les. trois eojlez du triangle <A B  C  e fiant connus, 

trouver la valeur de l ’angle C .

S y P P Doré qu’ A  B  fo it de 10 toifes , A  C  de 6 ,
&  B  C  de 8. La différence d e sc ô te z  A C ,  B C  

^ o m p o f e n t  l ’angle C ,  fera de 2.
M ultipliez 10 par ro  , le produit ïo o  fera le 

quarre du cô té  A  B ,  oppofé à l ’angle C.
O ltez du quarré d ’A  B  ,  le quarré de la différen
ce des cotez A C ,  B C ;  c ’eft à  dire , ô tez 4 de 1 0 0 ,

3600* 96 * au^ ue' s aj ° û tez  cincl nu,s > qui feront

M
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178 T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
M ultip liez les co tez  A  C  ,  B  C  l’ un par l ’autre, 

je  veux dire 6 par 8 ,  &  le prod u it 48 eftant dou
b lé ,  donnera 96.

D ivifez ,  enfin ,  les 9600000 par ces 96 ,  vien
dra le  Sinus total 100000 d 'o ïi vous conclurez que 
l'a n g le  C  eft d ro it .

Les troit cojlez du triangle ¡ A B C  e fis ut connut 
trouver la valeur de l ’angle ¿ A  qui ejl obtm.

L E  quarré de la différence des c ô te z  A  B  ,  A  C, 
c ’elt à  dire un ; eftant fouftrait du quarré de 

JB C  ,  8 r ; refte 80 ,  lefquels joints à cinq  nuls, 
fo n t 8000000.

Les cô tez  A  B ,  A  C  m ultipliez l’ un par l ’autre, 
produifent 30 , d o n t le  double eft 60.

Les 8000000 d ivifez par 60 donnent 1333331 
defquels l’ unité retranchée; c’ eft à d ir e , le  Sinus de j 
l ’angle d ro it , refte 33333 Sinus d ’un angle de 19 
d egrez 28 minutes ; d ’o ù  nous connoiflbns que j 
l ’angle A  vaut outre l ’angle droit , 19 degrez 18 j 
m inutes ,  &  que par çonfequent i l  eft de 109 de- £ 
grez  z8 minutes. r

C

PROP. XIII.
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17 9
• . , PROP. XIV.

vn demande la valeur de l'angle qui e/l aigu.

i5 T E c a r t é  du c ô té  B  C  oppofé à l’angle A e f t j S .  
J _ , L e quarié de la différence des coftez A  B , A  C  
elt 4. ’

Quatre fouftralt de 36 ,  refle 32 ; &  cinq nuls 
ajoutez font 3200000. 1

n r i i S- r ° Ceo A  ^  C  mul tipliez l ’ un par i'autres 
. produifent 8 0 , dont le double eit 160.

le s  3200000 d ivifez par 160,
donnent 20000 , lefquels fouftraits
ou Sinus total 100000 , refte le
Sinus 80000 , lequel eftant trouvé
dans la T a b le  de 53 degrez , Ton
iupplement 59997 qui elt le  Sinus

*  vis a vis , eft celuy de l ’angle A ,
36 degrez 52 minutes.

è Ufage det Logarithmes.
PROP. XV.

Les angles A  B  , Çÿ le cojlè B C  eftant connu ,
’ trouverParles Logarithmes, la valeur du cojlé ^ C .

> T  ¥3̂  ^ eSi' rinUS &  Tangentes L o g a rith m « ,
le h "  1 5  ufage des autres Sinus &  T an gén -
9 Par’ a d S n f  f  a'° g ’nes Y fon t refoluës feulement
,e E o fetm  S &  fouftradions ;  &  fans qu’on y  
18 poie jamais pour term es, au-
g, cune fomme de to ifè s , pieds 

ou pouces. C p â  dire que de 
même qu’on m et un Sinus ou 
une 1 angenteLogarithme pour 
le nombre des degrez &  minu
tes d un angle, onm etauffiun  
j-ogantlime pour le nombre des

01 es, pieds ou pouces qu’une ligne peut valoir.
* M  iJ

C h A P I T  R E  V IÎI.
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ï 8 o  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .'
Les nombres &  leurs Logarithm es font par co* 

lomnes dans les T ab les qui üiivent celles des Sinus. 
O n  cherche dans les nombres celuy qui eft donné 
pour la valetfr d ’une ligne , &  à cô té  fe trouve fon 
Logarithm e.

A y a n t donc trouvé dans les T ables , les Sinus 
Logarithm es 977946 > 991 857 » pour les an
gles A  &  B :  &  le Logarithm e 158011 pour le co
t é  C  B  de 14 to ife s , i l  faut faire la R é g lé  de pro
portion  fui vante.

S i le Sim u Logarithme de l'angle A ,  977946 
donne le Logarithme du coflé B C , 138011 

que donnera le Sinus Logarithme de l ’angle B,
9 9 t8 S7-

A jo u te z  le deuxième terme de l ’analogie au troi- 
îiéme , &  de leur fjm m e 1 < 19878 ,  ô te z  le premier, 
le  refte fera le Logarithm e de- ^
m andé, 151931.

Cherchez ce  Logarithme 
dans les T ables des Logarith-
m e s ,& l ’ayant trouvé à cô té  du _______________
nom bre 3 3 ; dites que 3 3 eft la ^  S
valeur du cô té  A  C.

On peut examiner par ces calculs certaines Proportions] 
quifont fans preuves, qui femblent eflre jufîesjùns la pra
tique, telles que font les Profitions 1 3 ,  
fieme Chapitre , que je riay avance qu’a dejfem d fija m  
l'examen en cet endroit.

PROP. XVI.
ïïottr difons que l'arc D F  coupé fuivant la  23 ?ro 

poftion du 3 Chapitre, eft à peu p r ü  la fp tte ,n e  paru 
de la circonférence du- cercle, 0« veut f f  avoir en que) 
confijlecet à peu p  ét.

T irez les droites A D ,  B D ,  le  tria” g ^  A
fera équ ilatéra l (par la 1 1  du 3 , ) &  les angl î  ̂

e itan t é g a u x , ils  1er o n t chacun de 60 degrez.
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Pofez B C  pour Sinus total i ooooo , l'an gle B  qui 
eft de 60 degrez donnera 200000 pour la Sécant« B D ,  

é &  175205 pour la  T a n g en te  C  D. 
n Les droites A  D  , A  F  qui fon t égales à la Secan- 

te B  D , feront donc chacune de 200000 . &  D  F 
is oue nous avons coupé égale à la T an gen te C  D  , fera 
1- de 175105.

Les trois c o te z  du triangle A  D  F  eftant connus,’ 
1- cherchez la valeur de l’ angle D  A  F  (par la 14) el

le fe trouvera de 51 degrez 19 minutes.
6 L ’angle au centre d’ un Eptagon'e eft de 51 de-
1 grez 15 minutes &  quelques fécondés (p a r  la  18 
> à» 5.) Donc l’arc D  F  eft trop p e tit de 6 minutes &  
h quelques fécondés.

C h a p i t r e  V I I I .  18 1

r
1 *

Examen de la Propo/tiion 24 du 3 Chapitre.
PROP. XVII.

« dit que Parc D  H coupé fuivattt la 24 du 3 , ejl 
a peu prés la  neuvième partie de fon  cercle, nous 
voulons fçavoir s ’ i l  ejl plus grand ou p lu s petit ,  &  
de combien.

LE  triangle E  F  G  eft équilatéral ,  ainfi l ’angle 
G  E  F  eft de 60 d e g re z , &  l ’angle droit A  E  F

* . M  iij
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i 8 x  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e . 
luyef tant  jo in t ,  l ’angle G  E  A  eft de 150 degrez.

L a ligne G  E  coupée égale au rayon A B e f t  don- 
ble de la m oitié A F ,  &  fuppofant A  E  valoir un 
certain nombre de parties égales, par exem ple 200, GE 
fera de 400.

Les deux c ô te z  G E  , A  E  eftant connus , avec 
l ’angle d ’entre-deux A E G ,  l ’angle G  A  E  fe trou
vera valoir 20 degrez 6 minutes {f¡avaut ta 9. )

O ftez l ’angle G  A  E  de l'angle D A  E ;  je  veux 
d ire , ô tez 1 0 degrez 6 minutes de 60 d e g re z , reftera 
39 degrez 54 minutes pour l'angle D  A H .

L’angle du centre dans l’Eneagone eft de 40 degrez; 
donc l’ angle D A  H ,  ou fon arc D H  eft trop petit 
de 6 minutes.

PROP. XVIII.
Suppoféh figment Je cercle ^/i G  B ¿écrit fu r  la droi

te xS) B  fuivant la 25 du 3 : On veut fçavoir h 
différence qu’ il y  a entre / l ’angle t / i  F  B  le vrtj 
angle, au centre d'un Eneagone regulier.

Ç U p p o fé  les droites A D ,  B D ,  B E ,  A F :  l ’an- 
^ g l e  A B D  eft d e 6 0 d e g re z ,  fam oitié^ D  B  E  de
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30 ; Sc 30 ô tez de 180 ,  valeur des trois angles du 
i* triangleifocele D  B  E ;  refte 150,  ou p lu tô t 75 pour 
n chacun des angles E  D  B ,  D  E  B.
E Que fi vous fuppofez B  D  valoir 100000 parties 

égales, la droite D  E  ou fon égale D F  fera de 5176 5 
■C (parla z.)
»• D éplus, l'angle B  D  C  eft de 30 degrez ,  &  fon 

fupplement B  D  F  de 150 (parla  18 du z.)
* La valeur de D  B , de D  F , &  de l ’angle B  D  F 
'a eftant connue ,  l ’angle B  F  C  fe trouvera de 19 de

grez ; z minutes (par la  9 , )  &  le  double A  F  B  de 
39 dègrez 4 4  minutes, 

it L ’angle du centre dans l’ Eneagone eft de 40 
degrez; l’angle A  F  B  eft trop trop petit de 16  mi
nutes.

C h a p i t r e  V I I Ï .  185
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j § 4  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e ?

C h a p i t r e  N ï \ u ï i  e'm e .

Des Corps ou Solides.

D E F I N I T I O N  I.

L E  Corps eft une quantité étendue en longueur, 
largeur,  &  profondeur.

i .

L e Corps eft regulier quand une m oitié eft fem- 
blable &  égale à  l’autre : &  il eft regulier en tous 
fens , lors que toutes fes parties fon t égales &  fem- 
blables.

On compte feulement f i x  Corps parfaitement réguliers -, le 
Tetraedre, l  E x aèdre, l'OÎlaédre , le Dodécaèdre, i'Icofdedre

la  Sphere,  dans laquelle les cinq premiers fo n t infeript M es.

3-

l e  T etraedre eft terminé par quatre triangles é- 
quilateraux de même grandeur.

m
4.

L ’E xaëdre ordinairement nommé C u b e, -ou D é ,
%  4
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C h a p i t r e  IX. 
cil borné de fix plans ou furfaces quarrées &  égales,

6.

l e  D odecaëdre eft com pris ious douze Penta
gones reguliers, &  égaux.

L ’Icofaëdre eft de v in gt furfaces triangulaires ,  
gales 6c éqtiilaterales. *

Les figures A ,  B ,  C ,  D ,  E ,  montrent comme m  peut ig,s.  
p r  de la carlt patirfaire en reliefçes cinq premiers (trps,

L’ O â à ë d re  eft contenu fous huit triangles égaux Si 
équilatéraux.
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.8(5 T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .
s.

La Sphere eft com prife fous une feule furface 
vers laquelle toutes les lignes tirées du centre font 
égales.

9.
L e diamètre fur lequel la Sphere tourne eft nom

m é A x e  ou Effieu.

Les autres Corps que les Geometres : 
conjiderent particulièrement, font le Pa- 
ral/elipipede, le Prifme ,  ISPiramide,  $  i 
le Spbero'ide.

10.

L e P a r e l l e l i p i p e d e  eft un Corps com pris fous fix 
parallélogram m es, dont les oppofez font parallèles &  
égaux.

11.
Le Prifm e eft un Corps regulierem ent &  égale

m ent compris entre deux furfaces femblables , pa
rallèles &  égales.

l a .

L e Prifm e eft d it triangulaire , quadrangulaire , 
p en tagon al, & c .  fuivant la figure des Plans Â  &  B , 
entre lefquels i l  eft compris.

A  A  A
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* 3 \
Le Prifm e eft appelle Cylindre lors qu’il eft rond en 

maniéré de colonne.

14.

Si un cylindre pofé fur un plan dé niveau fe trouve à  
plomb comme A  B ,  il eft com pris entre deux cercles: 
mais s’i l  fe trouve incliné com m e E  F , i l  eft compris 
entre deux Ovales.

L ’A x e  du Cylindre eft une ligne qui paflè par les cen
tres des plans oppofez A , B , &  fur laquelle ce corps 
eft fuppofé tourn er, ou pouvoir tourner.

A  E

C h a p i t r é  I X .

16.

La Pyramide eft un Corps dont les parties en s’élevant 
fur une b a fe , vont le réunir à  un point qu'on nomme 
fommet.

*7-
La Pyramide prend auiïi une dénomination d elà  figu

re de i l i  bafe : on la nomme triangulaire, quadrangulaire, 
ou pentagonale ; fi fa bafe eft un trian gle , un quarré, 0« 
un pentagone.
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á8 S  T r a i t e * d e  G e o m e t r i e :

l e  Cone eft une Pyram ide qui a un cercle pour bafe 
lors qu’il eft droit fur fon p la n , ou u n e E lip fe , s 'il eft 
incliné comme le  Cone B .

L e Corps Sphéroïde’ ,  eft une Sphere alongée oo 
oblongue.

L e Sphéroïde E liptique eft de la figure d’ un ceuf.

Tout autres Corps font compofez. des precedent.

L e Devis G eom etrique ou Perfpedtif d ’un C o rp s, eft 
une defeription qu’ on fa it de toutes fes dimentions
&  mefures ; ou par le  m oyen de deux defleins, le 
premier nommé Plan ou Ichnographie ; &  le deuxième 
Elévation o u  O rtographie ; ou par un feul appellé 
Senographie.

L e  P la n  ou l'Ichnographie,  eft une figure plane.
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C h a p i t r e  I X .  î S§
qui reprefente les dimentions horifontales du Corps.

Comme une figure A  B ,  quiferoit produitefur le pave C D > 
far les à plombs abaiffées de toutes les parties du Corps L .

»3 -

L ’F.levaticn ou I’O rtographie eft la  figure plane qui 
reprefente les dimentions verticales, je  veux d ire , les 
hauteurs du Corps.

Comme feroit une figure E ,  décrite par des parallèles horifon
tales conduites 'de toutes les parties du Corps L ,  ju jq u 'a u  plan ou 
fu r  face verticale C  D.

U n e Elévation eft donnée quelquefois en deux def- 
fein s, l’un appellé F ace, &  l’autre C oupe. Les parties 
antérieures du Corps lé v o y e n t dans le prem ier, &  le» 
intérieures dans le deuxième.
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i p q  T r a i t e * d e  G e o m e t r i e ^

La Senographieefl un deflein qui reprefente le  Corps 
entier avec toutes Tes dim entions, hauteurs, largeurs,
&  profondeurs.

C e  defTein ef! G éom étrique, fi toutes fes lignes peu
ven t eflre mefuréès avec une échelle commune : &  
P erfp e& if fi elles ne peuvent l’eftre que par des échelles 
de P e rfp e d iv e , le Corps efiant reprefenté tel qu’il ell 
veu  d ’ un coup d 'œ il,  ou comme il feroit apperceu d ’un 
feul endroit.

N .  C u b e  G eo- ; 
m e n iq u e .

, ,  O .  Cul>e P c if-  : 
+  p e f t i f .

T a lu ,  efl la pente qu’ on donne à  un Corps pour le ; 
foutenir,. Comme la  pente L U .  ,  '

i f .

, le  contour o u  les éxtrémitez
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le v e r  le  plan d ’un Corps ,  d ’une T o u r  par exem ple,' 
' t ’eft décrire la figure du terrain quelle occupe fur le  ni

veau de fes fondemens.

C h a p i t r e  IX. 191
»8.

Du Toife des Solides.

O N  rnefure les Solides par Toifes cubes, par parties 3a 
toifes cubes.

La toife cube eft un parallelipipede reBanglc qui a ftx pieds 
de hauteur, f ix  pieds de largeur, 2? fix pieds de profondeur.

Ses parties font le p ied , le pouce , (S la ligne folide ; 
fur toife , fu r  pied &  fu r  pouces (¡narrez- L e pied, le 
pouce C  la lignefolides courant fu r  toife, fu r  p ied , rd fu r  
pouce. Le p ied , le pouce,  &  la ligne cube.

Le pied folide fu r  toife quarrée, eft un parallelipipede 
d'un pied d’épaijfeur fu r  une toife quarrée.

Le pied folide courant fu r  toife, ejl un parallelipipede 
d'une toife de longueur, compris entre deux plans chacun 
d’un pied quarré.

Six p iedsfil idesfur toife quarrée, font une toife cube.
Six pieds folides courant fu r  toife font un pied folide 

fu r  toife quarrée.
Six pieds cubes font un pied folide courant fu r  toife.

9 Deux cens ££ fe iz s  pieds cubes font une toife cube.
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ï y »  T r a i t e  d e  G e o m e t r i e .
L e pouce fo l ¡de fu r  pied quarré,  eft un parallelipipeàe 

d  un pouce d ’epaiffeur fu r  un pied quarré.
L e pouce fol,de courant fu r  pied eft un paralleüpipede 

d u n  pied de longueur ,  compris entre deux plant chacun 
a un pouce quarré.

Douze poucet folider fu r  pied quarré font un pied cube.
Douze pouce tfoUdet courant fu r  pied ,  font un pouce foli

ée f u r  pted quarré.

p 'ed °UZe ^°UCe‘  cubtr  > f ont m  pouce folide courant f u t

M i l  fep t cent vingt-huit poucet cubet font m  pied cube.
La ligne folide fu r  pouce quarré eft un paralleüpipede 

d u n e ligne d'epaijfeurfur un pouce quarré.
L a  ligne folide m uante fu r  pouce , eft une parallelipi- 

fede d un pouce de longueur ,  comprit entre deux plant 
chacun d une ligne quarrie.

Douze lignes fait detfur pouce quarréfont un pouce cube.
Douze ligne t  fo l  idet cour ante t fu r  pouce, font une ligne 

folide fur pouce quant. &

UZw t cube'> f ° ” t une ligne folide courante fu r  

J M J *  c m  viW - M t  ligne, cubes ,  font m  pouce

A  B ,  douze lignes folides fut pouce quarré ,  faifant 
on pouce cubc.

C  D ,
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C D .  douze lignes folidcs courantes fur p ou ce , in fa n t  une 
ligne folide fur pouce quarre'.

E F ,  douze lignes cubes faifant une lign e folide courante 
fur pouce.

G ,  une ligne cube.

O b s e r v a t i o n s .

D  Us fu r  fa c e  s  multipliées p a r  des lignes produifent d es fo -  
lides.

Des toifes quarrées multipliées p a r  des toifesfun ples, p ro -  
d11 i f  eut des toifes cubes.

Des toifes funples m ultipliées p a r  des p ied s courant 
fu r toifes ;  ou des toifes quarrées m ultipliées par des 
pieds fu n p les , produifent des p ied s  fo l id e s  f u r  toifes m a r 
rées.

Des toifes funples m ultipliées, p ar  des p ied s quarrez pro- 
duifent des p ied sfo lid es  courantfur toifes.

D es p ied s  funples multipliez p ar  des p ied s  courant fu r  
toifes , produifent aujji des p ied s fo l id e s  courant fu r  toi* 
f s .

Despieds funples multipliez par des pieds quarrez, pro
duifent des pieds cubes.

Des p ied s funples m ultipliez p a r  des pouces courant 
fu r p ie d s , produifent des pouces fo lid es  fu r  p ied s  quar
rez.

Des p ied s quarrez m ultipliez p ar des pouces fn n -  
ples , produifent aujji des pouces fo lid es  fu r  pieds quar
rez. '

D es poids ftm ples multipliez p a r  des pouces qu arrez , pro
duifent des poucesfolides courantfur p ied s .

Des poucesfm ples multipliez fa r d e s  pouces quarrez, p ro- 
duifent des fon ces cubes.

L a  même ebofe efl des pouces à  l'égard des lignes.

C h a p i t r e  I X .  193

)»
,.»0

N
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Tvleftirer tin Cube, ou un Parallclipiptde.

IL  faut m ultiplier tou te la bafe par la hauteur du 
Corps. Exemple.

M ultip liez la bafe B D ,  ou la  furface oppofée fon 
égale  A C ,  par la perpendiculaire A  B  ; 9 pieds quar- 
rez par trois pieds iim ples : le produit ¿7 pieds cubes, 
ferale requis.

194 T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

P R O P O S I T I O N  I.

. . . ¡? . . .

H

Q - M.

Les 9 pieds quanti, de la furface A  £ C F ,  ont chacun foi 
foy une co'.omne compofee de 3 pieds cubes, "é trois fois 9,font 27.

P our avoir le  contenu du Parallelipede G H ,  il faut 
m ultiplier comme cy-deflus , les parties de la furface
G I ,  par les parties de la perpendiculaire G N ,  3 2. par
5 : &  le produit 160 pieds cubes fera le requis.

Si le parallipipede L  M  avoit fa hauteur L N  de 3 toi
les  , fa longueur O  M  de 1 toi- 
fes 1 p ied s, &  fa largeur N  O  de 
2. toifes : il faudrait multiplier 
M  O par O  N , 2. toifes 2. p ie d s, 
p a r 2 to ifes; le produit ferait 4 
îo ilè s  quarrées, 4 pieds fur toi
fe s , pour la furface N M .

M ultip lier cette  furface N  M 
par la hauteur L  N  , 4 toifes _ 
quarrées . &  4 pieds fur to ife s , 
par 3 toifes. L e produit fera it i Z

y

L

T

toifes cubes ,  &  a
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pieds foi ides fur toi Tes quai-rées, qui feraient encore z 
toifes cubes, lefquelles eftant jointes aux 1 2 ,  le Corps 
L M  fe trouverai* contenir 14  toifes cubes.

Toifes quarrées. pieds fur toifes.

4 ---------------------- 4
3   

C h a p i t r e  IX. 19^

n  1 2
Mais fi A  B  eftoit de 4 pieds , B  C  de z pieds 5 

pouces, &  C  D de ; pieds 4 pouces. Il faudrait pre
mièrement trouver le contenu d elà  furface-B D  qui fe
rait de 6 pieds quarrez, 17 pouces fur p ied s, &  u  
pouces quarrez. Puis 

Multiplier les 6 pieds de la furface, par les 4 de la 
hauteur, le produit ferait 24' pieds cubes.

M ultipliez lés 17 pouces de la furface par les 4 pieds 
de la hauteur, le produit ferait 68 poucesfolides lur 
pieds quarrez.

pieds quar- pouces fur pouces 
rez. pieds. quarrez,

6  ---- - i - j  ---- - 12,

4

24 —  6 8 ----- 48
pieds eu- pouces (o- pouces fo- 
bes. lides fur lidescou- 

pieds quar- rant fur 
fez. pieds.

M ultiplier encore les 4 pieds de la hauteur par 
les 1 1 pouces quarrez de la furface , le produit fe
rait 48 pouces folides courant fur pieds , c’ejl à 
dire/y 4  pouces folides fur pieds quarrez ,  lefquels

4  N
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i o 6  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e . '  
eltant joints aux 68 feraient 7 z , c 'eft à dire 6 pieds cu
bes , qui avec les 24 feroient 30 pour le  contenu du 
C orps A D .

\

\

\

\

\

Pour avoir le  contenu du 
parallelipipede L O  qui a fa 
furface M O  de 4  toites 
quarrées, 10 pieds courant 
fu r to ife s , 6 pieds quarrez;
&  fa hauteur L  M  de 3 toi- 
fes z p ie d s , il faudrait.

M ultip lier les toifes par 
les to ife s , 4 par 3 ; le  pro
duit ferait 1 z toifes cubes.

M ultiplier les toifes par 
les p ied s, 3 par 10 ; &  4 
par z : les produits feroient
2 0 .  &  8 pieds folides fur t o i .^  -,— _—  .
3 M ultiplier les z pieds par les . 0 ,  le  produit ferait
a o  p ie d s  fo lid e s  courant fur toifes.

Multiplier- les 3 toifes par les 6 pieds quariez ,  le 
produit fe r a it . 8 pieds folides courant fur toifes.

M ultiplier les z  pieds parles 6 ,  le produit ferait 11

p l EnfiCnbadditionner tous ces produits , &  le Corps 
L  O  fe trouverait contenir 19 toifes cu b es, z  pieds lo- 
lides fur toifes quarrées, c'eft a d i r e ,  un tiers de toife 
c u b e , &  4 pieds folides courant fur to ife s , ou Z4 pied» 

cubes.

M

' ' i
—  = :

1 0
2,

12 30
8

2 0

18 12

1 9  —
toifes cubes pieds folides 

fur toifes 
quarrées.

pieds folides 
courant fur 
toifes.

- 0
pieds
cube!'
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C l I A Ï ' I T  RE I X .
Si on avoit encore à mefurer leparallelipipede A D  

qui a fa hauteur A  B  d'une to ife , 2 p ie d s, 3 pouces ; 
fa longueur B C d e  i  to ife s , 1 pieds , % pouces; &  
fa largeur B E  de 4 pieds 3 pouces; ilfau d roit réduire 
les toifes en pieds > &  compter 8 pieds 3 pouces pour 
A B ,  14 pieds z pouces pour B C .  P u '"

M ultiplier B C  par B E  ; la  furface B C D E  fe 
trouverait contenir 56 pieds quarrez, 50 pouces cou
rant fur p ied s, &  6 pouces quarrez.

M ultiplier le contenu de cette furface par la  hauteur
A B ,  &  le Corps fe trouverait avoir 496 pieds cubes, 
8 pouces folides fur pieds quarrez , 7 pouces folides 
courant fur p ied s,  &  6 pouces cubes ; ces trois efpeces 
de pouces faifant 1 24 a pouces cubes.

56 —  50 6 
8 —  î

496 8

1+ - 3 .

C B

\ A

Que fi enfin on trouvoit trop de difficulté à ces 
fraftionsj on pourrait réduire aulïi les pieds en pouces 
pour n’avoir qu’une forte de partie. B C . aurait 1 7 0  
pouces, B  E s 1 ,  &  ces deux co tez  m ultipliez l’ un par 
l ’autre produiraient 8670 pouces quarrez pour la furfa
ce B D ,- laquelle eftant m ultipliée par la hauteur A B  
de 99 pouces, le produit ferait 858330 pouces cu b es, 
qui eftant d ivifez par 1 7 1 8 ,  valeur d’un pied c u b e , le 
quotien donnerait pour le contenu du parallelipipede 
A  D , comme cy-deflus, c ’eft à  d ire , 496 pieds &  1241 
pouces cubes.

*

N  i i j
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1 9 8  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

SU p p ofé que l ’angle D E F  fo itd r o it , &  les côtez 
D E ,  E F ,  chacun de quatre pieds. M ultipliez DE 

par la m oitié de E F ,  4 p a r i  ; le produit 8 pieds quar- 
re z  fera l’aire du triangle D E F .

M u ltip liez ce triangle par la  hauteur D B , 8 par ; ; 
le  produit 24 pieds cubes fera le contenu du Prifm e pro- 
pofé.

Les 6 qttarrez, entiers dit triangle D E V  , les 4 demy qui 
en font encore z entiers, ont chacun fous foy une colomne de 5 
pieds cubes,  Çÿ 3 fois 8 font 14. a

V o u s mefurerez le Prifme V  T  de la même maniéré, 
c'eftà dire, en m ultipliant l'aire de la furface S T  par 
la  hauteur S V .

l e  contenu du Prifme A E  fe trouvera en multipliant 
le  plan A  par la longueur A  E  > 4 par 1 o.

Suppofé a util le Prifm e C E  , on le  mefurera en 
m ultipliant fa b afe , c’cjî à dire , le rectangle A  B C D '  
par la m oitié de la  hauteur B E  ; 011 la m oitié du 
reftangle A  B C D  par la hauteur B E ': 60  ̂ par 1, 
ou 30 par 4 . L e produit n o  fera lç  même que

T

1;
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C h a p i t r e  I X .  199

fil’on avoit m ultiplié le triangle A B E  par la  longueur
A C ,  11  par 10.

A  « B  V

PROP. III.
Ç>,

JAefurer h  talu d’un Rampar.

LE  talu C  E  confideré feparément du Corps du 
R am par, &  terminé par deux triangles a c m , a bc , 

qui font parallèles en tr'eux, eft proprement un Prifm e 
triangulaire: A in f io n le  meiurera par la precedente, 
ou comme s ’enfuit.

Suppofé la longueur A  E de 20 pieds , égale a la 
longueur C  D. E levez du milieu de la pente A  C , l ’ap
lomb F G  , puis mefurez A G ,  qui par exem ple fera 
de 4 pieds.

M ultipliez ces 4 pieds par les 2.0 de la  longueur A  E , 
le produit fera 80.

M ultipliez ces 80 par les 8 de la hauteur A  B , le 
produit 640 pieds cubes fera le folide du talupropofé.

Snppoje le rectangle a b g h , il  eft égal an triangle a u  e ■ 
car a c ejlant coupe en deux également par g  b , le triangle
*  -  N  i i i j
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ag f  ef l  ‘gai an triangle c f h  (  fu iv a n t la 5-9 du  i  : )  d'on 
f t n t  que le Parallelipipede b i ,  G  le Prifme o n t  alu a d  
même longueur a e , fo n t égaux ( fu iv a n t la  precedente 
me furant l'u n  on mefure l ’autre.

Multipliant a e  par a g ,  nous avons eu l ’ aire dareilangle .
CÎ multipliant ce reïlangle par la  hauteur a b ,  nous ayons trouv. 
le contenu du parallelipipede b j , par confequent , du Prifnl 
gu ttiltipropofé Abc de.

2 0 0  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

PROP. IV.
S o it  au jfi p ro p o féd z  m efurer le  fm e  C  H  dont les  

p la n s  rcilan gles tS l  B  C  D  , G H I  % fon t  
p a ra llè le s  entr'eux.

S Y ^ Î f \ A  B  r5,it  d e 4 to ife s ,  A  D cfe 6 H I  de 
8 , &  B I  de 3 l e  reétanglç A  C  fera de M  toifes

f  4 * .  & ,a c o oi i

A ddition nez les deux redangles A  C , G I  • &  de 
leur lom m e 7 z prenez la m oitié 36 que vous multi- 

■i p lierez par le 3 de la hauteur B I-  
l e  produit 108 toifes cu b es. fera 
le  contenu du Corps propofé : ce 
que vous vérifierez ( p a r l a i )  en 
m ultipliant les 18 to ifes, &  la 
coupe A B I H  par les 6 de la 
longueur A D  qui produiront les 
memes 108 toifes cubes.

V ou s trouverez de même le contenu du Prifme
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ouR am part A  G  en m ultipliant la  m oitié de la  fom - 
medes deuxre& angles A B C D >  E F G H  par la hau
teur B  J,

C h a p i t r e  IX . 2,01

A  TJ

PROP. V.
Mefurer le Corps D  F , compofé d ’un paralhJipipeJe

&  de deux Prifmer.

ME furezces trois parties feparément l ’une de l’au
tre , vous trouverez 540 pieds cubes pour lêp a- 
) rallelipipede C I ; 450 p o u rleP rifm e A I  L ; & 9 0  pour 

le Prifme A I  F.
Faites addition de ces trois fouîmes, &  vous aurez 

pour le contenu du Corps propofé 1080. pieds cubes.' 
cAutrement.

M efurez les trois re&angles A  C  , E G  , K  H  ; le 
premier fera de 4 î  pieds quarrez, le  deuxième de 6 0 , 
le troifiéme de 7 5 ,  &  les trois enfemble feront 18 o  pied* 
quarrez.

, Prenez la m oitié  de cette fom m e 18 0 , &  la m ulti
pliez par la hauteur A I , c'efi à dire, 90 par 1 z ,  le pro-

I duit 1080 fera égal au precedent.
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Que le  Jointe d'une Pyramide J e  trouve en multipliant le  tiers de 
la  hauteur pa7 la  baje j e  le  démontre.

Suppojé ijy .e les J i x  faces  d ’un cube H  S  ,  fo ien t les bafe s

S i on trouve quelque difficulté à  mefurer les deux reftgnglti 
E  G ,  K H , feparém ent l'un de l ’autre , on aura la  valeur dis 
deux enfemble comme s ’enfuit.

M efurez tout le red an gle  F  G L  N  qui fe trouvera de 
ï 6 o  pieds quarrez.

D e  cette  fom m e, ô tez les 25 du petit reitangle E  K . 
car E I  m ultiplie par I K , 5 par 5 , donnera 2 5 , & lç  
relte 13 j  fera la  valeur des deux re&angles.

002. T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

P R O P .  V I .

M efitirer une P yram ide.

Mu lt ip lie z  la bafe ou plan B C D ,  par le  tiers de la 
perpendiculaire A E ,  &  vous aurez le  requis. 

¡A u trem en t.
M u ltip liez la hauteur A E ,  par le  tiers de la b a fe . 

o u  enfin m ultipliez toute la hauteur par toute la bafe, 
oc le  tiers du produit fera le requis.
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C h a p i t r e  IX.
d'autant de Pyramides qui- ayent leurs fommets au ce» 
f x  pyramides dont le cubeJera compofe > feront égales.

2. Snppojé que le  coflé 
^ x i  B C  J'oit de i î  ponces , tou

te lu baje B C D  E fera  de 
144 pouces qtiarrçX. (  f u i-  

■vaut lu  1 du  7 )  $  tout le 
cube B H vaudra 172 8  
pouces cubes (  fu ivant la  1 )  
dont la Jixïeme partie 288 

fera  le contenu de chaque 
pyramide.

Or tout le cube ayant 1 2  pouces de h a u t, lit hauteur de la  py
ramide y, B C D E fera de 6 , V) le tiers de 6 ,  multiplie par la  
bafe B C D  E ,  ceft à  dire 2 ,  par 14,4 ; produira les mîmes 28S 
pouces cubes que nous avons trouvé que valoit ciiaqtte pyramide. 
Donc le contenu d'une pyramide f e  trouve en multipliant toute la  
baje par le tiers de la hauteur.

PROP. VIL
Jvlefurcr le  rcfle d ’ une Pyram ide , dont la  fu rfa ce  f u -  

perjeure ejî parallèle à  bafe.

T R o u vez le fommet de la- Pyramide ,  puis m ulti
pliez la bafe C  D E  F , par le tiers de la perpendi

culaire A  B , &  vous aurez le contenu de la Pyramide 
entiere B  C  D E  F , ( f  avant la precedente. )

M ultip liez aulïi la furface fuperieure H O I ,  parle 
tiers de la hauteur B Ô ,  pour avoir la valeur de la par- 
tieperduë B H  0 1 , laquelle eftant fouftraite de celle 
de la Pyram ide entiere , reliera la valeur de la partie 
propofee C I .
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P R O P .  V I I I .

TAcfurer l'Exa'édre irrégu lier A  G ,  dont les  fu r fa c e t  
oppofïcs <5 p a ra llè le s  A  B  C  D  , E  F  G H  , fo n t  

deux rectangles in égaux  2? dijfem blables,

U ’ A B ,  fo it de 20 pieds ,  A  C  de 8 ,  E  F  de 
1 5 ,  E H  d e )  , &  la hauteur I K  de 12.

M ultip liez E  F 
par E  H , 15 par 3 ; le 
produit 45 pieds quar- 
rezfera  la valeur d u r e - 
étangle E F G H .

M ultip liez auffi Â B  
par A  C , 20 par 8 , le 
produit 16 0  fera la 
valeur du re&angle 
A B  C D .

M e tte z  ces deux fommes 4 5 , 1 6 0 ,  en une 10 5.
Prenez la différence des côtez E H ,  A  C  ,  qui eft $,

&  la différence des cô tez  E F , A  B  qui eft encore 5.
M ultip liez ces deux différences l ’ une par l 'a u tre , f 

par 5 , &  le produit 25 pieds quarrez, eftant fouftrait 
d e  la fomme precedente 205,  reftera 180 pieds quar
rez.

Prenez la m oitié de ces 180 pieds quarrez, qui eft 
9 0 , &  la m ultipliez par la hauteur I K ,  c ’e ftà d ire p a r  
1 2 , le produit fera 1080 pieds cubes.

M ultip liez le produit des deux différences par le  tiers 
de la hauteur I K ,  25 par 4 ;  &  le produit 100 pieds 
cubes , jo in t au precedent 1080 , fera la valeur requife 
1180 pieds cubes.

Suppofé que l'Exa'édre ait quatre parties, f¡a voir  un para lie- , 
lipipede F G H I D O K P ,  deux Prifmes I  K  N  B F  P  ,
I  K L C  H 0  Çÿ une pyramide I A  N  K  L  : ces parties eftant 
mefurees : le paraileltpipede f e  trouvera contenir 540 pieds ch-

a o 4  T r a i t é  d e  G e o m e t r i e .
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Ceux qui veulent mefurer cet Exaèdre en multipliant la  m om t 
de la lomme des deux reitangles F  H , B C ,  p a r la  hauteur I K ,  
peuvent voir qu'ils f e  trompent confiderablement,  car au heu de 
1180  pieds cubes qui fon t lejufte contenu de ce Corps,  üs en trou
vent \ ix o :  l'erreur vient de ce qu'ils le mejurent comme un  
Corps c o m p o f é  feulement dePrifmes $  de VaralleUpipedesr (/«» -  
vant la 4.) ne conftderant pas qu'il tient de la Pyramide ,\ 5 q u i l  
faut mefurer (esparties pyramidales fepar'ement du rejle, la  ma
niéré de les mefurer en efiant différente , &  c'efl ce que nous avons 
fait en multipliant A part les 1 5 pieds du reilangle A N  K L  par le 
tiers de la hauteur I  K ,  pour avoir le contenu de la partie pyrami

dale A  N IC  I L .
P R O P .  I X .

"Mefurer un canal ou f o f f é  c/ 7  C , p ou r J j a v o ir  la 
qu an tité  de terre  -qu’on en a  t ir é .  

r  Efurez ce canal comme fi c ’eftoit un Prifm e ; c'efl

M ellirez là coupe A  D F H  ( p a r l a  4 d u -j ) &  la mul
tipliez par la longueur A B ,  38 par 200, le  produit 
7600 pieds cubes fera le requis, ou bien

bis ( fuivant la 1 )  le premier Prifme 450 , le deuxième 90 
( fu iv a n tla  2 : ) la Pyramide 100 (Juivant la  precedente) o  
les quatrefommes jointes enfemble feront les 1 1 80 pieds cubes que 
nous avons dit eflre le contenu de l'Exaèdre.

Maisfuppofé quel'Exaèdre ayant les mêmes mejuresfoit compo- 
Jé de neuf parties, d'un Parallelipipede , de quatre Prifmes , U 
de quatre Pyramides : en mefurant nuffi ces parties chacune a part, 
>’>trouvera encore les mêmes x 18 o pieds cubes.

C h a p i t r e  IX- i0>
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T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .'

M ultip liez la largeur A D  par la longueur A B ,  200 
par io  ; le produit 4000 toifes quarrées fera pour la par
tie  fuperieure du Canal A  B  C  D.

M ultip liez ces 4000 toifes , par la profondeur E l  
qui e ild e  i  ; &  du produit 8000 toifes cubes, retran
chez le  folide des deux talus A E ,  D G ,  lefouelseftant 
chacun de' 200 toifes cubes ( fu i vant la 2 ) reliera 7600 
toifes cubes pour le requis.

Autrem ent. Prenez la m oitié des deux largeurs A  D, 
F H ,  c 'eit à  dire 19 , &  la m ultipliez parles 200 delà 
longueur A B ;  puis m ultipliez le produit 3800 parles 
2 de la profondeur, &  vous trouverez les mêmes 7600 
toifes eubss.

P R O  P .  X .

Tvlefurcr la M affonncrie qu i f a i t  le  tour ou h  
bord  d'un B ajjin  de F ontaine.

T- O it p rop oféd e mefurer le bord du Baifin Exagonal
O  A  B , com pofé de fix  Prifmes égaux.

M efurez un de ce« Prifmes ( par la 2 ) com m e A  en
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C h a p i t r e  IX, 2 0 7

multipliant la  furface fuperieure par la hauteur C D ;  &  
fuppofé qu'il fe trouve eftre de 15 pieds cubes, m ulti
pliez ces 1 5 pieds par le nombre des Prifm es,  c ’eft à d i
re par 6 ,  le produit 90 fera le requis.

MEfurez l’aire du grand cercle A  B , &  celuy du petit 
C D  { p a r  l a i d , , - , .  )

Défalquez de l'aire du grand c ercle , celuy du p e t it ,  
l ’aire qui reliera fera la différence: des deux c e rc le s , qui 
fait la furface ou partie fuperieure du bord du baflïn.

M ultipliez cette différence A  E B  , par la hauteur 
E F , &  le produit fera la valeur requife.

ÎA cfurer le  f o l i d e  d ’un ta lu  F  nui f a i t  \un  
angle d ro it ren tran t B  H  L .

COnfiderez ce  talu comme un folide com pofé de 
deux Prifmes A B C D E ,  D F G I K .

A
Le

P R O P .  X I I .
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M efurez ces Prifmes ( par la 3 ) &  fuppofé que le 
premier fe trouve eftre de 300 pieds cu b es, le deuxième 
d e  400 ; les deux enfem ble feront 700.

Retranchez de cette fomme la valeur delà Pyramide 
D C H I K  qui eft commune aux deux Prifm es, le refté 
fera le contenu du talu.

o o 8  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

P R O P .  X I I I .

"Mcfurer It talu d i l ’angle faillant C  E G .

C O upez D H  égale à B C ,  F I  égale à B G ,  
coniiderez le talu propofé comme un folide 
puié de trois parties, deux Prifmes C H ,  I G  ; &  une 

Pyramide A B  H E I .
M efurez les Prifmes ( par la 3 ) &  la  Pyramide 

(par la 6 )
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C h a p i a £ IX. â c p

P R O P -  XIV,
M cfu rcr le folide en tain A B  Ë .

J E  fuppofe qu’ A D  , B C  font paralleles , &  qiiè 
Tangle B  A  D eft d r o it , com m e il paroift par 1« 
plan Geom etral a b e d .

Coupez F I égale à B  C  , puis regardez le  foil* 
de comme un coi'ps com pofé de deux parties ; d un 
Prifme A  B  C  I F , &  d’ une Pyram ide C D U  I  H , 
dont le quarré D  E  I H  en eft la b afe , &  îe  point 
C le fommet. v _

M efurez le Prifme {fu iva n t la  2,, )  i l  fe trouve
ra avoir ?6 pieds. . -  

Mefurez auffi la P yram ide (fuivant la 6 , )  elle  là  
trouvera en avoir 48 ; &  la fomme de ces deux pari
ties, c ’eft à dire 8 4 , fera la  valeur requife.

P R O P .  XV.
M cfu rcr le  ta lu  d é  îa n g le  ren tra n t D  L  F  q u i e s t  

obtus.

R enez D C  égale à  B N  , E F  égale à  B G ,  puis 
X  fuppofant que les parues A  B  L ,  B  L  F  ,  lon£
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P R O P. XVÎ.
M efetrer le  D odecaedre régulier A .

LF.s furfaces du D odecaëdre font comme 
Tes d ’autant de Pyramides égales qui ont 

iom m ets au centre de ce  Corps. ^Ainfi
M efurez une de ces Pyramides ( f ar  la 6 , ) 

fupposé qu’e lle  fe trouve eilre de 10 pieds cubes 
m ultipliez ces d ix  pieds par le  nombre des 
des qui eft 1 2 ,  le  produit 110  fera le requis.

¿ 1 0  T r a i t e 5 d e ’ G e o m e t r i e .' 
co'mpofées chacune d ’un Prifm e &  d’ une Pyramide, 
vous trouverez le folide du talu propofé par la pre- 
cedente ; c 'e it à  dire en mefurant les deux Prilaies 
B D ,  G E ,  &  les deux Pyramides B L H ,  B L K .°

P R O P .  XVII.
M efk rer une Sphere.

T L  faut m ultiplier le  diam etre par la  drconferenjj 
X  ce 'de fon cercle ,  le  produit fera la  furface de 
la  Spherë (  fuivant lArchimede )  m ultiplier enfuitc .
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C  H A V I  vt  R  E  I X .  a I  *
le  tiers de cette furface par le  rayon  o u  denudiame-

k S t r X f e  de , 4  Pouces ,

.la  circonférence de fon cercle de 44 ; jg ''p ro d u it 

n“ t îe !  îe  produit , 4 Î 7 ,  fer» le conten» demande.

„ «  J e  f o  S p h ere  q u i  e n  e ft  co m p o ses.

P  R  O  P .  X V I I L

M efu rer le contenu d'un Tonneau.

MÊfurez l ’aire d’ un de fés fonds A  B ,  & c e lu y  du 
plus grand cercle C D  p ris  en dedans, puis mul

tip liez la m oitié de la fom m e de ces deux cercles par 
la longueur du tonneau E F . Je >» explique.

Si le diam etre A  B  eft de ,4  pouces e  *  
tre C D  de 1 6 ,  leurs cercles feront ; le  premier cl*.

I «è

1 6\-=dj

SÈÈ
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154  p oucesquarrez, le deuxième de 101 a ,  (fuhm  
l a  8 G y  d u  7 J  6c les deux enfemble feront pou-
ces quarrez r

D e cette fomme prenez la m oitié  177*  , &  ja 
m ultipliez par la longueur E  F  de 24 pouces • le 
produit 4261 pouces cubes |  fera à  peu près le 
contenu demandé. f

I I  ne f a u t  pa s s 'im ag iner, comme f o n t  quelq ues-un s,  que par 
M i e  Régie U  Tonneau n 'e fî m efuré que comme un  VaiJJeau compo
se de d eu x  parties de Cônes T O  V P  ,  car le  produit de la  m u lti

p lication  de u  longueur O P  , p a r la  m oitié de la  fo m m e des cer
cles des d eu x diamètres L  N ,  T V ,  donne p lu s  que la  v a leu r d 'un  
v a f e a u  tel q u 'eft T O  V P  ,  fu iv a n t  ce nue nous avons fa it  
■voir dans la  Z.p,-op. &  ce. p lu s v a  à peu près pour la  courbure 
du. tonneau.

T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .

P R O P. XIX .
M e  f u r  o r m e  c e r ta in e  q u a n tité  d e  liq u e u r  p ro p o sée ,

T V ? aUV aV° ir un ®a a 3uet bien à  l ’E q u iere, JL &  la liqueur y  eftant verfée, la 'm efurer comme 
on  mefureroit un Parallelipipede.

Exemple Suppolé que le B acquet a it en dedans 8 
pouces de lo n g , 4 de la rg e , &  qu’eftant bien de ni
veau la liqueur y  fo it haute d e  2 

M u ltip liez la longueur par I* iarg e ur ,  8 par 4 ,
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C h a p i t r e  I X .  . r  ^ ' 5  
&  le.p rod u it î » ,  .par la hauteur z ,  le req u isfetrou 
vera de 64 pouces cubes

L
O b s e r v a t i o n  i .

Es Parallejipipedes &  les Prifm cs de même hau- 
__, te u r , fon t entr’eux comme leurs bafes.

S « p } m  que h  fr tm U r  Ù r à t t A t d e  i  ' le  deuxièm e ô ;  le  P r lfm e fm -  
v a u t ayent leu rs bafes doubles l 'u n e  de fo u tr e  j e  v e u x  d ite  ,  g«e la p r e 
m ière b a fe  fo it  double d e  la  d e u x iè m e , &  celle-cy double ae la  tr n ju r n e ,  
la  prem ière ayant 8 pouces q u a r te * .,  la  d eu xièm e.™  a u r a * .,  &  la  trot-  

fir m e  2 : E t  p la  hauteur de ces Corps efi d e  10 pouces , 1« premier 
P arallélépip ède fe r a  de 8o pouces cu b e s ,  le d eu x ièm e de 40, m t f i d e s o ,
i r l e P r i f m e d e i o . m o i t i é J e ^ o  ( . f u i v a n , l a  1 &  l a - . . )  M a ,s - la  bafe 
d u  C ilin d re  e jla n t de 6  pouces ejuarrex., le C th n d rc aura 6 0  p T m n c n b c si  
à -  comme la  bafe d u  C ilin d re  fer.1  à  la  bafe d u  P n fm e  , 6 a  2 ; le  C ilin d re  

fera  a u  P r ifm c  , 6 0  à  20.
I! s’enfuit auffi que

:

1 .
Les Pyramides de hauteurs égales , font en m êm e 

raifon que leurs bafes.

O  iij
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U n  P rifm e &  une Pyram ide de même hauteur &  de 
bafes e'gales, fon t en raifon de 3 à  1 ;  c’eft à  d ir e , que 
le  Prifm e eft triple d e là  Pyramide.

Suppofé que le P rifm e A  &  la  Pyramide B  ,  ayent 4 pieds de 
hauteur f u r  des bajes de 9 pieds qu arret-, le P rifm e ( fu m a n t  
la  1 )  fe r a  de 3 6  pieds cubes,  &  la  Pyram ide feu lem en t de 1 % 
( fu iv a n t  /a 6.)

L a  même ebofe doit' s'entendre d u  C ilindri C à Végard du  
Cône D .

. T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e

U n  Prifm e &  une Pyram ide de même hauteur font en 
^ e m e  raifo n , que la bafe du Prifm e eft au tiers d elà  
baie de la Pyramide-, ou que la bafe du Prifm e,prife 
tro is fo is , e li à  la bafe entiere de la Pyramide.

Exemple. Qrie le  P rifm e A ,  la  Pyramide B  fo ie n t de m ê
m e hauteur ; [5 que la  bafe de la  Pyramide fo it  divisée en trois 
parties égalés, C H ,  I K ,  L D ; le  P rifm e A ,  eft à la  Py
ram ide B  ; comme f a  bafe E F ; eft à  C H ,  troifiém e partie de 
la  bafe C D .
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W ê-râi sæ â|
°c l \  ou t r i l le  d e l à  & * » * » "  «« »

¿ a t t o r  la  in c e d e n te -  . .

5 -

i »  c *  Â Æ Â

s t s r s ë  t o i s «  « - »  ta • * » « - *
cotez hom ologues.

^  „ n  r  r: H

C h a p i t r e  IX. ^

U  roi/on de e u  *  ‘  ^  í  t ic d  , á Ja, a«. j

f ™ * *  *
u  P y ra m id e  ‘B  . com m e  « M é * » 1 '  s h c r t  U  ,  “ f * 1 ? ‘¿ f c

D : m ê m e , la  Sphere L  eft à  ^  L ¡  ,ß  A a
c h e  0 :  e t  b ie n  ec ef t  A l a  q u a t r i è m e  p ro p orn e ,- c l -

Sphere U  , comme f i »  dtam etre f  f ,  J 

le T T .

z i '  è

. ,  -  f „ , (  ¿  ¡ „  p y r a m i d e  S  ™  r a i f i n  d 'u n  ¿  h u i t ,

Q u e  U  ' P y r a m i d e d ’ f i '1 a l a

íz::,ir/r £sif ■ ,r ;i v?s n  #u4 *ír t  fr%m&>¿¿fSs fsts| 
r r s i r « ?  - » ■  *  •■ - " ' g ' á r “ "
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14+. p a r  7 ,  tier s  d e  la  hauteur H  X  ; le  p rod u it i c o S  ,  fort le 
contenu d e  la  Pyram ide A  : &  f i  on m u ltip lie  la  d euxièm e bafe j j fi, 
p a r  1 4 , îf'erj d e  la  h a u teu r 3  X , le  p rod u it S064, oCluple du  preceltnt 
1O08 ; fe r a  le  contenu de la  -Pyram ide 3 . D onc la  P y ra m id e J  efi 
a  la  Pyram ide  23 ,  comme u n  à  h u it .

L a  m êm e dcm on faation  f e  fe r a  des d e u x  S p h ires»

a i (5 T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .

Il s’enfuit que pour faire un Corps fçmblable à un 
au tre , mais plus grand ou plus p etit ; par exemple , 
un cube double ou triple du propofé A : il faut pren
dre une ligne I K  double ou triplé du c ô té  C D ,p u is  
trouver entre ces deux longueurs C D ,  I K  , deux
moyennes proportionnelles, E F  , G  H  , (fisr  h  ** 
du  j  •• ) &  la fécondé E  F  fera le  cô té  d’un cube dou
ble ou triple du propofé.

@ l ü  
!  »  £  r  <T

- r
H  I

FSi on vouloit faire une fuite de Corps fembla- 
b je s ,  de B ou les, par exemple, qui fûilèrit quadru
ples l’une de l’autre dans une proportion continuée- 
la  premiere A  eftant donnée de 16 lignes de dia- lt
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C h a p i t r e  I X .  2-17
mptr.  i l  faudrait prendre le  diamètre P  Q d e  quatre ; 
puis trouver les deux diamètres moyens L  M , N O ^ r  
)a 54 du , ,  ) &  les boules A ,  B , C  ,  E  ,  ieraient

qPpomP en 'ajoùterune cinquièm e, il n’y  auroit q u ^  
trouver fon diametre T  V  proportionnel aux deux d.a- 
metres P O  N O  , {futvant la 49 du 5 , ) &  taire la

même chofe pour

£ » * ■  s * / -
g,«*«?/« TK. Si a.»/! des ‘B M W
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£  f. % f j f  WWM-  f  ?
C h a p i t r e  D i x i  e ’ m  e .  

PRA TIQ U E SUR LE TERRAIN, 
Où l’on enièigne à lever des Plans, à en tra
cer, & à mefurer toutes fortes de dimentions 
inacceffibles.

a i 8  T r a i t e * d e  G e o m e t r i e .'

O N  tra v a ille  f u r  le  T erra in  av ec  ¿ ¡v ers  In fin im ent. 
C eux dont o.n u fe l e  p lu t  f o n t  le  C o rd ea u , le  D em i- 

c e r c le ,  le  C o w fa s  deproportion  , &  la  P lan ch ette .

U s a g e  d u  C o r d e a u .

L e  Cordeau peut eftrc (impie &  de telle longueur qu ’on 
vo u d ra , mais citant divife , il elt de d ix T o iles pour l'ordi
n a ire , &  les divifions y  fon t marquées par des nœuds faits 
de f ix  pieds en fix pieds ,  c 'e ità d ir e 3 de toifes en toiles.

PRO PO SIT IO N I.
D u  P iquet C ,  conduire fu r  le P r é  une ligne quifajfc. 

des angles égaux avec le m ur A B .

F ich ez prés du mur A  B  , deux Piquets E  , F , 
égalem ent éloignez du P iq u et C  ,  à  la difiance 

d ’environ deux ou trois toifes.
Prenez le  cordeau par le  milieu D  , &  faites por

te r  fes deux b o u ts , l ’un an Piquet E  , &  l’autre au. 
P iq u et F ,  puis le  tenant bandé de part &  d ’autre . f i 
chez le Piquet D , par lequel vous conduirez la ligne, 
demandée (Voyez h  4  du 3 .)
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T irer f u r  le P r é  ou T rrra in , &  au Piquet B , une lioni 
q u i fa ffe un angle droit avec le m ur A B .  °

P J-iez le  Cordeau en d e u x , &  le  tenant par 1? mi
lieu avec un Piquet C , faites porter un de Tes bouts 

au F rju e t B  , &  l’autre à  quelque diftance de là ,  par, 
exemp.e au P iquet D ,  qu'on aura fiché à volonté con
tre le mur.

Plantez le  Piquet C  , tenant le Cordeau tendu de ! 

cefe B C D  ,re> ^  maniere ciu’i * un triangle ifc- j

L evez ïe  bout du Cordeau qui eft au P iquet B  & ' 
le  portez en E , prenant garde que C  F. foit une ligne
d ro ite  avec C D ;  puis m enez B  E  qui fera un angle J*
d ro it avec A  B , (fuivant la 5 du 5.) • ;

1 2 0  T r a i t e 3 d e  G e o m e t r i e .

P R O P .  I L

P R O P. III.
Couper langle A B C  en d eu x également,

PLantez deux Piquets G , H ,  en égale diftance de - 
la pointe de l ’angle B.

Prenez deux parties égales de Cordeau H O ,  G O  j 
oc B O ,  coupera l ’angle en deux {fuivant la 3 du 3.)

P R O P. IV.
D u  Piquet C ,  mener un Cordeau parallele au

m ur A B .  *

P R enez avec le  C ordeau, la diftance B D  é g a îs à la  
diftance A C  {fuivant la 8 du * .) ' J
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L e v e r  le plan d'un m ur A  C  bâtifur la  défiente A  
montagne,  o u  p lu t o i l ,  mefurer ce m ur pour  

en avoir le plan.

MEfurez fa longueur par la ligne dé niveau A B, 
ou par les trois A D , E  F , G B  ; lefcjuelles pri- 
les enfemble font égalés a la ieule de niveau A  O.

I l  y a de la différence entre mefurer un mur comme celm- 
cy pour h  toifd de la Jylaffonnerie ; &  le mefurer pour m 
lever le plan.

Dans le premier cas le mur doit ejlre mefurd par touk 
f a  longueur A C  ; mais dans le fécond, i l  le fa u t mefurer 
feulement par la longueur qu'il auroit fur des fondemens m  
fa n s aucune pente comme L M .

P R O P .  VI.
L e v e r  le P lan  de Pangle rentrant B  ,  c e fi  à  dire, 

décrire f u r  du papier, u n  angle égal h celuy 
des deux m urs A B C .

■ p la n te z  lés Piquets D ,  E ,  à  quatre ou cinq toiles 
J .  de la pointe de l'angle B.

M efurez la diftance qui eft entre les Piquets D  E ! 
puis faites fur du papier le triangle b  d e femblable au i
triangle B  D E ,  (par la  3b du j  , ) & v o u s  aurez l ’an- 
g le  b ,  égal a  l ’angle B .

P R O P .  VII.
L e v e r  le plan de l'angle fa illa n t E F G .

AT  tachez le Cordeau par un bout à l'angle F , & te ■ 
tendez vers H  faifant une ligne droite avec E  F . 
prenez F  H  de ç ou 6 to ife s ,  8c f l  d 'autant.

M efurez la diftance des deux Piquets H l .  f

. è

11% T r a i t e 4 d e  G é o m é t r i e *

P R O P .  V.
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t î À  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .
Faites un triangle f i  h femblable au triangle b l  

H  {par la jo  du 3 , )  &  l ’angle extérieur o  f  1 fera 
le  requis.

P R O P .  VIII.
Tracer fu r  le terrain un triangle fem blable au. 

propofé A B C

T *  R enez trois parties de Cordeau D , E , F  . chacune 
JL d'autant de toifes qu’il y  en a d ’écrites fur les cotez 
du triangle A B C .

L e , lignes fe  tracent fu r ie  terrain avec une beche ou quel
que autre infiniment propre à couper la terre.

' PRkQP. IX.
L e v e r  le  plan d a n  m ur compofé de plufteurs 

angles A ,  B ,  C ,  î ) .

T Endez le  Cordeau A I ,  &  dans fon alignem ent, 
plantez les p iq uets, G ,  H ,  L ,  & c . v is a  vis dés 

angles B ,  C ,  D ,  & c .  „
M efurez les perpendiculaires G  B  , H C ,  L D ,  

tou tes les parties du cordeau A I .
Tirefc fur du papier une ligne a i  > &  la  d iv ifezp ar 

le  moyen d ’une p e tite  éch elle, aux points g , 1, m, n; 
com m e le cordeau A l  eft d ivifé  par les piquets G ,  
L , M ,  N .

D e cous ces points g , 1 , m , n ,  é levez des per
pendiculaires g  b  , h  c ,  & c .  &  les term inez entre 
elles fuivant les mefures des perpendiculaires G B , 
H C ,  &  c. puis par leurs extrem itez décrivez le  plan 
demandé a ,  b , c , d ,  j. ,  *

L e ferpentement d'une rivière fe¿¿ftgnerà de même, 3  
Je courant de l ’eau peut eftrïmarqué par une fleche A B ,  
qu’on f ia it  aller toujours la pointe devant.
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P R O P. X;
le v e r  Le plan d a n  p ré, ou de telle autre picce de tèrre 

qu ’on voudra.

T Endez un cordeau to u t au travers, par exem ple de 
l'angle A. à  l’angle B .

De cette lig n e , que nous appelions ordinairement 
igne m aitreile, ob lervez la  fituation de tous les an
gles du pré (p ar ta precedente. )

Les lignés C E ,  C‘ H , <Sc. peuvent eflrc conduites à 
angles ¿gaux fu r  A U  , par le moyen d'un egra iule E quie™ 
r: , conime la figure h  f a i t  voir.

P R O P. XL.
L ev e r  le plan d u n  Chafièàupar le dehors.,

TP N v  irò niiez le Chaftëau par de grandes lignes m ai- 
l i  trelles D  E  F G , &  m efurez exactem ent ieurs lon
gueurs , &  l’ouverture des angles cju’elles feront en- 
tr’elles.

Ces grands alignement D  E  F  G , f e  feront ou de cor
deau , ou Jeulemenl de rayon} vifuels ; rd  pour les. angles, 
outre qu'on en peut prendre l i t  ouvertures par les maniè
res précédentes , ils f e  peuvent auffi me fu re r par le Reci- 

,pi angle, qui efi un mjlrunient coinpofe' de deux grandei 
icgles de bois , qui ¿'ouvrent &  fe  ferrent à la Manière 
d’un compas.

De ces lignes m aitreîles, oblervez to u t le contour 
du Chafteau ( par la precederne) tenant un m ém oire 
éxa£t de la valeur de toutes le i  lignes &  de tous les 
angles que vous mefurerez.

XJn pian f e  commence fur les lieux par tin fimplc 
brouillon qu’on fa it  à vetie , cefi à dire , fàns règle 
£5 fans compas , mais qu'on charge par des chiffrer ,  
de la jufle valeur des lignes £5  des angles qu'on me-

P

C h a p i t r e  X» 2.27
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C h a p i t r e  X. ¿¿9
¡ure f u r  le terrain  ; C  f u r  ce brouillon on f a i t  f o u  p lan  
'ou deffein au n e t ,  lors qu ’on ejl d e  retour à là  maifon.

' U s a g e  d u  D e m ï c e r c l e .

Le Deniieercle dont on ufc fur.le terrain a un albïdaie où 
rçgle mobile avee'-des p iu td e s . c'ejl il dire des vjicres  ,  Çÿ un  
fied au deff.us fiuqtul i l f e  nient Je tourne à toutes fortes de 
biais par te moyen d'une cbarnitre où machine qu'on flammege- 
muil.

PR O P O S ITIO N  I.
M efurcr une largeur de R iviere ,  par exem ple E  C:

P Renez fur le rivage une bafe A  B , de d i x ,  v in gt 
à trente to ile s , ou plus , fi là rivieré eft d ’une 

largeur confidérable.
l 'o le z  le D em içërcle en A , &  mefurez l ’angle B A C  

en dirigeant les deux réglés de l ’Inftrument l'une 
vers B  , &  l ’autre vers C .

M efuréz de la même maniéré l ’angle A B  C .
T ire z  fur voftre papier une bafe D E ,  d ’autant dé 

petites parties que vous aurez donné de to ife sà  là ba
fe A B ,  puis faites les angles D ,  E ,  égaux aux an
gles A ,  B ,  ( parla 11 du 3.) &  la ligne E F  contien
dra autant de petites parties de l’ échelle D E ,  que là  
largeur B C  contiendra dé toifes ( fiiv a n t la 5 3 du 1,)

P R O P .  II.
M eftirer /’angle rentrant A B C ,  cjn’ un fo jfe p lein  

d'eau rend, inaccejfible.

E ttez-vous fur le  bord du fofle à quelque 
endroit com m e D  ,  d ’où le  mur. A  B  io it

P  ij
M
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C h a p i t r e  X ,  2 3 *

enfilé, &  y  plantez un piquet.
Plantez auif.le piquet E  dansl enfilade B  C E .

. M efurèz avec le  D e m ic e r d e  les a n g le s  D E ,  qui par 
font l’ un de 62 d eg re z , &  l ’autre de 5 8.

! Faites addition de ces deux a n g le s , puis tu e z  leur 
• f o n f i  .20  de , 8 0 ,  l er ef t e  60 içra la  valeur de 1 an-

l|Ü'gle B  ( fuivant la 1 du  8.)

P R O P .  I l l -

M e  fa r  er L'angle faillant A B C ,  J f j g :  (  on ne peut 
approcher.

• p l a n t e z  les piquets D ,  E ,  en lign e droite avec les

M e fu re Île s ’ a n g k s D , E  &  fu te o fé q u e  le  premier 
fe trouve de 40 degrez ,  led eu x .em ed e <0 . e t io ifié -  
me B  fera de 90 (par la J « 8 , j  &  1 angle A  L  C  
d’autant ( fuivant la 19 du 1 .)

P R O P .  I V .

M efurer la courtine A  B , ayant le fo jfe E  F  
entre-deux.

T )R en ez fur le  bord du fo lle , une bafe à volonté/w - 

S ’ É i S L *  « °  té ta fe  C  D , d irigez » e c l e  D e -
m ic c r c 'e  d e s ra y o n s  v e rs  les p o in ts  A  &  B en  o b le r v a n t

E S  des a ig le s  B D  A .  B D C ,  comme m il, des

e  f  g  h iem bi.b,e A U  j j g £  
A  B  C  D ( par la 29 i u  3 , ) &  ' a bale. e t . ,  et 
faite de 30 petites parties , par rapport a la  bafe 
C D oui elt de 30 toifes ,  vous connoiftrez la  lon - 
g u ïu f d e  la  courtine A B  par le 
parties qui retrou vero n t com pnfcs dans la n g u e  g  h.
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T r a i t e ? d e  G e o m e t r i e .

U s a g e  d u  C o m p a s  d e  P r o p o r t i o n .

Le Compas tic Proportion a pour jambes deux règles de cuivre 
fu r  lefquelles il y a d’ordinaire quatre 'paires de lignes gravées, 
dont l'une qu’jm nomme des-cordes, ‘S  qui ejl dejhnee àlame- 
jUre des angles,  e[t celle quifert fur le terrain.

Les deux lignés A U , A C  quifont cette paire ; font divifets 
chacune en ] So parties qui répondentpar ordre aux i 80 degret 
de leurs demicercles , comme ilparcijipar la figure A B G.

Aux extrémités de ces deux lignes , font des piaules quifervent 
à diriger les rayons v i f  tels, <5 le Compas ejl monté fur ttnpid 
avec ttngenoy.il Jeniblableàcelity du Demi cercle.

P  R  O  P ,  I .

Faire un angle de telle ouverture qu'on voudra. 'Par 
exemple fait propofe de fa ire  un angle de 4 0  

degrez. au point L .

P R en ez' avec un Com pas commun la corde A D  de 
40 degrez. O uvrez le Com pas de proportion tant 

(jüe les cordes de 60 degrez A  £  , A  F foient éloi
gn ées l ’ une de l’autre par leurs extrem itez E ,  F ,  d ’une 
ouverture égale à celle des pointes du Com pas commun; 
c ’efl: à  d ire  , ouvrez le Com pas de proportion jufqu’à 
ce  que la corde de l'arc E F , fe trouve égale à la ’corde 
À D ,  &  l’angle E A F  fera de 40 degrez.

S i on veut faire un angle de 50 ou 60 degrez -, H f i 1'1 
ouvrir le Compas de proportion jufqites à ce que E  I , foit 
¿gai à la corde de 5 o degrez 0 , ou à celle de 60 A  E,
0 1 ainft de tous autres angles.

p  R  O  P .  I L

M efurer fangle I G H

PO fez le  Com pas de proportion à  trois ou .qua
tre pieds de l'angle G , par exem ple eo L  , puis
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2 3 4  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .  
ten d ez des cordeaux L M ,  L N ,  parallèles aux deux 
murs G  H , G  I ,  afin d 'avoir l ’angle M L N ,  égal à 
l ’angle I G  H . & '

A ccom m od ez Içs jam bes du Com pas de propor
t io n , ou pour m ieux dire ,  d irigez leurs lignes des 
cordes fur les cordeaux L M ,  L N  ; &  le Com pas e- 
ftant ainfi o u v e r t , d'un angle égal au propoie , le 
iiombre des degrez de fon ouverture fe trouvera com 
m e s’enfuit.

Prenez avec un Com pas com m un, la dilîance E F , 
qui eft entre les points de 60 degrez.

P ortez cette  ouverture de com pas commun fur une 
îles lignes des cordes , 8c trouvant qu’elle embraflè 
la  corde A D  de 140 d e g re z , concluez que l ’angle eft 
puvert d e .j/ p  degrez.

U s a g e  p e  l a  P l a n c h e t t e .

L a  Planchette eji un ais d'environ donne ou quinze ponces : 
en qttarre,  montée fu r  un pied à trois branchés.

On travaille f u r  cette Planchette copime fu r  une petite table,
Je papier y eft arrêté avec un chasji qui s'emboîte an bord, rS  
les lignes qu'on tire deffus. J e  dirigent par des .épingles, qu'on 
f a i t  ferv ir  de vifteres &  de petits piquets.'

PRO PO SITION I.
T ire r  m e  ligne fu r  le  terrain q u i reponde a  U  ligne 

A  B  propofee fu r  la Planchette.

Fic h e z  fur la  ligne propofee A  B  , deux épingles, 
l’une à l ’extrem ité À ,  &  l’autre à l ’extrem ité B.

Plan tez dans le terrain un piquet P ,  dire&em ent au 
deflous de l'épingle A .

A ttach ez le cordeau par un b o u t à  ce  p iq uet P , 
&  quelqu’un portant l ’autre b ou t avec un’ piquet C , 1 
laites diriger le  cordeau P S ,  fous la  ligne A J B ,  je
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C h a p i t r e  X .  2.37
veux dire ,  faites planter le piquet C  dans le rayon 
vifuel A B C ,  &  le  cordeau eftant bien tendu fera la 
ligne demandée.

P R  O P. II.
ZJn angle A B ; C  eftant propofe fu r  là planchette ,  en. 

aligner un fem blable fu r  le terrain.

T'E n d e z  fur le terrain ,  les cordeaux B  D  ,..B  E  ,  
précilém ent fous les lignes B  À , B C  {parla pre- 

csâunte- )

P R O P. III.
■Du point O ,  donné fur la planchette ,  tirer une ligne 

vers quelque endroit propofe',  par exemple 
vers le clocher F .

F.Icliez une épingle bien à plom b au point O . &  re
gardant le clocher F ,  par le bas de cette épingle, 

plantez dans le rayon vifuel O F ,  &  vers le bord de 
; la p lanchette, une autre épingle H  , puis tirez la li
gne demandée O  H .

P R O P. IV.
M efurer une largeur inacceffble , par exemple ,  celle 

d'un marais A  B .

Pla c e z  la planchette à quelque endroit com m e C  , 
d'où vous puiffiez aller en lignes droites vers les 
buts A  &  B ; &  d ’ un point C  pris fur la planchette, 

dirigez les rayons, fçavoir C D  vers A ,  &  C E  vers B.
M efurez les longueurs C  A , C B ,  &  les racôur- 

ciflèz proportionnellem ent fur la  planchette par le. 
moyen d ’une petite échelle : par exem ple ,  fi C  A  
eft de 36 toifes &  C B  de 30 ; prenez fur l'éehel-
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C h a p i t r e  X .  2 3 9
le G  H  36 petites parties pour C D ,  30 pour C E ;  
& le nombre des petites parties de la  lign e D E  vous 
fera connojftre com bien il y  aura de to ife sd u  point A  
au point B  {juivant la  58 du z .)

P R  O P. V,
Efiant donne m  plan fu r  la planchette 4 en tracer un  

fim blable fur le terrain.

PO fez la planchette dans le  milieu du terrain o i  
vous avez à executer le  plan p ro p o fé , qui par exem - 

! pie eft d’ un petit Fort, dont la longueur de chaque rayon
I eft connue par les chiffres qui font écrits deilus.

D irigez avec le cordeau, des rayons fur le terrain qui 
répondent à ceu x  du plan donné fur la planchette, (par 
la 1) par exem p le, le rayon O  A  eft chiffré de 1 i4 t o i-  
fes, prends le  cordeau D E  de 114  to ife s , & a in fid u  

: refte. (t'oyez l» 6 du 6 .)

P R. O P. VI.
L e v e r  le plan d’une p la ce ,  &  premièrement du  

baftion D  E D .

I1 ) O f e z  la  planchette dans la  go rge du B aftio n , à l'é n -  
X  droit A ,  d ’où vous pourrez enfiler les deux courti
nes B C ,  B C .

Du poin t A  pris fur la  planchette,  d irigez des ra
yons vers tous les angles au Baftion.

M efurez les rayons A  B  ■ A D ,  A  E , & c .
R acourciflèz ces rayons proportionnellement fur lâ 

planchette, par lé  m oyen d ’une échelle I L.
M enez F  G  G H ,  H G ,  & c . &  vous aurez le  plan 

du Baftion propofé.
M ettez une autre f-ü ille  de papier fur la plan- 

«hette ,  puis faites le  plan du Baftion iuivant ,  &
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p afleza in fid e Baftion en Baftion jufqu’au dern ier, en 
obfervant la longueur des courtines.

T o u s  les Battions de la place eftant tracez av 
leurs courtines fur autant de m orceaux de papier 
vous les afTemblerez fur une tab le , &  fi la clofturedi 
Plan ne fe trouve pas ju fte , je  veux d ire , fiaflèmblani 
ces parties , la premiere ne fe rapporte pas to u t-à . 
fa it avec la dernière', il faudra regagner ce deffaut erii 
ouvrant ou reflèrrant tant fo it peu chaque angle de la 
figure.

P R O P .  VII;
L e v e r  la fituation de¡>lnficurs Villages en même temps 

par exem ple,  dès trois Villages B , ,  C.

CH oififlèz un terrain où vous puifïiez avoir une ba
ie de cinq ou fix  cent to ifes, &  plus s’il eftpolü- 

b l e , qu-i de Tes e x tr e m ite z E , G ,  on découvre le: 
'Villages piOpofez.

A  l’ une des extrem itez de cette  bafe com m e E ,  & 
du point E , pris fur la planchette , d irigez des ra
yons vers les clochers ou lieux plus apparens de ceî 
V illa g e s ; &  un autre rayon vers le piquet G ,  ( fui• 
vaut la 5.)

D e ce dernier ra y o n , faites une bafefurlaPlanchet 
t e ,  qui réponde à celle que vous avezp rife fur le ter
rain , &  écrivez fur chaque rayon le nom du V illagf 
o ù  il eft dirigé.

T ran fportez la  planchette en G  ,  &  la tournez <1 
forte que la bafe e g  que vous avez tiré deiîùs, fe trou
ve  au deflùs de celle du terrain E G . Puis

D u point G  pris fur la p lan ch ette, d irigez aufli des* 
rayons vers les V illa g e s , A ,  B ,  C ,  & le s  points a, 
b ,  c , o ù  ils couperont les rayons de la  premiere fta- 
l io n ,  feront en diftance avec leur bafe e  g ,  com m e les 
trois V illa ges A , B , C ,  a vec  leur bafe E G .

2 4 0  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r î e .

- ir
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2 4 2  T r a i t e 5 d e  G e o m e t r i e .
E n dirigeant lu  ayons vifucls, i l  fa u t avoir foin qui i 

la  Planchette fo it toiijours de niveau, &  jamais inclinée; I 
cette circonjlance efl abfolumcnt necejfaire pour bien rcujjit,

P R O P. VIII.
Conduire du  point A , une ligne parallele a la muraiji | 

le C D -, de laquelle on ne peut approcher.

PLânteZ la  P lanchetfe B  ,  à  quelque endroit aflez 
élo ign é du point A .
Du point B , d irigez fur la  Planchette des rayons 

vers lès points A , C , D.
T ran fp ortez la Planchette en A ,  &  la pofez de telle 

forte que le rayon A I ,  fafle partie du rayon A B .
Du p o in t. A ,  d irigez les rayons A  C  , A D  , &  par 

les points où  ils couperont ceux de la première &  lla-l 
tion  , m enez E F .  laquelle fera pârallele à  C D .

M enez fur la Planchette , la ligne A  O  paralleleà 
E F ,  &  fous cette  lig n e , tirez fur le terrain ia dema 
dée A L  ( par la i . )

P R O P. IX.
'Tirer une ligne vers un lieu q u ’on né voit pas.

Ç ^ U p p o fé  que la  m o n ta g n e 'M  , em pêché qu’on vo- 
ye  du point B , le lieu A  vers lequel on d o it ti-. 6 

rer une ligne. _jj
A van cez en quelque endroit C ,  d’où  vous puiffiéi;' 

découvrir les deux points A  &  B.
En ce lieu , &  du p o in t-C  pris fur la Planchette, 

d irig ez  dés rayons vers A  &  B , &  un troilîém e vers un 
autre point comme D  , d’o ù  l ’on pourra auili découvrir 
les memes points A  &  B.

T ran fp ortez la  Planchette en D .  &  la plantez de 
manière que lé  rayon D G  pris fur la  Planchette , le
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2 4 4  T r a i t e ’  d e  G e o m e t r i e .'
trouve fu rie  rayon D C ;  puis du p o in tD , d irigezIb 
féconds rayons D A , D  B.

Des points E , F , où ces rayons couperont les pre
miers , m enez la ligne E F ,  &  enfin faites {par la ■ 
l'angle H B I  é g a la  l'angle D É  F ,  &  B I  fera dirigé 
vers le lieu propofé A .

P R O P. X.
D iv if ir  le P r é  B  F  en d eu x parties égalés par uni 

ligne droite menée du point G.

L E vez un plan du P ré propofé.
D iv ife z c e p la n - H I  en deux égalem ent p a r la i 

gne L  M  {fu i vaut- la n  du 5. )
M efurez exa&em ent O  M , M I ,  puis coupez Ri 

en S ,  comme O  i  l ’eft en M ,  &  la lign e G  S fera!: 
partage demandé.

P R O P. XI.
M esurer la hauteur d'un Baftim ent A  B  , q u i ejl 

plomb fu r  un p a v é  bien de niveau A  G.

P
O fez la Planchette bien à plom b en quelque lit 
com m ode ; par exem ple en C .

T ir e z  fur cette Planchette la parallele D  H  
Du point D tirez le rayon D  F  vers Textrem ité 

Baftim ent B.
P rolon gez ce rayon jufques fur le pavé en G.
V o y e z  le nombre de pieds qu’il y  a entre A  &  G 

&  coupez D H  , d’autant de petites parties.
E le vez  la perpendiculaire H  F , elle  contiendra au-; 1' 

tant de petites parties de la ligne D H ,  que la hauteu;| 
A B  contiendra de pieds {J'uivant la 53 du 2..) hr

P R O P. XII.
M efurer la hauteur A B , de laquelle on ne fçaun  

approcher.

T ire z  fur la Planchette., une bafe c d .i 
A  la  hauteur de cette bafe » tendez un fil N,J„
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C h a p i t r e  X .  < 2 4 7
par le  m oyen de deux bâtons com m e i l  paroit par 
cette  figure.

Sur ce  fil marquez une longueur C  D de fept o u  
huit pieds ou plus , laquelle lèrvira de bafe pour le  
terrain.

Du point d ,  d irigez fur la Planchette deux rayons, 
l'un  vers A ,  &  l’ autre vers B .

T ran fp ortez la  Planchette e n E , &  l ’ajuflez de m a
niéré que le point c  fe trouve fur le point C , de mê
me que la  baie c d fur la  bafe C D .

T ir e z  du point c deux autres rayons vers les points 
A  &  B , &  les points, o h  ils couperont les premiers 
rayon s, donneront la hauteur o  s qui fera à la  petite 
bafe c d , com m e A  B  eft à  la grande bafe C  D.

P  R  O  P .  X I I I .

M efurer fu r  le terrain inégal &  penchant F I T ,  une 
hauteur inaccejjible A B .

LA  pratique de cette  Propofition c il fèmbîable à ia  
precedente, &  la différence de terrain ne change 

rien dans l ’opération.

P  R  O  P .  X I V .

M efurer la  hauteur de la montagne A  B.

P
O fez la  Planchette bien à plom b au pied d e là  m on- 
tagne.

D irigez un rayon G D par le  co lle  fuperieur de la  
planchette.

T ran fp ortez la planchette en D ,  &  là ,  d irigez un 
autre rayon de niveau G E.

C ontinuez la même chofe jufqu'au fornmet A , 
&  le  nombre des Hâtions donnera la hauteur A  B , 
car fuppofé d ix  {tâtions, la  planchette ayant 4  pieds 
de haut , ce fera 40 pieds pour la  hauteur d e  la 
montagne.

Par la  m êm e pratique en  connoiftra la  defeente
Qjü
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C h a p i t r e  X .  2 4 9
^  c*'^:ance ^  C , en mefurant les rayons G D ,
G E , G  A ,  & c .  J *

P R O P. XV.
M efurer le talu dn rampart A  B .

P R enez une pique ,  &  attachez au b ou t un plom b 
<jui defcencfe au bas du foffé.

T e n e z  cette  pique couchée fur le haut du ram part, 
ôc 1 avancez-juiqu’a  ce  que le plomb tom be fur le dé
faut du talu B  fa faillie A D  dans le fofl'é, fera éga
ie  a la mefure dem andee C B  {fm vant la  3S du z .)

P R O P. XVI.
M efurer la  hauteur des étages ,  fenefires ,  portes,  (jr 

autres parties de la fa ce  d u n e maifon.

P Lacez-vous â  quelque diftance de la m aifon , par 
exem ple en A  &  vous tenant arrêté ferm e, &

O P  n °'UVQ"  V e  martl uez fur une réglé  ou  cane 
U G  qu on  tiendra droite devant vous , le pafTagedes 
layons v.fuels par lefquels vous verrez les hauteurs à

**■ B  F  I  K  G  feront entr’elles
com m e les parties D  E  H  L C .

M efurez enfuiteavec un pied ou u n e to ife , L ap ar-

h lV nâ nr Uie r-U Bai,l,imr C D E ’ c>l,i vouseft acceffi- 
v  fez B F  en°« ‘ÎU'elle/ e V'0uve ellre de « Pieds . d i- 
Z r n  ■ p -,ties égales ’ cecte divifion fera une 
échelle pour meiurer les parties F I K  G .

F  I  N .
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