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Leâori. 
Etuflos amhores, fcientiarum 

far entes y abi interitu falvos 
pr&ftari, pofterorum intereffè 
videtur, m ingrati audiant. 

Neque tametfî quœ continent pleraque no-
vn artificw vel promptiùs elici, vel 
concifîùs aïîrui poffint^ fru&u penitm de-
flituitur illorwn leBio. Nam ammum 
imprimh videtur quibus h fundamentis 
tantum in faïligium evetfœ funt fcienti& 
dijpieere ; tum baud inutile fuerit degnfia-
re fontes y è quibus cunffa fermé rewnti-
orum inventa dimanarunt ; ifiomm qmppe. 
perquam ingeniofas atque fubtiles perfe* 
quendo vel œmulando metbodos borum 
emicuitinduïiria. Porro fincerum démon-

A 2 Hrandh 
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Ûrandi guîlum ac peritiam non alinnde 
quts opinor feliciusbâuferh, quant ex iis, 
quorum in tbeorematis deducendis pr&cipua 
relucent folertia ac elegantia ; quas ut 
nemo tranfgredipoffit, itàvix affequi quif-
quam valeat ab iîlorum Scriptis peregrinus : 
Vt taceam3 cùmàpofteris bac fcripta fuis 
firmandts praflernantur, aîlegentkrque paf 
fim, iîlorum referre qui bac ftudia traBant> 
ea prœfîo ad maman y m dicam ad unguem) 
babere : Id ut prompte tibi fuccedat , &• 
quam exiguo impendio 3 prœftitura videtur 
bac editio ; faltem pra iïïis, quœ enormi 
juxta mole fpijfe ac pretio car a ba&enus 
profiant; fin bac nibilominus dijpliceat, 
det ille quafo tibi fanas, qui amicitiâ fra* 
potenier abufus, me nequicquam reclaman-
te y protrufit bac crejundia, luci publicœ 
minime nata vel débita. Vale. 
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PLUT ARC H. in vita MARC ELU. , 

Pag. 307. 

ATqui eos fpiritus Archimedes, eam altitudinem in-
genii, tantâfque praceptorum divitias tenuit, ut 

quum per ea nomen ut que opinionem fibi paraviffet non hu-
manœ fed divin* fcientix, nullum de bis relinquere corn-
mentarium fujlinuerit : verùm Ma inparandis machinamen-
tis indujlria^ atque adeo omni quœ ad ufum fe applicaret, pr 
adutilitatem^ artepro humili ejr fordida répudiâta3 in Us tan-
tumpofueritftudium fuum, qttœprœcUra& eximia per fe, ne-
que ulli adjiritfa necefjitati effent, non conferenda quidem 
cum aliis^fed quœ certamen excitent cum materia demonflra-
tieni, quum Ma mûle ejr fpecie, exquifta hxc certitudine &■ 
vi excellât incredibili : neque enim implications in geome-
tria & confortas magis qu^fiiones, in Çimplicioribus liquidio-
ribûfque confcriptas elementis inveniœs* id dexteritati 
Mius ingenij alij attribuunt : alij ad laborem référendum 
putantpotius indefatigatum, quo quidvis eum efficere veri-
ftmilefit facile & citra fudorem potuiffe. Nam fi qu£ras,per 
te non invenias demonflrationem illius quœftionum: Ubi di-
diceris, potuiffe putes te eam vel tua fponte invenire, adeo 
Jlrataejl via atque expedita, quœ ad id quod intendit de-
monflrarè perducit. . Qjuare non funt rejkienda Ma qu£ de 
eo feruntur, à fua quadam & familiari Archimedem fer-
fétu» àemulcitum Sirène^ & cibi oblivifci & corporis curam 
relinquere folitum: qunmque râperetur fubinde invitus ad 
ungendum corpus & ad balneum in foco figuras géométrie as 
exarare : & dum ungeretur, ducere digito line as, tant a. 
Mnm dulcedine artU captum & rêvera inflammatum fuijfe. 
Quumautemmulta,&prœclara inveniffet, dicitur ab amin-
cis <jr propinquis petiffe ut vit a defunffi cylindrum fphœram 
complet!entem fepulcro imponerent, infcriberéntque propor-
tionem^ quxtenus felidum continens excédât contentum. 
Atque is Archimedes qimm effet, inviffum fe urbémque 3 
quantum in ipfb effet, prœjlitit. 
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PLUTARCH. in vita MARCELLI, 

Pag, 307. 

mei TCVTQV diwKnriîv-, drta.' 7tu? 7{^■ii m yuKxjtvtr^ irçx.yjuctnfai> 
Xj Trawv oAi»î liyyhji xst,clt ^fA^ofàfi'Uv , dpvn *) $>t!avo%v 

nyncntp&p©' > Ittiivz vd]aQtJhu (M'VA «y 7 5 piAeT/f/iac , tlt 

OVTA mît «AAo/f , ïtiv H waçtyvra «pèf 7W vhlw 7» "ZmSl'fy , f f#/S 
r! fiiyi%i n xdtf ®', T»f 7&J1 d*$iSuttv XJU

N
 T&O* Jbu/autv Jwtfipun 

WfE^J/nV»*. OU* )S le yîtt>IJLiî$'ltf. ya.hiTlK'^Çfft 0OfU7t'\*f XZ3li~ 

W<r{i ic «n?H(s4£?ij lafûv i£ 5K*3«ej<»7s'e?'« soi%ioit %ttpo(j$f'd.-. rtcf9 
« f*eV dJipvlq. 7» «wj'jof «5so3a^ou«i/, ol J£ vwiglioKy mt TIS'C» rofti^cuWj 

&sV»f Tsimiyyàvt? $ ?&<h'af îxa.&v itixfi ytyv'tveu. £»7»c f«c ou'e 

et? 7!{ <ft' .SSJTK 7ùJ W^u», a.'t«t A' rn (JLt£ri?{ sfeji»7Bi Si\& r« 

JtàV jtv7»i> dîjitv, oum Aîfif US? dyfv TA^ÎM lm' 70 JbxvûpSfiov. oS-
xoiw evJÏ àmçnmi TUS -«8M dur* ^i)fjj.ivai( £frV > \Sr* OMVA; J)ÎT,V& 

«5 a-iwiol'wu §6\jp'f4<'#' aêî <r^îw©-j fA*A»fB Kj crimi xetl 3jj««»s« os»'" 

(*AT©* \%ih{mtr /Si* Js vMidui 4AK«'^©" èw' «.KiiupA iy hovTçlv, h 
iziït l,K <*'î '<s)$apv ^ yixHtrpllWV, nai T» atJf/Ar& àhr\-

ftovmhi7fi& a'hnSus. 7r»W»c eft' YA\SV <J£';S7)ÎÏ ^ê^i'af* AS3/«7iu ^ 

fiAort" tft'S'Iuî'wi x«î ^ «oj'fsî'â'y, ï/7Wf ityr? psra T£CO Tt\(j£r[u<v £5??«-
oaffi^ TÏJÇÇ* 711V <tfeAha{A@i*'oVTO. rlai fffeuftr tvni ttèxivipov fât^çj.-
■\».VTP <!■ AS^C <?. \ép.j$s 7» <!^yi'^fli'7@' çîfêoiT 70 tkii^Jfov 
A'^n*'JV»j ̂  T}K^r®~ $j'o(4f>®- àtiHtinv iujnv n KCM TUU n&kw 

AR.CHI-
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ARCHIMEDIS 

DE SPHIRA & GYLINDRO 
LIBER PRIMUS. 

Archimedes Dofitheo Salutem. 

ANtea qùidem mifî quse contemplando invenimus, 
ipforum adfcribentes Demonftrationes ; veluti 
quod omnisportio comprebenfafub recta linea, & re~ 
ffanguli Coni fectione fefquitertia ejl trianguli ha' 

bentis eandern baftm acportio, œqualemque altitudïnem. Jam 
quorundam incident! um Theorematum elaboravimus 
Demonftrationes, quae funt hujufmodi. Primo quidem 
quod Sphœrœ fuperficies quadrupla fit maximi circuit eorum 
qui in ipfa funt. Secundum verô quodcu'mfqueportionisffhœ~ 
rœ fuperficiei œqualis ejl circulus, cujits radius <equatur reclœ à 
vertice portionis duftœ ad peripheriam circuli, qui bafis ejl por-
tions : adhœc, quod omnis fphœrœ cylindms* bafm quidem ha- vffi™ depra-
i > ■ • '• fît'i r ^ ■ i ' i ■ valus locm : bens eandern maximo, eorum qui in jpbœrajunt, circulonsïï„tu-

 leg0 s Ttt
^
n 

dinemveroparemdiametro fphœrœ^ cùmipfe fphœrœ fefquial- «V T? ?</»-H 

terfitytum fuperficies eîus fuperficiei fpbœrœ feïquialtera. Hxc , 
quidem natura praecelierant circa diélas figuras démon-
frranda, nec tamen abiis, qui ante nos Geometris incu- pbniyiywç 
bueruntanimadverfa funt^ ut inteliiget quifquis circa V^T^%. 
has figuras propofita theoremata cum demonftrationi- «JI-

bus contulerit. * Sicut & recepta multa eorum, quœ Eu-
circaSolidafpeculatuseft 3 veluti quod omnis pyra- votinutl, 

mis tertia pars efiprifmatis baftm habentis eandern cum pyra- *p» v-alfyh-
■ B mide* ****** 
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a De Spbdra& Cylindro LIB. I. 
mide> & parem altitudïnem : quodque conus omnis Jubtriplm 
ejl Cylindri bafin babentis eandern cum Cono^ ac œqualem alti-
tudinem : quippe cùm etiam hsec ex natura rei priùs in-
effent hifce fîguris, et fi. complures ante Eudoxum fuerant 

m là vintm haud contemnendi Geometrs, contigit tamen ea abom-
IiSta lego w nibus ignorata fuiffe, neque perfpe&a à cjuoquam. Lice-
mvw »Jm/"kitautem illis, qui poterint, circa hsec diîpicere. Ex ufu 

quidem fuiffet & vellem haec, adhuc fuperftite Conone, 
Tr» T«cw) lego édita fuiffe : hune enim arbitramur imprimis idoneum 
rnw. fuiffe hsec expendere, & appofitam de iis fententiam pro-
pro'au-riîtlcgt ferre. bonum fa&um vero cenfentes etiam * aliis Ma-

thematumJludicfis & peritis impertire, mittimus tibi De-
monftrationes ad feribentes, de quibus fas eritiis,, qui in 
Mathematicis verfantur, difpicere. Valc 

Dfcribuntur primo tam Axromata quàm Adfumpta ad demon-
ftrationes îpforum. 

Defmitiones & Hypothefa, 

I. Suntquaedam in piano Unes curvae terminata?, quae illarum 
terminos conjungentium reftarum vel totae, ad eafdem partes funt,, vel 
nihil habent ad altéras. 

Scholium. 

Linea: curvae (Vel fîexae, yi*v-\-$f) nomine defignatur 
non tantùm linea ubique continuoquecurva, fed & quomodocunque 
inflexa ; feu mixra è reftis & curvis, feu tota è reftis compofita. 
Quomodo perimeter figurae cujufvis rectilineae, vel ejus qua'cunque 
pars angulum includen?, eft linea xajiTTuMi^ Siquidem reclè Entociw. 
•irîov «7 §77 x.rtfX'Srt/Aaj >?tffiHàî K<tWx)i aV^af rès Kunhl^i 5 Ki>Vl'J{,»j a-

ô&xiïviZlu$t<a? eûy%i-nu &c. Hujufmodi vero curvarum aliquas 
adfumit vel totas a<! eafdem refhrum, quae terminos ipfarum cenne-
dunt, partes jacere, vel faltem nihil ad diverfas fitum habere. Sit ex-
empta peripheria eircularis ABC, cujus terminos connectât re£la 
A C, liquet totara lineam ABC fupra reftam A C attolli ad partes 
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De Spbœra & Cylindro L i B . i. 3 
B. Sin accipiatur in chorda A G pun&um D, linea? mixtaï D A B C 
pars quidem aliqua ABC versus partes B fupra C D (terminos D,C 
conneclentem) jacet, alia pars A D fecundum ipfam C D protractam 
(K*7-' 'axnlw in fequenti defînitione, hoc eft ita ut ei congruat) fita eft, 
nulla vero pars inira C D, ad partes ipfi B contrarias, deprimitur. 

H. Ad eafdem verô partes cavam appello ejufmodi lineam, in *!'S°** («f&-
qua*fumptisutcunque duobus punéUs, quae iis interjacent re&as \t\t,VMm)Pro'**** 
omnesad eafdem linese partes cadunr, vel aliquae quidem ad eafdem, *<««,fupraip-
quafdam vero fecundum *ipfara, fed ad diverfas nulla. ÛB" 

Schol. Huic intelligendae fubobfcura: définition! refpiciatur & ex-
pendatur antecedentis huic praeftru$ae hypothefis explicatio • cui tan-
tùm adjiciam certum effe cavitatis in eafdem partes continuais fig-
ntim, fi nulla retta lineam pluribus quàm duobus pun&is fecet. 

III. Haud abfimiliter funt quxdam fuperficies terminatae, non c 

quidem ipfae in piano, fed terminos *habentes (fuos) in piano } & prfîyf^v
m 

plani in quo terminos habent, vel totx ad eafdem partes funt, vel 
nihil habent ad alias. 

IV. In eafdem verô cavas ejufmodi voco fuperficies, in quibus fi 
duo fumantur puntta, quae pun&is interjacent reétae ve,l omnes ad eaf-
dem fuperficiei partes cadunt, vel quaedam ad eafdem , quxdara vero 
fecundum illas, in diverfas autem nulla. 

Schol. Qni primas duas capit, has intelliget hypothefes nullo ne-
gotio. 

V. Selïorem vero folidum appello, quando fphjeram conus fecat 
verticem habens ad centrum fphacrac, comprehenfam figuram tum à 
coni fuperficie, tum à fuperficie fphxrae intra conum. 

Ut fi B A C fit conus, cujus vertex A centrum fpharrae ; figura Fig. *« i 
D A E contenta fuperficie conicâ D A E, & fphsericâ fuperficie D E, 
erit feftor folidus. 

Fit verô feftor folidus D A E ex rotatu fe&oris circularis DAZ 
circa radium A Z ; pofito arcu D Z=Z E. unde aliter definiri poflit. 
Nota, quod detra&o feclore D A E, refiduum è fphsera D X E fub-
inde wwxrrwx&t dicatur Sèètor fphxricus, hemifpherio major, vid. 
fchoL f 1. hujus. 

VI. Rhombum vero folidum voco, quando duo coni eandern ba-
fim habentes vertices habent ad utramque partem plani bafis, ita ut 
ipforum axes in direftum jaceant, ab ambobus conis compofitam fi-
guram folidam. 

Talis eft figura B A C D conftans duobus conis B A C, BD G, Fig* 3$ 1 

quorum communis baûs eft circwlus B C, & axis A D iraniens per 
centrum B z Use 
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^ De Spbœra & Cyli&dro. Lia. i. 
HÏC autetn adfumo. * 

Axiomatd. 

I. Lrnearum eofdem terminos habentium minimam effe rectara-, 
II. Alias verô lineas fi in eodem piano exiftentes eofdem termi-

nos habeant, inarquales elTe -
r
 quando fcilicet ambs ad eafdem partes 

cava? funt, & velunatota comprehenditur abritera, & àrectaeof-
* àtUo ^?*-jeai cum iiia terminos hibente, vel aliqua comprehenduntur, aliqoa 

verô communia babet : & minorem efle iilam qua? comprehenditur» 
Fi? 4. ^'

nt exetn
P^° ̂

ne3e
 A C B, A D- E B, hifce conditionibus prardita?

 ; quôd nempe funt in eodtm piano, & eoidem terminos A,B habent,*<3c 
ad eafdem partes cava? funt. &ACB tota comprehenditur ab 
A D £ B & refia A B,erit A C B minor quàm A D E B. Item, linea 
mixta Z A G B minor eft lineâ Z A D E B, quia Z A communis eft,& 
reiiqua A C B comprehenditur ab A E> E B, ut prius. 

Hoc pronunciatum ab Editoribus haclenus acceptum eft peffimè ï 
in duo quippe difeerpunt, unumYeritate, alterum & fenfu caffum. Vi-
de Rivaltttm, & ftupe. 

III. Similiter& fuperficierum eofdem terminos habentium, fi 
in piano terminos habeant, minorem effe qua? plana eft. 

IV. Alias verô fuperficies etiam eofdem terminos habentes, fi 
in piano ùat termini, inarquales effe, modo fine amba? ad eafdem par-
tes cava?, & vel una fuperficies tota comprehenditur ab altéra, & a fu-
perficie eofdem cum ipfa terminos habentt$ «il aliqua? (parresj com-
prehenduntur, aliquas vero communes habet : & majorera eileiilam^ 
qua? comprehenditur. 

Itidem & hec Axioma perquam inepte & abfurdè ciifj>ertîrur in 
duo. Cxterùm fi fecundum probe p erceperis, etiam hoc facile affe-
queris. Lucem fcenerabuntqua? infrà fa?piùs occurrent Exempta. 

*Ugù nlfav ; V. Quinetiam inaequalium linearum & inaequalium fuperficie-
profUTA^ù. rum, ac inaeqtulium folidorum *mujus excedere minus eo quod libi 
"Wfibihoitio- (aliquoties) adjunclum fuperare poffit defignatnm quodvis * ad fe ra-
8"1 >

u
Jel tiosem habens. . 

c^p^wri'pof- Ut fi linea A G lineam A B exRiperet lineâ B C, linea BC toties 
iunt. accipi poteft (feu taliter rnuitiplicari) ut quamvis lineam (puta Z G) 
* vel IV. excédât. Sequitur ex *dew V. Elementi. V. 

Hiice fuppefiiis, 

Trop. 
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t>e Sphœra & Cylindro LIE. Ï* 5 

* Prop. I. 
* Perperam 

Si circula (A D F) infcribatur poly^onum (ABC D EF> UqUet in TjfLuZf"' 
fcripti foljgoni perimetrum minorem ejf; circuli périphérie. tur. 

Nam fingulum latus, ut A B, minus eft arcu (A B) quem fubten- p. 
dit; &confequenter fimul omnia latera arcubus fimul omnibus mi- §J X' 
nora funt, hoc eft tota perimeter polygoni totâ circuli peripherià. 2 **' 

Coroll. u Eâdem plané ratione quomodocunque divifo arcn 
quolibet (AD)&du&is fubteniis (AB,BC,CD)j totus arcus 
omnibus fubtenfis major eft. 

Coro.ll. 2. Sinus reclus arcu fuo minor eft, hoc eftàcentro Z 
duftâ Z YX ad AB perpendiculari, eft A Y -3 arc A X. 

Nam A Y B (z A Y) -n A X B (2 AX). 

Prop. 11. 

Si circa circulum (ABCDE) defcribatur folygonum (MNOPQ), Fig. 6. 
polygoni circum fcripti perimeter circuli périmetro major eriî. 

Nam linea compofita A M+B M. major eft arcu A B, & BN * «*• htth 

C N major arcu B C 5 ac ita de cxteris : quare tota circurafcripta? 
figura? perimeter, totâ circuli peripherià major eft. 

Cerol. \. Simili ratione quomodocunque divifo arcu quovis, cir-
eumdufta; tangente? arcu toto majores funt. 

Corol 2. Tangens arcu fuo major eft, nempe duclis Z A, Z M, 
eft A M crA Y. Nam A M B M. (2 A M) crA Y B (2 A Y). 

Prop. HT. 

Datis âuabus magnituàinibm indcjualibui (A, B), pojpbile efi dxai Ffg, -ft ' 
reftai itiaquaJes invenire,itant maj'^r recla, ai minorem habeat mino-
rent ratiofiera, quàm major magnituâo (A) ad minorem (B). 

Multiplicetur A—B, per numerum aliquem (puta N) donec pro- ^ 
dufta rnagnitudo,quam vocoX, exfuperet B. tum affumptâ quâvis ' 3* 
reftâ R , fit R. S :: 1. N :: A—B. X. Dico R-}~S , & S effe lineas cmpu 
qnaefitas. NamobB nX, erit A—B. B.c-(A--B.X ::) R.S. a.j, 
unde componendo erit A. Bq-R4-S.S: J^E-F. 

Prcp 
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6 De Sçhœra & Cylindro LIB. U 

Prop; IV. 

- g Datù duahus magniftidinibus in*qu*libm{k.$)& «V£«/o(CDEF), 
o* fofit» circulo polygonum infcribi, aliuâque circtimferibi, ita ut circum-

fcripti Ut m ad latus infcripti minorem h de ai rationem, quàm magni-
tudo major (K) adminorem(B). 

5 } hu'jut: «Fiat O P. O Q.:: A. B. & defcripto fuper O P femicirculo adap^ 
b i. io. e/. tetur OQ^ & conjungatur P tum b bifecetur circumferentia 

C D E F, & ejus femiffis D C F, & hujus femiiîîs C D, ac ita con-
tinué, donec angulus D G K, femiffis anguli D G H fit aequalis angu-
io P O R ""3 ang P O Q. pérque K ducatur tangens L M occurrens 
radiis G D, G H protrattis in L,M • tum conj-ungaturD H. à bife-
cTione liquet re&am L M latus effe polygoni rirculo circnmfcripti-
bilis, & D H latus polygoni infcriptibilis. jam ob anguios D G Nv 

c cenjî. R O Q_c pares, & angulos G N D, O QJR. redlcs, erunt trigona 
.6&t* DGN,ROafirailia. quare G D (G K) G N : : O R. O Q *-3 
Jj.f, ' ' O P.O atqui G K. G N :: L K. D N :: LM.DH. «go LM. 

D (O P. O Q.£-a) A. B. 

Prop. Vf 

Rtirfus fifuerint dm magnitudines imcjualesy & feÛor fotefl circa 
feiïorem poljgonum defcribi) & aliud infcribi, Ht latus circumfcripti 
ad infcripti latus minorem habet rationemy quant major magnitude ad 
•minorem. 

Eodera plané modo conficitur, quoantecedens. 

Prâp. VJ. 

Fis i £>ï "Dtào circulo (G) binifque magnitudinibus imqualïbut (A,B), cir-
jj culo polygorum circumfcribere, & aliuà infcribere, ita ut circumfcrip-

tum ad infcriptum minorem habeat rationem, qukm major magnitudo 
(A) ai minorem (B). 

a 3 hujuf; JFiat linea X. Z -n A. B ; & inter X ac Z reperiatur média pro-
hi$.6. portionalisY; c tum circulo dato infcribatur polygonum, aliudque 
c 4 bujusl circumfcribatur, ita ut hujus latus L M ad illius latus D H minorem 

habeat rationem, quàm X ad Y. Dico faclum. Nam ratio L M ad 
i m. 20.6, P H duplicata d (hoc eft ratio figuras circumfcriptae ad infcriptam) 

minor 
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De Sphara & Cylindro L i B. I. 7 
minor eft ratione X ad Y duplicata, hoc eft ratione X ad Z j quaî mi- '**/*> 
nor eft ratione A ad B. " ergo fa&um. 

Corollarium. Prop. VII, 

Quîn fimiliter demonftremus, quod duabus inarqualibus magnitu-
dinibus dati«, & feftore, poffit circa feétorem polygonum defcribi, & 
aliud ei ftmile infcribi, ka ut circumfcriptum ad inftriptum minorera 
cationem habeat, quàm major magnitudo ad minorem. 

Lemma. Prop. VIII. 

ManifeftumSc hoc,qu6d, fi detur eirculus vel feclor, & fpatiura 
aliquod, poffint circulo vel fedori polygona aequilatera infcribendo, 
& adhuc continué reliquis fegmentis, fupereffe quaedara fegmenta 
eirculi vel fettoris, qux minora fint propofito fpatio. 

* Harc enim tradita funt in Elementis» * *• **. 

Prop. IX. 

Efi mttm demonflrandum qubd & circule data {vel feSiore") (A) & *hoc eftexceffia 
fpatio (ti)pojjît circumfcribipolygonum circulo {velfetlort), * ita utPe!j/goni fuPra 

relitta acinumfcripùone fegmenta minora fint data fpatio- circulai». 

a Circulo figura circumfcribatur, quam voca C ; Se alia inferiba- a 6 hujus. 
tur, quae vocetur I, fie ut C. I ~Zi A -|- B. A. Dico faélum. Nam ob b 9- «*, i-
Abc-I5

 c erit CA^ (C. Id"-ii) A + B.A. unde dividendoc 8l *• 
C-A. A "3 B. A.c adcoque C—A -3 B. ergo faftum. \ g* 

Prop. X. 

Si cono Ifofceliiy A X" B Y C Z) inferibatur pjramis{V ABC) Fig. 1*3 
(tquilateramhabens bafim (ABC), fuperficia ejus, excepta bafe, <e. 13, 
qmtur triangulo (M N O), habenti quidem bafin{NO) aqualempéri-
mètre bafis (A B C), altitudinem ver h (M N)perpendiculari (V D) 
demiffji A vertice (V) ad bafis unum latns ( A B ). 

Namducantur V£, V F etiam lateribus BC,CA perpendicula-a%wiW-
res, & quia triangula A V B, B V C, C V A fibi mutuô a xquilatera 
funr,*erunt perpendiculares V D, V E, V F inter fe pares, ergo tri-
angulum, cujus bafis arquatur ipfis A B, B C, C A fimul acceptis, Se 

altitudo 
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fejS.i. altitudo uni perpendicularium VD, b arquatur triangulis A V B 4-
c conjl® hyp. B V C 4- C V A ;

 c hoc eft triangulum MNO arquatur fupcrfiçiei 
pyramidis excepta bafe. E. D, 

Prop. XI. 

Fig- 14." Si cire* conum Ifofcelem ( V D E F) deferibatur firamU (VABC), 
fuperficies Pyramidù dempta bafe, aquatur triangulo, habenti bafin 
xqualem perimetro bafis ABC, alutudinem ver 0 coni lateri (V D). 

a iî. def. 11. Sit V Z axis coni,& à centro Z ad contaclum D ducatur re£la ZD • 
bi8. u, ' & ob V Z ' reftam piano ABC, etiam triangulum VZD piano 
C18.3. ABCbre,fr.um eft: at veto tangens A D0 perpendicularis eft ipfi 
d <t.dtf. 1 r. £ D (communi feSioni planorum V Z D, A B C) dergo A D per-
e 3-def- pend cularis eft piano V Z D,& econfequenter lineae V D . ergo VD 

(coni latus) eft altitudo rrianguli V A B. Eàdémque ratione coni la-
tus eft altitudo trianguli V A C , & omnium, quitus conftar lateratis 
coni fuperficies. fergo triangulum, cujus baliseft AB4BC4-

f 38.1.' c A, altitudo latus coni, £ arquatur triangulis coni fuperfk:em con-
ftituemibus. Q^E.D. 

Prop. XII. 

Fig. 1£ con* tyfe'iï* ( V A B) circulum ( A B C D) qui bafis efl coni 
inciderit reila (C D) abc jus autem tetminis ducantur retJa (C V, 
D V ) ad coni ve tkem (V ) ; triangulum (C V D) ab incidente & ad 
verticem duclts comprehenfum^ minus efl conifuperjicie (C A V B D) 
dufîis ad verticem intercepta. 

b io. 1 

Bifecetar arcus C A B D in E, & ducantur re&ae CE, DE,VE. 
lique'tque triang C V E -|- D V E a C~ C V D . quia C E H- D E 
b c~C D, & altitudo communs eft : lit exceflus X, [rimo (fuppone) 
non minor fegmentis C E, D E : & quia fuperficies conica C V E4-

c ].axMj. fegm. C Ec major eft inclufo triangulo C V E (communis enim ter-
minus eft fubten fa C E) ; & fimilirer conica fuperficiec D VE-f-
fegm- DEtr triant D V E, erit conjanftè conica fuperf. C V D4* 
fegmenta C E, D E c~triang C V E D V E ; magifque conica fu-

J hyf. perf. C V D X cr triang C V E 4- D V E d=uiang C V D4-
X. unde fublato communi X.erit con. fuperf. C V D er"triang CVÙ. 
Sin X minor fit fegmentis C E, D E bifecentur arcus C E, D E, & 

« 8 hupu. ipforum feroifles, €donec refidua fegmenta C A, A E, D B, B E mi 
nora 
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nora fint exceffu X. tùtnque duâàs re&is A C, A E, A V

 ;
 B D, B E, 

B V ;0 erit ut priÙ5,con. fuperf. C V A4- fegm C A c~c riang CVA. 
& con. fuperf. AVE 4. fegm A E c~ triang A V E ; adedque con-
junftè con fuperf. C V E-|- fegm. C A,AE nr~tu'ang C V A ■+-
AVE, c-triang CVE. Simili ratione con. fuperf. DVE-f-
fegm. D B, B E cr triang D V E . conjuncTreque con. fuperficies 
CAVBD4- fegm. C A, A E, D B, B E c-triang C V E 4. DVE 
d =triang C V D 4- X. Unde cùm fegm. CA + AE+DB 4-
B E -â X, erit con. fuperf. CAVBDcr triang C V D. gjE.D. 

Ita <? Jnetguits ergo rem ex fe fatis claram demonflrat Archimedes, 
ut & très fequentes non minùs *wn^a.v\n Se 'tw Wr»s : nimirum ab-
horret is à multiplicandis extra neceilîtatem axiomatis & poftulatis. 

Frfip. XII T. 

Si ducantur reBœ (A C, B C) tangente: circulum (A D B) quiba- Fig. 
fis efl coni (V A D B) in eodem qm circulm exiflentès plàno, & fibimet 
occurrentes ; à contaftibus verb ('A, B) & ab oecurfu {C) ad coni 
verticem (V) ducantur relia (A V, B V, C V) ; triangula (A V C, 
B V C) à tangentibm & ad coni verticem adjunBis {comprehenfà)ma-
jora fmt coni fuperficie abfumptâ ab iffis. 

Bifecetur arcus A B in D, & per D ducatur tangens E F, & con-
neâantur VE,VF; "éftque ÈC4-FCc~EF; quare additoaic. r 
communi AE 4- BF, erit A C -l-B C cr A E 4- E F H- B F. b »• «• 
bpromde triang AVC+BVC crtriang AVE 4 BV F4-EVF 
(quandoquidem commuais eft hornm triangulorum altitudo), Sic ex-
ceffus X, non minor fegmentis A E D, B F D : jam quia pyramidi-
ca fuperficies E A V BF, cujus bafis eft trapezium E A B F,6 major c 4' «* 
eft inclufà conicâ fuperficie A V B, cum fegmento A D B (communi 
exiftente termino perimetro trianguli A V B) ; & fubtrahendo com-
mune fegmentum À D B triangula AVE,EVF,BVF cum feg-
mentis A E D, B F D majora funt conicâ («perfide A V B D : ma-
gis igitur triangula AVE,EVF, BVF cum X majora funt eâdem d ̂  
fuperficie ;

 d hoc eft triang A V C 4- B V C c~con. fuperf. AVBD. 
Sin X minor fit fegmentis A E D, B F D, bifecentur arcus A D,B D, 
& rpforum femiffes, ac ita continué e donec refidua fegmenta A L G, e 9 buj 
G K G,D M H, H N B minora evaferint quàm X, Se du&ts réélis 
VL,VK,VM,VN fimiliter procedet demonftratio ac in prxce-
denti. 

G ' Prop. 
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prop.XlV. 

Fi2
 i - Si in fuperficie retli cjlindri ( A C D B) fmt du* rett* (A C,B D), 

°' • cjlindri fuperficies (A C F D B F A) rettis intercepta, major efl paral-
lelogrammo (A C D B) comprehenfo rettis (AC,BD) in fuperficie 
cjlindri, & illis C A B, C D) qu& terminas ipforum conjungunt. 

Bifecentur arcus A B, C D in E, F . & ducantur A E, B E, C F, 
a »0.1. DF: &obAE4-EBac-AB, berit pgr. AEFC-l-BEFD 
b i 6. c-pgr A B D C (exiftente pari omnium altitudine) : fit X excefîus 

non minor primo fegmentis A E, B E, C F, D F ; jam cylindrica fu-
c,w h«3us. perficies A E B D F C -+- fegm. A E B, C F D « cr pgr. A E F C, 

BEFD-t- triang.A E B, C F D (communi exiftente termino paral-
lelogrammo A B C D) ergo fubtrahendo commune triang.A E B-j-
C F D, erit cylindrica fuperf. A E B D F C fegment. A E,B E,CF, 

4A* DF crpgr AEFC4-BEFD d = pgr. ABCD-hX. quare 
cum X fit iqualis, aut minor fegmentis iftis, liquet cyhndricam fu~ 
perficiem A E B D F C majorem efTe pgr, A B C D. 

Sin X fegmentis iftis minor fit,bifecentur arcus A E, B E, C F, DF, 
e S hufm. Se ipforum femitfes,e donec refidua fegmenta A G, G E, E H, H B ; 

C L, L F, F M, M D minora fint ipfo X : tum duftis redis, ut in 
■r. • é.\ 5 P8r A G L C H- G EFL cr pgr A E F C. 

figura, erit (ut pnus)^|
r>B H

MD+ HE FM cr pgrBEFD. 
Et quia Cylindi ica fuperf. A E B D F C H- fegm. A E B, C F D cr 
pgr. A G L C, G EFL, BH MD , HEFM + rettilin. fig. 
AGEHB, CLFMD (communi exiftente termino parallélogram-
me A B D C) ergo,fubtra&is comrnunibus iftis figuris rec"tilineis,cy-
lindrica fuperf. A E B D F C 4- fegm. A G, G £, E H Sec. cr pgr. 
AG L C, G E FL, B H M D, H E F M crpgr. A E F C4-BE F D 
=pgr. A B D C -f-X. Unde cùm X fegmentis iftis major fit, liqui-

£«»#• dô patet cylindricam fuperficiem A E B D F C majorem effe paralle-
logrammo A B D C. Q.E.D. 

Prop. XV. 

Fia î$, fuperficie reSlicujufdam cjlindri fint du* retï* (A C, B D) à 
terminis veto reïlarum ducantur qu&dam (A E, B E, & C F, D F) 
tangentes circulos, ejuibafes funtcjlindri, in. eodem exiflentès piano, & 
concurrentes ; paraiielogramma (A E F C, B E F D) comprehenfa fub-
tangentibM & lateribm cjlindri, majora erunt cjlindri fuperficie, in-
tercepta rtÛis (A C, B D) qu£ fmt in fuperficie cjlindri. 

Bi-
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Bifecentur arcus A G in B , & ducatur tangens KG L ; & eri-
gantur K M, L N parallelx axi cylindri, & connetfatur M N : & H-
queteffepgr AEFC-r-BEFDcr pgr. A KM C -t- KLNM 
-t-B L N D (quia, aut priùs, A E -J- B E cr~A K -h K L -|- B L). a in ï} bu 
Sic exceflus X, non minor primo fegmentis A K G, B L G, C M H, 
D N H. Et quia fuperficies compofita ex parallelogrammis A K M C, 
KLNM, B L N D & trapeziis ABLK, CDNM bc~ cylind fu- b 4 «*. tuj 
perf. A G B D H C -f- fegm. A G B, C H D (communi exiftente 
termino parallelogrammo A B D C) erunt, fubtraclis communibus 
fegmentis A G B, C H refidua pgr3 A K M G. K L N M, BLND 
-h fegm. AKG,B LG, C M H , D HN cr" cylindrica fuperfic. 
A G B D H C. quare magispgr. A K M C,K L N M, BLND~j-
X ( choc eft pgr. A E F C, B D F G) cr cylind fuperf. AGBDHC. « hh 
M.E.Q. 

Sin X minor fit diftis fegmentis, bifecentur arcus A G, BG, du-dj*»;. 
cantûrque tangentes,d ufque dum fegmenta fiant minora quàm X ; 6c 
fimili tenore quo priùs demonftratio progtedietur. 

Corollaria. 

Hifce vero demoRftratis, è praediclis liquet, 
i. Quôdficono Ifofceli pyramis infcribatur, pyramidis fuperfi-

cies, exclufâ bafi, minor eft fuperficie coni, demptâ quoque bafi. 
Nam fingula pyramidem continentia triangula funt minora fingulis u hujus, 

fuperficiebus conicis, quas intercipiunt & fubtendunt. ergo illa fimul 
his fimul minora funt, hoc eft fuperficies pyramidis fuperficie coni. 

z. Et quod fi cono Ifofceli pyramis circumfcribatur, fuperficies ij lujtu, 
pyramidis, excepta bafi, major eft fuperficie coni, bafi quoque fe-
dusâ. 

3. Item apparet ex oftenfis, quôd fi cylindro refto prifma infcri-
batur, prifmatis fuperficies è parallelogrammis compofita minor eft 
fuperficie cylindri, fine bafi. 

Minus enim eft fingulum prifmatis parallelogrammum fuperficie 14 
cylindrica, quam abfcindit. 

4. Et quôd fi cylindro redo prifma circumfcribatur, prifmatis iS hujus: 
fuperficies, parallelogrammis conftans, major eft fuperficie cylindri, 
fepofitâ bali. 

Haftenus ad fequentes demonflrationes utilia lemmata praeftravit ; 
ad principalia jam progteditur Theoremata, 

C z Trop. 
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Y top. XVI. 

p|
9
 Qmnis cjlindri retti fuperficies {S), exchtsâ bafi, equalù efl circula, 

°' CHJUS radiai (A) pr.oportione meairn efl inter cjlindri latus (L), & 
bafis diametrum ( a R). 

Si neges,eftoprimùmSc~0 A; & circacirculum A defcribatur 
figura (quaevocetur C), & infcribatur limilis altéra (quar dicaurl) 
aica ut C. I ~^S. © A. t.um cylindri bxfi ckcumfcripta concipiatur 

b byp"1' Sg«ra fimiiis ipiî C, quae nominetur K : ejûique pei imerer dicatur P. 
c i f. ?. Jam ob ÎR. Ab (A.-Lc ::; 2A.1L; vel amtcedenresdirnidiando 
d m.iç. 6.

 Ri A
 .. g j.

 erkd Rq> Aq (hoc eft K< C)
 ..

 Ri
 ,

 L c
.. R

>L:
.F

RF 

f ' ' 2 2 
1 RP 

S . L P • ergo cùm fitci- K — —-h erk C — L P. k ergo L P. I -3 S. 
h 14. --'2 f ;' 1 ' 
k 0 A. atqui L P O A. 1 —n L P. I. ergo magis LP.0AnS.0A. 

• m unde L P -3 S. hoc eft fuperficies prifmatis -fuperfcripti minor eft 
In priùs" fuperficie cylindri, contra q Goroll. prxcedentis. ergo non eft S cr~ 

©A. 
Sin dicatur S~=i 0 A , *fia.t C. I ~ O A. S. & infcripta concipia-

tur bafi cylindri figura fttnilis ipfi I, qtrardicatur f, ejù que pefime-

ter P, tum ob Y. I e Rq. Aq « :: —. L P
 ;

 & Y * ~r> ̂ > ,h erk I 
. 2 2 

— LP. Verùm C. Io A. S 1-in C. S. raadeo'queS-ni. ergo 
magis S ^3 L P. hoc eft fuperficies cylindri minor eft infcripti prif-
matis fuperficie, contra j.coroll prarcedentis. ergo non eft S-3 
A, Supereft igkur, ut fit S — 0 A. E. D. 

CoTollaria. 

1. Cylindricae fuperficies fuper arqualibus bafibus conftkuta; fe 
habent ut latera, vel altitudines. 

2. Cylindrica? fuperficies arqué altxfe habent ut diametribafium. 
3. Cylindrica fuperficies rationem habent compofitam è rationi-

bus laterum & diametrorum. 
4. Similes cylindricae fuperficies rationem habent laterum, vel 

diametrorum duplicatam. 
5-. jEqualium fuperficierum cylindricarum latera 5c diametri 

proportione reciprocantur • & converse, fi reciprocentur harc pro-
portione, iftae funt aequales. 

i Cùm 
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Cùm enimcylindricae fuperficies fe habeant ut circuli, quibus ar-

quantur 5 & circuli ut quadrata radiorum ; & harc quadrata arquen-
tur redangulis ex latere ce diarnetro cylindrorum ; & ifta reclan-
guiadidas habeant paftiones (ut in démentis oftenditur) ergo h arc 
patent. 

Prùp.XVII. 

Omnis coni Ifofcelis fuperficies (S) abfque bafi œquœtur circulo, eu- pfg4 2I; 
jus radius (A) mediam habet proportionem inttr co i latus (L) & bafis 
circuiarts radium (si). . 
-1.1 J M a. tgA (dp u) »\^Mm»\(J U A/t»\»v^ MMWÏ»., .-. 

Si neges, fit primo S cr" O A : & circulo A circumfcribatur figura 
C, & infciibatur altéra I afic ut C. I "*n S. O A; tum bafi coni cir- a <* 
cuinfcribatur quoque figura iimilis ipfi C , quae vocetur K, e}ûfqueb^-
femi-perimeter appelletur P'. Jamquia R Âb:: A.L. c e-ritRq, Aq, \ cor'.\0'*' 
(dideft K. G) :: R. Le R P. L P. ergoqumn fit K =R P/erit G — e le. ' 
L P s quare LP: 1 -3 S. 0 A 1 C-à L P. 0 V ' L P. I. ergg magis * 
LP.0A-3S. ©A. unde L P. ~a S. 'hoc tft fuperficies pyramidisf 14. f. 
cono ciicumfcriptae conicâ fuperficie minor eft} contra priùs oftenfa, jj^- . 
in J.coroli. 15 hujus. kic. j. 

Sed fecundô fit S ~a © A. afiâtque C. I "3 OfA. S- & coni bafi in- ] 11. hujus. 
feribatur figura Y, fimiii» ipfil, cujus femiperimeter appelletur ». m^W, 
Jam Y. I d :: Rq. AqcR. L ::e K< L». & *Y ~3 R». unde I F-3 
L< atqui C. 1. -n o A. S h-n C. S. & confequenter S fc-a I -n L1*. 
mhocell fuperficies coni minor eft fuperficie pyramidis cono inferip-
tae, itidemcontrademonftrata, in i. Coroll. iy. hujus. 

Corollaria. i 

X. Conica: fuperficies ad squales Bafes pofitar funt ut diametri 
bafium. 

2. Conicar fuperficies arque altar, vel arqualia latera habentes funt 
"ut diametri bafium. 

3. Conicar fuperficies rationem habent compofi:am erationibus 
laterum & diametrorum. 

4. Similes conicar fuperficies habent duplicatam laterum vel dia-
metrorum rationem. 

j. Squales conicar fuperficies quoad latera & diametros pro-
portione reciprocantur -, & conversé. h 
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Prop. XVIII. 

Fia ï 2 Omnis coni Ifofc élis fuperficies (S) eandem ad hafin rationem hahet, 
quàm coni latus (L) ad bafis radium (K). 

VJ. i.xt. Nam L. Ra :: (L R. Rq b :: o rad. y" L R. 0 R. ( choc eft ::) S. 
cij'bujus. ©R- ^E.D. 

Prop. X IX. 

Not. in hoc C5" si
 WWIW

 //
0
/«/«(A B C)fecetur piano (D QJE) baf (BP C) pa-

tn7nuluonosra^e^°'Pa/a^e^fa cer'*' fuperficiei {DBCEjœquatur 
reprœfentamia circulus, ctijus raaius (Z.) mediam hahet proportionem inter coni latus 
cenjentur fer (D \T) par aile lis planis interjeblum, & <equalem utrique radio (F B -j-
axes trajeila. Q D) circulorum (B P G, D QJ£) qui in parallelis funt planis. 

Fig. 2 3- Nam ob DB. Za :: Z. B F -
r

 D G,b erit Zq = D B K B F 'M 
M- D G = A B-A D B F+D G C=A B»B F+A B+DG-A D 

fhP- * B F—A D*DG=AB» BF—A D x DG (eftenim AB* 
c lel'ui. DGd= AD*BF, ob AB. BFe::AD.DG). f ergo o rad Z = 
à i6.6.' © radV AB* B F—o rad AD » DG. Verùm 0 rad y" A B * 
e4.«. B F s =fuperf. A B C ; & o rad V A D* D G s = fuperf. A D E. 
f cor. LU. ergQ Q mi £ a-quatur fuperficiei D B CE. Quod S. D. 
g
 i?. hujus. Cm!L Hinc fi refta

 y x bifecet latera D B, E C ; erit circulus 
*lg* * 5' radio y D B * Y X aequalis fuperficiei conicae D B C E. 

Nam duais redis Y G, B E, F X ; obD G = —' & D Y = 
2 

5J»eruntYG
3
 BE parallelaej ergo in pgr. GYUEeftYV = 

G E. Simili difcurfu eft V X — B F. unde Y X = G E -f- B F. 

Prop. XX. 

Fig. 26. Si duo fint coni Ifofceles ( B A C,X Z), & unius fuperficies{Q KC) 
aqualisfitalterius hafi (L); & quœâ bafis centro (D) ad coni latus 

'■afyp. (A C) ducitur perpencticularis (D E) altitudini (X) aquetur; aqua-
b 7- ï- les erunt eoni (B A C, X Z). 
à xi hujus. Nam dnaâ A D » ob X — *D E, erit A D. X b:: A D. D Ec:: 
e y 5. (fk, A C. C D (funt enim fimilia triangula re&angula A D E, A C D) 
f 1 r. j. f :: fuperf. B A Ç. baf. B F C ■ :: Z. baf. B F C f :: A D. X. Jtaque 

cum 
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cùm reciprocentur proportione bafes Se akitudines conorum B A C, g 
Z X, ii funt aequales. J^E.D. 

Prop. XXL 

Omni Rhombo (G A H D) ex Ifofcelibus conis (G A A, G D H) Efg. 2 7. 
compejito, aquatur conus (X Z) habens quidem bafin (Z) aqualem fuper- a gt 
ficiei unius coni (G AH) eorum qui Rhombttm continent, altitudinem 
verb (X) aqualem perpendiculari (D E) dutta àvertice (D) alterius 
coni (G D H) ad prioris coni latus umm (AH). 

Nam obX a=D E, eft A D. X b :: A D. D Ec;: A H. K H d :: fu- »tjp. 
perf. G A H. baf. G L He:: Z. baf G L H. quare conus cujus altitu- b 7. %. 
do f arquatur reclar A D,& bafis circulo G L H arquatur cono X Z c 4- . 
(ob recipiocam nempe proponionem A D. X :: Z. G L H), atqui

 e
 Y 

conus altitudine AD, bafis GLH arquatur Rhombo A G D H f ,j.'I2. 
(nam con G D H.con G A H s:: D K. A K, Se componendo Rhomb g 14. u. 

A G D H. con G A H :: AD. AK
 s

 :: con ^ j£f

 A
 ̂ 'H

 con GAH
0 

hergo Rhombus A G D H arquatur cono X Z. Jg^fi.D. H 1. 

prop. X XXI. 

Siconus Ifofceles(R A C) feceturpiano (G H)bafi (BC)parai- pjg. zç, 
klo, à circulo verbfatlo (G H) deferibatur conus (GDH) verticem 
habens bafiscentrum (D) : ^«rmRhombus fG AH D) aufe-
ratur a, toto cono (B A C), refiduo aquatur conus (X Z), habens qui-
dem bafin (Z) aqualem fuperficiei conica (G B C HJ parallèles planis 
intercepta ; altitudinem verb (X) aqualem perpendiculari (DE) du-
ftœ à bafis centra (D) ad coni latus unum ( A C). 

Conus enim, cujus altitudo efl D E, & bafis, aequalis fuperficiei 
G B C H «arquatur difFerentiar duorutn conorum habentium eandem a 11. izl 
altitudinem D E, & bafes arquales fuperficiebus A B C, A G H, hoc 
eft difFerentiar coni ABC, &.Rhombi A G D H (per duas praree^ 
dentés), quare conus X Z ifti difFerentiar arquatur. ^E.D. 

Prop: 
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De Sph^ra é^ Cylindro LIB. I. 

Prop. XXIII. 

p
5
'g j

0>
 5? Rhcmbi ( G A H D) ex Ifofcelibus conis ("G A H, G D H J coni' 

pofiti unus conus (A G H) fecetur piano (M N) bafi (G H) parallelo-
à facto autem circulo (M N) defcribatur conus (M D N) habens ver-
ticem ( D) eunâem cum altero cono (G D H), ab intégra verb Rhombo 
(G A H D) auferatureffelîus Rhombus (M A N D), refiduo aquatur 
conus {Xi) habens quidem bafin (Z.) aqualem conica fuperficiei 
(MGHN) parallelu planis fMN,GH) intercepta , altitudinem 
vero (X)perpendiculari (Déduira à vertice(D)alterius coni (GDH) 
ad latus {A H) reliqui coni (G A H). 

ii.12. Conus enim, cujus altitudo aequalis eft ipfi DE&bafis fuperfici-
ei conica: M G H N, arquatur difFerentiar duorum conorum habenti-
um eandem altitudinem (D E), ac bafes aequales fuperficiebus conicis 

*ii hujus. A G H, A M N, *id eft differentiae Rhomborum AGDH, AMDN. 
ergo conus X Z ifti differentiae exarquatur. QJE/D. 

' Prop. XXIV. 

Fig. 3 ù Si circulo (ABC DN infcribatur polygonum * parilaterum fimul ac 
ï'apTiiTrhdw. aquilateriim (A E B F C G D H), & agantur retïa(E H,B D, F G) 

polygoni latera conjurgentes, qua par aile la fint uni cuivis (Ê H) duo po-
lygoni'- latera fuhtendenttm, mnes conjunfla (E B -|- B D F G) 
ad circuli diametrum (A C-) vliam rationem habent> quam habet dimi-

..dia prster unum fubtendem (CE) adpolygoni latus (A E). 

Ducantur enim reclae H B. D F. Et quoniam anguli A C E, A E H, 
E H B, H B D, B D F, D F G, F G C, arqualibus infiftentes arcubus, 

â i7.3. aaequales funt, liquet triangula reftangula C E A, E 1 A, H I K,BLK, 
bf«. D L M, F N M, G N C effe fimilia ;

 b adeo'que effe C E. E A :: 
Ê11-.*' E 1.1A :: H1.1K :: B L. L K :: D L. L M :: F N.N M ::GN.NC. 

cquare ut C E ad E A, fie antécédentes conjun&im E H -j- B D -|-
F G ad confequentes fimul, hoc eft ad totam diametrum A C : 

Corail. 

?i6.er. CE*AC*=EA x:EH4-BD.-]-FG. 
Prop. 
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De Spbœra&• Cylindro LIB. I. I 

Prop. XXV. 

Si circuli fegmento^? A G) infcribatur /)s//^»«w(FBEAHDG) Fig. 3 
latera habens, excepta bafe, œqualia, & numéroparia i ducantur ve-
rbreftx(Eil,BD) parallèle bafi, cenneclentes latera polygoni, omnes 
dubla cum dimidia bafe (EH-j-BD-f-FN) ad fegmenti altitudi-
nem (A N) eandem habent rationem, quam hahet HU (C E), qu* d 
diametro circuli ad polygoni latus ducitur, ad polygoni latus (A t). 

Nam, prorfus ut ia praecedenti, eft C E. E A :: E I. AI :: H1.1 K 
:: B L. L K :: D L. L M :: F N. M N * :: EH4- B D 4. FN.ANÎii'I* 
::CE.EA. l6'6' 

Coroll. fAN*CE = EA»:EH4>BD4-FN. 

Prop. XXVI. 

Sit infphxra maximus circulus ABGD, «'queinfcribaturpoly^ p,v »' 
gOnum aequilaterum, multitudo autem laterum ipfius menfuretur à 
quaternario ; fint verô A G, B D diametri : quod 11 manente diame-
tro A G circumvolvatur circulus ABGD, polygonum continens • 
liquet quod peripheria ejus fecundùm fphaerae fuperficiem feretur. 
Anguli verô polygoni, praeter eos qui ad punda A, G fecundùm pe-
ripherias ferentur circulorum in fphaerae fuperficie defcriptorum, Se 
redorum circulo A G B D. Diametri autem ipforum erunt redae po-
lygoni angulos conjungentes, ad B D parallelae. Aft polygoni late-
ra fecundùm conos quofdam ferentur; nempe AZ,AN fecundùm 
fuperficiem coni, cujus quidem bafis erit circulus circa diametrum 
Z N, vertex autem pundum A. Sed H Z, M N fecundùm fuperfici-
em quandam conicam ferentur, cujus quidem bafis eft circulus circa 
diametrum H M, vertex verô pundum , in quo occurrent produise 
H Z, MN fibi mutuô & ipfi G A. Quineriam H B, M D ferentur 
juxta conicam fuperficiem, cujus bafis eft circulus circa diametrum 
B D ad circulum ABGD redus, vertex autem pundum in quo con-
veniunt B H, D M, fecum invicem, & cum reda G A. Haud abfimi-
liter inaltero femicirculo, latera fecundùm fuperficies conicas defe-
rentur, itidem hifee confimiles. Ita quidem inferipta erit fphaerae figu-
ra quaedam prardidis fuperficiebus conicis comprehenfa, cujus fuper-
ficies minor erit fuperficie fphxrae. Divisa enim fphaerâ piano per BD 
redo ad circulum A BGD, fuperficies alterius heraifphaerii, & îw-^ux.buf. 

D perficies 
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i % De Spbœra &* Cylindro. L i B. il 
perfides infcriptae ipfi figura; eofdem terminos habent in eodem piano. 
nam utriufque fuperficiei terminus eft fuperficies circuli, qui circa dia-
metrum B D circulo ABGD recltus. fûntque arnbas ad eafdem 
partes cavae, atque ipfarum una fuperficies comprehenditur ab altéra, 
ac piano habenti eofdem cum ipfo terminos. Haud aliter fuperficies 
figuras in altero haemifphoerio minor eft fuperficie hemifphaerii : tota 
igitur fuperficies figura;, quae in fpharra, minor eft fciperficie fpharrae. 

Prop. XXVII. 

Fig 3 û In fpharam infcripu figura (A E B F C G D H) fuperficies aqua-
tur circulo, cujus radius potefi rebtangulum comprehenfum fub figura 
latere Ksi, & retlâ (E H B D -j- F G) aquali omnibus latera fi-
gura conjungentibuSyparallelifque duo figura latera fubtendenti (E H). 

E H 
a 17 hujm. ^ atn © rad 4/ A E * —— a — fuperf conica E A H. b quare 0 
c Z'hu\m ' rad V A E * E H = 1 fuperf. E A H. Item (fimili pafto) o rad j 
d i.aV.i. I B E *: B D -|- E Hc = z fuperf. B E H D. dergo O rad V-A E *: 

A E. F G 
EH4-BD +• F G = 2 fuperf. EAH+ B EH D = fuperf. 
AEBFCGDHA. 

* hat&cwM. Coroll. * Hinc 0 rad V A C * G E =fig. AEBFCGDHA. 
hujus. 

Prop.XXVIII. 

In fpharam infcripta figura fuperficies (I) conicis fuperficiebus con-
tenta, minor eft quàm quadrupla mnximi circuli (A B C D) eorum qui 
funt in fphara. 

fctrstf. 17 Nam fuperf. Ia = 0 rad y" A C * C E -n 0 rad A Cb = 4 o 
bcar.i. n. rad A L. 

Prop.XXIX. 

pjg^ ^ In fpharam infcripta figura fAF H D C B G E) fuperficiebus co-
nicis contenta, aqualis efl conus (K) b afin quidem habens circulum a-
qualem fuperficiei figura infcripta in fpharam, altitudinem verbaqua-
lem perpendiculari (X 'L) à fphara centro (Z) in poljgoni latus unum 
dufô*. 

Ducantur radii X E, X F, X G, X H, & connedantur anguli ab 
A utrinque aquè remoti redis E F,G H. Eftque Rhombo E X F A 

"aequalis 
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De Spbœra &> Cylindro L i B . i. 19 
'aequalis conus bafe conicâ fuperficie E A F, altitudine X Z. Item,' a » **;«»• 
produisis G E, H F ad ii ex Rhombo G X H Q fubducatur 
Rhombus E X F Q, refiduo E G X H F baequabitur cocus bafe fuper-b %3 h"iM' 
ficie conicâ E G H F, altitudine quoque XZ. Similiter, produ&is 
B G, D H ad P, fi ex cono B P D fubtrahatnr Rhombus G X H P, re-
fiduo G B X D H e aequalis erit conus, cujus bafis aequatur conica: hujus. 
fuperficiei B G H D, altitudo rurfus ipfi Z X. Idem erit in reliquo 
hemifphaetio B C D. ergo cùm hifce conis omnibus d aequetur conus du. i*. 
K j is folido quoque infcripto aequabitur. Q^E.D. 

'Prop, XXX. 

Infcriptâ fphar a figura conicis fuperficiebus contenta minor efl quàm 
quadrupla coni (M) bafin quidem babentùxqualem maximo circulo eo. 
rum qui in fpbara, altitudinem vero aqualem radio fph*r<e. 

Nam coni K, in praecedente,8 bafis minor eft quàm quadrupla cir-
 a

 $^
t
$>
 t
, ^ 

culi maximi,&ejus quoque altitudo XZ minor radio fphaerae; ergo 11,12. 

quadruplus coni M major eft ifto cono K; hoc eft figura infcriptâ. 
S^E. D. 

Prop, XXXI. 

Sit in fphaera maximus circulus ABGD. Cirça verô circulum ABGD Fig. 34. 
defcribatur polygonum aequiangulum & aequilaterum ; multitudo au-
tem laterum ipfius m enfuretur à quaternario. Circulo autem circum-
fcriptum polygonum comprehendat circulus circumfcriptus E Z H T, 
circa idem centrum exiftens ac ABGD. Manente verô EH circumvol-
vatur planumEZHTjin quo polygonum ôc circulus.Liquet igiturquôd 
quidem peripheria circuli ABGD fecundùm fpharra fuperficiem defe-
retur,ipfius autem EZHT peripheria fecundùm fuperficiem alterius 
fphaera; minori concentricae feretur : contactus autem, ad quos latera 
tangunt, circulos defcribunt rectos circulo ABGD in minori fpharra. 
Anguli verô polygoni, praeter illos qui ad punfta E, H, fecundùm pe-
ripherias circulorum feruntur in rnajoris fphaerae fuperficie defcripto-
rum, ad circulum EZHT reétorum ; verùm latera polygoni fecun-
dùm conicas fuperficies, utique ficut in pr.xcedentibus. Erit igitur fi-
gura comprehenfa à fuperficiebus conicis, minori fphaerae circtim-
lcripta,majori verô infcriptâ. Qpôd autem circumfcriptae figura? fu-
perficies major fit fuperficie fphaerae, fie oftendetur Efto enimKD 
diameter alicujus circuli eorum, qui in minori funt fphaera, exiftenti-

D z bus 
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2to De Sphœra&* Cylindro LIB. i. 
bus K, D pun&is ad quae duo latera. circurnfcripti polygoni tangunt 
circulum ABGD. divisa nempe fphaerâ piano pcr K D ad circu-
lum A BGD re-ifo, etiam fuperficiesdefcriptsecirca.fphaeram figu-
ra; dividetur à piano : utriufque enim fuperficiei terminus eft circum-
ferentia circuli, qui eft fuper diametrum K D ad circulum ABGD 
re&us j fùntque ambae ad eafdem partes cavae, & earum altéra conti-
netur ab altéra fuperficie, ac piano eofdem terminos habenti. Minor 

4 Hx.l/ujut. igitur eft comprehenfa portionis fphaericae fuperficies fuperficie figura: 
circa ipfam defcripta:. Similiter & reliquat portionis fphaericae fuper-
ficies minor eft fuperficie figura: ipfi citcumfctiptae. Patet igitur quod 
tota fuperficies fphaera: minor eft fuperficie figura: circa ipfam de-
fcriptse. . 

Trop. XXXII. 

Fig. 3 f. Superficies defcripta circa fpharam figura^E F G H I K L Mjœqua-
lis eft circulus, cujus radius poteft aquale reEiangulo comprehenfo fub 
polygoni unolatere(E F), & retla aquali omnibus polygoni anguloscon-
wfaffo (F M + G L -|- H K), parallelis alkui (F M) fubten-
dentium polygoni latera, 

Centroenim N (quod fphaerae centrum eft) per angulos polygo-
ni deferibatur circulus : huic infcriptâ eft figura EFGHIKLM. 
Ergo patet res ex 2 7 hujus. 

Coroll. Duftâ F L eft O rad. y FL»GL= fuper. EFGHIKLM. 
ibid. 

Prop. XXXIII. 

Figura circa fpharam defcripta fuperficies major eft quàm quadru-
pla maximi in fphara circuli (ABC Ê>). 

a cor. xi.il N»m (in figura praecedenti) à centre N ad contaftus oppofitos 
b hP- ' ' 0, P ducantur reébe NO,NP (aquae quidem in dire&um jacenr, ob 
c i 4- r- angulos G N O, L N P baequales) ; connexâ verô F L, funt FL.QP 
d 4?- ** epares (ob O F, P L bparallelas ac pares) quare cùm G L d cr-F L, 
e ccr 27 bui. erit V G L » F L crO P. adeoque circulus radio y"G L * FL («hoc 

eft fuperficies figurae EFGHIKLM) major eft circulo cujus radi-
fetr us O P, f hoc eft quadruplo circuli cujus radius N O, hoc eft qi^a-
4.». ' druploABCD. g.E.D. I 

Coroll. NotaeffeLF, PO pares. 
Prop. 
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Prop. XXXIV. 

Circamimrem fpharam (A B C D) defcripta figura aqualis efl to-
nus, bafim quidem habexs circnlum aqualem fuperficiei ipfius figura

y 
ahitudinem vero. aqualem radio fphara. 

Nam figuras ifti circumrcribendo circulum EGIL, patetex iç. 
hujus-

Prop. XXXV. Coroll. 

Figura fphara minori circumfcripta major efi qttàm quadrupla coni, 
bafin quidem habentis maximum in fphara circulum, altitudinem vero 
radiumfphara. 

Patet confercndo duas proximè antécédentes» 

Trop. XXXVI. 

Si fphara infcripta fit figura (A N B C D), & alia circumfcripta Fig. 3 6. 
(EFGI L) fui fimilibus polygonù, ad eundem modum qmprius 
çonftruEbis circumfcripta figura fuperficies, ad fuperficiem infcripta, du-
plicatamrationem habet ejus, quam latus (G F) circumfcripti mxximo 
circulo poljgoni,ad latu 1 (B N ) poljgoni eidem circulo infcripti. If fa ve-
ro figura circumfcripta^ ad figuram infcriptam, ratiowm habet ejufdem 
rationis triplicatam. 

Nam 10 du&is D N, L F, ob fimilitudirrem figurarum efl: angulus a 4. 
G LFiqualis angulo B D N. adeoque reitangula triangala G L F, bi.tf. 
B D N funt fimilia. & G L. L Fa:: B D. D N. Eft aurem G Lq.G L c. *0,6' 
x LFb::G L. LF B D. DN*:: B Dq.BD* DN. & permutan-Jg* 7 V & 
do G Lq. B Dq (choc eftGLB D, bis, ' vel G F. B N, bis) :: G L cor'. %

7
%

}
H$. 

KLF.BDX DNj:: Orad y G L * L F. © rad y B B *D>N 
(e hoc eft) :: fuperf. E F GI L. fuperf. A N B G D. Jgjg. D. 

2. Ducatur Z O, à centro Z ad tattum O. Eftque conus, ' cujus f 34 
bafis eft 0 rad V G L » L F, & akitudo Z O, f aequalis corpori cir- g *9 bnjus. 

cumfcripto. Ê Conus autem bafe © rad </ B D * D N, altitudine ZP, {• x*Jeï iU 

a?quatur corpori infcripto. Hi coni hfjmiles funt, (quia Z O. Z P 1 " , 'L5g
 t 6

. 
GO.BPk::GF.B-N:: V.GL *LF. yBD* DN.j ergofunt

 m
?
lt

.
 &

* 
hi coni(hoceftiftacorpora)intriplicata ratione ipfarura ZO,ZP, 15.5. 
vel G F, B N. QE.D. 

Trop. 
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a 3 hujus, 
b 4 hujus. 
c8.i.&îib, 
d 36 hujus. 
e confl. 
f » 7. tf. 
g cowyî. 
h 10 f. 
* utpriùs, 
k 26 hujus. 
e?8. j. 

Prf. XXXVII. 

Omnis fphara fuperf cies (S) quadrupla efi maximi eirculi, eorum 
qui funt in fphara. 

Circulus maximi in fphaera eirculi quadruplus dicatur X : & primo 
fi fieri poteft, fie X —3 S. Fiat autem, utcunque G. H a "n S. X. & 

fphacrae circumfcribantur ac inferibantur figuras, (quales innuunt 
praecedentia) fie ut Matus D E. B G "3 G y G H. Harum verô fi-
gurarum fuperficies appellentur Y,Z. Eftque S.ZC~3Y.Z. d= 
DE.BC , bise-sG. y G Hbis f= G. H 6~3S. X.hergoZc~ 
X. hoc eft inferiptae figurae fuperficies major eft quadrnplo maximi in 
fphjera circuit, contra 2 8 hujus. 

Sin vero dicatur X cr* S. fiât G. H a-3 X. S. ac D E. B C I""s5 G. 
V G H. eftque Y. S K-3 Y. Z * -a G. H s -a X.S. hunde Y -3 X ; 
hoc eft circumfcriptae figurae fuperficies minor eft quadruplo maximi 
in fphaera eirculi, contra 31 hujus. Reftat igitur , ut fitX—S. 

Hoc nobiliifimum Theorema (cum eo, quo univerfale reddicur, 
fubfequcnte ad Prop. XLIA.) inter Archimedii (dicam, anomnia 
quotquot fuerunt Geometrarum) inventa familiam ducit, cùminve-
niendi fobtilitate,tum rei elegantiâ, fed & utilitate diffusa. 

Coroll. Circulus, cujus radits aequatur diametro fphsrae,adéquat 
fphaerae fuperfkiem. 

Lemma. Smt duae quaecunque re&ae L, M • oportet invenire al-
teram N, ita ut fit L. M cr L. N, ter. Fiat L. P :: P. M. & L. N ;: 
N. P. Erit L. M = L- P, bis — L. N quater cr* Iw N, ter. 

Prop. XXXVIII. 

Omnis fphara (A) quadrupla efi coni (K) bafim quiàem hahentù a-
qualetn maximo circulo eorum qui in fphara, altitudtnem vero radium 
fphara. 

Si fieri poteft, fil primùm A cr~4 K. Fiat A. 4 Ka c~L. MB cr 
h*Jmma îri*~ L. N, ter : tum figurae circumfcribantur &.infcribantur (quae vocen-
«"hujus Iur Y,Z ) ita vulatus DE.BC" 
d 8.s. e=DE.BC,ters-7iL.N, ters-

4 K. contra 30 hujus. 
Sin dicas effe 4 K c-A. fit 4K. A3c~L. M bcr L.N,ter. & DE. 

B C «m L. N. tum erit Y. A. -a •» y. z * «-3 L. M, s «3 4 K. À. 
Square 

a 3 hujus. 

e 3 6 hujus 
geow/?. 
h 10. ?. 
*[riùs. 

L N. Eftque A. Za-3Y.Z 
iL.M B -3A.4K. ' ergoZi 
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DeSpbœra & Cylindro LIB. I. 
''qnare Y —3 4 K. contra 3 y hujus. Ergo potiùs eft fphaera A— 4 K. 

Coroll. Hemifpfmium aequatnr duplo cono ad eandem bafin & 
aequè libi alto 5 vel cono ad eandem bafin & altiudiaem habenti du-
plam. 

Prof. XXXIX. Coroll. 

Hifce verè pramonfiratis liquet, qubdomnis cylindrus (ABC D) 
bafim quidem habens maximum in fphara circulum (A B), altitudinem 
vero (A D) aqualem diametro fphara, fefquialter efl fphara (FGHK); 
& qubd fuperficies iftiu-s cjlindri cum bafibut fefquialter a quoque efi 
fuperficiei fphara. 

Nam per E (fphaerae centrum) duttâ F H ad A B parallelâ , & 
jun&is E ASEB ; eft 

1. ^€ylABCD*=f CylABHF^conAEB^Îfph.^";, 
FG H K. 11 ergo Cyl A B C D. Sph F G H K :: 6. 4 :: Vil àfit. ij } 

2. Superf. cyl A B C D 2= O rad y A D x D B = O rad A B e i6hufus'. 
f= 4 O F G H K s=fuperf. fphaerae. ergo fuperf A B C D 4- 2 © f 4- ». & * cor. 
F G H K. fuperf. fphaerae :: 6. 4 :: 3. 2. g\jhu-„u 

Prop, XL . 

Secetur fphaera piano non per centrum, fitque in ipfa maxiraus cir- Fig. 3 p. 
culus A E Z fecans perpendiculariter planum fccans. Infcribatur au-
tem portioni ABC polygonum aequilaterum, & parilaterum, excep-
ta bafe A B. Haud, abfimiliter ac antehac^ fi manente GZckcum-
ducatur figura, anguli quidem D,E,A,B ferentur fecundum cireulos, 
quorum diametri D E, À B ; latera vero *figurae fecundùm conicas *kg»$cjiitaT@» 
fuperficies 5 en'tque faïta figura folida conicis fuperficiebus compre-
henfa, bafin quidem habens circulum, eujus diameter A B, *verticem 
autem C: quinimb ut in prœcedentibus, fuperficiem habebit mino- îr°i">m»-
rem fuperficie portionis comprehendentis. Siquidem tam portionis 
quàm figurae idem in piano terminus eft circumterentia eirculi, cujus ax.^bujml 
diameter AB, & ad eafdem cavae funt ambae fuperficies una ab 
akera eomprehenditur. 

Prop. XLI. 

Superficies inferipta in fphara portionem figura (A D'F BG E C) Fig. 40^ * 
«qualis efi circulo., cujus radim potefi aquale reftangulo comprehenfo 
fub uno lame (B F^ poljgoni in maximi eirculi fegmentnm (A B C) 

inferipti, 
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infcripti, & reSta (F G -h D E -j- A K) aquali omnibus adfegmen-
ti bajin (A G)parallelis} cum femijfe dimetri bafis. 

DF a 17 hujus. Nam o rad y B F * F H a= ftperf con F B G Se o rad y 
TA A R* 

b 19 fag*. x:HG + DIb= fuperf. D F G E. Item O rad y g p x; I E 4-
A Kb = fuperf A DEC.' ergo conjundè 0 rad y B F x; F G 4, 

ri.î. D E 4- A K = fuperf F B G -4- D F G E 4- A.DEC = fuperf 
c2cor. "'ADFBGEC, gJS.D. 
Cl-'**'** Cwoiif. DuftâLF,eriï© rad VBK».L F = fuperf ADFBGEC. 

dw.»j*»j. Nam B F *: F G D E 4 A K d= B K * L F. 

Vrûp.XLIJ. 

, Sphara portiom inferipu figura fuperficies (S) minor efi circulo, eu-
jus radius aquatur dubla(B A) àportionis vertice (B) in circumferen-
tiam eirculi (A C) qui bafis efi coni, 

â ur.i-6. & Nam B K * L F"~3 B K * L B *= B Aq. "ergo O rad B K * L F 
b**... Choc eft S)-=,© rad AB. 
c cor. frac. 

Prop. XL II/. 

Fig. 4l# Portioni inferiptafigura (A D B E C) conicisfuperficiebus conten-
ta cum cono ( A F C) bafin quidem eandem habente cum figura, vertî-
cemverh fphara centrum (F), aquale eft cono (K) bafin- habenti parem 
fuperficiei figura, altitudinem vero perpendiculari (F G) k fphara cen~ 
m ÇÉyin unum poljgoni latm (A D) de duel a. 

a il bu). Conus enim bafe fuperfîcie D B E,aaltitudine F G arquatur Rhom-
b 13 hujus. bo D F E B. b Jtem conus, cujus bafis aequatur fuperficiei A D E C, 
su. 1*. altitudo ipfiF'G aequatur frufto ADFEC: ifti fimul coni adae-

qaant conum K 5 hicRhombus & fruftum conftituunt figuram in-
feriptam cum cono A F C. ergo con K = fig. A D B E C 4- con 
AFC. gJE.D. 

Schol. Procedunt ha?c circa portionem hemifphaeria minorera. 
In majori A Y C fubtrahendus eft conus A F Cj ut fit con K = fig. 
AYC—con AFC. nempe fi figura latus habens AD toti circulo 
inferibi pofîît ; vel fi arcus A D circulum dimetiri pollït, alias non 
fuccedit. Similis eft difeurfus ; quid plura ? Idem in fequentibus in-
tefiigendura, analogiâ bene fervatâ. 

Coroll. 
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De Spheera Cylindro L i B . i. 25 
Csro.'L Conus, cujus bafis aequatur circulo radium habentc parem 

reitae B C à vertice portionis ad bafis circumferentiam duitae, & al-
titudo radio fphaerae, fuperat infcripram figuram cum cono AFC. 

Hujus enim coni tam*bafis3 quàtn altitudo fuperant bafim & al- *4i*«j»'« 
titudinem coni K. 

Prop. XL IF. 

Sit fphaera, & in ipfa maximus circulus A B C, & femicirculo ab- Fig. 42. 
fcindatur reftâ A B -7 fitque centrum D ■ ac à centro D ad A, B con-
neftantur D A, D B : & circa fatlum fetlorem defcribatur poly-
gonum, & circa ipfum circulus ; habebit utique centrum idem cum 
circulo ABC: quôd fi manenteE K circumduttum polygonumin 
idem denuôreftituamr,defcriptus circulus fecundùm fphaerae fuper-
ficiem feretur ; & anguli polygoni circules defcribent, quorum dia-
metri polygoni angulos jungunt paralleli exiftentes ipfiAB. Punfta 
verojuxta quae minorem circulum contingunt polygoni latera inmi-
nori fphaera circulosdefcribunt, quorum diametri erunt quae tactus 
conjungunt paralielae exiftentes ad A B, latera vero fecundùm conicas 
fuperficies ferentur, & erit circumfcripta figura conicis fuperficiebus 
contenta, cujus bafis qui fuper Z H circulus. Superficies autem diâae 
figurae major eft fuperficie minons portionis, cujus bafis qui circa 
A B circulus : ducantur enim tangentes A M, BN. fecundùm coni-. 
cam ergo fuperficiem ferentur ; & à polygono A M T E N B genita 
figura majorem habebit fuperficiem, quàm portiofphaerae, cujus bafis 
eft qui circa diametrum A B circulus : nam in uno eodemque piano 
terminum habent circulum qui fuper diametrum AB, & à figura 
continetur portio. Sei faéta ab ipfis Z M, H N fuperficies conica 
major eft fafta ab ipfts M A, N B • major caim eft Z M quàm MA 
(rttlum quippe*fubtendit), ac N H, quàm N B

 ;
 quando verô hoc *^ ^/

t
i,
u

j 
fuerit, major eft fuperficies fuperficie : haec enim in lemmatis often-

 tf
£

tx
 ^ 

fa funt. Liquetigitur quod circumfcriprae figurae fuperficies major eft 
fuperficie portionis minoris fphaerae. 

Trop. XLV. Coroll. 

Et patetquoâ fuperficies circumfcripta fetlori figura aqntttw cir- Fig- 43. 
culo, cujus radius potefi comprehenfum & ab uns latere polygoni, & ab „ , 
omnibus conjungentibus angulos, & pra'.erea femijfe bafis difti polygoni. y^^]l'i

t
z 

Nam * circumfcripta figura, majoris fphaerae portioni infcripta eft. g°^^Zl\ 
Unde liquet ex *antediclis. E Prop. 
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0.6 De Spbœra &• Cjlitidro. L ^B^ i. 

prop. XLVI. 

Fig. 43« Superficies (S) figura (D E F G H) circa fetlorem (Z A B C) de-
fer ipt a major eft circula, cujus radius aquatur dutla (B A) à ver-
tice (B) portionis in circumferentiam circuit (A C) qui bafis eft porti-
onis. 

a cor. 41- Jw#. Q-
rca

 figurant defcribatur fphaera D F H L
 ;

 & connectante re-
hhTu i" ctae D H, F D, L E. c'ftque S * = O rad V LE * F P =0 rad V 
d ? 4 5 (^. B M » F P ( bob L E = B M ) c- O rad V B M * B K. (eft enim 
e cor. 8. 17. F P. B K.c :: F D. B A ::c Z D. Z A. adeôque F P d crB K). atqui 
cor.z.n. ©rad V BM *BKe = ©radB A. ergo S cr~ 0 rad B A. QJL.D. 

<prop. XLVII. 

Fig. 44. Quinetiam circumfcripta fettori figura (D E F G HJ cum cono 
(DZH), cujus quidem bafis efi circulus circa diametrum (DH) 
vertex vero centrum (Z) aqualis efi cono, cujus quidem bafis aqualis eft 
fuperficiei figura, altitudo autem perpendiculari (ZN) kcentro ad la-
ttis dubla, qua utique aqualis eft radio fphara. 

Figurae circumducatur fphaera D E F G H ; & liquet propofitum 
ex 43 hujus. 

Corollarium. 

Hincapparet circumfcriptam figuram cum cono DZH majorent 
effecono, bafim quidem habente circulum cujus radius aequatur i il ï 
(B A) quae à vertice (B) portionis minoris fphaerae ad circumferen-
tiam ducitur eirculi (A Cj, qui bafis eft portionis ; altitudinem vero 
aequalem radio minoris fphaerae. 

a 46. 8" 47 k Nam bafis hujus coni a minor eft bafe coni, qui aequatur circum-
fcripta: figurae. altitudo autem aequalis. 

Prop. XL VIII. 

F'g-45^ Sit rurfus fphaera , & in ipfa maximus circulus, ac femicirculo 
minor portio A B C, & centrnm D . & fe&ori ABC inferibatur po-
lygonum parilaterum, & huic fimile circumfcribatur, iintque latera 
lateribus parallela. • & circa polygomun circumfcriptum defcriba-
tur circulus ; & fimiliter ac in praecedaneis manente H B circumlati 
eirculi figuras efficiant à conicis fuperficiebus circumfeptas

 ;
 demon-
ftrandum 
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De Sphœra &> Cylindro L i B. r. 27 
ftrandum eft quôdtircumfcripta: figura: fuperficies ad infcripta: fuper-
ficiem duplicatam habet rationem, quam latus circumfcripti polygo-
ni ad latus infcripti. Figura vero cum cono triplicatam habet ratio-
nem ejufdem. 

Nam circula, cujus radius aequaiur potenti reftangulum ex pa-
ralielis ac! E Zcum dimidia E Z, & latere E K, a squatur fuperficiei a 4y hujus. 
circumfcripta: : & circulus, cujus radius arquanir potenti rt&aftgu-
lum ex paralielis au A G cum dimidia A G, & latere AL, b«xquatur

 b t / 
fuperficiei inf:riptœ. Ha?c autem re&angula * fimilia funt (ob poly- *

 4
.6. 

gonorum fimilitudinemj adeo'que "fefe Babent, ut quadrata ex late- dio,6. 

ribusEK,AL: quare & diéli eirculi (hoc eft fuperficies circum-
fcripta, & infcripta j efehabent ut quadrata ex E K, AL, d hoc eft in s Mr.». ri» 
duplicata ratione ipfarum E K, A L. 

2. Ducatur D M perpendicularis ad latera E K, A L. Et quoni-
am conus, habens bafim 3?qualem fuperficiei polygoni circumfcripti, 
altitudinem D M, f,arquatur circumfcripto folido cum cono E D Z. & f 47 hujus. 
conus,cujus bafis aequatur fuperficiei polygoni infcripti, altitudo ipfi 
D N,5 aequatur folido infetipto cum cono A D C. Sunt autem radii 843 tnjm. 
bafium horum conorum (ut mox vidimus) ficut latera E K, A L, hhoc h

 4
. G. 

eft, ut altitudines D M, D N : k ergo hi coni fimiles funt
 ;

 adeo'que k i+def. iu 
1 funt in triplicatâ ratione radiorum fuorum,hoc eft ipfarum E K,A L. 1 n. ji. 
& m prôinde folida iftis aequalia (circumfcriptum cum cono E D Z, & m 7- J. 
inferiptum cum cono ADC) funt in eadem ratione triplicatâ. JZ^E.D. 

Prof. XLIX. 

Cujufcunque fpharica portionis (A BCJ hemifphario minoris fuper- Fig. 46. 
ficies^S) aqualis efieirculo (X) cujus radius aquatur du5la (B A) i 
portionis vertice (B) ad circumferentiam circuit (A C) quibafitejl 
portionisJpharica. 

Si neges, efto primùm O X S. tum portioni circumfcribantur a ? hujus. 
& inferibantur figura: (quarum fuperficies appellentur Y,Z) fie ut la-
tus E F. A D bis (vel E Fq. ADq)

a
~n 0 X. S. Jam S. X

 b
 cr EFq. \ 48 hpV-

 w 
ADq

c
 — Y. Z.

d
 c-S. Z. unde X

c
—aZ, contra42 hujus.

 d 4

8

4
, ' 

Sin dicatur X cr S. fit E Fq. A Dq a -a X. S. eftque X. S.b cr e 10*. 5.' 
E Fq. A Dqc == Y. Z! cr" Y. S. unde X e cr Y, contra 46 hujus. £40 bujSStJ. 
Itaque potius, ut hx vitentur repugnantia?, eft © X = S, QJE.D. 

E 2 Prop. 
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28 De Spbœra Cylindro LIB. i. 

Trop. L. 

Fig- 47> 
48. 

^uinimb fi portio (ABC) major fit hemifphario, fimiliter e]us fu-
perficies aqualis erit circula, cujus radius aqualis efi reîtœ ( B A) a por-
tionis vertice déduira ad circumferentiam eirculi qui bafis efi portionis. 

a coroll. 3 g 

a 16 hujus. 

b 49 (S1 jo h. 

Ductâ enim diametro B D, & connexâ D A ; erit circulus radio 
D B "aequalis fuperficiei totius fphaerae ; & circulus radio D Ab ae-

ccor.'"1"*! & S113*15 fuperficiei portionis A D C. Detrahatur hic ab illo,c fuper-
3. *x. i. e'ftque circulus radio B A aequalis refiduas portioni ABC. JgJï.D. 

Coroll aria. 

1. Cujufvis portionis fuperficies (A B C) aequatur curvae fuper-
ficiei cylindri (MRSN) habentiseandem altitudinem, vél axtm 
(B K), & diametrum (R S) parem radio fphaerae. 

Nam fuperf. cylindricaMRS N aaequaturcirculo, cujus radius V 
M R * R S, vel 4/ B K * B D, hoc eft B A (nam B K, B A, B D funt 
—-) bid eft aequantur fuperficiei portionis A B C. Hinc 

2. Superficies portionum A B C, A D C fe habent ut axes K B 
KD. Nam cylindrica: fuperficies ipfis aequales M R S N, (tjp^S 
fe habent ut latera R M, R j4 hoc eft ut B K, K D. 

f. Sphaericarum quarumvis portionum, fuperficies axibus fuis 
proportionales funt. 

Nam & cylindricis fuperficiebus quibus aequantur d hocconvenit. 
4. Sphaerica fuperficies A * y C parallelis planis A C, a. y inter-

cepta aequatur cylindricae fuperficiei R s ff S iifdem planis intercepta?.-
Nam fi à fuperficie cylindrica f N, cui aequatur fphaerica fuperf. 

« B > fubtrahatur cylindrica fuperf, RN, cui aequatur fphaerica fu-
perficies ABC, remanebit fuperf. cylind. p S aequalis fuperf fphaeri-
cae A » y C. 

5-. Zonae, feu fuperficies fphaericae parallelis planis intercepta; fuis 
axibus proportionales funt. 

Quia nempe cylindris, quibus aequales funt, id convenir. 

Trop. LL 

Fig. 40. Cuicmque fphara fec~lori(G ABC, vel S) aqualis efi conus (K) 
bafin quidem habens aqualem fuperficiei portionis (ABC) ad fefîorem 
pertintntis, altitudinem vero parent radio fphara. Si 

i 1. cor. 16, h. 
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De Sphœra &> Cylindro L i B . i. 29 
Si neges, efto primùm S or"K. fiâtque S. K " cr" L. M b c~ L. M » 5 bt)us. 

ter. tum portioni circumfcribantur Se inferibantur figurae X. Y, fie ble'"-ai V7h 

ut latus EF.AD^L N. Eftque S. Y 4- con A G Crt -n X 4- < 
con E Z G. Y 4. con A G C e = E F. A D, ter{ L. N, terf -= e 4g 
L. M f_3 S. K. s ergo Y 4* con A G G cr" K ; contra coroll. 433; îcmfi, 
hujus. g i°. 

Sin dicatur Kcr~S. Fiat K. S a cr L. M bc- L. N ter. & reli-
qua, ut priùs- & ob X con E G Z.d Y 4. con A Z G -a * L. M * 
t*? K. S K.Y -(-con A G C. s erit X + con E G Z -a K, con- h 8. j. 
tra coroll. 473e hujus. quin potiùs eft con K =s fedo'r S. QE.D. 

Scbol. De feftore fphaerico minon directe procedit demonftra-
tio, fed infertur : idem facile de majori. Nam quia conus, cujus bafis 
aequatur toti fphaerae fuperficiei, altitudo radio fphaerae totam fphae-
ram esaequat • Se conus, cujus bafis aequatur fuperficiei portionis 
ABC, altitudo itidem radio fphaerae, fedtorem A G C B adaequat : 
detra&o hoc cono ab illo, reftabit conus, habens bafim aequalem reli-
quae fuperficiei fphaericae, altitudinëmque parem radio fphaerae, ae-
qualis refiduo fe&ori majori. 

CoroUarltù 

u Hinc fector C A G C B) aequatur cono, cujus altitudo fphaerae 
radio, bafis aequatur circulo radium habenti parem fubtenfa: B A. 

2. Portio fphaerica (A B C) aequatur ifti cono, dempto Tel addi-
toconoAGC; (addito.fi portio major fit hemifphaerio, dempto fi 
minor :) fi feclor hemifphaerio aequetur, cum portione coalefcit. 

Portionem fphaericam cum conomethodo aliâ comparât Anhi-
meàes, in libro de Gonoidibus & Sphaeroidibus. Nam fphaerae & por-
tionibus ejus convenit, quicquid iftic de fphaeroide fphaeroidifque 
portionibus oftenditur, refpettivè. 

ARC Hl-
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»4» c&» <&» <i-» ipt» *dr* «4» j4i ''i» «S» *4» •'S»- *ifr» &s ri m il il H & S fi m EU m fi H 
d RCHIME DIS 

DE SPH^R A & CYLINDRO 
LIBER SECUNDUS. 

Ârchimedes Dofitbso Saliitem. 

ANtea quidem mandâfti mihi, Problematum de-
monitration.es fcriberem, quorum ipfe Propofi-
tiones ad Conotiem miferam. Accidit autem eo-
rum complura inter Theoremata fcribi, quorum 

priùs ad te rnifi demonftrationes : quôd nempe omnis 
Sphaerae fuperficies quadrupla eft maximi eirculi eorum 
qui in Spheera : quinetiam quôd omnis portionis Sphse-
r3s fuperficiei sequatur circulus, cujus radius sequalis eft 
re&se à vertice portionis ad bafis circumferentiam du&ae. 
Prœterea quôd omnis Sphssrœ cylindrus, bafin quidem 
habens maximum circulum ex iis, qui inSphœra, altitu-
dinem verô parem diametro Sphserse, cum ipfe magnitu-
dine fefquialter eft Sphstree, tum fuperficies ejus fefquial-

\w$U?v. terafuperficieiSphaerae. *Adhax verô,quôdomnisfeclor 
folidus sequalis eft cono bafin quidem habenti circulum 
sequalem fuperficiei portionis Sphserse, quseinfectore, al-
titudinem verô parem radio Sphserse. Qusecunque igitur 

oremtis
iS î&e Theoremata & Problemata feripta funt *per hsec Theore-

d'uda fcUicet ) mata in hoc libro deferibens ad te tranfmifi : qusecunque 
verô per aliam inveniuntur contemplationem, qusslc. 
deHelicibus, &qusede Conoidibus, propediem adnitar 
mittere. Problematum autem primum hoc fuit. 

Prop. 
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De Sphœra & Cylindro LIB.2 . 31 

prop. I. 

Spharâ data fpatium planum invenire aquale fuperficiei fph&r*. 

Hoc vero manifeftum eft,è praedidis Theorematis oftenfum.Qua-
druplum enim maximi in fphaera eirculi planum fpatium eft, & ae-
quale fuperficiei fphaerae. 

Prop. II. 

Secundum erat : Dato cono vel cylindro (AC) fpharam invenir e Fig. yo^ 
cono, vel cylindro parem. ' ejl 

Analyfis. Fa&um fit ; fit nempe X diameter fphaerae aequalis cy-
lindro A C, cujus diameter A B, latus B C. Fiat B C. B D :: i. 3. 
cjuare cylindrus A D "fefquialter erit cylindri A C, bhoc eft fphaerae ?M. I*. 
ad diametrum X. ergo cylindrus A D 'aequatur cylindro, cujus dia- c ^' t b . 
meter, & altitudo aequantur ipfiX. dergo erit A Bq. Xq :: X. B D. ç/,' az'"}"s' 

«nde B D *= at verô A B, X, fi'^-*funt ^ d ' 
A Bq AB ABq 

componitur fie : fit B C = § BD. (mnde cylindrus A C = |cyl ? l4-I2- . 
AD); & uuer A B, B D reperiantur duae mediae proportionales }9'*" U1M!' 
X, Y, erit X diameter fphaerae aequalis cylindro AC. Nam fphaera 
Xeft f cylindri, cujus diameter & altitudo aequantur ipfi X • hic au-
tem aequatur cylindro A D ; quia eft X. B D :: A B. Y :: A Bq. Xq. 
ergo fphaera ad diametrum X aequatur cylindro A C. Jg^E F. 

Scholium. 

Hoc problema foliduro eft, ad ipfius quippe folutionem exigens, 
ut duae mediae proportionales inveniantur - quod prsflare nequit 
Geometria communis, régula tantùmutens & circino ; per conieas 
feftiones, ôcaliis compluribusmodisefEci poteft j de quibus hic ta-
ceo. 

Prop. III. 

Omnis fphara portioni ( B V A) aquatur conus (BEA) habens qui- Fig. ^ 2 
dtm bafim (B A) portioni communem, altitudinem verbretlam (KE), 
qua ad portionis altitudinem (t< V) eandem rationem habet, quam cm-
pojita ejphara radio (C V) & reliqua portionis altitud'ne (KD) ad re-
loua portionis altitudinem (KD), 

Nam 
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37 &e Spbœra &> Cylindro LiB.a. 

a ijji. Nam obKE. KVa::KD ~\- G V. K D ; erit dividendo V E. K V 
:: G V. KD • & permutando V E. C V :: K V. K D . & componen-

| ^ D V. KD
 C

;:D Vq. D Bq
a

: : V Bq. K Bq : :
e
 con | jjj* ™y_

V
 ' c zo 

eu. 12- con C baf. rad K B _ f ■ . c baf. rad K B S baf-raa VB i ait. C V. "2° ' ent COn ?alt C E - conlalt G V 

[9i!é z m.
 s m P

ort B v A
 +

 con B G
 A. auferatur utrinque con | JjJ'Jvjf

 6 

fa j. =con B C A ;

 h
reftabit con Jjjf £ £

K B
 = port. ABC. 5 

Si portio major Gï hemifphaerio, idem plané difcurfus adhibetur, 
nifiquôdhic utrinque fit addendus conus BC A, fiait iftic aufertur. 

Corollarium. 

Hinc facile eft data: portioni, ad eandem bafin, aequalem conum 
conftituere ; faciendo fc. KD. K D -|- C V :: K V. K E j eritque K E 
quaefiti coni altitudo, Tertium Problema hoc erat : 

Prop. IV. 

Fig. j f. Datam fpharam (BV ADJ flâne fecare, ita ut portionum fuperfi-
cies ad fe rationem habeant, eandem data (X adY). 

a iter. fo.i 8. Qwa fuperficies fphaericae *fe habent ut axes ; liquet fi diameter 
b io. 6. fphaerae bfecetur ad K, ut fegmenta V K,K D fint in ratione X ad Y, & 

per K ducatur planum B A ad ipfam V D reclum , efle fuperficiem 
B V A ad fuperficiem B D A, ut V K ad K D, vel X ad Y ; «Se proin-
de factum efle quod poftulatur. 

Prop. Vf 

pi
2>

 ^. Datam fpharam (B V A D) piano ita fecare
}
ui portiones fphara ra-

tionem habeant eandem data (X ad Y). 

Analyfis. Fatftum fit • fecet nempe planum B A fphaeram, ita ut 
portiones B V A, B D A habeant rationem X ad Y j & fit V D por-. 

rSST?n tionurn axis 5 fint<3ue VD = i*CV = r,DK=* unde K V = 
2 r 
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De Spbœra <&• Cylindro L i B . a. 33 
ir-a. Jam fi D K. D K-f- C V :: K V. K E, hoc eft a. a -j- r :: 1 r-

4
\ K E = 2rr ~*——' 'eritcoaus BEA arqualis portioni BVA. a 3 hujus. a 

Iternfi 3 V K. V K -f- C V :: K D. K F ; hocefHr—4.sr—a:'.a. 
3
~~-= K, 'erit conus B F A sequalis portioni B D A.

b
 ergo X.Y

 b kjp tf 1
 , 

:: con B E A. con B F A c :: K E. K F :: 2rr4 >""—««. 3^—<4 ..^
 C

 M t». 

Y. quare ( duccndo in fe extreraa & média ) erit ix*"*—*** sas: 

2jrr4-;r4 ^4 _ ^ (
utrumC

|
Ue

 i
atus

 m
u
l
t
iplicando pér ir—a & *) 

erit îxraa^-xai — qrj/i—yraa-\~jai. Se (tranfponendo) 3xra*-\-
iyra<t—xiiï—jai—^r^. & (utrinque dividendo per x^\~j) ^raa—. 

$ =^^= (*fubftituendo U pro 4r*). & faciendo *+/. 4- ». 

j::r.pz= J-r-,vit ^raa-a*=pdd. hoc eft, aequationem hanc, ad 

Y *CV analogifmum redigendo,3 »■—:: hoc eft C V-j-K V. ~—— 
Y -J— X 

::VDq. DKq. qui ipfiflîmus eft analogifmus ad quemrem deduxit 
ArcbimedeSy (quod, ut hoc obiter moneam,fatis prodit qualem is ana-
lyfin ufurpârit ; nam hue eum deveniffe varias iftas proportionum 
compbfitiones, divifiones, alternationes, & inverfiones, quas oftentat, 
adhibendo, penè fupra fidem fit : quod fi feciffet, cafui potiùs impu-
tandum effet, quàm arti, quod in genuinas incident foluiiones, & hoc 
ei conftanter obtigiffe, vix concipi poteft. 

]pfum Problema quod attinet, liquet illud effe folidum, nec in eo 
génère facillimum efteclu ; integram pollicetur Author ejus refolu-
tionem & compolîtionem, at quod prxftitcrit non apparet. Ei fup-
plendodefeétui nonnullas Eutocius bene longas & laboriofas exhibet 
conftruftiones, per conicarum utique feftionum occurfus, quas nos 
omittimus. Pra* illis concinnam & expeditam conftruftionem tra-
dit Excellentiiïimus Hugenius, in primo Problematum illultrium, 
quam vide sis. vel adhibeas ipfe generalem Cartefti methodum, 
quam pro conftruendis hujufmodi problematis edocet, in Geomerrias 
fus tertio.) Nos Authoris infiftentes veftigiis fuppofiti hujus analo-
gifmi efte&ione, problema ficcomponimus. 

F Fiat 
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34 DeSpb<£ra&' Cylindro LIB. 2. 

Fiat X -f- Y. Y :: C V. P • & fecetur D V in K, ita ut fit C V ~f-
K V. P :: V Dq. K Dq. & per, K tranfeat planum ipfi V D reclum. Di-
co &8m: Nam fit C V -J- D K. D K :: K E K V, & C D -\~ V K. 
V K :: K F. K D, et itque dividendo C V. D K :: V E. K V. & C D. 
V K :: D F. K D. permutanddque C V. V E :: D K. K V :: DF.CD. 
inverséque eomponendo C E. C V (C D) :: C F. D F. & tam anté-
cédentes quàm confequentes conjungendo E F. C F :: C F. D F. un-

a BC 6. de E F. D F a:: C Fq. D Fq :: D Vq. D Kq (erat enim priùs C D, 
D F :: K V. D K ; adedque eomponendo C F. D F :: D V. DK j. 

b ""fi- atqui D Vq. K Dqb :: C V -|- K V. P. 'ergo E F. D F : : C V -|-K V. 
■ P. quinetiam fuit C V ̂  V K. V K : : K F. K D ; & converfione rati-

onis C V V K. C V :: K F. D F . feu inversé CV. CV + V K :: 
à con?. £5* 11. D F. K F. ergo ex aequo perturbatè C V. P :: E F. K F. d id eftX-4-
. 1' Y. Y :: E F. K F. & divifim X. Y :: E K.K Fe :: con BEA. con BFA 
(confi Bf'?A

 f port B V A port B D A :: X. Y. gJi.F. 

Lemma} pro Jèquetjfi. 

p;CT Sint coni D M F, G O I aequales fimilibus fphaericis portionibus 
a l 6' D E F, G H I (ad eafdem bafes conftitutis) • dico conos hos aflîmi-

lari. 
Nam produclis axibus M N R, O P T fint fphaerarum centra Q^S. 

& ob portionum fimilitudinem erit E N. N R :: H P. PT. & anté-
cédentes dimidiando Q R. N R :: S T. P T. componendo'que QLR4" 

,3^-H. NR.NR ::ST-f PT.PT- >hoceft MN.EN::OP. HP. at 
b mdef. 11. rurfus, ob portionum fimilitudinem, eft E N. N D :: H P. P G. ergo 

ex squali M N. N D :: O P. P G. berg© coni DMF,GÛI funt li-
miles, J^ë.D. 

Prop. VI. 

Fi». J7, Data fphara portioni (OBV^fimilem, dterique data (AB C) a-
qnalem conftitttsre. 

And]fis. Sit G HI portio quaefita, fiântque coni A K C, D M F, 
G O 1 aequales portionibus A B C, D M. F, G OI, fingulae fingulis 

a i . a.\. r. ordine. 3 Ouare con G OI = con A K C. & bidcirco A Cq. G lq :: 

• c kmm trac P O. L K. * unde = P O. Item obc fimilitudinem co-
d *4dtf. n. ^1 ACO*LK 
e > s- , norum D M F,G O I d eft DF.NM GI. PO;:eGI. Q 

Glq 
i.Gl 
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De Spbœra &> Cylindro Lis. 2. 35 
.. G I cub.ACq * L K. quare gl^Cg* LK = G I cub.&(di-

NM 
.. , MV APnvDF*LK_GIcub .AY,r.GIq GIcub vrdendo per A Cq)-^- _ -^atqui ̂ i^-j^ 

funt -H-. ergo G I eft prima duarum inter A C, & -^*medi-

arum proportionalium. 
Vides & hoc problema elfe folidum, utpoîe quod defideret inven-

tionem duarum metharum proportionalium ; quâ fuppoiitâ ficcon-
ftruetur. aFiant coni A K L, D M F pares datis portionibus A B C, a 3 h»)m-

DE F. fitqtre M N. K L D F. Z = K^*D~. & inter A C, Z 
1 M N 

reperiantur proportione mediae GI, & X. Circa GI verô defcriba-
tur portio circularis G H I continens angulum G H I — ang DE F. b 33- 3-
erit portio G H I,quam quaeris. Nam faciendo conum G O I parem 
portioai G HI, quia portiones G H I, D E Fc fimiles funt, d erunt & c, cott$u 

coni G O I, D M F «miles, quare «P O. G I e::MN. DF::f K L. 112%"' 
Z. & permutando P O.K L.-: G IZ1:-. A C. X& :: A Cq. G I q. Uonflèi6.<i. 
(hfc. ob A C, G I, X, Z -H-), itaque reciprocam habent coni G O J, g 20.6. 
A C K bafium & alritudinum proportionem ; Kergoconi GO.'j'ACK h""^-
h(hoc eft portiones G HI, A B C) aequantur. Q^E.F. k 15-12' 

*-hB supriiiifî .0 A -jCi S —i— A oSfi'irïo *îi JG 

Prop. VII. 

Datis duabus fphane portionibus (A B C, D^E F) \_five ejufdemfive Fig' 5 
invenir e /pharaportionem, qua quidem datarum uni ( D E F j y/W - 59-

fuperficiem vero habebit alterius portionis (ABC)/uperficiei 60• 
parem. 

Analyfis. Sit portio G H I qtialis exponitur. unde cùm portio-
num G H I, A B G fuperficies aequehtur, aerit circulus.radio H i aequa- a 49.C? 50.1 h. 
lis circulo ad radium BC ; & proinde H1 = B C. Item ob fimili-
tudinem fuperficterum D E F, G H 1, erit E F. E R :: HI (vel B C). 
H T : hinc Synthcfis. Fisc E F. E R f: B C H T. & fit H T diame-
ter fphaera;. & fecetur H T in P, d ita ut fit H P. P T :: E N. N R ; j ™J y

 cQr 
& per P tranfeàt planum G 1 ad H T reclum : liquet portionem e™£ ' cor' 
G H I fore (imilem iPii D E F ; & elle H C H T e " E F. E R':: f c'0„}. 
B C. H T. adeoque efle ti i - 1>C. & idcirco circulum radio H 1 g 9. 5. 
S .rquari circulo ad radium BC; 'hoc eft fuperficiem fphaericam h 49>©! s0-1*' 
G H 1 fuperficiei A B G. O.E.F. 

F z Pm. 

SCD LYON 1



3* De Spbœra &* Cylindro. Lia. i. 

Prûp.VIIL 

Fig 6\. -A àata fphtra(B V A D) plané ahfcindere portionem (B V C), ita 
Ht portio ad comm (B V C) habent:m eandem cmt portione bafm (B A) 
& aqnalem altituàinem (V K) habeat rationem datam (X ad Y). 

Quapfita portio fie B V A, & conus B V A ; quibus axis commu-
nis V K • in quo protra&o centrum fphserx, Cm^ponatur autem co-

?3 nus B E A requalis portioni B VA;1 unde C fr^- K D. K D :: EK. 
cïoMV 7< V K b :: con B E A. B V A <>.l X. Y. divïdendoque X—Y. Y :: C D. 

1 ' K D. unde componitur Oc : fiât X—Y. Y :: CD.KD. ( adeoque 
componendo erit X. Y :: CD-j- KD.KD) • per K verô tranfeat planum 
B A ad V D re&um ; tûmque fi fiât conus aequalis refedas porti-

\>\ oni B V A, erit E K. VK (»id eft con B E A. con B V A) b :: C D -h 
VprZ K D. K D c :: Y. X. A adedque port. B V A. con B V A :: Y. X. 
d«e»/.(S?7.y. J^E.F. , ; l'tmfi: ïG«l HQcanompq cinj j HO ifloi : 

' 1 .. f H M I/ Z.ri»a»tfp> .««mil 1 M O tI O D im»| 

Sint utcunque A crB, & C crD- Erit A-j~D. B + D, crA 
C. B -j- C. . 

Nam A *: C—D crB x:C—D . hoc eft A C—A D c~B C— 
BD. & jranrponendo À C ~\- B D crB C-|- A D. ergo utrinque ad-
jungendo AB+C D, erit + AB + CDcrBC 

»fd>. i ». / + AD + AB 4- C D, a hoc eft A -h D *: B 4- Crr B -f- D * 
*Jcb.i6.6. A -h C. * quare A -j- D. B -t- D cr A -j- C. B -h C. 

Trop. IX. 

Fig. 6z. Sifphœra (B V A D) piano fecetur non per centrum, major portio 
(B V A) ad minorent (B D A rationem qnidem habet minorem quant 
*duplam ejm.. çmm habet majoris portionis fuperficies ad fuperpeiem 
m.noris; majorem ver o quamjefquialteram. 

a .? %'«*. sit conus BEA — port. B V A. & conus B F A — port. B D A. 
b UhT'T' >are C D + « D K D :: F K. V K. & dividende C D. K D :: E V. 
t{

:ï;; ' VKbtrVK. CD(quia< Dq c crK D * V K) dergo E V crV K, 
d 44.*, & E V * C D tc-VKq. 'Eftvero (i D^- V K. KF f::VK.KD 
tth&X>-1- •: EV.CD*c-E V-l-VK-CD-f- VK ( EK.CD-J-VK ). 
fp,»: V i£.6. hT o Qu . CD^| y K c~KF * E K. &h proinde Q : C D 4-VK. 

h87V. KFqcrKF * EK.KFq. "heceft V K q. K Dq — E K. K F, hoc 
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De Sphœra & Cylindro L i B. a. 37 
eû1 duplicata ratio fuperficierum BVA. BDA major eft m ratione co- J 3 cor. 50 huj, 
norum BE A, B F A ; vel portionum BVA,BFA. quod erat primum. m i 4- ' *. 

Porrofiat Xq = EV*CD*c-VKq; & quia E V. X i :: X. £{f 
CD; 1 erit E V ~|-X.X C D :: X. C D. *ergo Qu : E V • f.X. ?,J'fJ",8 . 
Qu-.Xw-l-CD ::Xq.GDqt::EV.CD. verùm E V +■ VK. tu. 6. 

CD-hVK-crEV + X.CD + X. (quia
£7

^iL-
D

 & xSî^
w

. 
* C-V K). ergo E Kq. Qu. C D -\- V K. cr E V. C D * :: C D-]-
VK. RF. poneZ,'.D^VK,Y3KFelTe-H-,ergoZq.Qu:CD tro.ji 
4-VK1:: Z. Y > :: C DV K. K F x"a E Kq. Qu : C D-t-V K. 
z quare ZTE K. atqui ratio Z ad K F «fefquialtera eft rationis CD

A F
 ̂  

-4-VKadKF. C ergo ratio E K ad K F (y hoc eft coni B E A ad co- £s.5. 
numBFA, vel portionis B V A ad portïonem B D A) major eft^n. n. 
fefquialterâ rationis C D + V K ad K F, * vel V K ad K D, s hec eft 7.f. 
fuperficiei fphaericae B V A ad B D A. ergo fecundô quoque propofi- 8 3 w'50 

tum confiât. 
Prop. X. 

Spharicarum pmiotium ( A B C, D E F) fub ac/uaJi fuperficie con- F'g- <^3> 
tentarum maximum eft hxmiffhxrtHm (A B C). 64-

Sint coni A G C, D H F aeqnales portionibus A B C,D E F. qua- a cor. 58.1 b. 
reKGa= 2K A.b& E M 4-L O. L O :: L H. L E. fitMcentrum bjA«j*«. 
fphsr» DEF, &EN-BK. ergo 2ENq = *K Aqc = B Aq c.f • 
d — EDqc = O E "EL f= 2E M * EL ; quare ENQ « = E M X'0L-* 
* E L. ergo E N média cadit inter pun&a M, L . unde EN»NO e cor.8.££17 6. 
k c~E L * L O. Additrs igitur hinc inde aequalibus E Nq & E M * f confi. C i ,i. 

E L ; erit EN * E O (fc hoc eft E N * N O -j- E Nq) c~ E L * g *■ax- *• 
LO4-EM * EL'=LH *LO mergo EN.LHc-LO.EO fco'' 5-2-
0 :: O Dq. E Oq * :: D Lq E Dqq :: D Lq . 2 K Aq. & antécédentes J

u
'^

a
 &

l66 
duplicandoiE N (K G). LHc-îDLq. z K Aqr:: D Lq. K Aq. Po- nfeh. \6 6. ' 
natur igitur K Z L H :: D Lq. K Aq.s eritque K Z~n KG; foc ideo o car.î et 10.6. 
conus A Z C ~3 con A G G, ■ hoc eft conus D H F minor cono P *f.S.«" 6-
AG C/ vel portio DEF minor portione A B G. QE.'D. WjJ ® 

sip.5. t 14. n. 5. u ij.i:. x ro»;?. 

ARCHI. 
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De CIRCULI Dimenfione. 

Lemma. 

Fig. 6f. T}01ygonum ordinatum G HIK L M circulo cîrcumfcriptum x-
J quatur triartgulo, cujus bafis eft ambitus polygoni, alcitudo vero 
radius N P. 

Nam radius N P ad contacTum duftus tangenti G H perpendicu-
laris eft - & fi duôis reftis N G, N H, NI, N K, N L, N M poly-
gonum refojvatur in triangula, erit radius N P communis omnium aU 

a 1 g titudo,3 proindéque triangula ipfa aequalia erunt ;a ergo triangulum 
bafin habensparem fumtnae laterumGH, Hl,lK&c. altitudinem 
vero N P aequabitur iilis omnibus, hoc eft toti polygono circum-
fcripto. 

Similiter polygnum A B C D E F infcriptum circulo arquatur tri-
angulo, cujus bafis eft ambitus polygoni, altitudo verô perpendicula-
ris N O è centro in unum aliquod latus duâa. 

Prop. I. 

■fafig.fraced. Omnis circulas (N) œqualis eft triangulo (QRS), ctijus radiai 
Fig. 66. (N P) czqmliseft unilateri (Q R) circa rettum angultm, ferimeter 

vero bafi(RS). 
bx.i.defph, Sinegas fit primo triang QJR. S "rn© N. Circulo NE infcribatur 

C ffi. polygonum ordinatum A B C D E F, ita ut o N —polyg A BCDEF 
-n © N-triang Q R S ; quare polyg A B C D E F crtriang QRS; 
& quoniam ambitus polygoni b minor eft perimetro circuli, hoc eft 
ipsâ R S, fit ei xqualis R T ; & conneclatur QT ; cùm itaque fit 

c kmm. prœc. R Qjc~N O,cerit polyg A B C D E F -n triang Q.R t —n QRS. 
veiùm erat polyg A B C D E F c-triang Q R S, qux répugnant. 

Sinveliseffe triang QRSc~ON; circulo circumfcribitur poty-
dz.i.àejpb. gonum GHIKLMa~3 triang QRS; d ejus perimeter circuli 
tf-fl* perimetro major eft, fit aequalis R V, & conneéhtur Q V ; cergopo-

lyg G H I K L M = triang Q R V crtriang Q^S R ; at erat polyg 
G HIK L M ~a triang QJ* S, quar répugnant. 
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De Ciruli Ditwnfione. 
: Ergo potiùs circulus triangulo QR. S squatur ; JQ.F..D. 

Breviùs. Circulus eft quafi polygonum ordinatum infinitilarerurn , 
in quo radius eft perpendicularis ad latera, peripheria vtrô fumma la-
terum • unde conftat è prsmifTo lemmate propofitum. 

Ceroll. Si circumferentia dicatur diameter J1, radius r,erit o = 

2 P ; 
Lemma. Sit A. B rr-C D ; & B = D ; erit A crC Nam fit a i0. fi 

A. E :: C. D. aergô E c~ B j hoc eft E c~D • bquare A c- C. bi4.;, 

prop. Il, 

Omnis circuli perimeter tripla eft diame'ri (A D, vel , & 
prsterea excedit minori qmdemquœm f (vel 7%) >majori veroquàm 
ff àiametri. 

Pars prima. 

Dicoforew.J^Bf. 1. Ducatur tangensAD; fitque f re& == 
<ACD = 2<AC E= 4< ACF= 8<ACF= 16 
<ACH= 32 <; AGK. quare 2 ang A C K = 4 réel • un-
de 2AK * ç6 eft ambitus polygoni circulo circumfcriptibilis, circu-
lo circumferentia major ; itaque fi 2AK * 96-a 37 AB , *liquet* g - 1> 
haec pars ; id vero fie oftenditur : 

Ob ang ACE = tre£k eftCEa —2EA; 5c ob ang. A C E a j or. it.i ? 
= 2ACF, eft CE.CAb:: EF.F A • & componendo CE-J- B3-£-

C A. C A :: E A. F A • permutando'que C E -4-CA.E A :: E A. F A : 
fimili difeuriù eft 

CF; FA ÇGA. 
CG> -|- C A. G A ::CA. <JHA. 
CHS HA CKA. 
PonaturCE = 306 . quare E A = 15-3, ax CC A ( V G Eq— c 47 il 

E Aq)= ^93636—23409=^70227 cry 7022c. =265-, der- à s. j. 
g05/i (2051]-265). iS3.-nCE-|- C A. E A :: C A.F A ; 
itaque pofito F A = 1 53 = V 23409 , e eric CAc-571 — ^eUmm.fw. 
326041 ; adeoque CFq cr* 23409 -J- 326041 = 349450c-

349423 £J = q. ^91 s-
Hinc IJ6J* (ç9i| + 571)- 1 53 d "3 C F-r C A. F A :: C A. 

G A ; quare polito jam G A se 153, c eric CAC_II62|.= V' » 
I3^o5 34^- . & ideo CGq c- 23409 -f i35<>J34tî = 
I373943 64 cri 37372064 = q' ix7at. 
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De Circuli Dimenfione* 
Igitur 1334^ (1172s "t- iicT:-g-). i^*5—aCG-l-C A G A:: 

G A. H A ; ergo fi rurfus ponatur H A = 1 y 3 5
 c erit G Hq c~ 

q. 153 -W 2 3 34^ = 23409 _J- 54487237^ = 54721321^ 
^54720287^ = q. 2339-^. Itaque denuo 4673! ( 1339*4. 
2 3 34^). 15 3 Û~3 CH4- G A. H A :: CA. K A •, ergo fi ponatur K A 
== 153, eerit CAc^^t . quare A B. 2K A cr4673t. 15 3. 
vel inverse 2 KA. A B -3 1 93. 4673^. fergo 94 » 2K A. A B~3 

94 * 153. 4673^ hoc eft14(588.46737-3 146887.467 3't :: 
tjf.i. quare liquet prima pars. 

Pars fecmda. 

Dico fore *. & cr*3 77-1« Sit £ «r = arc A D = 2 arc' A E = 
4 arc A F = 8 arc A G = 16 arc A H . quare A H — ^ «• • unde 
96 A H eft ambitus infçriptibilis polygoni perimetro circuli minor

 ; 
*8. y. quôd fi igitur fit94 AH. AB. cr-377.1 ; * liquebit fore magis 

CTSyf. 1. illud vero fie conftar. 
Fig. 69. Ducantur reftae B D,B E, B F, B G, B H ; & A D, A E, AF,AG, 

AH ; & ob ang A B D = 2 A B E, eft D B. B Ah :: D X. K A • & 
h 3.6. componendo DB4-BA. BA::DA. KA; permutandoque D B 
\ <•6. 4- B A, D A :: B A. K AK:: B E. E A. (nam ob1 fimilia triangula 
1*7. ?• E'B A,E A Keft B A.KAh ::BE. EA). 

Simili difeurfu eft E B > E A, BF. FA. 
FB>4 B A. F A. :.- BG. G A. 

GBS GA. BH.HA. 
SitBA = iy6o. ergoC A(DA) = 78o; & D Bq (B Aq— 

m8. i. '■ A Dq) t± 1825200-3 1 82 5201 = q. 13 5T. mergo 2911) 1 y6o 
-4- 13 51). 780 c- D 8 4-BA. DA :: B E. E A ; quare fi pona-

nhmm.trtc tur E A = 780, " erit B E~3 2911
 ;

 & B Aq (B Eq 4 E Aq) ""3 

9082321-3q. 3013^. 
m Quare <i 924$ (2911 + 3°i3t)-7§o. ( hoceft 1823. 240) 

t7"E B 4. B A. E A :: B F. F A ; unde fi F A ponatur 240, " erit | 
BF-3 1823. & BAq ( F Aq 4. B Fq ) -a 3380929 -nq. 
18387*. 

Unde iterum 3661 rf (18234- iPjg-f). 240 (hoceft 1007. 
66) mc~FB4- B A. F A ::BG. G A . quare pofito G A = 66, 
"erit B G-T11007; «Se B Aq (G Aq -t- BGq) ~3 101^405-3 q 

Itaquedenuo 2016^ (r007 4-TO09^_). 66 mcr'GB4 BA. 
G A :: BH.H A ; unde fi ponatur HA == 66," erit B Hrri 2016g. 
& B,Aq (H Aq4-E> HqJ~3 40692847^ -3 q. 201 7* ergoBA. 

AH 

40 
I . 
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De Circuit Dvmnfione% 4» 
AH"^29i7j.6'6'} vel inverse A H.B hzr66.2017*. p quare pij.y. 

96 AH.BAc-p4>« 66. 2017; (hoceft, 6336. 2017~\: 3t§<?. 
1.) quare96 AH, B Acr^g^i icrj^. 1. unde conftat propo-
fitum. 

CV<»//. Hinc «. <A :: 22.7, ferc. , 

Cyclometriatnlongius, & ad majorem £»tifauu promovit pofte-
riorum induftria. Confulantur Fieta , Ludolphià Ceulen, Metii, 
Snellii, Hugenii lucsbratîones : ad craffiores faltera ufus fufficit hîec 
Archirttedea Chculi dimenfio. 

Prop. III. 

b cor. ». hnj. 

C 
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De SPIRALIBUS, feu HELICIBUS. 

T 
Archimedet Dofttbeo S. 

\}Jeorema.tum ad Cononem tranfmifforum^ pro quibus 
affiduè literis à me contendis ut demonftrationes 
oenfcribam, plerorumque quidem fcriptas habes 
iniis quasHfr^/'^j-pertulit-,ipforiim veroquaf-

dam etiam in hoc libello fcriptas ad te mitto. Nè mire-
ris autem-, quod poft diutiorem temporis moram eorum 
demonftrationes edimus. Hoc enim accidit fîeri , quia 
priùs voluerim iis exhibere, qui in Mathematicis occu-

■vdapoxifonè pantur, & ea libenter perfcrutari volunt : * qualesenim 
kgenium jrtW Geometria fpeculationes, non bene tra&abiles initio vi-

fœ, tempore elaboratse pertectiorem accipiunt? Conon 
certè non fufticiens ipforum inquifitioni tempus nactus 
vkam commutavit, obfcuritate involuta relinquens; 
cùm & hœc omnia reperiûet, & alia multa perveftigâiTet, 
longiufque promovinet Geometriam : fcimus enim in illo 
fuiûe non mediocrem Mathematum peritiam, nec non 
induftriam eximiam : à. Cononù mtem exceffu cùm anni 
plures effluxerint, Problematum nullum à quovis perce-
pimus folicitari. Volo autem eorum unumquodque fin-

HÎC in edi- g'illatim producere * * * ut redarguantur qui prœ 
us hbm inter- ç ferunt omnia inveniiTe, nuliam proferentes eorum de-
fruntur bac | J * 
ver ta : ^ >â avy.Caiv» JVa mi T*V h 'iuiTtf (tèr nt -wttfpiva.' ritotf «Té mr' 5we<wV. quorum 
memem affeqtti nequeo. Locus p\oculdubio^mendofm^ mutiltu : è conjectura fie interpolata red-
derem : lego >S Qyp.Ca.tHl j*Js ne* tav iy'auTOJ hvcu ■Ai'X'ixinApt».' TtKit frl rroT^hinV^f. 
Contigirenim duo qusedam eoium quas in illo (Cononù fcripto) feparatim appofitafunt, falfa 
cii'e ; * wsiiSrti pro iryçibu, vel ■jrçcçtbm. Habetvr aptdïhmr.ldjl. 14% 4T, imà infra bic. 
frof.^. qua: qmdem ultuno j»fine proponemus, ut î$c. 

mon 

SCD LYON 1



De Spralibuf, feu Helicibits. 43 
monftrationem, * interdumque quœ impolîîbilia funt ***tV>h° « 
profitentes inveniiTe : hœc autem quaenàm Problemata 
iunt 5 & ^quorum miffas habes demonftrationes

 ;
 & quae- * ̂ !'* "> *" 

nam in hoc libro perlata comprobamm, tibi declarabo. Pri- f * ' 
mu m itaque Problematum fuit : Sph.tr à data, fpatium pla-
mm invenir e fphœrœ J'uperficiei œquale: quod quidem primo 
manifeftum evafit edito de sphxra libro. quippe cùm o-
ftenfum fit, quod omnis fpbœrœ fuperjicies quadrupla eft maxi- . 
mi circuli eorum quiinfphœra; liquet quomodo poflibile 
fit invenire planum Ipatium aequale iuperficiei fphaerae. 
Secundum vero : Datoconovel cylindro, fphœram wventre 
œqualem cono vel cylindre Tertium vero : Datam fphœram 
piano fecare, ita ut ejus portiones mter fe prœjlitutam habeant 
rationem. Quartum autem : Vatam fphœram piano fecare, 
ita utfuperfcieiportiones ajfîvnatam interjerationemhabeant. 
Quintum vero : Datam fphœrœ portionem data fphœrœ porti-
ons ajjîmilare. Sextum vero : duabtts fphxrx, feu ejufdem 
feu diverfa,portionibm datis-jnvenire fphxrœ portionem quan-
dam, quœfit ipfa quidem unifegmentorumfimilis,fuperjiciem 
vero <equalem habeat fuperficiei alterim/w/w/w.Septimum: 

data fphœra portionem refecare piano, ita ut portio ad co-
num bafin babentem eandem cum psrtione, & altitudinem œ-
qualem prœjlitut am habeat rationem, non majoremilla, qttam 
hsbent tria ad duo. Horum quidem modo dictorum om-
nium demonftrationes pertulit Heraclides. Quod autem 
poft haec feparatim appofitum : falfum erat -, eft autem 
hujufmodi : Si (phœra piano fecetur in inœqualia portio ma-
jor ad minorem duplicatam habet rationem ejm, quam habet 
major fuperjicies ad minorem. Quod vero hoc falfum fit, ex 
antea niiffis manifeftum eft. Quin feorfim iftis adfcrip-9 

tum erat & hoc : Si fphœra piano fecetur inœqiiaditer, ad re-
clos diametro cuidarn exiis qui in fphœra, portio major ad mi-
norem eandem obtinebif rationem, quam diametri pars major 
ad minorem: major enim, portio fphaerae ad minorem ha-

G 2 bet 

II. de Jfb. 

Ibid. 
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44- De Spiraîibns.feu lielicibus* 
bet minorem quidem quàm duplicatam rationem ejus 
quam habet major fuperficies ad minorem, majorem ve-
ro quàm fefquialteram. Erat vero fepofitorum proble-
maturn ultimum etiam falfum : quod, p fhxrœ alicujus dia-
meter fecetur, ita. ut quod à major z fegmentofit quadratum tri-
plant fit quadrati, quod à fegmento minori , perque feBionk 
pimclum actumplanum diametro perpendiculare fpbxramfe— 
cet, erit talis fpecie[figura, qualis efl maior fphœrœportio, ma-
xima portionum quarumvis aliarum œqualem habent zum fu-
perfciem. Qubd autem ho: fit falfum, confiât ex antea mijfis 
theorematis : etenim demonftratum çSi,quodhxmifph<x.ruim 
maxima efl portionum, fub œqaali ccmprehenfarum fuperfcie. 
Poft haec vero de cono propofita funt & hsec : fi redan-
guliconi ieélio manente diametro circumvolvatur, ita ut 
diameter fit axis ^ à rectanguliconi feclione defcripta fi-
gura vocetur Conoides • & fi conoideamfiguram planum 
contingat ; piano vero contingenti ductum parallelum 
aliud planum conoidis aliquam portionem abicindat, ab-
fciffaeqnidem portionis bafis appelletur planum abfcin-
dens, vertex vero pundlum, ad quod aliud planum cmoi-
^tangit. Quinetiam fi diète, figura piano fecetur ad 
axem reclo, quod feclio quidem circulus erit perfpicuurn 
eft; Quodverorefecla portio fefqui altéra erit coni bafin ha-
bentis eandem cumportione, & œqualem altitudinem, demon-
ftrareoportet. Ac fi Conoidis duae portiones planis refe-
centur utcunque du&is, qubd equidem feclioneserunt 
oxygoniorum conorum fectiones, patet ; fiquidem refecantia 
plana non fint ad axem reéte : quod verô portiones hanc 

vij.16 interfe rationem habent, quam potentiâ interfe habent 
quœ ab ipfarum verticibus ducuntur axi parallelae ufque 

'fukfi lii'uid a^ ftcantia plana, demonftrandum eft. Horum autem 
tnati. - demonftjationes * ita tibi mandantur : poft ifta verô de 
*JV t^We» jjdice propofita fuerunt haec. Eft verô quafi genus ali-
H°7?av,rlov- ud problematum,*nihil habens commune cum prsdiclis: 
73.. de 
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De Spiralibut^ &> Helicibus, 
de quibus in façc ipfo libello demonftrationes tibi con-
fcripfî. Sunt autem haec: [illafubjungit, quaehabentur 
infràin Prop. 24.18. 27. 28.] Horumàme, &aliorum 
de Hélice demonftrationes in hoc libello fcribuntur. 

P Rxmittuntur autem, ficut & aliis Geometricis, *quae ufum ha- * H. 
bent ad ipforum demonftraiionem. Affumo verô Se in his , ex ^nmM ïr°P°fu 

iis quaein libris extant antehac editis, haec lemmata. *In£equalium 'mathajuwTt 
linearum &c. fipmthm 'de. 

monttrmimi frœjtratœ. * Vide J. ax. libri t, de fph. C cj/l. 

Prop. T. 

Siittaliqualittea (A G) feratnr pwittum quoddam aque fibi ipfi pjg * 
velociter latum, & [umantur in Ma du* line* ( A B, B G) ; JumpU _Q* 
eandeminter fe rationem habebunt, quam tempora, in quibus puntlum 
reilas tranfierit. ■ 

Tempora repraefententur à reéh's ag,8y. Se * furnantnr BM,BN* pfi. 
uteunquemultipliées re&arum BA,BG; Scfa,fo pariter multi-
plicia temporum : & quia motus a£equè veloces funt, erit fa a %• 
tempus motûscontinaStiperB M j Se 0 y tempus motus per BN. 
Quod fi re$a B M major fit reââ B N, liquet (ob motûs fuppofitarn 
Irord-j^au) effe tempus $ y., quo peragitur B M,majus tempore fy, qao 
peragitur BN-, & fimili ratione fi B M = B N, efl'e correfponden-

ter fa = £*. d unde erit A B. B G :: *$. Hy. Sl^E.D. d 1 def.v. 
-3 

Prop. II. 

Si duorim punttorum ntroque [ecundum lineam quandam, mn per «■- Fig. 71. 
nam eandem, nquèfibimet velociter lato; fumant ur in utraqtte line a '72. 
dut line*, (A B, B C, & L M, M N) & tum prima (A B, L M) in a-
(junlibus temporibus a punbtis tran/tjrantur, tum etiam fecundœ (B C, 
MN); eandem inter Jerationem bàbebunt fumpta line*. 

Lationh per A B, & L M tempus fit X ; & lationis per B C, M N 
tempus fit Y ; éftque A B. B G (X, Y *;:) L M. M N. gJZ.D. a l w]m. 

Prop. 
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Prop. III. 

Dstis quotlibet circuits, retla (ami petefi major circumferentm cir-
*fn «biuam culorum. _ 
4i/ ekm. Circuits "circumfcribantur polygona quaevis,b licjuet re«*am eorum 
b z.i.dejpb. perimetris aequalem circulorum excedere circumferentias, 

Prop. IF. 

Datis dnabus lineis inaqualibus retlâ (R) & circuli circumferentia 
(P), fumi potefi retla, minor quidem datarum linearum majore, ma-
jor autem minore. 

Hoc e cjuantorum homogeneitate, & adeb ab excetïùs divifibilitate 
fatis perfpicuum eft. Sed cum auftore, fit alterutra R major ; & ex-

a 5 ax.i.dijpb. ccfïus R—P multiplicatus per aliquem numerum N aexcedat R. Erit 

bconflr. R—^-c-P. NamquiaR—P»:Nbc-R.ceritR—Pc-4- ergo 
c7«.i. N N 

e t?*. l'. tranfponendo R <>cr| #* P.
e
 & R.~c~P. £Z.F. 

Trop. F. 

Fig. 73. Dato circule, & retta ( B T) tangente circulum, fotefià circuli cen-
tra (A) duci recta ( A T) ad tangentem, ita ut à tangente & circuli cir-
cumferentia intercepta retta (D F) ad radium (AD) minorem ratio-
nem habeat, quàm circuli arcus (B D) qui efl inter contattum(B) & f-
duttam (A T) ad datam quameunque circuli circumferentiam (P). 

a 3 bn]w. Accipiatur refta quapiam X amajor quàm P ; & agatur diameter 
Fig» 74. N M ad B T parallela, cui occurrat retta B D fecans circulum in D, 

ita ut intercepta D F major fit quàm X (id quod fieri poteft, qnoniam 
J*4'**- , f. fie intercepta; ab M versus partes F crefeunt ad infinitam). Jam tra-

èTi 'caâ ATPerD> dicofa<aum* Nam 1D- D A ( ""BD. DFb~a 
c^/.&S.f.arcBD. DF c_n arcBD. X) c"i3 arc B D. P. 

Trop. FI. 

Fig. 7 5% Dœto circula, & in circulo retla (Z D) quœ fît minor diametro, po-
tefi à circuli centre (A) adperipheriam projici retta (A G) fecans da~ 

ta» 
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tm in circulo r etiam (Z D), ita ut retla (G H) inter peripheriam & 
rettam in circulo datant comprehenfa ad conjunitam (GZ) i termino 
(G) projet!-a, qui efl in peripheria ad alteram extremitatem (Z) datte 
in circulo retla, prafîitutam habeat rationem (RadS) ; modo tamen 
data ratio minor fît ea, quam habeat dimidia (Z E ), datte in circulo ad 
duttam è centra ipfî'perpendicularem ( A E). 

Ducatur diameter N M ad D Zparallela, cni occurrat tang:ns ZS, a 29. r: 
& conneftatur A Z ; & ob angulos A Z E, Z A S aparet, & b redos b hP &1 

Z E A, A Z S , erunt triangula Z E A, A Z S fimiiia. c unde AZ.C, f- 6' 
Z S :: Z E. A E dc"R. S. fiât R. S :: A Z. X • c ergo X c~Z S. Igi- f 
tur fi per Z (quod fieri polTe '•"confiât) tranfeat refta, fecans circulum * ̂  ■tt0)a\u/-( 
in G, fie ut inter diametrum & G intercepta G K a?quetur ipfi X (fe- quo modo' fort 
cabit autem ad partes D, quia G K cr* Z S,& angulum S Z M nulla ojîmdt-
fecet major quam S Z) } & conneclatur AG; quoniam GH.GZ*""-
:: CG A (Z A). G K f::Z A. Xs R.S V. G, H. G Z, confiât propofi- "7#r ™° 
'«m. * h,f j." 
*f'cb.ad6. Vides couditionem apponi mérité : namfiejfct G H. G Z (vel G A. G S) :: R.S:; ZE. 
A E :: Z A. Z S. effent G S, Z S tequaks ; q. f, n. 

Prof. VII. 

Iifdem datis, & retla (D Z) protratlâ potefi e centra retla (AH) Fig- 75-. 
educi, ita ut qua (G W)fuerit inter peripheriam & protretiam ad con-
juntlam(G 'L) à termino intercepta ad termirtnmprotratl* propofîtam 
habeat rationem (Rad S), dimmudo data ratio major fuerit ea, quam 
habet dimidia (Z E) data in circulo ad duttam è centro ipfî perpendi-
cularem (AE). 

Ducatur enim tangens ZS, & connectatur AZ, & caetera ut in a 
prsecedenti. EftqueZ A.ZSa::ZE.AE b-3R..S. fiatR.S::ZA. bhJP-
X

 ;
 erit ideo X -aZ S. itaque ducatur Z K, ita ut intercipiatar G K c

à
 cf"f^ ̂  7'** 

= X (quod confiât fieri poffe intra angulum A Z S) éftque G H.G "L Qyl f 
fx AG (A ZJ.G Kc:: A Z, Xd :: R. S ::e G H. G Z. ergo fattum-

Prop. VIII. 

Bato circulo, & in circularettâ (Z D) qua minor diametro, & alla '8' 7 • 
(Z S) tangente circulum ad in circulo data termvoum (Z), poteft à cir-
culi centro (A) projici retla quadam (AL),ita ut pars ejrn (H G) ac-
cepta inter circumferentiam circuli, ac datam in cir eu'0 r etiam aÀ 

partem 
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De SfiralibuS) & Helicibuf* 
partent'(Lt-) a tangente interceptam habeat propofîtum rationem (R 
ad S) • f quidem data ratio fit minor eâ quam hubet femijfis (Z E) da-
ta in circulo ad duttam e circulo ipfîperpendkularem ( A E). 

b 1;/ Sit diameter N M ad D Z parallela, tangenti L Z occurrens in S
 ; c 10.5. flâtque R. S :: AZ.Z T. unde cùm fit A Z. Z S 1 :: Z t. AE b ~n 

d f' 4- R. 5. cerit Z T c~Z S. Per puncla A,S, T d ducatur circulus, quem 
f 16%

 fecec A ^ Pr0tmfta m f» ducatûrque A X, fie ut L X = Z Y (quod 
g 35* j. fieri poffe confiât ad altéras partes diatnetri AP,trar;feuntis inter Z,T ; 
h 7. s.' ob Z T c~Z S, & angulum A Z T reâum) haec autem (A X) tan-
k 1.6. gentem fecet in L, circulum primo pofitum in G, reclam Z D in H. 
Iconsï.Vj.';. Dicoiaaum. 
mîî.3.0' 16.

 L A HA
 ,

 L
g_

 z&
 ,

 unde LA
 „
 zs =H A

 „
 LS 

„ 7' j Item LT*L!>s = LA*LX. h quare L T * L S. H A * L S^LT. 
on.V HA) !: LA * L X. L A * Z S fc :: L X. Z S 1 :: Z Y. Z S18 :: Z T. 
pi?.*. ZA ":: Z T. A G. °:: L T. H A ?:: Z T—L T. A G—H A (hoc eft) 

9
 confi. .. L Z. G H. ac invertendo G H. L Z :: (Z A. Z Tq::) R. S. 

Trop. IX. 

Fig. 77. Iifidem datis, ac in circulo data lineâ (DZ) prétraita, potefie cen-
tra circuli ad protrattam educi retla (A H) ; ita ut qua (G H) eft in-
ter peripheriam & produitam ad inter cep am (EZ) ex tangente ad 
coMattum,prafznatam Jortiatur rationem (Rad S), fi mode data ra-
tio major fit ea, quam habet data in circulo femijfis (Z E) ad duttam 
ipfîè centra perpendkularem (A E). 

Conftruitur & demonftratur eodem prorfus modo quo prarce-
dens ; tantùm hic faciendo A Z. Z T :: R. S,evadit Z T*^ Z S ; & 
inde recta A H occurrit circulo infra taftum ad partes S. quid plura ? 

Vides in duobus his problematis defiderari, ut intercipiatur L X 
r= Z Y, id quod praeftari poteft ope primae conchoidis, cujus polus 
A, chorda S T, fagitta Z Y ; ejus enim cum circulo A S T interfeclio 
determinabit punftum X. at per conicas quoque feâiones idem effi'ci 
poteft, utpote folidum Problema. 

Trop. X. 

Fig. 78. Si line* quotcwque ponantur deinceps aqualijefe excedentes (a, b, c, 
d, e, ï)fuerit autem excejfus aqualis minima{a); & olia line* po. 
nantur, multitudine quidem aquales illis, magnitudine vero fîngula a-

quales 
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qmlesmaximaQ) ; quadrata ab aqualibus maxims ai- jff-\~fa-\-ea-\~da~\-
(umwtia quairatum ex maximn, & comprehenfum (reftan- ca-\-ta-\-aa — ^aa 
gulunî) aminima& aquali omnibus fefe aqualiter exce- -T-$bb-\-.$cc~\~^dd 
dentibus, tripla eruit omnium quadratorum ab Mis, qua fefe -j-3.^-1-3 ff-
excedmt. 

Clariùs forfan & breviùs exprimatur, fi fit quarcunque feries a> 
qualiter fe continué excedentium, incipiens à punéto (feu nihilo) in-
ciufivè, tripla fumma quadratorutn ex his adasquabitur furamar qua-
dratorurn è totidem aequalibus maximae, unà cum reéiangulis è mini- / 
nima in omnes. 

Nam fumma quadratorum è tôt squalîbus m maximareft.. m . % 
f 

o a.b. c. d.e.f aa~\-ee -t- *2ae (*iae. 
0 1.2.3.4.^.(5. ib -\-dd-\-.*ibd(*4ad. obb=ia. 
6.5.4.3. 2.1, 0. ce -\-cc-\- *2cc(ft6ac. obc=3<î. 

• dd \ bb+ *2db (Sab. obd=^a. 
./ et -\-aa-\~*iea(icaa. obe^a. 

ff 
hemff*~n<6aft= Raf-f- iae-i-iad-\- 2 ac-\-2ab~\-.:aa=f. 
Similiq- difeurfu, ae-\- 2 ad-r-2 ac-t-2 ab-f-z aa—ee 

ad-\-2ac-\-2ab-\-iaa—dd * ob/= ha. 
ac-i-2*b-\-.2aa=cc t0D 5/=2M- 2^4* 

ab-\-2aa—bb \ 2<4-2M-
aa—qa. la. 

Horumfummaett,af-\- 3ae-\-$ad-\-.jac-\r9ab-\- naa. ,n ».*. 
Quaç quidem fumma excedit fummam reélangulorum fupra pofitam 
per af 4 ae +-ad-\~ac-\-ab-]-aa. quod fi igitur adjiciatur hic excef-
fusfummae quadratorum fuprà collocatae, perfpicuum eft conflari 
34d4-3^^43<rc-r-3^4-3Cf4-3if' Gonfimilis difeurfus cuilibet 
accommodari poflît linearum multitudini. 

Corollaria. 

1. Itaque confiât hinc quod omnia quadrata ab aequalibus maxi-
mae eorum quse ab sequaliter fefe excedentibus minora fwit, quàm 
tripla. \ 

2. Reliquorum vero dempto maxime quadrato majores funt 
quàm tripla, hoc eft efle, 6jf isnaa 4-3^ 4'3«vh.3^+-3"r> " 
quiafcilicetj^=:6<î/q-af-j-ae-f-ad-^-ac-t-ab-^aa, adeôque exfu-
periore aequatione hinc auterendoj^-i- af\ae<\- ad-^-ac-^ab^aa^ 

H illînc 
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illinc îjf remanebic 6ffcriaa-r- ibb-\-$cc -\--idd-+"iee +ff. 

3. Quinetiam ideo fi limiies figura: defcribantur, tum ab omni-
bus fefe aequaliter excedentibus, tum ab-xqualibus maximae ; figura; 
ab artjualibus maximae minores quidem erunt quàm tripla: earum, qua; 
ab aequaliter fefe excedentibus, reliquarum verô demptâ figura qua: 
fit à maxima majores quàm tripla: : nam quadratorum & firailium fi-
gurarum eadem prorfus eft ratio. 

Sçkol. Hinc pro eognofcenda quadratorum cujufcunque progref-
fionis Arithmeticae fumma régula: emcrgunt notatu dignae. 

i. Si feries incipiat ab o,primûfque poft o terminus fit a, ultimus 
verô (feu maximus) fit/; & terminorum numerus dicatur». erit 
nff~\- nfa (vel 2 njf-\- nfa) aequalis fumma; quadratorum. Nam»/1 

5 6 6 z 
xquatur fummae terrfïinorum (id clariffimè cernis in hujufçe propofi-
tionis figura) ergo^-r- «/izequarur triplar fumma: quadratorum. 

z 
Hinc erit tripla fumma quadratorum. ad fumraam quadratorum è 

totidem aequalibus maximo. ut/4-f. ad/, vel ut 1 -t- a ad 1. 
 * »/ 

i.. Si feriesincipiar ab o, 8t prirrras abeo terminus fit 1 ; erit 
fumma quadratorum *ff-\-nf. (èpriore). 

7 «" 
Hinc fumma quadratorum tripla, ad fummam quadratorum è toti-

dem aequalibus maximo, ut 2»—1 ad zn—2. 

Nam rf-\- nf. nfi: f-J-t-/:: »—I + f. n—i (ob/=» — 1) 
x 

::ti—i. n—1 n i*—r. 2»—2. 

Itemillaadhancfehabet uî 1 -1 -—adr. 
' a»--2 

3. Eodem pofito, erit fumma quadratorum—^ ^n f vel 
6 

~——-r-~ Namob»—1 —/erit»»—28~J-i==$
r
. quare mff 

—■un* —4»a-f-2K. <Se nf~nn—\ quae eolle&a dant i#3—3.»»-+-
4. In quacunque Progreffione, fi minimus terminus fit a, excef-

fus*erit fumma quadratorum naa—m~?
 a x 

Nam 
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Ham fumma quadratorum eft 

a. a-] x.a~t~zx. a-\^x 

Summa;w<* -t-*««? >ax »5 

fa*-\-^ax -+-^xx 
^aa-\-6ax i~<çxx 

5' 

* Nam fum-
ma 0.2.4,6. 

ç. Exhisporro colligitur in iftis progreffionibus quaeànihilo =m^K-
mcipiunt, quo major eft terminorum trameras, eo quadratorum ex 
inaequalibus fummam triplicatam, ad a?qualitatem cum fumma qua-
dratorum è totidem aequalibus maximo propiùs accedere, nam fi pro 

/fubftituaturea major quilibetjr, quia i -\- Ji-n ï~]~~ liquet tri-
2£ 2 J 

plam fummam quadratorum ex illis quorum maximus terminus efi 
minus inaequalem effe fummae quadratorum è totidem aequalibus ma-
ximo, quam ubi maximus terminus eft/. 

6. Adeoquefi numerus terminorum infinitus fit, tripla fumma 
quadratorum ex inasqualibus juftê adasquabitur quadratis è maximo, 

nam fi ultimus terminus fitZ, erit — i=o quia a ad* (nedum ad 

zz, ) nullam habebit proportionem. Caeterùm fontem hic uberri-
mumaperuit Archimedes, à quo plurimi in fundum Mathematicum 
fluvii redundârunt. 

Pertentando colligetur ifthoc hoc pafto. 
5irkfi< o. i. tripla

3
.?

 ratioii>I
. , 

2 * i staas 2.y z 

o. K
4

: tripla iy?adoi 
3*4 =— =s 12 S 
o. 

Séries za. 

Séries 3. 

Séries 4. 

Eodem modo pro-
cedit ratio ad infi-

.2.4.0. tripla 42 7 j , 
/r r "tio 1 1. 

5 x 16 

nitum, versus ae-
qualitatem verge n-
do. 

Trop. XI. 

Si lineœ conùnub ponantur qwtlibet (jL A, Z B, Z C, Z D) aquali 
fêfe excedentes ; linex fonantur (*'L D, Z E,Z F^) multhu- *vel ZE,ZF, 

quidém ma minores xqnaliter fefe excedentibm, magnitudine ve- Z G. 
fmguk nqmles maxima (ZD) . quadrata omnU ab &qualibm ma-
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5 3 De Spiralibus, f m Helicibns. 
DZq -+- EZq -4- FZq. xima adqtmdratu fefe aqualiter excedentium fine mini' 
DZq 1—CZq-J— BZq~3 w<« (ZAj minorer» rationem habebunt, qàm qnaîratum 
DZq. DZ»AZ-i~DAq maxima adœquale utrique, tum comprehenfo fub maxima, 

3 & minima-i tum tertio parti quadrati excejfûs, quo maxi-
EZq-[ FZq 4 GZq. maexcedit minimam

 ;
 ad quadrata ver o fefe œqualiter 

CZq-J-BZq-t-AZq. CT" excédent um fine quadrato maxima maiorem eadem ratio-
EZq.EZ»AZ4-EAq. ^ 

Eft
3
enimAZx:DZ + EZH-FZ +

 DA
q + E Ag + FAg 

a » = A Zq 4 A Zq 4 A Zq 4 AZ *: D A 4 E A 4 F A : 4 
DA^j^q HhFAg ̂

 A
Zq 4 A Zq 4 A Zq : 4 A Z »: 

a DA4-2C A4-2BA:-+-D Aq-+-CAq-+- B Aq ( quia fcili-
bifw.io.i. cet DA ■+- EA4- FA*a 2 D A 4 2 ÇA 42BA. b& 
c 4.2. S? M*. PAq+EAq + FAq^

 D Aq
 ̂

 CAq
 ̂  g

 Aq) e== Q Zq
 ̂  

d sVf. CZq4-BZq. d ergo D Zq 4. E Zq 4. F Zq. DZq4CZq4 
B Zq -3 (D Zq -+- E Zq 4 F Zq. A Z *: D Z 4 E Z -t- F Z 4 
DA

q
+EAq4FAq

C;:)DZ AZ>pz
 ^DAq^ 

., 3 . 3 
Similem adhibendodifcurfum, quoniam EA4FA4GA — 

2CA42BAj
 &

EAq4FAq4GAq
 ë
 ^

 CAq +BAq
 . 

garer. 10*. , / 3 E Aq 4 F Aq 4 G Aq 
erit AZ x: E Z 4 F Z 4 G Z -j 1 H^ 3 

h8. y. C-CZq-r-BZq4AZq.hquareEZq-H FZq + GZq.CZq 

, , „ 4BZq-|- AZqcr(EZq4FZqH-GZq. AZx:EZ -r-FZ 

+
 GZ

+
!A^FAq4-GAqk- ) EZq. AZxEZ 4 

3 
E Aq. 

3 Coroll. 

Et proinde fi limites figuras defcribantur ab omnibus, tam ab inar^ 
qualiter fefe excedentibus quàm ab aequalibus maximx ; figurâe om-
nes, quar ab xqualibus maximœ ad illas quae ab arqualiter fefe exce-
dentibiss, fine figura quae à minima, minorem rationem quàm quadra-
tum à maxima ad aequale utrique fimul & comprehenfo fub maxima 

ac 
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De Spiralibns^ feu Helicibuf, ç 5 
ac minima, & tertis parti ejus quod eft ab exceffu, quo maxima ex- "; 
fuperat minimam j ad eas vero quxabiifdem funt figuras fine iila 
qux à maxima, majorera eâdem ratione. 

Schol. 

Si D A = Z A,vel Z D = 2 Z A Jiqust efle Z Dq. Z D * Z A-U 

±!iî9:: 12. 7. avel 3 Z Dq. 3Z D * Z A -+- D Aq :: 12. 7. Nam»»**. 
3 . ci.*. 

3ZDqb=i2 ZAq.& 3ZD* ZA < = 6ZAq,&DAq ^=<<^. 
ZAq. 

Difinitiotiet. 

t 
Si in piano reSia line A (AT.) manente altero termina ÇA) aquœli Fig. 80. 

velocitate circumlata, rejîitttatur denm (iftuc ) mdefrofecla efi ; fi-
mul vero cnm îinea circumduBaferatur funttum aquevelociier fibi if fi, 
fecunàumreBam (Aï), incifiens à manente termina (A); funilum 
helicem âefcribet. 

Sehol. 

Itaque fi dividatur re&a A Z in quotcunque partes arquales A b,bc, 
cd, &c. & circumferentia à punfto B defcripta in partes totidem x-
quales,ac duélis à centro A ad circumferentix divifionesradiis, aufe-
rantur AB,AC, AD, &c ipfis Ab ,A c,A dôcc ordinesquales, per 
pun&a A B, C, D &c. tranfibit hélix. Ethicmodus eft helicem de-
icribeudi. 

I ï. 

Vocetur itaque reEla quidem terminut (A) qui manet if sa circumiu-
&â, princivium Helicù. 

ni. 
Lineœ vero *fitus, à quo ccefit retla (A Z) circumferri, princkkim * mlfuHt ipfa 

révolution». *™ 
IV. 

Jita. 

Retta, (AT.) quam quidem in frima revolmione fer ambulant pun- Fig. 8 il 
ïlum in reiïa latum, frima vncetu- ; illa vero (Z Y ) quam in fecmda 
revolutione confecerit idem punftum, fecunda j & confimUiter ali<t 
juxta re volutionum numéros fariter dénommentur. 
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54 Vs Spiralibuf, fenHeliobtif. 

V, 

Spatium vero fub hélice (A P Z) in prima revolutione defcriptâ, & 
retla (AZ) qux. prima efi, dicatur primum ; qttod autem continetur 
ab hélice (Z QY) per fecundam revolutionem defcriptà,& retlâ fecun-
da (Z Y) fecmdum vocetur; aliaque deinceps eodemmoâo nominentur. 

Not. Nonnunquam fpatîum kcundum dicitur inclufo primo, jux-
» in ij frsp, h. ta definitionem hanc } at *fubinde fecundum dicitur, exciufo primo ; 

& itadereliquis. 
VJ. 

Et defiriptM circulas, centro quidem puntlo (A) quod efiprincipi-
um Hélice, intervallo vero retïâ (A Z) qm prima efi,primas appelle-
tur • defcriptus autem centro quidem eodem, intervallo vero (A Y) du-
plk reUà^ecundus vocetur i & alii continue pofi hos ad eundem mo-
dum. 

VU 

Fig. §2. AcfiapunSlo (A)quodefiprimipium Helicù ducatur aliquareSia 
Ç»^«IH«(AB)

;
 quœfunt ad hujus reiïa partes eafdem (FZ) 

versus quas revolutiofit,antecedentia vocentnr,quœ vero ad alterasÇEA) 
tonfequentia. 

Prop.XII. 

ta<>pus ÎO iv. Si in helicem ÇA B C D E Z) unk revolutione defcriptam ab helicù 
Fig 83. principio (A) incidant retta, quotlibet ÇA B, A C, A D, A E) aquales 

imer fe angulosfacientes.: aqualiter fefe exeedunt. 

Sintexceffus CR, DS, ET5 & centro A per Z ducatur circu-
lus, aé quem protrahantur A B, A C, A D, A E ; & ob angulos 
MAN,NAO, GAP pares, "Jiquet arcus M N, N O, O P x-
quari. bergo & tempora per M N, NO, OP aequantur, choceû 
tempora per R C, S D, T E. **ergo ipfae R C, S D, T E aequantur. 
Q ED. 

Le mm*. 

In triangulo BAC refta A G bifecet angulum BAC, erit A B 
+ AC5c-zAG. 

Per 

3 ts.f, 
b 1 bu\ut. 
c \ dsf.huj. 

SCD LYON 1



De Spiralibus, feu Uetkibui; ç ^ 
Per G dncitur K L ad A G perpendicularis ; & per B fîat B H ad 

K L para'Jela. Eftque B K1 = H L. ergo L C c~B K. (Nam G G. as. é\ 
GB "CL.LH.) ergo AL-t-LC+AL(A K) —K B c* 
A L-h A K hoceft A G 4. A B cr A K -+- A L ccr 2 AG. c*7.»♦ 

Sirect alinéa (BC) contingat helicem (ABZ), in um tantnm 
puntto continget. 

Tangat enim, fi fieri poteft, duobus in pun&is B, C ; & connedla-
turBC; & angulum BAC bifecet recîaAG, occurrens heliciin mf'njus. 
D i rangenti in G. eftque A C—A D * -AD-A B. quare A C b 1 **• '■ 
4ABb =2AD. Sed AC-r-ABcc-iAG. ergo ADrrAG. 
ergo pun&um G efi intra helicem } & proinde B C non tangiç fpi-
ralem^ contra hypothefin. 

prop.X IV. 

Si in helicem (A B C Z) prima revohtione defcriptam incidant dm P*pp- XiX.4. 
retta(AB,AC)àpunfto(A)qmd efi principium helicis, & produ- Fig 
cantur ad circumferentiamprimi circuli (Z M NO) eandem interne 
ratknem habtbptnt in helicem incidentes (A B, A C) quam circuli ar-
cm{L M N, Z MO)5» fmtinter helicis termiaum ;Z), & tern»-
nos (H, O) a produis ad pcripherias faitos, fumftis in antecedentia 
arcttbm, ah helicis termina (Z). 

Efi enim re&a A B ad reftam A C, aut tempus per A B ad tem- a j fam 
pus per A C 5 bhoc efi tempus per arcum Z M N ad tempus per ar- b i d»f 'bujus 
cum Z M O, *hoc efi ut arcus Z M N ad arcum Z M O. 

Caroll. Eodem difcurfu quaxunque partes re&arum ad fe funr, ut 
areus eodem tempore pera$i ; & totus radius ad qiwmcunqu,; par-
tem ipfius fe tiaber, ut rota peripheria ad arcum eodem tempore f er-
volutum. 

prof. X t\ 

Etfiqmdeminhelkem (AZB-CY) ex fecunda revolwione de- Fig.. 87. 
firiftaminciderint recta (AB-, AC) ab helicis principio (A) h ean-
dem- rationem htùebmt recta (A B , AC) quant- dicta peripheria 
(L M N, Z M Q)p"fi accepta intégras cinumferentLu. 

Rur-
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$6 De Spiralibus, feu Helicibus, 
ailujuf. Rurfus enim eftrefta A Bad A C, aur tempus per AB ad tempus 
b î dej. bu)wi. pcr A C, "hoc eft ut tempus per toram circumferentiam, & arcum 

Z M N ad tempus 'per totam circumferentiam, & arcum Z M Q, ahoc 
eft ut tota circumferentû cum arcu Z M N ad totam circumferentiam 
cum arcu Z M O. 

Sch. Eodem modo, de partibus ofttndetur , ut in Coroll. prae-
cedemis, quod & ad fequentia extendetur. 

Nota vero polie di&arum peripheriarum rationes in quovis circulo 
circa centrum A defcripto computari : reâx enim AZ, A N,A O 
protraftx fimiles perpetuo peripherias abfcindent-

Coroll. Eodem oflendetur modo quôd fi in helicem extertia re-
volutione defcriptam inciderinc rects, eandem inter fe rationem ha-
bebunt, quam difti arcus poft totas circumferentias bis fumptas : quin 
& fimiliter quae in alias hélices incidunr, demonftrantur eandem faa-
bere rationem, quam diiii arcus poft intégras circumferentias toties 
acceptas, quotus eft numerus revolutionum unitate minutus, etiamfi 
altéra incidens in terminum helicis cadat. 

Trop. XVI. 

Fi \ 8 8. S* helicem (A B Z) ex prima revolutione defcriptam contingat rt-
thalineaQsT}', & à contacta (B) connellatur ad punïbum (A) quod 
efi principitm helicis ; inaquales erunt anguli (A B S, A B Tj quos 
facit tangens ad connexam ; & quidem (A B T), qui in antecedentia, 
ebtufus efi ■ qui vero (A B S) in confequentia, acutus. 

Centro A per B ducatur circnlus B D E G ; liquet helicem extra 
Jiunc cadere versus partes T, aquia verfus illas crefcunt ad helicem du-
cvtae remise • unde angulus A B T angulo femicirculari A B D, &bpro-
inde quovis acuto major eft. Sit itaque, fifieri poteft, reclus ;

 bquam-
obrem B T tanget circulnm BDE , unde cduci poterit retta A F fe-
cans tangentem in T, & circulum D, ita ut intercepta D T fit ad ra-
dium A D in minori ratione, quàm arcus B D, ad arcum £ G B. Oc-
cu! rat A B circulo primo Z M N in N, & A D eidem in O, ac belici 
in H. eftque componendo A T. A D~r3 (arc E G B D. arc E G B c':: 
arcZ MNO.arcZMN6:: AH. AB*::; AH.AD. s unde A T 
~3 A H ; adeo'que tangens intra helicem cadet, nec ideo tanget ; quae 
répugnant, quin potiùs angulus A B T obtufus eft, quique deinceps, 
A B S acutus. 

s i def Imita. 
b i5. 3. 

C <i bnju!. 

i 4 m ? 3.6. 
e 44 hnjuf. 

S 10-5-

Coroll. 
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Coroll. 
Hauel abfirniliter oftendetur, fi & tangens helicem ad terminum 

(Z) contingat,idem evenire. 

Prbp. XVII. 

gninimo fi helicem è fecunda revolutione defiçriptam recla contingat, 
idem accidet. 

Prorfus eâdem methodo demonftratur quâ prxcedens, nifi quod 
hiclocoprop. 14. adhibeatnrprop. 1 j. hnjus. 

Coroll. 
Eadem verô evenient, etiam fi tangens ad finem helicis contingat. 
Item fimilker oftendetur, quod fi ex quacunque revolutione de-

fcriptam helicem recta quaedam linea tangat, etiamnum ad finem ejus, 
insequales eflficiet angulos ad conjunftam à taétu ad ptincipium heli-
cis ; & eum quidem qui in antecedentia eft, obtufum, illum verô qui 
in confequentia, acutum. 

Prop. XVIII. 

Si helicem (AT. exprima revolutitne defcriptam tangat retta Fig. 89^ 
linea (P Z) ad helicis terminum (Z) 5 a puntïo autem (A) quod efi in 
principio helicis, ducatur qu&dam (APJ revolutionis principio (A Z) 
perpendicularis, dutïa (AP) tangentioccurret. & qu& efi intertan-
gentem acprineipium fpiralis rebla(AP)aqualii eft circuli périphérie 

Quod tangens occurrat perpendiculari A P, patet ; * quia angulus * t6 hujm, 
A Z B eft acutus. Porro 

Sit recta A O major peripheria 9. & ducatur O Z 5 dico O Z 
fecare helicem infraZ,vel ad antecedentia helicis. Nam fiât A E ad 
O Z perpendicularis ; ducatur autem A H, fecans O Z protractam in a 6 hu)m. 
H,& circulum in G, aitaut fit intercepta G H ad chordam ZG,. ,

 Ka 
1A ad * (id fieri poreft, quia Z A. 9. brf A. A O,c vel Z E. A E).

 c
 5 

Secet autem AH helicem in B. Et quia G H. arc Z G b_=i (G H. à
 c

'o»fl. 
chord Z Gd:;) Z A. 9. erit permutando G H. IZ A. —3 arc Z G. 9. 

KG 
ergo componendo AH. A G. ""a ( ^-l--arc ZG.arc ZGC:: )eiy bujw. 
AB.AG.fquare A B crA H. ergo punctum H eft intra helicem, & f 10. f • 
proinde O Z ftcat helicem. 

I Sit 
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c;8 De SpiraUbus feu Helicibtts. 
Fig 90. Sit fecundô AQjninor quàm v. tlico quoque ductam QZ helicem 

fcrare : nam ducatur tangens ZT, & AE ad ZQ perpendicularis . & 
quia A Z. ® § -3 A Z. A Q^j Muci poffit recta A L, ita ut H G roter 

gfy;. C 8.5. Z Q^, & circulum polka fe habeat adZL, partem tangentis abfcif. 
h 7 buhm. fam, ut A Z ad » ; fecet autem A L helicem in B, Et quia A Z.«K

;: 
i»"^'w H G Z L H G. arc Z G. erit permutando AZ(AG).H G.~zi 

c'r^iuekh. arc- ZG m :: A G. B G. » ergo HGrBG. unde punclum H 
m «r. M**/- eft intra helicem : & proinde Q_Z helicem fecat. Quum igitur nulla 
n 10.5. QZ ad perpendicularem A P ducla périphérie inaequalem abfcindens 

tangat helicem, liquetiilam quse tanger, périphérie îequalem abfcin-
dere. Q^E.D. 

FK 91. E)ico porro, fi A P—% du&am P Z helicem tangere. Sumatur e-
o 4. 6. nim in D Z quodvis punétum H, & per ipfum ducatur A H occur-
*7. y. rens helici in B, circulo inG; & demittatur HKadPA parallela-
p cor. 14. hu]. centro autem A per K ducatur circulusK R V, helicem fecans in R . & 
YH' per R ducatur radius A S. EftqueP A. H K0:: A Z. K Z *:: A Z. RS 

h} arc ZS. ergo quum P A '—s, rerit H K—arc. Z S. verùra H K 
~3 arc Z G. ergo arc Z S~D arc ZG. munde A R rr~A B. ergo quum 
A H cr~A R vel A K, liquet pun&um H extra helicem cadere. quare 

Figura ha de- tota D Z extra ipfam cadit. 
biwpo orm- ]n protraftâ porro P Z fumatur quodvis punftum h, Se per ipfum 
^IntTnè linea t*ncauu" Ay^fecans helicem in b, circulum in g. Item ab e demittatur 
nimilm apro- e AZ perpendicularis, & centro A per ^ducatur circulus krv he-
fin^uctmes [e- licem fecans in r ■ ducatûrque recla Ar, circulo primo occurrens in s. 
fi obfcwent. efique ut priùs AP.hk.s:: AZ. ZK1:: AZ. Sru:: arc ZS. x un-
**-6- de hk^ = arc Z s. Atqui h £,cr~ arcZ^. ergo arc Z /cr arc Zg. 
u 15

 cluare A >" c~A verùm A 6 cr"A A r. ergo magis A A c~A 
x 14.5. ergo punâum h eft extra helicem. unde plane concluditur totam P Z 
* utcunque produclam extra helicem poni, ipfâmque proinde contin-

gere. 
Ica[ubti-iffimum hoc Archimeàk theorema, cum ejus converfo, de-

monftravimusoftenfivè; quod malnimus facere, tum quia praeftanti-
or eft hic demonftrandi modus, tum quo meliùs authoris ipfius rne-
thodus innotefeeret. Siquidem due prima" partes Archimedis princi-
piiiinliftunt. tertiam nos excogitavimus, que monftrat quàm faci-
le, quâmque perfpicuô theorematis hujus converfum demonftrari pof-
lit, aceoque quomodo potuitinveniri. 

Prof. 
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De Spirahbur, feu Helicibusn 

Prop. XIX. 

At fi ffiralem (A Z Y) ex fecmda revolutione defcriftam ad termi-
 p

. 
mm contingat reBa, & à principio ff traits ducatur quadam (A O) ai }o" 92, 

rettosrevolutionis principio (A Y),*occurret ipfa contingenti
 ;

 eritque 
retta qw efi inter tangentem, & frincipiumfpiralis, dupla peripheria'l"}' 
fecundi circuli (•»). 

a 8. y. 
Sic enim O A q- zv. 'unde A Y, z«. crA Y.O AB:: Y E. A E 

fduftâ fcilicet A E ad O Y perpendiculari) cergo rurfus duci poffit re« 
âa A H fecans O Y protraftam in H, & circulum in G, ira ut fit in- ^Thuim 
tercepta G H ad chordamG Y, ut A Y ad Î», fecet igitur A H fpi-
raleminB. Et quia G H. arc Y G a-3 G H. chord ZGD::AY. 
4*. erit permutando GH.AY-3 (arc Y G. 2«c ::) G B. A Y. 
fergo G H-3 G B. & proinde pun&um H eft intra helicem. Unde d con* 
O Y non continget helicem. Similirer, fi ponatur Q A~3 Q^r, imi- efch. iy huj. 

tando précéderais ratiocinium, demonftrabis duclam Q.Y helicem f i». y. 
non tangere : quapropter que tangit Y P duabus peripheriis aequa-
lem A P abfcindet. ÇKE.D. 

Sed & unico argumento, fiait in précèdent!, demonftrari po/îït 
converfum hujus, nempe fiAP=ï«, reftam P Y tangere helicem : 
tu rem expende • mihi conftitutum eff à repetitionibus temperare. 

Coroll. 

Eodem modo demonfhabitur, quod fi helicem in qualicunque revo-
lutione defcriptam reéta quedam tangatin helicis termino,.& à prin-
cipio helicis edu&a, revolutionis principio perpendicularis, occurrat 
tangenti, multiplex hec erit périphérie circuli, juxta revolutionum 
numerum denominati, eodem numéro. 

<prcp. XX. 

Si helicem (A B Z) Ut frima revolutione defcriftam tangat retla p. 
linea (BP) non ad fmem helicis ; a contatlu vero (W) ad principium °~ 
helicis conjungatur retla (B A) & centro quidem (A) principio helicis, 
intervallo autem conjmùa (A B) defcribatur circulas f B E F) ; à 
principio autem helicis ducatur quadam (A P) a contatlu ad init'mm 
heliùisconnexa (A B) perpendicularis ; occurret il;a contingenti -, eritq-, 
relia (AP)occurfui,&'helicis principio inte-jetla, aqnalts peripheria 

i 2 (E F B) 
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£Q De StftralibnSifeu Helicibus, 
(EEB)qu<e eft inter contattum ,& feftionem, ubi defcriptus circulas 
fecat principium revolutionis • ix antecedentia accepta peripheria à 
punClo (E) quodeft in principio revolutionis. 

ÎSÎihil facilius eft, quàm précédentes difcurfus hue applicare : nota 
corcU. 14.'S? tantùm, fi ducatur quepiam A G fecans helicem in C, circulum in G, 
««Mi. fore AG.GC :: arc EFB. arc B G, Caetera fponte fluent: 

AB 
quid plura ? hc^ë» <H v*'ïw 

Coroll. 
Quinetiam eodem paclo demonftrabitur, fi in fecunda circumvo-

lutione deferiptam helicem contingat recta, non ad finem helicis, alia 
~ verô eadem conftruantur, quôd recle contingenti occurrentis pars, 

intercepta à principio helicis, equalis eft toti deferipti circuli péri-
phérie, & pretereailli, que eft inter dicta puncla, fimiliter fumptâ 
peripheria. Et porro fi ex quacunque revolutione progenitam helicem 
contingat aliqua recta, non ad terminum helicis ; alia verô eadem 
difponantur, quôd rectadictis puncîis interjecta, fit maltiplexque-
dam périphérie deferipti circuli fecundum numerum proximè mino-
rem eo, fecundum quem revolutiones dicuntur., & infùper equalis 
arcui inter dicta puncta fimiliter fumpto. 

Prop. XXI. 

F'g- 94' Sumendo fpatium comprehenfum fub helice(k BCDEFGLZ)»» 
prima revolutione deferipta, & prima in principi» revolutionis recta 
( A ZJ ; pojflbile eft ipfifiguram planam circumfcribere, alidmque in-
feribere, e fimilibus compofitam fectoribus , ita ut circumfcripta in-
feripta major fit quoeunque propofto fpatit (X). 

s9 ï' Radii quotlibet primicirculi circumferentiam aequaliter partiant 
(ordiendo ab Z) occurrentes helici punctis A, B, C, D, E, F, G, L, Z. 
tum centro A per hec pun£ta ducantur arcus b B £, c C», d D <!\ 
eE>,fFp,gGy,lL*> zZ : itaquevidescircumfcriptam helici fi-
gurant AbBcCdDeEfFgGILzZ conflatamèfectoribusfimi-
libus b A b, c A Ç, d A D, &c. Vides etiam alteram A B £ C * D=/i 
EsF<pG>-L* inferiftam, conftante'mque fectoribus BA<?,CA», 
D A& &c. qui totidem funt, & squales fectoribus figure circurn-

} 3' feripte, excepto maximo * A Z. (b nam fector C A B = é A B ; & 
»AC 

SCD LYON 1



De Spirahbuf) feu Helicibns, £ t 
K A C = c A C, &c). Itaque fi circulu; abife&ione (vel alia xquaii 
fectione) continué divifias fuerit, ita ut fe&or z A Z tandem évadât 
minor dato fpatio X c(idquod fieri potcft), liquet hoc modo fieri ° l9' 
polfe quod proponitur. 
1 Coroll. 

Hinc patet, quôd poiTîbile fit circa diclum fpatium figuram, qualis 
dicta eft, defcribere, haut circumfcripta figura fpatium fuperetèx-
cefTu minori quocunque propofito fpatio : & rurfus, aliam infcribere, 
ita ut fimiliter fpatium fuperet figura» minori quocunque propofito 
fpatio. 

Sch. Nota radios A B, A C, A D, A E, &e. fefc aequaliter ex- 11 bujm. 
cederej & exceffns aequari minimo AB. 

Trop. XXIL 

Sumendo fpatium comprehenfum fub hélice ( Z M N O P R Y) per Fig» 9 
fecundamrevolutienem deferipta, & retla (Z Y) qua efi fecundai» 
principio revolutionis, pote fi ipfit figura "plana circumfcribi, fimilibuse 
feUoribus compofita, necnon alia infcribi, fie ut circumfcripta inferip-
tam excédât minori quam propofito quovis fpatio (X). 

Radii quotlibet fecundum circulum aa?qualiter difpertiant, occur- a 9.1. 

rentes helici punttis Z, M, N, O, P, R, Y ; per que, centro A , de-
feribantur arcus Z C, m M H-, » N v, 0 O «, p P *, r R, y Y • unde he-
lici circumfcriptam habemus figuram AwMwNoOpPrR/Y con-
ftantem fimilibus fectoribus m A M, n A N 0 A O, &c. & inferip-
tamaliam AZCMf*Ni/0«P^ R p conftantemtotidem fectori-
bus ZAC, M A ^ , N Ai', &c. Etcùm fit fector w A M b= M Aju.. bjj.tî. 
& » A N b= N A v, Se ita continué, liquet exceffum figurarum efle 
pênes fectores Z A \ primum inferiptae, Se y A Y, ultimum circum-
fcripta; (nam reliqui hujus reliquis illius aequantur). atqui continua 
bifectione cfieri poteft, ut fit rector j A Y~n X ; tûmque fortiùs erit c 1.10. 
fect. y A Y—Z A £ -a X. quare confiât propofitum. 

Schol. Rurfus nota radios AZ,A M, A N, &c. arquali excefîu* 11 £«j*J. 

procedere, & maximum A Y duplum efle minimiAZ. 

Coroll, 
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Coroll. L 

Itaque liquet exceffum circumfcripta» figure fupra fumptum fpa-
tium (fub hélice comprehenfum Jminorem effe poffe quovis propofi-
to fpatio. Itidémquediftifpatii fupra infcriptam figuram exceffum 
minorem effe poffe quolibet propofito fpatio. 

II. 

Simili modo liquet, quôd poffibile eft circa fpatium fub hélice in 
quacunque revolutione deferipta, & recta in principio revolutionis, 
ab eodem numéro denominata comprehenfum deferibere figuram, 
qualemdiximus,planam,itaut circumfcripta figura fuperet fumptum 
fpatium minori omni propofito fpatio • & rurfus inferibere, ita ut 
fumptum fpatium majus fit, quam in feripta figura, minori quovis pro 
pofito fpatio. 

Prof. XXIII. 

Sumpto fpatio (C kG) comprehenfo fub hélice, que minor eft de-
feripta in prima revolutione, non habenti pro termino principium helicis, 
& fub rettis^h. C, A G) duiïisà principio helicis \ poffibile eft fpatio 
figuram circumfcribere, fimilibus è fectoribus compofitam & aliam in-
feribere ita ut circumfcripta figura fuperet infcriptam minori quàm quo-
cunque propofito fpatio (X). 

Re£tae A D, A E, A F equaliter fêtent angulum C A G, vel ar-
cum K G, ita ut feétor jr A G —s X • & centro A per C, D,E, F du-
cantur arcus C », dD f,e E«,/Fp, &(ficut in praecedentibus)pla-
niffiffl» liquet propofitum. 

Coroll, 

Hinc manifefium eft, quôd circa diclum fpatium figuram planara 
deferibere licer, qualem diximus, ut circumfcripta figura major fit 
fpatio, minori quasi propofito quovis fpatio. 

Prop. XXIV. 

Fig. 97. Spatium fub hélice ( A B C D Z)in prima revolutione deferipta, & 
Vappm il. IV. prima retla (A Z) qm efi in principio revolutionis, tertia pars eft pri< 

mi circuli, Spatium dicatur^S), & primus circulus 0 a. 
Dico 

Fig. 96. 
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De SpiralibuS) feu Helicibus; fi^ 
Dico primo, non eft f 0 a cr~S. Nam fi affirmas helici acircum- a cor. 21 buj. 

fcribatur figura Ab B cCdDZ, juxta prefcriptum 21 e hujus,que b 
dicatur 9, ira ut fit <?—x

3 O *—S : _bvel 9 "ta î O «. Cùm vero citboT'xi b. 
radii A B, A C, A D C^c cfefe equalitcr excédant, & exceffus s-
queturminimo A B, & fe£tores(ad ipfos) fimiles fint, d erunt totfe- d 3 w. 10*. 
flores equales maximo * A Z, quot funt omnes inequaies, minores e 4 ̂ 5 **■ *• 
triploinequalium, hoc eft circulus «minor tri plo figure ? , vel |o* 
-n 9. at priùs affirmâfti efle j * c-?. ergo tibi contradicis. 

Dico fecundo, non efle | 0 «■ -n S ; fi hoc affirmas, helici ainfcri-
batur figura A B € G » Z, que vocetur 4, etiam juxta 21 hujus, ita ut 
S—S—3 O « ; c vel f « 4. atqui feftores omnes squales 
fe&ori * A Zd majores fnnt triplo totidem inequalium fine *AZ, Hocetiam bellè 

hoc eft 0* çr* 34, vel LlJL j~-4.
 a

t priùs erat \ «■ "a 4, que re- pZîniuiv. 

pugnant. 
Reftat igitur, ut fit f o * =S. E. D. 

Schol. 

Hoc directe perfpicitur è fcholio ad r o hujus. Cùm enim feclo-
res figure circurofcriptae vel infcripte procédant ut 0,1,4,9, 16 &ç. 
(in duplicata fcilicet radiorum proportione) & quo definant in fpati-
um helicis, eorum numerus fit infinitus, ideo totidem eorum maximo 
equales, hoc eft totus circulus, eorum omnium triplus eft, hoc eft ip-
fius fpatii, ab hélice comprehenli, triplus. 

Elegamer hoc etiam colligitur methodoindivifibilium. Dividatur .g. 97. 
enim radius A Z in partes quotlibet equales punitis b c ,d}e,f,gyh . 
& centro A per ifta punâa defcribantur arcus b B, c C, d D, &c. 
occurrentes helici ptinétis B,C,D,E,F,G,H. Eftque arcus cCqua-
druplusarcùs b B(ob radium c A duplum radii b A,& angulum cAC 
duplum anguli b A B), & arcus d D noncuplus arcûs b B ; & fie per-
pétua juxta feriem o, 1,4,9,16&C. ufque ad maximum**, quare 
îi numerus hôrum arcuum infinitus fit (vel fi per omnia radii A Z 
puncta tranfeant) erit eorum fumma fubtripla totidem equalium ma-
ximo . hoc eft radii dufti in circumferentiam circuli Z Z, hoc eft du-
pli circuli ZZ. ergo fpatium ex iis conftans efi f circuli ZZ, & reli- « 
quum intra helicem eft j ejufdem. Exhinc patet magna fpiralem in-
ter & parabolen àffinitas ; nam fi A X fit axisparabola A BC D E F 
G HZ, cujus vertex A, tangens A Z, & per puntta divifionum b,c,d, 
Sec. ducamur ad axem parallèle A B, c C, d D&c. Erit c C = 4 

Fig. 9?, 
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bB , & dD == 9 b B &c. dD = 16 6 B

 5
 eâde'mque' fie perpétué 

ratione ficut in fpirali ; adeô quidem ut fi recta b B bîc cequetur ar-
ci|i£Bittic • fint omnes rectec C, dD &c. arcubus refpectivis c C, 
du &ca*qua!es. undefpiralisnihil eft aliud quàm parabole, cujus 
parallèle axi reflas in circnlares arcus,circa verticem A veluti centrurn, 
contorquentur. Unde non adeô mirum eft innumeras fpiralis affeclio-
nes cnm paffionibus parabola; confpirare. Mihi fuflficiet hoc obiter 
fubnotâtte

 ;
 qui pîura volet, adeat Gregorium Vincentium, Cdvalleri. 

um, Torricellium, aliofque. 
Coroll. 

E'g« 99' Simili plané difeurfu, fi à centro A ducatur in primae revolutionis 
helicem recta quaevis A G ; & centro A per G deferibatur circulus 
E F G, ocenrrens revolutionis principio A Z in E ; erit fpatium con-
clufum hélice A B G, & reclâ A G fubtriplum fectoris A E FG A. 

prop.XXV. 

f
g 9?

. Spatium (S) fub fpirali (ZMNOPRY)^ retla (Z Y)fecun-
da in principi) révolutions ad fecundum circulum (£) hanc habet ratio-

► fdol. 11 b. nem, quam habet 7 ad 1 z ; * que eadem efi, quam habent utraque fimui, 
quodque comprehendithr fub radio fecundi circuli (A Y), & radio pri-
mi circuli (A Z), & tertia pars quadrati, quod ab exceffu (Z Y) quo 
radius fecundi circuli excedit radium frimi circuli, ad quadratum à 
radio fecundi circuli. 

Si fieri poteft, fit primo ©radVAYxAZ 4-f ZYTqcr 
■
A
 m. si bu). aCircumfcribatur igitur fpatio figura (quam voca ?) confhns fecto-

ribus, qualis in • 2 2 huju?, ita ut 9—2 ~^ 0 rad *J : A Y * A Z -t- f 
ZYq—S. tvel^oradVAY» AZ-i-f ZYq. Cùm verô re-

\kbVbm. ôacAZ,AM,AN,AO&c. £ fefe aequaliter excédant, & fuper iis 
J (excepta minimâ A Z) confiituti fimiles fectores componant figuram 

dcor 11 bu] 9
3
 & totidem aequales maximo y A Y conficiant circulum C . <»erit Q ̂  

e«r.'i.'i». »~3 A Yq. A Y * A Z -|- j Z Yq e :: 0^.0 rad V: AY »AZ-t-f 
fio.y. ZYq. 'quare? rr-orad V: AY * AZ + fZY'q. Erat verô f -a 

© rad V A Y » A Z -\- f Z Yq, que répugnant. 
Sin dicatur o rad ^/:ÀY * AZ-^fZ- Yq-nS. Infcribatur figu-

ra 4, aita ut fit 2—4 ~n X—© V: A Y * A Z + f Z Y'q. e quare 0 
e4î5,5,«*.i.radv,:AY" AZ4 f ZYq-^4. atqui hîc feftores fimiles ad 

AZ, A M, A N &c. fine mazimo ; A Y conftituunt figuram 4, & 
totidem maximo pares circulum ergo © •>. 4 c~0 £. o rad *J-. A Y 

*AZ 
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De Spiralibuf, feu Hdiabuf» 
*r\Z-\-\Z Yq. & proinde 4-3 o rad </: A Y * A Z -\- f ZYq. 
quod itidem pra-dictis répugnât. 

Quin igitur potius eft O rad A Y * A Z -I- ~ Z Yq = 2. «nde 
S. 0 £ :: eA Y x A Z +| Z Yq. Z Yq * ;: 7.1 2. Q^E.D. *Jch. 

COYOÎI. 

Eodem autem modo demonftrabitur, quod comprehenfum fpati-
um fub hélice per quamcunque revolutionem deferipta, & reââ eo-
dem numéro, quo revolutiojdenominatâ, ad circulum itidem eodem 
numéro denotatum, quo revolutiones

 ;
 rationem haber, quam utraq

; 
fimul, cjuddque fub radio circuli ejufdem numeri0 & radio circuli nu-
méro, qui unitateminor fit numéro revolutionum, denominat ; & 
tertia pars quadrati quod ab excelîu, quo excedit radius majoris cir-
culi diâorum radium minoris è di&is circuli ad quadratum radii ma-
joris circuli diétorum. Nempe fpatium fe habebit ad circulum 
tertium, ut A X * A Y -j- \ Y Xq ad A Xq} «Se fpatium aCyfi fe ha-
bebit ad circulum quartum, ut A V xAX-J-t^VqadA Vq. 

1 ■ (O D) v.Vuâ A P) y 

Hinc ipfa fpatia inter fe erunt ut èlS, A Y * A Z -f- £IS, A X * 
3 3 

T- 3 3 3 AZq. 

&rP.c = A y *AZ,« £i-.&çp.y = AX »AY % 
ZYq AYq ^ AXq 

3 3 
0*

 =
 Q£ ^

 & 
AZq AYq AXq 

Mine confici poffit Tabella rationes exprimens quas habent fpatia 
htlkibnsy & reitis comprehenfa ad circulos ejufdem ordinis, & ad fè 
invicem, quae talis eft. (quod fi horum fpatiorum primum fubtraha-
tur è fecundo, fecundum è tertio, & ita deinceps, reliqua fe habebunt 
juxta columnam ultimam 5 qus nempe fpatia refpicit propofitro 27* 
fubfequens). 

K Cir-
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Circuli. Spitii». Rffiàua. 

T. 3 I I <e. 

2 . I 1 7 <c. 
_3j »9 

4- 48 37 
5- 85 61 

A' I08 91 i£ 
7- M7 "7 3^1 
8. 169 42 

243 217 4_3__ 
lu p. ? CO 271 54 

Fîg. 96« Comprehenfnm ffatitim(C A G) fub hélice (CG) çw,e »»W fj? 
defcriptâinuna revolutione, non habens terminnm principium helitii 
(A), e?" rettx(A C, A G) <à termimsejut ad principium helicis duiïis, 
ad/tBorem (K A G) radium cjui4em habent em aqualem majori (A G) 
duBarum à termine adprincipium helicis, arcum vero (G K) duEtis 
reBis ititerceptum, adeafdempartes cum hélice- hanc habent ratio-
nem quant habent utraqueJtmul, quodque continetnr fub reBis (A G, 
A C) à terminis ad principium fpiralis duBis, & tertia pars quadrati 
ab exceffu quo major diBarum fuperet minorem ad qnadratum majoris 
(A G) à terminis adprincipium helicis conjunBarum. 

Seftor ipfi K A G fimilis & cujus radius fit sf: A G * A C -f- \ 
a m. »3 h C Kq vocetur %: 8c, Ci fiçri poteft, fit £ major fpatio C A G. 3 Cir-

cumferibatur figura qualis in 2 3 hujus, (quae nominetur <p) ira ut fit 
>.4.««.il *—fp. G A Q—D £—fp C A G. bvelf-3f. Cùm vero fint n&x 

AC,AD3AE&c. aequali progredientes exceflii, à quibus praerer-
quam à minima A C, defcripti fimiles fettores compônunt figuram f, 
totidémque aequales maximo faciunt fectoreai K A G,cerit feft KAG. 

ew.uiuj. ^AGq. AG » AC+fCKq::f«aK A G. g. undcfcr?. 
A K. 

■ contra conftmâionem. 

Sin 
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Sin dicatnr fpatium C A G majus difto feclore %,a infcribatur fi-

gura quardam 4, ita ut fp G A G—4 ~n fp. C A G—? ; adeoque 
% -a 4. atqui jam fecl: K AG. 4 c~ feft K A G. t unde contra con-
ftruiHonem, 4 ?« Uthscigitur vitentur abfurda, erit § = fp 
C AG • &idctrcofpCAG.fedKAG;:fea|. feït K A G :: A G 
x A G f G Kq. A Gq. £^E. <Z>. 

Coroll. 

SpatiumKCG.G AG::AC*CK f ÇKq. AG*AC-J-
}CKq. 

Nam AKqa= ACq-|- 2AC * C K_j- C Kq. Pro ACq-]- a4- »: 
AC * C K bfubftituatur squale A C * A K $ efique A Kq — AC * b 3-*: . 
AK + AG * CK+ CKq ergofeftK A G.fpC AG'::AC * °7 h"}m ® 
A K -J- A C * C K -f* C Kq, A G * A C 4~ 3 C Kq. & dividendo 
AG 
fp K C G. fp C A G :: AC * C K — j C Kq. A G * A C £ CKq, 

trop. XXVII. 
• 

Spattorum comprehenforum fub heiicibus & rcBis,qua in revoîutione, nn S 
tertium quidem (>) fecundi (C) duflnm eft.quartum vero (/) triplum, jf* hu)w',. 
quintum autem quadruulum ; & perpétua fuifequens fecunàum nume- ̂  a c ' 
ros qui deinceps, multiplex eft fecundi ffatii ; primum vero fpatium 
(a) fexta pars eft fecundi (S ). 

Clariflîmè patet horura veritas è tertia columna tabel'ae fuprapofi-
tae,è 2 5adeduâa. quidplura? 

Prop. XXXVIII. 

Si in hélice (ACGZ)« una quacunque revoîutione defcripta fit- 0 -
mantur duo purifia (G, G) quœ non funt ipfius termini, à fumptisvero 
punBis conneBantur reB<& (A C, A G) ad helicis principium (A) • &, 
centra quidem principio helicis, intervallis vero (A C, A lj) duBisà 
pnnBts ad principium helicis defcribanturcirculi (C LN,KG M) fpa-
tium (K G C) eomprehenfum fub majori arcu (K G) intercepta reBis 
(AC,AG) & hélice reBis iifdem interjeBâ, & reBâ (C K) pro-
duBâ,hane habebitrationem ad fpatium (LCG) comprehenfumfub 
mineri arcuÇLC), & eadem hélice & reBÀ (G L) conncBente ter-
minas ipforum, quem raàim (AC) minoris circuli cum duabas tertiis 
exceffûs (C K) quo radias mnjoris circuli excedit minoris circuliradium 

K z ai ■ 
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6% De Spiralibns, feu Heiicibus* 
ad radium minoris circuli cum urta îcrtia farte ejufdem excejfm (C K), 

a«r i7 h. Nam fp. K G C. fp. C A G a:: A C * C K -|- f CKq. A K » AC 
b 26 hu)w. 4-| CKq & fp C A G. k£t K A Gb:: A G * A C -j-j C Kq AGq; 
cjch. ». i» ac ̂  K AG<C ALC:: AGq. A Cq. ergoexsquo fp KGC. 
d/f*. f,. y feaCAL::AC"CK -t- f C Kq. A Cq. d ergo IpKGC. fp 
l2 3 " ' C A G—fecl. C A L :: A C * CK -—f C Kq. A K * A C+ fCKq 

fi.6. A 
_ACq: hoceftfpKGC.fpLCG:: AC*CK-r-f CKq.*AC 
* C K -r-j C Kqf :: A C -1- f C Kq. A C -f- f C Kq. &.E.D. 

Jheorema. 

Pappatu.iv. Siab helicis ABZ principioducantur utcunqut reiï<t AD,AC, 
Fig.. i o 2. eruni fpatia A B D A, A B C A int er fe, ut i ubi è rettis A D, A C. 
a cuc.14 bujut. Centro A per D, C ducantur circuli F N D, E M G fecantes A Z 
^ ' 5. in E, F, éftque fpatium A B D A. A B C A » :: feft. A F N D A. 

bzo.^/.y. A E M C A b= A F N D A. A E M K A -+- A E M K A. AEMCA 
C> ' 1 r=cA Dq. AKq -|- CA D. A K = A D cub. AKcub. 

A C cub. 
Pafpm 35.IV. Per helicemcum alia difficilia GeometrU Problemata, tttm h«fr&. 

cipuum conficitur. 
Prob.'ema. 

Fig I o 3. Datum (angulum, vef) arcum Z M G fecare in datant rationem. 
Ducantur à centro A reclx A Z, A C, & A G fecet kelicem ABZ, 

in C $ & ratio A E ad A C aequetur datac, & centro A per E duca-
a<sM4.£«;. tûrarcus circuli E B fecans helicem in B ; & ab A per B ducatur re-
*7-ï«; étaABF; & liquet efle arc Z M F. arc FG* :: (AB. E Cb::) AE. 
c couSlr. E Q cjjoj. eft jn d^., prop0rti«nc, 

DE 
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DE CONOIDIBUS & SPH^ROIDIBUS. 

Arcbimsdet DoJitheot S. 

MItto ad te confcriptas à me hoc in libella cùtri re-
liquorum Theorematum Deraonftrationes, quas 
inter priùs miiTas non habebas, tum aliorum po-
ftea repertorum, quae quidem fsepe jam antea ag-

grefl'us contemplari, cùm diflîcultatis aliquid habere vi-
deretur ipforum inventio, ferè defpcravij quamobrem 
neque cum aliis édita funt, qu<e proponebantut ; poftea 
vero diligentiùs iis incumbens, invenide quibus basfitave-
ram. Erant autem è prioribus Theorematis reliqua circa 
Conoides reffangulum propofita , hxc vero jam tandem 
inventa verfantur circa Conoides hyprbolicum^ & figuras 
Sph£roides3 quarumaliquas quidem oblongas, alias vero 
oblatas voco. 

Defîmtiones} & Hypothefès. 

D E Cenoide utique reStangulo fupponebanturhac. 
(Nota: è planis conurrj diverfimodè fecantibus ortas in coni 

fuperficie lineas, qius Apollonium Perg&um fequuti Pdraboiam, Hj-
perbolam, & Ellipfim jam appellitanr, vetuftiores Geomecroe nominâ-
rant feâiones coni retlanguli, obtufanguli, acutanguli ; quia fcilicet, 
opinor,feftiones bafc&tantùm incono redo, fedto à piano ad crus 
trianguli per axem refto coniîderûrunr ; quomodo femper in cono re- p. J 
élangulo procreabitur^r^«/<î, in obtulangulo hjperbola, in acu- l0T 
tangulo Ellipfts^t nempe fi B V A lit triangulum per axem coni.fitq. 
D Ècommunis fettio plani fecantis, cum trianguio B V A, & V D 

piano 
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yo De Conoidibns & Sphœroidibtts. 
piano fecanti recla fit, ac ideo angulus V D E reclus ; confiât fi an-

* QuttmvU gulus V reftus fit, efie D E ad V A parallelam, adeoque feclionem 
laud" femtui elle pcrabolam ; fin angulus V fit obtufus, liquet E D cum A V pro-
ignotM .-rcht- convenire fupra verticem coni, adeoque feclionem effe hyperbo-
trfJs'IuifJ'e- l'1?n l ^ an§u'us v f**Ilt aciuuSj Patlt D E occurfurara ipti VA 
tiam'in c«uo 'n;'"a verticem, acidcirco feclionem fore e/lipfim. Talis mihi videtur 
feakno frth piimitùs impofitorum iftorum nominum, * quse pafiîm ufurpat Ar-
ptitntx& C 9 chimeâes ratio : nos vero tam brcvitati quàm perfpicuitati confulen-
bttjushtu, ubi tes ubiqtie pro derfuetis iftis &jam minus appolitis vocabulis ufitati-
^ eIJ'phs ora fubflituemus & commoniora nomina pxraboU, hyperbola, eiiipfo 
habetur. quod certc monitum ©portere videbatur.) 

I. Si parabola rnanente diametro circumdu£ta refh'tuatur denuô 
unde proceiierat ; â parabola interceptam figuram appellari conoides 
parabolicum -, & axem quidem illius vocaiï mavenum diametrum: 
Verticem vero punclum, quo axis occurrit fuperficiei conoidis. 

Exempli gratià, conoidis B V A produdli è revoîutione femf-para-
bolae B V K circa diametrum V K, axis eft V K, vertex V. 

Fig. 107. II. Si conoides parabolicum contingut planum, tangenti autem pia-
no ductum parallelum aliud planum conoidis aliqusm pertionem ab-
feindat. interceptam à fedtione conoidis in abfcindente piano pla-
num appellari bafin abfcijfœ prtionis: verticem verô punclum, ad 
quod alterum planum conoides tangit : Axem Vcrô ex ducla per ver-
ticem ad conoidis axtm parallela interceptam in portione reclam. 

* Contcmphm- Farabolicum conoides B V A tangat planum D T in D ; & huic pa-
i» verd j.ropo- rai]eium planum G S fecet ; fitque recla D E conoidis axi V K paral-
"ucTùc & kla î fit portioS.DG,cujus bafis SH G,vertex D, axis D E. 
%h frof. 111- *De conoide vero lyperbolico praeftruebamus ha?c : fi in piano fit 

hyperbola, ejûfque diameter, & ftclionis *af)mptoti, diametro autem 
' tt raanente circumduclum planum in quo funt diclx line» reftituatur 

%noTuRt"atM>i ' «"de procefferat ; de hyperbola afymptetisperfpicuum eft,quôd conum 
\xmmmtn\nb- Ifofcelem intercipient, cujus vertex erit punclum, in quo afjmpoti 
te-amm. conveniunt, axis verô diame 1er manens : ab hyperbola vero intercep-

Fig. 1 o 8. tam figuram vocari conoides hyperbolicum ; Axem verô diametrum 
qui manet ; Verticem autem punclum, in quo axis occurrit fuperfi-
ciei conoidis : Conum verô ab hyperbola afymptetis interceptum, co-
noidis continentem dici : reclam verô conoidis, «3c coni ipfum conti-
nentisverticibusinterjeclum axi accedentem nominari. 

Si e g. hyperbola B V A cum afjmptotisfais G M, C N circa dii-
metram G V K, revolvatur, fiet conoides hyperbolicum B V A, ipfamq, 

com-
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De Conoidibus & Sphœroidibus. 7« 
compleétens cornu M C N, cujus vertex C, axis C K ; ipfius autem 
conoidis axis eft V K, vertex V, axi accedens V C. 

IV. Et fi conoides hyperbolictmtungzX planum, tangenti autem 
piano paralklum aliud planum portioneni abfcindat conoidis • pla- pjg x0.-
num quidem à fedtione conoidis in abfcindenti piano interceptum 
appellari bafin portionis abfcilTx ; verticem verô punclum quo pla-
num tangens contingit conoides : Axem verô ex duéra per verticem 
portionis, & verticem coni conoides continentis interceptam in por-
tione reftam, Se diclis verticibus interjeclam axi accedentem nuncu-
pari. 

S. G. Conoides hyperbolicum B V A tangat planum T D in D, & 
huic parallelum S G fecet, Se per hyperbola; centrum C ducatur re-
cla C D E • erit facla pottio S D G, cujus bafis S H G, vertex D, 
axis D E, axi accedens D G. 

V. Parabolica utiq, coneideâ ç>mnia*fimilia fam.Hjperbolictrum verô* Viiqtiefmi 
comUeon ifta vocentur fimilia, quorum eorjtinentes coni funt (imiles. l'tuf'utm 

■ 1 Jc"lu captt, a* 
lias emnia parabolica conoidea non magis fibi f milesJunt quàm onmes coni, 

Hinccolligitur byperbolàrumjtmilium definitio ex Archimedis kn- Fig. ne. 
tentia • nempe,Hyperbolse fimiles funt, quarum figurae limiles, vel m. 
cjuarùm latera funtproportionalia * *vtl,qvarum 

Sedintellige figuras ad axes folos, non ad alias diamètres (faltem diatntmconj* 
ad fimiles diametros, hoc eft eas quae jequales cum ordinatim appli- ^l^i^JJ" 
catis angulos faciunt) conftitui. 

Sint enim hyperbolae B V A, b v * ; quarum afymptoti C M,C N, 
& cm, en • axes C K, c\, quibus perpendiculares M N , m n ■ Se 
his parallelx R S, r s per vertices V, v duclar, adeoque tangentes. 
Sit verô C K, MN::4 mn. ergo coni conoidea hyperbolica , ex 
hyperbolarum B V A, bv a circa»axes C K, ck, revoîutione proge-
nita, continentes funt fimiles. Sint autem hyperbolae BV A latera 
T. R. & hperbolse bv a latera t, r. Se quia T. R :: C Vq. V Rq :: 
C Kq. K Mq :: Q.r^ Q.km :: Q^cv. Q^r :: t.r. liquet efl'e T. R. :: 
t.r. ergofirnilium hyperbolicorum conoideon hyperbolis convenic 
habere latera proportionalia. Ux veto ex Archimcdis fententia fi- . 
miles cenfentur. 

De fpbxroidibui verô figuris Iwe fuppofuimus. 
VI. Si e'/ipfis manente majori diametro circumducla reftituatur Prtptmtur au 

eo unde proceflerat, deferiptam ab ellipfe fipuram appellari fphœroi- 'e.w ctwm~ 
aes ob ongum. Quod fi manente minori diametro circumducla ellip- 'Qc jHi,j,at 
lis reftituatur nnde prôcçffit, defaiptam ab elîipfe figuram vocari p.op, 

fpha. 
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fpbanides prolatum : utriufque vero fphaeroidis axem appellari ma--
nentemdiametrum : verticemverb punclum, quo axis occurrit fu-
perficiei fphaeroidis : centrum verô dici punclum axis médium ; & 
diametrum, duclam per centrum axi perpendicularem. 

Sit e.g. ellipJisV B X A, cujus majordiameter VX minorem B A 
s fecet pependicuiarùer in C ; fi circa V X revoWatur cliipfis1 fiet fphte-

roides oblotgum, cvjus axis VK., vertices V,X ; diameter BA; lin 
. vero circa bArotetur, procreabitur fphxroides prolatum, cujus axis 

B AyVertices B, A, diameter V X, centrum verô utriufque eft pun-
clum C. 

Fig. 113. VII. Et fi utrumvis fphœroides contingant parallela plana, non 
fecantia ; tangentibus autem planis parallelum ducatur aliud planum, 
fecans fphaeroides ; produclarum quidem portionum bafin appellari 
quod à fphaeroidis in piano fecanti feclione intercipitur : vertices au-
tem punéta, ad qure parallela plana fphœroides contingunt : Axes\e. 
rô, qui è reéta vertices conneclenté in portionibus intercipiuntur, 
reclas. 

Sphxroidesvidéket QS D G tangant parallela plana D T,QY, 
& his parallelum planum S H G fecet; cui occurrat taclus conne-
clens D Qjp E ; erit kSio S H G balis. & D, Q^vertices, & DE, 
QJî axes portionum S D G, S Q.G. 

VIII. Simiies vttbàiàfpharoides figuras, quarum axes diame-
tris proportionales funt. 

Hinc ex Archimedis fententia fimiles ellipfes definiuntur, quarum 
axes conjugati funt proportionales ; vel quarum ad axes figura; lirai, 
les, vel quarum latera proportionalia. 

IX. Simiies verô dici fpbttroideon, 8c conoideon figurarum portio-
nes, liquident à (imilibus figuris |blatx funt, & bafes fimiles habent, 
& axes rpforum vel bafium planis re&i exifrentes , vel cum homo-
logis bafium diametris arquales facientes angulos, eandem inter fe ra-
tionem habent, quam homologi bafium diametri. 

Sint nempe portiones B V A, bva à fimilibus conoidibus vel fphae-
Fig 11A roidibus diremptar, quarum axes V K, ^cum bafium diametris B A, 

" M 5. » & H F, A/xquales faciant angulos
 }
 & fit V K. v\_ \. B A. ba :; 

HFi/i juxta definitionem hanc fimiles erunt hae portiones. 
Proponitur& de fpharroideis hxc fpeculari, quôd &c. (fubjicit 

pr°p ) . . 
Diclis verôtheorematis demonftratis peripfa reperiuntur cornpln-

ra cùm theoremata tum problerr.ata, qualeeft hoc : quôd fimilia ffhx' 
roidea,nç.c non fimiles fphareideum^c conoidem portiones triplicatam 

inttr 

t 

SCD LYON 1



De Comidibus & SpbœroidibHf, 7 5 
inter fe rationem habent axium. Er, quod infpharoidibns figuris aqtta-
libus quadrata diametrorum prcportionereciprocantur axibus ; Se, fi in 
fph&roidibus figuris quadrata diametrorum reciprocentur axibus œqw 
lia funt fphœroidea. Froblema verô hujufmodi : A data, portione » hoc tfi, Pro-

fpharoidis a ut conoidis, portionem abfcindere piano ad datum planum pofitiones Lem-
parallelo, ita ut abfcijfa portio aquetur dato cono, velcylindro, vel data ^Mitas, vel 

[phone. Prsemittentes igitur & theoremata, & *epitagmau ad eo- iub
J
td,m,as

' 

rum demonftraciones ufurrt habentia, poftea tibiproblemata conferi-
bemus. Vale. 

X. Si conus piano fecetur in omnia coni latera incidenti, fedio 
vel circulus erit vel ellipfis : Se fiquidem igitur fedio fit circulas, li-
quet interceptam ab ipfo portionem versus verticem coni,fore conum. -idryAi^ 
Si vero fedio fit ellipfis, è cono ad verticem dirempta figura dicatur 
abfegmentnm coni : Abfegmenti vero bafis dicatur planum ab ellipfe 
comprehenfum: vertex verô punclum , quod & coni vertex eft: 
Axis verô à vertice coni ad centrum ellipfis connexa recla. 

XI. Ac ,fi cylindrus duobus planis parallelis fecetur in omnia cy-
lindri latera incidentibus, fediones vel circuli erunt, vel ellipfes <e-
quales, Se mutuô fibi fimiles. Siquidem igitur fediones circuli fi-
ant, patet quôd refeda à cylindro figura inter parallela plana, cylin-
drus erit : lin verô feciiones fiant ellipfes, abfumpta à cylindro figura 
inter parallela plana cylindri fegmentum vocetur: bafes autem feg-
menti vocentur plana fub ellipfibus comprehenfa : Axis autem recla 
ellipfium centra connedens. (Erit autem hax in eadem reda cura 
axe cylindri.) 

HÎCC clara funt, nec explicationem defiderant. V/dentur autera 
loco fuo excidifle • nos ea certè non immeritô definitionibus ac hy-
pothefibus accenfemus. Non funt epitagmata, quae pollicetur Ar-
chimedes, ut exiftimat non nemo, 

Prop. I. 

Si qmtlibet fint magnitudines (a, b, c, d) aquaîi fefe excedentes, fit Fig 11 6. 
autem exceffûs aqualis minimx (a) ; & alk magnitudines multitudine 
quidem aquales his, magnitudine vero œquales maxima (d); cmnes 
magnitudines, quarum unaquœque aquatur maxima, omnium quidem 
aqualiter fefe excedentium minores erunt quàm duplœ ; reliquarum au-
tem fine maximâ majores quàm dupU. 

L Nam 
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74 De Coftôidibnf) &* Spbœroidibttf. 
Nam fumma omnium arqualium maximae eft 

à 
C-\-4 
b~\~b 
a-\-e 

hoceft d^~zc-\-ib \- za • quae fumma déficit à dupla omnium per 
rnaximam d, & reliquarura duplam eodem excéiïu fuperat. 

Sehol. 

•.1.6.9. i* Siquantorumtalis feries(hoc eft Arithmcticè proportiona-
9.61. c lium) incipiat à 0 (feu nihilo) &maximus terminus fit d, numerus 

9 9- 9- 9'
 autern

 terminorum dicatur n
 ;

 fumma terminorum erit —, quae pro-

pofitio nihil ferme differt ab hac Archimedea. 
a-ho. Sit quae libet feries Arithmeticè proportionalium, in quami-
a-\-ix. nimus terminus fit a communis exceffûs x, & numerus terminorum 

dicatur«; liquet omnium fummam effe »<?4- m>x. ^4.3^. ? JIJL. 

Nam haec fumma conftat ex fcrie aequalium, & ferie arithmetica à 
EÎhilo incipiente, Cujus maximus terminus eft nx — ix. 

Prop. II. 

Si quotvis magnitudines (A, B, C, D) aliis magnitudinibus multi-
tudine aqnalibm (E^GjHj bina binis, prout ordine difponunttir, pro-

* raùonm habeam. prtimdesfmt A.B::E F OB.C :: F.G &c)h*referanw 
A B.C.D. E.F.G H vero tam prima magnttustines ad alias magnitudines (K, 

K.L.M. N.O.P. L,M)velemnes, vel ipfarum aliqna in quibufvis ratio-
nibus, (ita ut homologafint in iifdem rationibus (A. K :: 

E N. & B. L :: F. O &c. ) Omnesprima magnitudines ad omnes 
quibufcum conferuntur, eandem rationem habebunt, quam omnes pofle-
riores magnitudines ad omnes quas ipfitrefpiciunt. 

Nam obK. A ':: N.E. & A.B b::E.F. 5c B.L *> :: F.O. erit ex x-
ÎZj 4Ï quoK.L::N.O. Similique difcurfu L.M :: O.P. Eft autem AJ-B 
ei8.Y ^-C-i-D.A^Ei-Ff G-L.H.E. &A.Kb::E,N.&K.K4-L 

4-
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De Conoidibus, &* Spbœroidibuf. 75 
J- Mc:: N. N-I-04-P. ergo ex aequo A -[- B -j- C4&. K -f L 4-M::E-t-F4-G-l-H. N-f-O+P. &JE.D. 

Trop. III. 

Siquotcunque prit line* (X) aquales inter fe, & earum unicuique Fig- 117. 

fpatium apflicetur excédent figura quadrata, latera vero ( A,B,C,D) 
excejfuum aqualifefe excédant, & fit exceffûs aqualis minimo (A) ; 
fint vero etiam alia fpatia, multigaine quidem aqualia his, fed magni-
tttdine Jingula aqualiamaximo (D X -J- Dq) .• hac ad omnia quidem 
alia fpatia minorem habebunt rationem eâ, quam habet aqualis utrique 
fimul & lateri maximi excedentis quadrati, & uni aqualium, ad aqua-
lem utrique fimul, & tertia parti lateris maximi excedentis quadrati, 
tf-femiffiunitts aqualium ; ad r cliqua vero fpatia fine maximo mafo-
rem rationem babebunt, eadem ratione. 

Hoceft (filinearum multitudo dicatur», & inaequaliumfpatio-
rum aggregatum dicatur Z) erit » D X -j- «Dq, Z ~zi X -]-D. * X 
-j-f D. &,»DX-|- »Dq,Z DX4- Dq cr X 4- D. f X-+-
«. D 
3 1. Nam quia 2funt A X, B X, C X, D X ut A, B, C,D, hoc b

a \'h
6' 

eft juxta primam hujusb , erit AXH-BX4-CX-r-DXc-CI tJTtc. à, 
= item A q 4- Bq 4- Cq H- Dq cr ïBS. eft vero Z "=

 d 

AX-t-Aq4BX-hBq4CX-]-Cq-l-DX-r-Dq. « ergo68"'' 

nD X 4 »Dq. Z rp («D X -H «Dq. 222$* & ::) X 4. D A 

2. Porro, quia A X 4. B X 4. C X b~n 22?, & Aq 4 Bq fj. ! ° * 

4 Cq f-3 229. e erit »DX -j- «Dq. A X 4. Aq 4 B X 4- Bq4 
CX4Cq(dhoceftKDX4«Dq Z—:DX-r-Dq;cc-»DX 

4* Dq. 2^4.^x4a-S-t«& ^.D. 
2 3 2 3 
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Trop. IV, 

Fi*. 11 Si ah eadem parabola quomodocunque dm refecenturportiones^BVA, 
S D G) qua aquales haheant diametros (V K, D E)

 ;
 tam ipfa portio-

nes aquales erunt, quàm ipfis infcripta trianguUÇ B V A, S D GJbafim 
habentia eandem cum portionibm, & eandem altitudinem. 

Sit primùra A K ad V K perpendicularis ; & R, S fini parametri 
diametrorum V K, D E ergo duftâ G L ad D E (protraftam) per-
pendiculari, eft G Eq. G Lq V. S. R :: bS * V K. R » V KS * DE. 
R * V K G Eq. A Kq. e unde GL = AK fergo triangula G D E. 
A V K aequantur, & hor«m dupla triangula G D S, A V B ; & ho-
rum fifquialtcrae parabola» G D S, A V B. Q.E. D. Simili difcurfu 
quxvis alia portio parem habens ipfi V K diametrum portioni B V A, 
adeoque portioni S D G aequabitur : unde conftat propotîtum. 

Cor. Si diametri V K,D E portionum arquentur , perpendicula-
res G L, A .K aequabuntur. 

Trop. V» 

Fig 119. Omne fpatium comprehenfum ab ellipfe (VBXA) ad circulum 
120. (V C X *) habentem diametrum aqualem majori ellipfis diametro (VX) 

eandem rationem habet, quamminor ejus diameter (B A) ad majo. 
rem (V X), hoc eft ad circuli (V X *) diametrum. 

a fib 49. t. 
Apol. 

bl.6. 
c7. f. 
d n & 49. 

Açol. 

î 1.6. 

a 8. i.defph. 

en./, 
d 1.6. 
e 2t.6 
f 11. J. 

gi. 6. 
h 1. 11 
k 9- î. 

Apoïï. 

* inuiiigt ■ fpa- Dico circulum diametro Z = ^ V X * B A aequari *ellipfi. Sine-
iio Elltptuo. g

aS) e
ft

0
 prinaùm cireulus Z major ellipfe

 ;
 circulo igitur ZJ infcrip-

tum cogita polygonum parilaterum majus ellipfe, & huic fimile aliad 
circulo (V C X *), à cujus angulis demittantur perpendiculares f* D, 
y E &c. occurrentes ellipfi punétis M, N &c. ôc conne&antur B M, 
M N, N V Sec. Eftque jam ff Cq. n Dq X C x G V. X D * D V 
c:: B Cq. M Dq. & permutando £ Cq. B C q :: M Dq. M Dq. unde 
C C. B C (Jhoc eft triang fDCBDC) pD.MD (d hoc eft 
trfang f* C D. MBD).f quare C C. BC :: trapezium C C D ft. BCDM. 
Simili difcurfu eft trstp /* D E M D E N :: {* D. M D :: C C. B C. 
idérr.que pariter oflendetur de reliquis trapeziis ac triangulis. f quare 
totum polygonum circuli V £ X «ad totum polygonum ellipfis fe ha-
betuKCadBC, velVXadBA . e hoc eft ut V Xq ad V X * B A, 
h hoc eft ut polygonum circuli V £ X * ad polygonum circuli Z. * er-

go 
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De Conoidibuty & Spbctroidibus» 77 
10 polygonum circuliZ ellipfis polygono aequatur ; Sed majus erat 
toto fpatio elliptico, quae répugnant. Similis continget repugnantia, J ». 
fi dicatur ellipfis major circulo Z ; infcribendo fcilicet ellipfi figuram 
quae major fit circula Z, ôc per ejus angulos ducendo perpendicula-
resDM>4, EN r,&c. & infcribendo circulo Z figuram fimilem 
ipfi V v p C X j unde demonftrabitur figura ellipfis aequalis figuras cir- P 7- *• 
culi Z, quae tamen toto circulo Z major ponebatur: ergo potiùs ^*' l2, 

cireulus Z ellipfi aequatur. Hinc ellipfis fe habet ad circulum V £ X «,
 S 

Ï ut cireulus Z ad circulum V â X «,q hoc eft ut Zqr vel V X » B A 
ad V Xq,5 hoc eft ut B A ad V X. QE.D. 

Facile colligitur hoc viâ indivifibilium. Quoniam C Cq. f* Dq :: 4I 7 AptU 
XC*G V.XD *D V::BCq,MDq. erit fC. BC::f»D.MD»».'} 
r.fE.NE. *::fC-|-j*D + »E.BC + MD + NE.&oni. 
nés C C, f* D, y E componunt femicirculum Vc X, omnes vero B C, 
MD, N E conficiunt femiellipfim V BX; ergo fimicirculus ad fe-
miellipfim fe habet ut C C ad B C } vel ut (T* ad B A. 

Prop. VI, 

121 Omne fpatium comprehenfumab ellipfe (V B X A) ad ejuemlibetrcir~ Fig 
culum (Z) eandem habet rationem; quam comprehenfum ab ellip-
fis diametris (V X, B A) retfangulum ad quadratum (Zq) diametri 
circuit. 

Nam ell.VBXA.0V<rX*a::BA.VXb:: BA*V X. V Xq a y. 
& 0 V c X *. o Z c:: V Xq. Zq. ergo exarquo cil. V B X A. o Z :: b 1.6. 
BA*VX.Zq. QE.D. 

prop. VIT. 

Sub ellipfibui (ABC D, EFGH) comprehenfa fpatia eandem fjg,
 I22 

inter fe rationem habent, quam comprehenfa ab ellipfium diametris re*
 I2

j 
tïangula ( A C *• B D, E G »F H) inter fe. 

Sitquivis circula diametro Z; e'ftque AC * BD Zq ellipf. a <h"lm' 
ABCD. ©Z. &Zq.E G * FHa :: ©Z. ellipf E F G H. ergo ex 
œquo A C * B D. E G * F H :: ellipf A B C D. E F G H. £c\E.D. 

Corail. 

Hinc liquet comprehenfa fub ellipfibus fimilibus fpatia homologo-
ruiH diametrorum quadratis proportionalia fore. 

Nempe 
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Nempe pofito fore A C. B D :: E G. F H • erit ellipf A B C D. 

EFGH:: ACq.EGq/.BDq.PHq. Nam A C * B D. B Dq 
A C. B D :: E G. F H :: E G * F H. E Hq, & permutando AC * BD. 
EG * F H :: B Dq. F Hq, hoc eft ellipf ABC D. EFGH:: BDq. 
FHq, vel A Cq. E Gq. 

LmmutA. 

I. 
Fig.i a 4. Sît conus Scalenus, in quo B V A triangulum per axem redum bafi 

BFA $ reda vero VK bifecet angulum BV A, & B D fit ad VK 
perpendicularis} fi igitur per B D tranfeat planum B E D triangulo 
B V A redum, "patet ellipfim fieri, cujus centrum C rainor axis B D. 

a 15. Ï Apol quôd fi ducatur C E ad B D perpendicularis in dido piano B E D, 
b 4 def. 11. erit C E fcmiaxis major 5 & C E piano V B A breda erit, cadeôque 
« iS« planum per V C, C E piano VBA quoque redum erit. Producatut 
jg'j"' V E, occurrens bafi coni in F, & connedatur F K. d liquet F K(com-

rounem nempe fedioncm planorum (B F A, V G E) redam effe pla-
il.ief. 11. n»VBAi «adeoqueparallelamipli C E, f& perpendicularemipfi 

^ ^ B A. Eft «igitur K Fq (B K * K A). V Kq :: C Eq. C Vq. Ha-c ana-
g^. ii. . ]y|]s e£j. ^yc^/TWtf^* quod fubfequitur pro^/ra»^/^, perfpicuîtatis ergo 

appofita ; quali fimilera decimac propofitionis intelligentiae condii-
centem, hujusexemplo, tibi deducendam relinquimus. 

II. 

% Recla VC bifecet angulum BVA,&BDadVC perpendicularis 
' ' fit j oportet per B ducere redam B A occurrentem redae V C pré-

traita: in K, ita ut V Kq ad B K * K A rationem habeat datam V Cq 
ad Tq. 

a g Fiat V C. Ta:: T. C H ; & ad C Hh deferibatur fegmentum cir-
b^' j. cuîi capiens angulum aequalem angulo C VB, Se fecet iftt cireulus 
cconf.é 1 y.i redam V D in M . & dudis M C N, M H, fiât B A ad N M parai 
à 4. «. lela, Dico fadum. Nam ob caequiangula triangula G V N, C M 
V6a'r«** eritVC.MCd.:CN.CH. unde MC*CNe:=VCxCHf=: 
eTsnl Tcl- Eft alltcm V Cq . C M - C N s :: v Kq. K B * K A. h ergo 
h7 '& ïi.1. VCq. Tq :: V Kq. K B * K A. QE.F. 
1 confi. 5.1. Not. débet effe T c~B C. quia quum angulus C D M fit 'aqualis 
m 16.1. angulo C B X, mhoc eft major angulo C N B, "erit M C. C D C 
tfp. 6. 6. c B. C N.0 adeoque M C » C N ET C D * C B, hoc eft Tq c~ 
,/,*.if.tf. BC 

M' 

H-

lus 
il 

SCD LYON 1



De Conoidibns &> Sphœroidibns. 

Prop. VI il. 

Data ellipfe,& lineâ(C V)à centro(C~)ellipfis excitatà}adplanum ,in p- -
quo efi ellipfis., relia, pote fi inveniri conus, qui verticem habeat excitata ~ ' 
linea terminum (V) in cujus fuperficie fit ellipfis àata. 

Sit B D minor axis , & femiaxis major fit T. Jungantur BV,*Lem",pr<*c 
D V, & afiat Tq. G Vq :: B K * K A. V Kq (quod fieri potefl, quia T 
c~B G). Erit B A diameter bafis coni, cujus vertex V, qui comple-
âitur datam ellipfim. 

«Sic enim punclum quodvisL in ellipfe, à quo demittatur L H per-
pendicularis ad B D b(adedque recla piano V B D, cui reclo infiftit b 4. dtf. ir. 
planum ellipfis). producatur V H M, & aflurgat M N piano VBA 
recta, dicli Coni fuperficicm attingens in N. Ducantur denuo per K, 
M reda; P Q, R S ad B D parallela». Eftque Tq. C Vqc :: B K *e conP; 
K A. V Kq SclVq. C Bq :: K Vq. K Pq :: K Vq. K. P * trgo*£Ï M *' 
exxquoTq.CBq (fhoceftHLq B H * H D)::BK »K A. KP * f „ iApcU 
K Qj :: B M * M A. R M * M S. Item B H * H D. H Vq s:: R M gfeb. »j. t. ' 
* M S. M Vq. ergo rurfus ex aequo HLq. H Vq :: BM * M A. h 3. 9f4-
M Vq. (hhoc efl) : : M Nq. M V q. J ande H L. H V :: M N. M V. 
m quare V L N eft recta linea ; Badedque punclum L in fuperficie co- nuX'Apolt' 
ni. Simihque ratione tota ellipfis eft in eadem fuperficie. ^E.F. 

Prop. IX. 

Data ellipfe, & lineâ (C V) ab ellipfis centro (C) non reSlo exci- Fig. i 27. 
tatâ in piano, quod per unam diametrum (BD) affurgit rettum piano, 
in quo efi ellipfis ; potefi inveniri conus, verticem habens excitât a ter-
minum (V), in cujus fuperficie erit data ellipfis. 

Conjungantur V B, V D, & fiât V A = V B 5 Ôc connexâ B A, 
per C ducatur E F ad B A parallela. Sit autem T altéra femidiaraeter 
datas ellipfis ; & afiat E C * C F. Tq :: B Aq. Sq ; tum in piano per a fSlt 6 
B A ad planum VBA reclo bdefcripta fit ellfpfis cujus axes A B, S. b f 4*. / AfoK 

Hanc compleclatur conus habens verticem V (juxta précédente m ; 
is quoque datatn ellipfim comprehendet. Sumatur enim in data ellip-
fe quodvis punclum L, à quo ducatur L H perpendicularis reclae B D 
c adeoque reéla piano B V D) ôc extendatur V H M ; & M N re- c 4 dtf, ul 
cla piano BVA(hoc eft in piano repense ellipfis) coni fuperficiem 
attingat in N 5 ôc per M ducatur R S ad B D parallela. Eftque Tq. 

EC 
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80 De Conoidilut & Spbœroidibni. 
* ce»A E C * CF <:: Sq. B Aqe :: \SQ, * BAq f MNq. BM x MA. Item 

EC*CF.BC»CD8;:BM* MA. RM*MS. ergo ex aequo 
g/'i.'f 6 Tq. BCxG D (£ hoc eft H Lq. B H * H D) :: M Nq. RM* MS. 
h ii. & tmi. s quinetiam BH » H D. V Hq :: R M * M S. V Mq. ergo rurfus ex 

4 6. aequo H Lq. V Hq :: M Nq. V Mq. hunde patet punclum L effe in 
iatere V N coni ; fimili'que jure tota ellipfis eft in fuperficie dicli co-
ni. g^E.F. 

Nota, fiEC*CF = Tq, fore B A diametrum circuli, feu bafis 
diâi coni. 

Prop. X, 

Fig. 12 8.; Data ellipfe, & linea, (C D) ab ellipfis centro (C) erel~lÀ in piano, 
quod ah una diametro (A B) excitaiur reftum piano, in quo efi ellipf s ; 
potefi inveniri cylindrns,axem habens in direiïttm excitata UneaÇQD), 
cujus in fptperficie erit data ellipfis. 

Ducantur A F, B G ad G D parallelae, quas perpendicukriter fe-
zfch.ig. cetreaaFDG, & ob A C = C B, a eft F D = D G. JamSiFG 
b^def. i\. alcerae ellipfis diametro N O aequetur, erit cireulus centro D per F, 
e hyp. G defcriptus,& reclus piano F A B G, bafis cylindri, quem defide-
dii.iApot. ramus. Sit enim quodvis punclum H in ellipfe; à quo ducatur H K 
eut, Î

3
. 6. ad A B bperpendicularis, 6c per K ducatur K L ad C D parallela . & 

£ ,5 ', fit L M ad F G perpendicularis. & quoniam H Kq. N Cq e(FDq) 
h««£er-4. :: dA K * K B. A Cq e:: F L * L G. F Dq ; erit HKq £= F L » LG 

itf. u. 8=L Mq. ergo H K, L M funt pares. Sed & ambae hreclae funt pla-
b6, i i. no F A B G ; "adeoque parallelae. ergo liquet.punclum H effe in Ia-

tere dicli cylindri per M duclo. 
Quôd fi N O major fit quàm F G, fiât F P = N O j erit T P di-

ameter bafis cylindri, itidem reclae piano F D C. quod è firnili con-
ftabit difcurfu. 

1M 47.1. Sin demùm fit N O minor quàm F G,1 fiât D X rry': D Fq —, 
CNq. & piano A C X reôa erigatur XR=CN, & connecla-

g tur D R j erit cireulus radio D R, in piano F D R deferiptus, bafis 
nV defiii: cylindri, qui datam ellipfim complecletur. Nam ftantibus, quae priùs 
© 3.<i«/. Î r. adfumpta funt, ducantur L S ad F G, & S T ad K L protraelam per-
pzS. r. pendiculares. Et quia plana R X D, F D X fibi mutuô mrecla funt, 
q confit. n eric p D recla piano R X D, "adeo'que lineae RD

;
" f ergo R D, 

r Vu ï 6 s 1 parallela funt. Sed & D X, L T q parallelae funt. r ergo trian-
'4 ' gula R D X, S L T fimilia funt. s Quamobrem eft S Tq. S Lq (&F L 

*EGj 
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If. Iï. 

10. Iï* 

De Comidibut &> Spbœroidibtts, g i 

*LG)::RXq.RDq (DFq.) nam eftRDq'- D Xcj-f-XRq 147. u 
Fq—G Nq-|-C Nq-D FqJ. Item F L »LG.AK»KB(:: 

FDq.ACq. ergo ex aequo STq. A K* K B :: RXq 1 (NCq) 
A Cq d :: H Kq. A K * K B. f quare S Tq = H Kq. ergo cùm fine 
5 T, H K paraiielae(perpendiculares enim funt amba? piano FAKLT. 
Nam planum S T Lu reétum eft piano F L T ; adeoque S T ei re- u 1 j. u| 
da) fitque punttum S in fuperficie difti cylindri, erit H in eadem, de 
pari ratione tota data'ellipfis. E. F. 

<prop. XI. 

J^Uffd cjuiâem ontitis cornu ad conum comfofitam habeat rationem ex 
rationibus bafium & altitudinum demonjlratum efi ab antecefferibw jy

(
^ 

6 non abfimili modo demonfiratur quod abfegmentum omne eoni ad ab -
fegmentum coni rationem habet compofîtam è rationibus hafium & alti-
tHdinnm> Necnon qubdomne fegmentMm cjlinàri tripla fit abfegmenti_ 
coràci bafim habentis eandem cum fegmento, & aqualem altitudinem : 
eadem feilicetefidemonfiratiocum i/la, quèd omnis cjlindrustriplus efi 
coni bafin habentis eandem cum cfiindro, & tequalem altitudinem. 

Scholium. 

Etiam kxc fimili difeurfu eiieiantur. 
1. iEquè alca fegmenta cylindrica, & conica, bafibus proportio- viJ. 11. i*j 

nalia funt. 
2. Segmenta ad aequales bafes conftituta fwnt interfe ut altitu- 14. 1*. 

dines. 
3. iEqualium fegmentorum proportione reciprocantur bafès & xy. it. 

akitudines. 
Similia fegmenta triplicatam habent rationem homologorum in ba- 1 Is* 

fibus diamettorum, (vel axium fuorum). 

Prop.XIl. 

Si conoidesparabolicum fecetur piano (D V K)per axem (V K) vel Pars L 
aâaxem para/leloÇD E G) ; fietconi fettio eadem illi , qu<e figurant A. 
intercipit ; âiameter autem ipfius erit communis fetlio (V KvelD E) 
planorum ; ejus (D E G) quodfiguram fecat, & ejus(V D E K) quod Fig. 119 
fer axem ducitnrreflumfecanti piano, quod fi etiam fecetur piano ad. 
axem retio (BGA) feUio erit circulas, habens centrnm (K) in axe. 

M Qaôd 
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#2 De Conoidibuf) &* Spbœroidibitf. 

Quod piano per axern procreetur parabola eadem ilîi cujus circura-
Àu£tu fiebat eonoides, quodque piano ad axem re£to intercipiatur cir-
culus, in axe centrum habens, fatis ex ipfa conoidis generatione per-
fpicuo confiât. Quod autem fectio D G fit parabola, primo paikae 
aequalis fie oftendetur. Sumatur in fectione quodvis punclum G, à 

j quo ducatur G E ad D E perpendicularis, aadeo'qne refta piano VDE 
»4.. tf. u. nernpeplanum D EG reftum ponitur). Per E ducatur B A ad 
c 8.' 11.' D E, Vel V K perpendicularis. bergo D E piano per B E, E G re&a 
à |5, j. eft j c ergo axis V K eidem réélus eft ; quare B G A efi circulus ad 
fi 5- . diametrum B A, Sit demum R parameter parabolae B V A, & duca-
f 3-ax-]• . tur D Z ad V K perpendicularis. Eftque E Gq d = B E * E A £= 
ITL'\ ' BKq—EKqf=B Kq—DZq. Eftverô B Kq s

=
 R»vK,-& 

k CV'HV. u. D Zq s— R * V Z ; f adeoque B Kq- D Zq =R »ZK = R» DE. 
lApol. h ergo E Gq = R x D E. k unie fe&io D G erit parabola, cujus pa-

rameter R. ^Œ.D. 

Pari 2. B. Si eonoides hjperbolicum fecetur piano (D V K) per axem (V K) vel 
Fig. 13 o. aàaxemparallèle (D E G) vel {piano D F H) per coni eonoides corn-

flettentis verticem (C) erit fetlio hyperbole ; fiquidem per axem eadem 
erit ei qm figuram concepk ; fin aquidifianter axi, fimilis illi ; atfi 
per verticem coni eonoides complettentis, diffimilis ei. diameter autem 
feUionis erit communis fetlio (V K, vel D £, vel D Fjplansrum ; ejus 
quod fecat figuram, & ejus quod per axem ducitur rettum fecanti piano. 
Jéluoà fi fecetur piano (B G A) ad axem reilo fetlio erit circulus ha-
bens centrum in axe. 

Quod feftio (D V K) per axem hyperbblam reddit illam, quse eo-
noides ipfum progenuit ; & quod planum axi re&utn intercipiat cir-
culum, fatis evidens eft. Quôd li D E fit axi parallela ; lint T V, 
V R latera hyperbole D V K, & à D ducatur D Z ad V K parallela , 
& protraftâ £ D fiât D X = T Z -|- V Z (T V -t- 2 V Z). & T V. 
V R :: X D. D S . faciunt vero T V , V R, & X D, D S angulos ut-
cunque • & connexx T R, X S producantur. Sumatur jam in feâi-

a hjp..& 4 4if. one punclum quodvis G ; à quo ducatur G E ad D E,a (adeoque ad 
*• planum D VK) perpendicularis ;& per E ducatur B A ad VK per-

» 3î- 3- pendicularis, & E L ad D S parallela -, denique per punfta Z, K du-
4 \'x'iA«l. cahturZ CKK P ad V R parallelae. Eftque jam E Gqb = B E » EA 
ti.<. * = B Kq—E Kq =BKq—DZq * = VK*KP—]VZ*ZQ> 

verùna (du&â Q Y ad V K parallela) eft VK»KP«= VZ»ZQ 
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De ConoidihuSy & Sphœroidibus. 8 3 
LYP+ QY*KP=VZ «ZQ.4- VZ»YP+ Q Y * KP.f*,«i. 

fergo EGq = VZ*.YP-L. Q Y * K P. eft autem «XD,DS:!S^-
T V. V R. hhoc eft X E. E L :: Q Y. YP . (vel):: D E. Y P.* acte- \*f f «' 
ôque EL*DE = XE * Y P1 = T K -f- V Z » Y P e= T K * YP w * 

V Z * Y P (hoc eft) = QY * KP 4- V Z * YP ; (ob T K. KP mu 
ra.;: Q Y. Y P ; k adeo'que TK*YP = QY*KP) nergo E Gq = n T- ri 
EL * D E. 0 quare liquet pundum G effe in hyperbola, cujus latera 0 

X D, D S, dtameter D E ; quae quidem hyperbola fimilis eft ipli ' f 

B V A, quia X D. D S ':: T V. V R. Q^E.D. 

Coroll. XD = TV4-VZ = 2CZ. 

D S= VR-L^-izVZ. 

Quod verô plani fedionem attinet per centrum C dudam, produ-
catur F D C ad N,ita ut fit C N = C D ; & fedionera D V K tan-
gant redœ V M, D M . & fumpto in fe&ione D F pundo quovis H 
ducatur H F ad D F perpendicularis, (adeo'que reda piano F D V K) 
& per F ducantur B A ad V K perpendicularis, & F O ad D M pa-
rallela. Eftque B F * F A. (F Hq ). F Oq p :: M Vq. M Dq. ergo P i<?- 3 Apttt. 
ordinatim applicatarum F H in feftione DH quadrata Tehabent ut 1 l6^-
quadrata F O in feaione D O, 1 hoc eft ut reaangula N F D. s ergo * & J/.^ 
D H eft hyperbole, cujus N D eft axis tranfverfus. quia vero E Gq s cenv 1X 
*c-FHq

;
 & XE*ED~T3NF*FD (quia D E~S D F & X D LApoU.' 

=iCZ~n zCDjnon erit E Gq.X E * E D :: F Hq. NF * FD •u hoc 1 «r. f. z. 
eft non erunt harnm feftionum latera fibi proportionalia

 ;
 nec ideo u 1I; l'Ai^-

fimiles erunt. ergo cùm fedio D G rfit ipfi B V A fimilis ; erit fedio y *ms' 
D H eidem diffimilis. Q.E.D. 

Si quodvis fpharoides fecetur piano (V B X A) per axem (V X ) Pars 3. C. 
vel ad axem parallelo (DE L)fec~tio erit e/lipfis, fiquidem per axem, 
ipfa illa qm figuram concepit

 ;
 fin tquidiftanter axi, fimilis ei ; dia F'g» 131. 

meter verofeclionis erit commmis feSlio (D E) planorum ; ejus nem-
pe quod fecat figuram, ejufq-^quod per axem duevur rcëtim fecanti 
piano: quinetiam fi fecetur plam retlro ad axem, fettio circulus erit, 
habens centrum in an>e. 

Primum & ultimum è fnhmidis ortu fatis liquidé verificaiitur. 

Porro 
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§4 ®e CoBoidibuf, & Spbœroidibuf. 
Porro reda A V connectât axium (A B, V X) terminos A, V & 

b ' »-j Jucatur E S ad A V, & D S ad A B parallela;. Sumatur autem ut-
i.AfoLïé \ cunclne pundum Lin fedione, à quo ducatur L H ad D E perpendi-i.tim » cularis , & per H reda M N ad V X perpendicularis. demùm re-

<4 ® **. 6. dae AT , V T feftionem' VAX continuant. Eftque M H » H N 
à H*i (H Lq) D H * H E 2 :: V Tq. A Tq b:: C Aq. C Vq c:: DSq.DEq. 
e'iZ7i%U û - H Lq. DHxHE. cergo fedio D L E eftellipfis, cujus axes 

{
;J; funt D E, DS

 ;
 & fimilis ipfi VBX A", quia DS.DE f :: C A, 

g i/ f. CVS;:BA. VX. 

Si difàarum figur&ram qudibet piano (B V A) per axem (V K) fe-
cetur h àpuniïts(Gjinfuperfîcie figura extra feBionem exifientihs 
duiïs adplanum fecans perpeniiculares (G E), intra figura, feSlionem 
cadent. 

Per G ducatur planum axi, 3 (adeo'que piano per axem) redum; 
bergo communis fedio B A erit diameter circuli B G A. c & perpen. 
dicularisGE cadet in B A. ''"ergo pundum E eft intra fedionem 
B V A. Cundis his fubjecit Archimcàes.: Horum omnium perfpi-
cuaefuntdemonftrationes. Ita vifum illi tgucfyxs/. Nos tamen lucera 
lis qualemcunque conati fumus accommodare ; non nemokertè fpiffas 
îenebras ofïudit. (Cui p lacet immani tasdio vexari, Rivaltum adeat in 
hxc commentantem, ipfiûfque defiderio, ni fallor, abundè fatisfiet), 

Frop. XIII. 

1 3 3* Siccncidei parabelicumpiano fecetur, neque per axem (V K) nec 
œquidifianter axi, fetlio (D LE) erit ellipfis Diameter autem ejm 
major, erit relia (DE) intercepta in conaide k fait a fecliene planer am 
<fr' ejus quodfiguram fesat, & ejus quod per axem trwfit reQum fi-
canti piano: minor autem diameter aqualis erit difiantin (D F) du-. 
El arum à majoris diametri termims axi para/lelarum ( D E F). 

a hyp. 4 Jef. Capiatur enim in fedione pundum quodvis L» à quo ducatur L H 
ii. ipfi D E, "adeoque piano V D E, perpendicularis. & per H ducatur 

htf.iApsl B A axi perpendicularis. Reda; porro TS ad D E, & V N ad B A 
c parallela; tangant fedionem D V E, & ducatur T P ad V K perpen-
tl&'zi 6 dkujark £ftque ob V S b= P V,c etiam N S = N T. « ergo NSq. 
ftkj. Jpil. NVqt(hoeeft::DEq.DFq)NTq.N Vq f::DH»HE. B Hx 
giM. HA (hoceft) :: DH * HE. H Lq s :: D£q. Dpq. ergo fedio 
ii 2i. ut»!. D L E habet proprietatem ellipfis, cujus axes DE^D F. Q^É D. 

Prtf. 

Pars 4. D. 

Fig.131. 

ai? ri. 
b friil. 
< 3S. 11. 
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De Conoidibnt) & SphœroiMuss 85 
Coroll. Q\H (xqualisdimidiïdiftantiae) eft femiaxis rninor, 

Prop.XIV. 

SiconoUeshjperholicum fecetur piano (DEL) coïncide»ti omnibus Fig. i 34. 
lateribus coni eonoidescompletlentis, non adretlos axi (V K) fetlio erit 
ellipfis, ejus autem major diameter erit illa (D E) que intercipitur à 
conoide àfatta feiïione planorum & ejus quod fecat figuram, & ejus 
quadper axem ducitur reêium fecanti piano. 

Nameâdem faébl préparation e, qualis in praeçedenti, tnonftrabi-afo»'j. tu 
tur fore femper D H x H E. H Lq :: N Tq. N Vcj. aunde feaio erit '4»* 
ellipfis, & diameter ejus D E, major quidem-aMâ , quia P V bc- b cor; 
V Si < adeoque T N q~NS Ac~ N V. 5* J f 

Coroll. Si fiât T N, N V :: E D. M. erit M altéra diameter. 

Prof. X V. 

' Si oblongum fphœroides fecetur piano (D E L) non retïo ad axem Fig. 135. 
(V X), fetlio erit ellipfis. Diameter autem ipfius major erit illa (D E) 
qu<t intercipitur in fpharoide à fatla planorum fetlione, ejufque quod 
fecat figuram, & illius quod per axem ducitur fecanti piano retlttm. 

Qaôd fedio fit ellipfis, cujus diameter D E non fecus quàra ia 
prxcedentibus facile apparat. Qucd verô D E fit major è diametris, 
hinc (admiifis qua? priùs) patet, Per centrum C ducantur ba axi 
V X perpendicularis, & d e ad B A parallela. Et qwoniam quadrata 
ex*/f,^afehabent, utN Tq ad V Nq, hoc eft ut DEq ad quadra-a 16. i.Apoll. 
tum alterius diametri, & fit d e major quàm b a, erit D E major alté-
ra diametro. 

Coroll. I. 
^v** - *-» », ■ 

Siquidem prolatum fphaeroides piano fecetur , alia quidem eadem 
erunt, fed intercepta in (phaeroide linea (qualis D E) minor erit dia-
meter. 

Il 

Exiifdem quoque patet in omnibus figuris,quôd fi parallelis planis 
fècentur ipfarum fèdiones fimiles erunt. 

Nam quadrata è perpendicularibus L H ad comprehenfa fub feg-
ffientis D H, H E redartgula femper eafdem obtinebunt rationes, 

squales 
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26 De Conoidibus SpbœroidtbHi. 
aequalcs fwilicet ei , quam habent V Nq ad N Tq. 

Coroll. III. 
Si fiât T N. N V :: E D. M. erit M altéra diameter. 

Prof. XVI. 

■ Fig» 136« Ift conoiâe parabolico à quibufcunque punit is ( D) in fupirficie cono ■ 
idisduitis ad axem (V K) parallelis(F DE), que (,BF) in eafdem 
partes ducuntur, ad quai funtejusgibba, cadent extra eonoides, qut 
ver h ad altéras (DE) intra. 

Nam fi per E F & axem V K ducatur planum, » faciet parabolam, 
bextra quam D F tota cadet, & D E intra j quia eft F E ad V K pa-
rallela. 

Prop. XVil. 

a 1 % hujus. 
b zf.IApol 
cbyp. 

Fig. 137. 
In conoiie hjperbolico, a quibufcunque punitis (D) in ejus fuperfieie, 

dubtù rettis (F D E) parallelis alicui recta (C G) qu<e efi in conoiàe, 
tiuEla per coni eonoides compleitentù verticem (C), ^«<e(DF) ad eaf-
dem parte s duc wtur, ad quas funt ipfius gibba, cadent extra eonoides, 
qm{DE) ad altéras, intra. 

a n hujus. B. Nam fi per C G, & D E ducatur planum 3fiet hypérbola, cujus 
b+j.iApol ' centrum C, bergo duda C D H, & C G erunt diametri ; quaprop-

ter D E his intercidens tota ad partes E intra, vertus F verô extra fe-
dionem cadet. 

Prop. XVIIL 

Si figuras eonoides tangat planum (D T ) non fecans eonoides, in mo 
tanihm pmtto tanget ; & per tattum (D) & axem (V K) duitum 
planum (D V K) rettum erit tangenti piano (D T). 

Si fieri poteft, tangat planum D T etiam in Y, Se per punda D Y 
dticantur recTse D E, Y Z axi parallelae ; itaque dudum per has pla-
num aut per axem tranfir,aut aei parallelum eff. înque corioidis fu-
peficie fedionem befficit coni, cquam reda D Y fecat. cùm igitur 
D Y d fit in piano D T, hoc fecabit eonoides, adverfùs hypothefin. 

Porro ducatur D N axi perdendicularis ; c ha?c diameter erit cir-
culi ad planum D V K redi, cujus cum tangenti piano communis fe-
&io fit reda D T ; haec igitur circulum tanget (f nec enim fecat) sun-

de 

Fig. 138. 

a 8 def. n. 
b il hujus. 
c I o. / Apol. 
d 7. 11. 
e 1 z hujus, 
f priàs. 
g x8. î? 
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De Conoidibus & Sphderoidibus. g y 
de D T ad D N perpendicularis erit, Se proinde ^reda piano D V K. h 4 dcf. ir. 
ergo planum quodque perDT, adeoque planum tangens kredum k lS- n. 
erit piano D V K. _ g.e.D. 

Coroll. Quaevis in piano tangenti reda conoidi oceurrens tangit 
eonoides ; & quamliber in conoidis fuperfieie fadam fedionem. 
Nam fi reda conoidesipfum,aut in ejus fuperfieie fadam fedionem ali-
quam fecaret/>plannm(contra hypothefin) fecaret eonoides. 

Prop. XIX. 

Si fpharoidonfîgurarum quamlibet tangat planum, figuram nonfe-
cans, in uno foïîtm punito tanget ; quodque per taitum, & axem du-
citur planum, tangenti piano rectum erit. 

Prorfus eodem modo demonftratur quo praecedens. 

Prop. Xx. 

Si (*conoideon aut) fpharoideon pgurarum qudibet fecetur piano »/M r . 

per axem (VX)& feitionem contingent ducatur recta quadam (DT), JÎJJ-, Arfa£~m 
& per ungentem erigatur planum piano fecanti rectum, continget figu-dem. 
ram in eodempuntto (D), in quo & retta (D T) coni feitionem tangit. Fig. 13 9, 

Nam fi fieri poteft alibi tangat didum per D T planurn,puta in G • £ 38.11. 
& à G ducatur G E reda piano D V X ; "cadet hsec in ipfam D T 5 ° p 
bunde pundum E cerit intra coni fedionem, contra hypothefin. " ' 

Prop. XXI. 

Sifigurarum fph&roidon aliquam duo plana parallela (R T, BS) Fig. 140. 
contingant,contait us jungens (B A) per fphteroidis centrum {C)tranf-
ibit. 

Planum per B, & axem V X piano tangenti B S "redum eft ;
 b a- a 19 foy. 

deo'quepbnoAT. planum per A,' & axem tangenti piano A T hte-b M- *4-
dura eft ; bergo plana B V X, A V X aut parallela funr, aut comei- c

d ' 
dunt; cnon illud, ergo hoc. Igitur communes plani BVAX cume%V/er.i3 
tangentibus planis fediones B S, A T ^parallelae funt ; Se erangunt hujus, 
ellipfim BVAX, f ergo reda B A per centrum tranfit. Q^E.D. f 37-

Prssp, 
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88 De Conoidibus &> Sphœroidibuf. 

Prop.XXIÏ. 

p.^ ^
 r

 Si figuramm fphxroidum quamcunque comingentia kicantm' dm 
141 • p

ara
ii

e
l
a
 plana (B S, A "I ) ducatur autem per fpbœroiJeas centrum (G ) 

planum aliquod(D E) tangentibut parallelum ; que per effetlam fe~ 
tlionem ducuntur tattus conjungenti (B A) parallela (D M) exfjvs 
fpharoides cadent. 

Sumatur in fedione pundum quodvis D, & per B A ac D duca-
ai£. IL turplanum,cujuscum parallelis planis communesfedionesfint redx 
b n hujus. g R

}
 D E, T X. hsc igitur "parallela; funt, & D E per centrum tran-

si hÏÏ-, ■
 c

 'lit, quia centrum eft tam in breda B A, quàm in cpiano per D E) & 
e Vor.T&j.' te*o B D A E eft ''ellipfis (aut forte circulus) & B S, A T hanc fe-
f conv. z7. dionem etangunt, adeo'que B A, D E funtf diametri sconjugata% her-

zApol. goquae per D ducitur ad BA parallela (DM) tangit fedionem 

g 47- i 4*'- B D A E adeo'que fphaeroides ipfum. Q.E.D. 
h 32. i Apol. 

Prop. XXIII. 

Fig. 141. Omnù figura fpharoides ( V D X E) fetJa piano (D E) per centrum 
. (C) bipertitur À piano, cum ipfa, tum fuperfiàet ejus. 

Operam ludat, opinor, qui rei tam clarx lucem conetur addere. 
Sanè fi (dudo per axem V X piano ad planum D E redo) femi-el-
lipfes D V E, D X E fimiles fint & squales, quidni eodem modo 
portiones fphaeroides D V E, D X E zequentur Se afllmilentur peni-
tus ? fibi congruent utique : plura tsdet. 

Prop. XXIV. 

*f^'<Jêitillro Data cujufcunque conoidis portione (B V A) refetta piano (BOA) 
i^à^k. reUe ad axem (y K) (vel cujujlibet fph&rcidis non majoris dimidio 
*kgo i^'fTmv fpharoide portione [militer abfcijfa ) pojjibile eft figuram foli dam in-
myMiffyw > fcribere,& aliam circumfiribere, è cjlindrù aque altis *compojïtdm, 

ffuCJuui *ta m fi&Hra circumfcripta fuperet inferiptam minori quàm propojîti 
quâcunquefolidâ magnitudine (Z). fuv. 

a 1 x hujus. Secetur eonoides piano per axem ad planum BOA reeto, "facien. 
te coni fedionem B V A ; & fuper circulum BOA conftituatur cy-
lindrus B P C^A, habens eundem cum conoide axem V K ; qui qui-

dero 
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De Conoidibus &> Sphjeroidibus. g9 
dem, *aequifedo axe in pundis N,M,L, bfic dividatur ut fit ïjiifh-b r. 10. û* u 
drus B X X A, altitudtne K L, minor dato folido Z. Per divifionum 1 »• * 
veropunda L, M, N ducantur redae X S ad B A paraiielx, fedioni 
occurrentes pundis B, A; per quxducantur redae lh,mpynv ad 
V K parallèle. Jam circa axem V K circumvolutâ figura B * ^,w y r (t 
A. » A liquet ccffici figuram conoidicircHmfcriptam, confrantem è cy-c iI> 

lindris b *, B A, B H-, B K arque altis ( nam redae «B/B^B^f 
acadunt extra eonoides; & redae B A funt ldùmetri cirCulorum d i6>I7) lzht 

parallelorum ipfi. B O A ; & altiuditnes KL,LM(^ce aequantur). e ce»/?. 
Item circumdudâ figura ImnBAnml, patet inferiptam effe conoidi 
figuram, itidem è cylindris aequè altis compofitam . (nam reda / B , 
m B, n B intra fedionem jacent &c ) quia verô cylindrus B l1 aequa-
tnr cylindre B*, & cylindrus B m cylindro B & f cylindrus B » f » t-1*-
cylindro B f

 ;
 liquet circumfcriptam excedere inferiptam cylindro 

B*, hoc efi minore quam folido Z. QJZ.F. 
Coroll. Cylindrus B*eft exceffus figura: circumfcriptae fupra 

inferiptam. 
Trop. XX F. 

Data conoidiscujufcunque portioneÇB O A) refetlâ piano (B O A) Fig. j 43. 
»o» rfff<î axem (vel fphœroidis cujuflibet non majoris dimidio fph.c~ 
roide[militer refel~l a) potefi ipfi figura fo'ida inferibi, alidque circum-
feribi, ita ut figura circumfcripta inferiptam excédât minori, quam 
propofita quacunque magnitudine folidâ (Z). 

Secetur eonoides piano per axem ad planum BOA reélo
 ;

 3 ira ut . , ■ 
fiât coni fedio BV A

0
 cujus communis euro piano BOAfedto BR bi%Y.ffiji. 

cerit diameter ellipfis BOA. fedionem vero B V A ctangat reda cfih\i.z 
R Qjid B A parallela in V • à quo dducatnr fedionis diameter V K. à 10. 1. 
Super eliipfe vero BOA c conftituatur fegmenrum cylindricum e 10 

B P Q A, habens axem K V : sequifecetur autem V K in pundis ç
 l I0 

L,M,N, ita ut dudo per L piano ad B O A parallelo,f lit fegmentum ' 
cylindricum B*»A minus dato folido Z. Fer dida porro divifio-
num punda ducantur reôïsX S ad B A patallelse, fedioni occurren-
tes pundis B,A ; unde dudis per B A planis ad ipfum BOA paral-
lelis (hoc eft redis piano B V A)bfient ellipfes, quarum dumecn BAj 
adquas utrinque econftituantur cylindrica fegmenta B/

;
B^ ; Bw, 

Bp&c quorum axes KL, L M, M N eh: squales inter fe. Fa-
dum conftat, ut in prarcedente

 ;
 quid plura ? *(s<.<b'hh J* 

His praelibatis, *demonftremu3 quae de figuris propofita funt. tbimiis ) 
N Hadî-
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Fig. 143. 

£ o De Cottoidibttf, Ù* Sphœroidibus. 
Ha&enus nempe propofitiones lemmaticas prxftravit, jam princi-

pales aggreditur,quibus iflae deferviunt. 

Prop. XXVI. 

Omcunque portio (B V A) conoidis parabolici refeiti piano (BOA) 
recto ad axem (V K)[efcjuialtera eji coni (B V A) bajin habemisean-
dem portioni, & axem. 

Si fieri poreft, fit primo port B V A ç-J con B V A. Portioni 
circumfcribatur figura (qux vocetur <p) & infcribatur altéra (qua? di-
catur 4) utraque conftans cylindrulis, juxta 24 hujus, ita ut f—4~3 
port A B G—t con A B C ; unde cum "fit <? cr~port A B C, erit 4 

b9iofi'i!' ^ con A B Cb= cyl ̂ -L^A. Sunt autem figurse circumfcrip. 

d'u^'iz. ptaecylindri '(arqué fcilîcet aki) B *, B B p, B v ad fe ordine d ut 
et. Vi. fox bafes, ehoc eft ut quadrata radiorum B K, B L, B M, B N, f hoc 
f zo. iA;ol eft ut axes V K, V L, V M, V N, e hoc eft juxta hypothefin prims 

hujus. ergo cùm cylindrus B P Q A csquetur totidem arqualibus ho« 
g cor. Z4 huj. rum maximo B » • & figura 4 g ipfis hts omnibus, dempto maxirao 

h 1 hli
■ B » ;

 h
erit cyll*^ fed priùs erat 4 cr cyl ̂ L9A

: w 

répugnant. 
fe z* hnitu. Sln ver° ^icatur e^e tCON B V

 A Cport B V A. kfit jam* -4 
I j. *». 1. " ~n i con B V A—port B V A } adeo'que cùm fit port BVA'r 

n lb°H]ul'. 4
> *

erit
 ï con B V.A^hoc eft p -3 cyl ËJ^J-îi, -quod eft 

abfurdum. 
Ergo potiùs eft portio BVA = fconBVA. ^S.D. 

cu.Ss'i.n. Archimedes adhibet fecundam hujus, hoc fermé pafto. Quoniam 
Vxo.iApol. eft cyl B|B*.LA0:: (BKq BLqV.) VK.V L. &cylXS.«A 
qu.iz. Ixs 
s ÏÙml (B Kc3-B M<i * :0 vïK- V M. & fiufti modo cyl X S. » A :: VK. 

-tihajtù. VN; ôcfuntcylindri XSqsqualesinterfe, r adeoque proportioru-
les totidem aequalibus ipfi V K, s ergo erit illorum 

yc Sf&L VK V[f±vR fumtna <>c cft °ylindras B 9 ad omnes 7 f' 
/À « A «A. VL.VM!VN • w A, » A, ut totidem V XadVL + VM + VN, 

1 hoc eft in majori ratione quàm z ad 1 <£r. Res eo-
dem recidit, at nofter modus firaplicior videtur, & clarior} qualera 
proinde nos in fequentibus haud verebunur ufurgare. Cor. 
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De Conoidibus, & Spbœroidibur, ç t 

Ctr. Conoidis parabolici portio dimidia eft cylindri ad aequalem 
bafin & aequè alti. 

Cor. i. Hinc data parabolici conoidis portione rcclo abfcifia, Fig. 144. 
facile reperitur aequalis ei conus, aut cylindrus, 

Si protrahatur axis K V ad D, ut flt D V=f K V. erit conus B D A 
= \ con B V A = port B V A. 

Schol. 

Indivifibilium methodo facile deducitur hzc propofitio. Sit enira 
y N = a, U K = A } parameter r, vel R. e'ftque 

Dïïq ~ r<0 *Suraraaeft — erg°fummacirculorumBAeft.cj .. . 

BLq = 5r<«(* » RAA A RAA * hoc efl 
BKq=RA> *ConusBVAeft~ —. ergo.

 BKq
 ̂

K 

Prop. XXVIJ. 

^uinetiamfipiano (B O A) nonretbo aàaxem à conoideparabolico Fig. 14J» 
rejecetur portio (B V A)fimiliter fefquialtera efi fiegmenti <w»(BVA) 
fo/îi» httbentis eandem cum portione, 4x00 eundem. 

Si fieri poteft, fit port BOA c~f fegm B V A, portioni circum-
fcribantur & infcribantur figuras (qnae dicuntur <p 4) confiantes feg-
rnentis cylindricis, juxta 25 hujus, itafcilicet ut <?—4"ta port 
BVA —fegmBVA. unde erit 4cri fegBVA. Sunt autem 3fié. 11 huj. 
fegmenta cylindrica B *, B A, B H, B », 3 ut bafes fuac ellipticae, b«r,7. huj. 
"hoc eft ut B Kq, B Lq, B Mq, BNq, e hoc eft ut axes B K, 5 
B L, B M, B N, dhoc eft rurfus juxta hypothefin primae hujus. e, }m]„\ 

«quare fegm ̂ ISè q- 4, f hoc eft i fegmenticonici B VAqf-4j fu 

q«od oftenfis répugnât : Sin dicatur port B V| A J fegm BVA, 
itidem confequetur abfurda contradiftio, ficut in prarcedenti. Ergo 
potiùs eft port BVA fcfquialtera fegmenti conici BVA. Jg^E.D. 

Hinc quoque facile reperiàttir fegmentum conicum aut cylindri-
cum (vel etiam conus, & cylindrus) sequale ejufroodi porjioni. 

N % Prof. 
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De Conoidibus Sphd'roidibns. 

Prop. XXVIII. 

■éia J4Ç -C' con°idis farabolici dm fortunes (B V A,SD G) refecentur 
•a'"! ' fiants, altéra quidem (B V reilo ad axem, altéra vero (,SDG) 

obliqua, ftr.t vero portiomm axes (V K, D E) squales ; fcrtiones erunt 
œqujles. 

i bu' A :>ecetnr con's piano per axem ad planum SG reclo,a faciente fectio-
b bip "^* "nes B V A,SDG } quarum diametri VK,DE ; conneftantur autem V B, 
c J\. hujm. V-A,&'.DS.DE ; & ducantur GL ad DE (protraftum) & D P ad S G 
d 7. f- perpendicularis. & propter DE b= VK,c eft G L —AK. dunde GE'. 
e 4* G L) i^hoc eft DE, DP, d vel VK,DP) :: G E. A K f::GE * 
\ 6

lm M
 A K. A Kq. s Sunt vérô G E, & G L, vel A K femiaxes ellipfis, qua 

h 6hums; '• bafis eft portionis S D G j hadeo'que G E * A K ad A Kq, ut haec ei-
kri. y» lipfisad circulum radio A K. ergo ut altimdo" VK ad altitudinem 
IJch. 11 bu). - D P, Rita eft reciprecc bafis fegmenti conici S D G ad conum BVA. 
mrl6 17 'erS° conus BVA fegmento conico S D G aquatur, m & ideo portio 

il- BV A portioni S DOT ^E.T>. 

Proop. X XIX. 

Fig. 146. si conoidis Parabolici duœfcrtiones refecentur fiants, quomodocunqm 
duilis,portiones ad fe m <tub rationem habebïint eandem, quam quadra-
ta axium fuorum. 

Per axem conoidis ducatur planum, quod efrkiat fectionem } in 
iiSbujus. cujus axe fumanrur à vertice réels VK,VZ datarum portionum 
h 15.5. 16 axibus squales, & ducantur B A, X Y ad V K perpendiculares : "funt 
cilhoPïl' iz '§itur Por"ones B V A,X V Y squales datis ; hs vero fe habent 
J ». i> invicem but coni B V A, X V Y, choc eft in compofita ratione bafi-
e 11. lApel. & altitadinum, hoc eft in ratione compofita ex rationibusd B Kq 

6. ad XZq,&VKadVZ;
 ehoc eft compofita ex rationibus VK ad 

g«w/.C5"7.5. VZ,&VKadVZ; hoc eft, f ut V Kq ad V Z q, 6 hoc eft ut qua-
drata axium datarum portionum. Q.E.D. 

Prop. XXX. 

Fie 147 Cmnishjferbolki conoidis fertio (ByA) refetta piano (BOA) 
*' retlo adaxem,ad conum (BV Ajhabentem bajïm eandem cum for-

ti&ne, & aqualem altitudinem, hanc habet rationem, quam habet <tqua-
lis (K Y) & axi (V K) portionis , & tripla (V Y) axi accèdentis 

(vc; 
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De Conoidibus, &< Spbœroidibus. 9 ? 
(V C)adœqmlem(J£. 7) utrique & axi portionis, & dupU (V T) 
accedentù axi. 

Sit aliquodZ. con B V A :: KY.KT; & fi fieri poteft fit pri- a24hujus. 
Hio Z ~3 port BVA. aPortioni circumferibantur & inferibantur 
figura; (quxdicantur 9, & 4) utraque conftans cylindris, juxta 24 
huju?, ita ut fit <f> — 4~n port B V A—Z ; *adtôque Z~34 ; funt 
autemcylindri B», B S B B^ad fe, but bafes, choc eft ut B Kq, b M M. 

BLq, B Mq,BNq, d hoc eft ut reftangula "F K V, T L V, T M V, c itU, 
TNV,(ehoceft utTV-j-VK »VK, TV + yL*.VL,.TVd,'-.;4* 
-t- V M * V M , T V -f - V N * V N) f hoc eft juxta hypothefin ter- {g* 
tia; hujus*; ergo §cylindrus B Q^aequalis fumma; maximorum Bi4)gjfejw . 
ad figuram inferiptam 4 (aequalem fummae maequalium cylindrorum 
dempto maximo) fe habet, ut reftângnla totidem aequalia maximo h $ hu]m. 
T K V ad insequalia reftangula T L V, T M V, T N V, hhoc eft in k iy. y. 
majore ratione quàm K T ad t K V H- f V T, hoc eft in majore ra- 1 confi- , 

tione quàm cylindrus B Q ad Z (nam eft _ —4. V G k :: (KT. 4. y. 
1 3 3 TI 10.12. 

K V 4- 3 V C ».*. K T. K Y con B V A. Z »::) cyl ̂  Z, 8 a- * °
0

. 
3 q 24 hujus. 

deoque KT.ï—••4'V C :: cyl B Q. Z) p ergo 4-r> Z ; quod re-

pugnat priùs oftenfis. Sin dicatur Z c-port B V A ; '■fiât f—4 
~aZ—port BVA ,*adeoque f"3Z; & quia cyl B Q^P R

*~3 KT. t 1©. y. 
•| K V -f ^ V T 5 :: cyl B Q. Z, 1 erit î> cr Z quod itidem repug-s 
nat. ergo potiùseftZ—port BVA. QE.D. 

Schol. 

Hinc facile reperitur conus xqualis datae hyperbolici conoidis 
portioni (B V A). 

FiatKV4-2VC,KV4~ 3 VG :: K V. K D. Eftque con BDA. Fig. 14P2 
con BVA:: K D. KV:: KV 4- 3VC.KV-Î- 2 V C.:: port 
BVA. con BVA. unde con B D A = port B VA. 

Schol 

ïndivifibilium methodo faciliusijanfigitur hoc negoîiunu 
 ~ ~ : ----- Sint 
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94 &e Conoidibus Spbœroidibus. 
SineVN = («.VK = A. eft 

« i i!f ApoU. BNq*=r*4JJ .14 

BMq*=2 r<«-j- — 4 **** 

BLc]*=3r^-J-"~ P-*** f 

BKq *=RA 4" 5. Aq. 

6 c. 2 T 3 3à 
*hdceft* EreofummacirculorumBA^ft^-^^ + Ji'. At conus 

<JX -»213 

^iBoKiïVK" B V A /eft 4. R AAA. Horuru verô Ceadera eft ratio q«x 

Xi 4- A ad T 4- A (quod patet mas fummas multiplicando per 3T 
2 

& dividende per RAA). Et hoc, opinor, modo Archimedes hane 
proportionem adinvenit. 

Pr-y. XXXI. 

JguinmofinenreClo ad axem piano rtfiecetur portio hjperbolici co-
noidis, adfiegmentum coni, bafin habentis tandem cum portione, eun-
dèmqueaxem, hanchabebit rationem, quam aqualis utrique, axi nem~ 
pe portionis cum tripla accedentis axi, adaqualem ambabits, axi nem-
pe & dupla accedentis axi. 

Probatur Ht antecedens, nifi quod procirariis hic ellipfes habetn-
tur. Confer Propof. 27. 

Trop. XXXII. 

Fig. 140. Omnisfigura fpharoidets piano refietla fer centrum (K) reâoad 
axem (V T) dimidium (BVA) duplum efi coni B V A) bafin haben-
tis eandem cum portione, & tmdem axem. 

aî4*»j'«x. Si fieri poteft fit 2 conBV A ~n port B VA 5 portioni'circum-
itttinpitrih feribantur & inferibantur figuras (quas pro more voco ç & 4) ita ut 

fit 9__4-a port B V A—acon B V A -t
 bac ideo 2 con B V A~z f. 

Sunt 
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De Conoidibus &< Sphœroidibus. p--

Sunt autem cylindri B», BA, B B v ad fe cut B Kq, B Lq, B Mq, c n. i ». 
B Nq, d hoc eft ut redanguia T K V, T L V, T M V, T N V, ehoc d «• '4L 
eftutVKq, V Kq-KLq, V Kq-K Nq, V Kq—K Nq ; ergo c£«Ji*£ 
lindrus BQ^ (aequalis fummx cylindricorum aequilium maximo B») g g X

J
0 ' 

ad figuram 4.b (aequalem fumms inaequalium dempto maximo) cfe h x cor. 'iode 
habet ur totidem V Kq, ad reliqua V Kq—V Lq, V Kq—V Mq, V Kq Me. 
—V Nq, 6hoc eft in majori ratione quam tôt V Kq ad V K q, VKq— {• I0,12« 
VLq, VKq —VMq, VKq —VNq, s hoc eft in majori ra- 10,u 

tione quàm tôt V Kq ad tôt V Kq f V Kq (quia
 totVKS i ç-

V Lq 4-V Mq H- V NqJ hoc eft quàm tôt V Kq ad tôt f V Kq, 
hoc eft quàm g ad 2, '■hoc eft quàm cylindrus B Q^ad duplum coni 
BVA. -unde fig z con B V A. verùm erat zcon BVA—34, 
qus répugnant. 

Quèdfidicatur2con BVAcrpor BVA; mfiat?—^-3 2con n-î4*«j«. 
BV A-port BVA, adeoque 2 con BVA. verùm contra," 
prioremdifcurfuminvertendo, "patet efle 2ConBVA ad cylindrum pI0.;> 
B Q in minori ratione quàm V Kq, V Kq—V Lq, V Kq—V Mq, 
V Kq—V Nq ad tôt VKq , °hoc eft quàm figura ? ad cylindrum BQ, 
ïadeo'que effe 2con B V A-3 p, quod répugnât. Quin potiùs ergo 
eft port B V A = zcon BVA. JgJE.D. 

fit V N = V K = A. Per indivifibilia 

B Nqtf= ra—~aa. 

BMq«= ira——.qaa. 

BLq»= ira — — çaa. 

B Kq *— RA— 2 A A. 

<* IJ. /40,', 

CSummaeft ̂  & M_A. & fomma circulorum B A eftJ! 

MA RA'.
2

Atvei
.
oco

3

nas
BV AcTeft^:

 R-^-f ^fa*'?'' 
2 . T 3 * 3 T 3 1 

B Kq C= R A ~ AA). ergo cùm ifta fummaSfit ad hanc ut 1-1 — l<i'*' 

AadT—A ( ut patet utramque ducendo in T,& dividendo per 
RAA) 
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De Conoidihus & Sphœroidibuf. 
T RAA) hoc eft in prasfente cafu ut z ad i ) ^ quia — = A) y. erit por-

tio B V A ad conum B V A, ut 2 ad i. 

Prop. XXXIII. 

Quinetiœmjifphœroides piano non retlo ad axem per centrum fece-
tur, [militer àimiàium fpharoidis duplum erit fegmemi ccni bajin ha-
bentis emàem cum pcrtione, eurtâemque axem. 

Non ablndit demonftratio ab illa prsecedentis : confer propof. 
17 &31. 

Prtp. XXXIF. 

Fig. 149. Omnis figurafph*roidis(B V A T) piano feEb&reElo aâaxem (VT) 
non per centrum (C) portio minor, ad conum (B V A) bafîn habenti ean-
dem cum fortione, & axem enndem ( V K) hanc habet rationem-, quant 
utraque (V C ~\- K T) & femiffls axis fphxroidis, & axis majoris 
portionis ad axem (T K) majorisportionis. 

Vides in précédente fecundùm indivifibilia proceffu, quigeneralis 
cft, & ad quaflibet portiones (etiam hemifphaeroide majores) aequè 

fpe&at, effe portionem B V A ad conum B V A, ut A ad T-A, 

hoc eft ut V C4-K T ad K T. £J5. D. 
Sin Archimedis ftri&iorem difcurfum.aves cognofcere • fitaliquod 

Z. con B V A :: V C -)- K T. K T. & fi fieri poteft, fit primo port 
B VAcrZ. Portionivero B V Adrurfus circumfcribantur figura?, 

em.TlZ'vi ^ital1t t—V-^Pon B V A—Z • ac "indeZ-a4. Sunt verbcylin-
f z tujus. ' àxi B », B B B y ad fe eut reftangula BKV, B L V, B MV , 

B N V ; adedque cylindrus B Q ad infcriptam figuram •^, f ut tôt re-
ûangula T K V ad reftangula T L V, T M V, T N V. 

Ett vero (TK * KV *=TL * LV 4.2 CK * KL KLq. 
)TK * KV*=TM* MV -f- iCK * KM -j- KMq. 
STK * KV*=TN * NV 4- 2CK * KN 4 KNq. 
(,TK * KV*=TK * KV = 2CK * KV 4- KVq. 

g * ù *Nam excefïus reftangulorum T K V, T L V «eft C Lq—CKq "= 
b
 4
.2. C Kq - j- 2 C K * K L -J- KLq—CKq = 2 CK 4- KL 4 KLq Sec. 

Se 

Ç6 
\ hyp. 
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De Conoidibus & Spbœroidibftf, 
Se veto habet fumma juxta 3sm hujus ; f2CK*KL 4 KLqA 

*adeoq; tôt xqualia maxitno 2CK*KV\2CK*KM -f-KMq ( k} 
-+- K Vq ad omnia inarqualia fe habent S 2 C K » K N -]-KNq. C 
in minori ratione, quàra 2 CK -f K V ad C * C K * K V -f- KVq .J 
CK+fKV,' fioc eft qiiàm K T ad C K -h f ifv. >ergo per con- j 
verfionem rationis tôt squalia maximo funt ad feipfà demptis his in-
aequalibas (hoc eft omnia redangula T K V ad ipfa T L V, T M V, 
T M V) in majori ratione , quàra K T ad K T dempto CK-j-

^Yj hoc efl quàm K T ad G V—— . mergocyl BQ*c-KT.CV— mie. r. 
3 3 

*Y. EftverècylBQ.Zn::3ConBVA.Z°
::
 3RT.VC4-KToW 

:: K T. V C4- j- (nam V C 4, K T = 3 V C—V K ).
 ra

ergo 4 
•"â Z, contrà quàm prius eviétum eft. 

Quôd fidicatur efle Z cr port BVA, fiât p—¥ P*ra Z— port p 24 

B V A, ac ideo p-n Z. Jam (oftenfis infiftendo) eft cyl B Qjd fi-
guram circumfcriptam p, % tôt re&angula T K V (quot funt Cylin- q«» ;»/>r*f. 
dri B* in B Q ) ad recTangula T K V, T L V, T M V,T N V. verfcn 
tôt re&angula TK V(rhoc eft tôt 2 C K * K V 4- K Vq) ad fummam

 r
 pila. 

C2CK * KL 4^Lq ? *fc habent in majori ratione quàm aCKsj tujm. 
2

2
CK * KM4-KMq > + K V (rvel K T) ad C K H- f K V. & 

/2CK » KN 4-KNq ideo didba retfangula TKV ad feipfa demptà 
hac fummâ («hoc eft ad reaangula TKV, TLV, T M V, T N V) 

fin minori ratione erunt quàm K T ad CV —^^Y,r hoc eft quàm cyl '
 1<S

'
y

* 
BQad Z. "quare cyl BQ^-=> cyl BQ.Z. quare P£T*Z. quod

UI
o.j. 

iterum répugnât, ergo potiùs eft Z = port B V A. Q.E.I). 

prop. xxxr. 
Sluineiiamfifph<ertides piano non rt&o ad axemfecetnr, nequeper 

centrttm, mintr ejw portio ad fegmentnm ceni bafin habent M tandem 
cum portiene axem^netundem hanc rationem habebit, quam fmnl HI-

traejue & dimidia ejns, q»& cometlit vertices faRarnm po tionhm, & 
axis majoris portionis ad axem majoris portionis. 

Rurfus eft port BVA ad conum B V A, ut V C 4. K T ad K T. 
Simili modo demonftratur, ut prxcedens, adhibendo eiJipfes pro cir-
colis,ut in 27 hujus ; quare taedio parciraus. 

O Prop. 
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De Comidibuf, Û* Spboeroidibns. 

Prof. XXXVI. 

F'g- 1 51 • Cujttfamque figura fph&roideos fB V A T) piano feffœ ret~lo ad 
axem major portio T À) ad conum (B T A) hihentem eandem cum 
portions é>jfi>i, & eundem axem ( ï K), hanc habet rationem, quam asjaa-
lis (G K) ambabmfimul & dimidio (G V) axts fpharoidis, & minoris 
portionis axi (KV jhabet ad axem (KV) minoris portionis, 

Agatur planutn D E per centrum . & compleantur corn" BVA, 
D V E: Sint verôT F = T C -, & V K. V C :: V G. V X Eftquc 

afch S* jaraconDVE conB V A.a=: (V C.VK-r-DCq. BKq =VC. 
hîl

u
"JA' VK + bVCq.TK»KVc - VX. VCV Cq. TK * K V <!= 

C 1 VX*VC.VCq-+- V Cq, T K * K V c= ) VX*VC. TK* 

d , 6 KV. item conB V A. port B V A':: TK. K Fd :: T K * K V. K F * 
e ÎO. hf. y. K V. ergo ex aequo eft con D V E. port B V A :: V X * V C . K F 
f 34 haj. » K V. & antécédentes quadruplando sfphserois D V E» port BVA 
g32 a3?/ \ :: hV X * G F. K F » K V. & dividende port B T A. port B V A :: 
hco*jtr.VL6,

 y x % G F
__

K F
 ,

 K
 y. K F » K V (hoc Keft) :: V X * G K-U K X 

II.'Î *KF..KF*KV. (nam eft V X x G F ' = VX*GK-f-VX* 
KF^VX^GK-r-'KV »KF + KX»KF) adeoque VX» 
G F—K F*KV = VX»GX-r-KX*KFj. Item eft port BVA. 
conB V Af::FK.TK.KF»KV.TK*KV- & con BVA. 

m 11.11. con B T A m:: K V. T K :: T K * K V. T Kq. ergo rurfus ex arquo 
ncenfi. eft port B T A. con BTA::VX*GK -i-K X * K F. TKq.Quo-

**9*S: niam verô eft VX. VG n :: V C . VK::0 V X-VC.VC V K 
(hoceft) ::CX. KC. & componendo V C 4- VK.VK:: KX. 
KG; hoc eft G K. V K ( >vel V X * G K. V X * V K) :: KX.KC 

pu. f. ('velKX* K F. K C * K F). & fproinde G K. V K :: V X * G K 
qi7-^ KX »KF. VX * VK-+-KC *KF. eft vero demùm V X.* V K-+-

KC»KFq= V Cq4- K C * K F = V Cq -f-: T K—VC *: TK 
-t- VC'= VCq 4-:TKq—VCq = T Kq. sergo GK. VK:: 
(VX * GK 4 K X * KF. TKq '::) port BT A. con BVA. 
Q.E D. ■ 

Hujufce difeurfus taediumqui voluerit declinare, per generalem 
propof. 343edifcuxfumfibi patiatur fatisfieri. 

Prof. 

r car. $. i 
s 7. ï. 
t priùs 

u 
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De ConoidibHS) & Spbœroidibnf, 99 
Prop. XxVlI. 

jgtiinetiam f fpkœroides (BVAT) fecetur piano non reSbo ad 
axem, nequeper centrum, major ejm fortio (B 1 A) ad[egmenmm 
conl bafin baientis eandem cum portione, & eunàem axem, hanc habebit 
rationem, quamutraquefimul (KG) œqualis nempe dimidU (C V) 
vertices conneblentis fatlarum portionum, & axi (K V) minoris porti-
onis, ad axem mineris portionis. 

res ipfafponte fuggeret, imrautatis. 
Eodemferè modo demonftratur quo antecedens, pauculis, quae iî 

Coroll. 

Exhis facile reperiatur conuscuilibet datae fphaeroidis portioni Fig. 15-2. 
(B V A) aequalis. an. t%, 

FiatnempeKT.VC + KT :: KV.KD, & compleantur conibcon^ 
BVA.BDA, éftquecon BVA.con BDAv.KV.KD^KT/^?^^? 
V C 4- K T c:: con B V A. port BVA. dergo con BDA= port à /f* 
BVA. g±E.F. 

His fubjiciemus ea, qua? è diftis confectari fubinnuit Archimedts 
in prxloquio ad hune librum fuo. 

Sint C, E centra figurarum, & T,S axium extrema } &a quia eft a hyp. &9 4^ 
K B. K V :: L D. L X j b liquet conos B V A, D X f effe iimiles, *»M 
"adeoque ttiplicatam habere rationem diametrorum , vel axium V K, c f£* eJ-1 *• 
XL,(undefta!im patet portiones B VA, D X F, fi parabolicae fue- dzê^y'hujus, 
rint, habere quoque tripiicatam eorundem axium rationem ; in reli- y. ' 
quis autem) ob figurarum fimilitudinem eipfarum latera proportio- e lyp. & y. s. 
nalia funt, fhoc eft T K * K V. K Bq :: S L * L X. L Dq. ergo ex 
*quo eft T K x K V. K Vq :: S L * L X. L Xq s hoc eft T K. VK :: gg£Jj£

fl 
S L. L X. & per converfionem rationis T K. T V :: S L. S X. adeo-
queTK.CV*::SL.ÈX. & componendo TK.TK-J-CV :;k30j 51,32, 
SL.SLJ~EXkhoceftcon BVA. port B.V A :: con DXF. port 33,34,35,3^, 

DXF. ergo permutando con BVA. con DXF :: port B V A.port îlMiKS-
O % BX F. 
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loo DeConoidibu$,&> Sphœroidibnt, 
Vit. j. B X F. lcrgo portiones B V A, D X F triplîcatam quoqae ratione» 

habent axium V K, S L. Jï^E.B. 
ConB. Hinc fimiles intégra fîgurae fpfmoîdes triplicatam axium 

rationem habent. 
Nam ex hoc gencrali difcnrfu ipfarRm dimrdiae portiones ita k ha-

bent. 
Prop. XXXIX. 

Fig. i j y. In fpharoidibus figttris ASjHalibxs (BVA T, T> X F S) epuadrat* è 
Fig. 156. diametris(B A, D F) proportione reciprocantur axibns • &, fi qua-

drata SametrorHWtreciprocentur axibm, xqmlia funt fiphéiroidea. 

& li. hujus. Si fphîeroidessquales ponanrur, eruntipfarum 'fubquadrupli co-
in*'»*, ni B V A, DX F aequaies, badeoque erit B Aq. D Fq :: E X.C V 

-SX.TV. £.E.D. 
Sin ponatur efle S T. T V (choc eft E X. C V) :: B Aq. DFq. fce-

runt ideo coni B V A, D X F pares j ac adeô horum dquadrupli 
fpharroides squabuntur. JgJï.D. 

Prop. XL. 

Fig. 157. A data fpharoiàis ant connais portione (BVA) port louent abfcin-
Fig.158. dire piano ad datum planum parallelo, ita ut abfcijfa portit aquetur 

data cono (Z, X ï). 

Ko-t. XP eft j. In parabolico conoide fit V K axis, & fectionis per axem 
SZY^f™- Parameter .Ri fiat vero 3 R- Z P :: Z P. G. & inter X P ac G répé-
ter bafis'zT" riaturmédia proportionalis, cui squetur VK; & per K ducatur 
radius. ' planum B A axi rectum, erit portio BVA aequalis dato cono. Nam 
ai« hujus. fiatKQ.= i VK.'ergoconusBQ A aequatur portioni BVA. Eft 
*>7.f. verô QK.XP b ::f VK.XPC£G. VK J::i RG. R * VK1:: 
c/*n£ ~ * ZPq R * V K

 f:: ZPq. B Kq. s
 ::

 Q.K. X P. ergo conus B Q.A 
e cotifi. & squatur cono Z X Y. adeoque portio BVA cono Z X Y nequatur. 
i 11. / 4ptt. Itaque fi dato piano parallela ducatur D N tangens feâionem BVA 
S11- f. rn E) : & ducatur drameter DE=VK: & per E ducatur planum 
}fch «Jfin S G ad D N parallelum ;

 k liquet abfolvi propofitum. 
±\t hujus. 2* ^n fihaeroide, & conoide hyperbolico problema folidum eft, 

)endicula-

Analjfis. 

kxî hujus.
 cu

j
us

 j,
na

|y(i
n

f
u
jjj

un
g

am>
 VT eft axis. B A ad V T perpendicu-la-
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De Conddibut, é» Sphœroidibus* 101 

Io fphatroîde fît V T « t, pararaeter VRsc.XP^*. Z. P nh -Mstnl 
-r ». conus B QA - P°" BVA, KV" ss unde B Kq =5 r*— î«

m
 BVA= 

l M, KV.KQj:f—Af#-i*':T* 3 = KQ. conBQA. 
f z t —2 a 
XP. QK :: BKq.ZPq ( ob con BQ.A = con ZXY ) 

ita—iad rta—raa *L , , 
w.*î_ .»». ergo fit xquatto ira4—^trte ^ittra* 

it—la t 
•\-itmnna—utmm—o. Ponatur r=». erit*4—\ta*-\-\ttaa-\-
mm—ttmn—o. Ifta vero aequatio dividitur per a—t, & fit £ 
tua -f- tmn — o tel tntn — £ ta*—a*. 

Ejufmodi vero Problemata generalibus ex mcthodis optime con. 
fîciuntur. 

i 

Addtndx 
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De Conoidibns &> Spbœyoidïbus. 

Addenda îoc'vs infrà citath. 

[Pofi Prop. IV.] Schol. 

A Rchimedeœ do&rinse complends fubjiciemus antecedenti fuppjr 
circa reliquas feélionés conicas theorema. 

Fig. \ 6o. Si ab eadem hjperbola, vel ellipfe quomodocunque refecentttr du 
Fig. 161, portiones (b VA, SDG), quorum à verticibus ad bafes intercepu 

diametri (VK, DE) femidiametris (CV, CD) proportionales Jim, 
tam ij fa portiones, quàm Us infceipta triangula aquabmtur. 

Sit primùm altéra diameter V K fectionis axis • & fint C F, C H 
femidiametri ipfis C V, C D conjugara? ; feclionem vero tangant re-
étae (per vertices V, D ductâ JVM,DN concurrentes in M ; & per 
V ducatur LI K tangenti D N (ac ipfis proinde G H, E S) pcrpen-
dicularis. Demùm ducantur D P ad M V, & M Y ad V K parallè-
le. Et quia re&angula triangula M Y D, V M X fimilia funt; eft 
V M. V X (VP. V X) :: D M . M V ':: G H. C F. verùm ratio 
V P ad V X componi.ur è rationibus V P ad V N^Sc V N ad VX, 
bhoc eft è r.tionibus CV ad C N, & G N ad X L • è quibus iifdea 
componitur ratio C V ad XL. ergo eft CH. CF :: C V.XL. atqui 
per hypothefineft C V.V K :: CD.DE (hoceft) ::LX.XfJ 
permutandoque C V. L X :: V K. XI. cergo C H. C F :: V K. XI ; 
hoc eft E S. K B :: V K X 1 ; unde patet infcripta triangula B V A, 
SDG xquari ; fed & hinc ipfas portiones conftabit è iequenti theo-
remate : unde colligetur ( prorfus eodem modo ficut in hac Prop, 4.) 
univerfim praeftitutâ conditione praeditas portiones fibimet arquari. 

Sint duae quadibet portiones ellipticas vel hyperbolicae B VA, 
SDG. quarum intercepté diametri VK,DE femidiametris VT, 
DO proportionales fint, & altitudines (VK,XL) bafibus (BA, 
S G) reciprocè proportionentuf (V K. X L :: S G. B A) : iftae por-
tiones squales erunt. 

Diumerri V K, D E fimiiiter utcunque dividantur in punftis Y, P ; 
per qua: ducantur re£te Z c bafi B A ; & recta: Q_R bafi S G pa-
rallèle : item per puncTa Z,ç> ducantur rcvts ZH,fF ad diame-

truffl 

a ter. 16.3. 

b cor. 36. 1A-
fcltë z,6 eltm, 

teofott.injir. 

Fig. \6î, 
163. 
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De Conoidibns &> Sphœroidibui. 103 
trurrr V T 5 & Q.I, R K ad diametrum D E parallèle. Et quia C V. 
VKa:: CD. DÈ. b erit CV.CK:: CD. CE. & ideo C Vq. *typ. 
C Vq—C Kq :: C Dq. C Dq—-C Eq. c hoc eft C Vq. T K * K V hcor-
•• C Dq O E * E D. Item limili ratione, quia C V. V K C D. *j 5> 2; 
D E . & V K. V Y d ;: D E. D P j adcocjtie ex equo C V. VY :: anp' 
CD. DP- erit C Vq. T Y * Y V :: CDq.OPxPD; & per-
mutando T Y * Y V. O P * P D :: C Vq. C Dq :: T K * K V. O E 
* E D. Et rurfus permutando T K * K V. T Y * Y V :: O E * E D. 
OP* PD. «hoceft BAq.Zpq :: SGq.QJtq; & B A. Z f :: e «• 1JP'!> 
S G. Q.R; adedque permutando B A. SG::Zf. QJR. Cùm igi-
tur lit B A. S Ga:: X L. V K . ferit Z f. QR :: X L. V K. Eft ve- fit, y. 
ro X L, N L s :: D Ê. P Ea :: V K. Y K • & permutando XL.VKf-15-
:: N L Y K, fergo Zî.QR :: N L. Y K. h unde parallelogramma l6'6-
ZHFP, QJ K R equantur : quodcùm omnibus ejufmodi paralle-
logrammis futrique portioni infcriptis aut cïrcumfcriptis) conreniar, 
fatis perfpicuum eft îpfas portiones B V A, S D G equari. 

Hanc propofitionem Fine. Viviani primus, opinor, detexit, nec 
ideo laudefuâ fraudandus : hsc autem demonftratio de penu no-
ûro. infig.pg.t<L 

Coroll. ÎBA.SG 
BA.SG 

CF.CH :: Zp.QR. 
:: V M. D M. 

[Aà Prop, X X XI IL] 
Schol. 

Si conoictis hjperbolici àm portiones (BVA,SDG) refeeentur, Fig. 164. 

quarurn axes (V K, D E) acceàentibus axi (C V, C D) proportiona-
les fint,, ipfa portiones aquales ermt. 

Sitprimùm axium alter VK bafi re&us ; fecetur autem conois a 12bujus A. 
piano per axem ad planum S G rcâo facknte hyperbolen, in qua 
portiones B V A, S D G, quarum diamerri V K. D E. tangant vero 
feftionem refte V M, D M 5 & fit D iJ ad S G perpendicularis. Et b %. 
quoniam eft C V. V Kb :: C D. D E. c erit D M. M V :: G S. A B. c cor.Jch.4 b. 
dergo A B eft alter axis ellipfis, que bafis eft portiorus SDG. Item d ctr-14 
eft D P. VK':: B A. S G E J: B Aq. B A * 6 GF :: 0 B Aq. ellipf, ) 
B A S G. Sergo fegmenta conica B V A, S D G equantur. Cùm gpj n \. 
igitur fit port BVA.fegracon B V Ah:: 3C V rfc VK. zC V 4- h 30 bup's. 

VK 

SCD LYON 1



Hll.f. 

104 De Cotioidifat & SfbœreidibHf* 
1 j 1 bu). V K h: iQ D 4 D E. 2 G D 4, D E porc SDG. fegm co« 
k ««. mfrg, SDG. lergo quoque portiones B V A, SD G aequantur. 
'M-f. Net. (QuiaCV.VK::CD.DE. eft 3C V . V R1";: 3 CD, 

D E. & componendo 3 CVJ-.VK. VK 3 CD 4- D E. DE. Saper, 
mutando 3C V 4, VK. 3C D 4- D E :; V K. D E. Simili pro. 
ceffu eft 2C V 4- V K. zC D 4 D E :î V K. D E. «quare 3 CV 4 
VK- 3C D-+-DE::zCVf VK.2CD4DE. & permutando.) 

Hincuniverfim, pofitâ condition e praeditae portiones aequantur; 
aequanturenimoronesportbnireâaeBVA. ergointerfe. 

iMProf. XX xriL] 
Schoh 

Fie. 155» Si Sfhemâis fa< fortknes (BVA, SDG) nfeceitm, quorum axes 
(V K, D E) axibw integrù, vel femiaxihttt (V C, D C) prepertM*. 
les fim^ttales eritm portiones, 

Omnino tali difeurfu probatur, cjuali theoretna Scn°W prop. 33. 
janiùtn loco cor- prop. 14. adhibewr çoroll. prop, 1 j hujus. Çfei 
plura Z 
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DE PiANORUM JE Q_U I L I B R I I S, 
SIVE 

Centra Gravitatum in Planis. 

LVota., gêner aliter accepta, alias Latinis Statera, truti- Fig. i 66. 
na, lanx, bilanx ; Graeçis^àf &{pyà ; -m^wnv ejr 

eft machina, "vel inftrumentum magnitudinum, medi-
antepondère per ipfam explorato, quant itatibus dimetiendis 
& dignofcendis comparatum ; juxtâqùe Mathematicamab-
ftratlienem, ejrftmplicitatem confiderata, nil aliud eft, quam 
Imea quœdœm recta, indemnité utrinque protenfa, in qua pun-
Bum aliquod, immobili fuftentaculo f 'tdtum, inftarque centri 
fîxumperftftit (centri proinde nomine dcnatum) dum lineœ cir-
ca ipjum pars utraqueponderis ubivis incumbentis, aut appcn-
fi mfu, premitur aut attrahitnr ; ita qiuàcm ut prœvalens 
grave partes, quibm anneStitur, déprimât, adverfafque confe-
quenter elevet • aftft contranitentia gravi a paribus certent 
efficaciis, tôt afitum confervet^ çr m œqmlibrio perfeveret. Sa-
lis vero confiât, experientiâ faftrjigante, fonder um in librx 
vires (peut &:pbtentia$ motivas m vecle, fimilibufque mxchi-
nis) a duabtu omnino caufis dependere ; a.b. ipjim fcilicet ab-
[olutopondère, velab ipfa magnitudink (intra certam aliquam 
phyficam fpeciem confiftendo) quant itate) & ex ejus à centro di-
Jlantia, Nam & mains pondus ad eandem diftantiam, cjr ar-

quée pondus ad eandem diftantiam gravi'tahdi efficaciâ prœ-
pollere compertum eft, Verkm ad pofhriorem caufam atten-
dendo, qu'apropter ïpfiam exacfâ ratione crefiant aut minuan-
tur vires, hand ita facile difeernatur aut demwftretur à prio-

P ri. 
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De Mqmponderantibus Lis. I. 
ri. S Ane qiibd xqttalium ponderttm vires eâdem emmdiftmtiu 
fuis proportione juïtc crêpant > &lterum;fi èprœcipuis totius 
Staticae. quam habemtts, & ̂ //irMochîicse (totiufqueproin-
de Mechan \cx) fundamentis ; cm tamen an folx Geornetria 
uulganhm, ftens pojlulatis S". hypothefibm aflruendo fufficiat, 
equidem non levés funt caufœ dubitandi. Non aliud adfumit 
hujus Author Libelli (rem Çimpliciter ér fumm.ttim exprimen-
do) huicprincipio flabiliendo, quam idem (vel œquale) pondus 
mjpajore dijlantiamagis gravit are, quo concejfo vix elicipoffe 
videturponderis eiufdem vires dijiantiis accuratèproportionari: 
sur enimindëeoiligaiur 'eûdem potins quam alla quâvis prc-
pvrtionegravitdtïonem iflam increfcer'e. Iflhuc nihilomi^m 
enititur hic Author,-quofucceffu non difputo (cum brovïtati 
confulens, tum quia C en fore m hic non ago, nec Advocatum, fed 
Interpretem). Cœterum anpro genuino Archimedis_/àtf»fit 

-agnofc'endus hk libellas, & prorfus idem fit cum eo, quem 
™f-prt%tviM? nomine infcriptum aliqnoties allegat Archime-
des (de quadr.parab.prop. 6. & io.j cum pluribus de caufis 
ambigere liceat, nil tamen admodum refert anxiè difquirere ; 
talis faltern apparet, ut integram fuam perfeclionem vel non 
adeptm primo fuiffe, velpoftea non retinuiffe videatur. Surit 
tamen in eù, quœ tanti parentis indolem aliquatenus fapitmt, 
nec Archimedeum plané de décent acumen. Utcunque per' 
quam utilis eft, ut quiprimb pr&cipua Statiees élément a (ter-
nit ̂ jr,quantum forte rei naturafert^ confirmât; tumfigurarum 
planarum rectilinearum, centra gravitatum, exquifitâ fane 
methodo multifque pojieriorum ratiociniis lucem prœferentt 
sonfignat. Superficiebus autemgravitatem ajjignare non 
retur ; quidm}œquè ac quantitatem? idem de lineis dictmi 
intellige. 

PO-
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fû&ttlata, feu Hjp&ikejès. 

Pitimus (vel fupponimus) 

I. ZCk Qualia, gravia ab -aqmlièui hwgitudinibus (feu us-
/IL ptantiis) œquiponderare. 

/Equalia gravia, magnitudine, fiquirjem homogenea funt ; fin fpe-
ciediverfi, faltem abfoluto pondère, longitudines autem inteiiigit 
àcentro libre (hoc eft ab immobili libram fuftinenti puncto) ad 
centra gravitatis appenforura ponderum (vel ad reitas faltem hori-
zonti perpendiculares per diéta centra tranfeuntes) protenfar. Cùm 
vero de gravitatis centro hîc potifiîmum agatur, mirum videatur (vi-
de nura id Librum hune imperfe&um & *MQ*\OV arguât ) nuiiara 
centri talisdefinitionem comparere. Ineffegravi cuicunque màgnituv- • 
dini punéium aliquod unum, ejufquam gravis exaâè médium, & a> 
qualibus undiquaque momentis ftipatum, à quo'fufpenfum vel utcun-
que fuftentatum grave perfiftet irnmotum,& ad nullas undieunq, par-
tes vergens aut propendens, à nonnuilis poftulatur, *alii probare co- * Lucas vat. 
nantur. IUudvero gravitati? centrum appeiiatur , & à Pappo fic.poft-i. 
definitur : Dicimus autem..ceptrtaï^'rgravitaj«^tïngul.i$ujufqqe çoj". «A Pappum 
poriseffepivtt&um quo.ddamintus fitum, a:qao cogjcatiohe fiifpen- 7- vm-
fum grave quiefeit, & -delatum-confervat earo, quam ab iriitio habuit, §^/s™'ra 

pofitionem, neutiquam in latione fua circumlatum. ' cm' ro^' 
Sit,ex. gr.fphera, cujus diameter A B horizo.nt j paralkla, vel ob- Fig. 167. 

liqua ; fi cancijjiatur hec appendi perppndictfSo . Z.C ad centrum C, 
pefftabit immo,ta5 dimiila vero reètap^edet.*-, at fi perp.endi.culo \txullâ vmi-
YD appendatur eadem ad aliud diamefni punéium D;, gyrat.ionèra<?'w ««««fc-
concipietcircapun&um D, & nunquam confiftet, donec'pim&urn.**-
C, adeoque tota reéta A B perpendkaîo Y D protrado coincidat : 
unde punétum C erit centrum gravitatis fphere. (ita Pappi defini-
tiouem uiterpretor, nonnihil à leitione difceden«,quam Commanditons 

iioet. nerape pro .ningti «?.•.• ;.>^»fw*^sw *■!<» i% *j;çMT$t»r»r/ 
(quôd fenfum preiert perobfcurum, ut videtur, Se perplexum) lego 
(tantum unam voculam tranfponendo) v^pït, ^ ?ee/«W fvhdam £ï ; 
forfan vero feripferir. Pappits, «^v^tft^^w M ; facile fiquidem 
fuit«acicriptori charaéteiem vocula: procharaetere quodciîgna-

tur 
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tur acciperc) rei pleniori imeliigentie quafdam aliorum fcripto-
rum definitiones fubjungam. 

Uh.decentra Commandinus. Centrum gravitatis uniufctijufque figure folidae 
grav.filido- e^ punâum iliud intra poiitum, circa quod undique partes equaliura 
rum. momentorum confiftunt. 

Lucas Fdkrius. Cujuflibet figure gravis centrum gfa^itatis eft 
pun&um illud, a quo fufpenfum grave perfe manet partjHms-quomo-
docunque circaconftirutis. 

Stevinw. Gravitatis centrum eft ex quo vel folù cogitatione fuf-
penfum corpus quemcunque fiturn dederis, illura retinet. 

Idem. Gravitatis centrum eft prr qnod plana quevis duc~ta cor-
pus in duas partes équilibres dividunt. 

f Qux defolidis m pronunciant, tu fuperficiebus & îîneis applica, 
debitam obfervans analogiara ; & adcfe fubfequentem EmociiÙom-
■mentatiunculam ; Anhimedes (inquit) in hoc libeilo centrum *pro-
penfionis figure plane reputat, à quo fafpenfa manet horizonti pa--
raliela ; duorum autem vel piurium planorum centrum propenfioniî 
(Vel ponderationis) à quo jugum (hoc eft Libra, yél Statera} fufpert-
furri horâwnd çxiïiit parallelum. 

CorolL ù Ex his, & axiomate premiffo confeâatur, quôd li-
bre centrum eft centrum gravitatis gravis ex equalibus gravibus ad 
squales diftantias appenfas compofitM 

2. Et'iam ex hoc axièttîâte colligitur Gravis cujufcunque multi-
plex ad eandem vel equalem difiartfram, equè multiplum habere 
momenïum momenri primo gravi'compètentis (momentum appelii-
tamus vira gravitandi, (itu gravis fimul ac abfoluto pondère confide-
ratis). Nam finguli gravis equalis appoficio momentum equale con-
fert. Ergo totius multiplias momentum aggreg3bitur è tôt equali* 
■bas-momernis, quot ipfum pawibus- equalibus confiât. 

Similiter, equifeét©gravi quocanque, momentum ejus (ad eqna-
îemdiftantiam) eqnifecabitur. 

3. Sequitur unicum cujufque magnitudinis fore centrum gravi-
tatis-" b El Y. , ; .bi'll 

Alias duerecle parallèle (vel duo plana equidiftantia) magni-
tudrncm in partes equiponderantesdividerent, hoc eft pars toti equi-
ponderet. 

II. ;£qualia veto gravia ab inequalibus diftantiis non equipon-
derare, fed ad illum grave propendere, quod magis elongatur, 

" " ' Sck 
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De MqwponderantihHf LÎB.L i09 
Scb. /Equè patet hoc : fi gravium aequalium alterum praepon-

derat, iiludà libraecentroremotiuseft. 

III. Siquidem, cùm à quibufdam diftantiis gravia aequiponde-
rent, alteri gravium adjiciatur aliquid ; non squiponderari, fed ad 
illud grave propendere, cui quid adje&um eft. 

jEquè liquet, fi gravia à quibufdam diftantiis aequi pondérer, eorura 
alterum magis elongatum praeponderare, rainùfquediftans elevari. 

IV. Quinetiam fimiiiter, fi à gravium (xquiponderantium) al-
tero quippiam auferatur, xquilibrium non fieri, fed ad illud grave in-
clinari, à quo nil ademptum eft. 

yEquè clarum eft, fi gravibus xquiponderantibus adjiciantur vel 
adimantur aequiponderantia, aequilibrium perfiftere. 

V. jEqualium & fimilium figurarura planarum invicem congru-
entium, & centra gravitatum mutuo congruere. 

Idem de magnitudinibus aliis (corporibus & lineis) aequè verum 
& manifeftum eft. 

VI. Inaequalium autem & fimilium (figurarum) centra gravi-
tatum fimiiiter erunt pofita. 

D-e$mtio< 

V 11. Punfta vero fimiiiter poni dicimus ad fimiles figuras, à 
qvùbus ad xquales angulos du&ae reftae faciunt angulos euro homolo-
gis lateribus equales. 

Ex g. Jn Iimilibus triangulis A B C, D E F, fi à punftîs Z, Y pjgi x 6 g# 
ducantur ad angulos reétas ; fuerint verô fingillatim anguli ad Z ae- l g^. 
qualesangulisad Y ; qui nempe lateribus triangulorum homologis 
opponuntur. quin & anguliZ A B, Y D E ; &Z A G, Y D F, & re-
liqui reiiquis, qui homologis eorundem lateribus adjacent, pares fu-
erint ; fimiiiter poni dicentur haec punctaZ, Y. 

VIII. Si magnitudines à quibu/dam diftantiis sequiponderent, 
& ipfis arquales abiifdem diftantiis .fquiponderabunt. 

IX. Omnis figura?, cujus perimetcr ad eafdem partes eft cava, Fig. 17c; 
centrum gravitatis intra figuram fit oportet. 

Sic in talis figurae (A B C) perimetro punclum quodvis B,per quod 
reita linea, vel planum (J X) figuram contingat y fane liquet pun-

clum 
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I IO De Mquiponderantibus LIE. Ï. 
r,it itfin, »i âum B non efle centrum gravitatis figura», quia totum pondus ad u. 
t»fi. t.

 nas
 fpfius X T partes jacet ac propendet

 ;
 multo minus ex fimili cau-

fa punftum D, extra figuram fitum, erit centrum gravitatis diéls fi-
gura?. Idem in ipfis iineis ad eafdem partes cavis inteîlige ; earum 
nempe centrum gravitatis nec in ipfis, nec ad ipfarum partes convexas 
fed intra cavum exifiere. ' 

Prop. I. 

Converfa I 
foff. 

ab aqnalibus diftantiis aqttiponderant gravia, funt aqualia. 

Nam fi alterutrum excédât, exceffu dempto, refiduum alteri exar-
a i pofi. huj. quabitur, & "equiponderabit ;

 bunde tota non aquiponderabunr 
bj.pofl.huj. adversùs hypotheiin. ergoneutrum excedit. JÎKE.D. 

Schol. Hocequè verum adde : Que ab equalibus diftantiis non 
equiponderant, funt inequalr'a. 

•c i .poft. huj. Nam fi equalia eflent, cequiponderarent, contra hypothefin. 
Et hoc : Si gravia equalia equiponderent, diftantie funt equales. 
Nam fi inequales eflent, non equiponderarent, contra hypothefin. 

Prop. II. 

Imtqualia gravia ab aqualibus diftantiis non œqtfiponderant, fed ai 
ma jus vergent. 

*\.poft. huj. Nam fi à majori dematur exceffus, refiduum equabitur & aequi-
ponderabit minori : quare totum majus bpraeponderar. Jj>.E.D. b 3. pofi. huj. 

Schol. 

: «g-

a 4 cor. 1 

h \ 'pofi. huj 
.c s hujus. 

Momenta ponderum ad eandem (vel equalem) à libre centro di-
ftantiam, ponderibus ipfis proportionalia funt. 

171. Gravium A, B ad squales diftantias CA, CB appen forum-rno-• 
menta fint Sic autem M utcunque multiplex gravis A, & ^ae-

t9
a que multiplummomenti^. aergo /x eft momentum gravis M addi-

ftantiam C A. Similiter ipforum B, C fumptis equè mukiplis N, v. 
erit y momentum gravis N ad B appen fi : quôd fi M —, c~, ~t> N, 
erit refpeaivè ph=>ccr,c"-3v. unde A. B :;*.£ Q^E.D. 

Hifce vero fuppofitis. 

Prop. 
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Prf. III. 

In^Halmra £qiïtpo*deranmm (A, B) difiaitia (C A, C B)/#/tf Fîg. 171. 
im^mles ; & mlnor (G A) majoras (A). 

Sic enim A — X = B. ergo ad has diftantias praeponderabit B ipfi 
A__X. quapropter eric C B rCA. ^E.D-

Coroll. Simili modo liquet ab inaequalibus diflantiis (C A,C B) 
ïquiponderantium (A, B) id majus effe, quoi eft à minore diftantia 
(CA). 

Sit enim C Q = C A. aergo B ad diftantiam C Qjninùs ponde- a t pfl^uj. 
rat, qoàm ad diftantiam C B,bhoce(l quàm A ad diftantiam C A. bby$. 
«undc liquet effe B-3 A. ££.E.D. mï fc£ !» h 

Prop. IV. 

Sidft£ œqaales * magnitudines.( A, B), non idem h aie- Fig 17?. 
dut centrum gravitatis, ex ambabns compsfita magnitudi- * Magmtudines œquaks bo-
nis ( A B ) centrum gravitatis erit médium (C) retla «togeueas intttàge, mm Wc, 

( A B) consentis centra gravitât» magnitudmnm. "ZLTT^dZ '; (tZ 
de aqunlibtu magnhuiinibui ffecie differentibut (<»»t faltempondère diveips) non vxlet.') 

Quôd centrum compofitae magnitudinis A B fit in retta A B, 
jre^JtiicJ) ,inquit Auftor ; unde côîfigitar in editis libris aliqnid 
deficere, nam taie quid nullibi praemonftratum apparet : nos illud 
verô, fimulaciUatn > qua» prae manibus eft, propotitionem è defini-
tione centrj gravitatis utcunque deduximuus. vide Coroli. ScholH &â 
1 pojl hujus. 

Trop. V, 

Si triummagnitndinu;n(_A.,C,B') centra gravitatis (A, C, B)»« 
direÏÏHnt pofitafint, & aefttàlem magnitudinesgravitatem habeant, & 
quœ inter centra fmt rebrœ (C A, C B) œcjmles ftnt,ex omnibus compo-
ÇitA magnitudinis centrum gravitatis erit punttum (C) quod & centrant 
gravitatis efi ipfarum média (C). 

Nam quia magnitudo C aequilibratur inpunfto C, & huicutrincj; yidefd, adi. 
ad squales diftantias accédant aequalia pondéra A, B, non mutabitur fmjw. 

«quilibrium. 
Vel 
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i Î 2 De JEquiponderatitibus Lf B. I. 
a 4 hujtts. Vel fie : quia punclum C eft centrumgr. aipfius A-|-B, & bipfius 
b C ; J erit totius A 4- B : -f - C centrum gravitatis jnter C, & C mé-

dium, hoc eftipfura C. 
Corotl. 

1, Exhinc patet, quod fi quotcunque magnitudinum multitudine 
impariurn centra gravitatis in direfturn pofita fînt, fiquidémque tut» 
«equaliter à média magnitudine diftantes xqualem gravitatem habe. 
ant, tum rcftîe ipfarum centris interjette aequentur: ex omnibus 
compofitse magnitudinis centrum gravitatis erit punclum, quod & 
ipfarum médis centrum. eft gravitatis. 

2. Sin autem multitùdine;paresfint magnùudines, & centra gra-
vitatis ipfarum in direclum pofita fint, & ipfarum média 

*jfiaverba (*necnon aeqùaliter utrinqae diftantes àmediisj aequa-
tlaribtu ; at uppknda eue > • i L L B • • n a* 
lùmTst fadociïLmhujL lemgravitatem habeant, & centris .interjette reâs z-
applicatioinprop.ix(veh in quen.ur ; ex omnibus compofitae magnitudinis centrum 
BafiieenfiGra;ca)aé/W«»- gravitatis erit pundtum médium rette centra mediarura 
tur verba, IL, TAUTO- TO tp' i- conneètentis, ut fubfcribitur, (& in appofita figura ex-
ïST^w^swf&r. preffum vides. 

Fig. 174. 6 Trop. VI. 

F'E* '75* CsmmenfHrabiles ntagnituàines (Z,Y) &quipnÀerMt à difiantiis 
eandem récif roce profoniowm habentibm CHmgravibm. 

b?o. io. S5NT C A. C B :: Z. Y. ergo cum Jfint Z, Y commenfurabiles, \-
c j. le. rvint quoque refts C A, C B commenfurabiles • c fit igitur harum 
à i ax. i. communis menfura M; fiant verô AE,&AD fingulae squales 

ipfi C B, & B F = C A. dergoeft EB = CA = BF;&iiF = 
{tax.io. 2CA; eacED_2CBi ferg0 M ipfas E F, E D metitur; & é 
k pli'. E F. E D :: « C A. C B <=:: Z. Y. quoties autem M metitur E F, 

toties quidam X metiaturZ. quapropter erit M. E F :: X.Z. kItéra 
eft E F E D :: Z. Y. ergo erit ex squo M. E D :: X. Y. adeo'que 
quoties M metitur E D, toties X metietur Y • & eft X menfura corn* 
munis ipfarum Z, Y. Itaque fi dividatur EFin partes squales ipfi 
M, & Z in totidem squales ipfi X, & fingulis ipfius E F particulis 
ad ipfarum médium punftum appendatur squalis ipfi X, harum om-
nium gravitatis centrum erit punttam B (fiquidem squinumers font 
hincinde.) Similîque prorfus ratione punclum A centrum gravitatis 
erit tôt eidera X squalium, quoties M continetm in E D, ipfaàn 

C0K1-
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componentîum, & fimiliter difpofitarum. Harum autem omnium 
gravitatis centrum erit punclum G, reclam F D bifecans (quippe D A 
= CB,& AC = B F, acideo CD= C F) ergo fi Z ponatur 
ad B,& Y ad A, hae ad diftantias G B,C A aequiponderabunr. JjJS.XJ. 

Coroll. 

Si fit Z. YTIC A.CB. praeponderabit Y ad A pofita ipfi Z ad 
B conftitutae, & vice versa j fi Y praeponderet ipfi Z, erit Z. Y -3 

C A. C B. 
Schsl. 

Non ignoro contra difcurfum hune quidam objedari, «juin ipfe 
fuperiùs innui principes ipfis fufpicionis caufam fubefle : fed non eft 
animus difputare , nec incumbit mihi judicium interponere. Refero 
mentem audoris, eam neq, tuebor, nec impugnabo. In altero de x-
quiponderantibus, qui vulgô inferibitur libro, ratiocinium adhibet frop.i. 
ab hoc nonnihil diverfum, fed eifdem exceptionibus obnoxium. 

Trop. VIT. 

Qmnimb fiincommenfurabiles fint magnituàines (TL X Y) A difian- Fig. i j6. 
tiis (G B, G A) eandem recipncè cum magnitudinibas proportionem 
habentibm œqniponderabunt, 

Sineges- alterutra ZX praponderet, itaque minor eâ quawîam , ,„ 
• j i • L • e * rr v » r j. -a lemm ad 8. aequiponderabit ; hancinter& totam ZXaiumatur média quaevis ïbeod. 

Z, ipli Y commenfurabilis. bPatetZ(quoniamsquiponderante<:ma- b^po/f. hujm. 
jor eft) ipfi Y prsponderare. Verùm ob Z. Y

 J-n (Z X. YE
.:) C A. c confi. 

C B
 ;

 fpraeponderabit Y ipfi Z : quae répugnant. d 8. Î . 

Similiter è difiantiis arguamus licer. Si Z X praeponderet ad dif * fyj^ ' 
ftantiam C B,sequiponderet ad E, & inter C B, C E média Jfuma- '*

0
£' 

tur aliqaa C D ad C A commenfurabilis
 ;

 kergo Z X praeponderabit 
adD. Sed contra quia ZX.Y

C
;: (C A. C B)d_nG A CD, fprsr-

ponderabit Y ipfi Z X ad D pofita; : quas rurfus adverfantur fibi. 

Ex duabus praecedentibus univerfilis conflatur haec propofitio : 
Gravia qmlibet e difiantiis reciproce proportionmlibm aguiponderant. 

Quas iîmui ac femel hoc modo fuccinfriùs (& Archimehis fermé 
principiis infiftendo) oftendi poffit. Sic re&a quaevis A B, utcunque F'g-T 7 7 * 
■fida in D : bife&is partibus DA, DBinE, & F, [otâque A B 
bikchi in C

 ;
 liquet E fore centrum partis D A, & F partis D B

}
 & 

CL G 
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C totius A B ; adeôque D A -J_ D B fuftentata in C aequilibrabitur. 

Cùrn igitur fit E C = ? A B-iD A ; & F C = AB~D?.
 a

d
e
. 

z 
oque EG.F C :: A B—D A. A B—D B D B . D A : font re-
aae D A, D B centrorum difiantiis E C, F G reciprocè proportio-
nales : &cum hifce redis quaslibet-gravitâtes, ipfarum magnitudini-
bus proportisnales, aiîïgnari poffint, aequè de quibufcunque gravibus 
hocverum erit. 

Caeterùm ex hoc Palmario, totiufque Station prmeifHo theoremate 
complura fubnafcuntur Coroliaria. 

I. Si gravi A qmlibet è quibufvis difiantiis aquiponderent, etim 
iis proportionalia qmvis gravia ab iifdem difiantiis (homologa bomola. 
gis) tequiponderabunt, 

Retinebitur enim reciproca gravium & diftantiarum proportiona-
litas. 

//. Si AquiponderAttibus addantur aut fubtrahantur aquiponde* 
rantia, tota vel refidua xquiponderabunt, 

Nec enim hk immutabitur reciproca proportionalitas. 
Axiomatis accenferi meruit haec propofitio, fuprà nobis, Vbaldo, 

& aliis. 

Fig. 178. HI- tA-qualiumgravium (A, B) moment* difiantiis finis (C A, 
C B) proportionalia funt. 

Quâvisaflumptâ diftantiâ C'Q concipiatur effe Z. A :: CA. C Q. 
a 6, 7 hajui. 'ergo ponderis Z ad QJufpenfi momentum aequatur momento pon-

deris A ad diftantiam A C. Item fit B (vel A). Y ::CQ;CB. 
aergo momentum ponderis Y ad Q aequatur momento ponderis B 
ad diftantiam B C. Eftautemex aequoZ. Y :: CA. C B . & mo-

bfib. ibuj. menta ponderum Z,Yad Qjufpenforum bipfisZj Y prodortionalia 
funt. ergo liquet propofitum. 

IV. Jzlusrumcunque gravium (A, B) ad quafcunque difiant'uu 
moment a eompofitam habent è ponderum if forum & âifiantiarum ( CA, 
C B ) proportionibm rationem. r 

Nam momentum ponderis Ain A pofiti ad momentum ponderis 
cicdef.rl B in B, rationem chabet eompofitam è ratione momenti ponderis A 
à.tw.fr*c. in A ad momentum ponderis A in B pofiti (dhoc eft è ratione diftan-
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tjse C A ad C B) & è ratione momenti ponderis-A in B ad momen-
tum ponderis B in B pofiti (ehoc eft è ratione ipfius A ad B). Hinc ejch, % knjw. 

verô 
V. Momentagraviumfe ad invicem habent, Ht ipfa gravia du-

fta in fiuas diftantias, 
Nempe CA»A repraefentat momentum gravis A ad diftantiam 

AC; & B*BC momentum exhibet gravis B ad diftantiam BC. 
Hinc quod è gravi in fuam diftantiam duclo provenit, àquibufdam 

momentum appellatur • quale momentum notum & diftantias appli-
catKtn exhibebit ipfum grave ; per ipfum vero grave divifum diftan^ 
tiam notificabit. 

VI. Si reflua (A B) duarum quarumvis magnitudinitm centra Fig. 179^ 
(A,B) connectât, ex iis compofita, magnitudinis centrum in ifia refla 
(AB) exifiet. 

Nam fi divifa concipiatur re&a ABinC, * fie ut fit A. B :: CB.aio. g. 
C A ; kmagnitudines A, B ad diftantias C A, C B aequiponderabunt ; b 6 C T. 
£adeoque punctum C erit centrum gravitatis compofitae A-f-B. unde c nouxi 1 t°n' 

VII. Si quotcunque mAgnitudimm centrA fint in ma recJa) corn-
fofittt ex omnibus magnitudinis centrum in eadem exifiet. 

Nam compofitae ex duabus quibufcunque centrum in illa deriti d ( m' 
tumejus compofitae, utunius, «Se tertiae centrum in eadem erit ; ac 
harum trium, & alteriusquartaeconfimili pado, &fic porro, donec 
ad omnium fummam perventum eft. 

Prop. VIII. 

Siab aliqita magnitudine (MNO) detrahatur magnitudo (M N P) Fig. 1 80. 
non habens idem centrum cum toto, rcliqua magnitudinis (N P O) cen-
trum gravitatis eft, fi relîa (A C) gravitatum centra, totius magni-
tudinis, & Ablatœconnettens, protrabatur ad eafdem partes, ad quai 
eft totius magnitudinis centrum (C), & actif iatur qmdam{QÙ)e 
protrafla ditïa centra conjungente, fie ut eandem rationem habeat ad il-
lam(CA)centris(CA)interjeftam,quam habetgravitas ablatœ magni-
tudinis (MNP]y ad gravitatem reliqua (NPO ),accept<e terminus 

1 Patet enim centra totius & partium in una re&a ( B C) verfari ; a g Cor.pr«c. 
pofito'que puntfo D relîdux NPO centro, quia C totius M N O b hyp. 
centrum beft, b& A partis M N P,c erit CU.CA::MNP.NPOc^7 

Q. z b» CB. 
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d 9. f. b:: C B. C A. dergo C D = C B : & punfta D, B coïncidant, W 
tcepfh re B eft centrum partis N P O. Q^E.D. 

Corail. 

Fig. 1S1. ^x hisjfacilè (juxta merhodum, vel hypothefin indivifibilium) 
confeétatur centrum gravicatis figura; cujuflibet plans in ejus, fiquam 
habet,diametros(hoc eft in refta bafi paralleias re&as bifecante) ver-
fa ri j necnon centrum gravitatis figurs cujufcunquefolidae in ejus axe 
(hoc eft inreclaper paralielorum bafi planorum centra tranfeunte) 
reperiri, 

a 7 t'tr.'fTaf. Nam quia, verbi gr. centra re&arum M N(bafi B A parallelaruraj 
funt in diametro V K, aerit ex omnibus conftitutae figurae VBA cen-
trum in eadem V K. Idem de folidis liquidé cl arum eft . quin &de 
fupèrficiebùs, & lineis quibufvis axem habentibus, aut axi refrain 
anaîogam. 

Trop, IX. 

Fig. 182, Omnis parallélogramme (MNOP) centrum gravitatis exiflit in 
reH-aÇVK) eppojttorum parallelogrammi laterum bifegmenta confie-
Uente. 

Ex prœcedente corollario fatis liquet, at morofiùs Archimeàes 
hoc modo. 

Si negas, efto centrum alicubi extra V K in D ; per quod ducatur 
D C ad M N paralkla. Continua jam aequifectione reftae V N ali-
quando areiinqueiur fegmentum V K~a C D ; fimilitérque divifâ 

cYé'.7. V M, fi per utriufque fegmenti {V N, V M) divifiones ducantur ad 
d cor. y. V K paraliels, difpenietur totum parallelogrammum M O in paral-
"Hccfomitau- Idogramma bfimilia,& 'aequalia ipfi QK, & ad utrafque reôtae VK 
Uor,ajî uèt{rc es jpqyinumerj, rx-qUjn & horum omnium centra funt in una re-
ferio-, exunie "aî panter a !c duiita ; ]

 dergo tonus ex his compohïi parallelo-
fis annouprin- grammi M O centrum exiftet in recta mediorum centra conneclen-
cipium puât. te. Verùm D extra médium Q K fitum eft. ergo D non eft centrum, 

contra quod ipfe afferuifti. 
Aliter. 

Fig, 183. SintA, B centra parallelogrammorum MK, V O, quœ conne-
f 56.1. &at re#» A B, fecans- ipfam V K in C, ducantùrque A K, B V. & 
g 19. \.& 1. quoniam parallelogramma M K, V O fsqualia funr, ac^fimilia, li 
H-6' conjungantur ea, ipforum centra congruent. Quarereâae AK,BV 

(ad 

a csr 1. TO. 

b 19.1. 1 
'.6. 
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sdarquales & congruentes anguios du&ae) congruent, ut & anguli jj T'ft- ],uiw 

V K A, K V B : fed & anguli A C K, V C B fcpares funt. 'ergo re- , f*"-*! 
ftï C A, C B congruent, & squales erunt. mergo C A. C B :: pgr m7'f>* 
V O. V P 5 "confequente'rque punâum C eft centrum totius paralle- n vii.scor. 7. 
logrammi M O. J^S.D. kujus. 

Corail. Simul patet centrum CreftamVK bifeeare. Nam refta 
CV, G K congruent. 

Simili difcuriu oftendetur in circulo, ellipfe, fphzra, fpbœreide, (ta- Fig. i 84. 
libnfcptecaterkftguris) idem elfe centrum gravitatis, & ipfius figuras. 

Sit enim V K diameter, & A, B centra gr. fegmentorum V M K, 
VNK; qus, fegmentiscongruentibus, congruent. adeôque trian-
gula A C K, B C V congruent . & propterea C A" = C B ; ac 
V M K. V N K :: C B. C A. adeôque C eft centrum gr. totius. 
quinetiam G V = G K ; <Se proinde G eft centrum figurae. Liquet 
igitur. 

Prop. X. 

CnjHfcunque parallelogrammi (MNOP) centrum gravitât k eft Fig. 185.. 
pnnttnm (C) in quo diametri conveniunt. 

ReftaV Kbifecetadvtrfa parallelogrammi latera MN,PO; & 
EFbifecet latera M P, N O. aJgitur in utraque V K, E F eft cen- a9bujut-
trum gravitatis parallelogrammi MNOP; bergo interfe&io C eft b 10 ax. uel. 
centrum: fed & in hoc diametri conveniunt : nam connexis C M, «""/.©j^1-
CO; quia CK£= CV; &KO = —VM, & angC KOcl= dl9-1-
ang C V M, eft ang K C O e= ang V C M ; adeôque O CMftft|J

(
|;,

 ?>1< 
linea re&a : quare diameter M O per C tranfit. Simili difcurfu da-
da diameter P N per C tranfibit. Et liquet propofuum. . 

Prop, XI. 

Siduotriangula(VBA,XDE) fimilia fin inter fe, & inipfîs Fig. 186. 
funiïa (C, K; pofitafimi'iter ad triangula

 i
 umimque puntlum (C) Fig. 187. 

trimguliin quoexiftit centrum fit gravitatis, etiam reliqmm punStum 
(K) eft centrum gravitatis trianguli, in quo exiftit. 

Sinegas, aliud Z centrum efto , re£beque ducantur à punflis K, thjp. 
C,Zad angulosaequaks D, B ; & E, A. Et quiapunfta Z,C funt fi- bc'joft. hu)m. 
milium triaogulorum X D F, V B A a centra, btimiliter erunr pofna .c7P°fi HM-
>apropter anguli Z D E, G B A pares funt. At vero quia punftà 
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è lax.t.el. K, C bfimiiiter pofitafunt,cetiam angKDE = ang.Z DE.-*er.' 
e

9. »x.i. go anguli K D E,Z D E aequantur. e£KE.A. 

Prop, XII. 

Fig. 188. si dm triangula (V B A, X D E) fimilia fint, unius autem triangu-
189. /«(VBA) gravitatis centrum (C ) fit in retta ( V L) ab angulo quo. 

piam ad meâiam bafin duSla, etiam reliqui trianguli centrum gravi-
tatis erit SU confimili duSta reSla (X M). 

a 10.6. aFiat V L. V C :: X M. X K , & conneflantur reâae C B,C A. 
b bjp. ' K D, K E. & quia V B. B A b:: X D. D E . erit conrequentes bif

a
« 

riando V B. B L :: X D. D M. Item ang V B L = bX D M. cergo 
* 6. 6. triangula V B L, X D M fimilia funt, c & eft B V.V L :: D X.XM. 
d cent er§° cùm fit V L. V C d :: X M. X K

 ;
 erit ex aequo V B. V C » 

DX.XK, cergotriangula BVC,DXK fimilia funt. quare reli-
qua triangula G B L, X D M etiam fimilia funt. Simili difcurfu pa-

ej.fofi.bujus.
 tebjt triangula

 CVA,KXE
;
 & triangula C A L, K E M aflkii-

Jg'p
B
a lari. equare punira C,K fimiliter poni confiât, unde cùm C£fit cen-

trum trianguli B V A, §eric K trianguli D X E centrum. Q. S.D. 

Prùp.XIII. 

Fig 190. Omnis trianguli(V B A) centrum gravitatis eft in rec~ta(VK)qut 
ab angulo (B V A) in mediam dedutta efi bafin. 

Confiât hoc aliquatenus è di&is apud Prop. 8. aft Archimede&m 
ajce/^i^negligere non licet, quam plerique juniores, in hujufmodi 
materiis, imitantur. Fontes, è quibus pofieritas haufit, & exempla-
ria quae refpexit, impi imis jucundum efi contemplari. Sic igitur pro-
cedit Auftor nofter. 

Sinegas; eftocentrum Z, extra reclam VK; &ab£ ducatur 
a«f. 1.10. ZY ad AB parallela. aBifeceturK A continué , donec fegmentum 

KEminùs évadât ipfàZ Y; fimilique ratione dividatur reliquafe-
miflîs K B ; tum utrinque per divifionum puncla ducantur re&ae EO, 
F N, G M, H R, I Q, L P, ad V K parallela; 5 conneftantûrqne 
re&ae PM, QN, RO (quxbafiBA parallela- erunt; quiaVK. 

cfcb%. f. M Gb:: A K. A G B K. B L b:: V K. P L • dide6que M G =PL, 
& fimili difcurfu F N = 1 H &c). Liquet autem parallélogramme 

■è 9 hu]m, rum L M, ? N, 4 O centra gravitatis * exiftere in recla V K (eorum 
qaippe 
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troippe bafes fbifecanti) & proinde totius ex iiscompofita?, triangu- fbyp Sffcb.4 6r 
\o infcriptae figura?, scentrum in eadem V K fore ; quod fit C ; ton- § 7 7 èuj. 
ne&atur G Z, eique protrafta- occurrat A S ad K V parallela. Patet 
autem triangulum V K B ad refidua triangula P L B, Q ? P, R 4 Q_, 
V X R, *fimul fumpta fe habere ficut K B ad K H, (nam du&â VH, É 
triangulum V K H triangulis P L B, Q^e P, R 4 Cb V X R aequa- ' ' 
tur; quoniam altitudo illius horum 5altitudinibus fimul fumptis, (Stgs.i^u.j, 
bafis ejus horum fingulae bafi aequatur ; e'ftque triang V K B . V K H 
k:: K B. K H. Item fimili de caufa patet triang V K A ad triangula h 1. 6. 
M G A, V X O, & reliqua ex ifta parte, fe habere fient K A ad K E 
(velKBadKH). '♦'ergo jun&im totum triangulum 8V A fe habet 
ad ifta cunfta refidua triangula., ficut K A ad K E, khçc eft ut G S ad !f z- 6. 
CD; 'hoc eft in majori ratione quàm CS.a.dCZ. quare dividendo18-?. 
habebit figura dictis parallelogrammis conftans ad refidua cun&a tri-
angula majorem rationem quàm Z S ad Z C ; fit ergo fumma paral-
lelogrammorum iftorum ad diâam fummam triangulorum , ut Z T 
ad Z C ; ergo cùm fit Z T. Z G cr Z S. Z C. merit Z T rr~Z S. m l0- r* 
faia vero Z eft centrum gr. totius trianguli B V A, & C centrum di-
ète fummae parallelogrammorum, & fe reciproeç habet ZTad 
Z C, ut fumma ,parallelogrammorum ad refidua m ex toto BV A fum-
mam triangulorum ; "erit T centrum gravitatis didae refidua; trian- " 8 buim-
gulorum fummae ; quod fieri fane "nequit ; quoniam T ad unas hu- Q /;. 
jus compofitae magnitudinis partes, & extra totum triangulum BVA 
pofitum oftendebatur. Itaque potius trianguli centrum eft in re£ta 
VK. Q^E.D> 

mûrier. 

Si fieri poteft, efto centrum extra VKadZ; conneclantur ZV, p; 
ZB,ZA; &KR,KSbifecent ipfas V A, V B (unde patet KRVS rià-J9^ 
effe parallelogrammum) item ducantur R T, S X ad V Z parallela», 
& conneftantur S R X T, Z K, M N. Hinc cum fit B Z. B X a:: BV.3 4. s. 
BSb:: B A .B K c:: AB. A Kb;; A V. A R3:: A Z. A T; d liquet if.f 
S R, B A, X T, parallelas effe ; & dK X, A Z, d & K T, B Z etiam J7;.,. 
effe parallelas. clgitur in fimilibus triangulis ARK, BSK, AVBt 7.p»ft:b*j: 
pun&a T, X, Z fimiliter poni liquet. ergo cùm Z cfit centrum trian- f %. 
guli A VB, setiam T, X erunt centra triangulorum A R K, B S K.ff®% ,m'i-
ergopunftumN reftam X T hbifecans, Kerit centrum è triangulis £ 
A RK,B S K '(aequalibus nempe) compofita- magnitudinis. Pun-j z

4
6 (\ 

ftum verô M meft centrum parallelogrammi KRVS (diametrorum m 1 o. 
«tique interfeclio) "ergo totius ex iftis triangulis, & hoc parallelo- « 6 cor.y buj. 

grarcm© 
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• 33. ï. 

Fig 
•#4.4 

a 13 /;»]«*. 
b 10. 1. 

De Mqmponderantibus LIE. Ï. 
grammo compofiti trianguli VBA certrum erit in recta M N. Eft 
verô M N (parallelogrammi quippe S R T X latera bifecam) ad R T 
adeôque ad V Z "parallela, quapropter erit punélumZ extra reftanî 
M N. ergo Z, non eft centrum, contra quam afhrmabas. 

Prop. XIV. 

Omnis trianguli (B V A) centrum gravitatis efi fm&um (C) »'» 
quo concurrunt recta (V K, B ab angulis aà média latera dutta. 

aEft enim centrum in utraque V K, B E ;
 b ergo in communi pun-

cto. 

bj ctr.fcb 1. 
fojî. bttjut. 

c r. 6. 
è 4.â. 
ejeh. 4. 

bquod fieri nequit. 
Très ab angulis reftae adverfa latera bifecantes inunopunfto 

In centre nempe trianguli. 
Refta C K = ~ V K. 

Corail. 1. Viciffim refts ab angulis per centrum bifecant latera 
Aliàs enim, quum centrum fit in iis quae bifecant, plura forentcen 

tra 5 
z. 

concurrunt 
3 
Nam connexa F E eft ad B A c parallela ; quapropter eft C G. 

KCd:: CE.BCd::FE. B Ad :: V G. G Ke :: 1. 2. ergo compo-
nendo efi G K. C K :: Ç%. adeôque VK.CK :: 3. 1. 

Hoc corollarium Archimedeis autographis excidifle videtur : nara 
indemonftratum (opinor) non affumeret auëtor ; quod facit taraen 
in proximè fequenti. i 

Prop. XV. 

Fig. Î93. Omnis trapezii (B M N A) duo latera (B A, M N) fbiparallek 
hàbentis centrum gravitatis (C) efi in retta (XK) parallelarum bife-
Stiones conjungentes,fic divifa, ut pars ejus (X C), terminum hdem 
bi\egmentnmminoris (MN) farallelarum, adreliqtampartem (CR) 
hanc habeat rationem, quam habet utraque fimul, ajualis dupla majo' 
ris cum minori adduplam minoris cum major i parallelarum (X G. GK 
::zBA-J-MN.2MN + BA). 

a fch. 4. é. 
b 13 hujut. 

d 10. 6. 

Quod centrum trapezii fit "in X K patet ; quoniam produclis B M, 
AN ad concurfum in V, duéta V K ipfam M N quoque a bifecat, 
adeôque réels XK coincidit • & hinc utrinfque trianguli VBA, 
V M N centrum beft in V K, cadeôque reliqui trapezii B M N A cen. 
trum in eadem exiftit. Porro dfecetur recta X K triiariam in punétis 
H, G ; per qui ducantur reftae O P, QJR. ad B A parallela- ; vraque 

ductis 
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duais B X, N K, B N, has quoque etrifecabunt paraUelae O P, Q R. e 2. g. 
fergo liquet puaclum E fore centrum trianguli BNA; f& pun- f *3 & 3- "*> 
ftum F elfe centrum trianguli M B N j adeôque connexâ E F, s nu. *4 

jus & hipfius X K interfeftio C erit centrum totius trapezii BMNA. f Vri 7 

'quaprepter erit triang BNA. triang M B N ( Rhoc eft B A. M N) k 1. 
:: C F. G E1:': G H. G G. unde antécédentes duplando compoenn- I4.V 
dôque eft 2BA 4-MN.MN:: iCH-L-CG.CG. itemfimili dit 
curfu (inversé) 2 M N -J- E= A. BA;:îCG-r-CH. G H. Igitur 
(iftic&hkpermutando) iBA + MN.2CH-+-CG::MN.CG 
:: B A. C H :: 21M N -H B A. 2C G -h- C H. & rurfus permutan-
doaBA + MN.aMN4-.BA::2CH + CG. 2CG 4-CH. 
Eft verô 2C H -+- C Gr = (G H H- H Gr = j C X. & 2CG+ r«wy?.ef a 
CH = (CG-4rHGr=)CK, square2BA4-, MN. »MN+ "*•*' 
BA::CX.GK. SIU*-

K DE 
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DE QUADRATURA PARABOLE. 

* ellipfis ("fi-
n»r.) 

Eefpb.&cyl. 

Archimedes Dofitheo Felicitatem. 

CU M âudiremobiiffeC(?»0»e«*, qui nobis adhuc fu-
perftes erat in amicitia, te vero Cononk familiarem 

fuiiïe5 & Geometrhe efl'è gnarum 5 illi quidem demortuo 
indoluimus eeu vero amico, ck in Mathematicis plané mi-
rabili 5 tibi vei6 protinus deftinaviraus mittere icribentes} 
vxCononi decreveramus fcribere, èGeometricis theore-
matis illud^quod anrea quidem nemo contemplatus erar, 
à nobis vero jam perfpecîum eft 5 primo quidem per me-
chanica repertum, poftea vero Geometricè demonftra-
tum. Eorum fané, qui priùs Geometrica traâârunr, non-
nulliaggreffi funt fcribere 5 ut poffibile fît circulo datoj 
& circuli dato fegmento œquale re&ilineum fpatium inve-
nir e ^ nec non poftea comprehenfum fub *totius conife-
âione, 8c reâa fpatium quadiare tentârunt 5 afîumentes 
qusnemo facilè conceflerit kmmata 5 undeà raultis illi 
damnati funt hsc non advenifle. Veruntamen qui parabo-
le fegmentum comprehenfum quadrare conatus fuerir, an-
teriorum fcimusneminem}quod certè nunc à nobis inveo* 
tum eft, demonftratur enim quod omne fegmentum com-
prehenfum frtb re&a, & parabola3fefquitertium efi trianguli 
bafin habentk tandemy& altitudinem œqualem cum fegwen-
to 5 hoc âfiumpto lemmate ad ejus demonftrationem,quôd 
inrjequalium fpatiorum exceflus (quomajusexcedit mmus) 
poteft ibi fibimet apponi, ut omne propofitum finitum fpa-
tium exuperet: ufurpârunt autem hoc lemma qui priùs ex-
titerunt Geometraîj etenim circulos duplïcatam inter fejè 
diametrorum rationem habere demonftrârunt hoc utentea 

lemmate ; 
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De Qtudratura ParaboU. 
lemmate 5 ck quod fphœm triplicatam inter fe rathuem ha-
bent diametrorum 5 quinetiam quod omnis pyramis tertio, 
pars eft prifmatis eandem cum pyramide bajtn habentfs3 & 
altitudinem aqualem 5 & quôd omnis conus fubtriplus eSi 
cylindri eandem cum cono bafin habe»tis) & œqualem altitn -
dmm, fimiliter pra?dicl:um lemma fumentes fcripferunt. 
Evenitverô praedi&orum tbeorematum fîogulis haudfe-
cus ac illis quaf abfque hoc lemmate demonftrata funt ad-
hibitam effe ftdem 5 perinde etiam in fîmilem fidem ad-
duâis iis, quae nos edidimus. Ejus igitur exlcriptas de-
monftrationes mittimus5 primo ficut è mechanicis comper-
ta funt, poftea verô prout etiam per Geometrica demon-
ftrantur, praemittuntur autem & Elementa Conica, quje 
ad demonftrationem ufum habeof. Vale. 

R 
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124 De Qaadratura Parabole 

Prop. T. 

Si fit parabola A B G ; fit autem relia B D parallela diametro, 
vtl ipfa diameter ; recta vero A G parallela illi, qua cmi febtienem 
hanc eontingit ad B ; erunt D A, D G aquales. Sin & D A aquetur 
wjîD G, parallela. ermt ipfa AG & M qua fettionem eontingit 
ad B. 

Prop, II. 

*dpil, jf. i. Si fit'parabola A B G • fit autem recta B D parallela diametro, vel 
ipfa diameter • ipfa vers A DG parallela ei qua fettionem eontingit 
adB -, at recta. G E fectionem comtingat in G ; ermt B D , B £ 
aquales. 

Prop. III. 

Si fit parabola ABG ; rétla vero BD diamstro parallela, vel ipfa 
Jpol, iD. r. diameter

 ;
 & dmantur quadam recta D G, Z H parallela tangenti ' 

parabolam in B ; erit ut b! D longitudine ad B Z, ita D G potentia ad 
ZH. 

Haecfanè (ait Archimedei) demonftrantur in conicis Elementis. 
—Caeterùm ambigi poteft, utrum Archimedes Elementa citaverit, 
an ejus Tranfcriptores, omiffis quas is appofuerat demonffrationibus 
adiilanosablegaverint. Ucique de Conicis, qua; Archimedis tempo-
ribus extabant, Elementis nifiil confiât : ifta faltem apud ApoHonkm 
jam habentur locis citatis. 

Prop. IV. 

f Fig. 195. Sit portio ABG comprehenfa fub retta & parabola ; recta ver» 
Fig i<?c». D B a medio ipfim A G parallela diametro ducatur, aut ipfa fit dia-

meter ; & connexa recta G B producatur ; quod fi deducatur altéra 
quapiam T Z ipfi B D parallela, fecans Mramqne rettarum AG,BG; 
eandem rationem habebit Z T ad TI quam D A ad DZ. 

Nam ducatur 1 K ad A G parallela : e'ff que B Gq. B Tqa:: ( DGq. 
DZq b :: D Gq. K Icj B D. B Kd::) B G. B F. >are B G, B T, 
B F funt-H-. fundeBG. BT:: B G±BT. BT±BF::TG.TF 
d::TZ. TI. seft autem D G. D Z :: B G B T. ^E go DG(D A\ 
DZ;:TZ,TI. £ji.<D. 

Prop. 

Jpsl 46.1. 

Jpel. J. i, ' 

a î. 6. 
È>34. I. 
c 3 bujus, 
àç. 6. 
e 10. 6, 
f 19. y. 
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Fig. 197. 

De Quadralura ParaboU. 

Pr<?/?. F. 

5» part io ABG contenta fub reita & parahala ; & ab A ducatur 
àiametro parallela 7LA -, a G vero fettionem tangens in G, nempe 
G Z : fiquider» in trigono'L A G ducatur aliquifKL^parailela AZ; 
dntta(KL) in eadem ratione feeabitur d parabola, ac A G à dutta • 
kmologa vero erit pars(AK) ipfms AG ad A dutta parti(¥JA,)qpta ad 
A G. 

Sir D B diameter parabola*, & producantur L>B E,G BM. Et 31 

ob D B »= B E, berit K I = 1 L \ 'item K 1.1H :: A D. D K. & ° co'hu\ f' 
permutando KI. A D :: I H. D K .-: dK I ± f H. A D ± D K :: KH.j\9 iel\uU 
AK.eergb 2KI. i AD (hoc çfl K L. AG) :: KH. A Kd :: KL—KH.e if. f. 
A G-AK :: HL. KG ; perràntandoq, KB.HL :: AK. KG. g.E.D. f 4, &18. y. 

Os//. £KL. KH ::AG..AK. 

S- yieup * ; H hhlipïbn^mfasii.« faa i . 
J H ntjal , .G D 3 snsnj Ê^oaw» *.7< a" .fi H :: G G 3 gnwu ' . 

lntelligatttr vero HludtqHod & ïn fpecul'atione proponitur confpicien-
dum) in (piano) reito ad borizontem, & in linea A B • de in qua funt 
ad eafdem partes cum D concipiantur deorfum , qua vero in adverfas 
furfum; Triangulum vero BDG fîtretlangulum, habens reitum ad 
B angulum,, & latus B G aquede dimidio jugi, videlicet ut aquetur BA 
ipfi BG ; fufpendatur vero triangulum ex punitis B, G ; fufpenda-. 
tur vero & aliud fpatium Z ab altéra farte jugi ad A ; & àquipon-
der et fpatium 'Lfufpenfum ud Atrigono BGD, infituquojamponi-
tur : dico fpatium Z trigoni BDG tertiam e(fe fartem. 

Su enim B E — j- B G ; ducatûrque E C ad B D parallela ; itaq; 3 3f 
centrum gr. trigoni G B D aeft in E C, & hoc fufrenfiim ab E con-
fiftet ipfiZsquiponderans; quare triang G B D. Z b:: (A B, BE : 
G B. B E :: ) 3. 1. g.S.D. 

Conversé. Si Z = j triang BDG, xquiponderabunt Z, & BDG 

Fig. 198. 

cor. 14.1. 

b 6 & 7. 1 de 
aqtup. 

Trop. VII. 

tll Ci ï 
Sit rurfus linea A Gjugum, médium vero ipfius ftB-,& fufpenda- Fig. 1 pp. 

tur ad B trigonum G D ti ; fit vero trigomm Q D H ambligonium, 
habens bafim D H, altitud nem vero parem dimidio jugi (BG). cjr 
fufpendatur trigonum G D H è punit is B, G ; fpatium vero Z fuffen-
fum ad A aquiponderet triangula G D H fie babenti m nunc jacet : fi-

militer 
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a coitv, 6 hui. 
b t cor. 7. de 

de ajuip. 
c conli. 

Fig. zoo. 

3(î £S?7. I 
eiqutp. 

b 14. f. 

d hjp. 
c 10. y. 

Fig. 20! 

Fig. 202. 

De Quaàr attira Parabolœ, 
militer de monjhabitur fpativm Z tertiam ejfe partem trigoni G D H. 

Nam fpatio Z adjiciatur E — \ triang BDG; ' quapropter E 
œquiponderat trigono BDG; bergo Z-J-E aequiponderat toti 
B H G. quart 3 Z A- 3 E = triaRg B H G • unde cùm 3 E c= tri-
angBDG; erit 3 Z = D H G. £J.D. 
; Riijvb s-., xj A •jk ,W«4K->..Ç t. N»»isdr t.- • ^ 

Mfi -PU/, 

JY'f A, médium ver h ipfiui B ; fufpendatur ad B trigomm 
riïïangulumGD E, retlum habensangulum E • fufpendatur "e ju-
go fecundum G E ; fpatium vero L fufpendatur «d A, €9* nquiponderet 
ipfi G D'EyZf habenti Ht uunc jacet

 ;
 Î/<T» rationem habet AB 

<WB E, habeat trigonum GDE4J fpatium C .• <ô« fpatimZ 
trigono G D E M e/fo /é^ ̂ /0 C majus. 

Sit trigoni E G D centrurn gr. in perpendiculari H F . a qtiare Z 
triang E G D :: H B. B A. fcergo Z -a triang E G D. Item HB. 
B A0 c~E B. B Ad:: C. triang E G D} adeoqae Z. E G D. crC. 
E G D.. « ergo Z cr C. 

Â8.
k
-»*^4.'6fc X* •%<-'.'■*'■■ lis' ciïi 'm *\» «s** ' !■ !2'! 

Sit rurfus jngum quidem KG, médium vero ej tu B, trigomm vero 
G D Ç ambligonium, bafin tjitidtm habens D C, altituàinem vero EG

 5 
appendatur ejugo fecundum G E ; fpatium veto Z dépendent ab 

A, aquiponderet trigono G D C,yîc habenti ut modo ponitur • qrnm 
vero ratioaem habet A 8 ad B E, hanc habeat trigonum G D C ad L : 
dicoipfumlL majus quidem effe ipfo L} minus vero ipfe G D C. 

Demonftratur ut prscedens. 

trop. X. 

Sit rurfus A B G quidem jugum, & médium ejut B ; trapezim 
vero B D C H, angules quidem ad puntta B, H rectos habens, Uw 
vero C D imlinans verfus G ; & quam habet rationem A B adBÏÏ> 
hanc habeat trapezium BDCHJLJ fufpenfum vero fit trapezim» 
B D C H ejugo ad B H Ï item fufpendatur fpatium Z ad A, & 'à/fc 
ponderet trœpezio BDCH, itafe habenti ut jacet : dico fpattnm 1 
minus effe ipfo L. 
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De Quadratura Parabolœ, 

Nam afitcentrum trapezii B D C H in re&a E F ad A G perpen- a •* *!">?• 
diculari : eftque trap B D C H. Z (s bA B. B E) ccr~ (A B.B H d::) b * ^ 7*2«<>. 

trap B D G H. L. ccrgo Z~nL. J^E.D. d j£ 
e i o. y. 

Prof. XI. 

Sit rurfus jugum quidem A G, & médium ipfius B • _/f* î/frà fr*- Fig. 203." 
pizittmCDTR habens quidem latera CD, TRtendeniia ad G, fed 
ii,fa D R, T C perpendicularia adtiG -, & cadat D R j» B ; quam 
vero rationem habet ABadBH, hanc habeat trapezium C D T R ad 
L s trapezium vero CD TR fufpendatur exjugo ad BH ; Z ex A $ 
tcœquiponderetZ. trapezio C D T R, yîir habenti ut modsr jacet : fi. 
militer ac prius demonflrabkur fpatium Z minus ipfo L, 
-il* I M HM A ; 3 0 I«Ï'/V

 W
.. . ( " . 

Imo plané flmilker ac prius 5 quid crgo plura ? 

Prcp. XII. 

Sit rurfus jugum quidem A G,medium vero ejus B . fit vero tra- Fig. 204» 
peziurv D E H C, adpunfta quidem E, H reHos habens angulos, latera 
vero CD, Ë H vergentia ad G . & quam quidem rationem habet 
A B ad B H, hanc habeat trapezium DErlC^M - quam vero ra-
tionem habet A B ad B E, hanc habeat trapezium B É H C ad L ; /"«/-
pendatur vero trapezium D E H C è jugo a,d E H ; fpatium. vero Z 
fufpendatur ex Ay&aquipmàeret trapezio ita fe habenti, utnunc fub-
j-kitur: dicoZ majus effe ipfo L, min»sverb ipfobA. 

aSit enim trapezii D EH C centrurn gr inKNad E D parallela ; a iy. ia$aip. 
hinc trap D E H C. Z (>:: A B. .''K)c-^ (A B. B Ed::) trap DEHG. b 6 67. 1 *-

. È5
 e quare ZrL item trap D E H C . M (d:: A 8. B H) «Ha c *• *• 

(AB. BK trap OEriC.Zj eunde Z ̂  M. Qux jf; Z>, ° j£f# 

-P>qp. XIII. 

Sit rurfus jugum quidem AG,& médium ejus B, trapezium verl 
C D T R, ita ut latera CD, T ?\ ver gant ad <J; D f, GRp- Hg' 20î* 
pendicularia^ fint ad B G 5 fufpendatur vero e juga ad E H ; fpatium 
verlt fufpendatur ex <zquiponder et trapezio CDTR ficha-
benti ut nunc ponitur ; quam quidem habet rationem A B ad B E, 
Hlam habeat trapezium G D Y R rfd foatium L ; z/rrè rationem 

AB 
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i 2$ De Onadratura faraboU. 
habet A B aâ B H, hanc habeat idem trapezium ad M .• plané fmili. 
ter ac in prœcedenti ofiendetar Z majus quidem quam L

}
 minus vero ip. 

fo M. ; 
Dimonlkatur prorfus ut proximè antecedens. 

Pr»pi XIV. 

Fig.206. EitportioUKG comprehenfa fubrctla, & parabola -,-fit vero pri-
mumBG ad rellos diametro, ducaturque à punblo B diametro parai-
le la BD} àG verhipfaGD tangensparabolaminG-, enimverb erit 
B G D trianguium rellangulum

 ;
 dividatur autem B G in quetcunqne 

partesB E, E Z, Z H, H ], à feclionibus dncantur diametro parai-
/^ES

5
ZT,HV,IX; àpmtïùverb (F, K, P, OJ adqua iffstfi. 

tant parabolam, ccnjungantur retïa ad Gj & producantur : dico tri-
anguium B G D trapeziorum quidem G E, L Z, M H, N I , & tri-
goni X 1 G minus effe quàm triplum ; trapezierum vero Z F, H K,IF, 
& trianguli I Q G majus effe quàm triplum. 

Sit A B ■= B G, & ab A fufpendantur <*, f, y, <!\ e aequiponderan-
tia trapeziis D E, S Z3 T H, VI, & trigono X 1 G, fingula fingulis, 
& a cunfta proinde cunftiV fimul. Eft verô G B. (A B ). BEb:: 
E S.E Fc:: triang E SG.E F G. Item ES. EF *•: B D. B C ':: tri-
angBDG. BGG. dquare BDG.^CG ::ESG.EFGe:: BDG 
-—E S G. B C G—E F G (hoc eft) :: trapDE.CE; eergo trap 
C E c-*. Simili difcurfu eft A B. B Z trap S Z. LZ \ %C inde 
ttap L Z zr~c, & A B. B H :: Wap T H. M H ;

 f ideoque trap M H 
c-y; item A B. B I :: trap VI. N I, atque idcirco trap Nlq-^; 
acdenique A B.BI :: triangX IG.OIG ; & proinde triangX1G 
crS quarejundim CE-j-LZ-J-M H-f- N I-^X I Gcr* 
4^4 yJ^A^-i. Porro quoniam trap S Z. F Zh:: S E. F Eb:: A B. 
B E ; ferit trap F Z~n c, fimilitérque trap K H—3 y, & trap P I~= 
<i\ & triang O I Gh=> * • ac denique trap FZ-r-KH-t-PI-f 
01 G~n C-t-yA-.&Af**: cùm itaque k fit «4-^+ y-J-'M"1 = 
triangD^G

 Hquet propofitHra< 

Trop. XV. 

Fie 207 Si* rurfus portio B K G eomprebenfa f ub retla, & parabola, verum 
B G non fit diametro normalis ; eft autem neceffe vel illam quœ à pffl-
tto B diametro parallela ducitur ad eafdem partes Jeftioni, vel tft*"» 

C\U 

a i est. 7. <* 
quip. 

b cor. 5 hujus. 
c t. 6. 
* cor. 4. é. 
d 11. 5. 
e 19. ï. 
e 10. hu\ui, 
f il. bujui. 
g 8 bujus. 

h «t prifo. 

k 6 hu]us. 
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 3

p 

qtssaG, ebtufum facere angulum aâ B G
 ;

 obtufttm angulum faciat 
qnst aâ B, & à B ducatur diametro far aile la BD. &ÀGipfaGD 
parabolam contingens in G, & dividatur B G in qmtcunque fartes 
B E, E Z, Z H , A I, t G

 ;
 & abE, Z, H , I ducantur diametro fa-

r allai a ES,ZT, H V, I X, & à punilis qui bus ha fecant parabo-
lam conjungantur recta ad G, & extendantur : enimverb & nune 
dico triangulum BDG trapeziorum quidem C E, L Z, M H, N I, & 
trianguli X1 G minus ejfe quàm triplum

 ;
 ip forum vero Z F, H K, 

] P, & trianguli G OI majus ejfe quàm triplum. 

Eadem prorfus eft demonftratio quae praccedentis, nifi quod hic 
pro io & 12 hujus, adhibentur i r & 13. quorfum itaqueTtwnhnïtv. 

Prop. XVI. 

Sit rurfus portio B X G comfrehenfa fub recta, & parabola ; & fer Fig. 2 o S. 
B quidem âucatur B D parallela diametro, d G verb ipfa G D tan-
gens parabolam in G, fit verb fpatium Z tertia pars trigoni BDG: 
dico pmimtnt B K G œquari fpatio Z. 

Si fieri poteft, fit primo Z ~n port B K G. Secetnr mm B D in 
partes atquales B C,C Q, Q R, R Y, Y D, ita ut fit triang B G Z 
-3 port B KG—Z-, undeeritZ-3 port B K G—triang B G Z. 
conjungantur GC,GQ,G R,GY occurrentes parabolse punétis 
F,K,P,0 ; per quae ducantur E S,Z T, H V, I X ad B D parallèle. 
(Liquet verô ipfas B E, E Z, Z H, H I, I G etiam xquari i * ob DC. , 
CBxSF.FE^GE.EBj & D Q. QB *;: T K KZ 1 ::GZ. ™£ 6 

ZB&c.) * ; 

Quia verô B C — C CL *erit E F = F L . bunde trap F Z ■=
 b J7iI

. 
trap F K ; item ob Z? *= K M, berit trap <pti — trap K P • pari- 1. 
térque trap 4 I = trap P O, & triang i G X b= triang O G X, er-
go triang B G C = trap B F 4 F K -+- K P -t- P O 4. triang 
O G K. ergo Z (f triang BDG) ""3 (port B K G — : trap B F 
F K4-K P+triang- O G X "n) trap FZ-+-KH-J-P1-J- triang 
OIG ; contra 14 vel 1 f hujus. 

Sindicatur Z — port B K G, fit triang B G Cs Z—port BKG ; 
unde portio BKG+ triang BGC^Z, -hoc eft port B K G -f-
trap B F 4. F K K P 4. P O 4triang O G X~3 \ triang BDG, 
ergo fortius erit trap CE4LZ-+-MH4-NI-i- triang XlG 
~? f triang BDG- ùidem contra 14 aut 1 j hujus. 

S Quin 
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* 3 a D* QMraiMâ. farabôlœ, 
Quin itaque poiiùs erir Z == port B K G. £>JE.D. 

Trop. XVII. 

Fig. z 05. -^c demonftrato, liquet quod omnù portio (AB C), comprehenfa juh 
reBa, & psrabola, fefquitertia eft trianguli (A B C) habentis baftn 
eandem cum portio-.e-, 0* altituàinem agitaient 

Ducatur tangens C F, cui occurrat diameter D B in E, eique pi. 
a z hu\m. ral]da A F . & ob D g 1== B £j berjt trjang D £ c ^cjd eft tr._ 

c 10: 6 an§ A F C) = 2 triang D B C b = triang ABC. atquid eft port 
é, 16 fwjuf. A B C ±z f triang A F C; ergo triang ABC port. ABC ::\ . f.-; 

3. 4- 1. îf 

Hoc quod artificio quafi mechanico fie adftruxerat, dehinc rnetho. 
do prorfus Géométrie! demonftratum exhibebit. 

Deftnitiones 

Portionùm fub recta & curva comprehenfarum 
1. Bafin quidem appello réftam iftam • 
z. Altitudinem verô maximam perpendicularem à curva linea de-

miflam in bafin portionis ; 
3. Verticem verô punâum, à quo maxima perpendicularis du-

W^rWi • • ' ci*! c■ kW'ïjvM) Y D.P D < ' ■ '* 5> f> • o) 
Prop. XVIII. 

Fig. 110'. Siinportione (A B C), qua contineturfui reBa & parabola, àtm-
dia bafe ducatur retira (D B) diametro parallela ; vertex erit portitâh 
punBum (B), in quo duBa diametro parallela (D B) fecat parabolam. 

a 1 huju/. Re&a E F contingat parabolam in B, 5c demittatur B G ad A C 
b z def. œdi7: perpendicularis ; & quia E F eft aparatlela bafi A C, liquet B G effe 

bujm. maximam perpendicularem earum qus à feftione duci poffunt in AC; 
& bproinde Bfore verticem portionis ABC. ^E.D. 

Prop. XIX. 

Fig 211. ' Si in portionemÇA B C) com'prehrnfam fub reBa & parabola du-
cantur dua reBa (D B, F É) parallela diametro, illa quidem (D B) a 
média bafe, hac verb (FE)<* média dimidia; erit duBa amedU 

bafe 
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De Quadralura Farahoh, 131 

bafe(D B) duftœ à média dimidia (FE) fefquitertia longitudi 

a % hujus. 

i-' c ÎO hujus, 
d cor. if, y 

Nam ducatur (E G) parallela bail A C ; & quia B D. B G * : 
DAq.GEq b::DAq. DFq'::^ ï , eritd convertendo B D. G £ 

Cor. BD,BG::f i. 

Prop. XX. 

Si portioni (ABC) compeehenfa fub reBa & parabpla infcribatur Fig. 212 
'4riangulum (ABC) eandem bafin habens cum portione, eandemque al-
titudinem, majuserit infcriptum(AB C) quàm dimidium portionis. 

Per verticem B ducatur tangens E F (aquae bafi eft parallela), cui a 1 hujus. 
occurant A E,C F diametro parallèle ; lique'tque pgr A E F Cb (hoc b 41. i. 
eft 2 triang ABC) majus «fie portione A B C. 

Corail. Hinc, liquet, quod huic portioni pofllbile eft polygonum 
infcribere , ita ut reliftae portiones minores fine omni propofito 
fpatio. 

'Namfrportionibus AGB, CH B infcribantair triangula, 'haec a î° hujus. 
aurerent plufquam femiffes portionum A H B, C H B ; *& fi in reH-
quis id fiât, idem çontmget. bquare tandem ad reiiquias dato fpatio 
minores perveniatur necefleeft. 

■Prop., XXI. 

Si portioni (A B C) comprehenfa fub reBa & parabola infcribatur Fig. 213. 
triangulum (AB C) eandem bafin habens cum portione, eandemque al-
titudinem.; inferibanturverb & alla triangula (A H B, C F B) re-
UBis pertionibus ( A H B, C F B ), eafidem bafes habentia cum portio-
nibus, eandemque ahitudioem ; finguhram triangulomm ( Â H B, 
CFB) reliBis portionibus infcriptorumoBuplum eft triangulum (ABC) 
nti portioni inferiptum. 

Nam quiaGLDB • :: Al. ABb:: 2. 4 , &.D,B.G H c
:: 4. 3 ; a 4. g. 

erit ex xquo GI. G H ;: 2. T . adedque G I = 21 H 5 J quare tri- . 
ang I A G —x triang HA 1 • ideoque triang E ADe (4 I A G) <j'9M«'-
5± 8 triang I AH. f quare triang A B C (iB A D) = triang e fQ '6 
AH B. jfa.D. 1 f 15-5* 

Coroll. Triang A H B -J- C F B -=\ triang ABC. 
S 2 
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132 De Qaadratura Parabole 

Prop. XXII. 

F i*. î 14.' Si fit portio (A B C) comprehehenfa fub retla & paraboU, & fpa-
tia ponantur qmtcunque (X, Y,Z) deincepsin quadrupla ratione-y fit 
verb fpatiorum maximum (X) aquale triangula (ABC) bafin habenti 
eandem cum portione, & altitudimm eandem ; fmul omnia fpatia mi-
nora erunt portione(ABC). 

Portionibus A H B, CFB infcribantur uigona A H B, CFB 
portionibus iftis arque alta ; & altéra pari modo reliquis portioni. 
bus APH,COF;HMB,FNB; conftâtque fore triang A H B 

a oor. « huj. 4. C F B 3= £ triang ABC b=~ X = b Y } item pariter fore 
h hP> triang APH+HMB'= J AHB, & triang COF -f- FNB 
J ** ? a= i C F B ; 'adeôque triang APH-j-HMB^ COF -4-FNB 

5- 5" — i A H B -t- t C F B d
 - A Y b= Z : ergo quum ifta trigona 

fimul omnia deficiant à portione ABC, erunt fimul X,Y,Zeadera 
minora» 

Trop. XXIIL 

D. C. B. A. Si componantttr magnitudines (D,C,B, A) deinceps in quadrupla 
64.15.4.1. ratione ; omnes magnitudines, infuperque minima { A) pars tertia ei-

dem furrma adjeiïa, erunt fefquitertia maxima (D). 

s Nam quia D 3 — 4 C, erit f D = f C —: C 4 ^ C > fîmiiiterque 
fC = B4-AB. &AB = A4*|A; eft ergo f D =C-fB 

B = C4- B4-A-I- \AS quareD4c4.B4.A4 
tA.D::i_|-f.i. g.E.D. 

Coroll. Hinc, figura portioni infcripta (juxta 2 2 hujus) minor 
eft quàm f trigoni ABC. 

Fit enim (ibidem) è magnitudinibus X, Y, Z -H- ia ratione 4 ad 
1,quarummaximaXaquatur triangulo ABC. 

Scholium. 

Liquidiùs id deducatur ex hae univerfali propofitione. 

Sintquotcnnquequantaproportionaliter decrefcentia in ratione* 
ad C ; eorum fit extremum », & fnmma dicatur Z ; erit Z s. 
et a. d 
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De Qnadratura ParaboU. 133 
Nam ut primum ad fecundum, * ita funt omnia antecedentia ad *1*• 5' 

orania confequcntîa, hoc efl: *. C :: Z—». Z —« 5 quare (extrema & 
média in fe ducendo) efl * Z—-*« r= C Z—C « . & (tranfponendo) 
« Z—£Z = * *—£ » Î Se (dividende utrinque per «—f ) eft Z = 
aa,—C» 

Hinc fi <*.ff 4. 1 5 erit Z = ; ut in hac prop. 23. 

Adnotetur autem, quôd fi progre/ïïo contfnuetur ad infinitum , 
feilicet ut » fit =0 nihil ; tune evanefeente termino Cm • liquet fore 

A et 

Hincfi«.ff::4-1 ; eritZ = f*. 
Hinc autem breviflîmê conftat ArcUmideo quadratura ; unique 

plures innumerae fimiliter eliciuntur. 

Prop.xxir. 
Omnù portio (A B C) comprehenfa fub reBa & parabola, fefqni- Fig. 214. 

tertio- eft trianguli (A B C) eandem baftn habentis cum ipfa, & alti-
tttdinem aqualem. 

Sit Z = f triang ABC- &, fi fieri poteft, fit primo port ABC 
cr 1 : 'infcribatur portieni figura APHMBNFOC trigonis a«•>*> *«;". 
conftans, ( ut in praecedentibus ) ac ita ut fit port A B C—fig hctr »3 *«/. 
APHMBNFO C-3 port AB C—Z ; eft ergo Z^a fig A P H 
M B N F O C ; b hsec autem figura minor eft quàm f triang A B C } 
ergo magis Z ~3 f triang ABC, contra hypothefin. 

Sit jam port A B C-3 Z ; & concipiatur feries magnitudinum 
(quirumfumma vocetur S) progrediens in quadrupla ratione , (in-
cipiensutiqueàtrianguloAB C, & decrefçcns in ») cita nt fit »-n ccor. lo.hmj. 

Z—port ABC: cum igitur fit S — Z ; erit » T3- S 4-— à 1 3 bujut. 
v 3 3 

—port ABC- unde l,iquebit effe portionem A B C -3 S. c Quod e i» **> 
eft abfurdum. 

Quare potiùs eft port A B C = .Z = f triang A BC. 

CareU. 
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134 De Qnadratma Tarabolœ. 

CoroU, 
• Hinc 

a4KI. i. Siduftâ F G per B ad A C parallela corapleatur parallela. 
b n'ktt'jui. grammum AG; ericpgr. A G. port. ABC :: 3. 2. Nam pgt 

A G. triang A B C a:: 6. 3 ; & triang ABC. port ABC;: 3. 
quare ex aequo pgr A G. port A B C :: 6. 4 ;: 3.2. 

2. Complementum A Y B F eft t femiportionis A B D. 
3. Hinc facile efficitur quadratum aequale portioni. Nam pro-

ducatur D B in E, ut fit BE = \ B D ; vel £ D — f B D; & con. 
nectantur E A, E C ; liquet trigonum A E C aequari portioni ABC. 

"14.1. unde fi *fiat trigono A E C aequale quadratum, liquet faftum effe. 
4. Itaque facile ad datam reétam applicatur parabolica poitia 

ad iBam feilicet applicato triangulo AE C. 
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cj>» «A» tir> î$L i&î. *A» ^ti »4» «&> *&>. 

De /EOVIF0 N D EKANTIBV S , 

LIBER SECUNDUS. 

P/-0/>. J. 

S7 <fro fint fpatia (A B, C D) contenta fub reBa, & parabola, Fig. 216. 
poffumus ad datamreBam applicare ; ex utroqueipforum * cor,zA.dequ, 

compofiti magnituàinis centrurn gravitatif (H) erit in rebïa conneBen- t^6-
te ipforam centra gravitatif (E,F), dividens diBam reBam (E, F), 
ntipfius partes (EH,EH) recipmè eandem rationem habeant cum 
to(AB,CD). 

Accipe F G, F K pares ipfi E H (unde E G - F H), & fiât E L ? 
= E G (F H), ad G L applicentur pgra G O, G P butrumvis xqua- *'2*' 
ledimidio AB, & produttis O R, P Q compleatur pgr Q.M. Eftque c 6 £?7.1 d> 
parab CD. parab ABc:: E H. F H a:; 2E H (e 2G F). 2F H(2 EG) *i*ip. 
V. G K. G Lf :: CLN. QP g:: pgr Q M. QjO c (parab A B) h unde d 1 

parab CD = pgr Q M. Cùm igitur fciit Ecentrurn pgrs Q O, & F S 
centrurn pgr' QM ( cob EG = E.L, & F G = F K) fitque Q.M. *Z6\ 
QP : : E H. F H y liquet propofitum. h 14. y. 

k 9.1 dex^uip, 

Manifeftum, 
Si portioni (ABC) fub reBa, & parabola cer.tentum, infcribatur Fig. 21 

triangulum (A B C), eandem bafim habens cum portione, & aqualem 
«Ititudinem ; & rurfus reliquis portionibus inferibantur triangula 
(AEB, CF B)e^tfdem bafes habe-ntia cum portionibus , & aqualem 
altitudinem ; & femper reliquis portionibus triangula inferibantur eo-
iem modo (AME, E S B, C N F, FTB &c) . orta figura (AME 
S B T F N C) portioni evidenter* inferibi dicatur. Liquet vero, quod *^olnhlltter » 
fieinferipta figura angulos conneBentes (S T, E F, M N), qmquepro- yuti(4û>s' 
xime funt à vertice portionis f B). quxque deinceps parallela erunt por-
tionisbàfi(kC), &-bifecabuntur k portionis diametro (BD); &■ 
àiametros fecabunt in rationes numerorum deinceps imparium, uno diBo 
Hla (B Y) qua ad verticem portionis. 

Hoc 
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i^tS Di MptiponderantibHs L i B* I I. 

•tikumin- Hoc deraoRftrandumeftin*Ordinibus. ' 
Mtfh, cui infcriftum TB| «f, (Ortlines vel Séries), de quo nihil aimodum confiât. ' 

a i de q*. far. j^am (duclis M P, E H, N R, F L diametro parallelis)erit A G= 
b4' $' k7 G 8 ; & b ,deo A H = H L i a'imilitérque A J = 1 E, ac bideo Vl\ L A P = P H ; & Hc porro A D in partes squales dividetnr, & pari-
e ij/'ù ter C D in totidem squales. cunde A P — GR. Cùm igitur fit 
f 4 de qu.par. AP.POb:: AD.DBbr:CD. DB::CR.RQd;:AP.PO.cEtit RQ= PO, 
g**x.i. jtem PO.OMf::DC. DPC:: A D. D R £

:: R CCN a :: PO. 
î lot V de ° M' C(îuare — OM' 6itaclue R N = P M, h& M N ipfi A C 

"qmd 'wab parallela efl. Simili difeurfu E F, & S T ipfi A C parallelae olten-
; ' dentur j aunde MV==VN,clcEX=:XF&c. Denique B D. B X 

*::4. i. Et fimiîi modo, B X. B Y :: 4. i . unde fi BYponaturi, 
erit Y X = 3. (B X •= 4, B D — 16 , X D vel E H = 12) item 
H G. D B (bA H. A D) :: 8.16. unde E G = 4 : ducatur M Z ad 
A B parallela, & ob E G. E Z 4. 1 ; erit Z G (M O) = 3 ,& OP 
(t H G) = 4, ergo M P(V D) = 7, Se proinde X V (XE>—VD) 
= 5-, Ex quibus confiât de omnibus. J2JE.D. 

Coroll. 1. E G = F K. unde 
2. GKprrallela adEF. 
3. EG = BX = ^BD. 

Prop. 11. 

Eig.î 18. Si vero portioni (ABC) comprehenfa fnb relia, & reBanguli a-
tiifeBione reBilineum (AMESBTFNC) evidenter infcribatur, 
inferipti centrurn gravitatis erit in portionis diametro (BD). 

a iemm pas. ^am c°nneaamur angu'' reû'S M N, E F, S T, ahae parallèle font 
b I5JSIJ.I 'de bafi A C, & bifecamur à diametro B D

 i
 bquare trapezierum AN, 

aquip. M F, E T, & trigoni S B T fingula centra gravitatis funt in diametro 
C7 cor. 7.id*-Q D< cerg0 & compoûtiex his centrurn gr. efl: in eadem. ^E.D. 

Lemma. 

r- l Sint trapezia D E, de, Se M G, m g, in quibus DM. M N:: Àm< 
S* mn. &DA. ME:: da. me. AtqueME. NG ::me. n g. erit trap. 

DE. M G :: trap de. mg. 
Producantùr A EP, E G O, a e p,eg o, ut occurrant ipfis DN, à 

Eftqt» 

220. 
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DeMquiponderantibns LIB. IL "37 
EftqueP D. P M a:: D A. ME b:: da. me \: pd. pm c:: P D. P M. a 4.6, 

ergodividendoP M. M D :: pm.mL, b item M D. M N :: mà.mn. b6JP-
ergo ex a?quo P M. M N :: pm. mn

 ;
 item ob M E. N G b :: me. ng ; c 

aerit MiS.MO :: mn. mo ergo rurfus ex aequo P M. O M :: p m. 

m
 . ahoc eft triang P M E. O M E :: triang pme. me. item triang

 s

 u 6'
6 

0 M E. O N G e= M E. N G, bis b = me. ng, bisc — triang orne. t19.il 
ong ; ergo permutando triang O M E. orne :: triang ONG. ongh: 
trap M G. mg

 ;
 & rurfus permutando triang O M E. trap M CJ :: 

triang orne, trap mg • ergo ex xquali triang PME. trap M G :: 
triang pme. trap mg ; quinimô (îmiliter trap DE. triangPME:: 
trap de. triang pme ; ergo denuo ex xquo trap D E. M G :: trap de. 
mg. Q.S.D. 

Coroll. Trap D E. triang O M E *:: trap.aV. triang orne. *»v J. 

Lemma 2, 

Si A. B :: D. E. & A. C :: D. F. Erit B. C :: E. F. & A. B 4. C Fig. 22 r.n 

::D.E4-F. 
Nam permutando B. E ( A. D) :: C. F. & rurfus permutando B. C 

E.F. ItemB-4-C. E-r-Fa:: (B.E::)A. D. ergo permutando a 1 

A. B -t- C :: D. E -+- F. 
Quod fi fit A. B 4. C :: D. C+F, & A. B :: D. E. erit B.C :: 

E.F. &A.C::D.F. Item fi fuerit B. C :: E.F. & A.B-l-C:: 
D.E4F. Erit A. B :: D E. & A. C :: D. F. Quse ex iimili ra-
tionum permutatione, inverfione &c. facile eliciumur. 

Prop. III. 

Si duarum portionum *fïmilium (ABC, abc) fub retla, & par abc- Fig. 2 2 21 
la comprehenfarum,utriquereitilineum infcribatur evidenter

 ;
 habe-

ant verb inferipta reffilinea latera mutuo aque.lia multitudine, centra * -KM. 

gravit amm (Y, y) fimiliter fecant diametros portionum (B D, bd). 

Angulos connectant rfâae E F, G H, K L,ef,gh,l>! -, fintque Q, 
R centra trapeziorum A F E H, & S compoliti ex iiiis A H . & fi-
militer q,r,s iint centra ipfouim af, eh, ah : item lit X centrurn com-
politi ex trapezio G L,& trigono K B L, & A.* ipfiusgl -\- triang kf,l. a \ ^1«Par' 
jarn ob A Dq E Mqar. B D. B M b :: bd. bm :: adq emq , erit A D. b V-^W 
E M (CA C. E F) :: ad. em (fac. ef). d ergo C + £F. îEF-f-

c t
fi

m 
AC :; zac-f- ef. lef 4 ac. hoc eft M Q^Q D n mq. qd

 }
 ergo d 15.0? if.y 

T com-
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13$ De Mquiponderctritibus LIB. IL 
e i j.» .aqulf. compoTiendo M D. Q D :: md. qà. item B D. M D :: bd. mi. itaqoe 
fl2iJ- ex aequo B D, Q D :: bd. qd ; paritérque B D. Mq :: bd mq. Simili 
8 7 1 *' difcurfu B D. RM :: bd. rm- fquare B D. R Q. :: ta rq. Item R S. 
h iJtm. x bu}. S QJ:: trap A F. E H h:: trap*/. eh :: rs.sq. ergo ex aequo BD, SQ_ 
k z fcw. i bu). :: ta ^ ; & K proinde BD. S D :: bd. sd. Simili difcurfu B D. B X 
1 m.i km. i .. ^ yx. & proinde B D.X S :: ta Quia vero trap A F. E H 

bttJui' h:: af. eh. erit componendo A H. E H :: ah. eh- Item trap EH.GL 
lr.ah.gl. Se trapGL triang K B Ll::.gl. kbl. ergo ex aequo AH. 
GL :: ah.gl. & A H . K B L :: A kbl. & f ideirco AH.GL + 
KBLG(X Y. YS) :: ah gl -+■ kbl (*>xj . p). Se cùm priùs fuerit 
B D. X S :: bd. xs. kent 8 D. X Y :: bd. xj ; k ideoque etiam B D. 
B Y :: bd. by, & B D. Y D :: bd. jd. ac denique dividendo B Y. Y D 

î^sf. Portionum fimilitudinem intelligit hic Author, non ffri-
£liffimam, at latiore fenfu, juxta quem omnia triangula, & omnes fi-
gura: Analogies (in quibus nempe fidiametri àvenice proportiona-
hter dividantur, per diviliones duetae ordinats proportionales fiunt) 
fibimet aflimilari dicantur ; unde quxvis duo parabolica fegmenta 
limiliaefle fupponit hic difeurfus ; id quod probe, quô ferupuli toi-
lantur, animadverfum oportet. 

Prop. IV. 

Fig. 124. Omnis portionis (A B C) comprehenfa fub relia, & parabola, un-
trnm gravitatif eft in portionis diametro (B D"). 

Si neges, efto E centrurn portionis extra B D j ducatur E F ad B D 

â1 ^ parallela; (itque C F. F D :: C A. G A triang CBA . triang GBA. 
b f «r. 20. de btum portioni infcribatur figura evidens (quae vocetur X), ita ut port 

quad.patttb. A B C—X~n triang GBA. Infcripts autem figurs centrurnc fit 
c * bujuf. H? & connexa. H g occurrat C K ad B D parallela. Eftque X port 
e vrils A BC—X aC- triang ABC. port A B C—X Dc~triang ABC. 
1,0.5. AB G (e::CF. DE::KE.HE.) SitME. HE :: X. poit ABC 
g 8.1. d,a}«. —X ■ quare ME.HEc~KE.HE; & fideo M E c—K E, & 
h 9 pe/é.ï.aqu. M gcentrum reliquarum portionum erit extra feclionem. Qjz.A. 

Coroll. Hinc fi ex tota portione auferatur trigonum ABC, 
Scemrum reliquarum portionum eil in B D, & fie porro, ablatis aliis 
ti igonis figurs inferiptar. 

Lemma-
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De MqmponderantibHt LIB. IL 139 

Lemma. 

Si L R. R P c~L S. SP erit L R c- L S. 
Nam compoaendo L P. R P c~L P. S P. "ergo R P -a S P. & a I0-

proinde L R c- L S. 
Inverse, G L R cr~L S. erit L R. R P c- L S. S P. 
Nam L R. R P bc- L S. R P bc-LS. S P. bS.y. 

portioni (ABC) comprehenfa fub relia, & parabola, infcribatur Fig. rzf, 
rellilineum (A E B F C) evidenter, tetius portionis centrurn gravitatif 
(b)propius efl verticiportionis (B), quàm infcripti rellilinei centrurn 
(R). 

Sit P centrurn trigoni A B C, & reliquarum portionum A E B, 
G F B centra fint M, N ; trigonorum vero A E B • CFB centra 
fint I, K, & conne&antur M N, 1 "K, G H ; liquet O effe centrurn 
port A E B + C F B. (quia hoc eft in utraque aM N,bB D), ScLa^cor , h 
effe centrurn triang A EB4-CFB ; Se quia A G = \ A B , Se aquiP.' 
CH = tCB, c erit D Q_= i D B ; &DP (df D B) -n D O} b corA.b«ju,. 
undeDP-n DS(nam S'cadit inter 0,P). Simili difcurfu IG-n M G ;

 c 

quare L P-a O P : cùm itaque fil L R. R Pc:: triang ABC. tri- d 3 ̂ :1*1 * 
angAEB -+-CFB. f c-" triang ABC. port A E B + CFBe::

e
/^

I(/( 
O S. S Pf cr L S. S P. s erit L R r~- L S ; quare S eft propius ver- ttguip. 
ticiB. JU\D. f8 S-

Coroll, Similiter, quo figura inferipta plura habet latera, eô cen- 8 ltmmPr^ 
trum ejus propiùs ad verticem accedet. 

Prop. VI. 

Data portione (ABC) comprehenfa fub relia, & pzrabola, poffibi'e Y\g.iz6. 
eft portionirellilineum (AE B F H) evidenter inferibere, ita ut re-
iïa (SR), qua eft inter centra gravit atum portionis, & infcripti retli-
linei minor fit quâcmque relia propofità (fL). 

Sit B S. Z :: triang A B C. X ; Se infcribatur figura (A E B FC) a cor. ÎO it 
evidenter (cujus centrurn R), ita ut port A B C—fig AEBFC s X. gu. far. 

Dico faclum. 
Sifieri

P
oteft,fitSRc-?

z> c
^

que portAB C
.
 por

tABC-

T * fi
e

. 

t 

I 
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140 De JEqniponderat/tibus LIB. ÏL 

bM.; fig A E F B G
 b

 crciiang A B C. X
 c

:: B S. Z. ^|
BS>SR

.
 itaque 

fi ponatar port ABC port A B C-fig AI B F C
 ::

 T S. S R, erit 
dS. idttqa. TS L

-
BS; &T "centrurn portionum reliquarum demptâ figura 

A E B F C erit extn B D, contra coroil. 4 hujus. 
Brcviui. Quo figura infcripta plura habet latera, eô propiùs ac-

cedet ad vert icem ; proinde ad centrurn i'erè accedet, ex continuo la-
terum augmento 

Prop. VI T. 

Duirum fmilium portionum f A B C, M N O) cemprehenfarum fub 
rig. 117.

 re
ft

a
^ &parabola, centra gravitatum (F, Q) in eddem rationefecent 

Flê-22*- WM(BD,NP). 

Si nega-, eflo B H. H D :: N Q. QJ? (ita nempe primo ut H ca-
dat intra E). Portioni ABC "infcribatur figura A F B G C, cujus 

a c. htjtu. centrurn G, ita ut E G —3 E H
 ;

 & huic Similis figura infcribatur 
» Not. portioni M N O, cujus centrurn fit T : & ob N Q^Q P(b:: B H. HD) 
bhP- . , ccr(BG GD^ONT.T P; ceritN C^c.-NT,contra 5 hujus. 
t hmm.a 4 *

 QUOD
 Q

 dicas
 effe B K K D :: N Q OP , & K cadere fupra E ; 

} 3 ' fiatNX.XP::BE.EDcc-
J
5KKD::NQ.QP.cergoNXcr-NQ

v
i 

fie relabimur in primam hypothefin, quam abfurdam demonfrravimus. 
Aliter breviùs. Cùm centra fimiiium figurarum inferiptarum, (i 

laterum numerus augeatur infinité, in centra portionum definant, 6; 
illarum centra propertionaliter dividant diamètres, harum centra 
idem efficient. 

* Not. vSimiles dicuntur irfcriptae fegmentis figurae, non juxta 
ftriétam illam, qus initio fexti eltmenti definitur, fimilitudinem, 
fed propter fimilem inferibendi modum, qualis in appofito ad primam 
hujus manifefto, & in 21 ' de quair. parab. deferibitur

 ;
 qux certè fi-

militudo huic iundando raticcinio fufficit. vid Not. ad 3 hujus. 

Prop. VIII. 

Fig. iiç, Cujuf:unqueportionis (A B C) fub recta, &parabolacontenta cen-
trurn gravitatis (H) etividit portionis diametrum (B D), ita ut pars 
ejus (B H), qm ad verticem

m
, fefquialtera fit partis (H D) qua ai 

bafim. 
Portioni infcribatur figura evidens A K B L C , & portionum 

A K B, C L B centra fint M, N . ac E centrurn trigoni A B C
 ;

 du-
cantur 
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De JEqMponderantibuî LÏB. II. 

ù con/ï. 
'eritBH = (4KM =) 4SQ; ergo ( fublatâ S Q) eft B S 4- e 2*Je^u.$ar. 
QH = ?S Q=3SXtBS)^-jXQ; ergoQH^-XQ. àt-;f«M*7.1 *2«. 
qui 3. 1 e:: ttiang A B G. port A K E C L B f;

;
 QH. H E. &ergo § J. 

XQ= HE ; unde XE (BX, vel U E) = 5HE; «Se XH = 

4
H E,&HD = 6H E. Liquet igitur fore B H. H D ::

 9
, 6 :: 3.2. 

Cero//. BD. 
B,D. 
BD. 

H D:: i>. <5:: |. zy» 
B H :: 15-. 9 :: 5. j.> 
H E :: 1 5.1. 3 

Lemma. 

Quotlibet AB, CB, DB, EB -H- ; erunt exceiTus AC,CD, DE 
etiam-ft-in eadem ratione. Nam ob AB . C B::CB. D 8, erit 
divifim A C. C B :: C D. D B ; & permutatim A C. G D :: C B. 
DB; item ob CB. D B:: D B. E B . erit divifim C D. D B : : DE. 
E B ; permutandôque CD. D E :: D B. E B :: C B . D B. unde li-
quet fore A C, C D, DE-fr- in ratione C B ad D B, vel A B ad 
C B 

Coroll. A D. D E :: A B -f C B. D B :i C B 4. D B. E B,&c. 18, y. 

Trop. IX. 

Si quatuor linea (A B, C B, D B, E B) propmionalesfini in conti- F'g* î3°i 
nm proportione ; & quam rationem habet minima ad excejfu,/n, quo 
maximaexcedit minimum, hanc habens fitwatur aliqua ad très quin-
tatexcejfùs, qui maximœ proportion a/ium excedit tertiam • quam ve-
ro habet rationem asjualij dupla maxima proporimalium, & quadrw 
pU feeunda,& fextuplœ tertia, & tripla quxrta ad Jtqualemquin'.u-
fhmaxim<t,& décupla fecunda, & décupla tertia, & quintupla quar-
tx,hanchabens accipiaturquaâam adexcejfum, quom-ixima proportio -
na'ium excedit tertiam-, fimul amba [umpta erunt dua quint a ipfins 
maximœ. 

SitEB. AE::FG. I AD; item 2AB4.4ÇB 4-6DB 4. 
3EB. çAB4-CB-t- 10DB 4- 5EB::GH.AD, dicofore 
AB.FH::7T2. 

Nomi-
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142 De jEqtiiponcleratitibus LÏB. IL 

Nominentur L- 1AB 4- 4C B -j- <5D B 4 3E B 
M=5AB_|- 10CB4.10 DB-t- 5EB 
Q^—lAB-j- 4C B4 2 D B. 
Rt= 2A B 4.4C B JL 4D B 4- 2E B. 
S=2DB-i-EB. 
T= CB43DB-4- zE B. , 
V=2AB-t-3CB + DB. 
X=AC-i-3CD^-2DE. 

3t cor. kmm. 
frac. 

b if. j. 

beritîAB42 CB. 2DB:; 
quare V. S :: A D. D E : fiât 

Ob A B -f- C B. D B »;: AD. DE ; 
(A D. D E * :: ) CB 4- DB.EB. 
A D. D O :: R. S; quare inverse componendo erit A O. A D :: R-+-
S. R ; (hoc eft L. R) ; item A D. G H :: M. L ; ergo ex aequo per-
turbatè eft A O. G H::M.R b;: f.2. Porro, ob D O. A D :: S.R. 

i priùs. & A D. D E4J: V. S } erit rurfus ex aequo perturbatè D O. D E :: 
* r T-i '- 5 —. I ~ T/f> TA 11 T T- • 

e cor. frac. 
item 

sht-

V. R j quare inverse convertendo T (R—V). R :: O E. D E ; i 
A C. C B = :: D E. E B e:: C D. D B 3 C D. 3DBc:: 2D E.EB, 
cadeoqueX. T :: DE. E B; ergoiteram ex sequo perturbatè O E. 
E B ::X. R; componendoque O B. E B :: X 4.R.R • citem AC 
4 CD.DE :: AB4-CB.DB :: CB + DB.EB :: AB-t-
2CB + DB.DB-I-EB; ergo inversé componendo AE. AD:: 
AB-h»CB4 2DB-+-EB. AB4- 2CB4.DB' :: R.Q. 
fergo R. i Q :: A E. f A D 9;: E B. F G. erat vero priùs X +R. 
R :: O B. E B ; ergo ex aequo O B . F G :: X R. f Q. (hoc eft :: 
3A B4- 3D B 4- 6C B. I i zA B 4.2D B -1-4C B) b

:: 5.3 : at-
qui fuit AO. G H :: a ; quare "junctim A B. F G :: 5, 2. J^E.D. 

Hase conclufio fie operosè monftrata, poterit ita per opérations 
Algebraicas expeditiùs & liquidité oftendi. 

Sicut 4, b, c,d-~
 ;

 & â.A—i;:j. 3* 3f ( q
uare

 j -

$a—$d J 
/ „ „ 7aa-X~4ab-\-aac-t-iad Abc—6cc—%ci)> 

::z.a—e (quare *=. ——/ ^ 3—■—2 ;— 
5 s o b-\~ 1 o H- 5 d 

Eft ergo (fummas iftas conjungendo, fraéiione'fque, quibus con-
fiant , ad eandem denominationem redigendo ) j 4 z ~ 
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, De Mquiponderatttibus LiB. II. 145 
joaaaA-ioaab ~\~ zcaae~+-*i caad-\- loabd—zoabc (*— 2oaad) * ob bc= ad 

— icacc (—icabd)—zcacd -— i cbcd*(i cadd) * ob ce = 
25^4 $cab-{- $cac—)C^4—S°5d — z<dd bd. 

ioaaa-t- zcaab-\~zo aac—zcabd—zoacd—icadd A^ * ■ 
~~ zjâa~-i- s^ab -\~ <>oac—*,cbd—$ocd—i$dd 5 

patebit, hujus aequationis partem utramque multiplicando per y , & 
dividendo per 2, vel multiplicando per crucem). itaque confiât. 

Lemm.t. 

In parabola A B C, flnt A C, D E ordinatim applieatae ad diame- Eig. 231. 
trum B F ; erunt portiones A B C, D B E inter fe, ut cubi femibafi* 
umFA, G D. indiquai. 

Nam, connexis B A, B C, B D, B E s eft port A B G. D B E f & 15.1. 
triang A B C. D B E b :: triang BFA.triang BG DC=:F A. G.D î-** 
-+-BF. B G == F A.GD-t- aF Aq. G Dqe = F A cub. G D cub. e

d *A0' far 
■£J5.D. c,.*f.6. 

trop. X. 

Omnk frufti( A D E C) à far abolie 0 [egmento ablati centrum gra - Fig. 2 « ï. • 
vitatis eft in relia (G F), quaàiameter eft frufti, hoc modo pofitum, 
tesjtiifeUà relia (G F) M quinque partes (GL, L H, H K, K P, P F) 
in média quinta parte (H K) ; ut ejut partkula propior minori bafi fru-
fti adreliquam partem eandem habeat rationem, quam habet folidum, 
bafin quidem habens quadratum quod ex majore hafium frufti, altitu-
dinem vero aqualem utrique fimvl & dupla min.ris bafis & major i, ad 
folidum, b afin quidem habens quadratum minoré bafis frufti, altitudi-
nem ver0 aqualem utrique & dupla majoré bafis & minori ipfarum, 

Dico fi fuerit HI. IK :: zDE -|- AC * ACq. 2 AC+DE »313,81*.*.-
D Eq; fore punftum 1 centrum gr. frufti A D E C. bn,if. 

Sint F B, Y B, G B, ZB-K- ; & bfiat F H. 1 R :: F Z. Z B , e'rtque c *»■ 6-
F Bq. Y Bq c:: F B. G B d:: A Fq. DGq ; unde F B. YB:: AF.DG. d i-**V'i*n 
item F B cub. Y B cub e(F B. Z B) :: A F cub. D G cub , h: port \m< 
A B C. D B E, ergo dividendo F Z. Z B (sid eft F H I R) :: fruft % cm». 
A D E C. D B E. Porro, D E. A Gh (D G. À F) Y B. F B. 'qua- h i5-f. 
reDE.AF :: YB.'tFB; & componendo DE + AF.AF::*1 Priùf-
Y B 4. i F B. t F B. & D E -t- A F. A C. ™(hoc eft , D E -t- AF1 ?^ „ 
» A Cq. A C cub) 'Y B 4. t F B, F B.. Item A G cub; D E cub » :: n liât en % y 

F B 
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vbp-

De JEqniponderantibus L » B . H. , 
FB.ZB; deinDE.AC 0 (YB. F B) °::ZB.GB; ergoDG 

ZB.GB ; componendoque D G. A C-j-DG: AC ZB. 

r 9 hujm. 
s b hujm. 
t 19. y. 
119. $• 
x Jupr. cum 7, 
© 11. ï. 

y 6 7.1 a 
2»/f. 

GB-j-f ZB ; 'unde D E. A G -t- D G m(D E cub. A C -|-DG 
*DEq)::ZB. G B ZB : quapropter ex arquoerit D E-f-AF 
* ACq. AÇ^DG * DEqh(hoc eft 2 DE -|-A C x A Cq. 2AC 
4DE* DEq;(shoceftHI. lK)::YB-htFB.GB-r-tZB. 
& componendo H K. I K :: Y B -\-t F B 4. G B £ Z B. G B 
4-tZBh:-.2ÏB 4F B 4 2GB-t-ZB. 2GB-I-ZB. unde 
(antécédentes quintupiicando) F G. 1 K :: >-T B 4 5ZB-I- io YB 
-t- 10 G B. iGB-i-ZB. Item FG.FK *(:: j. 3.) ::h 5FB + 
5Z B-l- 10YB+10GB. 2FB +zZB_|-4YB H~4GB; 
ergo (jungendo confequsntcs duarum proportionum (F G. IF" 
5bB45ZB^-ioYB + 10GB. 2FB 4 3ZB 4.4Y B 
6GB; vel inverse I F. F G :: 2F B -t-4Y B 4 6 G B -I-3Z B. 
5FB-H ioYB4ioGB-)-5ZB. Item IR.FH01tFG)s:: 
ZB.FZj rergoRF(lF41R) =f FB; proindéque B R = | 
FB ; adeoque B R. RF :: 3 .2; 5 unde punttum Reft centrum 
gr, portionis ABC: fit Q centrum portionis D B E ; itaque B Q. 
QG ::3.2 ; vel compofitè B G. BQj: 5. 3 ::BF. B R c :: F G* 
Qji:: y. 3 Ï-.:FG.FH; u unde Q R = F H , itaque demum x eft 
QR. I R :: fruft A D E C. port D B E } y quare punftum I eft cen-
trum gr. frufti A D E C. Q. E.D. 

D E 
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*ê> £tr* «t6* «sS» **» £Î* S4» *>5> «S* «rfe» «A» *>JH 

DE INSIDENTIBUS HUMIDO. 
L I B. I. 

TRaclatus hic injuria temporis mutilus evafît, nec Grœcè 
exfat ; Latinam verÇtonem perpolivit Federicus Me 

Commandinusj de literis hifie optimè méritas, quem fiequi-
mur xp x'oJks. Injcriptionemfuiffe i$i wv ô^utiVardificimus ex 
Strabone ; %id ejl de iis quœ vebuntur, gejiantur, feruntur, 
fujlinentur, continentur, velinfident Humido ; bœc enim om-
niafigftificat7olx.h£r$. Agit vero de Humidi naturà, figura, 
quatenus admittit corpora, velattollit, quant aque vi rejtjlit ; 
iptofitu in humido conjijiit, vel moveturportiojphœrœ, quoque 
prtio cmoidis rectanguli, velparabolicu 

Hjpoth. T. 

PQnatur humidi eam ejfe naturam , ut partibm ipfius aqualiter 
jacentihus, & continuâtes inter fefe, minus prejfa à magis prejfa * fobfidat i» 

txpellatur : umqmque autem pars ejus premitur humido fupra ipfam *»°&<*b »1'° 
exifitnte ad perpendiculum, fi humidum * fit defcendens in aliquo, aut PtmntUu. 
«h alioaliquo prejfum. 

Schol. 

Ratio eft, quia defuper incumbens pondus partibus humidi proxi- pj-
mè fubjeclis motum five conatum imprimit, &haefequentibusconti- °' ' 
nuô ad fundum ufque ; ibi vero, quum ob praepotentem fundi refi-
tientiam progredi nequeat motus, refleclitur, & in latera fe diffun-
dens, adjacentes humidi partes conturbat, atque extrudit. Ex. g. pon-
dus A(infig. appofitâ) premens fubjectas humidi partes B, motum 
ipfis communicat, efficitque,ut à fundo C, ad modum inepto, ad par-

V tes 
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346 De hfidentibns Humido, LIB, I. 
tes D, E refiliatit, locûmque cédant deorfum nitenti corpori A. Ita 
raihi videtur accipienda, & explicanda haec hypothefis. 

Prop. T. 

Fig. 234. Si fuperficies «tiqua piano fecetur, per idem femfer punfium (A) 
Jîtque feftio (B G) circuli circumferentia, centrum habens punlium il-
lad (A), per quod piano fecatur, fphara fuperficies erit. 

Nam ab A ad fuperficiem ducantur reclas A B, A C utcuncjue, per 
quas tranfit planum 5 hoc in difta fuptrficie 3 producet circuit 
circumferentram , cujus centrum A. bergoAB,ACaequaleserunt. 
Simili difcurfu Qfflnes rectas ab A ad fuperficiem du&ae squales erunr. 

Jef.lîbeod, cquwe fuperficies propofita eft fphaerica. ^E.D. 

Prop. II. 

a iyp. 

b if, def.l. 

e 1 

Fig. 23 f. Omnis humidi conftftentis, atque manentis fuperficies fphxricœejf, 
cujus ftpharœ centrum eft idem quod centrum terra. 

Centrum terra: fit A. Per hoc fecetur humidum piano quocunque» 
in quo ab A ad fuperficiem humidi ducantur utcunque reftas AB, AC. 

a 1 * def r Hae Pares fuer'nt> aliq«et B C effe circumferentiam circuli, & bpro-
b 1 hufui. ' 'm^e fuperficiem humidi effe fphaericam. Sin impares dixeris, centro 
c ç «Ï. i.' A intrahumidumducatur arcus DE. ergoB D, C E c impares, font, 
d 1 bj/poth. & insqualiter premunt fibi fubjeftas humidi partes ;

 dunde non con-
fiftet humidum, fed conturbabitur, contra hypothefin» 

Prop. III, 

Fig. 2 3 6 '. Solidarum magnitudimm (X Y) qu<t aqualem molem habentes *qtâ 
graves funt, atque humidum, in humidum (BAC) demijfa demergett-
tstr, ita ut ex humidi fuperfcie (B C) nihil extet , non t amen adhm 
deorfum ferentur. 

Bifecetur angulus BAC re&â A F , & centro A ducatur arcus 
D G E, intra humidum ; & fi dicatur aliquid folidi eminere, puta 
Y,liquet contentum fpatio BDGF, unàcumY, majus effe humido 
F G E G, & proinde ilio plus ponderare (quum folidum X Y humi-

a bP- do asquè grave fit) . quare pars D G magis premetur parte G E ; 
t> 1 faptlï bnec confiflet folidum, donec X Y omnino immerfum fuerir, tum vero 

quiefcet, quum compreffio ubique aequalis fit. ^E.£>, 
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De InfidenUbm Humido} Lis. L 

Trop. IF. 

SetidarummagnituàinumÇk^qu&cunque levior humido fuerk, de- Fig. 237 
mijfa in humidum non demergetur tota, fed aliqua fars iffius ex humidi 
fnperficie extabit. 

Fiat ut in procèdent!*, & fi dicatur tota X demergi,quoniam X'ievi- x %. 
or eft humido, liquet id quod continetur fpatio B D G F minus pon-
derare humido F G E C, & proinde D G minus premi, quàm G E, 
bideo'que haud confiftere humidum, donec aliquid ipfius X emineat, b 1 fypoth 

Trop. V. 

Solidarum mdgnitudinum (X Y) qmcunque levior humido fuerit, vid. 
àmijfa in humidum ttfque eo demergetur, ut tanta moles humidi, quan- Fig. 2 31£, 
taeftpartis demerfaÇX.)} eandem quam tota magnitudo (XY)gravi^ 
xxtem habeat. . 

Si enim pars humidi aequalis demerfae X non aequè gravis fit, ac to- a 1 

taX Y, liquet id quod continetur fpatio B D G F unà cum Y, & hu-
midum C E G F non sequè ponderare ; ergo D G, & E G inxqua-
liter premi, 8 ergo'que humidum non manere , donec id eveniat^ 

Trop. VI. 

Solida magnitudkes (A) humido levior es, in humidum impulfa, Fig. 238. 
ftarfumferuntnr tanta vi, quanta humidum molem habens magnitudini 
(A) aqualem gravius eft if [a magnitudine (A). 

Sit X gravitas magnitudinis A, & X-]-Y gravitas humidi ipfi A ae-
qualis. Adfumatur verô B, cujus gravitas fit exceffusY. Itaque de-
miûa A 4~ B in humidum, "demergetur ejus pars, cui squale humi- a ? hujm. 
dumgravitatem habet, quantam tota AH- B, bhoceft ipfam X -J-
Y. at humidum ipfi A aequale btantam habet. ergo pars demerfa erit 
ipfaA Gonflât vero A tantâ vi furfum niti, quanta B deorfum pre-
mit; fneutra enim vis prsvalet). atqui B deorfum fertur vi gravita-
tis Y, ergo A eâdem vi aflurgit. Q.E.D. 

Breviùs. Excédât humidum tibi sequaie folidum gravitate Y. ergo 
humidum vi folidum demergenti refiftit gravitate,Y ; quâ vi remotâ, 
furfum pellit A eadem vi. 

V a Sck. 
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248 De Injidenlibns Huwido> LIB. I. 
Sch. Itaque gravia humido leviora, in ipfo quafi abfolute levia 

evadunt, deperditâ proprix gavitatis vi, & efricacia. 

Prop. VIL 

f'S-a39' Solidamagnitudines ' A) humido gravkre; demiffa in humidum je-
rentur deorfum, donec defcendant ; & erunt in humido tanto levieret 
quanta eft gravitai humidi molem habentk Jolida magnitudini aqm. 
lem. 

Quod Adeoifum feretur patet, quia partes ipfi fubjettae reliquis 
magis prcflae cedunt ipfi, locûmque dant. Porro humidi corpori A 
arqualis graviras fit X, ipfius verôA gravitas fit X -t- Y. Liquet cor. 
pus A in humido exiftens fibi fubjeclas partes deprimere folâ gravita, 
te Y, quarefiftentiamfubjedi humidi exuperat. Quod fi extra hu-
midum effet, totâ gravitate X 4- Y ponderaret, ergo in humido exi-
ftens levior fit quantitate gravitatis X. £KE.D. 

Aliter. Sit X -\~ Y gravitas folidi A,& X gravitas ipfi aequalis hu-
midi. Affumatur vero folidum B,cujus gravitas fit X, eique sequalis 
humidi gravitas X -j-Y. Itaque eompofica A B fibiaequali humi-
do arque grave eft, (nam 2X -1- Y communis utriufque eft gravitas), 

a 3 bujui. -"Itaque A B in humido immota confiftet. ergo b cùm B furfum nita-
b é httjm. <ur impetu Y (quo ab humidi gravitate exceditur), eadem A deorfntn 

feretur (aequipollent enim hae vires, & altéra alterius impedit efte-
&um). unde liquet propofitum. 

Hjpûth. IL 

Ponatureorum quaein humido furfum feruntur, unumquodque 
* & dwfuml ""furfum ferri fecundum perpendicularem, quat per centrum gravitatis 

ipfornm ducitur. 
Lemma 1. 

Fig. 146". 

a IS. def. x. 
b8. 1. 
C 4.1. 

Circuli fe interfecent pun&is E, F, quîe connectât recta E F. 
centra autem T,H jungat re&a TH. haec bifecat reftam EF ad 
re&os. 

Nam (dudis T E, T F, H E, H F) trigona T £ H, T F H fibi mu-
tuôaaequilatera funt. fcunde ang E T H = F T H. cergo in trigonis 
E T K, F T K eft E K — F K,Sc ang T K E = T K F. QE.D, 

10. 
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De Inftdentibus Humido, LIB. L 

Lemm. II. 

In fphaerae portione centrum gravitatis eft in axe portionis. De-
monftratum hoc à Commandino de centro gr. prop. 15. & à Luca 
T*/.lib. 2. prop. 34. 

Prop. VIII, 

Sialiqua magnitudo folida (AB C) levior humido, qua figurant pj -
portions fphœra habeat in humidum demittatur, ita ut portionis bafis 
(A C) »0« tangat humidum ; figura infidebit relia, ita m portionis 
^à(DB) fit fecundum perpendicularem. El f ab aliquo inclinetur 
fyur a, ut bafis portionis humidum çontingat, non manebit inclinât a, fi 
demittatur, fedreHa refiituetur. 

Inclinetur portio, & per axem B D, ac terrae centrum T tranfeat 
planum, faciens fegmentum circuli ABC, cujus pars immerfa fit 
E B F G. Jungatur E F, quem fecet recta T H, connectera terra? ac 
fphaerae centra T, H, & quidem aad rectos in K. b£ftque centrum gr. ^ emm*Priec-
"■portionis E L F in L K , & portionis E M F in M K, &c proinde * duïlo piano 
totius E L F M in L M, puta N. Portionis vero ABC centrum gr. per hïad TH 
beft in axeB D, puta in O. d Tranfitque recta N O per reliquat extra pfpendicula-
humidum partis centrum gr. quod fit P- conneftatur TP. Cùm"^ j ^ 
igitur pars immerfa efurfuai feratur fecundum rectam TN, pars verô ^uip^1"' 
extans deorfum fecundum P T (neque hae lationes fibi invicem uilate- e 2 hypoth, £5" 
nus obfiftant, utpote per alias, aliâfque lineas peractae) non quiefcet 6bn)w, 
portio, donec haec centra eum centro terrae ifi unam rectam incidant, 
hoc eft donec axis D B fit fecundum perpendicularem. Tum vero qui-
efcent, quia quanto impetu quae in humido eft pars furfum, tanto quae 
extra deorfum per eandem lineam contendit. 

Not. Recta N P libram repraefentat, in qua duo gravia E B F G, 
A E G F G diverfimodè pondérant ( *levior eft enim pars immerfa * 6 huïm' 
illâ, quae extat). Sufpenfio fit ex pundto O. RadiifuntONjOP; 
defcendit P, attollitur N ; donec pun&o O in T H conftituto çontin-
gat a:quilibrium. 

Coroll. Ex his, cùm corporis cujufcunque humido levioris pars 
aliademergaïur, alia emineat, nunquam quiefcet corpus, & fluftuare 
oefinet, donec centra harum partfum, totius, & terrae in una recta 
conveniant, quod fi çontingat, tum quidem confiftet corpu?. 

Prof 
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De ïnfîdentibus Humido, LIB .1. 

Prop. IX* 

Fi <* iAl* PHmA (ABC) humidolev tor tu humidum demittatur', it4 
^' ut bafis teta fit in humido, infidebit refît a, ita m axk ipfius fecundum 

perpendicularem conftitmtur. 

Invertatur figura praecedentis, & ex (iaiili difcurfu confîabit pr<^ 
poiuura. 

DE 
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iâf- ■ 4Éfc _£■!'> **» fit» J&Zdbl. <*> «ê» «A» **> 

DE INSIDENTIBUS HUMIDO, 

LIBER SECUNDUS, 

Prop. I. 

SI' mttgnituào aligna (AB) humido levier demittatur in humidum, Fig. 244» 
eam in gravitate fropsrtionem habebk ad humidum (C D) œejua-

lis molis ,quam magnkudinis demerfs fars (B) habet ad totam magni-
tuàinem A B. 

Sit humidi G D pars C = A "(unde D=B), corporûmque trium a 3. #*. f; 
A B, C, D gravitâtes lint X, Y, Z, bunde X = Z. ergo X. Y -j- Z b M 
§i (Z. Y -h Z *:: D. C + D :: ) JB. A B. «M-

Lemma t. 

Sit conus Ifofceles rectangulus A B C, in quo fectio parabola EDF, Fig.34 5. 
cujus vertex D, rectum latus R . çrit A D = t R. 

Nam B Cq_a = ( B Aq^C Aq_= 2 B Aq ( bob B A = C_A ) T-
c II./ =) 2B A * C A. c& R . A D :; B Cq. B A x G A. ergo R. AD •• b 

a. 1. J^E.V. 
Not. A D ab Archimede nuncupatur, ea quae ufque ad axera. 

Leittma II. 

Recta GQ tangens parabolen ABC diametro BD occurrat Fig. 24^, 
(M Q); inquaubicunque fumatur KNsequalis ei, quae ufque ad 
axem; percontactumGducaturGOparalIela diametro, cui occur-
rat N O diametro perpcndicularis ; ducta K O tangenti G Q per-
pendicularis erit. 

Ducantur entm G Z tangenti, & G X diametro perpendiculares. K 
Sitque R rectum latus parabolar. Eftque Q X x X Z4= (GXqb- )

 b
*l7}%

gr 
K ' ' 

SCD LYON 1



De Infidetitibas Humido, LIB. IL 
R*XB. 'ergoR.XZ:: (QX.XBd

::2. i '::) R.KR ergo 
KZf=N.X-s=OG. hunde KO,ZG parallela: funt $ & eum 

e z Q tangemi G perpendicolaris Cut 'erit K O eidem perpendicaJ* 

h 33. i. Le mm* III. 

cx6. 6. 
d 3?. /^;«/. 

k conft. 

1 »?. i. Centrum gravitatis dividit axem conoidis parabolici, ita ut pars ad 
verticem, ejus quae àd bafim fit dupla. 

Demonltratum hoc à Commandino, libro de centro gravitatis, prop2 
2ç. Se à Luc a Valerio lib. 2. prop.41. 

Prop. II. ■ ' ' 

Fig- H7- ■Conôidisretîanguli recta pwtio (A B CJ quando axem (B D) 
buerit minorem quàm fefquialterum ejus (KN) qua ufque ad axem, 
quameunque proportionem habens ad humidum in gravitate • demijfain 
humidum, ita ut ipfius bafis (A C) humidum non çontingat, & pofita in-
clinât a, non manebit inclinâta, fed reSla reftituetur. Reblam dico con-
fiftere talemportionem, quando planum, quod ipfamfecuit, fuperficie* 
(E F) humidi fuerit aquidiftans. 

nu Je conoid. Secetur conoides piano per axema facienti feftionem A B C pa-
&fphœroid. jabolam (quod in fequentibus femper concipiatur faâum, quamvis 

bi.zJpol. brevitatis caufa reticeatur) cujus pars fubmerfa habeat diametrura 
dL™ GH. SeftionemverotangatGQjidEF bparailela. Portionis ABC 
e 8.i«2H»p««^. centrum gr. fit K, unde K B c= f D B i~D K N. Sitque L centrum 
f î lem.prac gr. partis demerfae,e unde in protra&â L K erit centrum gr. reliquse 
g *9- Ù partis, quod fit M : ducatur N O perpendicularis ad H G, vel B D, 
k 19 1" ^ conneftatur K O fecans tangentem QG in P. f & quidem ad re-
1 *b'yp.'i bmj. &os. Jam ob angulos hK G P, K Q P (fc B I F) acutos, liquet per-
mvid.cor.i.i. pendicularem K P cadereinter G, &B} nec centra L,M exiftere in 

ht$jus, rettâKP; etfi ducantur L R, M S ad G Q^, vel E F perpendiculares, 
'pars demerfa furfum nitetur per reftam RL, pars extans deorfum 
fecundum M S, tota portio ABC fertur juxta K P, m unde non con-
Gftet portio A B C,donec haec centra incidant in axem B D. £.E»D> 

Trop. 
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De l»fid<.ntibns Humido, LIB, If. 

Trop. III. 

253 

Relia portio cenoidis reiïangttli, quando axem habiterit minorem, Fig. 24?. 
<jnàm fefquialterum ejus qm ufque ad axem, qnamcunque proportionem 
habens ad humidum in gravitate • demijfa in humidtitn ita ut bafis 
ipfius tota fit in humido, . & pofita inclinât a, non manebitinclinata, fed 
ita reftituetur, ut axis ipfius fecundum perpendicularem fat. 

Inverla figura, firaili planedifcurfu probatur, quo antecedens. 

Prop. IF. 

Relia portio (ABC) considis reltanguli, quando fuerit humido le- Fig. 249. 
wV, & axem (B D) habuerit majorem , quàm fefquialterum ejrn 
(KN) qua ufque ad axem ; fi in gravitate ad humidum œqualis molis 
non minorem proportionem habeat ea, quàm quadratum quod fit ab ex-
ffjf«(B T), quo axis major eft, quàm fefquialter ejus (K N) qu&ufque 
ad axem, habet ad quadratum, quod ab axe(RD\ demijfa in humi-
dum, ita ut ipfius bafis (A C) humidum non çontingat, & pofita in-
clinata, non manebit inclinât a, fed relia reftituetur. 

Praeparatioimitatur praecedentem, fimile'fqne lirsae eidem literis 3'f\cn>*!'$' 
defignantur, (quod ferè fit in fequentibus.) >Sic vet o gravitas corpo-

 b
 j A-^'9' ' 

ris ABC ad gravitateffl humidi aequalis tu Y ad Z. Efique GHq. c /,.,, 
B Dq «:: (port E G F. A B Cb::) Y. Z c= vel q- B Tq. B Dq. ' er- d 9 «tf 104 & 
go G H = vel c~ B T,c quare G L = vel c~ B N. (nam oh» B T **■6-
4, i K N <= B Df = £ B K ? = i B N + \ K N, idcoquc B T »= \\H\

hu
, 

\ B N. itémque G Hf = i G L, *erit G H. B T G L. B N). ergo * * 
G L er-GO BN). ergo punftum O eft inter L, G. Nech

3
!«*.T. 

centra totius portionis, & partium in eadem iunt linea, fed pars de-k IJ. 5. 

merfa mfurfum tendit per R L, & altéra deorium per M S. unde non tm' 
çorififtet P°»

io
^
A B p &ç- »: in

 prae eed, mT%>. 1 *«? 

Prop. F, 

Relia portio considis relianguli, quando levier humido axem habuerit fj^
 2
 j

0
J 

majorem, quàm fefquialterum ejus, quœ ufque ad axem ; fi ad hu&i- , 
inm in gravitate non majorem proportionem habeat, quàm exccjpïs, quo 
cjHiidratnm quod fit ab axe, majrn eft quadrato, quod ab excejfu, qm 

X axie 
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3$4 De fafidentibus humido, LIB. IL 

axis major eft, quam fefquialter ejus, qua ufque ad axem, ad quadra-
tum quod ab axe ; demiffa in humidum, ita ut bafis ipfius tota fit in h* 
mido, & pofita inclinatanonmanebit inclinât a, fed reftituetur ita , ut 
axis ipfius fecundum perpendicularem fiât. 

3rïf/i!c'MjJ' Invertatur figura procèdent is, & ftantibus quae ibidem diûa funt 
<luon"m B Dq. G Hq ? :: port A BC. EGF

;
 b erit B Dq _ GHQ.' 

ttr. B Dq :: (port A B C—E G F. AJÎCC::) Y. Z d=r,vel ~nBDq— 
c 1.1 bujui. B Iq. BDq. e ergo B Dq—GHq = , vel ~3 B Dq—B Tq. fquare 
d bP- B T =r,vei -n G H & deinceps, ut in praecedenti. 
e 9. vel IO. 5. 
11», 6 Lemma, 

Fig 2 n In triang0''0 T D A fi latus T D ita dividatur, ut fit T D. TI » 
5' V D. QJ, ducanturque per V & Q parallela: ad D A, & IA, hï 

convenient in latereï A. 

Nam T D. TI \: T V. ( T D—V D) . T Q_( TI—-Q I). ergo 
a*»?.tf IM.. «envertcndo T D. I D :: T V. Q V. atquil D. D A b:: Q^V. VY. 
b 4. 6. '* fob V Y ad D A, & Q Y ad IA parallelas) ergo ex aequo T D, D A 
c etmv. 4-*. :: T V. V Y. cergo T Y A eft recta linea. Q.E.D. 

2. Quod fi conveniant parallela: in Y , erit T D. TI:: VD. 
d4.tf. QI- Nam T D. D Ad:: T V. V Y. & D A. ID * :: V Y. Qjy. ex 
f 19. J. aequo igitur T D. ID :: T V. Qy. f ergo T D. TI :: T V. T Q ;; 

V D. (T D—T V). QI. ( T (—T QJ. 
Coroll. T V. T Q::VD.QI. 

P™/. rz 
Fig. 252« Conoidis relianguli relia portio (A B C\quande levior humido axtit, 

( B D ) habuerit majorem quidem, quàm fefquialterum ejns (K N ) qm 
ufque ad axem, minorem ver9 , quam ut ad eam , que ufque ad axtm 
proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor, in humidum demijfa 
adeo ut ipfius bafis (h G) çontingat bumidum (A F), nnnquam confr 
fi et inclina a, ita ut bafis in une puntlo humidum çontingat. 

Fiat ut in praeeedentibus, & porro fit K V = f D B ; (unde cùm 
itftm. DKa=rfDB,eritDV = Tf D B, & B V = if D B, &proinde 

BV = f-DV = fDV). Contingant G Q, A T occurrentes i» 
métro T Q^B L>< ducanturque V Y (fe&ioni occurrens in M, tan-
genti Q G in Y),N O, G X, H a bafi A C parallèle. 

Ja» 
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De Infidentibus Humido, Lis. II. 3 5 <* 
Jam fi B D, B V,B X fine -H- (quod forte contingere poteft),beti- b *o z^;*/. 

am D Aq, V Mq, XGq erunt -H- in eadem ratione,cergo D A,V M, j **■6-
X G erunt Item B V. B X d:: B D. B V e:: D Aq. VMq f:: DA. ,3, 
XG B;: D 1. X J>_(ob trigona A D I, G X ^ fimilia). ergo per- f 1er. %o s 
mutandoDl.BV :: X J^(hI w, ob*H fe= XG). BX >:: 2. 1 m

;:g«r.4.6. 
D«(D1—W). VX(BV-BX)'::TD. BD. Item f ob B D. h 4. *• 
B V d:: B V. B X. erit convertendo). B D. V D :: B V. V X. ergo fî4, f/_ . 
ex xquo T D. V D ::D I. V X. & permutandoT D. DI :.- V D.VX. /f" ' 

ac
 convertendo T D. T I :: V D. V D—V X, vel QI. ( Nam QI * Juv.prac. 

' = GHk = X*=;V«»-j-VX = V»-]-tD9 = V » -H ntoipl 
D t D * = V D—j D« n= V D—V X). 0 ergo puntfum 0 !e:nm-1'**-
Y eft in T A. Porro, quia V D. X * ("G H) *:: T V (?D B +BV). pi5-1 

T Q CD Xj 1 erit VD,GH::DB-j- B V-V D. D X-X
 m

.
 q

 „ "%
0
f 

atouiDB>4-BV—VD = :BV n= DI. & D X—X
 w

 = D». Vj.^.i.' 
•ergo V D. G H :: DI. D B V (| D I). t D * (nV X, vel G Z). ' s-
& permutando G H. G Z :: D V. B Vu:: 3. 2. x unde punftum Z *-f/;s/- 7- f-
erit centrum portionis A G F, in hoc cafu. Vfriàt. 

Quodfiporcio major fit minorve,quàm ut B D,B V,BX fint-H-> ^tj^ài.i9. 
fit illa aBc, diametro B d, bafe a c ad A C parallela, ita ut fubmer" y fih z. 6. 
gatur portio a Bf, diametro G h, bafe a f ad A F itidem parallela, ciri z S- s-
eccurrat tangens T A R, ducaturque R S ad A C parallela, & oc-
currens diametro B d in S. Eftque S V.D V y: : R Y. A Y y.: G h.GU. 
& permutando SV.Gh :: D V. G H "i: B V. GZ. iterùmque per-
mutando Gi G Z :: S V. B V * c" <J V. B' V 3. 1. quare in hoc 
cafu centrum cadit inter *,,& h -, & proinde infra O in quoeunque 
cafn (quoniam KV ~à KNj. Itaque cùm tota portio grâvitet fe-
cundum reftam K O P. & pars quse demergitur, quaeque extat per a-
lias, liquet folidum non confiftere &c, ut in praecedeniibus. 

Coroll. B V = ft O B. 

Prof, t 11. 

Relia portio conoidis reliangitli , quando levior humido axem h abus-
rit, majorem quidem, quàm fefquialterum ejus, qua ufque ad axem,mi- ë- 2 5 ?• 
norcm vero, quàm ut ad eam, qux ufque ad axem proportionem habeat, 
quàm 15 ad 4, in humidum demijfa adeo ut bafis ipfiis tota fit in kn 
mido, nwnquam confiftet ita, ut bafis çontingat humidi fuperficiem, fed 
ut ma in humido fit, & nnllo modo ejus fuperficiem çontingat. 

Inverfà figura, eodemmodo demonftraîur quo amecedens. 
X x Frop.yjJJ. 
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2^6 D<e. Injiclaiiibnf HitwidO) LIB. II. 

Prap. VIII. 

Fig. 25". Conoidis reïïanguli relia portio (A B C), qtttnds axem (BD) hdu-
z)4- erit majorem quide n, quàm fefquiaherum ejns (KN) quœufqueai 

axem ; minorimvero qit.im ut ad eam, quœ. ufque ad axcm, proportk-
nem babvat; quam 1 S àd 4 : fi in gravitv;/c ad httm dum habeat frotor-
tiomm minorem e'a. qumi q-iadratum, qmdfit ab exctjfx ( BT ) qm 
axis major eft^quaw fefqmdtter ejm qua hfque ad axem, hubet ad qm. 

a hft. (f' drâtum, quod ab axe ; demitfa in humidum, ita ni bafi ivfm ( A C) 

c
 j ^ '.• mmidum non contingat, neqne inrcotnm reftituetnr, r.tqne manebit m-

é .cor. 4. 1 h. clinata, mfiqttanào axis (B D) cum fuperficie humidi (E F) angulum 
« ï. 6. feeerit œqttalcm ei

>
 de quo infr& dicetttr. 

o'î"/*! 'ÂtJ Sit gravitas porrionis ad gravitatem htiraidi tir Zq ad B Dq 3 

ft\%
 6
/ " B 1 q. B Dq. bicaque ZtiË T ,c & f Z —3 B N (df B T) . Sic 

fe s 1.1 Jpel — f Z. & erigatur <?4 = V £K N x B <?, jungantûi que B 4,erit an-
ï$i,le»hi. galas ç> B-J, isqucm propoficio innuit. Nam 1. litangpB4 = 

, 46; angE I D,vel G Q X. Eflque KN. XQV. KN * X Q. XQqf:-
G %.X Rfl C nain K N » X Q s = ( K N * 2 X B !,= 2 K N * X B 

ntï$$rj$ij,*~h G Xq) '::?4q B? q(ob miimilia trigona. QXG, B ?^)B
;: 

oit.5. î KN * B r. B?qc::£KN. fifc::KN.ïBfc::KN.XQ Pergo 
iB*== XQ. &XB (6fXO) = Bî>. undeXN = *N»=* 

VÀ'S" Z
"
 C

"
mc

J
ue Ë F Hc

l-
 B D

^
::
 (P°

n
 E G F. A B C - ) Zq. B Dq, 

T *;i>.tfu z h. & propeered G H5 = Z, erit f G H (
l
G L.) c= f Zu = <? N x= 

«9.1. G O y = G L.- & centrum L cura O coincidet. quare centra por-
ts./«m. Î. **. tîonum funcin perpendiculari KP, & z proinde tota portio imraota 
a confifret. 
*Î,4'I,

I
 2. Quodfiang9B4-àangXQ.G,fiatangXQY=<?B4. 

l'LVA Eftque K N . X Mï4 G Xq . X ^q) fc crY Xq . X «:: f * q. 
a frifc. B f q d

:0 K N- Ï B e unde X ̂ ( *' 2X B) -a 2B ?. s&BXl 
b u. 5. B 9. quare N.X (G O) c~(N f = hf Z = fcf G H) 1 = G L. Ca-
* 4- . dit igitur punftum O intra centrum L : nec funt centra portionum in 

e
 Toi' una re^a ^ E- unde tota portio non confilkt. 

fpriis. ' 3- JÎQôà fi ang <p B ̂  c~ X ^_G,fimili difcurfu oftendetur pur-
fiç.î. ôum O cadere fupra L. z unde etiara confequetur ruotus portionis 
hconftr. ABC, quomodo facpiùs incnlcatura. 
ifuprs. 1 r 

]/iu,ouu. . mix-
hujuu Relia prtïe comidis rettanguli, quando axem habuerit, mxjortm 

eptidem quàm fefquixltemm eju*, qaœ ufqtte ad axem ; minorem vert 
qHamnta4tam yu&nfque ad axem froprtionem babeat, ;? 

^HtM 
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De Infidentibus Humdo, LIB. II. 2$7 

t£in gravitate ad humidum proportionem habeat majorem, quàm 
excejf1**, quadratum qptod fit ab axe majm efl qnxdrato , q'tpd ab 
txcejfu, quo axis efl major, quam fefquialter ejus, qu& ufqtte ad axem, 
héet adquadratum qnod ab axe, inhumidum demijfa aàeo M bafis ip-
fim tota fit in humido, & pofita inclinât a, nec convertetur ita ut axis 
ipfim fecmdum perpendicularem fit, nec mmebit inclinât a, nifi quando 
axiscum fuperfwie humidi angulumfecerit aqttalem angulo fimiliter fit 
priùs ajfumpto. 

Nam inversa figura precedentis, quoniam B Dq. G Hq a:;jport 
A B C. E G F,b erit B Dq —G Hq . B Dq ( :: porc AB C—E G F. a 26 de conoil 
ABCc::Zq B Dq)d cr B Dq—B Tq. B Dq Equai?e B Dq—GHq bw.9.(.6'4.( 
(_Zq) cr-B Dq—B Tq. * ergo Z -=> B T. & y Z (Nq) ~~3 f BT c bJl&i.ih. 
(N B) &c. utJn prcecedentî. ■ W« 

17. *#• 1. 
Sthol. Sit IK axis parabolae GI C, ejufque bafis G C —: iGK. 

SceducaturGN, utcunque fecans parabolam GBA. Ordinatim Fig. i$6. 
appiicetur N P, & conneftatur G P occurrens ipfi B D in O : à quo 
applicetur O H ordinatim. Sintque R, S reéla latera fe&ionum 
G1 C, G B A. Sûntque tam I K, K G, R, quàm B D, B G, S in 
undecùm I K. K G :: B D. D G. erit'l K. R :: B D. S. & permutan-
do I K. B D (I G. B G, vel J P. BO):: R.S. atqui IP,NP,R,& 
B O, H O, S funt etiam ergoque I Pq N Pq :: (I P. R :: B O. 
S ::) B Oq. H Oq. ergo pèrmutando I P. B O :: G P. G O ::) N P. 
H O. unde fe&ionis punftum H eft in refta G N. & hinc 

1. Coroll. G N. G H (G P. G O) :: GI. G B (G K. G D) ;: 
G C. G A. & G H. H N :: G A. A C :: G B. B I G D. D K. 

Porro,ducatur N M ad 1K parallela. Eftque G C. G A :: f/G N. 
G H :: G M. G K :: M C. AK. & pèrmutando G C. M G G A. 
AK ::LK.HK.itemGC.GK::2.i ::)LK.LI. ergoGC. MC 
+. G K :: L K. H K -t- LI. ergo G C. K M :: LK. IH. vel GK. KM 
Os GH. H N, vel G A. A C, vel G D. D Kj :: LI. (1 K). I H. Hinc 

2. Coroll. L K. H K :: G A. A K. & dividende L H. HK:: GK. 
AK. Et limilidifcurfu 

hXf*l "
G K

-
 A K :: L H H K

" 
Porro, quia L L I H :: G A. A C crit inverse componendo IFL 

LH::AC.GC. ltemLH.HK ::GK. AK. atqui I H.HK = 
JH.LH (AC.GC)4-LH.HK (GK.AK) 

3. Conoll. J H. H K = A G. G C -1- G K. K A. 
Qnod fi bafe K G fiât altéra parabola G I K, fimilis prîorîbus,Gmi-

litec 
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2^8 De hfideniibus Humido, LIB .II. 

1er erit ;XB. BZ: 
h. h i = AG.GC + GK.KA= 1H. HK. 

Prop. X. 
Fig. 2C7. Rcttaportio (A B C) conoidisreUanguli,quanào levier humido habit-
t ig. 2 c 8 erit axem (B D ) majorer» quàm ut ad eam iKN) qm ufqtte ad axem 

proportionem habeat. quàm 15 ad in humidum demij]a, ita ut bafn 
ipfiut (AC) non contingat humidum; nonnunquam quidem reS:a cm-
fifiet, nonnunquam inclinata ; & interdum adeo inclinât*, Ht bafis ip. 
fins in Mo punlio contingat fuperficiem humidi; idque in duabus dif-
pofitionibiu, intérim quidem ita ut bafis in humidum magis demergt-
t ur, interdum vero ita ut fuperficiem humidi nullomodo contingat, fi. 
cundum proportionem quam habet ad humidum in gravitate. Eoritm 
que dicta funt fingula inferiùs demonfirabuntur-

Sit gravitas portionis ad gravitatem humidi ut Zq ad B Dq • fitque 
BK = 7jBD ; &KV = r*BD, & KN(-aaKV) eaquand 
axem; &DT = f KN. 

1 °. Si Zq. B Dq non-D B Tq. B Dq. quoniam B T b — B D— 
iKN,in humidum demifia portio ABL non nifi re&a confiftet, 
jum 4 hujus. 

c vià fcb. 5. de Pro fequentibus jungatur A B, quam fecet V £ ad B C parallela. 
quai, parai. Item bifetta A B in p.,ducantur^ y,p rad B D parallelae: tum ad ba-

àibti. fibus adAC diametrifque £y,pv cdefcribantur pirabolae ACa, 
V'6it h A ^ D ; quarum A C <* dtranfibit per K,f/nam DA.V^(D^)C::BD. 
g M î * B VF:: 1 y. 6. & dividendo A y. y D

 :
:
 9

. 6 s
 ::

 3.
 2

 b:: B D. B KJ. 
h priùs. Producatur N t ad D A parallela, occurrens feâioni A G «, puoftîs 
k3 ar./ci.î de J\}ê> per quae ducantur S/^,*,** adBD parallela». Efîque A*. 
atuir.yrab.

 A
 Q .. ^

 10
 ..

 2 y-
 ( nam pofito A'C = 1 o, vel A D = 5 , erit 

Uo.^/.5. A
>jVe

i
yel

^_ ,
)C

VyD=:2,undeD*=i,&«C 4. itaque 

b confit 

2. 5 2. 1 8^.^«(C*. CA4- AD.D«)H: 
K 1. « %. denique ducantur tangentes S ?, « 4. 

Conclufio 2« 
«S* porfie f^ A B C) ad humidum ingravitate minorem quidem pro-

portionem habeat, quàmquadratum B T adquadratum B D. majorent 
vero quam quaàratum ^ f ad quadratum B D, demijfa in hmidm 
adeo inclinata, ut ipfists bafis (A C) non contingat humidum, incliuU 
Éonfiflet, ita ut bafis fuperficiem humidi nulle modo contingat, Qr axii 
(B D) cm humidi fuperficit (EF) angulum faciat majorem angé 
(*)• 

Nam 
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De Inftdentibus Humido LJB. Iî. 

Nam quia Zq. B Dcj.| __,
Br

^
 B

Dq ' entZi-r>Br. ^mrC b ' ° • *• 
jnter fetfiones A B C, A i" D aptetur ad B D parallela retfa GH'=C emkS> 1 bl 

1 cadet haec inter BD,&9«: per H ducatur recla A F, quae humi-
di fuperficiem reprxfenter. Itaque G H eft diameter demerfae ponio-
nis A G F ducatur tangens G Q,fitque G L — f G H, ('unde Left \l Umm. x b 
centrum ponionis AG F), ducamrque L K M, elic ut M lit centrum s

(^a*1"'*' 
partis extanti*, &obG L f= 2LH,eritGO—a IOH, quare O M- bypotb.i.b 
dit fupra L ; & cùm portio ABC sferatur juxta rettam K O, pars Sffilem.i.i b, 
demerfa attollatur per illi parallelam L R, altéra deprimatur fecun-
dum M S ; quiefcat tandem, ut humidi fuperficies fit E F, eique pa-
rallela tangens X Y, conftâtque efîi ang X Y B H_3 ang Q h_n ang <t. h \C. i. 

Conçu 3. 
Si portio (A B C) ad humidum in gravitate eam habeat tationem, 

qui» quadratum 9 v ad quadratum B D, dtmijfa in humidum iiclina-
ta adeo, ut bafis ipfim non contingat humidum, confifiet & manehit ita, 
M bafis ( A C ) in uno puncto humidi fuperficiem ( Â ») contingat, & axis 
cumfuperficie humidi angulum faciat angulo ? aqualem. jguodfi por-
tio ad humidum in gravitate eam proportionem habeat, quàm quadra-
nt» n-\ad quadratum B D, in humidum demijfa , & pofita inclinata 
adeo, Ht bafis ipfim (A C) non contingat humidum • confifiet inclina-
ta, ita ut bafis in uno pmEio humidi fuperficiem contingat, & axis cum 
ea facial angulum angulo 4 aqualem. 

Nam i°. S w^Z) efl diameter portionis AB/, cjufque centrum %.ibuj. 
hft * (ob 8 *c - 2/ »), & fi per K / ducatur rcfta, 'fixe per tria cl IZl'.îh 
centra tranfibit, & fecundum ipfam tota portro, ipfeque partes feren- ^itb.x b. 
tur, dergo immota confiftet portio. Eftque ang f = ang A »£(ob d fil,, s, 1 huj 
h, A w, & 9 B D parallelas). Quôd fi portio in alio fitu confti-
itiatur, centrorum fitus immvitabitur, neque in una recla convenienr, 
unde commovebitur portio, donec in hune litum reftituatur. Simili 
difcurfu, (i Zq. B Dq::xfq. B Dq, erit* %(= Z), diameter portio-
nis fubmerfe, & tota portio confiftet fub angulo 4 — A£ K Sec. 

Concl. 4. 

Si portio (AB C) ad humidum in gravitate majorem quidem pro-
pmknetn habeat, quàm quadratum * %ad quadratum B D , minorem 

veto 
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ver h quàm quadratum $ J ad quadratum B D j in humidum demifia 
& inclinata, adeo ut ipfim bafis (A C) non contingat humidum confi. 
fiet, & manebit ita, ut bafis in humidum magis dewcrgetur. -* 

Simili ferè difcurfu probatur, quo fecunda condufio inter parabo. 
las A B G, A p D aptando G H (= Z ;) qus in hoc cafu cadet inter 

abyp.&ii.i. Bff, »Ç, quiaZ Eritque tum (in fitu A G F)G O c-

2 O H, & propterea punitum O cadit inter centrum L, & H j neque 
confifiet humidum in illo fitu,fed quum bafis magis demergitur. 

Concl. 5. 

F'g. 2 39« Si portio (A B C)adbumidum in gravitate proportionem habeat mi-
norem, quàm quadratum *%ad quadratum B D ; dem jfa in humidum^ 
& pofita inclinata adeo ut baÇts ipfim (A C) non contingat humidum, 
confifiet inclinata, ita ut ipfim axis (B D) cum humidi fuperficie angn-
lumfaciat (Q_) minorem angulo 4, & bafis (A G) nullo modo fuperf-
ciem humidi contingat. 

Probatur itidem ut 2da, aptando rurfus G H — Z, & hic in fitn 
A G F erit G O ~a 2 O H, & punétum O cadet inter centrum L, & 
verticem G. itaque ut confifèat, inclinari débet. 

Liquet verô in hoc cafu pofitâ E F fuperficie humidi confiftentis, 
G H diametro portionis E G F, G (\ad E F parallela , effe ang Q 
-34. 

Nam fi ang Qc~ j-, aerit idcirco punclum Qjnter B, & 4, k & 
sU. 1. - punftum G inter B, & ». bunde GOcr**. Atqui * s c=r f * \ 
Vitra 1 d c~"f GH — f Z. unde G O c~ f G H. 'unde O non erit cen-
VcoMp. W"m portioais EGQi quare portio ABC non confiftet, contra 
c3ltm.i.ih. hypothefin. 

FINIS. 
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..." [2 
LEMMATUM ARCHIMEDIS, 

quœ vocantur, Edith Nova. 

FRMFATIO. 

H — S a <•»•( 

C UJJ^«LL« Machudât^ five Lemmata Ar-

chimedis, quorum pars magna ufum habet atque 
elegantiam, nèpenitùsinterirent inter Motawaf-

» -C m ^!ÏJ 

u->Ha-w^Aj« i-e. libellos inter Elementa Euclidé-

&M grandémque Ptolemd Syntaxin medios, (quos A-
kxmàrimjamolim m&v*te%ov'*t**v appellitabant,) adfer-
vare maluerunt /4^#«Mathematici: quod prêter prœfa-
tionem Jbi'lHafan,duo Codices Bibliothecse Bodleianœ ni-
mio fatis comprobant. De Gr&cis tamen minus emendatis 
quingentis penè abhinc annis Arabica fecit Vir Cl.Thabe-
tusCorraides. Poftea Notis fuis nè vix adornavit is quem 
âixi, JbulHafan(ye\ Abu iHoneinjxt aliqui volunt procli-
vi errore) Ali Ebn Ahmed Nafvœus^ jj\ 

iC^^xJjcX+sxl. Quinetiam Latinè nunc ea leguntuf 

ex duplici verfione, alterâ quidem Celeberr. V. D. J oh an-
nis Grorvii, quse cum animadverfionibas pauculis Sam. 
Fofteri Prgeleétoris Grefbamenjis fœculi hujufce devergentis 
anno L IX. Londinï prodiit, mox alterâ Abrahami EocheL 

B IcnÇu 
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FKMFAtlQ. 
lenfts^ quam fuis adnotatis illuftravit, atque adeo Floren-
tin edidit egregius Mathematicus o^. Borellw. Valdè 
autem miror virum praeclarum alterumq-, plané sicilu 
decus, de iftorum Lemmatum Authore tam anxiè dif-
putare : dummodo confiât, ut nihil certius, Lemma 
omnium primum illud eflequod ad Tactiones Apollonia-
nas fuo ex ingenio pofiiit P&pptut tum quartum quin-
tumve ne vix ab eis differre , quibusTheorematum Flo-
ridorum Conditor Propofitionem x**u> fed nulli certo 
Authoriredditam (hanc in Lemmatum horunce fextum 
ita conje&am hodiéq; legis)illufiratam vôluit, nim.P^. 
XIV. &XVII. Arabes autem, quibus Archimedis 
nomen in Mathefj pras caeteris clarius fuit notiûTque, vr> 
cabula ipfa à.'?^^!' & <rt\iimv (Lem.âf. & 15.^ mmmo viro 
retulere-, quanquam Pappus, cujus fortean de fcriptis 
Eutocius (fie amat) pleraque haee Lemmata carpferat, fim-
pliciùs paulô dixerat, &eiovî ■K*\ZotvasCn\orde voce al-
terâ certa eft fides diu znxsArcbïmedem natum apud Geo-

nîlT^rilZ métras v aluiffe. *Opus potius eue mixtum reor, atque 
ab uno vel altero Theoremate five Archimedis five Apol 

r'-*TZr/»° l°niti C^alia enim ultrô indueit Doctrina Taclionum,] S«ré/S'î certè perantiq[uo, caeteris omnibus, ut audent feioli, 
fragmemumie hominis paenè Divini nomen additum inlcriptûmque. 

• Lemmatum vero faorum libellum fcripfiffe o\\m Archi-
medem nullus putem aut voluiffe.. Ifthaec ita pracipus 
modo Propofitioni praemittere folet, modo i^Ahn fubp 
çere. Quod a,d quartum alterius libelli «•« $ XIA. con-
queritur Eutocim^ minus innuit quàm viro dodo per-
pîaceat : plerifque puta Exemplaribus Operum Archi-
medis binorum Lemmatum tain a'vlhvQn quàm o-fwkQ^ 

quas ad Prip.jV. pollicitus erat,majèexcidine ^ tum duo 
ilk Theoremita(| lura nè cogites)quae forte repererat£#-
txçim adcô fuilTepropterScribam malehabita,corrupti & 

defor-

Statica 
«lot. 
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FKEFATIO. 
deformia , ut pro Archimedéis accipere qux erant Archi-
medis, omninô fubvereretur. Sed praefari multis haud 
decet. Breviculus enim ex fe liber ifte eft, & hoc com-
pendio adhuc brevior. 

Id vero fubmonendumputo, Scheraata quas heic vidas 
ab Autographis Praeftantiilimi viri D. Jac, Go in fuiueex-
prefla five in meliores codd. incidit ille, quàm Abr. 
Ecchellenfts atque ego vidimus, five potiùs ingenio ac e-
ruditione fuis plus maximo potuit. Verùm de tanto vi-
ro, déque filii ejus erga me meritis tum dicam quae fentio 
ipfe, & omnes fcire oportet, quando adhuc alia quàm ftri-
fturasfcripfero & Epitomas. 

ARCHI* 
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ffe «fe «il »fo r& 

8g» î s-? 
Sf» «if» cfo «f» e$» «*» 

«4* «dr» «*» «4» «4» 

t-j* eft» cjf* cf» 

ARCHIMEDIS LEMMATA. 

Lewma I. 

B înorum circutorumk B C, D B E, fefe intra extrave tangen- ^ig. 
tium in B diametri AC,DE invjcem parallèleJint j relia linea 2 ̂ 1 • 
efi qm per AD B tranfit. a 11,11,3. 

bji. 1. 
Adjunâzre£txaFGBa'quidirtetbDH. Tara propter aequales c 34. r. 

H Fc, D G J, G B, necnon dF A, F B ; erit H A = 1F G — CDH, d 1 %.ief. 
& fA D H = A. Atque oh pares § B G D, B F A, D H A, erunt e

(
ax- ̂ h 

kBDG + B = A4-ADH = 2A, &BDGk = A. Unde'*;1" 
»ADG -f A s = 2 reâ= ADG4-GDB. Recla igiturm linea h cor, j 
eft ADB. Autin fig. alterâ, Unde'A-BG4- A(=n FB D-t-k«*.7. ' 
HDB) s ■ = 2reft = ABG-f- (B D Gf) G B D, &A BDa'««»i. 

M*. "^** 

Hoc lemmate Trop. XXIVam Operis Apolhnii «**pa~c jam olim 
ilMrabat Pappns, ut videre eft Pro/>. CX. LVIImi C""tt5ù>>«i'.Com-
raonftrat verô ( connexis radiis G B, F B, & ipfis G D, F C invicera 
parallelis ) tara F B G quàm A B D rettas effe,apodixi probâ quidem 
(contra quant putar Vir doctus,) & eleganti. Ecce illam ! 

Eft enim duitâ tangente O P, G B O0 =r reâo0 = OB F, atque 0 l8;. P 
"GBF recta. Et, qaia ? D G. G B :: B F. F A, & D G B «= P^1 *-rt7-î 
B F A, eritr G B D = F B A. Refta autem eft G F, ergo *A B D spt \ f, 
etiam refh. 

Confimile autem Lemmation Cl. Comandinm Propofitioni XIV. 
Libri Quarti Co'lec~t. Peppi adtrîdit» tu 0pus fuir, quod vide. Ve-
mm id jam obit;r monirum velim, Propofitionem illam XIV Pappi 
eandem omninô fuiffe (fie reor)cum XXlVra Geometne Pergai de 

B 3 Taftio-
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■3^55 Lemmata Archimedis. 
Ta&ionibus, atque adeo utramque roiniraè difterre abs horum Lem-
matum Quinto j omnes equidem ipfas eadem Lemmatia, Jlluftrati. 
©nés eafdem, ut probe confient, expofcere. 

Cafum duntaxat facillimum expofuit Abu'lHafan, parùm quidem 
perhè, ubi A D B, F G B diametris AQED reétè infiftant, nemp

e 
(H—A) A D H-i-rerîoH DG-J-G D B(G—B) = 2reftis. te-
ftaigitur ipfa A D B. 

Le m mu II. 

Fig. 262. Si femicircnlum A B C à puntto D taxgant reEtœ AD,DB,d* de-
ducatur B E _L A G .• connexa C D ipfam BE bifariam fecabit in F. 

b 18.3. & 18. Qccurrant invicem bC B, A D protraftae in G, & jungatur AB. 
cm. }6. 3. Q

uii
 (

 ob pares
 = AD,DB,) ABD five à B A D H- DBG 

e£i" «A 6 =refto G B A
a
(A BC) == s B A D -j- G, erit GBD

k
 = G, & 

f, 4 \. " ' 1G D = (D B h=) A D. Atqui propter paralielas A D, E B , erit 
g cor. i 1.1. DA.FEe:: ( DC.CF ::) GD. BF. Ciuaref EF= FB. h ut moià. 

Nota. 

1. Paria heic peccavit Adnotator Nafvtm atque in précédente 
Theoremate j fcit. è cafubus fummè obvium adduxit, quando Ca-
thetus B E ad centrum circuli ABC \ ertineat. 

2. Hinc, ut bene monet Cl. Bcrelltu, inveftigare licet duo po-
lygona ordinata & fimilia, quorum cimimfcriptum infcriptura ex-
ceil'u quidem minori dato quovis fuperet, tum etiam rutionem dia-
metri ad circuli peripheriam compendio egregio eruere. Nam C E. 
C A :: B E. ( A G) A D 4- D B

 ;
 hoc eft, perimeter polygoni circulo 

A B C ex femilatere B E infcripti, ad perimetrum duplo laterum nu-
méro ex latere ipfo A D 4- F) B circumfcripti. Chordas vero per 
feq. Lemma, atque etiam proportionem licet inter A C& CE magis 
femper magifqueminuere, eoque rationem diametri A C ad ferai-
chordam B E elicere. Quippe hinc datur B Eq, & huie par A E * 
E C, imô datur per Lemma, quod fequitur, ipfa A E. quare E C da-
tur, atque etiam recla A D-j- D B. Idcirco ad peripheriam circuli 
(quiï quidem inter adfcriptorum polygonorum ambitus médiat,) 
ïatio diametri illico emicat. 

3. Horum Lemmatum Lompilator, quifquis fuerit Gracorm, 
aut Scholiaftes forte uirabs, re&as A D, DG pares effe jubet, fuo 
quafi fretus opufculo de R &:tngulis,quod jam priderj»periit.Iflud ta-
men ex Elementis facillimè confiât. Lmm 
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Lemmaia Archimedis. 

Lemma lit. 
Incfrculi fegmento AB C, k quovis curva punSîo B adb'afin A C Fig. 263. 

«gtitnr perpendicularis B D, fiant que D E = DC,^ anus B Fs= 264. 
B C : annexa F A fr« aqualis ipfi A E. 2 6 $•„ 

a 19. 3. 
Jungantur C B, B F, F E, E B. Eft igitur E F B c = F E B, •> f* 4.1. 

propter arquales reftas F BJ, ( B C) bB E. Sed A F B -4~(A C Bb)^- »• 
CEBd = 2 reftisc=AEB-f-CEB. Quare f A F B = AEB, : \ 
& (A FB—F EB)AFE = AEF. Unde s A E = A F. fj."

 5
. 

1; Schol. 

1. Hujus egregii Theorematis Cafus fecundus, ubi A B C eft fe-
micircultfs, C/. ftolemae restas olim circulo applicanti pernecefiarius 
erat. Lemma tamen, quod ^^«fl^H'^appellatur, cap. ix, Libri 
Primi m?. Xw/,. hâc occafione non confiât modo, fed & générale 
evadit, 

Datis fcil. tam chordis quàm arcubus C A, Â F, F C, adeoque 
femiarcu BC , quaeritur ipfa BC chorda. Demiffâ BD 1 F/g. 2£»4» 

ACJhabes,Ht priùs)DC = ?i? (t^My D vero reaus 
eft, & B C D ex dato arcu (A C—C B) B A, etiam datus. Quare 
fpecie datur (per 40. Dat.J triang B D C. Dantur igitur ratione 
(3 def. Dat.) led & magnitudine (2 Dat.) rea* B C, C D. 

2. Rurfum focors effe mavult AitèlHafian
 ;
 (iftum enim Jïl^t 

pravatae infimulandumreor) & prxter Authoris Graci ingenium , 
omiflis reliquis cafum médium oftentare. 

Lemma IV. 

Super AC ejufque fiegmenta A D, D C deferibantur très fiemi- Fig. 266. 
tkcuii ABC, A E D, D F C , & fiatD B J, A C : erit figura 
(A B C P D E A) trium femicirculorum peripheriis inierclufa, quam 
&$CnKiii vscat Archimedes, circulo c 'irca B D aqualis.-

Nam A Dq -h D Cq -t- ( A D ' D C bis 0 ' D Bq b = A Cq. *
b
 ™W7- e> 

Suntq
ae

 ^cûcuji inter fe, ut quadrata diametrorum. Quocircad fe-c 2 11. 
raic'»'cului A B C sequatur circulo circa diametrum B D, una cum-d^j*. 7, 

binis-
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Lemmata Archimedis'. 
binis femicirculis AED, DFC: unde 'Arbelon Àrchimeàtm 
hoc eft, femicirculus ABC 'minus femicirculis A E D, D F C par 
omninô erit circulo çirca B D defcribendo. 

NoU. 
à Y " • * '-

1. Cl. Sorellm ifta verbis fuis adnotat. 
" Hacc forfan eft una earum propofitionum quas Papptu legit in 

" libro antiquo de menfura Arbeli, fea fpatii à tribus femicircumfe-
" rendis circulorumcomprehenfi, ut ait Precltts:, quae quidem ele-
"gantiflimaeft, ejufque inventionis Lunulae Hippocratu Chii origi-
" nem extitiffe puto. Eft enim Hipjpocratis Lunula fuperficies plana 
" à quadrante périphérie circuli majoris, & femiffe peripheria: cir-
" culi fubdupli cpmprehenfa. Arbelus verô recentiorum eft fpatiumà 
" triente & à duôbus fextantibus circusiferentiarum trium circulo-
" rum œqualium comprehenfum } & hifce duobus fpatiis facile qua-
** drata xqualia reperiri poflunt. At Arbeli Archimedis & Procli huc-
u ufque reperta non eft quadratura ; fed poteft quidem affignari cir-
<l culus prsdifto fpatio aequalis. Vide jam Viètam in Rcfponfis. 

2. Huic figurât nomen dédit, ut par erat, cultellus feu fcalprum 
Sutoris, quâ forma femper fuit. Unde pervetus Glolîa, "h^Cnm, Si-
cila: & Etymorum Graecanicorum confarcinator, 'AJCMAW , V(i*Ui 
ricunwf afei??sèr §57 fahtv. Imô ante iftos Scholiaftes 'Hicanàri 
paulôdifertiù?,"AjC(iAo< ii tÂpr-m Ku»Ao7ff«ir//iiei*> ois oi o-nvmlwi 
lipvsQ ij %uQt 7x1 c/Yçfwj-tf.Haec tamen obiter; alia jam me Mathelisdir 

flinet. Interpreti autem Arabi {j^^rtA Arbelm dicitur tanquam de 

virilis generis voce Gracâ. 
3. Hoc quartum Theorema ex P^j inventis fuiffe exifrimo, quo 

ad propofitionem fequentem,quœ fubtiliflima eft & Sene Sicult digna, 
via certior ampliôrque pateret : nec adcô Hippocrati £ hio Menifcos 
quadrandiciulam dedilîe aliquam , quin ipfum potiùs abs antiquifïï-
mo illo Tetragonifmo quàm opportune ortum fuiffe. Ait enim Pappm, 
quamprimùm éxpofuerar Antiquam illam Propofitionem, qua? pro-
ximum Lemmatum Archimedœarum facit, & quidem paulo ante 
decimum quartum Floridorum Iheorematum Libri fui Quarti/quod 
minime difcrepat ab hoc Lemmatio,) — à.ux$t\<r%T<u zejny1 
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Lemmata Archimedis. 

Lemma V. 

Super A C ejufque fegmenta qutvis conùgua A D, D C defcfi- Fig. 267. 
hanturtres femicirculi A B C, A E D, D F C, fitque D G1 A C : 
pures invicem erunt circuli B H E, L F N, qui Arbelo A B C D in-
feripti, tam perpendicularem G D quam femicirculos contingant in 
pwttis H E B, L F N. 

Duc diametrumHl: hatc autem aaequidiftet AC, ob brectam £ I' 
D HIc=A D H, atque connexa B I -J-1 A dre£a eft. Tum con-

 c
 hyp. 

veniant A B, D G in G, convenient etenim 'propter B A D -f- ADH d km. r. 
< 2re£tis : adjunfta B H -j- H C, & recta eft, & ad f A G perpen- ? *»>3*> 1. 
dicularis,atqueME-L.ED, &AE + EK etiam reftar. Eft au- >l-J' 
tem 'GDiDA, & junaa C K1 K A, quare produ&a CKGre-| *; *'

u uh
_
 1 fta erit. Quoniam vero E D 11 C G, propter rectosf AED, AKC, k ùs. 6. 

crit s A D. I H :: (A G. GI ::) A C. C D. adeoque 6 A D * D C ' 1. 
= A C x I H, & argumento pari A D x D C = A B » L M. E*ttz7'h 
quantur igitur inter fe diametri IH,LM, & h circuli ipfi I E H, °f'ué 
LFM. g^E.D. p

v r 
Scholùt, 

1. Sive Cracw ille, qui ha?c Lemmata primus collegit, five po-
tiùs Arabum aliquis, quo G G rectam lineum efle oftenderet, citât 
Opufculum fuum deTrigonis Rectangulis. Inde vero Mi Abu'lHa-
/iKhocadjumenti accepit. v.fig.iji.ifkiejchemaprimumBorellij 
ad paginam. 393.) 

BGxAG, quod intriang ABC per F occurfam perpendicula-
rium B E, C D tranfit. Jtrege D E. Circulus A D Ff ibit per E, ob 
recliim c A E F. ^quantur autem nD AF,DEF, atque n

 D E B, 
D C B, hoc eft, B A G, D C B. & B communis eft. Unde 0 AGB 
(C D B), c= recto A G C. Refta igitur eft CB, five in fchc-
raate Arcbimedeo C G. 

2. Deinde Adnotator Nafv&tucaeteros câfushujufcequintiThe- Fig. 
orematis ad mentem Abi Sahl C&hcfifîs, percelebris Mathematici, hoc 
ferè modo exponit^ 

Caftes fecundus. Vel femicirculi A P N, O P C fe mutuô fecent 
in P. Sitque DPJ. A C : aequales invicem erunt circuli HE B, MFL, 
qui femicirculos & perpendicularem contingunt. 

^Equi» 
C 
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570 L et» mat a Archimedis. 

àz.i. 
e 16. 6. 
ff or. 13.17.6 
g!9.î. 
h utpriùs. 
k«/f.i : ». tx 

Fig. a (5 8. j-Equidiftant H I, A C, & agantur A B, A H K * tranfeuntes per 
*lem. i. I,E. atqueconveniantAG&DPinG. Deinjungatur recla bCK 

. 4_KG»&IN-f-GBatranfeuntesPerE'H-
*-u Propter parallelas c C K N I, eft d C A. C N :: (A G. GI :: ) AD 

H J. adedque eC N*AD = CA»HI. Verùm CD »DQ = fDPq = AD* DN, atque e C N. D A :: (N D. D O ::) s CR 
O A. Quare eCD'OA = DA»CNb = CA»HI. Paritérq. 
CA»LM = CD*OA. Unde xquantur & diametri L M, H l' 
& circulifc MF L, H El. 

Cafttt tertius. Vel femicirculos jam disjunftos A E N , O F-C 
tangant partes reftae D F, D P : aequantur circuli H E B, M F L, qui 
tam femicirculos quàm perpendicularem à tangentkim occurfu (D) 
creclam contingunt in punftis E, B, H, & F, R, L. 

iËquidiûent A C, H 1, L M diametri, & jungantur C B, I N, «-
flaeque A H K, C G tranfeuntes per H,E,& quia « C G II C N,erk 
dAD.Hl::(AG.GI::)AC.CN, adedque ADxGN = AC 
*H I Ac pariter CD * A O — A C * L M. Eft autem 'CD« 
DO~ (D Qq = D Pq ) A D * D N, atque CD, AD:: (DN, 
DO::)mCN. AO. Quocirca A D » C Ne = (CD »OA)h= 
AC»HI -ACxLM=CD»OA. Pares igitur invicem funt 
diametri L M, HI, circulique KL F M, H E I. 

lié. 3. 

m 18. $. 

Lemma VI* 

Fig 370 Circuit E F B
y
 qui très femicirculos fufer A C, A D D C, # 

ipfam D C defcriptos contingit, diameter G H MAmr.ro A C éqmii-
fitt ; qmratur autem proportie diamctrorum ad invicem. 

Duftis redis AG, GB, CH , HB,HE, E A, G F, FC, 
item D G, D H, D J, D K, G LO, H M P; crit G O x A O, & HP 
JLAC 

Et (propter H G, D K, D11| A C, A B, C B ) erit O P. P C :: 
G M. M C :: A D. D C :: A L. L H :: A G. O P :: O P. P C, hoc 

eft, — P C. P C. 
s. 

Unde aggregatum ex 3 continué proportionalibns, 

~~ ~|- — +PC.XEC_
 ::

 A C. P O = G H. 
s* PC / ' s 

Ex. 
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Lemmata Archiraedis. 271 
Ex.gr. ( ficenin» vult Arabs ) fit P C = 4. Erit O P = 6, 

OA= 9, adeoquediam.AC.GH:: 19.6. 

Jdnotata in Lemma V & VI. 

§ 1. Lemmatum Archimeiis quod putant, quintum ex P*ppi 
inventh aiïumpdfque tranfcriptum eft, quâ arte illuftrius cfiTet id quod 
fcqoitur. 

Prsemonc-t adèô, priufquam oflènderet principem illara vererem-
qùe proptcr quam appellitat exvett. membranis, Libro IV. Flori-
dorum Prop. XIV. eifdem pofitis quz in Schemate noftro 2 7o,&ab * 
deduaâ * j-t XAC& = GO,eflef*D . i HG:: A D— DC 
.AD-l-DC ai™T 

Refoe etenimfunt a A E H, G E D, CFG, D F H ; fimiliâque h ' T 'i 
trig.bÔEA-, DO G,itemque DFI P, D F C, quare A D. D E :^ 
GD.DO,& ADO = EDG: parirer D C. DE::H D. DP, 
&CDP(^HDE = EDG) = ADO« . 

Unde AD . DC :: PD. DO. & componendo convertcndoque AC. 
AD—DC :: PO = CH.PD—DO :: P^ = \ G H. \ PD — DO. 

àyntheorema 1. Tum propter/im. trigonaD OG, (DEA,) HP A, 
eritDO.QG:: HJP.PA,&DO*PA = GO*PH = HPq— 
Q. «f*, 

2. Im6, qura CD.DA::OD.DP erit componendo 
tam AD . AC :: PD. PO & diam. AD * (PO)GH = PD * AC. 
quàm CD. AC :: OD. PO. & à'um. CD * (PO) GH = DO * AC. 

§ 2. Deinde prop. XVII. l. 4. quae decimam fextara ejufdem 
adjuvat, ut D H q. H 1 q :: A C. C D. Ponantur eadem qy« in 
Figurâ i67. fiatque IO J_ A C, Retfae gr. funtn H E A, I E D, & 
propterea C A * A O = » (coeumibusD , P.)ADq. b A C. c\l'Vt7%% 

(AC-AD)DC ::AD.(AD — A O) DO = Hl::" (obfim. d 4 V 
uigona.c AED, HE 1) DE.EI::hDEq.EHq :: fDHq. H I q. e3i.3t'i9vt 

Eft etenim propter I H D 1 reétum ,& * H E J_ DI ; s D E. E H f 6-
::HE.E1::DH.HI. . lite-

Hincft'atim confiât horum Lemmatum quintum,viz, JAC. DC :: 0 ; ,g . 
circa D H. O circa H1 pariter, A C. A D ©circaD H. O circa k 3,' 3,, 
L M. jEquacttirque 10 circuli ad H 1, L M.. Quod ex Paffo 1 it. x. 
comprobatum volui. m 

n 14m* î< • 

C2 £3. 
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2j2 Lemmata Archimedis. 
§ 3. Propofitio autem illa Antiqua & AvcMmedea, qiutrjivo-

cant, talis.erat referente Pappo lib. 4. prop. XVI. 
Très femicirculos infpatio Arbelico tangat circulus G F H, ipfum 

verô binofque femicirculos aiter circa N etiara tangat, atque ita por-
ro. Erit *{* =3 G H, & Q N = 2R I, &c. juxta naturalem nume-
rorum feriem. (Ponantur ea qux in Schem. 270.) 

A
 $ Ï fti 10 jEquamar JC A O, P A D,atque A C P, O C D, unde bAD 

b 16 6, A C :: A O. A P , necnon AC.CD :: OC.CP. Quare, Ah O 
c 17. j. (PA—AO) O P :: A D. D G c :: O P. P C, & e O Pq = A O * 
diy Ï. PC'=:Q:*{*. Ergof*f* = (OP)6=GH. 

î£ï i. Et, quia **- "^l"01* = eritC^N = 2RI. 
§34.1. Un Kl 
ht i.PappM- Et fie deinceps. 

3. Quinimô fi fuerint A C, D C in fig. 267. inter fe ficut numeri 
9.10. " qnadrati,1 erit D H commenfurabilis diametro H I, aliàs non. Nam 

pariter Q.N= 3RI,&c. juxta vulgatiflimam numerorum confe-
quentiam. 

4. Quae eft Pappi propofitio X VIII. Manifeftum etiara tfl, fi 
circuli/^, h, & femicirculos A D E, A B C, fe'que invicem retige-
rint, fueritque Cathetus f»aequalis radio, fore^0 — igi, 8c hp ~ 
S bqt &c. juxta numéros deinceps impares. Nam per $ 3. 

f*$zlf£- lt^\,8cgo-
3g

i,8cc. (vide fig. lai.fiveil. 
diam. 2g t 

lam Pappi ad X VIII pr. lib. 4.) 

Lemma VII. 

Fi» ->n-, Circulus ABCquadrAto A C circumfcriptns âuflns efi inferifti 
rg'271, ciV«£EFG. 

334, &uh. 1 Duftâ aetenim diametro E G II B C,erit diam. B Dq b=(2BCq) 
b 47.1. jjî Gq, & circulus circuli duplus. 
c lz- Adnotat AbuIHafmNa-fvtus, tanquam ex libello quemde Cir-

culo fecit, tritum illud, 

Vis — polygoni five circuli dati E H G. Habes latus au: diame-

trura 

SCD LYON 1



Lemmaia Archimedis. 57 3 

trutn E G, & ~-E G, necnon (per 13. 6.) quadratum par rectan-

gulo - ̂  * r. unde,EG. 5-^-^ :: E G*. ^Q-JL:i c circulus datHs 
6 s J s 
quzfito :: per 20. 6. 

Lemma VIII. 

h circuit fecante A C fiatuatur B C par radio, & per circuit ctn- Fig. 273, 
mm D 4£<?r«r C E : arcus A E triplas eft ipÇtus B F. 

Dutfis enim E G 11A B, radiifque D G, D B : erit DGES.= 

DE G (^~) c= C a= F D B d= f G D B, & arcus BFe = 

Q B G)f \ A E, ob A G E c= G A B. unde confiât propofitum. 
Alf. Borell. hoc ferme modo. Adjunfltâ E B, erit (B D C) aC = 

2DEBa(E-hEBDJ: unde ABE b= C^-Es=: 3E, &ar-
cus AEe= 3BF. 

Quod in tioc theoremate ponitur, datas peripheriae TWJIOT^W, 

quod vides, inducit,atqueita Geometriam planam, ut rite conftraa-
tar,omninbfuperat. Id tarnen facili opère prasftat Solida, multdque 
adhuc plura Linearis quam vocant. 

Lemma IX. 

In circulo bin& qu&vis chsrda AB, CD fefe adangtths re&os ft- p;g
# 

cmes, intercluÀunt arcus AD + CB, pares arcubas A G H- D B. ^ 3.3. 
b«r.zer,3. 

Agatur diameter E F II A B, efl igitur G D •= G C, A E b = BF, cmflr. 
&AE4-ADC=EC. undefemicirculusCF-J-EA4*AD = ccor. r8 3. 
CF-t-FB + ADe=AC + DB. àax.i.def.i7, e ax, 7. 

Lemma X. 

. Circulant A E B tangant reB<£ C A, C B, fecent vero C D, & huic Fig. 27^ 
p*ralle!a B E, & connexa A E fecanti C D cmveniat in F : Cathttus » 
F G biftcabit ipfam E B. 

Junge A B, eft igitur C A B « = (A E B) 6A F C, & D com- » M-

munis «trique triangb C A F, A H C j unde =F C. C A :: C A. CH, ° 4.6. 
& 
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374 Letnmata Archimedis. 
*i7.6. &âFC*CH = CAqe= CBq. Quia f vero F C. C B C B 
e«r.3<f.j. & «<6 D communis, erit <B C F B *=s ( CB Hb= GA B 
eT«.7' 6' A F C. Scd (C F A) F E B k = F B E b(C F B), angulfque lad G «. 
\ /<fti, atque latus G F commune ; quare E G '= G B. 
k ax. I. 
116. i. Lemma XI. 

Fig. 2 76. Circuit diameter A F prte/î ejttadrata ex fegmentis binarum chordt-
rttm A B, C D, ad angulos rebïos fecantium in E. 

a«*.nji.j. Jurigantur A C, A D, C F, D B. Propter A E D A C F, & 
*> 27 -3- ADCb=AFG, ericGAFc= DAE, & tam curvaquàmrc. 
c or 3i. t. fta c F d= D B. Unde AFq f=CFq c (D Bq) A Cq, hoc t%?3- eft,'DEq-l-EBq_L.AEq-hECq. 

g cor, ultd. S-chol. 

Ali Nafvms hoc modo : annexis A E>, D B, B C. In triangulo 
DEB,E = redo c= B 4- D, & arcus DA^-BC«= femicif-
cuio. Poteft ideô diameter utraque d D Aq 4- B Cq, hoc eft, qua-
drataex A EjE D,E B,EG. 

Lemma XII. 

Fig. 2 77» Smicirculum tan-gant C D, D E, reftacjue C G tranfeat fer F in-
ttrfettionem fubtenfarum-D B, E A, quitactm D, E, & dinmetri ter-
minoi A, B connectant. Erit C G J_ A B. 

Junge D A, E B. Erit ang. Jreftus A D B b=: D A B 4- D B A 
b„;. »=BEF. Et (CDB) d D A B -i- AB F -f- F B E — D A B + 

(CEF)dABE c= B E F4-F B E b= DF E e—C D B-|-CEF. 
*>JPUnde C F £= C D : atque eft D AG d (CDF« = CED) -f 
ïfîlf DFG = 2 redis = lredo (AD F)-]-F G A. Quare feCGi 

AB. 
Sch&l. 

g*. r« 

T. In Demonftratione ut pares fint C F, D C, provocatum eft ad 
opufculum, quod hodie nufquam eft, de Tetrapleurù : fuppiet tanun 

J • ri ÏAhnrk Abu IHafan Adnotator hune in modurw. 
V.ioiif.i. Vis C F > D C - C H. Eft igitur (connexis D H, H EJCDH 
4,E*1* s feU DHC l*~> DEC, & CE H five CHE >;> C FE : <F{ 

DHE 
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Lemmata Archimedis. 275 
DHE==CDFH-CEH majore C D F -1- C E F, pars toro; 
Rnrfntn aisGF ^DC =CG. Erit pariter (jungenti D G, G E,) 
D G E, hoc eft, C D G -|- C E G minor C D F -f - C E F, totum 
parte. ErgoCF = CD. , 

2. Cl. Bortllw Methodo idem dire£tâ commonftrat, hâc puta. 
Fac C N = C E,&adjunge N E. Anguli igitur plant NDFE m frb. jf. r 

valent quatuor rectos, atque anguli n oppofiti E F D (CBF-f-CEF) n«*.j. 
J-Ns(CEN)=-FDN4-FEN=.ï recuis, Quare circulus 019-3-
excentro C ( ob •CN = CEr=CD) piano NEFD circum-
feriptilis >> auferet ' C F = C D. **> 15" 

Lemma XIII. 

Catbtti A E, BF, 4 diametri circularis extremis A, B caàentes, p-
txfecantc àdiametro C D fegmenta C E, F D invicem aqnalia auferunt. °' 2 7 

Junge E B, & per centrum G adige G I II A E, quae bifecat J G D a 3. jo. 1. 
& xquidiftat ipii B F. Eric (ob A G= G B) E ih — I B, & b 2- * 
E H1 = H F. EtH D (HC)minus HE kqualesipfi FDe- FE. c**'l% 

Lemma XIV. 

SuperABejufefuepariafegmenta AC, DB, «fju* interfeg- Fig. z 80? 
»W« C D deferibantur quatuor femicirculi, & per E centrum cir-
cultrum AFB, DGC pertrahatur, FG.LAB S Circula circa 
Jè G ttjualit eft figura curvilines, A F B D G C A, ^«rf* Salinon 
appellat Archimtàes. 

Suntenim diam.FGqd(DAq)-i-CAqi=:2DEqt'(CEq)^0- !l , , 
-HEAqc = iABq4-.DCq. Panterque eipfi circuli Quare cSp'S^*' 
ffemicirculi fuper A B, DC, jequanter circulis ad F G, C A. Et d i{,dif. 
s Circulus ad F G minus illo ad A C , hoc eft minus paribus femi- e *. i». 
circulis fuper A C, D B arqualiseft Salino, five figura à quatuor {ax-7 
ftmicirculis A B,B D, D C, C A conclufe. § **• 

Nota. 
(Salinon) five «AWOV Luna eft, qùatenus vuku planiflimè 

fuo appartet, hoc eft, luwmMi. Unde nomen antiquitus erat 
puerorum amnletis. 

Lemma 
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Lemmata Archimedis, 

Lemma X V, 

In femkircttlo A C B, fit C B cherda Tentago ni & reSia C D 
F' 8 f PCr ^ ^ Pm^Hm medium D tranfierts diametro A B produit 

* oceurrat in E, <tt^»ff eonneftatur D A Cathetns F G auferet G Fyïwj. 
diametro circuit parent. 

Jungantur CA,GD,DB,& è centre HD. Eft igitur (ob'CAB = * 

reai)GADb= DAB = tREÂI:UTCJUE(2 DAH )dDHB = f 
redi. Sed reftus Ge — G, & F A commune , quare ( in trigonis 

a OP. io.
 4

. A C F, G A F) A C = f A G : necnon (in trigonis A C D, A G D) 
c 9 j. ' ob pares angulos ad A, A D commune, <Sc À E = A G, erit f A G D 
d f')1Ml — A G D— sf 2reftv—f- rcfti. atque A CD = " D B E, & 
n*-3- DBA*=DGB. UndeDBr^DG. 
{\6:x- Item quia D H G = f refti, & DGH=f retfi, erit H D Vtïil G* = î refti,&DGV=GH. 
k5î.i Poftremoquoniam(in triang. E DB, H D G ) BD E h = (C 
1M.' A Ba — f recli)G D H,& utprius DGH = EBD,& DB=DG, 

2« erit E B *' = G H, & E G01■ = radio B H. 

Coroll. I. 
Annexis C H, C G, érunt ACE, H D E, 8c H G G, G D B 

trigona ifeofcelia «Se fimilia, (imiliterque pofita 8c ad bafes'ieû^ 
Nim. duasquinta&reftixquanthinc H G B, H G G, «SCEj inde 
E D B, B D G, G D H. 

Coroll. II. 
Liquet infap. E C (= C A, chordae f 5- totins circuli) dîviûm elfe 

in Dmediâ ac extremâ ratione,cujusfegmentum majus E D (=radio 
D H, ob D B E = D G H,) eftiatus hexagont ordinat circulo A C B 
inferibendi, minufque D C decagoni, per 9, e. 13. pariterque 
juxta mediam extremamque rationem feftas effe E G in B, B H in G, 
& E H tam in B quàm G, E A denique in centro H. Dtinde xqmn-
tur càm E C B tuna jGCE parti quintas recli. 

Binae prop. qux fequuntur in editione Florentinâ ad indubiutn 
aeternuraque opus Archimedis de Spherâ prorfus pertinent. Codices 
etenim Arabici in 1 j. Lemmaomnes definunt. 

JftHà 
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ARGHIMEDIS XAMMITHS 

A Rbitrantur nonnnlli, rex Gelo ! arenae numcrum infinirum effe. 
Dico autera aon folùna ejus, quae eft circa Syracufat reliquam» 

que SicilUnt, fed etiara quae in orani regîone habitabili pariter atque 
inhabitabili continetur. Sunt Autem afii, qui non illum quidetn 
infinitwra patent, fed nuflum dari denorainatum numerura poffe 
credant qui illius multitudinem exnperet. 

Itaqueeos qui ita opinantur, fi ejufmodi arenae molem animo 
comprehenderent, cujufmodi effet, fi univerfa terra , repletoineâ 
mari & <avitatibus omnibas, altiffitnorum montium vertices exas-
quaret ; atque hujus ipfius rurfus alterum maltiplicem excogitarem, 
monimè dubium eft exiftimaturos illius multitudinem numéros 
longe omnes, multûnaquc fuperare. Ego verô id oftendere co-
nabor demonftrationibus Geometricis quas tu ipfe afïequeris : eorum 
yidelicet numerorum, qui à nobis expreflî traditique funt in iis, quae 
adZta^pxwScripfiœuSjnonnullosnonfolùm arenae multitudinem 
fuperare , quae terrœ undique repletx ut diximus aequalis effet, fed 
etiara qua; ipfi mundo parem haberet magnitudinem. Non enira 
ignoras mundum à compluribus Aflrologis appellari Splraeram, 
cujuscentrumquidem eft terra; centrum, femidiameter autem eft 
aequalis lineae inter centrum folis & centrum terra; interjeela?. Haec 
igitur in iis, quae ab Aflrologis feripta funt, redarqaens Ariftarchm 
Smini pofitiones quafdam edidit, ex quibus (equitur. Mundura 
proximè difii mundi multiplicem effe. Ponit enim ftellas iner-
rantes atque folem immobiles permanere , terram ipfam circumferri 
circa folem fecundùm circumferentiam circuli, qui eft in medio 
curfu conftitutns ; fphacram autem inerrantium ftellarum circa idem 
centrum cum foie fitam, tantâ effe magnitudine, ut circulus fe-
cundùm quem ponit terrana circumferri, eam habeat proportionera 
addiftamiam ftellarum fixarum , quam centrum Sphxrae habet ad 
fuperficiem. (Vide Copernic, revol. /. 3. c. 1 y.) Id vero manifeftô 
conftat fieri non poffe. Quoniam enim Sphaerae centrum nuilara 

S I V E 

numéro. 

D habet 
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Be Numéro Arenœ* 
habet jnagnitadinern, neque perfede uUam har^re-ftfopor^owja 
ad fphaerae fuperficiera exifrimandum eft. Qua. t credi.bile eft 
Ariflarchum ita intellexiflVi..-»^/*^ }n 'typothefmm prima, &v. 

Suis igitur numeris nôtilque (captufanè perfacilibus) ut exhiberet 
Senex ille Siculus quantum attRarum ,eapiendo effet fixarura orbis 
jam penitus oppletus, imb io plutcuium, ha°ç ante estera poni 
voluit. .K r,\.: M s... ' ; 

Hypothefes., 

t. Eft fecundùm Ariftarchum, qui irtter fphaeras fixarutn fo-
lïfque quàm inertes & defixas globum noftrum etreum agitabat, ut 
haectellus : ad orbem Revolutionis Annuse , (qui veterum Aftrono-
morum Mundus fuit, ) ita ifte. ad orbem fixarum : Fiatqueadeô 
horum diametris à.v£h°yov> per 18. e. 12. 

2. Terrse autem ambitus, quem Antiqui Geometraè 300000 
ftadiorum effe comprobarunt, (quia decuplo iiberalior mate 
iilis effe Archimedes ùa^ttAyn wxw ) haud fuperet trêcentas 
ftadiorum Myriadas, fîtquè ita (per Cydometrica Archim,) dia» 
ffieterterreftris minor quàm ftadiorum centrum Myriades. 

3. Statuatur folis diameter & terreftri major , dcquidem tri-
gecupla diametri Lunaris, neque plus. Quid enim? hanc Eu. 
iamr.noncuplam Lunaris diametri pridem afferuerat, Phidkfqui 
duodecuplara : & demonftraverat fané Atiftarckus (prop. ç>. libelli 
aureoliqui adhuc adfervari meruit, ) nè vix vigecuplam, atqui effe 
plufquam iplius oftodecuplâra. 

Obfervatioxes. 

ï. ^^^«/quidemeapto folis angulo vifuali (quâ in re & 
inanus & vifus & organa nimtùra fallere folent, ) aiebat folis dif-
cura partem Zodiaci vîgèfimam & feptingentefimam fubtendere : 
Veruntamen Sic ni m nofter, quoniam Problema fuum fubtilius eo 
quicquam haud poflulat, obfervavit binos modo angulos, aliuffl 
quidem angulo folis paulo majorera, alinmque eo minorera. Js au» 
tem erat obfervandi modus. 

■Dummodoin crenâ régula? fuper palum verfatilis jaciât Cylin-
drulus, folis jàm exorti oppofitos foium margines vifui ad extremutn 
régulas pofito permittens, angulus quem capiunt rectae à medio 
vifu Cyltndrulum tangentes, rajjor fuerjt vifuali folis angulo fi 

vifiô 
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Ï.6 .jk 3 

JPe Numéro Arfaœ. ^79 
vifiofieret in punfto : Quia verohoc aliter fit, pônaturjam adre-
golae extremum, ubi ^riùs erat vifus, globulus, diametrurrirrabens 
non minorem latitudine pupille : atque hune globum nècnon Cy-
lindrulum tangaat binae réels • es accurfu fuo angulum efficient mi-
norera angulo folis vifuali, cùtn utrinque aliquid folaris difei çom-
pareat. Caeteremmagnitudo vifu non minor hae arte inveftigatur..-
Sumantur duo Çylmdri bene tornati jjerfi, & aequè craffi , quo-
rum, alter fit albug, alter non albus : Non-albus vero, ad qenlum 
quam proximè ftatuatur in crenâ régulas praediîrae, alter autem ab 
oculo magisdiftet » fiquidemvifo non-albo albus juxta varia iijter-
valla promotus difpareat, magnitudo paris çrafitudinis cum Cy-
lindrisiftis non minor erit diametro visûs, quod fuprà requirebatur. 
Ubi denique Cylindrulus in ctenâ regulae collocatus totum folis 
difeumà vifu penitus abripit, re<Stàe qua» à vifu ducuntur Çyljs- n 
drulum contingentes continebunt coeundo angulum haud minorera 
<C° folis vifuali. Ita autem deprehenfus e£i angulus fslis vifualis 
tnajoj! effe -3^0 *edi anguli , minorque

 r
j

5
 refti : Modos 

tamen alios ftellarum diametros & qnidem accuratius paulb cap-
tandi vide apudJUcciolum in Almag. 

2. Obfervatum eft 25 papaveres (judKava;) inredam lineara 
difpofitos longitudinemdigitalem fuperare. 

Sit tamen, majoris evidentiae ergo, diameter papaveris haud 
winor quàm digiti pars quadragefima : atque conftet corpus pa-
pavere non majus decem mjUibus arenaium, .aequepluribus. 

Lemmata. 

1. Solis diameter major eft latere chiliagoni orbitae revolutionis 
annuae inferipti. 

Piano per terrae centrum h, vifûmque<f fecentur, foie jam exorto, Fig. 28^ 
Orbis annuae revolutionis, terra ipfa, & Sol feçundum circulos 
*èc,déf,~$c fy. quem quidem tangant redae du, dt, îttmque. kr, 
hcj fecantes circulum abc in a, b. Quoniam, dum ^ horizontem 
ftingit, a s hàk^ reclus e , e\ceditquç b terreftrem diameter folis, a 18.3. Com-
erit foie jam prorfus elevato , <Chdk_ obtufus, c& hkj^~> dk^, mandini. 
neenonr% (<Zàndt, angulo folis) <:

7
^redi: adeoque refta hhrt-

*&<fubtenfâ ^iti circuli abc. Atqui perimeter 6j6-goni. C^llpt.Am\ 
• : ET* 4 4.7 : î c- 6 5- 6.1 o 47* , atque adeo latus 6 5 6 -goni. kh

 e
 obferv. r. 

« cri.jo4îî: quare p :: cr (rris1, m mtegns, ::cr) 
D 2 r*> 
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s8 Os Be Numéro Aretrœ* 

%Vtol Ahn. atque^multo ~"3 ™\ eft. autem ba diameter circuli f*. 

hij. y. quippe (ob , reftos mSt h communem ) eft "Aj^. &4I 
itf. 1. _ yj^ .

 ;
 unde 0\r = au> & diameter ( = 2 r ) 

] i7"& 1. = 4 * » Eft<îue p 2 J/?,4 *l™2 ?,un<Jc hJ+K'-*tb k K 
cîcreliquum j/c~flô «"ti adeoque hk^.ys:: —3 100. 99. 

Quia autem tam hr tmm^hkii qnàm r/TS^, (Scil. jun&is 
à -7, / obtufir funt <1 </j * * t, &c /«c-; * necnon *f cr */, 

coque»/j.-3^.)-eru ::
 Q

-D — r: -n j; J » -a ai* 
Praeterea in trigonis refitangulis hk.r, Ah. t. quia kr — kt 

»13.18.3. 

Fig. 2 84. 
rCer. 16.3. 
s 4. «*. 
t ut friùf. 

ac £r (fc'tf) zr d t, erit angulus * major • *i 

x iV.'xS. r, &df= h:k, &c*fi\\kr, circuli igitur pares circa pares diamctros 
yycJ.31.3. 
a. 3 ?. 

Ht a 8.5». 

1$ HJ y tranftbunt per i, reritqué : 

refta f i 
rect. i^r 

..M*,' vel Gompc 

arcus/*' 
arcus ^rj. 

onantnr tnangula iftj 
ad acutos, h,d, Se centro dt intervalle» de, deferibatur circulus 

p$q,Eùt igitur <C°d> 
1 s 2^5"? five 

Aotb 
hr-. 

^'di-l 

Mi 
cf. 

feft. oqh 

Se componenti, 
<khr 0tJ> 

Inde
8
 ̂ ( :: "3 ̂ 7)

MUIT
°

::
 ̂

 a
f 9 î Tum>quia » d t (ma-

•jor zit refti )9 •* : toô. »Hô£-> h: e. ioor. po » eftr-A..} 
(cr "'îîfeô reai, fe.?.rcr- *hr-f9.refti ) multô c- refli. 
•Solis igitur diafneteri * major eft fubténsâ parti jr* circumferentix 
totius, & adhuc major fubténsâ jîôô cireumferentiat feu latere 
Ghiliagoni Qrbita: «;/ctu<r<* inferiptir 

•■ ; hy' ■ Coroll. : . 

Hinc autem-fequitur, quia ambitus Chiliagoni, (qui quidem 
i^slirtS aexcedit très diametros Orbitae annuae cui inferibitur, cùm vel 
M ter, 15.4. ambitus hexagoni paquet très diametros « fui circali,) minor eft mié 

diametris 
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DeNftmete Artnx. a 81 
diametris folis, & adhuc minor tricies mille diametris Lunae au1 

terra?, Diametrum Orbis revolutionis annuae (quem mundom vo-
tant , minorera effe decies raille diametris terra; , multoque 
minorera y centrum Myriadibus myriadum ftadiorum , five y ht- *• 
ioooo x IOOOOOO. 

Novem primi gradus feu Periodi ab unitate in ratîone décupla 
(quas ad praefens inftitutum abundè fufficit ) progredienti vocentur 
Numeri Primi : & gradsis o&o praeter unisatem 0£tas Prima. Ifti 
verô numeri commode fatis exprimi folent, notis puta diftinclis ad 
Myriades & ad Myriadum Myriades notisillis repetitis. Dein no-
vera gradus,qui proximè fequuntur incipiendo à nono feu ultimo gra± 
du, nume'rorum prknorum, appellentur Numeri Secundi neenon odto 
ipfius gradus exeepto itidesn primo, Oéhs fecunda : Atque ita porro 

3. Si numeri ab unitate proportionalis fuerunt, ut foj*^'^» 

^i+.^^^Ci9^0^*1^11' ex eatlein
 analogeâ fefemultipli-

caverint, fa&us inde numerus ( ^ * -1 = ) % aequalis erit ipfi K , qui 
tantum diflet à B majore multiplicantium^ quantum minor ab unitate 
ineadem analogiâ.' 

Qaippc
1
 1\ l»ï*x^ 9 *A : quare h9h kxiX- ** a ht- 14.7. 

=-c ;w Patet etiam A — ' diftare ab unitate quantus eft numerus c \ axlf. 
ex utrifque conflatus, quibus fe invicem multiplicantes <J\8 ab unitate * 
abfunt. Sunt equidem tt>fi, y, <rs&,£,*i,â> quot ipfe 9 ab unitate 
diftat, at h *, K, funt uno minores, quàm quibus ̂  diftat ab unitate : 
ctenimunà cura 8 totidem erunti 

His igitur partira pofitis, partira verô demonftratis, quod jarrr. 
propofitam eft, oftendemusv 

Propofitio PHnceçs. 

Arenae numerus i quae magnitudinem obtineat arquaiem Sphaerar 
fttllarum inerrantium ab Ariflareho pofitœ, minor eft mille My-
riadibus oclavorum , quos vocamus, numerorum , tantum abeft ur 
fit vel infinitus vel ineffabilis. 

Quia diameter papaveris eft ad digitum : ; ( i . 40 4 : : 40.1600 a ohfitv. %: 
'■-) 1600.64000. Sphxra ex diametro digitali nonbcontinebit b in ». 
plufquam 64000 papirverumgloboforum, fivea arenarum 64000 x 

10000, 
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282 Ve Numéro Ârenx. 
IQOOO, hoc efijfex myriades myriadum quatuorque myriadum milita 
= fex Hu -J-< quatermillibus myriadum A* : atqui c~ decem «H. Nu-
rnerus autem arenarum, quas capit fphaera ex diametro centum digi. 
torum, adeoque b fphaerae exdigitali diametro multiplex centum my. 
riadibus, minor eft 1000000 x decem »w, hoc,eft, minor mille my. 
riadibus*'11: Nam i o a5'1 x 1000000, qui fit ex io »u termino de-
<imo ab unitate in ratione décupla, & ex 1000000 termine feptimo 

e lsmma 3, cerit progreflionis iftius terminus decimus fextus - oôo autem primi 
termini pertinent ad »s, & o£to fequentium ultimus valet mille my-
riades %î nn. Rurfus numerus arenarum,unà cum monade quibus con-
fiât fphaera ex diametro decies raille digitorum , qui quidera ftadiura 
fuperant, hoc eft, fphaerab centum myriadibus multiplex fphaerae es 
diametro digitali, minor eft 1000000 x mille myriades»1', hoc eft, 
minor decem myriadibus $JVU, five progreflionis iftius termino 
(i<H-7—i=c)2id0, quandoquidem ofto primi termini cum uni-
-tate pertineant ad »\ o&o fequentes ad »u, & caeterorura fex ultimus 
definat in decem myriades,»1". Numerus etiam arenarum, quibus re. 
pletur fphaera centum ftadiorum diametrum habens adeoque fpharrï 

-ex diametro unius ftadii multiplex myriadibus centum, minor erit 
1000000 x decem myriades V11, five progreflionis termino (ai+ 
7—1) 28"°, hoc eft, minor mille unitatibus $f niv. Pariter fphaera 
ex diametro denummillium ftadiorum, adeoque fphaerae centum fta-

. • diorum diametrum habentis multiplex centum myriadibus, continet 
arenarum numerum minorera 1000000 x 1000 unitates «iv, five 
termino progreflionis (iS-j-7—1) 34'°, hoc eft, minorem decem 
unitatibus ffliC Dcin fphzra ex diametro centum myriadum fta-
diorum continet arenas pauciores quàm 1000000 x 10 unitates#JY, 
feu quamitatem termini 40"", hoc eft, pauciores quàm mille my-
riades M". Item fphaera ex diametro decies mille myriadum fta-
diorum habet arenarum numerum minorem 1 ©00000 x mille my-
riades %S nv, feu termino 46'°, hoc eft, minorem myriadibus decem 
<^»n: Et fphaera ex diametro centum myriadum myriadum ftadio-

dcer.lm.i, rum, quaedorbis annui diametro major eft continet arenarum nu-
merum minorem 1000000 x myriades decem $JV, five termino 
52*°, hoc eft, minorem mille unitatibus «^JV''1. Ergo mundus 
veterum Aftrologoium feu orbis revolutionis annuae non capit tôt 
arenas quot funt mille unitates $JV'U. Denique numerus arenarum 
quae repleant fixarum fphaeram Arifiarchkam , minor eft mille my-
riadibus .#y»nu. Quoniam enim diametri terrje , mundi AftrolO' 

cfyp.i. gorum, orbifque fixarom fait -H-*, oftensâque eft diameter mundi 
iftius 
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De Numéro Arenœ» 
jfthis minor TOOOO diametris terra:, erit etiam fixarum orbis dia-
meter minor toooo diametris mundi, & fixarum orbis b minus de-
cies millies decies mille myriades mundorum : unde numerus arena-
rum , quas contint bit fphaera aequalis fixarum orbi juxta Jriflar-
chum, minor erit ioooooooooooo x mille unitates ^tfV", five 
progreflionis termino («S-j-S"2—O 64t0> qui eft gradus oclavus 
$jY1Uf>. mifTOï mille myriadibus %i »mi. Patet ergo propofiram. 
Hsec autem* rex Gelo ! quamplurimis quidem, qui.Mathematicis 
inflructi non funt, non admodum credibilia fore arbitror : illis verô 
qui ea didicerunt, & circa diftantias & magnitudines terra;, folis, 
mundiquetotiuselaborarunt, credibjHa prorfus effe propter demon-
ftrationem. Quapropter 6c de his ipfis fpeculari aliquos non abfur-
dumeffe exiftimavû 

ÂRCHI. 
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ARCHIMEPIS 

EXOTERIC A. 

P Raeter illa Archimeiis opéra quae hic exponuntur, alia me-
morat Bivaltw partira ab Archimede fcripta, partim ab 
illo fada ; fed quorum particularis rrotitia, prae teraporura 
injuria, ad nos non pervenit. 

i. Ex Vitruvio ad hune fenfura narrât. Cùm Hîero Sjracufm. 
rum Rex, Aurum certo pondère Artifici tradiderat, qui Coronam 
inde conneeret ; pofteaque intellexerat Artificera, Auri parte fur. 
reptâ , Argentum œquali pondère fubflituilTe ; Archimedemt^àtn 
confuluir. Ille autem Balneura ingrefTus, effluentem aquam confpi-
çatus, hinc anfam cepit determinandi, quantum Auri furreptum 
fuerat ; ftatimque prae gaudio nudus exiliens Balneo, vociferatus 
"EyjH^, "Eof»i», domumfe contulir. Nempe, cum Aurum, ejuf-
dem ponderis, minoris molis fit quàm Argentum ; molefque cor-
poris irregularis non aptiùs colligi poffit, quàm cx-Aquae menfurâ 
cujus locum occupet • explorato primùm, quantum fpatii in Aquâ 
occuparet Corona, quantumque Aurum purum ejufdem ponderis, 
&qu3ntum denique aequalis ponderis Argentum ; hinc calculocol-
Hgendum effe, quantum Auri & quantum Argenti mifeuerat Artifex. 

Invention certè Archimede dignum. Sed, quomodo ille calculum 
inflituerit, & quanta fubtilitate fingulorum moiem rimatuseft, non 
exponit Vitruvins -, contentus rem craffiùs expofuiffe, quamipfarn 
(puto)executuseft^r^»we«,w. Et, fiqùidea de re fcripfit Arcti-
medesipfe, periit, Alii alios modosexpofuerunt ; inter quos Ght-
tAldtu,.in(x\o Archimede promote; atque Johxnnes Baptifta Hodiern» 
in fuo Archimede Redivivo, impreffo Panormi Sicttlerttm, in 4°, 
Anno 1544 Italice'. 

Calculus fie commode infiituitur. Pondus Auri quantum eft 
Coronae, occupet fpatium L . Pondus Argenti huic aequale, fpatium 
L-hM. Pondus Coronae, fpatium L-+-N. Ergo, ut N ut ad M, 
lie pondus Argenti admixti, ad pondus Coronas. Nempe fpatii in* 

crementum 
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Archimedis Exoterica. 
cteroenrotn M prodiret fi totura Aurum Argento commutatum foret-
aijeoque incrementum N, ofiendet quantum jam commutatum fit. 

Î, Ex Athemo & Diodoro , Cochleam Archimedis memorat ad 
Aquatn ex Sentinâ ftupendi Navigii Hieronis exhauriendam, uniu* 
horninis operâ : eandemque machinant ad aquas ex Fodims, Lacubus, 
fimilibufque exhauriendis adhibitam. Recentiores ex conjectura 
hujufmodi figuram accommodant : & fpeciatim Guido Dkaldusm pe-
culiari Tradtatu. 

7. ExAthenxo, memorat Archimedis Helicem, cujusope(cum 
piucis aliis inftrumentis) ftupendum illud navigium in mate deduxit 
Archimedes. Figuram hujufmodi, exconjeflurâ fupplent. 

4. Ex Zetze & Oribafio, recenfct Archimedis Trifpaftum, qao 
7000 mediorum pondus attrahebat. (Nefcio an 50000 legendum 
fit,propter «ri^/xuei?^Figurafque adhibet has duas. 

5. ExPoljbia, & aliis, memorat Archimedis Tormenta Bellica, 
Balliftas, Catapultas, Sagittarios, Scorpiones, Manum ferream cum 
mena (Tollenovis inftar) aliûmque apparattim, quibus contra co-
pias, navefque, Marcelli & eAppii pugnatum eft. 

6. Ex Galeno & Zetze, Archimedis nûaa. memorat, feu fpecula 
Oftoria, quibus Marcelli Naves incendebat. De quibus Cavale-
rim, in tractatu pofihurao, Del Specchio Vftsrio, (BomnU impreffo 
in 40, Anno 1650.) Italicè fufius agit. 

7. ExZetze, Pappo,8c Tertulliano, memorat Archimedis Pneu-
matica & Hydrofcopica : nec hujufmodi tantum Inftrumenta con-
flrufta, fed & libros ab Archimede confcriptos. 

8. EzClattdiano, ArchimcdiLyaAio-KoiiskV memorat- feu machi* 
namCceleflium motuum aeraulam. 

Verùm quum horum omnium nihil jam exftet ab Archimede con-
faiptum ■ non nifi ex dubiis conjeftutis fuppleri- poflunr. 

El mis. 

SCD LYON 1



SCD LYON 1



ERRATA Jk corrigé**» : 

a r» 
« 

1 t 
i 
1 

2 
8 P> 
9 

10 31 
i ï 3 
16 10 
\6 «7 

>9 II 
io «/. 
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« z8 
>3 4'5 

6,y 
3 e I 

I 

3» 14 

3i 2« 
55 5 

35 

37 ii 
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38 
4' 
43 /*' 
45 15 
5i »», 

ln Argumente. 
\/roB. 
Xpr»H & G. 
!Z»elYfroX. 
C F H pro F G M. 
BM/roDM. 
FNOLtfoPXOL. 
A G pro H G, 
FEcrDE pGFcDE 
DEq. EBx BA::Tq.MqH 

DEq.EBx AEt: Mq.Tq, 
CFptoCE. 
C D pro F B. 
Qj\E—EB pro Q.-EB—A£ 
B Apre D A. 

AGfti A E. 

LXfreLK. 
/» margiwfj D E /»6 D C, 
4DE^. ...4FEq-

BX pro ■ BX 
BH fnEH. 
FGp,»OG. 
F H /ro OH. 
C B «c* A B. 
YZpio VZ. 
Fia. 49. pro94. 
B H pro B E. 
B A C fro B AD. 
XVproXY. 
A, B pro A, F. 

54 

5» *S 

«i 
6> 
64 l6 
«4 

6'-

13 A E p> • B E. 
jM Ç pro Z C, 
ma jus » « minus. 
GI pro CI. 
LEpioLI. 
,o;«r. 

BXKfroBXRjtf-BFfis BE 
A F pr» A G. 
DBqfroDKq. 

H F x F E pr-o H F x F D. 68J4| 
6p2l;G I plO G l. 
fijiSlTO^ioIO. 
7° 

7° 

7°i 
74 
75 
7; 
7* 

79|lo 
79 
8:. 
9' 

4 feftionumpro contingentium. 
8|A Epre A F. 

to LSHpro LSFÎCJ'ALNf roALM. 
'Deefi + inter AEq C? CXxXA 
Deejl + inter EXq £5" CExED 
E C pro F C. 
Citatur 4 & n.6 pro 19.$. 
A B pro A D. 

zélKOB pro KO P. 
F A prt, D F. 
jO P pro OD. 

95'p« F G pi o F M. 
99| Z?/t. </»<« lima ha torrigamur. 

FN.FL-:NK.KL & (ob ieft 
AMD) NK.KL :: NM . ML] 
quar FN.FL::NM.ML P^.n 

A D, B G fro A C, B C. 

In Cirationibus. 
Prop.ç.nota f,pro 17 6 16,6. pr.ié.w.a,^ hujus/ n hujuf. pr.îo.».c,J.g Tjfoi'j 

/. t.*. pr. 3 3.«.1,4./ 4 2. pr.38 ».c,zi hujus/^hujus. pr. 44 ».a, 3 1 hu'us/.37 
hujus. pr.45 * U 7'1 ^7-5- fr.45.»». g) 4-

1 fr. 51. ».m, 7.1/. 7.Î. 
Prop.2.«o/rtg, pio6.f&3ax. 1 /<gf 6&5M. fr. 4. •«. g, ? 3. hu>/.^.i Libri II. 

huju«. f r. 48. M. g, Jfeyî itar («ai/o ( 17 ax. 1.) 
Pro/>. 4. nota a, pro cor. 44 hujus cor. 1 f.i hujus. pr. 8. «. k,8.1 /.4.3 jjbri III. 

huus. pr. 16,H d.&pr. 16,17,18,19.». b,/« fingutù fro r-tf.j /. 4.5. pr.io. 
M. c, 15.3 /. 4,6. pr. 11. H. b, 4<.J /. 4.6. pr. 22. «. k, 2.6/. 6.1. pr. 13. 
M. b, ié. 5 J. 4.6. p\ 13. »».d,/. facile deducitur ex 1 f-3 kujus. pr.33.«.d, 
i.é /. 6.2. pr.34 «.e, 15.6/. 16.6. pr 37 « b, 49 Si fi. hujus Â-»•&-! 1.3 hujus. 
pr.44.» b, C^pM^.ii.C, pro lf.61.16.6. pr.56 «.p, ex 1 vel 4.8 /. 1 vel 4.3. 

P10p.i4.nota a.pro cor. 14 hujus lege 5 hujus pr. if.n.b, 36.1 hujus/.39.3 hujus. Libri IV, 
pr. il. ».a, 6 hujus/.8 hujus. pr. 21. ».b, 1 f hujus/. 17 hujus. 

In Schematis. 
Yig.H.iteflliuea F G. fig 30 deefi D ubi EH occurritfeftioni. fij.136. pro H 

lege B. fig 148 (ieeyî D ubi limant AC £//«C(M KB. &° \j6.deeft E. fig. 194. ittfi 
ubi Y ubi LX d*ametro occmiit. bg.ijô deeft E »W DK jedwni occurrit. 
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APOLLONII 

CONIGA: 
Methodo Nova Uluftrata, & Suecin&è 

DEMONSTRATA. 

FerlSAAGVM B ARROW, 
Ex-profefforem Lucafianum Cantab. & Soc. Regias Soc. 

L O TLD lK>I> 
Excudebat Gtiiî. Godbid, vœneunt apud Rekrtum Scott y 

in vico 7Uttte$#taifl, 167$. 
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j)e Apttonio Fergw, ex VoJJîo de Script or ibus Mathematkis 'i: 
Proxiffi* port Euclidem antiquitatis, ex iis qui extant efl: Apollonius 

Pergaeus, Ciaruit enim fub Ptolomaeo Evergete. 

N Atus eflPerga, cïvitate Pamphiliœ. De atate autem ejm > Pag, j^.. 
quod dixi autlor efl Heraclius in Archimedis vita, & exinde 
Eutocius Afcalonita initia commentariorum in Conica Apoi-
lonii. Vbi ex Gemini Afathematicarum praceptionumli-

iro fexto refert, ut ob conicam hanc fcientium à fut xtatù hominibus 
nttncupatusfit magnus Geometra , Euclidis difcipuks , quod & ipfum 
etftem indicat, Alexandrie audivit, àquibus cum multa accepiffet^ 
non difficile aâeo fuit quatuor conicorum Euclidis librot commemario 
illuftrare, ac totidem alios adjungere : ut in univerfum conicorum 
ejfent libri viij : ficut autlor efl Pappm Alexandrinus librovij Ma-

• thtmatice Colktkionis. 
Atque eodem libro alid quoque ejufiem Apollonii memorat, vide- Pag. 

lien libres dues i&t ^'°y* «wra]o^»f, de proportionis ieétione : toti-
dm «7rc7op,»f, de fpatii fe&ione : etiam duos friau<spkvi\<; 
mm\ déterminais feûionis: ac totidem im^mv, taclionum : duos 
pupit w&Vtay, inclinationum : AC fîmiliter duos J'OTV®V amnifrov, 
planorum iocorum. Quorum Pappus alios vocat i<psx.1/*8f, in fe 
fôlisconfiftentes : alios£n%ofix*s t extra fefe tendentes. 

Cœterùm fuere olim, qui Conica non effe Apoiionii Pergaei, fed Pag. 434} 
Archimedis putarent. . Exiftimavit hoc Heraclius ille,qui Archimedis 
vkm retu'it. Ejus verba indeadducit Eutocius, quibrj ait Archi-
jnedem primum omnium confignajfe Elementa Conica : Apoilonium 
mem , cum ea feiret necàum édita effe ab aulliïre, invo'affe in ilU, 
promue fuis edidijfe. cAc videiur id pojfe ipfius Archimedis verhis 
comprebari. Nam ipfe operis de Conicis Elementis meminit partim 
libro tfi M.avoH<fimr , & o-çeugtuJVicv, ante propofitienem qmrtam. XJ-
trebique enim ait, id, de qmloquitur demonflratum ejfe in libris Co-
nicis. Nifiqttis cenfeat, refpict Euclidis quatuor Conicorum libres ; 
quorum Pappns menttonem facit in feptimo Mat hématie arum Colleclio-
r>um libro. Verum, fi alienum opus fignaret Archimedes »6»fie loque-
retur. Solet enim tum .licere, priores id demonflraffe. Et fane Ar-
chimedi nonfuiffie ignotum conos fecari pojfe planis, qux, ad Latm Coni 
netbeant inclinfitionem differentem, fatis comprobat contra Eutocium, 
& alios, Guido Ubaldus initie Commsntarii in fecmdum ÏTop'aainmv 
Archimedis. JQue cum confiàero, nolim de autlore multum centen-
aire. Et fortaffe rudiores Archimedis chartas naevus fuit Apollonius, 
atque eu perfecit, Vtcunque eji, ante hœc de Conicis édita ab Apol-
lonio, im\erffâA erat eorum notifia : ut tradit Eutocius Afcalonita 

initis 
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*A.nno i£Jo. 
antequuaru 
très pofteriores 
à Borellio celè-
rent VIT. 

C ] 
initia Commentmi fui in Conica Apollonii. Atque, Midxijudim 
Pappi eadem mens fuit. 

Jguatuor priores librosprimus tranfiulit Joan. Baptifta Memmim. 
fed infeliciter, eo quod Argument um operis non intelligeret : unde' 
non vidit fat manifeflas Grœci coditis mendas, ac fepe pueriliter haliu. 
cinatur : ficut monitum Francifco Maurolyco ,prafatione in Cofmo-
graphiam fuam. Opéra igitur fecit Fedcricus Gommandinus -, qui 
denm Latine vertit, Bononiaque edidit amo j c66. Nec tamenomnit 
in eo vertendo potuit Gommandinus. Vfque aâeo corruptut ertt 
Grœcus codex, quare in Latinis vitiofum fequi codkem efl coatlut. 
ttt ipfe agnofeit. 

Alia quoque Apollonii hujus citant ?toc\as in Euclidem, uhilm. 
datur 'An-oMiu'r/©- ô ïlîfyiï& i* TW GlKvn(io<j>. Fertajfe référen-
dum 7$ ClxuBhy. Qua vox fuerat à (Zt>A fignificante pugnam : ut 
fape apud Homerum : CLHV&'QU, ra-^uâ^u. Et quidam recenfet 
Eutocius Afcalonita libro de dimenfione Circuli, Eutocius hic etiam 
in Conica Apollonii commentât™ fuit. Eum quoque commenta-
rium Latine vertit Commandinus. Vtcunque vero nunc*quatmr 
duntaxat Conicorum libros habeamus, Arabice tamen trèspratereaex 
Oriente eft nattus Clariffimus Jacobus Golius, ■antehac, in Atadmit 
Leidenfi, co/lega conjunftiffimut. Cui multum Arabica debent litert 
ac Mathefis univtrfa : plura vero propediem debebttnt ; prefettim 
ubi très illi Conicorum libri viderint lucem. ^uarat aliquisqmi 
fatlum fît de libro ottavo, Gognofcimui de hoc ex Codice Goliano : uii 
ad Caleem erat adfcriptum eo nonfuiffe Arabice tranflatum ■ quit 
etiam liber ille defideraretur in Codicibttt Gratis, unde Arabes cttert 
tranftuliffent. Sed docliffimm Merfennius, prafatione in Apollonii 
Conica ; quafunt in ejus 2ui>64" Mathematica 5 Arabicè illum exttrt 
ait : imo omnes Apollonii libres ea linguà legi^ fanepluresetim, 
yuam enumerarit Pappus. Atque herum tefiem citât Aben Nedin ; 
qui librum contexuit de Philofophis Arabibus, omniumque eorum feri-
pta memoravit, qui fuere à quadringentefimo pofi Muhammedem anm, 
Intérim (utidemtAerknniasaddit) Claudii Mydorgii, patrie» Fi-
rifini, ea efi fufpuio très illos Conicorum libros, qui ab Arabibm 
Apollonii creduntur non effe genuinos, verùm ab aliqtto fuppefitos, $«» 
fub Apollonii mminefacere voluerit fueum. Atque hoc inde collait ; 
quod libro quinto prima Propofit. invj. Apollonii non tantummodoi* 
Cono reSlo, fed in Scaleno etiam quolibet, & portionibus quibitfvù, 
demonflret pojfibilia quaque. Aleminit aulloris quoque Vitravius, «M» 
cap. i. Cardanus *'» xô de Sttbtilitate ei feptimum inter fubtili<toS 
■ingénia tribuit locum. A P 0 U 
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APOLLONII 
CONICOR V M 

L IB. I. 

DEFINITIONES. 

S I ab aliquo pundto (A) ad circumferentiam Circuli ( B H C,) Fig. 
qui non fit in eodem piano, in quo pun£tum, conjuncla recta 
linea(A B)in utramque partem producatur,& manente pun-
fto (A) conyertatur circa circulï circumferentiam,quoufque ad 

eum locura redeat, à quo cœpit moveri
 ;

 fuperficiem (D A E F G) à 
re fta linea defcriptam, conftante'mq, ex duabus fuperficiebus (D A G, 
E A F) ad verticern (A) inter fe aptatis, quarum utraque in infinitura 
augeW, nimirum refta linea (E A B D) quae eam defcribit in infini-
tum au&a, voco Conicam fuperficiem. 

IL 

Vertihm ipfius, manens pun<5tum (A). 

III & VI. 

^«^reftam lineam (A G) , quae per punétum (A), & circuli 
centrum (G) ducitur. 

IV. 

Conum autem voco fignram (ABC), contentam circulo (B H C), 
Scconicâ fuperficie (BAC), quae inter verticern, & cire ili circum-
ferentiam incerjicitur; • 

B V. 
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3 APOLLONII Conicorum LIB.I. 
V&VII. • 

Zfo/w, circulum ipfum (B H G ). 

VTIL 

Conorum retins voco,qui axes habent ad rectos angulos ipfis bafibos. 

' ' IX. 

ScalenoSy qui non ad rectos angulos ipfis bafibus axes habent. 

X. 

Fig. 2i Omnis curvx line*(A B C) in uno piano exiftentis Wiametram 
voco, reclam lineam (B D,) quae quidem ducta à linea curva, omnes 
lineas(AC), quae in ipfa ducuntur cuidam lineae fA C) sequidi-, 
liantes, bifariam dividit. 

XI. 

Verticern linea recta terminum (A,) qui efl in ipfa linea (A B C.j 

XII. • 

Ordimtim ad diametrum applicari dicitur, unaquaque aquidifhn-
tium linearum (A C.) 

XIII. 

Fig. 2. Similiter, & duarum curvarum linearum (CAD, E B F) in nno 
piano exiftentium, diametrum quidem tranfverfam voco, reclam line-
am (A B), qux omnes (C D, E F) in utraque ipfarum ductas, rectY 
cuidam (C D, vel E F) aquidifhntes bifariam dividit (in X.) 

XIV. 

PerticeS) diametri terminos (A, B) qui font in ipfis lineis (C AD, 
E;BF.) 

XV. 

RSam vero diametrum (ZY) vow, qua inter duas line» (CAD, 
E B F) 
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E B F) pofita, lineas omnes (C E, D F) duflas recta cuidam (A B) 
a>quidiffantes,& inter ipfas interjetas, bifariam fecat (in Z vel Y.) 

XVI. 

Ordinatim ad diametrnm applicari dicitur unaquaque linearum 
xquidiftantium (C D, vel E F ad A B} Se C E, vel D F ad Z Y.) 

XVII. 

Con'jugata* diamètres voco curva linea (AZBY), Se duarum Fig. 4, 
curvarum (C A D, E B F) rectas lineas (A B, Z Y), quàrum utraque 
diaraeter eft, & rectas lineas (C D, G E) bifariam dividit. 

XVIIL 

Axem vero curva linea, & duarum curvarum, reftam lineam, qua 
cùra fit diameter curvx linea, vel duarum curvarum, aquidiftantes 
ad rectos fecat angulos. 

XIX. 

Axes conjugales curva Iineae, & duarum curvarum, rectas lineas, 
qux cum fint diametri conjugata, ipfis aquidiftantes ad rectos angulos 
tant. 

Nihilo différant axes à diametris, nid quod indifferenter illa, hi ad 
rectos tantùm fecent. 

APOL-
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4 APOLLONII Conicorum LIB.Ï. 

S1 

Apollonius Eudemo. 
S. D. 

rI ckcorpore vales, & alias tua; resex animitui fententia 
fe habentjbeneeft j nos quidem iatis belle habemus. 

Quo tempore tecum Pergami fui, animadverti te cupidum 
intelligendi Conica, qux à nobis confcripta funr. Itaque 
roifi ad Te primum librumemendatum, reliquos deinceps 
miflurus, cùm animo ero tranquilliori 5 non enim arbitror 
te oblitum quod à me accepifti, quid fcilicet caufa; fuerit 
cur ego héec fcribere aggreflùs fim ; rogatus à Naucrate 
Geometrâ, quo tempore Akxanâriam veniens apud nos 
fuit j ck cur rjos,cùm de illis oCto libris egiffemus,majorem 
ftatim in his diligentiam adhibuimus. Nam cùm ipfe Ndtt-
crates quamprimum efïèt navigaturus, nos ea non emerjda-
vimus, fed quscunque fefè nobis obtulerunt confcripfi-
mus, utpote qui ea poftremô effemus percurfuri. Quarn-
obrem nunc tempus naâi,ut qusequeemendamus, ita edi-
mus. Et quoniam accidit nonnullos alios ex iis, qui nobif-
cum fuerant, habuiffe primum & fecundum librum ante-
quarn emendaretur, noli mirari, fî inquaîdam incidas, quae 
aliter fe habeant. Ex octo autem libris, quatuor primi hu-
jus difciplina? continent Elementa: quorum primus comple-
ftitur generationes triumConi feftionum,&earum quaeop-
pofîtse dicuntur,itemq5principaliaipfarum accidentia

3
a no-

bis & uberiùs & univerfàliùs, quàm ab iis qui de ea re fcri-
plerunt elaborata. Secundus Liber traétat ea qua; attinet 

•«V^trlwTwf.ad Diametros,8c ad Axes Seâionum, & ad illas lineas *qua2 
cum feflrione non conveniunt ; tum dealiisdiflèrit,qu3e & 
generalem 8c neceflàriam utilitatem ad determinationes 
afferunt. * Tertius liber continet mult'a & admirabilia 

Théo-

I 
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Theoremata , quaeutilia erunt & ad folidorum locorum 
compofîtiones, ck ad determinationes 5 quorum complura 
& pulcherrima, ck nova funt. Hxc nos perpendentes ani-
madvertimusj non pofitam effe ab Euclide rationem com-
ponendi loci ad très ck quatuor lineas, verùm ipfius tan-
tummodo partîculam quandam, atque hanc non fatis féli-
citer. Neque enimfieri poterat, ut ea coropofîtio reâè 
perficeretur ablque iis, qua» à nobis inventa funt. Quar-
tus liber tradit quot modis Conorum fe&iones inter fefe, 
& circuli circumferentise occurrere poffint, ck multa alia 
ad pleniorem do&rinam, quorum nihil ab iis, qui ante nos 
fuerunt,mémorise proditum efl: , conifeâio } ck circuli 
circumferentia, ckoppofitée feéliones ad quot punâa op-
pofitisfeâionibusoccurrant. Reliqui autem 4 Libri ad 
abundantiorem Icientiam pertinent. Etenim Quintus de 
Minimis 6k Maximis magna ex parte agit. Sextus de ^E-
qualibus, ck fîmilibus Coni fe&ionibus. Septimus continet 
Theoremata, quse determinandi vim habent. O&avus 
Problemata Conica determinata. At vero omnibus his 
editis, licet unicuique, qui in ea legendo incident, exani-
mi fui fèntentia judicare. Vale. 

LI B. h 

Trop. r. 

REcTa lineae (A G) qoae à vertice ( A) fuperfictei Conicae ad pun-
cta (G) que in fuperficie funt, ducuntur,in ipfa fuperficie erunt. 

Cùm enim puncta A G fint in fuperficie conica, (a) recta ipfam de- a 
feribens per puncta A, G tranfibit. Itaque liquet tune rectara A G in 
fuperficie conica exiftere. 

Coroll. 1. Hinc confiât, fi à vertice ad aliquod punelum eorum quae 
funt intra fuperficiem, recta linea ducatur, îhtra,& fi ad aliquod eorum 
qui furî?extra, extra fuperficiem cadere. Cor. 
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Coroll. 2. Reclae à vertice ad puncta, quxin fuperficie, duct*, 
bafis cii cumferentiœ occurrent, fi opus cft, protracta?. 

Prop. II. 

Si in alterutra fupetficierurn, quae funt ad verticern, fumantur due 
Fig- 6. puncta (D,E) ,&quae puncta conjungit recta linea (D E) ad verti-

cern non p-nineat, intra fuperficiem cadir, quae verô efl in direclam 
(E F) cadet extra. 

a icor. ». i Conjungantur reilae A D, A E ? occurrentes bafis circumferentis 
hujus. punctis 1),G, qusconnectât recta B G; haxWntra circulum cadet, ac 

k »• 5- proinde intra fuperficiem conicam. ergoc planum trianguli ABG 
ci. u. eft intra fuperficiem conicam

}
 ergo recta DE inipfofitac efl intra 

■ à lo. s. eandem. Porro recla A Fd cadit in B G protractam extra circulum. 
e ucçr. thti-&' ^npefcnSra fuperficiem conicam

 ;
 ergo punctum F eft etiam 

extra ipfam. 
Ptop. III. 

Si conus ( A B C) piano per verticern (A) fecetur, fectio (AB C) 
triangulum eait. 

Nam A B & A CJ reclse funt : item B Gb efi reda. c ergo ABC 
efl: triangulum. 

Prop. IF. 

Si alterutra fuperficierum, qua: funt ad verticern , fecetur piano 
Fig. 8. CD H E) sequidiftanre circulo ( B K C), per quem iertur recta linea 

fuperficiem deferibens, planum (DUE) quod fuperficie conduditur, 
circulus erit,habens centrum (G) in axe (A F) • figura vero (ADE) 
-contenta circulo (D H E) & ea parte fuperficiei conicae, qua inter 
fecans planum (D H E), & verticern (A) interjicitur, conus erir. 

a hujus. Planum per axem A F faciat a trigonum ABC- communifque 
b !• ̂  , fedio ejus cum piano D H Eb fit retfa D F. In feftione D H E fuma-
C
 )'u]us.'

 turpunctum utcunque H, ducaturque recta AH K c circumferentiae 
êh'jf&'it.i \. bafis: occurrens in K, <Sc conne&antur GH, F K. Atq

;
 ob D E,B C,ac 

e 4. G H, FK d parallelas, erit F B.G De :: (AF. AG e::) FK.GH. 
f hjp & î-j. unde cùm F B FKfaequeQtur. s erunt etiam G D , GH.asquales. 
e 14.'s Unique de reliquis à G ad fectionem duîtis rectis oftendi poterie. Un-

Fig- 7-
a \.hu\us. 
h 5. il. 
c xo. def. i. 
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defectio DHE

ft
circulus erit, eu jus centrum G, &

 k
 proinde figura h if.def.i. 

ADE COnus. ° k 4 def.hujus. 
Çmll. 1. Recta D E efl diaraeter circulkD HE. 1 

2. Conus ADE mfirai!is efl:cono A B C (ob A G. G D :• m 24 def- 11 • 
A F. F B.) 

Fig. 9. 

Prop. V. . 

Si conus Scalenus fecetur piano (A B C) per axem ad rectos angu-
los rpfi bafi (B C), fecetûrque altero piano (G H K) ad triangulum 
per axem recto, quod ex parte verticis (A) abfcindat triangulum 
(A G K) fimile (ei ABC) quod per axem, * fubcontrariè vero pofi-
tam. feclio(G HK)circuluserit. Vocetur autem Seclio fubcontraria. 

. In fectioneG H K accipiatur punctum Hutcunque ; à quoa duca- n rr. 1 r. 
tur H F refta piano A B C, quaeb in reclam G K cadet, & quidem b 3 s. \t, 
'perpendiculariter, putain F. perF ducatur DE ad BC parallela;

 c
.
 3 de

f--^-
éftque planum per D E, H F

 d
parallelum bali B C ; 'efficuqae fecli- f

 4
' 

onemDH E circulum, in quo FD * F E
f
 — FHq. Quia vero ang. f ,\

 1U
V*" 

A DE s= (ang. ABCh=) ang. A K G, & ang. K F £ k=G F D
;
 g r. 

a-quiangula erunt trigona K F E, D F G. unde E F. F K
 1

 : : G F. F D.'
 h

 ht-
ergo F K* G F

 m
 = (E F * F D " =:) HFq.

 0
 quare feclia G H K \

 I5
'
 u 

eltcirculus.Q.E.D. .
 m

 \£
9

-

prop. V I.. 

Fig. ,i<3. 

<Si conus piano f A B G) per axem fecetur, fumatur autem aliquod 
punftum (D) in fuperficie coni, quod non fit in latere trianguli per 
axem - &abipfoducatur recta linea (DE) aquidiftaiis cuidam ré* 
£tï(M N), quae perpendicularis efl: à circumferentia circuli (BMC) 
ad triangulibalin (B C) ; triangulo per axem occurret, & ulteriùs. 
producla ufque ad alteram fuperficiei partem, bifariam ab ipfo trian-
gulo fecabitur. 

Recta A D protracta circumferentiae bafis occurrat punctoK . per 
quod ducatur K H L ad M N parallela

 ;
 3 adeoque ad D E. b ergo a 30.1 

D E produclaoccurret recta A H, puta in F. Producatur DFad 
fupeificiemG. 

Liquet reclam AL, (cùm fit in piano ADE, vel AKL, &infu-
perficie coni) ipfi D F occurrere in G. & fore K H. D F : : ( A H. 
AF::) H'L. F G., onde quura fit K H = H L, erir.DF = FG. 
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propof. VIL 

Fig. n. Si conus piano (A B C) per axem fecetur, fecetur autem & altero 
piano (D F E) fecanti planum bafis coni, fecundùm redam lineam 
(D E) quae fit perpendicularis.vel ad (B C) bafim trianguli per axem, 
vel ad eam, quae in diredum ipfi conftituitur : lineae (H K) quae à 
fedione (D F E), in fuperficie coni à piano fada, ducuntur aequidi-
ftantesei(DE),quaeeft perpendicularis ad trianguli bafim (BC), 
incommunem fedionem (F G) plani fecantis, & trianguli per axem, 
cadent. Et liquidera conus fit redus linea (D E), quae efl in bafi,per-
pendicularis erit ad (F G) communem fedionem plani fecantis, & tri-
anguli per axem, fi vero Scalenus, non femper, nifi cùm planum 
(A B C), quod per axem ducitur ad bafim coni (B D C E) reftum 

, tuerie. 
Quod H K piano A B C, & proinde ejus cum piano D F E com-

muni fedioni F G occurrat, mque ipfo occurfu bifecetur,liquet ex prae-
cedenti. Porro, fi conus redus fit, erit circulus B C piano ABC 

a 4. def, 11. redus ; a ac ideo D E piano A B G reda ; & propterea D E ad FG 
perpendicularis. Idem difeurfus valet, fi trigonum ABC circulo B C 
utcunque redum fuerit ; fin hoc non fuerit, non erit D E ad F G per-

b 4. n. pendicularis: Nam fi D E utrique B C, F G perpendicularis fit,b erit 
d 18. u. eadem D E reda piano ABC; d unde circulus B C trigono ABC 

reclus erit, contra Hypotb. 

Coroll. Hinc F G diameter efl fedionis D F E, utpote qua? reclas 
ad D E parallelas bifecat. 

Prop. VIII. 

Fi<*. 12. conils fecetur piano (A B C) per axem, & fecetur altero plana 
a" • ' ( DFE) fecanti bafim coni (B D C) fecundùm redam lineam(DE), 

quae ad (B C) bafim trianguli per axem lit perpendicularis i diameter 
autem (F G) fedionis fadas in fuperficie, vel aquidiftet uni f A C) 
laterum trianguli, vel cum ipfo extra coni verticern conveniat ; & pro-
ducantur in infinitum tum fuperficies coni ( A B C) tum planum fecans 
f D F E) ; fedio quoque ipfa (D F E ) in infinitum augebitur 5 & ex 
diametro (F G) fedionis ad verticern cuilibet lineae datae aequaletn 
f CFH)abfcindet linea (M N H),quae quidem à coni fedione(MFN,) 
ei (D E) quae eft in bafi, aequidiftans duda fuerit. 
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Nam quia diameter F G cum lacère A C ad partes X1 nunquam a Hpoti. 

conveniet, fi ipfa adb libitum producatur, puta ad H,& per H ducantur b ;. i, , 
KLadBC,& MNad D E parallela»,c planum per K1^, M N piano c ïj> }*• 
B D C E parallelum erit, ingue fuperficie coni produira d circulum d 4. hujus. 
efficiet, ad quem li protrahatur planum D E E, liquetd augeri conum, 
&fe&ionemI> FEScc 

Prop. IX. 

Si conuî(A B C) fecetur piano (D K E) convenienti cum utroque Fig. 13.14» 
larere (A B, A C) trianguli per axem, quod neque bafi (B C) acqui-
diftet, nec fubcontrarie ponatur, feftio (D K E) circulus non erit. 

Si fieri poteft, fit D K E circulus
 ;

 & ab H bafis centro ad F G 
(communem feéUonem bafis cum piano fecanti) ducatur perpendicula» 
ris H G, per quam Se axem tranfeat trigonum ABC. Dein fumatur 
qtiodvis pun&um K in linea D K E, per quod ducatur K M L ad F G 
parallela, occurrens rettae D E G (communi feclioni plani fecantisj & 
trigoni A B C) in M. * unde K M — M L. a é.bujus. 

Pôrrô, per M ducatur N X ad B G parallela. & quia planum per 
N X

5
 K L,b piano B C parallelum eft, * idedque circulum efficit. In b 1 1*• 

quo K L
b
 diametro N X

e
 eft perpendicularis, erit N M * M X

 d
_— *

 l
*-

hu
3
as

'
( (K Mq(

d
=) DM»M E. (

c
ob D K E circulum).

f
 ergo NM.BMj [

6
\ 

: : M E. M X. 6 ergo trigona NMD. E"M X fimilia funt : & ang.
 e

 hy$. ' 
M E X =■ (ang. D N M

h
 —) ang. ABC. Itaque feftio eft

 k
 fub- (t?X g 

contraria, contra Hyp. ergo fe&io D K E non eft circulus. Q-S.T). h 2
9-,

I
; 

' k J. bujus. 

Prop. X. 

Si in coni feclione (F E D) fumantur duopun&a (G,H)
 ;

 rec"rali- pjg
 r

~ 
«ea (G HJ, qux ejufmodi punétatonjungit, intra feflionem cadet,& 
quae indireftumipfi conftituitur", cadet extra. 

Nam quia puncta G H 1 fun-t extra latus trigoni ( A B C) per axem a hjp. 
dufti, reda G H non pertinget ad verricera A

 ;
 b ergo haec intra co- b 1. bftjtts. . 

num cadet, ac proinde intra feclionem; fin producatur extracomim 
cadet, ac proinde extra feétionem. 

prop. XI, 

Siconusp!ano(ABC) ptr axem fecetur,; fecetur autem & altero Fig. i& 
Ç .piano 
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phno (D F E), fecante bafim coni fecundùm rectam lineam (D E) 
quœ ad bafim (B C) trianguli per axem fit perpendicularis, & fit 
leètionis diameter (F G) uni (A C)\uterum trianguliper axem a?qui-
diftans; re&alinea ('KLjquae à feftiotie ducitur aequidiftans feiti. 
«ni (D E) plani fecantis, & bafis coni, ufque ad feétionis diametrum 
(F G), poterie fpatinra aequale contento, lineâ (F L), quae ex diame. 
troabfcifla inter ipfam (K L) & feftionis verticera (F) interjicitur, 
Ôc alia quadam (F H) qus ad lineam (A F) inter coni angulum (A) 
&feclioni5 verticera (B) inrerje&am, eam proportionna habeat, 
quam quadratum bafis (B C) trianguli per axem, ad id quod reliquis 
duobus trianguli lateribus (A B, A C) continetur. Dicatur autçru hu-
jufmodi feftio PARAEOIE. 

a. 15. I 1.' Per L ducatur M N ad B C parallela ; éftque feSio plani per M N. 
b 4. hujus. K L dudi (ad B D C E s paralleli) b circulus ;

 c Se K L ad M N per-
« 10- 1 II , pendicular» , d unde K Lq =. M L * L N. Porro F L * H F. F L * 
e'

l
e 1 6 * Ae : : (H F. F A* : : B Cq. A C » A B s = B C. A C. 11 ( ML. 

î h
yî

oth.' ' FL)-t~BC. AB h (ML.FM/velLN.FA ) =ML.FL+ 
sw* LN.FA8=)ML.«LN.FL»ïA. 1 ergo M L. * L N (dK Lq) 

Propof. XII, 

Si conus piano (A B C) per axera fecetur • fecetur autem & alterb 
Kg. 17. piano (D F E) fecanti bafim coni fecundùm rec3am lineam (D E) quae 

ad bafim (8 C) trianguli per axem fit perpendicularis ; & feftionis 
diameter (F G) produ«Sa, cum uno latere (A C) trianguli per axera 
extra verticem coni conveniat in (H) : refta linea (MN), qtiïà 
feftione ducitur asquidiftans comrauni feclioni (D E) plani fecantis,& 
bafis coni ufque ad fe&ionis diametrum, poterit fpatium (F NX F) 
adjacens lineae (FL) , ad quam ea (F HJ, qua» in direftum conftitui-
tur diametro fedionis, fubtenditùrque angulo (F A H) extra triangu-
him, eandem proportionem habet,quam quadratum linea*(AK) qus 
diametro (F G) œquidiftans, ab vertice( A) feftionis ufque ad trian-
guli bafim (B C) ducitur, ad reétangulum bafis partibus (B K, K C), 
qrœ ab ea fiant, contentum,latitudinem habens lineam(F N), quaees 
diametro abfcinditur, inter ipfam (MN), & feétionis verticem (F) 
jnterjeclam, excedtnfque figura (FNOL) fimili, &fimiliterpofi-
tâ ei, qua* continetur lineâ (H F) extra angulum fubtenfâ, & ea (F L), 
Juxta quam poflùnt, quae ad diametrum (F G) applicantur, yocetw; 
autem hujufmodi fieftio Hyperbole. 

pei 
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' Per N ducatur R S ad B C parallela. Eftque FN*HN. FNa r. 6 
*NXM:(HN. NX)b::HF.F L< : ;AKq. BK*K Cd = AK. b 4- 6. 
BK(bFG.GB, b vel F N. N R) 4- A K KG. (bAG. G C. b vel c, ht-
H N- N S.) = F N. N R -j- H N. N S d=) F N * H N. NR*NS. e 
ergo F N* N X e= (N R * N S £=) N Mq. iggj E. D. t 4. hu]mrS$ 

cor.l$.ac i<t. 
Prop. XIII. 6-

Si conus piano (A B C)per axem fecetur, Se fecetur altero piano Fig. 18„ 
(ELD)conveniente cum utroque latere trianguli per axem, quod 
neque bafi coni aequidifte^necfubcontrariê ponatur ; planum autem,in 
quo eii coni bafis(BG),& fecans planum conveniant fecundùm rectam 
lineam (F G) quae fit perpendicularis vel ad bafim (B C) trianguli per 
axem, vel ad eam (B G K), qua° in direéhim ipfi conftituitur ; refta 
linea(L M) quae à coni feclione ducitur, aequîdiftans planorum com-
aiuni feclioni (F G) ufque ad fe&ionis diametrum (E D) poterit fpa-
tium(EOXM) adjacens lineae (E H), ad quam fe&ionis diameter 
(E D) eam proportionem habeat, quam quadratum lineae (AK) dia-
metro (E D) aequidiftantis à coni vertice (A) ufque ad trianguli bafin 
(BC)du£taî, habet ad rectangulum contentum bafis partibus (BK, 
CK), quae inter ipfam (AK) & reftas trianguli lineas(AB, ÀC) 
interjiciuntur ; latitudinem habens lineam (E M), qua? ex diametro 
(E D) ab ipfa abfcinditur ad feétionis verticem (E) : deficie'nfque fi-
gura (O HN X)*fimili,& fimiliter pofitâ ei, quae diametro (E D) 
& lineâ (E H) juxta quam poflùnt, continetur. Dicatur autem hujnf-
modi fectio Elliffis. 

P£r M ducatur P M R ad B C parallela. Eftque E M ». D M. EM. a i. 6. 

* M X1 :: (D M. M X b :: D E.E Hc:; AKq. BK*K C d =A K. B K b 4- é. 1 1 
(b£ G. G B. velb E M. M P) ~t-A K. K C. (bD G.G C. b vel D M. e. 6 
M R) =EM.MP4.DM.MRd=) EM «DM. MP * MR.

 e
 Jj ' 

ergo E M * M X e= (M P * M R f=) M Lq. ^ S. D. f ^'bujm. & 

Q ■ . Trop..XIV. . *• 

Si fuperficies (B C A X O), quae funt ad verticem (A), piano non Fig. r 9. 
per verticem fecentur, erit in utraque fuperficierum fe&io (D E F, & 
G H K) qua: vocatur Hyperbole. Et duarum feefionum eadem erit 
diameter (M E,H N), finea» verô(E P, H R), juxta quas poffunt ordi-
nat$ ad diametrum, xquidiftantes ei, quae eft in bafi coni, inter fe œ-

C a "~ quales 
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i2 A? QLLONll Comcorum L i B.X 
quales erunt. Et figura' tranfverfurn latus (E H) utrique commune} 
qua: fcilicer inter feâionum vertiees interjicitur. Vocentur autera 
hujufmodi fe£tiones O.pfofit*. 

Quod utraque feftio DE F, G H K, fit Hyperbole, liquet ex 
12 mâ hujus. Porrô duftâ per A reftâ S A T ad M N parallela, eft 

* 4.*. AS.BS':: AT.TO. & A S. SG b A T. T X. Unde ASq. 
h y- B S. x S C (bhoc eft H E. E P) : : A Tq. T O * T X (bhoc eft E H. 9' 1' H R).e quare E P = H R. . 

Prop. XV. 

Fig. a o. Si in Ellipfi à punfto (C) quod diametrum (A B) bifariam dividît,' 
_. ordinatini dudta linea (D C E) ex utraque parte ad fectionem produ-
Jf ïg« i1 •

 caturj
 & fj

at ut
 pj-odufta (D E) ad diametrum ( A B), ita diameter 

(A B) ad a'iam lineam (D F) : Recta linea (G H) quae à fe&ione du-
citur ad produftam (D E) diametro (A B) aequidiûans, poterit fpati. 
um(DL) adjacens tertia; proportionali (D F), latitudinem habens 
lineamj (D H) qua? inter ipfam & fedionem interjieitur, deficie'nfque 
figura (M K) fimiliei, qua; continetur lineâ (D E) ad quam ducuntur, 
& eâ (D F) juxta quam polTunt. Quod fi ulterius producatur (G H) 
ad akeram feftionis partem (V) , bifariam fecabitur ab ca (D E), ad 
quam applicatafuerit.. 

Sit AN linea, juxta quam poffunt applicatae ad AB: juftétâque 
, . B N, per G ducatur G X ad D E parallela, pe'rque G & X ipfas X 0, 

b 4 6. ' C P ad A N parallela» ; & per N, O, P ipfi A B parallela: N R.OS, 
c iyf. P T. Liquet igitur effe D Cq » = reftang. A P. ôr. G Xqa = re-
d i. 6. ftaug. AO. EtobAN CP;(AT) b:: (AB.CBc::i.i.) erit 
c i. T N = AT. dunde reftang. A P = N P. d & reftang.XTd = 
f 43.1. Y I e= N S (ob T O f = R O). ergo reftang. AO.(»GXq)4-
h V. «x. i. O P e— (re^ang. N P d= A P a = C Dq s

 =
 ) H Cq (G Xq) + 

- K r. 6. H E * H D. & proinde reaang. H E * H Dh = reftang. O P. ( PS 
1 4- 6. *S0). Jtem H£>HD. H L * H D k :: (H E. H L1 :: D E. D F m :: 
m cor. to.t. D Eq. A Bq (n ob D E, A B, D F 0 :: C Dq (aPC*CA, vel 
£7f- PC»CB). CBqS

::
PC.CBk::PS.SOr:0PS*SO.6(HE 

p *
?

. s' * H D). S Oq. ergo HL*HD<] — (SOqr =) HGq. Quod eiat 
q 9. 5. primum.Porro,duais V Qzà G X,& QZ, ad A N parallelis.propter 
i 34- i. AX *X01 = (G Xq r

 =
 V Qa "=)AGi»-Q Z s,erit AQ.AXs :l 

t M* 6, (XQ. Q Z1::) X B, Q B, ergo dividende X Q^X A XO.aB-
quare/ 
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APOL LON II Conicornm Lis. L 13 
t 9- Si 
V byp. 
X 3. ax, il 

quare X A = Q B. item CAV=CB. xergoCX=CQ. rhoct 9-H 
eft H G = H V. Quod erat fecundùm. v hP-

Coroll. Itaque D E eft diameter altéra priori A B conjugata. 

Schol. 
i 

Breviùs ita Calculum inftitnernus;-
CBC,velCA = ^. 

Sint < A N = r. 
^CX, velHG = rf.' Fig.22^ 

Eft autem xd. r :: àA-a.--\~—, quare d—n (A X) * : -_f-.™'hoc 
2 1A 2 Zd 

eft èL—r** = G Xq vel H Cq. Item quia 2d.r (B A. AN) : : 
2 zd 

(B C). erit ̂ (B C) h.ei=DCq.Ergo DCq—HCq(Ji. c.' 
2 2 2 

H E * H D) = Porrè quia D Cq, B Cq (hoc eft t' dd ) : t 

D Eq. A Bq : : D E. D F ( ob D E, A B, DF -H- ) : : H E. H L : : 

H E « H D. (—,)■ HL*HD::-' dd : :-. d : : îg£ aa. Erit . 
\zd' 2 2 2d • 

HL»HD = (»<j = H Gq. 
Simili difeurfu erit H L *-H D=H Vq. unde HG = HV, 

Prof. XVI. 

Si per punftum (C), qaod tranfverfum latus (AB) oppofitarum fe-
ftionum bifariam divrdit, re£ta quaedam linea (C D) ordinatim appli- ^° 
cetur, ipfarum diameter erit, priori diametro (A B) conjugata, 

Reâa quaepiam G H ad A B parallela fe&ionibus occurrat pun&is -
G, H, à quibus ordinatim applicentur G K,H L- fintque A E. B F a i^Jujuu 
reéta feéiïonum latera; clcjunitae A F, B E producantur; ducan- b^: i„ i 
turque KM , L N ad A E, B F parallelae. Eftque A K * K M3 = c »• é- " 
(G Kq b= H Lq a=) B L * L N. Item AK*KM. AK»KBC:': e

d
t
4. tùJ, 

(K M. K B d : : A E. A Be : : B F. B Ad : : LN. LAc::)BL*f prit" 
L N. B L * L A. ergo (ob A K * K Mf = B L * L N) 6 erit AK»? i4. y. 
KB=BL*LA, ï quare K B. B L ; ; L A? A K. & çomponendo h i+$ 

K1» 
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i<4 APOLLON II Conicomm L i B , î. 
k

9
. KL. BL;:LK.AK.fcergo BL = A K. & 1 f* oinde C L = C K • 

1 hyf. &i.ax.m hoc eft X H = X G. n ergo G D eft diameter, quippe qua ipfa 
n lî'defku-

 G H
> & fimiiiter omnes ad A B parallelas bifecar. 

Coroll. i. SiGK = HL, eritAK = BL; & BK= AL.at 
inde BK*AK= AL*BL. 

2. Viciffim, fi A K == B L, vel B K = A L. erit GK = 
HL. & BK*AK = AL*BL. 

25. 

>* Cor. 10.6. 

Fig. 2<îJ 

a 7. iff.f 

DEFINI TIO NE S SF GVNDzs£. 

1. Punâum (C), quod hyperbole, Se ellipfis diamefrum (A B) 
bifariam dividit, Centrum feftionis dicatur. 

2. Et qua» à centro (C) adfeclionem perducitur (CB)vocetur 
ex centro feétionis. 

A. Similiter & purr&um (C) quod tranfverfum latus (A B) op. 
pofitârum fectionum bifariam dividit, Centrum vocetur. 

4. Qua; autem (D F) à centro ducitur iequidiftans ei (G K), qua: 
ordinatim applicata eft, mediâmqueproportionem habet inter. Jatera 
figura; (A B, BF)& bifariam fecatur à centro (Ç) j'fecunda dia-
meter àppeftatuiri 1 J H 

Brevitatis causa, Tranfverfum latus, Reftum latus, Se fecundam di: 
ametrum démentis T, R, M defignabimus : unde 

Coroll. * Tq. Mq : : T. R. (ob T, M, R 44-.) 
&CDq=r^DEq = Mq=tTR-

Viam jam munit ad fingularum fectionum proprietates primas, & 
praecipuas eliciendas. 

Prop. XVII. 

Si in coni feclione(C A D), ab ipfius vertice(A)ducatur refta linea 
(A C)àequidiftansei, qua; ordinatim applicata eft, extra fectionem 
cadet. 

Nam fi dicatur intra cadere,ergo bifecabitur à\dhmctrift.f 
h îo.hujns. fieri nequit,b eùm produira extra lectionem cadat.. 
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AP 0 L L 0 NII Conicorum L i B. î. 

. XV ZI T. 
■ ■ 

Sire&alinea (Â F B) fectioni occurrens fin F), produttaque in , 
ntramque partem, extra feétionem cadat; fumatur autem aliquod FlS*27--
punftum (C) intra feaionem, & per ipfam ei f A B), quae fe&ioni 
occurrit, ducatur arqujdiftans(CD); ducla linea (GD), & produ-
ite, ex utraque part e feftioni occurret. 

Sumatur in fe&ione pun&um quod vis E, & conne&atur E F ; ha»c 
ipfi C D occurret • & fiquidem inter punftaE F jmanifeftum eft ip-
fam fe&ioni occurrere ; fin extra, tum priùs cum feétione conveniet. 
Simili difcurfù ad partes À F ftffiorii occurret. 

Prop. XIX. 

In omni feftione coni refta linea (B C) quae à diametro (A B) du-^ Eig^ z Z\ 
citur, ordinatim applicatae sequidiftans, cum fe&ione conveniet. 

Sumatur aliquod punftum D in fc&ipne, jungatûrque A D ; haec 
occurret ordinatim applicatae ad A, ergo ad Hlam parallelae A C ; & 
fiquidem inter punàa AD, tum B G 1 protrafta fe&ioni occurret,3 I0, ■ 
fin extra, priùs. 

prop. XXi 

Si in Parabola duae reftae lineae C E, D F à feclione ad diametrum Fig. 2 p. 
(À B) ordinatim applicentur, ut earum quadrata inter fe, ita erunt 
linea? i^A E, A F) quae ab ipfisex diametro ad verticem abfcinduntur. 

Sit A G latus reclum. itaque C Eq -='A E * A G. a & D Fq r= g"? huim*-
A F * A Ç. ergo C Eq. D Fqb : : (A E * A G. A F * A G c: :) AE. .1'!' 

Ctmvérfîm. Si fit C Eq. D Eq : : A E. A F, erunt punfta Cs D in 
parabola. 

Coroll. DFc-CE. 
HSEC prima & praecipua eft parabolae proprietas, ex ejus definitio^-

ne émergées. 
; Prop, XXI. 

Si in hyperbola, vel ellipfi vel circuli circnmferentia J re£ta» lineae Fig^ 30J. 
(DE,FG)ordinatiraaddiametr»m(AB) applicentur, erunt qua-

"~ drata.. 
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APOLLON II Conicorum L i B I. 
drata earum ad fpatia contenta lineis (E E A, & G B, G A) qB:t 
inter ipfas, & vertices (A, B)tranfverii iateris figura: interjiciuntur « 
figuras re&um latus (A G) ad tranfverfum (A B); inter fe verô ut fp». 
tia, quae interjeais, ut diximus, lineis continentur. 

: Per E,& G ducantur E H, G K ad A C parallela?, occurrentes pro 
duase B C in H, & K. Eftque CA.AB1:: (H E. E B b::) H£ 
* E A(è hoc eft D Eq). E B * E A. Simili difcurfù C A. A B : : F Gq 
G B » G A. Itaque D Eq. E B * E A d : : FGq. G B * G A. & vl 
ciffira D Eq. F Gq : : E B * E A.G B * G A. 

^Coroll. In hyperb. F E c~ D E. (in ellipfi ufque ad conjugatam 
ipft A B diametrum • nam inde incipiunt ordinatim applicata 

, decrefcere.) Sch. 
Converfim j fi fuerit D Eq. E B x E A : : R. T. vel D Eq. F Gq : ; 

E B * E A. G B * G A. erunt pun&a D, F in aliqua harum feclio-
num. 

Haec prima eft & praecipua harum feaionum proprietas,ex ipfaçum 
definitione refultans. 

■Corâll. ' D Eq/E B « B A :•: Tq. Mq.: 

Viam jam fternitad fedionum tangentes indagandas. 

a 4- 6. 
b i. S, 
c IÎ. bujus, 
â i l. <j. 

Prvp. XXII. 

. Si Parabolen, vel hyperbolen reda linea (C D) in duobus punétis 
"Fîg. 3T- (C, D) fecet, non conveniens cum feaionis diametro (A B) intra fe* 

3 2* aionem, produda cum eâdem diametro extra feaionem conveniet. 

a ar. io. & Ordinatim applicentur C E, D B : funt hae inaequales, & s, minor 
b csr. iî. h», D B,'b ergo ju«aa C D produda cum E A corfveniet extra feaionem 

ad partes A. SUB- D-

Trop. XXIII. 

*idefi, conju- Si ellipfin fecet re&a linea (E F) inter duas *diametrbs (A B, C D) 
gâtas. produ&a, produda cum utraque earum conveniet, extra feaionem. 

Fig. 7 5 i Ordinatim applicentur E G, F H. atque ob E Gq. F Hqa : : B G 
a zf. Ljm. » G A. B-H *HA,b&BG*GArr~BH »HA (eft enim punaum 
b Î. Î.. G propiùs centro M, quam pùndum H) -, c erit E Gq c- F Hq. & 
c i4. y- E G cr F H. crao E F produda cum diametro B A conveniet, ad 

' b ' partes 
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APOLLONll CenhoYHm LIB.Ï. 17 
partes A. Simili difcurfù eadem F E diametro D C occurret ad par-
tes C. 

Coroll. EGc-FH. 
Prop. XXIV. 

Si parabolae, vel hyperbolae reâa linea (C E) in uno punfto (D) Fig. 24. 
occurrens, Se producta ex utrâque parte, extra feftionera cadat, cura 
diametro (A B) conveniet. 

Sumpto quolibet in feâione punéto F, jungatur F D 4 * harc dia- a métro occurret ; puta in A ; hanc vero deeuflat ipfa C D (in D). er-
go C D produda diametro occurret

}
 inter A feilicet Se fe&ionem. 

Prop. XX V. 

Siellipfireclalinea(EF) occurrens (in G), inter duas diametros *p,v 
(A B, G D) Se produda ex utrâque parte cadat extra fedionem, cum 
utrâque diametro conveniet. 

Ordinatim applicetur G K ; haec diametro A B eft parallela: ergo 
E F cum A B conveniet. Simili difcurfù, F E cum G D conveniet. 

Prop. XXVI. 

Si in parabola, vel hyperbola ducatur refta linea (C D) fe&ionis Fig. 3 6. 
diametro (A B) aequidiftans, in uno tantùm pun&o (E) cum fectione 
conveniet. 

Quod conveniet C D cnm feilione, patet, (quoniam diftantia pa-
rallclarum C D, A B eft flnita, fc&io autem in infinitum poteft auge* 
ri; adeôque duftaaliqua ab A B ordinatim applicata ad fe&ionem, 
excedet iftam diftantiam.) Conveniat in E ; & ordinatim applicetur 
E F : ergo cura omnes ordinatim applicatae ad partes D * majores fint a cor. zo, & 
quàm E F, ad partes verô C minores, liquet C D nufquara convenire cor. iù ht^ 
cum fedtione, praeterquam in E. à**-

Prop. XXVII. 

Si parabolae diametrum (A B) fecet re&a linea (C D), produ&a in p-
utramque partem cum feclione coaveniet. 'S" ' ' * 

Sit A E ordinatim applicatis parallela} fiCD huic parallela fit, 
D liquet 
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i8 A FO L LQUll Conicorum LIB.I. 
a 1 liquet ipfam utrinque fedioni occurrere

 ;
 fin minus, produda con-

b 17. hujus.
 ven

iet cum A E, puta in E,b ergo priùs cnm fedione, puta in G
 ;

 or-
c,11 '6' dinatim igitur applicetur G F ;c fiâtque A F.- A D :: AD. AB.d un-
e Tè'rt é de F D. D B :: A D. A B. dudâ igitur B C ad G F parallela erit 
f tii. ' ' F Dq. D Bq ( e hoc eft G Fq. B Gq) f :: ADq.ABq 6;: A F. 
g confi. C cor. A B. ergo eùm fit G Fq. B C q :: A F. A B,fi erit pundum C in f«-. 
, 20, dione: quare C D utrinque fetfioni ocùrrit. h conv. io.bu- 1 1 

jus. 

Prop. XXVIII 

Fig 38. ^ re^a ^'nea ̂  ̂  unam oppofitarum fedionum contingat, 
° ' fumatur autem pundum (E)intra alteram fedionem(B), & per iplum 

linea(EF)contingentiaequidiftans ducatur, produda ad utramque 
partem cum fedione (B) conveniet. 

Nam quia C D diametro occurrit, eidem occurret E F, puta in G. 
Sit A H = B G, & per H ducatur H K ad C D vel E F parallela, 

à *.6. fedioni occurrens in K,& ordinatim applicetur K L, fumatùrque 
b cofiflr. GM = HL; denique ducatur M N ad K L parallela. Eftque H L, 
c,
 f

. LK:= a G M. MN. ergo (ob H Lb-= G M) c erit LK = MN. 
Sd.4%.1.

 d Item BLxAL = AMxBM. quare B L * AL. LKqe:: AM 
e 7. V x B M. M Nq.f unde pundum N erit in fedione B.. Simili argumen». 
f zi. hujus'. to ex altéra parte occurret ipfa E F feciioni. 

Prop, XXIX. 

Fig. 39. Siinoppofitisfedionibus reâa iinea (C D) per centrum (C) du-
daoccurratunifedioni(A), ulteriùs produda alteram quoquc(B) 
fecabit. 

'a 21. hujus. Ad diametrum A B ordinatim applicetur D F, fiâtque B G = AF-
btonfir^fcb.&c ordinatim ducatur G E, jungatûtque G E. e'îtque BFxAF. 
48. 1. D Fqa:: T. R1:: A G * B G. G Eq. ergo cùm bfit B F * A F = A G 

c '4-î- *£ G. c erit D Fq = G Eq & DF = G E. d Item C F = C G. 
J;

 c
™

!
{ & ang. F

 e
 =. ang. G.

 f
 ergo _ ang. FCD = GCE:

 s
 quare liaea 

f 4. 1,' D C E efl una reda, fedioni B occurrens ia E. 
g Scb, 1J. T, 

Coroll. 1. DF= EG. 
2. CD = CEj fob trigona C F D, G G E flmii/a, & 

lacera C F, G G atqualia.) 
Prof. 
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Prop. XXX. 

Siin ellipfi vel oppofitis fedionibus ducatur reda linea D E, ad u- Fis. 10. 
nalque partes centri (C) fe&ioni occurrens, ad centrum (C) bifariam 
fecabic 

Jn oppofitis fedionibus patet * ex prxcedenti. In ellipfi verô ad di- * cor- *• frac, 
ametrum A B ordinatim applicentur D F,EG. Et quoniam B F x * *t.h*tot. 
F A. A G * G B a :: (D Fq. G Eqb :: ) F Cq. G Cq. & permutan-
do B F * F A. F Cq :: A G * G B. G Cq. ■& componendo A Cq. d<têk&T C^io 
(B Fc* F A 4- C Fq ). F Cq : : B Cq. c ( A G x GB -\-~ G Cq ) def. b*jw, 
GCq. litque ACd=BC. e eritFC=GC; &proptereaCDe »4. î. 
•siCE. f 4* & 

Coroll. CG = CF,&GE£ = DF. &G B s= F A.&BF g l^ri^ 
ï = AG, & BF»FA' = AGx GB ^Vk** 

Prop.XXXL 

Si in transverfo figura; laterc (A B) hyperbohe, fumatur aliquod Fig. 412 
pundum (C) non ininorem (C B) abfcindens ad verticem feétionis, 
quam lit dimidia tranfverfi lateris (A B) figura;, & ab ipfo (C) reda 
linea (C D) fedioni occurrat,fi producatur,intra fedionem ad fequen-
tes ipfius partes (E) cadet. 

SitprimoAC = CB. & ordinatim applicentur D H, * F E G. * "tcunquehœç 
Et quia C Gq. C Bqa c- C Hq. C Bq. erit per converfam rationem ad partes E* 
CGq.CGq —CBq-nCHq.CHq —CBq. & inverse C Gq ? J* *• 
—C Bq. C Gq c- C Hq — C Bq. C Hq. & permutatim, C Gq c ' ̂  6 
—C Bq. b(AG*GB.) CHq—CBqb(AH xHB)c-(CGq.d 
C Hq c ::) GEq. H Dq). ergo cùm A G x G B. A H * H B d:: G Fq. e 1 3. 5. 
H Dq. erit G Fq. H Dqe c~ G Eq. H Dq.f ergo G F c~G E. ergo f Ie- S* 
C D E intra fedionem cadit. 

Quod fi ab aliquo pundo in A C (pofito C centro) ad pundum 
D ducatur reda, hxc ipfam C D decuffabit in D , adeo'que magis intra 
feftionem cadet. 

Coroll. Hinc, linea hyperbolem contingens, diametrum fecat in-
ter verticem, Se centrum fedionis : unde multo magis 

Linea qua; duobus pundis fecat (vel qua; tangenn parallela effe po-
•terit) diametro occurret inter verticem & centrum, 

D 3 frop.'. 
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Trop. XX XI t. 

Fig. 4;. Si per coni fedionis verticera (A) ducatur reda linea (A C) ordi-
natim applicatis aequidiftans, fedionem continget,& in locum (CAG), 
qui inter coni fedionem & redam lineam (A C) interjicitur, altéra* 
reda linea non cadat. 

Fig. 43. Si fieri poteft, cadat A D,& à pundo D (uteunque fumpto in A D) 
44. ordinatim applicetur D G E. Sintque A F, B A latera figurarum. Jam 

ih parabola fiât A F. A H :: D Eq. A Eq. &, ducatur H K ad E I> 
au. hujus. parallela, fedioni occurrens in L. Eftque A F x A Ha (L Hq). AHq 
r YJtr

 b :: (A F. AHc :: D Eq. A Eq. 4 :: )K Hq. A Hq.e ergo L H=KH. 
C (Otiftr. t 0) ? J 10 

e 9. 5' In reliquis fedionibus
 f

 prêter ha»c,connexa B F producatur-5 & 
f 9 "x. t. per E ducatur E M N ad A F parallela,fiâtque AExËN = D£q, 

& junda A N fecet B M in X ; ducantur X H ad A F, & H K ad AC 
ri», hujus. parallela;.. Eftque X H x A H 6 (L Hq). A Hq b : : (X H. A H11 :: 
h 4. tf. , NE. E Ab :: N E * E A § ( D<Eq ). E Aqd ) KH q. A H q. ergo 

LHqf = K Hq. & L H =: K H , pars toti xqualis.f g^E. A. 

Cor. Si duae fediones fefe contingant, qnx harum unam contingic. 
re&a, aheram quoque continget. 

Trop. XXXtII.-

Fig;. ASi Si in parabola/umatur aliquod pundum(C),à quo reda linea(CD) 
* ' ad diametrum (A B) ordinatim applicetur

 ;
 & ei(E D) qax ab ipfa 

ex diametro abfcinditur ad verticem, aequalis (A È) ponatur in dire-
dum ab ejus extremitate(E) : reda linea (A C), quae à fado pun-
do (A) dycitur ad illud (G) qood fumptum fiisrat, fedionem contin-
get. 

a stk, kfrav Sumpto uteunque pundo F in A C,, ordinatim applicetur F B, 
b 4. ax, 1. fedioni occurrens in G. Et, quoniam 1 A E * E B a ""3 A Eq 4-
C4-6. EBq, erit 4 A E x E B b-n (A Eq 4- E Bq 4- 2 A E x EB,C=) 
d «3- '■ ABq

 ;
 c atqui 4 AE x E D = A Dq. ergo 4 A E x E B. ABq 

f io L'hs
 d ■~34 A E x E D. A D

(
q.. ôa permutando 4 A E * E B. 4AE.fi 

g
 4

 & L é. E D.( e hoc eft, E B. E D,f vel GJBq. C D q ) ~zi A Bq. A Dq. 
h 'il. 6. (svel F Bq. C Dq ) h ergo G B. C D -3 F B. C D. k quare G B 
i Ufcj 5. ^3,c D. unde pundum F eft e&tra fedionem

 3
 idemque de reliquis 
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A P 0 L LON11 Conicorum L i s, L 2 i 
redxAC puntfis fimilidifcurfù©ftendetur. ergo reda ACF fe-' 
ftionem contingic. 0_ E. D* 

Not. 2 A E * E B -3 AEq4-F-Bcî- Nam-'A Eq-|-E Bq= z c„, *Bi 
ÎAE *EB4- Quad: A E — E B (*hoceft 4-AEq4- EBq 
— 2AE*E B). 

Trop. XXXIV. 

Siinhyperbola, vel ellipfi, vel circuli tircumferentia fumatnraîi- Fig. 4c»î 
quod punftum (C),ab edque reda linea (C D) ad diametrum (A B) 
ordinatim applicetur, Se quam proportionem habent linea» (BD,AD), 
interjeda: inter ordinatim \pplicatam (C D) Se ( A, B) termines 
tranfverfi lateris (A B) figuri, eandem habeant inter fe (B E, E A) 
partes lateris tranfverfi, ita ut qua» funt ad verticem partes iibi ipfis re-
fpontjeant (B D. L> A : : B E. E A) ; reda linea (E C) conjungens 
pundum (E) quod I'H tranfverfo latere fumitur, Se pundum (C) quod 
eflin fedione, fedionem ipfam eontinget. 

Sumpto uteunque pundo Fin E F ordinatim applicetur F G, fedi- S j- 6+ 
ont occurrens in H. &: per A/ B punda ducantur A L, B K ad E F b '" 
paraUelœ, &. protrahantur D C K, B C X, G G M. Eftque-BK. j ?' , 
A N 1 (B D. D A.b ::. B E. E Àa B C. G X1 ::) B K, N X. <er- e K*,XM&4 
go N X = A N. quare N X x A N dc~ AO*OX.'e ideo'que NX. f Net. i. 
OXf(hoceftKB MB)ec-AO. A N. unde K B x A N cr"MB S 8- f • i 
x A O. s ergo K B x A N. C Eq (a hoc eft B D x D A. D Eq.; cT J JjS^ 
BMxAO.CEq»: (hoc eft B G, x G A.GEq.) &■'permuwndo j 4 
B D x D A. B G x G .A, * ( hoc eft G Dq. H Gq ) crD Eq. G Eq. m i». 6.1 

1 (C Dq. F Gq) mergo C D. H G c~C D. F G.n ergo H G~D F G. »10. y. 
quare pundum F extra fedionem exiftit. Quare E E fedionem con-
tmgit.. 

Hotx. . 

u. . Quod fît-N'X. OX::K Bi M'B - fie patet : quoniam*N'0.: » 
KM0 :: (O C. C M 0 ::) O X. MB , 5c permutatim NO.OX :: 0 * é'" 
K M. M B. erit componendo N X. OX :: K B. M B. ■. 

Î . Quod fit N X. O X crA O , A N, fie oftenditur. Sit R x,S P «M* f* 
r- X x Y. Dico R. X rr~ Y. S. Sit enim R S = X Z. p ergo Zcr? I7. <s • 
Y>-q ergo Z. S «• (hoc eft R. X) c~Y. S. 

3- Quod fit K B x A N. C Eq B D x D A.D Eq, ita conftabit : 
quoniam AN. C Ë* :: A D. D E. Se C E.XBs ;; D E. D*B «rit exs 4**" 

aequç.» 
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i?, AFOLLONII Conicorum L i B. I. 
4 aequo AN. K B 1 (ANq. AN x K B,) :: A D. D B t (A Dq. A D x 
u^ Cs'zi.é. D B). "ItemCÈq.ANq::DEq. ADq.ergorurfus ex aquoCEo 

A N x K B :: D Eq. A D x D B, ac inversé. * 

Coroll. 
HINC FL

 T^TTD =
 A E

 '
M b

yP
erbola

>
vel T=T^in% 

fe, erit E G cangens. 

Fi? 48 Para^0^en re(^a nnea contingat, conveniens cum diamc-
£° 4 ' tro (A B) extra fedionem (in A;,quae (C B) à tadu ad diametrnm 

ordinatim appîicatur,abfcindet ex diametro ad verticem fedionis li
ne

. 
am (B G) aqualem ei (G A), qua inter ipfam & contingentera inter-
jicitur - & inter locum, qui eft inter contingentera, & fedionem, alia 
reda linea non cadet. 

Si fieri poteft, fint A G, GB inaquales ; ipfique A G arqualispo. 
a bu us

 mtur G E
 ;
 & ordinatim applicetur E F. a ergo ducta A F feclionem 

b--i i.'aJ. 1'. eontinget, & rurfus occurret ipfi A C. b
 J£. S. A. 

Porro dicaliquam D C feitionem inter & A C cadere
 ;

 fiâtque GE 
rr G D. & ordinatim applicetur E F. * ergo duda D F tanget feâi-
©nem,ipsâmque D C iterum decuiïabir.b E. A. 

Trop. XXXV T. 

. Si hyperbolen vel eliipfin, vel circuli circumferentiam continga 
*Ig»49' quadam reda linea (CD) conveniens cum tranfverfo figura: late-

S°- re(B A), & à tadu reda linea ( C E) ad diametrum (A B) ordina-
tim applicetur ; erit ut linea (B D) qua? interjicitur inter contingen-
tem,& terminum(B) tranfverfi lateris ad (D A) interjedam inter 
eandem, & alterum lateris terminum (A) , ita linea ( B E), qua: eft 
inter ordinatim applicatam (C E) & lateris terminum (B) ad eam 
(E A), qua eft inter eandem (CE) & alterum terminum f A), adeo 
ut continuata inter fe lint, quae fibi ipfis refpondent(B D. D A :: BE. 
EA). Et in locum, qui inter contingentera, & fedionem coni inter-
jicitur, altéra reda linea non cadet. 

n 3 4. hu)m.
 Si enim non fit

 B D. B A :: B E. E A . fit B D. D A :: DG.Ch. 
ih 14. a*. 1. Se ordinatim applicetur GF

;
 1 ergo duda D F fedionem eontinget, 

Jterumque conveniet cum reda b D C. Q. E, A, 
Qua-
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APO LL ON II Conicorum L i B . F. 3/3 
Quinetiam fi aliqua H C intercédât, fiât B H. H A :: B G. G A. & 

applicetur G F ordinatim : a itaque junfta H F feâionera eontinget, 
ttiptamq; P G bis deeuffabit. E. A. 

Cor. Hinc fi C D tangat, erit in hyperbola A G — L* AU . 
T — 2 A D.v-

„• r A n T x A D • >aen.pfcAG =
 1+)aAL)

. 

Afitf-j In hyperbola A G c~ A D : quia T — 2 A D Sa T. 
Incllipfe A G -a AD, quia T 4-2 ADç-T, 

/><?/>. X XXVII. 

Si hyperbolen vel ellipfim, vel circuli circumferentiam reda linea
 p

. -
(C D; contingens cum diametro (A B) conveniat, & à tadu (G) ad S" *Ia ' 
diametrum linea (C E) ordinatim applicetur; quae (E F) interjicitur f**' 
inter applicatam (CE) & fedionis centrum (F), unà cum interjeda 
(D F) inter contingentera (C D; & fedionis centrum (F) ; contine-
nt re&angulum aequale quadrato lineae F B , quae eft ex centro fe-
flionis

 ;
 fed unà cum ea (E D) quae inter applicatam & contingentera 

interjicitur, continebit fpatiura, quod ad quadratum lineae applicata 
(CE), eandem proportionem habet,quam tranfverfum figurae latus ad 
reitum. 

Nam AE.EB3:: AD.DB ergo componendo A E 4- E B.EB a
 5

6. %W 
:: A D-]-D B. D B quare (in hyperbola) bipartiendo antécéden-
tes, F E, E B :: F B.D B. & per conve fam rationem , FE. FB:; 
FB FD. bundeFE *F D — F Bq. £^E. D. b 17.5. 

Item,inversé F B c (A F)F E :: (F D F Bd ::) D B. (F B—FD). c hyp. 
EB (FE—FB) ergo componendo. A E. F E DE. E B. ergodl9-*-
F E * D Ec = A E x E B. quare F E x D E. G Eqf :: (A E * E B. ? 6' 
CEq«::)T.R. QJï. D. ^ibujm. 

In Ellipfi verô & circulo , ob A E 4- E B. E B :: A D + D B. h if. 6. 
D B. erit quoque (bipartiendo antécédentes,; F B. E B :: F D. D B. k S- l\ 
& perconverfam rationem F B. F E :: F D. F B. unde F E x F D &= 1 *• *' 
FBq. hoc eft D E x F E 4-F Eq k = (F Bq = ) A E x E B 4-FEq n 7 T'' ' 
"ergo D E x F E = A E x E B. & D E x F E. C Eqn :: (A E x EB. o^.'bum, 
CEq°::)T.R. 

CoroU. F E, F B, F D funt -H— 
CFE. E B F B. D B. 
<FB.BE :: FD.DB. 
VFB. FD.;:BE DB, Hinc 
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Hinc tnethodus ex data punôo in diamctro, vel feclione contingen-
ter!] ducendi. 

Ccnverfm: fiFExFD = FBq: veltîDExFE. CEq:: 
T,R. tût re&aCD.raqgensfeâionis. 

prop. XXXVIII. 

?3* Si hyperbolen, vel ellipfin, vel circuli circumfercntiam reéh linea 
54. (F L)-conîingens in (E), cum fecundâ diametro (C Dj convcniat,& 
55. àta&u (E)ad diametrum (C D) applicetur linea (E H) sequidiftans 
56. alteridiametro(A B) ; quae(H G) interjicitur inter applicatarn (EH) 

& fe&ionis centrum (G) unà cum interje&a (F G) inter contingen-
tem*.& fec"tioniscentrum, continebit reétangulum, squale quadnto 
quod fit ex (G C) diraidia fecundae diametri : fed unà cum ea (H F) 
quas inter applicatarn & contingentera interjicitur, fpatium continebit, 
quod ad quadratutn applicatse (E H) eam proportionem habet, quam 
figure re&um latus ad tranfverfum. 

à 23. é.^ -Ordinatim applicetur E M. Eftque GMxGL. HGxFG'z 
b 34.I&4-6. GM.HGH-GL. FGb=GM. EM-l-LM. EMJ-GMx 
à m, IT'aà L M. E Mqc= T. R à Tq. Mq (? A Bq. C Dq à ::) A Gq.CGq. 

,6. bijus. ergocùmAGqe=GMxGLf.eritCGq— HGxFU £.E.D. 
e hyP. Porro, inversé R. T= (H G. G M FG. GLfa = H G. H E+ 
dl?\ji\ F H. H E1 =) H G x F H. H Eq. 
e 37. hujMs. liflem pofitis oftendendum eft. Ut linea (C F), quac inter tangen-

tem, & terminum fecundae diametri ad partes applicatae interjicitur, 
ad eam (F D), quae inter tangentem , & alterum terminum fecundar 
diametri, itaefle lineam (D H), quae eft inter alterum terminum, & 
applicatarn, ad eam (C H) quae inter altetum terminum & applica-
tarn. 

g*»fo Nam obFG xHGs-(CGqh = )CG xGD, k erit F G. 
b -bj{. Vfih G D :: C G. G H. & per converfam rationem G F. F D :: G G CH. 
. 4S- *• & duplicando antécédentes, CF-}-FD. FD::DC.C H. & divi-
* lA- ' dendo CF. F Dr. D H. C H. D. 

Coroll. 1. Si F G x G H = G Cq. vel F H x H G. HE ::R T. 
erit E F tangens 

2. FGxGH=~TR. 
Prof. 
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APOLLONII Coakorntft LIB.T. 25 

prcp. XXXIX. 

Si hperbolen, vel ellipfin, vel circuli circumferentiam contingens Figi f 7. 
recla linea (C D) cum diametro (A B) convenir (jr. D)1. & à ta- jg. 
au(C) ad diametrum (A.B) ordinatim applicetur linea (C E)-; 
fumptâ quàvis lineâ ex duabus, quaium altéra (E F) interjicitur inter 
applicatarn (CE),&feaior3iscentrum(TJ

;
 altéra (E D) inter ap-

plicatarn, & contingentera (C D). habebitad eam applicata (C E) 
proportionem compofitam ex proportione, quam habet altéra dida-
rum linearum (EF, E D) ad applicatarn (CE),& ex proportione, 
quam rettum figuras latus habet ad tranfverfum, 

Sit E F. C E :: G. E D.
 1

 vel E F * E D = C E * G. ergo C Eq. a 16. ë. 
C E x G b fCE.G;c::(CEq.EFxED::'1) R. T. atqui C E. b »• é-
ED

C
= C E. G -l-G. E D f f -[-E F,C E.) ergo C E. E D—

 c

d
 7;'^ 

R.T.4-EF.CE. Q. E.D.
 e

\^T 
{ confir. 

Trop. XL. 

Si hyperbolen, vel ellipfin, vel circuli circumferentiaro refla linea Fig. 5 9. 
(AH) contingens (in A) conveniat cum fecanda diametro(D E). 6©

0 .&àta£hi(A,) adeandem diametrum (DE) applicetur linea (A G) 
aquidiftansalteridiametro(B C), fumptâ quâlibet lineâ ex duabus ; 
quarum una (G F) inter applicatarn (A G) & feétionis centrum (F) 
interjicitur, altéra (G H J inter applicatarn, & contingentera : habe-
bit ad ipfam applicata (A G) proportionem compofitam ex propor-
tione, quam habet tranfverfum figuras latus ad rectum , & ex ea quam 
altéra dtâarum linearum (G F, G H) habet ad applicatarn ( AG). 

Sit G H. A G :: K. G F.
a
 vel G H * G F = A G* K. ergo AGq;

 a
 x6. 6 

G H * G F
b
 (T. R.)

c
 :: (A Gq. A G * K

 d
 ::) A G. K. atqui A G. b 38. bujus. 

GFe = A G. K-j-K. GF«(4-GH. A G), ergo AG.GF = C7- ï-
T. R. + G H. AG. P. E. D.

 d r
- f-, . 

Prop.XLI. J 

Si in hy perbola, vel Ellipfi, vel circuli circumferentîa ordinatim ap- fjg, 
plicetur refta linea(CD)ad diametrumfABj; & ab applicata (C D),

 63
] 

& ea (E A^ qus ex centro, defcribantur parallelogramraa asquian-
JE guU 
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26 A? Oh h 0 N11 Commuât L i B. Ï. 
augula (D G, A F) -, habeac autem applicata (C D) ad reliquum latus 
(C G) parallelogrammi (D G) proportionem compolitam ex propor. 
tione, quam habet ea qax ex centro (E A) ad reliquum latus (E F), 
& ex proportione, quam reélum figuras feftionis latus (R) habet ad 
tranfverfum (T) • parallelogrammura faclum à lineâ (E D) qu$ inter 
centrum(E) & applicatarn (C D) interjicitur, fimile parailelograrn-
mo (A F), quod fit ab ea (E A) quae. ex centro , in hyperbola quidem 
majus eft, quàm parallelogrammum (D G) ab applicata (D C), pa-
rallelograrnmo (A F) abea (EA) quae ex centro ; In eliipfi vero,& 
circuli circurnferentia, unà cum parallelogrammo (D G) quod fit ab 
applicata, aequale eft parallelogrammo (A F)ab ea, quae ex centro. 

a FiatR.TJ(hoceftD Cq.BD*DA) :: D C . C H b (hoc eft 
b 14 D-Cq.DC xCH).cergo BD*DA = DC* CH. item DC, 
c. *'i CH-I- A E. EFà = (R.T-|-AE, EFc = DC.CGf=)DC, 

d
e Z*u C H"-]- C H. C G. quare A E. E F b (hoc eft A Eq. A E * E F):; 
f l'def.6. (C H . C G & :: C H * D C . C G * D Cft :: ) B D. * D A . C G * 
g i. 6. DC. permutanddq; B D *D A. AEq :: (CG * D C. A-E *EFS::) 
h priât V 7'î'Wr.DG.FA. ergo in hyperbola componendo p gr. DG+ FA. 
1 T'x. ;|RFA::.D Eq.1 (B D * D A4. AEq) . A Eq. 
m \$.<>. 1" Eliipfi vero& circulo, permutando A Eq pgr. F A :: (B D * 
n '{.T.. DA. pgr. DGra:;) D Eqn(A Eq — BD * D A ). pg r. F A-

DG & permutando D Eq. A Eq :: p g r. FA — D G. pg r. F A, 
D ittl 6. quare fi fiât ex DE parallelogrammum limile ipfi A F0

} liquetpro-
pofitum. 

CoroU. Qvx de parallelogrammis oftenfa funt, eadem valent in 
trigonis horum dimidiis. 

prop. X L I L 

_. Si parabolen contingens reôa liuea (CA) cum diametro (AB) 
*lg- 6h conveniat in A ; & à ta&u (Ç) ad diametrum (A B).ordinatim appli-

cetur linea (C h) • fumpto autem quovis punfto (6) in fe&ione, ap-
plicentur ad diametrum dus lineae ( D E, DF), altéra quidem (DE) 
aequidiftans contingenti (C A) • altéra vero (D F) asquidiftans ei 
(C H),quae à ta£Ui(C)ordinatim eft apppjkata ; triangulum (E D F) 
quodabipfisconftkuitur, aequale erit parallelogrammo (F G) con-
tento linea (C H) à taclu applicata, & ea(F B), quae interjicitur in-
ter aequidiftantem (D F) & ieftionis verticem (B.) 

a- 3 ç. , Nafli0bAHa= zHB^erittmng. CHA = ?K.HG.f" 
» ï.v.4ï,S. ' , fi?'' 
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w

 H G. triang.D F Ec ::(triang. C H A. D F E d :: C Hq. D F q c 7.
 r

, 
« •: H B. F B * :: ) H G fgr. F G. » ergo triang, D F E = w. ?>£ 

XL HT, 

bujui. 
f i>6. g ?. y; 

Fig. 64. 

66i 

Sihperbolen, vel ellipfin, vel circuli circumferentiam contingens 
refta linea (E D)connveniat cum diametro (AB); & à tacïu(E) 
ad diametrum (AB) ordinatim applicetur linea (E F) s huic vero per 
fetlionià verticem (B) ducatur aquidiftans (B L) , quae cum lineâ 
(EC) pertactum (E)&centrum(C)conveniat in (L)j & fumpto 
in fectione aliquo punclo (G), ab eo ad diametrum ducantur duae li-
res (G H, G K) una quidem (G H) aequidiftens contingenti(E D), 
altéra vero (G K) aequidiftans ei (E F) , quae à taclu applicata eft : 
triangulum (G K H)abipfis faâum in hyperbola minus erit, quàm 
triangulum (G K M) quod abfcindit iinea (G E) per centrum & ta-
itum dufta, triangulo (C B L) ab ea (C B) quae ex centro fimili ab-
fciflb : in eliipfi verô, & circuli circurnferentia una cum triangulo 
(C KM)abfciffo ad centrum aequale erit triangulo (C B L), fimili 
abfciflb, quod defcribitur abea (G B) qus ex centro. 

NamGK KH
J
=(EF.F D

 b
 = C F. F E -J- R. T

 c
=) C B. J ̂  , 

BL-j-R.T. unde triang. GHK, aequatur exceffui triangulorum
 c

 4 6 ' 
C K M, B C L. Q.E. D. à m. 41. hw 

Comll. Triang. G K H = 4 laterum K B L M. 3**-
SchoL 

Triang. C B L = triang. CD E. VU. Eut. 

Trop. XLIV. 

Si unam oppofitarum feétionum contingens refta linea (F G) con-
tingens cum diametro (A B)conveniat (in G) 5 à taâu verô (F) ad *>' '' 
diametrum ordinatim applicetur linea (F O) ; atque huic per alteri-
us feétionis verticem (B) ducatur xquidiftans (B L),ut conveniat cum 
linea (F C) per ta&um (F) & centrum (C) du£tâ 5 fumpto autem 
quovis in feclione punclo (N), applicentur ad diametrum duae lineae 
(N K, N H), quartim altéra(N K) arquidiftet contingent! (F G), al-
téra a»quidiftet ei (F O) quae à taftu ordinatim applicata eft • trian-
gulum fNHK j,ab ipiis iaclura,minus eft,quàm triangulum (CMH^ 
quod abfcindit applicata ad centrum feclionis,triangulo fimili (CBL), 
abfciffo ab ea (C B) quae ex centro. 

E 2 Pro-
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aS APOLLO NI l Commun Lis. I. 
a j i. hujus; Produaâ F C, ut occurrat fefrioni B in E , per E ducatur ranger* 
J ht- ED,& ordinatim applicetur EX. Eftque OC*CG'=(ACq *Wt^b

 = B Cq »=) X C . C D. ergo cùm lit OC-XC, erit ÇG J 
e 4.1. ' CD. item F C c= E G. & verticales anguli ad C d pares funt;e et-
f Î7. 1. go ang. C G F = ang. C DE.f unde D E ad FG, & e proinde ad 
g 3°-N K parallela eft. h ergo triang. C M H—C B L= triang. N H K. 
h 43.&KJ8*. CmlL c D = C G. 

Coroll, Tangens EDtangenti F G aequalis & parallela eft : & 
converfim; fiE DtangentiFD aequalis vel parallela fit, etiam ED 
tanget oppofitam fectionem.. 

Pfop. XLV. 

Fig. 6l. Si hyperbolen, vel ellipfin, vel circuli circumferentiam contingens 
refta linea (C M L) cum fecunda diametro (H D) conveniat (in L). 

7°' & à tadu(C) ad eandem diametrum applicetur linea (CD), «qui-' 
7U diftansalteri diametro (A H) • & per taftum(C) & centrum (H) 

dufta linea (C H) prodneatur ; fumpto autem in feftione quovis pun-
éto (B),ad fecundam diametrum (H D)ducantur dus lineae (B E,BF), 
quarumuna(BE) contingenti (C L), altéra (B F) applicata: (C D) 
aequidiftet; triangulum (B F E) quod abipfis conftituitur, in hyper-
bola quidem majus eft, quàm triangulum (G F H ) abfciffum ab appli-
cata ad centrum, triangulo (LC H), cujusbafis eft linea contingens 
(C L), & vertes feâionis centrum (H) : in eliipfi vero & circuli cir-
curnferentia , unà cum triangulo abfciffo (G F H) arquale eft triangu-
lo (L C H), cujus bafis eft iinea contingens (C L) & vertex feftio. 
nis centrum (H). 

a 39". h«j«s. Ducantur C K,B N ad D H parallelae. & trigonum ad A H,(firaile 
b<- . trigono (C D L) appelietur P. eftque CK.KHJ=(M K.KC + 
^44tIcîiCR-Tb=)CD. D L. -j- R. T. quare in hyperb. triang. CDL 
e 3 " a*. ' (C D H-l-C L H) c= (triang.C K H+P d=) triang. C D H-|-P. 
C 7. 1. c unde P = triang C L H. Csfterum ob B N. F G 1 ~ (F H.FG, 
g4.i. s = DH.DC£=CK.KHh = CD. DL + R.T1 = )BF. 
}'f (N H) F E R. T.

 c
 Erit triang. B F E = triang. G H F + P. 

m*
f

«*. if. m ergo triang. BFE = triang, G H F 4-triang. CL H. 
Simili difeurfu , in eliipfi erit triang. B F E-j-G H F=tmng. 

C L H, ' 
'...V; • • îrQi 
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APOLLONIl ComcommLIE. I, 29 

Trop. XL VI. 

Siparabolen contingens refta Ijriea (CA) cum diametro (A B) Yig.iil 
cenveniat (in A)

 ;
 quae per taftum (G)duciur diametro aquidiftans 1 3 

(H C M), ad eafdem partes feétioni lineas (L F) in feclione duitas, 
qua; aequidiftant contingent! (C A), bifariara fecabit ("in N.) 

Ordinatim applicentur B H, F G K, L M D. Eftque triang. ELDf *2' *"j"5-
'-

K
r.BM.& triang. E F G a=/>£>*-. BK.h ergo 4 lat. F L D G 3' u 

=
 fgr. G M. auferatur commune N M D G F ; bmane'ntque trigona c ip.i.fi? 4.6. 

N M L, F K N aequalia.c eadémque fimilia fuat. ergo homologa la-
tera N L, N F aequantur. ^E. D. 

Coroli. 1. 
In parabola omnes linea: parallela? diametro funt * etiam diametri■;.* âef.io.bupt^ 

& viciffim, omnes diametri funt parallela;. 
Coroli. 2. 

Omnes contingenti acidifiantes funt ordinatim applicata; ad dia-
metrum per ta&um ductam. 

prop.XL V II. 

Si hyperbolen, vel ellipfin, vel circuli circumferentiam contingens FigÔ7î« 
re£la linea (E D) cum diametro (A B) conveniat (in D) ; per tacfum _ * 
(E) & centrum (C) dutla linea (E C) ad eafdem partes fe&ioni, quae 
in feftione ducuntur contingenti (E D) aequidiftantes (G N)bifariam 
fecabit (in O.) . ' * 

Ordinatim applicentur N F X, B L, G M K. Eftque triang. HNF aw.^.hujusl 
J— 4 lat. L, B F X. & triang. G H K a= quadrilat. L B K M. b ergo b 3. **. 1. 
4 lat. NGKF=MKFX. commune auferatur ON FK M,b ma-
Rent trigona O M G, O X N aequalia. c eadem vero fimilia funt. er- c 2,9.1, &%.6„ 
goNO = GO. j£. E. D. 

Cowll. G E eft diameter fe&ionis cujuflibet ex his„ -

Trop. XLVIIl. 

Si unam oppofitarum fe&ionum contingens reéfca linea (L K) cum Fig. 7ç3 
diametro (A B J conveniat (in K)

 ;
 & per taaum(L),& centrum (C) 

linea (L C)produ&a alteram feclionem fecet (in E)j quae^in altéra 
" " " fe&ions 
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^0 A f OLLONII Comcorum L i B . 1. 
fe&ionedu&a fuerit contingenti (LX) aequidiftans (G N) à lineâ 
(L C) produââ bifecabitar (in O.) 

é m A4 hu. Ducatur tangens E D . » eftque E D ad L K parallela ;
 b ac ideèad 

pal N G. « ergo ON = ÛG, <^ E. D. 
b 30. 1. 

c 47. hujm. Lemma. 

Fig. 76. Sit triangulum N L K squale parallelogrammo L C, & ang. K LN 
77

. =DLP: erit K L* LN = ÎOC«LD. 

Compleatur enim pgr. L R. & produftâ L P, Bit P T == L P. & 
a 6. av. w compleatur pg r. D T. eritque pgr. L Ra = D T. b unde K L 
'hl\-f L D : : L T (2D C). L N.c quare KL«LN = 2DC»LD. 
,c 1 ' ' Item, fi D P fuerit trapezium trigono K L N acquale,erit KL •* LN 

■== L D x : C D-f- LP. NamfiatP T = DC; & compleatur pp. 
D T. eritqoe pgr. D T = (iDP = z triang, K LN = ) pgr. L K 
undeKL.LT.(LP-j-DC) :: LD.LN. quare K L* L N = 
LD*: DC4-LP. j^E.V. 

Schol. HincK Nq. K Lq :: R. G (hoc eft ut parameter axis ad 
parametrum diametri D N). 

Fig.jS. Nam KNq. K Lq a :: X Dq. D C q : & eft X Dq b= R « B X. 
t c&DCq = G* B X. * ergoKNq. K Lq :: (R* BX. G*BX< ::) 
c fniis in 49» R' C« 
<1 7. s". (A. Schol. 
e a'6' A

 Si R parameter axis B X ; erit G = R H- 4B X. %iS Nam fit B K ad D C parallela. ergo C B = D L— BX. | B T = 
2 D L. 

DL = BLq = 
BX. 

D Xq 4-B Tq = R » B X -]-4B Xq. 
L Tq. 

ergoG = R-j-4BX. 

Trop. XLIX. 

. Siparabolen contingens Te#a linea (D C)eum diametro (B C) 
7*9* conveniat in (C) ; & per taclum (D) ducatur linea (F N) aequidi-

ftans diametro (C B) ; à vertice verô (B) ducatur aequidiftans (B F) 
ei (D X), quae ordinatim applicata eft ; & fiât ut contingents portio 
(E D)inter applicatarn (B F) & taftum (D) interjeta ad arquidiftan-
tis portionem (D F), quae itidem inter ta6ium(D)& applicatam(BF) 
interjicitur5 ita quaedam reéta linea(G)ad duplam contingentis(DC;) 

quae 
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APOLLON II Conkomm LIE. L gi 
qua (KL) à fedione dufta fuerit contingenti (DC) a- DE.IDF.-.-G. I i DE 

quidiilans, ad lineam (F N), qua per taâumducitur diametro lBX* I 
stquidiftans, poterit reftangulum contentum inventa lineâ (G), 
& eâ (L D),qux inter ipfam (K L), & taaum (D) interjicitur. 

Ordinatim applicentur DX&KNM. Eftque C B ' = (BXb= a jç. bujut. 
F D) ;c unde triang E B C=E F D. additôque communi DEBMN, b *• 
erit DCMN d= (/>çr. F M e=) triang. K P M. ablatôque com- c. **4 10'6' 
muni L P M N, erit pgr. L Cf = triang. N L K. g unde KL * L N t 

Itaq; G * L D. K L » L N (G » L D. 2 D C » L Dfc :: G.iD C g hmma p**. 
1 ;: E D. D F m :: K L. LN n ::) K Lq. KLxLN. °ergoG*LD " 7 

Cor. Hinc D Left diameter, ScGreaum latus feaionis, cujus m 4.<ç. 
T^. 4DEq 2 D E * D C „ „ . r n. . . n t.6t 

vertex D. = — eftreaum latusfeaionis,cujus © 9. j. 

vertex B. 
Trop. L. 

Si hyperbolen, vel ellipfin, vel circuli circumferentiam contingens Fig. 80,' 
refta linea (E D) cum diametro (A B) conveniat, pérque taclum (E) 81, 
& centrum (C) linea (E C) producatur

 ;
 à vertice autem (B) ordi-

natim applicata (B G) converiiat'cum ea (EC), quae ducitur perta-
ftum, & centrum ; fiâtque ut contingentis portio (E F) inter taaum 
f E) & applicatarn B G ad por'tionem (E G) linea (E C) ducta per F.F. EG ;•. EH, 

tacîum Se centrum
 ;

 quae itidem inter taaum (E) & applicatarn ( BG) J. ED. 

interjicitur, ita quadam reaa linea (Eh) ad duplam contingentis 
(ED). quae (L M) à feaione ducitur contingenti (ED)aquidi-
ftans ad iineam (E C) per taaum, Se centrum duaam, poterit fpatt-
umrectanguium, quod adjacet inventa lineae (B H), latitudinem ha-
bens interjeaam (E M) inter ipfam (L M) Se taaum (E); in hyper-
bola quidem excedens figura fimili contenta lineâ (EK) dupla ejus 
(C E), qua eft inter centrum Se taaum, & inventa lineâ (E H), in 
eliipfi vero, & chculo deficiens eâdem. 

Ducatur L R N ad B G, Se C S O ad K P parallela. Et ob E K
 a

 u
r 

'= 2 E C,b erit E H = 2 E S. ergo 2 ES.2 E D c :-. (E H.2 ED h. b "g. 
FE. EGb :-.) L M. M R. porro ob triang. RNC e = CDEFC

7-r-
(C G B) 4. L N X (in hyperbola), • vel triang. R N C -h L N X J hyh

hi(
-
u = C D-E(in eliipfi Se circulo), erit trapezium M E D X* = triang, \ êl\

}
faL% 

L M R. g. 3,«*. 1. 
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§F2 APOLLONII Covkorum LFB. I. 
è liante 49. L M R. h ergo L M * M R = E M " : E D 4- M X. Denique quia 
f 4- 6. M O. E S fc :: (M C C E fc ::) MX. ED. componendoque M O 4. 
mVrfe e{ 7 1. E S. E S :: M X + E D. E D. erit permutando M O+E S. M X+ 
njj.j. " E D ('• hoc eft E M * : M O + E S. E M * : M X 4- ED» vel E M 
o friiu. * : M O -4-E S. L M * M R) :: E S. E D n :: z E S. 2 E D0

 :: L M. 
P.9-5- Jvl R.1 :: L Mq. LM*MR.f ergo E M * : MO + ES^ LMq' 
? 34."î. at<3ui E S q = (S H-r =) O P. ergo E M » M P = L M q. ^_£. a 

Cor. E K eft-diameter, & E H latus rectum fe&ionis, cujus ver-
tex E. 

Trop. LI. 

Fig. 82. Si quamlibet oppofitarum feftionum contingens reâa linea (CD) 
cum diametro (A B) conveniat • perque tactum (C) & centrum (E) 
linea (C E) producatur ufque ad alteram feftionem j à verticevero 
(B) ducatur linea(B G)aquidiftansei, qua ordinatim applicata eft, 

. conveniénfque cum linea (C E) per tactum & centrum ducla ; & fiât 
ut contingentis portio (L C) inter applicatarn & tactum ad portionem 
(C G) linea duel:» per taâum & centrum, qua inter taclum & ap- ■ 
plicatam interjicitur , ita quadam recta linea (K) ad duplam contin-
gentis (C D), quae in altéra fectione ducitur, aquidiftans contingenti 
(F M) ad lineam (F E) per taftum, &c centrum duclam , poterit re-
ftangulum, quod adjacet inventa linea(K) latitudinem habens lineam, 
qua eft inter ipfam, & taétum (F), excedénfq; figura fimili ei, qua li-
neâ(CF) inter oppofitas fediones inrerjec/tâ,& inventâ(K)continetur, 

a c'ofùtktlmjus. Ordinatim applicetur A X N. a Sûntque F M, C D aquales & pa-
b confir. fallelae : b itémque A N, B G paraltela funt. ergo F X. F Nc :: (LC. 
c
d
f *-

h
 C G d K. 2C De ::) K. 2F M . unde quacunque à feâione A F ad 

, e y. t. ' productam E F contingenti F M ducuntur parallela, f poterunt re-

;f fo.HfHi &angulum contentum ipsâ K, & interjeta inter iftas; <5c punCtura 
F, excedentque/figurâ iimili ei,qua reftâ C F, & ipsû K continetur. 

Coroli. 

;zA,6.hu]us. Itaquehisdemonftratis, liquet in a parabola unamquamque recla-
b 47. rum linearum, qua diametro ex generatione ducuntur aquidiftantes, 
c 48. diametrum elle ; In b hyperbola verô & eliipfi & c oppofitis fedtioni-

bus, unamquamque eartim, qua per centrum ducuntur. 
à 49. Et in dparabola quidem applicatas ad unamquamque diametrum, 
g I.3- .jequidiftantts condngegtibus poffe reftangula ipfi adjacentia :l'n eHy-

perbola, 
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Aï OLLONII Conicorum LIB.I. 35 
perbola, &

£
 oppofitis reclangula adjacentia ipfi, quae exccdunt eâdem f 1 t. buj«s. 

Egurâ, in eliipfi autem, qu» eâdem deficiunt. Poftremô quaecunque 
circa fectiones, adhibitis principalibus diametris demonfirata funt, & 
aliif diametris affumptis eadem contingere, 

Trop, LU, Probl, \, 

Datâinplanorectàlineâ(AB)adunurapunelum (A) terminatâ, Fig. 83. 
invenire in piano coni fectionem, quae Parabole appellatur, ita ut ejus 
diameter fit data linea (A B), vertex lineae terminus (A) ; quae verô 
à fe&ionead diametrum (A B) in dato angulo applicatur, poffit re-
âangulum contentum lineâ, qua eft inter ipfam <5c fectionis verticem 
(A), Se alterâ quâdam data lineâ (Z). 

Datus angulus primo reclus fit. Producatur A B ad E, ita ut A E
 t

 CaC. 
cri Z. Sitque Z. Y * :: Y. A E. unde Z. A E b Yq. A Eq. ergo

 a
 '

 6
/ 

cum Zc "n 4 A E,d erit Yq -n 4 A Eq, & proinde Y*—3 zAE. b cor. »0.6. 
'ergo ex Y,& duabus AE conftitui poterit triangulum. Fiat ergo EAF, c conftr. 
rectum fubjecto piano , ita ut AF = AE, & E F =Y , ducantûjrque\ 'f î» 
A K ad E F, & F K ad E A parallela (funde AKf=EF=ë = Y

5e
 4. ». 

& F K f=zEAs = F A). Tum concipiatur conus, cui vertex F, f .4',»" 
bafis circulus fuper diametrum A K, reclus piano A F K ; erit is co- g conjir, 
nus reclus (ob FK = F A). Secetur conus piano ad circulum AK 
parallelo,h facientique proinde fectionem M X N circulum, piano & 4. 
MFN (vel F A K) rectum . horûmque communis fe£tio fit recta 
M N,6 diameter nempe circuli M X N 5 communis autem fectio fub-
jefti plani, & circuli fit recta X L. Quum igitur tam circulus M X N, 
quàm fubjectum planum recta fint triangulo MFN, k erit iftorum k ip. 1 r. 
communis fectio X Lreéta trigono MFN,1 ideôque rectis (quae in 1 3. H>

1
»• 

eo) M N, A B perpendicularis. Ex quibus conftat planum per A B, 
XLduétum facerein cono feftionem, quae parabole dicitur (juxta 
conditiones in 1 ia hujus praeferiptas) cujus diameter A B , lineaeque 
ad hanc à fectione ordinatim ducîae ad reclos angulos applicentur, ut- m f 
pote ad X L parallelae. Porroob Z, Y

 ;
 A Em(hoc eft Z, A K, A F) n , 

n
~-,

0
 erit Z. A F : : A Kq . A F q (A F * F K). * unde Z eft retfum ° \°

H
 °\ 

latus. Ergofaclum. 
Sed datus angulus non fit reclus, fitque ei aequalis H A E ; & fiât 2. Caf. 

A H = \ Z • & per H ducatur H E ad A E perpendicularis, & per Fig. 84. 
E ad H B parallela E L, & per A ad E L perpendicularis A L : tum 
bifeftâ E L in K, per K ducatur ipfi E L perpendicularis M K F G ; 

F fitque 
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34 AT 0 LEO NTZ Conicorum L IB. I. 
a n. 6. fitque A LcjLK»KM Daris igitur rectà K L pofitione,& rectâ 

K M raagnitudine, & reéto angulo, defcribatur (ut rnodô oftenfum) 
b ii. hujiu. parabole, cujus diameter K L, vertex K, & rectum latus K M. Tranfi. 
d ll'r îfc bic hœc Per A ( bob A Lq = K L * K M) & A E c continget ipfam, 
e tflbujùs. («b L K = K E) & H A eft diameter d (quia ad E L parallela),e & 
f con/h, quae ad A E parallela;, bilecantur ab A B,£ inque angulo H A E appli-
g 4- 6. cantur : & ob trigona A G F, A E H s fimilia (quia anguli A E H 
h IÎ.Î. AGFrecti,&HAEcommuni>), eft F A. A Gs.: (H A. A E * ■■) 
» ""-7'. i H A. 2 A E,k hoc eft F A. A G :: Z. 2 A E.1 unde Z reftum erit h, 

tus leclionis. Q.uxE. F. 

Trop. LUI. Prohï. T. 

Fig. 8 >. Daris duabus rectislineis (A B, B C) terminatis, qua? ad rectos in-; 
* hoccfi.ver- ter fe angulos conftituantur ; & altéra (A B) productâ ad4eafdem 

fù> D. partes angulo recto, invenire coni fectionem, qua? hyperbole dicitur. 
in eodem piano, in quo funtdatae lineae ( A B, B C), ita ut prodnciâ 
(A B) fit diameter feitionis, & vertex punctum (B) , quod ad angu-
lum (A B C) cônfiftit • quae vero à fectione ad diametrum ordinatim 
appHcatur, angulum faciens.aequalemdato, poffit rectangulum, quod 
adjacet alteri lineae (B C), latirudinem habens lineam interjeclam in-
ter applicatarn, & fectionis verticem (B), excedénfque figura fimili,& 
fimiliter pofitâ ei, quae datis â principio lineis ( A B, B C) continetur. 

1* Caf. Sit datus angulus primo reclus; & fuper lineam AB planum at-
tollatur, rectum fubjecto piano, in quocirca A B defcribatur circulus, 

mt. fi * *ta l1t ductâ diametro E K L ad A B perpendiculari, non fit ratio 
E K ad K L major ea, quam habet A B ad B C, Fiat igitur E K. KM 

2 ne. a::AB. BC. & per M ducatur M F ad A B parallela; junétifque 
b 29. r. AF, EF,BF, per B ducatur BXadEF parallela. Itaqueob ang. 
YJ.'l'. AXBb = (AFEc = EFBb=)FB X,d erit F B = F X. Con-

cipiatur jam conus, cujus vertex F,bafis circulus fuper diametrum BX, 
rtcttts trigonoF B X Erit isconus reclus (obF B — FX). Produ-
cantur F B, F X, M F, & fecetur conus piano, ad circulum B X parai-

« . 4 bu-us ^0'e ^ac'entI proinde circulum G P H R rectum piano F XB, cujûïq; 
diameter G" H communis fit iflorum planorum fectio. Sit vero 
P D R communis fectio circuli G R H, & fubjedti plani. Et quoniam 
KM circulus G R H, quàm fubjectum planum redta funt trigono FGH, 

f ip.IT. ietK horum communis feftio PD R eidem trigono FGHrectai 
g j'def. 11. ë ideoque rectis, qux in eo, G H, D B perpendicularis. Ex quibus 

liquej 
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APOLLONII Conicomm LIB.Ï. 35 

liquet coni fe&ionem P B R (juxta conditiones in 12™ hujus prxfli- h «»/f. 
tutas) effe hyperbolen, etjus vertex B, & ordinatar ad diametrum A B k »• 
in angulo refto applicentur, quippe omnes ad ipfam P R paratlek. ue' 
Porro ob A B . B C h .•: (E K. K M ' :: N E, N F 1 ;: N E x N F ? A*'* 
w(N A * NB). N Fq n — N A. N F " (O F. F G)-)- N B.N F o 4.'6 ' 
(«OF.FH)n=)OFq.OGx GH p :: A B. B C. qerit A B tranf- p ». <■ 
verfura latus, & B C rectum. q ï*. 

Sin datus angulus non fit reclus. Data: fint rectae A B, A C, Se 2. Caf. 
angulus B A H per dato. Bifecetur A B in D, Se deferipto fuper AD Fig. 86". 
femicirculo, occurrat G Fad A H parallela , 4 faciens G Fq. D G x *vid. not. ». 
G A :: A C. 2 A D ; jundaq, FD,afiat FD.DL.-. DL.D H ; Se fum- a l3< 6. 

ptâDK—DL,bflatLF.AF::AF.F M; Se connedatur K M, J J1-f: 
&per L ducatur NLXadKF perpendicularis. Defcribatur îu'nc,|4^12j| ' 
Hyperbole (jmta modo oftenfa), cujus vertex L, tranfverfus axis K L, e iy .h

u
jnsl{6. 

rectum latus LN; 0 tranfibit harc per A d (ob L F x F M — A Fq.) f cor.^.hujus. 
Se A H fectionem c continget (obFDxDH = D Lq) f Se proin- S 4 6. 
de A B eft diameter fectionis. Porro, quum fit A C. 2 AII -|- F G. ? lh, V 
G D s = (A G. 2 A H. 4- A H. A D fl = A G. 2 A H -h 2 A H. j\ cl„£'6 

2AD£=AG. 2 AD1 = FGq.GA*G D» =)FG. G A 4. m »/. I 
F|G. G D. Erit A C. 2 A II :: (F G. G A " :: ) O A. A X. 0 unde " 4. é. 
A G eft rectum latus. Ergo factum. 0 ço. 

Not£. 

1. Defcribitur circulus circa AB, ita ut E K KL :: A B. B C, Fig. 87. 
hoc pacto. 

Fiat utcunque Z K. K Ya :: A B. B C. Se bifedâ Z Y in V, centro a 1 z. 6. 
V, per Z, Se Y defcribatur circulus, fecans ipfam AB(fl opus eft», 
productam) in S, ScT- connexifque SY,SZ, per A ducantur ad b ^.i.eti.ax. 
hasparallelae A L, A E. ergo quum angulus Y SZ rectus fit, berit ^ ««W.JIVJ. 

quoque angulus L A E rectus. c ergo fuper diametrum L E deferip- "r- l\h 
tus circulus tranfibit per A,d ideoque per B,c quia KB = KA, e'ftq; f '1% 
EK.ZK':: ( AK.'SK1'::) LK.YK. Se permutando E K. L K :: g confit. 

{Z K. YK* ::) AB. B C. 

2. Quomodo autem ducatur G F ad A H parallela» faciens GFq ad Fig. 88. 
D G * G A in data ratione (puta R ad S), ita conftabit. Sumpto Z 
centro circuli, ducatur Z Y ad A H T perpendicularis, Se ab occurfu 
Y, ducatur Y Qad A H parallela, a quare Y Qjangit circu'um. Fiat a cor. 16. 

viroQV. V Yb •: S. R-S. Se produclâ QY,fufflaturYK = Y V;b 

~* F 2 ■ con-
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3« APOLLONll Conicornm LIB.I. 

connectanturque Z K, Z V circulum fecantes in P, & F
}
 conjunctaq." 

P F protrarmur ad G. dico fa&um. ' 
« 4- Nam ob V Y = K Y, & angulos ad Y retlos, c erit Z V = Z K 
e Je t. »

em
 Z E = Z P,

d
 ergo F P ad V K,

e
 hoc eft ad A H, eft parallela. Et 

f «mpu quoniam S.
 f

 :: Q V.V Y, erit duplando confequentes, S. R—S 

; :: QV. V K. & invertendo R—S. S :: V K. QV. & componendo R S 
u i 6 « (QK • Q V G P. G F s G P x G F. G Fq n ::) D G x G A. 
fi

 3
&

 r
.C5"

7
.5 G Fq. ac inverse S. R :: G F q. D G x G A. F. 

Fie 80. ^
at
'
s
 ^

uaDUS re
&'

s
 terminatis ( A B, A C), atque ad rectos inter fe 

°' angulos, invenire circa diametrum ipfarum alteram (A B) coni fectio» 
nem, quaeEllipfisappellatur, in eodem piano, in quo funt data iineae 
(AB, ACj, ita ut vertex fit punctum (A) ad rectum angulura 
(BAC); & à feclione ad diametrum (AB)applicataeinanguloda-
to poffint reètangula adjacentia alteri lineae ( A C), quae latitudinem 
habeant lineam inter ipfas, & verticem (A) leétionis interjectam, de-
ficiânrque figura fimili, ôcfimiliter poiitâ ei, quae datis redis lineis 
(A B, A C) continetur. 

il Çnf. Sit datus angulus primo reclus, & ex A B planum attollatur , re-
ctum fubjecto piano, in quo circa A B deferiptum fit circuli fegmen-
tum A D B ; & bifecetur arcus A D B in D, unde connectantur DA, 
D B ; & fiât A X = A C ; & per X ducatur X O ad B D parallela, 
& per O ipfa O F ad A B parallela, & juncta D F occurrat protraâx 
BA inE. Jungantur F A, F B, & producantur, pe'rque punftum G 
(utennque fumptumin F A) produîtâ) ducatur ipfi E D.parallela GH, 
produitae A B occurrensin K, produdaeque F O in L. Efique ideô 

a >fc1. ang. H G F »= (ang. E F A b- F A D '(F B D)4-F D A a(FBA) 
b

3
z. 1. _ FBD4-FBAe = A B D ' = D F B J=)G HF f= H G F. 

d »1 3'.
 6 unt

*
e
 F G = F H. Itaque fuper G H defcribatur circulus G H N 

e is.*<#.'t. rectus trigono H F G, fitque bafis coni recti, habentis vérticemF. Et 
f 1. «x. quia tam circulus G H N, quàrn fubjeéhim planum recta funt piano 
s fi t. H FG, herit ipforum communis fectio (K M) piano eidem, k rectifque 
k I?iff !'it 'deirco G K, A K perpendicularis. 
3 tt. Tayus '. Liquet igitur planum per A K M

1
 facere in cono ellipfin, cui dia-

ov »3. e. meterAB, ad quam ordinatae omnes perpendiculariter applicentur, 
quippe ipfi K M parallels : porro, ob F Lq. G L x L H m = (F L» 

G L 
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GWAK.KG, n vel AE. E F) -j- F L. L H (
N
 B K. K H, "vel" 4. «• 

B£.EF) = AE.EF_l-BE.EFm = AExBE. E Fq ° = DE0 35"3 

*EF. E Fq ? = D E. EFq = D A. A O :: q B A. AX'::) RA,^^,. 
A Cs :: F Lq. G L * L H- erit A G rectum latus. s 11. y. 

Sin diameter A B minor ponatur dato reilo latere A C . bifectà *• Caf. 
AB in D, ducatur F E bifecta quoque.in D,it3 ut (it A C. F E *::FE. Fig. 90. 
AB. & duclâ F G ad A B parallela, fit F E. F Gb:: A C. A B (

 c hoc 3 »* * 
eft)::FEq A Bq :: F Dq. d (F D x D Ej . ADq e:: F F. F G. Du-b 

caturitaque (uc modo oftenfum) ellipfis, cujus axis E F (& rectum \ c^0°' * 
latus F G ; tranfibit hsc per A, (ob F D x D E A Dqf :: F E FG)

 e
 «T*. 

s ideo'cjue per B(
D ob AD — D B). item propter A C. C B :: F Dq.f M. *»/**. 

AD* D B ( A Dq). ' erit A G rectum latus. 8 haittS-

Sed datus angulus non fit rectus
 ;

 fitque ei xqualis angulus B A D-
bifeitâque A B in E, circa A E defcribatur femicirculus, in quo ad 
A D *ducatur parallela F G, faciens F Gq A G * G E :: C A. AB

 4 & junftx A F , E F producantur ; » Se fit D E. E H :: E H. E F & 
fumptâ E K = EH, faclôque H F. FAb::FA.FL, conjungatur 
K L, occurrens dutfx N M (per H ad A L) parallelx. Tum (ex mo-
do prxofienfis) defcribatur ellipfis, cujus axis tranfverfus fit K H, Se 
rectum latus H M.c tranfibit hxc utique per A d (ob H F x F L.— 
F Aq) ; & e ideirco per B ( ob A E t= E B ) ac ipfamf continget 
D A s (ob D E x £ F = E Hq) , Item propter C A. z D A. -UF G. 
GE S=(CA 2 D A -J-. DA.AE'-C A.iDA-J-aDA. AB 
'=C A. A B m = F Gq. A G x G E n=)F G. A G -j- F G. G E. 
erit C A. 2D A*:: (F G. AG 1 ::) XA AN. q ergo A C eft re-
ftum latus. 

Noté. 

2. Caf. 
Fig. 91-

* vid. ATof. 
a iJ.^.bnA 
c i^.hujus. 
d confir. 
e 30. hujtts. 
f csuv. 38 huj. 
gcenjh. 17» 
h 4. 6. (6. 
k i*. f. 
1 5- def. (Î. 
m co.ftr. 
n 23. 6, 
* 
p 4. (M. 
q fo.hupis. 

Quomodo verô duci poterit G F ad AD parallela, ita ut fit G Fq Fig. 92» 
ad A G x GE in data ratione S ad R, ita conflabit. 

SumptoZ centro circuli, ducatur ad A D perpendicularis Z Y, cir-
cuio occurrens in Y. & per Y ducatur QY ad A D parallela

 ;
 a & » 

proinde tangens circulum in Y, occurrénfque productx Z A in Q. 

* Fiat autem t?"S :: Y Q. Qy. productâque V Y ftunatur Y K == b tx. 6, 

Y V
 ;
 & junctx Y Z, K Z producantur, adeo ut completo circulo oc-

cupant punctis F, P, Se connectatur F P, fecans A EinG. Dico 
faclurn. 

Nam 

SCD LYON 1



d t. 6. 
e jo. t. 
f con fi. 

b 
h i. e. 
k tf.3& 7- 5 

•■a f.yhujn 

Wi£ 49-

ta t i.!<ft l_7J<. 
b hujus. 

c àef. ad I 6. 
huitis. 

d confit. 

A F OL L 0 NJ f Sonicorum LIB. Ï. 

Nam obZV£=ZK, &ZP = ZF,d erit P F ad V K, ' hoc eft 

ad A D paralleia. fitem(ob x ':.S f r.Y Q^Q V,)eritcomponendo 

—S. -::YV ,QV. & duplando antécédentes, R^S.S::KV. 

Q V. & dividendo R.S::(K Q.. QV* :: P G. G F "r: PG x G F 
G Fq A G x G E. G Fq. .& inversé S. R G Fq. A G x G E 

Pn?/>. L V. Probl. 4. 

Datis duabus redis terminatis (E B, B H) , atque ad redos inter 
feangulos, invenire oppofitas fediones, quarum diameter lit una(EB) 
datarum linearum ; & vertices lineae termini (E,B) ; applicatae vero 
ab utraque fedione poffint fpatia adjacentia alteri linea ( B H), exce-
dentiaque figuri iimiii ei, qua datis lineis (E B, B H) continentur. 

a Defcribatur hyperbole ABC, cujus diameter tranfverfa fit B E, 
& redum latus Bti 5 & ordinata ad B E in dato angulo (G) appli-
centur. Ducatur quoque E K ad redos ipfi B E, aquahïque ipfi BH, 
& 'defcribatur «idem alia hyperbole D E F, cujus diameter fit E B, 
redum latus E K • dndaque ordinatim applicenrur in angulo, quide-
inceps ipfi G. Liquet igiturdefcriptas hyperbolas A B C , D E F fore 
fediones oppofitas, habentes diametrum coœmunem B E, 6c reda 
latera B H, E K inter fe aqualia. Q. ET. 

Prop. LVI. Trobl^ 
Datis duabus redis lineis ( A C, D E) fefe bifariam fecantibus (in 

B), circa utramque hpfarum oppofitas fediones defcribere, ita ut recta 
linea (A C, D E) fint conjugata diametri ; & quarumlibet oppofi-
tarum fedionum diameter poffitfiguram aliarum oppofitarnm. 

Sit A C * C L »= D Eq , (vel A C, D E, C L -H-) b defcriban-
tûrque feâiones oppofirœ F A G, H C K, quarum tranfverfa diame-
ter lit A C, redum latus CL, & ordinatim duda ad C A in dato 
angulo applicentnr. cErit harum fecunda diameter ipfa D E ; quiâ AC. 
D Ed:: D E. CL • d & D E ordinatim applicatis parallela bifecatur 
in B. a Sit pariter'D E * D R = A Cq. &b defcribantur feâiones 
oprofita M D N, O E X , quarum tranfverfa diameter D E, &DR 
redum latus ; dudaque ordinatim ad D E in dato angulo applken-
centnr- c eritquë harum fecunda diameter AC,obD E.AC 
A (\ D R, & A Cbifeftam in B. Ergo faâum. 

Vocentur autem hujufmodi fedione; Co^jugau. APOL-
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LIB. II. 

39-

Trop. I. 

CI hyperbolen contingat recla Hnea (DE) ad verticem (B)
 ;
 & ab Fig; gf,) 

i3 ipfo ex utraque parte furaatur ('B D, B E) aequalis ei, quae poteft 
quartam figurae partem, lineas (G D, C E) quae è fedionis centrô(C) 
ad furaptos contingentis terminos (D, ducuntur , cum feftione 
son convenient. 

ÏI.I. 
I. 6. 

ht 

Surnpto utcunque in C D pun&o H, ordinatim applicetur HGF.g 

EflqueAF x F B. F Gq s:: (T. Rb ;: Tq. T Rc ::ZfUJLR <*
 ::

c 
4 4 d 

C Bq. B Dqe ::) C Fq. F Hq. ergo cùm A F * F B.f Ta C Fq. Serit e 4A « 
F-Gq-^FHq. ergo punftum H eft extra feétionem. Ide'mquede f 6- 2-
rdiquis reclx G D pundis oftendetur. ergo tota C H eft extra fecli- 8 l4,**' 
onem. Q^E. D. 

Cmll. C Bq. B Dq T. R :: A F x F B. F Gq. 

Trop* II. 

lifdem manentibus, oftendendum eft, noneffè akerara afymptoton p;
g

 .«ggs 
CK.quxangulumDCEdividat. & 

Per B ducatur B K ad C D paralJela, occurrens ipfi C K in K • & * 5 4. i. 
per K ducatur H G K F L ad D E parallela. Eftque H K-» — D B,,! ):,ax'u . 
&K Lc-BE. c unde HKxKLc~DBxBEvelB Dq. atqui ob c

d
 {„ fl^ 

C Bq. BDq(4 A F xF B. G Fq)< (C Fq. FHq{::) C Fq—A E
 e4

J.«<»%* 
*EB..f JJ.5. 
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4<> APOLLONII Conicomm LiB. IL 
g 64; & 3. »*• * F B. F Hq—G Fq s (hoc eft C Bq . H G * G L . ), " eft B Dq— 
h 9 y. 0-HGxG L. ergo HK»KLc~HG»GL.11 unde pundum Keft 
' ' u intra fedionem. & proindc C K fedionem intrat. j^. f. Z>, 

CW/. HG*GL = DBq = fTR. 

P/ï?/\ II ï 

Fig 97. hyperbolen contingat reda linea (H K), cum utraque afympto. 
ton (E F, E G) conveniet ; & ad tadum ( B ) bifariam fecabitur. 
quadratum verô utriufque ejus portionis (BF, BG) aequale erit quar-
tae parti figura, quae ad diametrum (B D) per tadum ducitur. 

Ducatur diameter B E D, & quartse parti figurae ad hanc aequentiir 
a 1, hujus. fingula B Hq, B Kq. erunt dudae E H, E K afymptoti. a ergo ha? non 

differunt ab ipfis E F, E G. 

Trop. IV. Frobl. 1. 

Fig. g 8. Datis duabusredis lineis(A B,AC)angulum(BAC)continentibus, 
& dato intra angulum(BAC) pundo(D),defcrtbere per pundum(D) 
coni fedionem (quae hyperbole dicitur, ita ut datas lineae (A B, AC) 
ipfius afymptoti fint. 

*M h
*-

g
-
 aDucDFadABparallelam

J
&facFC = FA,&producCDB. 

A Zfl' a Eft4ue B C, C D b :: (G A. C F c :: 2. 1). ergo B Cq * =
 4

C Dq 
* u.6 et 17.6. =46 Dq. duc D AE, ita ut AE = DA. & fiatEDxGc= 
f priùs. B Cq 4B Dq. s Habes igitur diametrum E D, & reétum latusG 
g 53. hnjtts. hyperbolae, cujus vertex D,h afymptoti A B, A C. erg© factura. 
h I. hujus. 

Trop. V. 

Fig. 99. Siparabolae, veî hyperbolae diameter (D B E) lineam quandatn 
(A C) bifariam fecet (in E), quae (F G) ad diametri terminum (B) 
contingit fedionem, aequidiftans eft lineae (A G) bifariam fe&ae. 

a 47.1 : ^ ne§as ̂  ̂  e^e parallelam ipfi F G, fit ei parallela C H. a ergo 
hujus, ' ' C K = K H. unde cùm fit quoque G Eb = E A, c erunt A H, E K 

h hjf. parallelae, contra 22.1, hujus. 
1. 6; 3 

Frtf. 
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Trop. VI. 

Siellipfis,velcirculicïrcuraferentiaediameter (AB) îineara quan^ Fig.ioo, 
dam (C D) non per centrum tranfcuntem bifariam fecet fin Equae 
ad diametri terminum (A) contingit fedionem, aequidiftans erit bi-
fedae lineae (C D). 

Demonftratur, ut praecedens. 

Trop. VII* 

Si conî fedionem, vd circuli circumferentiam contingat reda linea F'g-
(F Gj ; &huicaequidiftansfAG)ducatur infedione • & bifari-
am dividatur (in E) ; quae à taftu (B) ad pundum (E) lineam bifari-
am dividens jungitur (B E), fedionis diameter erit. 

Nam altéra a nuUa B H bifecabit A C j ergo non erit alia b diarae- * £ *• 
terquàmBH. b-4tf.W47.if 

Prop. VIII. 7 ' 

Si hyperbolae occurrat reda linea (A C) in duobus pundis (A,C) • ^'S*1 oz' 
produda ex utraque parte conveniet cum afymptotis (D E, D F) • & 
lineae ( A E, G F), quae ex ipfa abfciflae inter fedionem & afymp-
totos inter jiciuntur, aequales erunt. 

Bifecetur ACin G,ducatûrque DG. a haec diameter eft. bergo a 7-Hm« 
tangensperB(nempe H K) eft ad AC parallela; ergo cùraHK

c

bf-^'' 
*afymptotis occurrat,c fitque BH=B K,* etiamA C eifdem occur- * 
ret, * eritque GE=GF

5
 °unde manent AE,CF aequales. £h E.D. d 4. «s. 

e 3. <*«. 
Trop, IX. " 

Si reda linea(C D) occurrens afymptotis (A C, A D) ab hyper- Fig.' 193ï 
bolae bifariam fecetur, (in B) in uno tantum pundo fedionem con-
tingit. 

Occurrat alibi, fi fieri poteft, in E. ergo E C a= (B D *= £ D G * £ hU}H!' 
b=) B C. c Jj^ E. A. ï 

Trop. X. 

Si reda linea (D F) fedionem fecans (ia A,C) conveniat cum u- Fig. vo/Çi 
traque afymptoton (E D, E F), redangukim contentum redis lineis 

G (DA, 
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(D A, A F) quae inter afymptotos, & fedionem interjiciuntur,a»q.ua. 
leeftquartae parti figura fadae ad diametrum (H G), quim squi-
diftantes ipfi dudae lineae (A C) bifariam diyidit. 

Patetexcorollario 2<tehujus. 
Cor. AD x A F '=CDxCF. a i.ax, I. 

Trop. XI. 

Si utramque linearum (A E, A C)cominentium angulum f EAC), 
r'E-I0>* qUi deinceps eftangulo(D A C) hyperbolen continenti, fecet reâa 

linea (E F), in nno tantùm punito cum fedione conveniet ; & redan-
J ' gulum conftans ex iis (E G, F G), quae interjiciuntur inter lineas AE, 

A C) angulum continentes, & fedionem, squale erit quartae parti 
quadrati ex diametro (A B), quae fecanti lineae (E F)aequidiftans du-
citur. 

à w47-l-h*- Ducatur A L ad E F parallela. a baec diameter eft fedionis. b er-
b 2*6*1 ha us g° E F in un'c0 Plin(^° (G)occurrit fedioni. Per G ordinatim ap-
c < ïùjuV" ' plicetur H G L K ; c haec tangenti C D (per verticem B dudaeJ eft 
ij. biim parallela. C Bq d ( C B x B D). B Aq « = ( C B. B A £( H G. 
e 13.6. G F) -f~ B D. B A f (G K. G E)e =J H G * G K. G F * G E. ergo 
f cùm CBqë = HG*KG,h erit B Aq = E G * G F. £.E.D. 
g 10. hujus. * 1 

h 14. y. 
Trop. XII. 

Fig. 106. Si ab aliquo pundo (D) eorum, quae funt in fedione, ad afympto-
tos (B A, B C) duaeredae lineae (D E, D F) inquibuflibet angulis 
ducantur ; &ab altero pundo (G) in fedione fumpto ducantur alise 
lineae (G H, G K) his ipfis (D E,D F) xquidiftantes, redangulum 
conftansexaequidiftantibus(GH,GK) iquale eft ei, quod fit ex iis 
(D E, D F), quibus illae aequidiftantes dudae fuerant. 

a«c ïohuiuj ConnexaG D protrahatur utrinque in A,& C. EftqueD A * DC 
bi4.<f.' a=GA x G C : hindeGA. D A c ( G H. D E) b :: (D C. G C 
e4.<5. 0 ::) D F. G Kd :: G H . D E. e ergo GH*GK=DFxDE. 

Trop. XIII. 

Fig. 107? Si in loco afymptotis (A B, A C) & fedione terminato, quxdaffl 
reda linea (E F) ducatur, aequidiftans afymptoton alteri (A B)j in 
uno tantùm pundo cum fedione conveniet» 
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SiprimônegasEFfedionioccurrere, per G (pundum utcunque a\i.6.ui6,6. 

fumptum in fedione) ducantur G G, G H ad AB, A C parallela?. b ». k*j*s'. 
Sitque A E*EFa«=GC*GH; connexa A Fb fedioni occurret, c l2- huius> 
puta in K. Ex quo ducantur K L,K D ipfis A B, A C itidem paralleise. ; conBu 

ergo K L * (A L) K D c= (G H * G G d=) A E * E F.c &.E.A. f 
Proinde E F fedioni occurret, nempeinM. Die alibi occurrere, g 34. i.&fcb. 

puta iu N. ducantûrque M X, N B ad A G parallelx. ergo E M * b 9.a*. (48.1. 
MX! = (EN*NBs=).EN«MX. ! Q.E.A. 

Prop. XIV. 

Afyraptou(A B, A C), & fedio in infinitum produdae ad feipfas Fig. 10 S; 
propiùs accedunt ; & ad intervallurn perveniunt minus quolibet dato 
intervallo(K). 

Ducantur E H F, C G D tangenti utcunque parallelae . pe'rque A,3i°» *»;*«. Qf 
& occur fum H jungatur A H X. Eftque C G * G D *= E H * H F.. *'*t" 
bquare GD. H F :: E H. G G. ergo cùm G D c~(X D c~) H F,

c
 ^\

f
' 

* erit E H cT" G G ; parite'rque omnes decrefeunt versus partes G G. d 13. bnjtts, 
Sumatur E L -n K, ducatûrque L N ad A G parallelae}

 d haec fedio-e 34-1. 
ni occurret, puta in N, per quod ducatur M N B ad E F parallela.f c9Hftr' 
Eftque M N £ (= E L) f-=JK, S. D, 

Cor. 
Ex hoc manifeftum eft lineas A B, A C ad fedionem accedere pro-

piùs, quàm omnes aliae afymptoti (quales AY,AZ); & angulum 
BAC minorem efle quolibet angulo, qui aliisejufmodi lineis contine-
tur. 

Prop. XV. 

Oppofitarum fedionum (A, B) afymptoti communes funt. fig. r©e2 
Sint A B diameter, C centrum, ac D E, F G coutingant fediones 

in A, B • è quibus utrinque abfcindantur AD, A E, B F, B G, ut fin- a h. 
gularum quadrata aequentur quartse parti * figurae ad A B : itaque jun- [, I'J^-.J ' 
ftae C D, C E fedionis A, & G F, C G, fedionis B b afymptoti e- c 30. t. ' 
runt. quoniamverô utraque DE, F G ordinatim applicatis ad ABd 19. U 
eft parallela ; & 0 proinde fibi invicem iftae parallelae funt,d erit ang. « hÏÏ-
B A C = G B C ; paréfquee funt A C, B G •f A D, B G. & ergo * <f f-
ang.ACD-ang.BCG. h ergo DGGcft reda linea. Simili-f c'or'l1tî; 

G a terqne 
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44 APOLLONII Coniconim L IB.lh 
terque E C F reda eft. Unde patet propofitum. 

Cmli. Tangentes DE, F G parallelae funt fibi invicemi 

Trop. XVI. 

fi
g

; x
 10<

 Si in oppofitis fedionibus (A, B\ ducatur quaedam reda line» 
(H K), fecans utramque linearura (G D, G F) continentium angulum 
(D C F), qui deinceps eft angulo (D C E, vel G C F) fediones corn-
tinenti ; cum utraque oppofitarum in uno tantùm pundo conveniez 
& linea; (H L, K M), quae ex ipfa abfcifl'ae inter afymptotos (C D,, 
C F), & fediones interjiciuntur^aequales erunt. 

XVI T. 

Fig. 111. Oppofitarum fedionum (A, B
 ;

 C, D) quae conjugatae appellantur, 
afymptoti communes funt. 

, . Sint A B,CD conjugatae diametri fedionum • pérque vertices A, 
b Sily B» C>D ducantur tangentes F G, K H, F K, G H ; * Liquet, F G H K 

£
7
\ 6. ' efle parallelQgrammum, & diagonales F H,G K efle afymptotos

;
 nam 

c m. 4. t. figuris ad K- B b aequatur C Dq, chujûfque quartae parti fingula A Fq, 
d 1. i*. A Gq, B Hq, B Kq aequantur. 'l unde F H, G H funt afymptoti te 

b"im> dionnniA,B. paritérque hae afymptoti funt fedionum C, D, quare 
confiât propofitum. 

Prop, XVIII. 

113» Si uni (C) oppofitarum fedionum, ( A, B } C, D) quae conjugatse 
dicuntur, occurrat reda linea (E F) , & produda ad utrafque partes 
extra fedionem cadat • cum utraque (5, B) fedionum, quae deinceps 
funt, in uno tantùm pundo conveniet. 

3.(3. luyus. Sint G H, L K afymptoti, a his occurrit E.F, bergo liquet pro 
b i(. htjusà pofitum. 
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APOLLON II Comcornm Lis, IL 45 

Prop. XIX, 

Si in oppofitis fedionibus (A, B, C, D)quae conjugatae appellantur, Fig. i rj« 
ducatur reda linea (E F),ipfarum quamvis (C)contingeus cum fedi- * ftrfr*ced. 
onibus (A, B), quae deinceps funt, *conveniet (in G, H); ôcadta-
cïum (C) bifariam fecabitur. 

Sint KL. M N afymptoti. Et ob C E a = C F, & E G b = E H, j* \ 
ceritCG^CH.yi£.Z). c \ 

Trop. XX. 

Si oppofitarum fedionum f A,B,G,D)quae conjugatae appellantur, 
unam (A) contingat reda linea (E F) ; & per ipfarum centrum (X) °' * ' 
ducantur duae lineae . una quidem (E X) per tadum, altéra verô(XG) 
contingenti (EF) sequidiitans ; quoufque occurrat (in G) uni(C) 
earum fedionum, quae deinceps funt ; reda linea (G- H) quae in oc-
curfu (G) fedionem contingit, aequidiftans erit lineae (EX) per ta-
ftura, & centrum dttdae ; quae verô (EZ, GO) per tadus ,& cen-
trum ducentur, oppofitarum fedionum conjugatae diametri erunt. 

Sint A M, C Na reda fedionum latera, & per punda E,G, C or- a 14.1. hujus 
dinatim applicentur E K, GL, C R P. Eftque X BJfC E. if*# K, KE b 2Î- 6\ . 
b=(XK» F K. K Eqc= B A. A Md:: N C. CD :: ■ G Lq. L X*c

d
 %l£}

t
ut 

L H b=) G L. L X 4- G L. L H. atqui (ob LX ad E K, &LGad
e4

6 * 
X K, & G X ad E F parallelas ) e eft F K. K E :: G L . LX. ergo ma- f 6 .<sv 
net X K. K E :: G L. L H.f ergo trigona E K X, H L G fimilia funt. g *9-
lk ang. E X K = H G L. itémque totus ang. G X K 6= X G L.h er- J ** 
go manet ang. E X G = H G X. " quare retf ae EX, G H parallelae *7'Iv 

funt. 
Porro, fiât P G. G R ' :: H G.S. mefterg02S, juxta quam pof-1 n. 6. 

funt ordinatae ad diametrum G O. item TX*KE(*XV)n=r CXq -, m * ]>*• hu'fs 

(°vel T X, C X, K E-H-) * quare T X. K E (< hoc eft T F. F E, q vel " f ' 1
6

"*}U! 

triang. T X F. F X E) :: (TXq. C Xq. » ::) triang. T X F. X G P.
 p

 ]J
r

\
 x

*
0

.
 6

. 
ergo triang. F XE r=(x GP *= ) HXG. item ang.X E F s = q x.6. 
XGH. ergoreciprocèGH.EXt::EF.GX. u unde GH *GXr 9- 5. 
=E X * E F. ergo S * G X.EX * E F x :: (S. * G X. GH»GXS S(b- f-h^ 
y
:
:iS.G Hz :: G R. G P a::E X. EF y.:) EXq.EXxEF. ergo E Xq „ &£ 

x 7.5. y 1.6. 2 cenfin et inverséJ a 4<^. 
b — 
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c pihs. 
d cor. 4. 
e 6. ax. i. 

hujus. 

APOLLONII Comcorum LIB, H. 
b = (S * G X < = ) £ fig. ad G O. quare E Zqd ( 4E Xq) ' - £«• 
ad G O. Simili difcurfu erit G Oq figuras ad E Z squale, quare E Z 
G Of funt conjugatae diametri. Q^E.B. 

Net. Quod B A. A M :: N C. C D, fie patet. Quoniamf NC 
BA::BA.CD.&BA.CD:: CD.AM. erit ex arquali N G. C D •'• 

Cor. BA.AM:: NC.GD. C8A. Afvi* 

Prop, XXI. 

Fig. 115". lifdem pofitis, oftendendum eft, pundum (E), in quo contingen. 
tes lineae (A E, C E) conveniunt, ad unam afymptoton efie. 

a j4. t. 
b 3. hujus. 
c byp. 
d i.hujus. 

Nam quia C Xq (* vel A Eq) baequatur f C Dq, c hoc eft quarts 
parti figuraead A B, d erit X E afymptotos. 

Trop. XXII. 

Fig. 116. Si in oppofitis fedionibus ( A, B, C, D ) quae Conjugatae appellan-
tur, ex centro (X) ad quamvis fedionem (C) ducatur reda linea(XC) 
& huk aequidiftans ducatur altéra (E K L H) quae cum una (A) ex 
fedionibus ,quae deinceps funt, & cum afymptotis (X E,XF) conve-
niat ; redangulum conftans ex portionibus (E K, K H) lineae ducte 
inter fedionem, & afymptotos interjedis, quadrato lineae (X C ) qu* 
ex centro ducitur, Squale erit. 

a' r. hujus. Bifecetur K L in M , ducatûrque (per M, & X) reda M A X B ; 
b 48.1. hujus. jgitur tangenti ad Aa parallela eft E H ; eadémque proinde ad A B 
c io. hujus. diametrum b ordinatim applicatur, & A B, C D c funt conjugats 
e w Txï' diametri ; quare E K * K H d = (; T R «=) C Xq. 

Cor. EK*KH = CXq. 
Prop. XXIII. 

pj„ j
 I7

; Si in oppofitis fedionibus A, B, C, D) quae conjugatae appellantur, 
ex centro (X) ducatur quaedam reda linea (X C) ad quamvis fetu'o-
nem (C) ; & huic aequidiftans (KL) ducatur, quar cum tribus,qu$ 
deinceps funt, fedionibus (C, A, D) conveniat, redangulum conftans 
ex portionibus (K M, M L) lineae dudac (K L) inter très fediones in-
terjedis, duplum erit quadrati- ejus lineae (X C), quae ex centro duci-

, . tur. 
h T; X

hùiT/
 Sint E F, G H fedionum afymptoti. ergo H M * M E a=(CXq 

< I.M.I. ' b=)HK xKE, «quare 2 C Xq=(H M » M E -}-H K * K E. =0 
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AFOLLONllConicorum LÏB. \t 47 
LM *MK. (Nam LM*MKÛ = LH*MK e ( KE x M K) -f- <1 1.6. 
H M x MK4=KE»MK+ HM*MEf KExHM e=KE*e 1«.**;«. 
H K -J- H M * M £•) 

Trop. XIIV. 

Si parabolae occurrant dna? reda? ( A B, D C), urraque in duobus fjg,
 x

 j g -
punftis, & nullius ipfamm occurfus, alterius occurlibus contineatur, ' 5 

convenient inter fe extra fedionem. 

Per B, C punda dudae fintdiametri E F,GH. s Hae parallelae fant^cor.^&.i.buj. 
bnecalibioccurrunt fedioni. undejundâ BC, erunt anguli AB C, b 2S-
D C B fimul duobus redis majores. c ergo A B, D C extra fedionem CIS-ax-1: 
concurrent ad partes E G. 

Prop. XXV. 

Si hyperbolae occurrant duae redae lineae (E F,G H) , utraque in Fig. 119I 
duobus pundis, nullius autem ipfarum occurfus alterius occurfibus 
contineatur,convenient qiùdem inter fefe extra fedionem,fed tamen in-
ira angulum (B A C)qui hyperbolen continet. 

Ducantur A F, A H, & connedatur F H. & quoniam E F, G H ̂  cor. 31, ti 
fecant angulos A F H, AH F, concurrent intra angulum F AH, & bujut. 
propterea magis intra angulum BAC. Idem difcurfus valet, fi utraq; 
E F, G H fedionem contingunt

 5
 aut fi una contingat, altéra duobus 

pundis fecet. 
Trep. XXVI. 

Si in ellipfi, vel circuli circumferentia, duae redae lineae (C D, E F) FigJ 12 a. 
non tranfeuntes per centrum (H), fe invicem fecent (in G), bifariam 
fefe non fecabunt. 

Per G ducatur diameter A B
 ;

 fûntque omnes, quas A B bifecaC 
tangent i ad Aa parallelae ,& proinde fibi invicem parallelae. Ergo CD, a éJujusi 
E F non bifecantur in G. ^ E. ZX 

Prop. XXVII. 

Si ellipfim, vel circuli circumferentram contingant duae reda; lineae Fig. 12 il 
(C D, E F ; & fiquidem ea (A B), quae tadus (A, B)conjungit, per ïia. 

centrum 
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tfi APOLLONII Comcorum LÎB. II. 
centrum tranfeatfedionis, contingentes linea: (CD,EF) fibtipfis 
aequidiftabunt 5 fin minus , convenient inter fefe ad eafdem partes 
centri. 

a 6. hujus. Si A B per centrum tranfit, a erit utraque C D, E Fordinatim ap. 
b 30.1. plicatis parallela,b ergo fibi invicem. Sin AB non tranfeat, per cèn-

es prière »*r- trura> ducatur diameter A H, & per H tangat K L. c ergo G D, K L 
Cu hujus. parallelae funt : d quare anguli BAH, K H A duobus redis mino-
d z9. 1. res funt. e ergo E F, H K convenient ad partes B H : & proinde E F, 
e .13. ax. 1. A C convenient ad partes A B. E. D. 

Converse -fi C D, K H aequidiftent, tranfibit reda quae taduscon-
nedit per centrum, 

Prop. XXVIII. 

Fig. 123. Si in coni fedione , vel circuli circumferentia duas lineas aequidi-
fiantes (AB, C D) bifariam fecet reda linea (F E) diameter erit fe-
dionis. 

SolaenimFEbifecat parallelas ad A B. 
â t.&ti.huj. Si fieri poteft, fit alia F G diarngter. a ergo quae taragît fedionem 
1M6. «47-1. inG, eft ubique A B, CD parallela. undeC Hb= (t CD=) CE 

hujm. ^
 At 

Trop. XXI X. 

Si coni fedionem, vtl circuli cireumferentiam contingentes dus 
F>g. 124. re&x ]jnea£ (B A, C A), in idem pundum(A) conveniant ; &,abeo, 

12 5m ad pundum (D), quod lineam (B C ) tadus ( B, C ) conjungentem 
bifariam fecat. ducatur alia linea (A D), fedionis erit diameter. 

a i. hujus. S? Si fieri poteft, fit alia D E diameter • jungatûrque C E, *fe£lioni 
47.1 ■ huj. occurrens in F, per quod ducatur F H K G ad C B parallela. ergoFH 

b hypotb. »_HK, item (ob C D b= D B)0 eft F H = H G. d ergo H K= 

e9.«x. Prop. XXX. 

F^g. î Î 6. Si coni fedionem, vel circuli cireumferentiam contingentes duï 
redae lineae (B A, C A) in unum pundum (A) conveniant, diametei 
(A D), quae ab eo pundo ducitur lineam (BC) tadus (B, C) con-
jungentem bifariam fecabit. 

a 19. hujus. Si fieri poteft fit B E — EC; ducatûrque A E. a ergo A E eft 
btor. 4é. r. qU0C|Ue diameter fedionis. b ergo in parabola A E, A D funt parais 

buh ' la?} 
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APOLLONII Comcorum LIB.IL 49 
lje- in reliquis fedionibus A

c
 eft centrum. Quae funt abfurda. cwi^y.i.bw 

jus. 
Prop. XXX T. 

27. 
28. 

Si mramque oppofitarum fedionum (A, B)contingant duae reda; c- . 
linea: (CD, EF), fiquidem ea (AB), quae tadus (A, B) con-

 8
' , 

jungit, per centrum tranfeat, contingentes lineae (CD, E F), aequidi-
ftantes erunt ; fin minus, convenient inter fefe ad eafdem partes cen-
tri 

Probatur,ut z/ma hujus. 

Prop. XX XII. 

Si utrique oppofitarum fedionum occurrant redae lineae (A B, Fig-1*9* 
C O), ipfas vel in uno pundo contingentes, vel in duobas fecantes, & 
produdae inter fe conveniant ; pundum in quo conveniunt, erit in an-
gulo (K L G), qui deinceps eft angulo (G L H, vel F L K) fediones 
continenti. 

Sint F G,H K fedionum afymptoti. hifee1 occurret utraque A B, a 8« 
CD. produdaeigituroccurrent fibi invicem fub angulo H L F, vel 
G L K, prout inclinantur ad bas, aut illas partes. 

Prop. XXXIII. 

Si oppofitarum fedionum (A, B) uni (A) occurrens reda linea Fig. 130. 
(C D) ex utrâque parte extra fedionem cadat . cum altéra fedione 
(B) non conveakt

 ;
 fed tranfibit per très Iocos, quorum unus quidem 

eft fiib angulo fedionem continente, duo verô fub iis angulis, qui dein- À 
ceps funt. 

Liquet C D a occurrere afymptotis duobus pundis ; ergo non ali- 3 s^uitts' 
bi ; ergo non alteri fedioni, quam femper compleduntur afymptoti. 

Prop. XXXIV. 

Si oppofitarum fedionum unam(A) contingat reda linea(CD) ; & Fig. 131. 
haie ducatur aequidiftans (£ F) in altéra fedione (B).; quaeàtadu 
(A) ad (G ) médium lineae aequidiftantis (EF)ducitur (A G), op-
pofitarum fedionum diameter erit. 

a 5 hujus. 
Si fieri poteft, fit altéra A K diameter. 1 ergo tangens per occur- b 47-1. hujus. 

futn H parallela eft ad C D, idedque ad E F. bquare E Kb = (K F= c hP-
ï EF

 c
=) E G.

d J3±E. A. H "\ Pr^
d

''*
f
-

U 
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ijo A?OhLONll Comcornm LiB.II. 
Prop. XXXV. 

«. - n Sî diameter (A B) in oppofitarum fedionum una (B) redarrkline. 
^2' am(G D) bifariam fecet (in E). quae in diametri termino (A) cou-

tingit alteram fedionem (A), lineae bifedae (C D) erit aequidiftans. 
"a 48, i.hujus. 
b hyi- Si fieri poteft, fit altéra D F tangenti parallela. ergo DG'=G F. 
c, *• 6-, . Item D Eb =E C.c ergo C F ad E G eft parallela.d 9.E.A. 
à H.i. oaj. 0 

prop. XXXVT. 

r»g.«33» Si in utraque oppofitarum fedionum (A, B) ducantur redae linea 
(C D, E F) inter fe aequidiftantes, quae (G H) ipfarum médium con-
jungit, oppofitarum fedionum diameter erit. 

5 f.Mjul Si fieri poteft, fit altéra G K diameter : a ergo tangens per A ad 
cîW'buius CD parallela eft}

 b adedque ad E F. unde E K(C=KF = £ E Fd=) 

s 9,ax. 1. Prop. XXXVIL 

Fig. 134. Si oppofitas fediones (A, B) fecet reda linea (C D) , non tranfi-
ens per centrum X 5 quae (E X) ab ipfi us medio (E) ad centrum du-
citur, oppofitarum fedionum diameter erit, quae reda appellatur : 
tranfverfa veto diameter, ipfi conjugata, eft ea (A B), quae per cen: 
trum ducitur aequidiftans lineae bifedae (C D). 

# 50 ï Mus Ducatur D X fedionia occurrens in F, & connedatur F G, & pro-
h.% ' ' ducatur B A G. Atque obCEb=ED;&FXl=XDc erit F C 
e %. s. ad X E parallela, & F G d= (X E e=) GC. f quare F C tangenti ad 
d 4.6. A parallela eft. 6 ergo A B,& E X funt conjugatae diametri. J>hE, D, 

f* 6. hujus. 
$16.1. hujus,. prop. X X X VI II. 

jgjgj-. Si oppofitas fediones (A, B) contingant duae redae lineae (CX, 
D X), convenientes in uno pundo (X) ; quae(XE) abeo pundo ad 
médium (E) lineae (C D) tadus (C, D) conjungentis ducitur, oppofi-
tarum fedionum diameter erit, quae reda vocatur, tranfverfa vero ipfi 
conjugata (A B), quae per centrum ducitur, aequidiftans lineae (CD) 
îfadusxonjungenti, 
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Si fieri poteft, fit altéra E F reda diameter,cui occurrat DX(pfo- a jt.ii«j,«. 
duda in F ; 5c connedatur C F,1 fedioni occurrens in A} per quod *bu.J*f.i h». 
ducatur A B ad C D parallela. ergo A G b~ G B, item (ob C Ec = c. ht- O-
E D^eft A G

d
 = G K.

 e
 unde G B = G K.

 i
 Q^E.A. f£$%« 

Trop. XXXIx-

Si oppofitas fediones (A , B) contingant duae reda: lineae (CE, p,g. 
DEJ in unum pundum fE) convenientes ; qiue (E F) per pundum J 

illud(E),& centrum ducitur, lineam tadus (C,D) conjungentem 
bifariam fecabit. 

Si fieri poteft,fit CG=GD.1 ergo duda GE erit diameter : batqui a ?8. hujus', 
F E eft diameter. ergo interfedio E eft centrum fedionis.e Q. S. A. b ht-

c Jt. hujus. 

Prop. XL. 

Si oppofitas fediones (A, B) contingentes duae redae lineae (C E, Fig, 13 7, 
E D) in unum conveniant ; 5c per pundum (E) , in quo conveniunt, 
ducatur linea (F G) aequidiftans taitus conjungenti (C D), 5c fedio-
nibus occurrens (in F, G) ; quae (F H, G H) ab occurfibus ad médi-
um^) lineae (C D) tadus conjungenti ducuntur, fediones ipfas con-
tingunt. 

Ducatur E H,a erit haec reda diameter • 5c tranfverfa A B, duda a 37« bujus, 
per centrum X ad C D parallela : unde EX xXH b aequatur quartae b \^Ht' 
parti figurae ad'A B. Hinc, cùm F E c fit ordinatim applicata, dliquet \ ^s. i "lujus. 
F H tangere fedionem A. Pari modo G H fedionem B continget. 

Prop. XL I. 

Si in oppofitis fedionibus duae redae lineae ( A D, C B), fe invicem Fig. 13 8» 
fecent, (in E) non tranfeuntes per centrum (X), fefe bifariam non fe-
caburçt. 

Ducatur E X •> ergo fi A D, C B fe mutuobifecent in E,3 erit E X
 a

 .hujut. 
diameter conjugata illi X F, quae per X ducitur ad C B parallela >, erftq; * vid.tfjtiji 
EX* tangenti ad F parallela. Pariterque (dudù X Had D A parai- c 31, huju^, 
jelâ) erit E X tangenti ad H parallela. c Ergo tangentes ad F,H fibi 
invicem parallelae iunt, cJîK£.A, ' 

" 3 H % Prôfr 
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prop, X LU. 

Fig. ! 3p. Si in oppofitis fedionibus (A, B ; C, D) quae conjugatae appellan^ 
tur, duae re£tae lineae (EF,GH)fe invicem fecent, non tranfeuntes per 
centrum (X) i bifariam fefe non fecabunt. 

Per centrum X ducantur A B ad E F, & C D ad G H parallelae, & 
a 37. hu]us. connedatur X K : pofito igitur ipfas E F, G H fe mutuô bifecare,a e-
* *" hu^s' runt X K, A B, & X K, C D conjugatae diametri, unde tangens per A 

tangenti per C erit parallela (utpote utraque ipfi X K) quod fieri ne-
b 21. èujus. quit: b conveniunt enim hae ad unam afymptoton. Ergo E F, G H 

ie mutuô non bifecant. 
prop. XLllI. 

Fig. 140. Si unam (A) oppofitarum fedionum (A, B ; C D) quae conjugale 
appellantur, fecet reda linea (E F) in duobus pundis (E, F) ; & a cen-
tro (X) ducantur duae lineae (X G, X C), una quidem (X G) ad mé-
dium (G) lineae fecantis (E F), altéra verô (X C) ipfi (E F) aequidi-
ftans, erunt hae (X G, X C) oppofitarum fedionum conjugatae diame-

t ■ tru 
b * ' &'o 1 ^am <luia tan§ens «n A ad E F » parallela eft i &bproinde ad C X, * ll'.h»)u°?' .CerunI A X,CXconjugatae diametri. 

Prop. XL IV. Prohi.2. 

_. Data coni fedione (A CE) , diametrum invenire., 

4 Analyfts, Fadum fit
 ;
 & fit C H diameter

 ;
 & ad hanc ordina-

tim applicentur A E, B D : bifeeat bas diameter C H in H, & F. 
Cmpofitio. Ducatur utcunque reda A E fedionem fecans pundis 

A, B - & huic parallela fiât BD ; bifecentur hae in H & F • & conne-
ak«j«s- daturHFC. 1 Erit H C diameter fedionis. Eodem licet modo in-

finitas diametros invenire, 

Prop. XL V. Probl.%. 

Fig» '41' Data ellipfi> velhyperbola centrum invenire, 
M-31- > £ju£ç ducantur utcunque fedionis diametri A B,C D - erit harum 

•a 44- frj»* jnterfedio centrum fedionis. 
pfh 
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Prop. XhVl. probl. 4. 

Datae parabolae (F G E) axem invenire, Fig. 144? 

And]fis. Sir C D axis, eîquë perpendicularis F E % eft ergo FD 
— DE. Quod li ducatur utcuncjue diameter AB , 'erit haec ipii CD a httiut> 

parallela; atque idcirco ipfi F E perpendicularis. Hinc 
Componitur fie. a Ducatur utcunque dnmeter A B, eique b ftatu- a 44. hujus, 

atnr perpendicularis E F
 ;
 bifedaque E F in D, b erigatur perpendi- b ï\ 

cularis D C ; erit haec axis parabolae : eft enim D C diameter, aquia c \
U

\
U

'J'r* 
parallela diametro A B

 ;
 & bifecàt ipfi perpendiculares E F, ( neque 

enim ulla alia ipfas bifecabit) cergo eft axts. 

Prop. XLVII. Trobl. 5. 

Data; hyperbolae, velellipfis (A B G) axes invenire. Fig. 

And]fis. 146. 
Efio KDaxis; ergo abifecat haec fibi perpendiculares utcunque3 i8;^1* 

duâas A C, in D. Itaque fi è Kb centro fedionis connedantur K A, b "fb'iïmS 
KC, * erunt K A, K C aequales. Hinc c 4. L 'J 

Compofitio, 
d Sume K centrum fedionis, & centro K duc utcunque circulum <î tf.hujus. 

A E C, fedioni occurrentem pundis A, C, quae connedat reda AC5 Fig. 147. " 
bifecetur autem A Cin D, & connedatur DK. Erit DK axis. 148. 

Nam dudis K A, K C, c liquet trigona K D A, K D C fibi mutuo e? coujfr. 
effe aequilatera, &f proinde azquari aneulos K D A.K D G ; ac idcirco f 8„* Vf 1 • 

redoske: •« unde K Défi axis. V££l£L 
Quôd fi per K ducatur MN ipfi AC parallela,*1 erit M N axis conju- &i9.dtf.i.h.. 

gatus ipfi K. D. 
Prop. XLVIII, 

His autem demonftratis, fupereft ut oftendàmus nonefle alios axes 
ipfarum fedionum. 

Si fieri poteft, fit alius axis K G. ergo dudâ ad hanc perpendiculari 
A H,J erit L H — A H • adedque ( jundâ K L) K Lb — (K A c=) Q . f.r , i 
K L : ideoque ctrculus A E C etiam tranlit per L, quod in hyperbola b 4.1. ~ 
manifeftè abfurdum ; in ellipfi vero, ducantur C R, L S ad M N per-

 c
 couftr. 

pendiculares. Et propter L Sq -J_ S Kq d = (L Kqe = CKq d•=) <* 47.1. . 
CRq4-RKq.SN-l-SKq* = (KMqf =) MRxRN^ 
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34 AFOLLONII Conkorum Li B. ÏI. 
h 4-RKq. erit L Sq—C Rq § = (R Kq—S Kq 6

=
 ) M S x S N— 

M R * R N. &k proinde L S q M R * R N = C Rq MS* 
S N. Verùrn (ob ordination applicatas L S, C R) eft L Sq . M S x 

1 ,21.1.bujus. SN 'r.-CRq. M R * R N. ergo L Sq = M S * S N . &CRq = 
m MR*RN. (Namfi L Sqcr vel ~a M S * S N, meflethinc LSq 
« W** ii• 3--l- M R »RN. cr- vel -a C Rq 4- M S * S N, contra modo 0-

ftenfa). n Unde fedio ABC circulus eflet ( non vero Ellipfis ) con-
tra hypothefin.-

Frop. xLIX. Prohl. 6. 

iFig-149« Data coni fectione, & pun£to (A), non intra feâionem, dato, ab eo 
ducere reftam lineam (A D), qus fe&ionem contingat. 

* 47. bujtis. Seà'to data primo fit Parabola, cujus * axis B E punftum daturn A 
1. Caf fitinipfa feûione. 

Analjfîs. Tangat A D , axi B C occurrens in D, duttâque AE 
.'a îl.hujus. ad B C perpendiculari,3 erit BE=B D. Itaque 

Compof Si ex dato puncto A ducatur AE perpendicnlaris axi BC, 
* 33-*• hujas> Se in axe producto fumatur BD=BE, jungatûrque D A, liquet 

bhanc parabolen tangere. 
î'. Caf. Punftum A fit in ipfo axe. 
Eig. 1 %o. Analjfîs. Tangat A D ; duftâque fit D E axi B C perpendicu-

c bu]«s. Iaris : itaque rurfus eft A B c= B E. 
Compof. Sumatur B E = A B ; & ab E ducatur F D axi perpen-

d 33. ï.lxujus. dicularis ; feftioni occurrens in D, Se connectatur D A ; d continget 
haec fei'tionem. 

3. Caf Sin datum punclum coïncidât vertici B,c liquet duftam per B axi 
e 17. i. bu], perpendicularem eflecontingentera. 
4, Caf. Punftum A datum fit alibi extra axem. 
Fig. 15-1. Analjfîs. Tangat A D. itaque duftâ A E ad axem B Cparalldà, 

f cor.qé.Œ 35. Se ordinatim applicatâ D E3 erit rurfus G Ef = A G. 
i. hujus. Cmpof. Per A ducatur A E axi parallela, fa&oque G E = A G, 

€ & , P«E ordinatim sapplicetur E D, fe&ioni occurrens in D, & conjun-
bùjtts. ' g^tur D A : ë liquet hanc feclionera contingere. 

k^ Jujus.' Seftio data fit fecundôHyperbola; cujus "a^is tranfverfus KB, 
*centrum E, afymptoti F L, FM. 

1-.' Çaf. Punftum datum A fit in feclione, 
Fig. 1 çî. Anal. Tangat AD; & fit A E perpendictilaris axi B C ; eftigi-

« tfA.iujm lur K E. E B m :: K D. D B. C*. 
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APOLLONII Conicornm LIB. IL ^5 
Compof. E punfto A ducatur A E axi perpëndicularis,n fecetûrque a *6- 6. 

K B in D, ut fit K D. D B u K E. E B ; jungaturque D A. ° Contin- 0 &-l> hn)USt 

get fixe feftioiiem. 

Punftum A fit in axe. z Caf. 
Anal. Tangat A D, & fit D E axr perpendicularii : itaque rur- Fig. i j j,. 

fusKE. E B :: m K A. A B. 
Compof. * Fiat K E. E B :: K A. A B. & per E ducatur axi per- * JÊtt. r. 

pendicularis E D, feftioni occurrens in D • & conneftatur D A
} 8 haec feftionem continget. 

Sit datum punftum A alicubi intra angulum L F M. 3 Caf 
Anal. Tangat AD, junftàque FA producatur, &fiatFO = Fig. 154, 

F N i & ""ordinatim applicetur D E. Efl: ergo O E. E N p :: O A. * 
AN- i. hujusj 

Compof. Junfta F A producatur, & fumatur F O — F N. fiâtque 1 Kot-1. 
O E. E N q :; O A. A N. & ordinatim applicetur E D

 ;
 jungaturq

; 
D A. r Tanget hxc feftionem. r 34, u hiti-

Sit punftum A in F M unâ afymptoton. 4 Caf. 
Anal. Tangat A D feftionem, afymptotoFL occurrens înP . Fig. 155;. 

fitque D Q ad L F parallela : atque ob A D s = D P, t erit A
 3

j
u
jus. . 

= QF. Hinc t *.6. 
Compof Bifecetur A F in Q, & per Q ducatur Q.D ad F L pa- J ffi 

rallela, feftioni occurrens fn D, jungatûrque D A. Continget haec fe» y z'
 h
'■ 

ftionem. Nam produftâ A D in p, ob A Q v
 =

 QJ?, x erit A D — J " 
DP. y quare A D tangit feftionem. 

Punftum A fit in loco, qui deinceps eft angulo L F M féftionera j. Caf' 
continenti. 

Anal. Tangat AD
;
 junftâque A F producatur, cui parallela Fig. ie<?; 

utcunque in feftione fumatur R S
 ;
 & bifeftâ R S in E , conneftatur z z. 37. hujus; 

EF,&fiatFO = FN
 ;

 eft igitur EO diameterz ipfiAFconju- a «»-.38,1.^, 
gâta ; & per D duftâ DT ad E O parallela , erit aA F x F T quarta 
pars figura; ad O N. Hinc 

Compofitio, Junfta A F producatur, eîque parallela utcunque du-
catur R S (feftioni occurrens punftis R,&S); bifecetur R S in E % 
junftâque E F producatur, & Bat F O = F N, 2 ergo O N eft tranf-
verfa diameter, ipfi A F conjugata. * Fiat A F * F T xqualis quartae * xtot. il \ 
parti figurae ad O N, & per T ducatur T D ad O N parallela, feftio-
ni occurrens in D, & jungatur D A. b Tanget haec féftionera. bcouvjs.t, h, 

Sm. 
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$6 APOLLONIl Comcorum Lis. II. 
6. 'Caf. Sîn affignetur punftum A intra angulum Y F Z, nulla inde tangens 

;c 3i.i.£Kj«f.ducipoterie; dufta enim linea c utramque Y F, ZFfecabit; ergo 
non tanget. 

Sit tertio, feftio data ellipfis, cujus axis B C, centrum F. 
i -Caf. Datum punftum A fit in feftione. 

Anal. Tangat A D, & A E ordinatim applicetur ad axem. Eftq. 
M 3*. i.hujus. C E. E B ::

 d C D.D B. 
Compof. Ducatur A E perpëndicularis axi CS( & producatur 

F'g- i$7' C B, ut fie C E. E B e :: C D. D B. & conneftatur D A. f Tanget 
e srot.z haecElliplin. 
f 34. i.hujUS. 1 

z Caf Punftum A fit extra feftionem. 
Anal. Tangat A D ; & junfta A F producatur, & ordinatim ap-

' - plicatafitDE. Eft itidera O A. AN s :: O E E N. 
epj ' "l;- g4 " Cowpof Conneftatur A F feftioni occurensin N,0 . fiâtqueOA, 
h 10. 6. 'AN h :: O E. E N. & per E ad A O ordinatim applicetur E D, fe$L 
k n.\.'hu)us oni occurrens in D ; & conneftatur D A: k tanget haec feétionem. 

F'g-159* Not.i. Daturrefta K B feftain A ; oportet producere hanc ad 
E,itaut fit K E. B E :: K A. A B. 

a u. 6. , piat K A__A B. A B -.: K B. B E. ergo componendo erit KL 
A B:: KE. B E. S£È. F. 

Prop.L. Trobl.y. 

Fig 160. Data coni feftione,lineara contingentem ducere, quae cum axead 
partes feftionis angulum faciat, dato angulo acuto aequalem. 

Sit feftio primùm parabole, cujus axis A B. 

Fig. 161, Analjfîs. Tangat D C feftionem, faciens angulum D parera dato 
a 40. in. F. Itaque duftâ C B ad A B perpendsculari, • datur ratio D B ad 
b 33.1 hujus. g G; ergo datur ratio A B b ( \ D B ) ad B C. cergo datur angulus 
t 41. dut. BAC. d quare datur pofitio r;ftae AC, & inde punftuai C, & 

hinc tangentis C u poutio. 
Compof Sumpto E punfto utcunque inlatere dati anguli ducatur 

EG ad alterum latus F G perpëndicularis, & bifeftâ F G in H, jun-
gatur H E, fiatque ang. BAC = ang. G H E : & ab occurfu C d» 

f M T. hujus catur C B ad A B perpëndicularis ; productique AB, fumatur AD 
vonfir. «15 = AB. & conneftatur D C,f liquet hanc tangere fiftionem B 
h 4- 6. (j. quoniam F G . H G s :: D B . A B. & H G . G E A B. BC (<* 
k t$njfr. ang. G H E k= B A C, & K reftos ad G & B) erit ex aequo ,.F$ 
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APOLLONII Cemcorum LIB.II. $7 
G E :: D B. B C. 1 ergo pares funt anguli F, D. ^.E.F. 1 6. 6, 

Sit iecundo Hyperbole, cujus axis A B, centrum X;
 f 1

 " 
And. Tangat DC,faciens angulum parem dato K H G ; jun-

m
 /f^, 

gatûrque X C,& ftatuatur C £ axi perpëndicularis ; eft igitur data ™ ̂ ' j
a

")U*" 
ratio X E * E D ad E Cq m (eadem qua? T ad R) ; item n datur ratio o ÏJM. 

E C ad E D (ob datos anguios E D C, & rcftum E). 0 ergo datur p ».«; 
ratio X E * E D ad E Dq • ? hoc eft ratio X E ad E D. Proinde q da-1

 8
-
 d
f • 

tur ratio X E ad E C. «• ergo datur angulus E X C, ôc
 s

 hinc pofitio \ 4*J 
recla; X C, & hinc punftum C, & hinctangens C D. 

Quod fi ducatur afymptotos X F
 ;

 t liquet angulum E D G majo-
1
 16. r. 

rem effe angulo A X F, quoniam D C v produfta ipfam X F fecabit. v 3. bujits. 
Itaque datus angulus non débet effe minor illo, qui feftionem con-
tinet. 

Compof. Sumatur G punftum utcunque in latere H G dati anguli; 
'& a G ducatur ad H K perpëndicularis G K. y Fiat autem T. R ::

 y Notm M K* KH. KGq. & conneftatur M G : dein fiât ang. A X C = z w. 'buju». 
ang. K M G ; & ab occurfu C z ducatur tangens C D. Dico faftum. a confit.^^.6. 

Ducatur enim C E axi perpëndicularis : & propter XE.E Ca :: b lz-6- . 
M K. K G. acbideb XEq. E Cq :: M Kq. KGq. & E Cq. X E x ED \ 
<:. (R.T::d)KGq. MK*KH

 ;
 erit ex sçqno X Eq. X E x E D.

 e x
 sj&%uh 

::MKq.MKxKH.ehoceftXE.ED::MK.KH. Verùm E C . f p'riùs er <♦*-
X E£ :: K G. M K. Ergo rurfus ex aequo E C. E D :; K G. K H. er- ««*. 
goquum anguli E, K reftifint , s erit ang. E D C = K H G. ergo S 6- 6* 
faitum. 

Quod vcro X C feftioni occurrit, fie oftenditur : Ducatur A F ad h
 conftr. 

X A perpëndicularis, anguloque A X F fiât xqualis K H L. Cùm igitur
 k UJ^% 

fitMKxKH.KGq(::hr.R^::)XAq.AFq'::HKq.KLq)^";^ 
m C H Kq. K Gq. n erit M K x H K c~H Kq & proinde M Kq —

 n
 ,0 5 

MKxHK. & MKq.KGq°c-( MK»HK. KGq5 :: ) X A q . o 8. u 
A Fq. quare X Eq. E Cq cr*X Aq. F Aq. & X E. E C q ( hoc eft p 
XA.AN)c-XA.AF. r ergo A NA F. quare X C lecat an- jl £ *' 
gulura E X F - & s propterea fectioni occurrit.

 r

s
 îj^ib; 

Sit tertio feftio eïlîpfis, cujus axis A B, centrum X. Fig. 164. 
Analffis. Tangat C D, faciens angulum D parem dato G

 ;
 jun- 1 <5 ç, 

gatûrque X C, ôc fit C E axi perpëndicularis Eft itaque data ratio a 37-
C Eq ad E D x E X a (eadenvquse R ad T). Item ratio C Eq ad EDq b 40.,JM. 
b
 datur (ob datos anguios D, & E) ;

 c
-ergo datur ratio E Dq ad E D ^

 81
 **' 

x E X.d hoc eft ratio E D ad E X. c ergo ratio EX ad CE datur.
 e

 ^\ ̂  
1 quare datur angulus E X C,& hinc*politio reftx XC, &indepun- f

 %g
\ ja*. 

ftumC,adeoq;s pofitio tangentisCD, 1 Corrug 49. bujm. 
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5* APOLLONIl Comcorum L i B. H. 
Compof. Sumpto utcunque punfto F in latere dati anguli, ducatur 

t Kot\ . F H ad G H perpëndicularis. Ôc fiât R. T :; a F Hq. G H * H K. 
UoifirTl jundâque K F, fiât ang. AXC = HKF; & ab occurfu C k duca' 

&11.6. tur tangens G D. Dicofaftum. Namduftâ C E ad A B perpendicu-
im 37.i.fe»jax. lari, propter X Eq . E Cq1 ::K Hq. H Fq . & E Cq. E D *X E::» 
n cm/lr. R. T :: n H Fq. H G * K H . erit ex aequo X Eq . E D * X E ::KHq. 
° co»n '«4 6 H G * K H. 0 hoc eft X E. E D :: K H. H G. Item E C. X E :: ? HF. 
çcon r.e 4. • ^ ̂  ^Q {mçm ex XCjU0 E D. E C :: H G. H F. Unde cùra ang. 
g 6. 6. É " == H, q erit quoque ang. D = G. Ergo faftum. 

Not. Fîeri débet R. T ; : F Hq, G H * H K. Itaque m 
HK. 

Compof Fiat R. T*:: F H. Qj= tum G H . Q :: F H, 

H K — Q»FH

 = T*FH»FH. 
G H R* GH 

Brop.LI. Prohl.8. 

[ fig. i£<5. Data coni feftione fineam contingentera ducere , qaae cum diame-
tto per taftura dufta Faciat angulum datoangulo acuto (Z) aequaiem. 

s; le.bujus. jn parabola facile conficitur. a Tangat enim hanc utcunque CD 
b cor.i, 6.1. b. faciens cum axe A B angulum D parem dato Z ; & per taftum C du-
c tmftr. ' ' catur C E ad A B parallela : b Liquet C E effe diametrum, & angu. 
4.29, 1. lumDGEalternoCD A,c(hoceftdatoZ) d aequari. Jg^E.F, 

Fig. 16j. jn hyperbola vero, cujus axis A B, centrum E. 
_

 k
 108.. Analjfîs. Tangat C D faciens angulum E C D parem dato

 ;
 Tri-

gono autem C D E circumfcribatur circulus 5 & duftâ per C ad axem 
perpendiculari GCZ, per V centrum circuli ducantur V Qad ZG, 

s-, 1.6 & V Y ad E G parallelae, & fit C S ad G E parallehi. Eftque ZG. 
f J*.3.^7- S.CG' ::(ZG * GC. CGq f :: E G * GD.C Gq s,:: ) T. R.ergo 
|37.a«j<i dividendo MC. C G :: T-R, R,& bipartiendo antécédentes bYC 
t jtJb C G- H"oceft V S. S,a) :: T—R. R. Hinc 

3'33> -> Compof Exponaturutcunque reftaFH, fuper quâ1 deferibatur 
as, ic. 6. fegmentum circuli capiens angulum (ut F K H) parem dato Z. A 

circuli aptem centro N ducatur N O ad F H perpëndicularis, m fcce-
 tur<jtJ& 
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AP0LL0N1I Comcorum LIB.II. $p 
turque N 0 in P,ut fit NP. PO "^p^ R. ducatûrque P K ad FH 

parallela,circulum fecansin K, &per K ducatur KL ad protraftam 
F H perpëndicularis

 ;
 & producatur LK M, & perpëndicularis huic 

ducatur N X. Junfta denique K F,fiat ang. AEC = ang. LFK ; ck per 
occurium C n ducatur feftionem contingens C D. Dico faftum. " W J>*ias-

° -p n o conflr. 
Ducatur axi perpëndicularis G G ; & quoniam R.° :: NP. p i. 6. 

PO (X K. K L) erit (duplando antécédentes ) T—R- R :: M K . K L. n7-i. hujus. 
& componendo T. R :: M L. K L

 :;
 v M L x K L . q (F L * H L). \' 23- 6-

K Lq :: T. R :: r E G *D G. C Gq. Eft ergo F L. K L 4- H L. K L J c"f' 
s (F L » H L. K Lq) = E G. C GM-D G. C G (E G * D G.CGq). 
atqui (ob t fimilia trigona F L K, E G C) v eft F L. K L = E G.CG. 
ergo H L. K L :: D G. C G . x ergo anguli H K L, D C G paresx f

 r
. 

funt, & y proinde reliqui F K H, E C D etiam pares funt. \ ij,ùj
H

): 
Quod verô-E C feftioni occurrat, fie oftenditur ; fit E T afympto-

tos, & axi A B ducatur perpëndicularis A T. Eftque E A q. A T q a » 
*::(T.R::aFLxLH. L Kq) b_3 F Lq. K Lq,0 vel E Gq. C Gq. b g. 5." 
ergo ang. A E T c~ ang. A E C 5

 d & proinde E C feftionem fecat. c pius. 

Coro/l. Si fit F L x H L. K Lq :: E G » D G . C Gq. erunt trigo-d 2"hupts' 
naHLK,D G C fimilia. 

Prof. LU. 

Si ellipfim (cujus Axes A B, C D,& Centrum E) refta linea (GL) Fig; 1 Sf. 
contingat • angulus (L F E), quem facit cum diametro (E F) per ta- 17a. 
cluai (F)dufta, non eft minor angulo (LCA) deincepsei(A C B), 171. 
qui lineis (A C, B C) ad mediam feftionem (C) inclinatis conti-
netur. 

Sit primo E F ad B C parallela : ergo cùm fit A E a = E B, b erit , 
A H = H C ergo, cùm E Fc fit diameter , d erit A C tangenti G L^ 1%. 
parallela : unde ang. L F H '= (C H E e =) L C H, ccw.47.1.%. 

Sed non fit E F ad B C parallela. ergo duftâ F K ad A B perpendi- à j. hujus. 
cularif erunt anguli L B E, F E K ina-quales, & trigona G B E,F E K * 29- . , 
diffimilia. Non igitur eft E Kq. K Fq :: ( B E q. ( A E * E B). E Cq,{J'™ *{'. 
f hoc eft T. R

 ;
 ê hoc eft) GK x K E. K Fq, ergo E Kq, & G K x K E

 g 37
.,'. hnjul 

funt imqualia, & proinde G K, K E inaequales funt. 6 Capiat circuli h 33.3. 
fegmentum M YN angulum parem angulo ACB: fcergo id femi- k 3«• ?• 
«irculo majuseft (nam ob A E,vel B E f E C, m eft uterque angulus ]Jy/

s
\.

 tt l z ACE, ' '*' ' . 
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io. 6. 

(6. 

o 4. i; 
p4. CS^x 
q 34. r. 
r 8. 5. 
o 1.6. 
P 3Ï.3-
q cor. 13. Oxo 

S 18. f. 
t i. 6. 
V confit, 
S IX. 6, 
y 6. 6, 
X: x. a*. I 
:» M. K 

AP OLLONll Conicorum LIB. II. 

A C E,B C E femirefto major, ideôque ang. A C B obtufus). n Fiat 
IN X. X M :: G K. K E & per X ducatur ipfi M N perpëndicularis 
Y X, & conneftantur M Y, N Y ; bifeftâque M N in T , erigatur ei 
perpëndicularis O T P, in qua fumpto circuli centro R, ducatur R S ad 
Y X perpëndicularis - jungantûrque M O, N O : liquet ang. N O T0 

(t N O M) angulo B C E0 (f B C A) sequari ; ideo'que effe T Nq.' 
T Oq E Bq. E Cq. Eft verb Y S. T Rq (X S) r -3 O R. TR.& 
converse S Y. X Y crR O. T O. Ôc duplando antécédentes Z Y.X Y. 
C-PO.TO. & dividendo Z X. X Y. (0 hoc eft Z X x X Yr ( vel 
NX*XM).XYq)~(Pr.TOq::TNq. TOqr ::E Bq.ECq 
r::) GK*KE. I^Fq. Itaquefi fiât NX * X M. XVq::GK*KE. 
K Fq, s erit X V cr-X Y. Et quoniam N Xq.' N X * X M t :: (N X. 
X M v G K. K E t ::) G Kq. G K * K E. erit ex a:quo NXq. XVq 
:: G Kq. K Fq. x & N X. X V :: G K. K F . connexâ igitur N V, y e-
ritang.NVX= ang. GFK. & fimili difcurfu ang. MVX = 
E F K z unde totus ang. N V M = G F E. atqui ang. NVM'n 
N Y M (A C B). ergo ang. G F E ~n A C B , & qui deinceps ang. 
EFLcLCA. 5. 8.<D. 

Fig. 17V 
173-

J7J-

Prop. L Ill. Vrobl. 9. 

Datâellipfi (ABC D) contingentem lineam ducere, qux cum 
diametro per taftum dufta faciat angulum dato angulo 

* juxts pra> acuto (Y) aequalem- * Oportet autem acutum angulum 
cedentem. datum non effe minorem angulo (A C G) deinceps ei 

(A C B), qnilineis (A C, B C) ad mediam feftionem 
inclinatis continetur. 

Sit primo dutu; ang. Y = ACG per centrum E ducatur E K ad 
B C parallela; &per occurfum K feftionem contingens G H. Dico 
faftum. 

Nam okA E •= E B,berit A F = F C : ergo cùm K E fit diameter, 
cerit A C tang'enti H G parallela.ergoan^. EKGd = (EFCd = 
ACG = e)Y. &M.F. 

Sin. ang. Y c~ A CG, erit qui deinceps Z ""a A CB. Exponatur 
utcunque cireulus,f in quo fegmentnm MNP capiat angulum parem 
angulo Z ; bifeftâque M P in O, ducatur per O ipfi M P perpëndi-
cularis N R s (in quo circuli centrum V), & conneftantur M N, PN.' 

f 'c'orMdéfi». Itaque ang. ACE^f ACB) c~ang. MNOh(t MNP,Rvel \ Z).qnare 
ad 16. iMj. AE.ECc-MO.0 N.&AEq.ECq.r(T.R)cr-(MOq. q(NO *0K). 

q: il* î- ONq ^OQR.ON.ergo componendo T4-R.Rc^;RN.QN,&bipa«i. 
" endo 

b z.6.\ 
c y. buju-s 
à. x9. 1. 
e %. 

E cor. 1.3 
4. 1. 

h confit 
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endo antécédentes RrrVN.ON. dividenddque ? . 

RcrVO.ON. Sitl=?. R::VO.Oh("30N). & péris io.y. 

ducatur IX ad M P parallela, & per X ipfa X S T ad N R parallela 
T R » 

& V Qad M P parallela. ergo cum —Rt;:(VO.OI u )c fM»A- (& 
2 v 34.1. CS u. 

TJ_R 
Q_S.SX. erit componendo -Tp-\ R-.

:
 Qj, S X. & duplando 

antécédentes, T-+-R. R :: TX. S X. & dividendo T. R :: T S. S X. 
Conneftantur igitur M X. P X, & fiât ang. AE K = ang. M P X. & 
per occurfum K ducatur G H tangens feftionem. Dico faftum. Nam x *I-
ordinatim applicetur K L. éftqueH L * LE. K Lq -x :: (T. Ry:: TS, £ 
SX*'::) T * S XJ (M S x SP) . SX q.b ergo HL.KL + LE.j II 
K L b (H L * L E. K Lq = MS *SP.SXqc =)MS. SX-4-.SP. b ij. 3. 
SX atqui(dobang. A E K = M PX, & reftos ad L,6c S)e elt LE. <= . 
K L :: S P. X S. ergo manet HL. KL :: M S. X S. ergo ang.HKL= d tnfc* - * 
MX S. ergo totus ang. H K Ef= (ang. MXP s—) ang. Z. Se qui f \\ 6

a
'
Xt
 $ 

deinceps ang.. E KG = ang. Y. Ergo faftum. g
 fP

»yfr. ' 
Coroll. Si H L x L E. K Lq : : M S x S P. X S q. Erit trigonum 

H L K fimile trigono M S X. 

Problema. 

Linea E F coni feftionem fecet, oportet huic parallelam ducere, 17& 
quje feftionem contingat. Bifecetur EFinC-, & per C ducatur dia-, 
meter feftioni occurrens in T; & per T ducatur T S ad E F parallela-, 
baec feftionem continget. Res liquidé patet. 

APOL-
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APOLLONII 
C 0 N I C 0 R V M 

LI B. I II. 

Pr<y. /. 

._. CI conifeftionem, vel circuli circuraferentiam contingentes réels 
fcig. 177- 3 lines (A Ç, B D) inter fe conveniant (in E), pe'rque taftus(A, 

17 . B)ducanturdiametri(AD, B C),qiœ contingentibusoccumnt (ifi Y' D,G) j triangula(AED,B EC) ad verticem f'afta, fibi ipfls z-
1 qualia erunt. 

Per A ducatur AFadB D parallela. Eftque (in parabo!a)p|r. 
a **. iMj«f- A D B Fl— triang. A C F : ablaroque comrmini trapezio A E B F, 
b 37-1

 reftat triang. A E D'= triang. B E G. Q.E.D 
c. )■;• 6 In aliis vero. feftionibtis (ob GF.GB1:: G B. G C) d eft G F. 
e i, è zié. G C..(choc eft triang. GFA.GCA) d :: (G Fq. G Bqe ::) triang. 
f G F A. G B' D. 1 quare triang. G C A — G B D. & proinde (abla-

to vel addito communi quadrilatero) remanet triang.A E D — triang. 
BEC. Q. E.T>. Coroll. Triang. GCA= triang. G B D. 

Prop. II. 

Fig. 181. Wdm f©fitis, fi in coni feftione, vel circuli circumferentia, fuma-
182. tur aliquod punftum (G), & per ipfum ducantur (K G L, F G M) s-
183. quidiftantes contingemibus ufque ad diametros $ quadrilaterum (GL 
1 84. G1) faft'um ad (A C) unam contingentium, & ad (B C) unam dia-
! 8 j. metrorum, squale erit triangulo (A I M),quod ad eandem contingen-
té, tem (A C) & ad alteram diametrum (AD) conftituitur. 

Nam 
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APOLLONII Conicornm LIB. III. 6$ 
Nam ob triangulum G K M ' squale quadrilatero A K L C, liquet a

 4
Ï, vel 43, 

(addito vel ablato communi A1G K) tota, vel relidua A1 M, GIC L 1 hu)*s-
squari. 

Trop. III. 

Iifdem pofitis, fi in coni fe&ione, vel circuli circumferentia.fuman- Fig. 187», 

W
r duo punfta (F, G) & per ipfa ducantur (FHK L,N F I M,& 188. 

G H P R, N G X O) aequidiftantes contingentibus, ufque ad diame- 189. 
tros, quadrilatera ((L G, R F, & L N, R N) quae ab ipfis fiunt, in 
diametris conftituta, inter fe aequalia erunt. 

Nam quadrilat. GOLH4.
 4

lat. HLpPa= 4^. G O C P ? \9' 
b
= triang, A RP =

 a

 4
lat. M I P R -|- triang. AIM

 0
 ( hoc eft =

 c

 3
„
x
 f $ ■ 

4
lat. MI P R 4-

 4
lat. F L CId=) 4lat. M F H Brfc" 4ht. HLCP. 2.3 .hujûs. 

c ergo
 4

lat. GOLH = 4ht. M F H R. & f proinde etiam qua- *>©3.«*. r. 
drilat. N G L F = quadrilat..N MRG. ^£.A ' * |-. ax. i. 

.ox. u 
Prop. IF. 

Si qus oppofitas fettiones contingunt dus redtae lineae(A C,B C) Fig.i^Oo. 
inter fe conveniant (in C), & per taâus (A, B) ducantur diametri 
(ADH, B D G) contingentibus occurrentes (in F,G) . triangula 
(A C F, B C G)■, quae ad contingentes conftituuntur, fibi ipfis aequa-
lia erunt. 

Per H ducatur tangens H L.a Haec tangenti A G parallela erit
 ;

 bSc a «M4^j*** 
A D = H D. quare triang. AGD.

C
= (triang.HLD

d
=jtriang.

 b
 3° \f$

w
* 

BFD. Proinde (addito communi G D F C) erit triang. A G F = diz buim 
triang. B C G. g^E.D. J\ 

Prop. V. 

Si, quae oppofitas feftiones contingunt, duaere&aE-fEDjF D)fibi F/ig. 1912-
ipfis occurrant (in DJ, & in fectionum quavis (B) fumatur aliquod 
punclum (G), à quo ducantur duae linese, unà quidem G M aequidi-
flans contingenti (F D), altéra verô (G K H L) sequidiftans ei(FE%■ 
qua; taftus f E, F) conjungit, triangulum (G H M), quod ab ipfis 
conftituitur ad diametrum (CD) per occurfum dufta;, à. triangula 
(KHD), quod eft ad occurfum contingentiurn, dirFert triangulo 
(F K L) facFo ad contingentes, & ad diametrum (F C), quae per ta-
aum(F)duclafuerit, 

Naia; 
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6ûf A? 0 LLONIl Comcomm Li B. II. 
> Î$>.C? 38.1.6. Nam ob 'diametrum C D, & ordinatim applicatam F E, batque 
b ht- . G L, G M ipfis F E, F D parallclas, c liquet efle triang. M G H = 
c 4M. h«}us. £riang< c H L _|- C D F =: triang. KH D-|-F K L, 

Coroll. Triang. K F L = quadrilat. M G K D. 

Trop. VI. 

Fig. 192! Iifdem pofitis, fi in una oppofitarum feftionum fumatur aliquod 
193. punftum (K), & ab eo ducantur reftx lineae(K L M, K N X) con-

tingentibus ( A F, BG) aequidiftantes5quae & contingentibus (A F, 
BG),& diametris (AE C,B E Djoccurrant ; quadrilaterum (KF) 

ab îplisfaftum ad unam jconttngentium (A F), & ad unam diamètre-
rum (B D) aequale erit triangulo (A I N) quod ad eandem contingen-
tera, & ad alteram diametrum (A C) conftituitur. 

a 1.3. ht\m. Nam (in T. fig.) triang. K O N a= 4lat. A O M F. unde (addito 
communi A1K O) triang. A I N = 4ht. K F. Item (in 1 fig.)duftâ 

b ». 3. hu}us. contingente COP; berit triang. CON = 4!at. KP. addko'que 
A 4*3' hr' communi OE.triang. C P E (chcc eft triang. B G E, d hoc eft triang. t L''3À 1*" AFE)e—4lat. KE. quare itidem addito communi El,cerittri-

4 ang.AlN = 4lat.KF. g.E.D. 
Cor. Triang. A F E — 4lat. K E. 

Prop. VIL 

Jig, 194, Iifdem pofitis, fi in utraque feftione (A B, C D) fumantur aligna 
punfta f K, ~L), & ab ipfis ducantur contingentibus aequidiftantes 
(bA K P R X, N S T LW), quas & contingentibus & diametris oc-
curranr, quadrilatera (K T, L E,& K Y, L R) à lineis duftis confti-
tuta ad diametros, inter fe aequalia erunt. 

a tujus, Nam ob quadrilat. K R F O 1 = triang. A OI, erit 4lat. K REI 

b t.ax.i. h— (triang. A EFC=) 4lat. L E. bunde 4lat. K R T N = 4ht. LI S 

c cor. 6. hujus. b& 4ht. K X Y O = L R. Qu* E. D. 

Prop. VIII. 

Fig. 195. Iifdem pofitis, pro punftis K, L fumantur C, D, in quibus diatne-
tri (AC, B D) cum feftionibus conveniant, & per ipfa ducantur con-
tingentibus aequidiftintes (D X, G V- \ dico quadrilaterum D C qua-

drilatère 
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APOLLONII Conicomm LIB.IÏL 6% 
drilatero F C, & quadrilateram X I quadrilatero T O squale effe. 

Nam ob trigona A E F, B E G a arqualia , b erit A E. E G :: B E. \ \ 
E F ; & cconver(e, A E. A G :: B E. B F. item A C. A E :: (d;. i *::)

 c
 c»r. 19.1. 

B D. B E. ergo ex squali A C. AG BD. B F. ergo etriang.ACT. à 30. 1. 
A G H :: triang. B D X. B F H. atqui triang. A G H £ = B F H. e *• 
ergo triang. A G T s =B D X :h quare

 4
lat. G H —

 4
lat. DH. Se l' h*!"s-

4
lat. C F =

 4
lat. D G. Adhsc triang. CEO" =triang. A E F >'= f !4

fl
*' , 

triang. B E G k = triang. D EI. m ergo
 4

lat XI = T O. Qus k t. t.' 
T.. D, 1 cor.l .hujus, 

Prop. IX. m f. 

Iifdem pofitis, fi alterura quidem punftum, utK, fit inter diame- Fig. 196. 
tros,alterum verofit idem quod unum punftorum G,D,ut C; & 
ducantur squidiftantes • dico triangulum CEO squale effe quadri-
latero K E, & quadrilaterum L O ipfi L M squale effe. 

Nam triang. C E O s= (triang. A E F b=)
 4

lat K E.c ergo tri- b \outhu\
% ang CRM =

4
lat. K O. «Sc

4
lat. LM=

 4
lat. LO, c 3. a*. 1. 

Prop. X. 

Iifdem pofitis fumantur K, L, non tamen in punftis, in quibus dia- Fig. 107. 
tnetri feftionibus occurrunt , demonflrandum eft quadrilaterum 
L T R X quadrilatero * X KI squale effe. 

Nam triang. T Y E — Y » L1 = ( triang. B E G b ■= triang.
 3

 , j hujus 
A E F a=) triang X E I — X R K. cergotriang. T Y E-+-XR K b x.hujus. 
= triang. X EI -f- Y » L. additdque ntrinque fpatio K X E Y L x, c »• **■' b 
terit4lat.LTR3: = a,%KI. &.J5.D. 

Prop. XI. 

Iifdem pofitis, fi in quavis feftione (A B) fumatur punftum B, & Fig. 19 8. 
ab ipfo lines squidiftantes ducantur ; una quidem (B M) contingent! 
(A E) squidiftans, altéra vero (B L) squidiftans ei (A D) qus ta-
ftus conjungit ; triangulum (B F M) quod ab ipfis fit ad diametrum 
(C M) per occurfum (E) contingentram duftam, à triangulo (AKL) 
contento lineâ contingente (A K) Se diametro (A H L) per taftnm, 
Offert triangulo (K E F), quod ad contingentium occurfum conftitui-
tur. 

K Nam 
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66 A FOLtONI 1 Comcomm Lis. 1ÏL 
5 4*. ijbujus. Nam triang. B MF a= (triang. LH F »4- triang. HAEb=) 
b i ç. *%. i. triang. A K L 4- triang. K F E. " ■ 
« Cflr§ 4 lat. B K E Mc = triang. A K L. 

Pr<jp. XJJ. 

Fig. 199« Iifdem pofitîs, fi in una feftione (AB)fumantur duo punfta (B,K), 
&abutrifque fimiliterducantur aequidiftantes (BLMN, KOXP 
ad A D. & B X K, K L S ad B E) 5 quadrilatera (B P, K R)ab ipfis 
conftituta, aequalia erunt. 

a (cù u.buj. Nam quia triang. A O P » = 4lat K O E S ; & triang. A M NJ= 
4lat B ME R; b erit 4 lat. M O P N ( =triang A OP — triang. 

&3.«*.Ï. AMN)b= (4latKOES —4latBMERb= ) 4lat KXRS 
—4latBMOX. cunde 4lat K X R S = ( 4lat MOPN-f-
4lat BMOX=)4lat BXPN. £^E.D> 

Prop. XIII. 

Fjg. xoo". Si in oppofitis feftionibus (A, B,C, D), quae conjugatae appellan» 
s' ' tur,reftae lineae (A F, B E) contingentes feftiones (A, B) , quae dein» 

ceps funt, in unum punftum.(E) conveniant, & per taftus (A, B)du-
cantur diametri (A H €, B H D) ; triangula (B F H, A G H), quo-
rum communis vertes eft feftionum centrum (H), inter fe squales 
erunt. 

âV %O'A. hujus. Per punfta A, & H ducantur A K, L H M ad B E parallelae 5
 1 K-

h 4. (• quftque effe L M, D B diaraetros conjugatas. Itaque K H. H B b (hoc 
« hujus. eft A H. H F)0 :: H B. H G.d ergo triang. A G H à = triang.BHF. 
d XLct. p. 

f?!r£; 'N'OU
 aSitHX.HF::(H B. HGf :: AH. H F) s ergoH X = 

g 9.V.* AH. & ideo triang. A E Hh = triang. H G X * = triang. B H F. 
V 1. 6. 
k%S'* , Prop. XIV. 

Fig 2« I li^ern pofitis, fi in quavis feftione (B) fumatur punftum (X),& ab 
' ipfo ducantur lineae (X R S, X O T) aequidiftantes contingentibus 

nfque ad diametros (B H D, A H C) ; triangulum (O H T),quod ad 
centrum (H) confiituitur, à triangulo (X T S) circa eundem angulum 

f! • (,T).differt triangulo (H B F, vel A G H) -bafin habenti lineam con: 
îingentem (B F, vel A G)& verticera feftionum centrum (H). 

ducatur 
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APOLLONII Conicornm LIB.III. 6J 
Ducatur A Y ad B F parallela ; & propter • conjugatas diametros a »o. i hujus 

L M, D B • Se huic ordinatim applicatam A Y,b erit A Y. YG c(hoc b 4°- i hujus. 

eft XI. T S ) _ = H Y Y A « ( H K B F ) +Ï R.d quare triang. « 
O H T = (triang. X1 S 4- triang. B F H. e= ) triang. XI É>-|-

 e
 rjj*$i & 

triang A G H. J2^E> D> 1.0*. 

Trop. XV. 

Si oppofitarum feclionum (AB,GS, T, X) quae conjugatae ap- Fig. 102. 
pellantur, unam (A B) contingentes reftx lineae ( A D E, B D C) 203. 
conveniant (in D), & per tadtus (A, B) ducantur diametri (A H F, 
B H T) ; fumatur autem punftum (S) in quavis(G S) feitionum 
conjugatarum, Ôc ab ipfo ducantur contingentibus aequidiftantes (S L, 
S Y) ufque ad diametros (B T, A F) triangulum (S L Y), quod ab ip-
lis ad feftionem conftituitur, majus eft quàm triangulum (FI L F), 
quod ad centrum (H), triangulo (H C B) bafin habenti lineam con-
tingentera (B C) & verticem (H) centrum feftionum. a 11. g. 

Ducantur XH G ad B C, & G IK ad A E , & SOad B T pa- c îi'.f 
rallelae. Fiantque D B. B E a :: M N. 2B Cb :: MP (£ M N). BC. d 
catque X G. T B :: T B. R. Liquet X G, B T d fore conjugatas di- jg*. 
ametros • & S O (vel L H) c ordinatim applicari ad X G, &É M N

 g 4
, defai"k, 

fore reftum latusfiguras ad BT, 5&Rre£tum latus figuraeadXG. 1.hujus. 
Porro D Bq. D B x B Eb :: (D B. BE k :: M P. B C":: ) M P x & i.À 
B H.1 (H Gq). B C * B H. permutanddque D Bq. H Gq m(hoc eft f '"A-
triang. D B E. triang. GHI) :: DB • BE. BCxBH n :: triang. DBE. ;/™'

6
; * 

triang C B H. unde triang. G H 10 = triang. C B H. Atqui H L. n xot' 
L F. s :: (H B. B C q :: H B. M P r (R. X G) -V- M P. B C * (D B. o 9. /. 
BE vel G H. H I) = ; R. XG 4- G H. H11 = H L. L F. v unde P 4-
triang. S L Y = (triang. H L F ^triang. H GI * =) triang. H LF 
4-tnang.CBH. jS^E.D. jks.&f<Z 

Not. D B x B E . B C * B H :: triang. DBE. triang. C B H. s a»jh. 
Nam ducantur C V , DO ad B H perpendiculares. Eftque D Q x t «• 
B E. DB * B E2 :: (D Q. D Bb::CV. CBa::) CV»B H. G B * U4i.iiwj«. 
B H. & permutando D Qj« B E c (hoc eft 2 triang. DBE).CVx"' **■ 
B Hc ( 2 triang. CBH)::DB*B E.CB»BHd :: triang. DBE. b 4.6. 
triang. G B H, c 41. 

• . K 2 Prop. i ii&if.?. 
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Prop. XV t 
Fi«. 204. Si coni feftionem , vel circuli circumferentiam contingentes duse 

205. reftae lineae (AC, BC) inunum conveniant (inC); Se ab alicjuo 
punfto (D) eorum, quae funt in feftione , ducatur linea (DF) uni 
(B C) contingentium aequidiftans, quae & feftionem,& alteram(AC) 
contingentium fecet(inE, <5c F) ; utquadrata contingentium (B C, 
A C) inter fefe, ita erit reftangulum contentum lineis (FE,ED) 
quae interjiciuntur inter feftionem & contingentera, ad quadratura 
lineae (A E) inter aequidiflantem (F B) Se taftum (A) inter jeftae, 

a 4*. & 47-». Per A, B ducantur diametri A G H, K B L ; & D N ad A C paral-
b 6 2. (huj. je]a> a Liquet efie F K = K D. b unde F £ * E D -|-. D Kq = EKq. 

à iVT'Icem C B(î- trian§ C B L C ^trianS G A H) d :: E Kq triang. E K L ii.s. d:: D Kq triang D K N c :: E K q — D Kq. triang £ K L—triang 
e is» f. DKN (hoc eft £-.:) FE*-ED. 4lat D L(s=triang AEG), ergo 
f friiu. permutatim C Bq. F E *E D:: (triang C A H. triang AEG" ::) 
I \ T5' C Aq A Eq. vel iterum permutando C Bq. C Aq :: F E x E D.AEq. 
• ' * Q^E. D. 

Coroll. 1. F E * E D. C Bq :: A Eq; A Cq. 

Prop, XV II. 

Fig. 207. Si coni feftionem, vel circuli circumferentiam contingentes duae re-
208. ftae lineae (A C, B C) in unu*i conveniant (in C) ; fumantur autera 

in feftione duo quarvis punfta (D, E), & ab lis ducantur lineae (EFIK, 
» îeSioni. D F G H) contingentibus aequidiftantes), quae & fibi ipfis, & * lineae 

occurrant ; ut quadrata contingentium (A C, B C) inter fefe, ita erit 
reftangulum contentum lineis (K F, F E), quœ interjiciuntur inter fe-
ftionem, & linearum occurfum (F), ad reftangulum quod lineis (HF, 
F D) fimiliter fumptis continetur. 

* a>r. 1. prge. Per A, B ducantur diametri AMLN, BXÔP , & DX, 
a 3. bu]m. E M tangentibus parallelac. Eftque. K F » F E. 4ht F M s(vel -fiât. 

«T* ' FX)*:: (Elq triang E IM b ACq. triang ACN£(veltri-
«. i bmus ang BCP). Simih'que difeurfu, HFxFE. ^lat FX::CBq. tri-

ang B C P, Se inverse 4ht F X. H F x F E :; triang. B C P. C Bq. 
ergo 
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APOLLON II Conicorum L i B. III. 69 
ergo ex squali K F * F E. H F * FE :: ACq.CBq. E.D. Fig. 2©Q3 

Si punaum F intra feclionem cadat, fimilis eft difcurfus, nifi quod 
fro. 6. 2. adhiberi debeat 5.2 Elem. (in praecedenti.) 

Prop. XVIII. 

Si oppofitas fediones ( A B, M contingentes duae redx lineae Fig. 210. 
( A C L E, B C H) inter fe conveniant (in C ) ; fumatur autem in 
quavis fettione (MN) aliquod pun&um (D), & ab eo ducatur lrnea 
(D F G E) uni contingentium (B C) aequidiftans,. quae & fetlionem, 
&alteram contingentium fecet in (F, & E) : ut quadrata coatingen-
tiura (B C, C A) inter fefe, ita erit redangulum contentum lineis(FE, 
E D), qua? interjieiuncur inter fectionem & contingcntem (AE) ad 
quadratum linese (A E; inter squidiltantem (F E), & tadum (A)in-
terjedae. 

Ducatur D X ad A E parallela. Efique F E * E D D Oqa = 3 4*- 1. *»;. 
OEq. acBCq. triang B C Lc (vel triang A G H)b r: (O E q. tri-. ™ f- *• g 
ang, O E Lb :: DOq. triang D O X d F E xED. 4lat. D L c (vel c iXfc* 
triang. A E G), itemque triang. A C H. A C q b :: triang. A E G. d 19. %. 
AEq. Ergoexaequali B Cq, ACq :: FExED, AEq. Q^E.D. e 6. bajus. 

Trop. XIX. 

Siqaxoppofitas fediones continguntdux redae fAFjDF) in unum Fig. 2rii. 
conveniant (in F), & du'cantur contingentibus aequidiftantes,(GHlKL, 
MNXOL) quae & fibi ipfis & fedioni occurrantj ut quadrata 
contingentium ( A F, F D) inter fefe,ita erit redangulam contentum 
lineis (G I, L I)quae interjiciuntur inter fedionem, & linearumoc- , 
curfum,. ad redangulum, quod lineis (M L, L X) fimiliter fumptis 
continetur. 

SintHAEC,NDEBdiametri, & XR, IP tangcntibus A F, ; 
DFparallelœ. Efique AFq. triang A F S a (vel triang D-.F T)b :: a i.hiïjitu 
(H Lq. triang H L O b :: H Iq. triang HI Pc :: ) G L * LI. 4lat b « 
T O d ( vel 4lat K X ). itemque triang D F T . D Fqc :: 4lat K X « 
M L * L X. ergoexxquo AFq. DFq:: GL* Ll. MLxlX. J* 

Prop. X X. 

Siqua? oppofitas fediones(A B,C D)contingunt duae redac lineae Fig nt,, 
(A F, C F) fibi invieem occurrant • Se per occurfum (F.) ducatur li-

nea 
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nea(B F H D) tadus conjungenti (A C) sequidiftans, quae fecet u-
tramque fedionem (in B D) ; ducatur autem alia linea(GLSMNX) 
aequidiftans eidem, fedionefque & contingentes fecans : erit ut re-
dangulum contentum lineis (B F, F D), quae inter occurfam ftftio-
num, & fedones interjiciuntur, ad quadratum lineae contingentis(AF), 
ita redangulum, quod continetur lineis (G L, L X) interfe&iones, & 
contingentera interjedis.ad quadratum lineae (A L) ad tadum abfcifly. 

-a 38.fZ.39 2. Sint A E H, E F diametri ; ducantûrque G P, B R ad A E parai-
h*)as- . lelae. Efique B Fq. a(BF*FD). triang B F R b (triang A F H) 

c îll êiù LScï- nianS L S H d :: G L * L X.
 4

lat G L F P '(triang ALN). 
d !$>'. j. (-6. Item triang A F H . A Fq c :: triang A L N. À Lq . ergo ex aequo 
*%.hu)ut. B F x F D. A Fq :: G L * L X. A Lq. g^E D. 

Coroll. Triang. B F R. B F * F D :: 4lat G L F P. GL * L X. 

Prop. XXI. 

Fig. z 13. Iifdem pofitis, fi in fedione fumantur duo punda (G, K), &pct 
ipfa ducantur redae lineae ; una quidem (N X G O P, vel K S T) con-
tingent! (A F) aequidiftans ; altéra vijro (G L M , vel K O V x "f a) 
lineae (A C) taètus conjungenti aequidiftam ; quae & fibi ipfis, & fe-
dionibus occurrant : Erit ut redangulum contentum lineis(B F, FD), 
quae interjiciuntur inter occurfum contingentium, & fediones, ad qua-
dratum contingentis (A F) ; ita redangulum contentum lineis (K 0, 
O a ) inter fediones, & linearum occurfum interjedis, ad redangu-
lum, quod lineis (N O, O G) fimiliter fumptis continetur. 

à 41. i.iuj. Nam AFq. triang AFH 1 (triang B Y F) * :: XOq. triang. 
b4<!.î.«i>.<xOî b::XGqtriang XGM c::NO* O G. 4lat GO *M 
AC0ril6'buL à (4l" K O R T;. £ Item triang. B Y F. B F * F D :: e

 4
îat KORT. 

c cor. frjcei. K O * O a,, ergo exaequali AFq.BFxFD :: JS O * O G. K 0 » 
O». atque inversé. 

Prop. XXII. 

fig. ai 4^ Si oppofitas fediones (A, B) contingant duae redae lineae (A C, 
B D) inter fe sequidiftantes ; ducantur autem aliae lineae, quae & fibi 
ipfis, & fedionibus occurrant (una quidem K E M) contingentions 
aequidifians, altéra verô (G X E) aequidiftans ei (A B), quae tadus 
conjungit : erit ut tranfverfum latus ad reâum figurae, quae ad lineam 
(A B) tadus conjungewtera conftituitur ; ita redangulum contentum 

1 lineis 
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lineis(G E,XE) inter fedionem, & linearum occurfum interjeflis, 
ad redangulum, quod lineis (K E, E M) fimiliter fumptis continetur. 

Ducantur G F, X N ad A C parallelae : hae (Se parallela his KM), ,,
 t hu

-
ad* diametrum A B ordinatim applicantur : quare B L * L A. K L q b xi.i.bumt 
* -(A B.Rb;: B N xN AcfFA * NA).X Nq. d :: B L x L A—FA c 
« N A. K Lq—X Nq(—E L q) (hoc eft)e :: FL * LN.f KE*EM.^ x9>%* 
atqui FL *LN S=GE *EX.n ergo A B. R

::
 G E * E X. KE*e

f
fV 

Not. c Quod F L *LN == BL*LA — F A * N A fie pater. 48.i. 
Bifecetur B A, vel FNinZ. Efique B L * L A-J-Z A q R = (Z Lq h 7, Cor 11. f 
k=FL*LN4-ZNql=) FL*LN-J-FAxAN-|-ZAqk *■ *• 
(namZNqk=BN * AN-j-ZAq). ergo B L * L A = F L x z'ax'l' 
LN-)-FA*AN. 

prop. XXm. 

Si in oppofitis fedionibus (A B, C D,E F,G H), quae conjugatae Fig. i\f,. 
appellantur

5
 duae redae lineae (AL, EL), contingentes oppofitas 

f«ctiones (A B , E F) conveniant in quavis fedionc (in L) ; ducantur 
autem aliquae lineae (GO, HS)aequidiitantes contingentibus(AL,EL ; 
quae & fibi ipfis, & aliis fedionibus (C D, G H) occurrant : ut qua-
drata contingentium (A L, E L) inter fefe, ita erit redangulum con-
tentum lineis (G X, X O) quae inter fediones, Se occurfum (X) inter-
jiciuntur ad redangulum , quod lineis (H X, X S) fimiliter fumptis 
continetur. 

Ducantur S T ad A L, & O Y ad E L parallelae. Efique H P *= 
P S, & G M * = M O ; ac E Lq. triang E V L. 1 (triang. ALx)' 4 , 
;::PXq. triang P N X <:: H X.* H S.

 4
1« T N X S

d
 (X R Y O). \$L$£ 

Item triang. A L x. A Lq « t:
 4

lat. X R Y O. G X * X O. ex aequo 1 F 1 " 
igitur E Lq. A Lq H X * X S. G X * X O. Quod E. D< 

Trop. XXIV. 

Si in oppofitis fedionibus (A,B,C,D) quas conjugatas appella- Fig. ziéS. 
mus, à centro (E) ad fedioaes ducantur dwaelineae (AC,DB)qua- 217«. 
rum una quidem (A C) fit tranfverfa diameter, altéra verô (D B) re-

& ducantur aliae lineae(FL,MR)hisdiametris aequidiftantes, 
Suae & fibi ipfis, & fedionibus occurrant, ita ut occurfus (Z) fit in 
loco inter quatuor fediones intermedio: redangulum contentum 
portioaibus (F X, X L) lineae diametro tranfv«fs aequidiftantis, unà 

' - " euro 
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cura co, ad quod redangulum ex portionibus (M X, X R) lineae arqui. 
diftamis recta; diametro proportionem habet eandem, quam diametri 
reclae (D B) quadratum ad quadratum tranfverfa?(A C) ; arquale erit 
duplo quadrati,quod à dimidia ( A E) tranfverfae diametri conftituitur 

1 Net. RN*MN-l-NX* PX-RX*XM.NamNX x PX J 
OXq°=ONq. i?ergoNX*PX-l-.OXq 4- R N * N M = 

P *• **• •* (O Nq-(-R N * N M °= O Mq =) R X « X M 4- O Xq. unde 
q 3. «*. i. (auferendo O X q utrinque ; q erit N X » P X 4- RN »NM = 

RX*XM. 
z Not. LX»XF-|«XHXXK = FK* HF(velLH»HF) 

t 6. 1. NamKX *XH+IHqr—IXq. 4quare KXX H -J-I Hq-j-
s tSÎà.t LXxXF =r(lXq4-LX»XFt=IFqt=)LH»HF4.lHq. 
t y. i. & (auferendo commune I Hq) u erit K X * X H -|- L X * X F = 
u 3. «».-•», LH * H F. 
a SintSET, VEY afymptoti ; fitque occurfus primo in angulo 
b $6.\'.& i.% S E V, vel vS E Y. Per A ducatur tangens S A V. Eftque D Bq. A Cq 

hujus. *::(DEq. AEqb (hoc eft) :: S A * A V. A Eq c =S A. A £ J, 
e. *}•6- A V. A E (hoc eft) d Iv N X. X H4-P X. X K C=)N X x P X. XH 
t 4;tf: *XK c D Eq4- N X x P X. AEq-]-XH*XK' (hoceft::) 
f 11 t hujus P M * M N s (vel RN»MNj4-NX*PX. fLH»HF s(Vel 
g 8. i.hujus. F K * H F) -\-X H x X K (hoc eft) " .v) R X *X M. F K > H F .f 
hiNct. XH*XKK/.-)DBq. ACq. atquiLX * XF -fXH » XK'-FK 
î ikJ' *HF '= A E* erS° L X * X F +L,H »HF4>XH»XKs 
m*» ** 1 2 A Eq. ^ &n occurfus H fit in afymptoto, erit F H x HL 
n 7,'Î. ' ' f=A Eq. f & M H * H R = D Eq. unde D E q. A Eq n :: M H * 

HR. FH»HL. & a F H » H Lin = 2 A Eq. 

prop. XXV. 

Fig. 219. Jifdem pofitis, fit linearum ipfis A C, B EKarquidiftantium occur-
fus in una fedionum (D B)atque in pundoX, ut politum eft: Dico 
redangulum (O X N) contentum portionibus lineae, quae tranfverfa; 
diametro (A C) aequidiftat, majus efie, majus eft quàm illud, ad quod 
redangulum (R X M), ex portionibus lineae aequidiftantis redae dia-
metro (D B), eandem proportionem habet, quam redae diametri qua-
dratum ad quadratum tranfverfae, duplo quadrati ejus, quod à dimidia 

, . tranfverfae diametri conftituitur. a 11. 1 hujus. 

l&jS^Si NamDEq*(kUftPM,MHj. E Aq* (L K * K S ) •;b PX * 
X H> 
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XH.SXxXL
e
::RX*XM. T X * X K :: D Eq. E Aq

 ;

 d
 atquî c «M>ÉMÎ 

O T x T N=î AEq. c ideo'que OX»XNc (hoc eft T X * XK 4-d * ^**-
OTxTN) = TXxXK-|-2AEq. Q^E.T).

 e

f
^:

1
-

Not. * P X x X H — P M x M H = R X K X M, & *SX*«i^„.«f»
t 

X
XL-LK«KS = TX»XK. bujm. 

Not. OX xXNz = TX*XK 40 T * T N. * «.««.«h^ 

Prop. XXVI. 

Quod fi aequidiftantium occurfus ad pundum X fit in una fedio- Fig. 22®. 
num A C, ut pofitum eft

 ;
 redangulum (L X F) , quod continetur 

portionibus lineae aequidiftantis tranfverfae diametro (A C), minus erit 
quàm illud, ad quod redangulum ( R X G), portionibus altsrius lineae 
contentum, eandem proportionem habet quàm redae diametri qua-
dratum, ad quadratum tranfverfae, duplo quadrati ejus, quod à dimi-
dia tranfverfae diametri conftituitur. 

Nam (fimili ratione) D Eq. a(hoc eft V G * G S,b vel RS * S G). a * htt')us-
AEq::VX*XS. KX»XH

 c
 :: R S * S G H- V X * X S. A Eq

 b 8
- »'

 b
"
jttl

' 
J-K X * X S d(hoc eft) :: R X * XG. A Eq 4- K X * X H. Atqui *j 
AEq e= (LH * HF=)KX » XH —LX *X F. & f proinde 2A E q

 e
 «,.» huj 

4-L X x X F = K X * X H -J- A Eq. f 2 «
x
.\,h

H
j-

* &fd. XZot 2 ad 
Not. 1.* RS»SG4~VX»XS = RX«XG. ■

 î4
.*«j«/ 

2. s LH * H F = K X » XH —L X * X F. < ..gv ««.«fit. 

prop. XXVII. 

Si in Eilipfi vel circuli circumferentia ducantur conjugatae diametri Fîg. 221* 
(A C, B D), quarum altéra quidem (A C) fitreda, altéra vero(BD) 
tranfverfa : & ducantur duae redae lineat (K M, N H) diametris ae-
quidifiantes, quae & fibi ipfis, & fedionibus occurrant : quadrata ex 
portionibus (N F, F H) lineae aequidiftantis tranfverlàe diametro, quae 
inter fedionera, & linearum occurfum interjiciuntur, atTumentia figu-
ras (K F * Z, & F M * Y) ex portionibus(K F, F M) lineae, quae re-
dae diametro aequidiftat, inter linearum occurfum (F), & fedionem 
interjedis, fimiles & fimiliter deferiptas ei, quae ad redam criame-
trum conftituitur, quadrato tranfverfae diametri aequalia erant. 

Ducatur N X ad A E parallela, fvmtqae R, S redalatera pro du-
L metris 
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metris B D, A C ; afiântque N X. V :: A C. S :: K L. X. Et propter 
R,AC,BD,S-H-b eritR. BD'hoceftNXq. DX*XB)::AC 
S e ::NX.Vf :: NXq.NX * V. Unde N X*Vs=(DX»XB 
ft=) B Eq—X Eq (-N Gq). Simili difcurfu K L * X = B Eq — 
FGq. Kergo N X * V 4. K L * X+ N G q4- F G q = zB Eq 
'atqui 2 N Gq4~ 2 F Gq = H Fq 4~ F Nq. &2NX * V -4-2RL 
* X (hoc eft 2F L * V 4- zKL * X)m= F M * Y -j-K F *Z. «er-
go HFq-HFNq4-FM,*Y+ KF*Z = 4BEq°=B Dq 

Trop. XXVIII^ 

Fie. 2 22. ^ m °PP°fi"s fedionibus (A, B C, D), quas conjugatas appell». 
^; ' mus, ducantur diametri conjugatae (A C, B D), ut earum altéra (AC) 

reda fit, altéra (B D) tranfverla ; & ducantur duae redae lineae (F K, 
L N) diametris aequidiftantes, quae & fibi ipfis, & fedionibus occur-
rant : Quadrata ex portionibus (LG, G N) lineae aequidiftantis redtae 
diametro (A C), quae inter linearum occurfum, & fediones interjici-
untur, ad quadrata ex portionibus (F G, G K) alterius lineae, quae 
tranfverfae diametro (B D) aequidiftant, inter fediones, & occurfum 
linearum interjedis, eandem proportionem habent, quam redae dia-
metri quadratum ad quadratum tranfverfae. 

a ri. é. 
b 16 J. 
C 21. I. I 

e confir. 
f h 6. 
g 
h 5. 2, 
k z.ax. 
1 p. 2. 
ni ex. 9. 
n 2 ax. 
o 4.. 2. 

* IM. ÔrdinatimappIicenturFC,&LX.EftqueAFq. EBq::*ACq. 
»«r. i9.6. BPqV.R.BD::FOq(EHq).DO*OBb::CX>XA.LXq(EMq) 

s. 
d 6. v. 

f 9. 2. 

h ii.uh«3«s. c:: A Eq . CX *X A" 4- Ë Hq . EBq-^DO.OB X E Mq 
d (hoc eft) :: X Eq 4- E Hq . O Eq 4* E Mq. c (hoc eft) :: L Mq, 
4-G Mq. F Hq -1-G Hq 6 :: 2 L Mq 4- 2 G Mq. 2 F Hq 4-2 GHq 
fChoceft) :: LGq-l-GNq.FGq4-GKq6 :: ACq.BDq. Q.E.D. 

. Lemmafrofcq. 

Bg. 213. Sit linea reda compofita * 4~ b c 4- <*. Erit Quad. 4 £ 4-
Qiiad.c-1-^ = ̂ 4--ce-[-24* ;44~e4*'1' hoc eft -1-^4* 
2^4- « 4*aa -H 2C'a — ^ 4**'<;' ~h 2^4r 2^-h 2<?<». 

Fr<?/>. X XIX. 

3§ig. 224,. lifdempofiuV fi linea (LN) redae diametro aequidiftans, fecet 
afymptotos5 quadrata ex ipfius portionibus (X G, G O), quae inter 
tinearum occurfum, & afymptotos interjiciuntur, affumentia dimidi-
mn quadratifadi à reda diametro, ad quadrata ex poïtionibus (FG, 

GK,) 
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G K)Hneae (F K) quae tranfverfae diametro aequidifiat, inter occurfum 
linearum, Se fediones inter jedi?, eandem proportionem habent, quàm 
redae diametri quadratum, ad quadratum tranfverfae. 

Nam ob L X »= O N, erit L Gq -J- G Nq b — X G q -j- G Oq a
b 

J-2LX» XNe(-h * AEq). ergo X G q -\- G Oq -j-- 2 A Eq c IO.Z. hujus. 
(4-f A Cq). F Gq-hGKqd :: L Gq-]- G Nq. F Gq G Kq 6 :: d 7. s. 

ACq. BDq. SLe'D- 6 l8' hU"im' 

Trop. XXX. 

Si hyperbolen contingentes duae redae lineae (A D, C D) fibi ipfis Fig. 2 2 f « 
occurrant ; Se per tadus (A, C) producatur linea (A G) ; per occur-
fum vero(D) ducatur linea (DL) aequidiflans uni (F E), afymptoton 
(F E, FG), fedionémque & iineam tadui conjungentem fecans, bifa-
riam dividetur (in K). 

Tungatur F D B M ; fitque F H = F B : ducantûrque B E, K N a 4.5? zi.é 
ad A C parallelae. Efique D Nq . N Kqa :: (F Bq. B Eq b :: H B. R huj: 
c ::)H N * N B. N Kq. d unde HN*NB=DNq. e item MF»"1, !•**/«'. 
FD = F Bq. Ergo DNq-]-MF*FDf=(HN*NB -4-

e
 ,7.?*«^ 

F Bq. B-) F Nq ergo D N = N M. 6 quare D K = KL. g^M.V, f Y.ax. Z 
g 6.2. 

Cor «II. F Bq. B Eq :: H N * N B. N Kq. h conv. 6. %i 
k i. 6. 

Prop. XXXI. 

Si qu3e oppofitas fediones contingunt duae redae lineae (A C, B C) Fig. 2 26. 
fibi ipfis occurrant, & per tadus (A, B) linea (A B) producatur« per 
occurfum verô (C) ducatur linea (G H) aequidiftans afymptoto (EF). 
quae fedionem, Se lineam tadus conjungentem fecet ; linea (CH)mE efteen-
inter occurfum, & eam quae tadus conjungit interjeda à fedione bi- trum. 
fariam dividetur (in G). 

Ducantur redae CED,&tamEKMN&GX ad'A B , quàm * ̂ &KTe. 
K F, G L ad G D parallelae E que N L * L K. L Gq * :: (E Kq.KFq c 9. y. 
b::) M. Lq. L Gq. c unde N L * L K = M Lq. d quare M Lq -f. d *• **• K 
K Eq = (N L * LK-4- KEqe=LEqE=) GXq. ergo cùm = 6

±
\
 &

 .. 
GXq M Lq -|- KEq :: XCq. L G q K Fq; h erit X C q - r

h
3 J , " 

(LGq4-K*"q=) f (E Xq ) rCE«El), >ergoCX = XÛ;k 58. i.huj. 
*a\kcKrae C G ~ G H. 1 «w. f- " 

ta z, 6, 
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trop. XXXI I. 

Fig-217- Si hypcrbolen contingentes duaeredae lineae (A F,C F) fibiipfij 
occurrant. & per tadus (AC) producatur linea (A C) . per con-
tingentium verô occurfum (C) ducatur linea (F K) tadus conjungenti 
(A C) aequidiftans ; Se per pundum (H), quod conjungentem tadus 
(A C) bifariam fecat, ducatur linea (H K) aequidiftans afymptoton 

a -or. 30.hu). alteri (DE) : quae (H K) inter didura pundum (H), & lineam as 
b 4^ 21. é. quidiftantem (F K) incerjicitur, à fedione bifariam dividetur (in L). 
c 9 5-
d.37,1 hujuf. Ducantur B E, L M ad A C parallelae. Eftque G M * M B.MLq. 
e » :;(D Bq. BEq b :: ) HMq M Lq. «unde G M * M B — H Mq. 
* 6-1; A Item HDxDF=DBq. e ergo H Mq-|- H D x D F = (DBq 
|

 T> 6T
 4.GM * MB f=)Dx"viq. sergo FM — MH."& propterea KL= LH. 

t i.2. Not. Fiat D Z = M H. tftque M D * D F_j-M H * DF*-
hi.ax.A, HD»DF. 1 ideôque (addendo utrique ipfum M H q ) MDxDF 
"f""" 4-MH » DF-|-MHq = (HD * DF~}^M Hq m= DMq n=) 
ol'ax.t M D * D F-}- M D * F M. ergo(ablato communi M D * D E) MD 
p>c]»/h.' * FM e= M H *D F^-MHqP=DZ*DF-F-DZqq=:FZ 
g î- 2. * ZDf=MD»FM. s quare F Z. F M :: M D. Z D. Se compo-
ri.**.i. nendoZM. FM::ZM.ZD.,undeFMt=(ZDv=)HM. 

l6. fe. v 

\9Jfr. trop* XXXIII. 

Fig. x 2 8. Si, qu3e oppofitas fediones contingunt, duae redae lineae (A G, 
D G), fibi ipfis occurrant, & per tadus (A, D) linea (A D) produ-
catur ; per contingentium vero occurfum (G) ducatur linea (CF) 
aequidiftans tadus conjungenti (AD)'; & per pundum (L), quod 
conjungentem tadus (A D) bifariam fecat, ducatur linea (L N) aequi-
diftans afymptoton alteri (H K), convenie'nfque cum fedione, & cutn 
linea aequidiftante (F C) per occurfum (G) duda : quae (L N) inter 
didum pundum (L) & lineam aequidiftaotem (F N) interjicitur,à 

a-^ fc1 H.6. ftdione bifariam dividetur (in M). 
h m. 30. %. Ducantur M P ad A D, & E K, M X ad G H parallelae. Eftque 
\ lM* M Pq. P Lq > :: (H Eq. E Kq b r. E X * X B. X Mqc :: -f H E q + 
tiCi. fmi E X " X B. E Kq ~\- X Mq (hoc eft) :: dHXq fvel PMq)c G H* 
f-34- i-C5V. HL-it X Mq (vel) ::) f P Mq. G H » H L H- H Pq. ergo P Lq s=s 
fep- î. GH x HL-f-H Pq. bquareLP = PG. ex k confequenter LM 
h, com. 2. — MM 
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Prop. XXXIV. 

Si in una (D C) afymptoton (D C, DE) hpperbolae, fumatur ali- Fig. 2 2j$ 
quod pundum ( C )-, ab eo'que reda linea (CE) fedionem contin -
gat; ôcper tadum (B) ducatur aequidiftans (FG)afymptoto(D C); 
qus (C G) per diitum pundum (C) tranfit, alteri (D E) afympto-
ton aequidiftans, à fedione bifariam dividetur (in A.) 

a- 3. 2 hujus. 
Ducantur AH ad CD, Se BKad DE parallelae ; eftque CB' = bi,«. 

B E ; "ideoque CK= KD. Item KB »KD C = CA « CD,' 
dhoceft CGxCK = CA* CD. e quare CG. C A :: ( C D.dSchf'1--
C^::) 2.1. &E.D. 

Prop. XXXV. 

lifdem pofitis, fia fumptopundo (C) ducatur reda linea (C F) î^â* 2 3 03 

feftionem fecans in duobus pundis ( A, F); erit ut tota (F C) ad eam 
(C A), quae extra fumitur, ita inter fefe portiones (F L, L A) illius 
(F A), quae. intra fedionem continetur. 

Ducantur C N X, K A V M, O P B R, Y F parallelae ad D E • Se * 8.1 hujus. 
A P S, T F R M X ad C D parallelae. Eftque A C1 = F G

 }
 ac id- b I *•*» 

circo TG b= (K A <=) D S. & C K b= (TE c=) D Y. unde D K \ £*£\ 
d=CY. Item redang H K. redangKNe:: (DK.KCs::CY.KCe 1. 6' ' 
8::EC.CA5;: M K. K A:: e redang MD. redang AD (hoc f 7. y. 
eft) h::) redang M D. redang D B fe ( vel redang O N) 1 ^reft. g 4. <S» 
M D—redang H K, redang O N—redang K N (hoc eft) :: red. f 111 2 

MH. redang K B :: raredang M H. red. A H (ob redang K S *= , J *
 (

"}
t

u.s'
6 

redang HO; & A B commune ::M V. V A s :: F L. L A ».:: FC.
 m

 » £
3
.**x*. 

CA. g^E. D. B n.f. 
Prop. XXXVI. 

lifdem pofitis, fi à pundo (G) duda linea (H G) ncque fedionem Fig.,23 ù. 
in duobus pundis fecet, neque aequidiftans fit afymptoto(Ç E), fed 
curn oppoûta fedione conveniat (in A) ; erit ut tota (A K) ad lineamv 
(K H), quae inter fedionem (H),& aequidiftantem (K L) per tadum 
(B) interjicitur • ita quae (AG)eft inter oppofitam fedionem (A) & 
afymptoton (GG) ad eam (C H), quae inter alymptoton (C G), Se 
alteram feftionem (H). 

Ducantucr 
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78 APOLLONIÏ Conimm LIB. III. 
a u6, Ducantur H M, A N ad C G parallelae ; &BX,GP,RHSN 
b4-6- paralielsad DE. Eftque redang N C. reétang CHa::(NS S H 
d ni h,ms :: "A G. G H c.: D H. G H. (ob AD=JG H) »:: CS.SG':SMft 
e A 6\ 'CR redang RG e :: redang NC+ redang C R. redang CH 
f îi-.i hujus. £(velrcdang LXS vel redang B G) 4~ redang RG ( hoc eft) :: 
g 5.2 hujus. redang. N L. redang R X(hoc eft V.) redang N L. redang L H 

-'NR. RH ::b A K . K H :: fe A G. G H. ç?.£.Z). 
h Aot.u r.î. ^ Redang R X =redang LH. ob redang XH'^reflang, 
1 i2. i hujus. M B. & commune redang B H. 

Prop. XXXV IL 

Fi". 232. Si coni fedionem, vel circuli circumferentiam, vel fediones oppo-
&' 2 2 3. fitas, contingentes duae redae lineae (A C, B G) fibi ipfis occurrant, 

2 M." &fer tadus (A, B) producatur linea(AB); a contingentium verb 
5 occurfu (C) ducatur linea (C F) fedionem lecans in duobus pundis 

(D, F) • erit ut tota (F C) ad eam (C D) quae extra fumitur. ita por-
tiones (f E, E D) inter fefe, quae à linea (A B) tadus contingente 
fiunt. 

Ducantur diametri C H,h K ; Se redae D P, F R ad A C parallelae, 
& L F M, N D O parallelae ad A B. 

M A FJique triant L M C. triang XOC::'L Mq, X Oq a:: L Cq 
b A?4\Z\ C X4 ':: F Ccl-C Dcl *:: F Mcî D °\ *" trian§ F R M-t!ianS D p 0 

huj. et 1 n'x.'i inang L A K (bhoc efl: 4ht. L C R F) . triang X A N (bhoc eft 
c 1. 9'iiU. 4lat. X C P D) a

:: L Aq. A Xqc:: F Eq. E Dq d:: F Cq.CDq. cqua-
* 11 i- re F E. E D :: F C. C D. (A £. D. 
* 1 »'6' Corail. L M. X O :: F E. E D. 

prop. XXXVIII. 

Fig. 2 3 e. lifdem pofitis, Si ner contingentium occurfum (C) ducatur reda 
2 56.' *'nea ̂  °)«qu'tliftans tadus conjungenti (A B) ; & per punclura 

(E), quod conjungentem tadus bifariam dividit, ducatur linea (FO) 
fecans, & fedionem ipfam in duobus pundis (F, D), & linearn «qui-
diftant^m (C O) per occurfum dudam : erit ut tota (F O) ad eam 
(O D), quae extra fumitur inter fedionem, Se linearn aequidiftantetn j 
ita poi tiones (F E, E D) inter fefe, quae à linea (À B) tadus contin-
gente efficiuntur. 

a cor, pat. Ducantur LFK M,DH G X N parallelae ad A B ; ac F R, G P 
b *f ad F C parallelae. Eftque F E. E Da LM. XH LC. C X FO. 
c Î.6. Q D a .. p £ D. Ô.E. D. Prof-

I 
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APOLLONIÏ Conicorum LIB. III. 

Trof. XXXIX. 

Si, quae oppofitas fediones contmgunr,duae redje linea5 (AD, BD) pjg,
 2

 37; 
fibi ipiis occurrant, & per tadus (A, B) linea (A B) producatur . à 
contingentium verô occurfu (D) duda linea (E G) & utramque fe-
ftionem (E, F) & linearn (A B) tadus conjungentem fecet (in G): 
erit ut tota (EG) ad eam (F G), quae extra fumitur inter fedionem 
& conjungentem tadus; ita portiones (E D, D F) inter fefe , quae 
inter feiiiones (E, F), & contingentium occurfum (D) interjiciun-
tur. 

Per centra m C ducatur ACK; & fiant E HSK, FNTMXO 
ad A B parallelar, acEPF R-ael A B parallelae. Eftque E H. H D «::. 
FM. M D & H D. H S M D. M X. unde ex aequo E H. H S :: a

 4
. <£ 

FM. MX. b quare E Hq. F Mq c (id eft triang. EH P. triang b i*.M*»2 

FM R) :: H Sq. M Xq c (hoc eft triang D H S. D M X.) atqui tri- *' « 
angE H P

 â
= triang A S K -|- triang H D S. & triang F M R *=

 c
 £ " 

triang. A X N triang D M X. cquare triang H D S. triang DMX d i i. hujus. 
('hoceftHDq. D Mq c vel E Dq. DFq) :: triang A S K. triang e I <M. 
A X N £:: K Aq. A Nq. Eft autem K .A N

 ::
 E G. G F (Nam KA. { **• 6' 

A 0.C:: E G. G Q. & A Q^A N c:: G Q. G F . adeoque ex ae- 8 xl> 

quo K A. A N : : E G. G F), s ergo demum eft E G. G F ED.DE. 

Not, K A. A N :: E G. G F. 

prop. X L. 

lifdem pofiti«, fi per contingentium occurfum (D) ducatur reda Fig<.2 3 S," 
linea (F G) tadus conjungenti (A B) aequidiftans } & à pundo (E), 
quod conjungentem tad^us bifariam dividit, ducatur linea (HL) fe-
cans utramque fedionem fin H, K) & aequidiftantem (F G in L) ei

%
. 

quae tadus conjnngit : erit ut tota (H L) ad eam (L K), quae extra 
fumitur, inter aequidiftantem, & fedionem, ita portiones (HE, EKJ 
inter fefe, quae inter fediones, & conjungentem tadus interjiciuntur. 

DucanturACXT; & parallelae H N M X, K O B ad A B
 ;
 &

a
 uMjiK. 

H R, K S ad AD. Eftque triang HRN. 1 (triang X,M A -f. tri- b 4 &:n.6. 
migMND). triang KSO *( triang A Y P-j-triang POD)b::bc^-
HNq. K Oq :: M Aq. A Pq (namHN. KOc ::H E.E K d :: XA, d 34.1®" 74 
AY.::C M A. A P) > :: triang XMA, triang YAPe:: triang M N D. 

triang 

SCD LYON 1



8o APOLLONIl Comcomm LiB.IIÎ. 
f «•«. triang P O D b :: M Nq. P Oq b:: N Dq . D Oq f :: H Lq. L Kq s .. 
§/«^« 11 .f H Eq. E Kq. h quare H L. L K .v H E. E K. ^ E. D. 

\*-6-M. Not. ND.DO ;:HL.L K. NamND. DOk ::CMD.DP 
% 7 7' 1 :: H V. V K * ::) H L. L K. 

» 

Prop. X LI. 

fig. z 3 9, Si parabolen contingentes très redae linea* ( A E, C E, D FJ inter 
240. *"e conveniant, in eandem proportionem fecabuntur. (E D. DA :: CF 

FE::FB.BD). 
a i9t.bujus. Ducatur A C, quam bifecet E G. Si haec per tadum B tranfit p*. 
ï ?Ch»- rallela>& aeritdiameter. & bE B = B G. & DFad A C < pafaL 
c 5. ». «y». u D UNDE

 £ Q _ DA. & EF = FG.c & DB1= B F, quare liquet 
e 4.tf. propofitum. 

Sin per aliud pundum H tranfeat -, per H ducatur tangens K H L ad 
* 46. 1. hn). A C parallela , & diameter M B X (per B) ad E G * parallela ; & 
f 3S. 1. />«;.' ordinatim applicentur A O, C P (ab A, & C). Erirque M Bs— BP. 
g xideo'que M F s — F C. & E L s = L C (ob E H f= H G), unde 
Jj FC. LCh::(MF. E L * MC. E C) X C.G C. item LC.CE.v 
f *M> (1. 2 .-.-) GC.1C A. ergo ex aequali F C. C E XC. C A. quare in-
mZiùs' wrsè dividendo F C. F E :.• (C X. X A .-.-) E D. D A ( nam K A EA 
n ». s. * m ••• 1 • 2 ••• B O. O N " :.• D A. A N, & permutando K A. A D,v 

(E A. A N0 .-••) G A. A X. & E A. K AG A. G A. unde ex x-
e *quali E A. A D :.• C A. A X. dividenddque E D. A D C X.XA), 
î IribV 4.6. Porro' C X. XA "C P. A O î C P. t A O (hoc eft) q ;.• BF. 
^e D B. ergo E D. ADB F. D B. 

Fig. 241 
242 

Prop. XLII. 

Si in hyperboîa, vel ellipfi, vel circuit circumferentia, vel oppofitis 
fedionibus,ab extremo diametri (A B) ducantur lineae ( A C, B D) 

~TL' aequidiftantesei, quae ordinatim applicataeft; & docatur ajia quss-
piam linea (CE) quomodocunquecontingens . abfcindet ex ipfisli-
neas (A C, B D) continentes redangulum aequale quarts parti figu-
rae, quae ad eandem diarnetrum (A B) conftituitur. 

Per eentrumFducaturFGHad AC vel B D parallela. In l«c 
16. LIH\ eftadiameter(putaFG) ipii AB conjugata. Item per tadum Edu-

catur E L ad A C parallela ; & E M parallela ad A B. Eftque KF. 
AF 
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APOLLONIl CottieorUm LIB.III. 8I 
AEb:-' A F. F L. unde (in hyperbole) KF. A F.e (KF-f-AF. AF-U b n»r.j

7
.î.6. 

F L (hoc eft) :: K A. A L. vel (in ellipfi) perconverfam rationem.oV c *• 
nermutando K F. A F (vel F B) :: K A. A L. d quare K B. (F B— d '""^ v. 
I

 F>
 vel F B 4- K F) K F :; KL. (A L-K A vel AL+K A). K A. "Zlnc'ni, 

= hoc eft B D. F H :: L E. A C. unde B D * A C £=(FH. L E *= '""P""*-
FH * F M = » F Gq k=) î T R l= B'D x A C. £. D. \ jg* 

g 34.I. k 38.1.A»/. k cn.itf.aii6 iM}*". i l"»*. 

XL III. 
Si hyperbolen contingat reda linea (C H), abfcindet ex afympto- Fig. a44.1 

tis (D G, D E) ad fedionis centrum (D)lineas (D C, D H) conti-
nentes redangulum arquale ei, quod continetur lineis (D F,DG) ab-
fciflîs ab altéra contingente (F G), ad fedionis verticem (B), qui eft 
adaxem(BD). 

Ducantur A K, B L ad D G
 ;

 & AM, BNadCD parallela;. a 3. i bupa. 
Fftque 6 H s= 2AH ; &ide0CDb=jAM. &DHb= 2AK. b «• 
unde CD»DHC= (4 AK» A M *=) 4 B L * B N. Simili dif- \ ,'4\-xL^ 
curfu 4 B L x B N = F D » DG. e unde C D x D H= F D * DG. ° l

 ax
 ? 

£.E.D. : 
Non aliter argumentabimur, etfi D B non fit axis, fed alîa quscpt-

ara diameter. 
Prop. XL IV. 

Si quae hyperbolen, vel oppofitas Fediones contingunt, duae redae Fig» 245^ 
lineae (C F, E G) occurrant afymptotis ( D C, D E)

 ;
 quae (CE, 24$.' 

G F)ad occurfus ducuntur, lineae (A B) tadus (A, B) conjungenti 
arquidiftanteserunt. 

Nam ob C D * D F ' = E D * D G, berit CD,ED::D G.D F. * 43 •&*;'«'• 
' quare C E, G F parallelae funr. ergo H G. G E :: H F. F C. item b **; 6'

K GE. GB::* 1.1 :: FC. C A. ergo ex aequo H G. G B :: H F. F A. \ . * T
u

\
m inverséque G B. H G :: F A. H F. & divise H B. H G H A. HF. *' ' 

'quare G F, & A B parallelae funt. ^ E. D. 

Trop, XLV. 

Si in hyperbola, vel ellipfi, vel circnli çircumferentia, vel oppofitis Fig. 247* 
fedionibus, ab extremo axis ( A B) lineae (A C, B D) ad redos an— 248» 
gulos ducantur, & quartae parti figurae aequale redangulum (A F B, 
A G B)comparetur ad axem ex utraque parte; quod in hyperbola 
quidem, & ftdionibns oppofitis excédât figura quadrata, in ellipfi ve-

M ro 
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82 éfOLLOmi Cotikùtat LIB.IÎI. > 
rQ<fcfkiat; & ducatur linea; (E C) fedionem contingent, otcur-
rénfque eis (A C, B D) quae funt ad rectos angulos

 ;
 lineae(CF,DG) 

quae aboccurfibus (G, D)ducuntur ad punda (F, G) ex eo corripa-
ratione fadâ, angujos redos (C F D, D G C) ad ea (F, G) efficient 

a 4i. hujui, Nam A C * B D l= (* TR b=) A F » F B. unde A C, AFC
;: 

b ht- F B. B D. item anguli G A F, F B D bredi funt. d ergo ang. A C F 
« i Î L 6. — ang B F D. d & ang. A F C = ang. F D B. ergo cùm anguli 
e aV, i. A C F, A F Ç 0 conficiant unum redum, etiam anguli B F D, A F C 
f ifcr. ij.i. uniredo aequabuntur. nnde (in ellipfi) reliquus DFCf redus erit. 

Simili difcurfu arigulus C G O redus oftendctur.. 

Prop. XLV1. 

Kg. 249. lifdem pofitis, lineae conjundae aequales facient. angulos (A C F 
2 50. D C G, & C D F, B D G) ad contingentes (C D, B D). ' 

i:f4artrr 5^3l Çjrculus enim diametro D C defcriptus a per punda F, G tranfi. 
b 2* j. bit. unde ang. D C G banguIo D F G, choc efi angulo A C F, asqua* 
c '»f»i tur. Siroiliter ang.C D F = ang. B D G. j^. E, D. 

Pmfr XL VI T. 

Eg. 251. lifdem pofitis, linea (H E) ab occurfu (H) conjnndarum ( G G, 
2 j 2. F D) perpendicularis eft ad contingentera (G D). 

Sinegas, efio H L ad E C perpendicularis ; 3c ordinatim applice-
34«.%«/. turEMfad B Dparallela). Arque db ang, G D,B a = (ang. C D F 
biy. i. b=x) ang. LDii & credosD B G, D L H, erunt trigona G D B, 

DHLfimilia. quare BD. D L d
:: (G D. D H * :: EC.CH (obfi-

t\Wns. miVl3t tr'g°na G DH, F C H; nam anguli e C F H, D G H recli 
- 3 ' font, & qui ad H aequales, vel communes) :: * A C. G L, (ob firailia 

trigona CAF.CLH) ; nam & hîc ang. ACF'= ang. L C H. & 
anguli F A C, C L H c redi funt). ergo permutando D L. C L :: 

t>*..C. (B D. A C ' :: B K. A K s :: B M. A M1::) D E. EC. ergo inver-
P6't* k C L. D L :: E C. DE. & divise CD. DL::CD.DE. quare ïîr. ' DL-DE X2LZ-A* Ergo HE potiùs eft perpendicularis ai 
\ 9,ax\j, FC. ^E.D. 

?r*f* 
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APOLLON U Comcorum L IB. Iïï. g 3 

PV&p; XIVIII. 

lifdem pofitis, oftendendum efl linea? f E F, E G), quae à ta&a du- Fig. 15 3. 
cuntur ad puhAa (F, G) ex comparatrone fada, aequales continere a^

0 
a
ngttlos(C E F, G E D)ad contingentera (C D). 

Circulus enim diametro D H defcriptus1 tranfit per punda EG? 
t(ob angulos D G H, DEH redos) unde ang. D EGC= (ang DHG

 c
 tl'?47> 

irangfC H F ■=) ang. C F F.
 c

d
 \)± 

Not. In hyperbole anguli DHG, G HF funt idem angulus. 
ml -<2 P — aOdo)H 0(r-_-

fc
gD) =i=»H'0 sbmi .H 1 o^ms > j -

à 2 
P™/>. XLIX. 

lifJem pofitis, fi à pundorum aliquo (G) ad contingentent (CDJ Fig. 2 y f. 
agatur perpendicularis (GH); quae à fado pundo (H) ducuntur 255. 
ad axis extrema (A, B) angulos redos (A H B) continebunt. 

Nam (ob angulos D B G,D H G1 redos) circulus fuper diametro j* hft> 
D G defcriptusb tranfit per punda B, H. unde ang. G H Bc = ang. cl]'3' ' 
B D G 4 = ang A G C e= ang A H C '= ang G H B. ergo (addito d

 41
\l

u
j
m

. 
communi angulo B H C, vel A H G) s erit ang. A H B=ang.Ç H G e j\r«. 
■=red. j^E.D. f t.ax.r. 

Not. ang. A G C=ang. A H C. Nam (ob "redos angulos C AG, f u 

CH G) circulus, diametro C G defcriptus, bper punda A, H tranfi-
bit, in quo anguli A G C, A H C eidem arcui A G infiftent,& proin-
decaequales erunt. 

■Prop* L. 

lifdem pofitis, fi à fedionis centro (H) ducatur linea (H L) contin- Fig. 2 5 7» 
genti occurrens, aequidiftânfque lineae (FE) per tadum fE) & per 2581 
unumfF) pundorum dudae 5 erit (H L) aequalis dimidio (H B) axis 
(AB). 

Jungantur EG, AL, LG,LB,ducararq; GM ad EF paralleb. Eftque a hj$. 
(ob F H s= KG)EN b= N G . idedq

;
E L> = LM.Item (ob ang. b 1.6. 

DEG c— ( ang C E Fa=) ang EMG.) c Erit E G = G M. quare c *s-
ïng.GLEf — ang G L M. ergo G L ad E M eft perpendicularis.

 e 1 ergo ang A L B eft redus. t ergo circulus- diametro A B defcrip- f 8. j * 
J«s tranûbit per L

 ;
 & radins H L radio H A aequabitur, j^. E. D. g 49. -hupiti 

. . : h 3>-3' 1 
M 2 Prof. 
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84 A F OLLONll Coçicwum LIB.III. 

Prop. LI. 

f ia, i jp. Si in hyperbola, vel oppofitis fcSUonibus ad axem ( A B) cempare-
turreftanguium ( A D B, AE B) aequale quartaepartifigurae, exce-
de'nfque figura quadrata ; & àpunftis (D, E) ex comparatione fa. 
ftis ad quamiibetfedionem inclineritur reétae lineae (D F,E F) ; ma-
jor (E F) minorera (D F) quantitate axis (A B) fuperabit. 

a ÎJ. Î. Re&a F KH tangat feclionem in F, & per centrum C ducatur 
b 48. bujus. G G H ad F D parallela. Eftque ang. KHG'= (ang K F D > =) 
c,6-1: ang G F H. unde G H c= (G F d=) G E (ob CD = CE). Item 
IÏZ' FDc = zGC. &CHf = CB (ideoque 2CH=AB;. «ergo 
f çô. b»juj. EF(hoceftîGH)=:(2GC4.2CH=)FD4-AB. Ç.E.D, 
g I,«*,L 3?n;,<?.-L X-'J h 2 "(O) OUptlt puhoi • ''■.:■"> i '•» 

Prop. LU. 
.mue-.... (3 H A) toiïS-l iolugrs. (U ,/ ; .ru ,:>: .):» iw 

Eig. 260. Si ih cllipfi ad majorera axem (A B) ex utraque parte comparettir 
re&angulum (A C B, A D B) aequale quartx parti figurar, déficient 
figura quadrata ; & à punftis (C, D) ex comparatione faitis ad fe-
ftionem inelinentur reâae lineae (C E, D E), ipfiàxi (A B) aequaks 

' ' , . erunt. 
I *V lm ReclaF E H tangat fedionem, & per centrum G ducatur G K H 
c 6 i". ' ad.CE paraUela. EftqueangH EK a= (ang F E Cb=) angEHG. 
d t. e. unde K H ' - (K E d = ) K D (ob GC e= GD). s ergo C E "(2GK) 
« ht. -UD(îKH)=iGH,É=2AGt=;A.B5 = CE-|-ED. 

k%. bujus. Prop. IIIJ. 

ïig. 26î-. Si in hyperbola, vel ellipfi, vel circuli circumferentia, vel oppofitis 
262. fe&ionibus abextremo diametri (A C) ducantur lineae (A D, CE) 

©rdinatim applicatis aequidiftantes ; & adiftis terminis (A, C) ad 
idem fe&ibnis punftum (B) du&ae lineae (AB, GB) fecent aequidi-
ftantes ÇA D, CE); redtangulum ex abfciffis (A D, G E) fartum, 
aequale erit figurse, quae ad eandera diametrum (A C) conftituitur. 

u\\% Grdinatimapplicetur B F. Eftque AF. F B 3(hoceft A.C. GE) 
Kililty. 4-C F. F B1 (hoceft-A C. A D) b= A F * C F. F Bq ' :: T.R. H 
d; Tq.CACq).TRe=AC.CE + AC. ADb^ACq.CE'AD. 
< »1 • î. ferg0 CE * A D TR. g- E. D. 
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prop. LIV. 

Si coni£è£tionem, vel circuli circumferentiam contiugentes duae re- pjg, 26i 
£tx lineae ( A D, C D) fibi ipfis occurrant j & per tadtus (C, A) du-
cantur contingentibus aequidiftantes (G G, A F) ; à ta&ibus vero ad 
idem fedionis pundum (H) duels lineae (AH, G H) aequidiftantes 
fecent (in G, & F) • redangulum conftans ex abfciffis (A F,G G) 
ad quadratum lineaj (A C) taftus conjungentis, proporeionern habe-
bit compofitam ex proportione,quam habetquadratum portioni?(FB) 
lineae E) aboccurlu (D) condngentium ad pundum (E) médium 
conjungentis tadus duda?, quœ eft intra fedionem ad quadraturn re-
liquat (BD),& ex proportione, quamhabet redangulum ex contin-
gentibus (A D,C D) fadum, ad quartam patteni quadrati lineae(AC) 
tadus conjungentis. 

Per H, B ducantur K H O X L, M B N ad A C parallela?. Liquet a 31. r;' 
M N fedionem2 tangere, & fore M B b= B N & K O b=OLb *•4-6-
(nam A E c= E C) item H O à = O X, e quare H K = X L. & \ jf'&.... 
{X K- L H. Hinc A Mq. M B * B N (M Bq) s :: A Kq. X K * K H huj

m
.47 

(LHxKH). & permutando A Mq. A Kq :: M B * B N. L H x e 3.«*. 1. 
KH. hitem N C * A M. A Mq.::;LG » A K. A Kq ergo ex-aequali f *• 
NC»'Â M.MBxBN ::LCx AK. L H * KH1 = L C. L H g 
¥1 A, A C) X'A K. K H. m (G C. A C)'=F A * G C. A Cq f'TTJj *• 
N C * A M. 'M B »-BNc = NC*AM. N D x D M > (EBq. 
BDq) -v- ND » DM. MB» BN <j(C D * D A. A E » E C ) n n.fi 
"-ergo F A * G G. A Cq = E Bq. B p*A~ CD * D A. A E *E C. 0 £ ieî- *> É S.D. . P Ket.z. 

Net. 1. N C * A M. A Mq :: L C * A K. A Kq. Nam (prop- q ' f. 
ter parallelas A G, K L, M N) eft A M..A K3 :: N G. L C. & per- a * *. 
mutando A M . N G :: A K . L C. b hoc eft A Mq . A M * N C :: b *• 6° 
AKq. A K x L G & inverse'. 

iVbr. 2. N C x A M. N D * D M :: E Bq. B Dq. Nam A M 
*CN. NDxDMc = (AM.DMa(EB. BD)4-CN.ND « 
d(E B. B D) =E B. B D X E B. B D d=) E Bq. B Dq. d- »• tfî 

Not. 3. N D * D M. M B x B N :: CD^DA. A E * E C. . 
Nam ND x D M. M B * B N '= (N D.B N 1(hoceft CD. E C) î % 6° 
4-DM .M B * (hoc eft D A. A E ) = CD. ECX.DA.AE *" ' 
^)CD*DA.EÇ>AE.. 
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%6 A¥ OLL ONII Conicorum Lu, III. 

Prop. LV, 

Fig. 2 64. Siquxoppofitasfeèlionescontingunt, reClx linea? (A G,DG) fibi 
ipfisoccurrant; &peroccurfum (GJ ducatur linea (CE) conjun-
genci tadus (AD) aequidiftans

 ;
 per tadus vero ducantur contingen. 

tibusxquidifbntes (A M, DM). & à tadibus ad idem akeriusfe. 
#ionis pundum fF) ducantur lineae (A F, F A), quse fecent aequidi-
ftantes(DM, A M), redangulum conftans ex abf'ciffis (A H,DN) 
ad quadratum lineae (A D) tadus conjungentis,tandem proportionem 
habebit, quam redangulum ex contingentibus (AG, D G) raàium ad 
quadratum linex(C G) aboccurfu(G) ad fedionem duda, qujequi-
dem (C G)conjungenti tadus (D A) aequidiftet. 

Per F ducatur F L K B ad A D parallelà Eflque EGq. *(vel CGq) 
G Dq a

 ::
 B L * E F * (vel K F * L F). LDq. item GDq.GD* 

G A :: L Dq. L D * A K. ex asquali igitur C Gq G 'D x G A :• K F 
* L F. LD»AR£=KF. A K 1 (A D. D N) -f- L F. LD d( AD 
AH) =ADDN + AD.AH d = A Dq. D N * A H. ac in-
versé G D * G A. C Gq :.- DN * A H. A Dq. £.E.T>. 

Nst. r. E G = C G. & L F — K B, vel K F = L B. Nam b> 
V 38. 1 httjus. fedâ A D in O,e erit G O reda diameter, cui conjugata qux ad AD 
f ex. 4.0. parallela. ergo CG = G E, & B P = P F. fitem KP = P L. «er-
g 3. «. 1. g0 K B = LF &c. 

Net. 2. G Dq. G D » G A :: L Dq. L D x A K. Nam propter 
h t/# m- parailelas A D, K L, erit G D. L D h:: GA. KA. & permutando GD, 

v„sè. G A. k (hoc eft G Dq. G D * G A) :: L D . K A * (hoc eft) :: L Dq. 
* ! «• LDxKA. 

Prop, LVl, 

jpig, z6 j. Si quar unam oppofitarum fedionum contingunt, redae linese (AE, 
B E) fibi ipfis occurrant ; & per tadus (A, B) ducantur contingen-
tibus a-quidiftantes (BN, A M) ; à tadibus verô ad idem alterius 
fedionis pundum (G) ducantur lineae (A C,BC), quae aequidiftanees 
(B N, A M) fecent (m N,M) : redangulum conftans ex abfciiîis(BN, 
A M) ad quadratum lineae (A B) tadus conjungentis proportionem 
habebit compofitam ex proportiofie, quam habet quadratum portionis 
(L D) lineae, ad pundum L médium conjungentis tadus (A B) du-
<£ïx, cpae eft inter didum pundum (L), & aïteram fedionem (D) ad 

qua-

* Kot. 1. 
a 20. huji/i. 
b Not.i. 
s 13- 6. 
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ATOLL ON II Conicorum LIE. IIL 8; 
qnîdraturn ejus (D E), quae inter fe&ionem (D), Se occurfum (E) in-
terjicitur • & ex proportione,.quam habet redangulum, ex contin-
gentibus (AE, BE) factura ad quartam partent quadrati lineae (A B) 
taftus conjungentis. 

Ducantur G G K, D H F ad A Bparallelae. Eftque B H q HDq-a ■*» i 
'(HD»D F) b :: B Kq. P K * K C » (C G »K C). item F A x B H. b i». 'hù\»ù 
B Hq c G A * BK. o Kq. ergo ex arquali F A * B H. H D * DF * ^0'- z-
»GA»BK. C G * K C. atquïF A * B H. H D * D Fd= F A * 
BH. H E * E F * (L Dq. D Eq) -j-HE*EF.HD * D F f (A E * f xol'l^ 
EB. AL *L B). sergoLDq»D£q-J_AE x EB. AL*LB=g n.'îT 
G A * B K. GG * K C h=B K. KCR(A M. A B)4- G A. CG h ^-6-
s (NB. A B) = A M. A B+ N B. A B "= A M » N B ABq s

=
 k 4. 

LDq D Eq-|-A E * E B. A L * L B. QE. Z>. * 

2Vet i. HD = D F. Se PK = CG. Nam ob A L1 = L B1 ht-
»eft H D = DE. ra & K X = XG. item X C n= X P. °ergo PK = m 4- ** 
C G. " 47'h W# 

M». 2. F A x B H. B Hq G A * B K. B Kq. Nam-propt»° 
parallelas B A, F H, G K. n erit F A. A G :: H B. B K. & permu*

 P tx
. »

 w
j
4 t tando FA. HB l(hoceft F A * H B. H Bq ) :: AG.BK (hoceftq 

A G x B K. B Kq). 
JVof. 3. F A * BH. H E x EF :: LDq. DEq. Nam F A * BH.r 2?-£-

H£*EFr = F A . EFs(LD.D E) J_BH.HE S(LD.D E)s 

=-L D. D E-J- L D. D E r= L Dq. D Eq. 
Net. 4. H E*EF .HDx D F :: A E * E B. A L x L B. Nam» 

H E* E F. H D * D F t= HE. H D v(EB. B L)+ EF. D F"(EAà u 4> 
AL)-EB. BL-{-EA.ALt=EB«EA.BLxAL. 

APOt: 
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APOLLONII 
CONICO R V M 

LI B. ï V. 

Prop. t. 

Fia. i66. m cot]i fedione, velcirculi circumferentia fumatur aliquod pun-»j dura (D) extra ; atque ab eo ad fedionem ducantur duae réels 
lineae (D B, D C) ; una quidem(D B) contingens, altéra verô(DC) 
in duobus pundis (E, C) fecans ; & quam proportionem habet tota 
linea fecans (C D) ad partem fui ipfius (D C), quae extra fumitur, in-
ter pundum (D)&fedionem interjeda ; in eandem dividatur, quae 
(C E) eft intra, ita ut redae lineae ejufdem r adonis ad unum punâum 
conveniant (C D. D E :: C F. F È); quae à tadu (B) ad divifionem 
(F) ducitur, oecurret fedioni ; & quae ab occurfu ducitur ad pundum 
(D) extra fumptum, fedionem continget. 

Eft quafi converfa 3 73e 3 ii. 
a 42.1. bu]. Ex D3 ducatur tangens D A, 5c connedatur A B, fecans D C in 
b ?7. i.hujt». G. ergo C G. G Eb:: (C D. D Ec ::) C F. F £. ergo componendo 
CM- C E. G E i :: C E. F E. ergo G E = F E. ergo punda G, F coinci-

dunt. X.E.D. 
Coroll. B Afecat DC in F. 

Prop. II. 

Haec quidem communiter in omnibus fedionibus demonftrata funt s 
; at in fola hyperbola (i linea D B fedionem contingat, & D Cin pun-

dis E,C fecet, punda vero E,C contineant tadum adB, & pun-
dum D fit extra angulum afymptotis comprehenfum, fimiliter fiet 

de-
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APOLLONII Comeorum Lis.IV, 89 
(iemonftratio. * Poffumus enim à pundo D aliam ducere contingen- * 49. ». bu). 
tem DA,&quaereliquae funtaddemonftrationcm, perficere. 

Prop. III. 

Iifdem exiftentibus punda E, C pundum B non contineant, fitque Fig. 167. 
pundum D intra angulum afymptotis comprehenfum, poteriraus à 
pundo D alteram contingentera ducere, quae fit D A, & reliqua fi-
militer demonftrare. 

Prop. IV, 

Iifdem pofrns, fi occurfus E, C contineant tadum ad B ; & pun- Fig. 26S. 
ftum D fit in angulo (L X N), qui deinceps eft angulo (K X N) a-
fymptotîs (K L, M N) comprehenfo ; linea quae à tadu (B) ad divi-
fionem (F) ducitur, occurret o'ppofitae fedioni ; & quae ab occurfu 
ducitur eandem fedionem continget. 

Ex D Jducatur DH tangens oppofitam fedionem,& connedatur HB, ? 4* *' M' 
fecans C E in G. b ergo C G. G E ::( C D. D E = :: ) C F. F E. &

 c
 % 

componendo C E. GE :: C E. F E. d ergo punda G, F coincidunt. d 9. f. 

Conll. HBfecatDCinF. 

Prop. V. 

Iifdem pofitis, fi pundum D fit in una (X N) afymptoton • quae à Fig- *6o« 
pundo B ad F ducitur, eidem afymptoto (X N) aequidiftabit. 

Nam per B dudâ B G ad X N parallelà, erit rurfus G G. G EJ :: b '& 
(C D. D Eb ::) C F. F E. ergo componendo,G E. G E :: CE. F E. e 9.1. 
funde G, & F coincidunt. 

Prop. VI. 

Si in hyperbola extra fumatur aliquod pundum(D), à quo ad fedi- Fig. 270. 
onem ducantur dus redae lineae: (D B, D F)} altéra quidem (DB) 
contingens, altéra vero (D F) aequidiftans uni afymptototon

 s
 & ae-

qnidiftantis portio (E D) inter fedionem & pundum (D; interjeda, 
sqnalis fit ei (E F), quae intra fedionem continetur : linea, quae à 
taftu (B) ducitur ad fadum punétum (F), occurret fedioni ; & quae 
ab occurfu ducitur ad pundum extra fumptum (D) fedionem contin-
get, N Pona-
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AFOLLONll Comcorum LIB.IV, 

a 49a. hujtu. Ponatur D intra angulum afymptotis comprehenfum ; exDMu.. 
b 30! \,hu]ui catur tangens D A, conjungatur 8 A, fecans D F in G. ergo E G b

= 
ç hy(, E Dc= E F, quare punda E, F coincidunt. ^E, D, 

Cmll. A B fecat D E in F. 

Trop. VIL 

Fig. 271Î Iifdem pofitis, fit pundum D in angulo deinceps ei, qui afympt®. 
tis continetur. Dico etiam fie eadem evenire. 

a 31.3. buj. Iterum, ex D ducatur tangens D H, & connedatur H B fecans DF 
k fyftb. jn G. ergo E G *== E D.b= E F. ergo non differunt punda F G 

J2, JE. D. 
2rop. VIIh 

Fig. % jiï Iifdem pofitis, fit pundum D in afymptoton unâ (M N), & relî-
qua eadem fiant : dico lineam, quae à tadu (B) ad extremam partent 
(F)fumptae (D F) ducitur, aequidiftantem effe afymptoto (M N),in 
qua eft pundum D^ 

a 34.3. buj. Nam ducatur B G ad MN parallela, ergorurfus E G a= (E D) 
h b= EF. & punda G, F coincidunt. g. t\I>. 

Prop. IX. 

Fig» 27"3« SLab eodem pundo (D) ducantur duae redae lineae (D E,DF), 
quarum utraque coni fedionem, vel circuli circumferentiam in duo-
bus pundis fecet ; & quam proportionem habent totae lineae (E D, 
F D) ad portiones (D H, D G), quae extra fumuntur, in eam dividan-
tat, quae funt intra (E H,.F G) ; ita ut partes ejudem r-ationis ad idem 
pundum conveniant (E D. D H :: E K. K H. & F D. D G :: F L 
L G), quae per divifiones (L, K) ducitur linea, fedioni in duobus pun-
dis occurret • & quam ab occurfu ad pundum (D) extra fumptum 
ducuntur, fedionem contingent. . 

à 49. a. A pundo D aducantur contingentes D A, D B ; & conjungattir 
h cer, 1,4. A B. hxe bfecat D E in K 5 b & D F in L, unde liquet propofitun». 
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A FOLLONII Conicorum LIB.IV, 

Prop. X. 

Haecquidem communiter in omnibus, at in fola hyperbola, fi alia 
qnidem eadem fint, unius autem redae lineae occurfus contineant oc-
curfus alterius ; & pundum D fit intra angulum afymptotis compre-
henfum, eadem prorfus evenient, quae dida funt, ut in fecundo theo-
reraate tradidimus. 

Trop. XI, 

Iifdem pofitis, fi unius lineae occurfus occurfus/(terius non contine-
ant, & pundum D fit intra angulum afymptotis comprehenfum, & 
figura, & demonftratio eadem erit, quae in tertio theoremate. 

Trop. XII. 

Iifdem pofitis, fi unius lineae (D F) occurfus (F, G) alterius (D E) Fig. 2 74» 
occurfus (E,HJ contineant; & fumptum pundum (D) fit in angulo 
(P R X) deinceps ei, qui afymptotis (PO, NX) comprehenditur ; 
linea per divifiones (K L) duda, fi prodacatur, occurret oppofitaefe-
ftioni ; & quae ab occurfibus ducuntur ad pundum D, oppofitas fe-
ttiones contingent. 

Ex D ducantur contingentes D M, DS . & connedatur M S : haec 
" fecat ipfam D E in K, ipfâmque D F in L» unde liquet propofitum. 3 «M«4. 

Prop. XIII, 

Iifdem pofitis, fi pundum D fit in una afymptoton, & reliqua ea- ^S* Z75« 
dern exiftant • quae per divifiones (K L)tranfit linea, afymptoto (OP) 
inquaeft pundum, aequidirtabit ; & produda occurret fedioni ; qu» 
vero ab occurfu ad pundum (D) ducitur, fedionem contingeu 

Itidem liquet ex- 5a hujus. 

Prop. XIV. 

Iifdem pofitis, fi pundum D fit in una (P O) afymptoton • 5c Vu Fig. 476"» 
nea quidem D E fedionem in duobus pundis fecet ; D G vero alteri 
afymptoto (N X) aequidiftans, fecet in uno tantùm,quod fit G . fiâtq. 
ut E D ad D H, ita E K ad K H • & ipfi D G ponatnr aequalis G L ; 
guse per punda K, L tranfit linea & afymptoto (O P) aequidiftabit, 

N a &. 
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& fedioni occurret : quae vero ab occurfu (B)ducitur ad D,fedionem 
continget. 

Nam dudâ contingente D B, & per tadum B dudâ ad afymptoton 
i«r.i 4.i»j'OP parallelâ; fecabit haec aipfam DEinK, bipfâmque DGinL, 
t> cor.6.^Mj. vmde liquet propofitum. 

Prop. XV. 

Fig. 277. Si in fedionibus oppofitis (A, B) inter duas fediones furaatur a!i-
quod pundum (D), &abipfoduae lineae ducantur, altéra quidem 
(DF) contingens unam oppofitarum, altéra vero ( A B) utramque fe-
cans ; & quam proportionem habet linea (A D) inter fettionem (A) 
quam non contingit, & pundum (D) interjtda ad lineam (D B), 
quae eft inter pundum & alteram fedionem (B), eandem habaet linea 
quaedam (A C) major eâ (A B), quae inter fediones interjicitur, ad 
exceffum ipfius (C B) in eadem reda, Se ad eundem terminum (B) 
cum linea ejufdem rationis • quae à termino (C) majoris linea' (A G) 
ad tadum (F) ducitur, occurret fedioni, Se quae ab occurfu ducitur 
ad fumptum pundum (D), fedionem continget. 

a 49. t bu). ExD «ducatur tangens altéra D Ej & connedatur F E. Haecfe-
b 5 6: 1 bu), cat A C in C ; fi negas, fecet alibi in G. ergo erit A G.G Bb:: (AD. 
c hyfotb. D B c ::) A C. C B. & dividendo AB GB AB. C B. dunde GB 
à 7-y- =CB. ergo G, Se G funt idem pundum. 

Prop. XVI. 

Fis 27 S. Iifdem pofitis fit pundum D in angulo deinceps ei, qui afymptotis 
continetur, & reliqua eadem fiant : dico lineam à pundo F ad C pro-
dudam occurrere oppofitae fedioni j & quae ab occurfu ducitur ad D, 
eandem fedionem contingere. 

Ducatur ex D tangens altéra D E ; & connedatur E F,fecans A B 
a 49- * in G. ergo A G. G B b:: (A D. D B '::> A C . G B. unde dividen-
b39-3-*»i- do A B. G B :: A B. C B. ergo G B d =G B. ergopunda C,Gco-
cAf- incidunt. D. 

Prop. XVII. 

Fig. 279". fixera pofitis fit pundum D in una afymptoton : dico lineam, quae 
ab F ad G ducitur, afymptoto, in qua eft pundum (D) 3eqiiidiftare 

* sit 
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AP 0 LLON II Conicorum LIB.IV. 93 
Sit F G afymptoto parallelâ. ergo rurfusA G. GBa:: (AD. DB a ,<$ ,htt-

A C. C B. & dividendo A B. G B :: A B. C B. ergo G,&Cb%, }' 
fant idem pundum. C^E.1>, c ut m frac. 

Prop. xvm. 
Si in fedionibus oppofitis fumatur aliquod pundum (D) inter duas Fig. 2 80. 

fediones ,• & ab ipfo ducantur duae lineae (A B, C H), utramque fe-
ftionem fecantes ; & quam proportionem habent interjedae (A D, 
C D) inter unam fedionem, & pundum (D) ad eas, (D B, D H), 
quae inter idem pundum (D) & alterarn fedionem interjiciuntur, 
eandem habent lineae (A K, C C) majores iis (A B, C H) , quae funt 
inter fediones oppolitas, ad exceffus ipfarum (K B, G H) • quae per 
terminos (K, G) majorum linearum tranfeunt, occurrent fedionibus ; 
& quae ab occurfibus ad fumptum pundum (D) ducuntur, fediones 
contingent. Ponatur D inter afymptotos. 

Per D aducantur contingentes D E-, D F, & connedatur E F j fe- 3 4?; 1 huh. 
cat haecb ipfam A B in K,bipfamque C H in G. ergo liquet propofi- **'4" * 
tum. 

Prop. XI x. 

Sumatur pundum D in angulo deinceps ei, qui afymptotis confine- Fig 
tur, ducantûrque redae lineae (A B, C H) fediones fecantes, & ut 
dictum eft dividantur (in K, G) : dico eam, quae per K G producitur, 
occurrere utrique fedionum, & quae ab occurfibus ducuntur ad D, fe-
diones contingere. 

Rurfus enim per D aducantur contingentes DE, D F j bfecabit jun- 3
 49> *• huj. 

fta F E ipfam A B in K, ipfàmque C H in G. unde confiât propofi- b l6'4-
 T& 

tum. 
Prop. Xz. 

Si fumptum pundum (D) fit in una afymptoton, &v reliqua eadenr- Fig. 282. 
fiant • linea (KG),quae tranlit per terminos (K,G) exceffuum, afymp-r 
toto, in qua eft pundum (D) aequidiftabit • & quae a pundo (D) du-
citur ad occurfumfedionis,& lineae (K G) per terminos tranfeuntis, 
feftionem continget. 

Nam parïtera dudâ tangente D F, duda per tadum F ad afymp- a 49. » 

toton parallelâ bfecabit A B in K, & C H in G. ergo res confiât. b 17. b*j*# 
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Prop. XXI. 

Fig.2 83. Sint rurfus oppofitas fediones A,B, fitque pundum D in una afym-' 
ptoton, & linea quidem D B Kin uno tantùm pundo occurrat fedio-
ni B, alieri afymptoto aequidiftans, linea vero G D H G utrique fedi-
dioni occurrat ; & ut C D ad D H, ira CG ad G H, & ipfi D g 
aequaiis fit B K. Dico lineam, quae per punda K, G tranfit, occurrere 
fedioni, afymptotoque, in qua & pundum D, aequidiftare ; & quae ab 
occurfu ad pundum D ducitur, fedionem contingere. 

ç. 4. bujus, Dudâ enim tangente D F,& F G parallelâ afymptoto fin qua D). 
1 y. bujus. fccabit F G * ipfam D B in K, bipfâmque G H in G. unde confiât. 

Prop. XXII. 

Fig. 2 84, Sint fimiliter oppofita;fediones, afymptotique, & pundum D U 
maturin angulo deinceps ei, qui afymptotis continetur; linea vero 
C D H fecet utrafque fediones, & D Balteti afymptoto aequidiftat; 
fitque ut C D ad D H, ita C G ad G H, & ipfi D B aequalis ponâtur 
P K : dico lineam qux per punda K, G tranfit, occurrere utrique op-
pofitarum fedionum& qux ab occurfibus ducuntur ad D fediones 
eaïdem contingere. 

Itidempatet ut in 6ta, & 1 f>ta hujus libri. 

Prop. XXIII. 

Fig, 28 f. Sint itidemoppofitae fediones AB ; pundûmque D fit in angulo 
deinceps ei, qui afymptotis continetur ; & linea quidem B D fedionem 
B in uno pundo tantùm fecet, alteri afymptoto aequidiftans ; linea ve-
ro D A fimiliter fecet fedionem A, fitque D B ipfi B G aequalis,& DA 
ipfi A K. dico lineam, quae tranfit per K G occurrere fedionibus ; & 
quae ab occurfibus ad D ducuntur, fediones contingere. 

Patet ut in fexta. 

Trop. xXir. 
Fig.2 $6. ^on' ^ A^^) con' fedioni vel circuli circumferentia; 

°' ' (EAB C) non occurrit, ita ut pars quidem eadem fit, pars vero non 
communis. 
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APOLLONII Conicomm LIB. IV. 
Si affirmas, in partecommuni ABC fumatur pundum H utcunque, 

& connedatur A H ; & huic parallelâ ducatur D C • ipfâmqueAH 
bifecet diameter B G F. Itaque (ob fedionem E B C) 1 erit EF= a 46. 47.1: 
F C. & (propter fedionem D B C) D Fa = F c. h proinde £ F= b 1 (**;• 
DF. g^E.A. 

Trop. XXV. 

Coni fedio coni fedionem, vel circuli circumferentiam in pluribus Fig. 2 87. 
pundis, quàm quatuor non fecat. 

Si fieri poteft, fecet quinque pundis A, B, C, D, E proximis : con-
jungantur redx A B, D C, quae primo occurrant, (ut femper a fit in

 a s
. Q.

 T ? X 
parabola & hyperbola) in L. b fiâtque A L. L B :: A U. O B. b & hù]m, ' 
DL. LCr:DP. PC. jungatûrque O P, fedionibus occurrens pun->> i°-<?. 
dis R, H. 0 ergo dudae LR,L H fediones contingent

 :
 ducatur EL,c 9* 4 hu\uu 

fectionibus occurrens in M, G. entque E N. N M ( d :: E L. L M) d l7'ih' 
cc-(EL. LGd::)EN. N G. fundeN M~aNG. s g^E.A \

 I0

9

U Sin parallelae fint A B, D C (ut fieri poteft in ellipfi & ci: culo), g 9 ax' 
bifecentur ipfae in O, & P

 ;
 & connexa O P feiïionibus occurrat in Fig 288^ 

R, H. h quate R H eft diameter, ad quam ordinatim applicantur A B, h zS-
DC; eifque parallelâ E G (per Eduda). feunde erit utraque E G, \ I0^tf*f*' 
E M bifeda in N. ac propterea N G =N M. & £. A. 1 9;ax' 

Prop. XXVI. 

Si didarum linearum aliquae in uno pundo (A) fefe contingant, pjV jg„ 
non occurrant fibi ipfis ad alia punda Plura quàm duo. 

Si fieri poteft, occurrant tribus pundis B, C, D proximè fitis • adu-
caturque tangens A L, occurrens dudae B C in L ; b fiât autem BL* *- hui° ■ 
CL::BP.PC; <k connexa A P fedionibus occurrat inH,ôcR. \°'

h
u ' 

'ergo dudae L H, LR contingent fediones: itaque duda D L, ab-
furditatem incurremus, pariter ac in praecedenti. Sin BC,AL non 
conveniant, (in ellipfi nempe, & circulo) fimiliter confequetur abfur-
dura. 

Prop. XXVII. 

Si praedidarum linearum aliquae in duobus pundis (A, B) fefe eon- pj_
 T0O 

tingant, in alio punéto fibi ipfis non occurrent. 291Ô 
Occurrant, fi fieri poteft, in C ; primo extra contadus. 292. 

Du-
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Ducantur tangentes A L, B L, quae fi occurrant in L, dudâ C Lj 
3

 J ïu'lus' incurritur abfnrditas, ut in 2 5 ma. Sin tangentes parallebe fint, a erit 
b 1 oJej. i.y, qUOque A B utriufque fedionis diameter, ac b idcirco N M b= (HQ 

Sin pundum C fit intra contadus, rurfus ducantur tangentes A L,' 
d 19, i.buj. B L, & connexa A B bifecetur in F, d eritque F L diameter • unde ii 

ducatur C G M ad A B parallelâ, b erit utraque C G, C M bifedta ia 
K; unde K G = KM. c Q^E.A. 

Trop. XXVIII, 

Eig.2 03? Parabole (A G B) parabolen (A M B) non contingit, prxterquatn 
în uno pundo. 

Si fieri poteft, contingant fe parabola: pundis (A, B), à quibus du-
cantur tangentes AL, B L, concurrentes in L. jundâmque A B bi-

a 19. ^ bu), feCetredaLF. lhaec diameter erit utriufque fedionis ;
 bunde LF 

c liai. bife^a eft in G, & M. < & E. A. 

Trop. XXIX. 

Fia 27' Parabole (A G B) hyperbolen ( A M B) non contingit in duobus 
°' 9>' pundis, extra ipfam cadens. 

, . Tangat, fi fieri poteft, pundis A, B, à quibus ducantur tangentes 
b lui. A L> B L î )un<aâmque A B bifecet reda LF;

 a haec utriufque fedi-
c 19 V onis erit diameter. Sit D centrum hyperbolae; eritque FD.DMV. 
i 1* i (D M. D Lc::) F M. M L. quare, cùm F D c~ D M, d erit FM 
eîj. 1. bu). c-ML. ergoFMxr-GL. atqui F G e= G L. ergoFMcrFG. 
f,.«, iQ^E.A. 

Trop. XXX. 

Parabola (A MB) eHipfîm vel circuli circuraferentiam (A G B) 
^•g' î03« non contingit in duobus punclis (A, B) intra ipfam cadens. 

a 17 A bu). Si affirmas, ducantur tangentes AL, BL= & redam AB iterutn 
c il ç bifecet diameter F G, in qua fit D centrum ellipfis, vel circuli. Eftque 
i 9,ax\ L D. D € (D G. D F b::) L G. G F. cergo L GcrG F. atqui F G 

= GL. quxd répugnant. 
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- ' Trop. XXXI. 

Hyperbole (A G B) hyperbolen (A MB), idem centrum (D) ha- Fig.293. 
bensj in duobus pundis (A,B) non continget. 

Sidicas contingere, ducantur contingentes A L, B L . & junda DL
 a

 30. 
producatur: abifecabit utique haec tadus conjungentem AB,inF

;
b $7.1.*. 

eftque(propter hyperbolen A G B) D Gq b= F D x D L. & (ob c i-
hyperbolen A M B) D Mq b== F D * D L. c quare D Gq = DMq. d 9' **' 
* g.E.A. 

Prop.XXXI l. 

Si eUipfis (A M B) ellipfin, vel circuli circumferentiam, (AG B), FÎS' 2?4« 
habens idem centrum (D), in duobus pundis (A, B) contingat, linea 
(A B) conjungens tadus, per centrum (D)-tranfibit. 

Nam dudis contingentibus A L, B L, fiquidem A B per centrum a ht. 
'non tranfit, bhae convenient, puta in L. eritque junda L Dc diameter b 27« * h*]. 
utriufque fedionis ; & proinde in una, D Gq di= DL * L F . in al- cm-iu*f* 
tera, DMqd= D L * LF. e unde D Gq = D Mq. f Q. E.A.

 e
 {7.

a
l,h 

f 9. aie. 
Trop. XXXIII, 

Coni fedio, vel circuli circumferentia (A B C) coni fedioni, vel Fig. 295:. 
circuli circumferentiae (A D B E C), quae non ad eafdem partes con- 296. 
nexa habeat, ad plura punda quàm duo non occurret. 

Si fieri poteft, occurrant tribus pundis A,B,C-
f
 lique'tque redas 

AB,C B continere angulum, ad partes in quibus funt concava linea: 
(ABC), parite'rque eaedem angulum continent ad partes, in quibus 
concava Unes A D B E G. ergo lineae ABC, ADBEG concava * 
habent ad eafdem partes, contra hypothefin. 

Prop. XXXIV. 

■ Si coni feâio, vel circuli circumferentia (ABF)occurrat uni (ACF) Fig* 2 97.. 
oppofitarum fedionum in duobus pundis (AjF); & lineae (A B F, 
ACF) quae inter occurfum interjiciuntur ad eafdem partes concava 
habeant ; produda linea (A B F) ad occurfus, alteri (D) oppofitarum 
fedionum non occurret. O Nam 
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p8 APOLLON!! Conicorum L i B. IV. 
i 33. i bu). Nam reda A F fedioni D • non occurret, ergo nec fedio A B F. 

Prop. XXXV. 

Fig. 298. Si coni fedio, vel circuli circumferentia (A B C) occurrat uni(A) 
oppofitarum fedionum (A, B)

 ;
 non occurret ipfarum reliquat (B) 

ad plura punda,quàm duo (B,C). 
Nam ut occurrat pluribus, répugnât 3 33e hujus. 

Prop. XXXVI. 

Coni fedio, vel circuli circumferentia oppofitis fedionibus ad plura 
punda, quàm quatuor non occurret. 

a 3f ,4.i«j. Etenim fi uni occurrat,reliquat ad plura punda *fion occurret,quàna 
duo, 

Prop. XXXVII. 

Fi& 299. Si coni fedio, vel circuli circumferentia (C A D) unam oppofira-
& tum fedionum (A} concavû fui parte contingat, alteri oppolitarura 

a 49, t. <B) non occurret. 
b cor. 31.1.1. p

er
 contadum A "ducatur reda E F tangens, butramque fedionem. 

« 33- ». ■ c i,xc fe(aioni B non occurret, ergo nec linea C A D. 

Prop. XXXVIIK 

Fig. 300. Si coni fedio, vel circuli circumferentia (A B C) utramque oppofi-
tarum fedionum (A, B) contingat in uno pundo (A & B) • oppofitis 
fedionibus in alio pundo non occurret. 

a ctr 311 b Ducantur redœ A D, B E contingentes fediones <A, B ; a hae line-
fa 33. a. ' ' am A B C etiam contingunt. b ergo>(inclufa his) linea A B C non oc-

curret fedionibus A, B.. 

Prop. XXXIX. 

Fig. 301. Si hyperbole (A B C) oppofitarum fedionum uni (A B D) in du* 
- obusjpundis occurrat, convexa habens è regione fita, quae ipfi(ABC) 

opponitur fedio (E), oppofitarum alteri (F) non occurret, 
Con-

SCD LYON 1



A P OLLONII Conicorum LIB.IV 99 
Conjungatur AB; 1 fisc neutri fe&ionum E,F occurret. crgo a zfc 

nec ipfae E, F (quibus illa interjacet) fibi occurrent. ' }' 

Prop. XL. 

Si hyperbole (A C B) utrique oppofitarum fedlionum (A, B) oc- Fig. 502, 
currat ; quse ipfi opponitur fettio, nulli oppofitarum in duobus pun- • 
ftis occurret. 

Si fieri poteft, occurrat fe&ioni A pun&is D, E. » crgo refta DE3 3î> 1 tph 
neutri feftionum C,B occurret. Quare nec ipfx fectiones C, Bcon-
venient, contra hypothelin. 

Similiter,fe&ioEnoncondngetutramque A, B. Nam dufta tan. 
gens H E 1 neutri C, B occurret • ergo aec ipfae, itidem contra hy-
poth. 

prop. XL T. 

Si hyperbola (C A B D) utramque oppofitarum fe&ionum (A,B) F'g- 3 03. 
duobus punc"tis(C, A ; D, B)fecet, convexa habensc regione fita ; 
quae ipfi opponitur feclio (E E) nulli oppofitarum (A, B) occurret. 

Sint K G L, M N G afymptoti fe&ionum A B, E F. liquet reftam 
C A aoccurr«re afymptoto L G ad partes K, (non ad L) ; & reâam 
D B ad partes M, (non ad partes N,) aoccurrere afymptoto N G,a 8- lhu)>, 
adedquebangulumP HRcontinere angulum NGL, & propterea b 1Mt 

kâionem E F. Atqui C A c non occurrit feftioni D B 0,nec D B fe- c 3Î'1 ;" 
étioni C A X. ergo re£be C A R, D B P feftionibus C A X, & E F ; 
fediofiibùfqne DBO, & EF interjacent ; &. proinde feâioEF 0 
neutri C A X, DBO occurret. j% E. D. £ 

prop. X L II. : 

Si hyperbole unam oppofitarum fe&ionum in quatuor pun&is (A, F'g- 3 °4« 
B, C, D) fecet, qux ipfi opponitur feftio (K), non occurret alteri op-
pofitarum (E). 

Occurrat, fi fieri poteft, in K ; junftïeque A B, D C a convenianta 2î- * 
produa* in L ; & bfiat A L. L B :: A P. P B. & D L. L C ::DR.J 
R C c ergo connexa P R feâionibus occurret, c& quae ab L ad occur- d ? '6 
fusducantur, fe&iones contingent ; d eritque proinde (ob fe&ionem £5*1/. 5. 
A F D) F L. N L :: N K. K L ;à & (propier feftionem AMD) NF. e 11.5. 
FL ::N M. M L. e quare N K. K L :: N M. M L. E. A. 

O z Prtf. 
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Prop.XLIII. 

Fig. ?o c. Si hyperbole (ACB)oppofitarnm feftionum (A B,C)alteri(AB) 
in duobus punftis (A, B) occurrat, concava habens ad eafdem partes. 
alteri verô (G) occurrat in uno punfto (C); quae ipfi (A C B) op-
ponitur feftio (D), nulli oppofitarum ( A B, C) occurret. 

a i 3.1*4 Conjungantur (AC, BC- s hx non occurrent feftioni D . & 
b 34.4*«;. quoniam feftioni A B occurrunt, b non fecabunt alibi feftionem'c», 

ergo feftionem D continet feftio C 5 unde liquet propofitum. 

Prop, XL If. 

Fig. 306". Si hyperbole (A M B C) uni (ABC) oppofitarum feftiofium 
(ABC), DE F) occurrat in tribus punftis (A, B,C)

;
 qus ipfi 

opponitur (DEK) alteri oppofitarum (DE F) praeterquam in uno 
punfto non occurret. 

Si fieri poteft, occurat punftis D,E
;
 jungantûrque AB,DE

5 a jtf. 1 huj. fîntque hae primo parallelae,& bifecentur reftâ G H
 }

 a eritque GH 
fa 48.1 huj. f

e
ai

onum
 fjiameter ; duftâ igitur per C ipfi B A parallelâ C X, pro-

c 9'ax- duftâque H G ad N, berit utraque CX ,C O bifefta inN.° ^E.A. 
Fig. 307. Sin A B, D E conveniant in P, per C ducatur O C R ad A P paral-

lèle, & protrahatur DPR. Bifecentur autem A B, D E punftis H, 
G- per quae ducantur diametri G S, H S ; & reftae 1 T.,L T,MYfe-

a j, i w; aiones contingant, a unde I T ad D P, & aL T ad A P,a & M Y ad 

c
l9'J' *3' O R ( vel A P ) erunt parallèle, quare OR* RC. DR *REb:: 

d 9. ax. f L Tq. T Iq b :: A P * P B. D P * P E b :: M Y q. Y lq b :: ) X 
RC. DR » KE. 'undeOR *RC = XR*RC. d g^E. A. 

Prop. XL V. 

Fig. 308. Sihyperbole(ABD)unam(D)oppofitarumfeftionum(ABC,D) 
contingat, alteram vero (A B C) fecet in duobus punftis ( A, B); qua: 
ipfi opponitur feftio (C E) nulli oppofitarum (A B C, D) occuiret. 

Occurrantjfi fieri poteft, in C ; jungatûrque A B F, cui occurrat 
a i» tfÀ huj. tangensDF ; 3 erit occurfus F intra afymrtotos feftionis ABD. ergo 
c 33 huj. dufta CF cadit intra angulum B F D. atqui tangens D F c non oc-

currit feftioni ABC. ergo C F extra ang. B F D cadit, qua; répug-
nant. 

Prof. 
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Trop. XLVI. 

Si hyperbole (A G C) unam (ABC) oppofitarum feftionHm Fig. ^ca. 
(AB C, D) in uno punfto (A) contingat, & fecetin duobus pun-
ftis (B, C), quae ipfi opponitur feftio (E) alteri oppofitarum (D) 
non occurret. 

Si fieri poteft, occurat in D . jungatûrqueC B, cui occurrat tan- * ** 
gens A F. 1 erit F intra afymptotos : ducatur D F feftiones fecans in c j £„■-'M 
G, K. * fitqueC F. F B :: C L. L B ; & conneftatur A L M N. er- d 36. { bujm. 
go duftae F M, F N c feftiones contingent ; ejritque d proinde X G. 16.5. 
G F :: X D. DF f ob feftionem A G M) ; &X K.KF :: X D. D F. e M.f, 
(propter feftionem A K N).c quare X G. G F : : XK.K F. Q E. A. 

Prop. XL VII. 

Si hyperbole (D A C) unam (A B C) oppofitarum feftionum Fig, 310. 
(A B C,E F G) contingens,in alio punfto (C) fecet ; quae ipfi DAC 
opponitur feftio (E F H) alteri oppofitarum (EFG) non occurret 
prarterquam in uno punéto. 

Occurrat punftis E, F. jungatûrque EF. Sitque primo E F tan- a xhu-
genti A K parallela ; ergo quae bifecat ipfamEF, 'diameter per Ab 4s!i.A»}. 
tranfit • fit haec A L 5 pe'rque C ducatur C B ad. A K parallela }

 b bi- c 9. «*, 
fefta eft igitur utraque B C, D C in L. c Q. E. A. 

Sin E F, A K conveniant (in K)} idedque E F, B C (in N) ; bife- Fig-. 3 n l 
cetdiameter AM ipfam E F, feftionesfecans punftis X,O ; per quae j 2 j,u-, 
ducantur contingentes X P , O R,d reftae E F, ac proinde invicem pa- e 19*3 %" 
rallelx , eritque D N * N C E N * N Fe :: (A Pq. P Xqf:: A Rq. f 4.é? xi. , 
ROqc.-:)BN * N C . EN *N F: «.quare DN»NG = BN»S s-*-
NC. hj^E.A. h J 

prop. XLVIII. 

Si hyperbole (A C) unam (A B) oppofitarum feftionum (A B, Fig. 312; 
D E G) in uno punfto (A) contingat

 5
 quae ipfi (A C) opponitur fe- 313' . 

âio (D E F) oppofitarum alteri (D E G) non occurret adplura pun-
fta, quàm duo. 

Si fieri poteft, occurrat quoque in H -Jucaturque A K utramque fe-
ftionem A B, A C contingens, & conjungatur D E, quxprimo pa^ a % hu- ■ 
rallelafit ipfi A K. Bifecetur DEinL, & conneftatur AL: *.èftbi0<fefih 
toec oppofitarum diameter : duftâque H X G F ad D E parallelâ,erit c 9. ax. 
XGb=(XHb=:)X.F. &E.A. 

Sin. 
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Sin D E non fit ad A K parallela, occurrat ei in K, reliquifque perç. 
d 19 ? bm ut P""s' Pr0£lufta F H ipfi A K occurrat in R. quare G R

 x
 RH* 

e J' R Aq d:: (D K * K E. A Kq ::) E R « R H. R, Aq. e ideoque G R 
RH = FR*RH. 'g^E.A. 

Prop; XLIX. 

Fig. 314. Si hyperbole (A B) utratnque oppofitarum feftionum (A,B)ton. 
tingat, quae ipfi opponitur feftio (E), nulli oppofitarum (A, B) oc 
curret. 

Ducantur enim A D, B G, quae contingant feftiones ; 1 liquet has 
a ty. i. buj.l intra afymptotos feftionis A B convenire. b ideo'que afymptotis fecU 
b 33. Ï. huj. onis E non occurrerc, fed eas continere, Scmultomagis feftionem £, 

Cùm igitur tangens A Cbnon occurrat feftioni B G, nec tangens B C 
b feftioni A D, neutri harum occurret feftio E. Q E. D. 

Prop. L. 

Fig. 315. Si utraque oppofitarum feftionum (A ,D) in uno punfto (A & D) 
contingant,ad eafdem partesconcava habens, in alio punfto non oc-
current. 

a 47.4. huj. Si fieri poteft, feftiones D occurrant in E ; ergo feftiones A1 non 
b 19. i. buj. occurrent prœterquam in uno punfto A. ducantur contingentes A H, 
c 10.*/. i.b. DH,junftxqueADGtparallelaEBC

?
 (ScperHducatur HKdia' 

meter fecunda feftionum oppofitarum - 1 bifecabit haec ipfam AD in 
K,c ideoque utramque E B, E G in L. J^. E. A. 

Trop. L T. 

r pj
gt

, j g
t
 Si hyperbole(A C B) oppofitarum feftionum unam (A D B) con-

*- ° ' tingat in duobus punftis (A, B) } quae ipfi opponitur feftio (F) op-
pofitarum alteri (E) non occurret. 

Si fieri poteft, occurrat in E, ducantûrque feftionum contingentes 
A G, B G ; & conneftantur A B, E G, & produfta E G feftionibus 

a 36. i. buj.l occurrat in C, D, reftaeque A B in H. Erit igitur H D. D G a::(HE. 
^ «4-î.^ EG»::)HC,GG. ergo quum H D -a H C, beritDG-^CG. 
C9ax- 'Q.E.A. 

Frcf. 
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Prop. LU. 

Si hyperbole (A D) oppofitarum feftionum uqam(A) contingat
 Fl

S' 
(in A), convexa habens ë regione fita

 ;
 quae ipfi opponitur feftio (F) 

oppofitarum alteri (B) non occurret. 

Ducatur enim A C tangens feftiones
 ;

 4 harc neutri feftionum B,F 3 33. * 
occurret j fed inter ipfas cadet ; ergo nec ipfs feftiones occurrent. 
$.E. D. 

Prop. LUI. 

Oppofitae feftiones (A B C D, E F) oppofitas (A B, C D) non fe-
cant in pluribus punftis, cjuàm quatuor. 

Nam qiium feftiones convexa habent fibi obverfa, fi i °, "feftio *î-Fig.31 §. 
A B C D * fecet utramque A B,CD in quatuor punftis(A,B, C,D), 3 ih¥» 
'liquet E Fneutri reliquarum A B, C D occurrerç. , 

Sin idô, feftio ABC feftionem A B*fecet induobus punftis(A,B,)
 b

 2,t,
|-3

1
9° 

ipfâfque C D in uno E
 ;

 non occurret ergo E F
 b

ipfi C D. nec ipfi
 c

\
9
[^

t
' 

A B praeterquam uno punfto
 ;
 (fi enim duobus, c ergo ei oppofita 

ABC non omnino occurret alteri C D, contra hypoth.) 
Sin 3°, Seftio A B C feftionem A B E fecet pnnftis duobus A, B

 5
 3« F'g- 32°« 

*non occurret feftio E F feftioni D, nec feftioni A B E, prauerquam 35 * hu}US' 
duobus punftis. . 

Sin 4% Seftio A B C D utramque A B, E F unico punfto fecet, f
 1

 ° 
'nulli ipfarum occurret ipfaE F duobus punftis. e 40 ujm' 

Sin Seftiones ad eafdem partes concava habeant • & 50, altéra al- y. Fig. 312,. 
tetarain quatuor punclis (A, B, C, D)fecet,f feftio EFneutri A B,, 323. 
CD occurret. Sin 6°, Seftio A B C alteri occurrat tribus punftis, f 3^- *»;«/.]. 
5ipfa E F alteri in uno tantùm punfto occurret, idémque inreliquis. 6. Fig. 3 244. 
Nullo igitur modo oppofita: feftiones oppofuis ad plura punfta con- S 44-%»*. 
venient, quàm quatuor. 

Prop. LIV. 

Si oppofitae feftiones (B C, E F) oppofitas (A B, D) in uno pun- Rg« 325° 
So (B) contingant, non occurrent li.bi ipfis ad alia punfta pjura quàm 
duo. 

Habeant Seftiones convexa fibiinvicem obverfa, occurrâtque primo T}9^*™' 
Jfftio B C ipfi D duobus punftis,C,D.* ergo Seftio E F neutri

1
 AB,

 5
 *

 ]HS
° 

C D occurret. ^ 
Sin 20, Seftio B C fecet ipfam D femel in C,0 ergo E F feftioni Fig. 316, 

\ nufquam occurret, nec ipfi A B niû in uno punfto (fi enim duobus, « î * *».)**»• 
dnon. 
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104 A? 0 LLONII Conicomm Li B. IV. 
a i9 hu'jm. d non occurret B C ipfi D ) contra hypothefin ). 

Fig* 3 2 7« Sin 30, Seftio B G non occurrat feftioni D,e nec E F ipfi D oc-
e y* curret,f ipfique A B occurret duobustantùm punftis. 
f 3î. Sin Seftiones ad eafdem partes concava habeant, fimilis erit difeur-

fus j conftabftcjue omnino propofitum. 

Prop. LV. 

Fig. 3a 8. Si Seftiones oppofitae (A B, C D) oppofitas (A C, E F) contin-
gant in duobiis punftis, in alio punfto fibi ipfis non occurrent. 

a 49- h"j?s- Contingant primo in A C. aergo Seftio E F nulli ipfarum occurret. 
b 5i. f>u)Ms. Secundo, contingant in A,B 5

 bitaque rurfus CD non occurret 
«g* 3** ipfi E F. 

* °" Tertio, contingat Seftio A C ipfam A B in A, & Seftio D ipfam 
c 5 z. h«}us. £ F jn F_ c crgQ nec Seftio £F Scftioni A B) mc Seâio c A ipfi D F 

occurret. 
Fig. 331. Quarto, contingat A C ipfam A B in A, & E F ipfam D in E, ha* 

450 hujns. bentes concava ad eafdem partes, liquet ipfas neutiquam iu alio punâo 
occurrere : quare omnino confiât propofitum. 

LAVS J)EO. 
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THEODOSII 

SPMRICA : 
Methodo Nova Illuftrata, & Suecuidè 

DEMONSTRATA, 
■■————■■■■■III M.IIMII. » ■■! — —» 

Ver 1SAACVM B ARROW, 
Ex-profeflbrem Lucafianum Cantab. & Soc. Regix Soc. 

L O TLD I?LI, 
Excudebat Guil. Godbid, vœneunt apud Rebertttm Scett, 

in vico JMttte$#tftil1« 1^75. 
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De THEODOSIO, ex VOSSlO 

de Scientiis Matbematkis. 

In temporibus Ciceronis ac Pompeii claruit 
Theodofius Tripolites qui partem Géomé-
trie de figura Sphxrica Hbris tribus utiliÛltnis 
egregiè excoluit» 

E OsGr&chedidit Laiinèquevertit ac Lutetiae We-
chelii typis mmdavit Joannes Pena Mathema-
ticus Regius. Compluria ex eo Ptolomœus haufit 
& Ptolemaeo récent tore s, Pappus, Proclus^ 

Theon, multa item ; fed, dijfimuhto Theodoili nomine ; 
e xfiripfit Vitellio} ob quœ tamen maxime fuit admirationi. 
Arabes etiam in Linguam fuam tranjiulerunt. Ex Arabica 
vero Latinever fusfuit à Platone Tiburtino, ut anftorefi, 
qui de Speculis ufiuriis firipjît. Eaqne interfretatio Ve-
netiis excufa, ante annosjam 15 5 eo nempe a quo cjr cxf /-
manforis Judicia ex Arabico Lutine verfa funt. Sed im-
mwe quantum intcrefi inter genuinum Theodofium. & 
Arabicèloquentem , ufque adeo ut ob tam multa addita alius 
'videri pcfjît, qu£ res compulit Joannem Penam regium 
fud Parifienfes Matbematicum, ut, non contentus Grâce! 
edere, quod per fe magnam laudem merebatur, ex Graco 
etiam optima fde faceret LatinumParifiU e dit us 155&, & 
foft eum Chriftophorus Clavius,Herigonius,ei" nuperrime 
Guarini in Euclide adautfo, ejr Claudius Millet de Cbales 
ut curfu Mathematico hoc opus illufiramnt. Qttanquam 

autem 
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autem Theodofius hic Tripolites infcribatur, eôque nomine 
a Suida etiam memoretur : non dubium tamen quin idem fit 
ac Bithynus iïïe Theodofius, profejfione philofopbus ; quem 
Mathematick difciplinis uti rjr filios ejus , prœjlitiffe, ait 
Strabo, lib.iz. Ut Pompeii magni temporibm vixiffe 
videatur. Nec objlat quod dicatur Bithynus. Nam for. 
taJ^<?JcBithynia , Tripolîn in Africain atiit, atque ibi 
fedem fixit. Quomodo Hipparchus eidem Straboni efi Bi-
thynus ; qui Ptolemœo, & aliis, efi Rhodius. Scripfit 
etiam ■sreçï km^m, de habitationibus, cujus Arguments 
12 Tropofitiones dédit Merfennius in Synopfi Mathematicn; 
pag.ï^6>& tribusfeqnenfibus; & libres 2, sreçï fyiçZv m] 

\ vun-r^, dediebus ac no&ibus. Qua Grœcè in Bibliothect 
\.Regia Lutetiœ, adferfantur, Latine Argentorati edicu-

ravitVQtxwi Dafypodius, amo 1572. 
• • -t.vujvxlt.lhi. .'. ; ;. ' i c ' 0 j, •••'*'-.. - ' .• 

•^xvi-^'ttt- f opn?nrhT -Mie {fil " '. ■ ' -'v^âU 
THE-
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«A» »4» *ir» «jî» <"A» *iS» *&» Xfe ife *<fe» «-S» <*» «*» cA» **, 

THEODOSII S PH^RICORUM 

L'IBER PRIMITS. 

DE F INIT10 NE S. 

it 

SPHiERA eft figura folida comprehcnfa, una fuperficie, ad 
quam ab uno eorum punftorum, quae intra figuram funt, om-
nes reftae lineae duflae funt inter fe arquales. 

Aliter in Elemento 1i ° definitur, à Semicirculi circumduftu. 
II 

Centrum autem Sphaerae efi: ejufmodi punftum. 
III. 

Axis vero Sphaerae cfl refta quaedam linea per centrum dufta, Se 
utrinque terminata in Sphaerae fuperficie, circa quam quiefeentem cir-
cumvolvitur Sphaera. 

IV. 
Poli Sphaerae funt extrema punfta ipfius axis. 

V. 
Polus Circuli in Sphaera, efi punftum in fuperficie Sphaerae, à quo 

omnes reftae Unes ad circuli cireumferentiam tendentes funt inter. fe 
squales. 

Ut fi omnes reftae P Z à punfto P ad circumferentiam circuli BZ A Fig.*. -
duftae fint aequales, erit P polus circuli B Z A :j & .inversé fi P fit 
polus, erunt omnes P Z squales inter fe. i 

VI. 
InSphaera aequaliterdiftare à centro fphaerae circuli dicuntur, cùra 

perpendiculaires quae à centro fphaerae in ipforum piano ducuntur, funt 
aequales. Longius autemabeffe ille dicitur, in cujus planum major 
perpendicularis cadit. 

B 
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THEODOS il SfhœncoYum LÏB.I, 

Prop. t. Theor. 

Fig, 2^ Si fphaerica fuperficies (B A C) fecetur aliquo piano (B C)
 ;

 Yum 
(B G G F E), quîe fit in fphaefge fHper&ie, efi: circumferentia circuli. 

a i. def.hujut. ]sjam primo tranfeat pknora pet fphaerae centrum D : » liquet igi. 
h %• tur reftas quafcunque (D E, D F &c.) à D ad lineam B G C F £, 
c 11 def i b ^oc e& ^ ceRtro fphaerae ad ejus fuperficiem, eduftas-inter fe aequari ; 

f ia. j.' c & proinde lineam B G C F E efle circuli circumferentiam. 
d izfii." Sin planum non tranfeat per centrum fphaerae, ab eo (D)d ducatur 
e ?. dif, 11. D H piano B C perpendicularis . &ab H ad lineam B G G F E du-
f 47. i. , cantur utcunque refta; H E, H F, & conneftantur D E, D F. Eritque 
g i. défini (ol)« anga D H E, D H F reftos) D H q-4-HEqf =(DEq s —D Fq 
* \"*x*'i ==) D Hq 4- H Fq. * quare H E = H F. Eodem modo reftf om-
is i\d*t.i. nes ab H ad lineam BG CFE eduftae aequantur: fcergo linea 

B G C F E eft circumferentia circuli. E. D. 
Coro/l. Idem eft fphaerae centrum & circuli , qui fit piano per 

fphaerae centrum trajefto. 
Centrum circuli, qui fit piano non per centrum fphaerae trajefto, 

eft in perpendiculari à centro fphaerae in planum demifsâ. 

prop. II. Vrobl. 

Fig, 4* Datae fphxrae (BADC) centrum reperire. 

a i hu]m. Data fpharra fecetur utcunque piano facienti circulum B E D, 
b I.J. 1 cujuscentrum F - ab F£ erigatur F A rèfta piano B D E,quae fphae-
cii. n. rae occurrat punftis A, C Î bifeeetur A C in G : erit G centrum 
à n. il. fphaerae. Si negas, efto H centrum fphaerae,a à quo ducatur H1 re-
etf.ii. ftaplano B DE :e eft que H I ipfi GF parallela 5 & punftum I «H 
f ter. i huj. centrum circuli B E D,fed F ponebatur centrum : quae répugnant. 

Ccroll. Si in fphaera fit circulus non per centrum fphaerae tranfiens, 
fphœrîe centrum erit in reftâ è centro circuli ad ipfius planum perpen-
diculari. 

Prop. III. Theor. 

Fig. f. Sphaera (A D B) planum (E F), à quo non fecatur, non tangit in 
pluribus punftis uno. 

Tangat, fi fieri poteft, punftis A,B } & à fphaerx centro C conjun-
a i hpjm. gantur C A, C B j planum per C A, C B » facit in fphaera circulum 

ADft 
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T H EOD 0 SU Sçhœricovum LIB. i. 3 
AD B, in piano tangentib rettam E A B F : c haec circulum A D B bj.n, 
fecat, èc proinde fphaeram : ergo planum fecat fphaeram, non tangir, c *? 3' 
contra hypothefin. 

Cor- Refta, S"* ^u0 punfta in fphaerae fuperficie fignata conne-
ftit, intra fphaeram cadit. 

Prop. IV. Theor. 

Si fphaera (A C D E) tangat planum (A H KI L), quod eam non Fig. e»,' 
fecet, refta linea (B A) dufta à fphaerae centro (B)ad coniaftum(A;, 
perpendiculariserit ad planum (AH K 1 L). 

Nam per B A ducantur utcunque duo plana, qua: faciant in fphaefa 
circulos A C D E, A F D G, in piano tangenti re&as H A I, K A L. 
Et quia fphxrae centrum B aeft quoque centrum circulorum A G DE, a "r.i.ftwj, 
A F D G, & reftae HI, KL tangunt hos circulos (b qdppe non fe- b 

cant),c erit B A utrique H1, K L perpendicularis j ergo & piano j \ ' 
perHljKLduaoreftaerit. g.E.D. 

Prop.V. Theor. 

Si fphxra (A B C D) tangat planum (E F), quod ipfam non fecet, Fig. 7. 
à contadtu autem (C) excitetur re&a linea(C A)ad angulos rectos ipfi 
piano (E F), in lineâ excitatâ (C A) erit fphaerae centrum. 

Si negas punâum G extra C A fit centrum , jungatur CG: «er-
 hu

-
 : 

go C G piano E F recta eft, b ergo C A eidem piano E F reâa non b 13.11. ' 
eft, centra hypothefin. 

Prop. VI. Theor. 

Circulorum ( A D, B C, E F), qui in fphaera funt, maximi funt, Fig. 8. 
cjoi per fphaerae centrum (G) ducuntur (A D) . aliorum vero (B C, 
FF ; illi inter fc aequales funt, qui aequaliter à centro (G) diftant} qui 
vero longiùs à centro diftant, minores funt : & circuli in fphaera ma-
ximi per fphaerae centrum tranfeunt ; aliorum autem aequales à cen-
tro acqualiter diftant, minores vero longiùs à centro diftant. 

Ducantur G H refta circulo B C,& GI rcfta circulo E F . & con-
neftantur G D, G C, G E. 

Ï . G C refto angulo GHC oppofita 'major eft quàm C H ; hoc 147. ï'J 
eft radius circuli A D major eft radio circuli B C ; ergo circulus A D 
mjor eft circulo B C. 

Bi & 
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a&

3
. GHq4-HCq»= (G G q = G E q) »=GIq^ 

ï Eq. ergo fi G H = G I, erit H C = I E • & proinde circulas [} C 
xqualis circulo E F : fin GHcr~G I, erit H C~a I E , & prop. 
terea circulus B C minor circulo E F. 

à. Si circulus maximus A D per centrum non tranfeat, alius tran-
feat, is ergo (ut modo oftenfum eft) circulo A D major erit, contra 
hyyothefin. 

5.&6. ObGHq + HCq=GIq + IEq; fiHC=lE 
erttGH = GI: fin H C "^1 E, erit G H cr G L ' 

À Prop. FIT. Theor. 

Fig. Q. Si in fphaera (BAC) fit circulus (B F C G), à fphaerae autem cen-
tro (D) ad circuli centrum (E) conneftatur refta linea (DE), con-
nexa linea (D E) ad planura circuli (B F C G) refta erit-

Ducantur B C, G F diametri circuli B F C G, utcunque Se conne» 
ftantur D B? D C, D F, DG. Quoniam trigona D E B, D h C iibi 
mutuô aequilatera iunt (quippe D B= D C. E B — E C . & D E 

g j commune eft)a erunt anguli DEB,DEC pa.es. Se proinde reéri. 
b *'ii Simili difeurfu anguli D E F, D E G refti erunt. b ergo D £ reitacft 

*" ' piano BF CG. J^E.D. 

Prop.VIIT. T-heor. 

Fia. io. Si in fphaera (B AD C) fit circulus (B G D Hj Se à fj^haera? cen-
tro (E) ad circulum (B G D Fi ) ducatur perpendicularis (E F), qâ 
ad utramque partem producatur, cadet ea in i^fius circuit polos (A, 
C). 

Ducantur utcunque diametri B D, G H, & conneftantur A B, A D, 
a 3.4»/Txr> A H, A G. Quoniam radii F B, F D, F G, F H pare? funt,a & an-
b 4. 1. guli A F B, A F D, A F G, A F Fi refti,b erunt fubrenfae A B, A D, 
c 5. dtf. hu). A G, A H aequales. c ergo A eft polus circuli B G D H. Similique 

argumento C oftendetur ejufdem polus. ^E. D. 

Prop. IX. iheor. 

Fie. 10. Si fit in fphaera (B A D C) circulus (B G D H) & ab. altero (A) 
polorum ejus in ipfum ducatur perpendicularis refta linea (A F C), 
cadet haec in circuli centrum (F), <5c inde produfta cadet in rehquum 
polum iplius circuli. 

Nam 

SCD LYON 1



THEO DOS II Sphtericorum LÎB. I. 5 
Nam per F ducantur reftae BD, G H utcunque, & conneftantur a f. def.hu 

A B A D, A G, A H. Etquoniara reftae A B, A D, A G, A Ha pa- b M** 
res funt, & anguli AFB, AFD,AFG, AFH brefti, 'erunt refta: J g*!' 
F B, F D, F G, F H aequales. d ergo F eft centrum circuli BGDH. e 6[ {,UjM% 
e Item quia centrum fphaerae eft in refta AFC, erit G ejufdem cir-
culi alter polus. X_£.D. 

Prop. X. Theor. 

Si fit in fphaera circulus (BGDH); linea refta (A G) perejus Fig. n. 
polos(A,C)dufta, ad circulum (BGDH) refta eft , tranfitque 
per centrum circuli (F), & fphaerae (E). 

Fiat, ut in praecedenti, & conneftantur refta: C B, C D,C G,C H. j> 1>hfhuj. 
Et quoniam trigona C A B, C A D, C A G, C A H fibi mutuôa ae- ^ 1 /' 
quiiatera funt,b erunt anguli CAB, CAD, CAG,CAH pares. d * ,'r# 
'Ergo cùm retfae F B, F D, F G, F H , tum anguli A F B, A F D, e 9\ bép$t 
A F G, A F H aequantur. d quare A F refta eft circulo.B G D H,e & f cor. i. bu 
F eft centrum ejus, & f proinde etiam centrum fphaerae eft in À F. 
Quae P. D. 

S'hol. i. iheor. 

Si in fphaera fit circulus (B G D H), & ab altero (A) polorum Fig. 11, 
ejus per fphaerae centrum (E) ducatur refta (AEFC) erit haec ad 
circuli planum perpendicularis, & producta cadet in centrum ipfius,& 
inreliquum po'um. 

Fiat, ut priùs, & conneftantur E B, E D, EG, E H : & quia 
trigona A E B, A E D, A EG, A EH fibi mutuo aequilatera (unr, j» 8. ti 
' erunt anguli E A B, E A D, E A G, E A H pares. b ergo cùm re- b *• u 

ftae F B, F D, F G, F H, tum anguli A F B, A F D, A F G, A F H J 4
?< ̂  

aquantur • c quare A F refta eft circulo B G D H,d & F eft centrum 
ejufdem, êjc C alter polus. J2^E. D. 

Sihol. 2. Theor. 

Si in fphaera fit circulus (B G D H), & à centro fphaerae (E) per 
centrum circuli (F) ducatur refta linea (AEFC), cadet harc in u-
trumqnepolumcirculi (BGDH). 

Nam refta E Fa perpendicularis eft piano circuli BGDH,b ergo a byp&T.h. 
utrinque protrafta cadet in golos circuli. QJZ. D. b 8. buj. 
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3 

CoreUarium ex hka. 

Quatuor punfta ; eentrum circulé poli ejufdem, & eentrum fphr. 
TX in una recta exiliunt,ui diametro fcilicet fphsera: ad circuli planura 
reftâ. 

Prop. x I. Theor. 

Fig. 12. *n fybx™(ABCD) maximi circuli (A C, B D) fe mutuôfecant 
bifariam.. 

6 huius, Commune enim eentrum circulorum (a hoc eft fphaerae centrumj 
b 3.11. ' efto G . erit hoc in communi fcftione b refta E F : ergo refta E E 

eft diameter, utrumque circulum bifecans. JÏK E. D. 
Coro/l, Interiectio duorum circulorum in fphsera maximorum 

eft diameter fphasrae, 
Prop. XII. Theor* 

Infpharra (A B C D) circuli (A C,B D), .qui fe mutuô bifecant, 
funt maximi 

Communis circulorum fedtio E F bifecetur in G ; erit G eentrum 
commune circulorum (quoniam E F diameter), quin & fphxrce : 
nam ex G erigaturG-j perpendicularis circulo AC, & G B refta cir-

a nr. culo BD • * erirqueeentrum fphaerarin utraq
}
GH,Gl .ergoincom-

muni punft" G ergo cùm circuli A C, B D per eentrum fphaerx tnn* 
b 6, htiy ■ f«Bt> b erunt maximi circuli. Q E. D. 

Prop.XlJI. Theor. 

g, . n Si in fphaera maximus circulas (A B C D) circulum quempiam 
"g*13' ( B E D) ad teftos angulos fecet, & bifariam fecat eum, & per polos 

(A,C) 
AbFcentrofphaerae (feucirculi maximi ABCD) ducaturFG 

_
 (

 refta circulo B E D, aquae communi circulorum feftioni B D occur-
b \w Vlui. ret m ber>tclueG eentrum circuli BE D ; ergo B D eft diame-

S.bujw ter circuli B E D, ipfum bifecans ; c & ipfiuspoli funt in F G protra-
fta ; ergo in circulo ABCD. ^E. D. 

Valet hsec Propofitio, neenon 8,9,10 cum ipfarum Scholiis, eti-
amquandocirculus B D maximus eft, &<tranfit per eentrum fphacrï. 

Ctro/l. Hinc, fi circulus maximus alterum non bifecer, neque per 
tjus polos tranfeat,is huicobliquuseft. 
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Prop. XIV. Theor. 

Si in fphsera maximus circulas (ABCD) circulum non maximum 
(B E D) bifecat, ad angulos rectos eum fecar, <3c per polos. 

Bifecetur feftio B D in G , & à fphxrse centro F conneftatur F G. 
Et quia B D

a
 eft diameter circuli B E D, erit G ejus eentrum.

 b
 ergo £ ̂

W Wf F G refta eft circulo BED , & produftac cadet in ejufdem polos •
 c

 \ 
proinde poli ejus funt in circulo ABCD. Quae E. D. 

Prop. X V. Theor. 

Si in fphsera maximus circulus (AB CD) eorum, qui in fphsera Fig. 13» 
funt, circulorum aliquem ( B E D) fecet per polos (A,C) . fecabit 
eum bilariam, & ad angulos reftos. 

Nam du&a re&a A C * refta eft circulo B E D, & per centra cir- a 

culorum F, G tranfit. qnare 1 °, circulus ABCD breftas eft circu!o b l8, Iï' 
BED; & 2% communis circulorum feftio B D eft diameter circuli 
BED,ipfumque bifecat. Quae £. Z>. 

Schol. 1. Theor. 

Si in fphsera maximus circu!us(A B C D) tranfeat per polos( A,C) Fîg. 14. 
alterius cujufpiam maximi circuli (B D) ; tranfibit vici/îîm hic (B D) 
per illius (A C) polos ( B, D). 

Nam circulus ABCD circulum B Da perpendiculariter fecat. . . 
"ergo viciffim circulus B D circulum ABCD fecàt perpendiculariter, J \\ bSs, 
* adeôque per polos ipfius. £>^E.D. 

Schol. 2. Theor* 

Si in fphsera circulus (ABCD) circulum (B D) per polos (A, C) 
fecet, circulus (ABCD) maximus eft, & bifariam eum fecat, & ad 
angulos reftos, 

Nam refta A Ca tranfit per eentrum fphserz , bergo circulus a 10 
A B C D eft maximus ; c bifecâtqwç circulum B D, eidcmqueredusb 6 hf}US' 
eft. QKXE.B.

 c llhtt>ut 

SchoU 
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Schoh%. Theor. 

viJefig.mp. si in fphsera circulus (A B C D) circulum (B D) bifariam, & ad 
f™' re&os fecet angulos, circulus (ABCD) maximus eft, eûmque fe-

cat per polos. 
Nam bifeftâ communi circulorum feftione B D in G, erit G een-

trum circuli BD: in piano circuli ABCD ducatur GAadBD 
a 4.*/. iï perpendicularis j 3erit G A piano BD refra ; b ergo G A tranfit 
b Sch.i. 10 h. per polos circuli B D. c ergo circulus ABCD per ipfius B D polos 
c sch. z. 1 56. tranfit,maximufque proinde exiftic. QmeM.D. 

Sihol, ^. Theor. 

Si in fphsera fit circulus (BD), <Scàpolorum ejus altero (A)ca-
dens refta (A G), ipfius piano perpendicularis, sequetur ejus fetnidi-
ametro, circulus (B D) maximus eft. 

à $ huius. Nam Ga eft eentrum circuli B D, & eentrum fphserse eft in reftâ 
À G, & alter polus C in eâdem protrafti : ergocirculus per A C eft 
maximus. Efto is A B C D feeans circulum B D punftis B, D : & 

b 3 def. i 1. conneftatur G D. Cùm igiturangulus A G Db reftus fit (quoniam 
AG piano B D ponitur refta) erit A G. G D :: G D. G G. atcjui 
G D r= A G. ergo G C = (G D = ) A G. ergo cùm eentrum 

c &hu\tu. fphserse fitin A G, erit G eentrum fphserse. c ergo circulus D B eft 
raaxjmus. ^ E. T>. 

Prop. XFI. Theor. 

pj2 j. Si fit in fphsera maximus circulus ( A B), refta linea (C B), duéte 
°' ab ejufdem circuli polo (C) ad circumferentiam, sequalis. eft lateri 

quadrati inferipti maximo circulo. 

a 9 bnjm. Nam demifsi C E reftâ circulo A B,3 erit E eentrum circuli A B, 
b; 6 bmus ipfiûïque fphsera? ; (bquare circulus A C B D eft maximus), & an-

guli ad eentrum E refti ; ideôque finguli arcus C A,C B, A D, B D 
funtquadrantes : quare fubtenfa C B eft latus quadrati maximo cir-, 
culo A C B D inferipti. £^E. D. 

SchoL 
Si in fphsera fit circulus (A B), & ab ejus polo (C) ad circuirife-

rentiam dufta refta (C B) sequetur lateri quadrati in eo deferipti, 
dreulus ipfe (A B) maximus eft. D* 
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' Ducatur C E refta circulo A B ; aergo E eft eentrum circuli AB ; à ? f'ujut. 
&CE b perpendicularis eft radio EB. ergo C Eq-h B Eq c = b ideJ-i1' 
C Bq = 2B Eq. quare C E = B E. * ergo circulus A B eft maxi- c

d
 % 

tous. 
Prbp.XVll. Theor. 

Si in fphsera fit circulus (A B), à cujus polo (C) in ipfius circum-
ferentiam dufta refta linea (C B) sequetur lateri quadrati inferipti 
maximo circulo (G A B D^ipfe circulus (A B) maximus erit. 

Circulus enim C A D B, tranfiens per E eentrum fphaera», & re-
ftam C B, eft maximus

 ;
 cujus arcus C B eft qnadrans ; efque par 

C A etiam quadrans (ob reftam CA = CB)
;
 proinde feftio A B 

erit diameter circuli G A D B. eade'mque A B diameter eft circuli 
A B (ahunc enim bifecat

 ;
) ergo circulus A B eft maximus. J>J5.D. a i^hujm. 

Prop.XVIII. Prohl. 

Lineam reftam deferibere aequalem diametro (A C) circuli cujuf- Fig. 
libet(AB G D) in fphaera dati. Xt». 17. 

In peripheria circuli ABCD fume tria quaelibet punfta A, B, D, 
junftifque reftis AB,AD,BD, a fac triangulum E F G rriangulo ? 
A B D sequilaterum ; Se duc F H ad E F,& GH ad E G perpendicu-

 c
 5& t * 

lares, concurrentes in H
 5

 & conneftatur E H. Erit E H = A C. d car. zi, *[ 
Ducatur C D : atque ob ang. E F H ang E G Hb = 2 reft.c erit 
ang F E G -V* ang F H G m 2 reft. d ergo quadrilaterum £ F H G 
circulo inferibi poteft; quare ang EH Gc = (angE FGd= ang c 27.5, 
ABDc=)angACD.icemangHGEb=(refte=) angCDAj d 8-u 
&b latus E G = A D • fergoEH=AC. £JE. F. J 3-J« 

Scholinm. Theor. 
Fig. 1 %. 

Linea refta (A E) à polo (A) cujufvis circuli (B C ), in fphaera, ad xa. bacfMï-
fphseraefuperficiemdufta, qusefit sequalis lineae reftae (AB) abeo- um Pr'P• i?. 
dera polo ad fuperficiem circuli (BC)duftse, in circuli (BC) cir- Aj***«*n» 
cumferentiam cadet. 

Sinegas. perAEducatur circulus maximus ABEC, occurrens ? li^'htl'h 

circulo B C punftis B, C ; ergo dufta AB» = (ADb=)AE:
c
 fi'

5m c proinde arc. A B — arc, A E, contra 9. ax. 1. 
C Pr*}. 
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Prop. XIX. probh 

Fig. i p.1 Defcribere Hneam reâam (E H) aequalem diametro (A C) date 
20. fphscrae. 

In fuperfîcie datae fphaerae fume duo punâa A, B pro libitu tuo. 
Polo AintervalloA B defcribatur circulus BZD, cujus diametro 

a 18. bu)ttt. B D * fac aequalem F G 5. & fuper F G fac triangulum F E G rrian-
gulo B AD îequilaterum ; ipfifque E F,E G duc perpendiculares 
EH,GH convenientes in H: erit daâa EH aequalis diametro 
fphaerae. 

Nam per A B, A C defcribatur maximus circulus fecans circulum 
B Z D in BP ; eritque ut in praecedenti E H = A C. 

Trop. XX, frobl. 

Eig. 2 il. Per duo data punfta (A, B) in fphaerica fuperficie defcribere circu-
lum maximum. 

Defcribatur polo A, intervallo A G, latere quadrati maximo cir-
culo infcriptijcirculus C D - & polo B, pari intervallo B G, defcri-
batur circulus E F priori occurrens in G. Itacjue circulus polo G in-
tervallo G A tranfibit per B (quia G A = G B) , eritque maximus 

» ï 7. h»jm. ("quia G A aequatur lateri!quadrati maximo circulo inferipti). QJi.T. 
Sipunâa AB opponantur ex diametro fphaerae, liquet circules 

cjuofcanque per illa deferiptos fore maximos. 

Prop. XXI. 

fig. 2 2^ Gujuflibet eirculi (A B) in fphaera dati polum invenire. 
a 3. 1. Sit primo datus circulus A B non maximus ; fume in ejus pe-

ripheria duo quaelibet punâa C,D • bifeca vero arcum G A D in A, 
& arcum C B D in D } unde -arc. A C B = arc. A D B • itaque ft 

ï m. iujfts. pef punâta A, B ducatur circulus maximus A E B F,1 erit in hoc po-
lus circuli A CBj quare bifeâo arcu A E B in E, erit E polus eircu-
HACB. £.E.F. 

2. Sin datus circulus A B fit maximus, bifeca femfcirculum 
) AGB in G; poloque A, fpatio G A ( vel GB ) duc circulum 

A E B F, bifeÔo'que arcu A F B in F, erit F polus circuli A C B D. 
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Schol. j. Theor. 

Si in fu perfide fphaerae acceptum fuerit aliquod punctum (A)„ Se Fig. 24.' 
abeopunètoadcircumferentiam circuli cujufpiam (B C) in fphsera 
dati,cadani pluresquàm duaereftae lineae aequales (AD,AE, AF). 
acceptum punftum (A) polus eft ipfius circuli (B C). 

Ex A ducatur A G recta circulo B C, 5c conneftantur G D, GE, 
G F. 

Ob angulos A G D, A G E, A G F reâios . & reclras A D, A E, 
A F pares, 'erunt G D, G E, G F etiam pares

 ;
 quare G eft eentrum i t7'. *: 

circuli B C} atque inde A erit ejufdem polus. g. E. D. suu 

Schol. 2. Theor. 

]n fpharra circuli (B F, C E), à quorum polis (A, D) re&e (A F, Fig. 2,5. 
DE) ad eorum circumferentias duéiae funt aequales, inter fe aequales 
funt : Se circulorum aequalium (B F, C E)aequales funt reftae (A F, 
D E) ab eorum polis (A, D) ad circumferenrias duâae. 

A fphaerae centro G ducantur G A, G D ; 3 hae tranfeunt per cir- a 10 
culorum centra B, I ; conneftantur H F, IE - Se G F, G E. 

1. Hjf. Ob A F = D E, 'erit ang A G F = ang D G E . item a »
7

. 
angGHF= reft. — angGIE. Se G F = G E, ergo G H = 
GI. b ergo circuli B F, G E aequantur. ^E.D. b 6 hujtn, 

2. Hjp. Quia circuli B F, G E pares funt, b erit G H = GI. 
itemG F = GE, Se HF= IEj c ergo ang A G H = ang DGE, c. Sl-
* quare fubtenfae A F, D E pares funt. j^. E. D. 8 *?• 3« 

Trop, XXII. Theor: 

Si in fphaera refta linea (A B) per eentrum (A) dufta reftam ali- Fig. zc». 
ouam lineara (C D) non per eentrum duétam bifecet, ad angulos re-i 
ctos ipfam fecabit. Quèd fi ad angulos reft os eam fecet, etiam bife* 
cabit ipfam. 

Nam circuli per A B, C D deferipti, ' maximi feiliect, eentrum a 6 hujtu, 
erit A ; ergo fi BC = BD, berit ABad €D perpendieularis ; Se fi > 3. j» 
A B fit perpendieularis, berit B C = B D. 

THEi 
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THEO DO SII SPHIRICORU 

LIBER SEGUNDUS. 

DE FINITIO. 

N fphsera circuli fe mutuo tangere ducuntur, cùm communis fe-
ctio planorum utrumque circulum tetigerit. I 

Prop. I. Theor. 

Fig-27I In fpfoxra paralleli circuli (B F, C E) circa eofdem polos funt,* 
a 10.1 hups. Sint A, D poli circuli B F, quos connectât recta AD. J hase recla 
b;*»Bw.i4/ii« eft circulo B F, bergo & circulo CE ;

 c quare per polos circuli GE 
C 8. ) j

ran
fj
t

.
 erg0 A>

 p
 fuat

 g
oli c

j
rculi c E< Un(

j
e li(îuet pr0

p
0

f
ltu[n> 

Prop.IJ. Theor. 

în fphaera circuli (B F, C E) qui funt circa eofdem polos (A, D), 
funt paralleli. 

a 10 xhu'm Nam quia polos conneftens recta A'D utrique circulo B F, CE 
b14.11. ! recta e4ber«nt paralleli ifli circuli. Q.EtD, 

Scholium» Theor. 

Fig. iS: 

S. x. i bu'). 
b 10. I buj. 

c 6.1$*}. 

în fphaera non funt plures circuli aequales, & paralleli, quàm duo. 
Sint aequales duo circuli A B, E F, & paralleli : vis alterum C D 

hifee parem dari, & parallelum. Sint igitur "communes omnium poli 
G, H, quos connectât recta G H ;

 bhaec per 1 eentrum fphaerae tran-
fit, & parallelis eirculis recta eft ; ergo ob circulps pares C D, E Fj 
l'tikl L ~ 1 M, contra 9. ew. 1. 
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Prop. III. Theor. 

Si in fphsera duo circuli (A B, A C) fecentin eodcm punfto (A) Fig." z9; 
circumferentiam îllius maximi circuli (ABCJ, in quo polos habent, 
fe mutuo tangent illi circuli (A B; A C). 

Nam circulus A B C ad ambos A B, A Ca reclus eft,b quare corn- a i y. i. 
munis horum feftio (puta E D) circulo ABC refta eft - ergo E D b \$. n. 
perpendieularis eft reftis A B, A C (quae communes funt feftiones-cir- c 3* iefAt> 
culi A B C cum circulis A B,A C ; & quae diametri funt circulorum d *6- 3- . 
A B, A C). d ergo E D tangit circulos A B, A C, ergo hi fe mutuè e dtf'1'1 

tangunt. Q.E.T). 
Prop. IV. Theor. 

Si in fphsera duo circuli (AB, C B) fe mutuo tangant, maximus Fig. 30^ \ 
circulus (D E) per eorum polos (D, E) deferiptus, per eorum conta-
cta (B) tranfibit. 

Si non tranfit per B, tranfeat per F ; circulus igitur G F polo D, 
intervallo D F (majori quàm D B) deferiptus fecabit circulum CB in a - ^ -j 
F. atqui circuli G F, C F fe mutuo 'contingunt (quia circulus maxi-
mus D F E tranfit per utriufque polos). Quae répugnant, 

Prop. V. Theor. 

Si in fphaera duo circuli (A B, C B) fe mutuè tangant, maximus cir- Fig. 3 r î 
culus(DB) deferiptus per unius (AB) polos (D) , & peramborum 
eontaftum (B) ; per reliqui quoque circuli (C B) polos (E)tranfibit. 

Tranfeat circulus maximus D E per polos D, E • a hic per conta- a 4. i bujtu. 
étum B tranfibit : puta alterum maximum D B F tranfireper D,B. b lhuh 
ergo cùm uterque arcus D B bfit femicirculus, & D fit. polus circuli 
A B, erit B alter ejufdem polus, fitus in fuâ ipfius circumferentiâ. 

Prop. VI. Theor; 

Si in fphaera maximus circulus (AB) circulorum in fphaerica fu- Fig- 32^ 
perfide deferiptorum aliquem (AC) tangat, tanget& alterum ei 
squalem, & parallelum. 

Sint D & E poli circuli A G, quos neftat refta D E. Per A, D, E 
ducatur circulas maximus A D BE. Item polo E, per B, ducatur cir-

culus 
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a io. ibujus. culusB F. Et quia D E utrique circulo A C, B F are£ta eft, berunt 
1> H- «• ht paralleli. Item fi ex femicirculis A D B , D B E dematur communis 
c i b. arcus D B, manet arcus A D — arc. B E. Unde circulus A G c aequa-

lis eft circulo B F. Denique quia polus circuli A B eft in circulo 
d î.bujut, A D E, in quo itidem polus circuli B F j a tanget circulas A B cir-

culum B F. Unde liquet propofitum. 
CoroU. Hinc liquet contaclus A, B diametraliter opponi. 

Trop. VII. Theor. 

Fig. 32. Si fintin fphsera duo aequales, & paralleli circuli (A C, B F), ma-
ximus circulus ( A B), qui eorum alterum (A C) tetigerit, reliquum 
quoque (B F) tanget. 

a a. 1. bujus. Nam fi circulus A B non tangat ipfum B F, 'tanget alterum faltera 
ipfi A C parem, & parallelum ; ergo tanget très circules pares & 

b fcb.i. 1 b»), parallelos. b J?. E. A. 
Scholinm. iheor. 

* 

Circuli (A C, B F) in fphaera paralleli, quos maximus aliquis cir» 
culus>(A B) tangit, aequales inter fe funt. 

a 1 bujus. Per 'communes parallelorum polos D, E, & polos circuli A B de-
b 4 bujus. fcribatur maximus circulus A F B,b qui per taclus A B tranfibit. Et 
t*Sîi I.

 ob f
emicirculos A D B, D B E,

 c
erit arcus A D= B E.

 d
 ergo cir-

b'Jjus. ' culi A G, B F aequantur. 

Prop. VIII. Theor. 

Fig. 32. Si in fphaera maximus circulus (A B) ad aliquem fphaerae circulum 
(C D) obliquus fit, tanget is duos circulos, aequales quidem inter fe, 
parallelos autem praedicto circulo (C D), ad quem obliquus eft. 

Cape circuli C D polosE
s
F

 ;
 pe'rque hos, & polos circuli A B de-

fcribatur circulus E A B ; item polo E per A, & polo F per B de-
a pi bujus. fcribantur circuli A G, B H . a liquet circulum A B tangere circulos 
c x l hïjus'

 A Gf B H 5 bhof,
3
ue

 P
ates èffe

>
& c

 pawWelos circulo C D. Q.E.F. 

Schol. Theor. 

Si in fphaera maximus circulus (AB) circulorum aliquem (A G) 
Mngat, obliquus erit ad alios circulos (C P) parallelos ei, quem tan-
git. 

Nam 
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THEODOSII Sphœricorum LIB. a. 15 
Nam quia circulus A B 'non tranfit per polos circuli A G (tangit a if.\ 

enim circulum A G, non bifecat)
 ;

 non tranfibit per polos circuli
 b 1

3
i
 » 

C D, bergo obliquuseft circulo C D. Q^.E/D. 

Prop. IX, Theor. 

Si in fphaera duo circuli (A B C D, E D F B) fe mutuo fecent, ma- Fig. 3 4. 
xiraus circulus (A E C F) per eorum polos duftus, bifecabit fegmenta 
(B A D, B C D, & B E D, B F D) ipforum circulorum. 

Sint A C, E F feftiones circulorum A D G, E D F cum circulo 
AECF,& B D feftio ipforum A D C,E D F. Et quia circuli ADC, 
E D F circulo A E C 'refti funt

 ;
 erit B D (

b
refta circulo A E G F,

 a
 1 *•

1 
c
adeoque) perpendieularis reftae A C. Ergo cùm A C fit

 d
 diameter

 b I9
\ ¥' 

circuli A D C,
e
 erit arc A B = arc A D, & arc C B = arc CD. j 

Simili difeurfu arc E B = arc E D, Se arc F B = arc F D. J^E.D. e 18.3. 

Schol. 1. Theor. 

Si in fphaera circuli (A B C D, E B F D) fe mutub fecent
 ;

 circu-
lus alius (A E C F) eorum fegmenta ( A B D, C B D ; & E B D, 
FB D ) bifecans, tranfit per eorum polos, e'ftque maximus. 

Nam ob A B -j- B C »=A D -f D C ; erunt arcus A B C,ADC a *. sx. i. 
femicirculi

 ;
 ergo refta A C eft diameter circuli ABCD; ergo 

cùm arcus A B, A D pares iinr, erit refta B G D reftae A C perpen-
dieularis : & pari difeurfu refta B G D reftae E F oftendetur per-
pendieularis

 ;
 quare B G D

 b
refta erit circulo A E C F per ipfas AC,

 b 4
-
11

 •' 
E F dufto

 ;

 c
ergo ambo circuli ABCD, EBFD refti funt circu- \ Jjj*

 fi b A E C F.
 d

 unde liquet circulum A E C F maximum fore,& per hJj. ' 
circulorum ABCD, EBFD polos tranfire. g^E.D. 

Schol. 2. Theor. 

Si in fphaera duo circuli (A B C D, E B F D) fe mutuo fecent, ma- Fig. 3 J. 
ximus circulus (A F C E) bifecans duo quaecunque illorum fegmenta 
(B A D, B E D), habens tamen arcum (A F C E) inter illa fegmenta 
pofitumfemicirculoinaequalem) tranfit per polos ipforum, duoque 
reliqua fegmenta (B C D, B F D) bifecet. 

* Die alium circulum maximum A GE deferiptum iri per polos cir-
culorum B C D, B F D j

 a
 hic fegmenta B A D, B F D bifecabit, &

 a
 \ h»

s
. 

proiRde 
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b II, I huj, 

Fig. 3tJ. 

proinde tranfibit per punfta A, E - unde arcus A F C E berit femicsr-
culus, contra hypothefin ; ergo A F C E tranfit per polos circulo. 
rum ABGD, EBFD 5 >adeoq; fegmenta BCD, BFO bifecat. j^M.D; 

Prop. X. Theor. 
Si fint in fphaera paralleli circuli (A B C D, E F G H) , per quo-

rum polos (1) defcribantur maximi circuli (A E I G C, BFI H D)-, 
parallelorum quidem circumferentia: (A B, E F, & B C, F G &c.) 
inter max;mos circulos interceptae fimiles funt ; maximorum autem 
circulorum circumferentiae ( A E,B F, C G, D H ) inter parallelos 
circulos interceptae, funt aequales. 

Sint A C, B D feftiones circuli ABCD cum circulis AI C,B ID : 
& E G, F H feftiones circuli EFGH cum iifdem AIC, B1D, 

a iM hu]us. aerunt A GjB D diametricirculi ABC D, & E G, F H diametri cir-
culiEFGH; ergo L&K funt centra circulorum ABCD, EFGH. 

b 16 ■ Item (ob circulorum A CB, EGH paralielifmum; berunt E G,AC, 
c 10.11. & FH,BDparallelae; c quare ang E KF = ang A L B; ergo G-
„ , f , ■ miles funt arcus A B, E F : eâde'mque ratione arcus B C, F G fimiles 
d 1*8. f.1 oftendentur. Quinimo * fubtenfe reftae I A, I B, I C, I D, Se i ideo 

arcus I A, I B, I C, I D aequantur ; & pari modo arcus I E, 1 F, I G, 
I H aequantnr ; unde etiam reliqui arcus A E, B F, C G, D H, pares 
funt. ^E.D. ' 

Trop. XI. Theor. 

Fig. 37-
3 8. 
39-
4e. 
41. 
42. 

à 30.11. 

b 17.3. 
c 29. 3. 
* 3-dtf.U. 
à *6.i. 

Si in diametris (A C, D F) circulorum aetjuaiiuni (A B C, D E F) 
requalia circulorum fegmenta (A G C, D H F) ad angulos reftos in-
firmant, à quibus fumantur aequales circumferentiae (A G, DH), qua-
rum quaelibet inchoata ab extremitate fui fegmenti fit minor femiffe 
circumferenriaeintegri fegmenti. à punftis autem (G, H) aequales 
circamferentias (A G, D H) rerminantibus, ducantur aequales recta; 
lineae (GB, HE) ad circumferentias circulorum (ABC, DE F) 
primo pofitorum ; ipfae circulorum primo pofitorum circnmferentia; 
(A B, D E) interceptae inter illas refta9 lineas (G B, H E) & extre-
mitates diametrorum (A C, D F) erunt aequales. 

•Ducantur G I refta piano A B C, & H K refta piano D E F ('a-
dent hae in reft as A G, D F) - conneftantûrque A G, BI ; & D H, 
E K - & B L, EM (ad centra LM). Et propter arc. GC — arc.HF, 
berit ang G A C = ang H D F. Item ang G IA *== reft. = a"g 
HKDj &AGC=DH. û Ergo GI = H K, & A I = D K j «n* 

- — de 
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deIL = KM). Item G B ' = H E, & anguli GI B, H K E * funt e byp. 
refti : s ergo I B f = K E : itaque trigona BIL, E K M fibi mutuo f 47- u 
arquilatera funt. unde ang A L B = ang D M E. h ergo arcus A B, ,g 8; u 

DEaequamur. &_E.D. h l6' * 
Si perpendieularis à G, & H incidant in diametrorum extremita-

tes (ut in f, & 6 figuris) breviùs conficietur negotium fie. Ob G A \ f"fra' 
k
=

HD
;
 & G Be= H E, & angulos G A B, H D E reftos. Erit l8,3' 

quoque ABf=DE. 1 Ergo arc. AB= arc. D E. ^ E. D. 

Trop. XI h Theor. 

Si in diametris (A C, D F) circulorum aequalium (A B C, D E F) 
erigantur circulorum aequalium fegmenta (A G C, D H F) ; & ab-
ipfis fegmentis aequales circumferentiae (A G, D H) ad extremitates 
fcgtnentorum defumantur, minores dimidiis ipforum partibus

;
 ab ip-

fis autem circulis aequales circumferentiae (A B, D E) fumantur ad 
eafdem partes, quae funt ad extremitates diametrorum : reftae lineae 
(G B, H E) duftae à punftis in circumferentiis fegmentorum ad pun-
fta in circumferentiis circulorum, erunt aequales. 

Fiat, ut in prarcedenti
 5
 & quoniam (ut iftuc oftenfum) IL = a 

KM, &BL = EM, & arc A B == arc DE, »eritangILB = 
angKME. bergoBI = EK: fed & G I = H K

 ;
 & anguli GI B, 

H K E refti funt • bergo B G = E H. g.E. D. 
In 5 & 6 Fig. ob arc A B = D E ; & ideo reftam A B = FJE, b 4- t. 

&AG = DH
}
 & angulos G A B, H D E reftos, b eritGB = 

H E. g^E.D. 
Prop. XIII. 

Si in fphaera funt paralleli circuli (A B,CD, F G H), & deferi- Fig, 43; 
bantur maximi circuli (A F K, B H K), qui unum quidem (AB) pa-
rallelorum tangant, reliquos verô (C D, F G H) fecent

 ;
 circumferen-

tiœ ( A B, C D, F G ; & A B, L E, M H ) parallelorum, interceptx 
inter eos maximorum cwculorum femicirculos (B N P, A F O ; & 
AMO, BHPJ, qui non concurrunt fimileserunt: maximorum ve-
rô circulorum circumferentiae (A C, A L ; B D, B E

 ;
 & C F, L M • 

I>G, E H
 ;

 & A F, A M, B G, B H,) inter duos qtiofcunque paral-
lelos interceptae, erunt aequales. 

*-Fiant feilicet arc, K O = N A, & arc. KI = N B
 ;

 unde quum. 
D NPK, 
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NPKs&NO K finefemicirculi, erunt BNP, A F O femicirculi. 
&adeôreiiqui A M O, BH P etiam femicirculi). 

'* i.% hu]m. Per paralk!orum*polosl, & contaétus A, B deferibantur circnli 
• . maximiQAIR,S BIT; eftque arcCA* =arcAL,&arc Dg 

a 5 ^ 2«- a _ arcBE ; &arc CVa=arc VL. &arc DX" = arcXE. 
Porro, quum circulus QAIR circulo A F K, & circulus S BI T cir-

b * 1. i bujus, cui0 B H K bre<Siï fint} & arcus AI, B I minores quadrante (ob cir-
culura A B R T non maximum) • & arc AI — BI - erunt juxta 
11 hujus arc A C, B E aequales. Ergo arcus A L, A C - B E, B D 
aequales funt. Eodémque pafto arcus AM,AF,BH,BG aequan-
tur. Unde & reliqui G F, L M, E H, D ri aequantur. Q.E.D. 

Item ob arc C A L = arc D B E 5
 £ erit fubtenfa G L aeqnalis 

fubtenfae D E, & 4proinde arcus G V L arcui D X E } & femiflis C V 
— D X : unde addito vel fubtrafto communi V D , erit arc C D = 
arc V X. Ergo, cùm arcus V X efimilis fit arcui A B, erit arcus C D 
eidem A B fimilis. Eade'mque ratione arcus F G, neque non & arcus 
E L, H M eidem A B fimiles oftendentur. QE.D. 

19.1. 
18.3. 

C IO. i buj. 

Prop. XIV. Probl. 

Fig. 44. Dato in fphaera circulo (A B), qui minorfit maximo, datoque in 
ejuscircumferentiaaliquopuncto(A), perillud punctum defcribere 
circulum maximum, qui tangat datum circulumf AB). 

3 ÎO. 1 bu). Per A) & C (polum circuli A B) * defcribatur circums maximus 
b 17! xhui G A BE,èquofumaturquadransAD. Polo Dper A ducatur cir-
e 3.1 bujus. culus A Z E jfc hic maximus eft, cSc tangit datum A B în A. QcE.Fi 

Prop. XV. Probl. 

Datoin fphaera circulo (A B), qui minor fitmaximo; &datoalt-
quo pun£to (G) in fphaerae fuperficie, quod fit inter datnm circulum 
(AB), &aliumciarqualemcsc paralleîum CD - per punitum illud 
datum (G) defcribere circulum maximum, qui tangat datum circu-
lum (A B), maximo minorera. 

s 10. i bujus. Per E,F "polos parallelorum, & punftum G a defcribatur circalûs 
& coroUcbol. maximus E A C, in quo capiatur quadrans B H ; & polo E per H 
10.1. fsj„ defcribatur circulus H I. Sùmatur etiam quadrans G K, poldque G 

1 "% fur circulus K L (qui certè maxisms erit) fecans circu-
I "o F. ■ .-• si';cabitvero,quiapun&uro K cadit inter H,&J; * 

arcum 

Fig. 4;. 
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arcum G H minorem, Se arcum GI majorera quadrante G K : illud, 
quia B H eft quadrans ; «" 
circulus. &AI(b=B 
drans) tum per L & polc 
caris circulum A B in M ; polo'que demum L per M ducarur circulus 
M N : dico factura. Nam arc. L Mb aequatur arcui H B quadranti, c 17- i hui-
«ergo M N eft maximus circulus. Item, quia cire. K L tranfit per po-
lum L circuli M N, dtranfibit hic viciflïm per polum ilIius,hoc eft per d lfih-1 f. 
G : denique quia circuli A B, G N fecant maximum circulum E F, in 1 hp*s-
quo polos habent, in eodem puncto M, e ipfi fe contingent rnuiuô. e i 

ltaque factura. 
Scholium. 

Simili difeurfu, aliud punâuro, quo circulus K L fecat circulum 
HI, polus erit alterius circuli maximi tranfeuntis per G, tangentifque 
eirculura AB. 

Prop. XVI. Theor. 

Maximi circuli, qui fimiles circumferentias parallelorum circulo- Fig» 4«5. 
rum aulerunr, aut per parallelorum polos tranfeunt, aut eundem unum 47. 
parallelum tangunt. 48. 

i°, Auferant circuli maximi A B C, D B E (ex parallelis A D C, 
F G) fimiles arcus A D, F G ; & alter ArB C tranfeat per polos pa-
rallelorum } erit maximorum inrerièéHo B , polus parallelorum. Si 
negas, fit H polus ipforum, & per H, G ducatur maximus H GI (fe-
cans ipfum A D C in I), unde arcus AI, F G "fimiles funt. ergo cùm a 10,1 
A D, F G fimiles ponantur , erunt AI, AD fimiles, adedque pares. 
Q,E.A. 

20. Auferant maximi A B C, D E F fimiles arcus A D, B E • Se 
neuter per polos tranfeat, fed alter ABC unum B E tangat (in B) ; 
etiam D E F eundem B E tanget in E. Vis fecare ? b itaque per E b 14 * 
defcribatur circulus maximus G E H. c ergo arcus A G, B E fimiles c IJ- 2 

funr j proinde vero arcus A D, A G fimiles eront. £KE.A. 
3°. Auferant (ex parallelis A D C, G H) maximi A B C,D E F 

fimiles areus A D, G H, & neuter per polos tranfeat, aut unum tan-
gat parallelorum j d ergo circulus ABC parallelis obliquus eft - d 1 3- »• hui-
c ergo tanget aliquem, puta (B E) ipfis A D C, G H parallelum - eun- ) J' 
demBE tanget circulus DE F: fi negas- per H, 1 defcribatur cir- gVj.^^j. 
culus maximus K HI tangens ipfum B E in I, « ergo arcus AK, G H 
fimiles, itidemque arcus AK, A D fimiles erunt. E, A, 

D a Prof. 
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Prop, XVII. Theor. 

. Y ïn fphaera paralleli circuli (A B, E F), inter quos, & parallelorum 
49« maximum (C D) aequales circumferentiae (A C, C E) maximorum 

circulorum intercipiuntur, funt inter fe aequales ; illi vero (A B), ia. 
ter quos & maximum parallelorum (G D) majores maximorum cir-
culorum circumferentiae (A C) intercipiuntur, funt minores. 

Nam primo tranfeat circulus maximus A C E F D B per polos pa. 
a Vf . i huj. rallelorum ; ergo communes feftiones A B, E F a erunt diametri cir-
b i©. i /;«;. culorum A B, E F. Jam fi arc A C (bB D) = arc C E (bD F). 0b 
* arc C G D c= arc C H D ; erit arc A G B = arc E H F ; d'unde 
à *?• 3. fiibtenfx A B, E F pares erunt, & proinde circuli A B, E F etiam pa-

res. X' E- °- Qa0(" fi arc A G (B D) c- arc C E (D F) erit arc 
A G B -a arc E H F, & fubtenfa A B "a E F, & circulus A B -3 
E F. ^E.D. 

Fig. 5 0. iqon tranfeat fecundô circulus maximus A C E F D B per paralle-
lorum polos (G,H) ; verùm per hos, & polos circuli A C E F D B 

e 20.1 bujus.e defcribatur circulus GIH K. f Itaque poli circuli GI H K erunt in 
f ï/ci.ij. i h. utroque maximo circulo A G E F D B,& CD. ergo ad interfeftiones 
ç f.âef. 1 huj. C, D. s proinde arcus C J, C K aequantur. 

28. j. Jam fi arc C A == arc C E, erit arc A1 = arc E K. Item (obfe-
h , 2. » huj. micirculos I K, G H) arc GI = H K ; h ergo reftae G A, H E pares 
k îjcb. *Q.tJ>. funt, & k conlequenter circuli A B, E F pares erunt. Q, E. B. 

Sin arc C A c~ arc C E 5 fit arc C L = arc C E. Ergo parallelus 
l -6.1 bujus. Per L aequabiter (uti mox oftenfum) parallelo E F. \ Quare paral-

lelus A B minor erit ipfo E F. ^E.D. 

prop. XVIII. Theor. 

ïn fphaera maximorum circulorum circumferentiae (A C, E C) in-
terceptae inter maximum parallelorum (C D), ôcduos alios circulos 
(A B, E F) aequales & parallelos, funt aequales. Illae verô(A C)quae 
întercipiuntur inter majorera parallelum (AB)& maximum CD, 
funt minores. 

a 17. 1 Nam in ia hyp. fi dicas effe A Ccr C E, a erit idcirco cire A B 
"*3 cire CD: in 2a hyp. fi dicas effe A C = vel c- C E,3 erit ergo 
cire A B = vel cire C D, contra hypothefin. 

Trq. 
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Prop.XIX. Theor. 

Si in fphaera maximus circulus ( A B C D) parallelos aliquot cir- Fig, ; i'.' 
culos(E F,GH, I K) in fphaerica fuperficie dcfcriptos fecet quidem, 
non tamen per polos, in partes inaequales eos fecabir, excepto paralle-
larura maximo (G H) : de parallelorum autem fegmentis in hemi-
fphaeriorum uno (G QJî) interceptis, ea(LFM), quae funt inter 
maximum parallelorum (G H) & polum confpicuum ( QJ funt 
majora feroicirculo, reliqua verô (O PK), qua funt inter maximum 
parallelorum & polum occultura (R), funt feroicirculo minora; x-
qualium deniqueac parallelorum circulorum (EF, I K) alterna feg-
menta (L F M, 01 P ; & L E M, O K P) funt inter fe aequalia. 

1. Per polos Qj R & punélum B defcribamr circulus maximus 
(QJ3R } is a tranfit etiam per D, undearc BHD = arcBGD: a n-
bitem arc S F T = arc S ET,b & arc X K V = arc XIV. ergo arc b *»■ 1 

LF M crarc L E M,&arc OI P cr-arc O K P. 
2. Si circulus E F = cire I K, per polos parallelorum Q^, R, & 

polos circuli A B C D, ducatur circulus AG H : c iftius circuli poli c xfib.xi, i 
funt B, D : ergo arcus B A, B C aequantur. a Item arc B L = arc hu]m. 
B O ; ergo arc L A = arc O C. ergo arc L A Me (a L A) = arc d ï8- 4 

OCP(îOC): unde fubtenfa LM = OP. Ergo arc L E M = e *% hui> 
arcO I P. arcG E M = arc O K P, 

Prop. XX. 

Si infphaera maximus circulus (G L) parallelos aliquot circulos Fig. J2Î 
fAB,CD,E F)fecet, non tamen per polos} de parallelorum af-
furaptis circumferentiis in uno hemifphaerio, illae (O B H), quae pro-
piùs accedunt ad polum confpicuum (P) erunt majores, quàm ut limi-
tes effe poflintillis (N DI), quae ab eodem confpicuo pololongiùs 
abfunt. 

Nam fi per P, I; &P, N ducantur circuli maximi fecantesip- a io.»fc£ 
fum A B in R, S ; erit arcus H B O major arcu R B S, "qui fimilis eft 
arcui 1 D N ; unde liquet propofitura. 

Prop. XXI. 

Si in fphserisaequalibus maximi circuli (B N D,F O H) ad maxi- fig, y 3; 
roos circulos (A B C D, E F G H) inclinentur ; jlle (B N D) cujus 

polus 
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polus(P) fublimior eft fupra planum fubjectum, inclinatior erit • iUi 
verô circuli, quorum poli sequaliter diftant à jftibjeclis planis, sequa-
liter inclinantur., 

Per L, P polos circulorum A B C D, B N D • pe'rque M, Qjpolos 
circulorum E F G H, F O H ducantur maximi circuli A L C, E M G-

a 6. i hu)us, a interfetf iones A C, B D, MI concurrunt in fpharrae eentro L Et 
b i

9l
&}def. quoniam anguli A1D,N 1 Dbrefti funt, ( quippe cùm planum 

IL ANC credum fit planis A B G D, B H D),d ent ang A1 N inclina-
is '!/M tip plani B ̂  D ad Planum A B C D, pariterque ang E K O eft in-
c L dinatio circuli F O H ad planum EFGH. Cùm igitur fit arc C Pe cr 

G Q^, & arc P N = QO, & proinde arc C N cr* G 0,erit arc N A 
f i7.,3.

;
 "S.arcO E

 ;
 s quare ang AI N -nang E K O : Q^E.D. 

Quodfiarc CP=GQ
k
, fimili difcurfu liquet angulos AIN, 

E K O aequari. 
Facile convertitur hoc Theoreraa. 

Scholt I. Theor. 

f i&JS* . Circuli maximi (A B, G B) tangentes eundenvparallelum (AC), 
sequaliter inclinantur ad maximum parallelorum (D E) . qui vero 
(G H) majorera parallelum 1G tangit, jnclinatior eft ad parallelorum 
maximum (D E)

5
 & circuli (A B, C B) aequaliter inclinati ad pa-

ît rallelorum maximum (D E) tangunt eundem parallelum (A C). Qui 
vero (G H) inclinatior eft ad maximum parallelum, majorem paralle-
lum (IG)tangit. 

i. Per F polum parallelorum, & conta&us A, C defcribantur 
a y/i bttjut. maximi circuli F A D, F C E • a tranfeunt hi per polos circulorum 
b ij. i bu'y AB, C B, bfecântque adeo ipfos perpendiculariter : ergo F A eft alti-

tude poli F fupra circulum A B ; & F C altitudo ejufdem fupra circu-
e Ï. ief.i httj, lurà C B ; quare cùm fit F A c==: F C, liquet primum. 

£? *8.3» i. Per polum F, & contaftum G defcribatur maximus circulus 
F G E ; ergo (ut priùs) F G eft altitudo poli F fupra circulum GH : 

j il. 2 buj. atqui F G c~ F A : & unde liquet fecundum. 
3. Per F, & polos circulorum A B, C B defcribantur maximi cir-

culi F AD, F C E ; bhi fecant illos perpendiculariter
 ;

 ergo arcus FA, 
c byf. FCfuntelevationespoliF fapra circulos AB, CBj c ergo arcusFA» 
à 3.ii*> F C pares funt. àitaque circulus intervallo FA,velFC defcriptus 

tanget circulos A B, C B : quod erat tertium. 
4. PcrF,c3c polum circuli G H defcribatw circulus maximus 
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F G E. ergo arcus F G eft elevatio poli F fupra circulum G H. Atqui 
arc F G c crarcFA. ergo cire d tangens, polo F per G deferiptus 
major erit quàm A C. Quod erat ultimum. 

Schoî. 2. Theor. 

Circuli maximi (A B, C D ) ad parallelorum maximum (DB) Fig. ctf. 
sequaliter inclinati, polos (E, F) habent in circumferentiâ ejufdem 
paralleli. Et circuli maximi (A B, C D) qui polos ("E, F) habent in 
circumferentiâ ejufdem paralleli (E F), ad parallelorum maximum 
(D B) aequaliter inclinantur. 

1. Defcriptis per G polum parallelorum, & per E,F polos circu- * î*,x h^m-
lorum A B, C D circulis maximisG E, G F . quia hi *teâi funt illis, j?

 htl]Wt berunt arcus G E. G F pares. c ergo circulus polo G per E,F de-
feriptus parallelus eft circulo D B. JKE.D. 

2. Ob arc G E d= G F,e erunt circuli A B, C D xqualiter in- d l'uWi 
clinati ad tpftro BD. g.E.D.

 E JCH
-

% L
*' 

Schol.%. Theor. 

Si fuper circuli (A B D E) diametro A D conftituatur rectum cir- F'g- S7> 
tuli fegmentum (A F D), dividatur autem fegmenti infiftentis cir- 5 8» 
cumferentia (A F D) in duas insequales partes (A F, F D) • & à fe-
âionis punûo (F) ad circumferentiam circuli primi plurimse rettaî 
lineae (F A,FI, F H, F B, F C, FD, F E) cadant-, erit refta (FA) 
fubtendensminorem partem (FA) infiftentis fegmenti omnium mi-
nima : quae autem majorera (F D) fubtendit, omnium maxima : reli-
quarum verô maximae propinquior (F C) remotiore (F B) femper 
major eft; duae verô reftae aequales (FE, F C) ab eodem punfto 
(DJ in circumferentiam circuli (ABDE)à maxima (F D) aequali-
ter diftantes. 

Ducatur F G normalis piano A B D E, & conne&antur G C, 
G B, G H, G I,G E ; a liquet pun&um G elfe in reda AD. & ob

 a
 ,8. n. 

F A b
-TJ F D,c erit G A "*"3 G D

}
 « item GA"*aGI"3GH &c. b bjp. 

c&GDcr-GCcr-GB &c. c
7
.™'8-3' 

Ergo in triangulis reftangulis FGA, F G I, FG H, d erit F Ad 47. i. 
""n F I ~tJ F H ; at in triangulis reftangulis F G D, F G C, F G B, 
deritFDc-FCc-FB. DemumobGE br=G C. *eritFE = 
FC QÙXE.D. ' 

Si 
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Schoh 4. Theor. 

p,V Si in fphaerae fuperfine intra cujufq; circuli peripheriam (ABCDE) 
fignetur punftum (G) praeter ejus polum (F) ; ab eo autem ad cir-
culi circumferentiam plurimi arcus (G A, G B, G E, G C, G D) 
circulorum maximorum ducantur femicirculo minores ; maximus eft 
(G F A, qui per polum circuli ducitur ; minimus autem, qui (G D) 
ei adjacet 5 reliquorum verô maximo propinquior (G B) reraotiore 
(G G) femper major eft ; duo verô arcus (G E,G B) ab eodem ma-
ximo (G A) vel minimo (G D) aequaliter remoti inter fe aequales funt. 

a »y. 1 hu'jtvs. f,jam quonîam arcus A G D 2 perpendiculariter infiftit femicirculo 
b jjp*. ÎI*. A c D}berit (ùbterifa G A major fubtenla G B ; b& G B ipfâ G C : 

ergo arcus G A major eft arcu G B 5 & G B ipfo G C. & lie in re-
liquis, juxta Scholium praeeedens. 

Schoh J. 

Fig. 60I Si in fphaerae fuperficie extra peripheriam cujufq ; circul:( ABC DE) 
îignetnr punctum (G) praeter ejus polum (F) . ab eo autem ad cir-
culi circumferentiam plurimi arcus (G A, G G ,GB,GE) ducantur 
femirculo minores, fecantéfque cireumferentiam circuli : maximus 
eft qui (G F A) per circuli polum ducitur ; reliquorum verô maximo 
propinquior (G B) remotiore femper major eft : minimus autem eft 
ille (G D) maximi, qui inter punâum (G) & circuli circumferentiam 
extra circulum interjicitur : reliquorum verô minimo propinquior 
(G H)remotiore (G 1) femper minor eft. Duo verô arcus (GB, 
G E; & G H, G K) ab eodem maximo vel minimo aequaliter remoti 
inter fe aequales font. 

Itidem patet hoc ex Scholio penultimo, ex fubtenfis ad arcus difeur-
rendo. 

Irop. XXIL 

Fig. 6y. Si in fpfiaera maximus circulus (ABC D) unum quidem circulum 
(A F) tangat, alium verô ei parallelum (G B H D) fecet, pofitum imer 
fphaerae centrum, & eum circulum quem tangit maximus circulus ; po-
lus autem (E) maximi circuli fuerit inter utrumque parallelorum 
(AF,GBHD), defcribantûrque maximi circuli (G L, H K, M 
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N K, O L) tangerues duorum parallelorum majorem (G B H D) : ht 
omnes erunt inclinati ad maximum circulum (A B C D), ex eoriun 
rectiffimus quidem erit ille (H K), cujus contactus erit in eo pumfto 
(H), in quo majus fegmentum (BHD) paralleli majoris bifarhm 
dividitur ; humillimus vero& maxime inclinatus (GL) cujus con-
tactus erit in eo puncto (G), in quo minus fegmentum (B G D) bifa-
rjam dividitur

 ;
 reliquorum autem illi quidem (M P, N K) qui aequa-

liter diftant ab alterutro eorum punclorum (H, G) in quibus fegmen-
tabifariamfecantur,funtilmiUt«r inclinati

 4
 qui verô (OL) conta-

#um remotiorem habet à puncto (H), in quo majus fegmentum bife-
catur, inclinatior perpétué eft eo (N K), qui contactum eidem puncto 
propiorem habet. Poli denique maximorum circulorum erunt in uno 
circulo, qui & minor erit eo circulo (A F) quem tangit maximus in 
principio circulus, & eidem parallelus erit. 

PerIpolum parallelorum, & E polum circuli ABCD, dticatur 
circulus

 5
 is abifecat fegmenta B G D, BH D, b tranfitque per conta- a 9. % huj. 

ftumA: fititaque circulus GAIEHC, fiât arcus H Q^aequalis b 4.1 /;»/«$. 
quadranti E A. ergo H Qjr~ HI ; atque Q^cadit inter 1, & A ; 
itaque polo I per QjJefcriptus circulus QTR, erit parallelus circu-
lo A F, eoque minor. Per J, & punda contactuum ducantur maxi-
morum circulorum arcus M1 S, >J I T, O IV, quic tranlibunt per c $. ihmjm. 
polos tangentium : ac ob arcus I H, I M, I N, 1 O, I G d aequales ; d "> ief-1 *• 
& arcus I Q, I S, 1 T, 1 V, I R d etiam pares ; erunt toti arcus H Q, 
M S, N T, O V,G R aequales • ergo cùm H Q fit quadrans, erunt 
reliqui omnes etiam quadrantes

}
 « ergo puncta Q, S, T, V, R erunte 16'1 **$ 

poli tangentium Q^E D. 
Porro, quoniam arcus H M, H N f pares funt, erunt iftis s fimiles f ijtp. 

arcus R R pares, ergo oppofiti arcus Q T, Q_S pares funt (nam 8 '° hu)t#-
duttaereaae RQ .îS.fT effent *diametri circuli QT R) * ergo \ 1 *• * 
dufti arcus ET, ES pares erunt. & arcus E T tr* E V

 ;
 & E Q. 4"J°-2I,Î 

maximus, ac E R minimus horum : 1 ergo circulus H K minime in- **j. 
clinatur ad circulum A B C D, & G L maxime ; & M P, N K. ae-
qualiter, & OL magisquàm N*K. ^E.D. 

Prop. XX III. 

lifdem pofitis, fi circumferentiâ? (M O, N P)circulorum tangenti- Fig, fo; 
«ta (M O, N P) à contactibus (M, N) ad nodos (O P) fint aequales, 
prïdifti circuli maximi (M O, N P) fimiliter inclinati erunt. 

É Nam 
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Nam per E polum circuli ABC & I polum parallelorum dui 

catur circulus maximus G A C ; & per I, ac contactus M, N defcri-
s bantur circuli maximi 1 M, I N : & quoniam hia per polos tangenti-
b i y. i buj. Um M O, N P tranfeunt, binOftunt ipfis M O, N P diametricè & re-' 
e hyp. dto • & inaequaliter fecantur in I, & arc M O c= N P ; d ergo du. 
d îi. i b. ctae recta; I O, IP aequantur : ergo circulus O K P polo I per O de-

fcriptustranfibitper P; funt etiam arcus MO, MQ. & arcus S O, 
e 9. 1 buj. $ QJ squale. itidémque arcus N P, N R, & arcus T P, T R

 PA
. 

res funt ; ergo (ob arc M O = N P) erunt toti O M Q., P N R pa-
t *M» res ;

 £ idedque fubtenfae O P R ; & s propterea arcus O S Qj 
g x8.3. p T R, & horum dimidii S O, T P pares erunt. Item arcus K O, 
k 1 o, » buj. c aequantur ; ergo reliqui arcus K S, K T, hifque h fimiles arcus H M, 
k, zfi. z bnjut. H N aequabuntur : fc ergo circuli M O, N P fimiliter inclinantur al 

circulum,A B C D. JKE.D* 

LIB. 
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«A» «*» «î*> «$» «4» «4» *È» i4* «fi» «fi» «fi» «4» «A» ci» <v*a 
Assers £»^®a?œ®î«a8?i^îSs*îâj 
THEODOSII S PHIRICORUÉ 

LIBER TERTIUS. 

*rop. I. 

S I circulum (A C B D) inarqualiter fecet recta linea (A B) ; Fig, 
faper qua conftituatur rectum circuli fegmentum (AFB), ° 
non majus femicirculo j dividatur autem infiftentis fegmenti 
circumferentiâ in duas partes inaequales ( F A, F B) ; recla 

linea (F B) fubtendens earum minorera, minima eft linearum recla-
rum(FG,.FH,FK,&c.) ductarum abeodem puncto (F) ad majo-
rera partem (A C H) circnmfercntis primi circuli: reelarum verô 
ductarum ab eo ipfo puncto ad circumferentiam (B C) interceptant 
interillamminimara redam(F B)&diametrum (CD) inquamca-
dit petpendicularis (F L) deducta ab illo puncto (F), femper minima: 
propior (F G) remotiore (F H) minor eft. Omnium autem maxima 
eft ea (F C) quae ab iilo eodem' puncto ducitur ad extremitatem ejuf-
dem diametri. Item recla (F A) fubtendens majorem circumterenti-
àm fegmenti infiftentis, minima eft earum (F A, F I, F K, &c.) quas 
caduntin circumferentiam (A C) interceptara inter ipfam Scdiame-
trum (C D), fempe'rque huic propior (F I) remotiore (F K) minor 
eft. Si vero recta linea (A B)iubjectum circulum fecans fit ejus dia-
meter, & reliqua otnrùa eadem fint ut fuprà ; recla linea (F B) fub-
tendens minorera partem circumferentiae fegmenti infiftentis, minima 
eft re&arum ductarum ab illo eodem punfto ad primi & (abjecti cir-
culi circumferentiam ; ea verô (F A) quam majorem partem circum-
ferentiae fegmenti infiftentis fubtendit, maxima eft. 

Conneftantur rectae L G, L H, LI, L K. Et quoniam L B 1 "3 a j.'i* 
L G a~n L H, erit (in triangulis rectangulis F L B, F L G, F D H) 
FBSFGl-aFH. Similiter, ob LA~àLI«5LK, eritFAb47.*; 
**3 FI —n F K. Et quoniam L C eft a maxima omnium ab L ad cir-
"«umferentiam A C B,b erk F C maxima omnium ab F ad candera* 

E z ' Sin ' 

SCD LYON 1



a8 THE 0 DOS II Sphœricomm L1B.3. 
Sinurcus A C B, A D B pares finr, patet re» ex 3* Scholio nz 

fecundi hujus. 
Prop. II. 

Fig. 65. Sireéta linea f A B) fecans circulum (A C B D) auferat fcgmen-. 
trtm(AC B)non minus femicirculo; fuper ipfâ verô reétalinea (AB) 
ftatuatur aliud circuli fegmentum A F B quod & femicirculo majus 
non fit, & inclinatum fit ad alterum fegmentum ( A D B), femicirculo 
non majus : dividatur autem infiftentis fegmenti circumferentiâ in 
partes insquales (AF , FB) : recta linea (F B) fubtendens minorera 
eircumfèrentiae partem, minima eft rectarum omnium (F B, F G, FH, 
<&c.) ductarum ab illo puncto(F), à quo ipfa ducitur, ad lubjefti cir-
culi circumferentiam illam, quae femicirculo minor non eft : Se reli-
oua omnia , quas in praecedenti, fequuntur. 

Excaru vartoperpendicularisF L variicafus emergunt. 
Iterum demifsâ re&â F Lad planum A C B D rectâ F L, duéh'fq. 

ze&is C E L D, L B, LG, L H, L A, L1, L K ; liquet fore F B ~3 
F G -n F H -^3 F C i & FA -a F 1-3 F FG, ut prxcedentù 

Prrp. III, 

IFig. 65.. Si in fphaeraxluo circuli maximi ( A B C, D B E) fe mutuô fecent, 
ab eorum verô utroque fumantur aequales circumferentiae (BA, BC. 
& B D, B E) utrinque à punfto (B), in quo fe fecant : rectae linez 
(A D, CE),quae extrema puncta circumferentiarum conneâuntad 
eafdem partes, aequales funt inter fe» 

Sint primùm omnes B A, B C, B D, B E aequales • Se polo B du-
a- if. 1 catur circulus A D C E j "ergo fe&iones A C, D E funt ejus diame-

tri. & Fcentrum . &radii F A, F B, F D, F E: pares. Item ang.' 
1 F C*c= ang A F D. cergo E C = A D. 

Sin omnes- non a?quentnr, polo B per A, & C ducatur circulus 
4 jg j A G C H, cui occurrat utrinque productus arcus D B E in G, & H. 

ergo B G = B H, item B D r= B E. ergo D G = E H. Atqui eti-
ç ix. t hujtm &m (ficutin priori parte) fubienfae G A,C H, adeôque arcus G A, 

CH squantur ; quare cum circuli fegmentum GBHarectum fit circulo 
AGCH; a& arcus G A H, G C H fint femicirculi - « liquet retfas 
A D, C E aequari 

11. i. 
4n U 
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THEO DOSII Sphœricomtn LiB. 3. 

Prop. IV. 

Si in fphaera duo maximi circuli (A B C, D B E) fe mutuo fecenr, Fig. 6j. 
ab eorûmque altero (A B C) fumantur aequales circumferentiaf (BA, 
BC)utrinque àpunfto interfe&ionis (6); & per puncta(Aj C) 
terminantia squales cireumferentias ducamur duo plan* paralleh 
(A F G, G H I),.quorum alterum (A F G) conveniat cum comrnuni 
fe&ione (K B) ipforum circulorum , extra fpharrarn, versus çraedi-
tlum pun&um (B) : fit vero una illarum aequalium circumferentia-
rurn(BA, B C) major utralibet circumferentiarum (B F, B H) in al-
tero maximo circulo (D B E) interceptarum inter praediclurn pun-
&um(B)&utrumque planorum parallelorum: ea circumferentiâ 
(B H) quae eft inter illud punctum (B) & planum (C H1) quod non 
convenitcum comrnuni fectione (K B) ipforum circulorum, major eft 
quàmea ejufdem circuli circumferentiâ (BF), quae eft inter idem 
punétum (B) & planum (A F G) quod convenu cum comrnuni fe-
ctione circulorum. 

Polo B per A, C ducatur circulus A D C E, habem A G, IC fe-
clioneseum parallelis planis A F C, I H G ; & A G, D E fediones 
cum maximis circulis A B C, D B E 4 unde harum interfectio (K) a 15. i %v 
1 erit centrum circuli A D C E, 

Jam, ob A G, C1 b parallelas, c erit ang K A M = ang K C N : b r*. »i. 
item ang A K M d — ang C K N. & K A = K C. { ergo K M— c 

K N ; s adeoque M D = N E Porro K B (communis feétio cir- e
{ *J* ?* 

culorum A B C, D B E) " refta eft circulo A D G E } & pjopterea - £mtU 
* ang L K M rectus eft ;

 Jergo angLMK acutuseft , & ei aequalis fi i9. iu 
UNE; angulus autem D MF obtufus. ergo arc E H~3arc D F ; k i-àef. 11. 
&ideoreciprocè (cùm aequales fint arcus B D, B E) arc B H cr*arc 1 I7* *-
BF. QE.D. 

Obf : quôd arc E H ~ry arc D F patet. Nam quia M D, N E ae-
quantur, perpendiculares ab'M, N auferent aequales arcus in circum-
ferentiâ D B E ; quorum alter minor eft arcu DF,ob angulum DMF 
obtufum, alter major arcu E H , ob angulum E N H acutum : ergo. 
liquet arcum D F effe majorem arcu E H. 

Trop. V, 

Si in circumferentiâ maximi circuli (AB C D)fit polus f A) pa- Fig. 6& 
rallelorum ; hûncque circulum maximum fecent ad angulos rectos 

duo 
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n3 THEODOSil Sfhœricorum L IB. 3. 
duo alii maximi circuli (B D, E C)

 5
 quorum alter (B D) fit unus pa-

rallelorum, alter vero ( E G) obiiquus fit ad parallelos : ab hoc au-
tem obliquo circulo (EC) fumantur squales circumferentiae (FG, 
G H)deinceps ad eandem partem maximi parallelorum, perqueilia 
puncla (F, G, H) terminantia aequales cireumferentias defcribantur 
paralleli circuli (1 K, L M, N O) : circumrerentiae (J L, L N) maxi-
mi illius circuli primo poiiti inter parallelos intercepta?, inaequales e-
runt

 ;
 fempérqae ea (1 L) quae propior fuit maximo parallelorum, 

remotiore (L N) major erit. 

Per polum A, & punftum G ducatur maximus circulus AGP, H-
quet arcus G P, G F elfe minores femicirculo (nam G P eft minor 
quadrante A K, unde G F non fecat G P inter G & P, & proinde GF 

a ; fthti.i b. etiam minor eft femicirculo). Item G P tranfit per polos circuli I K, 

ergo arc G P ~3 G F. Simili difeurfu arc G Qj"5 arc G H. Item 
reèta per G ad centrum fphaerae (hoc eft communis feclio circulorum 
A. P, E C) fecat inter jeelum planum circuli 1 K intra fphaeram ; ergo 
eadem fecabit planum paralleli N O extra fphaeram. Ergo, juxta pra> 

,b ici bujta. cedentem arc G P major eft areu G Q ; quare cùm fit arc 1 L b=GP 5 
Qc arc L N b= G Q,; erit arc IL major arcu L N. P. 

Prop. VI. 

Fis 6Q Si in circumferentiâ maximi circuli (ABC D) fit polus (A) pa-
rallelorum, hùncque maximum circulum ad angulos rectos fecent duo 
alii circuli maximi (B D, E C), quorum alter (B D) fit unus paralle-
lorum , alter vero (E C) fit obiiquus ad parallelos: iumantur autem 
ab obliquo circulo (E C) arquales circumferentis (F G, G H) dein-
ceps ad eafdem partes maximi illius parai eli ; & per puncta(F,G,H) 
terminantia aequales cireumferentias, pérque polum (A) defcribantur 
maximi circuli (AI, A K, A L) : hi cireumferentias inasquales inter-
cipient de maximo parallelorum, quorum propior (K L) maximocifc 
culo primo pofito (ABC D) femper erit major remotiore (K 1). 

a 5.3 -bujut. Per puncla F, G, H defcribantur paral'eli M N, O P, dR
 ;

 ' ergo 
b 10. z hujus. arc O M cr O & bproinde arc G V cr G X : flat arc G Y = 

G X, & per Y deferibatur parallelus ST ; cùm igitur arcus G Y, 
c 5. 1 bHjm. G X, & arcus G H, G F pares fint, c erunt duels refis H X, Y F 

-e 1.5.1. hujut.* arqua'es. Porro circulus S Z T d circulo AI reétô infiflir, & bife-
catnrab eo (dnctâ abZ ad alteram feclionem rectâj & fegmentum 
circuli AI ab Z per I ad alteram feclionem majus eft femicirculo ; Se 
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THEO DO SU Sphœricorum L i B . 3. 31 
araisYZ eft quadrante minor, (nam quia circulus AB C D reSus 
eft circuits B O, E C, tranfibit per eorum polos, &

c
 bifecabit eorum e 9. » ku>m. 

fegmenta
 ;

 unde arcus B E erunt quadrantes • quare K I qua-
drante minor eft . & proinde ipfi

 f
 fimilis Y Z quadrante minor eft).

f I0
-
 1 htt

3
m

-
s ergo re&a Y Z eft minima cadentium in circumferentiam Z J ; ade-

 g 1 hu]M
' 

oque minor ipfâ Y F,
h
 hoc eft ipfâ H X. ergo cùm circulus QJ(. mi- h priât. 

nor fit circulo S T, erit arcus H X major quàm ut fit fimilis arcui Y Z. 
(Major enim fubtenfa ex minore circulo majorem proportione ar-
cum aufert, quàm minor ex majore,) ergo arcus L K (f fimilis arcui 
H X) major eft, quàm ut fimilis fit arcui K I (qui fimilis eft arcui 
y Z). quare cùm arcus L K, KI fint in eodem circulo, erit fimplici-
ter arc L K major arcu KI. E. D. 

Prop. VII. 

Si in fphaera maximus circulus (ABC D) tangat aliquem fphaerae Fig. .70. 
ciiculum (A E)

 ;
 alius autem maximus circulus (G H) ad parallelos 

obiiquus fit, tangâtque circulos majores illis, quos tangit maximus 
circulus primo pofitus • fuen'ntque eorum contactus (G, H) in maxi-
mo circulo primo pofito • & fumantur à circulo obliquo circumferen-
tiae (l K, K L) squales, & continua? ad eafdem partes maximi (B D) 
parallelorum : per pun&aautem (I, K, H) terminantia aequales cir-
eumferentias defcribantur paralleli circuli ( M N, O P, QR.)

 ;
 ht 

cireumferentias inaequales (M O, O Q) intercipient de maximo cir-
culo (ABC D) primo pofito; quarumea(MO) quae propior erit 
maximo parallelorum, erit major remotiore (O Q_). 

Per S polum parallelorum, Sepunctum Kdefcribatur circulus ma-
ximus S K,fecans parallelos puncïis T, V: item per K

a
 deferibatur a \%i%h 

circulus maximus KEtangens parallelum AEhiEverfùs partes G 
(unde K E cadit inter S V, &GI; nam fi extra GI caderet, non 
tangeret circulum A E, quoniam ipfi KG non priùs occurritquàm 
in puncto quod opponitur puncto K). ergo cùm arcus S V tranfeat 
polum circuli M N,b erit K V minimus arcus omnium à K ad M N b y fcb.n.i b, 
cadentium, & K Y minor quàm KI • paritirque KX"i K L

 ;
 ergo 

(ut in 5 tâ hujus) erit arcus K Y major arcu KX- fed arcus M O
 c

ae-
 c

 *3 *
 hui' 

quatur arcui K Y,c & arcus O Q arcui K X
}
 ergo arcus M O major 

eft arcu O CL ^^.ZX, 

Prep. 
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Trop. VIII. 

Fia 'i. Si in fphaera maximus circulus (A B) rangat aliquem fphaerat cir-
culum (A C ;) aliquis autem alius maximus circulus (D E) obiiquus 
ad parallelos tangat circulos majores tilts, quos tangebat maximus 
circulus primo poficus ; fuerr.que eorum contactus in maximo circu-
lo primo pofito : fumantur autem de obliquo circulo aequales circum-
ferentiae continua; (F G, G H) ad eafdem partes maximi parallelo-
rum , pe'rque punfta (F, G, H) terminantia aequaks cireumferentias 
defcribantur maximi circuli (M M, KL, G 1), qui & tangant eun-
dem circulum (A C) qaem tangebat maximus circulus primo pofitus, 
& fimiles parallelorum cireumferentias intercipiant ; habeântque eos 
femicirculos,qui tendunt à punetis contacluum (C,K, M) ad puncV 
(F, G, H) terminantia aequales obliqui circuli cireumferentias, per 
•quaedeferibuntur, ejufmodi ut minime conveniant cum illo circuli 
maximi primo pofiti femicirculo , in quo eft contactus (A) obliqui 
circuli inter apparentem polum, & maximum parallelorum. marquâ-
tes intercipient cireumferentias (I L, LN) de maximo parallelorum 
(B D), quorum propior (I L) circulo maximo (A B) primo pofito, 
Jermper erii major remotiore ('LNJ. 

Per puncla F, G, H defcribantur paralleli P F, CLG, R H fecantes 
a 7.3 *«j*s. circulum K L in O, S ;

 a ergo arc QP c~ Q R, & bideo arc G O c* 
b 13. Ï hu]w. Q s . fiat arc G T = G S, & per T deferibatur parallelus V T fe-

cans circulum M N in X : Jam circulus M N fecans parallelum V X 
non per polos aufert fegmentum, ab X per V ad alteram fectionem, 
minus femicirculo; etiam, fegmentum circuli M N ab X per N ad 
oppofitam fectionem eft majus femicirculo. Item fegmentum V X in-

e 15. ihu). clinatur ad M X versus partes R. (Nam circulus BE c rectus eft cir-
culo N Y per polum incidentiparallelornm ; ergoB E inclinatur ad 
circulum M v, ergo V Xad eundemN M inclinatur) ; denique feg-

* vid Nw ^en^m paralleli X V, ab X per V ad alteram fectionem,^fecatur in-
j ■', aequaliter in T : èquibœ recîuTX d minor eft: rectâTF, choceft 
c ? i buw. ttii3- H S ; unde, fiait m 6tu hujus, erit arcu31 L major arcu L N. 

JKE.D. 
Ffe 17 2 ^

ct
' Os™* fegmentum ab X per V ad alteram fectionem pro-

{ « zkujffs, & wnfum, fecetur inaequaliter in T, ira patebit. Ducatur circulus rnaxi-
cDri/e. mus E Z tangens parallelum A C in Z ; & quoniam circulus maximus 

g 9 1 '<>«]■ Z Y 1 tranfit per polos circulorum E Z, & B E, s bifecabit is horura 
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THEODOSll Sph<tricorum Lis. 3; 33 
fegmenta

 4
 ergo arcus E Z eft quadrans ; panque de caufa arcus E D 

eft quadrans ; ergo circulus polo E per Z ddcriptus tranfit per Y, 
&D. 

Simili dîfcurfu N M eft quadrans, & circulus maximus polo N per 
Mdefcriptustranfibit per Y, fpérque polos tangentis N M ; s ergo 
circulus M Y bifecabit fegmenta tangentis N M, & circulorum E B, 
X Y ; ergo fecabit circulum E B ad intervallum quadrantis ex N

}
 hoc 

tft ultra quadrantem ex E, hoc eft extra circulum D B. ergo fegmen-
tum ab X per V ad alteram fectionem bifecatur extra V ; & arcus 
XV minor eft femiffe iftius fegmenti, magifque arcus T X eft minor 
ejufdem femiffe. 

Lemma Probl. 

Propofitisduabusinaequalibus magnitudinibus (A B, A C, ) repe- Fig. 73^ 
rire aliam mediam, quae datas cuicunque magnitudini(D G) commen-
furabilis fit. 

Bifecetur D G, & ejus femifîis bifecetur, ac iracontinuo a donec a !•">• 
aliqua pars D F lit minor quam C B. & lit £ multipkx ipfius D F 
proximè major quàm A C

 ;
 ergo E-3AB: (nam li arquai is effet, 

poffet detrahi una magnitudo aequalis ip(î D F, lie ut fupereffet multi-
plex ipfius D F major quàm A C, contra confiructionem), atqui E& 
DGcommenfurabiles funt, b propter DF communem menfuram : b cmflr, 
ergo liquet propofitum. 

Prop. IX. 

Si polus(A)parallelorum fit in circumferentiâ maximi circuli( AB), pjg. -,
4

; 
quem duo alii maximi circuli B C, D C ad rectos angulos fecent

 ; quorum circulorum alter ( B C) fit unus parallelorum , alter vero 
(DC) ad parallelos obiiquus fit : hoc obliquo circulo fumantur ae-
quales circumferentiae (EF, G H) quae continuât quidem non firit, fed 
tamen fint ad eafdem partes maximi illius paralleli : per polum autem 
(A) & fingula pnneta (E, F, G,Fî) aequales cireumferentias termi-
nantia defcribantur maximi circuli ( A E I, A F K, A G L, A H M) : 
inaequales intercipient cireumferentias ; quarum ea(ML) quae propior 
erit maximo circulo primùm pofito,femper erit major remotiore(Kl ) 

Sit primùm arcus intermedius F G commenfurabilis arcui EF, vel 
G H ; Si a dividantur arcus E F, F G, G H in partes aequales com-

 3
 4. i

0
. 

muni menfurae : pe'rque divifionum puneta Q^P,^ & polum A 
ducantur circuli maximi A Q.V, A P T, A N R ; ergo arc MR b cr b 6.3. 

F RL 
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34 THEODOSU Sphœricorum Lis.3. 
R L bc~L S, & fie continué ; ergo arc M L c KI. .E. D, 

F'g- 75* Sit fecundô arc F G incornrnenfurabilis utrique arcui EF, FG ; tara 
fi arcus M L non fit major arcu KI ; fit primo minor, & furaatur K N 
aequalis ipfi M L ; & ducatur circulus maximus A N fecans circulum 

c km. 8.3.J. C D in O . tum c capiatur arcus F P major quàm F O, & minor 
quàm FE, ipfiqueFGcommenfurabilis ; & huic aequalis fit GQ, 
ducantûrque maximi circuli A P R, A Q S. Hinc ob arcus P F,G 
aequales, & commenfurabiles intermedio F G, erit (ut modo often-
fum eft) arc S L cr- arc K R c- arc K N. Ergo arc M L Cjtrc K N : 

^ ittrt°f- atqui arc M Ld — arc K N, quae répugnant. 
Fig. 75. Qub& fi dicatur arcus M L aequalis arcui K I,bifecentur arcus E F, 

G H in N, O j ducantûrque maximi circuli A N P, A O Qj e ergo 
sé.ibuj. arc M Q^c- arc QJL ; c &arcKPcrPI ; unde Q. L ~Df ML 

Q KI) . & K P cr-î K I. quare arc J>jL -S K P. atqui, cùm arc. 
G O = F N, non erit QJL —D JgJ>, ut modo oftenfum eft 5 ergo 
malè ponitur arc M L aequalis arcui KI. 

Igitur arcus M L non eft minor arcu Kl~3 nec aequalis ei j ergo 
major. Q. E. D. 

Scholium. 
Plané fimili difeurfu, quae de arcubus continuisoftenfa funt in pro-

pofitionibus f,7,8,etiam denon-continuisoftendi poflent. Vakanr 
igitur. 

Prop. X. 

[ Fig* 77« Si polus(A) parallelorum fit in circumferentiâ maximi circuli (AB), 
quem duo alii maximi circuli (B D, C D) ad angulos reftos fecent-
quorum alter (B D) fit unus parallelorum, alter verô (C D)' fit obii-
quus ad parallelos : in hoc autem obliquo circulo (G D) fumantur 
duo quaelibet punéta (E, F) ad eafdem partes maximi illius paralleli s 
pe'rque polum (A) parallelorum, & per utrumque illorum punfto-
rum defcribantur maximi circuli (A G, A H) : erit ut circumferentiâ 
(B H) maximi parallelorum intercepta inter maximum circulum pri-
mo pofitum, &proximum maximum circulum per polum & P" 
wnum punftorum deferiptum, ad circumferentiam (C F) obliqui cir-
culi inter eofdem circulos interceptam ; ita circumferentiâ (H G) 
maximi parallelorum intercepta inter duos maximos circulos per po-
lum pérque utrumque punctorum deferiptos ad circumferentiam ali-
quam, quae fit minor, quàm circumferentiâ (F E) obliqui circuli ini 

~ ter utrumque punftum intercepta. 
• • • ailï 

SCD LYON 1



THEODOSll Sphœrhorum LIB. 3. 

Sint primùm arcus C F, F E commenfurabiles, & dividantur in 
arcus squales communi menfurae, perquç punéla divifionum <Sc polum 
A ducantur circuli maximi lM,KN,LO. 

Quum igitur arcus C L, L K, K F, FI, I E aequentur • fixque 
ideo arc B O 'c™ O N "cr N H, & fie porro : b erit arc B O. C L a 6-1 
cr O N. LK crN H. K F. c ergo compofitê arc B O H- O N -j- b 8-*• 
N H ad arc C L -j~ L K -1- K F. crarc N H. K F • hoc eft arc BH. c 34-

CFcrarcNH. K F bcr HM.FJ., verùm arc H M.F I cr HG. 
F E(c ob H M. F I cr M G. I E) ergo arc B H. C F crarcHG. 
F E. Sit arc B H. C F :: H G. P. quare H G. P cr H G. F E. der- d M. y. 
go P ""3 arc. F E. gJS.D. 

Quod fi arcus G F, F E fint incommenfurabiles : fit primo B H. Fig. 78. 
C F :: H G. FI. & arcus FI major (fi fieri poteft) arcu F E : tum 
inter FI. F E médius arcus F Ke fit ipfi C F commeniùrabilis ; ac per e km. 8.3 huj. 
polum A & K dncatur maximus circulus K L ; ergo è mox oftenfis, 
eftBH.CF(hoceftHG.Fl) rHL.FK.frrHG.FK, ser-f s-ï-
go F1-3 F K. Sl^E.A. 8 ro-î-

Sin dicatur arc B H. C F :: H G. F E
 ;

 bifecetur arcus F E in X, Fig. 79. 
pe'rque polum A & X ducatur circulus maximus X Y ;

 h ergo arc HY h 6.3 bu\m. 
c-YG; adeo'queMTcrîHG. sergo H Y.FXcrf HG. FX k 8. y. 
(ÎF E) :: H G. FE. ergoHY. FX cr B H. C F • 'unde H Y ad1 I0- *• 
arcum majorem arcu F X fe habebit ut B H ad C F ; quod fieri non 
poffe modo demonftratum eft. 

Igitur potiùs ut B H ad C F, ita erit H G ad arcum minorent ipfo 
FE. g+E.D. 

Ceroli. arc. B H. C F cr H G. F E. & permutatim. 

Prop. XI. 

Si polus (A) parallelorum fit in circumferentiâ maximi circuli Fig. 80. 
(A B) , quem duo alii maximi circuli (B C, D E) ad angulos reâos 
fecent ; quorum alter (B C) fit unus parallelorum, alter vero (D E) 
fit obiiquus ad parallelos, alius autem maximus circulus (A E) per 
polos parallelorum tranfiens obliquum circulum fecet (in E) inter 
maximum parallelorum, & eum (DF) quem obiiquus circulus (DE) 
tangit : diameter fphaerae (DL) addiametrum (DM) ejus circuli, 
quem tangit obiiquus circulus, majorem rationem habet, quàm cir-
cumferentiâ (B C) maximi parallelorum intercepta inter maximum 
circulum primo pofitum, & maximum circulum per polos paralle-

F 2 lorum 
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THEODOSZI .SpbœricorHtn Lis. 3. 
lorum tranfeuntem, ad circumferentiam (DE) obliqui circuli inter 
eofdetn circulos interceptam. 

Sint A G, B G, D L, D M communes fe&iones circuli A B cunj 
circulis A C, B C D E, D F ; item C G, E N communes feâiones 
circuli A E, cum circulis B G D F. Ex poio A per E defcribatur 
parallelus OE

 ;
 fintque O H, EH, El communes ejus fediones 

cum circulis A B, AC, DE. Quoniam igitur AGart&i efi piano 
paralleli O E, cadîtque in ejus centrum, eric angG H 1 reâu?

 ;
 i»

eN 
go 1 G c

-
 I H : Fiat 1 K = I H, & conneftatur E K

 5
 ergo (cum 

circulus uterque D E, O E re&us fit citculo A B, ac c ideo commu. 
pis ipforum feâio E I reiia piano A B \ ideoque anguii E i H

}
 E1K 

redi finr, & latera E I, 1 H a?quen.tur lateribus E I, i K; d erunt an-
gui i I HEJ KEarquales. Jam D L. D M e :: D G, D N :: I G. 1 H 
s -.:! G IK* cr-ang IKE (Hoceft ang. I B E ,k vel B G C). 
1 G E. Eft verô ang B G C. ang G E ( vel D G E) 1 :: arc B C 
D E. ergo D L. D B C. D E. J^E. 7X 

Net. Quôd I G I K cr ang 1 K E. I G E, fie patet. 
Ducatur G X ad K E parallela, cui_ occurrat { E protrafta in X. 

centrdque G per E ducatur arcus circuli Z E Y,ipfis GI (protraâa?) 
& G X occurrens punftis Z Y. Eli que X E. E i m :: triang X G E. 
triang EGl'r fedor Y G E triang EG1" cr feéror Y G E. 
Se^tor h G Z 0 ;: ang X G E- ang E G 1. * ergo componendo XI, 
E I cr ang X GI. ang E G L 'Mioc eft GI. K J c- ang EK I. ang. 
EG1. jj^E.D. 

Scholium* 

3 1J. I lu). 

b $fch,ii,z b 

c S. y. 

Iird:m pofitis, diamererfphxrxad disrïietmm paralleli (G E)per 
pun£tum(E) obliqui circuli, per quod maximus circulus CAC)è 
polotranfit, deferipii, minorera rationem habet, quam circumferen-
tia (B C) maximiparaHelorum intercepta inter maximum circulura 
primo poiitum, & maximum circulum per pohs paralielorum tranle» 
untem, ad circumferentiam (D E) obliqui circuli inter eoldem circu-
los interceptam. 

Nam quoniam uterque circulus B C, D E tranfitaper polos circuli 
A B, erit iftorurn intèrkâio Qjx>!us circuli A B ; ergo fegmentum 
DEL (reâo infiftens circulo A B) dividicur inxqualiter in E ;b er-
go dufta recta E D minor efl ductâ E O -, ergo (cùm ci<culus E 0 
minor fit circulo E D) erit arcus EO major arcuED; c ergo arc 
BC Eu-nBCEÛ

;
 ergo tota.peru heria circuli B C ad totaro 

perrph. circuli E O (hoc efl; diameter B R ad diametrum O D) mino-
rera rationem habet quam B C ad E D. £). B. D. i nf. 
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THEO DOS II Sphdtkomm LIB. p 

Trop. XII. 

Si in fphaera raaximi circuli (A B, C D) tangant unum eundJmque F;<T, Sz ' 
parallelorum (A G), imercipiantque fimiles parallelorum circumfe-
rentias (P K, B D) inter ucrumque maximorum circulorum interje-
tas j alius autem maximus circulus (E F) ad parallelos obliquus cir-
culos tangav majores (B G) iiiis, quos tangunt maximi circuli primo 
pofiti;, fece'tque obliquus idem circulus eofdem maximos circulos 
primo poficos in punCTis(î, K) pofitis inter maximum parallelorum, 
& circulum quem tangunt circuli maximi primo pofiti : diameter 
iphacraead diametrum circuli (E G), quem tangit obliquus circulus, 
majorera rationem habet, quàm circumferentia (BD) raaximi paral-
leli (H F) intercepta inter circulos (A B, C D) primo pofitos, eun-
de'mque circulum tangentes, ad circumferentiam (1 K) obliqui circuli 
inter eoftkm circulos interceptam. 

Per L polum parallelorum Se punfta E, I, K defcribantur raaximi; 
circuli L H, L M, L N ; & per K parallelus K O fecans A B in P : 
cjtium igicur afit ratio diametri fphsrae ad diametrum circuli E G f*'1, 

major quàm ratio arcus H M ad El, b&h£c major ratione arcûs
 c

Zp'to'^'h' 
MN adLK; fitque arcus B Dminorarcu M N (nam arcus PK,d iô:%hu\m 
cfimi!isarcui B D, minor eft arcu O K,dqui fimilis eft arcui MN) ; e 8. y,. 
: erit ratio diametri fphxrae ad diametrum circuli E G major ratione. 
arcûs b D ad arcum 1 K. £>^E. Di 

Prop. XIII. 

Si in fphîera paralleli circuli f C D, E F) intercipiant circumferen- ^g-
tias (G C, G F; maximi alicujus circuli (AF) utrinque squales ab 
illopunclo (G) in quoipfe maximus circulus (AF)fecat maximum-
paralleloium (H G) ; per puncïa verô (C, ¥) terminantia xquales 
circumkrentias, & per parallelorutu polos defcribantur maximi cir-
culi ; aut fi deic;ibantur maximi circuli, qui unum eundemque paral-
lelorum tangant j asquales intercipient circumferentias (G H, G1) 
de maximo parallelorum. 

Gb arcus G C, G F pares, Jerunt paralleli G D, E F pares. b ergo a 17.2 

arcus G K, G L arquantur ;
 cergo dudae fubtenfae G K, F L aequales b 18-1 **» 

«unt ; d unde arcus C K, F L squantur 5 ergo, quum arcus GHj ̂  'UJ' 
'limilis fit arcui CK, c & arcus Gl arcui F L, erunt arcus G H, GI e IC> ûei;vjh 
familesj & proinde aequales. Q.E,D. Goroil. 1, bu]. 
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5S THEO DOS II Sfkdricwmhtn. y 
Coroll. Hine arcus C H, H E, & fîmiliter intercepti squales 

Cane. Nam reétae C H, H E aequantur. 

Trop, X XV. 

Si in fphjera maxiraus circulus (A B) aliquem circulum (A C) tan. 
gat ; alius autem maximus circulus (D E) obliquus ad parallelos 
tangat circulos (D F) majores illis, quos tangebat maximus circulus 
(AB) primo pofitus; inaequales intercipientcircumfererttias (KH, 
E J) parallelorum circulorum, quorum propiores (K H, vel B E) 
utrivis polorum majores erunt,quàra ut fimiles fint remotioribus (El, 
vel GK). 

â if, Î tittj. Per punéra E, K * defcribantur maximi circuli L E, C K tangentes 
b 13. fhu'y circulum A C in C, & L : b ergo arcus M H, EI fimiles funt • qua-

re K H major eft, quàm ut fimilis fit arcui EI ; pariterque fimiles funt 
arcus B N, G K, ergo B E (propior alteri polo) major eft quàm ut 
fimilis fit arcui G K. unde liquet propofitum. 

FINIS. 
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