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SERENISSIMO 
PRINCIPI 

AC DOMINO 

D.CAROLO EMMANVEU 
SABAVDIAE DVCI 

CHRISTOPHORVS CLAV1VS E 
Societate Jefu S. P. D. 

CRI PS Eli A M fuperio-
ribus annis in élément a^, 
Geometrica Euclidis , id 
efï , in initia, dificiplina-
rum Mathematkarum—» 
commentarios:qucrum om 
nibus iam diiîrac~lis exem 
plaribus, cum alia ejfent 

recudenda, volui etiam dure operam,vt locuple-
tiores mu/to, atque vber tores ederentur .quod 
Dei bénéficia fuccejjit. Sic enim fe res babet, 
quod te non fugit, Dux SereniJJime, quemad. 
modum nihileïi ftmulinuentum,&perfeâlum, 
fie nemo efî % qui a principio in quatibet reJcri-
bendat aut exponendapojfit omniaperuidert~> : 
multa apparent iterum acfiepius cogitanti, qua 

* a aciem 
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acier» quamiibet acutam ante fugiebant. T{jc~le 
hoc quoque Euripides,vtpleraque omnia,fapien 
tiares foient efiepofieriores cogitationes.cum quo 
congruit, & cabaret vulgatum illud prouerbiâ, 
quod Publiotribuitur,Difeipulus eflpriorispo 
fterior aies. Jtaque, cumpriorem editionemfu-
meremposlea in manu s, multa ejfe animaduer 
tùqtcœfi' adderentur,non pauca ex Arcbimedis, 
Apoilony, Ptolemœii ahorumque inuentis vide-
bantur melius explicaripojfe ; fi vide lie et e pro-
nunciat 'tS) ac theorematis Euchdeis alia quoque 
ne5lerentur.Qu.odipfum etfitunc etiamprœjli-
ti, multa tamen nunc feci copiofius : interyciens 
eafeilicetiquœ velvtilia, velneceffdriafore cen-
fui adaliorum, vt dix'h auBorum cognitionetn. 
Addidi inter eatera, vt fpecimendem aliquod 
rerum,quaboc volumine accejferunt,démon 
ïlrationem Geometricam, eamque apertijjimam 
axiomatis vndecimi, quod proponitur ab Eucli-
de:cum ea, quam allatamfeimus a Vroclo-,muti-
la efie atque imperfeBa videatur . Defcripïion? 
item omnium figurarum, qua reclilineœ aqua-
lium laterum & anguïorum appellanîuri m cir 
culo. ^j\ationem praterea & breuem, nec obficu-
ram circuli quadrandhrem, vtfcis, tumavete-
ribus,tum a recenîioribus fie expetttam,vt mul-
torum in ea conatus magis apparuerit, quam ef-
feBus. Effeci autem hoc ( nijî fallor )ita accu-
rate , ac fiubtiliter, vt tam perfeBe /tpprobetur 
quadratum aquale eireulo, quam exquifite re-
Bilineafigura qutslibet ad quadratum aquale 

circulo, 
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circulo,quam exquiftte reBilinea figura quali. j 
bet ad quadratum aquale ab Euclide dirigitur: \ 
immo ( vt loquar altquïd audacius ) aliquanto 
perfeclius : cumad quadrandum circulumpau-
cioribus line arum duclibusfit opus, quam ad fi-
guram reSlilineam plurirnorum angulorû, via, 
& ratione quadrandam, vt aperte docebitur li-
brofexto. Adnonum denique librum adiecinu-
merorum fraâîorum demonjlrationes clarifiï-
mas,aliaque nonnulla, qua nunc quidem non^, 
numero,quod ea mibi volo ad ipfamet laça, qui-
bus explicabuntur, plena atque intégra refierua-
ri.Laborem ïgitur bunc meum, qualtfcumque_j 
efiyCum iterum ejfiem daturus in vulgus, nemini 
arbitratusfum rec7ius,quam tibhDux Serenifi. 
fime, dedicari pojfie. Primum quidem quod cum 
fuperiorem illam édition^ fub Emmanuelis Pbi 
liberti clarijfimi Ducis patris tut nomine appa-
rere voluerim, Bultefecijffemfipofïeriorem bac 
aly\quam tibi, quieius es & ditionis, & huma-
nitatis,&pietatis bares,eiufique imago corporis, 
atque animi,confiecraJfem : Deinde uero quod in 
hocfequebar Archtmedis exemplumiqui nemini 
opéra fua iudicabat inficrtbenda,nifi ei,qui intel 
ligens talium rerutn,ac peritusfuijfet. Quod eu 
itafit, quid ni hoc tibi potijfimum deberetur do-
num, ( fi tamen donum dicendum eFl id, quod 
qui dat,uidetur accepijfe ) quem Ioannes Hapti-
fïa Benediâïus fcientiffimus rerum Maibema-
ticarum ita teliaturexceUere in bis artibui,illa 
pracipue in parte,qua principes uiros» atque ex-

.+. J cellen-
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cellentes Imper atores decet,ut ea, quœ pertinent 
ad infîruendos exercitus, oppidaque munienda, 
per te ipfe implere pojjîs. Neque uero bac polire-
mafuii caufa,etjîpojlremo in locoponitur-.ut ti-
bi,alyfque,quorum in manus bœcfcripta perue-
nerint,bacfaltem ratione oHenderem, ita tibi obli 
gatam eJJ'e Societatem noftram uniuerfam,ut iu 
re tibi omnia mea opéra, & labores uindicare^t 
poJJis.Accipe tu boc, quod tibi offértur, Princeps 
inuiSliJJîme : quod etftparuum alicui uideatur, 
atque exile,non dubito tamenfuturum, quin__j 

ubi tuam ifiam attigerit dexteram fortitudine 
fidequepraBantem, plurimum Jit accepturum 
uel magnitudinis, uel gratite. Vale. Cal. 
Sept. MDLXXXIX. 

&VAE 
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§^V AE P %,AE C I P V E 
prima editiorit additaJïnt. 

r. 

DEMON STRATIO Geometrica Axio-
matis vndecitni Euclidis, [ Si in duas reâas li-
neas altéra re&a incidens, internos ad eafdem-
que partes angulos duobus reétis minores fa-
ciat,duaulla; recta; linea: in infinitum produâs 
fibi mutuo incident ad eas partes,vbi funt angu-
liduobus redtis minores. ] multocuidentior, 
quamea , quam Proclus z&xz.Ad propof,z8. 
lib.i. 

I I. 
DIVISIO linea? reftx in quotuis acquales 

partes, per folas priores 4o.propo£lib./.abfque 
ope proportionum fexti lib.Adpropof 40. tib.i. 

I I l. 
QV O pa<3o conftruenda fint triangula am-

blygonia,& Oxygonia, vtin numeris apperero 
poifint>qua» ab Euclide demonftratafuntpropof. 
/2.& 1 j.lib.2. Adpropof. 12. &• i$.tib.2. 

I I I I. 
RESPONSIO ad Apologiam lacobi Pe-

letarii, de angulo contadus.^î propofi.i6.lib.i. 
V. 

C O N SID E R A TI O pulcherrimade fi-
guris planis œquilateris , atque xquiangu-
lis intra circulum ,& extra circulum defcrip-
tis:Num fcilicet, omnis œquilatera fit œquiangu 
la etiam

 }
 & omnis xquiangula fit quoquo 

_. f 4 sequi-
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squtlatera. Adfinem lib. 4. 
V l. 

TRACTAT 10 copiofiffimade propor-
tionibus» & tribus pracipuis proportionali-
tatibuS,Arithmetica , Geometrica, atque Har-
monica. Ad de/tn.^.ltb.f. 

V I I. 
P V L C H R A contemplatio, cur Eucl'des 

in demi.6.& S.lib.î.quatuor magnitudines pro-
portionales, & non proportionales per earum 
jeque muîtiplicia derinierit. Addefin.S.lib.j. 

VIII. 
DESCRIPTIO inflexx cuiufdam linex 

facillima, per quam & in circulo figura quotli-
bet laterum squalium defcribitur:circulus qua-
dratur.'angulus reâilineus in quotuis partes 
squales diftribuitur : Cuilibetarcui circuli re-
&a squalis exhibetur,& contra,- Et denique alia 
fcitu iucuiidiifima perfictuntur. Adfinem lib.6. 

I X. 
QV O paâo pleraque theoremata libri 7. 

demonftrentur quoque de numeris fracus, fiue 
ipfis adhxreant numeri.integri,fiue non. Ad pro-
pofitiones lib. 7. 

X. 
MINVTIARVM, fiuenumerorumfra-

clorum demonftrationes clarifiimx. Ad finem 
lib. 7. 

X fi • 
D E Proportionum compofîtfone; quo vicie 

'lice t modo Additio, Subtractio, Multipiieatio * 
ac 
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ac Diuifio fieri debeat:aduerfus quofdam Recen 
tiores.Adfinem Itb. 9. 

XII. 
DESCRIPTIO quinquecorporum Re-

gularïum in data fpha;ra,ex Pappo Alexadrino, 
& quidem facilior,quam ea, quam nobis tradi-
dit 'E.udiàzs. Ad finem lib. 16. 

XIII. 
COMPARATIO Soliditatum, & fuper-

ficierum conuexarum, eoruildem quinque cor-
porum Regularium inter fe. Ad finem lib. 16. 

Catera quapafiim bijce commentants adiecla 
font nonpauca,qua in alijs editionibus défunt > 
cuiufmodi efi prœfertim accuratior inuentio vL 
timorûpunclorum ̂ uadratricis per lineas per-
pendiculares, non autemper obliquas line arum 
interfectionesi&c. diligens Hector nullo negotio 
notabit. 

PRO-
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INDEX PROPOS. 
ROPOSITIONES OMNIVM 
XVI.Librorum,quarum eas, qux m lib.5. 

/4.1 ?.& 1 tf.Euclidis non funt, quam-
uis in numerum propofitionum 

relata: fint,alio charactere 
expreffimus. 

P R I M I L I B R I. 

V P E R data recla linea terminata 
""H rriangulum asquilaterum confli-

t uere. 
A D datum punitum , datse rec~fce 
linea: xqualemreétam lineam po 
nere. 

D VA B V S datis redis lineis in-
a-qualibus, de maiore arqualem 

minori reclam- lineam detrahere. 
SI duo triangula duo-lacera duobus îateribus sequa 

lia habeanr, vtrumque vtrique,habeant vero &.angu-
lum angulo a'qualem fub a:qualibus recîis lineis con-
tentûm: Et ban"m bafi aequalem habebuntreritque tri-
angtiJuiH triangulo œquale ; ac reliqui anguli reliquis 
âflgulis xquales eruntjVterque vtrique, fub quibus x-
qualia latera fubtenduntur. 

[ ? ISpSCELIVM triangulorum, qui ad bafîm_> 
fufit,anguli inter fe furtt asquales : Et produisis squa-
libus reéïis lineis, qui fub bafi funt, anguli inter fe x-
quales erunt. 
SI trianguli duo anguli asquales inter fe fuerint : Et 

fub arqualibus angulis fubtenfa latera cequalia inter 
.fe erunt. 

SVP ER eadem recta linea, duabus eifdem reclis 
lineis alias du* redès lineasasquales, vtraque vtrique, 
non conftituentur, ad aliud atque aliud punctum, ad 
eafdem partes, eofdemque terminos cum duabus ini-

do 
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E V C L I D I S. 
tio dudis redis lineis habentes . 

8 SI duotriangula duo latera habuerint duobus la-
teribusjVtrurnque vtrique, aequàlia; habuerint vero & 
ba/im bafî aeqiialem : Angulum quoque fub aequalibus 
redis lineis contentum angulo a;qualem habebunt. 

9 D A T V M angulum redilineum bifanam fecare . 
10 DATAM redam lineam finitam bifanam fecare. 
11 DATA reda linea> à pundo in ea dato5 redam li-

neam ad angulos redos excitare. 
i z S V P E R datam redam lineam infinitam, à dato 1 

pundo > quod in ea non eft} perpendicularem redam 
dedticere_j i 

î j C V M reda linea fuper redam cônfiftens lineam 
angulos facit : Aut duos redos, aut duobus redis as-
qUales efficiet i 

14 SI ad aliquam redam lineam, atque ad eius pun-
dufflj du£B redae line* non ad eafdé partes dudœ eos, 
qui funt deinceps , angulos duobus redis aequales fe-
cerintàn diredum erunt inter fe ipfas reda» line», 

t y SI dux reds linea; femutuo fecuerint, angulos ad 
verticem squales inter fe efficient. 

16 C VIVS CVN QV E triânguli vno latere produ&o, 
externus angulus vtrolibet interno > & oppolito ma-
ior eft. 

tf CVIVSGVNQVE trianguli|duo anguli duobus re-
dis funt minores, omnifariam fumpti. 

18 OMNIS triângulimaius latusmaioremangulum 
fubtendit. 

19 OMNIS triânguli maior angulus mâiori lateri fub-
tenditur < 

20 OMNIS triânguli duo laterareliquô funt maiorai 
quofflodocunque affumpta. 

zi SI fuper triânguli vno laterejab extremitatibus du* 
reda; lineas interius conftitutas fuerint : has conftitutas 
reliquis triânguli duobus lateribus minores quidem 
erunt, maiorem vero angulum Continebunt. 

al EX tribus redis lineis s quas funt tribus datis redis 
lineis ajqualesj triangulumconftituere .Oportetautéj 

duas « 
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INDEX PHOPOS. 
duas reliqua elïe mâiores omnifaiiam fumptas : quo-
niam vniufcuiufgue triânguli duo latera omnifariam 
fumpta reliquo funt maiora . 

ij AD datam redam lineam , datumquein ea pundû, 
dato ângulo redilineo arqualem angulum redilineum 
conftituere_>. 

24 SI duo triangula duo latera duobus lateribus asqua^ 
lia habuerint,vtrumque vtrique, angulum vero angu-
lo maiorem fub asqualibus redis lineis contentum: Et 
bafin bafi maiorem habébunt. 

z ? SI duo triangulà duo latera duobus lateribus aequa-
lia habilerint,VtrUmque vtrique,bafTn vero bafi maio-
rem : Et angulum fub asquaiibus redis lineis conten-
tum angulo maiorem habebunt. 

26 SI duo triangula duos angulos duobus angulisa;-
qualés habuerint, vtrumque vtrique, vnumque latus 
vni lateri asquale, fiue quod arqualibus adiacet angu-
lis.feu quod vni arqualium angulortim fubtenditun Et 
reliqua latera reliquis lateribus a?qualia, vtrumque_3 

vtrique,&reliquutn angulum reliquo angulo aqua-
lem habebunt. 

z1) SI in duas redas lineas reda incidens linea alter-
natim angulos aequales inter fe feceric : Parallelae erût 
inter fe illa? reda; lineas. 

ig SI indiiâs redas lineas reda incidens linea exter-
num angulum interno,& oppofito, & âd eafdem par-
tes,a»qualem fecerit, aut internos , &ad eafdem par-
tes duobus redis asquales: Parallela? erunt inter fe ip-
fa? recta; linea!* 

19 1 N parallelas rectas lineas recta incidens linea; Et 
altërnatim angulos inter fe a?quales efficit; &: externû 
interno,& oppofito,& ad eafdem partes arqualetn; & 
internos, & ad eafdem partes, duobus récris squa-
les fa ci t. 

jo CVVAE eidem recta; linea: paraUela;,cV interférant 
parallèle. 

j*i A dato puncto, data; recta; linea; parallelam rectam 
lineam ducere_j. 

;z CV-
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E V CL I D I S. 
31 CVIVS CV N QVE triânguli vno latere producto: 

Externus angulus duobus internis, & oppo/îtis eft x-
qualis ; Et triânguli très interni anguli duobus funt 
rectis aequales. 

33 RECTAE linea:qua; squales ,& parallelaslineas 
ad partes eafdem coniungunt : Et ipfe a»quales,& pa-
ralleiaE funt, 

34 PARALLELOGRAMMORVM fpatiorum 
aequalia funt inter fe,qua> ex aduerfo & latera, & an-
guli; Atque illa bifanam fecatdiameter. 

3 ? PARALLELOGRAMMA fupereadembafi, 
& in eifdem parallelis côftituta.inter fe funt asqualia. 

36 PARALLELOGRAMMA fuper squalibus 
bafibus,& in eifdem parallelis çonftituta, inter fe funt 
aequalia. 

37 T RI A N G V L A fuper eadem bafi çonftituta, & 
in eifdem parallelis, inter fe funt «qualia . 

38 TRIANGVLA fuper aequalibus bafîbus çonfti-
tuta^ in eifdem parallelis , inter fe funt aequalia, 

39 TRIANGVLA a:qualia fuper eadem bail, & ad 
eafdem partes con!tituta:Et in eifdem ftint parallelis. 

40 TPvIÂNGVLA sequalia fuper asqualibus bafi-
bus,& ad eafdem partes çonftituta ; Et in eifdem funt 
parallelis. 

41 SI parallelogrammum cum triangulo eandem ba-
fin habuerit, in eifdemque fuerit parallelis ; Duplum 
erit parallelogrammum ipfius triânguli. 

41 DATO triangulo çquale parallelogrammum con-
ftituere in dato angulo rectilineo . 

43 IN omni parallelogrammo scomplementaeorum, 
que circadiametrumfunt,parallelogrammorum, in-
ter fefirnt aequalia. 

44 A D datam rectam lineam, dato triangulo çquak_j 

paralielogrammû applicare,in dato angulo rectilineo. 
45 AD datam rectamlineâ,datorectilineoa;qualepa 

rallelogrammû çoftituere , in dato angulo rectilineo. 
46 A data recta linea quadratum defcribere. 
47 IN triangulis rectangulis,quadratum,quod a latere 

rectum 
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 INDEX PROPOS. 
rectum angulum fubtendente defcribitur, squale eft 
eis, qus a lateribus rettum angulum continentibus 
defc ribuntur,quadratis, 

4» SI quadratum, q uod ab vno laterum trianguli de-
fcribitur, squale fit eis , qus a reliquis trianguli la-
teribus defcribuntur , quadratis : Angulus compre 
henfus fub reliquis duobus trianguli lateribus,reclus 
eft, 

SECVNDI LIBRI. 
i SI fuerint dus redis Jines, feceturqueipfarumalte 

ra in quotcunque fegmenta:Reôangulum comprehen 
fum fub illis duabus rectis lineis, squale efteis,qus 
fub infe&a,& quolibet fegmentorum comprehendun-
tur,reâ: angulis. 

z SI recta linea fecta fit vtcunque ; Reclangula, qus 
fub tota,& quolibet fegmentorum comprehenduntur, 
sequalia funt ei3quod a tota fit,quadrato , 

j S i recta linea fecta fît vtcunque : Rectangulum fub 
tota,& vno fegmentorum comprehenfum, squale eft 
& illi, quod fub fegmentis comprehenditur,rectaiigu 
lo,&iHi»quod a prsdicto fegmento defcribituiyqua-
drato. 

4 SI recta linea fecla fît vtcunque; (Quadratum, quod 
a tota defcribitur,aquale eft & illis, qus a fegmentis 
defcribuntur,quadratis, & ei. quod bis fub fegmentis 
comprehenditur,rectangulo. 

5 Si reéta linea fecetur in squalia,& non aequalia:Re 
ctangulum fub insqualibus fegmentis totius compre 
henfum,vna cum quadrato,quod ab intermedia fectio 
num j squale eft ei, quod a dimidia defcribitur, qua-
drato, 

6 SI recta linea bifariam fecetur, & illi recla qus-
dam linea in rectum adiieiatur: Rectangulum com-
prehenfum fub tota cum adiefta , vna cum quadra-
ro a dimidia, squale eft quadrato a linea, qus tum 
ex dimidia , tum ex adiecta componitur , tan-

quam 
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EVCLIDIS 
quam ab vna , defcripto . 

7 SI recta linea fecetur vtcunquejQuod a tota,quod-
queab vno fegmentorum , vtraquefîmul quadrata_j, 

' squalia funt & illi,quod bis fub tota, & dicto fegmen 
to comprehenditur, rectangulo,& illi,quod a reliquo 
fegmento fit,quadrato. 

S SI recta linea fecetur vtcunque:RedtanguI uin qua-
ter comprehenfum fub tota,& vno fegmentorum, 
cum eo, quod a reliquo fegmento fit, quadrato", s-
quale eft ei, quod a tota,& dicto fegmento, tan-
quem ab vna linea defcribitur, quadrato, 

9 SI recta linea fecetur in squalia, & non squalia: 
Quadrata, qus ab insqualibus totius fegmentis fiunt, 
fimul duplicia funt & eius, quod a dimidia , & eius 
quod ab intermedia fectionum fit,quadrati. 

10 SI recta linea fecetur bifariam, adiiciatur autem ei 
in rectum adiuncta quspiam recta linea:Quod a tota 
cum adiuncta,& quod ab adiuncta,vtraque fîmuljqua-
drata,duplicia funt & eius, quod a dimidia , & eius, 
quod a compofita ex dimidia & adiuncta,tanquam ab 
vna,defcriptum fit,quadrati. 

11 DATA M rectam lineam fecare.vt comprehen-
fum fub tota, & altero fegmentorum rectangulum, 
squale fit ei, quod a reliquo fegmento fit, quadra-
to. 

i z IN amblygoniis triangulis, quadratum, quod fit 
a lacère angulum obtufum fubtendente, maius eft 
quadratjs, qus fiunt a lateribus obtufum angulum_>, 
comprehendentibus , rectangulo bis comprehenfo 
& ab vno laterum, qus funt circa obtufum angulum, 
in quod, cum protractum fuerit, cadit perpendicula-
ris 9 & ab affumpta exterius linea fub perpendiculari 
prope angulum obtufum. 

13 I N oxygoniis triangulis, quadratum a latere angu 
lum acutum fubtendente, minus eft quadratis,qus 
fiunt a lateribus acutum angulum comprehendenti-
bus, rectangulo bis comprehenfo & ab vno laterum,' 

_ qus funt circa acutum angulum, in quod perpendi-
cula-
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INDEX PROPOS. 
; cularis cadit, & ab affumpta interius linea fub per-

pendiculari prope acutum angulum .■ 1 

14 DATO recnlineo squale quadratum conftitue-
re. 

T E R T I I L I B R I. 

1 D A TI circuli centrum reperire, 
a SI in circuli periphenaduo quslibet pûctaaccepta ' 

fuerint:Re<Tta linea,qus ad ipfa puncta adiûngitur3in-
tra circulum cadet. 

3 S I in circulo recta qusedam linea per centrum ex-
tenfa quandam non per centrum extenfam bifa-
riam fecet. Et ad angulos rectos ipfam fecabit.Et fi ad 
angulos reâos eam fecetjbifanarn quoque eam feca-
bit. 

4 SI in circulo dus rectslines fefe mutuo fecent non 
per centrum extenfae; Sefe mutuo bifariam nonfeca-
bunt. 

î SI duo circuli fefe mutuo fècent, non eritillorum 
idem centrum. 

\6 SI duo circuli fefe mutuo interius tangant, eorum 
non erit idem centrum. 

7 SI in diametro circuli quodpiarn fumatur punctunv 
quod circuli centrû non fît,ab eoque puncto in circu-
lum qusdam rects lines. cadant : Maxitna quidem_j 

erit ea, in qua centrum, minima vero reliqua ; alia-
rum vero propinquior illi, quas per centrum ducitûr, 
remotiore femper maior eft: Dus autem folum rects 
lines squales ab eodem puncto in circulum cadunt, 
ad vtrafque partes minims,vel maximç. 

5 SI extra circulum fumatur punclum quodoiatr., o.b' 
eoque puncto ad circulum de.ducantur rects qus-
dam lines, quarum vna quidein per centrum proten-
datur, reliqua* vero vt libet : !n cauam peripheriam 
cadentium rectarum linearum maxima quidem eil il-
la , quaî per centrum duciturjaliarum autem propin-
^ qui-
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EVCLID1S. 
quior ei , qus per centrum tranfït, remotiore femper 
maior efhln cdnueXâm vero peripheriam cadentium 
rectarum linearum minima quidem eft illa, qus inter 
punâum,&diametrum interponitur i aliarum autem 
ea,qus propinquior eft minirns,remot;i6ré femper mi 
nor eft: Dus autem tantum rects linea? squales ab eo 
punclo in ipfum circulum cadunt

 5
 ad vtrafquepartes 

minims, vél maxims. 
9 S I in circulo acceptum fuerit pun&um aliquod, & 

ab eo puncto ad circulum cadant piures, quam dus, 
reâx lines squales: Acceptum punctum centrum eft 
ipiîus circuli. 

jo CIRCVLVS circulum in pluribus, 'quam duo-
bus, punclis non fecat. 

ii SI duo circuli fefe intus contingànt, atque accepta 
fuerint eorum centra : Ad eorum centra adiuncta re-
cta linea, & produite, in contactum circulorû cadet. 

i: SI duo circuli fefe éxterius cotîtingant,hnea recta, 
qus ad centra eqrû adiungkurjper^contactû tranfîbit. 

: j CIRCVLVS circulum non 'tàfigit in pluribus 
punctis,quam vno,fiùe intus, fiue extra tangat. 

14 IN circulo squàlés reds lines squalitér diftant à 
centro:Et que. squalitér diftant a centrOjSqaales funt 
inter fe_^. 

IJ IN circulo maximaquidé linea eftdiametsrjaliaru 
autem propinquior centro, remotiore femper maior. 

16 Q_V AE ab extremitate diametri cuiufque circuli 
ad angulos rectos ducitur, extra ipfum circulum ca-
det ; &in locunl ihter ipfam rectam lineâfn , & peri-
pheriam comprehenfum, altérarecta linea non cadet: 
Et femicirculi quidem àngulus , quouis angtilo acuto 
reclilineo maior eft; reliquus autem minor. 

17 A dato puncto rectam hneam diieei'e , qus datum_» 
tangat circulum . 

18 SI circulum tangat reftaquspiam linea,a centroaûc 
ad contactû adiûgatur recta quxdâ linea : qus ad'iûcta 
fuerit ,-ad ipfam contingentem perpendicularis erit. 

19 S I circulum tetigerit recta quspiam linea,à conta-

a ctu 
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 ^NpE_K_P-%,QPOS. j 
clu autem recta iinea ad angulos rectos ipfitangenti; 
excitetur; In excitata erit, centrum circuli. . em 

20 IJS circulo» angulus ad centrum duplex eft anguli 
ad peripheriarrijcum fuerit eadem periphena bafis 

i angulorum. 
21 IN circulo , qui in eodem. fegmento funt., anguli 

funt inter fe asquales. 
22 QVADRIL ATERORVM in orculis defcriptorum 

anguli,qui ex aduerfo, duobus rectis funt a:quales, » 
53 S V P L R eadem recta linea, duo fegmenta cirçu-

lorum fimilia3& inaaqualia, nonconftituenturad eaf-
dem partes. 

*4 SVPER aequalibus rectis lineis,fîmilia circulorum 
ff gmenta funt inter fe aequaîia. 

2<f CIRCVLI fegmento dato,defcribere circulum, cu-
ius eft fegmenoim. 

16 IN aequalibus circulis, aequales anguli asqualibus 
peripherijs in/îftunt, Jîue ad centra , fiue ad periphe-
rias conftituti infiilant. 

27 IN xqualibus circulis,anguli,qui aequalibus periphe 
rijs in/îftunt, funt inter fe squales, fiue ad centra, fiue 
aciperipherias conftituti infiilant, 

28. I N aequalibus circulis,aequales recta: lineç squales 
peripherias auferunt,maiorern quidem maiori.mino-

" rem autem minori. 
29 IN squalibus circulis, squales peripherias, çqua-

les rectç lineae fubtendunt. 
jo D A T A M peripheriam bifariam fecare. 
31 IN circulo angulus, qui in femicirculo, rectus eft.-

qui autem in maiore fegmento, minor recto:qui vero 
in minore fegmento»maior eft recto Et.infupcr angu-
lus maioris fegmenti,recto quidem maior eibininoris 
autem fegmenti angulus, minor eft recto. 

32 SI circulum tetigeritaliqua recta linea, a contactû 
. autem producatur qusdam recta, linea circulum fe-

çans;Anguli,qu0s ad contingenté façitasquales funt 
ijs,qui in alternis circuli ft-gmétis côfiftunt, angurir, -

33 SVPER data recta linea diefcribcre fegmenti! cire» j 
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E V C L ï D I S. 
lî,quod c'apiat àngulû squale dato angulo rectihneo. 

34 A dato circulo feginentum abfcindère capiens an-
gulum aequaiem dato angulo redlilineo . 

ST in circulo duç redis lines fefe mutuo fecuerint, 
rectangulum. comprehenfum fub fegmentis vnius , 
squale eft ei,quod fub fegmentis alterius comprehe'n 
ditur.reclangulo. 

$6 SI extra circulum fumatur punctum aliquod3ab do-
que in circulum cadant dus redis linex3quaru.m alté-
ra quidem circulum fecèt, altéra véro tangat : Quod 
iub tota (ecante , & exterius inter punctû, & eohuexâ 
periplieriarn affumpta comprehenditur rectangulum, 
sqifale erit 'ei,quod a tangente deferibitur ,.quadratoJ 

37 SI extra circulum fumatur punctum aliquod,afe> eo-
que puncto in circulum cadant dus redis lines, qua-
rum altéra circulum fecet,altera in eura incidat,fît au 
tem,quod fub tota fecante, & exterius inter punctum 
& conuexam peripheriam affumpta,comprehenditui-
rectangulum, equale ei, quod ab incidente deferibi-
tur quadrato; Jncidens ipfa circulum tanget. 

Q^V A R T I L 1 B R I, 
i IN dato circulo recta lineâ accômodare çqualé da 

ts redis lines, qus circuli diametro non iït maior. . 
z In daro circulo triangulum deferibere dato triangu 

îo squiangulum. 
5 CIRCA datum circulum triangulum deferibere da 

to triangulo squiangulum. 
4 IN dato triangulo circulum inferibere, 
? CIRCA datum triangulum circulum deferibere. 
6 IN datocircuioquadratum deferibere. 
7 CIRCA datum circulum quadratum defcribere_~>, 
8 IN dato quadrato circulum deferibere. 
9 CIRCA datum quadratum circulum deferibere. 
10 ISOSCBLES triangulum conftituere , quod Habeat 

vtrûque eor&qui ad ba/in si1t,angulorû,duplû reliqui.: 
M IN dato circulo Pentagonum squilaterum ,& s-

quiangulum inferibere. 
a i CIR-
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n CIRCA datum circulum pentagoaum xquilate" 

rum,& xqaiangulum deferibere. 
IJ IN dato pentagonoxquilatero,&squiangulocir-

culum inferibere . 
14 CIRCA datum pentagonum xquilaterum , &x-

quiangulum circulum deferibere • 
1 f IN dato circulohexagonum &xquilaterum, & x-

quiangulum inferibere. 
16 IN dato circulo quintidecagonum,&xquilaterum, 

&xquiangulum deferibere. 

j 

Q^V I N T I L I B R I. 
r SI fint quotcunque magnitudines quotcunque ma-

gnitudinum xqualium numéro,fîngulte fïngularuiri_., 
xque multipliées : quam multiplex eft vmus vna ma-
gnitudo,tam multipliées erunt & omnes omnium . 

l % I prima fecundx xque fuerit multiplex,atque ter-
tia quartx; fuerit autem & quinta fecundx xque mul-
tiplex, atque fexta quartx : Erit & comporta prima 

■- trurn quinta, fecundx xque multiplex , atque tertia 
cum fexta, quartx . • 

3 SI fît prima fecundx xque multiplex, atque tertia 
quartx; fumantur autem xque multipliées primx, & 
tertix:Erit & ex xquo fumptarû vtraque vtriufqjxque 
multiplex,altéra quidem fecundx, altéra auté quartx. 

4 SI prima ad fecundam eandem habueritrationem,| 
& tertia ad quartam : Etiam xque multipliées primx 
& tertix.ad çque multiplices fecûdx & quartx, iuxta, 
quamuis muïtiplicationem, eandem habebunt ratio-
nem,fi prout inter fe refpondent, ita fumpte fuerint. 

f SI magnitudomagnitudinisxquefueri:multiplex,) 
atque ablata ablatx : Etiam reliqua reliqux ita multi-
plex erit, vt tota totius. 

6 SI dux magnitudines duarum magnitudinum fint 
xque multiplices,& detractx quxdam fint earundem 
xque multipliées : Et reliqux eifdem aut xquales 
funt, aux xque ipfarum multiplices. 

AEQV A-
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j" A E QV A L £ S ad eandem,eandern habenr ratio-

hem':Et eadem ad ïequatès. 
8 IN AEQVA L IV M magnitudinum maior ad ean 

dem.maWéiri rationé habet,quam minor : Et eadé ad 
minorem, maiorem rationem habet, quàm ad maio-
rem. 

9 Qy AE ad eandem,eandem habent rationem,a;qua 
les lunt inter fe : Et ad quas eadem eandem habet ra-
tionem,ex quoque funt inter fe acquales. 

ib A D eandem magnitudinem rationem habentium> 
qux maiorem rationem habet.illa maior eft; Ad quam 
autem eadem maiorem rationem habet, illa minor 
eft. 

ri QV AE eidem funt eardem rationes,& inter fe funt 
czdém. 

t» SI fint magnitudines quotcunque proportionales: 
quemadmodum fe habuerit vna antecedentium ad 
vnam confèquentîum.ita fe liabebunt omnes antécé-
dentes ad omnes confequentes. 

ij SI prima ad fecundam,eandem habuerit rationem, 
quam tertia ad quartamjtertia vero ad quartâ,maiorc 
rationem habuerit,quam quinta ad fextam.Prima quo 
que adfecundam maiorem rationem habebit, quam 
quinta ad fextarri. 

X* SI prima ad fecun dam. eandem habuerit rationem 
quam tertiaad quartamjprimà vero,quam terti?.,ma-
ior fuerit;Erit 8ç fecunda maior, quam quarta, Quod 
fi prima fuerit xqualis tertix,erit & fecunda xqualis 
quarta::Si vero minor,&r; minor eric. 

if PARTES cum pariter multiplicibus in eadem funt 
ratione,fî prout fibi mutuo refpondent, ita fumantur. 

16 SI quatuor magnitudines proportionales fuerintj 
Et vicifTim proportionales erunt. 

n SI compofitx magnitudines proportionales fiierintj 
ha? quoque diuifa? proportionales erunt, 

18 SI diuifx magnitudines fint proportionales,ha:quo 
que compofitae proportionnes erunt. 

zç> S I quemadmodum totum ad totum, itaablatumfe 

a j habue- ' 
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habuerit ad ablatum: Et reliquum ad reliquumvt to 
tum ad totum,fehabebit. 

10 SI mit très magnitudines, & âliç ip/ïs equales nu-
méro , quae binie , & in eadem ratione fumântur ; ex 
çqiio autem prima quam tertia , maior fuerit ; Erit & 
quarta quam fexta, maior. Quod fi prima quam tertia 
fuerit xqtialis,erit & quarta œqualis fexte:Sin illa mi-
norée quoque minor erit. 

21 SI fint très magnitudines, & alis ipfis a;quales nu-
méro,qux bina?,& in eadem ratione fumantur,fuerit-
que perturbata earum proportiojex aequo autem pri-
ma,quam tertia,minorfuerit,Erit &quarta,quam. fex-
ta, maior. Quod fi prima tertia; fuerit asqualis, erit & 
quarta xqualis fexta»:fin illa minor,ha?c quoque minor 
erit. . 

SI fint quotcunque magnitudines, & alla* ipfis arqua 
les numero,qur binae in eadem ratione i'umantur :" Et 
ex arqualitate in eadem ratione erunt. 

IJ SI iint très magnitudines* alixque ipfis squales.nu-
, mero,qux binx m eadem ratione fuman'tur,fuerit aât 

perturbata earum proportio : Etiam ex aequalitate in 
eadem ratione erunt. 

14 SI prima ad fecundàm,eandem habuerit rationem, 
quam tertia ad quartam ; habuerit autem & quinta ad 

. fecundam,eandem rarionern,qua;m'fexta'ad'qnaftam: 
Etiam compofita prima cum quinta,ad" fecundam,ean 
dem habebit rationem,quam tertia cum fexta,ad quar 
tam. 

jî SI quatuor magnitudines proportionales fuerint: 
Maxima Qc rninima reliquis duabus rriaio'res'erunt. 

16 SI pnma ad fecurtdam habuerit maiorem proportio-
nem,quam-tertia ad qudrram; haècbit conuertendo fe-
cunda ad primant mmortmf report ionem.quam quart a 
adtertiam. !" ''^'»-- lnjj*m -■ 

S27 SI prim a ad fecundam habuerit maiorem proportio-
nem^quàtn tertia ad quartam: Habebit quaqite vicifsim 
prima ad tertiam maiorem proportioném^qnam fecunda 
ad quartam. 

si" 
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E V C L I D I S. 
l% SI prima ad fecudam habuerit maiorem proportions, 

quam tertia ad qnartam:Habebit quoque compofita pri-
ma cum fecunda , adfeckndam maiorem proportionem, 
quam compofita tertia cum quarta ad quartam . 
5/ compofitaprimactini fecunda adfectindam tSwio* 

rem habuerit proportionem , quam compofita tertia cum 
quarta , ad quartam: Habebitquoque diuidetido prim» 
ad fecundam, maiorem'proportionem, quam tertia ad 
quartam, 

lo SI compofita prima cum fecunda ad fecundam habue-
rit maiorem proportionem , quam compofita tertia cum 
quarta ad quartam:Habebit per conuerfionem rationis, 

r prima cum fecunda ad primam,mtnorem proportionem, 
quam tertia cum quart» ad tertiam. 

JI SI fint très magnitudines,&alie ipfis equales nume-
rotfitque maior proportio primx prierùm ad fecundam , 
quam prime posieriorum ad fecundam: Item fecunde 
prierS ad tertia maior,quàfecunde pofteriorii ad tertia'. 
Erit quoque ex equalitate , maior proportio prim». prio-
rum ad tertiam , quam prime posieriorum ad tertiam.. 

|J SI fint très magnitudines, & alii ipfis equaies nume-
ro,fitque maior proporftt prime priorum ad fecundam , 
quam fecunde pofteriorum ad tertiam; Item fecunde pri 
rum ad terttammaior , quam prime pofteriorum ad fe* 
cunda;Erit qu<>que ex equalttate,maior proportio prime 
priorum ad terttam,quam prime posieriorum ad tertia. 

3$ SI fuerit mator proportio tôt tus ad totum,quam ablati 
ad abiatum: Frit & reliqui ad reliquum maior propor* 
tià) quam tonus aa totum 

3 4 SI fnt quotcunque magnitudines, ejp "lu ipfis iquales 
numero,fitque maior proportio prime priorum ad prima, 
polïeriorum,quam fecunde ad fecundam;& bec maior, 

' ■ quam tertie ad tertiam, ©•> fie deinceps : Habebu'nt orn^ 
nés priores fimul ad omnes pelletières fimul, maiorë.pro-
portionem.quàm omnes priores, reliclaprima fdd omnes 
pejleriores,relifîa quoqutprima}minorem autsm,qUêépri 
ma priorum adprimam. pofteriorum , maiorem dentque 
etiam quam vltima priorum ad ultimam pofteriorum J 

« 4 SEX-
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, - ■ - -

S E X T I LIER I. 
r T; R. IA N G V L A & parallelogramma , quorum 

a eadem. fuerit aititudo, ita fe habent inter fe, vt bases. 
» SI ad vnum trianguli latHs parallèla duâa fuerit 

re&aquaedam,linea:hxc proportionaliter fecabit ip-
lîus trianguli latera. Et fi trianguli latera proportio -
naliter fecta fuetint : qus ad fectiones adiun&a fue-

• rit refta linea, erit ad reliquum iplîus t rianguli latus 
parailela. 

? SI trianguli angulusbifariam fedusfît,fecansau-
tem angulum reda linea ftcuerit & bafîn : Baiis feg-
mentaeandemhabebuntrationem, quam reliquaip-
fîus. trianguli latera. Et fî baiis fegmenta eandem ha-
beant rationem, quam reliquaipfius trianguli latera-
Reda linea, qus a vertice ad fectionem producitur, 

. bifariam feeat trianguli ipfius angulm». 
4 AE QV IANG VI OR V M triangulorum pro-

. portionalia font latera,qus circum xquales angulos, 
& homologa- îùnt latera,qu* «qualibus angulis fub-

W' tenduntur. 
f S I duo triangula latera proportionalia habeant 

squiangula erunt triangula, 8csequaleshabebi.int.eosi 
- angulosfub qmbus &-homologa latera fubtendun-
• *tt£....î.'..ç,«»iv.':.' » »vi«iu»'V. , 

6 SI duo.criangula vnum angulum vni angulo aequa-
lem,& circum squales angulos latera propoitiona-ï 

. lia habuecin£;a?quiangula erunt triangula,squalefque 
habebunt angulos, fub quibus homologa latera fub-
tenduntur. 

7 SI duo triangula vnum angulum vni angulo xqua-
lem,cir.cum autem alios angulos latera proportiona-
lia habeantjreliquorum vero ilmul vtrumque aut mi-
norem,aut non minorem :«do:Aequiangula erunt tri 
angula,& squales habebunt.eos aogulos,circum quos 
proportionalia funt latera. 

SI 
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8 . SI in triangulo rectangulo ab angulo recto in balîn 

perpendicularis ducta fit : Quae ad perpendicularem 
triangula tum toti triangulo, tum ipfa inter fs firmlia 
iiint. -

9 A data rçcta linea imperatani partem auferre. 
10 DATA M rectam lineam infectam fimiliter fecare, 

vt data altéra recta fecta fuerit. 
11 DVABVS datisrectislineis,tertiarriproportiona 

lem adinucnire. 
il T RIB V S datis rectis lineis, quartam proportiona 

lem inuenire. 
î i j D V A B V S datis rectis lineis^nediam proportîo-

nalem adinuenire. 
14 AEQ.VAHVM, Se vnum vni squalem haben-

tium angulum, parallelograramorum., reciproca_j 
funt latera, qus circum squales ai:gulos. Et quorum 
parallelogïammoium vnum angulum Vni angulo ae-
qualem habenrium reçiproca funt latera, qus circum 
squales angulos, illa funt squalia. 

if AEQ_yA LIVM, & vnû vni squalem habentium 
angulum, triangulorum , reçiproca funt latera , qus 
circum squales angulos.Et quorum triangulorum vnû 
angulum viii squales habenrium reçiproca funt late-
tera , qus circum a-quales angulos , illa funt squalia. 

j6 SI quatuor rects Jines proportionales fuerint:quod 
fubextremis comprehenditur reftangulum,squale eft 
ei,quodfub mediis comprehenditur,rectangulo. Et fi 
.fubextremis côprehenfum rectangulum squale fue-
rit ei, quod fub mediis continetur rectangulo: ills 
quatuor rects linesrproportionale.s erunt. 

17 S I très rects lines fint proportionales: quod fub 
extremis comprehepditurrectanguium,squa!e eft ei, 
quod a média deferibitur, quadrato Et fi fub extremis 
comprehenfum rectangulum aequale fit ei,quod a mé-
dia defcribitui',quadraco;ills très rects lines propor-
tionales erunt. 

18 A. data recta linea dato rectilineo fimile fimilitçr-
que po/îtum rectiiineum deferibere. ———: 1 

S I-
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IN DÉ X P%OPOS. 
ip SIMILIA triangula inter fe funt iri duplicata ratio-

ne laterum homologorum. 
rô SFMILIA polygona in fîmilia triangula diuiduntur, 

& numéro squalia, & homologa totis : Et polygona 
duplicatam habent eam inter fe rationem,quam latus 
homologum ad homologum latus. 

21 OVAE eidemrectilineofuntiîmilia;8f inter fe funt 
fimilia. 

22 SI quatuor redis Unes proportionales fuerint : Et 
ab eis:re£rilinea fimilia fimiierque defcripta, propor-
tionalia erunt. Et fi à réélis lineis fimilia fîmiliterque 
defcripta redtiIinea,proDorrionalia fuerintn'pfç etianî 
redle lines proporticnnles erunt. 

2j AEQVIANGVLA parallelogramma inter fe ratio-
nem habent.eam, qus ex lateribus componitur. 

24 î N orhni parallélogramme , qus circa diametrum 
funt,parailelogramma&toti , cV inter fe funt fimilia. 

2f DATO' rectihneo fimile fîmiliterque po/îtum, Se al-
teri dato squale idem conftituere. 

16 SI à pa'rallelogrammo parallelogrammum ablatum 
fit&fimiietoti,&iTmiliterp6fitum, communern cum 
eohabens angulum : hoc circum eandem cum toto 
diametrum confiftit. 

17 OMNIVM parallelogrammprum fecundum earide 
rectam lineam applicatorum,.der!cieiitiumque figuris 
parallclogrammis fitriilibus fimiliterqj pofitis eijquod 
a dimidia defcribittinmaxirntrm îd eft, quod ad dirni-

"'. dnm applicatur,"paralleJogrammum fimile exiftens 
dC-ectlli . 

zS A D datam lineam rectam. dato reclilineosqualt-» 
priial'elogrammum applicare deficiens figura parallé 
iogramma, «use fimilis fit alteri parallelogrâmo dato. . 
Oporret auté datum rectilineumxui aequale applican 
dum cft.non maiuseflêeo',quod ad dimidiam appli-
ca:ur,cum fimiles fuerint defectus & eius, quod addi 
midiam applicatur,&- cius,cu.i fimile deefïe débet. ; 

zp AD dâtam recta line ïfr, da-o rectilineo squale pji 
ralleiogrâmum applicare excédés figura parallèîogrâ 
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E V C L I D 1 S. 
\ ma,quar fimilis fitparallelogrammo alteri dato. 
ijo PROPOSITAM reclam lineam terminatam, extre-
j ma ac média ra tione fecare . 
iji I N recrangulis tnangulisjfiguraquasuisalaterere-

ctum angulum fubtendente defcripta, ssqualis eil figu 
ris,qua: priori il!i fimrlesi& fimiliter pofitç a lateribus 
rectum angulum conrine'ntibus defcribuntur. 

3 z SI duo triangula, qua; duo latera duobus lateribus 
proportionalia habe'ant,fecundum vnum angulum cà-
pofîta fuerintjita vt homologa eorum latera fint etiam 

' parallela : tum retiqua illorum triangulorum latera in 
rectam lineam collocata reperientur . 

33 IN a?qua!ibuscirculis,angûlt eandem habentratio-
nem cum peripheriis,quibus infiftunt, fiue ad centra, 

' fiue ad peripherias conitituti infiilantilnfuper vero & 
fectores, quippe qui ad c entra confiftunt. 

'-3lrK>3 îïnmc ..-s >-.:itàtnwu\fiii>afiiu 4.31 » iKliiiïMvt) 
 , * __ 

SEPTIMI LIBRI. 

1 SI duobus numeris inçquaîibus propofitisjdetraha-
tUr femper minor de maioré, alterna quadam detra-
clione, neque re! iquus vnquam metiatur prxCedenté, 
quoad aiTumpta fit vnitas:qui principio propofiti funt 
nurrieri ,primi inter-erunt. 

2 ' DVOBVS numeris datis non primis inter fe, maxi-
mam eorum communem menfuram reperirc . 

3 TRI BVS numeris datis non primis inter feimaxi-
mam eorum communem menfuram reperire . 

4 O MNIS numerus, omnis numeri,minor maioris, 
aùt pars eft, aut partes . 

î SI numerus numeri pars fuerit, &alteralterïus ea-
dem pars .- Et fimuluteHiue vtriufque fimul éldjçAli 
pars erit-,quse vnus vnius. 

6 . SI numerus numeri partes fuerit,& alter alteriuS ex 
dempartes: Et fimùl vterque vtriufque fimul eedem_j 
partes erir,quae vous unius . -

7 SI numerus numeri pars fuerit,qua!is ablatus -abktii 
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Et reliquus reliqui eadé pars erit, qualis totus tôt fus 

S SI numerus numeri partes fuerit,quales ablatus abla 
ti : Et reliquus reliqui exdem partes erit, quales to-
tus totius. 

9 SI numerus numeri pars fuerit,& alter alterius ea-
dem pars:Et viciflîm, qus parî eft , aut partes primus 
tertii^adem pars erit, vel exdem partes & fecundus 
quarti. 

10 SI numerus numeri partes fuerit, & alter alterius, 
eaedé partes : Et viciflim, qus partes eft primus tertii, 
aut pars, esdem partes erit& fecundus quarti, aut 
pars. 

11 SI fuerit vt totus ad totum, ita ablatus ad ablatum: 
Et reliquus ad reliquum erit, vt totus ad totum. 

il SI fint quotcunque numeri proportionales, erit 
quemadmodum vnus antecedentium ad vnum confe-
quentium, ita omnes antécédentes ad omnes confe-
quentes. 

IJ SI quatuornumeriproportionaleslîntîEtviciffim 
proportionales erunt. 

14 SI iint quotcunque numeri,& alii illis squales mul-
titudine,qui bini fumantur,& in eadem ratione:Eciam 
ex çqualitate in eadem ratione erunt. 

15" SI vnitas numerum quempiam metiatur, xque au-
tem alter numerus alterum quendam numerum metia 
turiEt viciffim xque vnitas tertium numerum metie-
tietur,.& fecundus quartum. 

\s S I duo numeri mutuofefè multiplicantes fecerint 
aliquos :Geniti ex ipfis squales inter fe erunt. 

17 SI numerus duos numéros multiplicansfecerit ali 
quos: Geniti ex ipfis eandem rationem habebunt,quâ 
multipiicati. 

18 SI duo numeri numerum quempiam multiplican-
tes fecerint aliquos:Geniti ex ipfis eandem rationem 
habebunt,quam multiplicantes. 

ip S I quatuor numeri proportionales fuerint : qui ex 
primo,&quarto fit numerus.xqualis erit ei,qui ex fe-
cûdo & tertio fit,numero.Et fi qui ex prirr.o,8V quarto : f—l 
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fit,numcrus rcqualis fuerit éi,qui ex fecundos& tertio 

'■"ficnumero : ipîi quatudrnumeri proportionales erût. 
:o SI très numeri proportionales fuerintjqui fub extre 

mis continetur.iqualis eft ei.qui a medio efricitur.Et 
fi qui fub extremis continetur,xquaiis fuerit ei, qui à 
medio defcribitur : iplî très numeri proportionales 
eront. 

ii MINI MI numeri omnium eandem cum eis ratio-
nem habentium,metiuntur f que numéros eandé cum 
eis rationem habentes, maiorquidem maiorem, mi-
nor vero minorem. 

2i SI fuerint très numeri,&aliiipfîsmultitudinea*-
quales,qui bini fumantur, 8c in eadem ratione, fuerit 
autem pcrturbata eorum proportiojEtiam ex a:quali-
tate in eadem ratione erunt. 

ij PRIMI inter fenumeri,minimifunt omnium ean 
dem cum eis rationem habentium. 

Î4. M IN I M I numeri omnium eandem cum eis ratio 
nem habentium,primi inter fe funt. 

if SI duo numeri primi inter fe fuerint: qui vnum eo-
rum metitur numerus,ad teliquum primus erit. 

16 S I duo n umeri ad quempiam primi fuerint :etiam 
! ex illis genitus ad eundem primus erit. 
27 S I duo numeri primi inter fe fuerint; Etiam ex v no 

eorum genitus ad reliquum primus erit-
28 SI duo numeri ad duos numeros.vtcrquc ad vtrum-

que,primi fuerint:fit qui ex eis gignentur, primi inter 
le erunt. 

19 SI duo numeri primi inter fe fuerint , & multipli-
cans yterque feipfum fècerit aliqué : Et geniti ex ipfis 
primi inter fe erût. Et (î,qui in principiojgénitos ipfos 
multiplicantes fecerint aliquos i Et hi quoque primi 
inter Jè erunt; Et fernpercirca extremos hoc eueniet. 

jo SI duonumeri primi inter fe fueiint ; Etiam vter-
que fimul ad quemlibet illorum primus erit .Et iî vtcr-
que ïïmul ad vnum aliqué illorum piimus fuerit; Ltiâ 
qui in principio,nunieri primi inter fe erunt. 

3 1 OMNIS primus numerus, ad omné numerumyquem 

non 
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non metitur,pn'mus eft. 

ji SI duo numeri fefe mutuo multiplicantes fecerint 
aliqué;^enitû aût ex ipfis metiatur aliquis primus nu-
merus:ls etiam vnum eorû,qui in principio,metiecur. 

33 O M N E M compofitum numerum aliquis primus 
numerus metitur. 

34 OMNIS numerus aut primus efr, aut eum aliquis, 
primus metitur. 

3 î N V M E R IS datis quotcunque, reperire ntinimos 
omnium eandem rationem habentium cum ipfis. 

36 DVOBVS numeris datis » reperire5quem illi mi-
nimum metiantur numerum . 

37 SI duo numeri numerum quernpiâ metiantur. Etiam 
minimus,quem illi metiuntur, eundem roetietur.. 

38 1RIBVS numeris datis, reperire, quem illi mini-
mum metiantur.numerum. 

39 SI numerum quiipiam numerus metiatur :111e que 
metitur,partem'habebità roetiente deuominatam, 

40 S I numerus partem habuerit quamiibet : metietur 
illum numerus à parte denominatus. 

41 N V M E R V M reperire, qui mînimus cum fît,ha* 
beat datas partes. 

1 SI fuerint quotcunque numeri deinceps proporrio-
nales,exrremi vero ipforum primi inter fe fuerint:lpfï 
mioimi fùnt omnium eandé cum eis ratione habennu. 

i N VMEBOS reperire deinceps proportionales mi 
nimos , quotcunque iufîerit quifpiam,in data ratione . 

3 SI fine quotcunque numeri deinceps proportiona-
les minimi omnium eandem cum eis ratione haben-
tium : Illorum extremi funt inter fe primi. 

4 RATIONIBVS datis quotcunque in minimis 
nunieris, reperire numéros deinceps minitnos in da-
risrationibus . 

f P L A N I numeri rationem interfe habent exlate-, 
ribïis pompofîtam. 

6 -SI fint quotcunque numeri deinceps pmportiona-

"~ïe7~ 
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les s primus autem fecundum non metiaturj neque_j 
âiius quifquani vllum metietur. 

7 SI fint quotcunq; numeri deinceps proportionales, 
primus aût.extremû metiatunis etiâ metietur fecundû. 

8 S I inter duos numéros medij côtinua 'proportione 
Lu ceciderimnumerirquot inter eo.s, medij côtinua pro-

portione cadunt numeri,tôt & inter alios eandé cû il» 
lis habétes ratione medij côtinua proportione cadée. 

5 SI duo numeri iînt inter fe.primi,& iflter eos medij 
côtinua proportione ceciderint numerirquot intereos 
medij continua proportione cadunt numeri, totidem 
& inter.vtrumque eorum5ac tinitatem medij côtinua 
proportione cadent. 

IO SI inter duos numéros, & vnitatem,continue pro-
proportionales ceciderint numtri; quot inter vtrûque 

. i.pfôrum ,§e vnitatem deinceps medii continua propor 
tione. cadunt numeri > totidem & inter ipfos medij 
continua proportione cadent. 

ir DVOR VM quadratorumnumerorum vnusmé-
dius proportionalis eft numerus.Et quadratus ad qua-
dratum duplicatam habet lateris ad latus rationem . 

12 D V O R V M cuborum numerorum duo medij prq 
portionales funt numeri.Et çtjbus ad cubum tripiica-
tam habet lateris ad latus rationem . 

13 Si fint quotlibetnumerideinceps proportionales, 
& muîtiplicans quifque feipfum faciataliquosiqui 
abillisproductifuerint, proportionales erunt: Et.fi 
numeri priroum pofiti mBltiplicantes iam faclos fece 
rint aliquos : îpfi quoque proportionales er,untj& fem 
percirca extremos hoc eueniet. 

14 SI quadratus numerus qu,adratm?i numerum metia 
. tur : & latus vn.ius metietur latus akerius. Et fi vnius; 

quadrati latus metiatur latus altérais; & quadratus 
quadratum metietur. 

i'f S T cubus numéros cubqm numenl metiatw-*>& la-
tus vniu,s mérietur latusjilterjus, Et fi latus ynius cubi 
latus akerius metiatur : & cubus cubum metietur. 

.16 SI <jiiadratus numerusquadrâtû numerum non me-

tiatur' 
.. J.l .lllllll.M I.H., ■ l,J ». I. - .11Hlj . I iMH.,.. I ■1..."... »? 
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tiatur;neque latus vnius metietur alteriuslatus. Èt fi 
latus vnius quadrati non metiatur lattis alterius : 
neque quadratus quadratum metietur, 

17 SI cubus numerus cubum numerum non metiatur; 
neqtiê latus vnius latus alterius metietur.Et fi latus eu 
bi vniiis latus alterius non metiatur ; neque cubus cu-
bum metietur. 

iS DVOR.VM /îmilium planorû "numerorum vnus 
médius propôrtionalis eft numerus. Et planus ad pla-
num duplicatam blbet lateris homologi adlatus ho-
mologuai ran'oném. 

tp'® VORVM fimtîiurn folidorum numerorum duo 
medii proportionales funt numeri. Et folidusad foli-
dum triplkatam fàfiWenî habet lateris homologi ad 
latus homologuai. • -

20 SI inter duos numéros vnus médius proporoonalis 
cadat numerus, Similes planierunt illi numeri. 

91 SI inter duos numéros duomedii proportionales 
cadaht numeri: Similes iblidi funt illi numeri* 

22 S I très numeri deinceps fint proportionales, pri. 
mus autem fit quadratus ; Et-tèrtius quadratus erit. 

23 SI Quatuor nuinen deinceps fint proportionàles,pri 
mus autem fit cubus : Et quartus cubus erit. 

24 SI duo numeri rafiWém<habeant interfe, quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum , pnmus 
autem fit quadratus ; & fecundus quadratus erit. 

2? S I duo numeri rationem inter fehabeànt,quam cu-
bus numerus ad cubum numerum, primus auteïftfit 
cubus ; & fecundus cufcus erit. 

2.6 S I M I LE S plani rtffiBerirationem inter fe habént, 
quam quadratus numerus àd quadratum numerum . 

i7 S I M1 LES folidi numeri rationem habentiiiterfe, 
cuatn fcubus numerus zà cubum numerum. 

N 0 N I L I B R I, 
I S I duo fimiles plani numeri multiplicantes fe mu-
/" :!i tuo 
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Tuo faciantquendam:Produdus quadratus erit. 
; SI duo numeri femutuo multiplicantes faciant qua-

dratum.-fîmiles plani erunt. 
5 SI cubus numerus fèipfum multiplicans procreet 

aliquem Productus cubus erit. 
4SI cubus numerus cubum numerum multiplicans 
, faciat aliquetnjFachis cubus erit. 
y SI cubus .numerus numerum quendam multiplicans 

faciat cubum:Et multiplicatus cubus erit. 
6 SI numerus feipfum multiplicans cubum faciat • Et 

ipfe cubus erit. 
7 SI coropo/îtus numems numerum aliquem multi 

plicans quempiam faciat.-Factus folidus erit. 
S Si ab vnitate quotcunque numeri deinceps propor-

tionales fuerint:Tertiùs quidem ab vnitate quadratus 
eft,& vnum intermittentesomnes:Quartus autem eft 
cubus,éc duos intermittçtes omnes:Septimus vero eu 
bus fimul Se quadratus,&quinque intermittentes oés; 

9 SI ab vnitate quotcunque numeri deinceps propor-
tionales fuerint5qui vero poftvnitaté,fîcquadratUS:Et 
reliquiomnes quadrati erunt. At f\ qui poil vnitateni, 
iît cubus: Et reliqui omnes cubi erunt. 

10 SI ab vnitate quotcunque numeri deinceps propor-
tionales fuerint, qui vero pofl vnit-">té,nonfequakira 
tus;neque alius vllus quadratus erit.praster tertiura ab 
vnitate ,& vnum intermittentes omnes. At /i,qm poil 
vnitatem non lit cubus ; neque alius vllus cubus erit, 

J prseter quartum ab vnitate,& duos intermittentes om 
»:»es. ■; (s uSfôfui ôragj . uwkhiài 
11 SI ab vnitate quotcunque numeri deinceps pro-

portionales fuerint : Minor maiorem metitur per ali-
quem eorum, qui in proportionalibus funt numeris . 

n S I ab vnitate quotcunque .numeri deinceps propor 
tionales fuerintjquicunque primorum numerorum vl 
timum metiuntur3iidem&eum,quivnitatiproximus 
elr,metientur. 

/3 SI ab vnitate quotcunque numeri deinceps propor-
tionales fuerint, qui vero poft vnitatem, primus lit; 

b Maxi- I 
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Maximum nullus alius metietur,preter eos,qui fiant in 
numeris proportionalibus. 

14 SI minimum numerum primi numeri metiantur;NuI 
lus alius numerus primus illum metietur,pra;tereos, 
qui a principio metiebantur. 

IJ SI très numeri deinceps proportionales fuerint mini 
mi omnium eandé cum ipfîs ratione habentium: Duo 
quilibet compofiti,ad reliquum primi erunt. 

16 SI duo numeri, primi inter fe fuerintrNô erit,vt pri 
mus ad fecundum, ita fecundus ad alium quempiam. 

17 SI fuerint quotcunque numeri deinceps proportio-
nales,extremi autem îpforum primi inter fe fint; Non 
erit,vt primus fecundum,ita vltimus ad alium quépiâ. 

15 DVOBVS numeris datis,confiderare, an poflit ipfis 
tertius proportionalis inueniri. 

19 TRIBVS numeris datis,confiderare, an pofiit ipfis 
quartus proportionalis inueniri. 

10 PRIMI numeri plures funt';omni propofita multitudi 
ne primorum numerorum. 

»1 SI parcs numeri quotcunque componantur ; Totus 
par erit. 

22, SI impares numeri quotcunque componantur,muîti 
tudo autem ipforum firpar:Totus par eiit. 

23 SI impares numeri auotcunque componàntur,mu!ti 
tudo autem ipforum fitimpanEt totus impar erit. 

24 SI a pari numéro par detrahatur:Et reliquus par erit. 
*f SI a pari numéro impar detrahatur: Et reliquus im. 

par erit. 
16 SI ab impari numéro impar detrahatur : Reliquus 

par erit. 
17 SI ab impari numéro par detrahaturrReliquus impar 

erit. 
28 SI imparnumerusparem multiplicans fecerit ali-

quem:Factus par erit. 
29 S L impar numerus imparem numerum multiplicans 

fecerit aliquem:FacT;us impar erit. 
30 SI imparnumerusparem numerum metiatur: Etil-

l;us dimidium metietur. 
SI 
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i i SI impar numerus ad aliquem numerum primus fit: 
&adilliusduplum primus erit. 

ÎÎ NVMERORVM a binario duplorum, vnusquifque 
pariter par eft tantum. 

33 SI numerus dimidiumhabeat imparem: Pariter im-
par eft tantum. 

34- SI par numerus neque a binario duplus n"t,neque di 
midiû habeat imparé:Pariter par eft,&pariter impar. 

j y SI fint quotcunq; numeri deinceps proportionales, 
detrahantur autem a fecundo, & vltimo çquales ipfï 
primo:Erit vtfecundiexcefïïis adprimum, ita vltimi 
exceflus ad omnes ipfum antécédentes. 

36 SI ab vnitate; quotcunque numeri deinceps expo-
nantur in duplâ proportioncquoad totus compofitus 
Mat primus ; & totus hic in vltïmum multiplicatus fa-
ciat aliquem:Factus erit Perfectus, 

i y D E C I M I L I B R I. 

1 DVABVS magnitudinibus insqualibus propoiîtis , 
fi a maiore auferatur maius quam dimidium;& ab eo, 
quod reliquum eft, rurfuScletrahatur maius quam di-
midiumj& hoc femper/fiat:Relinquetur tandem quas-
dam magnitudo,quj minor erit propofîta minpre ma-
gnitudine. 

1 SI duabus magnitudinibus inaequalibus propoiîtis, 
detrahatur femper minor de maiore, alterna quadam 
detradtione, & reliqua minime praecedentem metia-
tur:Incommenfurabiles erunt ipfas magnitudines. 

3 DVABVS magnitudinibus commëfurabilibus datis, 
maximam earum communem menfuram inuenire. 

4 TRIBVS magnitudinibus commenfurabilibus datis, 
maximam earum menluram communem inuenire.-

* COMMENSVRABILES magnitudines inter fe ra-
tionem habent,quam numerus ad numerum. 

6 S I du* magnitudines inter fe proportinem ha-
b 2 béant 
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beant,quam numerus ad numerum: Commenfurabi-
les erunt magnitudines, 

7 INCOM NI EN SVRABILES magnitudines inter fe 
proportionem non habent, quâ numerus ad numerû. 

8 SI duae magnitudines inter fe proportionem noiu 
habeant,quam numerus ad numerum:Incommenfura 
biles erunt magnitudines. 

S QVAE a reclis lineis Iongitudine commenfurabili-
bus fiant quadrata:interfe proportionem habent.quâ 
quadratus numerus ad quadratum numerum. Etqua-
drata inter fe proportionem habentia , quam quadra-
tus numerus ad quadratum numerum:& latera habe-
bunt Iongitudine cotnnienfurabilia.Qua: vero a reclis 
lineis iongitudine incommenlïirabilibus fiant quadra 
tarinter fe proportionem non habent, quam quadra-
tus numerus ad quadratum numerurn.'Et quadrata in-
ter fe proportionem non haben tia, quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum;neq.ue. latera kabe-
bunt Iongitudine commenfurabilia. 

ro SI quatuorttiagnitudines proportionales fuerint, 
prima vero fecundas fuerit commenfurabilis : Etter-
tia quartas commenfurabilis erit :Et fi prima fecundx 
fuerit incommeniurabilis: Et tertia quarta: incommeu 
furabilis erit. 

ii PROPOSITAE reftae linex inuenire duas reilas li-
neas incomfflenfurabiles,aIteram quidem Iongitudi-
ne tantum, alteram vero etiam potentia. 

\z Q_V AH eidem magnitudini funtcommenfurabiles: 
& mter fe funt conimenfurabiles. 

IJ SI fint dua: magnitudines, & altéra quidem eidem fit 
commenfurabilis,altéra vero incommenfurabiiis: In-
commenfurabiles erunt magnitudines. 

14. SI fint dua: magnitudines commenfurabiles, altéra 
autem ipfanyn magnitudini cuipiam incommenfura-
biiis fuerit:Et reliqua eidem incommenfurabiiis erit. 

if SI quatuor reclas linea^ proportion aies fuerint,pri-
ma vero tanto plus pofiit,quam fecunda, quantum eft 
quadratum reifbe linea: fibi commenfurabilis longitu 

dine; 
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dinejEt ténia tanto plus poterit,quam quarta.quantû 
eft quadratum reft* line* fibi Iongitudine commen-
furabilis. Quod fi prima tanto plus poffit,quam fecun-
da, quantum eft quadratum reftaeline* fibi incom-
menfurabiiis longitudine:Et tertia tanto plus poterit, 
quam quarta, quantum eft quadratum rcftae line* fibi 
Iongitudine incommenfurabiiis. 

16 SI dus magnitudines cômenfurabiles côponantut: 
Et tota magnitudo vtriq;ipfarum comméfurabiliserit. 
QcFfi tota magnitudovni ipfarû côméfurabilis fuerit; 
Et qu* a principio magnitudines côméfurabiles crût. 

17 SI dua? magnitudines incommenfurabilescompo-
nantur.-Et tota magnitudo vtrique ipfarum incommen 
furabilis erit-Quod fi tota magnitudo vni ipfarum in-
commenfurabiiis fuerit:Et qu* a principio magnltudi 
neSjincommenfurabiles erunt. 

iS SI fuerint du* reftae linea: inaequales, quart* autem 
partiquadrati,quod fit a minori,*quale parallelogrâ-
mum ad maiorem applicetur,deficiens figura quadra 
ta,&inpartes Iongitudine commenfurabiles ipfam 
diuidat : Maior tanto plus poterit quam minor, quan-
tum eft quadratum reft* line* fibi Iongitudine com-
menfurabilis. Quod fi maior tanto plus poffit quam 
minor,quantum eft quadratum reft* line* fibi Iongi-
tudine commenfurabilis,quart* autem parti quadrati 
quod fit a minori,*quale paralielogrammum ad "ma 
iorem applicetur.deficiens figura quadrata : ln partes 
Iongitudine commenfurabiles ipfam diuidet. 

19 SI fuerint du* reft* line* in*quales,quart* aût par 
tiquadrati,quodfitaminore,equale parallelogrâmum 
ad maiorem appliceturdeficiens figura quadrata;& in 
partes incôméfurabiles lôgitudine ipsâ dmidat:Maior 
tâto plus poterit quâ minor,quantû eft quadratû reftae 
liîe* fibi lôgitudineincomefurabilis.Qd^fi maior tâto 
plus poflit quâ minor, quanti" eft quadratû reâx line* 
fibi lôgitudine inçôméfurabilis,quart* auté parti qua 
drati,quodfita minore,*quale parallelogrâmû ad ma 
ioré applicetur deficiens figura quadrata: ln partes lô-

_ M g*"-
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gitudine incommenfurabiles ipfam diuidet. 

10 QVOD fub Rationalibus Iongitudine commenfura 
bihbus reftis lineis fecundum aliquem praediftorum 
modorum,continetur reftangulum,Rationale eft. 

11 SI RationaleadRationalemapplicetur,latitudiné 
efficit Rationalem,& ei,ad quam applicatum eft,lon-
gitudine commenfurabilem. , 

iî Quod fub Rationalibus potentia fohim commenfura 
bilibus réélis lineis continetur reftangulum, Irratio-
naleeft:Etrefta linea ipfum potens, Irrationalis eft-
Vocetur autem Media. 

13 QVOD a Media fit,ad Rationalem applicatum,lati-
tudinem efficit Rationalem,& ei,ad quam applicatum 
eft, Iongitudine incommenfurabilem. 

z\ MEDIAE commenfurabilis,Media eft. 
QVOD fub Mediis Iongitudine commenfurabilibus 

reftis lineis continetur reftangulum,Medium eft. 
26 QVOD fub Mediis potentia tantum .'commenfura-

libus reftis lineis continetur reftangulum,vel Ratio-
nale eft,vel Médium. 

17 MEDIVM non fuperat Médium Rationali. 
zS MEDIAS inuenire potentia tantum commenfurabi 

les,qu3f Rationale comprehendant. 
19 MEDIAS inuenire potentia tantum commenfurabi 

les,qu* Médium contineant. 
30 INVENIRE duas Rationales potentia tantum com 

menfurabiles, ita vt maior quam minor, plus poflit 
quadrato reft* line* Iongitudine fibi cômenfurabilis. 

JI INVENIRE duas Rationales potentia tantum com 
- menfurabiles, ita vt maior quam minor, plus pofiit 

quadrato reft* line* fibi Iqgitudine incôméfurabilis. 
3 2 INVENIRE duas Médias potentia tantû côméfurabi 

les , qu* Rénale contineant, ita vt maior plus poflit 
quam minor, quadrato reft* line* fibi longitudfne_j 
commenfurabilis. 

3 ? INVENIRE duas Médias potétia folû côméfurabiles, 
quçMediû côtineât,itavt maior plus poffit,quâ minor, 
quadrato reft* line* fibi Iongitudine côméfurabilis .< 

IN- I 
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34TNVËNIRE duas reftas lineas potentia incommen 

furabiles,quf faciant compofitum quidem ex ipfarum 
quadratis,Rarionale:Rectangulum vero fub ipfis con-
tentum,Médium. 

3 f INVENIRE duas reftas lineas potentia incômenfu-
rabiles,qux faciantcommpofitum quidem ipfarum 
quadratis, Médium: Reftangulum verofiib ipfis con-
tentum,Rationale. - . 

$6 INVENIRE duas reftas lineas potentia încommen-
furabiles,quse faciant & compofitum ex ipfarum qua-
dratis, Médium, &• reftangulum fub ipfis contentum, 
Médium ,incommenfurabileque compofitoex ipfa-
rum quadratis. 

37 SI du* Rationales potentia tantum commenfurabi-
les componantur : tota Irrationalis erit. Vocetur au-
tem ex binis nominibus. 

3 fi S I du* média; potentia tantum commenfurabiles 
componantur,quse Rationale contineant:tota Irratio-
nalis erit.Vocetur autem ex binis Mediis prima. 

39 SI dua;Media: potentia tantum commenfurabiles 
componantur,qux Médium contineant:tota Irrationa 
lis erit.Vocetur autem ex binis Mediis fecunda. 

40 SI duas refta: linea: potentia incômenfurabiles côpo 
nantur,quae faciant compofitum quidé ex ipfarû qua-
dratis Rationale, quod autem fub ipfis continetur, 
Médium : tota refta linea Irrationalis erit. Vocetur 
autem Maior. 

41 SI dus; reétae linea: potentia incommenfurabiles com 
ponantur, qua: faciant compofitum quidem ex ipfa-
rum quadratis Médium, quodautem fub ipfiscontine 
tur,Rationale:tota refta linea Irrationalis erit. Voce-
tur autem Rationale ac Médium potens. 

41 S I dus reftç lineç potentia incommenfurabiles 
componantur, qua: faciant & compofitum ex ipfa-
rum quadratis Médium, & quod fub ipfis continetur, 
Médium , incommenfurabileque compofito ex qua-
dratis ipfarum : tota refta linea Irrationalis erit. Vo-
cetur autem bina Media potens. 

b 4 QVAE 
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! INDEX PROPOS. 
43 Q_V AE ex binis nominibus, ad vnum duntàxat pun 

cTum diuiditurin nomina. 
44 QV AE ex binis Medijs prima, ad vnum duntaxat 

punétum diuiditurin nomina. 
4f QV AE ex binis Medijs fecunda, ad vnum duntaxat 

punâum diuiditur in nomina. 
46 MAIOR ad vnumduntaxat punctum diuiditur in 

nomina. 
47 RATIONALE ac Médium potens , ad vnum dunta-

xat punftum diuiditur in nomina . 
48 BINA Media potens, ad vnum duntaxat punclum.^ 

diuiditur in nomina. 
49 INVENIRE ex binis nominibus primam. 
fo INVENIRE ex binis nominibus fecundam . 
JI INVENIRE ex binis nominibus tertiam. 
y 2. INVENIRE ex binis nominibus quartam. 
ïj> INVENIRE ex binis nominibus quintam. 
54 INVENIRE ex binis nominibus fextam. 

SI fpatium contineatur fub Rationali,& ex binis no 
minibus prima: Reéta linea fpatitim potens Irrationa 
lisefhquae ex binis nominibus appellatur. 

f6 SI fpatium contineatur fub Rationali,& ex binis no 
minibus fecunda: Reéta linea fpatium potens Irratio-
nalis eft,qu3î ex binis Mediis prima appellatur. 

J7 SI fpatium contineatur fub Rationali, & ex binis 
nominibus tertia:Re<fta linea fpatium potens Irratio-
nalis eft,quas ex binis Medijs fecunda dicitur. 

?8 SI fpatium contineatur fub RationaIi,& ex binis no-
minibus quarta: Recta linea fpatium potens Irrationa 
lis eft, qua? yocatur Maior. 

j"9 SI fpatium contineatur fub R.ationali, &ex binis no 
minibus quinta:Rec~ta linea fpatium potés Irrationalis 
eft,qua: Rationale & Médium potens appellatur. 

60 SI fpatium contineatur fub K.ationah,& ex binis no 
minibus fexta : Redta linea fpatium potens Irrationa-
lis eft,qua: bina Media potens nominatur. 

6t QVADRATVM eius,qu$eft ex binis nominibus, 
adRationalem applicatum, latitudinem facitex bi-i 

nis ' 
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nis nominibus primanu.. 

61 QVADRATVM eius,qua; eft ex binis Medijs prima, 
ad Rationalem applicatum, latitudinem facit ex binis 
nominibus fecundam. 

61 QVADRATVM eius,quas ex binis Mediis fecunda, 
ad Rationalem applicatum, latitudinem facit ex binis 
nominibus tertiam. 

64 QVADRATVM Maioris ad Rationale applicatum, 
latitudinem facit ex binis nominibus quartam. 

1% QVADRATVM eius,qua: Rationale ac Médium po 
teft,ad Rationalem applicatum, latitudinem facit ex 
binis nominibus quintam. 

66 QVADRATVM eius,qiis bina Media poteft,adRa 
tionalem applicatum, latitudinem facit ex binis nomi 
nibus fextam . 

67 EI, qus2 eft ex binis noïbus,lôgitudine cômenfura-
bilis,& ipfa ex binis nominibus eft, atq; ordine eadé. 

68 Eis qu« eft ex binis Medijs,Iongitudine commenfu-
rabilis^ ipfa ex binis Mediis eft, atq; ordine eadem. 

69 MAIORI commenfurabilis, & ipfa Maior eft. 
70 RATIONALE ac Médium potenti commenfurabi-

lis, &ipfa Rationale ac Médium porenseft . 
71 BINA Media potenti commenfurabilis,& ipfa bina 

Media potens eft. 
71 SI Rationale & Médium componantur: quatuor Ir-

rationales fiunt ; vel ea, quae ex binis nominibus , vel 
quas ex binis Medijs prima, vel Maior, vel Rationale 
ac Médium potens. 

7} SI duo Media inter fe incommenfurabilia compo-
nantur : duae reliqua; Irrationales fiunt; vel ex binis 
Mediis fecunda , vel bina Media potens. 

74 S I a Rationali Rationalis auferatur potentia tan-
tum commenfurabilis exiftens toti : Reliqua Irratio-
nalis eft.Vocetur autem Apotome . 

75" SI a Media Media auferatur potentia tantum com-
menfurabilis exiftens toti, quae cum tota Rationale 
contineat : Reliqua Irrationalis eft. Vocetur autem 
Médias Apotome prima. 

' ' SI 
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INDEX Pï^OPOS. 
76 SI a Media Media auferatur potentia tantum com-

menfurabilis exiftens toti,qux cum tota Médium cou-
tineanReliqua Irrationalis eft.Vocetur autem Médise 
Apotome fecunda. . 

77 SI a recta linea recta auferatur potentia incommen-
furabiiis exiftens toti ,quae cum tota faciat compofitû 
quidem ex ipfarum quadratis Rationale, quod autem 
fub ip/ïs continetur,Medium: Reliqua Irrationalis eft. 
Vocetur autem Minor. 

78 SI a refta refta auferatur potentia incommenfurabi-
iis exiftens toti, qu2 cum tota faciat compofîtum qui-
dem ex ipfarum quadratis Médium, quod autem fub 
ipfis côtinetur,Rationale.-Reliqua Irrationalis eft.Vo-
cetur autem cum Rationali Médium totum efficiens. 

79 S I a refta refta auferatur potentia incommenfura-
biiis exiftens tcti,quoe cum tota faciat & compofîtum 
ex ipfarum quadratis Médium, & quod fub ipfis con-
tinetur,Medium,incommenfurabilequc compofito ex 
quadratis ipfarum : Reliqua Irrationalis eft. Vocetur 
autem cum Medio Médium totum efficiens. 

80 AI'OTOMAE vnatantum congruitrefta lineaRa-
tionalis potentia folû commenfurabilis exiftens toti. 

81 MEDIAE Apotoma: primas vna tantum congruitre 
fta linea Media potentia folum commenfurabilis exi-
ftens totijêVcum tota Rationale continens. 

81 MEDIAE Apotoma: fecunda: vna tantum congraic 
; refta linea Media potentia folum commenfurabilis 

exiftens toti, & cum tota Médium continèns. 
8} MINORI vna tantum congruit refta linea potentia 

incommenfurabiiis exiftens toti ,& cum tota faciens 
compofitum quidem ex ipfarum quadratis Rationale, 
quod autem fub ipfis continetur,Medium. 

84 El, qua? cum Rationali Médium totum facir,vnatâ-
tum congruit refta linea potentia incommenfurabiiis 
exiftens toti, & cum tota faciens compofitum quidem 
exipfaium quadratis Médium, quod autem fub ipfis 
continetur, Rationale. 

8; El, qua? cum Medio Médium totum facit, vna tan-

tum 
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tum côgruitrefta linea potentia incômenfurabilis exil 
ftens toti,& cû tota faciens & côpofîtum ex ipfarû qua 
dratis Mediû,&quod fub ipfis continetur,Medium, in-
commenfurabileque compofito ex ipfarum quadratis. 

86 INVENIRE primam Apotomen. 
87 INVENIRE fecundam Apotomen. 
88 INVENIRE tertiam Apotomen: 
89 INVENIRE quartam Apotomen. 
90 INVENIRE quintam Apotomen. 
91 INVENIRE fextam Apotomen. 
91 SI fpatium contineatur fub Rationali, & Apotoma 

prima.-Refta linea fpatium potens Apotome eft. 
9j SI fpatium contineatur fub Rationali ,& Apotoma 

fecunda:Refta linea fpatium potens, Médise eft Apo-
1 tome prima. 

9+ SI fpatium contineatur fub Rationali, & Apotoma 
ter:ia:Refta linea fpatium potens, Médias eft Apoto-
me fecunda. 

95 SI fpatium contineatur fub Rationali, & Apotoma 
quarta:Refta linea fpatium potens,Minor eft. 

96 S I fpatium contineatur fub Rationali, & Apotoma 
quinta : Refta linea fpatium potens eft, quse cum Ra-
tionali Médium totum efficit. 

97 S I fpatium contineatur fub Rationali, & Apotoma 
fexta:Refta linea fpatium potens eft, qua; cum Medio 
Médium totum efficit. 

98 QVADRATVM Apotoma; ad Rationalem appîtca-
tum,latitudinem facit Apotomen primam. 

99 QVADRATVM Media» Apotoma; prima? ad Ratio-
nale applicatum ,latitudiné facit Apotomen fecundâ. 

100 QVADRATVM Media; Apotomx fecundss ad Ra 
tionalem applicatû,latitudiné facit Apotomen tertiâ. 

101 QVADRATVM Minoris ad Rationalem applica-
tum, latitudinem facit Apotomen quartam . 

102 QVADRATVM eius, quss cum Rationali Médium 
totum efficit,ad Rationalem applicatum, latitudinem 
facit Apotomen quintam. 

IOJ QVAÛRATVM eius,quac cû Medio Mediû total effi 

é. 
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ck,ad Rationalem applicatum,latitudifiem façit Apo 
tomen fextam . 

104 RECTA linea Apotoma: longitudine commenfura 
bilis,& ipfa Apotomç eft,atque ordine eadem . 

lof RECTA linea Medi» Apotorua'commenfurabilis, 
&ipfa Médias Apotome eft,atque ordine eadem. 

ie(5 RECTA linea Minori commenfurabilis, & ipfa Mi 
noreft. 

107 RECTA linea cômenfurabil is ei, qu» cû Rationali 
Médium totum efficiti& ipfa cum Rationali Médium 
totum efficiens eft, 

108 RECTA ljnea côméfurabilis ei,quç cûMedio Mediû 
totû 'efïkit,& ipfa cû Medio Mediû cotil efficiens eft. 

109 MEDIO a Rationali derracco:Recta linea,quxreli 
quum fpatium poteft,vnaex duabus Irrationalibus fit, 
vel Apotome,vel Minor. 

110 RATIONALI a Medio detractojaliaeduç Irratio-
nales fiunt,vel Mediç Apotome prima,vel cum Ratio-
nali Médium totum efficiens. 

111 MEDIO a Medio detracto,quod fît incommenfura 
bile toti.-reliqua? dua? Lrrationales fiiit,vel Médias Apo 
tome fecunda3vel cû Medio Médium totum efficiens, 

uz APOTOME non eft eadé,qua> ex binis nominibus. 
US QVADRATVMRationalis ad eam quas ex binis no 

minibus,applicatum,latitudinem facit Apotomen,cu-
jus nomina commenfurabilia funt nominibus eius,quç 
eft ex binis nominibus, & in eadem proportione : & 
adhuc Apotomcquï fit,eundem habetordinem, que 
ea,quse eft ex binis nominibus. 

1:4 QVADRATVM Rationalisad Apotomen applica-
tum,latitudinem faciteam,quçex binis nominibus,cu 
ius nomina commenfurabilia funt Apotome nomini-
bus,& in eadem proportione; & adhuç, qua? ex binis 
nominibus fit,eundé habet ordiné,qué ipfa Apotome. 

ï 1 % SI fpatium contineatur fub Apotoma,& ea,quç ex 
binis nominibusjcuius nomina commenfurabilia funt 
nominibus Apotome,& in eadem proportion?; Recf a 

\ linea fpatium potens,eftRationalis. 
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E V C L I D I S. 
116 A Media infinitas Irrationales fiunc, & nulla alicui 

antecedentium eft eadem. 
117 P R Ô P O S 1T V M fît nobis oftendercin quadra 

tîs figuris diametrum lateri incommenlurabilem elfe 
longitudine . 

VNDECIMI LIBRI. 
1 R E CT AE linea: pars quxdam non eft in fubiecto 

piano , qusedam vero in fublimi. 
I S [ duas recta: linea: fe mutuo fecenrjin vno funt pia-

no . Atque Tnanguium omne in vno eft piano . 
j SI duo plana fe mutuo fecent ; communis eorum_> 

fedtio eft linea re&a. 
4 SI recta linea redisduabus lineis fe mutuo fecanti 

busjin communi feétione adrectos angulos infiftatiU-
la duflo etiam peripfas piano ad angulos rectos erit. 

5 SI recta linea rectis tribus lineis fe mutuo tangen-
tibus,in communi fectione ad rectos angulos în/ïltatj 
Iila: très recta: in vno (unt piano. 

6 Si duae recta: linea: eidem piano ad rectos fînt angu 
los ; Parallela: erunt illae rectae linea:. 

7 SI dus fînt parallela: recta: linea:, in quarum vtra-
que fumpta fînt qua:libet puncta;Illa linea.qua» ad hf c 
punéra adiungitur, in eodem eft cum parallelis piano. 

8 SI dua:fîntparallelx redtaelineae, quarum akera_» 
ad rectos cuidam piano fît angulos: Et reliqua eidem 
piano ad rectos angulos erit. 

9 QV AE eidem recta: linea: funt parallela:, fed non 
in eodem cum illa piano : Ha» quoque funt inter fe_> 
parallela:. 

10 SI dua: rectas linea* fe mutuo tâgentes,ad duas redtas 
fe mutuo tangentes fînt paraiieke, non autem in eodé 
piano : Illa: angulos œquales comprehendent. 

11 A datopunctoinfublimi,adfubiectumplanumper-
pendicularem rectam lineam ducere . 

r
, D AT O planoàpunélo,quodinillodatumeft,ad 
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INDEX PROPOS. 
reStos angulos reftam lineam cxcitare. 

13 DATO plano,àpuncto,quodinrIlodatumeft, dua: 
redlas linea» ad rectos angulos non excitabuntur, ad 
eafdem partes. 

14 AD qua? plana, eadem recta linea recta eihllla funt 
parallela. 

iî SI dua; recta: linea: fe mutuo tangentes, ad duas fe 
mutuo tangentes fînt parallela;, non in eodem confî-
ftétes piano; Parallela funt,que per illa ducûtur,plana. 

16 SI duo plana parallela piano quopiam fecentur;cô-
munes illorum fedtiones funt parallela;. ^ 

17 SI duxrectse linea» paralleirs planis fecentur; in_f 
eafdéiri rationes fecabuntur. 

18 SI recta linea piano cuipiam ad rectos fît angulos: 
Etomnia, qua: peripfam, plana eidem piano ad re-
ctos angulos erunt. 

19 SI duo plana fe mutuo fecantia, piano cuidam ad 
rectos fînt angulos;communis etiam illorum fectio ad 
rectos eidem piano angulos erit. 

10 SI folidus angulus tribus angulis planis contineatur: 
Ex his duo quilibet vt vt aflumpti tertio funt maiores. 

2i O M N IS folidus angulus fub minoribus, quam_j, 

quatuor redis angulis planis continetur . 
7.z SI fuerint très anguli plani,quorum duo vt libet af-

fumptireliquofînt maiores, comprehendant autem 
ipfos redtadinea: œquales:fieri poteft,vt ex lineis xqua 
les illas rectascônectentibus triangulum côftituatur. 

zi EX tribus angulisplanis,quorumduoquomodocun 
que aflumpti reliquo funt maiores , folidum angulum 
conftituere . Oportet autem illos très angulos qua-
tuor rectis minores eflè. 

24 SI folidum parallelis planis contineatur: aduerfa il-
lius plana, pàrallelogramma funt fîmilia,& xqualia. 

i% SI folidum parallelepipedum pianofecetur aduer-
fîs planis parallelo: Erit quemadmodum bafîs ad ba-
fim , ita folidum ad folidum. 1 

16 A D datam redam lineam , eiufque punétum,angu-
lum folidum conlHtuere folido angulo dato aiquakiii 

n A da-
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47 A data recta linea , dato folido parallelepipedo fî-

mile3& fîmiliter pofitum folidum parallelepipedum_j 

defcribere. 
Î8 SI folidum parallelepipedû piano fecetur per diago 

nios aduerforum planorum:Bifariam fecabitur folidû 
ab ipfo piano. 

zp SOLIDA parallelepipeda fuper eandem ba/încon-
ftituta , Se in eadem altkudine3quorum infïftentes Ii-
neçinijfdemcolîoeanturrectis lineis: funt interfe 
asqualia. 

jo SOLIDA parallelepipeda fuper eandem bafin confti 
tuta , & in eadem altitudine3quorum infïftentes linea» 
non in ijfdem colîoeantur rectis lineis : inte.r fe funt 

: asqualia. 
|i SOLIDA parallelepipeda fuper aequales bafes con-

ftituta ,& in eadem altitudine : asqualia funt interfe. 
j 2, SOLIDA parallelepipeda fubeadem altitudine:in-

ter fe funt, vt bafes. 
j S SIMILI A folida parallelepipeda3inter fe funt in tri-

plicata ratione homologorum laterum. 
34 AEQVALIVM folidorum parallelepipedorum ba-

fes , & akitudines reciprocantur. Et quorum folido-
rum parallelepipedorum bafes,& akitudines recipro 
cantur : Illa funt asqualia. 

j$ SI fuerint duo planianguli a;quaIes,quorumverti-
cibus fublimes recta» linea: influant, quas cum lineis 
primo pofitis angulos contineant asquales, vtrumque 
vtrique5in fublimibus autem lineis quadibet fumpta_j 
fuerint puncta, & ab his ad plana3in quibus colîftunt 
anguli primum pofitij ductas fuerint perpendicularesj 
à punctis vero, qua: in planis à perpendicularibus 
fiunt3ad angulos primum pofïtos adiunctas fuerint re-
cta: linea^Ha» cum fublimibus sequales angulos com-
prehendent. 

$6 SI très recta: Unes proportionales fuerint: Quod 
■ ex his tribus fit folidum paralle!epipedum , asquale eft 

deferiptoà média linea folido parallelepipedo, quod 
aquilaterum quidem fît3a:quiangulum vero prasdicto. 

 V SI 

i 
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37 SI quatuorreclselinea* proportionales fuerint.Et 

.folidaparallelepipeda,.qua; abipfîs& fimiiia, & fî-
militer defcribuntur, proportionâlia erunt, Et fi foli-
da parallelepipeda ,quae &fîmilia ,&fîmiliter defcri 
buntur, fuerint proportionâlia: Et ipfa: rçdas lineas 
proportionales erunt. 

38 SI planum ad pla^çim rectum fuerit, &ab aliquo 
piindtoeorum,qusein vno funt p'anorum,ad alterum 
pernendictilaris ducta fuerit .In communem fecf ioné 
cadet planorum ducta perpendicularis. 

39 SI folidiparallelepipedi eorum,qu«e exaduerfo. 
planorum latera bifariam feéta fint, per fectiones.au-
tem plana fînt extenfii : Çommunis fectio planorum, 
& foiidi paralielepipedi diameter, bifariam fe mutuo 
fecabunt. > 

40 S l fuerint duoprifmata a»qualis altitudinis , quorû 
hocquidem habeat bafin parallelogrammum.illud ve 
ro triangulum duplum autem fuerit parallelogram-
mum trianguli : Aequalia erunt ipfa priimara . 

DVODE CI MI L I B'R I. 
1 QVAE incirculis polygona firniiia;interfevfunt, 

vt a diametris quadrata. 
2 CHIC VU inter fe funt, quemadmadum à diaw 

metris quadrata. 
3 O M N 1 S pyramis triangularem habens bafim, di-

uiditur in duas pyramides aquales, & fimiles inter 
fe, triangulares habentes bafes, & fimiles toti 5 & in 
duo prifmata asqualia, qua: duo prifmata maiora funt 
dimidio tonus pyramidis. 

4 SI fuerinedua:pyramideseiufdemaltitudinis,tria 
gulares habentes bafes ,• fit autem illarum vtraque di-
uifa&induas pyramides asquales interfe & fimiles 
toti;& in duo prifmata xqualia: Ac eodem modo diui-
fa fit vtraque pyramidum,quae ex fuperiore diuifione 
natse funt, idquefem per fiât: Eritvtvnius pyramidis 
bafîs ad alterius pyramidis bafim, ita & omnia, qua:; 

in vna I 

SCD LYON 1



E V C L I D I S. 
invna pyramide, prifmata ad omnia, qua; in altéra 
pyramide, prifmata multitudine a»qualia. 

; S V B eadem alntudine exiftétes pyramides3& tria 
gulares habentes bafes : inter fe funt, vt bafes . 

5 SVB eadem altitudine exiftentes pyramides, &po 
lygonas habentes bafesj inter fe funt, vt bafes . 

j O M N E prifma .tnangularem habens bafim , di 
uiditur in très pyramides squales interfe triangulai-
res bafes habentes . 

3 S IMILES pyramides,qua; triangulâres hâtentj 
bafes,in triplicata funt homplogorû latérum'ratione. 

■) AEQVALIVM pyramidum,& triangulâres bafes ha 
bentium,reciprocantur bafes,& akitudines. Et quarû 
pyramidum triangulâres bafes habentium reciprocan 
tur bafes ,& akitudines : illas funt sequales. 

10 OMNIS conus tertia pars eft cylindri eandem cum 
ipfô bafim habentis, & altitudinem a;qualem . 

n SVB eadem altitudine exiftentes coni, $c cylindri, 
inter le funt, vt bafes .. 

11 SIMILES coni,&cylindri.intriplicata rationefunt 
diametrorum, quas in bafibus. 

13 SI cylindrus piano fècetur aduerfis planis parallèle: 
Erit vt cylindrus ad cylindrum,ita axis ad axem . 

14 SVPER œqualibus bafibus exiftentes coni, Se cylin-
drijinter fe funt,vt akitudines . 

15 AEQVALIVM conorum , & cylindrorum rècipro-
cantur bafes,& akitudines.Et quorum çonorum,&cy 
lindrorum reciprocantur bafes,& akitudines; illi funt 
«eqtiales. , ■ : • ■:■ ?uû 

16 DVOBVS circuits circa idem centrum exiftentibus, 
in maiori circulo polygonum asquilaterum, & panum 
laterum infcnbere,quod non tangat tninorem circulû. 

17 PVABVS fph^ris circa idem centrum exiftentibus, 
in maiori fphxra folidum pplyedrum in(crjbere,quod 
non tangat ininoris fphxrse fuperficiem. 

18 S P HAERAE inter fé funt in triplicata ratione fua 
rum diametrorum. 

c TER-
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TE R11D E CIM I LIBRI. 

1 SI rectalinea fecundumextremam &mediam ra-
tionem fecetur : maies fegmentum affumés dimidiam 
totius,quintuplum poteft eius, quod a dimidia totius 
deferibitur, quadrati. 

2 SI recta linea fuiipfîus fegmenti quintuplum poffit: 
Duplas prxdidi fegmenti extrema ac média ratione—» 

, feéte, maius fegmentum reliqua pars eft eius, qua; a 
pt;incipio, recta;. 

g SI recta linea fecundum extremâ & mediam rônem 
fecetur.-minus fegmentum aflumens dimidiam maio-
ris fegmenti,quintuplum poteft eius, quod a dimidia 
maioris fegmenti deferibitur, quadrati. 

4 SI réeta linea fecundum extremam & mediam ratio-
nem fecetunQuod a tota, quodque a minore fegmen-

lore fegmento deferibitur, quadrati. 
î tuSI rectadinea fecundurri :eoctremam & mediam ratio-

nem feceturjapponaturque eiœqualis maiori fegmen-
toiTota recta linea fecundum extremam & mediam_j 

rationem fecacur,& maius fegmentum eft, qua; a prin 
cipio, recta linea. 

6 SI recta linea Rationalis extrema ac média ratione 
fecetur ; Vtrumque fegmentum Irrationalis linea eft, 
qu£euocatur Apotome. 

7 . SI' pétagoni çquilateri très anguli,fïue qui deinceps, 
fîue qui non deinceps fînt, squales fuerint : Aequian-
gulum.erit ipfum pentagonum. 

8 SI pentagoniaequilateri, & xquianguliduos angu-
las,-qui. deinceps fînt.fubtendant recta; lineas.-has extre 
ma & média ratione fe mutuo fecant, &maiora ipf*-
rutn fermenta xqualia funt pentagoni lateri. 

9 SI hex agoni latus,& decagoni,in eodem circulo de-
feriptorum, componantur : Tota recta linea extrema 
ac média ratione fecatur, & maius eius fegmentum 
eft hexagoni latus. 

ipla funt eius,quod a ma-

SI 
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E V C L I D I S. 
io SI in 'circula pentagonumaequilaterum defcribatur: 

Pentagoni latus poteft & latus hexagoni, & latus de-
- cagoni, in eodem circula defcnptorum . 

ri SI in circulo Rationalem habente diametrum,pen-
tagonum aequilaterum defcribatur: Pentagoni latus Ir 
rationalis eft linea,qua: uocatur Minor. 

i z SI in circulo triangulum aequilaterum defcribatur : 
Trianguli latus potentia triplum eft eius linea:, qu» 
ex centro circuli ducitur. 

ij PYRÀMIDEM conftituere, & data fphasra corn ple-
c"H,& demonftrare.quod fpha:ra» diameter potentia fît 
fefquialtera lateris ipfius pyramidis. 

14 OCTAEDRVM conftituere, &fphaeracompleéli, 
qua & pyramidem, &tlemonftrare,quod fphaeras dia-
meter potentia fit duplaéiteris ipfîus oftaedri. 

if CVBVM conftituere, &fpha»racomplecT:i,qua & 
prioresfiguras,&demonftrare,quod fphasre. diameter 
potentia fît tripla lateris ip/îus cubi. 

x6 ICOSAEDRVM conftituere, & fphsera compleâi, 
qua & ante dictas figuras,& demonftrare, quod Ico-
faedri latus Irrationalis eft linea,qua» vocatur Minor. 

17 DODECAEDRVMiconftituere,&fphasra comple-
cti,qua & praediélas figuras,& demonftrare,quod Do-
decaedri latus Irrationalis eft linea,qua» uocatur Apo 
tome_5 • 

18 LATERA quinque fîgurarum exponere, & interfe 
comparare, " , 

QVÀRTIDECIMI LIBRI. 
1 . QVAE ex centro circuli cuifpiam in pentagoni ei-

dem circuloinfcripti latus perpendicularis ducitur,di 
midia eft vtriufque linea» fîmul,& lateris hexagoni,& 
lateris decagoni eidem circulo infcripti, 

z SI bina: reéta; linea» extrema ac média ratione fecen 
tur ; ipfa: fîmiliter fecabuntur, in eafdem fçiliçet pro-
portiones. 

$ SI in circulo pëtagonti aequilaterû defcribatunqcFex 
c z latere 
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INDEX PROPOS. 
htere pentagoni, & quod ex ea , qua; binis lateribus 
pentagoni fubtenditur,refta linea, vtraque fimul qua-
drata, quintupla funt eius, quod ex femidiametro de-
feribitur, quadrati. 

4 SI latus hexagoni alicuius circuit fecetur extrema ac 
média ratione: maius tliius fegmentum erit latus deca-
goni eiufdem circuli. 

f IPEM circulus comprehendit & Dodecaedri pen-
tagonum , & Icofaedri triangulum, eidem fphaera: in-
fcnptorum. 

6 SI ex centro circuli pentagonum Dodecaedri cir-
cumfcribentis, perpendicularis ducatur ad unum la-
tus pentagoni:Erit quod fub didkMatere, & perpendi 
culari comprehenditur, rectangulum trigeiîes fum-
ptum, Dodecaedri fuperfjfciei squale. 

7 S I ex centro circuli triangulum Icofaedri circum-
feribentis , perpendicularis ducatur ad vnum latus 
trianguli.- Erit quod fub dido latere,& perpendiculari 
comprehenditur, reclangulum trigefïes fumptum_i, 
Icofaedri fuperficiei aequale. 

8 RE CTAiNG VLV-ivl contentum fub tribusquartis 
partibus diametrialicuius circuli ,& quinque fextis 
partibus linea; fubtendentis angulum pentagoni aequi 
lateri in eodem circulo defcripti,a°quale eft dicto pen 
tagono. 

9 SVPEPxFIClES Dodecaedri ad fuperfkiem Icofae-
dri in eadem fphaera deferipti, eandem proportionem 
habet, quam latus cubi ad latus Icofaedri. 

10 S I recta linea fecetur extrema ac média ratione-j: 
Erit vt recta potens id,quod à tota,& id,quod a maiori 
fegmento.adre&ampotentem id, quodatota, & id, 
quod a minori fegmento, ita latus cubi ad latus Ico-
faedri eidem fphaera; cum cubo infcripti. 

11 DODECAEDRVM ad Icofaedrpm in eadem cum 
ipfo fphaera deferiptum, eft vt cubi latus ad latus Ico-
faedri, in vna eademque fphaera. 

I z IATVS triaguli aquilatert potêtia fefquitertiS efl line A 

perpëdiçularis ab uno angulo ad latus oppofîtu dedufi*. 

SI 

SCD LYON 1



EVCL1DIS. 
!j jf fphsrt diameter fuerit Ratio'nalis;Erit tam fuperfi-

cies Tetraedri,quam OSaedri in e*.fpbtra,Media. 
14. 5/ Tetraedrum,atqueOclaedrum eidem fphtrt infcri-

banlur.Erit bafis Tetraedri fefquitertia bafis oHaedri;fu 
perfides aût OBaedri fefquialtera fupcrficiei Tetraedri. 

if RECTA linea ex angulo quouis Tetraedri in fphtra 
dtfcripti per centra fphtrt duéîa,cadit in centrum bafis 
oppofitt, clique perpendicularis ad diclam bafim. 

16 OCTAEDRVM in fpbtra defcriptSdiuiditui- in duas 
pyramides tquàles,&fimiles tqualium altitudinum;ba 
fis vero vtriufque eft quadratum fubduplum quadrati 
diametrifuhçrt. 

17 TETRAEDRVM fpbtrtimpofitum ad Oclaedrumin 
eadem fphura defcriptum fe habet,vt reilangulum fub li 
nea patente <vigintifeptem fexagefimasquartas partes 
quadrati lateris Tetraedri, & fub linea continente 0H0 
nonas partes eiufdem lateris comprehenfttm,ad quadra-
tum dïametri fphtrt, 

Velvt Campanus habet. 
TETRAEDRVM fphtrte imfofitum ad, cSaedrum in 
eadem fphtra defcriptum fe habet, ut reBaugulum fub li 
nea,qut potentia eft fubfefquitertia trium quart aru par-
tiu lateris Tetraedri,^ fub linea fuperquintupartiëte vi 
gtfimas feptimas partes earunde triu quart aru partiu la 
teris Tetraedri contentu, ad quadrant diametri fphtrs.. 

18 LINEA perpendicularis ex qutlibet angulo trianguli 
â.quilater.i ad bafim oppofitam demijfa,tripla eft eius per-
pendicularis , qut ex citro trianguli ad eandem bafim 
deducitur. 

19 SI Oftaedrilfpba.ru, infcribatur.Eritfetnidiameter fpht 
rt petentia tripla eius perpendicularis , qut ex centro 
fphtrt in bafin quamcunque OBaedri ducitur . 

ao DV PL VM quadrati ex diametro cuiuslibet fphtrt 
defcripti, tquaie eft fuperficiei cubi in illa fphtra col-
locati;Perpendicularis autem a centro fphtrt in aliqua 
bafin cubi demiffa,tqualis eli dimidio lateris cubi . 

21 IDEM, circulus comprehendit & cubi quadratum, ©» 
OBaedri triangulum, eiufdem fphtrt. . 

Cl SI 
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INDEX PROPOS, 
21 SI OBaedrum,atque Tetraedrum'eidem fphariinfcri-

bantur: Erit OBaedrum ad triplum Tetrae'dri, vt latus 
OBaedri ad latus Tetraedri . ' ' 

SC reBa linea propofita potuerit totam aliqùam lineM 
feBam extrema ac média ratione, & maius eius fegmen 
tum ; Item totam aiiam(imiliter feBam , & minus eius 
fegmentum-.Erit maius fegmentum prioris line A latus Ico 
faedri,minus aut fegmentum pofierioris linea latus Do de 
cacdri eius fph&ra,, cuius reBa linea propofita diameter 
exisiit. 

24 SI latus OBaedri potuerit maius & minus fegmentum 
reBs. linea extrema ac média rationeJeB&\ Voterit latus 
Icofaedri in eadem fph&ra -defcripti duplum minoris feg-
menti , 

2? Si" reBa linea diuifa extrema ai média ratione cum 
minore fegmento angulum reBxm conslituat, cui reBa 
fubtendatur-.Erit reBa linea,qua,potehtia fit fubdupla ip 
fius reBafubtenfa,latus Octaedri eius fpbs.ru , in qua di» 
Bum minus fegmentum latus exiflit Dodecaedri. 

26 SI latus Tetraedri poflït maius &> minus fegmentum li 
nés, reBa, extrema ac média ratione ficJa: Latus Icofae-
dri eidem fph&râ, infcripti potentia fefquialterum efl mi-
noris fegmenti. 

27 CVBVS' adOBaedrum in eadem c'ttin'ipfo fphiera de-
, firiptum, efl vt fuperficies cubi ad OBaedri fnperficiem: 

Item vt latus cubi ad fetnidiametrum fphars, . 1 

~8 SI fini quatuor Unes, reBa. continue pyiportionales,nec 
- non &> alia. quatuor,ita vt fiteadem amecedens omnïu : 

Erit proportio tertia ad tertiam proportioni'S fecunda ad 
■fecundam duplicata; & proportio qtiartkdd quartam 
eiufdemproportionis fecundh àd fecundam triplicata, 

jtj> &VADRATVM lateris trianguli aquilateri adipfum 
triangulum habet proportionem duplicatam proportionis 
■lateris trianguli ad lineam medio loco< proportionalem 
inter perpendicularem ab uno angulo ad latus oppofitum 
du3am,& difnidium ipfius lateris. 

30 SI Cubus, & Tetraedrum in eadem fphata defcrihah-. 
tw.Erit quadratum cubi ad triangulum Tet->n:Hri, Vf, 

iat us 
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E F C E I DIS. 

- latus Tetraedri 4d liiïea perpendicularë,qut ex vno an 
gulo trianguliTetraedri' ad latus eppofitum deducitm. 

}I L ATVS Tetraedri potentia fefquialterum eft axis, feu 
| altitudinis ipfius;Axis vero,fiue altitude Tetraedri po-

tetia fefquitertia eft latetis cubi in eadî fphtra defcrïpti, 
12 CVI1VS triplus eftTefr-aedri eidem< fphtrt infcripti. 

QVINTIDECIMI LIBRI. 
; r IN dato cubopyrâmidem defcribere. 
2 IN data pyramide Odtaedrum defcribere. 
3 IN dato cubo Oétaedrum defcribere. 
4 IN dato Oâaedro cubum infcribere. 
? IN dato Icofae'dro Dodecaedrum infcribere ^ 
6 IN dato Oéiaedro pyrâmidem defcribere. 
7 IN date Dodécaèdre ïcofaedrum defcribere. 
5 IN dato Dedecaedro cubum defcribere . 
9 IN dato DodecaedroOliaedrum defcribere. 
10 IN dato Dodécaèdre pyrâmidem defcribere. ' 
n IN dato Icofaedro cubum defcribere. 
12 IN dato Icofaedro Pyrâmidem defcribere. 
1} IN dato cubo Dodecaedrum defcribere. 
14 IN dato cubo Icofaedrum defcribere.' 
i% IN dato Icofaedro Octaedrum defcribere. 
16 I N dato Octaèdre Icofaedrum defcribere. 
17 ITS^ dato Octaèdre Dodecaedrum defcribere. 
18 IN data pyramide Cubum defcribere. 
JÇ IN data pyramide lcofaedrum defcribere. 
ÎO IN data pyramide Dodecaedrum defcribere. 
2i IN dato folido regttlari fpktram defcribere. 

SEXTIDECIMI LIBRI. 
l S I in Dodécaèdre cubus defcribatur, & in bac cube 

aliud Dodecaedrum.-Erit proportio Dodecaedri exterio-
ris ad Dodecaedrum interius proportionis, quam habet 
maius fegmentum ad minus reçu line* diuift extrema 
ac média ratione, triplicata. 

c 4. Ll-
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INDEX PT^OPOS. 
i LINEA perpendicularis ex quouis angulo pentagmi 

tquilatert & tquianguli in latus- oppofitum demijfit , 
fecatur areBa illum angulum fubtendente, extrema ac 

. média ratione-
l SI ab angulis trianguli pyramidis ducantur reBç,ap-

pofita laterafccantes oxtre.ma ac medi» ratione , ita vt 
prope quemuis angulum fit maius fegmentum vnius la-
teris , (j? minus alterius ; Ht feBionibus fuis in medio 
frodttcent bafin Icofaedriin dicta pyramide defcrïpti, 
inffriptam quidem alij triangulo tqailatero , cuiut an-
guli latera trianguli pyramidisficantextrema ac me 
àia rattctne,&latera ipfa bifartamjecantur ab angulis 
bafis Icofaedri. 

4 MINVS fegmentum lateris pyramidis extrema ac mé-
dia ratione fecti duplum etl potentia lateris Icofaedri ut 
ea Pyramide defcrïpti. 

1 LA T,yS tubi potentia dimidium efi lateris pyrqmU 
dis in eo defcripti : Latus vero pyramidis duplum efi 
longitudine lateris Oçtaedri fibf tnfcrpti : Latus deni-
que cubi duplu est potentia laterisfibi infcripti OBaedri, 

6 L AT VS Dodecaedri maius fegmentum eft reBt, qu( 
potentia ejl dimidia lateris pyramidis fibi infcriptt. 

7 5/ in cubo defcribatur & [cofaedrum,& Dodecaedri}: 
Latus Icofaedri médium proportionale erit inter lattis 
cuai, & Dodecaedri. 

5 L A T y S.pyramtdis potentia oftodecuplum eB lateris 
cubi inea defcripti. 

, p LATYS pyramidis potentia octodecuplum eft reBi sxtre 
ma ac média ratione feBt,cuius ma.ius fegmentum latus 
eft Dodecaedri in pyramide defcripti. 

j io SI in oft^^rpJipfaedrHm .defcribatnriErit latus Ico-
- faedripotentia duplum miporis fegmenti lateris Octae-

d; i extrema ac média ratione diuifi. 
j Ti LAI VS Oftaedripotentia quadruplumfefquialterum 

eft latents cuhi in ipfo defcipti, 
ii L AT V S Icofaedri maius fegmentum esieius reBt 

extrema ac média ratione feBt , qut potentia dupla 
eft lateris OBaedri in Icofaedro defcripti. 

LA-
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EVCLIDIS. 
13 LATVS cubi ad latus Dodecaedri in ipft defcripti pr& 

portionem habet duplicatam eius,quam habet maius feg. 
mentum ad minus relit linet diuifte extrema ac média 
ratione : Latus vero Dodecaedri ad latus cubi in ipfo de. 
fcrtpti proportionem habet, quam minus fegmentum ad 

maius eiufdem rectt linet,. 
14 LATVS Octaedri fefquialterum eft lateris fibi in fer i. 

ptt pyramidis. 
i<; S l ex quadrato diametri Icofaedri auferatur triplum 

quadrati lateris cubi in eo defcripti; relinquitur quadra 
tum fefquitertium quadrati lateris Icofstedri. 

16 LATVS Dodecaedri minus fegmentum est rectt linei 

extrema ac média rations diùift, qut duplumpotefl la-

teris Octaedri m eo defcripti . 
17 DIAMETER Tcofaedri poteH & fui ipfius lateris fef-

quittrtium,& lateris pyramidis in eodefcriptt fefquial-

terum . 
18 LATVS Dodecaedri ad fibi infcripti Icofaedri latus fe 

habet,vt minus fegmentum linea perpendicularis abvno 
angulo pentagoni ad latus oppofilutn ductt,atque extre-
ma ac média ratione d:uifr,ad partem eiufdem linet in-
ter centrum pentagoni, & latus eiufdempofitt . 

îp S/ dimidium lateris Icofaedri extrema ac média ratio 
ne fectùm fuerit, mhmfq; eius fegmentii a "toto laterè Ico 
faedrifubtatum;a reliquo, quoque recta pars rurfum ter 
tia delracta.Relinquetur latus Dodecaedri in Icofaedro 

defcripti. 
10 CVBVS phi infcriptt pyramidis iriplus eft. 
11 PTR.AMIS fibi infcripti Octaedri dupla eft . 
izÇVBVS fibi infcripti Octaedri fextuplus eft. 
1 ; O C r AE DRV M fibi infcripti cubi quadruplum fef-* 

quialterum eft. 
24 OCTAEDRVM fibi infcripti pyramidis tredeeuplum 

fefquialterum eft, 
2 J PTRAMl S fibi infcripti cubi noncupla eft. 
26 OCTAEDRVM adfibt infcriptum IcofaedrUmpropor 

tionem habet, quam dut bafes Octaedri ad quinque ba-

fes Icofaedri , 

ICO-
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INDEX PROPOS. j 

17 ICOSAEDRVM ad fibi inferiptum Dodecaedrum pr«. 
fortienem,habet compofitam ex proportione lateris Ico. 
faedriad latus cubi in eadê eu Icofaedro fphtra deferi-
pti

}
& ex proportione triplicata eius, quam habet diame 

ter Icofaedri ad reclam centra bafium Icofaedri eppofi-
tarum coniungentem. 

28 DODECAEDRV-M excedit cubum fibi inferiptum pa-
rallelepipedo,cuius quidem bafis a quadrate cubi déficit 
reftangulo contenta fub latere cubi,tertiaque parte minp 
ris fegmenti eiufdem lateris cubi,at vero altitude ab al 
titudine,fiue latere cubi,minore fegmento eius linéique, 
dimidiati lateris cubi fegmentum minus exilîi t. 

2P DODECAED RVM ad fibi inferiptum Icofaedrum 
proportione habet compofitam ex proportione triplicata 
eius,quam habet diameter Dodecaedri ad rectam cen-
tra bafium Dodecaedri oppofitarum copulantem,&pro-
portione lateris cubi ad latus Icofaedri in eadem fphtra 
cum cubo defcripti. 

ttg DODECAEDRVM Pyramidis, in qua deferibitur, 
duas nonas partes continet,minus duobus parallelepipe, 
dis,quorum vnius longitude lateri cubi in eadem pyra-
mide defcripti tqualis efi,latitudo vero tertit parti mi-
nons fegmenti lateris eiufdem cubi, altitude tienique a 
latere eiufdê cubi déficit minore fegmento eius linet,qut 
dimidiati lateris cubi eiufdem minus fegmentum extftif. 
Alterius autem & longitude,& latitudo lateri cubi prt 
dictieSi tqualis,altitudo vero minus fegmentum eius li 
net,qut dimidiati lateris cubi eiufdem fegmentum mi-
nus e\ifltt,tta vt amborftm altitudinesfimul altitudini, 
fiue lateri eiufdem cubi fint tquales. 

2I OCTAEDRVM excedit fibi defcriptum Icofaedrum 
Parallelepipedo,cuius bafis eft quadratum lateris Icefae 
dri,altitudo vero- maius fegmentum femtdiametri OBae 
dri extrema ac média ratione fecît. 

IN-
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EVGLIDÎS. 

INDEX PROBLEMATVM 
Ac Thcorematum}quae prceter propo-

fitiones in fcxdecim libris Eucli 
dis contentas in hifce com-

mentariis demonftrantur. 

IN P R I M O L I B R O. 

i TJ E G V LA M pro lineis re'ffis ducendis examinare, 
J\_ num rettafit,nec ne.hà defin.4. 

3 ANGVLVM recfilineum examinare, num rettus fit, 
an ûbtufus,vel acutus.kà defin. 11. 

I NORMAM pro angulis^reclis conftittt endis examina 
rejnttm accuràte fabricata fit. Ad def.H. 

4 GIRCVLVS bifariam a diametro fccatur. Ad def. 18. 
■5 CIRCVLVS a linea per centrum non tranfeunte fecatur 

in partes insquales,maiorque eji ea,in qua centrum. Ad 
defin. 18. ■ 

6 DVAE refis. Unes, non habent vnum &> idem fegmen-
tum commune .Ad Axioma 10. 

7 DVAE réels, in 'vnopuncto concurrentes, fiproducan-
tur ambfoaecejpirio fe mntho in eo puncto interfecabunt. 
Ad Axioma 11. 

5 OM N E S anguli reïïifunt inter fe squales. Ad Axio-
ma. ftfl 

9 D V AE relis Unes fpatium non comprehendunt. Ad 
axioma 14. 

10 SVPER data reBa line» term'tnata triangulum Ifofce-
les,& Salenum conftituere,Ad propof. r, 

II OMNE triangulum squtlaterum aft etinm squiangu-
/«w.Coroll. propof. 

t2 OMNE triangulum squiangnlum eft etiam sqùilate-
rJtm. Coroll.propof.6. 

1 $ SI trianguli cuiitslibet produBis duebtts lateribus, an-
guli infra bafin fiant aquales;Et duo latera Ma sqtcalia 
tnterfe erunt.Ad propof.6. 
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IN DEXJP%,OPOS
1 

T4 SI duo triangula bafes habuerint squales , & angulos 
fuper bafes conft'itutos squales,vtrtimque vtrique: Habe 
bunt qucque reliqua Utera squalia,utrumque vtrique, 
qui vtdelicet squalibus angulis fubtëdûtur,anguU]que 
reliques hifce lateribus inclufos, squales. Ad propof.8. 

I f SI duo triangula duo latera habuerint duobus lateri-
bus vtrwnque vtrique squalia,habuerint uero & bafim 
bafi squalem-.squiangula interfe erunt,& squalia.Co 
roll.propof.S. 

16 DVAE Unesrefisfe mutuofecantes efficiunt ad pun-
fium fefiionis quatuor angulos quatuor refiis squales. 
Coroll.r. propof.if. 

17 §VOlLIBET anguli cire a vnum & ide punBum con 
ftituti,quatuor re£}is funt squales.CoroW-l-propof iy. 

i 8 S I ad aliquam reclam lineam ,ad eiufquefignum,dus 
réels Unes non ad eafdcm partes fumpts,angulos ad ver 
ticem squales ficerint ; ipfs refis Unes in direfiumfibi 
inuicem erunt.hà propof if. 

19 5/ quatuor refis 'Unes ab vno punfio exeuntes bines an 
gulos eppofitos inter fe squales fecerinf.Erutquslibet dus 
Unes aduerfs in refium ftbi, & continuum coniunfis. 
Ad propof. i%. 

20 AB vno puncto ad eandem lineam refiam non pojfunt 
duciplures Unes refis , quam dus inttr fe squales. Ad 
propof 16. 

zi AB vno punfio ad eandc line* refiam non pojfunt du-
ciplures Unes perpediculares,qua vna.Ad propof 17. 

ÎÎ IN omni triangulo, cuius vnus angulus fuerit refius, 
aut obtufus,reliqui funt acuti. Coroll.l.propof.17. 

13 S! linea refia cum alia refia angulos insquales faciat, 
vnum obtufum,& acutum alterum;Linea perpendicula 
ris ex quouis eiuspunfio adaliam ill0.n1 refiam demijfa 
cadit ad partes anguli acuti.CoroW.z.propof. 11. 

24 OMNES très anguli in triangulo squilatero,<& duo fit 
pra bafin in Ifoce le, funt acuti. Coroll.J.propof. 17. 

OMNES très anguli in triangulo Scaleno funt insqua-
les. Coro! 1. propof. 18. 

26 OMNIVM refiarum ex quouis punfio ad refiam quam 

cun-
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I EVCLIDIS. 
cunque duttarum , ea qus perpendicularis eft, mintrrm 
«*//&>.Coroll.propof. 19. 

Z7 SI trianguli angulus bifariamfeilusfuerit,"'fecanfquc_> 
angulum relia linea ad bafim duila in fartes insquales 
ipfam diuidat-.Latera illum angulu continentia intqtta 
lia erunt,& maius quidem illud,quod cum maisn bafis 
fegmento coincidit, minus vero, quod cumminori. Ad 

^ propof. 19. 
38 SI trianguli duo latera insqualia fuerint;Linea recla 

bifariam diuidens angulum ipfis cintentum,fecabit ba-
fim in partes insquales, maiufque fegmentum eritprope 
maius latus. Ad propof 19. 

Zg SI rrianguli angulum.^ recla Itnea bifariam diuidens , 
bafim bifariam quoque fecef.Erunt due latera angulum 
continentia squalia.Quod fi latera squaliafuerint, ba-
fim etiam bifariam fecabit line» reda,qus angulum bi-
fariam diuidit. Ad propof.19. 

30 IN triangulo aliquo duci pojfunt dus. récit vna quidë 
ab extremo lateris, altéra vero apunclo prope alterum 
extremum eiufdem laterisjntra triangulum concurren 
tes,qus maiores fint duebus lateribus trianguli. Ad pro-
pol2r. 

3 î SI duo triangula duos angulos duobus angulis squales 
habuerint,vtrumque vtrique,vnumque latus vni lateri 
squale,fiue quod squalibus xdiacet angulis,feuquod uni 
tqualium angulorum fubtenditur : ipfa squalia inter fe 
er»»^.Coroll.propof.26. 

3 z IN triangulo squtlatere,fue Ifofcele,re&a linea ab an-
gulo duobus lateribus squalibus comprehenfo ducla,diui 
denfque vel angulum velbafim bifariam,perpendicula-
ris esl ad bafim;Et fi quidem angulum bifariam diuidat} 
fecabit quoque bafim bifariamsfi vero bafim fecetbtfaria

t 
diuidet quoque angulum bifariam.Et centra,Linc* per-
pendicularis ad bafim dulia diuidit & bafim, & angu-
lum bifariam. Ad propof. z6. 

33 TR.IANGVLVM , in quo linea recla ab vno angulo-
rum duSa ad bafim perpenditularis diuidit vel bafim, 
vel angulum bifariam^habet duo latera diilum angnlii 

coin-
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comprehendentia squalia . Et fiquidem bafis diuida-
tur bifariam,angulus quoque bifariam fecabitur,fi vero 
angulus bifariamfecetur,bafis quoque diuidetur b ifa-
riam.Ad proposé. 

34 SI ah vno puncfo dus. refis Unes angulum facientes in-
finité producantur,femper magis ac magis inter fe difia-
bunt,omnemque finitam magnitudinem ipfarum difian-
tia excedet.Aâ propof 18. 

3 y SI duantm parallelarumreRarum linearum altcram 
feeet qusdam refia linea , reltquam quoque produfiam 
fecabit. hApvopo(.z%. 

36 SI ad refiam lineam dus perpendiculares refis Unes 
erigantur inter fe squales,quarum ektrema punfia per 
lineam refiam coniungantur • Erit perpendicularis ex 
quouis puncto buius refis ad priorem refiam demiffa , 
vtriltbet priorum perpendicularium squalis. Ad pro-
pof. 28. 

3 7 SI ad refiam lineam dus perpendiculares refit. Unes 
erigantur inter fe squales , quarum extrem a punfia per 
lineam refiam ceniungantuf.Effictet hsc refia cum vtra 
que perpendiculari angulum refium.hA propof. 28. 

38 SI in duas refias lineas a lia refia incidens faciat cum 
<vna earum angulum internum rectum , & cum altéra 
ex eadem parte acutu-.dusills refis minusfemper inter 
fe diftabut ad eas partes,vbi eflangulus acutus,ex altéra 
vero parte femper inter fe meigts difiabunt. Ad pro-
pof 28 

$9 Si in duas refias lineas altéra refia incidens internes, 
ad eafdemq;partes angulos duobus refiis minores faciat: 
Dus ills refis Unes in infinitu produfinfibi mutuo inci' 
dît ad eas partes,vbi funt anguli duobus refiis minores. 
Ad propof. ;8. Eftque axioma 13.Hx porro quatuor 
vltimae propo/ïtiones demonfrrantur ex folis .28. pro-
pofirionibus Euclidis^nulla adhibita proprietate pa-
rallelarum. 

40 PARALLELOGRAMMVM confiituere , cuius vnus 
angulorum squalis fit data angulo refiilines, lateraque 
angulum illum comprehendentia datis du abus refiis li-

ne ts 
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neis squalia.kà propof. j i. 

4/ A dato pucto extra data reclam lineam,reclam lineam 
ducere,qus cum data relia angulum efficiat dato angu 
le reililineo squalem.kà propof.31. 

41 A dato puncto in extremo Unes réels,ad ipfam, licet 
non producatur,aut produci non pofftt,perpendicularem 
lineam excitare. Ad propof 3 r. 

43 A dato puncto in extremo fere plani, & extra, lineam 
retlam,ad ipfam reclam,lineamperpendicttlarem démit 
tere.kà propof.*/. 

44 SI ab vno angulo trianguli linea recta extra triangu-
lum ducatur faciens externum angulum squalem duo-
bus internis , & oppofitisàlla lima eritin ditectum ipfi 
lateri conftituta.kà propof. 3 z. 

4 y OMNES anguli figurs cuiufuis reclilines, funt squales 
bis tôt rectis,quota ipfa esl inter figuras reSilmeas, Ad 

' propof.32. 
46 OMNES anguli figurs reclilines cuiufuis squales sut bis 

tôt rectis,demptis quatuor,quot ipja continet latera ,feu 
angulos . Ad propof 3 2. 

47 SI fingula latera figurs cuiufuis reclilines producantur 
•verfus eandem partent;omnes anguli externi squales 
funt quatuor tantum rectis.Ad propof 3 2. 

48 SI pentagoni fingula latera producantur in vtram que 
partem, ita vt quslibet duo extra pentagonum coeant : 
efficientur quinque anguli ex lateribus coeuntibus squa-
les duobus folum rectis. Ad propof. 31. 

49 TRES anguli cuiusltbet iriangultfimulfumpti squales 
funt tribus angulis cuiufuis alterius triangulifimul fum 
ptis.CoroU.. 1 .propof. 3 2, 

yo IN triangulo Ifofcele,fi angulus a lateribus squalibus 
comprehenfus fuerit reclus, erit vteruis squalium angu-
lorum fupra bafem femireclus; fi ver0 obtufus, minor fe~, 
mireclo ,fi denique acutus , maior femirecîo. Coroll.2. 
propof.32. 

Ji §>y ILILIBET angulus trianguli squilateri continet 
duas terttas partes vnius recli,vel vnam tertiam par-
tem duorurn Teclorum,Coroll.}.propo£. 31. 

si 
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$1 SI ab unoangulo trianguli squilateri perpendicnlaris 

ad latus oppofifum ducatur, conftituentur duo triangu-
la fcalena,quorum vnumquoque habet vnum angulum 
refium prope perpendicularem , alium njero perpendicu-
luri eppo/itum squalem du. bts tertijs partibus unius 
refii,reliquum denique squalem tertis parti vn iusrefii 
Coroll-4- propof. ; z. 
ANGVLVM refium in très angulos squales diuidere 

Ad propof il. 
f4 OAINE quadrilaterum habens latera oppofita squa-

lia,eft parallelcgrammum. Ad propof.34. 
jf OMNE quadrilaterum habens angulos oppo/itos squa 

les,eftparallelogrammum. Ad propof.34. 
y 6 OMNE quadrilaterum habens , omnes angulos rectos, 

efi parallelogrammum. Ad propof .'34. 
57 IN quadrato & Rhombo anguli oppo/iti bifariam fe~ 

cantur a diametro.Ad propof.34. 
58 IN altéra parte longiori,& Rhomboide,anguli oppofiti 

non bifariam fecantur a diamètre. Ad propof.;4. -
59 Ii\ quadrato, & altéra parte longiori, dus diametri 

funt inter fe squales. Ad propof.34. 
60 IN^Rhombo,et Rhomboide,dus diametri non funt inter 

fe squales. Ad propof.34.-
6\ IN omn'i parallelogrammo diametri fe mutuo bifa-

riam diuidunt.Ad propof.34. 
61 OMNE quadrilaterum,in quo diametri fe mutuo b'i-

jariam diuidunt,parallelogrammum esl.Ad propof. ?4-
£3 RECTA linea fecans diametrum parallelogrammibi 

fariam quomodocunque,diuidit parallelogrammum quo 
que bifariam.Et recla linea diuidts parallelogrammum 
bifariam quouis modo,Çecat quoque diametrum bifariâ. 
Ad propof.34. 

£4. A quouis dato puncto lineam reBa ducere, qus paral-
lelogrammum datum fecet bifariam. Ad propof î4. 

INTER duas lineas refias infinitas angulum facien-
tes,lineam refiam dats Unes squalem collocare,qus eu 
altéra illarum faciat angulum çuiuis angulo dato squa 
lem.Oportet autem hune angulum datum,& eum,qui li 
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neis datis continetur, minores ejfe duobus récits. Ad 
propof 34' 

66 I N aliquo triangulo conSlitui pojfunt intra ipfum dus 
réels a duobus pundis bafis, squales duobus lateribus. 
Ad propof.34. 

67 IN omni figura rediline» latera habite numéro paria, 
fi quidemfuerit squilatera Q> squiangu la,duo quslibet 
latera oppofita parallela inter fe funt. Ad propof. 34. 

68 PARALLELOGRAMMA squaliafuper eandem ba-
fim,ad eafdemque partes confluuta, inter eafdem funtpa 
rallelas , Ad propof 3 f. 

69 PARALLELOGRAMMA squalia fuper bafes squa-
les, & ad eafdem partes confiituta, inter eafdem funt pa-
rallelas. Et parallelogramma squalia inter eajdem pa-
rallelas,Ji non eandem habuerint bafem.fuper squales ba 
fis funt confiituta. Ad propof. 36. 

7° SI duo parallelogramma inter eafdem parallelas ha-
beant bafes insquales,illud,cuius bafis mator esl, maius 
erit.Et côtra,fi duo parallelogramma funt imqualia in-
ter eafdem parallelas,bafis maioris mator erit. Ad pro-
pof. 36. 

71 TRIANGVLA, quorum duo latera vnius squaliafint 
duobus lateribus alterius,vtrumque unique, ©> angulus 
vnius il lis lateribus contentus moior angulo alterius ,fi 
quidemambo fimul duobus fint réélis squales , squatta 
func.Si uero duobus fint redis maiores, minus ilfud esl, 
quod maiorem habit angulum ; fi denique fint minores 
duobus redis, maius illud erit, quod maiorem angulum 
habet. Ad propof. 3 7. 

?z SI a quouis angulo trianguli linea recla ducatur diui-
dens latus oppofitum bifariam, triangulum quoque bifa-
riam fecabit. Ad propof. 3 8. 

73 A pundo quouis dato in vno latere trianguli propofiti li 
nearn rectam ducere,qus bifariam fecet triangulum da-
tum. Ad propof.38. 

74 LINEA recta feians duo trianguli latera bifariam; 
reliquo lateri ejl parallela. Ad propof, 39, 

75 OMNE quadrilaterum, quod ab vtraque diametro bi-

f.vs.im 
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firiamÀmiditur^parallelogrammum eft. Ad proposa. 

76 TRIANGVLA squalia inter eafdem parallelas,finon 
■ . eandem kabuerint bafim, fuper squales bafes eruntcon-

Situta'hà propof. 40. 
77 St duo triangula inter eafdem parallelas habeant ba-

festnsquales,illud, cuius'bafis mator efi.maius erit.Et co 
tra,fi duo triangula fint insqualia inter eafdem paralie-
las,bafis maioris maior erit. Ad propof. 40. 

78 TRAPEZIA in eifdem para/lelis, & fuper eademba-
fi,quorum oppofits bafes equales fint, funt inter fe squa-
lia.Et trapezia squalia in eifdem parallelis,& fuper ea-
dem bafi, babent bafes oppofitas squales . Ad propof.40. 

7 g TRAPEZIA in eifdem parallelis, & fuper eadem ba-
fi,quorum oppofits bafes fint insquales , insqualia funt, 
snaiufque efi tllud,cuius bafis maior eft. Et trapeTja ins-
qualia in eifdem parallelis, & fuper eadem bafi, babent 
bafis oppofitas insquales, maiorque efi Ma , cuius trape-
z.ium maius eft. Ad propof. 40. 

So TRAPEZIA in eifdem parallelis , & fuper squalibus 
bafibus,quorum oppofits bafes fint squales,squalia funt. 
Et trapezia squalia in eifdem parallelis, & fuper squa-

. libus bafibus,babent bafes oppofitas squales. Ad prop.40. 
S i TRAPEZIA in eifdem parallelis , & fuper squalibus 

bafibus, quorum oppofits bafes fint insquales , insqualia 
funt,maiusque eft illui,cuius bafis maior eft. Et trapeaia 
insqualia in eifdem parallelis , & fuper squalibus bafi-

. bus, babent oppofitas bafis insquales, maiorque esl Mai 
cuius trapexium maius esl. Ad propof 40. 

82 SI in triangulo linea recla uni laterum parallela du-
catunReSaex angulo oppofito duela,diuidenfque altéra 
tram parallelarum bifariam, diuidit quoque alteram bi 
fariam . Ad propof. 40. 

S* DAT A M reclam lineam finit am in quotlib et partes 
squales fecare . Ad propof. 40. 

84 SI triangulum duplambabue'it bafim,fueritque in eif 
de-m parallelis cum parallelogvammo:triangulum parai 
lelogrammo squale esl.kà propof.41. 
SI parallelogrammum çr triangulum squales habue-

r'int 
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rint bafes, tn eifdemque fuerint parallelis : duplum erit 
parallelogrammum trianguli. Ad propof.41. 

86 SI trianguli parallelogrammum duplum fuerit, ean-
demque habuerint bafim,vel squales, & ad eafdem par 
tes con(lituta;Erunt ipfa in eifiiem parallelis. Et fi parai 
lelogrammum duplum fuerit trianguU,in eifdemque pa-
rallelis:Erunt bafes squales, fi non fit eadcm. Ad pro-
pof. 4'. 

87 SI triangulum & trspezium Juper eadem bafi, & in 
eifdem fuerint parallelis, maior autem linea parallela 
trape'rjj fit bafis trianguli : Erit trapeT^ium minus duplo 
trianguli: Si vero minor linea trape^fj bafis fit trian-
gidi,erk trapezium maius duplo trianguli. Adpro-
pof. 4T. 

88 TRAP-EZIVM habens duo latera oppofita parallela, 
duplum efi tri anguli,quod bafem habet vnum latus tra-
pezij coniungens duasparallelas, verticem vero tn me-
dio punfio lateris oppofiti. Ad propof, 41. 

89 DATO par alto logrammo squale triangulum confti-
tuere,in dato angulo refiilineo . Ad. propof 42. 

90 S I parallelogrammum diuifum fuerit in quatuor pa-
rallelogramma , itp, <vt ex Mil duo aduerfa fint squa-
lia : confifient reliqua duo circa diametrum. Ad pro-
pof. 43. • 

91 AD datam refiam lineam,dato parallélogramme con 
slituere squale triangulum, in dato angulo refiilineo. 
Ad propof 44. 

92 DAT [S duobus reBilineis insqu alibus, exceffum ma-
ior is fupra minus inquirere.Aà propof 4 y. 

93 LINEARVM squalium squalia funt qnadrata. Et 
quadratorum squalium squales funt Unes. Ad pro-
pof 46. 

94 2' RE S numéros inuenire, ita vt quadrati numeri 
duorum quadrato numéro reliquifint squsles. Ad pro-

! pof. 47. 
]s>S SI in quadrato quouis diannter ducatm, quadra-
j tum a diametro defcriptum , duplum erit prsdifii qua-
! drati . Ad propof 47. 

; d~~~z QVA-
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96 SfVADRATV'M diametri figura altéra parte longioris 

squale efi duobus quadratis iaterum insqualium . Ad 
propof. 47. 

97 S / fuerint duo triangula rectangula , quorum latera 
récits angulis oppofita fint squalia : Erunt duo quadra-
ta reliquorum duorum Iaterum vnius trianguli squalia 
duobus quadratis reliquorum duorum Iaterum alterius. 
Ad propof 47-

çs DVOBVS quadratis insqualibus propofitis ,inuenirtj 
alia duo quadrata^qus Q> squalia fint inter fe, Q> fimul 
fumpta squalia duobus insqualibus propofitis fimul fum 
ptis . Ad propof 47. 

99 PROPOSITlS duabus lineis insqualibus, inuenire id, 
quo plus poteit maior, quam minor . Ad propof 47. 

100 PROPOSITlS quotcunque quadratis, fiue squalibus, 
fiue insqualibus ,:nuenire quadratum omnibus illis s-
quale. Ad propof 47. 

101 PROPOSITlS duobus quadratis quibufiunque, alte-
ri illorum adiungere figuram , qus reliquo quadrato fit 
squalis , ita vt tôt a figura compofita fit etiam quadrata. 
Ad propof 47. 

loi COGNITIS duobus lateribus quibufiunque trianguli 
rectanguli ,in cognitionem reliqui lateris peruenircj. 
Ad propof. 47. 

10? SI ex angulo a duobus lateribus insqualibus triangu 
li comprehenfo ad bafin perpendicularis ducatur cadens 
intra triangulum : Secabitur bafis in partes insquales, 
maiorque pars iuxta. maiuslatus erit. Et contra,fibafis 
kperpendiculari fecetur non bifariam-.Erunt duo latera 
insqualia,maiusque iliud erit,quod maiori bafis figmen 
toadiacet. Ad propof 47. 

104 IN omnitriangulo,parallelogramma quscunque fu -
per duobus lateribus defiripta,squaliafuntparallelogrd 
mp fuper reliquo latere confiituta , cuius alterum latus 
squale fit, & parallelum rects ducts »b angulo, quem 
duo Ma latera comprehendunt,adpunctufin quo conue-
niut latera parallelogrammor'û lateribus trianguli oppo 
fita,fiad partes anguli illius produc.itur.Ad propof.47. 

TRI AN-
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iof TRIATiGVLORVM comparationes in primo libr» 

démentir ut as explicare. Ad finemlib.I. 
\o6 QVANDO duo latera untus trianguli duobus lateri-

bus a Iterius trianguli squalia funt,vtrumque vtrique^, 
& vnus angulus vni angulo, qui uni squalium iaterum 
opponitur;bafes squales effe nequeunt,nifi quando angu-
lus in utrcque triangulo alteri lateri squali oppo/itus vel 
eft minor refio,vel non minor refio. Ad finem iib. i. 

/07 §iyA N DO duo latera vnius trianguli duobus la-
teribus alterius trianguli squalia funt, vtrumque vtriq; 
& vnus angulus uni angulo , ita vt vnus vni squalium 
Iaterum , & aller alteri opponatur: nihil colligi pot efi. 
Ad finem lib. 1. 

108 §fVAT{po duo latera vnius trianguli duobus late-
ribus alterius trianguli xqualia funt,vtrumque vtrique, 
(%> angulus in vno triangulo Mis lateribus ampreben -
fus,squalis angulo,qui in altère triangulo opiicnitur vni 
illorum Iaterum: nihilpotefi inferri. Ad finem Lb.f. 

i ' 

IN SECVNDO LIBRO. 

t IN omni parallélogramme,fi vnus angulus duntaxat 
detur refius,reliqui etiam très refit erunt. Ad defin. I. 

- SI fuerint dus refis Unes , fecenturque ambs in quot-
cunque figmenta : Refiangulum comprebenfum fub illis 
duabus refiis lineis,squale eft eis,qus fubfingulis fegmen 
tis vnius,& quolibet figmentorum alterius continentur, 
refiangulis . Ad propof! I. 

3 SI fins dus refis Unes , fecenturque ambs vtcunque^: 
Refiangulum comprehëfum fub Mis duabus refiis Itneis, 
vna cum refiangulo fub vna parte vnius, & vna partes 
alterius comprehenfo,squaie esl eis,qus fubjotis Uneis,et 
difiis partibus mutuo continentur,refiangnlis, vna cum 
refiangulo fub reliquis partibus coprebenfo.Ad propof 1. 

4 SI linea refia fscetur in quotcunque figmenta : Qua. 

d 3 dratum, 
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dratum,quod a totafit, squale efi eis , qus fub fingulis' 
fegmenlis,(°f> quolibetfigmento comprehenduntur;reclan 
gulis.Âd propof i. 

5 PARALLELOGRAMMA circa diamitrum qu.idr.i-

ti funt quadrato,.. Ad propof.4. 
6 DIAMETER cuiufuis quadrati dhiidit eius angulos. 

bifariam. Ad propof 4. 
7 SI linea recla fuerit dupla Unes refis , quadratum. ex 

Ma defiriptum, quadruplum esl quadrati ex hue deferp 
pti.Elfiquadratum quadruplum fuerit quadrati, latus 
Meus duplum esl lateris huius. Ad propof.4. 

S N V M E R VAL quadratum inusnire, cum que datus 
quiuis numerus quadratum quoque numerum confii-
tnsa . Et vicifsim quadratum numerum rsperire , a quo 
datus quiuis numerus fubtrafius reltnquat numerum 
quoque quadratum . Ad propof 4. S. 

g SI très Unes habeant proportionalitatsm Arithmeti-
çam ; Refiangulum fub extremis contentum , vna cum 
quadrato exceffus , squale efi quadrato médis . Ad pro-
pof. 6. _ : r; ' ■«.<■• • ■■— 

10 SI refia linea in partes insquales fecetur:Earum par-
tium quadrata squalia funt refiangulo , quod bis difiis 
partibus costinetur, vna cum quadrato eiuS Unes, qua 
maior pars fuperat minorem. Ad propof.7. 

11 IN othni trianguloobtufàngtdo, linea perfenditularis 
dufia ex quouis acutorum angulorum ad latus opfofï-
tum, caditin ipfum latus ad partes ànguli obtufi pro-
trafium. Ad propof. 11. 

11 SI in triangulo quadratum vnius lateris maius fit 
duobus quadratis duorum Iaterum reliquoritm:Angulus 
illi la'teri oppofitus, obtufus efi, Ad propof 1 z. 

1$ SI in triangulo quadratum unïus lateris maius fit qua\ 
dratis reliauorum duorum Iaterum, refianzulo bis com-
prehenfo fub àlierutro horum Iaterum^ fub extsriore li 
nea , quam ex Mo latere produfio relia liHea ab oppofita 
angulo demijfit abfcindif.DemiJfa hsc linea ad latus pro-
dufiu perpendscularis erit,& angulus propofiti triangu-
li prioriitli lateri oppofitus,obtufus.kd propof/1. 

A M-
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E V G L I D I S. f 
14 AMBLTGON TA triangula conilituere Iaterum corn-

menfurabilium, m quibus fegmontum inter angulum âb-
tufum, & perpendicularem commenfurabile etiamfit la 
teribus . Ad propof.iz. 

15 5/ in triangulo quadratum vnius lateris minus fit 
duobus quadratis duorum Iaterum reliquorum; Angulus 
illi lateri oppofitus, acutuserit. Ad propof. 13. 

16 SI in triangulo quadratu unius lateris minus fit qua-
dratis rsliquorum duorum laterum,refiangulo bis com- I 
prehenfo fub alterutro horum laterum,&fub reBa linea 
inter angulum priori lateri oppofitum,& reBam lineam 
ab angulo alteri illi laterieppofito demiffam : Linea bac 
demi/fa ad alteruni illud latus perpendtcularis erit, 
angulus propofiti trianguli priori illi lateri oppofitus,àcu 
tus . Ad propof.13. 

17 TRlAblGVLA commenfurabilium Iaterum eohfiitue-
re,in quibus figmenta inter perpendicularem, qua in ba-
fem cadit , eifdem lateribus commenfurabilia quoque^ 
fint. Ad propof. 13. 

î8 S/ in triangulo a quouis angulo reBa linea ducatttr, 
diuidens latus oppofitum bifariam : erunt duo quadratu 
Iaterum eum angulum ambientium fimul dupla duorii 
quadratorum fimulfumptorum , quorum vnum ex linea 
duâa,alterum uero ex dimidiato latere deftrïbitur. Ad 
propof. 13. 

10 AREJ.M cuiufque trianguli latera habentis nota in-
uenire . Ad propof./3. 

20 DATO exceffu diametriœlicuiufqu'adratifuprala* 
tus eiufdhlnuenire latus ipfius quadrati. Ad propof 14. 

zi DATIS duobus excefiibus diametri alicuius paralle-
logrammi reBanguliJupra utrumque latus:Inuenire la. 
sera ipfius rectanguli. Ad propof 14. 

IN TERTIO LIBR O. 
1 SI in circulo reBa aliqua linea aliquam rectam line* 

bifariam, & ad angulos rectos fecef.in fecante efi cen-
trum circuli. Coroll.propof./. 
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INDEX P%,OPOS. I 

i LINEA refia,qus circulum tangit, itavt eum nonfe. 
cet\tn vno tantum punfio tpfum tangit.Coïoll.propof.i 

} IN triangulo Squilatero, vel Ifofcele, refiafecans ba-
fem bifariam,ad bafem perpendicularis eft. Et perpendi-
cularis ad bafim,fecat bafem £;/<iW<»»2.Coroil.propofj. 

4 DVOBVS circuits ex codent centro defcriptis,fiab aii-
quo punfio circumferentis exterioris refia ducatur inte-
rioris circumferentiam fecans:Erunt eiusfigmenta inter 
vtrumque circunfirentiam pofita , inter fe squalia . Ad 
propof. 3. 

5: 5/ intra circulum punctum fumatur, ab eoque puncto 
in circulum rectarum linearum cadentium, vna quidë 
maxima fit, vna veto minima ; f^> reliquarum alis fint 
insquales , alis squales : Maxima quidem per centrum 
trafibit,minima vero erit reliqua pars diametri;^ alia-
rum maior es quidem erunt maxims propinquiores;squa-
les autem ab sadem maxima,vel minima squaliter di-
fiabunt.Ad propof 7. 

6 S l in femidiametro circuli producta punctum vitra 
centrum fumatur , circulus ox eo puncto , vt centro , per 
extremum femidiametri punctum defcriptus, tanget prio 
rem circulum in dicto puncto extremo femidiametri, to-
tufque extra eundem cadet. Ad propof. il. 

7' RECTA linea a diametri circuli extremitate ad an-
gulos rectos dufia ipfum circulum tangit.Hinc facile per 
datum punctum in circunfirentia duel poterit linea cir-
culum tangens.Coroll. propof. 16. 

8 'DIGRESSIO de angulo contact us aduerfus Iacobum 
Teletarium. Ad propof. 16. 

ç GfVoTLlBET anguli contactus squales fimul fumptif 
minores funt quouis angulo acuto rectilineo.Aàpi'OÇ.lô. 

I 0 ALI§fV A quantitas potefi continue , Qr> infinité au-
geji,c,ltera vero infinité minui: & tamen augmentum il 
lius,quantumcunquefit, minus femper erit décrémente 
hnius. Ad propof 16. 

II TRAINS/TVR a minori ad maius,vel cotra,& per om 
nia m.edia:& tamen non per sqitale.lte reperitur maius 
hoc,0> minus eodê:Q> tâ no squale. Ad propof 16.& Jl. 

PRO-
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EVCL I Ly i s. 
l i PROPOSITlS duobus tir culis,quorum néuter alterum 

includat,rcctàm lineam ducere, qus vtrumque tangat 
circulum. Ad prôpof.17. 

13 PER datum punctum defcribere circulurr-,qui alium 
tangatfiue interius ,/iue extèrius. Ad propof 17. 

>4 CIRCVLV'M,qui duos alios circules,quorum vnus non 
fit totus intra alium,tangat, defirtbere. Ad propof. 17. 

15 LINEAE refis,qus ctrculu ficet, lineam parallelam 
ducere ^ qus eundem circulum tangat. Ad propof. 17. 

\6 DVOBVS circuits ex eodem centro défiriptis.erunt om 
nés réels Unes interiorem circulum tangentes, & vfque 
ad circumfirentiam exterioris circuit extenfs,inter fie s-
quales,bifariamque mpunctis contactuum fecabuntur. 
Ad propof. 18. 

17 I N circula fpatium ad cent riim duplex efi anguli ad 
peripheriam, cum fuerit eadem peripheria bafis Jpatij &> 
anguli. Ad propof. 20. 

1 8 S I a duobus punfiis quatuor refis Unes ducantur, ex 
fingulis bins , qus ad eafdem partes contineant angulos 
duos squales Circulus per duo Ma punfia, 0" alterutru 
illorum angulorum defiriptus , per alterum quoque an-
gulum tranfibit. Ad propof 21. 

t) SI in quadrilatère anguli qui ex aduerfo, duobus re-
dis fint squales\circuius, qui per très quofcuque eius an 
gulos deferibitur,tranfibit etiam per reliquum quartum ! 
àhgulum\atque adeo circa ipfum quadrilaterum circu- j 
lus defcribipotefi,Ad pr opof 2 2* 

10 SI ex fimicirculis,aut circulis, figmenta fimilia detrà-
bantur;reliqua quoque figmenta fimilia erunt. Adpro-

, pof.22. 
21 ANG'/LI infifientes arcubus circuUrum fimilibusfiué 

ad centra,fiue ad circumferentias,funt inter fi squalen 
Et contra arcus,quibus anguli squales fiue ad centrà,fi-
ue ad circunferemias infifiunt ,fimiles funt. Ad pl£>-
pof.it... . 

22 S I duo aut plures circuli ex eodem centro defcribàn-
tur atqu'e ex centro dus, aut plures réels Unes, duca.i-
tui'.erum arcus inter quafiunque duas lineas mtereepii, 

fi mile s. 
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IN A .F-'JiUFUS. 

fimiles . Ad pl opof. 2 z. 
JJ S I duo aut plwes circuit fe mutuo tzngat intérim in 

•vno punclo,a quo dus. aut plures réels, edacantur.erunt 
& arcus inter quafcunque duas lineas intercepti,& ar-
cus inter quamcunque lineam^Qr punclum cantaBus in-
terceptrJ/miles.Ad propof. :î. 

24. SI vnum latus quadrtlateri in circula defcripti produ 
catur,erit angulus externus angulo, qui àngulo et dein-
ceps ûppo>iititr,siqualis.lidprOpoC. -Z. 

2? SEGMENTA circulorum étquuliafitper çquales lineas, 
vel fuper tandem conftituta,funt fimilia.Ad propof. 2 4. 

z6 IN sqitaltbus circuits imquales anguli inuqualibus pe 
ripberijs infiJiunt,maior maiori,0> minor minort,fiue ad 
centra,fiue ad peripherias conflituti inftflant. Adpro-
pof.26. 

17 IN tiqualibus circuits nnguli ,qui intqualibus périphé-
ries infiftunt,funt inter fe ins.quales,maior,qui maiori,& 
minor^qui minori,fiue ad centra, fine ad peripherias con-
flitutiinfifiant. Ad propof 27. 

28 DV AE reBs iinei, qus, in eodë circula iquales arcus 
inter■cipiunt,fe mutuo non fecantes,funt paralleU.Et cou 
tra,dut Unes. paralleU in eodem circula arcus ttquales 
inte.rcipiunt.kd propof.27. 

20 LINE A reBa,qin ex medio punilo périphérie alicuius 
ducitur tangens circuler», parallela efl reBs. Unes, y qui 
peripberiam illam fubtendit. Ad propof.27. 

30 ANGVLVS reclus in centro infiftit quadranti : acutns 
Vero arcui quadrante mineri;(°r cbiufus arcui quadran 
te maiori.Et contra,àngulùs in centro quadrantiinfiflës 
reclus esl'.infiften s vero arcui quadrante tninori,acutus: 
Qparcui quadrante maipri,obtufus, Adpropo{,27. 

31 RECTA iinea e centro circuit duBa ,fecanfque aliam 
relizm ni' per centru duclam bifariam,fecabit et arcum, 

' eut hue reBa fubtendttur,bifari%m. Et contra ,fifecet & 
arcum bifariam,fecabit 0> reclam eifubtenfam bifariam, 
Ad propof 27. 

^
z
 SI in circula , duelis duahtts diametris fefe ad angulos 
y-r*.,,- fi",tr>tikur,altéra earum producatur,eique ex vna 

par-
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ÉVcti'D rs, 
farte quotquot fttralleU agantur diuidentes -vtrfimque 
quadrantem in fartes squales,ne denique ex functo ex-
tremo alterius diametn fer extremum ptmctttm pto'xi-
mt parallèle reffa ducaiiir conutrtiens curn diansetro 
produBaiErit tota reSa inter punSum conturfas,& con 
cauam perifheriam circuli,omnib»s paralielis vna cum 
diametro,qus frodsicla esï,fimtilfumfïis , squalis. Ad 
propof.i?-

35 IN tqualibtts circuits intquales relis, linelt iruqtiales 
peripherias auferunt, maior quidetn maiorem,&minor 
minorem,filoquamut de fegmeritiscirculi minonbus fe-
tnicir culo'At verofi de fegmentïs circulimaiortbus fer-
me habeztur , maior minorem, & minor maiàrem. Ad 
propof.zS-

54 IN sqttalibtts c;rculis,iniqttaleS peripherias insquales 
réélu Unes fubtendunt,maiorem quidem maior, & mino 
rem m '~nor,ft de fegmentis femicirculo minoribus fiât fer-
ma; A t<vero fi de fegmentis femicirculo maioribns loqua-
mur,-rr)inirern maior,& maiorem minor.Ad propof. 29, 

'5 J CIRCVLI, e qttibus tquales recla Unes auferuntfimi-
les eirctimferentias,squalesfunt. Ad propoiU?» 

56 EX circuits insqualibus squales reBs Unes, ctrcumfe-
renaas difficiles auferunt. Ad propof- 49. 

57 EX circuits insqualibus Unes, rett#,,qus. circttmferen 
tiasfimiles auferunt jnuqualesfunt.kd propof 29. 

3 8 B.ECTAE lines.,ans ex quibtsscunque circuits circum- I 
firentiasfimiles insquales auferunt,inâquales fîtnt. ■ 
Ad propof. 2 9. 

39 SI in dtametro circuli prster centrum punBum fuma-
tur,ab eoque in perifheriam dus. réels non in eafiiem par 
tes caJ.entes efficiantad diametrum angulcs a-quales : 
Reéîa ills. Unes, squales erunt, & arcu, abfcindent s-
quales.Etfi Unes, fint squales,conftittteut ad diametrum 
angulos squales.abfcmdentque aquales arcus.Si denique 

' arcus tquales nbfcindant.erunt reBs Ma squales,COKJU 

tuent-que ai diametrum angulos squales. Ad pro-
pof.29. 

40 5 / in diamttro circuit prtter centrum fumatttr fun-

Bum 
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; rix^DEX PROPOS. 
etum quedpiam,in que ad eafdem partes duo anguli t-
quales conflituantur,infiflent ht anguli arcubus insqua-
libus, maiorque erit ille,qui aminorifortione diametri 
remotior esl. Ad propof.29. 

41 ANGVLVS trianguli, qui reliquis duobus iqualis exi-
ftit,rectus e/7.CorolI.propof.? 1. 

41 SEGMENTVM circuli, in que angulus conflitutus efl 
reUus ,eft femicirculus : in que veto angulus eft acutus, 
esl fegmentum mains: & in quo angulus efl obtufus, esl 
fegmerttum minus'.El fegmentum,cuius angulus reclo eH 
maior,eji femicirculo maius:cutus uero angulus efl reclo 
minor!; efl velfemicirculus, vel femicirculo minus, Ad 
propof. 31. 

142 SI angulo reclo linea reSa fnbtenfa,hoc efl, fi in trian-
gulo reilangulo latus reilo angulo oppofitum , bifariam 
fecetur,(j? ex funâto diuifionis circa illam reclam,vel la 
tus illud circulus defcribatur-.tranftbit necejfario circu-
ïus ille fer attgulum redum.hd propof 3 t. 

43 A datapunilo extra circulum,reciam lineam ducere, 
que datum tangat circttlum.hd propof 3 I. 

44 S I fer centrum circuli alius circulus defcribatur , éf 
fer vtriufque circuli centrum relia eifciatur,a funclc ve 
ro,vbi hsc recla a pofteriori circule fecatur,ducatur re-
cta vtcunque; fecabitur eius fortio intra friorem circu-
lum a circumferentia poslerioris bifaria.Ad prôpof.j I. 

4f §<y-ADS.ILATERyM in circule defcriftum , cutus 
duo latera opfefitafuntfarallela,df squalia,parallelo 
grammum efl reelangulum,boc eft, vel quadratum , vel 
altéra farte longius.Ad propof 3 1. 

46 SI linea recla duéla ad extremitatem Unes, circulant 
fecantis fecerit cum iffa angulos squales ijs qui in alter-
nis circuli fegmentis confislttot,angulis:Linea duéla cir-
culum tanget.kd propof.32. 

47 SI dus. recis. ita fe fecent,vt reclangulum fub vnius feg-
mentis comprebenfum , squale fit et, quod fub fegmentis 

' altcrius comfrehenditur,reclangulo : defcribi foterit fer 
quatuor illarttm funcja extrema circulus'.boc esl, circu 
lus fer quîltbet tria funcla esrum extrema defcriftus, 

 l«r 
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' E V G L I DIS. 

fer quartum queque funBum tranfibit. Ad propof. 35. 
48 S I a functo quouis extra circulum affumfto flurtm*. 

Unes, réels, circulum fecantes ducantur: ReBangula corn 
. prehenfa fub totis lineis,& fartibus exteriortbus inter fe 
fiant equalia.CoïoM. 1.propof.36. 

49 DVAE réels. Unes ab eedem functo duels. , que circu-
lum t>mgant,inter fe funt squales, Coroll. propof. 36. 

50 AB eodem funeto extra circulum affumfto , dttci tan-
tum pojjunt dus, Unes, qui circulum tangant. Coroll.3. 
propof. 36. 

f 1 SI dus réels squales ex functo quofiam tn couexttm fe 
ripheriam incidant,& earum vna circulum tangat,al-
téra quoque circulum /atf£ï?.Coroll.4.propof. 36, 

Ji SI a functo aliquo bine Unes reBe finitf egrediantur , 
qui ita fecentur in binas partes,vt reBangula fub'totis, 
& fegmentis frope funBum conprehenfa fint equalia;de-
feribi poterit per extrema punBa aliorttm fegmeiitorum 
lirculus, hoc eft, circulas per tria punBa extrema alio-
rum fegmentorum deferiptus , per quirtum etiam fun-
Bum extremum tranfibit. AdprOpof.jé. 
DATIS duabus reBisfiue iqualibus ,ftue ineqnalihtts,, 

alteri earum reêîam adiungere,vt re&angulum fub tota 
çompofita,et adiunBa comfrthenfum,quadrato altertus 
fit iquale. Ad propof 36. 

<jH SI a funBo extra'circulum data dus UneireBe circu-
lum tangentes ducantur, aut due Unes i/fque ad con-
uexam perifheriam inter fe squales ; Linea reBa ab eo-
dem punBo per centrum circuli eieBa angulum ab eis 
omprehenfum diuidit bifariam Et contra , Linea reBa 
angulum ab eis comprehenfum diuidens bifariam , pert 
centrum circuli tranfibit Ad propof.37. 

IN QV A RTO LIER 0. 
r IN dato circulo rcBam lineam accommodare squalem 

date reBe Unes,que circuli diamètre non fit maie>r,& al 
teri date parallelam.Ad propof 1. 
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 IN DEX PROPOS. 
2- IN omni tri angulo, fi circulas infcrtbatur, duo quoli-

bet latera fuperât rellquum relia linea,cuius quadratu 
quadruplusn efl reilanguli comprehenfi fub ret'la ab an-
gulo'illis lateribus comprehenfo in cauam peripherias» 
ducla , érfub eius fegmento exteriore. Quodfi angulus 
comprehenfusfit rëlius,fuperabu;it ilia duo latera latus 
reclo angulo oppofitum dtametto circuli.triangulo infcrt 

pti.Aà propof 4. 
3 57 circula cire a triangulïi deferipto, centra intra trian 

gulum caiat, triangulum efl acut angulum-Si vero in 
vnum latus trianguli,reilangulum:Si denique extra tri 

angulum.obiufangulum, Coroll. propof. J. 
4 CENTRVM circuli etrea triangulum acutangulum 

deferipti intra triangulum cadituirca reclangulum ve-
rs, in latus relio angulo oppofitum : circa obtufangulum 

denique,extra triangulum. Coroll propof.5. 
% PER data tria punlia non in vna recta linea exiflentia 

circulum defcr'fbere.Ad propof.f. 
6 SI circa datum circulum deferibatur quadratum , & 

in eodë circula quadratum infcrihatur.Erit quadratum 

circumfcripturn quadraii inferipti duplum. Ad propof 9, 
7 IN trtangulo lJofcele,cttius vterttue angulorum nqua-

lium reliqui duph/s esl : Angulus nqualibus lateribus 
cempr ehen fus ,quint a pars efl duortim reclorum,vterlibct 
ttutetn 6Lqualium,dus. quint A partes.Item ille duas quin-
tes partes vnius relii contiatt ,.vterlibet autem horum 

quatuor quihtas partes. Coroll.propof. IÇ». 
8 SI relia lineafecetur,vtpropof. 11. lib.z.traditum efl : 

Ifofceles triaxguliî, euius bafis maiori fegmento aqualis 
eft,vtritmus vero laterum equalium ipfiditt& linei. &qua 
le,habet vtrùltbet angulorum &qualtum duplum reliqui. 

Ad propof.i 1. 

9 ANGVLVS penietgoni SLquilateri,ér stquianguli com-
plectitur très quintas partes duorurn reHorum , velfiex 

quintas vnius redî/'.Coroll» propof 11. 

1$ SVPER data-recla linea terminata Pentagonum 
scquilaterum , & equiangulum conflituere. Ad pro-
pof. 11. ~ 1 1 w 
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E V C L I D I S. 
XI SI in circulo.quscunque figura, squilatera, &• s.quian~ 

gula defcribatur,& ad extremafemidiametorum ex cen 
tre ad angulos duélarum excitentur Unes pcrpëdicula-
res; He pertendicttl ares conftituent aliam figuram toti-
dem latertim , & angulorum squaliitm circule cinum-
feriptam.Coroll, propof. 12. 

Il IN figura squilatera,^ squiangultt,fi quidem'angu-
lorum numerus impar eïl;ReBu Unea ex quouis angulo 
demiffa fecans oppofitum latus bifariam, diuidit quoque 
angulum bifariam ; Et contra , reBa linea diuidtns an-
gulum bifariam fecat quoque latus oppofitum hifa-
riam.Si vero numerus angulorum esl par ,RcBa linea 
ex quouis angulo ad oppofitu angulu duBa , fecat utrtsm 
que angulum bifariam; Et contra , ReBa linea fecans 
quemuts angulum bifariam cadit in oppofitum angu-
lum,eumque bifariam quoque diuidit. Ad propof 12. 

1 3. LATVS hexagoni squale eft femidiametro circuli
x

in 
quo deferibitur.COÏO\\.propof. 1 %, 

/4 ISOSCELES triangulum oxygonittm c on/lititère, cuius 
tertium latus vtrouis squàlium mains fit. Ad propof.1 f. 

15 SI in circula ab eodem puncta infcribant.ur.duo latera, 
duarum figurarffsquilaterarum,& squiangularuiCôti-
nebs t arcus inter Ma latera inclufus tôt latera alterius 
figure inferibendst in eodem circula, quot vaitaabus 
inter fe différant denominatores eorundem latsru. Con-
tinebit autem figura, infcribtnda tôt latera , angulofque 
6tquales,quot vnitates funt in numéro,qui ex multiflica. 
tione denominatpriim producitur.hà propof 16. 

16 O M N IS figura equilatem circula infcrif ta,e,quian ■ 
gula quoque efl; at non omnisfigura squilatera circulo 
circumfcripta neceffario squiangula quoque efl,nifiquan 
do numerus angulorum ipfius eft impar , vel fi par 
efl, quand» duo anguli proximï squales funt, vel duo 
non proximi,dummodo vno eorum primo pofito,alter oc-
cupet locttm parem qttemcunque , vt quartum ab co.veJ-
fextum , oBauum, decimum, érc. Ad propof. 16. 

17 O M N IS figura squiangula circulo circumfcripta., 
eft etiam squilatera; at nonomnis figura squiangula 

circula 
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INDEX PROPOS. 
circula infcripta , neceffari» iquilafera quoque efl , nifi 
quando numerus latèrum if/Jus esl impar;vel fi par efl , 
quando duo laferaproxim* squaliajunt, w/ duo non 
proxima,dummodo vno eoru m pofitoprimo, alterum ce-
cupet Ucum parem qmmcunque,vt quartum ab eo, "vel 
Jextum.ociuuum, decimum, duodectmum, (yc. Ad pro-
pof! j 6, 

IS I MpARIVM laterum figurœ inferibuntur in circulo 
bénéficia Ifofcelium triangulorum,quorum anguli squa-
les ail ba/er.t multipliées funt eorum , qui ad vertteem 
funt,angulorum. Parium veto laterùmfigura inferibun 
tur bénéficia triangulorum Ifofcelium,quorum anguli ad 
bafim squales,multipliées fefquialterifunt eorum, qui 
ad verticem funt angulorum. Ad propof l6. 

19 FIGVRAM quamc-inque squilateram , & tquiangu-
lam m crculo fraétice defcribere,fine ope triangulorum 
Ifofcelium prsdiéïorum.Ad propof 16. 

10 FIGVRjiM quameunque squilateram, & squiangu-
lamfupra dafam recta m praelice deferibere. Ad pro-
pof. 16. 

21 LATERApentagoni,& deeagoniin circulo deferiben-
derum^na eademque opéra inuenire. Ad propof 16, 

.?2 S/ bifaris. fectiones laterum figure squilaters, & squi-
anguli réélis con'tunganlur lmeis,infcripta erit figura s-
qutlatera quô^ue,& squiangula totidem laterum in Ma 
figura,tdem centrum habens.hd propof 16. 

JJ INTER omnçs figuras equilateras,& s,quiangulas,fo-
lum triangulum,quadrstum,& hexegonum,locum reple 
re pofiunt.Ad propof.16, 

IN QVINTO LIBRO, 
1 TRAÇTATVS de proportionibus,& Proportionulitati 

bus copïofifftmus.hddtïm.',, 
2 ANGVLFM çuruilineum angulo reililineo exhibere 

squalem.Ad defin.?. 
CVR 
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EVCLIDIS. 
3 CVR Euclides in defin.6.& s.quatuor magnitudine5 

proportionales,&non proportionales,fer earum sqUe mul 
tiplicia definierit.\ddefin,S. 

4 NVMERVS integer cum frattione in fe multiplicatus 
producit neceffario numerum integrum cumfrailione: 
Ad àëdn.s. 

j J SI quatuor magnitudines fuerint proportionales, & 
conuertendo proportionales erunt. Goroll.propof.4. 

6 1 AEQVALÊS magnitudines ad squales eandem ba-
ient rationem. Ad propof 7. 

r &VAE eidem funt tidem rtttiones,& inter fe funt est-
dem.Adpropof.il. 

8 SI prima ad fecudam eadem habuerit rationem, quam 
tertia ad quartam\tertia vera ad quartam,minorem ra 
tïonem habuerit, qna quint a ad fextam: Prima quoque 
ad fecundam , minorem rationem habebit, quam quinta 
adfextam.Adptopof.il. 

9 SI prima ad fecundam maiorem habuerit rationî, qu» 
tertia ad quarta, tertia autem ad quartam maiorem ha 
buerit quam'quint a ad fextam:Vrima quoque ad fecun-
dam multo magis maiorem rationem habebit quam qui» 
ta ad fextam.Ad propof. 13. 

10 SI prima ad fecundam minorem habuerit rationem, 
quam tertia ad quartam; tertia autem ad quartam mi-
norem habuerit,quam quint a ad fextam: Frima quoque 
ad fecundam multo magis minorem rationem habebit, 
quam quint a ad fextam. Ad propof i^. 

ï t 57 compofits. magnitudines proportionales fuerint, h* 
quoque per Diuifionem rationis conuerfam p roportiona-
les erunt. Ad propof. 17. 

12 SI compofits magnitudines proportionales fuerint, hs 
quoque per Diuifionem rationis contrariam frofortiona 
les erunt. Ad propof 17. 

13 SIdiuifit, magnitudines proportionales fuerint, hte quo-
■ que per compofitionem rationis conuerfam proportionales 
erunt.kd propof is. 

14 SI diuiftt, magnitudines proportionales fuerint,ht.quo -
que per compofitionem ration is contrariam propettio-

e nales I 
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nales erunt . Ad propof! 18. 

i J SI quatuor magnitudines fuerint proponionalesxEt que 
que per ronuerfionem rationis proportionales erunt. Co-
roll.propof.19. 

16 SI prima ad fecundam eaàem habuerit rationem, qua 
tertia ad quartam: Habebut etiam eque multipliées pri 
m sac tertis adfecundam,& quartam,eanclem ratione; 
Item tique multipliées feeunds,Qo quarts, ad primam,cjt> 
tertiam,eandem rationem babeb unt. Et contra, eandem 
rationem habebuntfecunda &> quarta ad s-que multipli-
ées prime & tertieiltem prima ac tertia ad equemulti-
f lices fecundt & quarts,, rationem habebunt eandem . 
Ad propof. 22. 

17 SI dus magnitudines ad duas magnitudines eandem 
habeant proportionem, & detraéle quedam habeant ad 
tafdem eandem proportionem: Et reliqus ad eafdem ean 
demproportionem habebunt. Ad propof 24, 

18 SI très magnitudines fuerint proportionales-.Maxima tt 
tninima maiores eriit,qua dupla reliqus. Ad propof 1 $• 

19 SI prima ad fecundam habuerit minorem proportienë. 
qua tertia ad quartam habebit conuertendo fecunda ad 
prtmam maiorem proportionem , quant quarta ad ter-
tiam. Ad propof. 26. 

10 SI prima ad fecundam habuerit minorem proportion^ , 
quam tertia adquartamihabebit quoque viciffim prima 
ad tertiam, minorem proportionem, quam fecunda ad 
quartam. Ad propof 27. 

11 SI prima ad fecundam habuerit minorent proportion? 
quam tertia ad quarta-.habebit quoque comporta prima 
eu fecunda ad fecuàam,minorem proportionem,qua com 
pofita tertia cum quarta ad quartam. Ad propof. 28. 

22 SI compofita prima cum fecunda ad fecundam habite 
rit minorem proportionem,qua compofita tertia eu quar-
ta ad quartM,habebit quoq; diuidendo prima adfecitdam 
minore proportione,qua tertia ad quartâ.hd propof 29. 

2J SI compofita prima cum/ecunda ad fecundam habue-
rit minorem proportionem , quam compofita tertia cum 
quarta ad quartamihabebit per conuerfionê rationis pri-
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ma cum fecunda ad primam , maiorem proportionem , 
quam tertia cum quarta,ad tertiam. Ad propof.30. 

24 SI fint très magnitudines,<Q> alte. tpfis squales numéro, 
Jitque minor proportio prime priorum ad fecundam, qua 
prime, pojleriorum ad fecundam : Item fecunde priorum 
ad tertiam mm$r,quamfecunde pofteriorum ad tertiam: 
Erit quoque ex squalitate,minor proportio prime prioru 
aitertia,qua prime poslerioru ad tertia.Ad propof.3 I. 

2e Si fint très magnitudines,& alie iffis xquaies numéro, 
fitque minor proportio prime priorum ad fecundam,quâ 
fecunde pofieriorum ad tertiam; Item fecunde priorum 
ad tertiam mincr,quam prime posleriorum ad fecunda: 
Erit quoque ex squalitate, minor proportio prime priera 
ad tertia,quaprime pofiertoru ad tertia,Ad propof.22. 

26 SI fuerit minor proportio totius ad totum , quam ablati 
ad ablatum;Erit t3> reliqui ad reliquum minor proportio 
quam tafias ad totum,Ad propof 33. 

IN SEXTO L1BR0. 
1 PROPOSITIS quotcunque quantitatibus,proportio pri 

me ad vltimam componitur ex proportionibus omnibus 
intermèdes. Ad defin. y. 

2 TRIA1>{GVLA,& parallelogramma,que ita fe habent 
inter fe , ut bafies, squales habent altttudines,vel ean» 
dem.Ad propof. 1. 

3 TRIANGVLA,& parallelogramma, quorum equales 
funt bafes,vel eademjtu fe habent inter fe ,vt altitudi-
nes. Ad propof. 1. 

4 TRIANGV LA,& parallelogramma,que ita fe habent 
interfe,ut altitudines-.tquales habent bafes ,fivnam & 
eandem non habeant.Ad propof t. 

y LINEA reBa,que parallela ducitur vni lateri in tria 
gulo,anfert triagulu toti triagulojîw^.Corollprop.4. 

6 SI ex duobtts punBis luiufms reBe, quorum alterum fit 
extremum,aitsrum -vere intra lineam,dus. parallèle in-
ter fe ad eafdem partes e ducantur , ita ut proportionem 
habeant eandem,quam reBe inter ipfas,<& alterS extre-
mu punBum inclufe : ReBa coniungens extremu vnius 

e % earum 
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INDEX PROPOS. 
earum cum extremo prioris lines,trafibit per extremum 
alierius line s. Ad propot.4. 

7 SI ex duobus punBis cuiufuis reBe dus, parallèle edn-
cantur in diuerfas partes, babentes eandem proportions, 
quam fegmenta reBe inter parallelas conterminas,& ali 
quod idem punBum intra.datam reBdm;ReBa coniun-
gens extrema punBa parallelarum tranfibit per diBum 

. punBum intra reBam. Ad propof.4. 
8 SI in triangulo quouis uni lateri parallela reBa aga-

■ tur, & ex quocunque punBa illius lateris ad angulum 
oppofitum reBa educatur linea-.diuidentur linea par aile 
ia,0> latus illud in eafdem rationes. Ad propof.4. 

9 RECTA perpendicularis,que in reBangula triagulo ab 
angulo refto inbafim demittitur, eiî média proportiena 
lis inter duo bafis fegmenta: Item latus vtrultbet angulu 
reBum ambiens, médium proportionale esl inter totam 
bafim,& illud fegmentum bafis, quod diBo lateri adia-
m.Coroll, propof. 8. 

10 DATAM reBam lineam in partes qkotcunque squales 
diuidere.hà propof. 10. 

11 DATAM reBam fecare in duas partes, que habeant 
proportionem quamcunque datam.hà propof. 10. 

Il SI due reBe Unes jecètur in bmis punBis proportionali 
ter; Erut quoque intermedis JeBiones in eadem proportio 
ne cum quibuslibet fegmentis duobus. Ad propof.10. 

lj Silinea reBa fit feBa in quotcunque partes Arithme-
tice proportionales, alia reBa fecetur in totidem par-
tes,que eafdem inter fie , quas ille.proportiones habeant : 
Erunt quoque partes huius Unes Arithmetice proportio-
nales. Ad propofio. 

/4 SI due Unes insquales ad alias duas eandem habeant 
proportionem,minor ad minorem,Q> maior ad maiorem; 
Erit quoque excejfus priorum ad exceffum poflerioru,vt 
priorum linearum una ad una pofierioru.Ad propof.i». 

15: LINE AH reBam datam,vel numerit,in quctuts par-
tes Arithmetice proportionales fecare. Ad propof. 1 o. 

16 QVOTLtBET lineas continue proportionales in data 
ratione inuenire.Ad propof. / / . 

17 IN-
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17 INTER duas reBas,duas médias proportionales fraSi 

ce inuenire. Ad propof. 1 !. 

1-8 DATIS duabus reBis lineis, duas alias in eadem tum 
illis proportione inuenire.Ad propof. Ii. 

19 TRIBVS datis reBis lineis, quartam inuenire ,qu& fit 
ad tertiam.vt prima adfecundam.Ad propof.12. 

i a RECTA linea, que in circuU à quouis punBo diametri 
ipfidiamètreperpendicularis ducitur ad circttmferentia 
<vfque,media efl proporttonalis inter duo diametri fegmen 
ta,qus a perpendiculari faBafunt. Ad propof. 13. 

ïl DATA reBa linea^aliam reBam ( qui. minor non fit, 
quam du fia illius )iia ficare,vt data reBa fit média fro 
portionalis inter fegmenta huius. Ad propof 13. 

il RECTA linea quilibet eft média proporttonalis inter 
quafuis alias duas reBas, qui comprehendunt reBaugu 
lum quadrato illius squale, Ad propof 17. 

23 SECTA linea reBa in duas partes 'utcunque,alterutra 
earum ita rurfus partiri in duas partes,vt omnes très par 
tes fint continue proportionales. Ad propof 17. 

24 DATIS duabus reBis lineis,mediam proportionalem in 
Arithmitica frofortionalitate inuenire. Ad propof. 17. 

15 DATIS duabus reBis lin eis,minorem extremitatem in 
Arithmetica frofortionalitate inuenire. Ad propof. 17. 

26 DATIS duabus reBis lineis, maiorem extremitatë in 
proportionalitate Arithmetica inuenire. Ad propof.17. 

27 DATIS duabus reBis lineis,mediam proportionaiem in 
Geometrica proportionalitate. inuenire,aliter,quam pro-
pof A ^.faBum esl.Ad propof 17. 

28 DATIS duabus reBis lineis,minorem extremitatem in 
proportionalitate Geometrica inuenire,aliter,quam fro-
pof.i r.faBum eft.Ad propof. 17. 

ip DATIS duabus reBis lineis,maiorem extremitatem in 
frofortionalitate Geometrica inuenire,aliter,quam pro-
pof.i i.faBum esl. Ad propof.i 7 

30 DATIS duabus reBis ltneis,mediam proportionaiem in 
Harmonica proportionalitate inuenire. Ad propof. 17. 

31 DATIS duabus reBis lineis, minorem extremitatem in 
HarmenicaMedietate inuenire.Ad propofl7. 

__ e 3 3 a D A-
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INDEX PROPOS. 
22 DATIS duabus reBis lineis;maiorem extremitatem in 

frofortionalitate Harmonica inuenire. Ad propof.x 7. 
33 ■ Hf'AN DO duo numeri froportionë habent dupla ma-

iorem, nopoteii Mis adiungi tertiusmaior in proportio-
nalitate Harmonica. Ad propoi. /7. 

34 EX datis quibufitis duobus numeris,tres numéros Har-
monice proportionales,quorit ex tremi eadem proportions 
habeant,quam dati duo numeri, reperire.Ad propof. 17. 

$< TRES numéros Harmonice proportionales inuenire, 
quorum extremiproportionem habeat datât», 0> médius 
fit dato numéro squalis.Ad propof. 17. 

36 DATIS duobus numeri s,médium Harmonice proportio 
nalem inuenire. Ad propof 17. 

$7 DATIS duobus numcris,minorem extremum inpropor 
tionalitate Harmonica inuenire. Ad propof 17. 

j8 DATIS duobus numeris,maiorem extremum in Har-
monica proportionalitate inuenire.Ad propof. 17, 

3Ç) TROPOSITIS tribus terminis Geometrice proportiona 
libusfiue squalibf.s,fiue tn squalibus;Summa ex primo 

femel,fiecundo bis,& tertio fimel colleBa;acfumma con-
fiât a ex fecunda et tertio femel;ac tertius femel,funt Geo 
metrice proportionnes . Ad propof 17. 

40 PROPOSITIS tribus terminis fiue squalibus,fiue ins-
qualibus,Geometrice preportumelibus'.Summa ex primo 
bis,fecnndobis,& tertio fernelcolleBa^acfumma expri-
mo,fecundc,(^r tertio fimel confiât a ; ac denique tertius 
femel,funt Arithmetice proportionales. Ad propof! 17. 

41 PROPOSITIS tribus terminis fiue squalibus fiue ins-
qualibus, Geometrice proportionaltbus : Summa colleéja 
exprima bis,ex fecunda ter,Q> tertio ftmel;at fumma con 
flata ex fecunda bis,($r tertio femel,&denique fumma ex 
fecundofemel, & tertio femel coaceruata , Harmonice 
proportionales funt. Ad propof.i7. 

42 A data reBa linea dato reBilineo fi mile fimilitirque po 
fitum reBilineum 4efcribere,expedttius, quam abEucli-
de faBum eft. Ad propof 18. 

4J SI très reBs Unes, proportionales fuerint: erit vt trima 
ad tertiam,ita triangulum fuper primam defcriptum ad1 
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triangulum fuper fecunda fimile, fimiliterq; defcripum: 
Item ita triangulum fuper fecunda ad triangulum fuper 
tertiamfimile,fimdtterque ^s/m/J/K.CorolI.propof. 19 

44 SI fuerint très reBs Unes proportionales: erit vt prima 
ad tertiam,! ta polygonttm fuper prima defcriptum ad po 
lygonum fuper fecundam fimiliterque defcriptum : Item 
ita polygonum fuper fecundam ad polygonum fuper ter-
tiam fimile,fimiliterque defcriptum. Coroll.propof.jo. 

4 y POLTGONA fimilia, sqttilatera ry> squiangula diui 
duntur infimilia triangula,& numéro squalia,duBis è 
centris circulorum ipfa circumfcribentium ad omnes an 
gulos reBis lineis. Ad propof ;o. 

46 SI linea reBa duplafuerit Unes reBs, quadratum il 
lius quadruplum erit quadrati huius.Et contra ,fiqua-
dratum quadruplum fuerit quadrati,latus illius duplu 
erit lateris huius. Ad propof. 20. 

47 AESfjfALlA reBilinea fimilia,fimiliterq;defcripta,co 
fiituta funt fuper squales reBas lineas. Ad propof 12. 

48 SI fuerint très reBs Unes proport ionalesterunt & reBi-
linea fimilia,fimiliterq; defcripta ab eis, proportionalia. 
Et fi a tribus reBis lineis fimilia fimiliterque defcripta 
reBilinea proportionalia fuerinr.ipfiz etiam reBs propor-
tionales erunt. Ad propof 22. 

49 TRIANGVLA, qui vnum angulum vni angulo squa 
lem habenttproportionem habent ex lateribus squalem 
angulum comprehendentibus compofita i Adpropof.23. 

yo PROPORTIONEM ex duabus proportionibus,velplu-
ribus componere.hd propof 23. 

^PROPORTIONEM minore ex minore auferre.kd jPp.2 } 
y 2 TRIANGVLA,qus vnii angulâ vni angulo squalem 

habent,eadem proportions habent,quam reBangula,qus 
fub lateribus squalem angulum comprehendentibus con 
tinentur.kd propof.22. 

yj VARALLELOGRAMMA inter fe squiangula,eande 
habent proportion em%quam reBangula fub lateribus ipfi 
rit squale angulit cotmhibus coprehSfa. Ad propof.sf. 
TRIANGVLA & paralletogrâma in fe proportions 

habent compofitam ex proportione bafium,& proponione 

0 4 altitu-
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altitudinum. Ad propof. z 3. -

5f DATIS duobus parallelogramis squiMgulis,fednofimi 
libus\ex quouis illoru altert fimile refecare. Adprop.24-

%6 DATO parallélogramme,defcribere aliud maius^ aut 
minusfimile illi,fimiliterque defcriptum. Ad propof 24. 

5/ ad reBam lineam applicetur parallelogrammS défi 
ciens quadratoiipfum applicatum squale eft reBangulo 
quod fub fegmentis Unes per applicationemfaBis conti-
netur . Ad propof. 28. , . 

5:8 SI figura, que ab vno laterum trianguli defcribitur, s-
qualis fit eis,qua a reliquis trianguli lateribus defcribun 
tur,figuris fimilibus,fimiliterque pofitis'.Angulus compre 
henfus fub reliquis duobus trianguli lateribus, reBus efl. 
Ad propof. 3 r. 

s9 SECTOR adfectorem eft,vt angulus ad angulum. Co-
roll. z. propof. 33. 

60 Angulus in centro circuli ita eft ad quatuor reBos, -vt 
arcus Mi fuhtenfus ad totam circumferentiam.Et contra 
Ita fe habent quatuor reBt ad angulum in centro,vt to-
ta circumfirentia ad arcum Mi angulo fubtenfum,-Co-
roll. 2. propof. 33. 

61 SI MlLIA circulorum fegmeta,hoc eftfinquibus angu-
li funt squales,eandem proportionem habent ad intégras 
circumferentias circulorum. Adpropof.33. 

6l SI duo aut plures circuli ex eodem centro defcribatur, 
atque ex centro dus. , aut plures reBs Unes- ducantur : 
erunt arcus inter quafcunque duas lineas intercepti , fi-
miles. Ad propof 33. 

63 AE§fVALES reBs Unes ex circulis insqualibus aufe-
ritt àrcus insquales,maiorq; eB arcus minoris circuli,e( 

et maiorfcrvtfiimilisfit arcui. circuit maiorts.Ad prop.3.? 
'64 A dato reBilineo imperatam partent auferre,ita iamé, 

vt &> ablatum,& id,quod relinquiturfimitefit cuiuis re 
. Biltneo dato,fimiliterque pofitum. Ad propof.? 3. 

6% DVOBVS datis reBilineis,tertium proportionale inue-
nire. Ad propof 33. 

66 TRI BPS datis reBtlineis,quartum proportionale inue-
nire. Ad propof.3 

67 DVO-
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67 DVOBVS datis reclilineis, médium proportionale mue 

nire.Ad propof.* J. 
68 DATOt reclilineo duo reffilineœ squalia cenflituere, 

qus. fîmiliafint,fimiliterq; defcripta cuicunq; refîtlineo, 
habeantqfmterfe proportionempropôfitam quamcunque. 
Ad propof. JJ. 

6p DATO reclilineo duo reililinea s.qualia exhibere,qus. 
. cuiuisreBilineo fîmilia,fint,fimiliterque defcripta, late-

raque eorum.homologa habeant inter fe propartionem do. 
/««/.Ad prcpof. JJ. 

70 DVOBVS datis reclilineis squale reBilineum conflittte 
re , quoi fîmilefît ,fîmiliterque pojitum cuiuis reclilineo, 
data. Ad propof. J 5. 

71 SI incirculodus.reclilines.fefe mutuo Jecuerint: Eriît 
fegmenta vnius fegmëtis alterius reciproca. Ad prop 

72 si extra circulum fumatur pundum aliquod, ab eoq; 
in circulum cadant dus. réels. Unes, circulum Jetantes: 
Erunt tots,&fegmenta extra circulum reciproca. Qtiod 
fi ab code m punclo linea ducatur , qui circulum tangat : 
Erithac média propcrtionalis inter quamitbet refta, qua 
circulum fecèt,& eius fegmentu exterius.Adpropof.jj. 

7$ SI dus. réels. Unes, fefe mutuo feexerint, & à duobus 
earum terminis perpendicularesfîbi mutuo demittantur: 
Erunt dus. Unes., quarum vna inter <vnum terminorum 

feclionem,altera vero inter fetlionem, &prioris Unes, 
ajfumpts. perpendicularem interijcitur, ait} s du abus eo -
dem modo inclufis reciproct.Ad propof. ? J. 

74 IN paralUhgrammo dus, réels, lateribus parallels, fe 
mutuo fêtantes,diuidunt parallelogrammUm in quatuor 
parallelogramma proportionalia. Ad propof.i }. 

7f OMNE quadrilaterum àduabus diametris fe mutuo 
fecantibus diuiditur in quatuor triangula proportiona-, 
/««.Ad propof. J3. 

jd IN triangula rettangulo.in quo perpendicularis ab an 
gulo reelo demtffk fecut bafem extrema ac média ratio-
ne,tria latera funt continue proportionalia. Etptria la-
tera trianguli reclanguli funt continue proportionalia-, 
perpendicularis ad bafem ex angulo reclo demijfa fecat 

bafem 
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■ bafem txtrema ac média ratiene . Ad propof * g. 
77 A data punclo in latere trianguli lineam redam duce 

re, qus, triangulum diuidat in duo fegmenta fecundum 
proportionem datam . Ad propof. g g. 

78 jMPERATAM partem ex triangulo auftrre fer li-
neam reclam , qus, À quouis data punclo latent ducitur. 
Ad propof. g g. 

7P DATO reclilineofimile fîmiliterque pofîtumtedili-
neum defcribere,maius vel minus, fecundum proportio-
nem datam.Ad propof. jj. 

50 IN dato triangulo quocunque quadratum defcriberzj. 
Adpropof.3J. 

51 INTRA datum quadratum,aliudquadratum dofcri-
bere in data proportione. Ofortet autem datam proporùo 
nem duplancn effe maiorem. Ad propof. g g. 

Si SI ad diametrum circuli in extremis punilit dus, per-
pendiculares excitentur , & ub ei/dem extremis per uni 
idemque punclum circumferentis., dut alis. réels circu-
lum /ècantes ducantur, occurrsntes duabus perpendicu-
Iaribus '.Erit redangulum comprehenfum fubvtialibet 
[ecantium,ty eius jegmento interiore,quadrato diametri 
s.quale.Ad propof.jj. 

8 g SI in circule dux diametri fefe ad reclos angulos fectt, 
ér ab vnius extremo punclo reda ducatur vtcunqutj 
fecans circumferentiam alteram diametrum fiue.1 
produitam.fiue non produdam ; Erit redangulum com-
prehenfum fub duobus fegmentis huius Unes, duels., quo-
rum vnum inter extremum pundum prioris diamctri,& 
fecundam diametrum , alterurn veto inter idem pundit 
extremum,& ctrcumferentiam interycitur,tqaale qua-
drato intra circulum defcripta . 

VEL VNIVERSALIVS. 

SI in circule à quouis punclo diametri ad diametrum 
perpendicularis excitetur, ad quant ex alterutro termi-
norum diametri dits, réels, ducantur, vna ad eius inter-

fedianem 
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feBionem in circumferentia, altéra veto vt libet, fecans 
circumferentiam in alto punBo : Erit reBangulum fub 
fegmentis huius pofterioris Unes., quorum vnum fit inter 
prsdtBum terminum,& perpendicularem , alterum ve-
to inter eundem termittum,& circumferentiam, squale 
quadrato prioris relis, inter eundem tetminum , & cir-
ferentiam, feu perpendicularem intercepts, . Ad pro-
pof. ?}. 

84 DATO circulo,& dutbus punBis fiue extra circulum, 
fiue intra, dummodo neutrum fit in circumferentia ; pet 
ea punfia ducis reBas ducere ad aliquod vnum punBu 
circumfer entiijt a vt recta coniungens duopunBa,qui-
bus dut, ills, tecis, circumferentiam fecant, parallelafit 
refis, data due-puvcfa conneéienti. Adpropof.gJ. 

8J QVADRATRICEM lineam defcribere. Adfi-
nem lib 6. 

%<S SI ex centro per qutuis punira Unes. Quadrxtricis re 
Bs, ducantur vjque ad circumferentiam Quadrantis ex 
eodern centro defcripti,et ex eifdem punBis ad bafim de-
mittantur ferpehdiculares, & alis, rects, eidem bafipa-
rallèle : Etant arcus Sjuadtzntis inter femidiametros 
inieriecti, perpendicularibus, vel jegmentis femidiame-
tri inter parallelas ppfîtis,proportianales. Ad finem î lib.6. 

37 DATVM arcum circuit in datam ptoportionem diui-
dere.Ad finem iib.tf. 

88 ANGVL'/M quemuis reBiUneum in duos angulos da 
iam habentes proportionem partiri-.atque adeo (j? quem-
libet Arcum , &> angulum in quotuis partes squales di-
Hribuere . Adfinem lib.6. 

89 I SO S C ELES triangulum conslitUere,cuius vterque 
angulorum tqualium ad reliquum babeat proportUnem 
datam. Adfinem lib.6. 

90 OMNES figuras squtlatttas in circula defcribere^} . 
Ad finem lib. 6. 

91 SI Quadrautis, & S^uadratricis idem centrum fit: 
erunt arcus Quadtantis ,femidiameter, Q'bafis Qtta-
dratricis,conttnue proporttonales . Ad finem lib-6. 

pi RE-
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pi RECTAM euilibet arcui circuit, ex quo §}uadratrix 

defcripta eft,squalem reperire, Ad finem Iib.6. 
9j SI bafis Shtadratrtcis ftatuatur femidiameter alicu-

ius circuli-.Erit eius latus Quadranti eiufdem circuli &-
qualis.kd finem lib.6. 

P4 SI dus. relis eandem proportionem habeant, quam ba-
fis SJuadratricisad eius latus,minor autem fiat femidia 
tneter alicuius circuli ; erit maior s.qualis Quadrnnti 
eiufdem circuit,Ad finem lib.tf. 

9J DATO circula quadratum squale conflit uere. Ad fi-
nem lib. 6. 

96 DATO quadrato circulum squalem defcribere. Ad fi-
nem lib.6. 

97 RECTILINEO cuicunque circulum squalem: Et cir-
culofiguram reBilineam squalem conftimere , qus dato 
reBiltneo cuicunque fimilis fît,@> fimiliter defcripta, Ad 
finem lib.6. 

p8 DATAE reBs.linet. circumferentiam circuli reperire 
squalem. Ad Rnem lib.6. 

99 DATIS duobus circulis insqualibus, datoque arcuin 
■vno eorum-.ex altero arcum squalem abfcindere.Oportet 
autem arcum in maiore circula datum non effe maiorem 
circumferentia minoris circuli. Ad finem lib.6. 

IN SEPTIMO LIBRO. 
I SI duobus numeris inter fe primis propofitis , Aetraha-

turfemper minor de maiore, alterna quadam detraBio-
neinunquam reliquus metietur prscedentem , quoad af-
fumptafit vnitas. Ad propof. 1. 

i SI propofitis duobus numeris inter fe compofitis, detra-
hatur femper minor de maiore, alterna quadam detra-
Bione : DetraBio ad vnitatem vfque non peruentet ,fed 
ad numerum, qui prscedentem detruBum metiatur. Ad 
propof. /. 

j NVMERVS duos numéros metiens,metitur quoque ma 
ximam 
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Î ximam eorum menfuram communem.Ccro\\.r>ror>oÇ. z. 
4 PROPOSITIS duobus,aut pluribus numeris, explora-

re,an fint inter fe primi,nec ne.Aà propof.z. 
!f NVMERVS très numeros,ve£ plier es metiens, metitur 

quoque maximum eorum menfuram communem . Ad 
propof. J. 

6 SI vnitas numeripars fuerit,& altéra vnitas,vel nu 
mer us alterius numeri eadempars:Et fimul vtraq; vni-
tas,vel vnitas, Q> numerus fimul, vtriufque numeri fi-
mul eadem pars erit, que vnitas numeri. Ad pro-
pof.f. 

7 SI fint quotcunque numeri quotcunque numerorum &-
qualium numero,ftnguli fingulorum eadem pars: Et om-
nes omnium fimul eadem pars erunt, qu& vnus vnius. 
Ad propof. f. 

8 SI fînt quotcunque numeri quotcunque numeroru iqua 
lium numéro,fingulifingulorum s.que multiplices'.quàm 
multiplex eft unius vnus numerus,tam multipliées erû't 
& omnes omnium . Ad propof 5. 

9 SI fint quotcunque numeri quotcunque numerorurn,fin 
guli fingulorum, endem partes : Et omnes omnium fimul 
eadem partes erunt,qui vnus valus. Ad propof 6. 

10 SI numerus numeri &que fuerit multiplex,atque abla-
tus ablati: Etiam reliquus reliqui itm multiplex erit, vt 
totus totius. Ad propof.7. 

11 SI primus fecundum aqualiter contineat,atque tertius 
quartum,eandemque infuper partem, velpartes : Erit e 
contrario fecundus primi eadem partes, qua quartus ter-
tij .Etfifuerit primas fecundi eadem partes qun, tertius 
quartr.Continebit e contrario fecundus primum aqitali-
ter,atque quartus tertium , eandemque infuper partem 
vel partes. Ad propof. n. 

iz AE propertiones numerorum eidem proportioni ea-
dem funt,inter fe quoque funt eadem. Ad propof i4. 

I } SI numerus quotcunque numéros multiplicet,vel quot-
cunque numeri numernm quempiam multiplicent'.Habe 
bunt producji numeri eafdem rationes,quas numeri mul' 
tiplicati, vel multiplicantes. Ad propof. 18. 
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 INDEX PROPOS. 
14 SI maior fuerit proportio frimi ad fecundum,quam ter 

ty ad quartum:qui ex primo & quarto fit,numerns,ma-
ior erit eo,qui ex fecundo & tertio fit, numéro. Et fi, qui 
ex prtmo & quarto fit numerus,maior fuerit eo,qui ex fe-
cundo & tertio fit,numero:maior erit proportio primi ad 
fecundum,quam tertq ad quartum.Ad propof. 19. 

1 y SI maior fuerit proportio frimi ad fccundum, quàm fe-
cundt ad terrium:maior fiet numerus ex primo tn tertiu, 
quam ex fecundo in fe.Et fi maior numerus fiât ex primo 
in tertium, quam ex fecundo in fe: maior erit profortio 
primi ad fecundu,qua fecundi ad tertiu Ad propof 10. 

16 QVOTLIBET numeri minimi in ccntinuationefuat ù 
proportionum,fiue eadem fint ,fiue diuerfa prcpcrtiones, 
metiuntur tique totidem alios numéros , qui eajdem cum 
eis proportiones habent,primus primum, fecundus fecun-
dum,tertius tertium,&c.Ad propof 21. 

17 SI quatuor numeri proforttonales ftnt:Et conuertendo 
proportionales erunt. Ad propof. 2 2. 

18 SI compofîti numeri proportionales fint : Hi quoque di-
uifi proportionales erunt.Ad propof.i 2. 

iç) SI diuifinumeriproportionales ftnf.Hi quoque compo-
fîti proportiouales erunt.Ad propof.2i. 

20 SI compofiti numeri proportionales fint: Hi quoque per 
conuerfionè rationis proportionnes erunt.Ad propof.22. 

21 SI primus ad fecundum eandem habuerit rationem, 
quam tertius ad quartum ; habuerit autem ry quintus 
ad fecundum eandem rationem,quam fextus ai quartu; 
Etiam compofitus prtmui cum quinto ad fecundum ean-
dem h::bebit rationem,quam tertius cum fexto ad quar-
tum.Ad propof 11. 

il S I duo numeri ad duos numéros eandem habeant ra-
tionem; (y detraBi quidam habeant ad eofdem eandem: 
Et reliqui ad eofdem eandem rationem habent. Ad pro-
pof. zz. 

■aj SI primus ad fecundum eandem habuerit rationem, 
quam tertius ad quartum,habuerit autem & primus ad 
quintum eandem, quam tertius ad fextum : Etiam pri-
mus ad compofitum fecundum cum quinto eandem ra-

tionem 
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tionem habebtt, quam tertius ad quartum cum Jexto. 
Ad propof.22. 

24. SI quotcunque numeri ad eundem habuerint propor-
tiones, quas alij itlis multitudine squales ad quendam 
alium eundem : Habebunt quoque tlli omnes fimul ad 
eundem,f report ionem,quam alij omnes hi fimul ad aliû, 
illum.eundem.Etfi idem numerus ad quotcunque nume 
tes proportiones habuerit, quas idem alius numerus ad 
altos multitudine illis squale s\H abebit quoque idem nu 
mer us ad omnes illes fimul propertionem , quam idem 
alius numerus ad hos omnesfimul.hd propof.îi. 
§UfOTCVNQVE numeri inter fe primi, minimi funt 

in continuatione fuarum freportionum. Et quotcunque^. 
numeri in continuatione fuarum proportionum minimi, 
funt inter Je primi. Ad propof 14. 

26 NVMERVS, qui ex duobus lompofitus ad vnumillo-
rum primus eSl ,<td reliquum quoque eft primus. Ad 
propof 50. 

17 SI duo numeri fefe mutuo multiplieantes fecerint ali-
quem,genitum autem ex ipfis metiatur aliquis non pri-
mus numerus,vel certe ad ipfum fit copofitus; is etiS ad 
vnum eoru,qui in principio,c'cpofitus erit. Ad propof.3 1 

2%. MAXIM A menfura quotltbet numerorum metitur ip 
fos fer numéros, qui minimi funt eandem propertionem 
cum ipfis h*bentium.CorolLpropoC3 f. 

29 DVOS minimosnuméros inuenire, qui eandem habeat 
proportionem , quam quotcunque numeri dati continue 
proportionales . Ad propof J5. 

30 SI duo numeri multiplicent minimes eandem ratio-
nem habentes, maior minorem, vel miner maiorem.pro-
ducitur minimus numerui, quem illi méfiantur. Co-
roll.propof.j6. 

j I SI tres,vel plures numeri numerum quemfiam metian 
tur:metietur quoque eundem minimus numerus,quém il 
li mettant «r.Coroll.propof 3 8. 

}% MINIMVS numerus,quem quotlibet numeri metiun-
tur , minimus efi, habens partes à numeris metientibus 
denominatas . Ad propof. 41. 
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33 NVMERVM. reperire,qui minimus fum fit, hab-eat da 

tas pattes, hac lege,vtqus,libet pars fubfequentempar-
tem contineat. Ad propof.4r. 

■ .',>!•- .« ■■.-'> v.y-i •. •i»n6»*s.-.svp ,v .u-.w ; 
 ,—, , ,—. • . 

IN OCTAVO L1BRO. 
i SI très numeri minimi fînt continue proportionolesterut 

exttemi eorum quadratr.Si autem fuerint quatuor,erunt 
cubi,cy<c Coroll. i.propof. 2. 

z EXTREMI numeri proportionalium quotcunque fe-
cundum deiirinam propof.z.inuentorum, in data ratio-
ne minimorum,ifiter fe primi y»»?.Coroll-.2.propof.z. 

3 DVO numeri minimi in data ratione , metiuntur om-
nes médias quotcunque minimorum in eadem ratione, 
Coroll.j.propof 2. 

4 SI fînt quotcunque numeri deinceps proportionales, 
primus autem fecundi no fit multiplex: neque alius quifî 
quam ullius multiplex erit. Ad propof 6. 

% ' SI fint quotcunque numeri deinceps proportionales,pri 
mus vero fecundum metiaturiet quicunque alius quem-
libet fequentium metietur. Si primus autem fecundi fit 
multiplex ; et quicunq; alius cuiusltbetfequentium mul 
tiplex erit. Ad propof. 6. 

6 SI fint quotcunque numeri deinceps proportionales,pri 
mus autem,vel alius quifquam nullum a fecundo metia 
turmeque primus fecundum metietur. Et fi primus, yel 
alius quifquam nullius a fecundo fit multiplex : nequt_> 
primus fecundi multiplex erit. Ad propof 6. 

7 SI fint quotcunque numeri deinceps prcportionales,,pri 
mus autem,vel alius quifquam quemlibet À fecundo me-
tiatur : metietur & primus fecundum . Etfi primus,vel 
alius quifquam cuiuslibet a fecundo fit multiplex -.pri-
mus quoque fecundi multiplex erit. Ad propof 7. 

8 INTER numéros dupU propertiones,vel/uperparticu-
laris , -vel fuperbipartaentis , non potefi cadere numerus 
médiusproportionalis.Ad propof.8. 

9 M V -
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 EVGLIDIS. 
p MVSICVM interuallum, quod Diapafon appellatur > 

i bifariam fecari non poteft in duas proportiones squa-
les, quod etiam de Tono dicendum eft. Ad propof. 8. 

10 DIAMETER quadrati cuiufuis lateri eiufdem eft 
in corn menfu rabilis. Ad propo f. 8. 

11 SI numerus feipfum multiplicans aliquem fecerit, & 
rurfum multiplicet producîum,&(le deincepsterunt om-
nes producli continue proportionales ab vnitate.Aàpxo-
pof.o. 

r i SI quotqisot numerifueritit àb vn'itate continue pnp or 
tionales-.fecundus ab vnitaie in fe multiplicatus producit 
tertsum,& ex eodem in hune fit quartus,& ex eodem in 
hune quintus,& fie de esteris. Ad propof./o. 

1$ SI fiai ab Wiitate duo ordines numerorum continue^ 
proportionalium,<fe> multitudine squaliunr.habebunt ter 
tiji ab vnitate proportiûnem duplicatam eius, quam ha-
bent fecundi ab vnitate 5 quartivero eiufdem triplica-
tami& quinte quadruplicatam. > & femper deinceps vno 
amp lius.Aà propof. 10. 

145/fint ab aliejuo numéro eodem duo ordines numerorum 
continue proportionalium,Q' multitudine squalitim;Ha 
bebunt tertij ab illo numéro proportionern duplicatam 
eius,quam habentfecundi ab eodem;quarti vero eiufdem 
triplicatam,&c. Ad propof 10. 

I f SI inter duos numéros}& aliquem allum numerum af-
fumptum,cotinue proportionales ceciderint numer'v.quot 
tnter vtrumque ipforum, 0> affumptum, deinceps medij 
continua proportione cadunt numeri,totidem & inter >p 
fos medij continua proportione cadent. Ad propof. 10, 

16 INTER duos quadratos numéros cadit numerus mé-
dius proportionalis in continua proportione Lit tris ad la 
tus. Adpropof.11. 

17 NVMERVS médius preportionalis 'inter duos quadra-
tos,& vteruis ipforum quadratorum , compofiti inter/0 
/««f.Adpropof.'ii. 

18 INTER duos cubos cadunt duo numeri medij propor-
tionales in continua proportione lateris ad latus. Ad 
propof. 11. 

' 7 17 VVO i 
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19 DVO numeri mediji proportionales inter duos cubos,& 

vteruis ipforum cuborum, inter fi compofiti funt. Ad 
propof. i2. 

20 SI quadratus numerus quadrati numeri,& eubus cubi 
fit multiplex : & vnius lut us lateris alterius multiplex 
erit.Et fi vnius quadrati, & cubi latus lateris alterius 
fit multiplex:éf quadratus quadrati, & cubus cubi mul 
tiplex erit.Si vero quadratus quadrati, & cubus cubi ni 
fit multiplexmeque latus lateris erit multiplex. Effila 
tus lateris nonfit multiplexmeque quadratus quadrati, 
neque cubus cubi erit multiplex. Ad propof / 7. 

H INTER duosfimiles pianos cadit médius proportiona-
lisin rations laterum homologorum,per qu& médius pro 
portionalis inquiritur. Ad propof- is. 

zi NVMERVS médius proportionalis inter duos pianosfi-
miles,& vteruis ipforum planorum.funt inter fe compo-
fiti. Ad propof 18. 

z 3 INTER duos fimiles folidos cadunt duo medij proportio 
nales in proportione laterum homclogorum,per qut me-
dij proportionalesinquiruntur. Ad;propof. 19. 

24 DVO numeri medij proportionales inter duos folidos 
fimiles,& vteruis ipforum folidorum.inter fe funt compo 
fiti. Ad propof. 19. 

2, y DATIS quotlibet numeris,procreabitur ex eorum mu-
tuo. multiplicatione idem femper numerus,quomodocun-
que ordinem inter fe permutent. Ad propof. /9. 

z6 PROPORTIO cuiufuis numeri quadrati ad quemlibet 
numerum non quadratum , exhiberi nullo modo potefi in 
duobus numeris ^««^ram'Coroll.propof.^. 

27 NVMERI in dupla proportione vel quintupla propor-
tionem non habent, quam quadratus ad quadratum.Qo 
roll.propof.24. 

î8 PROPORTIO cuiufuis numeri cubi ad quemlibet hume 
rum non cubum reperiri non potefi m duobus numeris 
cubis. Coroll.propof.if. 

iç> NVMERI, qui proportionem habent, quam qua-
dratus numerus ad quadratum numerum , fimiles 
plani funt. Ad propof. 26. 

jo PLA-
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EVCLIDIS. 
jo PLA"Î{,I numeri ne» fimiles , proportionem non 

habent, quam quadratus ad quadratum. Ad propof.î.6. 
31 NVMERI, qui proportionem habent quam cubusnu-

mer us ad cubum numerum , funt folidi fimiles. Ad pro-
pof 2J. 

32 NVLLInumerihabentes duplam proportionem,velfu-
perparticularem,vel fuperbipartientem ,funtfimiles pa-
ni,vel folidi. Ad propof.27. 

j S DVO quiuis numeri primi,non funt fimiles plani,vel fo 
lidi. A cl propof. 27. 

34 D V O quicunque numeri inter fe primi, qui quadrati 
non fint,velcubi ( quamtiis neutsr eorum primus fit ) pla 
ni fimiles non funt, vel folidi. Ad propof.27. 

D y O numeri plani, vel folidi fimiles , quorum mi-
nor fit Primus, minor maiorem numerat . Ad pio-
pof.27. 

36 DV0 numeri inter fefrimi,querum minor Primus fit, 
nonpoffunt effe plani, vel folidi fimiles. Ad propof. 27. 

$j DVOS numérospla»os,velfolidos.nonfimilesinuenire. 
Ad propof.27» 

IN NONO LIBRO. 

1 SI duo numeri quadrati fe mutuo multiplie antes fa-
ciant quempiam-.Produclus quadratus erit. Ad prop.2. 

2 SI duo numeri fe mutuo multiplicantes factant qua-
dratum,alter autem fitquadratus-.Et reliquus quadra-
tas erit. Adpropof.i. 

3 SI duo numeris fe mutuo multiplicantes faciant non 
quadratum,alter autem fit quadratus:Sjliquus no qua-
dratus erit. Adpropof.2. 

4 SI duo numeri,quadratus (y non quadratus, fe mutuo, 
multiplicantes faciant aliquem,ProduU»s non quadra,' 
tus erit.Ad propof. 2. 

y SI cubus numerus non cubum numerum multiplicans 
faciat aliquem,Facius non cubus erit. Ad propof.f. 

/ 2 6 SI i 
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i SI cubus numerus numerum quendam multiplie ans fa 

ciat non cubum : Et multiplicatus non cubus erit. Ad 
propof. 

7 SI ab vnitate quotcunque numeri deinceps proportiona 
lès fuerinf.quiltbet maior numerus acceptas tantum di-
fïabit ab ajpimpto quouis minore , quantum ab vnitate 
abefi is numerus, per quem minor maiorem metitur.Ad 
propof ir. 

S SI ab vnitate quotcunque numeri deinceps proportio-
nales f uerinv.quilibet illorum feipfum multiplic&ns pro-
ducit numerum,qui tantum ab eo diftat in numeris pro-
portionalibus,quantum ipfe ab vnitate.Minor vero qui-
uis maiorem quempiam multiplie ans producit numerii, 
qui tantum à maiore diSlat,quantum minor ab vnitate. 
Ad propof. 11» 

9 NVLLVS numerus primus,qui maior fit eo , qui proxi-
mus ejl vnitati,aut minor proximum vnitati non mettes, 
metiri potefi vltimum, vel quemuis maiorem inpropor-
tionalibus «««wit.Coroll.propof. 12. 

10 SI quotciique numeri deinceps proportionales, fuerint 
minimi omnium eandë ratione habentium cum ipjis:Nu 
merus aliquem eorum metiens,metietur quoque alterum 
duorum numerorum,qui in eadem ratione fumuntur mi 
nimi,vel- certe ad alterum erit copofitus. Ad propof. 14. 

11 PlilORA io.theorematafecundi libri in numeris démon 
ftrare, Ad prop.if. 

r J NVLLVS numerus fecari potefi in duas partes ita , vt 
qui fit ex toto in winorem partem, quadrato maioris par-
tis tqualis fit. Ad propof./4.^29. 

14 SI quotcunque numeri deinceps prtportionales,fuetint 
minimi omnium eandem cum ipfis rationem habentium: 
Ad quemlibet eorum reliqui omnes fimul compofiti,erunt 
primi. Ad propof. 1 f. 

15 PROPOSITISquotcunque numeris continue proportio 
nalib us, an ipfis posfit alius proportionàlis adiungi,confi 
derare.Aà propof./p. 

16 SI fint quatuor numeri proportiona les, fed non deincep 
quorum primus tertius primi inter fe fint,fieri non po 
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\ teft,vt detur alius,ad quem itafi habeat quartus ,ficut 

fecundus ad tertium.Ad propof. 19. 
17 PRIMI S numeris quotçdnque propofitis, inuenire aliu 

primum numerum ab illis diuerfum. Ad propof.20* 
18 IMPAR numerus pari numero,vel pluribus paribus nu 

meris additus,facit imparem. Ad prop.2 j. 
19 SI par numerus parem,autfeipfum multiplieans fece-

rit aliquem-.P'aclus par erit. Ad propof.sS-
20 IMPAR numerus infejjiultiplicatus,imparem gignit. 

Coroll. propof. 29. 
2 r IMPAR numerus numerum parem metiens,per nume-

rum parem eum metitur.Ad propof.:9. 
2 2 IMPAR numerus numerum imparem mettent, per nu-

merum imparem eum metitur.Ad propof.^9. 
23 NVMERVS impar, qui ad aliquem numerum primus 

eft;Primus quoque eft ad eius duplum ,quadruplum,o£iu 
plum, i&fic deinceps per proportionem duplam progre-
diendo. Coroll. propof.j I. 

24 NVMEROS omnes pariter tantum pares inuenire, 
Ad propof. 32. 

2j NVMEROS omnes pariter tantum imparts inuenire. 
Ad propof 3 3. 

26 NVMEROS omnes, qui & pariter pares fint & p»riter 
impures inuenire. Ad propof 54. 

27 §>VOTCVN§)VE numerorum continue proportiona-
lium,quorum primus,fecundus,&c. vltimus noti funt,fum-
mam inuenire. Ad propof.5 <. 

ZS NVMEROS omnes perfeclos,&eerum partes a liquotas 
inuenire.Ad propof 36. 

29 SfVOLIBET numéro per duos quofuis numéros diuifo; 
Erunt duo hi numeri Sjuotientibus conuerfo ordine pro-
portionales. Ad propof 36. 

30 §>y OLIB ET numéro per quotuis numéros diuifo : 
Erunt bini numeri diuidentés binis Quotientibus refpon 
dentibus conuerfo ordins proportionales . Ad pro-
posé. 

31 £>VOLIBET numéro per quotuis numéros continue^ 
proportionales diuifo; Erunt §£uotientes conuerfo erdine 

/3 .~ï» 
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in eadem proportione continue proportionales. Ad pro-
pof. 36. 
SI fint quotuis numeri quicunque, éf totidem alij 

in eifdem prcportionibus:Erit vt fumma priprum ad que 
lihet eorurrtjta fumma pofleriorum ad eum,qut illi in po 
fierioribus reffendef.hà. propof 36. 

3 3 SI fint quotuis numeri quicunque,& totidem alij in eifi' 
dem proportiowbusiSumma priorum per ipfos diuifafig'l\ 
latim,façiet eofdem prorfus S^uotientes,quos fumma pcfle' 
riorum per ipfos diuifa facit.hd propofj é. 

i4 Si fumma quotuis numerorum continue proportionalia 
per eos figillatim diuidatur , fe> Quotientum fumma per 
ipfos Qitotiintes;Qi> borumfecundorum Ghtotientum fum 
ma per eofdem fecundos GJuotientes. & fie deinceps in in-
finitum:Procreabuntur alternisfemper ijdem prtmi 6)uo-
tientes ordine conusrfo.hà propof.36. 

3 f SI fumma quotuis numerorum continue proportionaliii 
per eos figillatim diuidatur; Erit fumma omnium §}uo-
tientum squalis numero,quigignitur ex multiplieattone 
primi in vltimum , vel ex mutua multiplieatione quo-
rumlibet duortim mediorum ab extremis aqualiter di-
fluntium , vel denique ( fi S^uotientum numerus fuerit 
impar ) eje multiplïcatione medij Quotientis in fe. Ad ' 
propof.36. 

36 SI fimma quotuis numerorum connue proportionaliii, 
quorum numerus fit impar, per eos figillatim diuidatur: 
Erit fumma omnium Sjuotuntum numerus quadratus , 
cuius latus ,fiue radix eft médius terminus. Ad pro-
pof 36. 

37 NVMEROS quotcunque in data ratione continue pro-
portionales reperire,quorum omnium fumma nqualis fit 
numéro, qui ex primo in vlt-imumgignitur , vel ex qui-
b:ifn:s duobus,qui ab extremis equaliter Uiftant. Ad pro-
pof 3 6. 

38 DVQS numéros in data proportione reperire, quorum 
: fumma ttquali s fit numéro produéio exvnoin alterum. 

Ad propof 3 6. 
S9 MINVTIARVM, fiue numerorum fraclcrum proprie} 

tates 
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tates , operationefque varias demonftrare . Ad finem 
lib.9. I 

40 PROPORTIONVM compofitionem , contra quofdam
t 

Recentiores,explicare. Ad finem lib.9. 

IN DECIMO LIBRO. 
1 SI duabus magnitudinibus incommenfurabilibus profo 

fitis,detrahaturfemper minor de maiore, alterna qua-
dam detrafiione-.Nunquam reliqua prtcedentem metie-
tur. Ad propof. z. 

z SX duabus magnitudinibus commenfurabilibus propofi-
tis,detrahatur femper minor de maiore,alterna quadam 
detrafiione : Metietur quadam reliqua prtcedentem : 
Ad propof. z. 

3 MAGNITVDO mettent duas magnitudines, metitur 
(j> maximam earum menfuram communem . Coroll. 
propof. 3. 

4 AN quotlibet magnitudines propoftti fint commenfura 
biles,necne sconfiUetare, Ad propof s. 

< MAGNITVDO metiens quotlitet magnitudines,meti-
tur (y maximam earum menfuram communem.Coroll-
propof.4. 

6 SI fint quotcunque magnitudines,& totidem stiam nu-
meri,qui bini in eadl ratione fumanturjn qua bina ma-
gnitudines;Et ex aqualitate in eadem ratione erunt ma-
gnitudines,^ numeri. Ad propof.4. 

7 MAGNITVDINES commèftirabtles proportionem ha-
bent eandem , quam numeri, per quos earum communîs 
menfura maxima ipfas metitur . Ad pvopof.i. 

5 LINE A M reclam inuenire,ad quamitafe habeatqut-
uis alia datarefia linea,vt numerus ad numerum-.Item 
refiam , ad cuius quadratum ita fe habeat quadratum 
alterius date, refit ,vt numerus ad numerum. Coroll. 
propof.fi. , , 

9 SI fint quotuis quantitates continue proportionales, & 
alit totidem continue quoque proportionales, fitque vt 
prima illarum advltimS, tta prima harum ad vltim* : 

; / 4 ErTt~ 
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INDEX P%,OPOS. 
Erit <&■ vtprima illarum ad fecundam, ita primaha-
rum ad fecundam. Ad propof.8. 

I» RECTAE Unes.-, qu& longitudine funt commenfurabi-
les,omnino & potentia commenfurabiles funt: Qu& vero 
potentia commenfurabiles, non omnino & longitudine. 
Et qui longitudine incommenfurabiles funt,non omnino 
jj> potentia incommenfurabiles: ̂ ui vero potentia incom 
menfurabiles,omnino & longitudtne incommenfurabiles 
/««.Coroll.propof.?. 

il DIAMETER quadrati cuiufuislateri eiufdem incom 
menfurabilis e/l.Ad propof.9. 

11 DVOS numéros pianos inuenire, qui proportionem non 
habeatit^uam quadrants numerus ad numerum qua-
dratum. Ad propof.io. 

ij QVOTLIBET numéros inuenire ,quoril quilibet duo 
proportionem non babeant,quam quadratus numerus ad 
quadratum numerum. Ad pi'Opof. i o. 

14 RECTA média proportionalis inter ducs reBas poten-
tia tantum commenfurabiles , vtrilibet illarum incom-
menfurabilis eft longitudine & potentia. Ad propof il. 

I y SI fint dus. magnitudines incommenfurabiles, altéra 
•verofît vni cuipiam commenfurabilis.erit & reliqua ei-
dem commenfurabilis. Ad propof.n. 

16 §Uf AE incommenfurabilibus funt commenfurabiles:^ 
inter fe incommenfurabiles erunt.Kà propof. 14; 

17 D VABVS datis reBis lineis inequalibus, inuenire id, 
quo maior plus potes1,quam minor.Item datis duabus re 
Bisfiue &qualibus,fiue insqualibus^nuenire reBam^qus. 
illas pot eft. Ad propof. 14. 

15 SI tôt a magnitudo ex duabus compofita commenfurabi 
lis fit alteri ipfarum;eadem (j> relique, commenfurabilis 
eil .Coroll.propof. 16. 

19 SI tota magnitudo ex duabus compofitajncommenfura 
bilis fit alteri ipfarum-.eadem 0> reliqua, incommenfura-
bilis cB. Coroll.propof, 17. 

io DVABVS datis reBis lineis ins.qualibusbqKartam pdr 
tem quadrati ex minore deferipti ad maiorem applicare, 
ita vt deficiat figura qùadrata. Ad propof. î 7. 

zt DA-
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 EVCLIDÏS 
il DATAM reBam lineam itaficare,vt reBangulu fub 

partibus contentum,tqualefit dato reBilineo, quod tamë 
mains rmnfit, qttarn qnadratum à, dimidia linea defiri-
ptum. Adpropof.i7. 

Z2 SI fint dus. reBs. ins.qv.ales, admaitrem applicetur 
auartapars quadrati ex minore dsfcriptî, dejiciens figu-
ra quadrata:Non erunt fegmeÂta, qus ex applications 
fiunt,squalia. Acfpropof. 17. 

21 QVOTCVNSfVE lineas nationales longitudine inter 
fis commenfurabiles inuenire. Ad propof.r<?. 

24 RATIONALES linec.no» folum expofits. Rationali, 
fed etiam inter fe funt commenfurabiles .Ad propof. 19. 

2$ SIfint dus reBslines,erit vt prima ad fecunda,ita qu'a 
dratum,quod fit à prima,ad reBangulum,quod fub dua~ 
bus illis reBis lineis continetuv.Et vt fecunda ad prima, 
ita reBangulum fub ipfis, ad quadratum ex prima. Ad 
propof.19. 

16 SPATIVM Rationalifpatio commenfurabile,& ipfum 
Rationale eft.Aâ propof. 19. 

27 RECTA linea potens fpatium Irrationale, Irrationa 
lis eft. Ad propof.21. 

28 DVAS, aut plures quotcunque lineas Rationales pcten 
tia tantum inter fe commenfurabiles inuenire. Ad pro-
pof. 21. 

29 PROPOSITIS quotcunque Rationalibus lineis poten-
tia folum commenfurabilibus,inuenire adhuc aliam, qus. 
omnibus illis commenfurabilis fit potentia tantum . Ad 
propof. 2 1. 

30 LINEA média proportionalis inter duas Rationales 
potentia tantum inter fi commenfurabiles , Irrationalis 
esl,qus. vocatur Media. Ad propof.22. 

2 I OMNE fpatium Médium squale eft cuidam alteri re-
Bangulo contenta fub duabus Rationalibus potentia tan 
tum commenfiirabilibus,fi ipfum fub talibus iam non con 
tineatur.Ad propof.2 2.& 2J. 

31 SPATIVM Mediofpatio commenfurabile,Medium eft. 
Ad propof 24. 

îj DVAS reBas Médias longitudine commenfurabiles: 
Item ^ 
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INDEX P%OPOS. 
Item dutu potentia tantum commenfurabiles inuenire^,. 
Adpropof.24. 

J4 RECTANGVLVM fub duabus Medijs longitudine fe 
potentia incommenfurabilibus contentum, neque Ratio-
nale esl,neque Medium,fed squale alteri cuipia reSan-
gulo,quodcontinetur fub linea Rationali,0 Irrationali, 
qus. Media appellatur.Ad propof.aé. 
RATIONALE fuperat Rationale Rationali. Ad pro-

pof. 27. 

3<f DVOS numéros pianosfîmiles inuenire.Ad propof.19 
Î37 DVOS numéros quadrati inuenire, itavt compofitus 

ex ipfis quadratus etiamfit. Ad prOpof.2p. 
JS DVOS numérosquadratos inuenire , quorum exceffus 

fit numerus quadratus. Ad propof.29. 
39 DVOS numéros quadratos inuenire , quorum exceffus 

non fit numerus quadratus. Ad propof. m. 
40 DVOS numéros quadratos inuenire , ita vt compofitus 

ex ipfis non fit quadratus,Ad propof 10. 
41 DVOS numéros i:iusnire,itavt ex illis compoptus ad 

neutrum ipforum proportionem habeat,quam quadratus 
ad quadratum.Ad propof 29. , 

44 SI fint dus réels Unes insquales , erit vt mator ad mi-
norem, ita reclangulum Jub ipfis contentum, ad qttadra 
tant minoris . Et vt miner ad maiorem , ita reclangulum 
fub ipfis ad quadratum maioris. Ad propof.3 r. 

43 SI fint très Unes reils,erit vt prima ad tertiam,ita ré-
el angulum fub prima fe fecunda contentum, ad id,quod 

fub fecunia fe tertia continetur. Ad propof 3 2. 
44 SI recta linea fecetur in duas partes insquales : erit'vt 

vna pars ad altérant, ita reclangulum fubtota fe illa 
parte, ad reélangulum fub tota fe bac «Itéraparte con-
tentum. Ad propof. 3 3. 

4? SI fint dus réels Unes tnsqttales,vna aute fecetur bi-
fnrism;erit reclangulum fub ipfis contentum,duplum re 
HaKguli, quod fub in

:
eila linea , fe dimidia parte Unes 

fecls continetur.Ad propof. 33. 
46 FIE R I potesl,vt duo fifatia Irrationalia componant 

fpatium Rationale.Ad propof.34. 

47 DVO 
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E V C L I D I S 
47 TJ V O fpatià Rœtionalia nationale fpatium cvmpo* 

nunt.hà. propof.34. 
48 INVE1SJRE duas Médias longitudine, fe potentiain-

comrnerifurabtles.hà propof* $6. 
49. lUVOD fub Unea Rationali, fe Irrationali continetur 

reclangulum,Irrationttle eft.Ad propof. 38. 
fo SI recta linea non biftriam fecetur, erit compofetum ex 

qttadratis partmm maitts,qn#m reclangulum fub parti-
bits bis comprehepfum, quadrato cias line A , qua maior 
pars minorer» fiperat. Ad propof. 3p. 

< t SI recla linea in partes in&qualés fecetur, fe rurfus ia 
alias partes insquales : erunt qùadrttta partium tnagis 
insqualium fimul maiora quadratis partium minus ins-
qttaliumfimul. Ad propof.**. 

y i- SI recla linea fecla fit vtcttnque : erit reclangulum fub 
partibus contentum, médium proportionale inter earum 
quadrata.Itê reclangulum contentum fub tôt a , fe vna 
parte , médium proportionale inter quadratum totius U. 
nes,fe quadratum diclspartis. Ad propof 54. 

J 3 El, qus eft ex biais nominibus , potentia tantum com-
menfurabilis, fe ipfa ex binis nominibus eft,fed non fem' 
fer ordine eadem.Ad propof.67. 

54 El, qus eft ex binis Medijs, potentia tantum commen-
furabtlis,gp ipfa ex binis Medijs eft,atqne ordine eadem. 
Ad propof 68. 

y y RECTA linea,qus ex binis nominibus, fe reliqus Ir. 
rationales fer compofitioue fa cl sipfam fubjequentes, ne* 
que ipfi Meàii,neque inter je 0 A dent funt. Ad propof 73. 

j6 RECTA linea média proportionalh fieckndunï Anal'o 
giam Arithmçtica inter duo nomina cuiufuis line A Irra 
tionalis,qus f er compefitton'i fit, eft qttoque Irrationalis 
eaiïilli,inter cuius nomint média exiftit.Ad propo.7'3 

57 SI a maioii nomine eius,qns ex binis nom'wibus,minus 
nom*3 an-fer-atur; Reliqtfn Irrationeflts eft. Vocetuy au-
tem Apotome. Ad propof 74. 

58 S I h maiori nomine eius , qus ex binis Medijs prima, 
minus nomen auferatur: Reliqua Irrationalis eft . Voce-
tur autem Medts Apotome prima. Ad propof.7 y. . 

19 SI 
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INDEX PROPOS. 
<9 SI à maiori nomine eius,qus ex binis Medijs feeunda, 

minas nomen auferatur:Ketiqua Irrationalis esl. Voce-
tur autem Media. Apotome feeunda. Ad propof. 76. 

60 S I à maiori nomine line&Maioris minus nomen aufe-
ratur-.Reliqua Irrationalis eft.'Vecetur autem Minor. 

j Adpropof.77-
61 SI a maiori nomme eiusyqus Rationale ae Médium po 

te(l,minus nomen auferatur-.Reliqua Irrationalis esl.Ve-
eetur autem cum Rationali Médium totutn efficiens. 
Ad propof.7§. 

6% SI a maiori nomine eius,qus bina Medta potefl,minus 
nomen auferatur-.Reliqua Irrationalis esl. Vocetur autë 
cum Medio Médium totam efficiens. Ad propof.79. 

é| S l idem exceffus fit inter primani magnitud'mem fe 
fecundam , qui inter tertiam magnitudinem fe quar-
tam • erit viciffîm idem exceffus inter frimam ma-
gnitudinem fe tertiam, qui inter fecundam magnitudi-
nem fe quartam : Ac proinde Quatuor magnitudines 
Aritbmeticam Analogiam habentes, habent quoque'ui-
tifftm Aritbmeticam Analigiam . Ad propof 79. 

64 RECTA linea Apotoms potentia tantum commenfura 
bilis,fe ipfa Apotome esl, fed non femper ordine eadem. 
Ad propof 104. 

6y AFOTOME, fe enfers ipfam confequentes Irrationa-
les Unes per detraclionem fails,neque ipfiMedis,neque_> 
inter fe funt e.e^e/».Coroll.propof.l 11. 

66 FI E RI potesîsvt fpatium Rationale contineatur fub 
duabus réélis Irrationalibus. Coroll.prop. 11 y. 

67 N O N folum lines.fed magnitudines etiam plans , ac 
folids incommenfurabiles ejfepoJfunt.kd^ïOfof, 117. 

IN VNDECIMO LIBRO. 

I A funtlo in fublimi ad fnbieBum planum dus réels U 
nés ad angulos reclos non demittentur. Ad propof.l 3 

z SI fuerint dut plana parallela : Recla linea, qus ad 

vnum 
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EVGLIDIS. 
•vaum eçruffi recla fuerit, ad reltquu quoque recla erit 
Ad propof. H-

j DATO piano,per datum punBum, quod in eo non esl,. 
' parallelum planum ducere. Ad propof. i f. 

4 6}V AE eidem piano parailela, & inter fe funt pareille 
' la; Velfi concurrunt,'vnii plana efficiutit.Aà propof. 16. 
y SI in planis paralleiis duo anguli fint squales li-

nea vna vnius anguli, Unes vni alterius anguli paral-
le la : Erit quoque altéra linea alteri Unes parallela , fi 
modo duels fint ex eadem parte plant per priores paral-
lèles duBi.Aà propof. : 6. 

6 SI dus, aut plures Unes réels in vno piano exiftentes 
fecentur quotuis lineis parallelis : Segmenta illarum li-

| nearum inter par aile las proportionalia erunt. Ad pro-
pof. 17. 

7 DVO plana ad idem planum reèla,in quofaciant com 
munes fecliones parallelas'.parstllela funt.Et duorupla-
norumparallelorum, fivnum cuipiam piano ad reclos 
fit angulos,erit fealterii ad idem recium.hà propof.i îi. 

8 FER reclam in piano qttouis datam, planum ducercj, 
quod ad ipfum planum fit reclum. Ad propof.r s. 

9 SI Prifima quodeunque fecetur piano aàuerfis planis 
parallela;erit vt bafis ad bafem,ita folidura adfolidtsm. 
Ad propof. ze. 

10 SI Frifma quodeunque fecetur piano aduerfis planis 
parallelotfeBio eft figura squalis, & fimilis planis cppo-
(itis. Coroll.propof. if. 

11 SOLIDA parallelepipeda squalia fitper eandem ban 
fim.fiue infiftentes Unes in eifdem collocentur reBis, fiue 
nontin eadem funt altitttdine. Ad propof. je. 

12 SOLIDA parallelepipeda squalia fuper squales ba 
fes,in eadem funt altitnd.ine.Et parallelepipeda squalia 
in eadem altitudine,fuper squales funt bafes ,fi nonba-
buerint bafim eandern.hà propof.s l. 

IJ SI folida parallelepipeda inter fe*fient, vt bafestipfa 
erunt fub eadem altitudinc.hà propof 31. 

/4 Slfuerint quatuor Unes reBsprofortionales continue: 
vt eft pris/ta ad quartam, ita erit parallelepipedum fu-

per I 
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INDEX PROPOS. 
per primant defcriptum, ad parallelepipedumfimii'e,fi-
tniluerque defcriptum Juter fecunda.CoroU.propof.} s-

I y. PRISMATA, q uorum bafes funt triangula fuper ean-
dent bafim^el squales, fe *1 eadem altitudine, funt in-
ter fe squalia. Adpropof.34. 

\Û PRISMATA, quorum bafis funt triangttla-fub eadem 
altitudtne;inter fe funt, vt bafes. Ad propof.34. 

17 PlUSMATA jintilia, quorum bafes funt triangula, in-
ter fe funt in triplicata ratione hcmologorum laterum. 
Ad propof. J4. 

18 PRISMATVM squalium,quorum bafes fint triangu-
la,bafes fe altitudines recipi ocantur. Et quorum prijma 
tt;.m triangulares bafes babentium bafes fe altitudines 
reciprocantur,illx funt squalia . Ad propof 34. 

19 SI fuerint duo anguli plani squales , quorum vertici-
bus fublimes recix Unes squales infislant, qtt-s cum li-
neis primo fofitis angulos conttneant squales,vtrumque 
vtrique : Erunt a punilis extremis linearum ftblimium 
ad plana angulorum primo pofitorum demiffs perpendi-
culares inter fe squales. Coroll.propof 3 5. 

20 SI parallelepipedum ex tribus linets réélis defcriptum, 
squale fuerit parallelepipedofibi squiangulo a média li 
nea defcripto : Erunt très relis Unes continue proportto-
nales. Ad propof.36. 

il SI fuerint très réels proportion aie s,erunt fe parallèle- ' 
pipeda fimiliafim'tliterque defcrtpta ex eis,proportiona • 
lia.Et fi tria folida paralleleptpeda,qus fefimitia,fe fi-
miltter defiribuntur,fuerint proportionalia : fe ipfs très 
relis Unes propartionalcs erunt. Ad propof. 37 . 

il SI quatuor relis Unes proportionales fuerint : Et prifi-
mata triangulares bafes habentia , qus au ipfis fe fimi-
lia,fe fimiliter defiribuntur, proportionalia erunt. Et fi 
prifmata triangulares bafes babentia, qui fe fimilia,fi-
militerque deficribuntur , fuerint proportionalia : Et ipfs 
réels Unes proptrtionales erunt. Ad propof.37. 

23 SI fuerint très relis proportionales, erunt fe prifmata 
triangulares bafes babentia , qus ab ipfis fe fimtlia , fe 
fimihter defiribuntur, proportionalia. Et fi tria prifmata 

trian* 
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EVCL1DIS. 
triangulares bafes habentia,qus fefimilta , fefimiliiey 
defiribuntur,fuerint proportionalia:Et ipfs, très réels li. 
nés proportionales erunt. Ad propof. 3 7. 

24 IN omniparallepipedo diametrife mutuo bifariam fe-
cdnt in- vno ^unclo.QoxoYi.propof.39. 

2 y SI folidum parallelepipedum piano fecetur per centrît: 
bifariam fecabitur folidum ah ipfo piano, Et fi fblidum 
parallelepipedum piano fecetur bifariam ; fer centrum 
tranfibit ipfum planum. Ad propof. 39. 

IN DVODECIMO LIBRO. 
1 CIRCVLVS ad circulum etf , vt polygonum in illo de-

fcriptum ad polygonum fimile in hoc deferiptum.Coroll. 
propof. 2. 

2 SI pyramides triangulares inter fe fint, vt bafes : ipfs 
erunt fub eadem altitudine. Ad propof.y. 

3 PYRAMIDES triangulares eiufdem altitudinis fit-
fer eandem,vel squales bafes conftituts : funt inter fe s-
quales.Ef pyramides triangulares squales fuper eandë, 
velsquales bafes'.eandem habent altitudinem. Item py-
ramides triangulares squales,eandemquebabentes alti-
tudinem : bafes habent squaies ,fi non habuerint ean-
dem. Coroll.propof y. 

4 PYRAMIDES quarumlibet bœfium, qui inter fe funt, 
vt bafes'.eandem habent altitudinem . Ad propof.6. ! 

y PYRAMIDES eiufdem altitudinis fuper squales ba.' 
fies quaslibet, vel fuper eandem conslituts : funt inter fe—i 

squales.Et pyramides squales fuper squales bafes quasli 
bet,vel fuper eandem conftruBs-.eandetn habent altitudi 
nem.Item pyramides quarumlibet bafium squales,ean-
demque habentes altitudinem : squales habent bafes, fi 
non habuerint eandem, Coroll.propof.6, 

6 PYRAM/S qushbet tertia pars eft prifmatis,quod ean 
dem habet fe bafem,fe akituéinem;Siue,Prifma quodli 
bet triplum eft pyramidis, qus eandem cum ipfo habet fe 

j bafim,fe altitudinem.CovoW.u propof. 7. 

7 PX-
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INDEX PROPOS. 
7 PYRAMIS qusltbet tertia fars eli Prifmatis, quod ti-

quaient habet fe bafem,fe altitudinem,licet laps vniu' 
flura vel fauciora latera contineat, quant bafis alte-
rius . Ad propof.7. 

8 FRISMATA fub eadem altitudine, quafcunque ha-
beant bafes-.inter fefunt,vt bafes . Et frifmttta quarum-
cunque bafium,fi inter fefent.vt bafcsifub eadem funt al 
titudine . Adpropof.7. 

9 FRISMATA eiufdem altitudinis fufer eandem, vel 
squales bafes qtiafcunque-.inter fe funt squalia. Et Prif-
mata squalia fuper tequales bafes quafcunque, vel fufer 
eandem:in eadem funt altitudine. Coroll.-.propof.?. 

10 FYi\AMIDESfimihs,quarum bafes plura lateratquS 
tria,continent : proportionem habent homclogorum late. 

J rum triplicatam.Coroll.propoC.S. 
11 FRISMATA fimilia quarumeunque bafium : propor 

lionem habent laterum homologorum triplicatam. Ad 
propof. 8. 

ia PYRAMIDES multanguls fimiles diuiduntur in py-
ramides triangulares fimiles,fe numéro squales, fe ho-
mologas tôtis.Ad propof. 8. 

13 VRISMATA multangula pmilia diuiduntur in frif-
mttta fimilia triangulares bafes habentia, fe numéro &-
qualia,fe homcloga totis.Ad propof.S. 

14 PYRAMIDVM squalium quafcunque bafes haben 
tium,recifrocantur bafes,atque altitudines . Et quarum 
pyramidum quafcunque bafes habentium , reetfrocan-
tur bafes, atque altitudines ; illsfunt squales. Ad pro. 
pof. 9. 

15 FRISMATVM quorumlibet squalium recifrocantur 
bafes, fe altitudines.Et quorum prifmatum bafes,atqsie_, 
altitudines reciprocantur, ilia inter fe funt squalia. 
Ad propof. 9. 

16 OMNIS conusfiue re&us.fiue fcalenus, tertia pars eft 
cuiusiibet cylindri fiue recti,fiut fcaleni,eandem cum if 
fi fe bafim,fe altitudinem habentis,licet non fit idem .z-
xis coni,fe cylindri. Ad propof. 10. 

Î 7 CO NI, fe cylindri fub eadem altitudine ,fiue ambo 

a fint 
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E V C L 1 DIS. 
fine recli,fiue,ftaleni;fiue vnus reclus, fe alterjcalenus; 

, inter fe proportionem habent,quam bafes
 y
Ad propof. 11. 

iï SI coni^fe cylindri inter fe fint ,vt bafes-.ipfifub cadet» 
altitudine érunt. Ad propof. 11. 

If) CO NI, & cylindri eiufdem altitudinis fuper eandem , 
■vel squales bafes confiituti,fiue ambofint recli,fiueficaie 
ni,fiue vnus reclus, fe alter fcalgnitr.intet fe funt squa-
le t.CaroW. prof of. n. 

20 CONI, fe cylindri squales fuper eandem , -vel squales 
■ bafes in eadem fùnt altiiudine.Et com,ac cylindrt squa-
- les in eadem altitudine.fuper squales bafes funt,fine» ha 

buerinteandcm.CoroW.pvopof.ii. 
11 CONI, fe cylindri fcalenifimiles, in ttipl'tcat* ratione 

funt diametrtrum,qu& in bafibus. Ad propof./1. 
1 * CONI, fe cylindrificaleni fuper squalibus bafibus, vel 

etiamfi vnus fit reclus,fe alter fcaletmsiimer fe fitnt, vt 
altitudines. Ad propof. 14. 

ïj SVPEB. squaltbus bafibus prifmata,paralje!epipeda,fe 
pyramides;inttrfefimt,vt altitudines. Ad propof 14. 

14 CONI, fe cylindri tamreûi ,quam\fialenidtemprif-
màta,pàrailcleprpeda fe pyramides,fifint, vt altitudif 

K nts.bafet habent squales. Ad propof. 14. 
•s y CONORVAI, fe cylindrorum squalium,fine ambojça-

leniftnt,fiue vnus reclus, fe alterfcalenus-.bafes fe alti-
tudines reciprocantur.Et quorum conorum, fe cylindro-
rum, fut ambo fint fiaient ,fiue vnus reclus fe altef, 
jcalenus, bafes fe atiltudines reciprecantftr : illifunt. 
squales.Ad propof.if. 

x6 si duobus circuits cire a idem centrum exislentibus, in 
maiori circula polygonum squilaterum , fe parium la-
terum inferibatur minorem circulum non tangent, fe afi 
txtremitate vnius lateris polygoni inferipti, quod cum 
diametro conuenit,ad diametrum perpendicularis duca 
tur.hsc nullo modo circulum minorem tangit ,fed txtm 
ipfum cadit.CwoW. propof. 16. 

27 DVO polyedrafimilia in duabusfphsris deferipta, pro-
portionem habent triplicatam eius,quam habentfphsra-t 
rum dtametri.Coroll.propof. 17. 

~~ " ' g 28 SPHJE-
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IT^DEX PROPOS. 
2t SPHAERA adfphsram eft,vt polyedrum in illa de/cri 

ptum,aJpolyedrum in hac defcriptû. CoroM.propof.i8. 

IN TER TIODECIMO LIBRO. 
«5 SI recla in squahter fecetur, rjp minus fegmentum afi 

fument dimidium maierit fegmenti quintuplum pofsit 
eitts,quod À dimidia maioris fegmenti defcribitur, qua-
drati-.Recla illa lineafecHe. erit extrfna & média raiio-
«e.Ad propof. j. 

Z SI reéfa linta iniqualiter fecetur,fit que quadratum te 
tius,vna cum quadrato minerii fegmenti, tri/lum qua-
drati ex maître fegmenti defcriptt : Recla illa linea ex-
trema ac médiat ratione fecabitur. Ad prop._4. 

3 SI recla linea extrtma ae média ratione fecetur :tet a li 
nea ajfument minusfegmentum,qulhtuplum poteft eius, 
quod à matnri fegmento defcribitur, quadrati. Et fi reda 
linea insqualiter fecetur,totaque affumens minus fegmen 
tum pofsit quintupium eius, quod à maiori fegmento de-
fcribitur,quadrati. Redn illa linta extrtma & média ra 
tieneJeRa etl.kà propof.4. 

4 SI recla linea fecetur extrema ae média ratione,detra-
baturqtttex maiori fegmento fegmentum minus: erit ma 
tus fegmentum feBum extrema ae média ratione, fe mi-
nus fegmentum efl illa linett,qus priorit line A minus feg 
mentumerat. Ad propof.f. 

y SI linea fecetur extrema ac média ratiene,atque ex.di-
midia iilius auferatur-dimidia niaioris fegmenti : Erit 
quoque dimidia totius diuifa extrema ae média ratione, 
matufquefegmentum erit dimidium maiori s fegmenti te 
tins Unes Ad propof. y. 

6 SI recla linea fecundum extrcmam fe mediam ratio 
nem fecetur,fitque maius fegmentum linea Ratienalis : 
Erit minus fegmentum Apotome:Ad propof.*. 

y RZCTA, qus. angulum Pentagoni sqmlatert, fe squi 
anguli fubtendit, parallèle eft eppofito lateri . Ad pro-
pof 8. 

5 SI latus hexagoni in quopiam circula defcripti fecetury 
extrema fe média rationetmaius illitis fegmentum eft l»\ 

tus I 
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tus decagoni in eodem circula defcripti.Ad propof.p. J 
SI lia et diuifi extremaac média ratione , matusfeg-l 

mentit!»-fuerit latus hexagoni alicutus circuli : erit mi-
nus fegmentum latus decagoni eiufdem circuli : Quod fi 
minus fegmentum fuerit latus decagoni alicutus circuit, 
erit mains fegmentum latus hexagoni eiufdem circuli. 
Ad propof.9. 

ta Ll NEAreBa,quA ex centre circuli duffa diuidit ar-
cum quempivm bifariam,diuidit quoque rectam illi ar-
cui fubtenfam bifariam,& ad angulos r«5w.CoroîI;i. \ 

'propof. IO. 

I/ T)IAMtTER circuli ex angulo quouis pentagoniin et 
defcripti duUa,& arcum,quém latus fentageni illi an-
gulo oppofitum fiubtendit,^ latus ipfum oppofitum bifa-
riam,&ad angulos r«3a*.Coroll.propof i o. 

iO~JN dato circulo latera pintageni,&decagonivna -ta-
dem que opéra inuenire. Ad propof. î t, . . 1 

11 DIAMETER circuli potentia eslfefquitertia lateris 
'trianguli tquilattri ineo circule defcripti. COÏO11.:I. 
propof. i 2. i>.. . ai"'-*] 

12 5/ in circulo triangutum iquilaterum deferibatur; Dia 
meter ex vno angulo duBa diuidet & angulum bifarièl, 
& latus oppofitum, ac infuper ad angulos teBos-.Semidia 
meter quoque viciffim bifariam , ad angulos reBos 
fecabitur à Utere oppofito.Ad propof. I Ï. 

I ? SI ad lineam r
%
eBam perpendicul'aris ducatur , qui fit 

média proportionalis inter fegmenta lineit-Semicirculus 
circa illam lineam reBam deferiptus ,tranfibit fer ex-
tremum punBumUnes, pcrfendtcularis.hd propof.i J. 

14 DIAMETER fph&rt potentia eîi quadrupla fefquie.lte 
ra femidiametri circuli eircabajem pyramidis in ta fph* 
ra conftruBs defcripti. Coroll. I.propof.l J. 

i y LINEAperpendicularis ex centra fiphars. ad planum 
bafis pyramidis in eafphira c'oftruBi demifia,fexte pars 
eft diametrifiph*r&,ér tertia pars femidiametri. Coroll. 
J.propof. IJ. 

lé ALTITVDOpframidis infphira defcripti, duas tir-
tias partes diametri fphin r«»/W.Coroll.2.prop.l J. 

g z i7 ia 
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! 1 

17 INjOctaedro très diametri fe mutuo ad angulos reilos 
fiant, in centro fphtrf.nec non & tria quadrata ex late-
ribus OBaedri compofita fe mutuo ad angulos rectos fe< 
tant.Coroll. 1 .propof. ' 4. 

1S OCTAEDRVM diuiditur in duas pyramides fîmile s,' 
, . fe squales, quarum bafis communis esl quadratum ex 

OBaedri lateribus eom jK>//«»j.Coroll.2.propof.i4. 
19 SI Tetraedrum.et Oclaedrum in eadem fphsra deficriba 

tur ; erit Tetraedri latus potentia fefquitertium lateris 
0#Wi,j'.Coroll.3.propof.i4. 

20 BASES Octaedri eppofits ,funtparalleU, Coîoll,4. 
propof 14-

Il OMNES diametri cubi funt interfe squales,fefeq; mu-
tuo bifariam fecant in centrofiphsrt'.nec non & réels, li-
n:s,qus centra bafium cubi e-ppofitarum coniugunt,bifa-
riam in todem centre diuiduntur. Coroll. 1.propof. 1 %. 

sz POTENTIA diametri ffhsrs squalis esl potentijs la-
rum Tetraedri,fe tubifimulfumptis.Coroll.z.prop.i $. 
^DIAMETER fphsrs potentia esl quintupla femidia-
metri circuli quinque latera Icofiaedrt pentagonum ton-
fiimentia ambieatis.CpwH'l-propoÇié. 

14 DIAMETER Jphsrs compofita esl ex latere hexagoni, 
hoc eft, ex Semidiametro, fe duobus lateribus decagoni 

, ' eiufdem circuli,qui circa quinque leofaedri latera deficri 
fc««r.CorolI.2.propof.ié, * ' 1 

A S ICOSAEDRI latera. eppofita,funt parallela.QoxoW.% 
propof. 16. \ 

%6 Si latus cubi fecetur extrema ac média ratione, mains 
fegmentum eft latus Dodecaedri in eadem fiphera cum eu 
bo défiripti.CoroU. 1.propof 17. 

.2.7 LATVS eubi squale, eft Unes récit, fubtendenti angulu 
pentagoni Dodecaedri eademfpbtra comprehëfi.CovolL 

....va*propof iT. 
î S SI ré cl a linea fecetur.extrema ae mediaratione, eut us 

• minusfegmentum eft.latus.Dodecaedri ,maius fegmen^ 
tumtft latus cubi eiufdem fphsrt. Coroll. 2. pro-
pof. 17-

29 J N Dodecaedrç fu/it fiex latera,quorum bina oppofità] 

funt fj 
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funt parallelafbifariamque fecantur, fe ttdangulos re-
clos,à tribus lineis réélis iqualibusfefe in centre Dode-
caedri bifariam quoque, fe adangulas reclos fecantibus. 
Coroll.}.propof. 17. 

I o SI recla diuidens oppofita latera Dodecaedri bifariam 
fe ad angulos reclasfecetur extrema ac média ratione : 
maius fegmentum eft latus cubi,minus vero latus Dode-
caedri eadem fphira comprehenfi, CorolL4.propof.17. 

Si PRAETER quinque corpora regularia , que. Euclides 
hoc lib.\^.coilruxit,nullu aliud dari potesl.kà prop.i 8. 

II SfyoTNAM latera, fe angulos quoduis Regularium 
foliderum contineat.hà propof 18. 

Il CVBVS, fe OHaedrum-.ltem Icofaedrum,fe Dodecae-
drumtreciproca fune,quod ad numerum bafium, fe angu 
lorum folidorum attinet : Solum Tetraedrum cum nullo 
reciprocatur,fed tôt bafes habet3quet angulos folidos. Ad 

. propof. 18. 

IN QVARTODECIMO LIBRO 
1 LINE A perpendicularis ducla ex centra ciculi ad li-

neam reclam in eodem circulo aptatam,fecat arcum , 
quem dicla hic lineafubtendit,bifariam.Qoïo\l. i.pro» 
pof.r. 

z LINEA perpendicularis ex centra ad latus pentagoni 
ducla,iqualis eft vtrique Unes fimul, fe ei,qui ex cen-
tra ad latus trianguli tquilateri eidem circulo infcripti 
ducitur,perpendiculari3fe dimidia lateris decagoni.Qo-
roli:2.propof. 1. » 

3 LATVS hexagoni ad latus decagoni in eodem circula 
defcriptorum eandem proportionem habtt, quam recla 

fubtendens angulum per,t.tgoni iquilateri,fe iquianguli 
ad latus ipftuspentagoni.hà propof.2. 

4 SI linea perpendicularis ex centra ciriuliad latus pen 
tagoni in eodem circulo defcripti ducla fecetur extrema 
ac média ratione;maius fgmtntùm iquale eft perpendi-
culari ex eodem centra ad latus trianguli iquilateri du-
Si,minus vero iquale esl dimidia lateris decagoni mec- : 
dem circulo defcriptorum. Ad propof. 2. 
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Y ^SI in fphira eadem cubus, fe Dodecaedrum inftrïban 

turiquadratum lateris cubi, fe quadratum lateris Dede 
caedri,vtraque fimul,quintupla Junt quadrati femidia-
metri circuli pentagonum Dodecaedri circumfcriben 
w.Coroll.propof. $. 

S SUPERFICIES cuiuslibet Dodecaedriad fuperficie eu 
iufcunque lcofatdri,etiamftnon deferibantur ambi figie 
ri in eadem fphira,ejlfitcut reclangulum cotentum fub la-\ 
tere Dodecaedri,fe perpendiculari ducla ex centre pen-
tagoni Dodecaedri m latus diUum,ad rcRangulum con-
tentum fub laterè Icofaedri, fe perpendiculari ducla ex 
centra trianguli Icofaedri in dtcium latus. Coroll, pro-
pof. 7. 

7 SI ex centra circuli triangulii Tetraedri,velOctaedri, 
jiue quadratum cubi circumfcrtbentis , perpendicularis 
ducatur ad vnum altquod eorum lams.'Erit,qucd fub di 
do latere,fe perpendiculari continetur,reâangulttm,in 
Tetraedro quidë fumptu fexies , fuper ficiei Tetraedri\In 
Oclaedra -vero, fe cubcyduadecits fumptum ,fuperficiei 
Octitedri,fe cubi squale. Ad propof. 7. 

t RECTAHGVLVM compxehenfum fub perpendiculari 
. ab angulo trianguliIcofaedri ad vnîieius latus ducla , 

fe fub quinque fextis partibus lateris cubi eidem fphiri
 y 

in qua Icefaedrum,infcripti,iquale esl pentagone Dode-
caedri in eadem fphira canftituti. Coroll. propof S. 

9 Sjf-AM proportionem habent latera cubi, fe Icofaedri 
eiufdem fphtri,eandem habent latera cubi, fe Icofaedri 
in quauis altafphxra defcriptorum . Ad propof. I O. 

10 SVPERFICIES Dodecaedri nd fuperficiem Icvfaedri 
non folum habet eandem propytionem, qtiam latus ico-
faedri in eadem fphira cum ipfis , vt vult propof. û. hu-
ius lib.fed ettam,quam obtinet latus cubi ad latus Icofae 
driin quacunque alia fphira. Ad propof.to. 

11 SI fphira piano quopiam fecetur }commu»is feBio circu 
lus erit. Ad propof. 10 

11 SI planum fphiram fecans trâfierit per centrum,effîcie-
tur circulus idem centrum habens,quadfpara:Si veto pla 
num fecansperfphirt centrum non tranfierit, efficietur , 

circu-
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tire ni H s habens aliud centrum quant fphtra, illud w-
delicet punBum,in quod cadit ptrpendicularis ex ttmro 
fpbtrt ad pUnum Jetant duéia.Coroll.propof. ro. 

Ij CIRCVLl infphtra tquales tqualitcr dtfiant À cen~ 
tro fpbtrt. Et tirtuli tqualiter diftanttsÀ centre fpbtrt, 
tquales fuit. Ad propof.l «. 

i* EADEM prtportio tSl lattrit cubi ad latus Icafatdri, 
que, fuperfitiei Dodecaedri ad fupttficit IccfaedriiEt /<-
net petentis tôt a quameunque feéiam extrtmaac média 
ratione , & eius fegmentum maius , ad lintam ptttntem 
totam tandem , ér minus fegmentum illiut. EtDo-
dteaedri ad Icofaedrum tiufdem fphtr*. Coroll.pro-
pof.ir. 

I y UNE A perpendicularis ex vno angtth trianguli tqui-
lateri ad latus oppofîtum demijfa fecat & angulum,& 1* 
tus bifariam.Coroll.propof. i s. 

I a OMNE triangulum tquilaterum , c uitts latus fit Ra-
tionale,tft fuperficies Media. Coroll.propof.l j. 

17 LINE A perpendicularis ex quolibet angulo trianguli 
tquilattri ad bafem oppofita duéia fefquialtera eft eius. 
fut, inter centrum trianguli,& diftum angulum inttrtj-
cituf.Hic autem inter centrum trianguli ,& diélum an-
gulum interieéia dupla eft eius perpendicularis, qttt ex 
centra trianguli,ad bafem eiufdem dUcitur.Coroll.pxo 
pof 18. 

18 SOLiDVM, quod fit ex dimidio laterîs cubi in duas ttr 
tins partes quadrati diametrifpbtrt diftum cubum tom 
prehendentis, tquale eft cubo. Vel felidum ,quod fit ex 
latere tubi in tertiam pttrttm quadrati diametri fpbtrt, 
tquale eft fK&o.Coroll.propof.-zo. 

I? SOLIDVM, quod fit ex perpendiculari è centre tutus 
tunqut corperis regularis ad aliquam eius bafem duéia, 
in tertiam partent fuperficiei ipfius corporis , tquale eft 
prepojito corpori regulari.hà propof. zo. 

* o LTNEAE perpendiculares toniungentes centra circulo-
rum, qui bafes oppofitas tam cubi, quam Oftaedri in e«-
demfphtra eirtumjcribunt

t
inter fi tquale s funt.CoiolL 

propof.Ji. 
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INDEX PROPOS. 
11 ALTITVDO OBaedri ad altitudintm Tetraedri eiuf-

dem fpbtrt eft ,vt latus OcJaedri ad latus Tetraedri, 
Coroll.prop.il. 

iz DIAMETER fpbtrt ad latus Tetraedri eft, vt latus 
OBaedri ad latus cubi eiufdl fpbtrt. Coroll.propof. zz. 

:j i/ linea qutuis reBafecetur extrema ac média ratio-
ne, et alia linea potëtia huius fefquialtera fît latus Oftae 
dri; maius fegmëtum erit latus Dodecaedri eiufdem fpb* 
rt,in qua OBaèdrum defcribitur . Coroll.propof. ij. 

14 SI in triangulo «.quilatere psrpendicularis ducatur ex 
vno angulo ad latus oppofîtum : quadratum.reftt, qut 
medio loco proportionalts eft inter diftam perpendicula-
rem, & dimidium lateris, tquale eft ip/îtriangulo. Co-
roll.propof. 19. 

1} DIAMETER fpbtrt potentia eSi dupla fefquiquarta 
axis Tetraedri,feu altitudinis ipfius j atque adeo diame-
ter longitudine eft fefquialtera axis ,vel altitudinis Te-
traedrt.Coroll. i.propof.j 1. 

z6 AXIS, feu altitudo Tetraedri ad latus cubi tidem fpbt 
rt infcripti eSi, vt latus Tetraedri ad ptrpendieularem 
ex vno angulo bafis ad latus oppofîtum -duftam. Coroll. 
1. propof. j 1. 

17 PRISMA eandem habens & bafem ,& altitudinem 
cum Tetraedro,nquale eH cubo in eadem fphtra, in qua 
Tetraedrum, defcripto. Coroll.propof. jz. 

IN qVINTODECIMO UBRO. 

1 SI in Tetraedro OBaedrum infcribatur, diuidetur Te-
traedrum btfaria tribus quadratis tqualibus,qut OBae 
drum bifartam quoque, Ô' fefe ad angulos reâes interfe-
cant. Coroll.propof. t. 

i. RECTAE linet centra bafium cubi oppoptarum conne 
Hentes fe mutuo & bifariam,& ad angulos reclos fecant. 
Coroll.propof j. 

3 IDEM eft centrum Icof*edri,acfibi infcripti Dodecae 
«W.Coroll.propof. f. 

4 SI 
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4 SITetraedrumOBaedro infùribatur,erunt quatuor ba 

fes Tetraedri oilo baftbus Oliaedri parallelt, fingult vi-
delicet binis oppofîtis.CoroU.l.propoÇ.6. 

5 SI i-aOtfaedro Tetraedruminfcribatur;rec7a,qut cen-
tra bafium Ocîaedri cppofitarum eoniungit, fefquialtera 
eft axis Tetraédri,hoc eft,peypxndicttlaris ub angulo Te-
traedri ad bafim oppofitam </«rf»£?*t.Coroll.2.propof.<5. 

6 RECTA fubtendens vnuns angulum pentagoni tquila 
teri,ér Aquianguli, parallèle eft oppofito Ititcri. Coroil. 
propof? 8. 

7 DIAMETER Dodecaedri duo laterapoteft, ipfius fci-
licet Dodecaedri^ cubain quo Dvdecaedrum infcribi-
tur. Ad propof. IJ. 

8 5/ latus cubi fecetur extrema ae média rationef minus 
fegmentum latus.eft Dodecaedri in cubo defcriptv.Maius 
vert fegmentum latus cubi in hoc Dodécaèdre defcripti. 
Ad propof. 13. 

9 LATVS cttbt tquale efl dttobus lateribus , Dodecaedri 
•uideliatin ipfo defcripti, Dodecaedri circa eundem 
cubum defcripti. Ad propof. I J. 

10 RECTA duos angulos pentagortorum Dodecaedri corn 
muni lateri opppfitos conneBens, tqualis efl lateri cubi, 
eut Doiecaedrum inferibitur. Ad propof./ 2. 

Ir DIAMETER 1 cofaedri potesl & latus Icofaedri , & 
cubi Iccfaedrum ambientis. Ad propof.14. 

12 BtFARIAE feBiones fex oppofitorum laterum Icofae 
dri coniangunt-ur tribus reHis tqualibut , fefa in centre 

: Icofaedri bifariam , 0> ad angulos reclos ftcantibus . 
Ad propof./4. 

15 SI latus cubi extrema ac média ratione fecetur,maius 
fegmentum latas eft Ieofasdrt m diclo cubo defcripti . 
Ad propof. 14. 

14 ICOSAEDRl tttm Luera , quam triangula oppoftta 
. funt inter fe parallela. Ad propof. 14. 

if IDEM eft centrum Icôjaedri,&:Octaedri in eo defcri-
pti. Coroll.propof 15. 

16 SI duo Intern trianguli tquilateri fecentur extrema 
ac média ratione, ita vt vntus maius fegmentum , alte. 

nus 
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riusvero minus fit frofe angulum ab ipfis comprehen~ 
fum; Reéla conneiiens diclas fecliones duplum foteft mi+ 
norisfegmenti. Corolli.propof.16. 

17 SI inOMaedro Icofaedrum defcribatur,cçllocabuntur 
080 bafes Icofaedri in ncjo bafîbus Oclaedri,idemque ttit 
centrum ba/is Ocîaedri, & bafis Icofaedri. Coroll. 2. 
propof. 16. 

18 IDEM centrum ejî Ocîaedri,atquefibi inftripti Icofat 
dri. coroH.j.propof. 16. 

1S> IDEM efl centrum pyramidis cubi in e* defcripti. 
Corail, i. propof./8. 

20 RECTA conittngensbij'arias feilionet oppofitorumla-
terum pyramidis,tranfit per centrum pyramtdis,triplaq; 
efl lateris cubt in pyramide defcripti.CoroU.i.prop. : S. 

il IDEM efl centrum pyramidis, & Ocîaedri in ta de-
fcripti. Ad propof. iS. 

IN SEXTODECIMO LIBRO. 
t LATVS Icofaedri Oclaedro infcripti,maius efl fegmen 

tnm récite diuift extrema ac média ration e, que. ab •vu» 
angulo bafis Ocîaedri duda fecat latus oppofîtumextre-
maquoque ac mediaratiene. Coroll.propof.?. 1 

2 LATVS Icofaedri in pyramide defcripti, efl Apotome. 
Coroll. propof.4. 

3 LATVS Qéiaedripotentiaquadruplumftfquialtcrum 
eft lateris cubi in ipfo defcripti, vel eius reitt extrema, 
ac mediaratione diuifi. , cuius maius fegmentum latus 
eft DodecaedriOUaedro inferiptt. Coroll.propo£l I. 

4 DIAME1ER Icofaedri binas rtclas potefi, diametrit . 
feilicet cubi in ipfo defcripti,fr diametrum circuli trian 
gulum Icofaedri «wi'/'efs/w.CoroH.propof t {. 

J IDEM centrum eft Ocîaedri ,atque cubi fibi infcripti, 
Coroll. r.propof.ej. 

6 OCTAEDRVM adfibi inferiptum cubum tandem ha 
bet rationem,quam eorum laterum quadrata habtnt. 
Coroll.2. propof.ij. 

7 DO 
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i DOBECAEDRVM a duplo cubi fibi infcripti déficit 

du-obus paralleleptpedts , quorum vnius longitudo lateri 
cubi eft tqualis,latitudo auitm sertit parti minoris feg-
menti eiufdem lateris cubi,altitudo denique a latere cu-
bi déficit minore fegmento eius linet,qn& dimidiati late-
ris cubi minus fegmentum exiftït : Alterius vero & lon-
gitude ér> latitude lateri cubi tqualis eft , a Ititudo autl 
min us fegmentum tins linet, que dimidia ti lateris cubi 
fegmentum minus exifiiljita i't amborum altitudines fi-
mui altitudiniyfiue lateri cubifint <g«/i/e/.Coroll.pro-
pof. 

8 PTRAMIS excedit duplum Icofaedri fibi infcripti pa 
rallelepipedo , cttius bafis efl quadratum lateris Icofae* 
dn, altitude vert reéta linea bifarias fectiones eppefito. 
rumlaterum Icofaedri ceniungtns. Coroll.propof.j r. 

çf DATIS duobus circitli< in fph.ira parallelis, dataque 
in vno eorum lintarecJa , ducere in altero diametrum 

. huicreBt datt parallelam. Ad finem llb.ltf. 
10 SI in plants parallelis defcripti fint duo circuliJn qui-

bus dut retlt parallèle abfcindant arcus fimiles : erunt 
dut récit coniungètes extrema vnius recJx cum centre, 
par-aileU duabus reclts,qut extrema alterius récit cum 
centre coniungunt. Ad finem lib. ! 6. 

11 SI infphtra j'tnt duo circuli p-aralleli, & t'quales , in 
qutbus ducet fint dut récit ptsrallclt rj> tquales.ad eaf-

'-. dem partes centrorum;Recli barum parailelariim extre 
ma pttntia ad eafiiem partes coniufige/ite^squales quo-
que,& parallèle, fan!..,(y adpi.ma etrculorum perpendi 
tularcs. Ad finem lib. 16. 

! 2 SI in fphtra fint Uuo circuli paralleli & tquales , in 
quibns ductt fint dut récit paralleli & tquales, non ad 
tàfdem partes centrorum : Récit barum parallelaru ex-
tréma punda non ad eafdetn partes contingentes, incen 
tro fpbart fe interfttiit.ac proinde diametri fpbtrt erut, 
ey inter fe tquales : Refit vero earundem paraiUlarum 
extrema punHa toi eajdem partes conneclentes,£r tqua-
les ac parallelt inter fe funt,et cum parallelis rectos an-
gulos conflituunt. Ad finem lib. lé. 
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13 IN data fphtra duos circulas tquales , ac parallèles*) 

defcribere,ita vtdiameter fpbtrt (itvtriufque diametri 
potentia fefquialtera. Ad finem lib.ltf. 

14 IN data fphtra Vyramidem aliter, quam ab Euclidc 
faBum eft, defcribere . Ad finem lib. 16. 

t y IN data fphtra OBaedrum alicer, quam ab EuclideJ 
faBum eft, defcribere. Ad finem lib. 16. 

16 IN .data fphtra cubum aliter , quam ab Euclide fa-
Bum eft,defcribere.Ad finem lib. 16. 

17 IN data fphtra Icofaedrum aliter, quam abEuclidtj 
faBum eft, defcribere. Ad finem lib.» 6. 

18 IN data fphtra Dodecaedrum aliter, quam ab Eucli-
de faBum eû,defcribere. Adfïnem lib. 16. 

içf SI quadratum,&triangulum tquilaterum tqualia ba 
béant latera:erut viginti triangula fimul maiora, quam 
0B0 quadratafimul.Ad finemlib.16. 

20 OCTO quadratatx femidtametro fpbtrt defcripta, t-
quatia funt fuperficiei cubi in ea fphtra defcripti. Ad fi-
nem lib. 16. 

21 Si OBaedrum, cubus, & Icofaedrum in eadem fphtra 
defcribantur; erit perpendicularis e centra fpbtrt ad 

-vnambafim Icofaedri duBa, maior perpendiculari ex 
eodem centra fpbtrt ad vnam bafim OBaedri,ty cubi 
duBa. Ad finem lib. 1 a. 

21 SI cubus , & I cofaedrum in eadem fphtra defcriban-
tur; fuperficies Icofaedri fuperftcie cubi maior eft. Ad fi-
nem lib.16. 

23 DODECAEDRVM Icofaedroin eadem fphtra ma-
tus eH.hç\ fitjem lib. ts. 

24 ICOSAEDRVM cube in eadem fphtra maius eft. Ad 
finem lib. 16. 

25 CVBVS OBaedro in eadem fphtra maius es7. Ad fi-
nem lib. (6. 

26 OCTAEDRVM Tétraèdre in eadem fphtra maius eft. 
Ad finem lib. 16. 

27 SVPERFICIES conuexa Dodecaedri maior eft fuper-
ftcie conuexa Icofaedri in eadem fphtra ; Et fuperficies 
Icofaedri maior fuperftcie cubi:Et fuperficies cubi maior 

 fuptrfi- I 
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E V C L I D I S. 
fuperftcie Ocîaedri : Superficies deniqut OHaedri maior 
fuperftcie Tetraedri. Ad finem lib.16. 

18 ANGVLVM inclinationis duarum bafium cuiufcun-
que corporis regularis inuenire. Ad finem lib. 16. 

19 O M N ES inclinationes bafium cuiufcunque corporis 
reguluris,*quates inter fe funt.Aà finem lib. 16. 

ITAQVE inCodicibus Gr&cis habentur in primo li-
bre propofitiones &%\ln fecUndo, 14.In tertie,iy. In quar 
to,i6:lnqttinto,r%:lnfexto,is:lnfeptimo, 41: In ocla-
uo,27:In nono,7,6:In decimo, 1x7 ;In vndecimo, 40.-In 
duodecimo, i&:ln tertiodecimo, 1 S:In quartodecimo, 11: 
In quintodecimo,<t:Atque in uniuerfum,\%6. 

PROPOS1TIONES vero additi, in quinto libro, 9: 
In quartodecimo,1 f.In quintodec'tmo, ï6:Infextedeci-
mo, iwAtque omnes numéro,"??: 

IÏ{fcholijs denique,&corollarijs demonfttantur pro-
pofitiones inprimo libro,io$;In fecitdo,ii:In tertio, f-t; 
In quartfl,i}:In quinto, z6:In fexto,ç^;In feptimo, 33: 
In oclauo , jy.In nono, 40:/» decimo,6T.In vndecimo, 
zjlln duodecimo,2.8:In tertiodecimo,ly.In quartodeci-
mo,tT.ln quintodecimo,z\:Infextodecimo,i9:QuiLom-
nes confie iunt numerum 671. 

IN vniucrfum ergo 1234.propofitiones innoftro Euclide 
! demonftrantur, 

SCD LYON 1



SCD LYON 1



SCD LYON 1



SCD LYON 1



I 

i 

À* ^ ^ <t & db db 

IN EVC LIDIS 
ELEMENTA 

' î R AE F A T I O. 

I QVIS forte miratur,cur 
pofï totprœclarifsirnosin 

^wSv^^TO^I Euclidis Elementa Geome 
trica Commentarios ab e-

«p^^^^^^ gregijs, & inprimisMa-
f^Sv^^W)^^ thematicarum rerum pe_ 
^^^^^5^^^ ritis Scriptoribus editos, 

11 nouas adhucipfi commen 
tationes confcripferimus ; is facile fibiperfua-
debit, non temere id à nobis efTe faftum , fi con-
filij noflxi rationem cognouerit.Cum enim lon-
ga diuturnaq . experientia nobis effet perlpe-
dum,atque exploratun?,eam eiTe vtilitatem,at„ 
que adeo necefsitatem horum elementorum_<, 
vt fruftra quifqnam fefperetfine ipforumpra;-
fidio, acutifsimas, fubtiiiiTimasq. Archimedis, 
Apollonij, Theodofij, Menelai, PtolemseijCaete-
rorumq. illufixium Mathematicorum demon-
ftrationes pofTè percipere ; vehementer doleba„ 
mus,tam infignem & illuflrem auétorem à ple-

A nfaue I 
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2 PRABF ATIO. 
riïque omnino negiîgi, à perpaucis vero prodi-
gnitate tradari, ira vt vix hoc noftro feculo rc-
periantur, qui fedulam operam, acftudium in 
perdifcendisbiselementisponant; obeampo 
rifsimum, vt arbitror,caufam,quod diffkultate \ 
rerum , quas tradant, atque obfcuritate deter 
reanrur,nullumq. habeant hac in re ducé, quem 
fibi citra erroris periculum iêquendum propo-
nant. Extant quidein Commentari; Campani, 
ac Theonis in fingulos Euciidis libros fane eru-
diti, qui fatis eife pofsint cuiuis ad facile conie-
quendam horum elementorum dodrinam : Sed 
alter lecutus in omnibus eft traditionem Ara 
bum , qui magna ex parte Euciidis ordinem, ac 
methodum peruerterunt, verbaq. propofitio-
nurn eiufdem locis non paucis immutarunt, vt 
verus germanusq. audoris fenfus perdifficile_ 
poffit intelligi ; idquod maxime in 10. lib. per 
ipicitur : Alter ( Theonem inteliigo ) pene in 
numeris mendis,vitijsq.incuna librariorum ita 
eft deprauatus,& propter notas Graecas,qui in 
eius démonftranionibus adhibentur, obicuras 
ilias ac maie expreffas adeo impeditus , vt ma-
gnam difficultatem inexercitatis ingenijs , per-
plexitatemq. gignat. Quo fît, vt Euclidem fine 
maximolaboreacftudio nemo percipiat. Iam 
h alij ad noftratn vfque memoriam maius aîi 
quod ftiîdium operamq. in hoc munus inter-
pretandi Euciidiselementacontulerunt, hivel1 

ièx priores tantuin libros expofuerunt:vel fi qui , 
invniuerfutn Euclidem Commentarios edide ! 

runt, 
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PI^JEF ATIO. 3 

runt,hi perfepe, relicîis antiquorum demon-
ftrationibus certiffimis,proprias alias, ac nouas 
confinxerunt>quse plerunq. non tam firmœfunt, 
nequerem ipfam fimpliciter & abfbiute conrl-
ciunt ; prxfertim.quod modo è propofitionibus 
voces quafdâ perperam detrahunt, modo alias 
inepte apponunt, modo denique nonnullas te-
mere immutant, vt meritode vero proprioq. 
Euciidis iênfu dubitare quis poflit. Qua tamen 
in re Federicum Commandinum Vrbinatem_>> 
Geometram non vulgarem excipio, qui nuper 
Euclidem Latine redditum in priftinum nito 
rem reftituit,paucis locis exceptis,in quibus nô 
parum à vero aberrauit > vt fuo loco monebi 
mus.Quje cum ita fint,resq.ac fcientia tam pr«e-
clara digna fit, quse ope, ftudio, induftria ab ijs 
adiuuetur, qui aliquid ad hoc momenti afferre 
poifunt,poft diuturni temporis in rébus Mathe-
maticis operam collocatam ; faciendum puta-
uimus, vt lucubrationes noftras ac vigilias ftu-
diofis harumrerum nonnihil (nifi fallimur)fub-
fidij allaturas in publicum ederemus . Accefsit 
editionis caufa altéra: Nam cum Euclides, pro-
pter fingularem vtilitatem,inftar enchiridij,ma 
nibus femper debeat circumgeftari, neque vn-
quam deponi ab his, qui fructum aliquem fe-
rium ex hoc fijaui Matheièos ftudio capere vo-
lunt,in eoq. progredi ; id vero in hune diem.ex 
emplaribus omnibus maiore forma impreflîs, 
needum fàâum videamus," hoc noftra editio 
certe, fi nihil alind attuleritcommpdi, atque-

i ■ j-1 

1 1 
i 1 
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4 PRAEF ATIO . 
emolumenti. Sunt enim hi noftri Commentarij 
in vniuerfum Enclidem confcripti commodiore 
nunc forma, quam vulgo cxttri, ( id quod ma-
gnopere à nobis, qui nos audierunt, efflagita-
bant, ) volumineque editi , vt facile iam_, 
queant, nulloque negotio,elocoinlocum_>, 
cum res tulerit 9 ferri atque portari • Nunc quo 
modo, via,ac ratione res tota à nobis pertrafte 
tur, quidq. in hac interpretatione praeftitum fit, 
paucis accipe. Demonftrationes aliorum, ma-
xime Theonis,quas quidem ipfius elfe Euciidis, 
nonleuibus argumentis addu.&i cumplerifque 
aifeueramus, & Proclus etiam teftatur, breuio-
res,quantum per rei difficultatem licuit,vel cer 
te planiores,quando illud non potuimus, dilu-
cidioresq.reddere conati fumus.Non enim illas 
nude,ac totidem verbis,quot erant fcripta:,pro-
pofuimus. Etenim ea efl: interdum illarum bre~ 
uitas, vt illud accidat, quod ab elegantifsimo 
Poeta didum e.Çk:Breuis ejfe /aboro,obfcurusfio. 
Interdum etiam cum breuius, atque fuccindius 
efferri poflînt, magna, ob longiorem, quàm fa-
tis eft,fermonem,affertur moleftia legenti.Qua. 
re vtrumque vitantes, eas, velut ■a^ppasNt*», 
atque ad eum fere modûmtradidimus,quem, 
cum publicè Euclidem interpretaremur, obfer-
uauimus ; hac etiam re auditorum defiderio, & 
voluntati, quantum eft in nobis, fatisfacere cu-
pientes. Ita enim, noftra fententia, Euclides fa-
cilius à ftudiofis, ijs pr£eièrtim,qui ceu tyrones, 
hxc Mathematica ftudia nunc primum aufpi-

cantur, 
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P-A.AEF ATIO. 
cantur,ac maiore voluptate, vtilitateq. cogno-
fcetur. Prêter hxc adiunximus multis in locfs 
varia problemata > ac theoremata fcitu non in -
iucunda, tîeque à fcopo Geometriœ aliéna, qdas 
partim ex Proclo, Campano, alijsq. audori-
bus decerpfimus, parcirri proprio (vt aiunt) 
Marte, afsiduisq. meditationibus ipfî eonfeci 
mus. Data infuper.in hoc diligens opéra, vt de-
finitiones Euciidis, prsfertim obfcuriores > & 
qure aliquid viCx funt habere difficultatis, ( in 
quas plurimi,tanquam in fcopuloS quofdam in-
cidentes , à redo curfu deflexerunt, & inerro-
res varios atque abfurdos, prorfusq. ab inîtitu-
to difciplina; abhorrentes dilapfi funt.) dilucide 
atque perfpicue, quoad eius fïeri potuit, expii-
carentur ; id, quod hardm artium ftudiofi fa-
cile iudicabunt. Qux res cum in ampliorem_* 
magnitudinem excrefcerent, quam vt vnius li-
bri lpatijs, hacprafertim forma commode in-
cludi poflent,in duas partes totam tradationem 
diuifïmus. Altéra ièx prioribus libris contine-
tur : altéra nouem reliquos, vna cum decimo-
iexto ad comparationes quinque corporum re-
gularium pertinente, que ex Francifco Flufîate 
Candalla, vt Elementa hxc Geometrica euade-
tent perfc&iora, adijcere voJuimus, compkdi-
tur* 

A 3 B E NI-
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B E N I G N O 
LECTORI-

«» 
VO NIA M fuperiorem edi-
tiontm Elementorum Euclidis 
non ingrat am fui Je Mathema-
ticarum difciplinarumJiudiofïs 
intetteximus,exbibemus tibi bé-
nigne Leclor,alteram editionem 

priore iïïa multo locupletiorem : in quafcilicet 
varia tumproblemata, tum theoremata,qu<ere-
bus uMathematicis magnum adiumentum alla-
tura, longû vfu, atque experientia comproba-
uïmus, & quœ in priore editione défunt, adieci-
rrius ,plurimaq. locafubobfcura clarioribus no-
tis iïïujlrauimus. Addidimus praterea nouam 
demonfirationem vndecimi axiomatis Euclidis, 
( quod in hifce Commentarijs eft tertiumdeci-
mum ) quo vult, Si in du AS retins HneM altéra 
recta incidens, internas ad eafdemq. partes an-
\gulos duobus reflis minoresfaciat,dztas il las re-
clus lineas in infinitumproduclas,coituras tan-
dem ad eas partes, •vbifunt anguli duobus re-
fiis minores : addidimus, inquam, noua demon-

lirationem 
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AD LE CTO RE M. 7 
firatwnem à nobis nuper inuentam, quam non 
iniucundamJîudiofo Leclori futur am Jperamus, 
quod eo principio tôt a doBrina de lineis paralle-
lis, qua immenfapropemodum e fi,atque infini-
ta, nitatufMuanquam enim idem illudprincu 
pium Arabes quoque olim demùnfiraffe iarn pri-
âemacceperam: quiatamcn eorumdemonfira-
tionem diu ac dilig enter quafitam videre mihi 
non licnit, ( nondum enim ex Arabica in Lati-
nam lïnguam conuerfi efi ) coaclus fitin banc 
meo, vt aiunt, Marte excogitare s <vt nuïïtts in 
eo principio tam necejfafio iam dubitdiioni locus 
effet. Neque enim Procli démonfiratio, quam_^ 
adpropofzS. lib. 1. Euclidis de re eademaffert, 
omni ex parte abfoluta, ac Geometrica cenfefi 
pot efi ; cuius rài caufa eodem loto à nobis expli* 
cata efi. Deinde ex Pappo Alexandrino infcri-
ptiones omnium jîgurarum regulariutn in cir-
cula, bénéficia linea cérta quadam raiioni infie-
Xce, perfecimus: quod ante à Mathematicis défi» 
derabatur. Ex qua eadem line A via quadam & 
ratio ad cireulum quadrandum (res totfeculis 
à doSiiJfimis viris exagitata ) conficiîur : quod 
fuo loco doiebituf.In definitionibus porro quinti 
libri aperte ofiendimus, cur Euclides magnitu-
dines proportionaleS ér improportionales per 
œquemultiplicium habitudmem deferibere coa-
clusfit. PofiremoÇvt alia omittam) ornnes ope 
rationes fraclionùm vulgarium, qua in Aritb-
meticapraclka declaraftfilent, Geometrke de-
monfirauimus. Hac fere pracipudfunt, qtia 
_____ 4 
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AD LECTORE M. 
hacpofieriore editione ad Commentarios nojîros 
in Euclidem accejferunt. Catera vel theorema. 
ta , velproblemata, quibus editio bac pofierior 
priorem fuperat, qua fane plurima funt,& Eu-
clidis propojitionibus Fparfim inferta, interle-
gendum facile compenes,fivtramque editionem 
cum altéra conferens attentius paulo confîdera-
bis. Nunc quia bac Euclidis elementa ofiium^, 
atque aditum adomnes alias difciplinas Mathe-
maticas référant, ac patefaaunt,opera pretium 
fore duximus > antequam ad ipfa tnterpretanda 
aggrediamur,paucis commemorare,vndenam^ 

Mathematicœ dtfciplina hoc nomen accepe-
rint : quafît tarum diuifio : à quibus 

primum orta > & per quos dein-
de fîngulafuerint excuit a: 

quanta fit illarum pra-
flantia atque vti-

Ihas ;&fî 
qu<Z—, 

funt alia rei nojira 
OppOrtU-

WL F. 

IN 1 
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IN DISCIPLINAS 
M A T H E M A T I C A S 

PROLEGOMENA. 

MATHEMATIC AE DISCIPlINAE 
curiîc diâx iunt. 

ISCIPLINAZ Mathematica., qux 
quidem circa quantitatem verfantur 
omnes , nomen acceperunt h diéîione 
Grs.cn uicL&HU.a. ,fiue ft£$n<itfy qutfigni-
ficat difciplinam, feu doUrinam. Car 
autem hn. artes de quantitate agentes 
nomen difciplim, veldoffrin& inter re-

liquat omnes fols, fint adept duas potijfmum caufas apud 
probatosfcriptores inuenio . Pytbagorei entra y atque Plato-
nici exiftimantes 3 animas rationales certo qttodam ac de-
terminato numéro contineri, easq. de corpore in corpus 
migrare, Çquod tamen Chrijiiana fidesfalfum ejfeperfpi 
eue docet ) teftantur , eas nomen doclrins. , fiue difciplind 
obtinere, quoi maxime ex ipfis nancifeamur recordatio-
nem, reminifeentiamq. illius feientis., qua anima nofira, 
(vt eorum efi errof )antequam corpus informaret,erat prx-
dita. §)uod quidem facili, ac familiari quodam exemple 
comprobare nititur Plato in dialogo,quiMenon inferibitur, 
vbi Socratem introducit pufionem quendam inierrogantem 
Geometrica qitttdam de quadrati dimenfione , ad qua, licet 
tn priacipio rcfponderit, vt puer ,gradatim tamen afeen-
den:,eo deduBus esl,vt refponderit id,qued tandem didu-
rusfuijfet, (i (dutijfîme perdidicijfel Geometrtam.Aiijs au-
tem piacet,ideo h as artes pr s, cueris nomen fcientin, &> du* 
Urina fibi vendicare,quod fols, modum rationemq, fetentii 
retineant, Procedurtt enim fetnper ex pr&cognitis quibufda 
principijs ad anclufi<nés demonslradas,quod proprium efi 

munut 
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io PT^OLEGO M E N A. 
munus,atque officium doBrina, fiue difciplin& , vt & Ari-
fiotdes i. Pofteriorum teftatur ; neque vnqttam aliquid non 
probatu ajfumunt Mathematici,fed quandocunque aliquid 
docére volunt,fiquid ad eam rem pertinet eorum,qu/i ante 
docueruntftdfumuhtpro conceJfo,&probato; illudveromo 
do oxplicant,de quo ante nib'il fcriptum efi. 6)uod quidem 
alias artes,difciplinasve non fetnper ebferuare videmus,cii 
plerunqne in confirmationem eorum,qu.t vjlendere volunt, 
ea,qun nondum fufit explicata, demonjiratave adducant. 

DISCIPLINA RVM MATHEM ATI-
carum dim/îo. 

P TT H AG O RE T, quos deinde fecutifunt omnes pro-
pemodum Malhematici , atque Philofophi non pauci, 

Mathematicas difciplinas vniuerfas in quatuor partes di-
flribuerunt, Arithrneticam, Muficam,Gc.ometriam, atque 
Afironomiam . Cum enim omnis quantitas, ctrca quant 
verfantur,fit vel difcretti ,fub qua omnes numerit vel ce-n 
tintta ,fub qua omnes magnitudines comprebenduntur, (y 
vtrUque tamfecundufe , quàm comparatione alteritts pof-
fii confiderari ; vifumfuit illis confentaneum quatuor pn-
diBas facilitâtes infiituere,qus, vtramque quantitatem^pro-
duplici confideraticne diligenter contsmplarentur. îtaque 
Arithmetica agit de quantitate difcreta feCundufn fe, in-
quirendo & acuratè explicado omnes numerorum proprie-
tates.ac pajjîones. Mufica traBat eandem quantitatem di-
fcretàm.fiue numerum comparatum cum alio,quatenus ni-
mirum fonorum concentus reijiicit,atque harmoniam.Geo-
metria de magnitudine^fiue quatitate continua, ficundum 
fe quoque,vt immobilis exifiit,di.(puiat.Aftronomia dentqtf 
eandem magnitudine,vt eft mobilis-tonfidcr àt; qualia funt 
culeUia corpora, prout continua motu çientur. Ad lias au-
tem quatuor fcientias Mathematicas,quarum Arithmetica 
& GeometriapursL, Mufica veto atque Aftronomia mixti 
dicuntur, omnes alis. quettis modo de quantitate agentes, 
qualis esî PerfpeBiua,Geograpbia,& c&tert buiufmodi,vtl 
facile,vt ad capita,à quibus dependtnt,reduci poffunt. 

ALI A ratione à Gemino antiqtto Geometra, çj> ab a-
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P%^0 LEGO MENA. u 
lijs,vt auBor efi Proclus in Comment arijs, quos in primum 
Euclidis librum edidit, Mathematica, difciplins. diuidun. 
tut. Quant quidem diuifionem,quoniam eleganteryCopiofe* 
que docet, ad qutenam fefe extendant Mathematica. difci-
piinn., ferme adverbum exProclo iuxta intcrpretationem 
Francifci Barocif Patricq' Veneti excerptam hic fubifcere_j 
tJatui.Volunt itaque pradiBi auBores,fcientiarum Mathe-
maticarum quafdam in intelleBiltbus duntaxat ab ornai 
materia feparatis, quafdam vtro in fenfilibus,ita -vt attin-
gantmateriam fenfibus obnoxiam, verfari. Prioris generis 
fiatuunt duas longe prima<,pr&cipuasq.fcicntias,Arithrne-
ticam Ç? Geometriâ : In posteriori vero génère tenslituunt 
fex,ARrologiam,PerfpeBiuitm,Geod&fiam,Canonicam,fiue 
Muficam^upputatricem^atque Mechanicam. Afirologiam 
dicunteffe eam facultatem, qua. de mundanis edijferit me-
tibus,de corporum caleflium magnitudinibus, figuris Q> il-
luminationibus,à terraq.diftâtijs ,ac de alijs huiufmodi ré-
bus.Huius rurfum très cnnfiituûlur partes', Gnomontca,qua. 
in horarû di;nenfione,pofitu gnomonu exercetur: MetheorO' 
fcopica,qut eleuationuns differentias, fiderumq. reperit di-
fiantias, necnon multa alia & varia ABrologica perdocet 
theoremata : & Dioptrie a , qui, planetarum , caterarumq. 
(lellarum difiantias huiufcemodi Dioptricis dignofeit in-
(Irumentis. PerfpeBiuam aiunt à Geometriâ gigni, atqur^ 
Vti radias viforijs,tanquam lineis , &> angulis , qui ex hifee 
conflituuntur oculorum radijs . Ëiuiditur autem in eam, 
qui proprio nomine dicitur PerfpeBiua,qua quidem reddit 
caufam earum apparentiarum,quie aliter, quamfint,fefe 
nobis offerre filent,ob eorum.qits. fub vium cadunt, altosfi-
tus & difiantias, vt parallelarum coincidentii, vel qua-
dratorum,tanquam cirCulorum, afpeBionis : Et in vniuer. 
fam fpeculariam, qui, circa varias, multiplicesq. verfatur 
refraBiones : Nec non in eam , qua, Sciographice , hoceft, 
vmbrarum defignatrix appsllatur, qua attendit, qua ra-
ne fieripofsit, vt ea, qui in imaginibus apparent, kaud in-
concinna,vel deformia ob defignatorum difiantias, altitu-
dinesq.videantur. Geodafiam appeUant eam feientiam, 
qua. tes quantas metitur, vt materialium reritm aceruos 

tan-
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P %J) LEGQ ME N A. 
tœnqu&m conos\& puteos, tanquam cylindres. Quod qui-
dem non affequitur intelleciilibus reSis lineis , vt Geome-
triâ , fedfenfilibus tantsim , interdum quidem certioribus 
quodam palio.vt radijs Solaribus ; interdum vero craffio-
ribus.vt/partis & perpendiculo, Diuiditur hnc,vt Geome-
triâ, iu eam partem, quâ. plana, & in eam , qui. folida di-
metttur.Canonicam,fiue Mu[icam,vocant eam fc'tentiam, 
qua apparentes concentuum confiderat rationes , fenfusq. 
vbinue vtiîur adminiculo ; & qui. (vt Plato inqttit ) talis 
exisiit,vt menti aures ipfas■ pr&pofuijfè videatur . Supputa-
trix eadem apud ipfos efi, qu& apud PSOS 'Arithmetica pra-
clica.Hsc enim numéros confiderat,novt in inte/IeSilibus, 
fed vtfuntin fenfilibus ipfis.fAechanica dentqu-t.qui in co-
gnitione rerumfenfilinm,materiiq.coniunâarum confiait, 
apud ipfos multiplex eft Qu&dam enim eft inflrumentorum 

effettrix, qui opytveKQttlVKil vocatur,eornm,inquam,qus. 
gerendis funt bellis idonea, qualia fane Archimedes etiam 
fertur conftruxifje, Syracufas terra mariq, obfidentibus re-
fiîtentia, Qjiadam mirabilium prorfus rernm effecJrix,qm 
3v;sfyUt.TQ7K>iwnKn, dicitur ', quippe qua alia quidem fpiriti-
bus maximo cum artificio confiruit, quemadmodum etiam 
Ctefibius,atq>ie Héron operantur, alia autem ponderibus , 
quorum mosus quidem inuquilibrium , fîatus vero tquili-
brium ejfe caufam cenfendum eft, vt Timnus etiam deter-

j minauit ; alia vero neruis, fpartisq. animât as conuolutio-
nes,ac motus imitantibus;QM&dam efi tiquilibrantium om-
nino,& eorum, qu/t centroponderantia vocantur,cognitio: 

Quidam denique fpb&rarum eff;c~îrix,qu& rriptWfO-miid. ap-
pellatur,ad alefiium circumuolutionii imitation?, qualem 
Archimedes etia fabricatus efl. Atque, vt vno verbo die M, 
omnis,qus. materta. moil'édi vim habet.Hst, igiturfunt difci-
plins Mathematica apud antiques.Militari auti artem,eâ 
inqua,qusi ad inslruendas, coordinandasq. ptrtinet acies, 
quam Grs.cs raKTlKbjj vocant, vnam aliquam ex Mathe-
matices partibus dicendam effe non cententfjt quidam alij 
voluere,fed vtieam volant modo quidem arte fupputandi, 
vt in enumer an dis legionibus ; modovero Geod/tfia , vt in 
diuidendis,dtmetiendisq. cafirametationi fpalijs in carnpo. 
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Quemadmodum neque Hifloricam , neque medendi artem 
Mathematices partem vllam effe dicunt, licet fzpenumero 
tum HiBorici, tum etiam Msdici Matbematicis vtantur 
theorematibits ; Rerum quidem geflarum fcriptores,Vel cli. 
matum fitus referondo, vel vrbium magnitudines , tj> dia-
mètres, vel ambitus , circuimsue colligendo ; Medic'i vero 
quamplurimas res ta arte fua huiufcemodi vijs dihucidan-
do. Nam vtilitatem,qus. in Medicinam ab ASÏrologia per-
uenit,ip(e etiam Hippocrates oftendit, acfere omnes , qui-
cunque aliquid de opportunis temporibus , Ucisq. dixere_i. 

Eadem fane ratione ille etiam,qui acisbus inBr^cniis ope-
ram accommodat,Mathematicis quidem vtetiur tbeoruma-
tibus.nec tamen ob hoc erit Mathematisus,quamuis. iiater- ■ 
dum quidem volens eam, qus, numet.ofa eft-, paucifjtmam 
oslendere multitudinem^caftrajuosq. exereitus adfiguram, '■ 
circuli formetfmterdum vero ad figuram qu-adranguli,vel 
quinquangulijvel alterius cuiufdam multanguli, vbi plu-! 
rima Apparere cupit.Htc igiturferefunt,qus nobis antiqui 
Matkimatici de harum fcismiaru partitions reliquerunt. 

INVENTORES MATHEMATICA-
rum difciplinarum. 

O MNES difciplinas Mathematicat à varijs. & diner ■ 
fis auBoribus ortum originemq, duxiffe, perfpicue hi-

Boris. teHantur;lmmo verofingulas nequaquamfummam 
adeptas effe perfeBionem Batim ab initio,fedpaulatim eas 
ab imperfeciis adperfeBiora proceffiffe,memeris. quoquc pro 
ditumejl. Arithmetices enim intientores primi creduntur 
Pha:nices,propter frequetes. mercaluras, atque commercia, 
vt auBor efi Proclus. Quant mirum inmodum poftea Py-
thagoras,eiusq. fucceffores,necnon Aegyptij, Gr&ci denique 
atqueArabes amplificaritnt,varijsq.problematis,atq. theo-
rematis illuftrarunt.Muficam deinde à Mercurio primuni 
effe inuentam,multifcriptores tradunt.quam ipfe pofteaOr-
pheo infigni Mufico commendauit, atque concredidit ; Hic 
autem Tbamyri Lino. Linus vero Herculi,&fic fuccef 

fionibus \ 
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fionibuscontinuis per alios Muficos prs.cla.rosad nofîravf-
que tempora manauit. Geometriâ vero, attilore Proclo, ab 
Aegyptijs reperta efi,ortumq. habu.it ab agroru dimenfione. 
Cum enim anniuerfaria Nili inundatio agrorum terminos, 
ac limites ita confunderet,vaftaretq. vt nemo agrum digno 
fcere pojfet fuum , cceperunt Aegyptij animos ad rationem 
menfurandorum agrorum applicare, vt hoc modo cuilibet, 
quod fuum erat.redderetur.Ghts quidem ratio agros metien 
di,quc,n.quam tune temporis adhuc rudis admodumfnerit, 
ac impolita , ab ipjo tamen officie Geometriâ efi appellata, 
y*,a[jLlT?éopt.cu enim , fiue yc!» p*.i<r pta idemfîgnificat, quod 
terram metior.Csterum paulatim deinde Geometriâ caepta 
efi expoliri,($> non contenta fuis finibusffefe ad corpera etiâ 
csleftia dimetienda çonuertit,tradiditq. principia vniuer-
fs, AfironomU,Perfpefiiui,Cofmographis, Q> altjs difcipli-
nis quamplurimis , qus. ex ipfa , veluti radice,dépendent. 
HancThaies Milefius ex Aegypto in Grsciâ primus trans-
tuliffeferrur : Deinde eam infignes Philofophi ac Mathema-
ttci plurimis acutiffimisq. demonfiratiombus locupletarût, 
atqueexornarunf.Inter quoshifuntprscipui ex vetertbus: 
P'j thagàras,Anaxagoras Claz.omenius,HippocratesChius, 
Vlato,Oenoptdes,Zenodorus , Brito , Antipho , Theodorus, 
Thestetus, Ariftarchus , Eratofihenes , Architas Tarenti-
nus,Euc!ides3Serenu$ Hypficles Alexandrinus, Archime 
des Syracufius, Apollonius Pergsus, Theodopus Tripolita, 
Mileus Romanus,qui (y Menelaus, Theon Alexandrinus, 
Ptolemsus,EutociusAfcalonita,Vappus,Proclus,fo alij pê-
ne innumeri;quos omnes Icngum effet recenfere.Afironomiâ 
denique non pauci ab Atlante primum inuentam effe au-
tumant : Vnde ob ob extmiam ; qua primus inter mort aies 
prsditus erat,Aflrenomtt cognitionem,exortam effe volunt 
fabulam , illum fuis humeris cslum fnfiinere Alijputant 
Chaldios diuturna obferuatione ( quod etiam Cicero affir-
mât in libro de Diuinatione^fiderum feientiatn adinuenif-
fe. Alij Aegyptios primos buius fcienti&faciunt inuentores: 
Alij Affyrios : Alij deniquegloriam hanc,&laudem Baby-
lonqs effe deferendam}cenfent. Hac autem in fcientia,vt efi 
prsslantiffima, ita quoque maxime illttftres auciores cla-

ruerunt, 
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ruerunt,quodnon eft buius loci declarare. Caterumpraci-
fuis hifce quatuor difciplinis Mathematicis inuentis,reli-
qnt, emncs de quantitate quouis modo agentes,facile ex ip-
ftstanquam riuuli ex fonte, deriuata funt,atque deducla. 

NOBILITAS ATQVF. PRAESTANTIA 
Scientiarum Mathemairicarum. 

Q VONT A M di/ciplina Mathematica. de relus a-
gunt, qua abfque vlla materia fenfibili confiieran-

tur,quamuis re ipfa materia fint immerfa ; perfpicuum eft, 
eas médium inter Metaphyficam , & natutalemfcientiam 
obtinere locum.fifubiecfum earum confideremus, vt relie à 
Proclo probatur, Metaphyfices etenim fubiecïum ab omni 
efi materia feiunc}um,& re,& ratione : Phyfïces vero fub-
iecïum 0> re , &• ratione materia fenfibili eft coniunclum : 
Vnde cum fubiecium Mathematica) um difciplinarum ex 
tra omnem materiam confideretur, quamuis re ipfa in ea 
reperiatur, liquida conftat,hoc médium ejfc inter alia duo. 
Si vero nobilitas, atqueprajluntia fcientia ex cirtitudine 
demonfîrationum.quibus vtitur.fit tudtcanda; haui dubie 
Mathematica difciplina inter cateras omnes principem ha-
bebunt locu. Demonftrant enim omnia.de quibusfufcipiunt 
difputationem,firmiJftmis rationibus, confirmantq., ita vt 
vere fcientiam in auditoris animagignant,omnemq prorfus 
dubitationem tollant : Id quod alijs fcientijs vix tribuercj 
pojfumus, cum in eis fupenumero intelle&us multitudine o-
pmionum,acfententiarum varietateinveritate conclufio-
n um iudicanda fufpenfus hareat,atque incertus. Huius rei 
fidem aperte faciunt tôt Peripatet 'u orum fecla,(vt alios in-
térim Philofophos fiientio ixuolua m ) qua ab Arifiotele_>, 
veluti rami è trunco aliquo, exorta, adeo & inter fe , & 
nonnumquam A fonte ipfo Ariftctele di(jident , vt pror-
fus ignores , quidnam fibi velit Arifloteles , num dcj 
nommibus, an de rébus potius difputationem inftituat. 
Hinc fit,vt pars interprètes Gracos.pars Latines, alij Ara-
bes,alu Nominales, alij denique Reaies,quos vocant, ( qui 
omnes tamen Peripateticos fe effegloriantur) tanquam du-
ciores fequantur.'Jhtod quant longe à Mathematicis démon 

Bratio-
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flrationibus abfit, neminem laters exifiimo. Theoremata 
enim Euclidis,caterorumq1 Mathematicorum, eandem ho-
die, quam ante tôt annos, in fcholis retinentveritatis pu-
ritatem, rerum eertitudinem, derfionftrationum robur , ac 
firmitatem. Hue accedtt id,quod Viato ait in Philebo,fiu 
dialogo, qui defummo bono inferibitur ; ~Eam fcientiam efi 
fe dignierem , prsftantioremque, qua magis fynceritatis, 
ventatifque efi amant. Cum igitur difeiplina Mathema-
tica. veritatem adeo expeiant, adament, excolantque, vt 
non folum nihil, quod fit falfum, verum etiam nihil, quod 
tantum probabile exifiat, nihil denique admittant, quod 
certifftmis demonflrationibus non confirment,corroborent-
que,dubium effe non potefi,quin eis primus locus inter alias 
feientias omnes fit concedendut. 

VTILITATES VARIAE MATHEMA-
ticarum difciplinarum, 

N O N folum vtilesyverumetiam neceffaria admodum 
cenferi debent difeiplina Mathematica cum ad alias 

artesperfeUe perdifeendas,tum ai rem etiam publicam re-
9e inflituendam.éf adminiftrandam. Neque enim ad Me 
taphificam, vt eleganter oftendit Proclus, vlli patet adi-
tus , nifi per Mathematicas difeiplinas . N am fi a rébus 
fenfibilihus , quas Phyficus confiderat, ad res ab omni ma-
teria fenfibili fecretas ,feiun&asque , quns contemplatur 
Metaphyficus, vires, actemque nosiri intelieilus attcilere_> 
abfque vïlo medio tentemus, nofmetipfos excacabimus,non 
fecus, ac ei contingit, qui e carcere aliquo tenebricofo, in 
quo diu latuit,in lucem Solis clarifftmam emitlitur.Quam 
ob rem s antequam a rébus phyficis , qua materia fenfibus 
obnoxia funt coniuncla , ad res Metapbyficas , qua funt ab 
eadem maxime auulfit, intellecius afeendat, neceffe eft, ne 
harum claritate offundatur, prius cum affuefieri rébus mi-

; nus abfiraciis,quales a Mathematicis confiderantur,vt fa 
cilius illas poffit comprebendere . S^uocirca recie Diuinus 
Plato Mathemattcas difeiplinas engere animum, & ad di 
uinarum rerum conttmplationem exacuere mentis aciem 
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affirmât. Quantum vero émolument! bi difeiplina, ad fa-
cras literas recle percipiendas , interpretandasq. confie-
rant,multispulcherrime nobis exponit B.AuguBinus lib.z. 
cap 16. de DoBrina Chrifiiana, demonjlrans, numerorum 
infeitia multa non intelligi à. mu'tis, qu& trans late ,ac 
myfiicèpofita funt in Scripturis.Cuius rei exempla no pau-
ca in médium adducit.eandemq. fententiam longe poflplu-
ribus verbis repetit eodem libro,capite 37. Hoc idem docet 
D.Hieronymustcmo 1. f.pifi. y. ajjerens magnam ineffe nu 
meris vim , ad multa myfteria in Scripturis intelligenda : 
Quo item loco. Geometriam magnam ajferre Tbeologis vti-
litatemperhibet .\\urfiim B.AuguBinus loco iam citato,ca-
pite 16. quem paulo ante retult, tefiatur , Muficam perne-
ceffariam effe. doBori Chriftiano, fubiungens paulo poB, 
cap. 19. Theologos debere etiam Geographia diligenter effe 
infiruBos. Quod non ignorans Diuus Gregorius Nazian-
T^enus , fummis laudibus Diuum Bafilium Pr&ceptorem 
Juum extollit.quod in Afirologia , Geometriâ, numerorum 
cognitione, esterisq.fcienti/s Mathematicis ,fuerit non me-
diocriter verfatus. Non parum etiam conducunt hs. artes 
adphilofophtam naturalem.maralem.DialeBicam, & ad 
reliquat idgenus doBrinas , artesq. perfeBe acquirendas, 
vt perfpicue docet Vroclus.His adde.quod omnia volumina 
antiquornm philcfophorum,maxime Ariftotelis , (y Plato-
nis , quos mérita duces nobisfequsndos ad bene reBeq. phi-
lofophandum proponimus, eorumq. fere omnium interpre-
tum cum Grscorum, tum Latinorum, exemplis Mathema-
ticis funt referta, ea potiffinmm de caufa , vt ea , qua alio-
quin multis obftruBa difficultatibus videbnntur effe , per 
exempla huiufmodi clariora, rnagisq. perfpicua fièrent; 
qus. procul dubio nulla ratione percipiet is,quifeientiarum 
Mathematicarum omntno eéî expers.Qvid! .quod olim ne-
mo aufus effet celeberrimum Diuint Pistants gymnafium 
frequentareyqui prius optime Mathematicis dijciplinis non 
fuiffet exornatus l Vnde proforibus Academis, hoc Jymbolû 
dicitur pinxiffe, àyiafjJiTtnQi àv^nt eîoynu . Immovero 
idem Plato in Pbilebo , omnes difeipiinas fine Mathemati-
cis viles effe non dubitauit.afferere. S^ua de caufa in 7. de 
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Rep. pracipit, Mathematicas difciplinas prima omnium 
effe addifccndot , propter "varias, ac multipliées earum v-
tilitates , ( vt coptofe jcribit ) non folum ad reliquat artes 
reélius percipiend as,verum etiam ad Rjmp. bene admini-
Hrandanr.Cuius ego rei multa exempla cum prtteriti tem-
poris , tum nofirs. xtatis ,fiid neceffeforet, in médium pofi-
fem adducere, ibidem clarifstmis verbis affirmât, prsci-
pue Arithmeticos natura ad omnes dcclrinas aptos effe , i-
doneosq., adeo vt etiamfi nu liant aliam nobis ht fcientis, 
afferrent vttlitatem,(cum tami infinita propemodum alia 
commoda ex ipfis percipiamus ) perdifcendas tamen omni 
Jludio eas effe ftatuat,quod ingcnium,mentemq ad reliquat 
artes omnes capeffcndas aptiorem reddant, & acutiorem : 
Quod quidem experientia ipfa magislra facile ctmproba-
tur. Videmus enim eos , quorum ingentum facile , & nulle 
negotio hifie dificipltnis accommcdatur,fruclus non exiguos 
ex alijs .cientijs percipere: Contra vero eos, qui ad hafiefa-
cultates idonei minime rtperiuntur , prorfus ad enteras effe 
ineptos. Quare iure optimo Plate tam fréquenter in fuis o-
penbus iterum atque iterum h arum difeiplinarum vtilita-
tem nobis inculcat, atque commendat ; prtfertim in 7, de 
R,p. in F.pinomide.fiett Vhilcfopho,in Ttmt>o,vbi Mathema-
ttcas difciplinas omnis eruditionts tngenun vitim appellat, 
& plerifique alijs in locis, quibus nunc enumerandis breui-
tatis mernor de induSîria fuperfideo . Ad bas omnes vtili-
tates accedit maxima iucunditm, atque voluptas, qua 
cuiufque animus bis artibus colendis, exercendifq, perfun-
dttur.Sunt enim hi pracipun ex fieptem artibus liberalibus, 
in quibus non folum ingenui aclolcfcentes,verum etiam no-
biles viri, principes , reges , ac imperatores ad honefiifsi-
mam, maximeq. libéraient oblefiationem animi, quam 
fiumrna etiam cum vtilitate coniunclam pariant, diu mul-
tiimq. verfiari folebant. Quorum exemplum multos adbuc 
noftftt bac dtate imitari confipïcimus. Teïlatur , magnam 
animi voluptatem ex bis artibuspercipi, Diuinus l'iatoin 
■j.de Rep. vbi audaSer dttit, & non temere confirmât, ocu-
lum anims,qui ab alijsftudijs excncatur,defoditurq.,à Ma 
thematicis tantum difeiplinis recreari , excitariq. rurfus 1 ad 
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ad eim quod e/l,contcmp!ationem. Omitto plurima alia te-
(limonia tHatonis, aliorumque grauifsimorum Phi/ofophc-
rum,quibus harum difeiplinarum vttlitas cum necefsita-
te,& deleBations coniunfia, atque pr&ftanti* abundepo-
tefi comprçbari, 

EVCLIDIS ATQVE GEOMETRIAE 
commendatio. 

f~\ V I S N A M fuerit Euclides horum elementorum 
inftitutor , ( -vt aliquid etiam de auBore , quem no-

bis interpretundum propofuimus, deq. Geometriâ vniuerfa, 
in médium proferamus ) quo tempore floruerit, non fatis 
conuenit inter feriptores. Multi enim , vt tefiatur vulgata 
elementorum Euclidis fecundum Camfanum,&Thconcm 
editio,atque eorundem infcripito,exis7imant, eumfuijfephi 
lofophum illum Megaris natttm , quod oppidum Iflhmo ad-
iacetfs>ocratisq. auditorem,qui fcBam inBituit à fe diBam 
Megaricam, qua al>o nemine DialeBica appellabatur ,eo 
quod feBatores illius interrogando, refpondendoq. ( quod 
proprium efi mttnus DialeBiccrum") libres conferiberent. 
De quo multa funt in Diogene Laertio de vitis philofopho-
rum : Scribit & de hoc Cicero Qu&fl. Acad. lib. 2. vbi ait. 
Poft Euclides Socratis difcipulus Megareus

s
à quo ijdem ilii 

Megarici diBi,qui idbonum fidum effe dicebant, quod effet 
v>tum,& fimile,& idem , & femper. Fauet his auBoribus 
nonparum id , quod V alerius Maxtmus oBauo lib. feribit, 
nimirum à Platcne.qui Socratis etiam difcipulus fuit, con-
duBcrcs an facrs. de modo, & forma eius fecum fermonem 
conferre conatos,ad Euclidem Geometram ire iuffos.Verum 
fi Prorlo nobtlt firiptori,& alij' auBoribus antiquis creden 
dumeft, Euclides htc nofter tueior fuit illo Megareo, flo-
ruitq. tempore VtolsmsLt primi, qui Aegyptc, poB Alexan-
dri Magni mortem,Olyœpiadc 11 f. & ante Chrifium na-
tum anno 3 19. cœpit tmperare, vt Icannes Lucidus refert. 
&uod quidem vertus efj'e crediderim , hec maxime addu-
Bus argumenta, quod Dtogenes Laertius ornnia opéra Eu-
clidis illius Megartei dtUgentifsime enumerans, nullam 
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prorfusfaciat mentionem buius celebcrrimi voluminis de 
Geometricis démentis confcripti,in quoperpetuam,Çp nun-
quam morituramfamam fibi comparauit Euclides, & glo-
riam. Nequc enim putandum eft, Diogenem in monumen-
tis philojophorum exercitatifsimum, hoc tum infigne opus 
vel fcientem voluiffe pnterire, vel ab Euclide fuo effe corn-
pofitum ignoraffe. Ilaque Euclides nofter,Geometra afutif-
(imus,ab illo Megareo Phtlofopho, longe alius eft,qui cum in 
doBrina Academicorurn effet fumma cum laude verfatus, 
animum totum ad Mathematicas difciplinas tranBulitfm 
quibus ita excelluit>vt concordi omnium iudicio principem 
interMatbematicos fibi locum ittre optimo vendicarit.Scri-
pfit autem volumina ad rem Mathematicam fpeBantia 
non pauca,in quibus eximia eius diligentia, admirandaq. 
doBrina facile elucet : qsialia funt eius optica, Catoptrica, 
Elementares infiitutiones ad Muficajn capeffendam perti-
nentes , Phe,nomena,atque Hatorum liber, opus de Diuifio-
nibus , quod nonnulli fuSficantur effe libellum illum acu-
tifsimum de Superficierum diuiftonibus , Machometo Bag-
dedino afcriptum, qui nuper loannis Dee Lond'menfis , & 
Federici Commandini Vrbinatis opéra.in lucem eft editus. 
Çonfcripfit item Conica élément a , auBore Proclo , qui ta-
men ad nos nondum peruenere , (y alia id genus opufcu-
la . Maxime vero hoc volumen Elementorum Geometrico 
rum, numquam omnium confenfione fatis lattdatum , tam 
mirabili ordine , tantaq. eruditione contexuit, vt nullus 
vnquam eorum,quifimilia conferipferunt elementa, (con-
fcripferunt autem , vt ait Proclus , non paucï) par illi ex-
tilerit,nedum ipfum fuperarit. In quo quidem.vt fummum 
ingenij acumen démonftrauit, ita non omnia, qui ad rem 
Geometricam pertinent, in vulgus edenda ,fed ea dunta-
xat.qui vif a funt effe neceffaria , atque vtilia ad commu-
nem omnium vtilitatem, argumentis & rationibus firmif-
fimis cenfuit effe comprobanda. Citerum, quantafithorum 
Euclidis Elementorum Geometricorum,ac proinde vniuer-
ft Geomeirii,pntftantia>atq. vtilitas,partim ex tjs,qu& an-
te fcripfimus, partim ex ifs, qui, nunc dicemus,non obfcure 
perfpicipoteft. Dicuntur enim Geometrica elementa , eam 
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ob caufkm,quoifine ipfis nullum opus fAathematicum pof-
fimus aggtedi,ne dicam fruclum aliquem inde percipeye_>, 
Omncs fiqu-idem Matbematicarum rerum fcriptores,vtAr-
chimedes,Apollonius,Theodofius,&c. in fuis demonflratio-
nibus vfiurpant hue Euclidis elementa, tanquam prinripia 
omnibus iam diti perSpeffa,atque demifir at a. Quamobrem 
peut is, qui légère 'vult^elementa literarum dijcit prius, & 
Mis arsidue repetitis vtitur in vocibits omnibus exprimen-
dis,fic qui alias dificiplinasMathematicOi defiderettfibi red 
derefrmiliares,elementa hic Géométrie* plene ac perfecjè 
calleat prius necejfe efi. Ex his etenim elemêtis,veluti fonte 
vberrimo,omnis latitudinum, longitudinum,al:itudinum, 
profunditatSyomnh agrorum, montium,infiularu dimenfio, 
iitqut diuifio , omnis in c&loper inflrumenta fiderum obfer-
uatio\ omnis horologiorumfciotericorum compofitio , omnis 
machinarum vis,&ponderum ratio,omnis apparentiarum 
■variarum,qual'is cernitur in .(pécules, in piSuris, in aquis, 
&> in aere varie illuminato, diuerfitas manat, Ex his , in-
quttm , elementis machins, totius huita mundani efi inuen-
tum médium^ atque centrum ■ inuenti cardines,circa quos 
perpetuo conuertitur,orbis denique totius exploratafigura, 
ac quantités . Oflenditur atque demoniiratur vnius huim 
feientis. vi cali vniuerfi,fiderumq.peren.nis conuerfio,ortus, 
oecafus, abitus, reditus, afeenfus, defeenfus, diei ac noilis, 
temporumq. toto annoper omnem terrarumfitum, &■ mun-
di inclinationem, varietas. ConiunSiones item pldneta-
rum, oppofitiones, afpeïïusq.'varij tam expedite cognoficun-
tur,ut & loca illorumin culo , (°f> eclipfes,fieu Solis ac Lu-
nu defecliones certifftme, antequamfiant jn omne poiierum 
tempus à Mathematicis pr&dici queant. Hoc denique in-
gens Dei, <Qp Naturs. cpus,mundum,inquam;totum, mentis 
noftrà. oculis,munere ac bénéficia Geometrii fubiecîum con-
fpicimus. Adde Geometriam hominibui p!:ir:mn, qu&peni-
tus incredibilia effe viientur, omniumq. fidem fuperant, 
perfpicua facere^credibiliaq, effe oSlendere : Qualeefi illud, 
quod de Archimede Syracufio teftantur hiflorin. Cum enim 
Hieron Syracufarum Kex nauem,quam Vtolemzo Aegyptio 
rum %egt mittère f{atueraj,tant& effet molis fabricatus, vt 
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txm "m»t t vnà Syracusij à loca dimouere minime vale-
rent : Archïmedes Geometra peritiffimus,vnius Geemetris. 
viribm frétas Régi promifit, fe ejfeciurum , vt ipfam foins 
Rex abj'que vllo laboi e fubiuceret.^uod cum pr■îHitiffit,in 
confpecîu omnium Rex fiupefaiïus exclamaffe perhibetur; 
Aù hae Jie,qw.dquiJ dixtrit Archïmedes, i.li credendum 
efi.Non dijjimile bute videtur mihi effe pultherrimum illud 
fxciti,quod idem Archïmedes ope Geometrii geffit Syracufis, 
quand» connu ex aura etrgentoq confecla, quâ Rex fummo 
jhidio fabricari iufferat, non dijfrlutx , [ingula auri ($» ar-
gsntiponderœ, qus. inter fe autifich frattde ac dolo cemmi-
fla er ant ,fubtiliffime offendit. "Hequefilêtio prsteriri débet, 
eundem Archimedem robori ac cfficacis. demonflrationum 
Gcometricarum innixum J&penumero iacltta/fi , fi haberet 
terram aliam, in qua peâtm figer et, hanc nofiram , quant 
incolimus, è leco fe commouere poffe. Pari ratione,datis vi-
rtbus quibufcunque.pondits qnodcunque fe poffe monere. Et 
alia idgenus , non folum ab Archimede, verum etiam ab 
alifs prsclaris, & illuflribus Geometrispatrata effe,memo-
ris. proditum efi. Tantum denique nomenvna hic Geome-
tria Archimedi peperit, vt Marcellus Romani exer citas 
imperator, contra quem diu Syracufanam vrbem défende-
rat Archimedes, machinis quibufidam per Geometricat de-
monïtrationes adinuentis,& confiruSis, in expugnats, vr 
bis direptione,ac cs.de ciuium vnius Archimedis faluti pu-
bliée ediclo cauerit : quem vbi contra imperium fuum & 
veluntatem à gregario quodam milite interfeilum cogno 
uh,vehementer doluit.eumq.honorent- mortuo habuit.quem 
viuo habere non potuit. Cuius fiepulchrum Cicero à fe , cum 
in Siciliet Qunfloris officie fungeretur,repertum effe.miran 
dum in modumgloriatur. Vnde mirari nemo débet, car in 
fummo femper honore apud Grscos fuerit Geometria Acce-
dit quoque ad pnfiantiam vtditatemq Geornetris., quod 
cum demonfirationes Geometrics.fint maxime illuslres,ne-
mo fine ipfis fatis perfpiciet,qus. fit vis demonftrationum.ne 
moq. eifdem dejlitutus pe*-fe3ns erit artifex methodi. Sjuod 
quidem ingénue fatetur Galenus infignis Philofophus, ac 
Medicorum princeps,tn libro,quem de libris propri/s inficri-

ffit. 

SCD LYON 1



PKJOLEGO M E-NA. g 
pfit. Lsenim inftruéltfsimus rébus Dialeclicis, cum fcholas 
Peripateticorum ac Stoicorum fui temporispercurriffet om-
nium , pncepta mira cum animi ardore ftudioq. arri-
putjfet, nihilfere ab ipfis audiffe fit teftatur,quod ad demon-
ftrationis cognîtionem pertineret; quinimo pleraque eorum, 
qui tradiderant, abillis in controuerfia pofita , nonnulla 
etiam naturali rationi pugnantia repenffe* tta vt ad Pyr-
rhoniorum fere gérant Pyrrhonij Philofiphi,qui nibil decer 
nebant,fed de omnibus dubitabant ) btfitantiam deuentu-
rusfuerit,ntfi Arithmetrici,Geomttrii,V>ialectiaq. (qui-
bus artibus ab auis & pâtre fuerat injlnuttis)effet cegnitto-
ne fcientiaq.reuocatus. Vndefiuadet,fequendoseJ]e char a-
cieres illos Aritbmeticos , Qr> Unearum demonîireitiones-
Plato etiam cum ob alias,tum ob eam etiam caufam difcen 
dam effe Geometriam dixit, quod eius cognitio maxime fit 
Vtilts,vt alit artesfactlius & rtHiws percipiantur. Podre-
mo efi hic fumma laits Geometra, omnibusq, modispriii 
canda.quod no hifit tn exiguis @> inferiortbus hifce michi-
nis, À quibut origjriem traxit.fed euolauit in ctlum vfque, 
& humanas mentes humi abieilas in illam rurfus aleftem 
fedem inuexit, & admirandam mundi huius fabrtcam, 
tiusq. adm'mistrationem 0- gubernutimim nofiro intelle-
iluifiubiecit. 

DIVISIO GEOMETRIAE 
& elementorum Euclidis. 

G EO MET RT A diuiditur in Planortim contempla 
tionem, quigeneralivocabulo Geometria dicttur, ©> 

in docirinam Solidorum, qu.im proprio ac peculiart nomi-
ne Stereometriam appellentMathematict-isia/n Geometria 
vniuerscfibi bunc fcopum proponit,vtplana,autfolida vel 
■confiituat,vel conflituta mter fe comparet,aut dtuidat.'He-
■que vero mirum alicui videri debet,quod cum triafint ge 
nera magnitudinum,linea,fuperficiis, & corpus , folum de 
duobus pofterioribus extent proprii contemplationes^tut ds-
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ximus,non autem delineis,vel etia punBis. Non,inquam, 
debetvideri mirum,quoniam , -vtait Preclus, Geometria 
potiffimum circa figuras verfatur, qui in plants duntaxat, 
vel etiam folidis confiilunt omnes.Non enim punBa,vel li 
nés. figuram vllam conftituuntfine planis , aut folidis, ac 
proinde neceffe non erat,propriam de punclis .&lineis fcien 
tiam inSlituere ; Superficiebus vero,fiue planis, & corpori-
busjfolidisve maxime conueniebat, vt proprias nancifce-
rentur traBationes . Volens igitur fummus harum rerttm 
ariifex Euclides in hifice démentis perfeilam , fj> omnibus 
numeris abfolutam trader e cognitionem rerum Geometrica 
rum j inprioribus (ex libris agit de plants , in poslerioribus 
vero quinque de folidis acutifime difputat,eorumq.preprie-
tates maxime illustres perueiligat. Ôjtonia'n vero cum res 
omnes Geometria , tum prsfiertimfblida Ma quinque re-
gularia , qux ccrpora Platonica dicifilent,perfi Be traBa-
ri non poterant,abfque linearum commenfir abtlium,at que 
incommenfurabilium notifia ; tmmo vero qtiam plurims 
magnitadines fub mexfiuram cadere nulla ratione abfqutL. 
earundem linearum ccgnitionepoffunt, cum earum latera 
fspenumerofint talia,vt ea communis & nota menfura da 
ta metiri nequeat, vt liquido confiât i<s, qui aliquando de-
monflrationes Geometricas in opus contulemnt, atque v-
fstm: idcirco vt hifce elementis Geometricis compleBeretur 
omnia documenta ad magnitudinum intelligentiâ,dimen-
fionemq. requifita , Stereometris fus. prspofutt decimum li-
brum , in que fubtiliter Qt> copiofe de huiujmedi lineis diffe-
rit. Intelligent rurfum Euclides, neque hanc traclationem 
linearum commenfitr,abilium & incommenfurabilium fine 
numerorum cognitionepoffe confiftere , ante dec'tmû librum 
agit de numerorum paffionibus , easq. copiofe &< diligenter 
tribus libris,qui hune antecedunt,efi perfecutus. Quamob-
rem toturn hoc volumen elementorû Geometricorum quin-
decim libris comprehenfum {quorum quidem priores trede-
Ctmfine vlla controuerfia Euclidi aficribuntur ab omnibus; 
pofieriores vero duo à nonnullis Hypficlis Alexandrini effe 
creduntur) fecari recfepoterit tn quatuor partes,ita vt pri 
ma pars contenta fex prioribus libris agat deplanis;Secun-
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da très fequentes compleBens,pa(fîones numerorum perfcru 

-\tttur ; ~Xertia,quam folus decimus ctnflituit liber,de lineis 
commenfurabilibus,incommenfurabilibusq.difputet;Quar-
ta denique reliquis quinque libris abfioluta fcientiam fioli-
dorum,fiue corporum compleélatur.Prima pars rurfum tri-
plex efl ; Nam in prioribus quatuor libris agitur de plan 'tt 
abfolute, inuesligando eorum tiqualitatem & in&qualita-
tem: In quinto -vero libro de proportionibus magnitudinum 
in génère difputatur : In fexto denique proportiones figura-
rum planarum difcutiuntur. fluid vero Euclides infingu-
lis ali/s libris pertraUet, preprijs in locis exponemus. 

QVIDPROBLEMA, QVID THEORE-
ma , quid Propoficio, & quid Lemma apud 

Mathematicos. 

D E M O N ST R AT X O omnis Mathematicorum di-
uiditur ab antiquis fcriptoribus in Problema , & 

Theorema . Problema vocant eam demonjlrationem , qus. 
iubet, ac docet aliquid conftituere . Vt fi quis conetur de-
monSïrare ,fupra lineam reilamfinitampofie triangulum 
nquilaterum confiitui, appellabitur huiuficemodi demon-
firatio problema , quoniam docet, qua ratione triangulum 
xquilaterum confiitui debeat fupra re&am lineam finitam. 
DiUum eft autem hocgenus demonflrationum Froblema,ad 
fimilitudinem problematis Dialeiiici. Sicut enim apud 
Dialeclicos problema dicitur qunilio illa , cùius vtraque_> 
pars contraditlionis (vt ipfiloquuntur)efifrobabilis,qua-
lis hs.c est quuftio ; Antotum dislinguatur realiter à fuis 
partibusfimul acceptis-.Sic etiam qusfitum illud apud Ma-
thematices,quo aliquid iubent conilrnere,& cuius contra-
rium effici etiam poteii.problema appellatur. Vt fi quis pro-
ponatfe demonflraturum,fupra lineam reiia finitam trian 
gulum nquilaterumpnjfe confiitui, efficiet problema, quia 
& triangulum non nquilaterum,nempe lfhfceles,velficale-
num, fupra eandem lineam conliitui pote fi . Tari ratione, 
qui infiituit angulum reililineum fiecare bifariam , proble-
ma nebis exhibet, propterea quoi angulus idem diuidi po-

tefi 
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tefi in partes ne» squales.Efi tamen difirimen non paruum 
inter Dialecïicorum & Mathetnaticorum problema.Nam 
inproblemate Vialeclico vtrauis pars contradiilionis fu-
fcepta conjirmafur tantttm probabiliter, iia vt intelleclus 
cuiufque ambigat,vtranam illius pars verafit-: In Matbe 
maùco vero,qu'amcunque quis partem elegerit, eam firma 
demrmîirxrionefita vt nihil omnino dubij ft reliquum,cem 
probabit. Si enim Geometra fiatuat -expunSo quolibet li-
ne t. réels propofiis lineam perpendicularem educere,efficiet 
vtique hoc ipfum ratione conflanti, Q- euidenti: Eodem 
modo dicendâ efl ,fi ex eodem punclo velit educere lineam. 
non perpendicularem.Theorema autem appellant eam de-
monjlrationem, qui, folum paffionem, aliquam, proprieta. 
temve vnius,vel plurittm fiinul qttantitatutn perfirutaiur. 
Vt fi quis optet demonflrare,in omni trtangulo très angulos 
effe squales duobus réélis , vocabant talem demonfiratio-
nem Theorema , quia non iubet,aut docet triangulum, aut 
quippiam altiid <conîîruere,fed contemplatur tantummodo 
trianguli cuiuslibet cenjiituti pafsiomm hnnc,quod anguli 
illius duobus fi nt recïis squales. V-s.de à contemplations 
if fa,hic demonflratio theorema dicitur. In theeremate fie-
rt nulla ratione pote fi, contradiBionis vtraqtie pars ver a 
vt fit. Si enim quis demonftret,omnes angulos trianguli cu-
iuslibet duobus effe r-eéîis angulis eequales,nullo poterit mo-
do fieri,vt insquales quoque fint duobus récits. Eadem ratio 
in alijs thecrematibus efl intelltgenda. Itaque vt vno ver-
be dicam , qusfitnm tllud Mathematicum conftruere ali-
quid docens,cuius etiam oppnfitum potefl effici, Problema : 
lllud vero, quod nihil docet confiruere,& cuius pars oppo-
fita perpétue falfa exifiit , Theorema appellatur . Vndefi 
quis proponeret in modum problematis , fe in femicirculo 
veâe angulum reûum con(tituere, irridendus omnino effet, 
{y Geomefris. prorfius tgnarus iudicandus) quoniam omnes 
anguli in femicirculo conSlituti funt re£li,vt demonilraii-
tur libro ^.propofitione 31 . Quamobrem theorema hoc, (y 
non problema dtcendum ertt. Csterum tam problema , 
quàm theorema dici confineuit apud Mathematicos Vropo-
fnio, propterea quodvtrumque aliquid nobis proponit, vt 

in 
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in excmplis adduclis confiât, H te ideo dixerim, vt fludio-
fins leSor nonmiretur ,quando repertet iwEucltde, Apuilo-
nii,& c&teris M*thematicis,prop->(itio>iu:n alias dici p>o-
blemata, alias tbeoremata. Elément» enim Euclidis Geo-
metrica.C Apo'lonij Çonica, (vt aliorum intérim volumi-
nataceam) confiant p&rtimproblematibus partim theore 
matibus. Demonftrationns problematum femper conclu-
duntur hisfere verbis : J^?W faciendum état ; Theoreme-
tant vero hifee : <Sfuod ofleniendum , vel demtinflrandum 
erat ; habita nimirum ratione finis vtriufque . In quolibet 
autem problemate , ac theor mate plures demsnflrationes 
continentur,& nonvna tantiim,quam:tts vltirnus fyllogif-
mus demonfiratiuusfilum concludat id, quod in initia de 
monfiranium proponitur,vt declàrabimus in prima Eucli-
dis propofttione,& in ctteris omnibus manifefium erit. 

Syv OT^{ A M vero ai demonslrationes problematum 
atque the.irematum fiipenumero requiruntur alia quidam 
theorematHjVsl probUmata minus principalia, qui fa-
cile ex ifs, qui prias deminfitata funt.inteiligi p^jfunt ; in-
feruntur interdum à Qeometris huiufmoii theoremata, çj> 
problemata pfoblematibus,a'q-*e theorematibus, du quibus 
prscipue agitur.vt breuius dem-nfirari poTmt.Vecant au-
tem illa Lemmnta,propterea quoi folum a/pimuntur ad a 
lias demonflrationes ; non autem de illis prxcipua difputa-
tio infiituitur,quemzdmodum de alijs Itaque Létnma dict 
potesl demonHfatio.fen conslrucîio illius, quod ad demon-
Slrationem alicuius theorernatis ,vel problematis principa-
lis afifkmitur,vt demonflratio expedtttorfiat,ac breuior. 

Q.V AENAM SlNTPRINCIPIA 
apud JVIachemacicos. 

VM omnis doélrina,omnisq. difeiplina ex pnexifiente 
gignatur cognitione.vt auéor efi Anftottles.atq.ex af 

fumptis, Q> cocejfis quibufdd principes fuas demonfiret con 
clufioneS ; Nulla aute ftieniia ex eiufdem Arifietelts,alio-
rumq. Philofophoritfententta fit a principia demonfiret; ha-

\beb»it vtique & Mathemat/ca difeiplint fuaprincipia, ex 

quibus 
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quibus pofitis , conceffts fua problemttia ac theoremata 
confirment. Horum autem tria tantummodo gênera apud 
Mathematicos reperiuntur. In primo reponuntur omnes 
definitiones ,quas nonnuUi cum AriBotelefuppofitiones, vt 
vuit Proclus,appellant. His autem vocabula artis expli-
cantur.ne in trailatione ipfa, nominum ambiguitate , aut 
obfcuritate circumuenti in parahgifmos incidamus Secun 
dum genus compleBitur Petitiones,Jiue Poflulata,qus, qut-
dem adeo clara funt, & perfpicua in Ma fcientia , qus. in 
manibus habetur,vt nulla indigeât confirmatione,fed au 
ditoris duntaxat affenfum expofcant, ne vlla fit in démon 
ftrando hifitatio.aut diffcultas.Adtertium genus referuv-
tur Axiomata ,feu communes animi notiones , qun non fo-
lum in fcientia propofita,fed etiam in omnibus alijs ita ma 
nifeftafunt,& euidentia,vt ab eis nulla ratione diffentire 
queat is,qui ipfa vocabula reile perceperit,Atque his prin 
cipijs reile mihi videtur accommodari poffe id.quodin Mf-
taphyficis fcribit de primis principes Arifloteles ; A ianua 
quis aberrabitî Vtpnclare à Cicérone , Pronunciatu, fiue 
Ejfata appellentur. Euclides igiturhoc in volumine Geome 
tricorum Elementoru pr&mittit ante demonflrationes fua-
rum conclufionum omnia hue principia,vt ex ipfîs,quA qui-
de facile â quouis intelliguntur, de ducat admiranda, theo-
remata , quibus nemo vnquam affenfum pr&beret, nifi cer-
ta ac euidenti ratione confirmarentur. Vnde hoc etiam no-
mine fummis laudibus efferenda eSi Geometria, omnibusq. 
feculis pradicanda , quod ex tam exiguis initijs cuiltbet 
quantumuis rudi fj}> ignaro notifsimis, & quidem perfa-
ctlibus progredtatur ad theoremata primo afpecluab omni 
fenfu humano, & intelleéîu remota,qun tamen omnia miro 
ordine , ac méthode fatili, demoniir ationibusq. certtffimis 
ita confirmat,vt nihil omnino dubij in eis relinquatur.Por-
rb in huiufcemodi principes tradendis hic ordo ab Euclide 
feruatur.vt in ipfo quidem introitu fcientia, proponat prin-
cipia totiGeometris, communia , in alijs autem deinde li 
bris,vbi res poftulat, ea exponatprincipia, qui proprie, & 
peculiari quadam ratione, admateriam illorum fubieciam 
videntur fpectare. Neque vero omnia principia Geometri 
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ca ab Euclide in his démentis funt explicata, fed multa 
reliquit leciori difquirenda ; qust tamen ex if s , qui. tradi-
dit, fine magno labore ac fludio pereipi pojfunt, & intelligi. 
Verutn ne in hac quoque parte defuijfe videamur rerum 

Mathematicarum fiudiofis , adiunximus -vari/s in 
iecis ad principia ab Euclide poftta , ex probatis 

auSioribus alia nonnulla, quorum ignora-
tione maxime curfum demonflratio-

num arbitrati fumus retardari 
pojfe . Sed iam ad expofi. 

tionem ipfiam Vrinci-
piorum Euclidit 

accedamus. 

E VCLI-
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EVCLIDIS 
ELEMENTVM 

PRIMVM. 

m® 

Œ) E F J N I TJ ONE S, 

I, 
PVNCTVM eft, cu'ms pars nulla eft. 

^"■^•""^T-ffl- OÎFS hicfrimus liber in eo pefîtus eft, F Sa tradat ortus proprietatesque 
/?a\pf jf-^M triangulorum, tum quod ad eorum angu-
f/flj i**^1 los fpeclat,itim quod ad latera : qutt qui-
\£*fJâ r\ y dem inter fe comparât interdum , inter-
î^&jÈmÈiP*^ dumvero vnutnquodque per fe infpicit, 
* 'sJ^asesîa ^ contemtiatur.Tiam aliquando ex la-
teribus trianguli angulos tonfiderat,nltquando vero ex an-
guhs latera. fecundum e.qualitatem atque insqualitatem^ 
rimutur. liiemq. varqs rationibus inquirit in duobus quan 
doque triangults inter fe collatis . Deinde aperit nobispa-
rallelarum proprutates , parallelogrammorumq. contetn-
p/ationem aggreditur,tum inter fe, tum etiam,vt cum tri-
angults inter eafdem pa'allelas conftittitis eonferttntur. Vt 

autem 
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autem hsc omnia reélius, & commodius exequatur Eu-
clides , docet diuifionem anguli reliilinei, & line* rec?& 
in fartes squetles,ccn ïlitutiokem Unes, pcrpendicnlaris,quo 
pacîo angulus angulo fiât squalis ,' & alla huiufmodi. Ita-
que ut vno verbo rem totamcompleciar,in primo libre tra-
duntur, ex Procli fintentia, rcïlilinearum figurarum ma-
xime prims,acprtcipus., triangula inquam, atque pt\ral-
lelegramma . Ante omnia vero Euclides more Matbema-
ticorum rem propofitam exorditur à principes , initie fado 
à definitionibus, quarum prima punBum explicat, docens 
illud dici punclum in quantitate continua,quod nullas ba-
betpartes. Qus. qnidem definitio planius acfatilius ferci-
pietur,fi prius intelligamus, quantitate m continuant tri-
f lices habere partes , vnas jecundum longitudinem , alté-
ras fecundum latitudinem , & ficundum frofunditatem 
altitudinemue altéras ; quanquam non omnis quantitas 

, omnes bas partes babet ,fed quidam vn'uas tantùmficun-
dum longitudinem 3 qusdam duflices ,ita vt Mis ad'tjciat 
partes etiam latitudinis ; qusdam denique prster duflices 
bas partes , tertias quoque altitudinis, fiue profunditatis 
continet. Shiantitas enim omnis continua aut longafilitm 
efl,aut longa fimul, 0> lata , aut longa, lata, atque profun-
da.Neque aliam dimenfionem habere poteil res vlla quan-
ta , vt relie demonfirauit Ptolemsus in libelle de Analem-
mate, opéra Eederici Commandini Vrbinatis nuper inpri-
ftinam dignitatem refiitutc,necntfn,vt au Simpticius,in li 
belle de Dimenfiene, qui qnidem, quod fitiam , adhttcnon-
dum est excufus. 1 taqtte quod in quantitate continua ,fiue 
magnitudine exifttt, intelligitmq. fine omni parte , ita vt 
neque longum , neque la tum , ncque profundum effe cogite-
tur, (vt nimirum excludamus animam rationalem.Nunc 
vei Inftanstemporis , & vnitatem , o

t
us. etiam partes no» 

habentjid appellaturab Euclide,& à Geometris funclum. 
Huius eremplum in rébus maietiaïtbus re-
periri nulltim petefinifi velis,extremitatem punûum 
alicuius acus acutif]ims,fimilitudinem pun-
Hi exprimer e ; quod qutdem omni exparte verumnon eft, 
quoniam ea extremitas diuidt fottft.fa fecari infinite,pun-

Bum 
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3* EVGLVD. GEO M. 
ctum vero indiuiduum prorjus débet exiftimari. Denique 
in mngnitudine id concipi débet effe punflum, quod in nu-
méro vnitas , quodq. in tempore inflans. Sunt enim hsc 
concipienda indiuidua. 

II. 
LIN E A vero , longitudo Iatimdinis 

expers. 
DEFINIT hic lineam, primam fpeciem-magnitu 

dinis, quant dicit effe quantitatem longam duntaxat, non 
autem lata,intellige neque profundam, A qua enim quan 
titate excluditur latitude , ab eadem etiam neceffario pro-
fiunditas rcmcuetstr, non autem contra. Lineam autem 
hanc ,fiue longitudinem abfque latiiudine , non abfurde 
concipcre, intelligereq.poterimus ex termine loci alicuius 
partit» illuminati,&partim obumbrati.Einis enim,feu ter 
minus ccmmunis lucidi, {j> omumbrati, longitudo qui-
dam eft, ad longitudinem ipfiufntet luminis, & vmbn 
extenfa. carens omni latitudtne . cum fit limes vtriufque. 
Mathematic: quoque , vt nobis inculcent veram lineiin 
telligentiam , imaginantur punélum iam defcnptumfupe-
riore definitione , e loco in locum moueri. Cum enim pun-
ition fttprorfus indiuiduum, relinquetur ex ifto motu ima-
^ . ̂  ginario veUigium quoddam 

longum omnis expers latitudi-

Pi 
giunt ejfeéîum A B , linea appellabitur , cum vere inter-
uallum inter duopuncîa A , & & i comprehenfum fit lon-
gitudo quidam carens omni latitudtne, propterea quod 
puncium .A, emni priuatum dimenfione , eam effteere nul-
U ratione potuerit. Hinc faclum est, vt alij dixerint, li-
neam nil effe aliud,quam puniïi fiuxum: Alij vero,magni 
tudinem vno contentam inter uallo.Voteft enim linea vnito 
tantum modo,vtpotefiecundum longitudinem fiecari, atque 
diuidi. 

— , LI-

Lr> nit. Vtfi punlîum A ,fiuer 
intelligatur ex A, in B , vej 
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III, 

LINE AE autem termini, funt pun&a_,. 

DOCET, qitsnamfint extrema Unes, cuiufuis.feu ter-
mini, dicens lineam tcrminari ,fiue claudi vtrinque f un-
Bis; Non quod omnis linea termines babext; quomodo enim 
lineslinfintts termines ajftgnare pcterimus i qua etiam ra-
tione in linea circulari extremum aliquod deprehende. 
musi Sed quodlinea qu&libet habens extrema, in fuis ex-
tremitatibus punBa recipiat. Vtfuperior linea A B, extre-
ma habet punBa A, & B. Idemq. in omnibus lineis termi-
natis,acfinitis intelligendum efl, ita vt earum extremita-
tes fila eJfepunBa cogitemus . 

IV. 
RECTA linea eft , qua? ex #quo fua 

interiacet punéia. 
TRIPLEX omnino efl linea apud Mathematiccs, 

reBa , circularis , quam & curuam dicunt.Qr mixta,fiue 
compofita ex vtraque. Ex bis deficribit hoc leco Euclides li-
neam reBam,quam dicit effe eam , qus. squalitsr inter fua 
punBa extenditur, hoc eft, in qua nullum punBum inter-
mcdium ab extremis furfium, aut deorfum , vel hue, atque 
illuc defieBcndo fubfiultat ; in qua denique nihil f.exuofium 
reperitur . Hanc nobis ad viuum exprimit filum aliquod 
tenue fumma vi extentum : In eo enim omnes partes médis 
cum extremis squalem obtinentfitum , neque vlla eft alia 
fublimior.aut humilier ,fed omnes squabiliter inter extre-
mosfinespofitsprcgrediuntur, Proclus hanc definitionë ex-
pohens ait,tune démit lineam aliqua ex nquofua interiace-
re punBa, quando squale occupât fipatiu et, quod inter fua 
fitum eft punBa extrema . Vt linea A C B, dicetur reBa, 
quoniam tantum occupât prscisèfpatium , quanta tli di-
ftantia punBi A,à punBo B: Lines, vero ADB,AEB,AFB, 
non dicentur reBs,cum maiora obtincant fpatia, quavn fit 

C difiantia 
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34 EVGLICD. GEO M. 
extremorum punelorum A,& 

—«—^ B.Sic etiam <vid.es omnia pun 
jr^ ^ Sa line A A C B, inter qui eft 

f ^s"—'—\ punelum C, squatiter inter ex 
f/C, i>—^~~^V\ tréma A B, iacere , iuxta 

A C B non cernitur in alijs lineis.quo 
ntam puncla X> , E,F. fiibful-

tant ab extremis A, &B. Plato reclam lineam perpulchre 
fie définit : Linea rebla efl, cuitts médiat obumbrant extn-
ma . Vt in linea ACB , fipunlïum C, aut quoduis altud 
medium,vlm haberet occultandi, & A, extremum virtu-
tem illumtnandi,impedimento vtique effet C. punelum in-
teriebvum, ne B, extremum alterum ab A , illuminaretur; 
Rurfus oculus in A , exiftens extrême, non videret aliud 
extremum B, ob intertecîum punelum C ; quod quidem non 
contingit in lineis non réélis, vt perfipicuum efl in lineis 
A D B, AEB, A e B. Arthimedes vero aitjineam reclam 
effe minimam earum, qui terminas habent eofdem ; qualis 
eft AC B , comparât» cum A D B, A E B , A F B. Si enim 
ACB, non effet minima earum , qui eofdèm termines A, 
(y B ,poffident, non ex iquo interiace'et fua puncla ,fed 
ea potius linea,qus minor diceretur^quam A C B. Campa-
nus deniq.defcribens reclam linea,vocat eam breuiffimam 
ex vno puncla in aliud extenfionem. Çfluemadmedii autem 
Mathematici perfiuxum punRi imaginarium concipiunt 
deferibi lineam , ita per qualitatem fiuxus punc^i qualita-
tem iinei dejeriptte intelhguni . Si.namque punlium recta 
ftuere cancipiatur per breuifsimum fpatium , ita vt neque 
inhancpartem , neque in illam defleclat, fed iquabilem 
quendam motum,atque inetffum teneat, dicetur linea Ma 
deferiptx, ReéJa : Si veto punelum fiuens cogitetur in mettt 
vaciliare, atque bine inde titubare,appellabitur linea de 
feripta, mixta : Si denique punelum fiuens in fua motu non 
vacillet,fed in orbem feratur vntformi quedam motu,atque 
difttf?:in à cerlo aliquo punBo , circa quodfertur, vocahi-
tur defiripia Ma linea, circularis . Itaquefi duo puncla 
moueantur ftmilibus prevfus metlbus, ita vt fimper iquali-

ter 
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ter inter fe dirent ; dejcrtbentur ab tpjis dus linetjtmiles, 
hoc eft,fivna earum fuerit recla,erit & altéra recia: fi ve-
ro vnafuerit curua,erit & altéra eodem omnino modo cur 
ua,Q>c. Lineas non reclas , qui omnes obliqua, dici pojfunt, 
non définit hoc loco Huclides , fed circularem exponet de-
finitione decimaquinta , miftam prorfus omittens, quod ea 
in hifce elementis Geometricis nuilum habeat vfum . Sunt 
autem plurima gênera linearum mifiarum: quttdam enim 
funt vniformes, quidam dijformes.Vniformium rurfus alii 
funt in piano , alii in folido . In piano funt Hyperbole, Pa-
rabole,Ellipfis, de quibus agit copiofiffime Apollonius in co-
nicis elementis ; linea Conchoideos.de quaNiccmedes ; li-
nea Helica , de qua jtrchimedes inlibro de lineis fpirali-
bus tractationem infiituit, & alii, huiufmodi. In folido, 
feu fupertjcie curua funt alteriusgeneris Unes helics,quam 
ea ab Archimede defcripta,qualis eft Ma, qui circa cylin-
drum aliqueut conuoluitur ; née non ea, qui circa conum 
exiftit, vel etiam qui circafphtram, cuiufmodifunt fpin 
ilit,quas Sol defcribit ab orm in occafum, vt in fphira do-
cuimus. Vifformium autem infinitus eft numerus,quas non 
oft opus hic recenfere . Ex h is confiât, duas tantum effe li-
neasjîmplices, rcclam,& circularem, omnes autem alias, 
qtticunque funt, miftas appellari, quod ex Mis componan-
tur. Vnde ingeniofe coacludtt Ariftoteles in libro de Ctlo, 
iuxta triplicem lineam , très tantum tffe motus , dues qui-
demfimplices,recium & circularem,tertium vero miftum, 
fîus ex Mis duobus compofitum ■ 

Sed qucniam lineas reclas régula ducere folemus,docea-
mus, qua ratione regulam propofitam examinare poffimus, 

c » 

ntim linea per ittam defcripta relia fit,nec ne . Sit ergo ré-
gula A B (fecundum cuius latusÇ D , recta C D, defcri-
batur ex puncloC,in punitum D. Deinde conuertatur re-

C i gula, 
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l6 EVCLJD. GEO M. 
gula, vt manente eadem parte-fuperiore , pundum C, fta-
tuatur in D , & pttn&um D ,inC : ér fecundum idem la-
ttis régula. CD, recîa ducatur ex eodem punBo C,in puniiu 
D.Nam fi pcfterior hsc line a priori omni ex parte congrmt, 
dubitari non débet, quin reguls. AB, in lineis reSis ducen-
dis fidere peffimus: Si vero non congruet omni ex parte, la-
tus illud CD, perfeéfe refîum non erit,fed corrigendum erit 
diligentius. 

V. 
SVPERFICIES eft,qux longitudi-

nem, latitudînemq. tantumhabet. 
PO ST lineam , qui eft prima quantitatis continus, 

fpecies, vnicamq. babet dimenfionem , definrt fuperficiem, 
qus,fecundam magnitudinis fpeciem conslituit,additq.pri-
ms, dimenfioni fecundnm longnudinem,alteram fecundum 
latitudinem, "Ham in (uperficie reperitur non folum longi-
tudo,vt in linea , ■vcrum etiam latitude ,fine tamen omni 
prcfunditate. Vt quantitas À BC D, inter lineas A B,BC, 
CD,DA} comprehenfa , ccnfiderataq.fecundum longi-

tudtnem A B, vel D C , & fecundum 
latitudinem A D , vel B C, omnis ex-
pert profunditatis , appellatur fuperfi-
cies, Hanc nobis réfère latitude extre-
ma cuiufque corporis , fi ab en omnis 
foliditas intelietltt auferatur. Non in-

congrue etiam, -vt ait Proclus, imaginem quafi expreffam 
fuperficiei nobis exhibent vmbrs. ce-rporum . H s, enim. cum 
interiorem terra partem penetrare non fojfint, longs tan-
tum eru»t,&lats.Matbematici viro,vt nobis eam ob ocu-
los ponant 3 mènent ,vt int elligamus lineam aliquam'm 
tranfuerfum mouert : Veftigium enim relicium ex ipfo mo-
ttt erit quidem longum,propter longitudinem Unes, latum 
quoque propter meeum,qui in tranfuerfum eft faelus; nulla 
vero ratione profundum effe poterit,cum linea ipfum defcri 
bens omni careat profunditate ; quare faperficies dicesnr. 
Vt fi linea A B , fiuat verfits D C , ejficietur fuperficies 

ABCD. 
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ABCD.AlijAefcribentes fuperficiem dicunt.eam effe corpo-
ris terminum : Alij vero , magnitudinem dttobus conftan-
tem interuallis. Pfiteft enim fuperficies diitidi , &fecari 
duobus modis,vno quidem fecundum longitudinem, altère 
vero fecundum latitudinem . 

VI. 
S VPER FICI El autem extrême, 

funt lineas. 
NON dijfimïlis eft h&c definitio fuperiori, qua termini 

Unes, ftere explicati. Vult enim extremitates fuperficiei effe 
lineas,qusmadmodum Unes, fines extieere puncla. Vt fupe-
riorisfuperficiei AB C D , extrema funt Unes AB, B C, 
C D, D A. Eodemq^ modo in quacunque altéra fuperficie, 
qus extrema habet, lineas cogitare opertet in entremit a-
tibus : 'Non autem in fuperficie infinit»,vel etidm fpb&rica, 
qus corpus fphsricum cirçundat. Psteft etiam fuperficies a-
liqua claudi, fa terminari vnica tantum linea, qualis eft 
circularis fuperficies , vt diccmus in définitions circuit. 

VII. 
PLANA luperfîcies eft3 qtise ex cequo 

fuas interiacet lineas. 
H AÈ C quoque definitio fimilitudinem quandam de. 

fcriptionis Unes reBs gerit. Superficies enim , qus eti squo 
lineas fuas interiacetfita vt médis, partes ab extremis fur-
fum , deorfumue fubfultando , non recédant , appellabitur 
planas qualis eiî fub-erficiesperpoliti alicuius marmoris, 
in qua partes omnes m réélu m funt collocats, ita vt nihil 
babeatincifum angulis , nihil anfraclibus, nihil eminens, 
nihil lacunofum ; In bac enim partes intermedis. ctim ex* 
tremis tqualem adeptsfuntfitnm , nec vil* esl alia fitblu 
mior, humilioruejfed omnes squabiliter prête»duntur. Ali* 
fitperfickm planant definiunt, dicentes eam effe,cuius par-
tes médis ebumbrant extrema : Vel effe minimum,fiuebrs 
uijjimam omnium, qus tetdem habsnt extrema : Vel cuius 
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EVCLID. GEO M. 
omnibus partibus reBa linea accommodaripotefl, vtpla-
cet Heroni antique Geometrs. Vt fuperficies ABC D , tv,m 

A g demum plana dici débet , quando II. 
f^\ -~~Z V"^ ne* rtoln A E, circa punBum A,immo-

\^ ^"~~-j^.p bile circumduBa,ita vt nunc eadem fit, 
D \~ C qus A B ,nunc eadem ,qusAF , nunc 

\g. eadem , qus A G, & nunc eadem , qui 
AH, nihil in fuperficie offendit depref-

H fum,aut fublatum,fed omnia puncla fu-
perficiei à linea reBa tanguntur, fa quodammodo radun-
tur. <5htodfiminimafuperficieiparticula alijs humiliera 
linea recla non tangeretur, vel ipfa linea recla libère non 
poffet circumduci , propter aliquem tumorem ,feu eminen-
tiam in fuperficie occurrentem , iam non pcffet nuncupari 
plana. Itaque vtfit plana , requiritur vt omnibus modis 
pofpt reBa linea commenfurari, hoc e fi , vt ei applicari 
pojfit reBa linea fecundum A B , & A F, fa denique fe-
cundum omnes partes. Hic autem fuperficies fila erit ea, 
quam imagtnari, fa inteUigere pojfumus deftribi exmotuh 
nés. reBs in tranfuerfum, qui fuper duos alias lineas reBas 
conficitur. Vt fi linea reBa A B, per duos reBas A D,B C, 
feratur,efficieturfuperficies perfeBe plana,iuxta omnes dé-
finit Une s. Non enim difficile erit huic fuperficiei traditas 
defcriptïones accommodare. Soient Mathematici fuperfi-
ciem planam fréquenter appellare plànum, ita vt quando 
iequuntur de piano, intelligenda femper fit fuperficies pla-
na, esters omnes fuperficies, quibus non omni ex parte ac-
commodari potefl linea reBa, qualis eft fuperficies interior 

alicuius firnicis , vel exterïor aticuius 
globi,çolumns,ve rotunds, veletia coni, , 
fa c. appellantur curus, fa non plans. 
Quamuis enim fuperficiei columns ro-

tunds, feu cylindrt, fecundum longitudinem adaptaripof-
fit linea recla , tamen fecundum latitudinem minime-/ 
potefl. Idemque dicendum eft de alijs . Superficies autem 
curua duplex eft, conuexa videlicet, Vt exterior fuper-
ficies fphsrs, vel cylindri ; fa concaua , vt interior for-
nicii , fiue arcus alicuius. Quoniam vero omnium harum 
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LIBER I, 39 
contemplatiepertinet aci Stereometriam , idcirco Euclides 
hoc primo livre folum planam nobis explicauit, de qua eft 
difbutaturus prioribus[ex libris . 

VIII. 
P L A N V S vero angulus, eft duarum 

linearum in piano fe mutuo tangentium,& 
non in dire&um iacentium > akerius ad al-
teraminclinario. 

BEC LA RA T, qiiidnam fit angulus pl anus,die en s; 
ë^uandocunque dus Unes, in plana aliqua fuperficie inui-
cem concurrunt,& non in direilum continuant ur,efficie-
tur ex huiufmodi concurfufieii inclinatione v,niu s ad alte-
ram,angulus, quidicitur planas, propterea quod in plana 
conftituaturjuperficie,Veviigra ^ k A 
tia,quia dus Unes, AB, AC, con y\ À 
curruntin A, &'non lacent m / J \ I 
direélum,ideo efficiunt angulnm ? ^ n 
A , planum in eadem exislentë C E G B C 
fuperficie,in quadiis, Ois Unes conftituuntur, Dicentur au 
ter» dus. Unes, non in direcJum iacere, quando altéra earù 
ver fus concurfum protenfa non cotneidit cam altéra ,fed 
vel eamfecc.t, vel certeftatimposi punclu-m concurfus ab 
ea recedit. Quod dixerim propter angulum contaclus.qui 

yit,quando duo circuli fe contingunt,vel etiam,quando li-
nea recla circulum tangit. Protracla enim recla linea poft 
punclum contaclus,quanquam nonfecet circulum, tamen 
ftatim poft illud ab eo feiungitur, Eodem pailo circularis 
t!la linea fecundum propriam difpofitionem , ac formam 
extenfa recedit a recla tangente, quamuis eam non fecet. 
Vnde vere est angulus conftitutus in illo ccntaclu qua de 
replura fcribemtts inpmpofitione lô.tertij lib. contra la-
cobum Peletariitm , qui contendit, eam ncpi effe angulum , 
Quodfîdus Unes fe mutuo tangant iacentes in direilum , 
ita vt alterutra producla congruat toti alteri, non fiet vi-
lles angulus ex illo concurfu , cum nulia fit inclinatio ,fed 
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ambs vnam integram lineam continuent. Vt quia reBa 
A B, produBa conuenit cum reBa B C, non efficietnr an-

 TB , g, gui us in B. Sic etiam non fi et an-
gulus in B, ex linets curuis A B, 
BC , quia alterutra fecundum 
fuam infiexionem, & obliquum 

. duBum exienfa, cum altéra coin 
cidit, Quare in direBum dicentur iacere.Itaque vt Unes. 
reBs officiant angulum, necefie eft, vt poil concurfum pro-
duBs fi mutuo fecent : Curus autem Unes , vel quarttm 
altéra curua , altéra vero reBa exiflit, angulum conili-
tuere vere pojfunt, etiamfinon fe mutuo interfecent ; fttffi-
cit enim , quod fefe contingant, ita vtftatim poft contaBu 
altéra ab altéra feparetur , quemadmodum fa ante eun-
dem femots cfrnuntur , Confislit autem anguli cuiufuis 
quantitas in fila inclinatione , non in longitudins linea-
rum ; Unes etenim longius excurrentes non augent fuam 
inclinationem, igitur neque anguli magnitudinem . Sunt 
fa alia duo gênera angulorum , quorumprius filidos corn-
prehindit, de quibus Euclides differit in Steteometria,qui~ 
que in corporibus exiflunt ; Pofterius vero Jphsrales, qui in 
fuperficie fphsrs conBituuntur ex circulotum maximorû. 
circunferentijs,fa de quibus copiofe agitur in fphsric'ts dé-
mentis Menelai. Horttm Mutent omnium explkatio in 

■ alium locum anob'ts reijcitur, cum hic de folisplants angu 
lis fit futurusfermo » 

IX. 
C V M autem,que angulum continent 

linea; 5 re<5te fuerint > recHineus ille angu-
lus appellatur. 

A TS^G V LV S omnis planus conficitur aut ex lineis 
duabus reBis.qui quidem rcBilineus dicitur, fa de quofo-
lum hic agit Euclides : aut ex duabus curu 'ts,quem curai 
lineum vocare licet; aut ex vna curua fa altéra reBa, 
qui non inepte mixtus appellatur. Ex hifce porro lineis pof 
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•funt curuilinèi anguli 
tribus variari modis, 
fa miy.ti du-obus ,pro j 
•varia inclinatione-*, 
feu habitudine linearum curuarum, vtpotefecundfim cpn-
uexum, fa'concauum, ceu in propofetis angulis plane, fa 
aperte perfpicitur : RecJilineus vero variari non potefl ra-
tions inclinationis, habitudinisve linearum,nifimaiorem* 
vel minorem inclinationem variam velimus dicere habi-, 
tudinem, quod eft abfurdam; cum hoc modo augeatur tan-
tum angulus reBMneus,aut diminuatur.quod & alijs co-
mune eft,nsn autë ita varietur,vt aliud constituât gémis. 

C V M vero re<5ta linea fuper reclam^ 
confiftens lineam ecsyqui funt deinceps, 
angulos squales inter fe fecerit, reâus eft 
vterque a?qualium angulorum: Et quœ in-
fiftit recta linea, perpendicularis vocatur 
eius,cuiinfîftit. 

V SV S frequentiftîmus reperltur tn Geomttria anguli 
reclijfa linè&perpendicularit,nec non anguli obtufi,fa acu 
ti, propterea docet hoc hco Euclides, quisnam angulus re-
Bilineus apud Geometras appelletur reBus, fa qu&nam li-
nea perpendicularis : Infequentibus autem duabus defini-
tionibus èxplicàbit angulum obtufum , fa-acutum . Non 
enim alius dari potefl angulus reBilinem, prêter reBum , 
obtufum, fa acutum, Igiïurfi recla linea A B, reB& C D, 
infiftens officiât duos angulos prope punBum B, (qui quidi 
ideo dicuntur a Mathematicis effe deinceps, quod ecs eadê 
linea C D, protraBa, prope idem punBum B,efficiat)inte 
fie squales . quod tum demum fiet, quando reBa A B, non 
magis in C,qua in D, inclinabit,fid squabiliter rcBs. CD, 
infiftet, vccabitur vterque angulus B , reBus ,fa reBa 

AB.per-
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A A £> perpendicularis reBa C D, cui infifih. 

Eadem ration e nominabitur recta C B, per-
perpendicularisreBs AB: quamuis enim 
C B , tantum faciat cum A B, vnum angu-

C B T> lum,tamenfiAB, extendereturin reBum 
fa ccntinuum ver fus punBum B, ejficcretur 

alter angulus squalis priori. Qua vero arte linea duci de-
beat effîciens cum altéra duos angulos squales,docebit Eu-
clides propofitione 11. fa i « huius primi libri. Itaque vt 
in Geometria concludamus angulum aliquem effe reBum, 
aut lineam, qus ipfum efficit, ad aliam effe perpendicula-
rem , requiritur, fa fufpcit, vtprobemus angulum, qui eft 
et deinceps, squalem illi effe. Tari ratione ,fi dicatur ali-
quis angulus reBus,aut linea,qus ipfum conftituit,perpen 
dicularis ad aliam, cplligere licebit,angulum illi deinceps 
squalem quoque effe, Quando enim anguli, qui funt dein-
ceps, fuerint inter fe squales, nuncupatur vterque'illorum 
reBus,& linea ipfos ejfciens, perpendicularis, iuxta banc 
lo.definitionem : quando autem non fuerint squales , non 
dicitur quifquam illorum reBus , vt conftabit ex fequenti-
bus duabus definitionibus,fapropterea neque linea eos con-
tiituens perpendicularis appellatur. Hsc dix.erim, vt vj-
deas , quidnam liceat ex bac definitione colligere in rébus 
Geometricis , fa quemnam vfum babeant apud Geometras 
defcriptiones vocabulorum., Non enim magné labore hsc 
qua diximus, ad alias definitionespoterunt t.ransferri. 

XI. 
OBTVSVS angulus eft , qui reéto 

maior eft. 
A gf AN DO reBa A B , reBsC D ,inft-

/ ftens non fecerit angulos ad punBum B,squa-
les , fa ob eam caufam neutrum reBum , fei 

 . vnum quidem reBo matorem , alterum vero 
C B D minorem,dioitur maior angulus obtufus,qua-

lis eft angulus B, ad punButu C, vergens, qui continetur 
reBis lineis B ,BC. 

ACV-
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qui minor eft 
i XII. ' 

A C V T V S vero , 
re&o. 

VTinpracedentifigura , minor angulus B, ad punBum 
D, -vergens , qui continstur reBis lineis A B, B D , voca-
tut acutus. Itaque angulus reclus , vt ex diéîis colligitur, 
nullam patitur varietatem,vt vnus altero maior,minorue 
detur , cum linea perpendicularis eum efficiens non debeat 
magis invnam partem incUnars, quam in alteram : Ob-
tufus vero,& Acutus augeri pcjfmt,& minui infiniîis mo-
dis, cum ab illa inf.txibiUtate lin et perpendicularis infi-
nitis etiam modis reBa linea pofftt recedsre, -vt perfipicuum 
est, eiuiniam vero ad ttnemuh angulum planum confii-
tuendum concurrunt dus, ti Hit > é- aliquando in vn» pun-
tto plures exiftum anguli, filent Mathematici, vt tolla-
tur■ confufio , angulum quemlibet exprimere tribus literis, 
quaruM média cïiendit pTMBum , in quo Unes conficiunt 
angulum,extrem& vero fîgnifie ant initia linearum,qus an 
gulum continent. Exempli gratia,in fuperiore figura an-
gulum obtufum intelliguntper angulum ABC, acutum 
vero,fer angulum A B D , quod diligenter eft notandum , 
vt facile dignofeamus angulos, quorum mentiofttin de* 
mon,Brationibus. 

T A Ai vero prepofito nobis angulo aliquo teBilineo, fi 
experiri velimUs,num reBusfit,an obtufus, açutufue , effi-
ciemus id hoc modo, Contineànt dus reBl 
AB, AC, angulum A . DuBa reBa B C, 
vtcunque,qus angulum Cubtcndat,& diui-
fii bifariam in D, defcrib'atur ex D, vt cen-
troad interuallum T) A, circumferentia 
circuli; qttsifi per punBa B , C,■ tranfeat, 
* erit angulus A, reBus, vtpote qui in fiemi-
circula BA C , exifiat : fivéro idem femi-
circulus reBum B C, fecet in E, F, ertt an-
gulus BAC yobtufus ; propterea quod, duBis reàis E A, 
F A ,b angulus E A F, tnfemicirculô E A.F , fcBus esl, 

........ . aiù^i 
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44 LVCLID. GEOM. 
qui quidcm pars eft anguli BAC. Si denique idem femicir-
culus reclam B C, produdam fecet in E, F, erit angulus 
BAC, acutus propterea quod dudis redis EA, FA, » an-
gulus E A F, in femicirculo E A F , reilus eft , qui quidem 
maior eft angulo BAC. 

ALITER idem affequemur hoc modo. Defcribatur ex 
punélo D,quod reclam B C.dato angulo A,fubtenfam fiecat 
bifariam , ftmicirculus admteruallum D B, vel D C : qui 
fitranfeat per pundum A , i> datus angulus erit redus,vt-

£v pote qui in femicirculo exiftat. Si vero i-
dem femtcirculus tranfeatfiupra pundû 

f \r A, datus angulus erit obtufus. Ducla 
\ e-nim re-da X> A , fecante circumferen 

tiam in E , iungantur reds. E B, EC, 
-<S^ c eritq, angulus BEC, in femicirculo 

reilus. Cum ergo angulus B A C, datus 
d maior fit angulo BEC,erit angulus da 

±\C tus A, redo maior , hoc eft, obtufus , Si 
D v denique femicirculus idem fecet redas 

AB, AC, erit datus angulus acutus, Sumpto namquepun-
ilo E, inter redas AB, AC, in circttmferentia, iungan-
tur recta. E B, EC;* eritq. angulus BEC, rectus inferai-
circùlo : fyui cum maior fit angulo date A, erit datus an-
gulus À, redo minor, id eft, acutus . Non videatur autem 
mirum cuipiam,quod ad demonftrationem affumamus pro-
fofitiones , qus poflerius demonjlrantur ab Euclide s quod 
ati^num effe videtur À puritate demonslrationum Geome-
tricarum : Non videatur, inquam , mirum , quia cum id, 
quod hoc loco oslendimus , neceffarium non fit adfequentes 
demonftrationes,potcrit commode differri,donecpropofitio-
ires requifits fint demonftrats . Satis efl, vt praxis huiufce 
rei hoc loco intelligatur. Idem cbfcruabimus in nonnullis 
praxibus probiematum . Eas enim proprijs in locis, quoad 
eius fteripoterit ,,proponemus, vt diuifionem anguli recti-
linei in quotuis partes squales eo in loco doccbimus,vbi Eu 
tlides docet diuifionem eiufdém anguli in duas squales 
partes, ryc. quanquam ad earum praxium démonfiratio-
nes neceffaris fint propofitiones poslerius demonftrats. 
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F A CIL IV S idem cognofccmus bénéficie- norms ali-

cuius accurate fabricata , qualem refirt inftrumentum 
ABC, confiais duabus regulis AE, A F, ad angulum re-
ctum in A,coniunctis.Namfila-
tus A B , huius norm t,recia A B, 
appltcetur, cadenie puucto A , in 
punctum A ; fiquidem fa norms 
latus A C, rects. A C, congruat, 
erit angulus A , reclus : fi vero 
citrarectam AC, cadat norms, IçtusAC, erit angulus 
A,obtufus: fi denique latus norms AC,vltra rectam AC, 
cadat, acutus erit angulus , viperfpicuum eft . 

ITA autem normam examinabimus, num accurate 
^fitfabricata , nec ne. Dcficripto femicirculo B A-C, ex cen-
tro G, cùiufiuis magnitudinis , ductaq. diamètre B C , po-
naïur angulus A,in aliquopuncto circumferentis,Vtm A, 
latus q. vnum norms, vt A B, per B, punctum extremum 
diametri tranfeat. Nam fi alterum tune latus A C,pt*al-
terum punctum extremum C, tranfeat, rite fabrieata erit 
norma ABC;* quod tune angulus BAC , in femicirculo 
BAC, reclus fit :■ fi vero latus A G , nonpcrC, tranfeat, 
emendanda erit norma ; quia esus angulus A , tune rectus 
non erit. Eadem ratione interiorem partem norms exami 
nabi.musjt angulum D, circumferentis applicemus,fa la-
tera 23 E,D F, punctis extremis B, G, fac.. 

XIII, 
. TE R MIN V S eft, quod alicuius ex-

tremum eft. 
T RE S funt termini iuxta httnc definitionem.2Junctum 

enim terminus eft ,fiu extremum Unes : Linea fuperficiei: 
fa fuperficies corporis.Corpus autem terminare amplius ni-
hil poteH,quod non reptriatur alia quantitas plures habens 
dimenftortes,quam très. Omne ftquidem terminatum fupe-
rat terminum fuum vna dimenfione, vt'perfpicuum eft ex 
adduclis exemplis. 

FI-
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XÎIII. 
FlGVRAeft , quce fub aliquo, vel 

aliquibus terminis comprehenditur. 
NON omnis quantités terminas pofiidens Figura- dici 

potesl, ne lineam finitam figuram appellare ccgamur : Sed 
eafolum magmtudines , qua latitudinem habent ,nempe 
fuperficies terminât!,, fa qua prefunditaiem adopta quo 
que funt ,vt folida finîta , Figura nomine appeliabuntur. 
Ht enim proprie terminis comprebendi dicuntur. Nam li-
nea finila non proprie dicitiir punciis extremis compreben-
di, cum pnncta lineam non ambiant,\ed potius punciis ter-
minaridtcitur, Itaque termini debent quantitatem,qu& fi-
gura dicitur,ambire,fanon tantum terminare, Superficies 
quoque infinita,vel etiam corpus,cum nullis terminis com-
prehendatur, Figura vccari nulla ratione potefl .Figura v-
nico comprehenfa termina funt, Circulus, EUipfis , fphara, 
spharoides , fa ait;, huiufrnodi : Pluribus vero terminis in-
cluja figura funtflriangulum, Quadratum , Cubus, Pyra-
mis, fac. Superficies terminait nuncupanturfigurtplana: 
folida autem circunfcripta, figure,folida fiuo corporea.Por-
ro quia formas , feu typos variarum figurarum infpicies 
quamplurimas in feqaentibus, planarum quidem in prio-
ribus lo. libris , foltdarum vero in pofterioribus quinque , 
propterea nulla hoc loco figura depingeada effe videtur. 

XV. 
CI RC VL V S, eft figura' plana fub v-

na linea comprehenfa, qus peripheria ap-
pellatur, adquamabvno pundo eorum, 
quas intra figuram funt ppfita , cadentes 
omnes re&x lineae inter fe funt squales. 

DEFINIT hic circulum , figuram inter planas per-
fe&ifjîmam , docens figuram illam planam , qua vnica li-

ne» 
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nea circumfcribitur.ad quant lineam omnes reBs Unes, du 
sis ab vnopunBo , quod intra figuram exiflit,fint squales, 
vocari circulum. Vt fi fuperficies, feufpatium concludatur 
vnica linea ABC, habueritq. hanc cen-jyf* 
ditionem ,vt ab aliquo, punBo intus fufice-
pto,vtpote à D, omnes reBs Unes cadentes 1 1 
ad terminum AB C, quales funt DA, DB, V J, 
D C, inter fe fint squales , appellabitur ta-
lis figura plana , circulus , alias non. Qua 
•vero ratione in circulo punBum illud médium reperiri de-
beat , docebit Euclides pfopefitione l. tertij lib . Adiungit 
quoque Euclides, lineam extremam circuli, qualis eft 
ABC, appe'dari Peripheriam, feu, vt Latini exponunt,cir-
cumferentiam . Potefl circulus etiam hac ratione defcribi. 
Circulus eft figura plana , qus defcribitur à linea reBa fi-
nita circa alterum punBum extremum quie/cens circum-
duBa, cum in eundtm rurfius locum reliitutafnerit, vnde 
mcueri cœperat.Qus quid'em dejcriplio perfimilis eft ei,qua 
ab EucUdefphsra defcribitur lib. n. Vt fi intelligatur re-
Ba AD, cire a punBum D, quiefeens moueri, donec ad 
eundem redeat locum, à quo dimoueri cœpit, defcrtbet ipfa 
recla totnm fpatium tircula.re ; punBum vero alterum ex-
tremum Afdelineabit peripheriam ABC : Erit quoque pun-
Bum quiefeens D , illud, à quo.cmnes Unes cadentes iu fe-
ripheriamfunt inter fe squales,propterea quod reBa A D, 
circumduBa, omnes lineas, qus ex D, pcffunl educi ad 
peripheriam , sque metiatur. Iguur Ekipfts , quamuis fi-
gura fit plana vna linea circumfcripta , tamen quia in ea 
non datur punBum , à quo ad ipfam lineam terminantem 
omnes reBs Unes fint squales, circulus dici nequit. 

XVI. 
HOC vero punctum

 5
 centrum circuli 

appeliatur. 

DOCET , punctum illud intra circulum, à quo om-
nes Unes rectt ad circumfcrentiam ducts funt tquales,ap. 
pellari centrum circuit ; qualeeft prscedentis figurspun. 

ctum 
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ctum L>. Vnde perfpicuum es!, polum alicuius circuli in 
fphara, à quo omnes recta ad peripheriam circuli cadentes 
funt tquaies, vt ait Theodafius in fpharicis élémentis, non 
dici dcl/ere centrum circuli, cum punctum illud, quod 
polus dicitur, existât in fuperficie fphera, non autem in fu-
perficie circuli ; qua tamen e(i neceffario requifita conditio, 
vt punctum aliquoU centrum vocetur. Caterum , vt pun-
ctum aliquod circuli dicatur centrum , fatis eft, vt ab eo 
très duntaxat linea cadentes in peripheriam fint aqUales 
inter fie ,vt demonfirat Euclides propofitione çy. lib. ). Hac 
enim rationefiet,vt omnes alla ab eodem puncto emifft in-

ter fe fint gquales, 

XVII. 
DIAMETER autem circuli, eft re-

<5ta quœdam linea per centrum ducla3 & ex 
vtraque parte in circuli peripheriam ter-
minatabcruœ circulum bifariam fecat. 

SI in circula ducatur recta linea A B, per centrum C, 
iia vt extrema eius A, fa- B, termmentur in peripharia, 

g appellabitur ea circuli diameter. Non i-
"s. gitur omnis in circuit recta linea ducta 

t Q, \ diameter dicetur ,fed eafilummodo, qui 
Af— » jB per centrum vfque ad peripheriam vtrin 

V S que extenditur.Vndeplures affignaripo-
\>ng[x. terunt in circula diametri , vnum vers 

centrum duntaxat. Quod autem Eucli-

des addit, circulum bifariam fiecari à diametro, perfpi-
cuum ex eo effe potefl, quod diameter per médium circu-
lum , vtpoteper centrum, ducitur. Hinc enim fit, vt pro-
pter directum diametri per centrum tranfitum , vtrinque 

_^-——^fy tquaies circunferentia abfic/ndatur. Quod 
tamen Thaletem Milefium hac rationè de 

tff. ^C\l monftraffe teflatur Proclus . Concipiamtis 
K_—/ anima, portionem A D B, accommodari, 
A C II fa coaptariportioni reliqut A E B, ita vt 

diameter 
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diameter AB, commuais fit vtriqueportioni; Si igitur cir-
cunferentia A D B, congruxt penitus circunferentis AEB, 
manifeHum èSi, duas Mas portiones a diamètre- fatlas, ef-
fe inter fie squaies, quandcqt'.idem neutra alteram exce 
dit : Si vero circunferentia A D B , non omni ex parte ca-
dere dicatur fuper circunferentiam AEB , fed vel extra 
eam.ve! intra , vel partimextra , partim intra ; tune du-
éfa recla à centre C , fecantt circunferentiam A D B, in 
D , fa'circunferentiam A E B , in E, erunt dus, réels CD, 
C E , duels ex centre ad circunferentiam eiufdem circuli 
squales , per circuli définition e m, cum tamen vna fit pars 
alterius,quod eft abfurdum. Non ergo cadet vna circunfe 
rentia extra aliam , vel intrx , vel partim extra, partim 
intra, fed ambt inter fe aptabuntur, ideoq. squales erunt, 
quod demonftrandum proponebatur. 

] EX bac demonilratione conSlat,diametrumnonfolum 
icircunferentiam, verumetiam totam arean circuli fecare 
bifariam . Cum enim femicircunferentis fibi mutuo con-
gruant, vt oftenfum esl, congruent etiam fuperficies ipfs 
inter diametrum , fa vtramque circunferentiam compre-
henfs, cum neutra alteram excédât. Quare squales inter 
fe erunt. 

XVIII. 
SEMICIRCVLVS vero eft figura, 

qua: continetur fub diametro, & fub ca li-
nea , qua? de circuli peripheria aufertur. 

EXE MB El gratta, in fteperiori circule figura ADB, 
contenta fub diametro A B , fa peripheria A D B, dicitur 
fenitcirculus,qnia,vt inprscedenti définitions eslendinius, 
ea eft dimidiata pars circuli . Eadem ratione erit figura 
AEB, femicirculus. Idem autem punclum C,diametrum 
fecans bifariam, centrum e(l in circule, fa in femicirculo, 

S£V O D fi recla linea BD , non tranfeat per centrum 
: E , fecabitur circulus ab ea non bifariam ,fed in duas por-
tienes insquales B A D, B G D , quarum ea , in qua cen-

D trum 
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trum circuli exiftit, cuiufmodi es! por-
tio BAD, maior ejl, quam alla BCD, 
extra quam centrum E, reperitur. Effe 
autem fortiones BAD, BCD,ins-
quales , ita probari potefi. Concipiatur 
per centrum E , duila diameter ad re-
clam BD, perpendicularis A G . Si 

igititr diils partiones dicantur effe squales,fa portio BCD, 
intelligatur moueri circa reclam B D , vtfupe.r portionem 
BAD, cadat, congrue t Ma portio huit, fa recla F C, récit 
F A, congruet, ob angulos reclos ad F , qui omnes inter fe 
squales funt ex defin.t o. cum fint fibi mutuo deinceps. Re-
cta ergo F C , qus nunc eadem est, qus, FA, maior erit, 
quamEA, pars ipftusF A. Cum ergo ipJÏE A,fit squalis 
EC, quod ambs ducantur è centra ad cir cunfer entiam .erit 
quoque FC, maior quam E C , pars quam tetum , quodesi 
abfurdum. jlon igitur portio B C Df portioni BAD, con-
gruet, fed imra eam cadet, cuiufmedi es!portio B G D,vt 
recla F G , eadem tune exiftens , qus F C , minor poffit effe 
quam E A, vel E C. Si namque diceretur carder e. extra, vt 

\fi circulus effet BCD G, cuius centrum E,fa portio B CD, 
caderet extra BGD , qualis etl portio BAD, effet rurfus 
F A, eadem tune exiftens.qus F C, maior quam E G, hoc 
eft, quam E-C, atque ita pars F C, maior rurfum foret toto 
E C, quod abfurdum eft . Ex qko patet, portionem BAD, 
m qua centrum E , exiftit, maiorca effe reliqtta portions 
BCD, cum hsc squalis fit portioni B G D , qui. pars esl 
partionis BAD. Cum enim oflenftim fit, portionem B C D, 
circa reclam BD , çircumdudam non poffe congruere por-
tioni B A D, neque cadere extra,cadet omnino intra,qua-
Us eft B G D, 

XIX. 
RECTILINE AE figura?funt, qux 

iùb redis lineis continentur. 
POST definitionem circuli, traditurusiam Euclides 

deferi-
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defcriptiones vatfaritm figurart, explicat prias, qu&nam 
figura diojunmixcBilinea .-..De bis enim polifsimum ferme 
futur.us eft mMpe libris.. Omn.es igitur figura plana , qua 
vndique reBis clauduntur lineis , reBilinea nuncupan-
tur. Ex que peripicuum eft, figurai planas curuis lineis 
comgrehe/ifas, dici curuilineos : Eas ojero,qua partim cur-
uis.partim récits cir cumfcribuntttr , appellari mixtas. Vol' 
riaautem nuncgênera figururum reBiiinearum ab Eucli-
de defcribentur. 

XX. 
TRIL ATERAE quidcm , quarfub 

tribus. 
AFFIRMAIS Euclides, eos reBilinetufiguras di-

ei trilateras, qua trthusreBis lineis circumfcribuntur, a-
perte nabis innuit, quonam modo Triangulum definiri de-
beat. Cum enim in reBilineis figuris totfint anguli,quot la-
tera, feu reBi linea, ex quibus confiant, dicetur triangu-
lum , figura tribus reBis lineis contenta, cuius emnesJpe-
cies iam iam adducentur, 

SU, i lùMÊtelo s : i m iir; | 
(\V A DR IL A TER AE vero » quae 

fub quatuor. 
EADEM rations erit &aadrangulum, figura qua~ 

tuor reBis lineis content», cuius varia fpecies mox fubfe-
'qù&hïur; ' <>';'" causai» wnî\ tvrt kMf .«««fyy.iW 

XXII. 
MVLTILATERAE autem > cyix 

fub pluribus, quam quatuor, redis lineis 
comprehenduntur. 

§iyONI A M fpecies reciilintarum figur*r*m funt 
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innumerabiles , propter infinitum numerorumprogrefium. 
Nam très reéia Unes, cldtidentes figuram effieiuntprimam 
fpeciem , fub qua omnia triangula continènkar ; quatuor 
cenilituunt feeundam , qua omnia quadrangula comple-
fiitur; quirique tertiam componunt fpeciem ; fex quartam, 
atque ita deinceps infinité : Idée Euclides , ne infinitatem 
hune figurarum cogatur perfeqtti, vocat omnes alias figu-
ras reciilineas , qua pluribus , quam quatuor, rtetis lineis 
circumfcribuntur , generali vocabulo Multilateras ; con-
tentas denominatione trilaterarum figurarum, &• quadri-
laterarum,fortafits eam ob caufam, quad pracipue in prio-
ribus his libris de Triangults, atque §)uadrangulic ferma 
habeatur,& quadfacile adfimilitudinem harum duarum 
fpecierum c&tera omnes à quolibet defimri pojfiht. §h*is 
enim ex dictit non.colligat, figuram qninque lineis rectis 
contentant appellari quinquilateram,& fex lineis compre-
henfam jextlateram , atque reliquat eodem modo ! Sic etia 
dici poterunt huiufmodi figura quinquanguU , fexanguU, 
feptanguU , (j>ff. 

XXIII. 
T RIL A T E II A R y M autem %L-

rarum, Aequilaterum eft triangulum,quod 
tria latera habet £qualia_. 

DESCENDIT iam ad fingulas fpecies triangula-
rum. Quia vero triangula diuidi pojfunt <vel habita ratio-
ne laterum, vel angulorum , déclarât prius fpecies prioris 
diuijtonis, qua très funt duntaxat, quodtria latera tribus 

A tantum modis fefepojfint habere. Aut enim om-
nia tqualia funt ; aut duo tantum , tertio exi-
ftenti vel maiere, vet minore ; aut omnia ina-
qualia. §htande igitur omnia tria latera inter 

fe aqualia funt, diciiur triangulum Aequilaterum, Porro 
ex tqualitate omnium trium laterum trianguli aquilateri 
infertur , omnes très eius angulos aquales quoque effe , ce» 
ad quintam propafitionem huitis libri demonfirabimus, _____ 
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XXIIII. 
ISOSCELES autemeft,quodduo 

tantum œqùalia habet latera. 
i ' ' . "J'ju.r/.'L .. i." :î.ijiî . 

E X hacrurfum tqualitate duo-
rum laterum trianguli Ifofielis effi-
citur , duos angulos fuper reliquum 
latus etiam ejfe tquales , vt démon-
ffrabit Euclides propofj .huius libri, 
Appofuimus autem duo triangula Ififcelia , quorum priut 
habet tertium lattis vtrouis tqualium maius,pofterius au 
tem idem minus obtinet : ita vt dut fint fpecies trianguli 
Ifofcelis; alterum , cuius tertium latus fit vtrouis tqua-
lium maius,& alterum,cuius tertium latus vtrouis tqua-
lium minus fit. 

XXV. 
SCALENVM vero eft, quod tria_» 

jnaequalia habet latera. 
HIC denique ex intqualitatè omnium laterum trian-

guli Sialeni colligitur omnium angulorum in-
tqualitas ,vt oBendetur propof. s8. tutus r> 
lib. Porro ex bis confiât, eodcm modo potuifie. 
diuidi triangulum in très fpecies,fitqttalitatts 
angulorum ratio haberetur. Cum entm aut cm 
nés très anguli fint inter fie tquales ; aut duo 
tantstm,tertio maiore, vel minore exifiente; aut omnes très 
intquales j erit omne triangulum vel tquiangutHm , ha-
bens très omnes angulos tquales ; vel duorum tantum an-
gulorum tqualium : veiomnium angulorum intqnaltum', 
quorum primum quidem Aeq»ilatero,fiecundum verolfo-
fceli, tertium denique Scaleno refpondet triangttlo. Ctte-
rum quanam arte conftruenda fint triangula huius parti-
tionts fuper quauis data recta Itnea finit a , trademus pro-
pof. !. huius lib. 

n 3 AD 
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..AD h-xc etiam , trilaterarurri fîgura-
rum , Re&angulum quidem tiriangulum 
eft, quod re&um angulum habet. 

N V N C exponit tri angulorum fpecies iuxta pefieriorem 
diuifionem , habita ratione varietatis angulorum. §>uia 
vero tria tantummodofunt angulorum reciilineorum ge 
neva dhierfa y( Omnis enim angulus reciilineus vel eft re-
But, vel obtujus, vel acutus, vt fupra diximus , ) fit vt 
très quoque fpeciei triangulorum fub hac coufideratione re 
periantiir. Nam aut vnus angulus trianguli eft reclus, & 
ob eam rem reliqui acuti, vt ex \7. propos. \\ lib. confia-
bit ; aut obtufus , & ob eandem caufam reliqxi acuti , aut 
denique nullus reBus , nullufque obtufus ,fed omnes acuti. 
6)uando igitur triangulum aliqucd habet angulum vnum 
reBum , vocatur ab tluclide, àlijî Geometris RjBan-

»k > gulum. Poteil. autetn triangulum 
huiufimxtdi ejfe Ifofceles , vel fca-
lenum, vt ht figura indicant,s.qui 
laterum autem nulla ratione. Pro 
pter nqualitatem enim laterum 
efftntper ea , qun propos. dice-

mus , omnes etiam anguliaquales, idenqut> ,cum vnus 
concedatur reBus, omnes très reBi, quodpugnat cum pro-
pos. 17 . & 32. huius libri. 

XXVII. 
A MBLYGONIV M autem, quod 

obtufum angulum habet. 
T RIANGV LVMAmbly-

gonium ,fiue obtufangulum efiLi 
quoq. poteil vel Ifofceles, vel fca-
Ienum. vt in hisfiguris cernitur, 

non autem iquilaterum , alias eadem ratione efifent omnes 
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très anguli per ea , qut propos. ?. oftendemu; . tqnales, 
ideoque eut» vnus pon'atur obtufus, Orhnes très obtufi, quod 
multo rnavis pitgnat cum propos. 17. & huius libri. 

XXVIII. 
O X Y G O N IV M vero , quod rres 

habet acutos angulos * 
O M NE triangulum Oxygonium, fus acui.ingulum 

potefi elfe vel tquilateram, vel Ifofceles , velfcalenum ,vt 
cernere licet in triangitlls , que in fpscitbus priofis diuifio-
nis fipe Banda exhibuimus, ne eadem hic fruftra ripetan-
tur. Ex dicïis igitur palam fit, triangulum quodcunque t-
quilalerum.effe necefifario Oxygonium : At omne triangu-
lum iam Ifofceles, quam Scalenum, efife Vel ReBangulum, 
vel Ambl'lgonmm ,Vel Oxygonium- atque ifofceles Oxygo-
nium rurfum duplex,Ifofceles nimirum Oxygonium habens 
tertiît latus vtrouis tqualiit maius, atq.Ifofceles Oxygoniu 
habens tertium latus vtrouis tqualiû minus : Vt vnica fit 
fpecies trianguli tquilateri, quatuor vero ïfcfcelis , Qf ires 

Scaleniiatque in vniuerfum cBo triatigulorum gêner a;aqui 
laterum , quod perpétua Oxygonium effe diximus ; ififielts 
reBangulumJfficelés Amblfgonium, Ifofceles Oxygonium 
habens tertium latus vtrouis tqualium matUs, ifcofceles 
Oxygoniu habens tertisî latus vtrouis tqualium minus,Sca 
lenum reBangulum,Scalenum Amblygoniu, (f? Scalenum 
Oxygonium. ghtt etiam hifce liceb.it nominibut immutatis 
appellare , Recîangulu ifofceles, ReBangulum Scalenum, 
Amblygonium Ifofceles, Ambljgonium Scalenum, Oxygo-
nium tquilaterum , Oxygonium ifofceles habens tertium 
latus vtrouis tqnalium maius, Oxygonium If ficelés ha-
bens tertium la:us vtrouis inualinm minus,&Oxygorfium 
Scalenum. Square perfpkuum eft,quamnamfionnexienem, 
fine affinitatem habeant inter fie triangula vu iufque par-
tttionis.Poffc autem dari triangulum IfofcelesDxygonium, 
cuius duorum laterum tqualium vtrtimuis tertio fit mi-
nus, vi reBî animaduertit Vrancifcus Barocius in fia Cafi 
magraphia , esiendemus ad proief.iS.lib.il,. ÎH cmni porta 

D 4 trian-
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triangula, cuius duo quxcunque latera expreffe nominan-
iur,folet reliquum latus tertium à Mathematiçis appellari 
Bafis,fiue illud in fitu infimum occupée locum, fine fiupre-
mum,Çrc Hoc te breuiter monere volui,ne put ares aliquid 
latere myfterij in bafe tyiangitlifintelligeresq. qaodlibet la 
tus,omni diferimineremoto, bafis nominepoffe nuncupari. 

XXIX. 
Qy A D RIL A T E R A R V M autem 

fîgurarum > Qiiadratum quidem eft, quod 
& aequilaterum, & re&angulum eft. 

P O SX fîgurarum trilaterarum fpecies,exponit iam fin 
gulatim quadrilaterasfiguras , recenfendo quinque tatum-
modo earum gênera 3 quorum quatuor priera regularia 
funt ,poflerius autem, & quintum irregulare. Prima figu-
ra quadrilatera dicitur §£uadratum , cuius quidem omnia 

quatuor latera inter fe tcqualia exifiunt, om-
nesq. anguli reBi. Itaque quadrangulum &-
quilaterum,& non reBangulum ; vel contra, 
reBangulum,^ non £quilaterum,nequaquam 
6Vuadratum appellabitur. Dacebit autem Eu-

clides propafi. $6. huius lib. quonam modo conilruendum 
fit quadratum fuper reBa linea.propefita finita, 

XXX. 
ALTERA vero parte Iongior figura 

eft,qua> re&angula quidem,.at œquilatera 
non eft. 

U S E C V N D A figura quadrilatera ap 
pellatur Altéra parte Iongior, in qua qui-
dem anguli fiant reBi, at latera non funt 

r>l Q inter fe squalia,quamuis bina oppofita in 
ter fe aqualia exiiiant. Vt in altéra parte 

longiori AS CD, latera AB,DC, inter fe, & A D, £ C, 
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inter fe quoque aqualia funt, cum ABCD, prof ter angu-
lorum reBitudinem ,parallelogrammumfit ,vt in hoc lib* 
ad propof.34,cJlendemus. 

XXXI. 
RHOMBVS autem , quceœquilate-

ra, fed redangula non eft. 
H AE C figura tertia inter quadrilate- ^ 

ras, qui Rhombus dicitur j oppcfitas pror- 1 j 
fus hstbet conditiones, & diucrfas à con- J 1 
ditionibus figura altéra parte longioris. Ha £)'• ■ 'C 
bet enim omnia latera aqualia, angules 
vero non reBos , & inaquales , quamuis bini oppofiti inter 
fe aquales existant. V t in Rhombo A B C D , anguli A,& 
C

s
 inter fie, & B, & D , quoque inter fie aquales fiutit, cum 

ABC D,propter aqualitatem laterum,parallelogrammum 
fit.ceu ad eandem propof.j^ huius libri demonftrabitur. 

XXXII. 
RHOMBOÏDES vero}qu£aduerfa 

& latera ■> & angulos habens inter fe squa-
les, neque œquilatera eft3 neque re&an-
gula. 

EST hue figura, que. Rhom » 

ni ex parte oppofiita. Nam ne- / J 
que dus latera omnia aqua- / f. 

reBus y fied tamen latera bina 
eppofita,qualia funt A B, D C, & A D, B C, in Rhomboï-
de ABCD , aqualia inter fie, item anguli bini oppofiti,qua-
les funt A, C, & B, D , inter fie exiftunt aquales. Ha igi-
tur quatuor figura quadrilatera dici pcfifiunt régulant ; ea-
tert vero omnes , quacunque fint, irregularet. 

PRAE-
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XXXIII. 

P R AE T E R lias autem, reliquç qua-
drilatera: figura», trapezia appellentur. 

RE L T A S omnes figuras quadrilateras,qu& a prt 
ditlis quatuor différant, ita vt neque latera omnia aqua-
lia, neque omnes angulot aquales, feu reclos, neque latera 
bina eppofita ; neque nngulos binos oppofitos habeant inter 
j 'efe Aquales', gênerait vocabulo TrapezJa nominat ; qua 

quidem cum infinitis modis variari queant, re 
cte irregulares nuncupabuntur , Pojjunt enim 
duo anguli efife recîi , vel vnm obtufus , & alij 
acuti,vel duo obtufi,& alij acuti, &c. Eadëq. 
fieri potefl quafi diuifio pênes laterai Nam ve 
aliqua.aqualia inter fe funt, vel nuUum alteri 
eft aquale , &c. Déterminâtes porre trapezio 

rum fpecies nonnulias afferemus pofi definitionem lincarù 
farallelarum, feu aquidifiantium, <& parallelegrammi. 

XXXIIII. 
P A R A L L E L AE recte linea: funt, 

qua? cum in eodem fint piano , & ex vtra 
que parte in infinitum producantur-in 
neutram fibi mutuo incidunt. 

V T dut, vel plures récit linea dicantur parallela , fi-
ne aquidiflantcs, non fatis eft, vt in quamcunque partc.m, 
etiamfpaeio infinité, trcducit nunquam ad vnum punHû 
coeant ; fied neceffe qucque est, vt in vaa plana fuperficie-t 

exrifiant. Multt fiquidcm linea récit non exiftentes tn ea-
demfiuperficieplanaproducta.adfpatium infinitum , nun-
quam tn'vnum conueniunt, & tamen non funt '.paralleU 
cucetida ; quales funt, exempligratia , dut relia linea in 
tranfuerfum pofittin medio acre , &> non fie tangentes ; Ht 
etenim nunquam coirepofifiunt. Dicuntur autem dut refit 

linet 
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linea in eadem exiftere plana fuptrficie.quando fuperficies 
aliqua plana vni earuns accommo datait a vt omnia pun-
ciai'dius tangat,éf cire» iilam immobtlem circumuoluta, 
alteriquoque accommodari poteft fecundum omnia eius 
punfia, quamuis re ipfa in âuabus fiuperficiebus diuerfis re 
periantur ;Vt propefitis duabus reâtis lineis AB,CD,fi Su-
perficies aliqua plana refis A B, appticetur , omnia eius 
'tangens punfia,ita vt cir 
ca /'AS circumdufia tan- ^ 
gat quoque omttta pun-
lia alteriits refis. C D ; dicentnr hniufhtodi refis! dus. Unes, 
in eadem fuperficie plana exiftere , alias non. Si igitur ht 
dut refit linea eadem non coeant , efiamfiinfinité.produ-
ca'ntur tam ad partes A, C, quam ad B, D, appeîlabuntur 
paralleliyfiue tquidiftantes . Ctterum planius,perfefiiufi-
que intelliges in xi. lib. quo modo dtt& refit linea, vel etia 
plures in eadem dicantur fuperficie exiftere ; Satisfit hoc 
loco breuiter admonuifife, recte ab Ettclide vtramque condi 
tionem effiepofitam in definitione linearum parallelarum . 
Debent enim in eodem exifiere.plano, (3> produfia in vtra-
uis parfem nunquam in vnum conuenire, quanquam hac 
produfiio continuetur ai fpatium infinitum . Shçod fi dut 
refit linet per immenfum aliquod fpatium extenft non cer 
nantur cotre,consïet tamen,eas tandem ex vna parte ion-
gius prétraitas in vnum punfium conuenturas, quamuis 
ex altéra fiemper magis ac, magis inter fe difleni,ac difittn-
gantur, nequaquam appelïandt et uni parallelt. Quotief-
cunque ergo dut linea refit dicuntur a quopiam effie parai 
lelt, is necefie efl concédât, ittzs in vna , eadem q. fuperfi-
cie iacere, & nunquam poffexoire. Similiter,fiquisconclu 
dere "jelit,d,i.is refias lineas effie parallelasfioic demonftret 
prius eportet, eas in eodem exiftere piano , iQ> in neutram 
partem producias coniungipoffit. <Shta in re non paucivi-
dentur hallucinart', qui ex eo d.untaxat conantur ofiende-
re , aliquas recias lineas effie paratlelas , quod in neutram 
partent coeant, etiamfi infinité prodttcantur , nulla fafia 
prorjus tnentione alterius condition!s , qua eafidem lineas 
in eodem requirit exiftere piano . . • 

HIC 
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HIC fi»em imponit Euclides definitienibus prïmi li-

bri. Qjtoniam vero hoc eodem libre mentio fiet figura , que. 
P at allelogr ammum, necnon earum, qua complément a pu-
rallelogrammi dicuntur,necejfitrium effie duximus,duabus 
definitienibus adiunBis explicare.quidfit Parallelogram-
mum,&> qua fint parallélogramme complément», vtfiaci-
litts demonftrationes percipiantur. 

XXXV. 
PARA LLEL OGRAMMVM 

eft fîgura quadrilatera , cuius bina op-
pofita latera funt parallela, feu xquidi-
ftantia_. 

V T figura quadrilatera ABCD , fi quidem latus AB, 
aquidifiet lateriD C, & latus A D » lateri B C, nuncupa-

\ n tur Parallelogrammum. Sunt au-
\ \ tem quatuor Jolum pa'aUelogram 
TV_. \c *»* : êluadratum, figura altéra 

parte Iongior, Rhombus.Çy Rhom-
boïdes, quorum priera duo recîangula, quod omnes angu-
los habeant reBos, poiîeriora vero duo non reHangula vo-
cantur.quodnullus in eis angulus ixifiat reBus.Ctterum, 
quatuor hasfiguras efifit parallélogramme , osiendemus ad 
propof. 34. huius lib. Itaquepofifiumus quadrilateras figu-
ras, (vt antiqui Geometrt) diuidere in Parallelegram-
mum,& Trape^ium . Parallelogrammum rurftts in reBan 
gulum,&aquilaterum , qitale eii Quadratum : in nec re-
Bangulum , nec aquilaterum , quale eii Rhomboïdes; in 
refiangulum,fied non aquilaterum , qualis eft figura altéra 
parte Iongior ; & in aquilaterum, fie d non reBangulum, eu 
iufimodi eïl Rhombus . Trapez,krum quoque aliud quidem 
habet duo latera oppojita parallela, alla vero minime^; 
aliud autem nulla oppofita latera habet parallela . Prtte-
reaillud prius vel habet duo il la latera, qua ntn fiunt pa-
rallela,inter fe aqualia,diciturq. Trapex,iunt Ifiofctlts: vel 
in^qualia,Trapez.iumq. Scalenum appellatur. Itaque ex 

hit 
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his omnibus feftem gênera, figurarum quadrilaterarum 
confiitui fojfunt ; Quadratum, figura altéra farte Iongior, 
Rhombus, Rkomboides , 7'rafezium Ifofceles , TrafeTium 
Scalennm,& Trapezium illud irregulare,in quo nulla la 
ter a funt far aile la. 

XXXVI. 

C V M vero in parallelogrammo diame 
ter ducta fixent, duasq. lineas lateribus pa-
rallèle fecantes diametrum in vno eodcm-
quepunéto, ita vt paralielogrammum ab 
hifce parallelis in quatuor diftribuatur pa-
rallelogramma; appellantur duoilla, per 
qua; diameter non tranfit, complementa ; 
duo vero reliqua, per que diameter ince-
dit, circa diametrum confiftere dicuntur. 
SIT farallclcgrammu ABCD, 
in quo diameter A C , Itnca 
E F, fiecans diametrum in G,& 
farallela existons lateribus AD, 
B C. Item linea H I,fiecans dia-
metrum in eodem funlio G , parallelaque lateribus AB 
D C,exiftens. Qua cum ita fint, perfipicuum eft, paralie-
logrammum totum diuifum effie in quatuor farallelozram-
ma,quorum quidem due F. RI G , G F D H , per qui dia 
meter A C , non tranfit, ■vecantur à Geometrts comple-
menta , fiue fufflementa\eliqitornm duorum AEG H, 
G I C F , que, dicuntur circa diametrum conftfiere,quippe 
cum fer ea diameter tranfieat, vt videre est m pr&fitnti fi-
gura, . 

PE TI-
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PETITIONES , SIVE POSTVLATA. 
I. 

P O S T V L E T V R, vt à quouis pun-
&o in quoduis puncl:um,ix'â:am lineam du-
cere eoncedatur. 

P RI M V M hoc poslulatum planum admodum eft ,fî 
reèlc confiderentur ea, qut\paulo ante de linea ficripfimus. 
Nam cum linea fit fiuxus quidam punfii imaginarius, at-
que adeo linea reBa fiuxus direBo omnino. itinere progre-
diens.fit vt fipunfium quodpiam ad aliud direBo mener i 
intellexerimus,d.u3a fane fit À pttnelo ad punclum reBa h 

B nea : Id quod prima bac pétition e pcfiu-
- Lit Puclides, quemadmodum hic vides à 
p pun crû A, Ûutlam effie refiam lineam ad 

punituni B $ x>,b. eodemq, aliam adpun-
Bum C ; Item aliam ad punBum D ; &fie innumera alu 
ab eodem punffo educifiofifiunt ad alia atque alla punfid. 

II. 
E T rectam lineam terminatam in con-

tinuum refta producere. 
§iy,0 D fipunBjtm illud fierri adhuc cegitauerimu> 

metu direBo , ey qui omnis inclinationisfit expers, produ-
Ba eritipfa reBa linea terminata, gp nunquam erit finis 
huiusproduffionis,cum punclum illud intelligere poffinius 

meueriad infinitam difian 
À.' ~ £ <D tiam. Sic linea reBa A B, 

produBa efiprimo in con-
tinuum ad punclum C. Deind\ ad punBum D,&'C. 

III. 
ITEM quouis centro. & interuallo cir-

culum deferibere. 
/ A M 

A, 
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I A M vero , fi terminâtam re-

Bam lineam cuiuficunque quanti-
tatis mente conceperimas applica-
tam ejfe fecundum alterum extre-
mum ad quoduïs punBum , ipfam 
que circa hoc punBum fixttm cir-
cumduci, donec adeitm reuertatur 
iocum,à,quo dtmoueri cœpit; defiri 
ptus erit circulas, effefiumq. . quod 
tertiapetttio iubet. Exemplum ha-
bes in his quinque lineis A S, A C

 y
 A D, A E , A F , qus. 

fengul& citra centrum A, circumuolutsc fingulos circulos 
deficripfiertint iuxta quantitatem,fieu interualium ipfarum. 

P R AE TER hue tria poftulata , quibus Euclides con-
tentusfuit ,funt multa alia s.que facilia , e'quibus dunta-
xat in médium proferre decreui illud,quodfrequentius re-
petendum erit in progreffu totius Geometrist. Reliqua enim 
prudent lefior exfie vel facile intelliget. 

I 111. 
ITEM quacunque magnitudinedata_, 
fumi pqffe aliam magnkudinem vel maio-
remy vel minorem. 

O AI N.J S enim quantitas continua per additionem au 
geri,per diuifionem vero diminuipotefl infinité: Vnde nun-
quam dabitur quantitas continua adeo magna, quinea 
maior dari poffit : neque tamparua , quin minor ea poffit 
exhiberi. Hoc idem in numeris vernm eiî , quod ad addi-
tionem pertinet. Nam quilibej numerus per continuam ad 

I ditionem vnitatis augeri potefl infinité : quamuis in eius 
diminutione ad vnitatem indiuiduam deueniatur. 

C O M-
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COMMVNES NOTIONES 
fîue Axiomata, qua» & Pronunciata 

dicifoient,vel Dignitates. 

I. 
QV AE eidcm œqualia, & inter fe funt 

aqualia. Et quod vno œqualium maius eft, 
aut minus,maius quoque eft, aut minus 
akero œqualium. Et fi vnum œqualium 
maius eft, aut minus magnitudine qua-
piam, alterum quoque œqualium eadem 
magnitudine maius eft, aut minus. 

F I E,RI nulla ratione potefl, vt dune quantitates ina-
quales , aqualesfint alteri quantitati. Si enim minor illa-
rum propofita quantitati aqualis extiterit,excedet eandem 
ntceffario maior iliarum. Et fi maior aqualis fuerit pnpo-
tx quantitati ,fuperabitur minor ab eadem . §)uare recîe 
eolligitur, quantitates, qui eidem quantitati Aquales fue-
rint, inter fe aquales quoque ejfe . Reliqua quoque partes 
Axiomatis à nobis adieftt, quod fréquente vjitm hakeant, 
clarifima funt. 

II. 
E T fi arqualibus aqualia adiecta fint, 

tota funt aqualia. 
SI enim quantitates conflata ,fiue tompofita , inaqua 

les forent,proculdubio maiori plus effet adieSitim, quam mi 
nori.rum antea aquales extitçrint. Quare ex additione a-
qualium quantitatum ad quantitates aquales, conficien-
tur quantitates quoque aquales. 

I HT 
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III. 
E T fi ab œqualibus œqualia ablata fint, 

que relinquuntur, funt aequalia. 
N A M ferelrqiti, quantitates forent intquœles , à mi-

nore plus fuijfet detraclum , quant à maiore . 

IIII. ■ 
E T fi inarqualibus aequalia adie<5ta fint, 

tota funt insqualia. Et,fi inicquaubus'ina;-
qualia adïecta fint,maiori maius,& minori 
minus, tota funt inrequalia, illud nimirum 
maius, & hoc minus. 

SfV I N & , fi tqualibus intqualia adieSia fint, tota 
erunt intqualia : quoniam maior quantitas addita vni 
tqualium , maiorent confiituit quantitatem, quant minor 
alteri tqualium adieila; quemadmodttm eyfi inaquali-
bus aqualia adijciantur, compofita quantitas ex maiore , 
maior eft , quam compofita ex minore. Altérant partem 
huius Axiomatis nos adïecimus, prepter frequentem eius 
vfum . 

v. 
E T fi ab inxqualibusarqualia ablata_ 

fint, reliqua funt inxqualia. Etfiabinœ.-
qualibus inaequalia ablata fint, à maiori 
mïnus,& à minori maius, reliqua furitina5-
qualia,illud nimirum maius, & hoc minus. 

i' PjC etiam , Si ab aqualibus intqualia ablata fint, re-
liqua erunt inuqualia : quia maior quantitas ablata re-
Imquet minorent quantitatem , quam minor ; quemadmo-
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dum refiduum maioris mains efl refiàuo minoris, fi&qua-
lia auferantur ab in&qualibus . C&terum Euclides non do-
cet, quidnam fimpliciter, abfolttte gignatur ex additio-
ne quanûtatum in&qualium ad quantitates in&quales,vel 
quid relinquatur poft [ubtraBioncm in&qualium quantita-
tum ab in&qualibus quantitatibus ; propterea quod nihil 
certo colligi inde potefl,nifiquando maiori matas additur, 
& À maiori minus detrahitur , vt in fecunda parte Axio-
matis diiÎHm eji,quam not ob infignem eius vtilitatem ad-
iecimus. VtffiM enim tompofits. quantitates, vel refidut, 
effs & in&quales , & iquales . Si enim ad T. &■ s. ad-
dantùr 4. & 3. ejficientur 11. & 8. qu& funt in&qualia. 
Sic etiam fi ex 7. & i. detrahamur 1. 1. relinquentm 
s. & 4. qus, funt imqualia. At irero.fiad 7. & 5- addan-
tur 4. & 6. conficientur 11. & 11. qui s.qualia funt. 
Item fidetrahantur 3. (y 1. ex 7. & 5f • remanebunt 4. Qr 
4. qus. squali* quoque existunt. 

P O R R O in his omnibus pronunciatis , primo excepte, 
nomine squalium quantitatum intelligenda efl etiam vna 
& eadem multis communis- Si enim &qualibus idem com-
mune aduciatur^tota fient &qualia:Et fi ab squetlibus idem 
commune detrabatur,refidua squalia erunt: Etfi in&qua-
libus idem commune adijciatur ; vel eidem commurii ad-
dantur ;n&qna!ia , tota fient in&qualia : Q> fi ab in&qua-
libus làem commune detrahatur, velab eodem communi 
in&qualia auferantur , refidua exigent in&qualia. 

VI 
E Tquœ eiufdèm duplicia funt, inter fe 

funt asqualia. Et quod vnius cequalium du-
plum eft 3 duplum eft & alterius acqualium. 

SIMILITER, qus. eiufdem funt triplicia,vel qua-
druplicia , vel quincuplicia,&c. inter fe funt squalia . Si 
enim imqualia firent, &> maius eorum effet duplex , vel 
triplex,&c. alicuius quantitatis, deficeret vtique minus à 
duplici,vel triplici.&d §fuod fi contra^minus effet duplex, 

vel 
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vel triplex,■fy-c. quantitatif cxiufpiam ̂ excederet fane ma-
ins duplex ipfitm;vel ttiplex,&c.Moc autem & ex fecun-
dt> axiomate comprobari potefl, ad hune medum. Si enim 
dus, quantitates squales fuerint alicui tertis, & vtrique 
ténia illa addatur, erunt compofits duplices Hiins tertix, 
zfed & inter fe iquales , cb idem additamentum. §)uodfi 
rurlum compofitts cadem tertia adijciatur, erunt confiât s 
triplices eiufdsm tertis,. Cum igitur 1> & sqttaleiinterJe, 
pr'opter idem additamentum,exisiant; eademq. fit ratio in 
cateris multiplicibus, perfpicuum erit Axioma prepofitum. 
Secundam porro partent huius Axiomatis nos appofuimus, 
quod non raro eius vfus in rébus Geometricis requiratur. 

VII. 
E T qua? eiufdem funt dimidia, inter fe 

sequaliafunt . Et contra , Qua? œqualia_> 
funt, eiufdem funt dirnidia. 

PARI ratione, qus. eiufdem funt partes tertis.) vel 
quarts , vel quints,érc. inter [e squalia funt. 
IN his duobus pronunciati; per eandem quantitatem, 

intelligi dehent quantitates etiam squales.Nam qu& squa 
lium duplicia funt, vel triplicia,0>c. inter fi &qualia que-
que funt : Item,qus squalium funt dimidia,vel tertia, vel 
quart a,Crc..& inter fie squnlia neceffario exiftunt. Partem 
quoque fecundam huiufce Axiomatis nos adiunximus,pro-
pterea quod non minus fréquenter, quant prima,À Geome-
tris vfirpntur. 

VIII. 
E T qua*iibimutuo congruunt, ea in-

ter fe funt asqualia. 
HOC efl, dus quantitates, quarum vna fiiperpofita 

alteri , neittra alieram exedit , fed ambs, inter fis con-
gruunt, squales erxnt. Vt dus Unes recïs. dicentur effe s-
quales , quando vna alterifttperpofita , ea qune fuperponi-

E 2 tur, 
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tur, alteri tota congruit, ita -Jt eam nec excédât, nec ab 
ea excedatur . Sic etiam duo angtili reHilinei squales e-
runt, quandovno alterifuperpofito, is qui fuperponitur, 
alterum nec excedit, nec ab eo excedttur , fied Unes, illius 
cum lineis huius prorfus coincidunt : Ita enim erunt incli-
nationes linearum squales, quamuis Unes interdum inter 
fe insquales existant. 

E CONTRARIO, Qus inter fe funt &qnalia ,fibi 
mutuo congruent, fi alterum alterifuperponatur . Intelli-
gendum efl autem,qtiantitates ftbi mutuo congruentes, efj'e 
squales,fecundum id duntaxat,in quo fibi congruunt.Con-
gruit autem longitude longitudini tantum , fuperficies fu-
perficiei ,folidum folido, linearum inclinatio inclination! 
linearum, &c. 

IX. 
E T totum fua parte maius eft. 

CV M pars à toto ablata relinquat adhuc aliquid, ne 
totum ipfum auferatur ; perfpicuum efl

}
 omne totum fua 

effe parte maius. 

IN fequentibus porro pronuntiatis interrumpitur or do 
Euclidis, propterea quod duo alla axiomata hoc loco in 
ferenda effe cenfuimus valde neceffuria , cum ex if s Axis-
ma 12. quod Euclidi efl decimum , demonïirari pojïït, vt 
ibi dicemus. In margine tamen numéros appofuimus ordi-
ni Euclidis refpondentes, 

X. 
D V AE linea? re&x non habent vnum 

& idem fegmentum commune. 
NON ejidifficile iflud Âxicma, fi perfeéje inteUigatur 

natura relis Unes . Cum enim linea recia directo femper 
itinere, nullam in partent defiHiendo , producatur ,fieri 
nulla rationepoteft, vt dus Unes réels habeant vnampar-
tem,quarnuis mtnimam, communem, prster vnicum pun-
Hunt, in quo fe mutuo interfecant. S^uod tamen breuuer 
Prccliis ita demonftrat. Habeant, fifieri potefl, dut relit 
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A B, AC, partem communem A D. Ex cen-
tra autem D \ & interuallo D A,* defcriba-
tur circulas fecans duos relias prcpofitas in 
punBis B,0<C; b Erunt igitur dus. circunfe-
rentisAB, ABC, interfe squales, ( Sunt 
enim circunfersntis femicirculorum squaliu , 
cum AD B, A D C, ponantur effe diametri ) 
pars ér totum, quod esl abfurdum. Non ergo dus relis ha 
hent vnum'& idem fegmentum commune. S^uod eflprop» 
fitum. <• '•'»--'* ■ - ■ 

P O S S V N-T tamen dus Unes relis, commune habere 
fegmentum, quando vnam & eandem reclam lineam con-
stituant. Vt in hac figura , relia A D , B C, commune ha 
bent fegmentum Ç D , quia ambs v-
riam reliam conftituunt lineam AB. 
At verc quando dus réels funt di-
uerfs, quales fuere A B, A C, in fuperiori exemplo, non 
pofjknt pofftdere fegmentum aliquod commune , vt relie à 
Proclo fuit demonflratum. 

S ■ xi. I 
D V AE re&cTHîvno pun&o concurren-

tes , fi producantur amba?, neçeflario 
mutuo in eo puncto interfecabunt. 

Et OC etiam Axioma ex natura Unes relis pendet. 
&uod tamen ita demonilrabimus . Coeant dus relis A B, 
CB,inB. Dico illas produiras fe mutuo fecare in B., nem-
peCB, produBam cadere in E yfupra reclam A B, pro-
duBam. Nam fie B, produBa non cadit fuprst AB ,pro-
du&am , congruet cum AB, pro-
du8a,ita vt tranfeat per D ,atque 
ita dus reBs ABD, C E D , ha-
bebunt idem fegmentum commu-
ne BD, quod in antecedenti axio-
tnate oSienfum eli fieri non pojfe : 
vel certe infra A B , produBam cadet, ita vt C B , prodn-
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cla cadat in F, fitq. vna recta linea C B F. Centro igitur 
B, defcribatttr ad quoduis interuallum circulus A C F D, 
fecans reclus A B, C B , produclas inD, F. Quiz ergo v-
traque reila^îB D ,C B F ,.per centrum.B , ducitur, erit 
tam A C D, quam C F , femicirculus , per defin. 1S. ac 
proinde squales erunt circumferentis A. C D, C F, vt ad 
defin. 17. demonfir auimtts, totum & pars*. Quod esi ab-
furdum. 

DVO proxima Axiomata ab Euclide non ponuntur, 
quia tamen neceffaria funt ad aliorum Axiomettum proba-
tiones, ea nie infiruitnus. Trta autem fequcntia Eucli-
dis funt . 

XII.""'-'" 
ï T E M $■ omnes anguli refti funt inter 

fe inaequales. 
HOC axioma apertifftmum effe cuilibet poteft ex ro. 

definttione, qua angulus reclus defcribitut;proptetea quod 
inclinatio linearum angulum rectum confiituentium au*, 
gori, minuiue nequit ,fed prorfus eSi immutabilis . Effici\ 
tut enim reclus angulus à linea perpendiculari, qusqui\ 
dem alteri Unes réels ita fuperflat, vt faciat vtrobiquz-j 

angulos sqttates , -neque magis m vnam partem , quam in 
alteram incliner. Ex quo fit, omnes angulos rectos squales 
inter fe effe, cum femper fit eadem inclinatio , quamuis M 
nés fint insquaies mterdum . Conatur tamen Proclus ex 
10. definitione id demonftrare hac ratione. Sint duo angu, 

■ li recliAB C , DE F. quos dico effe in-
I terfe squales. Si enim fiori pote fi,fintin' 

G I squales , fitq. A B C, maior. Si igitur 
-—B C EF ments conciptamus punilttm E,applica-
1 ri pundo B, & reclam DE, recli A B, 

cadet reéiaEF, inter rectos A B,B C> qualis efl B C,pro-
pterea quod angltlus D EF, minor ponïtur angulo 
AB C. a Vroducatur C B , h) rectum & continuum vfique 
ad H. Cum igitur angulus A B C, fit reclus, b erit angulus 
AB H , ilii deinceps squalis, £r reclus j, loque : quare ma-

% 
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ior etiam angulo ABC. 3 ProduBa autem G B ,in rectum 
& continuum vfque ad I, cadet fortio produBa B I, infra 
C B, produBam s -vt in'prscedenti Axiomate eftdemon-
flrutum. Quare cum angulus A B G s ponatur reBus, b fiet 
angulus A B T j'illi deinceps, squalis. Quapropter angu-
lus A B H, maior quoque erit angulo A B P, pars toto, 
quod efl abfurdum.Non ergo insquales funt duo anguli re-
Bi propofitt, fed squales . Quodep3 propofitum : eademque 
eft tatio in csteris. 

RE CT E autem hoc loco monet Pappus , axioma iflud 
non poffe conuerti , non enim omnis angulus reBo angulo 
squalis reBus efl, cum & curuilineus reBo squalis effe 
queat ,w in s. lib. demonlirabimus, qni tamen non dici-
tur reBus, cum non fit reBilineus. Solus igitur angulus re-
Bilineus squalis angulo reBo , reBus nuncupabitur ; Et 
omnes anguli reBi interfie squales erunt, fine <vlla exce-
ptions. 

XIII. 
E T fi in duas redas lineas altéra reda_, 

incidens, internos ad eafdemq. partes an-
gulos duobus redis minores faciat, dua? 
illa? redxlinea? in infinitum produdnefibi 
mutuo incident ad eas partes, vbi funt an-
guli duobus redis minores. 

V T fi in duas lineas reBas AB, CD, 
incidens alia reBa E F, faciat duos an-

os internes,^ ex eadem parte B E F, 
D F E , minores duobus reBis, vule Eu-
clides,illas tandem couuenturas elfe ad aUq'*'d punBum 
Vnum , -verfus eam partem , in qua duo avguli m incres 
exifiunt duobus reBis , ~jt appefitum exemplum comme» 
flrat. Ratio huiusperfpicua eil , quoniam quando duo an-

uli interni, &*ex eadem parte squales funt duobus reBis, 
fut reBt ùr'esin neutram partem coire poffuntifèd squali 
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femper fpatio protenduntur, vt propof.zs-huius iib.demon-
flrabitur , Quare fi duo anguli interni,& ex eadem par-
te effciuntur minores duobus reBis, neceffé-eB ex ea parte 
diciarum linearum fipatium coarBari,e.x altéra vero mu-
gis ac magis dilatari ; ideoque eus conuenturai tandem efi 
fe aliquando invnum punBum . Verum quia axioma hoc 
fubobfcurum videri fiolet tyronibui,immo À numéro princi-
piorum reijcitur â Gemino Geometra,Proclo,& alijs, quod 
non facile qtiiuis ei affenfum prsbeat; prsfertim cum repe-
riantur alis qusdam lineu; quarum fpatium , licetfemper 
magis ac magis coanguftetur, (quemadmodum & in dua-
bus reBis. AB, CD, accidit,vt ad propofi. zs. JïUius lib; de-
monftrabimus.') nunquam tameninwtumpunBum coeut, 
etiamfi infinité producantur, vt confiât ex elementis coni-
cis Apollr-nif Pergsi, (°p ex linea conchilt Nieomedir. Id 
circopleniorem illius explicationem in fcholium propofizs. 
huius lib differimus, vbi ittud ex Proelifententia Geome 
trice demonslrabimus, vt firme, ac fine ulia dubitationt_,, 
tanquam verifjtmum , adprofofitionis z$. huius lib, {vbi 
primum eius vfus incipit appareread aftarum propofi 
tionum demonfirationes poffit affumi. Quod tamen nos ait 
ter quam Proclut,&quidem magis Geometrice demonftra-
bimut,ita vtnullui dubitationi locus relinquatur. 

xij. XIIIï, 
D V AE redis linea? ipatium non corn-

prehendunt. 
N VI. L A M prerfus habet difficultatem hoc princi-

pmm . 57 enim dus, reBx Unes ex vna parte coeant ad efii-
- ciendum angulum , neceffario ex alteraparte 

-—femper magis ac magis difiungentur,fiprodu-
cantur, vt in exemple prtrpofito perfpicuurn 
efl. Quare vtfiuperficies, fpatiumve quodpiam 

reBilineum ex omni parte concludatur , duabus reBis li-
neis tertia quA'iam adiungenda eîî . Ita enim conficietur 
fpatium triangidare, feu figurarum reBtlinearum prima . 

Proclus 
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Vroclus tamen demcnflrat hoc principium, hoc modo. Si 
fieri poteft , ut dus, Unes relis claudant fuperficiem, com-
prehendant dus réels ABC, 
ADC, fuperficiem ABCD, J

 BC 

ita vt dus ills relis coeant^lç—^ 
in duobus punBis, A , & C. 
FaBo deinde centre C de-
fcribatur circulus interuallo C A,b & producanturreB* 
ABC, ADC, inreclum, & continuant vfque ad ctr-
cunferentiam, nempe adpunlia, E,& F. Itaque quia ré-
els ACE, ACE, tranfeunt per centrum C, c erunt femicir-
cifli AE, Af-B, inter fe squales, & ideirco circunferentia 
quoque AE , circunferentis AEF , squalis erit,pars toti, 
quod fieri nonpotefl. Non ergo relis dus linesfpatium corn 
prehendunt .Quod efi propofitum . 

SED quia fortaffis aduerfarius dicet, relias ABC, 
A D C IproduBas coire iterum in aliquo punclo circumfe-
rentis, vt in E, vel F, atque adeo non fiequi, partem squa-
lem effe toti,demon(lrabimus tune idemAxioma hoc modo. 
Coeant ergo dus ills Unes iterum, fi fieri poteft, in E.Stim-
pto punclo F, in rcBa ADC, quoeunque j erit AF, minor, 
quam FE, cum minorfit, qù a m AFC, hoc efi, quart CHE, 
qus ipfi AFC, squalis eli, atque adeo multo minor, quàm 
F E. Circulus igitur ex F, ad interuallum F A, deferiptus 
fecabit reBam F E, in H, atqut-i 
adeo C G E, in G . Quoniam igi-
tur A F H , diameter circuit eft , 
erit AIH,fimicirculus,vt ad de-
\defin. 17.oftendimus ; Portio au-
tetn AIG.qua aufert reBa ABG, 
&in qua centrum non eft,femicir 
culo minor , vt ad defin. 18. de-
monflrauimus. Eft ergo circum-
ferentia A l G , minor quam Al B, totum quam pars, 
quod eft abfurdum . Quod autem minor fit portio A I G , 
femicirculo,oftendemus,vt fupra. Nam duBa ex centro F, 
ad reBam ABG, perpendiculari,& circumuoluta portione 
AlG,circa reBam ABG, cadet circumferentia Al G, m 
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tra circumferentiam AKG,ne pars maior fit quam totum, 
vtfupra demonftrauimus. 

CONSTAT hoc etiam Axioma ex definitione Unes 
réels.. Cum enim recla lineafit breuiffima extenfio ab vno 
punclo ad aliud, duc't poterit vnica tantum linea ab vno 

punclo ad aliud. Quarefi A B C, 
recla efl, non erit ADC, recla. 
Quod etiam patet ex definitione 
Platonis. Nam fi ABC, eft recla, 

E obitmbrabunt média illius extre-
mitates eiufdem . Igitur média 
puncla Unes ADC, nanobum 
brant extrema, cum vifus ptr re-
clam A B Cferatur. Non ergo re-

cla efl ADC. 
H I S Axiomatis ab Euclide pofitis adiungemus nos 

nonnulla alia ex alijs Gcometris decerpta , non minus në-
ceffaria ad futuras demonslratiohes Broblematum atque 
Theorëmatum citm Euclidis , tum esterurum Mathemu-
ticorum, quàm ea , qus nobis tradidit Euclides. 

XV. 
. S I œqualibus inœqualia adijciantur 
erit totorum excefliis, adiunSlorum exeef-
flii œqualis. 

A B G HOC, &fiequens pronuncia-
tum defiumpfit Proclus ex Pappo . 

C 5 ^ Aequalibus itaque quantitatibus 
A B,C D, aadantur insquales B E,D F,fitq. B E , maior 
qnÀm D F. Et ex B E , auferatur B G, œqualls ipfi D F, vt 

|//V G E, exceffus, quo quantitai addita B E, fuperat quan-
titatem additam D F. Quoniam igitur squalibus AB,CD, 
adrditafitnt nqualia B G, D F, a erunt tota A G, C F, s-, 
quslià. Quare confiât, totum qnantitatem A E , fuperare 
totam C F , eadem exceffu G E , quo magnitude D F, ad-
iuncla à magriitudme adiuncta B E ,fuperatur . Quod est 
proprfitum . __ 
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XVI. 
SI inœqualibus cequalia adiungantur, 

erittotoriim exceiTus, cxçeffui eorum3qucs 
à principio erant 3 sequalis . 

/ N eadem figura, insqualibus quantitatibus B E, DF3 
addantur squales A B,C X>. Et ex maiore BE , auferatur 
B G, squalis if fi D F, vt G E , fit excejjus ; quo quantitas 
BE , quantitaiem D F, fiuperat . Quoniam igitur squali-
bus B G,D F , addita fiunt squalia A B, C D , a erunt to-
ta A G, C F, squalia . Quantobrem tota quantitas A E, 
fuperabit totam C F , eodcm excefiu G E , quo maior quan-
titas prapefita B E > minorent D F , fiuperat. Quod eiîpro-
pofitum. 

XVII. 
SI ab aequalibus in&qualia demantur, 

erit refîduorum excellas, exceffui ablato 
rum asqualis. 

i AB squalibus A B,C J>, auferan-
tur insqualia B E, E) F. Sitq.E G, ex- A-~ 
ceffpts,qtio quantitas BE,fiuperat quart- t> 

i B 
D 

titatem D F ; ita vt BG, squalis fit ipfi E> F. 6)uia igitui 
a'j squalibus A B, C D , ablfita. funt squalia B G, Z> Fj 
b remznebunt A G , C F , squalia. Perfiptcuum ergo eft,re \ 
filùùm

:
A E î 'fuperari à refi'duo C F , codem excefit E G\ 

quo magnitude ablata B E , ablatam magnitudmem H F^ 
fnperat. Quod efiptoptfîtjtnt. 

XVIII. , ! 
SI ab injéquaiibus squalia demantur, 

erit refiduorum exceiTus excellui totorum 
œqualis'. - v . 

AB 
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"E G ■>» d & insqualibus A B, CD, aufe-

c rantur squalia AE, CF. Sitq. BG, 
F ^ exceffus , quo tota quantitas A B, fu-

perat totum quantitatem C D, ita vt A G, squalis fit ipfi 
C D. Quoniam igitur ab squalibus A G,C D, ablata fiunt 
squalta AE ,CF,» remanebunt EG, FD, squalia.Qua. 
re refiduumE B, fiuperabit refiduum F D, eodem excejfu 
B G, qUo tôt a quantitas AB, fiuperat totam quantitatem 
G D. Quod eft propoptum . 

I'NJiis quoque quatuor proxime pofitis pronunciatis,no-
mine quantitatum squalium intelligenda eft vna etiam 
fola quantitas multis communis. Si enim eidem eommuni 
inxqualia adijciantur, erit totorum exceffus,adiunfforum 
exceffui squalis . Et fi insqualibus idefn commune adiun-
gatur, erit totorum excejfus, ex ceffui eorum, qus à princi-
pio erant, &qualis. Et fi ab eodem eommuni in&qualia de-
mantur , erit refiduorum 'exceffus exceffui ablatorum 
squalis . F.t fi ab insqualibus idem commune dematur, 
erit refiduorum excejfus exceffui totorum squalis t Nam 
in numeris ,,fi ad 6. addas s. & j. fiunt 11. & p. quo-
rum exceffus eft z. idem qui ipforum 5. & Rurfius , fi 
ad •).& 3. addas 6.fiunt 11.éf 9. quorum exceffus zJdem 
eft,qui ipforum f. & 3. Item fi ex 8. demat <;. & z- relin-
quuntnr j. éf 6. quorum exceffus j. idem eft, qui ipforum 
1. & z. Denique fi ex 10. éf7. demtts 3. relinquuntur 7. 
& 4. quorum exceffus 3. idem efi, qui ipforum to. é?7-

XIX. 
0 M N E totum sequale eft omnibus 

fuis partibus fimul fumptis. 

QyONlAM omnes partes fimul fumpts conftituunt to-
tum ■, cuius funt partes, manifefta eft verttas huius axio-
matis. 

XX. 
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XX. 
SI totum totius eft duplum , & ablatum 

ablati ; erit & reliquum reliqui duplum. 
V T quia têtus numerus i o.duplus efl totius numeri 105 

Et ahlatus ex illp 6. ablati ex hoc 3. propterea reliquus il-
lius i^.duplus etiam efl reliqui huius 7. In vniuerfum au-
tem hoc demonftrabitur propof. y. lib.s. nimirum . Sima-
gnitudo magnitudinis sque multiplexfît,atque ablata ab-
lats,vt decupla.vel centupla,&c. & reliqua reltqut sque 
multiplex erit, atque tota totius . 

C O L L IGI poteft ex diBis cum Proclo , & Gemino 
hoc diferimen inter pofiulata, & Axiomata , quod cum 
vtraque fint per fe nota, & indemonBrabilia, il la natu-
ram fapiunt Problematum , propterea quod aliquid fieri 
expofeant ; hsc vero,Theoremata imitantur,cum nihilfie-
ri petant ,fed folumfententiam aliquam notiffimam pro-
ponant. Hiffert autem poflulatum à problemate,quod con-
flruBio poHulati non indigeat vlla demonftratione , pro-
blematis autem confiruBionem concédât nemofine démon 
flratisne,eo quod difficile aliquod nobis exhibent canftruen-
dum. Idem diferimen inter Axioma , ey Theorema repe-
ritur ; Illud enim denionftrari non débet, hoc veto conce-
dendum nulla eft ratione , nifi demonSretur. Nam nemo 
huius propofitionis deutonfirationem , vel etiam probatio-
nem requtret . Qus eidem squalia , inter fe quoque tqua-
lia funt. Huius autem fiatim demonfirationem defiderabit 
quis. Omnis trianguli très anguïi tnterni squales funt duo-
bus reBis . Idem iudicium habeto de reliquis Axiomatis, 
atque Theorematis, nec non de poftulatis,prcblematisq. 
- CONSTAT quoque, Pofiulatorum alia propria effe 
Géométrie. , qualia funt Ma tria , qus. Euclides nobn pro-
pofuit; qusdam vero communia & Geometris, & Arith-
mettes , cumfmodi esl hoc , Quantitatem poffe infinité au-
geri . Tarn enim numerus, quam magnitude , per addi-
iionem augeripoteft, itavt numqua. huius incrémentifinis 

reperia-
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reperiatur. Idem dites de Axiomatis , fine pronunciatis. 
\Nam oclauum,deeimum , vndccimum, duodecimum , ter-
tiumdecimum,& quartumdecimttm foli Geomeiris conue-
niunt ; ~R.eliqua.uero omnia adhibentur rj> ad demonjlra-
tiones Geometrieai, & ad Arithmetictts. Quemadmodum 
enim magnitudines squales allais, à magnitudinibus s-
qualibus , relinquunt magnitudines squales , fiue hs ma-
gnitudines Unes fint, pue fuperficies ,fiue corpora ita 
quoque r.umeri squales detracii e numeris squalibus re~ 
linquunt numéros squales, Çpc. 

H AU C dicia à ncbis (int de tripliti hoc génère prihei-
piorum , nunc ad demonflrationes accedamus, ex quibus 
plenius, perfeiJiusq. princifiorum omnium nœturaperci* 
pittur. Sunt enim plurima principia Mathematicoru eitif-
modi,vt plane non intelligantur,nifiprius eoruvfns appa-
reat in demcfirationibusfidquodfiatis te experiêtia docebit, 

A N T E fffiV A M ptirro ad propcfitiones Euclidis in-
terpretandas veniamus , paucisexplicandum efi, quem-
nam ordir.em , ac modumin ipfis demonUrationibus fimus 
fecuti. Vrimum cuilibet prc-pofitieni duos numéros affixi-
'mus , quorum aller in margine depicJus fignificat ordinem, 
quem Campanus ex traditicne Arabum efifecutus in Eu-
clidis propofitionibus, alter uero in ip fa propofitionum fierie 
defcriptus refert dtfpofitionem propofitionum ex traditione 
Theonis, & quam adhuc cbfieruari cernimus in codicibus 
Grscis. Id vcro eo confilio à nobis efifacïum: qnoniam cum 
à. quibufdam Geometris propcfitiones Euclidis iuxta ordi-
nem Campant, ab alijs vero iuxta Theonis fieriem citentur^ 
maximeq. interdum duo hi interprètes inter fie dificripent, 
in fcrie,atque ordine propofitionum, id quod maxime in 6, 
7.çj> r c. lib. perfipicitur ; necejfarium effe duximus , ut v-
trtufque interpretis numerus apponeretur. Ita enim fiet,vt 
fi quando numerus propofit ionum à Geometra quopiam ci-
tatus non refpondet alteri interpreti, alterifiaitem conue-
niat. Deinde ne curfus démonfirationum interrumperetur, 
citauimus principia, & propcfitiones Euclidis in margine, 
préfixa cuilibet cit ationi femper literula aliqua alphabeti, 
vel alio quouis ligno,cuifimilis literula, feufignum refpon-

det 
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det in demonftratione,vt facilites cognofeatur, ad quem lo 
cum qualibet citatio fit referenda, Porto citationes intulli 
gcnd& fiunt hoc modo . 

I. def. Prima definitio . & fie de alijs 
numérisât 4. def.2$. def.&c, 

i.pet. Prima petitio, vel primum Po-
flulatttm. 

i.pron. Primum pronunciatum , feu 
mxiema , & ita de reliquis 
numeris, vt prius. 

i.primi. Prima propofitio primi lihri. 

23. Vndee. Vigefimatertia propofitio vn-
decimi lihri. 

6. tertijd. Sexta tertijdecimi lihri. 

ç.fixtid. Nona fextidecimi lihri, 

13, duod. Decimatertia lihri duodecimi. 

7. quind. Septima lihri quindecimi. 

S. quartid. Quinta lihri quartidecimi,Q'c. 

Ex his «lia citâtiones à quolibet facile poterunt inteiligi. 
Eadem enim tn omnibus elî ratio. 

ci.*** 

PRO-
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P R O B L E M A I. 
PROP. OSITIO f. 

S VPER data recta linea terrninata_> 
triangulum sequilaterum conftituere • 

N omni problemate duo pottfsiinum 
funt confideranda, conftrudlio illius, 
quod proponitur, & demonftratio, qua 
oftenditur, conftruclionenr reâe effe 
inftitutam . Vt quoniam primum hoc 
problema rubet conftituere 'triangulû 
Kquilaterum iuper data recla linea ter-

minata quacunque, ita vt linea recla propofita fi- vnum 
latus trianguli, ( Tune enim figura dicitur conftitui fu-
per recla linea, quando ipfa linea efficitur vnum figura; 
latus) ideirco primtim oportetconftruere ex principes 
concefsis triangulum aliquod, deinde demonftrare, ip-
fom ea ratione conftruelum, effe asquilaterum-, hoc eft , 
habere omnia tria latera inter fe squalia.Quod i dem in 
aiijs problematibus perfpici poteft. Hcec etiam duo re-
periuntur fere in omni Theoremate • Saepenumero enim 
vtdemonftretur id,quod proponitur, conftruendum eft, 
atque efficiendum prius aiiquid, cçu manifeftum erit in 
fequentibus. Pauca verô admodum funt theoremata_j , 

qua; nullam requirant conftruclionem . 
SI T igitur propofita recla linea terminata A B , fu-

per quam conftituere iubemur triangu-
lum a;quilaterum . Centro A, &inter-
uallo recla; AB,' deferibatur circulus 
C B D : Item centro B, & interuallo 
eiufdem reéla; B A, alius circulus de-
feribatur CAD, fecans priorem in_> 

pun-
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pun£Hs C,&D; Ex quorum vtrouis , nempe ex C, 
f ducaiitur dux rflcïafljfieae C A, CB, ad puncta A,& B j 
Eritque. fuper reftam A B , conih'tutum triangulum 
ABCj hoc v&k figura reérilînea contenta tribus redis li-
neis. Dico, hoc triangulum ita conftrudum neceflàrio 
eiîe sequilater.um . Quoniam recta? AB,AC, ducun-
tur ex centra A,ad circumferentiam circuli C B D,b erit 
redia A C, recïaî A B, aqualis : Rurfus quia recfee B C, 
B A , ducuntur ex centre B , ad circumferentiam circuli 
'CAD, erit refta BC, rc£tx É A «qualis • Tarn igitur 
A.C, quàm BC, ïquahs eft recta: A B. c Quare & A C, 
B C , inter fe œquales erunt, atque idcirco triangulum 
A B C, eritwçnHawKiflnÂ Super data ergo reclalinea 
terminata,&:c. Quod faciendum erat. 

S C H O L I V M . 

VT ttutem videas,plures demonfhàtienes invnapro-
pofttione contineri, plaçaitprimam banc propoptionem fe-

\Joluere in prima fu a principia , initia faclo ab ultitno fyllo-
gifmo demonflratiuo. Si qui s igitur probare velit, triangu-
lum ABC, conftruclum metbodo pr&dicia, effe aquilate-
rum , vtetur hoc fyllogifmo demonfirante . 

Omne triangulum habens tria latera nqualia, àefli-
quilaterum . 

Triangulum ABC, tria babet îqualia latera. 
Triangulum igitur ABC , eft âquilaterum . 

Minoretn conftrmahit hoc alio fyiUgifino . 
§lu& eidem aqualia funt,Ç inter fe quoque funt tqualia. 

. Duo latera A C, B C, aqualia funt eidem latcrt A B. 
Igitur & duo latera AC, BC, inttr fe■ zqualia junt. 

Ac prcfterea omnia tria latera A B, B C, A C, aqualia 
cziftunt. 
Minorem vero huiusf/Uogifini hac ratione ctll'tget. 

Lines, recl&à centra duût ad circumferentiam circuit, 
finter fe funt squales. 

Lines. AB, AC , funt duels, à centra A, ad circnmfe-
rentiam C B D. 

F Sunt 

x.pet. 

ci.prm\ 

iz
}

.def\. 

«i./> ron\ 

h^deÛ 
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P i />ef. 
d20.def 

hS.def 

Si.prof; 

^z.prcn 
'l.pron. 

Sunt igitur Unes. A B, AC , squales t\nter fe, < 
■ Eademq. ration? erunt Unes. A "B , B C, &quales,ctim 
ducantur à centra B, ad cir cunfer entïam CAD. &uam-
r,brem minor prscedentis fjliogifmi totn confirmât» erit. 

Non aliter refolui poterunt omnes alis propcfitiones non 
folum Euclidis,Terum etiam ctterorum Mathematiccrum. 

Negligunt tamen Mathematici refolutienem iftam in 
Cuis dew anfcratijnibus , ea quod breuius, acfacilius fine ea 
demanjlrent id, quoi proponitur, i't perfpicuum effe poteft 
ex fuperiori demonfiratione. 

S / quis autem ftiper data refia. defideret conflituere_, 
triangulum quoque Ifcfceles , & fcaienum, id cum Prado 

s*^~s^-~Z—*n i>unc modttm effsctet Sit re-
/ / X $S* linea A B, circa quant ex 
/ Z-—\psC-/H \ ccntris A , & B, dcfcribc.ntur 
i s \ \ duo circuli.vti prius. zDeinde 
i TA\ IK j 1 prodttcatur AB, invtramq 
\ V~^~_J^<L_-^/ / partent ad circunferentias vf 
\ \ y y que ad punïiaC.çy D. Atque 
^—Ny^^X centra A,interuallo vero AD, 

F b defcribatur circttlus E D F. 
Item centra B, interuallo vero B C, circulus E C F, fecans 
priorem in punliis E, é? F. Ex auevum rv'roltbet,nempe ex 
E, c ducuntur ai puncta A,Q- B, dus, refis. E A, E B. F a-
fiumq. erit friper relia A B,A triangulum A B E; quod di 
co effe Ifofieles, nirnirum duo lateuiA S, B F. , effe & *-
qualia inter fi,& maiora latere AB. Cum enim refis AE. 
A D , ducantur è centra A, ad circun.feremixm F. D F; 
c erit A E , squa lis refis A D . Item cum refis B E.. B C, 
ducantur i centra B, ad circumfcetuiam h C F, (erit 
B E, saualis refis B C. Sunt autan refis A D> 3 C, squa-
les inter je, ( vtraque enim A C , S t), squcAis eft refis 
A B ; cum A B,A C, ex eodem centra A, ad circumferen-
tiam ducantur ; Item B A, B D , ex eodem car fa B , ad 
circumferentiam quoque egrcdiantur. g&ttatre AC, E D, 
squales inter fe erunt. Addsto igitur itmpmni rc8a A B, 
h erit u-ta A D, totïB C , aqaalis.) i I& 2*> Al.'t BE-iaxa-
les quoque inter je crus,'. . (JU!cd vao 'vtraa.tc A E j B E, 1 maior 
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■maior fit quam A-B i perfptctsum e[i, ettmJiD', t'qualis 
vftsrfa ipfiiA E , * maiorfit ,qu.zm A B:; lUai-B'C, tqtta-
Jit demonftrata ipfi B E , b maior quoque fit, quam A B. 
Ccnfiitutttm igitur eft'fuper recta A B, ifofeeles A B E,ha-
'btris duo latera'A E, BE, squalia inter fe, 0"'mdiora 
ïatere A B , quod facicndum erat. Atque bue est demon-
ftratio Procli, œliommq. interpretum Eue'lldis, 

BREVI V S tamen Didetur mi ht prjje demenftrari, 
triangulum AB E , effe ifôfceles, hac rutianè. c Sfueniam 
A E, squalis eft refis, A D , & recta AT) , eft dupla refis 
A B, propterea quod B A, B D , squales inter fe funt ; erit 
& AE , dupla rtfis A B . Rurfus à quia B E , squalis eft 
'refisBC, & B C , dupla eft ipfius A B , propterea quod 
Se A B, A C, squales funt inter fe, erit & B E , dupla ipfius 
A B. Cum igitur vtraque A E, BE', dupla fit eiufdem AB, 
erunt f A E,B E, inter fe squales , nicioresq. propterea re-
fi a A B. Ifofieles ergo esi triangulum A BE. 

I A M viro, fi ex punfio A , g ducatur linea refia A G, 
ad circumferentiam E G F, que non fit eadem qus A E, t/eJ 
A D,fecans circumferenttam E H D , in punfio H , & ex 
G, ad B b ducatur alla refia G B , i confiitutum eut trian-
gulum A B G , fuper refi-a A B , quod dico -effe fcaienum . 
H Shtontam A G, maior eft quam A f/. 1 Sunt dutem AH, 
A E, ex centra A,duffs, inter fe squales; ertt &> A G,ma 
ior quam AE. hoc eft, qu4m B E y iqltit oit en fa eft squalis 
ipfi A £, igitur & maior er:f A G\ quam B G , rt\,cmn B G, 
jit squa Us ipfi B-B i >J5Il autém jj> B G , maicr iquam A B, 
propterea quod tôt a B C, squalis ipfiB C

{
, n tau ior eft quam 

A B, pars. Omnia erga tria latéra triaifguU ABG. in squa. 
lia, funtideoq. fcaienum eti ex defimttone•;• qieo-d erat fa~ 
ctendum. . ' f .. , 

B £. £ V IV S quoque oftendemus, triangulum A GB, 
effe fcaienum, hac rattane. Sfuoniam tatn V.A H, A D, ex 
centro A, duttsifunt squales, quam RG ,£j., ex centra B, 
ductt :Sunt autan A T), B C, ipfius AB, dupU/cpuod A B, 
vtnque B D, A C, squalis fit ; erunt quoque AII,B G, ip-
fius A B, dupls , ac. 'prapterea matares , quam A B. Cuft 
ergo PAG, maior fit, quam A H., fiue quam B G ,fcale 

*c).pron j 

}>9.pro»\ 

i%.def 

àij.def 

îi-def, 

. 6-pron 

li. pet. 

h i.pet. 
\zo.def,\ 
*9.pr 
hï.defl: 

•n If. 
def. 
nç/.pro»\ 

°l$.den 

?ç.pro»\ 
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i«rrt < 

«ri< triangulum A GB,habens latus A G, maximum; 
B G, medium,& A B, minimum. 

PRAXIS. 

C O N A BIMV R m fingulisfere problematibus Eu-
clidis tradere praxin quandam facilem , ̂  breuem , qua 
ejfici pojfit id , quod Euclides pluribut verbts , arque lim-is 
contendit confiruere ; Idq.inijt prsfertim obferuabimus, 
que frequentioremvfum ha'oentapud Mathematicos , & 
in quthus praxis compendium aliquod fecum videtur af-
ferre^. : , 1 . ,• 

ITA §iy £ triangulum squilaterrmt ita 
facile confttueturfuper data recta AB.Ex cen 
tris A, Çp B > interuallo vero da ts refis A B , 

B defcribantur duo arcus circulorum fe interfe~ 
cantes in punfio C,pue hoc infra lineam conti»gat,fiue fu-
pra. Poft hic ducantur dut refis, A C, BC, ex punfio Csad 
punfia A,Q> B; fafiumq. erit, quodproponitur . Cuius rei 
éadem eft demonftratio cum fuperiori,fi modo circuli effent. 
integri, ac perfecii. Tranfirent enim neceffario per punfia 
A,&B. 

ISO S C E LE S ita conficietur. Ex centris A, & B , 
interuallo vero maiore quam A B, fi datam reéîam efje 
velimus mtnus latus ; vel minore , fieandem in latus ma. 

A
tus eligamtts, deferibatur duo 
arcus fecantes fe in G. Poftea 

7\ ducantur refit A C , &BC, 
 ^ ■ cOnSirnciumq . erit Ifofieles: 

- E qucntam AC , BC , squales 
erunt,propter squale interuallum ajfumptum, maius fcili-
cet, aut minus, quam refia A B. 

S C A LE N V M denique hoc modo fabricabitur fuper 
data refia A B. Ex centre< B, interuallo vero 

.T^jSL maiore,quam B A, deferibatur arcus aliquis. 
' Item ex centra A, interuallo vero adhuc ma-

tore,quam prias ajfumptum, deferibatur alter 
t/f . ——'R arcus prioremfecans in C. Deinde ducantur 

refis AC,BC; conliitutumq. erit Scalenum, 
vt 
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Vt confiât ex i>uqùaïitate interuallorum , qus. ajfumpta 
\fnerunt inronfiruiiione. 

CAETF.RV M quo paffo triangulum conflitui de-
beat habens tria, latera ttqualia tribus datis lineis quibuf-
cunque-, fingulafingulis, latins explicabimns propos. 2i. 
huius libri. , 

PROBL. 2. PROPOS. 2 . 
A D datum pundum, datœ redae linese 

a?qualem redam lineani ponere . 
SI T pundtû da-

tum A, Srdata re-
éta linea B C, cui 
aliam recta asqua-
lem ponere ©por-
ter ad punftum A. 
Facto alterutrô ex 
tremolinea? BC, 
nempe C , cerf 
tro, * deferibatur eirculus BE, interiiallo reétasBC. 
Et ex A, ad centrum C-, b recta ducatur AC;(nifi 
pUndtum Ajintrartctâm B C , fuerit : Tune enim pro li-
nea ducta fumerur A C} vt fecunda figura indicat. ) Su-
per recta vero A C,e conftruatur triangulum seqmlate-
rum A C D, furfum,aut deorfum verfus,vt libuerit j cu-
ius duo' latera modo conftituta D A, D C, verfus rectam 
A C, d extendantursD C, quidem oppofitû puncto da-
to A, vfque ad circumferentiam in E ; D A, vero opp'o-
fitû centro C, quautumlibet in F. Deinde centro D,in-
uallo vero rectas D t, per C, centrum tranfeuntis ,£ al-
ter circulus deferibatur E G, fecans rectam D F, in G. 
Dico rectam A G, quœ pofita eft ad punctum datum A, 
aequalemeffeda«erecta-B C.Quonia.m DE, D G,du-
ctx funt ex centro D, ad rircunferentiam E G, Hpfae in-
ter fe squales erunt : Ablatis igirur D A, D C, asquali-
bus lateribus trianguli œquilateri A C D, g remanebit 

F 3 A G, 
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*l$.def. 

CHU 
■'ï.pet.l 
flS.det 

j 

A/Gj'inàalw'rcctce C L . Sed eidem C É, a squalis eft' 
recta B'C. ( cum amba: recta? C.B , C É , cadanr ex cerî-: 
xrp Ç,.ad.<yre«Bjfexerrtiam B E.). lgirurrccce A G,B»Q; 
.quandoquidenr vtraque ï.qualis eft çftenfa recta; C fi,; 
inter/e b squales erunt. Ad datum igitur punctum,&c.' 
quod erat faciendum. 

Q V O D R punctum datum fuerft in extremo date li-
rtëas , cuialc eii C , facile abfoluetur problema . Si enim] 
ceritçd C, & interuallo C B, c deferibatur circulus, ad 
cûius Circumferentiam recta d ducatur 'vtcunque C E, 
erit ha-c pofta ad punctum datum C, « asqualis datas rç-', 
ctas B C, cum Vtra'que & B C, & C E, ex eodem centra 
egrediatuiuad circumferentiam B E. 
/ \ S K ' mm 

y C H O L r V M., 
1 / £^ 1 ■> (rN\ ! étn c 

HV t- VS prollematts varij effe poffunt cafus , vt ait 
Proclfis. Aut eûim-datum punBum in ipfadata recta est 
pofttum ,aitt extra ipfam : Si in ipfa , er-it vel alterum ex- ' 
tremorum eius--, vel inter vtrumq. iacebit- extremum » Si 
vero extra ipfam , erit veî è direclo dais. Unes , ita vt pro-

duit» in relia m, O" continuant per ipfam punctum tfan* 
feat, vel non, è direclo, ita vt ah ipfa ad data Unes ex.tre \ 
morstm quoduis recta linea duel a cum>- data recta angu-. 
lum ejftciat ; modo vel Jttpxa datant lineam erit con-1 

ftitutum,, val in.fra, vt manifeslum est,In omnibus autem\ 
iflis cafilus femper eadem eft conftruii'to , éfi demonftratia.l 
Quod jiin ctinU-r.iciione fat triangulum À C D, fuper re->. 
Ita ÀC, Ijofce!es , eodem modo oftendsmus, rectam A G, 
reïtsB.cliqualimeJfe. 

PPvOBL. 3. PROPOS. 3. , 
DVABVS datis redis lintis inœqua-' 

libus j de maiore œquaiçrri minoriredanr 
lineam detrahere. 

SINT 
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S IN T Aax recta: inajquales A, minor, & B C, ma-
ior, oportéatq. ex maiore* C, derrahe- A. 
re lineam aequalem minori A . Ad aire- ; jp$*U£l 
rutrurri extremorum linese maioris B C, A, \ 
nempe ad puhctumB, aponaturaliqua___J----^B J 
linea, qu*fît BD, xqnaiis minori A. 
Deiride centro B , interuallo a'utem B D, 
circulus b deferibatur fecans B C, in E . Dico B E , de-
tractam effe «gnalemipfi A.: Quoniam B E , c aequalis 
eft recta; BD,'&eidem B D, aequalis eft recta A', peu 
confti-uctionem ; 4 erunt A-, & BE, inter fe arquales. 
Duabus içitur datis rectis &c. quod erat faciendùfn. 

Q^V O DR duae-'rectaenarse coniimrannir in vnb ex-
trême, quale^ funt BDj&BC, comuncts in extrerno 
vtriufque Bsdefcrtbendus erit c-hx'nlus ex B,ad.interoal-. 
lurnminoriS.B'D i Hic enim auferct BE, œqualem ipfî 
B D, vt confiât e«^e%itt«Jf«!iwB& 

!■ ■ . .; ipjl S C H.O L I V M. L 
V A RIO S etiam poffe cafiis effe i» hoc frohlemateinç>-

ma ignorât, cttm'daa lt»eâ in&qttales data vel. ime-r fe di-
rent , ita vt neutra'alteram contingat ; vel not^ftdtBtt 
coniungantut ad vnum txtremum , vel (e inutuo fecent , 
vel cette altéra alteram fuo extrerno tangat duntaxat} 
&c, de qua re .lege Proclum hocin loco , 

THEO REM A i. PROPOS. 4. 

SI duo triangùla duo latera duobusla-
teribus œqualia fiabeant, vtrumque vtri-
que;habeantvero & angulum anguloic-
quaiem fub œqualibus redis lineis conten-
tum; Etbafîrn bafî œqualem habebuufst? 
eritq. triangulum nïangulo a'quale ; a'ere-
liqui anguli reliquis angulis squales erût, 

F <f vter-

a t.prt-
mi. 

'ï.petit 
I:.def 

ài.pron 
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\b zo.fro 
nun. 

c n.pre 
nun. 

àt.pro-
itun. 

\nun. 
is.pron, 

S8 EVCLLO. G.EOM. 
vterque vtrique ,'fub eruibus arqualia late-
ra fubtenduntur. 

S I N T duo triangùla ABC, DEF, 
& vnius vtrumque latus A B, A C, 
œquale fit alterius vtrique lateri 

E DE,DF,hoceft,AB,ipfîDE,&AC, 
ipfî DF; angulufque A, contentus la 

teribus A B, AC, squalis augulo D, coruento lateribus 
D E, D F. Dico bafîm BC, asqualem quoque eilè bafî 
E F.j & triangulum A B C, triangulo D E F ; & vtrumq. 
angulum B, & C, vtrique angulo E, &F, id eft, arigulos 
B, &E, quiopponuntur lateribus sequalibus A C,"D F, 
inter fe ; &angulos C, &F, qui opponuhtur asqualibus 
lateribus A B, û £, inter fe quoque effe ajquaies . Quo-
mam enim recta AJ5, rectç D E, ponitur squalis, fit, vt 
fî altéra alteri fuperponi intelligatur, collocato puncto 
A, in puncto D,4 ipfa; fîbi muruo côngruant,punctumq. 
B, in punctum E , cadat-. Neque enim diccre qui s pote-
rit, partem recta; A B, rectae D E,,congruere, & partem 
non , quia tune dua; lecte haberent idem fegitfenturh 
commune, b quod eft impoflibile ; Quodfi qnisdicat, 
pofito puncto A, in D, cadere qmdem punctum B, in_» 
E, fed rectam A B, cadere. vel ad dextram, vel ad fini 
ftram D £,claudent dua; recta; lineç fuperficiem. c quod 
fieri non poteft. Quare recta A B ; recta; D E, congnjet, 
vt dictum eft . Cum ergo angufus A, angulo D, ponatur 
xqiiaiïs congrue: quoque alfer alteri, hoc eft,recta_, 
A C, rectae D F, congruet, punctumq. C, in punctum F, 
cadet, ob aequaiitatem rectarum A C,D F.Bafis igitur 
B C, bafî E F, congruet quoque: alias fî fupra caderet, 
aut infra , vt erri cere ru r recta E G F , vel E H F, claude 
rent dua; rectae E F, E G F ; vel E F, E H F, fuperficiem, 
(negare enim nemo pot:rit, tam E G F, quam E H F,re 
ctameffe,cum vtraq. ponatur effe eadem,que'recta BC.) 

3tiôd eft abf Iirdura. Dua; enim recta; fuperficiem je clau 
ère non poffunt. Quocirca f bafis B Cbafî E F,cequalis 

erit 
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■ 
?nc,cum néutraalteram excédât; tk triangulum ABC, 
rriangulo D E F ; ci angulus B, angulo E; & angulus C, 
angulo F., squalis, ob eandem canfam, exiftet. Quare fî 
liiotrianguladuo latera duobus lateribus equaliaha-

bearit, Sec. Quod demonftrandum erat. 

SCHOLIVM: 

■■ -'■ 

RECTE Euclides duos conditiones pofuit in antécé-

dente huius theorematis, quarum prima eft, vt duo latera 
vnius tridguli squalia fins duobus lateribus alterius trian 
guli, vtrumque vtrique;Secunda, vt angulus etiam vnius 
contentus iliis lateribus squalis fit angulo alterius eonten-
to lateribus y qus iÇtis fiant squalia . Déficiente enim alte-
rutra harum cpnditionum, neque bafies, neque reliqui an-, 
guli poterunt vnquam effe squales,vt probe hoc ioco a Pro-
clo demonftratur : Triangula vero ipfa licet poffint ejfe s-
qualia, pefteriore dttntaxat conditione déficiente ,vt. ex 
ficholio propofi. 37, huius lib. conftabit, tamen ratoadmodu 
illui cp'ntinget. Sint enim'triangulsrum A B C ,D E F j 
anguli A, &'D , squales y.nempe reffi , & latera AE, 
AC, squalia lateribus D E, D F, non quidem vtrumquc-i 
vtriqae,fiéd- illa fimul fum- 1 
pta hifie fimul fumptk, fit- ? /X, * D 
'que A B, 3. A C, 4. vt am- fif g NT

 2
 /^sL 

bofimal ejf.ciant f.At ve- ^-1—*—Z-,-^!^^ 
ro D E,fit z. & D F,s.vt 5 CE. V^.zj} -,f_ 
ambo quoque fimul 7. con-
ffiwant, <§fuibus pofitis, erit bafis B C, f, & bafis E F, ra-
dia quadrata huius numeri 29. qus maior quidem es! quS 
s. minor autem, quam 6. Item area trianguli ABC,erit 6. 
ttrea vero trianguli D E F. s. Anguli deniquefiuper bafim 
B C, insquales erunt anguhs fuper bafim E F.^as quidem 
omniaita effe, hic oftenderemus,nifi ad eorum demonfira-
tionem requirerentur multa , qus nondum funt confirma-
ta. Vides igitur omnia insqualia ejfe , propterea quod non 
vtrumque latus vtriq. lateri squale exiïlit in diitis trian 

gulis ABC ,DEF. 

RVR-
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» ?. pri-

I mi. 
i>i ■peti. 

R V RSV S triangulorum A B C, D E F y latera A B, 
A C, squalia fini lateri-

\ TV • • bus D E ,DF, vtrumque 
.rv^X^r S] \.f vtrique,fitq,vnumquodq. 

B 
5. anguli -vero A ,& D , 
contenti diSis lateribus 

* insquales, fit que A.maior 
quam D . §fuibus concejfis , erit bafis -B C , maior bafej 
E F, vt fropof. sa', huius libri ofiendetur. §Yuod fiJtafim 
B C . panamas c/fi S. bafim autem E F, 4. erit area trian-
guli ABC, 12. area vero trianguli D E F,radix quadra 
ta huius numeri 84, qus maior quidem eft quam 9. minor 
Vero, quam xo.id quodnotifjlmum eft Geometris. Vt igitur 
duorum triangulorum & bafies,0> anguli,ne c, non triangu 
la ij>fia squalia inter fe Jint, neceffe eft, vt vtrumquelatu. 
vn tus squale fit vtrique lateri alterius, ej> anguli quequej 
dtclis 'Uteribus contenti squalet exiftant ,vt optime dixit 
Eurlides. 

THE OR. 2. PROPOS. 5 
ISOSCELIVM triangulorum,qui 

ad bafim funt, anguli inter fe funt squa-
les : Et produ&is squalibus reclis lineis. 
qui fub bail funt, anguli inter fe squales 
erunt. 

S IT triangulum IfofcelesA BC, in 
quo latera A B, A C, inter fe A* squa^ 
lia . Dico angulos ABC, ACB, fupra ba 
lïm BC, squales inter fe elfe : Item fî la< 
tera squalia'ÀB, AC, producantur quan 
tu m iibuent, vique ad puncta O-, & E , 

-\ angulos quoque DB C, E CB, infra ba-
fîm eandem B C, effe aequales . Ex linea 

enim A E, producta infinité a abfcindatur A F, œqualis 
ipifi A D, b & ducantnr recta; B F, CD. Confiderenrur 

deinde i 
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deinde duo triangula À B F, A C D. Quia ergo duoda-
cem ABj AE,trianguli A B F , xqualia funt duobus late-
teribus A C, AD, trianguli A C D, vtrumque vrricue, 
nempe A B, ipfi A C, e* hypothe/i.Sc: A F, ip;ï A 'S, ex 
conftructione; angulusq. A-, •contemus iareribus AB, 
A.F3squalis eil angulo A.confeuco lateribus A C, AD, 
immo angulus A,commuais eil vtrique trianguio: c Hrit 
bafis BF, squalis bafi C D ; & angulus F, angulo O ; & 
angulus A B F, angulo A C D ; cum & priores duo, &. 
po.ileripres oppona^rur. squalibus lateribus in dictis 
triang'ijis, vt patet. Rurfus confîderentur duo triangula 
BDCjCFB. Quoniara vexorects A D, A F, squales 
funcper contciuctionem, Sî vt, fi auferantur ex ipiîs x-
quales. A B, A C, d & reliqua: B D, & C F , fint sequales. 
QUjare duo latei-a B D, D G, trianguli B D C, squalia^» 
funt du,ôL«us lateribus C F, F B, trianguli G F B , vtromr 
que vtrique, videlicetB D, ipfi.C F', & DC, ipfi'F.B^yt 
probatum. eihSunt autem.c*; anguli D, Se F, cootenti di-
ctis ■bvteri.bas-afqualibu s ^qualesjvt odenium etiam fuit, 
Igitur erit angulus c D B Q^agulo F C B , squalis. j & 
angulus, B G D,angulo C B-F., Ta m enim priores duo, 
quàiç po/leriores,requaiib.is opponunturlateribus, ex.i-
îtunrqi.fiipra cemmuaera bafira'-ji C, vtriufque trianguli 
B P C, C F B. Quod iîex totis-.anigulis squalibus-AB-F, 
A C p,(quos squales elfe iaaùk:&onfir£aimu«in prio-
ribus triangulis ) derrahantur anguli aequales G BF, 
B CD, (quos itideui in po/terioriaus triangulis modo 
probau.iiHus effe squales ) f reman:bunt angali A B C, 
A C-Bkv%ya bafim B C, squales : Odenfum cil au te rn 
inpoilerionbus tnar>guiis,& angulos D B C, FCB, qui 
quidem funt infra ean .ié bafim BC,efle squales. Igitur & 
anguliÇiprg.bafim inter fc,& auguîi infra eandé inter fe 
funt squales j Ac propterea Ifolci-liutn trian gulorû,qui 
ad bafim fun.t anguli,.&o Q^od erat demonfirandum -

S C H Q L I V M. 
H AE C propefitio uera etiam efi in triangulis squila-

teris.cum in quolibet referiantur duo latera inter fe squa-

lia, 
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lia,lieit eamBuclides folis Ifofcelibus tria/igulis videa-
tur accommodaffe.Exifientibus-enim duobus lateribus AB, 
AG,trianguli ABC,squalibus;(iùe reliquum latus BC,ipfis 
quoque fit squale*, vt contingit intriangulo sqxiîafero,fiue 
insquale, vt tn Ifbfiele acc'idit, necefiario confequitur, fa 
angulos fiupra bafim interfie, fa angulos infra eandem inter 
fe quoque ejfe squales, vt confiât'ex demonitratione prsd's-
tta. Solet autem theoreMa hoc 'tyronibus fubdiffictle, fa ok-
fcuriufculum videri , propter muhitudinem linedrtim } fa 
x>.'guiorumyquibus néndumfUn-t affueti. Verumtamen ,fi 
diligenter theorematis pruidentis vis ac demonfiratio pan 
deretur,non muito labore hoc, qitodprs tnanibus habemus, 
à -quolibet percipietur, fi modo memorfit, illos angulos 
triangulorum prcbari squales effe in antecedenti theore-
mate, qui œquulibus lateribus opponunfur. Quod quidem, 
quoniàm Campanus non appofiuit, caufa fuit, vt confufa 

-effe videatue,fa jabobfiura ei:ts demonfiratio . 
V E RIT AS porro hatus theo 

/V rematis , quoad vtramque par-
/ \ tem,facite 'quoque demonfirari po-

y -■ -\C tes! perfkperpofitionem, vt démon 
D \P slrata fuit proprfitio 4. sint enim 

rurfium intriangulo ABC,duo la-
tera squalia A B , AC,qus producantur quantumlibet 
vfique ad D,fa B. Dico tant avgulos A B C, A C S .fiupra 
bafim BC, inter fie squales effe,quam angulos DBC, ECB, 
infra eandem bafim. Si enim concipiamus mente triangu-
lum ABC, triangula AC B,( ita vt idem triangulum fit 
inPar duorum ) fuperponi, ita vt recta A B, rects A C,fu-

">%.pon 

perponatur,cadet punctum B , in C, ob squalitatem late-
rata A B, A C. Quo pofito, cadet reSla A C, fuper rectam 
A B, ob sqtialitatem ,fi'ue identitatem anguli A ; atqutj 
punctum C^tn punctum B, incidet.propter squalitatem la-
terum AC, AB. Quapropter angulus ABC. angulo ACB, 
fa angulus D BC, angulo ECB,* congruet,ac proinde tam 
illi, quam hi, inter fie squales erunt. 

CO-
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COROLLARI V'M. 

Ex hac propofitione quints liquet, omne triangulum 
aequilatcrum effe ïquianjulutn quoque ; Hoc eft , très 
angulos cuiuslibet t'riinguli asquilatcri elfe ' 
quaies. Sit enim triangulum aîquilaterum A 
nia.nigiiur duo-latera A B, A C , funt sqiuf 
duo anguli B, Si C acquales. Item quia dtiô latera A B

; 
B C, funt aiqualia, erunt & anguli C, & ft, squales. Quare omnes très 
A, B, & C, ïqusleserunt. Quod eftenderdumerat. 

je eft ,ttes A 

e inter fe se- /\ 
.B C.Qun- / \ 
Jia , <r erunt J6« SC, 

THEOR. 3. PROPOS, 6 

SI trianguli duo anguli squales inter 
fe fuerint: & fub squalibus anguiis fubten-
fa latera squalia inter fe erunt. 

I N triangulo ABC,fîntduo anguli ABC, 
ACB, fuper latus B C, squales. Oico duo 
latera illis oppofita A E, A C, efTe quoque s-
qualia. Si enim non credantur a-qualia, exi-_ 
ftentibus nihilominns anguiis dictis squali- ï 
bus, erit akerum maius altero s lit igitur A B, maius 
quam A C, fî fieri poteft : Et ex A B, b ablcindatur in D, 
reetaB D, squalis recta; A C, qua» minordiciturelTe_-
quam A B,) ducaturq.recta C D. Confîderentur iam duo 
rriangula A C B, D B C. In quibus cum duo latera A C, 
C B, 3rianguli ACB, squalia fint duobus lateribus D B, 
B C, trianguli DBC, vtrumque vtrique,nempe A C,ipiij 
D B, (abfcidimus enim ex AB,ipfi A Qconcefiuaduer-
fanj, asqualem D B,) Se C B, ipiîB C, cum fit vnum__. 
& idem ; Sintautem & anguli ACB, DBC, contenti 
dictis lateribus squales , per hy pothefin : c Erunt trian-
gula A C B, D B C, squalia, totum, & pars, quod fieri 
non poteft. Non igitur erunt latera A B, AC, insqualia, 
fi anguli B,& C, fuper latus B C, squales funt,ne totum 
parti squale effe concedamus : fed squalia exiftent, 
Quare fî trianguli duo anguli, &c. Quod demonftran-
dum erat. 

 ■ ——1— — 

SCHO-

c 4. f ri-
mi. 
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SCHOLIVM, 

C O .N V E RT TT hoc theorema primam partem prs 
cedentis. Nam tbi demonfiratutn cil , fi duo latera trian-
guli inter fie squalia fiuerint, angulos , qui ad bafim fiant j| 
effe quoque squales: Hic vero,fi anguli ad bafim fiïnt s.cua-

; les, latera quoque anguiis iilis oppofita effe squalia . Njn' 
' autem tnirum alicuidébet viderifiiMathematici interdumx 

conuertunt propcfittines , ita vt nunc ex antécédente quo-ï 
': piam cDnc'eJfo colligant per dcmonfitrationem confequens a-i 

liquod,nunc vero rurfus ex confeqtiente hoc ccnceffo infé-
rant per altam demonsirationem antecedens iltud ,vt ab 

- Eaclide in hifice duakus proximis propofitionibus facium 
j ejfe confpicimus.: Non débet,tnqttam , videri rr.irum , quo-
! niavi non fiemper in rcbus Mathematicis reciprocanturfiinA 

tecedens & confequens, Nam in fropcfitionibus ne.cejftaiijs, 
■ quales-fiant profofittone s Geometr i c s j pcteSi interdum pru-
- iicatum effe vniuerfi-.iius fubicclo, vt cum Dtaleciicis lo-
\ qiiamur, Quare tune non pot erit conuerti prepefitio. Nam 

nterfiaria eft hs c proprfitto\fiOmnis homo eil animal.) non 
■ tamen conuerti poteft vniuerfaliter, cum non omne animal 
fit hemo. Ita quoque fi'cri pctes'i: in propofitionibus Geome-

1 tricis rteccffa.fi : Crtas ego reivnttm auntaxat nunc ex-
■ smpium taie in médium proférant . Démon Sirat Euclides. 
- propos.id,huius lib.Si trianguli cuiufiuis vnum latus pro-
" ducatur, angulum externat» maioxem effe duobus internis.. 
• fiai eppefitis ; In qua quidem fropofitione nulle modo aliter: 
cedeuuç?confequens reciprocantur, Non enim fieqnitur.fi. 

. fignrs. cuiafius recïilines vno latere produite, angulus ex-
i ternus maior fit fingulis internis eppefitis , figurant illam 
' ejfe triangulum, cuni peffit etiam efie quadrilatera figura., 
vt ad propnfi.16. huius lib.clhndemus. Eodema.modo mul-
ts aii.t propofitiones conuerti ne.que tintv Quam cb rem ne-
ceffe efi, Vf prias demenftret Ctometra , propofitionem a/isl 
quant conuertifhec ej},antecedens,&- confequens ilitus reei-

| procari,antequam ex conjequente concefifo colitgat antece-
• dens . Non conuertit autem Euclides omnes propefitiones,, 

qtis, 
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qas. conuerti poffunt, fed eas duntaxat.quarum conuerfio-
ne maxime indiget : Nos tamen dabimus operam , vtfiere 
omnes tllas conuertamus, qust aliqaam videbuntur ajferre 
vtilitaiem. 

COR 01. L A R I V M. , 

S E QV I TV K ex hac prorofitione , omne 'riangulum ç 
squiinguiuin, id elt, cuius omnes anguli funtsquales, elfe * 
icju-lKcmnt. Quod quidem conuenum clt corollarij quin /\ 
t» prbpofitjoms, Vt iiquec. Sint enim ttiang.ili A B C , très 
arigulixqualcs Dicoipium elle xqmhcerum. Cum o i n duo 
anguli B, S: C, fint yquaks , a eruntlateta A B, A C , aequalia . Burfus 
eu.n duo angult A,& B,lint acqiuiles, truit quoque latera A C, EC , at-
qualia,& idcirco oiriuia tria lateta A E, B C, ÀC, ïqualia. Quodoften 
dendum Star,. 

EX P R O C L O. 

L T CE BIT nobis etiam conuertere fecundam partem 
quints, propofiiioni^, hoc modo . 

SI trianguli cuiuslibet produ&is duo-
bus lateribus, anguli infra bafim fiant x-
quales, & duo latera illa arqualia inter fe_^> 
erunt. 

Trianguli enim ABC, produisis lateribus 
A B, A C, ad D , fa T. , fiant anguli DBC, 
E C B, infra bafim B C , squales. Dtco latera E 
AB, AC, ejfe quoque inter fi squalia. Ex CE, 
quantumlibet producla b abfcindatttr C F, ; 13 
qualis ipfi BD, faducantur rects BF.FDJiC. 
Confiderentur deinde triangula D B C, F C B . In qu bus 
cum latera DB, BC, squalia fint lateribus F C ,CB ,v-
tfumque vtrique , nempe DB, ipfi F C, per conJhuSiohem, 
& BC, ipfi C B, quod fit vnum fa idem: fin t autem fa an-
guli D BC, F C B ,'diciis lateribus contenti squales , per 
hypoihefim : c erûnt fa bafis C D, B F; fa anguli B C D, 
C B F, fuper has bafie 's , cum opponantur squalibus lattri-
but B D , C F, aquales. Ablatis igittir hifee anguiis aoua-
lib-utBC D;CBF,ex anguiis F C B, D B C, per hypothe-

fin, 
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*$.pro» Ç[n ^ualibus^rentanebnnt ar.g-4.liFC D, DSF, zqnaks. 

Coxfiderentur rurftts truttgul» D B F ,F C D. In quibus 
qucns.im latent D B, BF, xqualiitfitxt lateribu; F C , CD, 
vtrnmq<te vtrique,tiempe D B, ipfi FC,per conHraBionem, 
(y B F, ipfî C Z> , vt modo oflcnfum cSi ; Surit autem & an-
guit contenti dicits Intertbus DBF.FCD squales, it etiam 

b+.pri- futt nuper demonftratum-kErit ar.gulùs hDF,juper bafim 
fi. DF,trianguli DBF,aqual.is angulo CFD.fuper eundem bit 

fitnFD,tria»guli FC D. fit tnim aqualibus lan rtbus cppo-
nuntur. Cum igitur in triangulo A D F, duc anguli ADF, 

cS.prt- AFD,fint cquales,vt Kunc osîendimus,^erunt ïatera AD, 
m,< AF,nqimlia. A quibus fi recta, BD,CF ,per couHruciionem, 
d^.pron ^qdales demttntur,i remctnebunt AB,AC,lttterct,_ triunguli 

ABC,s,qunlia. guod erat oftendcndum. 

THEOR.4. PROPOS.7. 
S VPER eadem re&a linea , duabus 

eifdem redis lineis alias dux reclœ iine:e ar-
quâtes , vtraque vtrique, non conftituen-
tur, ad aliud atque aliud punitum, ad eaf-
dem partes , eofdemq, termirios cam dua-
bus initio cucHs redis lineis habentes » ] 

SVPER refta ÀBjCQfjftitÙanairad pun&um quod-
uis C,C!UÏ reétas lineae A C, B C. Dko fuper eandem re-
âam A B, vcrfus partem eandem C, non pofie ad aliud 
punâ;utn}vt ad D,coniHrui duas alias redas lineas, quas 
fînt squales lineis AQBC, vtraque vtrique, nempe AC, 
ipfî A ù , aux eundem habentterminum A ; & B C,ipfi 
BD3quse eundem etiam terminû poilident B. Sintenim, 
fî fieri poteit,reda2 AC,AD,inter fe, & reéte BCBD,in-
ter fe etiam squales.Aut igitur punftum D,erit in alteru 
tra reilacum AC, B C, ita vtre&a A D , in ipfam reiram 
ACvel BD,inipfam BC,cadat> autintratriangulum_> 
ABCjaut extra.Sit primo pun&um D,in altéra redarum 

A Q 
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97 
AC, BC.nempe in AC, vt AD,(ît pars îpftus A C. Quo-
niam igitur red.se A:C , A D ,. eundem ter-

 c minum A,habentes dicunttir squales, eut
 D 

pars ALVoti AC, oequali$. Quod fieri non 
poteft. Sitdeindepundum D , nitra trian 
gukm ABC,Srdufta recTa CD,producan- A.. 
turfeâîB BC,BO,.vfque ad F. QUoniâ 
igitur in triangulo AÇD,ponunror latera AC, AD,s:qûa-
I;a - erunt anguli ACD,ADC,fuper bafm CD,a:q.ualesj 
b i iïaucem angulus ACD, mmor angulo.DCE; nempe 
pars'toco: îgitar & angulus ADC,minor'eric eodera an-
gulo DCE. Quare angulus CDF, pars ipfius 
ADCmultc m'in or erit eodein angnlo DCE. 

Rurfus, quia in triangulo B C D, latera BC, 

B,D, p(tnuntur,a:quaUa,c c;unt anguli CDF,. 
DCEjfub bafî CD, aiquales. Oftenfum autem 
fui.t, quodidem angulus ÇDF, multo fit mi- A fi 
norangulo DCE. Idem ergoangulus CDF, & minor eft 
angulo DcE,&eidem.a3qualis, quod eft abfurdum. Sit 
poftremo punéïum D^xtra triangulum ABc. Aut igitur 
in tali. erit loco, vt vna linea fliper alteram cadat, Vt in 
priori figura, dumm.odo loco D,intelligas c, &loco C, 
ipfum Pi ex quo rurfus colligetur pars a-qua 
listoti

;
quod.eftabfurdLjm.Autintalieritlo- ç k 

co, vt pofteriores du? UXKX ambiant prio-
rcs duas,ceu in pofteriori figura, fi modo lo -
co D, iterum intelligas.C,&D, loco C.Quo 
pofitOjin idem abfurdum incidemus, nempe A. 
atigalum D C F, & minorem efiè angulo 
CDE, & eidem aiqualem, vt perfpicuum 
eft. Aut denique punclum D ,ita erit ex-
tra triangulum ABC, vt altéra linearum 
pofteriorum, nempe A D, fecet alteram 
prioruin,vt ipfam BC^Puda igitur recta 
CD, çum in triangulo ACD, latera A C, 

*jAD,ponantur ^qualia, à erunt anguli ACD, ADC, fupra 
|bafim CD,xquales:Ac proinde* eu m angulus- ADQtni-
norfit angulo BDC,pa.rs toteerit & angulus ACD, mi-
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98 EVCLID. GEO M, 
nor eodem angulo BDC;Quare multo minor 
erit angulus BCD, pars anguli AÇD, angulo 
eodem BDC.Rurfus,cum in triangulo BDC, 
latera BC,BD,ponâîura?qualia,a erunt angu-
li BCD, BDC, fuper bafim C D, squales : Eft 
àutem iam oftenfum, angulum BCD, multo 

efle minorem angulo BDC. Idem igitur angulus BCD, 
& minor eft angulo BDC,&eidem aequalissquod eft ab-
furdum. Non ergo squales funt inter fe AC, AD, Sr in-
ter fe quoqueBQBD.Quare fuper cadé recta liriea,dua-
bus eifdem recl:islineis,&c.Quod erat demonftrandum. 

S C H O L I V M. 

FI E RI poteft,vt dtttt Unes, AU,BD,tquales fmt dila 
but AC,BC,vtraque vtrique, vt AD, ipfi BC ,&BD, ipfi^ 
AC. vt vitima, figura indicctt. Veruw hoc modo non egre-
diuntur ab eodem puncjo linea ills,,qus. fiunt aquales inter 
fe,vt confiai.Sols, enim AC,AD,eundem limitem poffident 
Ai Item BC, BDj eundem B ; opiïmeq. demonftratum fuit 
ai Euclide,fieri non poffe,vt AC,AD, interfie fint squales, 
tta vt BC,BD,qttoque inter fenquales extftani. ReBe igi 
tur in propofitione appofita funt hic verba: ecfdemq. termi-
nes cién'd.uahus initia duétis reciis lineis habentes . Rurfus 
poffuht effe duitline.t.fimulfiumpts. AD,BD, s-quales duabus 
lineis AG^BCifimkl fumptis,vt in eadem figura perfpici po-
tefi: Sed hac nav eflendit Euclides fieri nonpoffe.Dixit enim 
nanpojfe vtramque vtrique ejfe iqualem,&c. ' 

Eadem ratione poffiint ex A,& B,infra 
A&fbafint trianguli ABC,hoc eft, ad con-
trarias paries , duci diU linea. re£H A D 

• B.D,conuenientes ad aliquod punctum,ita 
vt AD, exiéns e puncfo' A, nqualisfit ipfi| 
AC; iQ> BD,egrediïs ex B,&qualis ipfi BC, 

vt persjicuilm efi in appofita figura. Non igitur fine eattfa 
adtecit Euclides : ad eafdem partes. Denique ejfe poterunt 
dus. linsA AC, AD, aquales inter fe.éimdem terminum A, 
pofftdehi'es ; Sed hoc pofito,fieri nuttaratione potertt,vt re-

! liqut, 
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liquidus, BC

%
BD,-terminum habentes eundem B, in ter fe 

quoqiee fint s.quales\, vttin hac figura,apparet, & 
at> Enclide est demonHratum. Appofite igitur di-
cjum e/ltn prcp^fitione-.duabus eifidem réélis lineis ,, 
alti dus. re3*tipe* s.qu aies,-vtraque vtriqi(e,&c. -f-.\ 
§uare vf.fUn.ejccptts Euclidi in hac propofitione À . E 
propofitus intelligutur, diltgenter.fingula verba propofitio-
nis funt ponderauda. 

THEOR.5. PROPOS. 8. 

SI duo triangula duo latera habuerint 
duobus lateribus, vtrumque vtrique, a; 
qualia, habuerint vero & bafim bafi a?qùa-
Iem : Angulum quoque fub ajqualibus re-
dis lineis contentum angulo arquaient--
habebunt. 

SIN T duo ktera AB, AC,trianguIi ABQduobus la-
teribus DE,DF, trianguli DEF, aequalia, vtrumque vtri-
que,nempe AB,ipfi DE,& AQipfi DFsfit autem & bafîs 
BC,bafî EF,a;qualis. Dicoaiigulum A, aequalem efle an-
gulo D,quorum videlicet vterque didis lateribus«ronti- [ 
petur. Nam fi mente intelligatur bafïs BC,fuperponi 
baft EF,a neutra excedet altera,fed pundum B,congruet|a

s
 p

rtn
\ 

pundo 6,&pundum C3pundo F, cum hx palesponan-' 
tur jequales-
interfe. Dein 
ie fi triangu-

lum ABC,co-
gLtctur cad.c-
re fuper trian 
gûlumpEF,cadet pundum A,aut in ipfum pundum D, 
aut alio. Si pundum A,in ipfum pundum D,cadat,con-
gruent fibi mutuo triangulorum latera, cum ponantur 

G i XQU2-
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squaliaj-Ac propterea *arsguius A", *quâlis erit angulo 
D,cum neuter akerum excedatïQuod'fi punclum A,aiiô, 
dicaturcadere,vt ad G, çjuo'modocumque id contingat, 
hoc eftjiîue inlatus ED,irae intra triangulum EOF, fiue 
extra,vt in figuris apparet s erit perpétué" ÈG, ( qux eà-
dem elt,qu3E BA,) squalis ipfi ED i & FG, ( qux eadem 
eft, qux CA) asqualis ipfi F D, propterea<;uod latera v 
nius trianguli aequalia ponunturlateribusalterius . Hoc 
autemfieri non.poffe, iamdudum b demonftratum eft, 
cum tam recta; EG, ED/fermiuum eundem E, quam re-
âx FG, FD, eundem limitem F, poffideant. Non igitur 
punclum A,cadet alio quam in pundlùm P:ac propterea 
angulus A,angulo D,3equalis erit. Quare fi duo tnangu-
la duo latera habuerintduobu's lateribusj&c.Quod erat 
demonftrandum. 

S C H O L ï V kl ', 

V T vides , hte'prcpofitio conuertit primant partent pro-
pofitionis quarts,. Sicut enim ibi ex squalitate anguhrum^ 
qui lateribus aqualibus cominentur, collecta fuit bafium 
iqualitas; ita hic ex squalitate bafium conctudit Euclides 
squttlitatem angulorum , qui lateribus iqualibus compre-
henduntur. Eoffumus eddem modo ex prima,(5r tertia par-
te conclufeonts quarts propofitionis inferre totum antécé-
dent eiujdem, ita vttheoremu proponatur in hac formant. 

SI duo triangula bafes habuerint arqua 
les, & angulos fuper bafes confiitutos x-
qualeSjVtrurnque vtrique: Habebunt quo-
ique reliqua latera acqualia,vtrumque vtri-
que 5 qua? videiicet jequalibus angulisfub-
tenduntur, angulosq. reliquos hifce lateri-
bus inclufos squales. 

SIT 
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S IT enim bafis BC, nqualikbafiEF, & angulus B,an-i 
gulo E- angtttufq. C,anguh DFE* Dico latus quoque A Bî\ 
lateri DE,ér. latus AC, lateri &F, squale ejfe, angulttmq; 
A, angulo D , 
Sam fi bafis 
bufi fuperpo. 
nutur , a con-
gruent flbi mu 
tus exirema 
earum, nec non 01 Unes mngulorum iqualium. Quare om 
nia fibi congruent, proptereaque omnia inter Jefe iqualia 
erunt. Vernm hoc idem theoremu &nobis pràpofitum}qùçd 
qu'idem magis .proprié contieitere videturqu,art4m propefi 
tum, quod quiUem m Agis proprie eonuertcrè<y}detur quar-
tant profofitionem,qua»i illuà' F.Hïlïdir-,. aliter demonfira-
bit Euclides- imprima parte propefîtioms a6. 'v t te Utt me-1 
nebimus. '. ■ \ ■ 

C OR O L 1 A R I V M. 

PQRRO ex antécédente huiuj ofîauE propojï tionis non folum 
colligi potcft,ar,gulos ljteiibus àqualibu* cer.tsn tos jrqusies eflc, ve-
nin» etiam reliqaos ahgulos, qui ad bafes ccnftituuntur,nrusnque vtri-
que, vt angnlum B,a»gulo E,8{ angolùm C>angulo Frimino totumeriâ 
gulum ton triangulo,vt confiât excadem fupetpoftuoue vnius trian-
guli fuper akerum . î^ano (îbi mutuo congruent & dicti anguli, & tota 
trîangula.vt peiTpicuum eft. Quod etiam ex qaarta priipof. colligi po 
teritjpoftquam'de'mohitratuiTi fucrit,angulos arqualibu? corriprehenfos 
latenbus ïquales'cQc. Inde enim fiet, cum latera quoque tint stqua-
lia, & rciiqaos angulos, & tota triangles efiè Squalia > vt in propof, 4. 
demoniiratum eft. . . 

£ X. P R O Ç L O. 

PHILONIS familiares hoc idem theorema cBauum 0-
yic-ndunt de-menftratione affirmatiua, hac raffines. Pefito 
enim eodem antécédente , fuper font intelligatur bafis B C, 
bafîEF,ita vt triangulum-ABC, eadat in diuerfas partes, 
& non fuper triangulum DEF.quale eft triangulum AEF. 
Aut igitur duo latera , nempe DF, FA, conftituunt vnam 
lineam reclam,quoà quidem continge'.,fi duo anguli C , & 
F. reéïi extiterint ; aut non . Si conSiituani vnam lineam 

iS.fre.' 

reSam 
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EV-CLIDl GEO M. 
Qrecldm,veliiti DA,ita propefiturfi conclude-

tur.^uoniîm in-triangulo AF.T),iiuo latera 
AE, DE, p'ànuntur squalia (•eft.ehim nunc 

-AE, recta eadem, qus AB, quetper hypothe-
fin refis DE, squalis eft) a erunt anguli A, 
& D, fuper bafin AD-,squales,quod erat t-
ftendendum.Si vero neque DF, FA.neq. DE, 
EA , lineam reSam conficiant, ducatur ex 

D,adA,linea reSa DA,qus vel cadet intra triangula,vel 
j\_ j!j extra . Cadat primum intra, quod quidï 

# accidet, quando< anguli ad F. ,Q> F,funt 
acutLQtfoniamigitur in trianguloAED, 

pdui latera AU,DE,squalia ponuntur ,b 
erunt duc< anguliEAD., EDA , squales 

,jm ad bafin DA. Eademrationc, cum due 
il . ;. latera. AF,DF, squaliafintper hypothe-

\fin,erunt du» anguli F AD,FD A,fuper bafin DA,squales. 
Si igitur ht squales illis<squttliMf addantur, c fient toti 
anguli EAF

X
JEDT squales. SJuod erat oliendendum, Ca-
jj dat deinde relia D A, extra triangulo,, 

quod demuih fiet, quandô:anguli ad F, 

fuerint ebtufi. §luoniam igitur in trian-
gulo AED, duo latera AE, DE , ponun 
tur tqurjia, à erunt angtiliEAD,EDA, 

jjri, - , ^squales fuper bafin DA. Éadem raticne, 
cum duo datera A F, DF, in triangulo 

APD,fintfer hypothefin squalia,érut anguf) F AD,F D A, 

Î pronyU
P

ER bafin DA,squales.His ergo a prioribus ablatis, e re-
' ïmanebunt anguli EAF,EDF, squalisfSfuod demonflran-

'dumprofonebxtur. 

P R O B L. 4. P R O P O S. 9. 
D À T V M angulum recHineum bifa-?' 

riam fec are. 
S I T diuidendus rectilirieus angulus BAQbifariam. 

hoc efr,in duos angulos squales . £fl recta A B , fumatur 

quod-

ix 
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quodcunque punctum D, & recta» A D, 
afecetur ex AC,recta AE,asqualis,duca 

{t-iirq. recta DE. Deinde fuper DE, k can 
ftituatur triangulum asquiîaterum'DFE, 
& ducatur recta AE, diuidensangulum 'f>/ 
[BAC, in angulos BAF, CAP. Dico hos 
ingulos inter fe elfe aequales.Cum enim 
hteraDA,AF

;
rrianguli.DAE,£qualia^ . r c' 

ïintlateribus EA,AF,trianguli EAF, vtrumque vtrique, 
qiodDAjipfi B-Ajjaey-cortftractionewflEsequâle,& AF, 
commune j amem & bafis DF, bafi EF> arçualis, pro-
pt;rea quod triangulum DFÉ,confîructum eflçquilate-
run : c Erit angulus. DAI, angulo E"AF4a?qualis^ideoque 
angulus BACjdiuifus bifariam,quod erat faciendum. 

... S- C>'U O -£ I V M. 

O D filô.eo trianguli squilatericonslrnamut trian \ 
gulumlfofcehes^tihiiotninus tient démonftraèimus.Idauod 
etiam in proximis tribus propofitionibus,. qHtrfieqnunmr,fk 
rïpotejl. ■■'■<,- "Viï t.. a,-i i' a' 

■.: - v.',';àv.:ï OTÎU.S. lia-.-.'» .. . .îvw>.»Vi »';\<fi
t
i»VhKçs| 

P M. A X ; I S. 
y\. ||. MAI! V* i \ V fcï»^dl% •» 
DI CTO citiks angulus quilibet YeSilinetUfVtBAC, 

bifariam fecabitar,hec- mpéo. Ex cëtro A, 
circino aliquo• abftindanturreèls squales 
AD , AES cmufiunquemagnitudinis . Et . 
circino non vAr-iat.o ( poffes tamen ipfum 
variare, fivellet^ex^ceniris D, &È,.de- , 
fcribantur duo artm fica'itesfefe in F.Re 
cia igitur duBa AVifecabit. anguli BAC, / 
bifariam . Si enim ducerentur re£l& D F, 
'EF,efjint hm.quales,nempe femidiametri 
circulorum squalium. Vnde vt prias demeBsJr.,ïbitur,an-
gulam DAF,iqualimgjfe angulo EAF. Non'defcripfimus 
autem dictas lineas.vt nuda praxis i/abereiurrfd-qmd in 
lalijtquoq. pra.xibusyqu.oad tiut fieri poterit, vbferuabimus j 

C 4 ne li-
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ne linear.um multitude tenebras.hobis offHxd-ttjpxridtqtu^ 
confufionem. 11 

S}V,OT) fi quand'a angulus reclilineus br\t> 
■—-Ji!---.- uifimis lineis cOhtentus,& iiï cxt•■■ema A-licu, 
^ y*, ius plàni pofitus,d:aideuduxfit bifa.riam, de 

firibemus èx D, o1 E, duos arcus fefe mïttiti, 
interfeca:ites in F ,fiupra angulum A , quii 

•*» infrapuncla n3&iE,fiatium déest,in aho è 
/ \ fcribi poffint.KeàtX erlim ex F, per A, ■vfqUti 

/ \ *iB&u&*fi*edbirmpiluto%AM}ariamS)t 
t> J} £ prius, vt in appcfita figura apparet. 

:■■ ;..';uî-"> f ) i!iu3 jiii;!.'~> - ■•'■i'-l rralirjisitj r.i'; p 
5. C II. O L I V M. i 

i '.niabn-îio.'îïwbo-'îi-i.^nâid aîïiuii>,'ji/ il ? •.linnc 
HINC aperte colligitur,angulam reclilineum quenuis 

diuidi pojfe etiam ih-4 angulos i'qtiàlès'fih s.in \6.in 31. in 
6$,& ita deincepSyfemperprocedendo per augmentant du-
plex ; Nampofiq'iam angulus'qxUib'etreùtilineus in duos 
squales angulos fuerit dixifus,/1' horum-vterque iterum bi 
fariam fecetur , habebimus 4.angulos squaleslQiiodfifin-
guli rurfins diuidantur bifariam , obtinebimus %..angulos 
&quales,&fie deinceps\Non docuis autem Euclides vfiqua, 
quanam ratione afigul'Hs r 'ectilàuusiin qUotuis partes squa 
lespoffit diuidi,quia idÀ nemiue vfique ad illum diemfue-
rat demon&ratùw. Ex Pappo uùnefc-Atex&niïrînonos id 
docebimuj,benefîcii cuiufAa line* curus, vel infiexs,ad fi-

1 

I ^ 

1 

■ 

i 

nem lib.â.Interimvero , fi qitis angulum reBdineum que-
iunquepropofitunt.ir^quotuis partes tiquâtes diuidere defi-
deret rUdi^tjiicintr-^Minerua^uti eum necejfeerit circino, 
vtquafi àttentan4e,& fap'iïs repetendo prdxim ipfiam ad 
finem defideratum'perueniatjhac »irniruw> ratione.Sit an-

j\ g ulus reéiilin eus B A C, dtuidendus 
^^fVv *n î-ingulos squales Ex A, centro de 

\ \ " ficribatur arcus cir'culi BG, ad quod-
D^jL-L-^f - cunq. interuaëum,feeans rcclas AB, 

£ p G "AC, in B, c*> C.Detnd#bic arcus bf-, 
neficit>circini(eiuscrura modo dtlatando magis , modo re-
(Iringendo, dunec débitam habeant diliantiam) diuidatu* 

in 
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in tôt partes squales , in qu'ai angulus propejttus elt diui-
devdus,vt in exempla propojito tn qutnq. partes in punctis 
Î), E , F . G . Si numque ad hsc p'uncla ex A , red* dit-' 
canttir Unes., diuifus erit angulus BAC, in qumqtie 
squales angulos . Cum enim circino fumpta fint tqualia' 
intèru.iliii BD, DE , Q>e. fi ducantur r.eits BD.DE.c^' -
erunt h s. o mnes inter fe squales . §hjare erunt duo latera 
B A,, A D , trianguli B A D , » squalia duabus lateribus 
E A yA D, trianguli E A D , vtrttmq, vtrique , cum on 
niacx centra egrediantur ad ctrtumferentiam vfqqe.Pa-

' fis autefnB D, bafi quoque D E ,"Jt diclum fuit, s'qualis 
eft : b A'-guLts igitur B AD , angulo E A D , squaiis exi-
ftet ; Eademque ratione demanHrabitut, angulum EAD, 
angulo EAF, squalem effe j tfp fie de esteris »' Breuius 
auïem colligetur , omnes angulos ad A , ejje inter fè squa-
les , ex sf.propaf.tertij iib. propterea qrtod circumferentite 
BU lD£f0>e.Jtccepts funt omnes squales inter fefe.Ne-
met ■uwvmivetàry-q'uod praxes exhibe amus inter du'm,qua 
rum demonflrationes ex fequentibus prapefitionibus pen-
dent . Hoc enim, vt fufra ad defin. i o. diximus, eo confi-
liofacimus ,vt quead^ius fïefipotèft ,'fingula proprijsin 
lacis traHentur,diuifia nimirum anguli reêlilinei cuiufuis 
in qttttlibet partes squales eo in loco , in quo Euclides do-
cet diaifionemeiufdem anguli in duos partes squales .Et 
diutfio Unes réels tn quotuis partes squales, vbi eandem 
diuidit Euclides bifariam, & ita de fingulis, Neque enim 
ad praxes huiuftnodi requiruntur femper fequentes démon-
stration es, fed jolum , vtprobetur relie ejfe per ipfits effeSit, 
quod imperabatur. S^uamobrem is, qui non contentus nu-
da praxi demcnftrationem requirit, poterit regredi ad pra 
xin quamltbet, poslqtiam demonftrationes ad edm necejfa-
rias diligentrr perceperit. Nam femper prapefitiones ilias , 
qus ai hanc rem debent adhiberi , citabimus in demon-
ftrationibusnoftrarum praxium; quemadmodum & '» 
ptoxima praxi citauimus propefitionem zj. tertij libri. 
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P ROBL. 5. PROPOS. 10. 
D A T A M revtam lineam fînitam bi-

fariamfecare. 
S I T recta finita A B, diuidenda bifariàm, id eft, in 

duas partes xquales . » Defcribatur fuper 
A B, triangulum squilaterum ABC, eu 
ius angulus C,perrectam CD, b-diuidatur 
bifariàm, rçctaque C D, rectam AB,fecet 
in D. Dico rectam A B, bifariàm efîe diui 
faminD. Quoniam duo latera A C» CD, 

trianguli A CD,,asquaha funt duobus lateribus BC, 
CD, trianguli BCD, vtrumque vtrique, nempe A C, 
iplï.B C, cum lint ambo latera trianguli sequilateri, & 
C D, eft commune 5 Eft autem & angulus ACDyangu-
loBCD, çqualis, perconftructionem: c Erit bafis A D, 
bafi BD, arqualis. Datam ergo rectam A B, bifàriamfe 
cuirnus in D,quod facere oportebat. 
. » v ,. -t.!.j . "- -.'u î-- A w < «va» *»&.-. *«tV» 

, PRAXIS. 

E.X centre A,ad quoduis interuallum.qued tamen di-
•vC^- midium Unes. A B, excédât , deferi 
*\\ bantur dus, arcus , vnus fuperne, al-

ter inferne ; Et ex centra £ , adidem 
g intemallum omnino alïj duo arcus 

delineentur , quipriores feçent in C, 
Cr D. Relia enim duel a C D, fecabit 
reclam.A B , in E, bifariàm . Si enim 
ex A B , ad C, & D , ducantur 
quatuor réels, erunt hsamnes inter fe 

squales,cum ex centris ad citcumfereutias squmitim cir-
culorum cadant; Nam arcus circulorum defcripti-fxnt eo-
deminteruallo . Quoniam igitur latera AC, CD., squalia 
funt lateribus BC,C D , vtrumque vtrique, Q> bafis AD, 
baftBD, d erit angulus ACD, angulo BCD, squaiis. Rur-
fus quia latera AC.CE, squalia funt lateribus BC, __ 
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CE,'vtrumque vtrique, & angulus ACE, angulo 
BC Ei vt oftenfum fuit ; » erit bafis À E , bafi B E , «| 
qualis . 

I A M verofi linea bifariàm diuidenda 
pofit.t fit in extremo plani cuiufpiam, ita vt ^ 
infra ipfam locus non fit., in qito cotnmodcj 
duo arcus fefe interfecàntes poftînt defcribi ; 
defcriptis f upra eam duobus aréubus fifiu 
interftcantibus in C, deftribemus ad tafdem 
partes alios duos arcus fefe interfecàntes /<P 
mutuo in V,fiue hoc fiât infra punBum C j 
vt in dppofita figura, fiue fupra C. Nam re- ̂  JJ £ 

Râper C, D, eduBa fecabit réBàm A B, 
bifariàm in E. 

E3 a: onruiq s «mj .çjpsî -:a:r£i «ir,Ci . a ■ fi!:r.iLn.q 
S C H O L-f V M. -

PERSPIC7VM +eft, eodem modo diuidipoffe ean-
dem lineam reBam A B, in 4. parte! squales, & in s. in 
la.in fi.&c. ficuii in propofitione prscedenti diximus de 
diuifione anguli- reBilinei , Quà vero ratione qusuis reBa 
linea propàfita diuidenda fit in quotcunque partes squa-
les, vberrime trade?nus adprcpofi. 40. huius lib. Idemque 
longe facilius poftea efficiimus ad propof. i 0, lib.&.vbi va. 
ri'tif, &non htittcundas praxes ira médium adducemus.lbi 
entm videiur ejfe proprius hnicr 'ei locus , cum huiufrnodi 
praxes fere omnes pcr Un<earumt proportion es facilius de'mô-
ftr-enlkr.Ne-que vero vnquam diuifione Unes in plures,qua 
induaspartessquitles, ad eUm locum vfque indigebimus. 

.PROBL. 6. PROPOS. 11. 
DAT A recta linea, a pundo in ea__. 

cfato, redam lineam ad angulos redos ex-
citare. 

R E C T A linea data fit A B ; & in ea punctum C, 

 a quo 1 

iA.pn-
mi. 

Xj. 
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c8 
Ai 
fin 

pu. 
o.de 

a guo' iubemur erigere fuper A B , li-
neam ad angulos rectos, feu perpen-
dicularem . A puncto C, fumatur re-

_^ ,11 cta C D, a çui çqualis auferatur C E. 
6 C E ** Deinde fuper D E , b conftituatur 

triangulum îeqnilarerum D.E F, atque 
ex F, ad C, ducatur recta F C , quam dico effe perpen-
diculaèem ad Â B. Quoniam latera D C , C F, trianguli 
D C F^asqualia funt lateribus E C, C F, trianguli ECF, 
v;i unique vtrique, nempe D C ,.ipfî. E C, per conftru 
ctionerrï, & C F, commune ; Eft vero & bafis DE, bafi 
E F. aequalis, ob triangulum.aequilaterum:c Erunt angu 
liâd C, content! dictis lateribus, «quales. d Quare dir 
cetur vterque rectus, atque adeo FC, recta, ad AB;, per-
pendicularis. Data igitur recta linea a puncto in ea_> 
dato, &c. Quod faciendum erat. 

JBL 

-PRAXIS. 

E X punBo C , abfcindanturvtrin-
que Unes, squales CD, CE, & ~exD 
& E, defcribantur duo arcus fêtantes 
fefe in F, Refia namque duiia. F C, 
erit perpendicularis. Demonflratio ea-
dem eft, qus, Euclidis ,fi modo ducan 

tur refis D F, E F, qus squales erunt ,propter s,quales 
circulas ex D ,&E, defcriptos, quife interfecant in pu» 
Be F . Quod fi punBum datum in linea, relia faerit ex-
tremum, preducenda erit linea in refium & continuant, 
ad partes puncli dati, vt ex illo erigaturftcundum pra-
xim datant linea perpendicularis . Vt fi linea datafue-
rit AC, & punBum datum C , extremum ; pr'otrahen-
benda erit A C , in B , & fumends squales C D, CE,&c. 
Si vero ad aliquam lineam conftituenda fit linea perpen-
dicularis , non quidem in punBo affignato, fed vtcunque , 
id efficietur bac méthode. Ex duobus punBis A,,'^ B, 
quibufcunque Unes propofits defcribantur tam fuperne, 
quam inferne duo arcus fefe interfeeantes in C,&D. Tfyim 

rtBm 

SCD LYON 1



L I S E IL P. "3 

4 

reBa duBa CD,eritperpendicularis adAB, Q 

hoc es°l,faciet duos angulos ad E, recics ,feu ~/]\ 
squales. Quod non aliter probabit, quam 
fupra praxim , qua lineam in duos squales 
diuifimus partes,demonJlraUimus. Nam per 
A. propof. erunt anguli ad E, squales, quippe 
qui fuper squales bafes AE,BE, confiflant, opponanturqae 
squalibus lateribus AC, BC, qus ex C, ad pttnda Ai, & 
B, ducerentur. 

EX P R O C L O. 

fiB.pi rnBonil fnxftîr* rriricb 3\ H1V 2 • 
SI punBum in linea datum ,fuerit «xtremum, (jp linea 

commode produci nequiuerit,poterimus expunBo data edu 
cere lineampeypetfdicularem,linea nonpro- _ ijj 
duBa,hac ratione. Sit reBa AB, & pun- K 
Bum A. Ex C, punBo quolibet intra lineam Ç 
educatur perpendicularis CDyv/ docuit Eu 
clides;^ » abfcindatur CE,nqu»lis ipfi AC: A' cjj—B 
Deinde b diuidatur anguhssC,bifariàm,du 
Ba reBa C F: Et ex E,rurfus,vt docuit Euclides^educatur 
EG,perpendicularis ad CD,fecans reBam C¥,in G. T)ufia 
enim réBaGA,fèrpendicularis erit ad AB.Quoniam cum 
latera AC,CG,trianguli ACG, squaliafint lateribus E C, 
CG,trianguliECG,vtrûque vtriq.,0- anguli hijct lateribus 
contenu squales quoque,per confiruBione : c Erunt anguli 
A,éf E,oppofiticommunilateti GG, squales ; SedE,eft 
refius per conflrùilionem ; igitur (y A, reclus erit, d ideoq. 
AC, ad AB, perpendicularis. 

••»37 ïSltriqotq :Z <• îjittîjw, •■!<>:; 
s c H n i. i v u. 

BREVIVS lineam perpendicularem eri T£ 

gemus ex punBo date ,fiue êxtremulUud 
\fit,fiue non,hoc modo. Sit data linea AB, 
pUnBumq. in ea A. E-x centre C,extra li- A 
neatn affumpto , vbi\libuëri t,( dummode 

reBa 

i 
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relia À B , produBa cum ipfi non conueniat ) interuaUfi 
•vero accepte vfijue ad A , defcibatur arcus circuit fecans 
AB,in D. Et ex D,per C,re{la ducatur fecans arcum in E. 
Refia enim duB.a EA, erit perpendicularis ad AB. Nam 
angulus A,efi reclusyCfttnfit in femicirculo DAE,vtoften-
demutpropofitione ii.lib.2. 

A i I.A M praxim , sjuando punBum datttm e/i in ex-
treme lineijnuenies injcbolto propos.s i.hniusltb. 

xi;. PROBL. 7. PROPOS. 12. 
S V P E R ciatam redam lineam infîni-

tam3 à dato pundo, quod in ea non eft,per-
pendicularem redam deducere. 

SIT- reda AB, interm jnatae quan 
titacis ,& extra ipfam punchun C, à 
quo oporteat lineam perpendkula-

—B rem;deducer.e ad reclam A15. Cen-
tre- c, interuallo vero quolibet cir-

culus deferibatur fecans AB,in;D,& E. ( quoniam inter, 
uallum affumptum tantum erfe débet, vt traufeendat re-

» io.p<ri dam ABjalias eàm nonfecaret) .»Diuifaantem.re£ta_. 
mi. D£,bifariaminF,ducaturi-edacF, quam .dico perpen-

dicularem elfe ad AB. Si enim ducantur CD,CE, erunt 
duo latera D F, FC,trianguliDFC,aequalia duobus late-
ribus. EF,FC,trianguli EFC,vtrumque vtrique, per con-
ftructionemjeft autem & bafîsÇP,bafî CE,arqualis.,cuni 

o S.pri. hae/int ex centro C , ad circumferentiam . Quareberit 
mim ' angulus DFC, angulo EFC^acqualis, & propterea vter-

que redus. Duda ell igitur CÉ, perpendicularis , quod 
faciendum erat. 

S C H O L l V M. 
: ; ,a.K"*«u\».nAl tt'ï ,'<>•• 7: V,.

v
 •■itttl 

• PROBE appefiuit Euclides banc particulam.- infînitam. 
Si enim linea effet finita,nen peffet jemper^ puncto dato ex-

tra 
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tra ipfam pirpeuéicularis ad eam de duc i. Vtfi line A finit a 
effet BE, & pun&iitn C,no» poffet ex C,defcribi circulas fe-
cans BE,ïn dttobus punéiis,q!tare- neqtte ex C, perpendicu-
ris duciad B E. Hue igitur de caufa vult Euclides,reclam 
datant ejfe infiattam,hoc eft,non habere magnitudinem de-
terminâtam,vt faltem ad ipfam producïam perdendicula-
ris poffit deduci. Ita enim fiet hic,fi BE,producatur, donec 
circulus ex C,dejcriptusfecet totam BA, produHam in D, 
&E,éc 

P R A X I S. 

CENTRO fado C,&intcruaUo quouis 
eodem,defcribantur duo arcus fecantes re 
clam datant in A, & R- Deinde ex A, & 
B,eodemq.interual'lo,-vel alio.fiplacuerit, 
alij duo arcus deferibantur fecantes (e in 
D. Nam dufia reffa CD.fecans AB, in E, 
erit perpendicularis ad AB. Demonftratio 
huius operationis non differt à demonftratione tradita in 
praxi propofitionis îo.Nam anguliad E,erunt reSi,cnem-
pe inter fe aqualcs. 

IDEM efiiciemus hoc modo . Ex qnûuis ^ 
punclo A,in linea data, & interualio quo-
libet <vfque ad C , affumpto , arcus circuit 
deferibatur : Deinde ex quolibet alto pun-
80 B, interualloq. vfquead idem C , alius 
arcus deferibatur priorem fecttns in C, & 
D; Eritq.ducïa re£ta CD.fecans ^B,m E, 
perpendicularis ad Aii. Demonftratio eadem eft^utprior. 

Non efl autem necejfe , -vtinterual-
lum BC,iquaiefit interualio AÇ,"jt 
in hac figura apparet : Facilior t.x-
men crit,Çr breuior operatio,fi idem 
femper interua'dum acc'tpintur. 

éjVODfipunefum C,fuer:t atmtf 
vict/ium rctit ABftta agendû erit. 

Centre C, ad quoduis interuallum fecetur recta A B ,ir. 

duobus 

.■( E \ 

t 
/B 
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ItS.prim 

I b+.pri 
mi. 

A_ 

duobus pus Bis /,£.f t quibus ad mains é/ttemallum quod 
ctaque.quam AC , vcl BC.,bini anus tant 
ftifra, quant infra defcribantùr , je ifiter.fe-
cantes DU D5E. Nam dutta recta DCh\ qui 
prc.inSa ncceffario per punBum E , tranfi-

^_ bit,perpendiculaiis erit ad reBam AB,in F, 
Qtiod ita demenftrabitnutjdtrcTts- re dis AD, 
BD,AC,BC. S^oniam duo latera-DA,DC, 
trianguli ACD, duobus Uteribus DB, DC, 
trianguli BCD.nqualta funt,nec non Q> ha 
fies AC, BC, squales funt, a erunt anguli ad 

•p,s,quales.Quare cum duo Utera DA,DF,triagnli ADF, 
.duobus latertbus DB,DF ,triftnguli DBF,nqUalia ftnt,con 
tineantq. angulos. ad D , squales , -vt oftendimus ; b eruut 
anguli ad F ,squales,ac proindé reéîi, &c. 

IAM verofipunUum datum fit iuxta extrennim plani 
cuiufpiam.it* ut Itnea data non pofft produci,ita agemm. 

Ex punâio quouis B, que.d è régi 
ne dati ptinBi C, "videatur quafi 
effe pofiitum , hoc efi, fcre in extre-
mitate linee, dats AB,defcribxn-
tur duo arcus fiupra * 0> infra li-
neam A 15 , ad interualium BC. 
Deinde ex punBo A, aliquantum 

remoto h punéïo accepto B. ( §fuo auteni mugis disïabunt 
inter fie punBa A &• B, eo cemmedius puntla intcrfeUionu 
arcuitm cognoficentur) alijduc arcus adinteruallum AC. 
'•defcribantùr, ficantes prières in C, & D. Nam recia CD, 
'ferpetidicularis erit. ad datam reBam A B. 

~-JS- S I autem punclo non prope extremum pla 
ni, in que linea efi,dato,linea fit in extrême 
plhni , <vt duo arcus infra lineam commode 
feinterfecare non pofint, fiue punBum da-

J •• tum C,fitpropihquum linet. AB,fiue.non,al-
À. F "S 3 filu.emus problema hoc modo . Ad interual-

lum AC, vbicumque punBum A ,fumatur, 
defcribaiur ex C , arcus fecans reBam AB, in D; atque ex 
A.,D,duo arcus defcribantùr verjus punBum C, fife inter-

fecantes 
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]Jecantes in E. ReBa namque ex E,pe? C, duBa fecans AB, 
in F, perpendicularis erit ad AB , vtfupta demonflratum 
efl.quando punBum C,ernt prcps lineamAB. 

6>V0 vero modo nos gérer e debeamus , quundo & pun-
Bum datum eft inxta "jïntïki extremum plani, 0> Imea da-
ta, prope alterum extremum, ita vt tteque lineam produce-
re liceat, neque duo arcus commode fe interfecare pofftnt in 
.D, infra datum reBam AB , docebimus in fcboliopropofi-
tio/iis s :. buius lib. 

VERVM hoc etiam eficiemns hoc modo. In figura fichc-
lij propof.i <.fit ad reBam A B , ex punBo jfs 
E,deducenda perpendicularis ad cxtre- /p*3i 
mum quod.immodo linea.DuBa vtcunque li 
reBa ED,* fecetur bifariam in C; & cen- J&JrçS -J>/ & 
tro C, per E, arcus circuit deferibatur fe-
cans reBam datam in A. 'Quld fi non fècet, producenda 
erit,donez ab arcu fecetur .ReBa etoimEA,erit ai AB,per-
pendicularis; b cum angulus A,fit infemicirculo reBus. 

THEOR. 6. PROPOS.13.. 
C V M reéta linea fuper re<5hm confî-

ftens lineam angulos facit, Aut duos re-
<5tos,aut duobus reftis squales efficiet. 

RECTA linea AB,con/:ftens fuperre- r, A 
Ûira CD, faciatdcos angulos ÂBC,ABD. / 
Si j'gitur AB, fuerit perpendicularis ad CD, I / . 
c erunt dicli anguli duo recli. Si vero AB, c D J> 
(SA fuerit perpend:ctilaris;faciet vnum qui 
dem angulum obtufum,alterum vero acutum . Dico igi-
tur ipfos duobus effe re&is sequales . d Educatur enirn 
BE,ex B,perpendicdaris adCD,vt lînt duo anguli KBC: 
EBD,recli. Qaoniatn vero angulus redhis.EBÏM œqua-
lis eil duobus angu.iis DBA, ABE ; ferunt,appofito coin 
munîangulo recto EBC,duorecli EBD, £!!C, tribus an-
gults PB A, ABE,- r.BC, squales. Rurfus quia g angulus 

. H ABC, 
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ABC,duobus angulis A]5E,EBC3aEqualiseltj»erunt3ap-
pofîto cômuni anguloABD,duo anguli ABC, ABD,tribus 
angulis DBA,ABE,cBC,aquaIes. Sedeifdem lus ci. us 
;ofttndimus,asquaks etiam elfe duos rectos EBD , EBC; 

|bi.»r<».jqux autem eidem œqualia,binterfefunt sequalia.Duo 
igitur anguli ABC, AB D, xquales funt duobus reclis 
ÉBDjEBC. Cuui ergo recta linea fuper reçu con/îftens 
lineatHj&e. Quod oftendere oportebat. 

SCHOLZVM. 

VIDETVR hic propofitio pendere ex commuai quadam 
animi nottone. S^uo enim angulus ABC ,/uperat reclum 
angulum EBC.eo reliquus angulus ABD.fuperatur ab an 

'gulo reèïo EBD. Nam ficut t'ai excejfus elî angulus ARE 
ita hic defeétus eft idem angulus ABE. S)uocirca angul 
ABC-, ABU, duobus reHis nquales ejfe conuincuntur:/iqui-
dem tantum vnus eorum fupra, reilum acquirtt, quantum 
aller deperdit. 

THEOR.7. PROPOS. 14. 

SI ad aliquam reclam lineam, atque ad 
eius.punctumj dus réels lines non ad eaf-
dem partes duels eos, qui funt deinceps, 
angulos duobus redis squales fecerint ; in 
direclum erunt inter fe ipfe réels lines. 

A D punctum C, linex rectae AB,in diuerfas partes e 
A ducîi fint dua; re&a: CD, CE, facientes 

, N. -pcum AB, duos angulos ACD, ACE , vel 
\reâos, vel duobus redis zquales. Dico 

CJJ^>^Q »pfas CD,CE, inter fe elfe conftitutas in 
direc"hun,ini vt DCE, fît vna linea recta. ISi enim non eft redh DCE ; produira DC, ad partes C, 

lin direclum,& continuum cadet aut fupra CE , vc fir re-
cta 

pu nwww 
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'cla DCF, aut infra CE, vt fît recta DCG. Si cadit fupra, 
cum AC, confîftat fuper reclam DCF, a fient duo angu-
li ACD, ACF, duobus reclis squales j Ponunturautem „fi 
& duo anguli ACD, ACE , aequales duobus reclis j b & b

i: 
omnes recli funt inter fe -squales. Quare duo anguli 
ACD, ACF,duobus angulis ACD, ACE, eruntasquales, 
Ablato igitur communiangulo ACD/ remanebunt an-
guli ACF,ACE,interfe squales,pars & totum, quod eft 
abfurdum. Non igitur recta DC , producla cadet fupra, 
CE; Sed neque infra cadet ; Eadem enim ratione proba-
rentur anguli ACE,ACG,£equaIes. Igitur DC, producla 
eadem efficietur, quœ CE , proptereaque, fî ad aliquam 
reclam lineam, atqueadeius punctum, &c . Qupdde-
monftrandum erat. 

SCHOLIVM. 

EST hs,c propofitio prscedentis conuerfa.In ea enim pro-
bammfutt,fiDCE,fit recla, angulos ACD, ACE, duobus 
ejfe reciis squales , In bac vero demonftratum eft, fidtBi 
angulifint duobus reclis squales

)
 relias DC,EC,effe vnam 

lineam reBam . 

EX F R O C L O. 

RECT E Euclides addidit in propofitione h*\c ( & non 

ad eafdem partes.) Quent/im vt ait Porphyrius.fieri poteft, 
vt ad punBum aliquod Unes data ad eafdem partes dus 
line» ducantur, facientes cum data duos angulos duobus 
reBis squales , qus tamen non conBititant vnam lineam, 
eo quod non ad diuerfias fint duBs partes. Sit 
enim punBum C,in linea AB.datum. Ducatur 
CD, à perpendicularis ad A B,z diuidaturque 
reclus angulus ACD,bifarsamper reBam CE. 
Detnde ex D,quolibet punBo rcBc CD,fduca-
tur DE,perpendicularis ad CD,fecans roBam 
C E, in E. ProduBa autem ED , ad partes D, 1 

g fitmaturDF,tqualis reBa DE-&> ducatur reBa FC.SJuo-

H z 
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niam igitur latera ED, DC, trianguli EDC-, squalia funt 
lateribus FD.DC, trianguli EDC, vtrumque utrique, & 
anguli D , ipfis contenti squales, nempe recli ; a erit bafis 
EC, bafi CF, squalis,Qo angulus ECD, angulo FCD. Sed 
angulus ECD, dimidium eft recli. ( Eft enim reclus ACD, 
diuijus bifariam. ) Igitur F C D , dimidium erit recli. 
Square CF, cum AC,facit angulum ACF , conftantem ex 
reclo,Q> dimidio recli; Facit autem C E , cum eadem AC, 
angulum ACE,dimidium etiam reiii. Duo igitur anguli 
ACF, ACE, quos ad eafdem partes faciunt réels. CF, C E, 
ai -.1 AS;&quales funt duobus réélis : Et tamen CF,CE,non 
funt -vna linea recla, propterea quod non fttnt duels addi-
uerfas partes, fed ad eafdem. 

THE OR. 8. PROFOS.15. 
SI dusreâslinesTe mutuofecuerint, 

angulos adverticem squales inter fe effi-
cient. 

SECENT tèàtm réels A B, C Ds in puncto E, vt-
ciïnque. Dico angulos, quos faciunt ad vertieem E , in-
terfe effe a;quales,angulum videlicetAED-angulo BEC, 
& angulum AEC,angulo BED. Quoniam recta DE, con-
fiait fuper rectam AB, b erunt duo anguli AED, D£B, 
squales duobus reclis. Rurfus quia recta BE, fuper re-
clam CD,coniiilit, erunt eadé ratione duo anguli CEB, 
BED, duobus reclis squales. Cum igitur c omnes recli 

E ^•'Dan£u'1 inter ^e ""nc œquales ; erunt duo 
;><T anguli AED,DEB,duobus angulis DEB, 

"j5 BEC,squaics. Dempto igitur cemmuni 
angulo DEBjrfremanebit angulus AED, 

angulo BEQsquairs. Eadem ratione Confirmabitur,an-
gulos AEC,BED, inter fe squales effe. Nam duo anguli 
AEC, CEB, e qui duobus funt reclis squales,squales e-
runt duobus quoque angulis DEB, BEC, qui duobus ré-
élis funt squales. Ablato igitur angulo communi B E C, 
t'remanebunt anguli AEC,BE D,squales inter le. Si igi-

tur 
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tur dus reâx line* fe mutuo fecuerint,&-c.Quod oflen-
dere oportebat. 

C O R O L L A R I V M. 1. 
E V C LIDES colligitex demonftrationehuius theorematis, (ex 

fententia Procli,quoniam alia exemplaria.hoccoroUariurb*n5*hàbentj 
duas linêas reâas le mutuo fecanr.es efficere ad purtétum feâionis qua 
tuor angulos quatjiorre&is angulis squales. Nam in cemoriftraifone 
djftnîunvfiiit,tàm duos angulw. ABD,DBi>,quamduns AEC,CEB, duo 
bus efli reais.œqusjcs, ptr i?.propof. Oinues igitur quatuor anguli adj 
E.conftituti squipollcntbis duobus reâis angulis. Quare quatuor re 
Sis squales exiftunt. 

C O R O t L A R I V M II. 

EADEM ratione colligernus, omres angulos cfrca vnum & idem 
punautn coniiitutos, quotcùnque fuerint, quatuor duntaxatrectis an-
gulis arquâtes t&t- Si enim ex E, sks lines quotlibet educantur , diui-
d: rvtur folummodo illi quatuor anguli ad E, conflituti in plu rimas par-
tes, ( qusomfiès finitd ftmptae totis fuis adiquanrur ..-Gum erg» illi 
O'iatuor anguli -eqùalesfînc quatuor reâis.exi. corollario, erunt quo 
qât o:4nci hmul fumpti quatuor tantum refiis aquaies Ex quoper-
i(.ioui..n çftjomne fpatium punâua^aliquod in phnp circuaitons , * 
qiruàîere c/janorreftis angulis,vt nmlti aucJo.es altérant : quia omnes 
.ang'iL.nui rirca i!lud pari Au» conftitui poïiunt, quatuor funt reâisanV 
eiflis squales.'Simili modo confta:,qùôtlibet linéasrefias feinuicem. 
iscantes, faveseadpuaâunkfêctiBnis angulos squales quatuor réélis. 

EX PU O C L O. 
SI ad aliquamf eclam lineanvad eiufq. 

lîgnum , dus réels 'lines non ad eafdem 
partes fumpts, angulos ad vertieem squa-
les fecerintdpfs réels lines in direclum û 
bi inuicem erunt. 

E X puncio C,reMs- AB, in diuerfa*. partes \ iT. 
,egrediantur.j/us retlsCD,CÈ, facientes an- \ / 
\^ulos ACE,BCD,inter fe squales: Vel etiam 
.duos ACD.BCE. Dico duas ç D.CE , efficere 
Dnam lineam retlam. Quoniam enim angn- Jyf \]$ 
lus A C E , sqùalis esî angulo BCÙ; ad dit o-
communi angulo BCE,b trunt duo anguli ACE,ECB,4uo 
bus angulis DCB,BCE,squales: Sed c anguli ACH, ECB, 
funt squales duobus réélis. Igitur & duo DCB, BCE, due 

« 3 bus 

np.pro i 

"z.proKX 
ci$.prt{ 
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xvj. 

bus erunt teclis squales, Quamobrem CD, CE, a erunt li~. 
nea vna recla. Hoc autem,vt vides, conuerfum eft propofi-
tionis decimsquints. 

EX PELETARIO. 
SI quatuor réels lines ab vno punclo 

exeuntes binos angulos oppofitos inter fe 
squales fecerint, erunt quslibet dus li-
nes aduerfs in rectumïîbi 3 & continuum 
coniunels. 

g E X punBo A, quatuô r Unes eduBs AB, 
I 5_A/__ AC.AD, AE ,faciœnt duos angulos'oppofitùs 

ï> BAE,GAD, inter fe squales-.Item duos BAC, 
DAE,in ter fesquales. Dicotam BA , AD, 

facere vriam iïncam reBatn,quam CA, AE, Shioniam s-
.quales fttnt anguli BAE , CAO, fi squales iïlis'àddantur 
anguli BAC,DA£, b erunt 4"° anguli BAE„BAC, squa-
les duobus angulis CAD, DAE. Tamergo illi ,qu*mhii 
'dimidium funt quatuor angtslorum eirea punfium A,con-
fislentium: Àt bi quatuor lq"udles fhnt qlttttùôr reBis, per 
z.coroll.prscedèntis propof. IgriUT duo anguli MAEiWAC, 
aqitalesfunt duobus reclis; S, atque adeo CA,AE, vnam ef-
ficient lineam reBam. EodetfipdBo ofténdétur , duai BA, 
AD, vnam reBam efficere lineam. Nam eadem ratione e-
rnnt duo anguli BAE,EAD,tquaUs duobus angulisDAjG,' 
CAÊ. §%uare,vt prius, coneludetur propsfitum. Pêlétarius 
antem demonflrat hoc idem ratione Amentt■ adid y tfuod 
fieri nequit. Nos tamen demoriftratimem nosiram ofténft-
uatn eius demonfirationi iure optimv prspofmmus. 

THEOR. 9. PROPOS. 16. 

CVIVSCVNQVE trianguli vno 
latereproduclo.cxternus angulus vtrolibet 
interno,& oppolîto} raaior eft. 

' TRI AN-
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\ TRlftNGVLI ABC, latus B A, prodtcatur ad 
D. Dico angulum externum DAC , maiorem effe inter 
no,& oppoiîto ACB, itemq.maioré interno,& oppofîto 
ABC.Diuidatur* enim AC,bifariam in E; & ex B,per E, 
extédatur recla BEF,ita vt EF,t> abfciffa fît xqualis recla? 
EB; ducaturq. re&a FA. Quoniam 
igitur latera CE,EB,trianguli CEB, 
aequalia funt lateribu-j AE,EF,tnan 
guli Afr.F,vtrumq. vtrique,per con-
ftru£lionem ; Sunt autem & anguli 
ad E , dictis latcnbus comprehen/î, 
c inter fe seauales, cum fïnr circa vertieem E,&r oppofiti: 
Eritd baîîs CB,aequahs bafî ÀF,8e angulus EC'B, angulo 
fa À F; Efl autem angulus DAC , externus maiof .trgulo 
EAF,totum videficet parte . Igitur & externus angulus 
DAC,mariorerit ïnterno,& oppofîto angulo ACB.Qyod 
fi latus CA,producaturad G; tk AB,dimdaa>r bifinam 
in H, extendaturq. redla C H I, vt HT, asqualis fît rect* 
HC,& ducatur recta IA: demonftrabitur eadem proifus 
ratione,anguiurn externum GAB, maiorem elfe interne 
<*ngulo, & oppofîto A B C i Eft autem t angulus DAC, 
angulo GAB, sequalis, cum linea? BD, C G,Te mutuo k 
cent in A Igitur & angulus DAC, majorent interno & 
oppo/îta angulo ABC . Eft autem idem angulus DAC, 
maiorquoqueoftéfus atîgulo interno & oppofîto ACB. 
Cuiufcunque ergo trianguli vno latere produite , ike; 
Quod demonftrandum erat. 

S C HO L l V * .. ; e» ,ù 
N O N dixit Ettclides^ angulum externum DAC,maio-

rem effe angulo BAC,interno,qui fibi eft deincepr, fed felum 
magnitudine fuperarè virumlibet ACB,ABC,inter»crum, 
fibiq- cppofitorum: quoniam externut anguhi; Aquxlss pe-
teftejfe angulo interno fibi deinceps , quand» fctltcet exter-
nus reclus eft. Tune enim necejftri» is,quifibi efl deinceps, 
reélus queque erit : Po/eft ©> effe miaor ,quando nimtrum 
eft acutus. Hoc enim tnftto , angulus illi deimeps obtufus s 
rit. Solum trgo,quande obtufus erit extermtstfuperabit tn-

H 4 ternutn 

mi. 

mi. 

i s 
mi. 
A*.p 

prit 

.if.prtl 
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I 
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ternum fibi demceps ; Hic enitri necef.irio jzcutus exislet. 
Qus omnia facile cilhguntur ex propof.]j. per qnam. an*-
gulus extern,is,& internas illi dsinceps^aquales funt duo. 
bus rf Bis . . . ■ ' . 

/ D vero, quod in fchôlio propof.à. buius libri nos démon 
flraturosrecepimus , nimirum hune propos, non poffe ton., 
uerti ; cum & vno laterc figitrs quadrilatèreproducloy ex-
ternes angulus quolibet interno , & oppofîto poffif.effe ma-, 
ior ; bac ratione abfoluemus, 

SIT'figura quadrilateraABCD, 
cuitis angulus B A D, obtufus , 
ABC,reBus confiitùatur , bac tx-
men lcge,vt recta AB,.DC, produ-
3s ad partes B, & C, in punBo E, 
neenon QrreBs DA,CB,ad partes 

A, Qc B, in punBoF ,coetint. &nod qtudens fiet yfi confii-
tùatur triangulum ADE,ebtufa»gulum, & producla DA, 
verfus A, d.icatur ex quouis punBo F.,ad AE, perpendicu-
laris FB, fecaxslatus DE,ia C. Dico ,fi AD , produçatur 
ad Cscngulum.extermtm C'OG.t M'aioremtefie quolibet trii 
internât»m B AD, ABC,BiD, fibi apppfi.tqrum . Cum enim 
A DE, triangi'i; » erit angulus externusEDG, 
maier interne.oppofîto D A Rurfus cum D A B, cktufis 
mater (h retto 'ABC, moior quoqke mitlto erit EDC, ipfo 
ABC.-.Poffremo , qma eft in triangulo CDF, b anguliis ex-
ternus G.D G, mn^or eft >nte*no , <j» oppofito F CD; mani-
\feftum ejl, i» quadrilatero AJË.Ç D ,. externum angulum 
*f D G , maiorem ffife i nn rai -, ey> oppofitis B A D , A B 6. 
!BCD. Sjttam obrtm propofitiohst 16. conuertinequ:t,quip-
pe cum 'ètus anter.i. iews ,-çy conjequens non reciprocemur, 
vt det&onslrat.'tr/i ifi . 
; - ■ E X ? R O C L O. 
| S E §yy I T V<K- -jxhac pwpefitio-ne-, ab eodem puneto 

A i ad v*»m, eandumqu? linea- reBam non poffe 
daci plûtes lit>ex< rsBai, quant duat inter fe 
squales. Si enitie-fieri pot s fi, ducantur ex A, 
ad lineam BC , très lines reB.i squales A B,. 
AC, AD. Quoniam igitur latera AS , AC, 

* , v "• ! finit 

n B c 

SCD LYON 1



L I B E l'i, I. 121 
funt squafia, a erunt anguli ACB, & ABC, squales fuper 
bafim BC. Rurfus quia latera AB,AD,funt squa.lia,\> erut 
%nguli ALDB.& AB-D, fuper bafim-BD, squales, è^udre eu 
Vterqac- angul;<s ACJ3,& A1)B, squalis fit angulo ABC,c 
erit angulus A OS, sqttalil angulo ACD , externus inter-
no oppofito,quod efi-:abfurdum,çiim per banc i6.propofi.ex-
tetnus interno maier fit .Non, ergs plures lines refis, qu'am 
diid,,interfe-squahs,ex..A:> adBC, poffunt duci . Quod efl 
)propofitum* . ' ,Î . 

P R O.BLio. P R O P O S. 17. 
« C-ViVSC V NQV.E trianguli duo 

|aguli' duobus réélis funt minores, oinm-
Fariam fampti» . • • 

"Sittïtogalum ABC ; Dico duos anga- -£xA-
lo.s ABC & ACB, minorese.fîe.duobus re 
QiSi MM duos CBA,& C AB; Itemque_> 
|uos BAC, &BCA . Producari*tur'enim_j u 
fiuo quaeuis lajtera ^nempe CB, CA, ad D, 
&E • Quoniam igitur.d angulas; ABD, externusjnaior 
eft.interno & oppofito angulo ACB; fi addatur commu-
nis angulus ABC, c erunt cluo anguli ABD, ABC, tnaio-
ns duobus angulis ABC, ACB;'ÎS'ed ABD, A7îC;**qû'aJ 

les funt duobus redis. Igitur ABC, ACB, minores funt 
duobus reclis . Eadé ratione erunt anguli CBA,& CAB, 
minores duobus reclis. Nam cum angulus externus 
ABD/g major fit angulo C A B, interno, & oppofîto ; h 
erant,appofito communi anguloABQduo anguli ABD, 
ABC,'tnaio'res duobus angulis CAB, CBA. Cum êrgo i 
duo illi duôbus rçctis fintœquales,erunthialij duo duo-
bus reclis minores . Non fècus oftendemus, duos BAC, 
BCA , duobus .effe reclis minores. Cum enim angulus 
externus BAE,mmaiorfit interno & oppofîto angulo 
BCA; fî apponaturcommunis angulus BAC," erunt duo 
anguli.BÀE,BAC,duobus angulis BCA, BAC, majores: 
ac proinde cumjlli duo 0 fint duobus rectis asquales, e-

runt 

|a f.prt. 
*> s.pri 

kt.p ron\ 

XViJ. 

U lé.pri 
■mi. 
j* q.pron 
F13-pri 
mi. 

a i6.pri\ 
mi. 
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11f.pri 
\mi. 

le i.prt. 
\d ly.fn 

runrduo hi minores duobus reccis . Cuiufcunque igitur 
trianguli,&rc. Quod erat demonftrandum. 

EX P R O C L O. 
HZNC perfpicuum cft,ab codent punBo nieanicmre 

clam lineam non p >ffh deduci plures lineiu perpendicula-
^ res,qttam ninam . Si enim fieripoteiî.ducantur 

ex A,ad reBam BC,dut perptndiculares A B, 
■ AC. Erunt igitur in tridngulo ABC, duo angti 
li interni B , C? C, duobus reBis squales, cwra 

^ c -fint duo reBi, quod eft abfurdum. ? Sunt enin 
quiltbet-dm anguli in triangulo qùocunquc oftenfirninhris 
duobus reBis.Non ergo plures perpendicularès, quant tira, 
ex A, ad BC,deducipojfunt. Qjfod eft propofitttm. 

COROUARIVM I. 

C O M S T A T ctiam ex bis, In omni triangulo, euius Vniis angulus 
fuerir reâus,vel obt.u<us,re!iquns efl"e acutos, ceu memuimus defin. \f. 
huius lib.Cam enfm perhanepropor duo quilibetanguli fînt dupius 
reâis minores, neceiie c(t,fi vnus fiient reAus,vel obtul'us, querjîcun-
que reliquorum effe acurum, ne duos angulos iu triangulo reâos, »ut 
ciuobus rectis majores eiT"e fateamur. 

COROLlARtVM tti 
ÇEQV1TVR etiam ex hac propof. fi linearéâa CMmalia reâa 

angulos ina-qualesfaciat.vnum acù:um,& obtufiim alterum, lineâ per-
pd dicularein ex quouis eius punâd ad aliam ilUm rectam demilTam 
cadsre ad partes acuci anguli Faeiat .enim reâa AB, cum reâa CD, an 

gulos inar.qualcs. nempe ABU .acutum , & AEC, 
oritufum,demitraturq. ex punâo A, quoeunque 
p.dCD, ptrpend'culans AD. D'.co AD.caderead 
pa-iesanguli acu'i ABD.Nam (i non cadit adpar-
tes acuti anguli ABD.cadat (i fieri potcft.aii par 
tes anguli obtufi A B r. l

&
itnr dunan^uli ABC, 

A; B, on ufts *' tèftsis, in triangulo ABC, maio-
res funt duobus récits ; t fed & duobus rtetis funt 
minons, quod clVaDiurduai. Non ergo.ex A,per 

prndicularis adCD.dedu&a cadic ad partes anguli obtufi C^uaread par 
tesacuti anguli cadet. 

COROLLARIVM III. 
PARI ratione fit es hac p'opo" manifcftum,omnes angulos trian 

î gais »qujlateri,& duos angulos trianguli Kbfcelis (uprabafin.elfe acu-
1 os. Nam tram Rr quiKber duu in triangulo aequilatero, & duo in ifo-

'"cele !upra bafin Ont intrr fe «quates, rflineque lî.nul tam illi duo, quâ 
hi duobus reâis minores: cris quiUbetillurum reâo minor, hoc cft,acu 

C B B 

tus. 
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tus. Si enim rectus foret, aux. obtufus, eilentamfco vel duobus reciii 
*quales,aut maiores. 

THEOREM A 11. PROPOS. 18. 
O M N î S trianguli maius latus .maio-

rem angulum fubtendit. 
I N triangulo ABC,fît latus AC, maius 

latere AB. Dico angulum ABQfubteniiun 
a maiori latere A C, maiorem effj angulo 
ACB,qui a minori latere AB, fubtenditur. 
Nam ex AC, a auferatur A D, xqualis ipfî 
A B, & ducatur recla B D. Quoniam igitur 
duo latera AB, AD, sequaJia funt per conftructionem, b 
erunt anguli ABD, ADB, a;quales : Eit autem cangulus 
ADB^maior angulo ACB. Igitur &: angulus ABD, ma-
ior erit angulo ACB . Quamobrem cum d angulus totus 
ABC, maior adhuc fît angulo ABD 5 erit angulus ABC , 
multo maior angulo ACB. Eadem ratione, fi latus A C, 
maius ponaturlatereBC.oitendesangulum ABC, ma-
iorem effe a'ngulo BAC,- fî nimirum ex CA , abfcindatur 
linea arqualis ipfî CB, &c. Quare omnis trianguli maius 
latus maiorem angulum fubtendit; Quod demonftrajn-
dum erat. 

COROLLARIV M. 
EX hoc fequituf, omnes très angulos trianguli 5caleni effeinsqua 

les, vt monuimus deSn. IJ. huiusïib. Sic enim triangulum 
Scalemim ABC,cu:,us maximum quidem latus A C, minimum, 
autem BC, &medium locum habens A|8. Dico eiùfdem om-
nes angulos inatquales effe. Cum enim latus AC,ponatur ma 
ius larere AB erit per banc propof. angulus B, angulo C, ma-
ior.Eadem ratione maio" eric angulus C, angulo A, quattdo-
quidemSc latus AB.lat er? BC.maiuspooitur.SUDt igitur o«-
nestrés anguli insquales, maximusquidem B mimmus vero 
A,Se C,medium locum inter rrruinque tenens . 

THEOR.I2. PROPOS. 19. 
O M N1S trianguli maior angulus ma 

iori lateri fubtenditur. 
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runtduo hi minores duobus récris . Cuiufcunque igitur 
triangulij&c. Quod erat demonftrandum. 

EX P R O C L O. 
HINC perfpicuum cB,ab eodem punBo adeandem re| 

Bam lineam non p'jfs didttci plures lineiu perpendieulit-
■ res,quam iûn*m . Si enim fieripotcB.ducantur 

ex A,ad reBam BC,dus perptndiculares A B, 
-■■ 'AC. Erunt igitur in triangulo ABC, duo angu 

- //' interni B , & C, duobus redis squales, cum^ 
-fint duo reBi, quod eft abfurdum. * Sunt enin 

quiltbet-due anguli in triangulo qûocunque oBerifi-rninh-ns 
duobus redis.Non ergo plures perpendicalarès, quant tira, 
ex A, ad BC,deducipojfunt. Quod eft propofitum. 

COtÔLUKÎi M i. 
CONSTAT ctiam ex his, In omni triangulo, euius vnus ângatus 

fuerit reâusvel obcukis.reliquns elfe acutos, ceu monuimus defin. If. 
huius lib.Cum enfm per hancpropof duo quilibet anguli fint dupaus 
reâis minores, necelfe eft, fi vnus fuenr reftus,vcl obtulus, querr>cun-
quereliquorurneiTc aeurum, ne duos angulos in triangulo reâos, aut 
duobus reâis maiores effe fareamur. 

COROLLARIVM Bi 
SECiyiTVR etiam ex hac propof. fi linearécra eHmalla reâa 

angulos insquales faciai.vnum acu;um,& obtufum alterum, linea per-
peiidicularem ex quouis eius punftoad aliamillam reétam demiiTarn 
cadsre ad partes «cuti anguli Faeiat enim refta AB, cum reâa CD.an 

gulosinsqualcs. nempe ABU .aciitum , & AEC, 
ontufum ,demit:aturq. e * puncio A, qûocunque 
?.dCD, perpend'culans M>. Dico AD.cideread 
pa-ies anguli acu't ABD.Nan fi non caditadpar-
tes acuti anguli ABD.cadat fi fieri potelt.arfpar 
tes anguli obtkfi .4 B r. Igitur dUoanguli A BC, 
A' B, 06 ufis * téftm, in triangulo AÉC, maio-
res funt duobus rtctis - <t fed & duobus rrâis fuut 
minores, quod eft abfurdum. Nonergoex A,per 

pendit ularis ad CD, deduâa cariic ad partes anguli obtufi Quart ad par 
tesacuri anguli cadet. 

COROLLARIV M III. 
PARI ratione fit ex bac p'opo'" manifcft jm,omnes angulos trian 

'gii! xa i.Uten,8f duos angulus trianguli Ifbfcelis fuprabafin,elfe acu-
' os.Nam tcun Si quil'.bet duu il) triangulo squilatero, & duo in Jib-

!"cele fupra bafin Ont inrrr fe squales ; Jiinrque fi.nul cam illi duo, qui 
hi duobus rectismiaoi es: erii quilihttillorum rcâo tninor, hoc eft,acu 

tus. 
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dat ; Latcra Hlurh angulum continentia_-
ina:qualia erunt,& maiusquidem illud, 
quod cum maiori bafis fegmento coincidit, 
minus vero, quod cum minori. 

TB.IANGVLI ABC, angulus BAC, diuidatur 
bifariam per reclam AD, qus fecet bafin BC , in partes in-
squales, maiufquefegmentum fit DC. Dico latus AC, ma-
ius efiè latere AB.Producatur enim AD, ad E, t -vt[it DE, 
squalis ipfi'AD. Deinde ex maiorifiegmento D C, tufera-
tur recta D F, squalis minori fegmento DB per F, ex 
E, extendatur reBa E F G. Quoniam igitur latera A D, 
DB, trianguli ADB, squalia funt lateri- ^ 
bus ED, D F, trianguli E DF, utrumque 
vtrique ,per contlruBionem ; funt autem 
ry D anguli ADB , EDF , diBis lateribus 
contenti squales : c Erunt bafes A B ,éf 
EF , squales , & angulo BAD , angulus 
FED,squalis: Efl vero (y angulus CAD, 
angulo BAD,sqitalis,per hypothefin : Igi-
tur d anguli CAD, GEA, trianguli ACE , œquales erunt, 
iideoque latera AC,EG, squalia erunt - Efl autem reBa 
AC, maior quant A G : qitarc (j? A C , maior erit, quam 
EG . Et quia EG, maior eft, quam E F, erit çy AC, tnuho 
maior , quam E F . Cum igitur dcmonftratum fit reBam 
E F, squalem effe reBs A B , erit A C, latus maius latere 
AB, quod erat ofter>dendum . 

HOC oftenfb theoremate, ita propofitio iç.demonflrabi 
tur. In triangulo ABC, angulus-ABC, maior fit\rngulo C 
Dico latus A C, maius effe latere A B. Diuifa enim reBa 
BC, (fuper quam cenftitutifunt diBi anguli A 
insqualesJbifuria in D:ex A,per D,txtsnda 
tur reBa ADE^vtfit DE,sq:ialts ipft'AD : 
ducaturque reBa BE . Quoniam igitur iate-
ra AD, DC, trianguli ADC, squalia 
funt lateribus E D , DB , trianguli EDÊ, 
vtrumq. vtrique.per conftruBionem , b funt 

3 3 pi. 
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njt IN triangulo ABC, angulus B, maior fit 
/\ angulo C. Oico latus A C , fubtendens ma-
/ \ iorem angulum B, maius efïe latere A B , 

g/ A^quod ar.gulum minorem c, fubtendif. Si e-
nkn latus AC, maius non eft latere Ali, cri: 

vel arqnale iliij vel minus. Si dicatur A C, çquale effe ip-
fi AB, » erit angulus B, jequalis âhàulo C 5 £ft autem & 
maior per hypothefifi, quod eft abfurdum. Si vero A C, 
minus effe dicatur latci-e AB,erit angulus B, fubtenilis a 
minori latere AC, minoranguloC,fubtenfcaniaicrc_> 
latere A B ; Ponitur autem maior, quod magis eft abfur-
duffl . Cum igitur AC,latus neque xquale fit lateri A B , 
neque minus eo,erit maius . Eadem ratione probabitur, 
latus A C, maius effe later.e BC, fi angulus B, maior elle 
concedatur angulo A.- Omrsis ergo trianguli maior angu 
lusmaiori laterifubtendkur ; Quod demonftrandum_i 
proponcbatur. 

COSOLLARIVM. 

SEQJVlTVR exhacpidpof. omnium reéTarumexquouispimfto 
adrcdam quamcunque duàatnm , eam, qus petpendicularis ett, effe 

minimam. Ducantur enim ex putiâo .V,adr<:<2«n 
A 3BC,quotcunque line* A D, AE, A F, & aîia:, qurtrum 

// p, AD,folafitperpcnd;cuhrisad EC, SrMofri'&\ï,(iiïti 
îi pj- p C ex to Jcm punitoad eandem recîainfek vns perpen 

diculrrisducipoffit, vtex Prodoad piQpbf. tt.dt-
ironflrauimus. Dito omnium niinimam«iïe AD . Nam in triangulo 
AED, oum duo anguli A DE. AED, b Cm duc bat re£is minorer pona-
turque ADE, teôus j erit AED, acutu-.. QÙare < mz.uu eritiatus A E, 
latere AD. Eodcm moHooftcndemusomncs-i'ias, icâas maintes efle 
reâa AD : acf roinde pcrpcr.dicularis A D, omnium ait œirju.a. 

EX P R O C L O. 

PO S S VMVS hoc idem theorovœ ejletidere affirma-
tiua demcnftratione.jifie adtniniculo pacedontis^Ji tttmen 
prïiis demc/ifîretur hoc.ftijucns theorema . 

S I trianguli angulus bifariam feétus 
fueritjfccansq. anguiu-rn re&a linea ad ba-
lïn dufta in partes insquales ipfam diui-

uatj 
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angulum BAC, bifariam ,fecet bafin BC, in D. Dico fe 
gmentum D C , maius effe fegmento D B. Si enim non ejt

[ 
maius , erit vel aquale , vel minus . Si dicatur effe squa-
le ; producatur A D, ad E,*vt DE, tqualis fit tff DA,\* }.prL 
ducaturque recla E C . Quoniam igitur latera A D, D S, \ mi. 
tqHalia funt lateribus ED, DC, i/trumque -unique ; AD,\ 
videlicet ipfi ED. per conftruétioncm, & DB, ipfi DC, per 
bypothefin aduerfarij.Sunt aiitê &^anguli ad D,dit~iis litte b if.Jril 
ribi*s contèti squales;c erit bafisAB,baJi EC,s.qualis & an- mi. 
gulo BAD,angulus CED.Pofitus autem eft & angulo BAD c q.pri-
angulus CAD, nqualis. Igitur & anguh CED , CAD, s.- mi. 

quales erunt. à Ideoq. latus A C, latcri àé.pri-
EC^quale.Cum igitur oftenfumfitjateri mi. 
EC, aquale effe quoque latus AB, e erunt e j, prg, 
latera AC,AB,îqualia j quod eft abfur-
dum, quia AC, matas ponebatur, quam 
AB. Non erit igitur fegmentum DC, fe-
gmento DÊ,&quale,QuodfîDC, dicatur 
eft'e minus,ér DB, mutiis ; erit per theore-

ma Procli, latus A B, maius latere A C, 
Ponebatur autem minus , quod multo magis eft alfurdum. 
Non igitur tntàus erit DC.quam DB. Qjtare erit neoeffa-
rio maius. 

EODEM modo demonftrari pot erit hoc theorema. 

SI trianguli angulum reéta linea bifa-
riam diuidens, bafin bifariam quoque fe-
oet j erunt duo latera angulum continentia 
interfesequaîia: Quod fi latera a?qualia_, 
fuerintjbalin etiam bifariam fecabit linea_, 
rei5ba,quse angulum bifariam diuidit. 

PRIMVM recla AD , fecans angalum BA C, bifariam 
diuidat quoque bafin BC,in D,bifariam . Dico latera AB, 
AC , inter fe tqttxlia elfe. Hoc autem demonftrabimus ea 
dem.rattonequa in pnctdenti theoremate olîenfumfuit, 
latus AC,tquale effe lateri ABft'DCffegmentum\ fegmento 

DB, 

SCD LYON 1



frt 
\mi. 

b$ fre-n 

c$.fre» 

126 EVCLID. GEO M 
autem (y anguli ADC, EDB , diclts comtrehenfi latertbus 
s.qualen'E'-unt hafes AC,ér SE, squales,angulusq.ACD, 
angulo EBD, tqualis : Et quia angulus ACD, pnnitur eJJ'e 
minor angulo A BC , erit & angulus EBD , minor eodem-
angulo A B C. Ideoque angulus A B E , fer reclam B D 

_fV diuidetur m partes ins.quales.Si igitur bifa-
riam fecetur per reclam BF,cadet BF,fupra 
ED,eo qUod angulus ABD, maior fit angulo 

~~ çFRn Sli'ia veto EF^ maior efl,quam ED, 
u & ED, pofita eft iqualis ipfi AD , erit EF, 

£ maior , quarn ADC. Sed adhuc AD , maior 
eft, quarn AF. Multe igitur maior erit E F, 

quam AF. Itaque quiareclaBF, diut den s angulum ABE, 
bifariam, fecatbafin AE, imqualiter in F, eftq. maius fe-
gmentum EF,minus autem AF;erit per theorema à Proclo 
proxïme demonflratum,latus BE,maius latere AB. Oflen-
fum eft autem BE,nquale effe lateri AC. Igitur & AC, la 
tus latere AB,maius erit, Quoderat demonftrandum. 

' SCHOLIVM. 
HAEC propofitio îç.conuerfa eftpropofîtienis i%.vtp°r-

fpicuum eft. Campanus autem duarum iflarum propofitio-
num ordinem prorfus inuertit, ita %>t ea, qui apud nos eft 
iH. apudipfumfit 19. & contra. Quarum vtramque often 
dit ducendo ad id, quod. fieri nequit, cum tamen Euclides 
prppofitionem 18. direcle,& ofienfiue confirmauerit, vt ex 
diilis liquida confiât. 

POTERIMVS quoque theorema à Brode demon-
flratum conuertere, hoc modo. 

SI trianguli duo latera inxqualia fue-
rint, linea re&a bifariam diuidens angu-
lum ipfis contentum, fecabit bafin in par-
tes inxquales , maiufq. fegmentum erit 
prope maius latus. 

D V O latera A B, AC, trianguli ABC,fint insquxlia; 
AC,maius, & AB, minus . Recla autem AD , diuidens 

angu-
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iora,&c. Quod demonftra.ndum erat. 
EX PROCLO. 

ALITER hoc theorema à'• familiaribus Heronis, & 
Vorphyrij demoaftratur,nul!o latere prcdudo, bac ratione. 
Su probandum duo latera AB,AC,trtanguls ABC,maiora 
effe latere BC. Diuidatur angulus BAC, A 
illis lateribus contentas a bifariam per re-
cïam JD.Quonià igitur trianguli CD A, g 
latus CD.protraSum est ad B, b erit an-
gulus exiernus BDA,maior interne (y oppofito CAD. Igi-
tur & maior angulo BAD. §>uare in triangulo ABD, la 
tus AB,maiori angulo ADB, oppofitum c maius erit latere 
BD,quod minori angulo BAD , oppsnitur . Eadem ratione 
oilendetur,latus AC.maius effe, quarn C D, quia angulus 
CDA,àmaior eft angulo BAD , hoc eft, angulo CADïé?c. 
Qitamobrem duo latera AB, AC, maior a erunt latere BC. 
Eademq. eft ratio, quorumcunque ducrum laterum, fi an-
gulus ipfis comprehenfus bifariam fecetur. 

THE OR. 14. PROPOS.21. 
SI ilipcr trianguli vno latere, ab extre-

mitatibus dus ve&x linea: intcrius con-
ftituta? fuerint ; hx conftituta? reliquis 
trianguli duobus lateribus minores qui-
dem erunt, maiorem vero angulumcon-
tine'ount. 

IN triangulo ABQfuper extremitatesB,& C,Iateris 
BQintra triangulum conftituantur duaj reâœ linea; BD, 
CD, in punfto D,concurrentes . Dico 
BD,CD,fimulminores effe duobus late- A^f»^L 
ribus B A, GA, fîmul ; At vero angulum ——^ I 
BDQmaiorem angulo BAC. Produca-
tur enim altéra lmearum interiorum,nempc BD,ad pun-
clum E,lateris C A. Quoniam igitur in triangulo BAE, 
duo latera BA,ÂE,emaiqra funt latere BE,fi addatur corn 

I mùne 
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f 2,8 hVÇLID, GEO M. 
D B, squale psrtatur , ciiim m cri» figurant eo-
dei?i mode eenlîrttos. Cum enim latera AD, 
DB, ttj-alie ji:it Uteribus ED,DC, a & an 

)C gultad D , d'.itis lateribus cohtentï étqudlés; 
b erunt b::[ss AB, EC, squales , Q> angulus 
CED, angulo BAD,hoc efi,anguh CADj &-
qualts. Square c AC,zauale erit ipfi EC, hoc 

eft, ipfi A B. 
DÈ/NDEfint latera AB,AC,s.qualia,& reeïa AD,je 

cans bafin BC,in D, diuidat angulum hAC,bifariam Dico 
fiame.-ûtum DC,iquàle effe fegmento DB. Cum enim latera 
AD,AB,&qualiafint lateribus, AD, AC, vtrumque xitri-
que.^p anguli choque ad A, contenti diclis lateribus tqua 
les per h]potkefin,& erunt bafes BD,DC,aquales. 

THEOR.13. PROPOS. 20. 
OMNIS trianguli duo latera reliquo 

funt maiora, quomodocunque affumpta 
S I Ttriangulum ABC. Dico quxli-

bet eius duo latera,nempe AB,AC, fi-
mul"rnaiora effe reliquo latere BC.Pro-
ducatur vnum ex iliis,vt CA, vfque ad 
D,c fitq. recîa AD, a?qualis alteri lateri 
non pioduâo AB,& ducatur recîa DB. Quoniam igitur 
duo latcia AB, A0,5Equaliainter fe fnnt, per coaftra-
iSionem, ferunr anguli ABD,ADB,abquales inter fe: Eft 
autem angulo ABD,g maior angulus CBD.Igitur ce an-
gulus CBD, maior erit angulo ADB. In triangulo ergo 
C"-D,Iatus CD.oppofîtum maioriangulo CDB,h maius 
erit latere BC , quod minori angulo C D B, opponitur. 
Cum igitur duo latera A B , A O, lîmid asqualia fint ipfi 
CD,(îï enim arqualibus AB,AD,commune addatur AC, 
ifienttotaaqualia 5 nimirum linea compofita ex A B, 
AC,&linea compofita ex A D, A C,) erunt quoque late-
ra AB, A C, fiiTiul maiora'latere B C. Eodem modo de 
monftrabitur, quadibet alla duo latera maiora effe reli. 
qno Quare oranis trianguli duo latera reliquo fuut ma. 

iora, 
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(ffuttre latus AD, a mains erit latere AB. Ex I)A,b»bfcin-
iatur recla DE, squalis réels. AB. Et r cliqua Une a AE, c 
bifariam diuidarur in F. Si igitur ab extrême C,ad F, recla 
ducatur CF\èrunt dus. Unes, réels, conslituts. CE,DE,'ntra 
triangulum maiores duobus lateribus BA, AC. S^uoniam 
enim in triangulo AFC,duo latera AF,FC, à ma or a funt 
latere AC. Est autem recla AF, ipfi'FE, squalis , per con-
strpiclionem ; erunt CF, F £ , maiores quoque latere C A. 
Si igitur nqualia addantur ED,& AB,fient redit CF,FD, 
e maiores lateribus CA,AB &uod eft propofitum. Qjjod fi 
ad F,ex B, extremo recla duceretur,effent dus, recta cenfti-
tuts, CF,BF,minores duobus lateribus CA,AB,vt Euciides 
demonftrauit. 

RVRSVSfit triangulumfcalenum ABC,culus latus ma 
ximum BC.minimum AB. Ex BC, iauferaturBD, tjua-
lis reiïs. AB ducatur A D , recla , ad cuius punBum 
qucdlibct, -vt ad E, ab extremo C, reâta du- K 
catur CE.Conftittits. igitur erut intra trian-
gulum dus. linea CE,DE, que minorer» an- g 
gtilum comprehendunt eo, quem efficiunt 
duo latera AB, AC. Cum emm duo latera BA,BD, tqua-
liafint, % erunt duo anguli BAD,' EDA , aquales : Sed 
BDA.angulxs h mater eft angulo CED. Maiûr igitur erit 
& angulus BAD , angulo CED. gkiare multo maior erit 
têtus angulus BAC,angulo CED. &uod eft propofitum. Re-
Be igitur Euciides monuit, duas lineas inira triangulum 
cenftitutas educi debere ab extremis pitnSts •vnius lateris, 
vt mineres quidem fint duobus reliquis trianguli lateri-
bus , maiorem vero ccmfhclantur angulum . Alias enim 
fropofitio fera non eff?t,vt iam efl demonsiratum. , 

VERVM dt conftïtutione duarum linearum intra tria» 
gufum,qus. maiores fint,vel s,qu,iles duobus l.i.teribus,plu-
ra oslendemus ex Psppe ad propos.3 4. huïus Ub. 

PROBL. 8. PROPOS. 22. 

EX tribus redis llneis, qua? fint tribus 
datis re.&is iineis a?quales,triangulum con-

I 2 ftkuere. 
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H-pron mune EC,3 erunt BA, AC,maiora, quarn BE, E C. Rur-
°20. pn fus qU;a in triangulo CED,duo latera CE, ED, b maiora 
c^.fron funt latere CD; fi commune apponatur DB/ erunt CE, 

EB,maiora,quam CD,DP>. Olrenfum vero iam fuit, AB, 
CA,maiora effe,quarn BE , E C. Multo igitur maiora_. 
erunt BA,CA,quamBD,CD,quod primo prbponebatur. 

d i6.p "t Preterea,quoniâ angulus BDC,d maior eft anguloDEC, 
externus interne; & angulus DEC,angulo BAC, maior 
quoque eft, eandem ob caufam. Erit angulus BDCmul-
to maior angulo BAC ; quod fecundo proponebatur. Si 
igitur fuper trianguli vno latere, ab extremitatibus,&c. 
Quod erat oftendendum. 

SCHOLIVM. 
A M. recte Euciides dixerit, duas illas lineett in-

tra triangulum conHitutas, du ci debere ab extremitati-
bus vnius lateris, aperte inteliigi potejl ex eo, quod mox ex 
Precla demonflrabimus ; in triangulis videlicet reclangu-
lis,vel etiam amblygonijs,intra triangulum conflitui pojfe. 
duas Uneas fuper vnum latus circa angulum rectum , vel 
obtufum ,quarum quidem vna ab extremitate âicii late-
ris,altera vero À quouis puncjo prepe aliud extremum la-
teris etufdem educitur, qut maiores Jint reliquis duobust 
trianguli lateribus. Item in triangulis fcalenis eodem mo 
do fuper maximum latus duos recîas intra triangulum 
coiijlttuipoffe,quéL.minorem comfreberidant angulum, £pc. 

EX P R O C L O. 

SIT triangulum habens exempligratia angulum ABC, 
obtufum. Dico ab extremo C,(J> à quouts punko , ntpe à Z>,' 
prope aliud extremum B,lateris BC, ducipoffe duas Itneas, 

intra triangulum ad altquod 
p un élu m, qutc maiores fint duo-
bus lateiibus BA,AC. Ducatur 
enim recta D A: Et qitoniam in 

r triangulo ABD , duo anguli 
■• ABD, ADB,e minores funt duo-

bus réélis. Pen'ttur autem AB D, maior reclo, nempe obtu-
fus ; erit A DB,miner recto , ideoque miner angulo ABD. 

Quart 
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redte FDj & recra A,per conftrudlionem eidem F D, 
œqualis ; a erit latus FK, reéte A, a?quale. Rurfus quia_, ««• 
GK,xqualis eft ipfi GH,& recîa C,eidem G H; erit quo-
que latus GK, rect* C, a>quale : Pofitum autem fuit per 
conftruclionem,reliquum latus FG3 reliquas redtas B, x-
quale. Omnia igitur tria latera FK, FG, GK, tribus datis 
redlis A,B,C,ïqualia funt, Conftituimus ergo ex tribus 
re<3is lineis, qure funt tribus datis recîis lineis aequales, 
triangulum:Quod faciendum erat. 

PRAXIS. 
S V M A T V R relia. DE, tqualis cuicunque reclarum 

datarum,nempe ipfi B,quam nunc Volumus effe bafin.Dein 
de ex D, ad interuaiium réels. A,arcus deferibatur ; Item 
ex E,ad interuaiium relis, C, al-
ter arcus fecans frioremïn F. Si JffÇù A> ■ i

 < 
igitur ducantur relit DF',EF',fa-

 D
 / \;E G' 1 

Hum erit triangulum babens tria 
latera tqualia tribus datis lineis. Erit enim latus DF, ti-
qua le relis. A, propter interuaiium ipfiusA, affumptum : 
& latus EF,ipfi C,pr opter affumptum interuaiium C: DE, 
verviatus,acceptum eft relit B, tquale, ab initio. . 

SCHOLIVM. 
HAC arte cuicunque triangulo propefito alterurn pror 

fus tquàle & quead latera, angulosq. quoad aream if-
fius,conftituemus, Sit namque trian. JF> A. 
gttlutn quodeunque ABC, cui tquale jN. 
omuiex parte est" conftrttendum. In. \Ç 
telligo eius latera , tanquam très li-
neas reBas datas AB,BC,GA,qutrum qudibet dut b ma-
iores funtreliqua. Deindefumo reclam DF. , tqualem vni 
lateri, nempe BC; & ex D, interualh lateris AB , arcum 
deferibo, item alium ex E, interuallo reliqui lateris C A, 
qui priorem fecet in F,ère. 

PROBL 9. P R O P O S. 23. 
A D data m reétam lineam, datumq. in 

ea pun&um > dato angulo re&ilineo aequa 
I î lem 

SCD LYON 1



3-pri, 

132 EVCLID. GEO M. 

1 %Mf. 

ftituere - Oportet autem duas reliqua effe 
maiores omnifariam fumptas : quoniam v-
niufcuiufque trianguli duo latera omnifa-
riam fumpta reliquo funt maiora. 

TRES linea- recla: data: fint A, B ,& C, ,quarum_» 
quolibet duas reliqua fint maiores, ( Alias ex ipfis non 
poflet conftitui triangulum, vt confiât ex propof. 10. in 
qi.;a r-ftenfum fuit, duo quxuis latera trianguli reliquo 
eflç maiora ) oporteatq. conftruere triangulum habens 
tria latera tribus datisjineis a?qualia . Ex aflumpta recla 

quauis DE, infinita: magm-
tudinis a abfcindatur recla 
DF, ^qualisrecbe A. Et ex 
reliqua FE, recla FG,xqua-
lisreclaeB; & ex reliquat 
GE,recla G H , œquahs re-

ctasC. DeindecentroF,interualloveroFD, circuius 
deferibatur DTK Item centro G, interuallo autem GH, 
alms circuius deferibatur HIK , qui necefiano priorem 
fecabit in punclis I, & K, (cum enimduas FD, GH, ma-
jores ponantur recla FG ; fi ex F£, fumatur recta FL, ce-
quaiis ipfi FD: &exGD, recla GM,aequalis ipfîGH,ca-
det pundtum M, inter L, 8c"D. Si namque M, caderet in 

L,punclurB,effent GL , FL, hoe 
eft, G H, & F D, aequales recîss 

* M Ç u. FG : Si vero M,caderet inter G, 
& L,e(lent esedem du* FL,GM, 
hoc eft, DF, GH, minores recta 
FG, quorum vtrumque eft con-

tra hypothefin. Id quod ex appofitis figuris apparet) 
ex quorum quolibet, nimirum ex. 

\ /-""x K,ducantur ad puncla,F,G,recla: 
Ahl .%..\ KF, KG, faclumque erit triangu-

lum FGK, cuius latera dico aequa 
lia effe datis réélis A, B,*& C. 
Cum enim recla FK, ba2qualis fit 

recla: 
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iC, CK, tqualiafint duobus GE, EH, cb tqualia intentai, 
ia,quibus arcus funt defcripti; a erunt anguli ICK ,GEH,^ 
squales. 

CAE T E R V M qua ratione ex punBo extra datant 
reclam frofofito reBa ducifojfit, qutt cum data reBa angu 
lum conBituat dato angulo reBiliaeo &qualem,dccebimus 
ad prepofi i.huius lib. 

THEO R: 15. PROPOS. 24. 
S I duo triangula duo latera duobus la 

teiïbus œqualia habucrint, vtrumquc vtri-
que,angulum vero angulo maiorem fub 
sequalibus redis lineis contentum: Et ba-
fin bail maiorem fiabebunt. 

D V O latera AB, AC, trianguli ABC, squalia lînt 
duobus lateribus DE, DF,vtrumque vtrique,nempe AB, 
ipfi DE, & AC, ipfi DF; Angulus vero A, maior fît angu 
lo EDF. Dico bafin BC, maiorem elTe bafe EF. Adlineâ 
■enim D E, ad eiufque punctum D, b conftimatur angu-
lus £DG, a:qualis angulo A; (cadetque recta D G, extra 
triangulumDEF, cum angulus EDF, minorponanir an 
gulo A) ponaturq. DG, xqualis 
ipfi DF, hoc efî, ipfi A C. Ducta A. J> 
deinde recta EG, cadet ea aut fu- A. AK 
prarectamE F; aut in ipfam, aut / \ / x\ 
infra ipfam. Cadat primum fupra -^CE^=^G 
E F, ducaturque recta F G. Quia T1 

ergo latera A B, AC, asqualia funt lateribus DE, DG, v-
trumque vtrique,&angulus A,çqualis angulo EDG,per 
conftructlonem : d Eric bafîs BC, bafî EG.œqualis. Rur-
fus quia duo latera DF,DG,inter fe funt aequaliaîa erunt 
anguli DFG, DGF, ajquales : Eft autem angulus DGF, t, 
maior angulo EGF. Igitur & angulus DFG, eodem an-
gulo EGF, maior erit. Quare nuilto maior erittotus an 
gulus EFG,eodem angulo EGF.In triangulo igitur EFG 

I 4 maius 
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F G 

a maius erit latus E G, latere E F. Eft autem oftenfum 
E G, sequale effe ipfi B C ; Maior 
igitur erit quoque BC, quam E F. 
Quod eft propofitum. 

C A D A T demde EG, in ip 
fam E F. Et quia rurfus, vt prius 
bafis EG,b asqualis eft bafiBC: & 

EG,C maior quam EF > erit &C BC, maior,quam EF,quod 
eft propofitum. 

C A D A T tertio EG, infra E F, producanturque re-
cla: DF, DG, vfque ad H,& i, & ducatur reéla FG. Erit 
autem rurfus,vt prius,d bafis EG, bafi BC,s;qualis.Dein 
de quia duo latera DF,DG,squalia funt inter fe,per cô-

ftruclionem , e erunt anguli 
DGF H, FGI, infra bafin FG>-

quales : Eft auté angulus FGI, 
i maior angulo FGE. Igitur & 
angulus G F H, eodem angulo 
FGE, maior erit. Quare multo 
maior erit totus angulus EFG, 
eodem angulo FGE. In trian-

gulo ergo EFG, S maius erit latus EG, latere EF. Eft au-
tem oftenfum EG, squale effe ipfi BC. Maior igitur erit 
quoque B C, bafis bafi E F. Si igitur duo triangula duo 
latera duobus lateribus,&c. Quod erat oftendendum. 

SCHOLIVM. 1 
SI quis forte roget, cur in 4.propcfitione Euciides ex eo, 

quod duo latera vnius trianguli tqualia fint duobus late-
ribus alterius trianguli,vtrumque vtrique,& anguli con-
tent t diclis lateribus squales, concluferit nonfolum tqua-
litatem bafium, verum etiam triangulorum , tQ> reliquorû 
angulorum ; hic autem ex eo,quod duo latera vnius trian-
guli tqualia fint duobus lateribus alterius trianguli.vtru 
que vtrique, anguli vero lateribus illis comprehenfi int-
quales , colligat tantum intqualiiatem bafium, non autem 
triangulorum,vj> reliquorum angulorum: Huic refponden-
dum est,neceffario td ab Euclide peritiffimo Geometra effe 
fattum . Nam ex antécédente huius theorematis femper 
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confequhur bafium insqualitas , ita vt bafis illius triangu-
li,cuius angulus contentus lateribus affumptis eft muter , 

\fuperet bafin alterius , cuius angulus minor exijlit, vt de* 
monftratum eft ; non autem neceffe eft, triangulum illud 
maius hoc effe . Vt enim clarijfime ex Proclo demonftrabi-
mus ad propof, $7. huius primi libri, Triangulum maiore 
habens angulum aliquando squale eft triangulo minorem 
habenti angulum,aliqu%ndo vero minus eodem,& aliqua-
do maius. Non igitur potuit in vniuerfum inferri, ex eo , 
quod angulus vnius trianguli maior tft angulo alterius, 
triangulum etiam maius effe , cum modo squale fit, modo 
minus,éf modo maius, 1dem dici poteft de angulis reliquis. 
T^am in prima figura huius theorematis angulus ABC,mi 
nor eft femper angulo DEB';cum angulus DEG, (qui squa. 
lis eft per q.propof.angulo ABC,) a minor fit eodem angulo 
DEF,pars tote.In fecunda autem figura,exiftit quidê angu 
lus ABC,angulo DEF',tqualis,per ^.propof, At vero angu-
lus ACB, minor eft angulo DFE, cum angulus DFE, b ma 
iorfit angulo DGF. externus interna, & oppefito ; & angu 
lus DGF, equalis fit angulo ACB. In- tertia denique figu-
ra angulus ABC, maior quidsm eft angulo DE F, prepte-
rea quod angulus D E G;. ( squalis exiftens per 4. propof. 
angulo ABC, ) <- maior eft eodem angulo DEF, totum par 
te. Sed angulus ACB, minor eft angulo DFE. Nam fi relia 
EF , producatur fecans reélam DG, in K , fiet angulus 
DFE, d maior angulo DKE, externus interne ; Es! autem 
& angulus D K E , maior adhuc angulo D G E , externus 
quoque interna, & oppefito. Multe igitur maior erit angu 
lus DFE, angulo DGF, qui per 
^.prop.squalis eft angulo ACB. 
Jj^W etiam confiât ex z. parte 
propof. zi. Nam inter ior es Unes 
DF,EF.continet angulum maie O 
re angulo DGE , que exteriores 
Unes, DG, EG, continent .Qua-
re neque certi quicquam co'digi potuit de insqu alitât e reli-
quorum angulorum.cum modo vnus alterofit maior^jnede 
minor,&mode aqualis. ' 

•p.preni 

oiCfri. 

cp.pren^ 

mi. 
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QVONIAM. veto in triangulo DEF,duo anguli E,F, » 

femper minores funt duobus reclis,erit neceffarw faite alter 
eorum acutus. i'î igitur ad partes acuti anguli (vt in r .fi-

A gura ad partes anguli D F E,in 
]3 z' vero &• 3. ad partes anguli 

DEF. ) fiât angulus EDG, tqua 
lis angulo A, & reliqua fiant, 

Q vt in propof. diilum eft > cadet 
femper ducla recta E G, fupra 

H punctum F . Nam cum angulus 
DFE , acutusfit , 0 erit ei dein-

ceps , produit0 latere V. F , obtufus. ProducJa ergo recla 
DG ,fecante latus EF,produclum in H ,c maior erit recla 
DU , latere DF, cum opponatur angulo obtufo in triangu-
lo DFH; ac proinde recla £ G, auferens D G, Aqualem ipfï^ 
DF, cadet neceffario fupra F. Si namque vel per F, tranfi-
ret.vel infra cade,ret, abfcindcret ex DG, maiorem lineam 
latere DF ; nimirum vel D H. vel maiorem , quam D H 
Hoc fi obferuetur , faits eritprimus cafus propojitionis . qui 

\fortaffis caufn fuit, vt Euciides apud Theonem prime cafu 
comentusf uertt. 

THEOREMA 16. PROPOS. 25 
SI duo triangula duo latera duobus la-

teribus œqualia habuerint, vtrumque vtri 
que, bafîn vero bafi maiorem: Et angulum 
fub œquâlibus redis lineis contentum an 
gulo maiorem habebunt. 

D V O îatera AB, AC, triangu 
li ABC, ïsqualia fînt duobus late 
ribus DE,DF,trianguli DEF,vtrû-
que vtrique,hoc eft, A B, ipfi DE, 

_ & AC, ipfi DF; Baf.s autem B C, 
r maior fit bafe E F. Dico angulum 

A, maiorem effe angulo D . Si enim non eft angulus A 

maior 
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maior angulo D, erit vel xqualis, vel minor. Si ciicatur 
effe asqualis, curri etiam duo latera circa A, xqualia fint 
duobus circa D, vtrumque vtriqucper hypothefîn ; * e. 
rit & bafis BC, arqualis bafi BF; quod cil abfurdum;Po-
nitur enim bafis B C, bafe E F, maior : Si vero angulus 
A, dicatur effe minor angulo D; eri:,proptera:qualitaté 
laterum circa iftos angulos, bafis EF," maior bafe B C ; 
quod magis eft abfurdum , cum EF, ponatur elfe minor 
quam B C. Quare angulus A, cum neque poffit aequalis 
effe angulo D, neque minor, erit mâior. Si igitur duo 
triangula duo latera duobus lateribus œqualia habue 
rint, &c. Quod erat oftendendum. 

SCHOLIVM. 
THEOREMA hoc cannerfum e(l prscedentis. In eo 

enim ex maioriangulo demonftratum esl, bafin illiréfpon-
dentem effe maiorem ; la hoc autem ex maiori bafi eflensu 

\fiuit, angulum illi refpondentem maiorem effe.Dijferunt au 
tem plurtmum hue duo theoremata,nempe 14. & z} ab il' 
lis,qus explicata funt propof. \s.ey tp. Nam in 19. démon 
ftratum eft, in vno ecdemq, triangulo maiori angulo maius, 
latus refpondere i At in 14. idem oftenfum fuit in duobus 
diuerfis triangulis, quorum duo latera -vnius squaliafunt 
duobus lateribus alterius &c. Idemq. diferimen reperies 
inter propof. 1,8. & zs 

MENEE A VS Alcxandrinus,vt ait Prcclus,demS. 
Slrat hoc idem theorema eilenfiue , 
hac ratione. Fofitis eifdem triangu 
lis, ex,bafe maiore BC,c abfcinâa-
tur recta E G, squalis bafi mineri^ 
E F. Fiat quoque angulus GBH, A " 
squalis angulo DEF , e (y fit B H, 

D 

C E 

squalis ipfi B A, atque adeo ipfi 
DE. Ducla autem recta linea AH, ducatur quoque recla 
per G, ex H, fecans AC ,in I. Quoniam igitur duo latera 
BA, BH, squalia funt, t erunt anguli BAH, BHA, squa-
les . Rurfus quia latera BG , B H , squatta funt lateribus 
EF, ED, vtrumque vtrique, (je angulus GBH, squalis an 

gulo 

a 4.fW. 

mi. 
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gulo DEF, per conslrutlionem : a erit bafis H G , bafi D F , 
atque adee ipfi A C, squalis, angulufque G H B, angulo 
EDF. Et quoniam recla HI, b maior eft quam HG, qus eft 
aftenfa squalis ipfi AC, erit quoque maior Hl, quam AC: 
Sed A C, c maior esl aàbuc , quam Al. Multo ergo maior 
erit HI, quam AI, Square angulus IA H, d maicr erit an 
\gulù IHA. Additis igitur duobus angulis BAH, BHA.qui 
oftenfi funt squales ,fiet e totus angulus BA C, tofo angu-
lo BHG, maior : Sed angulus B H G, demcnftratus fuit s 
qualis angulo D. Maior igitur etiam erit angulus BAC, 
angulo D, quod e ft propofitum. Quod fi quando contingxt. 
reélam AH, cad'ere extra triangulum , auferendi erunt 
anguli squales 2 AH, BHA, &C vt reliquat fiât angulus 
BAC, maior reliquo angulo BHG. Quande autem recla 
AH, perpttnclum B, tranfit, nihil addendum erit, aut de-
mendum, vt perfpicuum eft. 

HERON autem idem ex eodem Preclo hoc modo de-
monftrat. Pnfitis eifilem triangulis , preducatur bafis mi-
ner EF, ad G,vtfit EG, È squalis bafi maiori B C. Deinde 
centra £>, interualle autem DF, deferibatur circulas, pro-

ducaturq. ED, ad H, in circun 
fèrentiam . Sjuoniâ igitur DH, 
g esl squalis tpfi D F, erit quo-

V\. J\ j N^riW que D H, squalis ipfi À C. Ad-
L—_^ / \ Ek=-SlH<; ditis igitur squalibus DE, AB, 

h fient A C, AB, fimul squales 
toti H E ; Sed AC ,AB,ifimul 
maiores funt, quam B C, atque 

adeo quam EG. Igitur & HE, maior erit,quam EG. Qua-
re circulas deferiptus ex centre E, & interualle EG, inter 
fecabit reilam EH, atque adeo circunfersntiamprioris cir 
culi in I, & K,punctis : ad K, autem ducantur réels DK, 
EX Et quantum duc latera AB, AC, squalia funt duobus 
lateribus D E,DK, vtrumque vtrique , ( eft e mm D K, ti-
quais tpfi DF, per definitionem cir culi: DF, autempefitu 
eft squale lateri AC.) Çr bafis BC, bafiEK, squalis:(cum 
EK squalis fit ipfi E G, per definitionemcir culi : E G, vero 
recla per ccnjl ruéiionem fada fit squalis bafi B C. ) 

Erit 
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1 Erit angulus BAC, angulo EDK , iqualis : Sed angulus 
EDK,maior efl b angulaEDF.Shi.are et angulus A,angulo 
EDF,maior exijiet. Quod eft propojitu. Atq. htc demonftra 
tioger/sralior elf priore, cum omnibus cafibus contient At. 

THEOR. 17. PROPOS, a6. 
SI duo triangula duos ahgulos duobus 

angulis œquales habuerint.vrrumque vtri-
que, vnumq. latus vni Jateri cequale, fiue_^ 
quod aquaiibus adiacet angulis, feu quod 
vni œqualium anguJorum fubtenditur : & 
reliqua latera reliquis latcribus œqualia_>, 
vtrumque vtrique, &reliqùum angulum 
reliquo angulo a;qualem habebunt. 

S I N T duo anguli B,& C3 trianguli ABC, squales 
duobus angulis E,& EFD, trianguli DBF,vterq. vtrique3 hoc eft, B, ipfi E,&C, ipfi liFDFskque primo latus BC, 
quod angulis B,& c,adiacet,lateri BF.quod angulis E,& 
HFD,aû!acer3asquale.Dico,reliqua quoq. latera AB.AC, 
reliquis iateribus DE,DF>œquaiia efle, vtrumq. vtrique, 
hoc eft, AB,ipfî DE,& AC, ipfi DF, ea nimirum, quK x-
qualibus angulis fubtenduntunreliquumq. angulum A, 
reliquo angulo D.Si enim latus ABynon eft sequale late-
ri O E, fit D E, maius,a quoc ab^- j£ D 
fciiuiaturre&a lihca EG,a;qualis A G/\ 
reéte linca.' A B, ducaturq. recta /\ /X 
GF.Quoniâ igitur latera AB,BC, T./ 'C E^ 'F 
çqualia funt Iateribus G E, EF, v-
trûq. vtrique,& anguli B,& E.arquales per hypothefîn:d 

Erit angulus Caequaiis angulo EFG-Fonitur auté angu-
lus Caèqualis angulo EFD.Quare & angulus EFG, eidé 
angulo EFD, arqualis erit,pars toti ; Quod eftabfur-
dum . Non eft igitur latus A B, insquale lateri D E, fed 

aequale 
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\4.fn. 

CE 

squale - Quamobrem,cum latera AB,BC,îequalia fint Ia-
teribus DÊ, F.F, vtrurnque vtrique, & anguli contenti B, 
& E, a;quales ; a erunt & bafes AC,DF, &: anguli reliqui 
A,& D, a?quales. Quod eft propofitum. 

S I N T deinde latera AB, DE, fubtendentia spquales 
angulos C,& EFD, interfe xqualia. Dico rurfus reliqua 
latera BC,CA,reliquis Iateribus EF,FD, efle a:qualia_., 
vtrunique vtrique, hoc eft, ECJp/î E F, & C A, ipfi FD; 
reliquumq. angulum A,reliquo angulo D, sequalem . Si 
euim latus BC, non eft xqualelateri E F, fit E F, maius; 
b ex quo fumatur recta E G, ae'gùatis ipfi BC, ducaturq, 

A 0 recta DG. Quoniam igitur latera 
A B, B C 3 srqualia funt Iateribus 
DE,EG.vtrumque vtrique,& an-
guli contenti B,Sc E,-?quales,per 

, hypothefin ; i Erit angulus C,an-
guîoEGD, arqualis : Ponitur autem angaius C 5 angulo" 
E F D,*q"ualisj Igitur & angulus EGD, angulo eidcm...' 
EFD,œqualis erit, externus interno, &pppoflto, quod 
eftabfurdum. <* Eft enim tnaior. Non eigoeft latus B C,; 
lateri EF, inaequals. Quocirca,vt prius, colligeturinfii-
tutum ex 4. propof. hums îibri. Si duo igitur triangula 
duos angulos duobus angulis asquales habuerint, &c. 
Quod demonftrandum état. 

COli oiURiyu. 
SEQVITVR «x demonftrationf huius theorematis,rota etiam ttian 

gula,quo3.c! areas.efTeaîquâlis. Nam fi latera AB.BC.iateribiis DE, EF, 
ïqualtafin-,vt olrenfum fuit,contincantq. ex hypothelî angulos sqiia 
lis B,E,c erunt cota quoque triangula zqualia intxr fe. 

S C H O L I V M. 

VRIOR huius theorematis pars conuerfa eft 4. propofi-
tionis, quoad eam partent, in nna ex aqualitate laterum, 

A D & a>!SS!^orum 'Pfis contentorum,col-
GA leclafuit siqualitas bafium,& angu-
/ \\ lorum fuper bafes.iJam in priori par-

 \Ç JJ/ \p f huius theorematis ex aqnalitate 
bafium B C , EF, & angulorum fuper 

has bafes, demonilrattim est, reliqua latera vnius trian-

ruli 
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gnli reliquis Iateribus îqualia effe , reliquumq. angulum 
reliquo angulo , &c. §}uod quidem alia nos ratione iam 
demonftrauimus ad propofitionem oclauum huius lib.quem 
mtdum eo loco monuimus . 

HOC loco demonftrandum ei~l theorema quoddam ad-
modum neceffariu,0> peruttle rébus Geometricis, videlicet. 

IN triangulo arquilatero , fiue Ifofcele, 
re&alinea ab angulo duobus Iateribus se-
qualibus comprehenfo duéta, diuidensq. 
vel angulum,vel bafin bifariam, perpendi-
cuiaris eft ad bafim ,& fi quidem angulum 
bifariam diuidat, fecabit quoque bafin bi-
fariam. Si vero bafim fecet bifariam, diui-
det quoque angulum bifariam. Et contra; 
linea perpendicularis ad bafin du&a diui-
dit & bafin,& angulum bifariam. 

SI NT in triangulo ABC^duo latera s.qua- A. 
lia AB,AC,diuidatq. printum reciet AD, an-
gulum A,bifariam. Dieo reBam A D, ejfe ad 
BC,perpendicularem,fecareq. bafin BC, bifa-
riam. Cum enim duo latera AB,AD, duobus B X> C 
Iateribus A C, AD.fint tqualia, angulosq. t-
quales contineant, ex hypothefi, a erunt & bafes BD, CD, a t.pri-
&quzlcs,& anguli ad D, a/que adeo rclli. mi. 

DIVIDAT deinde retla AD, bafin EC,bifariam. Dieo 
recittm AD,ad BC, perpendicularem ejje , angulum A, 
feeare bifariam. Cum enim duo latera BD,DA,duobus Ia-
teribus CD,DA,iqualia fint,& ^afis AB,bafi AC , ex h)-
pothefi.b erunt quoque anguli ad D , iquales , atque adeo ^S.prt-
recîi, a-c proinde ex coroll. fropof.S.huius lie. & anguli ad mi. 
A,iquales erunt. 

SED iam recia AD,fttad BC,perpe»dicularis. Die» èr
 cS

 p
r
;. 

bafim BC, & cngulum A ,fecari bifariam. « Erunt^enim 

anguli 
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anguli B,Cfuprabai7n B C, nquales. Itaque quoniam duo 
anguli D^B, tnanguli AED,duobus augulrs D,C, triangu-
li ACD,squales funt,vterque vtrique,latusq. A D, Aqua-
libus oppofitum angulis i?,C, commune; a erunt & reliqua 
latera BD,CD, iqualia, & reliqus anguli ad A, iquales. 
Qucd erat demoniïrandum. 

SED & koc theorema -verum est. 
T RI A N G V L V M, in quo linea. rc 

cta ab vno angulorum dudta ad bafim per-
pendicularis diuiditvel bafirn,vel angulum 
bifariam,habet duo latera dictum anguium 
comprehendentia œqualia : Et û quidem 
bafîsdiuidaturbifariam, angulus quoque 
bifariam fecabitur.-fi v.ero angulus bifài l'am 
fecetur,baiîs quoque diuidetur bifariam. 

IN eodem triangulo ABC,fit AD,ad BC, petpendicu-
laris, diuidatq. primum bafin BC, bifariam. Dico ©> late-
ra AB, AC, effé #.qualia,& angulos ad A , nquales . Quo 
niam enim duo latera BD,DA,duobus Iateribus CD3DA, 
zqu alla funt, angulcsq. comprchendttnt &quales,nempe re-
Bos; b erunt quoque & bafes AB, AC, & anguli ad A, <t-

qualesi quod efl primum . 
SECET deinde perpendicularis AD,angulum A, bifa-

riam. Dico & latera AB,AC, iqualia effe , & recias B D, 
CD. S^itoniam enim duo anguli D, A, trianguli ABD,duo-
bus angulis D, A, trianguli ACD, squales funt, latusque 
A D , tllis adiacens , commune ; c erunt quoque &> latera 
AB,AC,&latera BD,CD,nqualia. Quod cftfecundum. 

THEOR. 18. PROPOS. 27. 1 

SI in duas re&as lineas recta incidens 
linea alternatim angulos îequales inter fe 

fecerif: 
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fecerit : parallèle erunt inter feillsere&ce 
line». 

I N duas reéîas AB, CD, incidens reda EF, faciat an-
gulos alternacim AGH,DHG, inter fe squales. Dicoli-
neas AS,CD,e(Te parallelas. Si enim non funt parallèle, 
coibunt tandem,fi producanrur infinité. Si namquenon 
coirent vnquam,parallela» effènt, ex parallelarum defi-
nitione. Conueniant ergo ad partes B,& D, in punfto I. 

Quoniam igitur triangulum eft G I H, (cum A B , refla 
continuata fit,item recta CD,vfque Ii< 
ad puiuftii angulus AGH,r>o- A \6 JB 

fitus eft. xqualis angulo DHG i eriti^f \ 
externus angulus AGH.aequalis in- C H\ D 
terno, & oppofito DHG; quod eft: ^

p abfurdum ; * quoniam externus in-
terne maior eft. Quod fi AB,CD, coife dicantur ad par 
tes A, & C,in puncîo K,erit rurfus eadem ratione angu-
lus externus DHG, asqualis interno , & oppofito AGH, 
quod eft abfurdum Non igitur coibunt line* AB, CD. 
Quare parallela; erunt. Eodem modo, fi ponantur angu-
li alterni BGH, CHG, asquales , demonftrabitur, bneas 
AB, C D, elle parallelas. Si igitur in duas reftas lineas 
re<5ta incidens,&c. Quod erat oftendendum. 

SCHOLIVM. 
N E C ESS E.eii, vt Unes., qui dicuntur parallell , in 

eodem exiflant plano.ut ex definilione confiât: Quare non 
fatis efi,duos angulos alternes squales inter fe ejfe , njt dus 
Unes probe1/! tur ejj'e par al tels., ni/îponatur, eas m vno,ee-
demq. exifltre piano, Fieri enim potift,t)t linea relia inci-
dens in duas recias non in eodem piano Q £ 
exiftentes,faciat alternes angulos squa-
les . SitenimC.T). perpendi.rt.ila.ris ad 1 
AB,recïam,qu& in fubieclo piano exiftit; A D B 
0" ex C, in alto plano,ad CD, ducatur 
alia perpendirularis CE, ita vt punclum E, intelligatur 
in fublimi, Quo pofito,perfpicttum efl,reclam CD, inciden-
tem in recias CE,AB,facere duos angulos ECD,ADC, al-

* lê.pri 

1 
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ternos squales , cum fint reBi t-éc tamen ÇE,AB,non funt 
paraHeU,quod non in eodem exiBant piano. Non appofuit 
autem Euclides in prepofitione hanc conditionem'dn eodem 
piano exiHentes : ficut neque in fubfequentihus ; quoniam 
cum in priorihus fex libris agatur de planis duntaxat, vt 
fupra diximus, omnia intelhgenda funt necéfjario in eodem 
piano ex fi fier e . In vndecimo veto libro,&alijs , qui ipfum 
\fequuntur,monebit femper, lineas aliquas in eodem efj'epla 
no,velin diuerfis planis, quia in illif libris dtfferitur de fo-
lidis , in quibus diuerfa plana confiderari pcffunt. Quod 
idem dicendum eft de panciis extra lineas, & fuperfi-
ficies, Crc,. 

THEOR.ip. PROPOS. 28. 
Sî in duas reélas lineas recta incidens 

linea externum angulum interne, & oppo-
fito , & ad eafdem partes, cequalem fecerit, 
Aut internos, & ad eafdem partes duobus 
reélis aequales : Parallèle erunt inter fe ip-
fde redx linea?. 

I N duas recias A B, CD, reéli incidens É-F-, faciat 
r primo externum angulum EGA, x-

B qualem angulo interno , & oppo/îto 
ad eafdem partes GHC. Dico recias 

p AB,CD, eife parallelas. Quoniam e-
nim angulo EGA,cequalis ponkitran-
gulus GHC ; & eidem angulo EGA, 

Î xqualis eft angulus HGBj b erunt anguli alterni GHC, 
HGB, squales. Quare lines A B, CD, ' parallèle erunt. 
Idem oftendetur, û angulus externus EGB ,squalis po-
natur interno GHD. 

D E I N D E faciat recta EF; angulos internos ex ea-
dem parte^ nempe AGH, CHG, duobus'réélis asquales. 
Dico rurfus recias AB,CD, effe parallelas . QUoniam.-> 
enim anguli A G H , CH G, duobus redlis souales 

ponun-
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ponuntur ; Sunt autem & anguli AGE., AGH, » duobus 

ferectis a»quales ; Erunt duo anguli AGH, GHG, duobus 
"angulis AGE, A G H, *quales. Ablato igitur communi 
angulo AGff .remanebit angulus AGE»externus angulo 
GHG , interno, & oppofito ad eafdem partes aequalis 
Quare vtiam ollenfum elt.erunt recias AB,CD, paralle-
ln?.- idem oftendcturjfî duo anguh.BGH, DHG, duobus 
reclis'ponantur asquales . Si igitur in duas recias lineas 
reéla incidens linea externum angalunv&c. Quod erat 
demonftrandum. '. • . 1 y : 

S C H O L I V M'. 

IAMDVDVM pronunciatum tertiumdecimum k Prm 
\cipiorumnuméro reiecimus. Cum igiturfequenj_ propof.zç, 
•cum multis alijs illi ita innitatur , vt fine eius aitxilto de-
•monftrari nequeat,opéra pretium erit illud hoc loco , ex h'a-
'cîenus demonilratis théorematibus , àtque probletnatibus, 
qui ex eo nulla ratione dépendent, Geometrica demonflra-
tione confirmare,vt in expofitione dicli Axicmatis polliciti 
fumus. Primo autem loco demonflrationem Procli ajfere 
mus. Deinie idem nos pronunciaçutu magis accurate , at 
que euidentius demonfirabimus. Proclus igitur-, antequam 
illud demon-[tret,duoprsmitlit. Primum est. 

SI ab vno punclo dux recta? linea? angu-
lam facientes infinité producantur, iplâ-
rum diftantia omnem finitam maghitudi-
nemexcedet. 

EXEANT à punllo A ; du», recjét 
'AB, AC,f»c,ientes angulum A,Quo-
[niam igitur puncia D, ey E, plus in-
ter [e diftant,quam F\éf. G.Item, pun 
cla B,& Cplus quam D,é> E, & ita 
deinceps ,fi prad aca-nt ur vitra reci/L line A AB,AC-, perfpi-
cuum esï,extrema earum puncia infinito fpatio inter Je di-
Hare, fi infinité ipfi producantur. Si enimnon infinito fipa-

K 2 tin 
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F E B 

tio difiarent, augeri poffi-t eorum diftantia ; igitur & line* 
ipfs vitra produci, quod eft abfurdum , cum ponantur infi' 
nite iam e(fe produits. Quatre fi iiBs Unes AB, AC, pro~ 
ducantur infinité, ipfarum diiiantia excedet omnem fini-
tam diftantiam.Hoc ptonunciato vfits eft & Ariftoteles lib. 
I. de cslo,vbi demonilrauit, mundum non eff'e mfinitum. 

QjfOD iiute.m reSs AB,AC, quo longius protrahantur, 
eo magis inter fe diftent, ( Hoc enim Proclus fine demon-
Hratione affumpfit,cum dixit punBa D>., & E . in ptoxima 
figura plus inter fie dift are,quant F,(y G, Item B,éf C, plus 

quam B, é' £i éfC. ) hac rdtione 
demonftrabimus. Demtttantur ex 
punBis C ,D , vtcunque in reBa 
AC,acceptis,ad AB, perpendicu-
lares CB,DE, qui dtftanttaspun-
Borum C,D, à reBa AB, metien-
tur, cum fint minims omnium re~ 

Barum ex C, D. ad AB, duBarum,vt in coroll, propof.ip. 
oflendimus. Dico CB, maiorem efife, quant DE;ac proinde 
plus diftare reUam AC,à reBa AB,in punil. C,remotiore, 
quam in punBopropinquiore D. Si enim CB, non efl maior, 
quam DE,erit vel squalis,vel minor: Sit primum squalis, 
& réels AE, abficindatur squalis B F, ita vt punBum F, 
cadat vel inter A,tèrE, vel in E , vel denique inter £, & 
B, ducaturq. reBa F G. Quoniam igitur duo, latera AE, 
ED, trianguli AED, duobus Iateribus F B ,BC, trianguli 
FBC,squalia funt,vtrumqui vtrique, angulosq, continent 
squales,vtpote reBos: a erunt & bafes AD, FC, & anguli 
DAE,CFB,inter fe squales. Igitur externus angulus CFB. 
interno DAE,squalis erit ; b quod esi abfurdum. Vel cum 
externus angulus CFB, interno DAE, squalis fit, c paral-
lels erunt AC,FC,quod etiam abfurdum eft,cum in C,con-
currant. 

SIT deinde CB.minor quam DE,fifieripoteft,& produ-
Ba £C,fiat BG,ipfi DE,squalis,iungaturq. reBa FG. Quia 
igitur duo latera AE,ED,trianguli AED, duobus Iateri-
bus VB,BG,squalia îunt,vtrumque vtrique,angulosq.con~ 
tinent squales , put» reBos ; d erunt bafes A D, FG, & 

anguli 
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a zy.fri 
mi. 

anguli E AD,BFG, inter fe squales. Igitur externus angu-
lus B F G. interno EAD, squalis erit, quod eft abfurdum 
Vel cum externus angulus BFG, interno EAT>, squalis fit, 
»erunt AC,FG,inter fe parallels , quod abfurdum efl, ciim 
fe mutno fecentin H. Quccirca B C, ip/« E D, maior erit, 
cum neque squalis, neque minor ejfe pojjit, vt demonilm-
tum eft. 

SFCVNDVM,quod Proclus prsmittit,buiufmodi efl. 
S I duarum parallelarum rectarum li-

nearum alteram fecet quidam recta linea, 
reliquam quoque productam fecabit. 

SINT dus parallels A B, CD, é> ■ E\ g
 w 

reiïa EF,fetet tpfam AB,inG. Dicc-k- \p " 
reclam EF ,fiproiucatur .feéiuramQ — jy 
ejfe quoque ipfam CD. Quoniam. dus 
réels GB,GF,in punclo G,angulum faciunt,fi producantur 
mfinite.e xcedent omnemfinitam dtflantiam 5 igitur & di 
ftantiam,qua parallsla AB,à parallsla• C D, diilat, cum 
bscdiftantiafitfinita, alias enim non effent linea paralle-
ls. Quare quando diftantia GB,k GF,maior iam fuerit ea, 
qus inter pzrallelas e/i , neceffe eft rellam G F, produTtam 
fecuiffe reclam CD Nam quamdiu G F, continebitur inter 
duas paralleloi,minori diftantia à GB, remonebitur qunm 
CD,ab eadem GB,vt confiât. His igitur ita expofitis, facile 
demonftrabttur hoc theorema, quod eft apud Euclidtm,ter-
tiumdtcimum pronuneiatum. 

S I in duas rectas lineas altéra recta in-
cidens internos, ad eafdemq.partes,angu-
los duobus rectis minores faciat ; Dua? Hla? 
rectas linea? infinité producta? fibi mutuo in 
cident ad eas partes, vbi funt anguli duo-
bus rectis minores. 

/ N recias AS, CD , incidens reBa E F, faciat internos 

JC 3 angu-
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il 3. prt 
mi. 

hS.pr,c? 
izi.pri 
mi. 
èïl.pre. 

e ZS.pri 
mi. 

i 
■ 

angulos ad partes B, & D, vt BGH, DHG , duobus reciis 
minores, Dk» reffas- AB.CD, coWe adeafdem partes B, & 

A~,. (V'îi D. Quonia enim duo dnguli BGH, 
I '^y— K DHG,minores ponuntur effe duobut 
ç !—;—i J)^ 'Lreclis: Sunt aute duo anguli DHG, 

ï'' ' DHF,* duobus redis squales: Erut 
duo œguli DHG,DHF,maiores duobus angulisDHG,BGH. 
\Ahlato ergo communi angulo DHG, remanebit angulus 
1)HF, b-maior angulo BGH. Si igitur ad reclam FG, & ad 
punclum G,c eonfiituatur angulus K G H , squalis angulo 
T^HFcadet G"K, fupra G B, ^fecabitq. produHa reclam 

- B. Quoniam igitur in duas recias IK,CD, retla incidens 
(EF,facit angulum externum DHF ,'squalem interno, & 
toppo/ito KGH. e Erunt rectsIK,CD, parallels . Secat au-
tem recl.ïAB, ipfam IK,in G. Producîa igitur fecabit quo-
ique, ipfam CD, vt deinonftratum-eft. Quart AB, cum CD, 
conueniet ad panes B,& D, nimirum inpunclo L. quod eft 
propoftum... . 

H AC ergffrationé conatur Proclus Axiomu tertium-
decimum demonflrare. Sed quoniam principium,quodpri-
mo hco prsmifit, squedubium, ty> obfcurum effe videtur, 
•e-tque illud Axioma, afferemus nos demonslrationem ma-
gis accura'tam,fiprius doceamus,in quo difficultas.fiue ob. 
fcuritas principe illius à Proclo ajfumpti confifiat, Quem-
•admodum igicur ex Procli, & altorum Geometrarum fen-
tentia,fîne demonflratione eoncedendum non cil, duas ré-
das,qusfe*nper fibi mutuo funt ptopinquiores, tandem ali-
quando concurrere,licetfit veriffimum,cmufmodifunt dus 
reâfs,in quas recîa incidens facit internos duos angulos ex 
tadem parte duobus reciis minores, quorum vnus reclus fit, 
(y alter acutus : Hs enim fibi mutuo appropinquant ad eas 
partes, vbi duo illi anguli duobus reciis minores exiilunt, 
vt mox demonftrabimus. Quemadmodum,-inquam, eonce-
dendum hoc fine probationenonefl, propterea quod dari 
pojfimt in eodem piano dus Unes, vna recla, ey> altéra in-
dexa, nimirum vel Hyperbole, vel linea conchoideo: ,fibi 
rcinper mutuo magis ac magis appropinquantés.qus tamen 
tunquam coeant, lie et in infinitum ambs producantur . 

quorum 
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quorum illud ab Apollonio Pergso , hoc vero à Nicomede 
demonflratum eft : Ita quoque non videtur fine demonflra-
tione admittendum ejfe, ( quamqitam veriffimum fit)duas 
rcBas lineas angulum efficientes cmnem finitam magnitu-
dinem excedere , fi in infinitum producantur amb& , lie et 
femper magis ac magis inter fe d>ftent,vt nos fupra demon-
ftrauimus. Nam exhiberi poffunt dus. Unes, in eodem piano 
angulum comprehendentes, reBa vna , & altéra infiexa, 
qus conchoideos appellatur à Nicomede , femper magis ac 
magis inter fe difiantes , quarum tamen diftantia datam 
quameunque reBam lineam nunquamfuperet, autexs-
quetjicet ambs extendantur in infinitum. Data namque 

yit reBa AB.Dico deferibi poffe li- j\ M 
neam reBam, & infiexam, qua-
rum vna ab altéra femper magis 
recédât,dijlantiam tamen earum 
nunquam squalem ejfe reBs AB, 
aut maiorem , quantumuis pro-
ducantur ambs. ProduBa enim 
reBa AB, quantumllbet vfque ad C , ducatur per B, ad 
AC,perpendicularis BD; Q> polo C, interuallo autem AB, 
deferibatur linea conchoideos AE, infiexa nimirum liuea, 
qus reBs B D ,fiat quidem femper propinquior, nunquam 
tamen cum ea conueniat, vt à Nicomede traditur. Dein-
de per A,excitetur reBa AI, ad AC,perpendicularis,* qus 
pfi BD,parallela erit.Ptflremo ex dmbus pUBtsHI,vtcun 
que in reBa Al,acceptis demittantur ad BD, perpendicu-
lares HG, ID, h qua parallels , c atque adeo squales inter 
fe erunt, angulofque d conftituent ad H, I, reBos. Admit-
iantur enim nunc,vt propofitum oftendamus,omnes démon 

yirationes Euclidis.ac fi ex axiomatei^.non penderent,aut 
etiamfi pendeant ex eo , concedantur tamen ,perinde ac fi 
axioma illud iam fit demonflratum ante propof. 29. louius 
lib. vbi primum vfits illius apparere incipit, vti vere à no-
bis mox ante propof. zp. demonftrabitur . Itaque quoniam 
FG.maior eft , quam ED, vt Nicomedes demonflrauit, erit 
F H,reliqua minor , quam reliqua El. Magis ergo inrer fe 
distant Unes AI,AE, in punBis I, E, quam in punBis H, 

K 4 F;atque 
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F ; atque ita femper eut probabimus magis ac magis difta-
re,fi longius protendantur. Diftantia nibilominus femper 
minor erit,quam reBa AB, hoc efl, quam perpendicularis 
ex reBa AI,ai reBam BD,demiffa,cum infiexa linea AE. 
ad reBam BD, numquam perueniat, vt demonflratum eft 
à Nicomede. 

S C I O principium illud Procliin lineis reBis ejfe verif-
fimum.fy quodfacili negotio,fiomnes demonftratienes Eu-
clidis,quî ex axiomate i j. pendent,concedantur, démon 
ftrari poffit hoc modo. Contineant dua reBa AB, A C, an 

•> > rgulum A, & data fit reBa D , cu-
VJi 1 1—1 ' infuis magnitudinis. Dico diftan-

^s,^ ! 'D liam reBarum AB, AC , in infini-
^s^E ium produBarum excedere ma-

I pvv^ gnitndinem D . Nam ex qnouis 
C F punBo E.tnreBa ABifumpto de-

miitatur ad A C, pertendicularis 
EF,qut fi maior fuerit.quàm D, confiât propofitum: fi vero 
no e[{ maior,Cum atureius multiplex proxime maior,quam 
D,nempe G. S'tmpta autem ABJpfius AE , ita multiphci, 
vt multiplex eft G, ipfius EF.demittatur ex B,ad AC,per-
pendtcularis B C, quam dico maiorem tffe data reBa D. 

» 4.fex- Quoniam enim a eft,vt AB,nd BC. ita AE, ad EF. ( quod 
ti. ex oroll.propofi.l'b.6. Eucl. tnangula ABC, AEF.fimi-
blê.pri liafint,ob reBas BC,EF,qus b paratjeli funt. ) Et permu-

tando , vt AB,ad AE , ha BC, ad E F ; erit nu multiplex. 
BC,i.p(ius EF, vt multiplex r(l AB , ipfius A E , hoc eft, vt 
multiplex efl G-ipftus EF. C*m ergo BC, & G, tque multi-
pliées fint ipfius EF, ipft erunt inter fe squales. Eft autem, 
ex conftruBiane, maior G,quàm D. Igitur Q BC , diftan-
tia punBi B, à punBo C, maior erit, quàm reBa D, data, 
quod eft propofitum . 

VERVM demonflratio htc fine proprietatibus linearum 
farallelarum,qui axion.ate illo i nituntur.vim nnllam 
habet, ae p'omde principium illud Procli affumi non poteft 
ad illud axioma t démon (Iran /iurn , ne principium in to 
demonfirando petatur Qui cum ita fint ,fedulo dedimus 
eperam, vr illud ipfum F uchdis axioma demo»l}<-aremus 

ex tjs 
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ex ijs folum , qux ante propof. 19. prtmt libri demonjirata 
funt. Ante enim propof zy.vfus illtui axiomatis apud Eu-
clidem nullus eft. Id quod in Euclide quodam Arabie ofa-
cium etiam ejfe ttecepi, fed nunquam fada mihi eil copia 
demonstrationem illam legendt, etfi obnixe illud iterum. 
atque iterum ab eo, qai eum Euclidem Arabicnm pofjidet, 
f.agttaul. Quart hanc,qus fequitur, excogitauimus. Pri-
mum autem prsmittenda quoque funt nonnulla, qute licet 
ad tJ,quod proponimus, demonftrandum requirantur ne-
cejfario, multo tamen enidentior» funt ac faciliora axio-
mate illo Euclidis , itavt omni dubitatione txclufa ,fir-
mum eis affenfumprsbere poffîmus. Primum fit hutufmodi. 

I. 
LINEA, cuius omnia puncta à recta 

linea, quann eodem cum ea piano exiftit, 
iter diftant, recta eft. 

A E B 

Û H G 

a?qualit 
VT Ji omnia pun&a line A AB, 

à relia DC,xqualiter dislent, hoc 
eft,omnes perpendiculares, quales 
\funt AD,EH,FG,BC, ad DC,di-
mijfs squales fint, (perpendicu-
laris enim quslibet, cum fit om-
nium ex eodem punUo ad rtiïam 
DC.ducJarum minima , ex coroll. propof. ip. huius lib. di 
iiantiam punSi, a quo ducta eS, metitur.) erit AB, linea 
relia . Hoc autem ex defin. Unes rects liquida conjlare po-
teft, Nam fi omnia puncta Unes AB,tqualiter diftant à re 
cta DC,ex squo fua interiacebit puncta,hoc eil, nullum in 
sa punctit intermedium ab extremis furfum , aut deorfum, 
vel hue , atque illuc deflectendo fubfultabit, nihilq. in ea 
fiexuofitm reperietur,fed squabiliter femper inter fua pun 
ci» txtendetur, quemadmodum recta DC Alioquinnon 
omnia tius puncta squalem à recta DC, diftantiam habe 
rent,quoi eti contra hypathefin. Neque vero cogitatione ap 
prehendi poteft, aliam Itneam poster rectam , poffe habere 
omnia fua puncta à recta linea,qus in eodem cum Ma pia-

no \ 
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no exiftat,squaliter diftantia. Eft fane principium hoc , ex 
Qiio folo concejfo,vna cum ijs,qus ifque ad propof. 19. huius 
lib. eftêfafunt,Axioma 13.demonftrabimm,adeo clarii,vt 
lumine naturali cognitum fit, nemoque fans mentis illud 
negare poftlt.Aut cette citraomnem controuerfiam eft eiuf-
modi,%'i longe facilius ei quilibet affentiatur , quàm ilii a-
xiomati 1 3. Euclidis. 

ID E Mprorftu in linea circulari contingit.Nam etiam 
linea infiexa circularem lineam ambiens, cuius omnia 
punlia squaliter à circulari difiant,id eft,à qua omnes re-
lis in circularem lineam ad squales angulos incidentes 
squales funt, circularis quoque eil; ita ut naturam circu-
laris Unes, à qua squali femper diftantia abeft, induat : 
quemadmodum linea squaliter femper à reBa Une a di-

\Jlans , naturam Unes reBs, cuifemper squidiftat, induit, 
'prcptereaque reBa eil, vt diximus , Quod autem infiexa 
illaltnea circa lineam circularem fit quoque perfeclè cir* 
cularis-factle cftendernus, ftprius demonftremus,reBam ex 
ccntro circuit duBam efpcere cum circumferentia angulos 
b 'mos squales; & contr a,reBam, qus squales cum circum-
ferentia angulos conftituat,per centrum tranfire. Sit igitur 
circulus ABCDEF , cuius centrum G. Dico reBam GC, ex 
centra duciam tjfcere tam angulos tnternosGCB , GCD, 
quàm exteri.os 1CB,ICD, inter fe squales. ProduBa enim 

H 1G, vfque ad A, fi femicir cuius 
AECj cirta diametrum AC, in* 

Q teltigatur circumuerti , congruet 
is femicirculo AEC,cum femicir-
culi eiufdem circuli fint inter fe 

" squales. Quod fi quis dicat, vnû 
femtcirculum alterum interfeca-
re , ducenda erit reBa linea ex 
centro G. fecans vtramq. circun 
ferentiàm, colligendumque par-

tem totieffe squalem, nimirum femidiametrum vfque ad 
interiorem circunferentiam , femidiametro ad exteriorem 
vfque circunferentiam duBs . quod abfurdum eft . Anguli 
igitur ad C, tam interni, quam, externi inter fe congruent, 
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ac proinde squales erunt. Efficiat iamvsecla HA K, squales 
angulos ad A.Dico camper.centrum trahfire. Si enim non 
tranfeat, ducatur ex centre G,ad A,recta G A, qud ex pro-
ximè demonftratis angulos.G AB.GA F ,conftituet squales* 
Non ergo squales funt HA B, K A F. Quod eil contra hy-, 
pothefin . 

HOC ofienfo, ambiat infiexa linea HLIMNO, circu-
larem lineam ABCDEF,omniaq eiuspunlia abhac squa -
liter abfint, id eil , omnes relis ab ea linea in circularenf 
lineam cadentes, efftcientcfq. angulos squales, ftni inter fe 
squales , cuiufmodi funt HA, LB, IC, AID, NE, OF. H s 
enim cum,Vt demonflratum es! , per cen trum tranfeant * : 
erunt omnium ex punlîis lï,L,l,Al,N, O, in conuexampe-
ripheriam cadentium, minims ; ( Hoc enim demonBratu 
eil ab Eucl. propof. 8. Itb. }, qus fclum ex propofitionibus j 
qus 29. huius lib. antecedunt, pendet, vt iure optimo hue 
transferri poffîtJatque adeo eorum diSiantias à fubielia li-
nea circulari metientur.Dico lineam HLIMNO, ejfe circU 
larem. Cum.n, omnes iils, vt proxime ofiendimus ,per cen-
trum G, tranfeant:,fi squal'tbus HA,OF,addantur squales 
AGiFG,erunttôt sHG, OG. squales;eademq. ratione om-
nes alis ex linea infiexa HLIMNO, ad G, duels squale! 
erunt & réélis HG, OG, & inter fe. Ex defin. circuit igitur 
linea infiexa circuiaris esl.Quod.erat démonftr an dum.F.x 
hoc primo,quodprsmifimus sfkquitur fecundumividelicet. 

■ ■ ■ n. ' 1 ; ' ' ■ • ! 
SI recta linea fuper àliam rectâm in 

tranfuerfum moueatur, conftituens in fua 
extremo cum ea angulos femper rectos, de 
feribet alterum illius extremû lineam quo-
que rectam. 

VT fi inpriorefigura reBa AD, adDC, perpendicula-
ris moueatur in tranfuerfum fuper reBam DC, conftituens 

cum 
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cum ea in D, femptr reclos angulos, hoc esl, non titubant, 
aut Vacillant , fed tquxbilittr femptr incedens , defcribet 
extrenmm A , reclam quoque iineam , nempe AB. Con-
fiât hoc ex eo, quod primo loco prtmifimui ; propterea quod 
omnta puntla Itnes A B , deftrifts, tqualiter à recla D C, 
diftant, nimirum per reclam A D . Ex quo fit, rpfam Ii-
neam reclam effr-, cur»,nt tbidiclum eft, eius média ai ex-
tremis nonfubfultent,fed squaliter tnter ipfa iaeeam,autp 
pe cum nulium eorum magis aut minus a recïa C D, abjce-
iatfitrfum, aut deorfum ve-gendo, quam almx. Put et hoc 
et in m ex ijs , qui ad definitionem Unes refis, jcr.pfm.us. 
Cum enim duo puncla D,A.fimilibtis prorfus motibus fer an 
tur ,( quo i recla A T> , in fuo mctu non titubet, aut rja-
ciUet,fed puncla D,A,sque velociier incedant,squaltterq. 
femper inter fe dislent.) defcribent vttque Itnecc finiiles,ut 
in eadem definiti.ne docuimus. Cum trgv punclttm D, re-
clum DC, defcribat, erit quoque iinea AB, quam punclum 
A,defcribit,reila.Neque vero imaginari quis poterit, fi li-

, nea recla in tranfuerfum moueatur vniformiter fine vlla 
titubatione hue atque iUur,duo puncla eius extrema de/cri 
bere duos différentes inter je linetis ; fied qualem vnum ex-
tremum deferibit, talent quoque ab altero extremu deferi-
bi neceffe eff,propter vniformem illum, s.quabilemque rnotu 
utriufque puncli extremt.E/l principium hoc sque clarum, 
Qr euidens, atque antecedens. 

CONTINGIT autem idem cmnino in circulari Ii-
nea . 1>{am eodem pacro recla linea fuper lineam circularë 
in tranfuerfum fluens iquabiliter, cohflituens nimirum in 
fuo extrême cum circulâti xquales femper angulos non "va 
ciHandn,aut defiecttndo hue atque tlluc, arcularem linea 
altero fuo extrême deferibit, ita njt naturam circulâtes li-
ne*. fuhiecls,,à qua squaliterfemper diflat,linea tlla deferi 
pta wiuat: quemadmo sii linea recla AD,fupei recla DC, 
in tranjuerfum fiuens squabilite' ,<ôfiituens nirri-û cum ea 
tn fuo extremo D,angulos f-mper reclos,iia vt nujqua decli 
net,bue atq. iLuc defiecledo,aut titubando,lineâ recla AB, 
altero extremo A,deiine*t. aileovt linea deferipta AB,na 
turam mdunt réels. Unes, fubiecls, DC,a qua tqualiter fem 

per 
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per reredit.Redam autem,qus fuper lineam circularem in 
tranfuerfum finit squabiliter,defcribere altero fuo extremo 
lineam qucque tircularem,facile demonftr abimut. Mouea 
tur enim in figura posleriore recla H A, in tranfuerjum 
\fuperperiphe'tam ABCDEF ,nequabiliter ,fnciens femper 
in extrême A,cit ea angulos squales.Dico linea. HLIMNO± 
ab altero extremo H , defcrtptam cjje quoque circularem . 
Cum enim relia H A, in omnifitn motus illsus imaginari] 
ffdciat squales angulos cum peripheria ABCDEF, fit vt ea 
producla in centrum G, cndat, vt futira oftendimus. Squa-
re addilis redis squaiibus HA,OF,ad redtu squales HG, 

FG, fient lots reds H G, OG, & omnes alis, , inter fe sqita ■ 
les : ac propterea ex defin. circuli HLIMNO, circumferen 
lia circuli erit.Quod ojhndendum erat.Hinc fiquitur ter-
tium. 

I II. 
SI adredamlineam duœ perpendicu-

laires recta? lineç erigantur inter fe çquales* 
quarum extrema punéta per lineam rectam 
coniungantur

3
erit perpendicularis ex quo-

uis pun&o huius re<5te ad priorem reciam 
demifla, vtrilibet priorum perpendicula-
rium aequalis. 

SI NT ad redam A B, ereiït 
dus perpendiculares AC, BD,in-
ter fe squales:Et duda reda CD, 
demittatur ex quolibet eiuspun-
do E,ad AB,perpendicularis EF. 
Dico EF, vtrique A C, B D, ej](_> 
tqualem . Si tumque squalis non 
efi,erit vel maior^el minor.Abfciffa erg» squali FG.fi in-
telligatnr reda AC,moueriin tranfuerfum per redam AB, 

faciens 
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b 4.fri, 

faciens cum ea 4%g,iiit>s femper redos,defcribet pundum C, 
lineam reclam, pir G,tranfeuntem,vtfupra oftéfum eft,qua-
lis eft CGD. Dusergo recla CED, CGD,faperficiem clau 
dent. §luod efi abfurdum. Aequalis igitur est E F, vtrique 
AC,BD. S^uod erat ofiendendum, Ex hoc quartum, quod 

^fequitur,demonftrabimus. 

III ï . 
SI ad rectam lineam dus perpendicula 

res f e£tx linea? erigantur inter fe œquales, 
quarum extrema pun&a per lineam rcétam 

j coniungarirar,elnciet l}a:c recla cum vtraq 
perpendiculari angulum rectum. 

S T NT ad redam AB.ereïît du&perpendicularesAC, 
BD,squales inter fe,ducaturq. recta CD.Dico -vtrutnqut^, 
aqgufum C,Dj rectum ejU. Seila namque red» A B, bifa-
riam in E,excitetur in E,ad AB, perpendicularis EF, iun-
gifiturq. récit, A F,'B F, Quoniam igitur duc Isetera A E , 
EF,. trianguli A E 'F, ducbtts lateribus B E, E F, trianguli 

BEF, squalia. funt, vtrumque 
-vt*ïq~'ie , augulofq. continent s-
ciuales.puta reclos, 3 éxvnt quoq. 
m bafes AF, BF, & tant anguli 
F AE,F BE.quam AFE,BFE,in-
ter fe squales. Ablatis igitur t-
qualibus angulis F AE, FSE, ex 

\rcdis squaiibus CAE, DBE, reliqui erunt s'qu.ales anguli 
ÇylF, DBF. Itaque cum duo latera C-4., A F , trianguli 
CAF,duobus lateribus D B, BF, trianguli DBF , squalia 
\fint ,mngulofq. compledantur tquales,ut cflendimusjo crût 
quoque & bafes CF,DF, értam anguli C,D, qttam C FA, 
DF B, inter fe squales. Si ergo squaiibus angulis CFA, 
>DFB,addantur anguli AFE, BFE,ofienfi squales, fient to-
ti anguli CEE, DFE, squales,ac proinde redi. Quia "vero 
perpendicularis EF, -vtrique AC,BD, squalis efi,vt proxi 

SCD LYON 1



LIEE >!{, I. 159 
mo tl eoremate oflendimus , erunt dus, refis A C , EF, ad 
AE, perpendtculares,inter fe squales. GYuare, vt de angu-
lis C,D,proxime probatum efl, anguli C, & EFC, squales 
inter fe erunt.Efl autem EFC, oflenfus reclus. Igitur jj> C , 
reclus erit,ac pro'mde & angulus D, qui oslenjus efl ipfi C, 
squalis . 

C AE T ERV M angulos C, D, reclos effe, demonflra-
birnus alio modo,hoc prius theoremate prsmiffo. 

SI in duas reclas lineas alia recla inci-
dens faciat cum vna earum angulum inter-
num recium, & cum altéra ex eadem parte 
acutum, duae illie recla? minus femper inter 
fediftabuntadeaspartes,vbi eft angulus 
acutus, ex altéra vero parte femper inter fe 
magis diftabunt. 

REC TA linea AB,in reclas 
AC , El), incidens faciat angulu, 
ABD, recium, & BAC, acutum. 
Duo reclas jlC, BD, minus fem-
per inter fe ditlare verfus C ,D, 
pro.iuclas,magis vero,fi verfus E,l? PN LBlH K D 
F, producantur . a Ducatur enim 
ex B,ad AC, perpendicularis BG,qus ex coroll.z-prepof.ij. 
huius lib.ad partes acuti anguli BAC, cadet, aepropterea 
angulus GBD, pars reilianguli ABD,acutus erit.Demiffa 
trgo ex G, ad B D, perpendicularis G H , cadet quoque ad 
partes anguli acuti GBD,ex eedem coroll. angulufq. propte 
reaBGC, pars recti anguli BGC , acutus erit. Rurfus ergo 
ducta perpendicularis Hl,ad AC,per idem coroll. ad par. 
tes acuti anguli HGC, cadet,ideoq. angulus IHD, pars

 re 
cti anguli GHD, acutus erit. Atque ita deinceps in infini^ 
tum,fi ex r,ad BD,perpendicularis IK, ducatur, & ex K , 
perpendicularis KC,ad AC,& ex C,ad BD,perpendicula_ 
ris OD,&c. cadent omnes adpartes angulorum acutorum 

mi. 
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\vna pnjlaliam. ghtoniam igitur in trianguli ABG, angu-
I lus BAG, acutus 7ft,(? AGB,rectus* erit recta AB,maior 

fltf.pri. ijuxmBG:&in triangulo BGH , recta B G , angulo recto 
GHB, oppofita,ma;or quant GH; & in trimgulo GUI, re-
cla GH, maior quant HI: Atque ita deinceps erunt femper 
recti,qut ipfi AB, propiores funt, maiores ijs, q'*i remotio 
tes funt,éf nunquam Unis erit huius decremenii perpendi-
culartum S)uapropter recta AC,in G,minus difinbit à re 
cta BD, quant in A,& in l,minus quam in G,<Qr in C,mi-
nus cjitam ml,&c. quandequidem perpendiculares A3 , 
GH,/X,CD,é»c. qui ordinatim decrefcunt, vt oflendimus 
minimi funt omnium a punctis A,G, I, C, in rectam B D, 
cadentium,vt ex coroll propif.19,huius lib. liquet,acproin 
de e tiin iem tunctorum diflantias ab eadem recta, BD,me 
ttuntur Confiât erg -, rectas AC, B D, ad partes C,D,pro -
ductas commenter fier i minus inter fed fiantes, quod tfi 
primum. 

t, ■ DVCATVR rurfus^ ex A, ad AC, perpendicularis 
11 AL, qui angulû obtufum BAE, pa'tietur in recium E AI., 

c . &> acutum LAB,hoc ell,cadet inter AB,& AE\etitq. an-
Vj.prt. g/4[us ^JTJJ^ acutus,mm ambo ABl.,ALB,cfint duobus ré-

élis minores,atq. ABL,rectus fitiac proinde angulus ALF, 
sbtu/iis erit. Eadem ratione perpendicularis LM , ex L, ad 
BF,duila cadet inter LA, LE ffacietque angulum L M A, 
acutum, £y LME, obtufum: Item perpendicularis AIN, ex 
M,ad AE,erecta cadet inter ML,Mfi,angulumque MNB, 
acutum, & M .VF, obtufum conjîitun . Atque ita deinceps 
in infinitum,fi ex N,a4 BF, perpendicularis erigatur N O, 
<3> ex O, ad AE,perpendicularis O P, & ex P, ad BF, per-
pendicularis PE,& ex E,ad AE,perpendicularis E F, &c. 
iiuidenl omnesftgillatim angulos obtufos, vnapofl aliam. 
bhtoniam igitur in triangulo ABC , angulus ABL , rectas 

àyç.pri. eft,?y ALB,acutus i ent AL,retla maior,quam AB,&in 
triangulo ALM,recta LM,angulo recto LAM,oppofita,ma 
ior quam AL;atque in triangulo LMN , recta MT^, recto 
angulo MLN,oppofita,maior quam ML:atque ita deinceps 
erunt femper rects.,qus. ab AB, longius abfunt, maiores ijs, 
qui propinquiores funt, in infinitum . Sjuamobrem recta 

AE, 
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AE, in M,magis à recla BF ydisîabit , quam in A , & in 
O^magis^uam in M,& <8 E,magis,quam in 0,QfC.quan-
dùquidem perpendiculares AB,ML,ON, EP, &c.'quas or-
dinatim augeri ofienfum fuit,minims funt omnium expun-
tlis A,M,0,E,in reclam BF,cadcntiutn,0>c. Ziquido ergo 
confiât,reclas AC,BD,ad partes E,F, proditcfas conttnen 
ter fieri magis inter fe diftantes,quod efl ficundum.GHiod fi 
pràter.uus qv.ifpiam vellet contendere, reclam AL , qus an 
ÀC,perpendtcularis eft,non concurrere cum D3,producla; 
confiabit multo magis id,quod demonfirandum proponitur. 
Nam linea DB, vitra pundum B,multo magis à recla CA 
diflabit, quam in p-mcio B , quandoquidem A L , ad AC, 
perpendicularis in infinitum producia non con'currit cum 
DB,cum tamen GB, ad eandem A C,perpendicularis cum 
DB,concurrat in B,&c. 

H A£C cum itafint,nullo negetio démonflr abinius , in 
fuperiori figura angulos C,T),effe refios. Nam fi angulus C, 
verbigratia,non dicatur cffe reclus,erit neiacutus, velob-
tufus. Sit primum acutus. Quoniam ergo recla CA, in re-
clas AB,CD, incidens ejfictt angulum CAB, recium, ér C, 
acutum, minus femper inter fediflabunt réels, CD, AB, ad 
partes D,B,producls,hoc efl,perpendiculares ex CD,lnAB, 
demijfs or dinatim minores fient,quam CA,vt proxime de-
monfiratum efi. Minor ergo efl perpendicularis D B, quam 
CA, quod efi abfurdum,cum ponamr squalis. Non igitur 
acutus efl angulus C. Eademq. ratione neque angulus D, 
acutus erit. Sit deinde angulus C,oblufits. Quia igitur re-
cla C A, in reclas C D, A B,incidens facit angulum CAB, 
reclum,Qo B, obtufum , magis femper inter fe dislabunt re 
cl A CD,AB,ad partes D,B,producls,hoc efl, perpendicula-

. res ex C D,in AB, demiffi continenter augebuntur, vt pro-
xime oflendimus.Maior ergo efiperpendicularisDB,quàm 
CA,quod efi abfurdttm,cum squalis ponatur. No-n igitur 
obtufits efl angulus C. Eademq. ratione neque angulus D. 
obtufus erit. Sed neque acutus efi eftenfus . Reclus igitur 
vterque efl, quod erat ofiendendum. 

EX his demonftratis,facile iam Axioma i j .demonïira 
bimus hoc modo. 

L V.SI 
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imi. 

V. 
SI in duas rectas lineas altéra recta inci-

dens internes, ad eafdemq. partes angulos 
duobus redis minores faciat,dua,illa; recla' 
linea? in infînitum produclxfîbi mutuoin-
cident ad eas partes 3 vbi funt anguli duo-
bus reclis minores. 

HOC en Axioma 15. apttd Euclidem in ne/iris commen 
tarijs; apud altos efl vndetimum , quod demonfirandum 

fufcepimus . Incidens ergo recta ABfi.n reclas AC, BD, fa-
ciat inter no s , aà eafdemq, partes angulos ABD , BA C, 
duobus reclis minores. Dico reclas ACjBD,ad partes C,D, 
produ&as eoire. Sit enim primum alter angulorum, nempe 
ABD,reclus,& alter BAC, acutus, Sumpto in recla AC, 

.[puncloquoltbet ducatur ex eo ad redam A B , perpen-
dicularis EF,éf recli AE, squa-
lii acc.ipiatur EG,ér GH,squalis 
iffi A G , & HI, ipfi.AH , ita vt 
AG,ipfius AF,& AHJpfeus AG, 
& A I, ipfius AH , duplafit. Et 
quoniamfi récit AE,nbfcindatur 
continue totales recla exAB, 
aliqua tandem pars vitra B,pun 
Hum cadet,quod finit a reclaABx 
per continua») ablationsm vnius 

t 'mfdemq. quantitatis abfumatur tandem? quandoquidem 
linea AE, ita multipUcari pt>teil,(quod fitfiumenào ipfi m, 
AB, commenter partes squales ) vt tandem aliquando fi-
nitam lineam AB,fuperet.. id quod Euclides fréquenter 
affumifin Ub.s. & aiijsfequeniibus,vbi datis duabus ma-
guitudiaibus in&qualibus proportionem inter fe habenti-
bus,i?4et pUrunyue miacrem ita muliiplicari , donte ma-
iorem fuperet. Fit vt multo magis,fi ipfi A F, squalis ab-

\jcindamt EG,éf totideinde AG,ncn autem foli AF^qua. 
lis auferaiar GH : Item toti A H, non autem foli A F-, rvel 
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AG, squalis dematur H I, Qrfic deinceps, cadat tandem 
pars aliqua y lira pun.ctam S .sStatuatur ergo punilum I, 
terminant tertiatn dttplam indato exemple, cxiflere vitra 
punilum B. Accipiatur quoque in relia AC, recla EK, ipfi 
AE,& KL,ip[î AK,& LC, ipfi AL, squalis , ita vtKtot jirtt 
partes in relia AC,quot in recta A I ; ducanturque relis, 
KG,LH,CI,producanturq. vna cum EF.vt EM, KN, LO, 
ipfis EF,KG,LH, fiant squales,ac tandem relis iur/gantur 
MK,NL,OC. Itaque quoniam duo latera KE, £Mj trian-
guli KEM,duobus latcribus AE , EF , trianguli 14EF, per 
conSiruliionem squalia funt, vtrumque vtnque . a 
losq. ad verticem E,continent squales, b erit fjjn bafis MK, 
h «fi AF, & angulus M , angulo F, squalis.. Efi. autem & 
FG.eidem AF,squ«lis,& angulus F,relius,ex conflru-clio-
ne. Igitur & MK, FG,C squales in ter. Je erupt, angulus 
M, quoque reclus . Quart cum ad F M, excitais fint dus 
perpendiculares-œq-uales FG,MK,erit per antec mien,s.~theo-
rema,angulus G,re8us. Rurfius ergo , quia duo latera LK, 
KN,tri anguli LKN, duobus iateribus A X, KG, trianguli 
AKG,squaliafurtt ><Ï confiruHicne angulosq.compre-
bendunt squales ad K-, -verticem , e erit (*r> bafis NL , bafii 
AG,& angulus N, angulo G, squalis. Est,autem Q- GH,. 
ex confiruciione, eidem A G,aqualis,& angulus G,recius, 
vt prox-fme demonfcrat-um efi. Igitur ey N L, G H, inter fe-
f erunt aquales,& angulus N,quoque reclus. Qnocirca per 
prscedens theorema.erit.etiam angulus H, rtclus.. ..Eadem 
ratione ofiendemus angulum I,recium effe : atque ita dein.-, 
ceps,fi pïures effe ni partes relis AB. Efi antcm-& angulus 
B,per hypothefinrectus.Igitur rects IC,BD,gparalleUfunt: 
ac propterea BD,freducta rectamAC .fecai-it fupret, pun-
ctum C; atque adeo in puncto illo feçtionis rects AC, BD, 
coibunt. Quod erat demonfirandum. 

SIT deinde neuter angulorum ABD, BAC , reclus ,fed 
ABD,quid*maeutus,& BAC,vel acutus etiani, vel obtu-
fus. Quia igitur duo anguli ABD, BAC, duobus reclis po 
nuntur minores; h funt autem duo anguli ABD,DBE,due-
bus reclis squales : erunt hi_duo i'dis duobus maiores, Ab-
lato ergo communi ABP,maior erit reliquus DBE, reliquo 

L 2 BAC. 
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p BAC, zconslituatur in A, ad re-

ctum AB j angulus BAF, angulo 
DBE,squahs : Cadètq; recla AF, 

Çi' fupra reclam A C ,cum AF,ma-
iorem angulum cum AB, consli-

D tuat,quàm AC. Quia igitur ex-
ternus angulus D B E , interne 

BAF,ex eadem parte oppofito squalis efi,u erunt réels AF, 
BD, inter fe parallels . Démit tatur quoque ex A , ad BD, 

- [lerpenditularis AG,qus ex coroll. i. propof.17.huius lib. 
ad ; irtes acuti anguli ABD,cader. Eritq. angulus quoque 
GAF.re dus. Nam fi acutus elfe dicatur , officiel recla AG, 
in rectas AF ,BD,incidens angulum AGD,re8um,drGAF, 
acutum- ac proinde,vt proxime demonfirauimus,rectsAF, 
BD,adpartes F.D, products coibunt taudem: Quod efi ab-
furdum . Oflenfs e»im funt parallels. Si autem angulus 
G AF, dicatur effe obtufus,er\t G AH,acutus. Quare ex pro-
xime demonflratis,coibunt rects AF, BD, ad partes H,B, 
products , quod efi abfurdum , cum parallels fint ofienfit. 
Non efi ergo angulus GAF,acutus,aut cbtufus . Igitur re-
clus, acproinde eius pars GAC, acutus. Quoniam igitur 
recta AG, in rectai AC,BD, incidens facit angulum G, re-
etum,Qr G AC,acutum,concurrent recta AC, BD, ad par-
tes C,Dj products, vt proxime demonftrauimm . Si igitur 
recta AB, in rectas AC, BD3 incidens faciat duos angulos 
minores duobus rectis, neutrum tatnen angulorum ABD, 
BAC,rectum,ipfa rects AC,BD, ad partes C, D, products 
conuenient. Quod erat eftendendum. Quod fi quando acci-
dat,rectam AC,exiftere inter AB, do perpendieulare A G, 
liquide conflat,rectas AG,BD,eoiri,qiibd tune AC, bafem 
BG,trianguli ABG, fecaret. Quod vtfacilius cafias,duce-
re poteris reclam AC,inter AB,AG. 

QVAMVIS autem, conceffo principio neslro s eptimea 
nebis demonfiratumfit tertiumdecimum hoc Axioma,&a 
Brode etiam, fi eius principium difficilius quidem , quam 
noStrum,admittatur, vt iure optimo inter theoremata , do 
non inter principia pojfit conuumerari j tamen ne ordinem 
Euclidis in quoquam immutemus , vtemur te in omnibus 

propo-
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propofiiiontbus, quarum demonfi) ationes ex ipfio pendent, 
tanquam pronunciate. Sed iam ad fieriem propofitiomm 
Euclidis rettirtamur. 

THEOR.20. PROPOS. 29, 
IN parallelas rectas lineas recta in cidcs 

linea ; Et alternatim angulos inter fe squa-
les efficit ; & externum interno , & oppofi-
to,& ad eafdem partes œqualem ; & inter 
nos , & ad eafdem partes, duobus rectis 
asquales facit. 

1N parallelas A B, CD, reélaincidat EF. Dicopri 
mum,angulos alternos AGH, DHG, inter fe elfe aequa 
les. Si enim non funt aequales,fît alter,nempe AGH,ma-
ior. Quoniam igitur angulus AGH, maior eft angulo 
DHG, fi addatur communis angulus E\ 
BGH,a erunt duo AGH,BGH,maio- A ^ B 
res duobus DHG, B G H : At duo _ \ 
AGH.B G H, i> squales funt duobus c H\~ 13 

reâis. Igitur duo DHG,BGH,mino- \F ! 
res funt duobus reélis . Quare cum 
fntinterni,& ad eafdem partes,B, & D, c coibunt linea: 
AB,CD,ad eas partes,quod eft abiurdum,cum ponantur 
effe paralielse. Non eft igitur angulus AG H , maioran-
gulo DHG : Sed neque minor. Eadem enim ratione o-
ltenderetur, reétascoiread partes A,& C. Igitur aequa-
les erunt anguli alterni AGH, DHG. Eademque eft ra-
tio de angulis alternis BGH, CHG. 

DIC O fecundo, angulum externum AGE , sequa-
lem effe interno, & ad eafdem partes oppofito CHG. 
Quoniam enim angulo BGH,aequalis eft alternus CHG, I 
vtoftenfum eft ; & eidemBG H, d squalis eft angulus :d u.fr». 
AGE.Eruntanguli AGEjCHG,* inter fe quoque squa-
les. Eodem modo demonftrabitur,angulum BGE,xqua-
lem effe angulo DHG. 

DICO tertio,angulos jnternos ad eafdé partes,AGH, 

*4.fro»j 
bi* fri. 

\3-pre\ 
nun. 

L î CHG, 

tupren. 
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166 EVCLID. GEO M. 
CHG, squales effe duobus réélis. Quoniam ejaim oflen 
fum fuir, angulum externum AGE, squarlem effe angulo 
CH£,internojfi addatur communis.A G H,1 erunt duo 
AGE, AGH,duobus CHG,AGH,squa.les:S«i diio AGE, 
AGH,b EEquales funt duobus rectis. Igitur & duo anguli 
C H G, A G H, as q u a le s duobus reélis erunt. Eodem modo 
anguli BGH, DHG, duobus erunt reetis aequales. In pa-
rallelas ergo rectas lineas recta incidens linea, & aîter-
natim angaios,&:c.Quod eratdemonitrandum. 

S C H O L, I V M. 
CONVERTIT autem hoc prsfens t/ieorema dut 

prtcedentia theoremata,viperfpicuum efî. 

THEOR. 2i. PROPOS, 30. 
QJV AE eidem recla? linea? parallela?3& 

inter le funt parallela?. 
SI N T rects AB,CD;eidem rects EF,parallels.Di-

co & ipfas AB,CD,effe inter fe parallelas.Quoniâ enim 
omnesha? lines in eodem ponurstureffe pkmo, (Nam 
propof 9. vndecimi libri agetur de lineis iadiùerfîs pla-
ms)ducta recta GH, iècabit omnes, nimirum AB, in 15 
CD, in Kj & EF, in L. Quia igitur AB, ponitur parallela 
ipfîEF,c erit angulus AIL, aîterno FLI, squalis. Rurfus 

_ /G cjuia CD, ponituretiam parallela ip-
y^-~—B fi EF, d-erit angulus DKI,eidem angu 

p loFLI ; nempeinternus externe ,vel 
 D externus interno, arqualis; Quare an-

l/G guli AIL, DKI,e squales inter fe quo 
" que erunt. Cum igitur fint alterni,t_ 

D erunt rects A B, CD, parallels inter 
7 F fe . Qus igitur eidem rects lineç pa 

H rallels, tk inter fe funt parallels. 
Quod demonfirandum erat. 

S C H O L I V M. 
O D fi quis dicat,dueu reclas AI,BI,parallelas ef-

fe réels. CD,ey tamen ipfas non effe parallelas ;Occurren-
dum efi,ducs AI,BI, non effe duas line as, fed partes tantit 

SCD LYON 1



LIBER I. 167 

——'E 

vnius lines.Concipiendum enim efl ammo,quasltbet parai 
lelas infinité effe produit"as; Confiât autem AI, produtlam 
coincidere cum B I. Quamobrem propofitio h&c genêt alitts 
ita poterat proponi. 

QVAE eidé reétç linee parallela;,& inter 
fe funt parallèle: vel certe, quando inter fe 
coeunt, vnam eandemq.lineâ conftituunt. 

S I N T enim dus réels AB,AC, coeuntesin A,paral-
lels ipfi DE, Dico Mas in rectum effe confiitutas , Expun-
Bo enim A,ducaturrecta AFjfecas DE, 
in F, vtcuque. Quoniam igitur AB, DE, 
funt parallels , * erunt anguli alterni jy 
B A F, A F E , squales. Addito ergo co-
muni angulo CAF,h erunt duo anguli ad A, squales duo 
bus angulis CAF, AFE. Sed ht duo e squales funt duobus 
rectis,cu fint interni inter duas parallelas AC, DE. Igitur 
&duo anguli adA,duobtts eriit redis squales;ac propterea 
d in rectii crût confiituts, ipfsAB,AC-Quod efi propofitum. 

PROBL. 10. PROPOS.31. 
A Dato punclo,datae reclse linea? paral-

lelam redam lineam ducere__>. 
E X puncto A, ducenda fît linea parallela îines 15 C. 

Ducatur ex A,ad BQlinea AO, vtcumque,faciens angu! 
lum quemeunque A D B; Cui ad A, e squalis conftitua-j 
tur EAD . Dicorectam EA , exrenfam 
adF

3
quantumlibet,paral!elsm elfe ipfi F \~ E 

B C, Gum enim anguli aiterni A D B , p X ^ 
DAE, squales fint, per conftructicné, I> 

1 Erunt reds BC,EF,parallel3s. A dato igitur punflo3da 
ts rects lines, &c. Quod erat faciendum. 

S C H O L I V M. 
DEBET autem punctum datumin tali effe locofitu 

extra lineam datam, vt hsc producta cum Mo non conue-
niat. Quod quidem aperte colligitur ex ipfa confirudione 

*z<)pri\ 
mi, 
bi.p renl 
c zç.pri | 
mi. 

d i+.frU 
mi. 
xxx'y. 

mi. 

L 4 pro-
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*}o,pri 
mi. 

« Ï-M 
mi. 

fin* 

problematis . ?(a?w e# puncto dato ducenda eft linea faciès 
angulum aliquem eu linea data,quifierinonpoffet,fipun. 
Hum m direttum iaceret cum ipfa linea data. Quemad-
modum autem ab uno, eodemq. punclo ad eandem redam 
non plures perpendiculares,quam •vna,ducuntnr,-vt oflen-
dimus propof.i 7. ex Proclo;ita etiam per idem pundttm,da 
tu recla plures parallels,quam •vna^uci nequeunt.Si enim 
dm ducerentur,conuenirent ipfs in punilo silo eodem,qnod 
efl abfurdum,* cum fint parallels inter fe , propterea quod 
vni & eidem, eut parallels dicuntur ducififiunt parai 
lels ... 

EX hoc porro problemate,& illo,quodpropof.z3.contine 
tur ,facili negotto confiituemus parallelogrammum , cuius 
tvnus angulorum squalis fit dato angulo redilineo,lateraq. 
angulum illum comprehendentia datis duabus redis li-
neis squalia. 

SI ~Hjr enim datt rects A, B, oporteatque confiituere^ 
parallelogrammum habens angulum squalem dato an-
gulo redtlineo C, lateraque cire a illum angulum reclis 
A,B, squalia.Sumpta recla DE,qus rects A,fit squalis, b 

—, fr fiât angulus ED F,angulo C,c & recla DF, 
u£X V* rects, B,equalis. Deinde per E, d agatur re-
C\\ \ cta EG,ipfi Z>F, parallela, & per F , recta 

A .....X^ F G, ipfi D E, parallela fecans E G, in G . 
Ai -, 3£ Quoniam ergo & latera O F, £ G, (j DE , 
B ■- —pQt parallela junt, ex coniiructione; e pa-

rallelogrammum erit D E G F, Quod cum 
ex conflructione,habeat angulum D,angulo dato C, squa-
lem,df latera DE, DF, circa dictum angulum D, datis re 
ctis A,B,&quaha\factum erit,quod ptoponitur. 

TARI ratione ex hoc problemate,Q> ptoprif.z^. duce-
mus a puncto extra datam rectam lineam propofito Unes 
rectum, qus cum duta recta angulum efficiat dato angulo 
rectilineo squa!em,nt ad propot.23. prlliciti fumus, 

SIT enim datam punctum A,extra rectam BC, 0> da 
tlis angulus n-ctilineus D,uporteatq. ex A, ad rectam BC, 
dticere lineam .■ectam,qw, ci ta angulum dato angulo D> 
squale comprehendat. Sumplo quolihet puncto E , in linea 

BC, 
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BC , a conltituatur in eo angulus 
CE F, angulo D, squalis. Si igitur 
recta EE, per datum punctum A, 
tranfeat,factu erit ,quod iubetur. 
Si veto non tranfeat per A,b duca 
tur per A,recta AB,ipfiEF, parai 
lela fecans BC,in B.Dico angulum ABC,angulo D,squale 
eJfe.Cum enim parallels fint,AB, EF, « erit angulus CE F, 
externus interno ABC,ex eadem parte oppofito squalis.Cu 
ergo do angulus D, angulo E, per conflructionemfit squa-
lis , à squales inter fie erunt anguli ABC, Qo D. quod efi 
propofitum. 

NONvidetur autem alienum ofiendore hoc loco ,recte 
Euclidem propofi. z6. vt demonfiraret squalitatem latera1 

in duobus trtangulis, ex squalitate duorum angulorum,& 
vnius lateris , prscepifie , latus illud vel adiacere deberc^ 
angulis squaiibus , vel certe fiubtendere angulum squa 
lem . Nam nifi altéra harum conditionum adfit, nihil 
colligetur. 

$IT enim triangulum ABC,fintqu
e
 latera AB, AC, 

latereBC, maior a . Abficindatur BD, squalis ipfi BC, e 
ducaturq. DE,ipfi AC,parallelafi-rit-
que angulus BED , angulo C » squalis. 
S)uare duo anguli B,C,trianguliABC, 
duobus angulis B,E, trianguli DBE, ti-
qua les funt,vterque vtriquefiatusq.BC, 
lateri D B , squale; cum tamen reliqua 
latera reliquis lateribus squalia non 

\fint. Efi enim BE, minus, quam BC, at-
que adeo neque lateri AC, neque lateri 
A3, s,quale efiepoteft; quod hsc latera 
maiora ponantur latere BC. Caufia huius rei efi,fuod latus 
BC,in triangulo ABC,adiacet angulis dictis, at latus DB, 
in triangulo DBE., opponitur vniangulorum diSorum, ni-
mirum angulo DEB, qui angulo C,equalis efi, 

SIT rurfius triangulum F G H ,fintque iterum latera 
FG,FU, latere GH,maiora, &FH, maius quam FG. Ab-

\fctndatur HI,ipfiFG,tqu_alis,% ducaturqueIK,ipfiFG,pa-

ralle 

mi. 

mi. 
c*9.pri\ 
mi. 

à 1 fre 

e $t.pri. 
h^.pri. I 
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Ie 27 pn 
\mi. 

rallela : a eritq. angulus H K l , angulo 
G,squalis. Sunt ergo duo anguli H, G, 
trianguli FG H , duobus angulis H, K, 
trianguli IKH , squales , -vterque vtri 
que,latusq. FGjateri IH, squale ; cum 
tamen'reliqua latera reliquis lateribus 
squalia non fint. Efi enim HK, minus, 
quam HG,atque adeo neque lateri HG, 
neque lateri FH,squale effe potefi;quod 
latus F H, maius etiam ponitur, quam 

GH. Ratio huius rei eft,quod latus FG, in triangulo FGH, 
opponitur angulo H, at latus IH , opponitur angulo JCj, in 
triangulo IKH , qui non ponitur squalis angulo H,fed an-
gulo G,eft squalis, b qui maior efl angulo H,p"opterea quod 
latus F H, maius pofiuimus latere FG. Difiulimus banc de-
monfirationem hune in locum, propter linearum parallela-
rum proprietates, ex quibus pendet. 

PRAXIS. 

SITducendaparallelaipfiBC,perpunSumA. Dtica 
A \H tur retta AD,vtcunque ad É C , & ex 

D, & A- ad idem interuallum quodli-
bet deficribantttr duo arcus ad diutrfiu 
partes,vnus ad partes E , alter ad par 

B E 35 C tes C. JDeinde bénéficia circini arcui 
EF,abficindatur ex arcu altero arcus GH,squalis.Si igitur 
ex A , per H , recta ducatur , c erit hsc parallela ipfi B C. 
Nam alterni anguli EDF, HAG, funt squales , vt confiât 
ex praxi propof '-i.&c. 

• A L IO modo ducetiti per idem punctum A, datum li 
nea parallela Unes-datte B C , hac arte , Ex centra A, ad 
quoduisinteruallum deferibatur arcusfecans B C, in pun-
cto D; & eodem interua'do ex D , fumatur punctum E , in 
eadem recta BC. Dfinde eodem irneruallo ex A. & E, de 

feribantur duo arcusfecantes fefe in 
' 1 K F. Nam ducta recta AF,erit paral-

lela rects BC. Quoniam enim tro-
~ïî- /£ pter idem tnteruallnm afjumptum B 

recta 
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recta AF,snualis eSi réels, DE ; retla A D , relis. EF,fi
] ducerentur hs. lined ; erit AF, oppofits, D E, parallela , ut 

poftea démonftrabimus propof. 34. 
SjJODfi punclum A,vicinumfuerit réels. BC, commo 

dius bac lege parallela optata ducetur. Ex A ,fumatur 
punclum D, i» BC, ad quoduis inter- ^\\F 
uallum; Et ex quouis puntlo eittfdem 1 1 jr1-
relis. BC ,nempe E , quod tamen ali- jïjj ' jr c 
quantulum diSiet à puntlo D , (Quo 
enim maiorfuerit diii'antia inter D , Q> E , eofacilius , & 
accuratius parallela ducetur) eodem interuallo arcus de 
feribatur ad partes A: Deinde ex A,interuallo DE , al ter 
arcus deferiptus fecet priorem arcum in F. Relia namque 
ducia AF,erit parallela recii BC,vt prius;quia retla AF, 
squaiis efi reçu DE, ob idem interuallum ; & retla AD, 
réels, EF,fiht, recta duels., effent^e, 

S E D longe facillimam rut'tonem ducendi parallelam 
ali eut line», per d^tum punclûtradidimus in nofiro Aftro-
labio lib.t. lemmate 4. 

EX hh facile, ducemus ex puntlo extremo alicùius li 
nés, perpendictilarem lineam ad ipfam datam lineam , 
etiamfiiinea produci nonpojft, quod in febolio propof. te 
promifimus. Sit enim retla AB,ex citius extremo puntlo B, 
tducendafit adeam perpendicularis.Sumpto puntlo quouis 
C,abfcindatur réels, CB, iqualis C A ex A,, Cf -PJ »d 
quoduis'intewallum duo arcus deferibantur fecantes fefe 
m D,ducaturq.retla DC,qas, ad AB

s
perpendicularis erit, 

v: ad propof. 11. fcripfimus . Deinde per B , ducatur ipfi 
CD^pàrall'ela, hoc raodo,fecun-dumpraxim huius 3 r. pro-
pofitionis proxime explicatam . 
Ex CD, ahfcijfi retla quanta-
cunque CE, defersbatur ex B, ad 
interuallum C E, arcus, quem in 
F,fecet alius arcus ex E , ad in-
teruallum CB, deferiptus , ducà-
turq. retta B F. Hsc namque ipfi , , 
C D , parallela-erit, vt expraxi A. 
huius prepof j/. iiqitet -, Jgitur 
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tww angulus AC D, a «.qualisfit interne CBF ; fitautem 
ACD,rectus, erit & CBF, rectus, ac proinde BF, ad AB, 
perpendicularis erit. 

SIMILITER fi data fit reBtt AB,& punclum extra ip-
\fam C,m extremo fere plant, in quo recta illa iacst, duce-
mus ex C,ad JlB, perpendiçtilarem,neque produffa linea, 
neque extenfo piano infra rectam AB,w polticiti fumus ad 
propof.it. hoc modo. Sumpto puncto D, vtcunque in linea 

Ç. AB,alfcindantur vtrinque inter 
fe aquales HA, DB , & ex A, & 
B, ad quoduis interuallum duo 
arcus deferibantur fecantes fefe 

\ in F., ducaturq. recta ED, qun ex 
g^H îrax! propcfii t.ad AB,perpendi-

cttlaris erit. Deinde per C, duca. 
tur ipfi DE,parallela, hoc modo, fecundum praxim huius 
propof. 31. Ex data puncto C ,ad quoduis interuallum de-
feribatur arcus fecans rectam DE,in F: eodemq, interual-
lo ex D,verfus C,alius arcus defcribatur,quem in G,inter-
fecefalius arcus ex C, ad interuallum D F, delineatus. 
Recta namque ducta ex C,per G.fecans AB,in H, paralle-
la erit rects. DE,ex praxi huius propof. 31. Quare, vt pro-
xime fcripfimus,CH,*d AB,perpendiculariserit,ficmi & 
ED, ad eandem perpendicularis es?. 

THE OR. 22. PROPOS. 32. 
CVIVSCVNQVE trianguli vno 

Iarcrc produite: Externus angulus duobus 
internis, & oppofitis eftœquaiis. Et trian-
guli très interni anguli" duobus funt redis 
œquales. 

PRpD V C ATVR in triangulo ABC, latus B C, 
ad D. Dico primô,angdlum externum A G D, xqualem 
effë duobus internis,& oppofîtis fimul A, & Si b.Duca-
tur enim ex C, linea CE,parallela re&ae A B. Quoniam 

igitur 
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igicur rec~ta A C, incidit in parallelas . 
A B, C E, a erunt anguli alterni A , & /E 
ACE.xquales. Rurfus, quia reda BD, / Ns

N
y 

in eafdem parallelas incidit, b erit an- g Q 
gulus externus D C E, aequalis interno 
B. Additis igitur œqualibus ACE,& A,cfi

e
ttotus ACD, 

(qui ex duobus DCEj ACE
3
componitur ) duobus A, & 

Bjlîmul aequalis. Quod eû propo/îcum. 
DICO fecundô,tres angulos internos eiufdem_> 

trianguli A,¥>,8c ACB,duobus efle reclis œquales. Cum 
enim externus angulus ACD, vt oftenfum fuit, asqualis 
fn duobus inrernis A , & B ; fi addatur communis ACB, 
d erunt duo anguli ACD, ACB, sequales tribus A, B, & 
ACB: Sed duo ACD,ACB,e asquales funtduobus réélis. 
Igitur & très interni A, B, A C B, duobus funt rectis x-
quales. Quare cuiufcunque trianguli vno latere produ-
<So,&c. Quoderat demonftrandum. 

S C H O L I V M, 

CV M demonflratum fit propof.16. dngulum externum 
cuiufuis trianguli maiorem ejfe vtrolibet interne, & oppofi-
to,hic autem,eundem externum eifdem internis fimul ejfe 
squalem,perfpicuum esl,alterutrum internorum, & oppo-

\fitorumfuperari ab externo,reliquo interno angulo oppofito. 
Vt in triangulopropofito angulus A, internus fuperatur ab 
angulo externo ACD,anguU B, interno : Et angulus B^n-
ternus fuperatur ab eodem externo angulo ACD,angulo A, 
interno,quandoquidem angulus ACD, duobus angulis A 
& B,eft eftenfushec loco 4tqualis.Rurfum,quia demonSîra-
tum eft propof. 1 y.duos angulos cutusiibet trianguli quorno-
docunque fumptos,duobus ejje rectis minores, hic 'vers om-
nes très duobus rectis squales effe; manifefium eSi , duos à 
duobus rectis deficere , reliquo angulo trianguli . Vt in eo-
dem triangulo,duo anguli A, & B , h duobus rectis défi-
ciunt angulo ACB,£pc. 

OMNE porro triangulum halere très angulos duobus 
rectis tquales,primiomnium,vt refert Eudemus,Pphago 
rei demonflrarunt hac ratione. Sit triangulunt ABC ,& 

per 

izy.prix 
mi. 

t-9 pri\ 
mi. 
z.pronX 

ài.pron\ 
tij-pri. 
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>3.pron 

ëz.prcn 

h$z pri 

per punctum A , a ducatur recti BC, parallela, DE. 6}uo-
ntam igitur b anguli alterni DAB,ét> ABC, squalesjunt; 

D A. E fi addantur squales EAC, &~ ACB,(funt 
enim ht alterni )t erunt duo anguli 
DAB,EAC,duobus A£C,ACS, squales. 

ç p Addtto ergo cômuni angulo BAC, à erunt 
très anguli D AB,BAC,C A E.squales tri 

bus angulis ABC, BAC, ACB, Sed anguli D A B , B A C 
CAE, squales funt duobus rectis , -ut confiât ex prcpof. i 3 
Igitur e*r> in tri angulo ABC , anguli ABC , BAC , A G Bj 
duobus funt rectis squales,quod eft prcpofitum. Ex hcc au-
tem facile conclu demus,anguium externum A C F , fi la-
tus £C,fit prctractum,iqualem ejfe duobus internis, 0> op^ 
pofitis ABC,BAC. Shionia enim anguli ABC, BAC, ACB, 
stquales funt duobus rectis, vt olienfum fuit, c Sunt autem 

anguli ACF.C Srmt autem & anguli ACF, ACB, duo-
bus rectis squales; Erunt anguli ABC,BAC, ACB, angu 
lis ACF, ACB , squales ■ Dempto igitur communi angulo 
\ACB, i remanebii angulus ACF, duobus angulis ABC, 

BAC, squalis, 
FACILE etiam conuerti poterit prima pars propofi-

tionis Euclidis: Hoc es! , fi ab vno angulo trianguli linea 
recta ducatur, t t angulus externus tqualis fit duobus in 
ternisoppefitis, illam lineam ejfe in directum ipfilatert 
cenftitutttm. Ex C, enim ducatur CD,recta ,fitq. angulus 
ACD,tqualis duobus angulis ABC,BAC. Dico rectas BC, 

1 CD,in directum iacere.Cum enim angu-
■E lus ACD,sqnnlisfit angulis ABC,BAC, 

fi addatur communis angulus ACB, 
~Q g erunt anguli ACD, ACB, squales an-

gulis ABC,EAC, ACB: Sed ABC..BAC, 
ACB,11 squales funt duobus rectis. Igitur & anguli ACD 

B C 

h 
ACB,duobus erunt rectis squales. iS^uare BC, CD, iinam 

ineam rectam csnflttuunt. 

QVOT 
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QVOT ANGVLIS RECTIS 

arquiualeant anguli omnes interni 
cuiufcunq. rîgutœ reâiiinea:. 

DVOSVS modis ex hacpropof^.colligemus, quotnam 
rectis angulis aquiualeant interni anguli figura cuiuslibet 
rectilmes,quorum primus hic eft. 

OMNES anguli figura? redtilinea: cu-
iufuisfunt sequalesbis tôt redis angulis, 
quota ipfa elt inter figuras rectilineas. 

HO Cefi, omnes anguli prima figura rectilines squales. 
1 fint bis vn i recto,id efi

}
duobus rectis ; Anguli vero Jecunda 

j figura rectilines. squalesfunt bis duobus rectis, nempe qua-
j tuor rectis; Anguli autem tertis figura rectilines squales 
j funt bis tribus rectis.fexuidelicet rectis

 s
Etfie reliquis.Eum 

autem locum qualibet figura rectilinea obtinet inter figu-, 
ras rect:lineas,quem incticat numerus laterum , feu angu-

i loruntyiempto binario;quoniam dus linea recta fuperficiem 
. non concludxntyVnde necfiguram conflituunt,fed curii mi 
nimumtres recta Unes ad figura conftitutionem requirstn-
tur. Ex quo fit triangulum,quia habet tria latera,totidem-
que a?igulos,?jje primam.h, ter recttlineas figuras. Nam bi-
nario liempto ex tribus,relinquitur vnum. Sic eriffigura 
habens ;o. laiera feu angules, inter figuras recttlineas de-
cimacctaua^cumbinurius fubtractus ex i o relinquat i%. 
Idem iudkium de alijs figuris efi habendum. Itaque figura 
contenta zo. lateribus, cum fit decimaoBaux , habebit 20. 
angulos aquiualentes 3,6. rectis angulis, nempe bis 18, »n-
gulis reclisyVt dtcium efi. lia que-que omnes 10. anguli fi-

I gura 10. lateribus contents , squiualebunt i 6. angulis re-
dis yçum talis figura fit oBaua inter reclilineas figuras. 
Hoc autem hac ratione demonfirabitur . Omnis figura re, 
Bilinea in tôt trtangula diuiditur , quota ipfa efi inter fi. 
guras, feu quot ipja habet angulos lateraue, binarie dem. 
pto. Nam à quouis angulo ipfitts ad omnes angulos oppofi. 
tos ducs poffunt linea recta , folum ad ducs propinquos an. 

gulos 
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gidos non pojfitnt ducu Quare in tôt triangula difiribuetur, 
quot ipfa habet angulos , demptis duobus Hits angulis. Sic 
vides,iriangulum nonpoffe diuidi in alia triangula ; qua-

A \ 71 y^drangulumveroin /\ \ / 1 \/\7 V \}duo fecari ; quin-
L i \/ ' V V quatgûlu. in tria ; 

fexangulu in qua-

tuor,&c. Cum igitur anguli horitm triangulorum confii-
tuant omnes angulos recitltnea figura fropofîta, & omnes 
anguli cutuslibee trianguli aqualts fmt duobus réélis; per-
fpicuum efl,omnes angulos figura cuutfuis reitilinea aqua-
let effebts tôt rectis , in quot triangula dtuiditur , hoc efi, 
quota tpfa efi inter reélilineas figuras. Quod quidem mani. 

fefte perfpicitur in propofitii figuris . 
SECVNDVS modus,qac fcitur valir angulorum cuius-

libet figura reclilinea, h:c efi. 

OMNES anguli figura? re&ïlinea? cu-
iufuis, squales funt bis tôt redis angulis, 
demptis quatuor,quot ipfa continetlatera, 
feu angulos. 

HOC efi, anguli cuiuslibet trianguli aquales funt bis 
tHbus récits, demptis quatuor , nempe duobus réélis: Xta e-
tiam anguli figura continentis xo.latera aquiualebùnt bis 
zo angulis reélis,minut qitatuor,nimirum 36. reélis angu-

»$i.pri 
mi. 

A X-^/l /\ \ lis,&c. Demonfiratio autem 

\/^ \/\7' kuius reitalis efi. Si à qutuis 
punélo intra figuram affum-

pto ad omnes angulos relia linea ducantur , efficientur tôt 
triizngula.quct latera,angulosve figura ipfa continet.Cum 
igitur anguli cusufctinque trianguli* aquales fine duobus 
redis , erunt omnes anguli illnrum trianguloru aquales bu 
tôt reélis, quot latera figuram ambiunt. At anguli eorundé 
triangulorum ctrca punclum intra figuram affhmptu confi-
fientes nenpertment ad angulos figura reclilinea propofita, 
vt confiât. Square fi ht auferatur, eruntreliqui trianguloru 
anguli conflituëtes angulos figura propofita, bis quoq.tot re-

dis 

SCD LYON 1



LIBER I. i77 

*i}.pri 

b3z.pri 
mi. 

Bis squales, demptis illis circa punBum affumptum côfiitu 
tis,quot latera,vcl angulos continetfigura.Sunt autem om 
nts illi anguli,quotquot fint,circa diBum punclum exiften 
tes squales 4. reBis tanturnmcdo, vt collegimus ex propof. 

^uamobrem anguli cuinfque figura, bis tôt reBis funt 
squales,ablatis qnntuor,quot ipfa figura continet angulos , 
feu lalera,quod efi propofitum. 

E X hocporro fecundo modo liquet,fifingula latera figu 
rs cuiufuis reBilines producantur cfUmatimverfus eandé 
partern,omnes angulos externes squales effe quatuor reBis. 
Nam quilibet externus,&illi deinceps internus.i squantur 
duobus reBis; atque adeo omnes externi vn» cum omnibus 
internis squales erunt bis tôt rcBis,quot latera, angulosve 
figura continet.Sunt autem & foli interni bis tôt reBis squa 
les,minus quatuor,vt demonfirauimus.Si igitur interni au-
ferantur.remanebunt externi quatuor tantum reBis squa-
les,qui nimirum défunt internis angulis , vt interni & ex-
terni fimul bis tôt reBos conficiant,quot latera figuram pro 
pofitam ambiunt. Exemplum. -
In triangulo quouts, anguli \ 
interni rk> extern; fimul squa /\ , L J f\ • 
les funt fex rc-Bi:. Cum igi-< J \ 
tur interni b duobus fint re-
Bis squales , erunt foli externi squales quatuor dùiitaxat 
reBis . In quadrilatero, anguli externi & interni fimul s-
quales funt 0B0 reBis. Cum igitur interni foli squales fint 
quatuor reBis,vt oitendimus,erunt Qr foli externi quatuor 
ètiam. reBis squales. Inpentagono,feu quinquangulo, an 
guli interni externi funt squales 10. reBis. Sfuoniam 
vero interni adsquantur fex reBis,vt demonfiranimus, re 
manebunt externi squales quatuor tantum reBis. Qus om 
nia in appofitis figuris confpiciuntur. Eademq. efi ratio in 
alijs omnibus figuris. 

EX CAMPANO. 
SI pentagoni fingulalatera producan-

tur in partem vtrâque, ita vt quadibet duo 
M extra 
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extra pentagonum coeant, efficientur quin 
que anguli ex lateribus coeuntibus squa-
les duobus folurn rectis. 

/ N pentagono ABC DE , latera in u-
travique partent producla coeant in pun-
dis F\G , H", / , K . Dtco quinque angulos 
V , G TH , I , K , squales tantum ejfe duo-

N-H bus redis . In triangula enim B H K , cum 

,pri I iatus H B ,Jit protradum ad.F ; a erit exter-

mjm angulus F£K, duobus internis ,& oppojitis H,K, squa 
lis. Eadem ratione in tnan.gulo AIG , erit externus angu-
lus F AQ^squalis duobus internis ^ g? oppojitis I, G Quare 
duo anguli- FBA, F AB , squales funt quatuor angulis G , 

bz.pron )\H, I,KÏ Addito igitur communi angulo F, b erunt très an-
ïgu-li A,B,F , trianguli ABF, squales quinque angulis F , 

Z--f*ity&lf?l-K. Sed anguli A ,B, F 'trianguli A B F, c
 A

q
U

ales 
\funt duobus réélis. Igitur ©" quinque anguli G, H, I, K, 
îdu'fbu.s funt redis squales. ffuiodejl pr.opojitum ." 

L 
/ C O R O L L.A. R XSbH ..h:\ V. . 

EX hacpropoC 52.eolligitur,ti*sar>g|ilosruiuslibeuritngntt6"Mll 
"u.mj>;G(S aiq;i-.ics eflc tribus angulis Mitifq. aitMi.u. '.rianguii iiiiiul luw-

U 32 ^f/jjptisrQuornAitt tam illi tres.quatti niy/ equ^fes f'tt; duobus aii^îïVreâis. 
»3». j|Vride fi du»anguli vnius trianguli fucrin: ïquales'duobus.angulis alte-

jrins triar%ulf,erit &-reliqUus illuit reliquohuïifs squalis, squiangulaq. 
MWKiM srja-ngnla. • -, >j. .,, 

, C O R O L L A R. I -V M II. 
C'Ô"Sî S T À ^ 'ctiair.in çfnrtrtrianÀifo liufccle.cuiusaiiguluslate 

e 32. fri^r\bas «qualibusVompre!!''.niiis rtôtts fuerir.queir.libetrclicjuorum efle 
jl'«mree*t»m. Nam tel.qui duolimukconficHmr vnom rectum,e cum om 

f j.«W. j-WW1 fin; squales dfobfit reci»; & jc,rtius iiis ponarur reâuç. Quaic 
jj cum du.) ici.quiintci' le fitit.sequaks, erit qiriîibet eorum feioireâas. 
jAt vero ïi angûlus xqt-ahhus Uferibïïs<bnrentus fueiit ohttifus quenï-

liorum cfle femirecto rrinoretr. Reliqnj enim durt IÏL»U1 rrirrores 
jeruot vno rcflc.&c.Si denique difius angulus extitent acutus, vtrumq. 
Jrelîquorum mcioier.i tfie (cmiccâ.6. Quoiiiamicliquiduo fimul maio-
jres erunt vno redo,&c. 

C O S O L L A R T V M III. 
P.RR.SP I C V V M c.t.oque cft,'<:\>cmui.t .H'tpijum ftiangjjli a:qui-

effe duâs ttrtias par.es vnius rcc>i,vel tirtiam partem dtiomm re 

âorum. 
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/bttik. Duo tmm ansj'ulirecîi, 4 quibgs .-.•quaks funt. très anguli t 
guii.auju.iiac-.ri, diuifi in ti cs angulos, faciunt'd'Vs.tcrtias f ai;cs 

A 

man-
vuius 

rcâi. ' ' '/'"-J" ' 
C O R O i l A S I V M Mil. • ' 

^t'ÏQ^v E T ctiairAfi ah vr.p'JI-«»U.--risny.ti jrc;B!f#«rij>erpencli-
ciilarivad latus oppof]turn crus4tiir,coiirtif«i<iii6triàgu!a fciue'Ra, q«o 
rum vntjmquodq. habet: vr.um anguluni r:ctiim pro.pe rMrP<mchci:!aré: 
ahiitn duas ténias pattes vnius rcôi, iljum icilitet ,.csui cil angulus 
trianguli squilatcnj rel;qni:m^itn,:que tc.c:a,:ri pâttèiiVvnîûsreSi. '" 

/ m\. • "' ' ft °. 
i -' C H O rs> F Af. 

,Ç POB.RO ffX tertio corollario depromipo. 
tcff ntethodustfH* angulus reclus in très angu-\ 
les \iquaies diutdatur. Sitepim angulus reclus 

■f}, A^BÇ.Supcr rectum jt,B,\> ce&jluuatur trian. 
gulum squilaterum ABU], Et quia per.-corolla-

rium 3.angulus ABD,facit duos tertias partes anguli recti 
ABC; eut angJflarCBBrftys iertia^iufd^n^teep'iEsiuifo 
Igitur arig{AoZlBXX, <<%if^ri\m^$er rectam BjE, efii

h
vterq; 

'ângulus ABEi,EB'D
}
teriiit quâqUepars reeti. 'Smart rectus 

angulus ABC;dmifus eftjin trcs angulos squales.. §fuod esl, 
propofitum. TVûtîijEXi iJp/gl^ x>. '.-. : R ' JO 0113 :J 

T H E O R. 23. PROPOS. 33. 
I [Ri E C TpAE 'lïneœ yqua? squales, &j 
parallelas 'lincas âd paitçsAcàfdên'l con-
iuneunt ; Et ipfs squales k Ôc parallels 
fàm . pinsdtfi ; *n - - togi . 
-riënfl rd'rtifwi mimu trtî Mieitq&frtrmattiii>I 

Lj -S i N -T:.ËfeÉfetifcB ,QDi—, ,„, ,3 
squales,&.paialkkt* Ipfas autenv./.- g^sa 
■coniungant.ad-eakiem partesreétîÇé^.V /• 
AC,IH), D.1C0 /iC,lip,œqua- ' .L-
îes quoque tfo^fyQflMttfy fiueatur enim recla_, 
A û . iQuonksîi igitur 'A J>> incidit 111 jai a-lit las A B, 
C D, derunt aagôli ilfeïO! ii AD, C fi'À

r
Xf$&l<:s

:
 Qua-

re cum duo latera BA , AD, tiuanguiiB-A J}, a;qualia_» 
fîntduobus jatenbusCD, DA, trianguli CL)A , vtrum-

mi. 

t.frtà 

XXXllJ.j 

Ami 
i|i-,rt,o- M 

d zp pril 
mi. 

M 
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3 4 pri. 

1 0 ±7.pr$ 
■ mi, 
i 

que vtrique, & anguli quoque diftis latenbus inclulî JE-

quaîes ;3 erunt bafes B D, A C, squales, 8c angulus 
ADB, angulo D A C, aequalis . Cum igiturhi arguli 
fint- akerni inter reftas A C. B D, b erunt A C, B D, pa-
rallèle: Probarumautemiamfuit, eafdem effesquales. 
ReCbeergo linese,quse çquales,& parallelas lineas, &c. 
Quod erat demonftrandum. 

SCHOLIVM. 
D I X I T Euclides ,lineai squales , & parallelas ad 

eafdem partes delere coniungi,vt ipfi contungentes fint & 
squales & parallels . Nam fi ad partes diuerfas coniunge-, 
rentur,vt ad A,éf D. Item adB,&C , neque coxiungen-
tes Unes effent parallela. vnquam,fed perpétua fe mutuo fe-
carent, neque effent squales, nifiraro admodum, vt ex fie-'-
qu enti p rop ofitione confia bit. 

| i 

i xxxiiij. 

: 

: 

TE OR. 24. PROPOS. 34. 
P ARA LLELOGRA M M O R V M 

fpatiorutn sequaiia funt inter fe, quœ ex 
aduerfo & latera, & anguli ; atque illa bi-
fariatn-leeat diameter. 

, j 
ci$.pri 

l mi. 
\ àzp.pri 

\ e 26'ïf ri 

S I T paralkkgrammum ABCD, quale definmimus* 
definitione ?f. Dicolatcra oppofita AB^DC, inter feef-: 

fe xqualia, nec'non'latera oppofita AD, BC. Item an-
gulos oppofîtôs B , & D, squales inter fe efïe, nec non 
& angulos bppolîtos D A B, & D C B: Denique ducla_> 
diametro AC, parallelogrammum ipfum bifariarn feca-
ri. Cum enim AB, D C, fint parallelas, c erUnt anguli ai-
Are—. JJ terni BAC, DCA, squales. Rurfus quia 
" ■ ÂD,BC, funt parallela?, âerunt&angu-

JJ\ _isà
c

li alterniB C A, D A C, squales. Itaque 
cum anguli BAC, BCA, trianguli ABC, 

squales fint duobus angulis D C A, D A C , trianguli 
ADC, vterque vtrique; & latus AC, diclis angulis adia-
cens,commune vtrique triangulo;e erit recta AB,aequa 
lis oppofits reéte DC,& reâa BC.oppofitae re&ae A D, 

quod 
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quodeft primum. Hrk rurfus eadem de caufa angulus 
B, angulo D, squalis.Ftquiaiisquaîibus angulis BAC, 
DCA, addantur squales anguli DAC,BCA,toti quoque 
anguli B A D, BCD,a fiunt squales; confiât fecundum , 
angulos nimirum oppoiîtos elle squales. Quoniatn ve-
ro duo latera AB, BC, trianguli ABc, iqualia funt duo-
bus late>ibuscD,DA, trianguli CDA,vtrumq.vtrique,& 
angulus B,angulo D,squalis,vtiam oilendimusj b erunt 
triangula ABC, CD A., squalia, ideoque parallelogram 
mum ABCD, diuifum erit birariâ a diametro AC, quod 
tertio loco proponebatur, Parallelogrammoni igitur fpa 
tiorum squalia funt inter fe, qus ex aduerfo;, &x. 
Quod oftendendum erat. 

SCHOLIVM. 
APPOSITE dixit Euclides ,fcltimmodo paraUelo-

gramina a diametro diuidi-lifariam, non autem & angu-
los . In Quadrato enim, & Rhombo duntaxat anguli etia 
bifariam diuidttKtur a diametro; At in figura Altéra far 
te longion,& in Rhomboïde in fartes insquales. Qui om 
,nia ferfficua erunt ,fifrius ofienderimtts, quatuor hafce^ 
'-figuras , Quadratum, Altéra farte longius, Rhombum, 
Qf Rhombotdem , ejfe parallélogramme- . Hoc autem de-
monftrabimus tribus fequentibus theorematibus , quorum 

primum efi, 

O M N E quadrilaterum habens latera 
oppofita squalia, eft parallelogrammum. 

SI N T in quadrilatero ABCD , latera oppofita A B, 
D C, tqualia ; Item offofita latera AD,BC, Dico ABCD, 
effe parallelogrammum ; hoc efi, lineas ^ ^ 
ÀB,DC,tffe parallelas; Itemque lineas %. -— 
AD, B C. Ducla enim diametro AC, \ — N 
erunt duo latera AB ,BC, trianguli c ® 
ABC,squalia duobus lateribus CD, DA, trianguli CD A, 
vtrumque vtrique, & bafis A C, communis . Igitur c erit 
angulus B, angulo D,squalts. Rurfus quia latera AB,BC, 
squalia. funt lateribus CD,DA,vtrumque vtrique, & an-

M j guli 
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\> xy.pri 
mi. \ 

E V &L IJD. QtE 0 M. 

J*2.prW* 

1A i&pri 
mi. 

gif ii B, D , oftenji squales ; xetii> angulus BAC y angu 
DCA-, alterne xqtcalis, & angulus B G A , alterne angulo 
DAC. £-*are u erunt AB, & DC, paralleU ; Item AD,& 
BC, c.ucd efi prapojitum. Û I 

MtmÙ tv»ft*r,Rh»mbtim, & Rhvm'b'oidem ejfeparalle 
logr.immd ; quoniatn oppofita èerûmItitéra fi'.nt inter. fe_, 
iqiia'.ia, vt.manifcftum efi.ex çoruthJe-finitifnibus.Bart ra 
ttone r :-..idr*tv';:.parAUeliigra>*)KUm-'-rit,,quod Ir.tera op-
pcfit.i haheat squalia.Suvt enint omnia quatuor eiui late-
ra inter Je ' sq>ialia-,per eius definitirnem. Conuertit autem 
hsï ikeoreina primant partent propefitionis jq.vtpatet. ■ 

.Secusdum theorema taie ejl. 
■ ■ » ?Jii" !ii ' .:î'.'~".* ' \ 

O M N E quâdrilaterum habens angu-
los oppofîtos squales} cÛ parallefograrn-
mum. 

S I NT in quadrilatero ABCD.anguli oppofiti A,é? C, 
' h/ -Maqualet :-Iter\ bppvfm anguli B , & D. Dicc 

 Iç A B CD, cjj'e paràlïélograrr.mum: hoc efi, li-
neas AB, D C, ejfe parallelas : Itemq. lineas 

AD, BC. Nam fisqunlibus angulis A, j& C faddantur £-
qwales anguli B,& D •c erunt duo anguli A, duobus 
angulis D,& C,aquales,^p idcirco anguli A,(y> B,dimidiiï 
facient quatuor angulorum A , B, C, & D . Cum igitur ht 
quatuor squales fint truatuor rectis^ ut ad propof} z.demon 
frammus,erunt.duo A,:g- 3,duobus.rec~}is squales. §htar£ 
AD,BC, d parallelz funt.Eadem ratifie etrtïhf AB, D C, 
par alleU.ErHnf enim duo quoq. anguli A> D,duobus'an 
gulis B.& C,sqtialès,&>c. &uodefi'pfopojiiu'm.Exhocett'à 
manifejium est,Rhomboidem ejfe p '»rallel"grAfûmum, cum 
eius anguli oppofiti squales fint,psr def.nitionem. Simili ter 
quadratum,& altéra parte longius.Sunt enim çfieo -nm an 
guli oppofiti squniss, cum fint recti, ex eo'ii definitionihus . 

HOC theorema conuertit fecun'dam partent propofiti'e-
nis j^.-jt conjlat. Tertio, autem purs non potejl conuertt. 
Nam c trupstium àliquod btfariam fecarïpetefl a diame 
tro, cy en m en hân efi parallelogrammum . Sit enim altéra 

parte 
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7. 

parte lengius, vel Rhomboïdes ABCD, 
quod parallelogrammum ejfe oslenfum 
eii: in quo,du:ta diametro AC, confii. JK-.^^-—, 
tuatur fuper AC,triangulo ABC,squa ■ 
le triangulum A E C, inuerjo ordme , 
ita vt latus CE, fit squale lateri A B, 
& -AE, ipfi CB, vtin fcholio propcfizz. 
docuïmus;f,a.tque trapez.ium AECD , 
Gfuoniam vero triangulum ABC, triangulo A DC,squale 
ejt, a quod diameter AC, bifariam fecet parallelogra:nmu 
DB: Erit & triangulum AEC , triangula A D C, squale 
Acpromde trapez.ium AECD , bif.iriam diuidetur a dia-
metro A C. 

G^V OD fi quadrilaterum aliquod dit'idatur hifariam 
ab vtraq, diametro.,Uludparallel«grammii erit,vt o{len-de 
mtis ad prop. ? y.S^uod quidem in nulle trapezie fieri pottfl. 

Tertium Theorema huiufnodi efi . 

O M N E quadrilaterum haben? omnes 
angulos re&os, eft parallelogrammum. 

S I N T in quadrilatère ABCD , om-
nes quatuor anguli relii. Dice ipfum ef- \_ 
fe parallelogrammum : hoc efl , lineas 
A B ,D C, effe parallelas; Itemque A D, 
B C . S^uoniam enim duo anguli A, D C 
& B, squales funt duobus récris, cum fint 
duo recli : b erunt AD, BC, paradels. . Eoiem modo erunt 
AB, DC. parallels : atque adeo ABCD, parallelogram-
mum . quod efi propofitum, 

H I N C rurfttm confiât, Quadratum , & altéra parte 
longius,effe par allelogr amma,cum eorum anguli omnes exi 
fiant recli,vtliquet ex eorum definitionihus. 

H I S in hune modum demen/lratis , •Shiadratum fc:ls-
cet, Altéra parte longius,Khombum,& Rhomboidem,e{fe pa 
rallelogramma,facile cïîendemus , angulos 6)uadrati, 
Rhembi, bifariam fecari a diametro : Angulos vero figura 
Altéra parte longioris,fy>Rhomboidis,non bifariam,vt paît 

M 4. lo ante 
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184 EVCLID. GEO M. 
JJ/O an te monuimus. Sic enim Qua 

dratum , vel Rhombus ABCD, in quo 
diameter AC. Sjuoniam igitur duo la 

U " ' C D G ter a BA,AC,trianguli BAC,iqualia 
funt duobus lateribus DA,AC,trian 

guli D AC , vtrumque vtrique , & bafis B C, bafi D C , 
( funt enim ha, figura tquilatera ) 3 erunt anguli B A C : 
DAC, squales. Square angulus BAD, diuiditur bifariam 
Eodem modo demonfirabtmus, reliquat angulos bifariam 
fecari a diametro 

—$ S I T rurfus Altéra partît-
/ longius,-jelRhomboides ABCD 
G in quo diameter A C, fitque 

mains latus AB, Qjiontam igi 
tur in triangula ABC latus AB, maius efl latere BC, b erit 
angulus B C A, maior angulo BAC. Efl autem angu 
lus B C A , c tequalis angulo DAC, alterna : quod BC, 
AD, parallela fint. (Efl enim ABCD , oflenfum ejfe para 
lelog'ammum . ) Igitur & angulus DAC, maior erit an-
\gulo BAC Atqueprcpterest angulus BAD, inaqualiter du 
uiditur a diametro A C. Eadem efl ratio aliorum angulo. 
rum . Quamobrem appoftte Euclides in tertia parte huius 
propofitionis dixit,folum parallelogramma bifariam a dia-
metro ferari,non autem & angulos. 

EODEM ferepatio oflendemus , duas diemétros in 
Gjuadrato,<& Altéra parte longiore aquales eff-,At vert in 

^Rhombo , 0> Rhomboide maquales. 
maiorem quidem eam , qua angulus 
ecatos, minorem vero eam,qu& cbtu 

C fis angulos difpertit. Sit enim qua-
dratum, vel altéra parte lor.gius ABCD , in quo diametri 
AC,BD, quas dico ejfe aquales.Cum enim duo latera A B. 
BC.trianguli ABC,tqualiafint duobus lateribus AB.AD, 
trianguli B AD-.vtrumque vtrique,& angulus ABC,angu 
lo BAD,quia -vterque reclus: A erit bafis'ACfbaJïBD,*quz 
lis'.Ac proinde diametri in quairato, ©>figura altéra parte 
longiore aquales funt. 

SIT rurfus Rhombus,vel Rhomboides,A BC D, in quo 

dia-
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1ag.pri 
mi. 

b j 

diametri AC,BD; [ïtq. angulus BAD,maior;ABC, minor. 
Non enim squales funt, quia a- g A g 
lias vterque effet reclus, cum am Ï\E/I I^&^I 

ba *■ squales fint duobus rectis ; t/\] 
quod efl abfurdum , & contra"^ ^CD C 
definitiones Rbombt,& Rhomboidis. Dico diametrum BD, 
maiorem effe diametro AC.Quoniam enim duo latera AB, 
AD, trianguli B AD , squalia funt duobus lateribus AB, 
BC,triangult ABC, vtrumque vtrique, & angulus BAD, 
angulo ABC,maior exijïif, b erit bafis BD,mator bafe A C. 

odeflpropojîtum. Ex quo manifeîlum efl, cur in propofi-
tione j J. Euclides ajferuerit, eas tantum lineas , qus con. 
iungunt parallelas squales ad eafdem partes, squales effe, 
vt ibidem annotauimus, Nam in Rbombo, 0> Rhomboide 
réels AC.BD, insquales funt, licet coniungantparallelas 
aquales AB,DC; quia non ad eafdtm partes ipfas coniun-
gant,vt perfpicuum efl, 

IN ornai tarnen parallélogramme diametri fe mutuo bi-
fariam diuulunt. CM m enim duo anguli EAD,EDA,trian 
guli AEDx squales fint alternis angulis ECB,ÈBC,trian-\c zp.pri 
guli BEC,vterque -Jtrique; & J latus A D , aquale lateri J mi, 
BC,oppofito in p.irulli logrammo ABCD,quorum vtrumque -Mj^.pri 
squalibus adiacet anguhs fi Erit & A E , recta recteCE,'^mt. 
c3> recta DE,recta BE, squalis , Quare vtraque diameter z z6.pri 
bifarian, dtuiditur in puncto E. \mi. 

HVIVS autem, quod modo diximus, conuerfum etiam 
demmftrabimus, nimirum. 

O M N E quadrilateram,in quo diame-
tri fe mutuo bifariam diuidunt, parallelo-
grammum efl:. 

IN quadrilatère enim ABCD,diametri AC,BD,fe mu-
tuo bifariam diuidant in E. Dico 
ABCD,parallelogrammum effe. Cum . . .-j^TâV 
enim latera AE EB, trianguli AEB, 
squalia fint lateribus CE, ED. trian-
guli CED,0> avguli contenti ad ver-

ticem 
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icemE,* squales quoque; \,erunt(j> 

bafes A B, C D, squales , & angulus 
ABE angulo alterna C D E , nqualis. 
cQuare recta A B,CD,par ail el s. funt. 
Eadem ratione parallèle cftendentur 
AD,CB Parallelogrammum ergo efl ABCD. 

ITAgyVE , fi quis expedite parailelogrammum defcri-
bere velit,iucat duas Uneas AC,BD,vtcunque fe in E, in-
terfecantes.Si namque tam EA.EC,inter fe,quam EB,ED 
Interfe squales abfcinder, constituent duels. A£, BC, CD, 
DA.parallelegrammum, vt hic demonSlratum efl. Qttodfi 
nguli ad E,fint recji,&omnes quatuor réels EA,EC, EB, 

ED , inter fe squales, conSiitutum parallelogrammum ertt 
quadratnm, propterea quod ocio anguli ad A,B,C,D,funt 
femiretii,vt facile demonftrabitur per 5. ô* 3 i.hutus, 

HVC quoque referri potesl hoc theorema, 

RECTa Jineafecans diametrum paral-
lelogrammi bifariam quoniodocunque_^ 
diuidit parallelogrammum bifariam quo-
que:& refta linea diuidens parallelogram 
mum bifariam quouis modo, fecat quoque 
diametrum bifariam. 

/ N parallelogrammo ABCD,diametrum AC.bifariam 
fecet reda EF, m punch G. Dico parallelogrammum diui. 
di bifariam. Shtoniam enim angulus E AG, A squalis eïi 
angulo alterna FCG,&e angulus EGA, angulo FCC. Efl 
autem & latus AG, lateri CG,.*.quale,per hypethefin , qus 

ambo tqualiviti angulis adiacêf,' crunt 
& latera EG,FG,squalta . «htare cum 
laterà AG , GE , squalia fint lateribus 

\- CG,GF,& anguli quoque contenti iqua 
les; g erunt triaxgula AGE,CGF ,squa-

lia. Addita igitttr comnmm quuntttate BCGE^erit trian-
gulum A3C,trapezio £CFE,iquale: Sed triangultï ABC, 

dimidiutn 

rV 
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zdimidium efl parallelogramm i ABCD. Igitur trape-
TUitn dimidium erit eiufdem para!lelegrammi,ideoq. recla 
EF jparallèlogrammum bifariam fecat. 

S E C ET ïam EF, parallelogrammum bifariam ; Dico 
& diametrum AC,bifariam fecari in G. Si enim diameter 
AC, non b'fariam diuiditur in G,,;J diuidatur bifarizm ta 
alio punlio

f
 vt in H, per quod ducatur recla EH!. Erit er-

ga,"jt iam demonslrauivius , EICB , trapeziam dimidium 
parallehgrammi A B C D , atqus adeo squale trapezio 
EFCB ,quod etiam dimidium ponitur eiufdem parallelo-
grammi,pars toti,quod efl abfurdum. Diuiditur igitur AC, 
bifariam in G,& n°n in aliopunéïo, quod eratpropofitum. 

HINC facile cplligitnr.fi in latere aliquo parallelogram 
mi cuiufque punclan;Jignetur j vel etiam intra parallelo-
grammum,vel extra qu»d tamen non fit in diametro , nifîj 
ipfumfecet diametrum bifariam ,qua ratione ab illo pun-\ 
clo.lmea-duci debeat, qus parallelogrammum bifariam Je-
ceA Si enim diameter ducatur i & à pupclo data per mé-
dium f un clum diametri recla ducatur, fa Hum erit , quud 
proponkur..Vt fi' punclumfit E,Jn latere AB , dtlcenda ell 
recla EF,per G,punctum,in quo diameter AC,bifariam di. 
uiditur; ér fie d..' ulijs piinjiis. 

DEMO N~S T R AT quoque hic Peletarius problema 
non iniucundum.vtdelictt. 

INTER duas Kneas re&as infirmas 
angulum facientes 3 iineam redarri data? li-
nex oequalem collocare, quae cum ajtera |P 
Iarurn faciat angulum cuiuis angulo dato 
œqualem. Oportet autem hune angulum 
datum, & eum, qui lineis datis continetur, 
minores eiTe duobus reclis. 

DV AE refis, infinité A B, A C ,• contineant angulum 
BAC,fitq< data recla finit tt quscunque D , & angulus da-
tUS E,bac lege,vt duo anguli E, O BAC, minoresfint duo-

bus 
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a Z3.pri 
b l.pri. 
cli.pri 

A 34-fri 

tzç.pri 

bus reftis. Ofortet igitur inter reclus AB,AÇ,ccllocare re-
clam squalem quidem réels D, cum alterutra vero illa-
rum,nimirum cumAC ,facientem angulum squalem an-

„ £j* gulo dato E. *Fiat angulus CAF,squalis 
I ^^7B / angulo E,& producta F A,ad G,t>fit AG 

—'c>—= squalis réels D; & per G, « ducatur GB, 
Jp D' ■ ■ farallela ipfi AC,fecans AB,in B: Dein-

de per B, ducatur BC , paralltla ipfi AG, 
fecans AC,in C Dico reclam BC, collocatarn inter rectas 
AB,AC,tqualem ejje refis B, angulumq. BCA, angulo E. 
Cum enim parallelogrammiîfit,per conflrutlionë, A C B G, 
à erit recla BC,rects GA,squalis • At G A ,squalis efl ,per 
conflructionem,rect s D.Igitur & BC,rects D.çqualis erit. 
Rurfus quia angulus B^A,angulo alte'no CAF, squalis 
efc, & eidem angulo CAF,squalis efl, per coniîructionem, 
angulus E; erunt anguli E,&BCA,squales. Quod efl pro-
pofitum. Csterum ex conflructione mamfeflum ejfe cuilibet 
pote/}, cur duo anguli dati minores ejfe debeant duobus re-
dis.Nam alias non fieret triangulumABC,fi anguli BAC, 
& BCA,squale* ejfent duobus rectis,vel maintes, vt con-
stat expropcf.17. vel 3Z. 

S C H O L I V M . II. 

NON alienum erit à noftro inslituto, adijeere qusdam 
hoc loco ad lineas intra. triangulum conslitutaspertinen-
tia,qus à Pappo Alexandrino lib.i.Mathematicarum col. 
IcHionum demonflrantur : quemadmc-dumfacluros nos re-
cepimus ad prop.21.Primu igitur in omni triangulo, quod 
non fit squilateriî,vel Ifofceles habens bafim vtrouis latere 
minorem,non folum à duobus punclis bafis conflituipcjfunt 
due réels intra triangulum, qus fimul [itmpts maiores fint 
duolns lateribus fimul fumptis , vt à Proch in triangulis 
re£iangulis,vel obtufangulis oflenfum es! adpropef. zi.fed 
etiam squales. 

SIT enim primum triangulum ABC, habens latus AB, 
latere A C , maius,fitq. B D , dimtdium vtriufque lateris 
AB,AC fimul: Sumpto autem inter A,D,punclo E, vtcun-
que, agatur EF,ip/iB C, parailela ; <y ex quouis punclo G, 

lateri 
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lateri A B, farallela ducatur 
GH , reclaque iungatur GC,Et 
quoniam E A ,AF,z maiores 
funt, quam EF : Item C F, F G, 
maiores, quant G C : erunt E A, g H 
AC, FG, fimul maiores, quam 
E F, G C, fimul : ablataque com 
muni F G, erunt E A, A C, fi-
mul maiores, quam EG, GC, fimul : ac proinde multo ma-
iores, quam G C ,f*la . Pro ducatur ergo G C , fiât que G 1, 
ipfis EA, A C ,fimul squalis . Qnia vero B E , maior eft, 
quttmvtraque E A, A C,fimul, quod B E, fuperet B D, di-
midium vtriufque BA,AC,fimul, at EA, AC,fimul défi--, 
ciant à dimidio earundem,nimirum ab vtraque DA AC, 
fimul : erit quoque BE, maior,quam GI, qus ipfis EA,AC, 
yimul eft squalis . Cum igitur ° ipfi BE, squalis fit G H, in' B3>f,^rt'. 
parallélogramme BEGH : erit quoque G H , maior, quam. mi, 
G I. Si igitur centra G, & mteruallo GI, circulus defcri-
batur,fecabit is reclam G H , ac propterea £y ipfiam C H , 
prius fiecabit in K. Connetlatur GK. Dico vtramque GH, 
GK , fimul squalem ejfe vtrique AB,AC , fimul. Id quod 
ex conftruclioneperfpictmm esl.Nam GH, ipfiBE, squalis 
esl ,&G I ,hoc eft ,G K, ipfis E A, A C,fimul. Atque 
hoc infinitis modis fieri poteH, prout punctumE, remo-
tius a D, fumptum fuerit, & punftum G, à punélo E : 
hoc eft, prout tam AD, quam E F , infinitis in punclis fe-
cari poteft. 

S IT deinde Ifofceles ABC, 
habens bafim B C , vtrouis la-
tere maiorem. Defcripto ex cen-
tra B, per A, arcu A D ,f;can-
te reBam BC, in D , ducatur 
vtcunque relia, BF, fecans ar-
curfy in E, & latus AC ,in F : 
& in EF, per quoduis punclum 
G, ipfi BC, parallela agatur 
GH, & per quodctnque eius 
punctum I, ipfi B F , parallela ducatur IK, recîaque iun-

gatur 
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gatur I C : atque ipfi E G • <-
qiuilis abfcindatur A L . Erit 
igitur B G , ipfis A £ , A L , fi-
mul squalis y at.LC, tnino.r q»4 
£ E , fine A B , & cl< id midto 
miner , quam B G . El pu 11 ipfi 
ES,* squalis efl IK , in. para-
lelogrammo BGIK-• frit'quoque 
I K , ipfis AB, A L, fimul nqua-

- . lis, maior autem, qitavi ,L G i 

Ttaque b quia GF,EH,maiores fiunt,quam GH:&HlZ,HI, j 
maiores,quam IC.erunt GP-,FC,HI, fimul maiores, quam 
GH,IC:& ahlata cemmuni II I, erunt reliqus GF, FC,fi-
mul maiores,quam GI,lC,fimul : ac proinde appofita com-
mune B G, fient joF,-FC,fimnl maiores, quam EG, GI, IC, 
fimul. Sed ipfis BF,FC, c maiores fiant EA,AC,fift\uUErgp 
muiio maiores erunt BA,AC, fimùl,quatn B.G,.GI, IC, fi-
mul, Cum ergo BG, if fis BA-fiAL fimul squalis:fit\certt. r,t-
liqua tC,.maior ,quain rehqts GI, IC, fimul,3,c prMndt^i 
mttlto maior,quam IC,fola\ Bonatur I M, (produite I C) 
ipfi EC, squalis-. Et quia IK,oflenfia eft maior,quam C C, 
hoc eft,.quam IM;fiex centra I,per M,àrcus circuit de/cri 
battu fifecabit is r.ect *m IK,.ac freinde prias ipfam-CKfie-
cabitiii N. Connect.ttur 117 ,£>ico vtramque I K, IN, fi-
mul squalem ejfe vtrique AB,AC, fimul. Id quod ex con-
ftruttione patet Eft nam'que IK, ipfis AB,AL,fimi:l squa-
lis, & I"N^,hoc efl,IAl,ipfi LC, squalis . Atquehoc infinitis 
modis fieri pote fi: cum BF,infinitis modis du.cipojfit:&' tant 
EF,quam GH.infinitis modis ficari.- ■ ■ '• ■> 

CONSTAT autem, fi mira idem triangitium ABC, 
ducantitr dus r?3s.,qttt retins HG,GK,in priou triav^ule, 
Vel relias Kl, INt i» poftttian includune, ■e.os maior ex,fart 
fimul fumpios lateribus AB,AC.fimul fumptis: quippe qus 

I d mf,iores firent redis HG; GK,tnpriori triangulo , vel ré-
veils KÎ,IN,in pofteriori. • ■ 
j A T vero in triangulo squilatero , vel Jfoficele habente 
j bafim virouis latere minerë,no poffe intus confi'nui duas li-
neas maiores,vel squales fimul fumpt as duobus lateribus fi 

• . . mal 
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mul fumptis,fed quafcunque interiores ejfe minores , ira o-
ftendi poteft.In trtanguio enim ABC.cuius duo latersi AS, 
AC,squalia,&bafis BC,non maior, fed 
vel squalis , vel miner ; ita vt angulus 
A,maior non fit,quam angulus B, vel C, 
» fed vel squalis,vel miner : conftituan-
tur dus. relis DE,EF ,vtcunqs<.e,qt>as di-
co minores effe fimul fumptas duobus la-
teribus AB,AC,fimul jun.p'.n. Produca-
tur enim DE,fecans latus AC ,in G, iun-
gaturq. recla GB. §)uoniam igitur " duo iJ 
anguli ABC, & C, squales funt, eftque 
ABC,maior angulo G B C , erit quoque C , maior angulo 
GBC. Efl cautem 0> angulus GDB , angulo C, maior , ex-
ternus interna. Igitur multo maior erit angulus GDB, an 
gulo GBC; d ac proinde latus G B, latere G D , mains erit. 
Quia vero c a.ngulusBGA,maior efl angulo C,externus in-
terne; angulusq. C,vel squalis eft angulo A,vel iraior, vt 
oftendimus: erit quoque .angulus EGA, angulo A , maio*. 
Shjare Hatus A3,latere GB,maius erit: Sed relia GB,o(len 
fa eft maior,quam GD, se proinde multo maior, quam DE. 
Igitur latus AB,multo etiam maius erit, quam D E. Ea-
àem ratione.fi FE,producaturfecans AC,in H, iungaturq. 
recla HB, oftsndemus latus A B ,ac proinde & AC, ma-
ins effe,quam FE. §>uocirca latera AB,AC, fimul maior a 
funt duabus rectis DE, EF,fimul fumptis. &ubdfi FE, pro-
duira fecaret latus AB, demonftrarémus eoàem modo , la-
tus AC,r,iaius ejfe relia EF. 

I A M vero , fi admitabile videatur ifs , qui Geometris 
ignari funt,in illis , qus diximus , triangulis dnci poffe ii-
ne as interiores .qus fimul jumpts maiores fini , vel squales 
duobus tateribus fimul fumptis ; admirab-.lius fane erit,in-
tra eadem tlla triangula conftitui poffe duas lineas, qua-
rumfingulsfiugulis lateribus maiores fint, vel squales, 
Sint ergo primum conslituends finguls Unes fingults late-
ribus maiores in triangulo ABC,cuius latus AB,minus non 
fit latere AC, at latus BC.vtrouis latere AB, AC, maius. 
Defcripto ex centra B , arcu circuit A D ,fumatur quoduis 

punâum 
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puaclum E, inter arcum AD, & latus AC , ducaturq. re-

cta BE,fecans arcum in F ; ita vt 
EE , maior fit, quam BF , hoc eft, 
quam BA ,iungaturq. EC. Quia 
vero zBE,EC,fimnl minores funt, 
quam AB,AC, fimul, eftque BE, 
maior,quam AB, erit EC, multo 
minor,quam AC.ProduBa igitur 
ECfiat EK, ipfi AC, squalis, ac 

propterea minor, quam EB;defcribaturq. ex E , per K, ar-
cus circuli,qui reBam EB,ficabtt,ac proinde & ipfiam CB, 
prius fecabit in G. Sumpto denique inter B, & G , quouis 
punlio H.iungatur recla EH,fecans arcum in l -.fatt-umq 
erit,quod proponitur. Nam BE , maior efl , quam BA, & 
EH,maior,quam El,hoc efl,quam EK, vel AC. 

E> E IN D EfintfinguU linesfingulis latertbus squales 
eonslttuendsintra idem triangulum:ftatq,eadem.cor,firu-
clio,dempta Itnea EH, fed arcus KG.fiecet reclam E B, in 
H. Et latus BA,latere AC,ponatur maius,sritq. BE,recla 
maier,quam AB,cum maiorfit,quam B F, qus squalis es! 
ipfi AB. Sumpta igitur El ,squaliipfi AB , cadet ptmclum 
I, inter B,& H 5 quandoquidem EB, maior efi, quam AB, 

ér F.H, minor, quam A3. Ex E, 
per I, dejcribatur arcus circuit 
fiecans B C, in L, iungamurq. re-

\ Ils EL, E G ;faSumq. erit, quod 
K ptoponitur. Nam EL,ipfi El..hoc, 

eft, ipfi AB, squalis eïl, E G, 
ipfiEK, hoc eft, ipfi AC. 

P R AE TER hsc demonftrat Pappus,intra eadem , qui 
ximus.triangula con/litut poffe duo* relias duobus lateri-

bus maiores,& qus habeant ad eadem latera proportionem 
datam.qus tamen dupla proportione minor fit: quodincre-
dibtle cuipiam videri poffit. Qusres hoc loco demonftrari 
non poteii, cum ex proporlionibus pendeat. 

EX 
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IN orani figura redHIinea latera haben 
te numéro paria, fi quidem fuerit aequilate 
ra,& a?quiangula: erunt duo quœlibet late-
ra oppofita,paral!ela inter fefe. 

LATERA oppofita dicuntur Ma duo, qus ex vtraq. 
parte latera habent sqaalia numéro : vt i» hexagone 
ABCDEF, latera oppofita erunt A B ,E D.- quoniam tam 
ctd partes A, & £J duo funt latera, quam ad partes B ,ey 
D . In oBogono vero ABCDEFCH , latera oppofita erunt 
AB, VE, quia tam ad par-
tes A , & F, tria funt late-
ra , quam ad f artes B, &-p 
E . Et fie in alijs figuris s-

Iquilateris parium latera, 
iex vtraque parte oppofito-
rum laterum erunt tôt la--
ter a , quot funt in dimidio numéro laterum, minus vno. 
Vt in euadrangulo erit vnum, in hexagono erunt duo , in 
oBogono tria,in decagono quatuor, in figura n. laterum 
quinque , tire. Dico igitur quslibet latera oppofita ejfe pa-
rallela ; AB , nijnirum ipfi ED, in hexagono ; Q> A B, ipfi 
FE, in oBogono , &fic de esteris . ConneBantur enim duo 
extrema oppofitorum laterum ad eafdem partes linea re-
cla, qualis efl in hexagono BD , & in oBogono BE. Et quo-
niam,vt ad z z. propof. demonflrauimus,fex anguli hexa-
goni œquales funt oflo reBis, erunt très anguli b,C,D,eiuf-
dem hexagoni squales quatuor reBis ,propterea quod om-
nes anguli ponuntur squales ; Sunt autem anguli BC D , 
CED, CDB, trianguli ECD,z duobus reBis squales . Reli-
qui igitur anguli ABD,EDB, duobus reBis squales erunt. 
Quare tparallels erunt AB,& E D. Rurfus quia 0B0 an-
guli oBogoni squales funt duodécim reBis, erunt quatuor 
ems anguli B,C,D, Effex reBis squales: Sunt autem qua-
tuor anguli quadrilateri BCDE , squales quatuor reBis . 
Igitur duo reliqui anguli ABE , FEB, duobus erunt reBis 

El so.ua-
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squales , a atque adeo AB, 
FE, parallels erunt. Eo-

Q de m modo demonftrabitur, 
in omnibus alijs figuris bu 

Oiufmodi, angulos duos ad li 
neam reBam extrema cp 
pofitorum laterum ccniun-
gentem exiftentes , duobus 

ejfe reBis squales. Nam in dec&gono aufert ea linea penta-
gonum , cuius anguli squales funt. fex reBis : At qumqtte_, 
■anguli decagoni squales funt oBo reBis. Ablatis igitur 
fex ,relinquuntur duoreBi. In figura squilatera, & s-
quiangula duodecim laterum eadem linea abfcindet hexa 
genum, cuius anguli funt oBo reBis squales : At fex angu 
li totius figurs squales funt decem reBis . Bemptis igitur 
oBo , rémanent duo reBi.&c. 

§iyA M VIS autem omnis figura squiangula parium 
Materum habeat latera, oppofita parallela,vt ofiendimu s%tt 
men fola quadrilatera figura latera oppofita habefis paral-
lela , ab Euclide, & alijs Geometris parallelogrammum 
dici confueuit f proptereaque in définitionibus, Parallelo-
grammum diximus ejfe figurant quadrilateram, éfc 

THEOR. 25. PROPOS. 35. 
PÀRALLELOGRAMMA fuper 

eadem bafi,& in eifdem parallelis conftitu-
ta,inter fe funt squalia. 

INTER duas parallelas A B,CD. fuper bafi C D, 
exiftant duo paralielogramma C D E AjCOBF.^Dicun-
tur autem paralielogramma in eifdem efîè parallelis, 
quando duo latera oppofita partes funtparallelarum, vt 
in exemplo propofito cernitur.j Dico ipfa paralielo-
gramma inter fe elfe œqualia, non quoad angulos & la-
tera, fèd quoad aream, feu capacitatem. Cadat enim_>, 
primopunclum F, inter. A, & E. Quoniam igitur in pa-

ralle-
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., recla AE, a k FE B rallelogrammo CMS 
qualis eft rectc CD.b'ppGfita:; & e'idem 
CD squalis elï I B in pàrallelogram- ~ 
mo CDBF, oppofita j Erunt A E,"i> F Jl, 
inter fe squales.'Dèmpta igitur communi FE,C rcmane-
bîe AF,ipu.EB, squalis :d Eft autem & AC, ipfi ED,op-
pofits squalis in parallélogramme) CDEA j e 8c angu-
lus B E D, angulo F AC, externus interne».{ <Quare_> 
triangulum F A C, triangulo B E D, squale erit. Addito 
igitur communi trapezio C D Ë F, S 'fiet totum paralie-
ïogrammum CDEA, toti parallelogrammo CDBF, 
squale. Quod eft propofitum. 

C A D A T feçundo punctum F, in pundum E. Dico 
rurfus,parallelogramma CDEA,CDBE, a?qualia effe_j. 
Erunt enim, vt prius, reds AE,EB, squales, nec non & 
anguli BED,EACjatqueadeo h triangula_,, ^ -g -g 
E AC, BED,squalia. Addito igitur commu- ' \ A / ' 
ni triangulo CDE,1 fient paralielogramma , \/ \/ , 
CDEA,CDBE,xqualia. C I> 

CAD AT tertio p.unclum F, vitra E, ita vt recta CF 
fecetrectam DE, in G . Quoniam igitur, vt prius, recta? 
AE,FB, funt squales ; fi communis addatur E F ; l.erit to-
ta AF,toti E B, squalis, necnon & A Ë F B 
anguliBEDjFAC, squales erunt ; 
atque adeo m triangulum F A C , 
triangulo BED,squale.Ablato cr-C 
go communi triangulo EGF, n re-
iïianebit trapezium AEGC, trapezio.FGDB,squale_j. 
Quocirca addito communi triangulo C D G, fiet totum 
parallelogrammum CDEA, toti parallelogrammo 
CDBF, squale. Paralielogramma igitur fuper eadem 
bafi,&ineifdem parallelis conftituta, inter fe funt s-
qualia. Quod erat cemonftrandum 

S C H O L I V H. •■ 

CO NVERTEM VS facile hanc pr.opefstienem, hoc 

N 2 Parai-
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Paralielogramma œqualia fuper eandë 
bafin,ad eafdemque partes conftituta.,, 
erunt inter eafdem parallelas. 

SI NT duo paralielogramma ttqualia ABCD,CDEF, 
fuper eandem bafin C D ,&ad eafdem partes . Dico re-
Bam A3 y ptoduBam in direBum iacere ipfiEF , <& pro-

^ E F fterea ipja farallehgramma inter eaf-
H 7^-—?^— dem ejfe parallelas . Alias enim A B, 
\/ y/ produit avel cadet infra EF,velftipra 
0_ c Cadat primo infra , qualis efl AH. Frit 

■ igitur parallelogrammum CDGH, * &-
quale parallelogrammo ABCD; Tonitur autem eidem pa-
rallelogrammo ABCDyiqualeparallelogrammum CDBF. 
Quare paralielogramma CDEF, CDGH,° ttqualia erunt, 
totum & pars, quod eft abfurdum. t{on ergo cadet A B, in 
fraEF. 

CADAT fecundo AB.produBa fupra EF.Cadet igitur 
FE,protraBa infra AB , Quare, vt prius, erunt parallelo.-
gramma ABCD , CDHG , squalla . totum & pars, quod 

A R ; eB abfurdum . Idem abfurdum confe-
Jîj ^SÎETF/T? 9Heretur }fl c F

3 T)E, producerentur vf-
^yfy^^ que ad A B, prctraBam. Eademque de-

Q monftratto conueniet omnibus cafibus, 
qui occurrere pojj'unt, hoc efl ,fîue pun-

Bum E ,fit vitra B ,fiue non, vt perfpicuum eft. Tion ergo 
cadet AB.fupraEF; fednec infra,vt demonflratum efl;er-
goproducla in direBum iacet ipfi E F ; ac proinde paralle 
logramma ABCD,CDEF,in eifdem funt parallelis. 

THE OR. 26. PROPOS. 36. 
PARALLELOGRAMMA fu-

per «equalibus bafibus,& in eifdem paralle 
lis conftituta,inter fe funt œqualia. 

S IN T duo paralielogramma ACEF, GHDB, fuper 
a;cjuaies 
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squales bafes CE, HD,.inter eafHem parallelas ABjCD* 
Dico ea eiïè squalia. Connedantur enim extrema re-
darum CE , GB, ad eafdem partes ^ p<j- B 
lineis réélis CG,EB. Quoniam igi- >—j—J^A 
tur reda C E, squalis ponitur re- I^J^^^w-^-
ds H D, & eidem HD,J squalis *C~"E H I> 
eft G B, in parallelogrâmo GHDB, 
oppoiîta, erunt CE, GB, b squales inter fe : Sunt autem 
& parallels, per hypothefîn. Quare & CG, E B, ipfas 
çoniungentes, t parallels erunt ,& squales, ideoque 
CE.BG, parallelogrammum erit. Itaque cum paralie-
logramma ACEF,GCEB,fint inter eafdem para!lelas,& 
fuper eandem bafin CE,«ierit parallélogramme ACEF , 
parallelogrammo GCEB,squale.Rurfus quia paralielo-
gramma GCEB,GHDB,funt inter eafdem parallelas, & 
fuper eandem bafin G B,e erit quoque parallelogram-
jnum GHDB, eidem parallelogrammo G C E B , squa-
le . Quare & paralielogramma ACEF, GHDB, Tinter fe 
squaha erunt. Paralielogramma igitur fuper squalibus 
baftbus,& in eifdem parallelis conftituta, &c. Quod 
oftendendum erat. 

S C H Q L l V M, 
CO N VERS V M huius thtorematïs duplex eft, ad 

buncmodum. Il 

PARALLELOGRAMMA squalia^ 
fuper bafes squales, & ad eafdem partes 
conftituta, inter eafdem funt parallelas : Et 
paralielogramma çqualia inter eafdem pa-
ralIelas,finon eandem habuerint bafin,fu-
per çquales bafes funt conftituta. 

SI NT primumduo paralielogramma squalia ABCD, 
EFGH , fuper bafes equales B C, F G, & ad eafdem partes 
conftituta. Dico ea ejfe inter eafdem parallelas, hoc e(l, 
AD, protractam coire in direilum cum E H. Nam alias 

i34.prt\ 
mi. 

taï.pron 

3i.pri 

mi. 

i,.fri\ 
mi. 
i i .pron ! 

SCD LYON 1



g. (j 7 J1 <t figura faeilé commonttrat. Intelligen 
dsfunt auttm bafes squales daté in ea 

'dem linea recla BG. 
S ï N T-fecundo eadem paralielogramma squalia inter 

eafdemparail'elasAFI,BG. Dico hpfes BC,FG,effe squales. 
Si enim altéra ,-nempe BC , dicaiur msior, a âbfcindatur 

ÀÎÇ ' E fî iWi equalis réels FG,&b ducatur IK 

A s.pri. 

f36.pri 
mi. 
Sp.pron 
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K/ 

cadet aut infra F. H, aut fupra . jgas 
■ ' T£±2%g'--f*fito fiquimr, totum & partent 'efft_> 

zr^=^v—^-AJ57 aqualia, q'tlemadmodttm in cohùér-fa 
I \ \ ptscedeniis' pr'ôpàfit'iànis efl diclum, 

B 
-11 j j~ p grafomuin 'ABIK, <■squale fsrallelo-

grarnmo EFGH; & ïdeo parallelogram âc Y . a 
mo ABCÏ), pars toti,quod efl abfùr'dum.'Non ergo BC,ma-
iorefifqnam FG. Eafdem ratione nêque minor erit. §)Hare-> 
bafes BG, FG,*quales funt. ■ 

S £§IVE N S quoque theorema facile h'mc démon-
lirabitur. -! : A/vjlii^r', . . [mp 

SI duo paralielogramma. inter eafdemj 
parallelas habeahtbàfès ma*quales, iliud 
cuius bafîs maior eft, maius erit. Et contra 
û duo paralielogramma iyit Jnxqualia^ 
inter eafdem parallelas , bafis maiôris 
maior erit. 

SI NJT enim inpofteriorifigura paralielogramma BD, 
F H, inter parallelas AH,BG, fit que bafis BC* maior bafii 
FG. Dico parallelogrammum B D., parallelogrammo F H 
maius elfe . àAufiratur eninireclaBI, ipfi FG, squalis, 6 

ducatur que IK, ipfi AB , parallela.Erunt ergot paralielo-
gramma BK, F H, fupra squales bafes B I, FG, squalia. 
Cum igitur BD, g maius fit, quam BKj erit idem BD, ma-
ius, quam F H . 

Si NT rurfium paralielogramma BDfFH, insqualia, 
éf BD, maius. Dico bafim BC,maiorem ejfe bafe FG.Nam 
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fi foret squalis, a effent paralielogramma squalia, quod 
efi abfurdum , cum BD, ponatur maius. Si autem effet 
minor, foret perallelogrammumFH, maius,quam BD,vt 
proxime ofttndimus. quod multo magis eft abfurdum, cum 
BD,maius ponatur, quam F H. Bafis ergo BC , Cum neque 
squalis fit ipfiFG,neque minor,erit maior,quàm FG,quod 
eft propofitum. 

THEOR. 27. PRO PO S. 37. 
TRIANGVLA fuper eadem bafi 

conftituta, & in eifdem parallelis,inter fe 
funt ïequalia. 
- INTER parallelas AB, CD,& fuper bafin CD, fint 
conftituta duo triangula A C D-, BCD. fDicitur autem 
triangulum inter duas efle parallelas conftitutum, quan-
do bafis eft pars vnius, ■& angulus oppofiitus alteram at-
tingitJDico ea triangula elfe aequalia, PerD,enim bdu 
catur D E , parallela recla; A C , & D F, parallela recla; 
B C.c Erunt igitur paralielogramma—, A £ g p 
ACDEJBCDF, squalia. Sunt enim fu-
per eandem'bafin C D, & inter eafdem 
parallelas . Sed horum dimidia funt 
triangula ACD,BCD; d quod AD,T3D,diametribifariam 
fecent paralielogramma ACDE,BCDF. Igitur'& trian-
gula ACD,BCD,<-- squalid erunt. Triangula igitur fuper ' 
eadem bafî,&c. Quoderat demonftrandum. 

SCHOLrvM. 

C O NVERS A huius propofitionis demonftrabitur ab 
Euclide propof. 59. Porro ex hac propofitione facile cum 
Proclo demontfrabimus, Triangula , quorum duo latera 
vnius squalia fint duobus lateribus alterius , vtrumque 
vtrique, & angulus vnius Mis lateribus contentus maior 
angulo alterius,aliquado ejfe squalia,Qr aliquadornsqua-
lia: Idquodadpràp. z$ pollicitifumns.Sintenim duo tria 

H 4 gula 
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i •t.pron 
' 2 7.fri 
">37-prm 
n *.pri.} 

gulaABÇ, DEF, & la 
tera A B, AC, squalia 
lateribus DE, DF,& 
angulus A,maior angu 
lo EDF ,fintqueprimu 
hi duo anguli duobus 

f JS CE reBis squales . Dico 
triangula effe squalia.Vroducatur enim ED,ad H,& FD, 
ad I ; fiatque- angulus. EDG, squalis angulo A, verjus an-
gulum acutùm DFE . Namfiemper alter angulorum DEF, 
DFE , ac'utus erit b, cum ambo minores fint duobus reBis. 
t & reBa D G, reBs D F, jeu AC; ducanttirqae recru E G , 
GF.cadetqus fiemper E G , fupra F ,ob angulum acuium 
DFE,vt adfinem fcholij propof. za, oftendimas. ê)uuri--m 
igitur duo anguli A,& EDF,pona;itnr squales duevtt: re 
Bis,& angulus EDG,s.quaUs faBus efl angulo' At, erunt (ff. 
anguli EDG,EDF > duobus,reffis squales: Sunt auiem & 
anguli EDG,GDH, <* duobus redis squales . Igitur anguli 
EDG, EDF, angulis EDG, GDH, squales erunt. Quare 
abiato communi angulo EDG, c remanebit angulo E X) F, 
squalis angulus G OH : Eft autem eidem angulo E £> F ,t 

sqaalts angulus HDI. Igitur & anguli GDH, HD/,*qxœ 
les erunt ; atque adeo angulus GDH, dimidtum erit to 
tius anguli GDI, Rur/lis quia latera D F,D G, funt squa-
lia in tftarigulo DFG ; g erunt anguli DFG , DGF , squa 

; les ; qui cum h squales fint externe angulo GDi,erit vter^ 
\libet eorum,nempe DGF\dimidium anguli GDI :.Oftenfum 
eft autem, angulum GDH, dimidium qurque ejfe tiufdem 
anguli GDI. * Shiare axguli GDH, DGF , squales erunt. 
Et quia funt altérai inter EH, FG,1 émut EH, FG, paral-
lels. Qyamobrem <t. triangula DEG, DEF,squalia erunt, 
cum■bai'eànf eandem lafin DE.fintq.Inter eafdem p%r»lle 
las DE, FG.Quoniam vero triangulam DEG,a squale efi 
triagulo ABC,prepterea quod latera DE,DG,âqu:ilia funt 
lateribus AB.,AC,Q> angulo A,squalis angulus EDG; erit 
& triangulûABC,triangulo DEF,squale,q> eft propofttum. 

S i N T deinde anguli A,& EDF, duobus récits maio. 
rts. Dico triangulum ABC, quod maiorem havet angulum, 

minus 
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minus ejfe triangulo DEF. Frcducatur enim ED,ad H,& 
FD,adI j a fiatq. angulus E D G, tqualis angulo A, b 
reUa DG,recl& D F, feu AC, &qualis , ducanturque reïïa 
EG,GF. Quoniam igitur anguli A,éf EDF, ponuntur ma-
îtres duobus rellis,erunt 
&anguliEDG,EDF% 
duobus reBis maiores : A. 
Sunt a 'uti anguli E D G, 
GDH, c aquales duobus f£ 
reeJis.Igitur anguliEDG, ^ 
EDF, maiores funt angulis EVG,GDH.§htare ablato corn 
muni EbG3rem»ntbit angul'u; EDFyjmaior angulo GDH. 
S^uoniam -vero àangupts ED¥,a;?guloHDI,tqualis efi,erit 
quoque HDI.maior qttam GDH; atqite adeo GDH,mtnor, 
qttam dimidium anguli GDI. Sjtr/us qui» tarera VG,DF, 
nqualia funt; e erunt anguïi DFG,DGF,aquales : qui UtM 
fint is.qua.les exierno GDI,erit vte.ruis eorum,nempepGF, 
dimidium anguli GUI: Oslenfum ejl uutera , anguluni 
GDH , minorent ejfe dimidio etufidem GDI. Qu*re DGF, 
maior eri/,quam GDH. Abfcindatur ex angulo DGF , an-
gulusDGK, gnqualis angulo alterne GDH. Erit ergo GK, 
iifira!UUipfipE,fecabitq. GK, reciam E F, Dncatur ex-
D ,ad K, 'vb.i G K, fient reliant EF, recia D X. Eiit igitur 
triangulum DEG, 1 &quale triangulo DEK. Quoniamau-
tem tri.mgulum DEG, K &quale efi triangulo ABC, propte-
rea quod latera DE,DG,tqtiàliafunt lateribus A S', A C, j 
ç? angulo A, angulus EDG , tqualis ; erit & triangulum 
ABC,trtanguh DEK, tquale, Cum igitur DEK,\ minus 
fit triangulo DEF; erit quoque ABC, triangulum triaegn-, 
lo DEF,minus. Quod efi fropofitum. 

SI NT tertio anguli A, & EDF,duobus récits minores. 
Dico triangulum ABC,quod 
maiorem habet angulitm,ma 
ius ejfe triangulo DEF. Pro-
ducatu* ED,ad H,&FD,ad 

m fiatq. angulus EDG, 
étqualis angulo A,n& re&* B 
DG,fetï& DF,feu AC; ducan 

*l3.prt. 
bj .pri. 

c ï;.pri\ 

dif.pri 

* v t*J 

e î .pri. 
3i }ri\ 

mi. 

prit 
K q.pri. 

1$ .pren 
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turq. ! 

SCD LYON 1



I xxx ix. 

204 El^CUD. GEO,'M. 
§iy O D fipunHum D,fuerit in alté-

ra medietatc EC, eodem modo problema 
conficiemus:fied tune triangulum abficin-
ietur ad partes B,trapez.ium iter-o ad far 
tes C,vt figurapr/tfens fatis indicat. De 

monfiratio autem eade/n efi, fi in ea mutetur litera.B , in 
C, éf à fin B. Hoc tamen pïoblema multo nos uniuerfialius 
proponemus ad fitnem fexti libri. 

THEGR.29. PROPOS.39. 
TRIANGVLA œqualia fuper e a 

dem bail, & ad eafdem partes conftituta ; 
& in eifdem funt parallelis. 

■£ SIN T duo triangula a»qualia_> 
ABC, DBCj fuper eandem bafîn BC, 
& ad eafdem partes . Dico ipfa elfe 
inter eafitem paralielas conftituta , 
hoc eft,recl:am dudam A D, paralle-

lam efie ipfi BC. Si enim non eit, » ducatur ex A, paral-
lela ipfi BC, quas vel cadetfupra A D, vel infra. Cadat 
primiimj(upra,qualis eil AE,coeatq. cum BD, protraâa 
in E,& ducatur reâa EC. Qucniam igitur parallèle funt 
AE,BCj i> erittriangulo ABCtriangulum EBC5;equale: 
Efi autem per hypothefîn, triangulum quoque DBC, x-
quale eidem triangulo ABC. Igitur c erunt triangula 
I>BC,EBC,3?qualia, pars & totum, quod eftabfurdum. 
Quodfî parallela ducta per A , cadat infra A qualis 
eit A F j dafta reâa FC,erunt eadé ratiocinariont trian-
gula BFC,BDC,i;quaiia,pars & totum ; quod e-ft abfur-
dutn. Erit igitur AU,parallela ip/îB C. Quare triangula 
xqualia fuper eadem bafî,&c. Quod oftendendum erat. 

SCHOLIVM. 
E X his infert Campanus fiequens hoc tbeorema. 

LI-
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inter fe xqualia. Triangula ergo fuper a?qualibusba/î-
bus, $cc. Quod erat oftendendum. 

S C II O È I V Ai. 
CONVERSA buius ofiendetur ttb F.uclide propos Aô. 
COLLICITVR autem ex hàc propofiiione,/;à quoi 

uis angulo trianguli dati linea reBa ducatur dimdens lo-
tus oppofitum bifariam , triangulum quoque \ 
bifariam fecari. Ducatur enim in triangulo 
ABC, ex angulo A, reBa AD, diuidens bi-
\fariam latus B C, in D. Dico triangulum ^ 
ABC , bifariam quoque fecari . Si entm per 
A,dncdtur parallela ipfi B C , erunt duo triangula ABD, 
AD C.inter eafdem pat■ a lie lai ; & fuper nqualcs bafes. 
a Du are s.àualiac~runt. . . 

EX P EL.ET A RIO. 
A pun&o quouis dàto in vno latere trian 

guli propoûti lineam redrani ducere 3 quae 
bifariam fecct triangulum tfatum. 

SIT triangulum ABC, & punBu'm datum D, in late-
re BC. Oportèt igitur ex D, reBam line-am ducere , qust. bi-

\farium diuidat triangulum ;■ Qutdfi punBum D i diuidat 
latus BC,bifitriam , reBa D A', duBd ad 
A, diuiâet triangulum bifariam, vt in /f^sJF 
hoc fcbolio efi oilenfum : Si iiéro D f non 
diutdit BC, bifariamfi> fecetur B C, bifa 
riam in È. Deinde ex D, ad angulum op-" ** 
pofiium A,ducatur reBa DA, (yper E, c parallela EF,ipfi 
DA,fecans ACfin F. Si igitur ducatur reBa DF,erit trian 
gulum diuifum bifariam à linea D F . Nam du'Bu reBa 
EA, à erunt triangula E FA, EFD, tt-qualïa , cuntfini fit-> 
per eandem b-afîn EF,& inter eafdem parallelas EF, AD 
Addito igitur communi CFE, e erunt tota triangula AEC, 
CDF, tqualia: Esl autem AEC, dimidium totius ABC,"vt 
iam fuit ofienfum. Igitur &CDF, dimidium efi eiufidem 
trianguli ABC. quod erat probandum . 

@VOD_ 

»,S.pri 

b te.fr» 
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zo6 B V C LI D-. GEO M. 

THE OR. 30. PROPOS. 40. 
T R I A N G V L A'«qualia fuper arqua 

libusbafibus, & ad eafdem partes xonfti-
tuta, & in eifdem funt paralielis. 

S I N T duo triangula.«qualia 
ABC, DEF , fuper bafes squales 
BC, EE3.( quse in eadem refta li-
nea collocentur,) f$c ad eafdem 
partes conftituta. Dico ea elfe ira 
eifdem parallelis,hoc eft, reïtanr 

ex À,ad bjductam parallelam efie reclas BF.Si enim.non 
eft,cadet parallela ipfi BE,per A,ducta vel fupra APàvel 
infra, Cadat primum fupra, coeatq. cumED, producta 
in G, & ducatur recta G F. Quoniam igitur paralleiae 
funt AG.BEj a erit triangulum EFG, triangulo ABC, a>-
quale : Ponitùr autem & triangulum.DE F, eidem trian-
gulo ABC,asqua!e. Igitur b triangula DÊF,GEF, aequalia, 
erunt,pars &totum. Quodeftabfurdum.Quodli paral-
lela ducta per A,cadat infra A D, qualis eft A H ; duçta 
recta HF, erunt eadem argumentatione triangula HEF, 
DEF,aequalia,pars & totum,quod eft abfurdum ••' Eft igi-
tur AD,parallela ipfi BF. Quare triangula œqualia fuper 
asqualibus bafibus.&c. Quod erat demonftrandum. 

S C H n L I V M . 
,B AE C propefitio conuertit vno modo propof. 3$. Alto 

autem medo conuerti potefi .quemadmodum propos.} 6.con-
uertimus in eius fcholio,ni»imim. 

TRIAN G V L A œqualia inter eaf-
dem parallelas, fi non eandem babuerint 
baiîm, fuper œqualés bafes erunt cpftituta. 

SI N T triangula «.qualia ABC, D\E F, inter par aile-
las AD,EF, & fuper bafes J3C,,EF, quas dico effe squales, ————————-J-
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 L I S E %. I. 2oy 
LIN E A re&a fecans duo trianguli la-

tera bifariam,erit reliquo lateri parallela. 
SECET line* DE.latera AB,AC,trianguli ABC, bifa-

riam in D,&>E. Dico DE, paiallelam effe lateri BC. Cum 
enim triangula A DE, BDE, fint fuper 
squales bafes AD, D B, & inter eaf- —\ 
dem parallelas ; ( fi per E , duceretur AH 
parallela ipfi AB ) * erit triangulum 
BDE,triangulo ADE,tquale: Eadem C 
ratlone erit triangulum CED,eidem triangulo ADE,aqua 
le. §luod etlam confiât ex fcholio procèdentis propos . Re-
sta enim ED,fecabli triangulum AEB,bifariam, & relia 
eadem DE,triangul'um ADC, bifariam etiam, quod bafes 
AB,AC,feBt fint bifariam à recla DE, ex hypothefi. Igi-
tur triangula DBE,ECD, b aqualia erunt : Habent autem 
eandem h afin D E, & funt ad eafdem partes conftituta. 
Quare c Inter eafdem erunt parallelas,&idcirce DE,BC, 
parallèle erunt. Shtod efi propofitum. 

ID autem, quod ai fihem fecundi theorematis In fcho-
lio propof.74. poRlcitlfumuis, facile ex hacpropof. demon-
firablmus. Videlicet. 

O M N E quadrilaterum, quod ab vtra-
que diametro bifariam diuiditur > paralle-
grammum eft. 

NAM quadrilaterum ABCD, diuidatur bifariam ab 
vtraque diametro AC,BD. Di'O ipfum effeparallelogram-
mum. Cum enim triangula ADC, BDC, dimidiafint eiuf-
dem quadrilateri ABCD, d ipfa inter 
fe nqualiu erunt. §}uare cum eandem 
habeant bafinDC, ad eaflemq.partes 
'fint, e ipfa in eifdem paralielis erunt; I> 
Atque Idcircq reBu AB,DC,paralleit 
funt.Non aliter ofiendemus,parallelas effe AD,BC. Parai-
lelogrammum igitur eft ABCD, Quod eft propofitum. 

~~X HE OR. 

SCD LYON 1



'■o8 EVCLID. GEO M. 
facile quoque demor.flraripoffi/nt ds trapeTfijs inter eafdem 
parallelas defcriftis, eodemferme ordine, hoc modo. 

I. 
TRAPÉZIAin eifdem paralielis, & 

fuper eadem bafî, quorum oppolîtce bafes 
inter fe squales fint, funt inter fe a?qu2lia : 
Et trapezia œqualia in eifdem parallelis,& 
fuper eadem bafi, habent bafes oppofitas 
squales. 

DICVNTVR trapezia in eifdem effe paralielis, 
quando latent duo oppofita parallela funt, pxrtesq.funt 
earundem parallelarum. 

INTER parallelas igifttr AB, C D , fuper eadem bafi 
~D,conjiituta fint duc trape-ria, ACDE FGDB, quorum 

-g bafes oppofits. AE,FB, squales fint. 
-7 Dico ipfa inter fe effe nqualia. Du-

clis enim réélis EC, F D , a erunt 
tamtriangitlaECD, FCD, fuper 

eadem bafiCD,&»# eifdem paral-
ielis,inter fe iqtts.lt a, <' quam trian 

C 23 gulaAC E, FD2, fuper nqualtbus 
bsfibus AF., FB, tn eifdem paralleiis , Si igitur xqtiali-
bus ZCD, VCD, addantur étqualia ACE, FDB,c erunt 
tcta traterJa ACD E,FCDB, inter fe Mualia . 

SINT iam trapez ia ACDE, FCDB, &qxalia.Dico bafes 
CJ7 pri'cepfifitas AE,FB,iquaies queque effe. Erunt enim rurfus i 

triangula ECD,FCD,* qualia.Si igitur ex trapez ifs AdifiA 
libus atrferantur, e squalia erunt reliqua triangula ACE, 
FDB . <j}jare , vt in hoc fcholio oflendimus, bafes AE, FB, 
squales erunt. j j 

T R A P E ZIA i'n eifdem paralielis, & 
fuper eadem bafî, quorum oppofitœ bafes 
fint in£quales,ina;qualia funt, maiusq. eft 

\pri 

~?$.pri 

cz.prcn 

'■3.pron 
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D 

G G E F 

Si enim non funt squales, fit BC,maior. ^ 
Abfciffa ergo relia C G , squali if fi 

EF, & dulia reBa GA;^> erit, triangu-
lum AGC,triangulo DEF ,àquale: 
nitur autem '& triangulum ABC,eidem 
triangulo DEF, squale : Igitur triangula A G Ç ,ABC, 
c squalia erunt ,pars (j> totum, quod efi abfurdum. Non 
ergo insquales funt bafes B C , E F, fed squales . Quod est 
propofitum. -•»;-;■ •r<,;;;i3i\ 

S E Q_y E N S etiam theoremafaçili negotio demonft'ra-
bitur. ' 

SI duo triangula inter eafdem paralle 
lashabeant bafes inœquales, illud, cuius 
bafis maior eft,maius erit. Et contra, fi duo 
triangula fint inœqualia inter eafdem pa 
rallelas,bafis maioris maior erit. 

S I NT enim inproxima figura inter parallelas A D, 
BF, triangula ABC,DEF,fitq. bafis B C, bafe F, F, maior, 
Dico triangulum ABC,fnaius effe triangulo DEF. A'olata 
enim recta C G, <• squali ipfi EF ,duBaq. relia AG} e erunt 
triangula- AGC,DEF,fupra squales bajes GC, E F-, squa-
lia. Cum ergo f triangulum ABC , triangulo AGC , mains 
fit ; erit iderei triangulum ,ABC,maius quam DEF. 

S I NT rurfus triangula ABC, D ÉF , insqualia , Çp 
ABC.maius. Dieo bafin BC,bafe EF,maiorem ejfe. Si enim 
dicatur squalis , S erit triangulum ABC, triangulo DEF, 
squale, quod eft abfurdum , cum viaius ponatur. Si vero 
credatur effe minor, erit triangulum DEF , maius trian-
gulo ABC, vtproxime oftendi/niis , quod multo magis esi 
abfurdum,cum ABC,ponatur maius,quam DEF . ReBa 
igitur BC,maior erit,quamEF,cum neque squalisfit ofien-\ 
fa,neque minor. Quod eft propcfitum. 

&_V AEporro hcBenus de parallelogrammis , triangtt-
lisq. inter eaj'dçmparallelat confiitMis demonslraiafimt, 

facile 

a 3.pri-
mi. 
b 3S.pri\ 
mi. 

c-upron.\ 

âî.pn-l 
mi. 

î%xpri\ 
mi. 
i$.pron\ 

S3S.fr 
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»? S.prt 

imi. 

ç 3.pron 

d 3S.pri 
mi. 

tq.pron 

Ei8.fr/ 

b s.pron 

2IO EVCLID. GEOM. 
la F CE, HGD, fuper squales bafes 
CE, GD,quam ACF, BDH, fuper 
bafes squales A F, BH, inter fe s. 
qualia. » Tota erg» trapezia squa 
lia erunt. 

SINT iam traptzia A C E F, 
HGDB, squalia fuper bafes squa 

les CE, GD. Dico bafes oppofitas AF, BH, squales quoque 
ejfe. b Erunt namque rurfus triangula F CE, HGD , fuper 
squales bafesCF,GD,squalia : quibus ablatis ex trapeTÇijs 
squalibus,reliqua triangula ACF,BDH, ^squalia èrunt; 
ac proinde , ut paulo ante in hoc fcholio oflendimus , bafes 
AF, BH,squales erunt. 

IIII. 
TRAPEZIA in eifdem paralielis, & 

luper squalibus bafibus,quorum oppofits 
bafes fint insquales, insqualia funt, ma-
iusq.eft illud,cuius bafis maior eft:Et trape 
zia insequalia in eifdé-parallelis,& fuper x-
qualibus bafibus, habét oppofitas bafes in-
squales , maiorq. eft illa, cuius trapezium 
maius eft. 

V T in eadem figura,fi bafis AF, d'tcatur ejfe maior bafi 
HB,erit trapezium ACEF ,trape1io HGDB, maiut.AErùt 
enim rurfiim triangula F CE , H G D, fuper squales bafes 
CE,GD,squalia . At triangulum ACF, maius triangulo 
BDH,vt fupra ofien!um efi ,quod bafis AF , maior ponatur 
bafe h Hx Totum ergs trapezium AC EF , tota trapezio 
HGDB, maius erit. 

RVRSVSfi trapezium ACEF, maius ponatur trapezio 
HGDB,erit bafis AFfiafe BH, maior. {hrunt enim rurfus 
triangula F C E, HGD, fuper squales bafes C E,G D, 
squalia: quibus ablatis ex ttapezijs insqualibus , reli-
auttm triangulum ACF, relique triangulo BDH , g maius 

erit; 

SCD LYON 1



L I B >E ÏO I- 209V 

iilud, cuius bafis maior eft.Vbtçrapezia in-
squalia in eifdem paralielis& fuper ea-
dem bafi, habent bafes pppdfitas insqua-
les, maiorque eft iila , cuius trapezium 
maius eft. 

V T in eadem figura,fibafis AE, dicatur ejfe maior ba-
fi; FB; Dico trapezium ACDE,maius ejfe trapezio FCDM. 
a Erunt enim rurfus triangula ECD , F CD , squalia : At 
triangulum ACF.,triangulo,F DB,m aius, vt in boefeholio 
demonfirauimus. bTctum ergo trapCQum^LCpE„,tot? tra-
pez.io FCDB,mai:is erit. 

RV R S V S fi trdpezjum ACDF , dicatur. effe maius 
traftzjo FCDB ;Dico h afin AE , bffeFB-, maicremeffe . 
t Erunt enim rurfus triangula ECD,FCDs squalia* §)ua~ 
re reliquum trizngulum ACE , rilsquo triangulo FDB, 
à maius erit : de proin.de, vt m becfebolio oftenfum eft, ba-
fis AE,maior erit bafe FB. Quod oftendendum erat. 

III. 
TR APEZIAin eifdem parallelis,& 

fuper a?qualibus bafibus, quorum ôppofi1 

ts bafes fint squa!es,aqualia funt : Et tra-
pezia squalia in eifdem paralielis, & fuper 
;rqualibus bafibus, hâbent bafes oppofitas 

INTER parallelas AB, C D, 
fuper squales bafes CE,GD,confri 
tuta fint duo trape\ia ACE F, 
HGDB,quorum bafes oppefit* A F, 
HB,squales quoque fint. Dico ipfa 
trapez,!* .f.qualia efie.Ducits ». re 
élis FC,HD, e erunt tam triangu-

..... 0 la" 

7.pri 

pion 

7pri 

.pron 
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mi. 
b l'fri 

:i$.pri 
\mi. 
h.pron 

\t4.prt. 

f 13.fr i 
mi. 
L t. pri. 
hz.pron 

i ï.pron 
KZÇ.pri 
mi. 
^7.pri. 

fmi 3.pri 
■n3.pri, 

°j-S.pr, 
Vii.pron 

tur BC , diuiditur bifariam , » conïlituatur. acuto anguU 
. AGD, squalis angulus AGH , b Qp recla 

GH,reélsGD, squalis , ducanturq. réélu 
AH, HF, FD,FE. Quia igitur tam trian 
gula tôt a ABF, AC F , ex fcholio propos. 
38. huius libri squalia funt j <■ quam 
triangula ablctta DBF, ECF , oh squa-
les bafes BF, CF ; à erunt quoque reliqua 
triangula ADF, AEF, squalia .. Rurfus. 
quoniarn duo latera A G, G D , trianguli 
AGD, duobus lateribus AG, G H, squa 

lia funt, angulosq. comfrehendunt squales AGD, AGH-, 
ex confiruélibne , c erunt quoque" triangula AG D , AGH, 
squalia, Pari ratione, quia, duo latera DG,GF, duobus la-
teribus HG, G F, squalia funt, ex confiriicHone , angulosq. 
continent squales DGF, HGF, (cum enim per confiruclio-
nem anguli AGD, AGH,squales fint,erunt quoque reliqui 
■duorum reclorum D G F, H G F , squales, i:fuittenim tam 
AGD,DGF, quam AGH, HGF, duobus réélis squales ) e-
runt S quoque triangula DGF,HGF, squalia : h ac proin-
de çj> tôt a trianguU ADF, AHF, squaliaerunt. Esc au-
ttjn eidem triangulo ADF , squale Oslenfiwrn triangulum 
AEF . Igitur & inter fe i squalia erunt triangula AHF, 
AEF : K acpropterea inter duas eafdem erunt parallela/., 
hoc efi, ducta recla EH , erit bafi AF, communi parallela, 
Igitur l'©» triangula HGF, EGF, inter. eafdem parallelas, 
&• fuper eadem bafiFG, squalia inter fe erunt. EU autem 
triangulum HGF, triangulo DGF,oîlenfum squale. Igitur 
triangula quoque DGF, EGF, squalia inter fe erunt ; pro-
ptereaq. bafis quoque DG, bafi G E, squalis erit, ut in hoc 
fcholio demovflratum est,quodefipropofitum. 

S I vero D E , ponatur bifariam diuidi, m conftituatur 
angulo acttto AFB,squali s angulus AFH, n recla FH, 
reBsFB,ducanturq. réels AH,HG,GB,GC.,Quoniarn igi 
tur tam triangula AGD, AGE, ex fcholio propos, ss.huius 
lib. squalia funt, o quant triangulaDGB, EGC , ob squa-
les bafes DG,EG; P erunt tota etiam triangula AGB,AGC, 
squalia. Rurfus quia duo latera AF, FB, duobus lateribus 

AF, 
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erit; ne proinde, vt in hoc fcholio oftenfum fuit, bafis AF, 
bafe BH,maior erit. Quod erat ojlendendum. 

POKRO non videtur hic omittendum theorema fequens, 
per quod facli negotio lineam reBa quamcunque in quot-
uis partes squales diuidemus : quod nos in fcholio propos. 
10. huius lib.faBuros hoc loco recepimus . Quamuis enim 
idem demonjlrari poffit, quidem facilius , per propor-
tionnes linearum,vt lih.6. oflendemus , iucundum tamen efi 
intelligere , nullo labore idem abfolui pofi'e per propojïtiones 
haBenus demonfiratasfiîneproportionum adiume'nto. Théo 
rema ergo efi huiufmodi. 

S I in triangulo Iinea recla vni Iaterum 
parallela ducatur: Re&a ex angulo oppofi-
to duélajdiuidensq. alterutram parallelarû 
bifariam,diuidit quoque alteram bifariam. 

/ N triangulo ABC , squidiftet DE , ipfi B C ,& reBa 
AF fecet alterutram BC,DE, bifariam in F , vel G. Dico 
alteram quoque bifariam fecari. Sint enim primum angu-^ 
li ad F, reBi. Quo pofito, a & anguli ad G , rcBi erunt. Si j* 2

^"*
r
' 

igitur BC, diutditur bifariam , diuidetur 
bifariam quoque angulus A,per ea,qus in 
fcholio propof. 26. huius lib. demonfiraui-
mus ; ac proinde reBa AG, ad bafim DE, 
trianguli A DE , perpendicularis, diui-
densq. angulum A , bifariam, diuidet bi-
fariam quoque bafim DE,vt ibidem ofien-
dimus, quod efi propofitum. 

SI -vero DE, ponatur diuidi bifariam, 
diuidetur , per idem fcholium propos. 16. 
huius lib.angulus quoque A,bifaria; ac proinde reBa AF 
'ad iafimBC,perpendicularis,diuidensq.angulu A,bifaria, 
bafim quoque BC,bifariam fecabit,quod efi propofitum 

SINT deinde anguli ad F,non rcBi./ed AFC,obtufus,& 
AFB, acmus, §>uo pofito,erit ry AGE , obtufus-, çy AGD, 
acutus, u cum ht illtsfint squales, externi internis. Si igi-\a2g.pri 

I 
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AH ,fecat B C, bifariam in H ,fecabit eadem ipfam I) E, 
quoque bifariam in I,vt proxime oftendimus. Quod eft ab, 

y'urdum , cum bifariam fecla effe ponatur in G. Sequeretur 
enim partem toto ejfe maiorem. NamfiDI, squalis eft ipfi 
IE,tum L E, maior fit, quam G E, erit quoque D I, maior, 
quam GE,hoc efl,quam DG, qus ipfi G E , squalis ponitur. 
Diutditur ergo B C, bifariam in F.Quod erat demonslran-
dum. 

HOC oftenfo theoremate, ad diuifionem Unes réels in 
quotuis squales partes iam veniamus. 

DATAM rectam lineam fînitam in 
quotîibet partes squales fecare. 

SIT data relia AB, fecanda 
in quinque partes squales. Fer 
extremumpunUum B, duSa re-
cla BC,vtcunque,& affumpto in 
EC,punclo quocunque T>,fiue in-
fra S , fiue fupra, a ducatur per 

DJpfiAB,parallela DE , in qua 
b abfcindantur quinque partes 
inter fe squales DF,FG,GH;HI, 
IE,hac tamen lege , vt exislente 

purtcio Dfinfra B,rella DE,ex quinque partib'us squalibus. 
ccmpofita maior fit,quam data AB, minor vero , exislente 
pttnclo D, fupra B, vt nimirum recla AC ,per alterum ex-
trefnum A , ey per E , ducia cum B D , concilrrere poffit in 
punao -al'çuv,vt in C. A quo fi per puncla F, G, H, I, relis 
.ducantur, r°cla.erit data recla AB,in quinque parns squa. 
les BK, KL, L M, MN, NA Quoniam enim in triangulo 
G B L ,recla DG, ipfi B L , efi parallela , vel in triangulo 
CDG,rella BL,ipfi DG: feclaq m -tl. DG; bifariam in F, fe-
cla quoque erit bifariam BLfin K, vt in Proximo theorema-
te demonfirauimus. Eademq. ratione relia XM,t;i L, fecla 
trit bifariam,quemadmodum ér FH, in C, bifarta i fa 
efi. Sunt ergo très partes BK,KL,LM,inter fe squaU:,, 
//' très DF,FG,GH, atque ita de ester s. 

ALT-
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A F, FH, tequalïa funt", continentq. an-
gulosq. squales AFB, AFH, -ex confiru-
éïione ; a eruiit'tfiangula quoque AFB, 
AFH,tqualia. Pari ratione.quia duo la-
tera GF, FB, duobus lateribus GF, F H, 
squalia funt, squalesq. continent angu-
les GFB,GFH, ex consîruBionë; b erunt 
quoque Squalia triangula G F B , GFH: g 
ijmbus demptis ex sqùalibrisAFBiAFH, 
t squalia erunt reliqua triangula AGB, 
AGH : Ejl autem eiiem triangulo AGB , ofienfum tequale 
triangulum ÀGC. i Igitur & triangula AGC?AGH,inter 
fe erunt squalia. cQnare & inter eafdem paralleïiu erunt, 
'hoc eft, ducla recta CH, ipfi AF,'parallela erit; ac proinde 
(squalia ïrëterfe erunt tria'ngulaGHF, GFC.Fuit autem 
ofienfum triangulum GHF',triangulo GBF, squale. ' g Igi-
tur &> squaliaiftter fe erunt triangula GF C, GFB; ideoq. 
vt in hoc fcholio demonftrauimus, (y bafes FC,FB,squales 
erunt. Quod eft propofitum. 

ALITER . Diuifa fit pri-
mum B G, bifariam in F. Dko 

DE, bifariam elfe diuifam in 
G. Si enim D G, G E, non funt s-
quales,fit maior DG, ducanturq. 
réels FD, FE . Erit igitur per eA,-
qus in hoc fcholio demonslraui- B F C BHF C 
mus, tant triangulum ADG-, tri-
angulo A E G; quàm triangulum F D G , triangulo FEG 
maiusMTatdm ergo triangulHin.ADF,toto triangulo AEF, 
maius erit: quibus fiadd'éhtitrlr.iamgula DBF,ECF, i qus 
piopter bafes squales■ BF, C F\ squalia funt ,K fiet totum 
triangulum ABF, ioio triangulo ACF, maius ; ac proin-
de , vt in hoc fcholio manftrauimutfiafis BF, bafe FC.ma-
ior erit: Sed & squalis ponitur. Quod efi a bfurdum.'Bifa-
riam ergo fi cl a eft DE, in G. Quod efi propofitum. 
h S l T mm D E, fecla bifitriarninG. Dico &BC, diuidt 
bifariam in F- Sin minus, 1 diuidatur BC, in H , bifariam, 
ducaturq. reBa AH, fecans D E , in I. Quoniam, igitur 

O 3 AU, 

a 4 pri. 
mi, 

b 4-p ri. 

c 3.pron 

M.Tpron 

39-pri 
<mi, 
fî7-F'\ 
mi. 
Zt.pronl 

\\$.pron\ 
\l%.pri\ 
K a.prô, 

\ 10. pri. 
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\b26.pr 

l'Ut" 

Uj. pri, 

\eJ3.pri 

tes inparakelogrammisEN,?M: 
a erunt tam anguli EF F, ffGjfji 

ri\y<*- *t externus, iy internui tn paral-
V p'\2bi*_ Jj> lelis F K , G 1, quam anguli 

Ijj^j \ \ • in paralielis QF, F £ , inter fe e. 
f^V^X-^ quales. Itaque quoniam duo an-

^ •"" G, F, trianguli FGQ , <f«o-
bus anguli s F,E, trianguli EF P, squales funt, vterque v-
trique , lateraque illts adiacentia F G , EF , squalia 
per conflruilionem , b erunt quoque latera FQ^, EP, inter'-
fe squalia : qus cùm oflenfafmt squalia redis MN, NOS 
eruntetiam Ai-N, NO, inter fe squales: Eadeviq. rationeX 
squales inter fe erunt OB,NO, MN, LM,Al- pr opter eajs 
recla AB.in quinque squales partes diuifit erit. Quod es! 
propofitum . 

P RA XI S hsc breuius ita demonflrabitur.c Quoniam 
réels ED,FK,GI,GH, parallelié funt, quod coniungant ex-
tréma squttlium çy parallelarum ; fecabitur recla B L ,in 
quatuor partes xquales, neenon çfy recla AO ,vt in p*sce-
cedenti praxi ofiend'-mus. Omnes ergo quinque partes AL,, 
LM,MN,NO,OB,squales erunt. 

ALITER. Paretur inftrumentum diuifienibus lima' 
ruminpartes squales accommodatum,-hoc modo. Duilis 

. -a duabus paralielis fatis maguo 
(~~'lfi~~Sr~~' fpatio inter fe dislantibus C D, 

!—, , E È F. d fumantur in vtraque par-, 
tes omnino inter fe squales quot 
cunque, tôt videiicet invnd 
quot in altéra , fiy modics quan-
titatif , puKllaq; refpondentia H-
nets réélis iungantur, « qus pa-
rallels inter fe erunt, cum conA 
iungant extrema paralielaru s~\ 

qualium. Si igitur bénéficia circini relia A B, in quinque, 
diuidenda partes squales transferatur ex quouispunSto G, 
vftU ad pundit H , ita vt quint}, fpatia paraltglarû inter G, 
(y H,includant'-tr, diuifa erit duéla G H, ab iUis para/lelii 
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ALITER. Ad extremum Afitnis AB,ftcands in quin-

que partes squales, confiituatur 
angulus reBilineus quicunque A , 
(y ex reBaAC, a abfcindantur 
quinque partes quantscunque in-
ter fe squales A D, DE , EF, F G, 
G C: duBacfr reBa C S ,b agantur A. H 
ei parallels GL,FK,EI,DH. Dico 
reBam AB,feBam effe in quinque partes squales, c DuBis 
enim per G, F, ipfi AB, paralielis G M , FN, 6 qus inter fie 
etiam parailels erunt, e ey ipfis BL,LK, squales, inparal-
lelogrammis GB,FL; £ erunt tam anguli FGN; GCM, ex-
ternus ey internus in paralielis G L , CB , quam anguli 
CGM, GFN, externus ey internus in paralielis GM ,FN, 
squales inter fie . Quoniam igitur duo anguli C, G. trian-
guli CGM,duobus angulis G,F, trianguli GFN, squales 
funt, vterque utrique, latex aq. Mis adiacentiàCG, GF, 
squalia per confiruBionem , g erunt quoque latera G M, 
FN,squalia: qus cum oftenfa fint squalia reBis BL.LK, e-
runt quoque BL,LK,inter fe squale s.Eademty rathne ofien 
demus KL,KI,squales e/Jè,necnon IK,HI,zy HT, AH ; ac 
propterea reBa AB , in quinque squales partes diuifa.erit, 
Quod efi propofitum. V 

ALITER. Ad extrema punBa A, B, Unes AB ,in 
quinque partes squales diuidends confiituantur duo squa-
' es anguli in diuerfas partes ABC.B AD. Et in utraque li-
nea BC,AD , h qus ob alternes angulos squales A, B, pa-
rallels inter fe funt, i fumantur quatuor partes inter fie om-
nino squales.tot itimirum,vna minus, in quot partes.linea 
fecanda efi, cuiufmodi funt B E, 
EF ,FG,GC;AH,HI,l KiKD;iun-
ganturcfi reBs CH, GI , FK, ED, 

qus inter fe erunt parallelœ.cum 
coniungant extrema paraileld-
rum squalium.Dico reBam AB, 
in quinque partes squales feBam 
'fie. "> DuBis enim per E, F, ipfi AB,parallelis E P, F Q, 

11 qus inter fe quoque paraUels erunt , o ty ipfis NO , M. N. 

O 4 tqua-
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S3*-P> 

h j4.fr» 
' è.pron 

-g- -g B C D. Dico parallelogrammum eue 
"""duplum trianguli B C D • Ducta enim 

diametro A D , in parallelogrammo, 
erunt ? triangula ACD,BCD,a:qualia; 

C D . At parallelogrammum ACDE,duplû 
eit trianguli A C D ; b quod triangula 

ACD, ADE, xqualia quoque inter fe lînt. Igitur & trian 
guli BCD, c duplum erit idem parallelogrammum 
ACDE.Quamobrem, fî parallelogrammum cum ■trian-
gulo, &c. Quod eratdemonftranclutru 

SCHOLIVM. 
H INC fequitur, fitriangulum duplam habueritba 

fin ,fueritque ineifdem parallelis cum parallelogrammo, 
-p JJ triangulum parallelogrammo tqualefore . 

" Nam fibafis C D, producatur ad F-, vtfit 
DF, çqualis ipfi CD,ducaturque reHa. FB, 

_ . erit triangulum JB C F, duplum trianguli 
D BCD,i quod triangula BCD,BDF ,s.qualia 

fint : Eft autem & parallelogrammum AC DE,e duplum 
eiuÇdem trianguli BCD.* Igitur tqualia erjtnt ttiangulu 
BCF,&> parallelogrammum ACDE. 

IDEM hoc theorema Euçlidis demonftrari petefi eodem 
modo, fi parallelogrammum,^ triangulum tquales habite 
rint bafes, & non eandem,fuerintque in eifdem parallelis, 
vt cernis in parallelogrammo ACDE, & trianguloB F G. 

quorum bafes CD,FG,tquaïesfîtnt. Du-
8a enim diametro AD, in parallelogra-
m», g erunt triangula ACD.BFG, naua 
lia.Cum igiturpar ailegrammu ACDE, 

.D F G. duplum fit trianguli ACD : h quod dia-
meter AD,fecet pafallehgrammum ACDE,bifariam: i f-
rit quoque idem trianguli BF-G, -duplum . Eadem rations 
fibafis FG, duplicaretur, Q> reBa ad B, duceretur, fier et 
triangulum parallelogrammo aquale, quoniam trianguli 
hoc effet duplum etiam trianguli BFG,&c. 

CONVERSVM huius theorematis duplex eft.hoc modo. 

B 

SI 
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in quinque partes tqualesrfiïibus- f ambus fi in data AB,* 
fttmanf.ir partes nquales, diuifit quoque erit Â B ,in quin-
que nquales partes. SeBam auïem'ejfe GH, in quinque par 
tes tqnales,ita demonBrabitur'. VUBis ex-C, N, ipfi G H, 
par'atte-lïs CI,N M fi qm. interfe quoque paraî'.eU erunt ; e 
0< ipfis GÎC, K L, squales inpàrallëlogramtnis GI, K M ; 
erunt itàm anguh CNI,NOM,exïernus & internuS in pu 
ra!!slisT-lK,'Ol, quam ànguli ONM,TiCI,externm'& in-
tevnm>inp«vrallelis JSTM,C/, aquales inter fe . Igitur cum 
duo anguli N,0,triangtili CNI,duobus angulis 0,N, tria» 
guli T^O M, Aqualesfint, vterque vtrique, lateraqtie iliis 
adiacentin CN,T$p, &qualia,ex confiruBions,^ erunt quo. 
que latera CI,N M, infêtfi• dqriaiia : qui cum ~ oBênfi'fint 
aqualia reBis GK,KL, erunt quoqiie G K, K L ,interfi■ <e~ 
quales. E/tdemque rationè omnès paries reBs. G H, ofien-
dentw éi 'quales : ac proinde reBu G-H, in quinque partes 
squales erit diuifa. 

PRAXIS etià' hucbretiius1 demonfir abitur , fi hoc modo 
fiât. Sumptïsquinque• interUallis 'reBi EF^ab E, vfq. ad P, 
transfsratur reBd A B, benèfiHo oweini ex P, ad àleemird^ 
punBumreB'i CÈ,vt à-t-§^Erit'emm h-zcr/iùm& 'dùéïa 
reBa P§1_,, J.iuif» a pàraWûis in:miinqiie' partes c'«Uiiles_, 
•vtii)fecûridA' praxi demon'iir'dtàm est', §hi\',refiparfesVe-
BA J?JJJ, qu& dan reBt jig^b/ptftHFill, éx confltkBisne, 
transferafttur indaiam:reB*atiî\AB-,dimfi% quoqp^èrii AS, 
in qaitiquepartes&quales.^ftiod'êf.''propofitum . 

THECR, 31. PROPOS. 41. 

SI parallelogrammum cum trianguio 
eandem bafin habuerit, in eifdemque fue-
rit parallelis, duplurïi erit parallelogram^ 
muni ipjfius trianguli. 

IN T E R parailelas AB,CD, & fuper bafîn CD, con 
ftituantur parallelogrammum A C D E, & trianguiuLi 

BCD. " 
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EX P R O C L O. 

SI triangulum, & trapezium iuper ea~ 
dem bafi,& in eifdem faerint paralleiis,ma 
ior autem linea parallela trapezij fît bafis 
trianguli;erit trapezium minus duplo trian 
guli : Si vero minor linea parallela trapezij 
Bâtis fît trianguli,erit trapezium maius du-
plo trianguli. 

A f>F "E 1N TER lineas fur attelas A E ,BC, 
fint confiituta trapezium ABCD.& trian 
gulum EBC,fuper bafimBC, eandeni, qui 

6 G ' fit tatnen maior^ quam altéra linea AD , 
parallela in trapezio dato.Dicotrapez.ium ABCD,minus 
effe duplo trianguli ESC. Cum enim A D, minor ponatùr 
quam BG,fumatur AF, aquxlis ipfis' BC, & ducatur recîa 
CF, * qun erit parallela ipfiAB; atque adeo parallelogram 
mum erit ABCF, b quod duplum efi trianguli EBC.Quarc 
trapezium ABCD , cum fit pars parallelogrammi, minus 
erit duplo eïufdem trianguli EBC. quod efi propofitum. 

A F DE, SI NT rurfus trapezium, & triangu 
lum,vt prius,fed bafis BC,fit minor,quam 
reliqua linea -parallela A D, in trape7^io 
data. Dico trapezium ABCD, maius ejfe 
duplo trianguli EBC. Cum enim AD,ma 

ior fit, quant BC,abfcindatur DF, aqualis ipjïBG,&> duca 
tur recita BF, c quA erit parallela ipfi CD <, atque adeo pa-
rallelogrammum erit BCDF : d quod duplum est triangul, 
EBC. Quare totum trapezium ABCD, quodfuperat parai 
ItUgrammum BCDF , maius erit duplo eiufdem 'trianguli 
EBC. quod eii propofitum. 

IDEM conclu detur,fi trapezium,Qf triangulum con-
fiituta fuerint fupcr aqitales bafes , ita tamen vtnttnc qui 
dem bafis trapezij fit maior latere oppofito parallelo,nun 
vero minor. 

TRA-

1—v 

• \ 
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SI trianguli parallelogrammum du-
plum fuerit, eandemque habuerint bafin, 
vel çquales, & ad cafdem partes confiitu-
ta ; Erunt ipfa in eifdem parallelis. Et 11 pa-
rallelogrammum duplum fuerit trianguli, 
in eifdemque parallelis : erunt bafes squa-
les , û non lit eadem. 

„::".' ' frafeiioî l S I T parallelogrammum 
ABCD, duplum trianguli EBC, 

fiue eandem habeant bafin ,fiue 
t.quales. Dico parallelarn AD, 
produffam cadert inE,punHum. 
Tiam alias cadet autfuprà E, 
autinfra. Vnda , vt in^ç. vel 
40. propof. cfletodetHT pa>-s ttqua 
lis tott,vt & figura indicat.* Jifi 
erit quoque parallelogrammum ABCD , trianguli Ç F C, 
vel BGC,duplum. b Square triangula EBC, FBC.vel trian 
gula EBC, GBC, Aqualia erunt, pars & totum . Ghtod efi 
abfurdum. . ■ 

SIT deinde parallelogrammum j -JJ -ç 
ABCD, duplum trianguli EFG, in eifi- V~ 
dcmque parallelis. Dico bafes BC, FG, 
ejjè Aquales. Namfi altéra,nempe BC, JtiTC F HŒ 

\fit maior , abfcijfa Aquali CH, & c du-
éîa HI, parallela ipfi AB, demonilrabimus parallelogram-
ma ABCD,IHCD,ejfe Aqualia,totum & partem;(quia v-
trumque duplum efi trianguli EFG; iliud qui dem fer hypo-
thefin,hoc vero per 4 1. propof.) Qued efi abfurdum . Idem 
oftendemt4s,fibafis F G, maior dicatur. Si enim abfcinda. 
tur ipfi BC,Aqualis FH,ducaturque reêïa HE, erunt trian-

\g„hi EFH, EFG, Aqualia,pars & totum; (f{am vtrumqtit 
dimtd um eH parallelogrammi ABCD ;Illud quidem per 
propof.A\.hoc vero per hypotkefin. ) §)uod efi abfuMum . 

a 41./1M 

'od.pron 
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2Z2 EVC11D. GEOM. 
r G 

BEC 

D A T V M triangulum fit A B C, 
& datus angulus reclilineus D.Opor 
tet igitur conftituere parallelogram 
murn aequale tnangulo ABC, habens 
angulum œqualem angulo D. Diui-

datur latus vnum trianguli, nempe B C, 2 bifariam m_> 
E, & bfiat angulus CEF,xqualis angulo D, proutlibet, 
hoc cft, fiue angulus CEF, vergat ad partes C, fiue ad 
partes B, prout magis videbitur expedire. Ducatur item 
per A, c redïa AF, parallela ipfi B C, qua; fecet E F, in F. 
Rurfus per C,ve! B,ducatur ipfi EF, parallela C G , oc-
currens rectse A F, produâas in G , Eritque in angulo 
CEF, qui dato angulo rectilineo D,faéhis eft aequalis,cô 
ftitutum parallelogrammum CEFG,quod dico-efle çqua 
le triangulo ABC. Dada edim recta E A ; quoniam pa-
rallelogrammum CEFG, d duplum eft trianguli A E Ci 
& triangulum A B C , duplum eiufdem trianguli 
AEC, «quod triangula AfiC, ABO, ftiper squales bafes 
EC,BE, & in eifdem parallelis, fint a;qualia. Erunt pa-
rallelogrammum CEFG, & triangulum ABC, t aqualia 
inter fe. Cum igitur angulus CEF, faclus fit aequalis an-
gulo D,conftat propofitum. Quocirca dato triatiguloa*-
quale parallelogrammum conftituimus in dato angulo 
reftilinco ; Quod erat faciendum. 

SGHOLIVM. 
PRAXIS huius problematis facilima eft ex ipfa con-

\ftruttio»e. 
S V SI V N G IT autem hoc loco Peletarius fubfequens 

problema,quod huius propos, conuerfum eft. 

DATO parallelogrammo arqualo 
triangulum conftituere, in dato angulo re-
ctilineo . 

S IT datum parallelogrammum A B C D,& datus an 
\guhis G.Fiat angulus CBE,angulo G,iqualts,Jecetq. recîa 
BE,reclam AD, produclam in E:Extendatur quoque B C, 

ad 
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T R A P E ZIV M habens duo Liera 
ûppofita parallela, duplum eft trianguli, 
quod bafm habet vnum latus trapezij con-
iungens duas .paralleîas, verticem vero in 
medio punéto lateris oppofiti 

SIX trapezium ABCD, cuius duo 
Utera oppofita AB, DC,fint parallèle 
(y fuper bafin B C, conftituatur trian-

^gulum EBC,verticem E,habens in me-
dio punBo E, lateris A D. Dico trape-
x,'um ABCD, duplum ejfe trianguli £ 
EBC ..Producatur enim vnum latus 

^trianguli ad verticem , nempe B E , don.ee çoeat cum C Dj, 
■protraBo i>i F. Et quia paralleU funt AB,CF, a erunt an-
\guli alternï BAE, F DE, squales : b Sunt autem & angult 
A E B, DEF, tquales, quippe qui ad verticem E; &> latus 
AE, trianguli ABE, lateri DE, trianguli D E F , squale, 
per bypothejïa.<: Igitur &ré!rqua lutera AB,BE,reliquis la 
teribns,DF,FE,.iq;.':ilta erunt ,vtrumque vtrique, (j> reli-
ait $ angt'.li A B E, D F E, Aquales-.atque ideirco triangula 
ABE, DFE, ex c or oll .propof. 16. huius lib. aqualia erunt. 
,S)nare addtto communi triangula CDE , à erunt triangula 
CEF, squalia triangula fimul ABE, CDE. e Eft autem & 
triangulum BCE,eidem triar.gulo ChF, tequale,quod befis 
BE,EF, oïlenf fint nquales,& iffa triangula inter eafilem 

[fint paralleîas ,fiper C, duceretur parallela ipfi BF.(Igi. 
tur triangulum ÇBE, equale erit tri&ngulis ABE , CDE ; 
'(3> propterea C B E , triangulum dimidium erit trapezq 
ABCD, quod eft propofitum . 

PROBE. 11. PROPOS.42. 
DATO triangulo a:quale paralle-

logrammum conftituere jn dato angulo 
rectilineo. . 

D A-
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224 EVCLID. GEO M. 

CL r ,,15 
etidfi duo parallehgrammacirca dia 
metrum non comungantur m fnnclo 

r G,fed vel vnum ab alteroJîtfemotum, 
Ç" vel ambo fe mouio interfecent. Sit enim 

prius vnum ab altère diftans , ita vt 
comflementa fint figura quinquanguh. 

Vtin parallelogrammo ABCD,ctrca diametrum AC, con 
fifiant parallelogrammo-AEFG, CHIK. Dico ccmplemen-
ta D E F I H, BKIFG yefi's nqualia.Cum enim a triangula 
ABC, CD A, nqualia intsr fefintiltem triangula A E F , 
GHl,nqualia triangulis AGF, CKI : b erunt reliqua cem-

e'menta DEFIH,BKIFG, nqualia. Quod efi propofitum . 
SE CE NT fe iam mutuopa-

k- Q '. ~R rallelogramma AEFG,CHIK,cir 
'Y ca diametrum confifientia. ita vt 

commune partent habeant ILFM, 
ç. Dico adhuc ccmplementa DE.LH, 

D K B G M K,effe &qualia.Cum enime 
tqualia fint triangula ABC,,CDA:Item triangula A F G, 
AFE: d erunt reliqua quadrilatera BCFG, DCFE,s.qualia: 
Sunt e autem rurfus squalia triangula IFAî,I F L. Igitur 
fi h&c addantur dttlii quairt lateris,'' ertït figura BCIMG, 
DCILE , Aquales . Cum igitur & g nqualiafint triangula 
CtK,CIH: erttnt reliq'ta ccmplementa SGMK, DELH, 
etiam étqualia.Quod efi propofttum 

CQNVERSVM- sue huius theorematis cum Be 
letario demonsir abimus, foc modo. 

: SI parallelogrammum diuifum fuerit 
in quatuor parallelogramma, ita vt ex illis 
duo aduerla mit squalia : confident reli-: 
qua duo circa diametrum • 

D V C TI S dtiabus récits EF,GH,qun fint parallsU. re 
Sis BC, CD,feque fecent in I , diuifufii fit parallelogram-
mum ABCD,in quatuor paraileloeramma, quorum aduer\ 
fa duo BE îïï,DFÏG. fin t d,qi:alia.Dico reliqua duo AEIG. 

CFIH, 
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ad F,fitque C F, tquaits réels, BC ,& iungatur E F. Dico 
triangulum BEF. habens angulum EBF, angulo dato G, 
aqualem , tquale ejfe parallelogrammo ABCD. Dutia 
enim recla CE, a erit parallelogram- T> V 
tnum ABCD,duplum trianguii BCE, p 
Item triangulum BEF,eiujdem trian- \ 
guli BCE, duplum ; b quod nqualia L— 
Jînt triangula E B C,E CF. 6)uarec B C F 
aquali* inter fe erunt parallelogrammum ABCD,&trian 
gulum BEF. Quod eft propofitum . 

PRAXIS quoque huius problematis Peletarij ex ipfa 
conflruilione perfacilis efi. 

THEOR. 32. PROPOS.43. 
I N . omni parallelogrammo complé-

ments eorum , quae circa diarnetrurn_) 
funt parallelogrammorum 3 inter fe funt 
squalia_j. 

I N parallelogrammo AB-
CD, fine circa diametrum . p 
AC, parallelogramma AEGH, 
CFGI, & côpiementa DI-'GH, ^ 
EBIG, vt in j6. defin. diximus. D' 
Dico compléments hxc inter * 
fe effe aequalia . Cum d enim 
triangula ABC, CDA, squalia fint ; Itemque triangula 
A E G, G H A; fi haec ab illjs deniantur, tremanebunt 
trapezia CBEG, CDHG,xqualia: t Sunt autem & trian-
guiaCGI, CGF, asqualia. Quare fi detrahantur ex tra-
pezijs,gremanebunt axjualia complementa D F G H, 
EBIG. In omni igitur parallelogrammo, complemen-
ta, &c. Quod oltendendum erat. 

S C H O L I V M . 
E O D E M modo hoc theorema demonSïrxtur a Proclo, 

b i$.pm 
mi. 
c6.pron\ 

xliij. 

A^.prt 
e i.pron 

34.pri 

.é3.pron 
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tus eft aequaiis angulo C : Denique parallelogrammum 
L M F H, a:quale eft triangulo B,a cum squale fît com-
plemento D E F G, quod factum eft asquale triangulo 
B. Ad datam igitur reclam lineamdato triangulo 3tkc. 
Quod erat faaendum * 

S C H O L I V M. 
QJV P D fi quis optet.lineam ipfam A, datam, ejfe vnu 

latus parallelogrammi, non difficile erit transferre par aile 
legrammum FMLH,ad reSam A,ex ijs,qus. in fcholio pro 
pos, 11 huius lib.docuimus.Si enim in N, extremitate réels, 

Q A,fiat angulus éiqualis angulo M F H, 
\ • 1 • ' y éffumatur recta NO, tqualis réels. 
j ' ' "A FM, compleaturque parallelogrammi, 

. A. ceu in diSofcholio tfaditum fuit, ejfe-
cinm erit, qttcd qu tritur. 

S F. D fortajfis magis exfententia Euclidis problemahec 
conficiemus, fifuper ipfam reciâm ddtam conjl'ruamuspa-
rallelogrammum,non autem fuper s,qualem,cuiufmodi fuit 
relia FH,&c. Sit ergoYurfus datarecla AB, datum trian 
gulum CDE,&datus angulus F,oporteatque fuper reflam 
AB,conftituere parallelogrammum «.quale tndgulo CDE ,. 
in dato angulo F,quod HA efficiemus.Seclo vno latere trian 
guli,vt V>E,bifxriam in G, duilaque recta C G ,fscante ex 
fcholio propos.j8.huius Ub triangulum CDE,bifariam,pr6 
ducatur recla AB,verfus eam partcm.vbiparallelogram-

Q £ mum conftruendii débet habere an 
O gulum dato angulo F,i.qualem , vt 

hic verfus A,fiatque A H, ttqttalis 

î M, L 

! B ipfi EG, dimidto lateris DE. Dein-
de in A, b■ conflituatur angulus 

r H AI, angulo E , aqualis , deor-
fum quidem, fi parallelogrammum 

verfus fuperiorem partent fit. conftruendum, furfum vero 
fi verfus inferioreni. Pofita autem reéia AI, squali ipfi 
E C, iungatur relia H /. £/ quia duo la 1er a HA, AI, duo-
bus lateribus GE,F-C,squaiia funt,vtrumque vtrique, an-
gulosque continent aquales \ '■erunt triangula AHI,EGC, 

&qua-
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CFIH, circa diametrum confifiere , i 

hoc efl,diametrum a puniloC,adpu-
crtim A,duciam nanfîreper punBu ç 
I. Si en im non tranfit,fiecet. diameter 
CKA, rectum GH,in K.fifiert pote/l,D 

& per K.i ducatur L M , parallela 
ipli BC- b Bruit igitur comtlementa BHKI,DGKM,squa 
lia : Eft c ai' té DGKM,maius quam GIF. Quare & ma 
tus erit BHKL, quaDGIF. Cum ergo DGIF,tiquale pona-
tur ipli BEI H ; ° erit etiam BHKL, maius quam B E I H, 
pars quam totum Quod eft abfurdum . Non ergo diameter 
AC, re'ctam G H ,in K,fecat ,fed per punBum I, tranfit. 
Quid efi propofitum, 

PROBL. 12. PROPOS. 44. 
AD datam redamlineam,dato trian-

gulo aequale parallelogrammum applicare 
in dato angulo rectilineo. 

DATA recta linea fit A, datum triangulum B,& da ■ 
tus angulus- reétilineus c.Oportet igitur conftituere pa-
rallelogrammum squale triangulo B , angulum habens 
equalem angulo C, & vnum latus œquale rectas A.Con-
îhruatur triangulo B, e squale parallelogrammum D E -
FG,habens angulum

 A
 -£> ^ 

EFG,angulo C,«qua 
'em, producaturque 
G F,ad H, vtFH, 
fitxqualis reéte A, 
Si per H,f ducarur 
Hl,paraik!a ipfi FE.occurrens DE,producla? in I.Exten-
datur deinde ex I, per F y diameter IF, occtirreiis recta: 
DG,produdtLE in K; Si ê per K, ducatur KL, parallela ipfi 
GHjfecans IH, protractam in L, producaturque EF, ad 
M . Dico parallelogrammum L M F H , elfe id, quod 
quaerkur. Habet enim latus F H , a?quale datar recta: 
A, &: angulum H F M , angulo dato' C , squalem,

 a 
cum angulus H F M , a?qualis fit angulo £ FG , qui fac 

P tus eft 

mi. 

Lç.p ron j 
i.proiA 
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tus efi fequalis angulo C : Denique parallelogrammum 
L M F H, a?quale eft triangulo B,a cum squale fit corn 
plemento D E F G, quod fadtum eft asquale triangulo 
B. Ad datam igitur rectam lineamdato triangulo/&C 
Quod erat faciendum. 

S C H O L I V M. 
QV ,0 D fi qui s optetjineam ipfam A, datam, ejfe vnu 

latus parallelogrammi, non difficile erit transferre par aile 
legrammum F M LH,ad reclam A,ex ifs,qus,in fcholio pro 
pos. JI.huius lib.docuimtts.Si enim in N, extremitate récit 

Q A,fiat angulus squalis angulo MF H, 
r i éf fumatur recta A7 O , tqualis réels, 
' V FM, compleaturque parallelogrammi, 

*^ | <A. ceu in diBofcholio tfaditum fuit, effi-
Hum erit ,quod qturitur, 

4-pri. 

S E D fortaljîs magis exfententia Euflidis problemahec 
conficiemus, fi fuper ipfam reclatn datam conftruamus pa-
rallelogrammum,non autem fuper&qualem,cuiufmodi fuit 
recla FH,&c. Sit ,ergo rurfus data recla A B, datum tria» 
gulum CDE,& datus angulus F ,oporteatque fuper reclam 
AB,confiituere parallelogrammum tquale trtàgulo CDE , 
in dato angulo F,quo dit a effciemus.Seilo vtto laiere trian 
guli,vt DE,biftriam in G, dufiaque recta C G ,fecante ex 
fcholio propos.$8.huius lib triangulum CDE,bifariam,pro 
ducatur recla AB,verft*t eam partcm.vbi par allelogr am-
JJ Q j- mum conftrucndu débet frabere an 
r—-p——r P O gulum dato angulo F,stqualem ,vt 

| hic Virfus A, fat que A H, squalis 
■j B ipfi EG, dimidio lateris DE. Dein-
j de in A, b.conflituatur angulus 

•J H AI, angulo E , squalis , deor-
fum quidem, fi parallelogrammum 

verfus fuperiorem partem fit, confiruendum, furfum vero, 
fi verfus inferiorem. PofitJ. autem recta A ï , squalt ipfi 
E C, iungatur recla H /. Et quia duo latera HA, AI, duo-
bus lateribus GS,EC, aquali a funt,vtrumque vtrique, an-
gulosquc continent squales ; <-erunt triangula AHI,EGC, 

«.qua-
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aqualia,Poft bac,* duRa per I,ipfi HB,parallela IK, h con 
flituatur inA,verfus hune parallelam angulus H AL, an-
gulo datoF',aqualis,1'cçetqne AL,rec?am I K, in L. c Dltcla 
quoque per H,:pfi AL,paralleia H M,fecan-te IK , m M -, i 
erit parallelogrammum AH ML, trianguli AHl,duplum: 
Eft autem & triangulum CDE, trianguli EC C ,duplum , 
quod xqualta ofienfa fint triangula EGC, DGC.Igitur cum 
icqualtafint demonfrata triitngula AHI,EGC,t crûtaqua 
lia parallelogrammum AHML,&triangulum CDE.lam 
■vero fumpta recla LK,data recla AB,aquali ducatur recta 
KA,producaturq. donec cum Mil, producia cosat in N,0> 
per N,agatur ipfiHB,parallela NO,donec in O, coeat cum 
KB,protracta, ac tandem L A, producatur vfque.adP , in 
recla NO.Dico parallelogrammum ABOP,ejfe id,quod qua 
ritur. EU enim confiitutum fuper datam reiium AB, habit 
que angulum BAP,dato angulo F,aqualem,(.cuni aqualis 
•fit angulo HA L,qui angulo F, faclus eft aqualis. Deinde 
aquale efi dato trangulo CD£,g cum aqualefit parallelo-
grammo A H M L , quod triangulo CÙE, ofienfuntfuit 
aquale. 

PRAXIS vero huius p rohlematis à conflruBione ipfa 
non differt,nifi quod recla HI,duci non débet, neque recta 
CG.Ha enim propter demcnflrattonem tantum duB/cfunt. 

ADDIT hic aliudproblema Peletarius, hoc modo. 

AD datam re&am lin eam, dato paral-
lelogrammo côftituere squale triangulum 
in dato angulo rectilineo. 

SIX data recta AB;da p 
tum parallelogrammum 

C D E F, & datus angulus 
L.Preducatitr CD,ad G, vt -~ - _ , 
DG,aqualis fit ipfi C D , & K 1 AC ° U 

iungatur G E, recla : Erttque triangulum CE G , paral-
lelogrammo CD E F, aquale , vt demonftrauimus. jchclie 
propos, qc,n Fiat, iam fuper data recta AH,parallelôgramt 

ll.pr, 
*3.pri 

P 3 i ,pri 

y.pronl 

 s" 

h44.?>,*j 
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mum ABHI,sqnale triangulo CEG, hoc eft,parallelogram 
mo COEF, habens angulum A,angulo L, squalem; & pro-
ducatur Al, ad K.vt fit IK,squalis ipfi Al, iungaturque_, 
recla BK Dtto triangulum ABK,ccnfiitutum fuper datam 
rectam AB, habensque angulum A , naualem dato angulo 
L\squale ejfe dato parallelegramo CDEF.Cum enim trian 
gulum ABK.equale fit parallelogrammo ABHI, ex fcholio 
propof. 4i. quod squale efi confirucium parallelogrammo 
CDEF, confiât propofitum. 

PRAXIS humfce p'oblematU A conflruBione në difi 
fert ; drfjiciltfque non efi ,fi adhibeatur prscedens praxis , 
qua maogulo ECG, parallelogrammum ABHI, fuper da-
ta recla AB, in dato angulo A conftruatur. 

PROBL. 13. PROPOS. 45. 
A D datam re&am lineam, dato rectili-

neo a*qu aie parallelogrammum conftitue-
re,indato angulo rectilineo. 

QV A M VIS Euclides proponat hoc problema ab-
folute , non aftn'ngendo nos ad certam aliquam reftam 
lineam. datam, «rc m prxcedenti propof. 44. fccerat;ta-
men quia in fequentibus fréquenter vfurpaturin data__> 
refta linea,placmc ipfutn proponere vna cum data recta 
linea.Sit ergo recta data EF; recrihneum A B C, & datus 
angulus D . Oportet igitur conltruere ad datam redam 
EF, parallelogrammum aequaleTeériiineo ABCquod ha 
beat angulum sequalem angulo D. Refoluatur re&ilii-eû 
in triangula A , B, & C . Deinde triangulo A, b squale 

E H l M parallelogrammum 
I /Il conftituaturEFGH, 

l__ / [_J -fuper-reftamEFjha-
F G K ^ bens angulum F, an-

gulo D,iqualem.Ité 
fuper reéram G H, parallelogrammum G HI K ,a:quale 
triangulo B, habens angulum G,aequalem angulo D. lté 
fuper reiftam IK, parallelogrammum IK L M, aequale 

trian-
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9

pri. j 
c2.pron j 
d I4.fr/ j 
mi, ' 

'ej4.fr*. S 

ilp.pri \ 
mi. 1 
â S o.pi ; 

. 

» i 

1 

-, 

triangulo C , habens augulum K , squalem angulo D ; 
Et fie deinceps procedatur, fi plura fuerint triangula^ 
lin-iato reftilineo : factumque erit, quod iubetur. Nam 
tria parallelogramma Conftruc~ta,quae quidem squalia_» 
ifuntreclilineodato ABCc.onficiunttotum vnum paral-
»lelogrammum,quod iîc demonltratur. Duo anguli EFG, 
^GK,a inter fe funt squales cum vte'-qu? aqualis fit an 
guloD. Addito igitur communi angulo FGH, erunt duo 
angult EFG, FGH» $ qui duobus redis squiualent, f sé-
<)uales duobus angulis H G K, FGH, ideoque hi anguli 
duobus etiam redis squales erunt.d Qaare FG, G K, 
vnam redram lineam efficient. Eadem ratione oftende-
mus, EH,Hl,vnam reclam lineam efficere, proptcrea__. 
quod duo anguli EHG, HIK, squales inter fe fun.t,^ cû 
fint squales oppofiris angulis squahbus EFG, HGK.) 
f & duo anguli H.I K ,IHG, duobus funt redis squa-

les , &c, Cum igitur E I, F K, fint parallels , g Itemque 
E F, IK, quod vtraque parallela fit reds.HG j Paral-
lelogrammum erit E F Kl. Eodem modo demonftrabi-
tur, parallelogrammum IK L M , adiunftum parallelo-
grammo EFXI, conftituere totum vnum parallelogram-
mum fcFLM. Ad datam ergoredaràlineamEJF,dato 
redilineo ABC, conftituimus squale parallelogram-
mum EFLM, habens angulum F, squalem angulo,D,da-
to- Qaoderatefficiendum. 

s C H 0 t I V M '. 

PARI ratione,prepefîtisquotcunqueretîiMneis.confti-
tuemus illis parallelogrammum squale,(i omnia reflua»' 
tur in triangula,quibus squalia parallelogramma exhibe» 
tur-.fingulisfingula,per propof, 4 4. velutifacium eft in hoc 
problemate.Nam cum omnia hçcparAlhlogramma efficiât 
vnum paraUelogrammumyvii hic démon firatumfuit,con-
(Ittutum erit parallelogrammum squale recliltneis prepofî 
tis. Vtjîquis tntelligat due reclilinea propof ta AB,éf C ; 
Atque AB,refoluafur in triangula As& B,fingulifq, trian 
gulis A,B,C,fingula parallelogramma E G ,GI, IL, fuper 
reffas EF, HG,IK,iuxta artem huius problematif,squalia 
ionjiituantur,ex prepofm.erit ccnftructum parallelogram 

P 3 mum 
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xlv. 

mi. 

clK,pri 

mum totum EFLivI, squale duobus rëBilineis AS, tQ>-C 
Et fiede pluribui. 

VRA.XIS autem huius pr"oblematis eec praxi pr&ceifieitn 
lis propof, fipius repetitapetendae(l. ";q r 
■H Vfic' referri pot erit problema vtilifimum ex PeletaA 

no , quod nos txmen altâ ratione,& bréuit/ri demonftrabi-\ 
mus in hune modum . 

D A T î S duobus reétiîineis inxqua-
libus, exceffum maioris fupra minus in-
quircre_-». • 

H T SI NT data 

Y, 
I j l reBilinéa A, 
I j B,fitqueA,ma 

' d E lus . Oportet igi-
tur indagare^i 

qua mugnitudine reBilineum A, fuper et reBiUneum B ", a 
Fiat parallelogrammum CDEF,in quoeunque angulo D, 
t quale maior i reBilineo A, Et •fuper rcBam. CD.pa rallelo 
grammum CDGH ,in eoiem angulo D, Aquale reBilineo 
minori B. Quoniamiptur parallelogrammum CDEF ,fu 
perat parallelogrammum CDGH, parailelogrdme EFHG: 
fuperabit quûquefigura A,figuram B,eodem parallelogram 
mo EFHG. Quod efi propofitum. 

PROBL. 14. PROPOS. 45. 
A D A T A recta linea quadratum 

deferibere. 
SIX- data recta AB,fuper quart) oporteat quadratuni 

defcribere.Ex A,&B,keducanturAD,BC,perpendicûlâ-
res ad AB, fintque ipfi AB, a:quales,&connectatur recta 
CD. Dieo ABCD, effe quadramm. Cum enim anguli A, 
& B, fmt recti,c erunt A D, B C , parallela: : Sunt autem 
& ajquales, quod vtraque aequaiis fît ipfi A B . Igitur d & 
AB,DC,parallehe funt & sequaies.'&rideo parallelograirh 
mum eft AB1 D, in quo , cum AD,DC, CB,-a?quales fint j j 

ipfi I 
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ipfi AB, omnes quatuor" line» scquaies exi-« 
.ftunt : Sunt autem & omnes quatuor angu- -
■li rcdtijcum C,& D,a sequales fine oppofîtis 
veâis A,8c B.Quadratum igitur eft ABCD, 
ex definitione ; Ac proinde à data rcâa, li-
'nea quadratum defcripfîmus. Quod facien- A. £ 
dum eràt 

EX PROCLG, 

LINEARVM œqualium a>qualia_, 
funt quadrata : & quadratorum apqualium 
squales funt linex. 

SINT primum reBi A B, CD, &qua~ p 
les. Dico eorttm quadrata ABEF,CDGH, 
nqualiaquoque effe . Duttis enim diame-

EH G 

J3C © tris B F, DH, trttnt duo latera BA,AF,£ 

trianguli BAF, duobuslateribus DC,CH, 
trianguli DCH,nqua(ia,iitrumqMe vtriq(te, cum ex défi»1 

titmt quadrati rt&* AF,CHi nquales fmt reBis AB) CD. 
Sunt autem,&anguli A,& C,&-quales,:nempe, reSi •^ Igi-
tur triangula BAF, DGffl,squalid erunt. §jÀ/ti$ cum/int 
dimidia quadratoruntyemnt & quadrata tota 'aqualia 
Quod efi propojîtum . 

SI NT deinde quadrata ABDE, BCFG, 
tqualia, Dico lineas quoque ipfirum JÎB,BC, 

tquales effe.Coniungantur enim c.uaàrata ad G 
angulum Bfutreïïn AB,BC, in direcium con 
ftitttantur. Et quoniam anguli ABG, ABD, ' 
funt reBi,A erunt & reïïs. GB, BD, in direBu 
conîiitiitt .Ducantur diametri AD, CG,iunganturque re-
éîî AG, CD.Quoniam igitur quadrata ABDE, BCFG, 
Aqualiafunt, erunt & triangula ABD, BCG

}
 eorum dimi 

dia , tqualia . ' Addito ergo comnitmi triangulo BCD ,fiet 
totum triangulum ACD, toù triangulo G D C, e.qualcj. 
Square triangula ACD, GDC, cum eandem babeant bafin 
CD, ad eafdemq.Jint fartes, tin eifdem funt parallelis : 

tdeo que 

H.priï 
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ideoque paralUls. funt A G, CD. Et quoniam, vt in fcheliq 
propoj'.j^ cftendimus , diameter in quadrato fecat angu-
los quadrati bifariam , erunt anguli DAC, GCA, alterni 
eir-ire£li,idecque xquales.Qua'nobrem,* & pardlleUfunt 

r-AD , C G . Igitur parallelogrammum eil 

;26.pri\ 
Imi, 

I izç.pri 

xlvj. 

A D C G; ae protteteab reHt AD,CG,iqua 
JJ les. Quoniam ergo in triangulis ABD,BCG, 

latera AD, CG, Aqualia funt, &> anguli, qui-
bus ea latera adiacent, interfe etiam tqtta 

r v' les,cumfint femire£ii,vt infcholioprcpof.^ 
rfienfum fuit: erunt* reliqtta latera tqualia, nempe A B, 
ipfi BC, &c. Quod ejl propofitum. 

SCHOlIVM. 
P O S S E N T hic omnia tnulto breuius probariper fit 

'perpitfi'ionem quairati vnius fuper aliud.Nam fi Unes, (int 
'%qunles,fiKina altertfuperponatur,congrnentipfét interfe, 
Lum ergo 0> anguli fint aquales ,nempe recli , conuenicnt 
quoque ipft tnter fe, ideoque totum quadratum loti quadra 
tj congruet. Quodfiquadrata fint tqualia j congruent ip 
fa inttrfe,propter aquatitatem angulorumJgitur & Un't.;. 
alias vnum quadratum alis maïus effet, 

PRAXIS autem huius problematis ptrfacilis e0., ..Si 
namqùe ad datam reirtam AF,,i» ali-em extremorum,ut in 
A,erigaturperpendicularis AD,tpfi datt récit, AB^iqua-
lis, & ex B, (§-• D , ad interuMum siufdem AB,duo arcus 
defcribantur fefe :n C,ivterferantes,iwiganturq. récit, B C, 
DC, eonflructum erit quadratmn ttam A BC D, eut» ex 
conftrutli>>ne fit figura iqualiu la.ttr.fr , atque adeo latera 
oppofita habeat tqualia , parallelogrammam erit j vt ad 
initium fcboltf prapef- $4. denonsirtuimus . Exiflente ergo 
angulo A, reclo, d erunt Qr B,D,recît,necncn. c (y oppojitus 
anguliis C,&c. 

THEOR.55. PROPOS.47. 
IN re&angults trhnguli$,quadramm, 

quod à latere reâum anguiurn fubten-
dente 
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dente delcribitur, squale eft eis, quœ à la-
reribus re&um angulum continentibus de-
■fcribuntur s quadratis. 

IN triangulo ABC, 
angulus fiACfftredlus, 
a defcribanturq, fuper 
AB, AC,BC,quadrata_j 

ABFG, ACHI, BCDE.. 
DICO quadratû BCDE, 
defcriptum fuper latus 
BC, quod angulo recto 
opponiturjsequale elfe duobus quadratis ABFG, ACHI, 
qux fuper alia duo latera funt defcripta, fiue hoecduo 
latera œquaiiafînt, fîue inasqualia . Ducatur enimreéla 
AK, b parallela ipfi B£,vel ipfiCD, fecans BC, in L, & 

iungaa: u.r redcae AD, AE ,. CF, B H. Et quia duo anguli 
BAC,BAG,funtjre<5riJ, ceruntrefta; GA, AC, vnalinea 
recta; eodemq*modo I A, A B, vna reétalineaerunt. 
Rurfus quia anguli ABF,CBÈ,funt asquales, cum Hnt r.e-
âi,fi addaturcomrnunis angulus AB C, d fiet totus an-
gulus CBF,toti angulo ABE, xqualis j fimiliterq. totus 
angulus BCH, toti angulo ACD. Quoniam igitur duo 
lacera AB,BH, trianguli ABE , aequalia funt duobus late-
ribus FB,BC,trianguli FBC, vtrumque vtrique, vt con-
ftatexdefinitionequadrati: Sunt autem & anguli ABE, 

FBC, contenti hifce lateribus asquales, vtoftendimus j 
eErunt triangula ABE,FBC,;equalia. Eft autem quadra-
tum,feu parallelogrammum ABFG, f duplum trianguli 
FBC,cum fine inter parallelas BF, CG, & fuper eandem 
bafin BF: Et parallelogrammum BLKL.duplum triangu-
li ABE,quôd fînt inter parallelas B E, A K, & fuper ean-
dem bafin BE. Quare ë a?qualia erunt quadratum ABFG, 
& parallelogrammum BEKL. Eadem ratione oftendetur, 
aequalia effe quadratum ACHI, & parallelogrammum 
CDKL h Erunt enim rurfus triangula ACD,HCB,a»qua-
lia ,ideoq. eorum dupla, parallelogrammum videlicet 

CDKL, 

mi. 

mi. 

m. 

\z,pr«n 

e 4.prt-l 
mi. 
iqi.pm 

SÔ.pronl 

h 4 /«.; 
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CDKL, & quadratum 
JJ A C HI, aequalia erunt. 

Quamobrem totû qua-
dratum B C D EJI quod 
componitur ex duobus 
parallelogrammis |B E-
KL, CDKL jsequale eft 
duobus quadratis AB-

FG, ACHI. Inreftangulisergotriangulis , quadratum, 
&c. Quod demonitrandum erat. 

SCHOLIVM. 

FACILE ex theoremate iflo quiuis int'ellïgtt, in trian-
gulo 'amblygonio quadratum lateris obtufo angulo oppofiti 
maius effe duobus quadratisfimul aliorum duorum late-
rum : In quouis autem triangulo quadratum lateris irni 
acutorum angulorum oppofiti minus effe duobus quadratis 

^fimul aliorum duorum laterum. Nam fi angulus coarBa-
rëtùr dànec fieret reBus, manentibus ijfdem lateribus eum-
ambientibus,euaderet latus oppofitum minus : Si autem a-
cutus angulus dilataretur,donecfieret reBus, manentibus 
ijfdem lateribus eum ambientibus , fieret latus oppofitum 
matus^tpatet. Cum ergo quadratum lateris angulo reBo 
oppofiti &quale fit hic oslenfum duobus quadratis fimul a-
Itorum duorum laterum;perfpicuum eft, quadratum late-
ris obtufo angulo oppofiti effe maius duobus quadratis fimul 
aliorum duorum laterum: quadratum nero lateris angulo 
acuto oppofiti effe minus duobus quadratis fimul duorum la 
terum reliquorum.SUtanto autem illud maius fitquan-
to hoc minus, demonflrabit Euclides lib.z.propofiz. &• l 2. 

QVONIAM verotheorema hoc pulcherrimum eft, liti-
litatesq] habet infignes.operœpretium iudicaui tentare,num 
illud alijs vijs demonflrari pojfit, njariata aliquantulum 
conBruBione; quod Peletariusfine proportionibus fieri foffe 
negauit. Sit ergo rurfus triangulum ABC , cuius angulus 
BAC,reBus fit,produBisq; lateribus B A ,CA, ad parte.' 
anguli reBi, fiant AD,AE, ipfis AC, AB, squales ; fer 
C,D,B,E,tpfis AB,AC,paralleU agantùr coeuntes in F,G. 

Et 
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Et quia in pat allelogr amis C D> 
BE^tatn latera DF,FC} oppofi-
tis lateribus AC,AD , quam la-
tera EG, GB, lateribus oppofitis, 
AB,AE,iqnalia funi,èrit vtrun 
que parallelogrammum tqutla-
terum: Sed & anguli omnes refli 

JF funt: b Nam F, G, oppojitis réélis 
DAC,EAB, éiquales funtxideoq. 
recîr.Anguli autem C,D,BxE,re-

flifunt,quod vteruis C,D,cum reclo DAC,&vteruis,B, E: 
cum reclo EAB, c squalisfit duobus reilis. Quadraia ergo 
funt CD,BE,laterum AC,AB. FroduHis etiarh lateribus 
FD,GE,donec conueniant in H, erigantur in B, C, adBC, 
perpendiculares BI,CK, fêtantes GH,FH,in I, K , iunga-
mrq. recta IK. Et quia/fi à rcctis anguli s IBC,ABG, au-
\feratiir cpmmnnis angulus ABl,reliqui ABC,GBr> squa-
les funtifunt autem& récit anguli BAC,BCI, squales ; e-
runt duo anguli A. B,trianguli ABC^duobus angulis G, B, 
trianguli'GBl',squales,vterque vtrique'.Sunt autem & la-
tera AB, GB, Hlis adiacentia squalia■, ob quadratum. B É. 
d Igitur &tam latera BC,BI,quàm AC,GI,sqilàlia eriït, 
& reliqui anguli C,!, squales' . Non aliter in triangulis 
ABC,FKG,<tquali4 erunt tam latera B C, CK, quam ABS 
FK,& anguli B,K:propterea quod duo anguli A,C^trian-
guli ABC,dmbuta.ngulis F,C,triaguli FXC,squates'funt: 
(cum A,V,rectifint,& duo anguli C^reliqui duorum recto-
rum,dempto communi ACK)&latera AC,CF, iïïis adia-
centia squalia^ob quadratum CD. Quare rects BI,CK,in-
ter e fe etiœm aquales eruntSCum ergo quoquefint paralle. 
lels.,% erunt etiam BC,IR,squalcs,& paralleU. Quadra-
tum igitur es! BCKI, lateris BC , cum quatuor eitis latera 
fint aqualia,& omnes anguli retti,tjuod anguli I, K, oppo-
fitis rectis C,B.squale fint. Dico ergc,quadratum Cîfduo-
bus quadratis BE}CD, squale effe. Ducta enim ex H , per 
A,recta HTAL,ipJis BI,CK,parallela erit. Nam quia GE, 

ipfiBA,squalis eft,& EH, ipfi ADjhoc eft,ipfi GI,qui ipfi 
AC,fiue AD.oflenfafuit squalis , erit aidita communi 

* 34-prt\ 
mi. 

b34.fri\ 
mi. 

c2<j .frit 

à z6.fri\ 

et.preai 
f js.pril 
gJ3 ?"•[ 

'34.pri. 
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2 $6 E F C LI D G E OM. 
El, tôt a HI, ton GE, hoc eft, ipfi 
AB,squali<. Cum ergo RI, AB, 
fint etiam paraltelsf erunt quo-
que BI, AH, parallelt & squa-
les. Ejdemq. modo AHfpfiCK, 
parallela oilendctur,&> squalis. 
Quoniam igitur b tam quadra 

* tH m BE , parallélogramme BH , 
fuper eandem bafin A B, quam 
parallelogrammum ET, eidtm 

parallélogramme BH, fuper eandem bafin BI, squale eli, 
s j p

r0
n c erit qwiqne quadratum SE,parallelogrammoBT,squale. 

'•j , pi Sic-etiam qu:u tarn^ quadratum C D , par allelogr ammo 
*t.pron' CH,fuper eandem bafin A C , quamparalielogramrr.fi CT, 

1 etde'm parallélogramme CH.,fuper eandem bafinCK,squa-
le eft, « erit quoqut quadratum CD ,para'deUgxamnio CT, 
squale. Toturr, ergo quadratum BCKI, ex duobus p.tralle-
logr ammis BT,C T, compofitum, duobus quadratis B E, 
GD,squale eft, Quod erat demoniirandum. 

ALITER . Lcco recîs HT AL, iungantur dut reitl AI, 
AK,&per A, ipjîs BI,CK, parallela ducatur TAL. Quo-
niam ergo t tam quadratum BE,( oftendemus enim vt 
prius,BK,BE,CD, quadrata ejjè laterum BC ,A B,AC.) 
trianguli AB! -, fuper eandem bafin A B, quam pnraUelo-
\grammum BT, eiufdem trianguli AB' , fuper eandem ba-
\Jin BI,duplum eft. g erit quadratum BE^parallelogrammo 
\BT,squale. Part ratione,quia h tam quadratum CD.trian 
\guli ACK,fuper eandem bafin A C, ijuàm paralletcgram-

ô.pron Imum CT , eiufdem trianguli AC K, fuper eandem bafin 
CK,duplum cil, \ erit quoque quadratum CD, parallelo-
grâmo CT,squale. Quam oh rem,vt pritis,totû quadratum 
BCKI,ex parallelogrammis duebus BT,CT, confiati, duc-
bus quadrafs BE CD, squale eft. Quod erat oftendendftm. 

ALITER. Loco reiiarum HT AL, Al, AK, ducan-
nir per F,G,ipfis BC,IK, paralleli FM, G P, fecantes AB, 
CX, in N,0,&BI, CE, in R,S. Entque BR,'pfi KO, squa-
'.\t. Quoniam enim ' anguli 0,R,reéfifunt ,£r OKF, RBG, 
t<fuale>,qu»<t vf'que ani'ulo ABC 'upra (ftenfus fit squa-

, ____ 

f+t.fri 

%6.pron 
«aupri, 

\ZC).pri. 
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lis; erunt duo anguli O, K, trianguli F KO, duobus angulis 
R,B,trianguli GBR, squales , vterque 1 trique : Sunt au-
tem & latera FK, BG, illis adiacentia tqualia , quod v-
trumque fupra fit ofienjum ipfi BC, squale. * Igitur ey la 
ter» KO,BR,tqualia erunt. Itaque quoniam b tam parai-
lehgramma BCFN,BCOM fuper eandem bafin BC, quam 
parallelogramma BCSG, BCPR, fuper eandem bafin hC, 
xqUalia jHnt., eftq. parallelogrammum BCPR , paralkle-
grarnmo IKOM,£quale,ob recJas BR,KO, oflenfas lupualts; 
(Nam hincfit,vt fivnum alterifuperponatur ,fibi mutuo 
congruant, propter laterum , angulorumque nqualitatem) 
erunt ambo parallelogramma BCFN,BCSG,tcti quadrato 
BCKI,ex duobus parallelogrammis BCOM, IKOM, com-
pofito tqualia. c Cum ergo tam quadratum CD,parallelo-
gramma BCFN^,fuper eandem bafin CF,quàm quadratum 
BE,parallelogramme BCSG,fuper eandem bafin BG, ttqua. 
le fit; erunt qui.que ambo quadra ta CD,BZMdem quadra-
to BCKI, squa lia. Qued démonftrandum erat. 

ATQVB in hune modum alis dcmoxftrationes excogi-
taripoterunt. Video demonïirationem Euclidis fimplicio-
rem effe, ty magis expeditam ,fid non imucundum tamen 
eft inteiligere,varqs demonfirationibus tandem viritatem 
poffe confirmari. 

jNVE^TIO porro aimirabilis , atquepulcherrimi hu-
ius theorematis ad Pythagoram refertur,qui, vtferibit Vt 
truuius Itb- y.hofiia> Mufis immolauit, quodfe in tam prs-
tiare inuënto adiuuerinf. Sunt qui putent, eum immolaffe 
centum boues : fi tamen Proclo credenditm eSi, vnum tan-
tummodo obtulit.Fortaffe autem Pythagoras, vt nonntillt 
volant, ex numeris occafienem fumffit ; vt theorema hoc 
inuesligsret. Cum enim hos très numéros i. dsligenter 
effetcontemplatus,vidijfetq. quadratum numtrutn maiori: 
squale efe quadratis numeris reliqucrum,compcfuit trian 
gidum ft-alenu>n,cuius maximum latus diui um erat in -r. 
partes squales, minimum in j. eiufdem mttgnitudinis, c 
reliquun: in 4. §}u» faUc^cenfiderauit angulû jub kts duo-
bus lateribus contenit:m,inuenitq. eum effe rei'.um. !■:>.>" 
quamplU' imis alijs H-urner ts,vt in 6. S. to.&g.ii.l'.tyc. 

ebfer-
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obferttauit. Quare inquirendum effe iudicauit,num in om-
ni triangulo reiïangulo quadratum laterts,quod reclo an-
gulo opponitur,reliquorum laterum quadratis squale effet, 
quandoqtiidcm omnia triangula, quorum latera habebant 
magnitudinem fecundum ditios numéros , continebant v-
num at'gulum reclum:Atque ila tandem mirabilchoc theo 
rema maxima animi voluptate adinuenit, firmaq. ratio-
ne.demonftrauit. Quod tamen Euclides mirandum in mu-
dum amplifieauit lib.6. propos.^ 1. Vbi demonsirauit, non 
folum quadratum lateris , quod reclo angulo opponitur, s. 
quale effe quadratis reliquorum duorum laterum ; Verum 
et tam figuram quamlibet recliltneam fuper latus reclo an-
gulo oppofitum conïlruilum,fiue eu fit triangulumffiue qua 
dra>tgulum,ryc, squalem effe duabusfiguris , quœ fuper re-
liqttalatera deferibuntur, dummodo priori fint fimiles ,fi. 
mtliterq. defcripts,vt ibidem ofiendemus. 

CAÊ T E RV M quoniam mentionem fecimus trium 
numerorum, quorum maximi quadratum squale efl qua-
dratis r eliquorum,non-ab s rc fuerit,paucis explicare, quo-
nam paclp huiufmodi numeri ihueniantur. Habitis igitur 
his tribus numeris j. 4. s. fiduplicentur , habebumur alij 
très, 6. 8,10.fiqdem triplicentur, exurgent alij très 9. 1 z. 
\S.&fiquadruplicentur, inuenientur hitres 12. \û, zo. 
Atqueita rcperienttir quotcunque alij, fiprimi illi très per 
quemeunque multiplicentur numerum. T.raduntur tamen 
à Proclo dus rtguls ,quib.us inueniuntur prsdicli numeri, 
nulla habita ratione illorum trium. Prima aferibitur Py-
thagors,ry efl huiufmodi- Sumatur pro minimo quicunque 
uumerus impar,vt f. ex quo ita alios reptries. Ex quadra-
to numeri accepti,vt hic ex z<r.reuceiinitatem. N.am reli-
qui numeri dimiàium^idtlicct tz.erit aller numerus, eu: 
li addatur mitas .exurget tertius numerus 15, Huius igi-
tur quadratum squale efl quadratis aliorum. Quod fmu-
tnerus ïmpar acceptus fttiffst 3. effent reliqui duo inuenti 
per hanc regulam 4» Sscunda régula tribuitur Via-, 
toni , qns talis eii. Accipiatur numerus quicumque par, 
nempe 6. Ex huius dimidtj quadrato, nimirum 9. detrahe 
v»um,eidemq. adde vnum, habebisq. reliques duos numé-

! ros 
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ros 8 0» I o. frimas autem eft ô.nimirum numerus par ac-
ceptus . Hac régula fiaccipiatur par io. reperientur alij 
dUO z6. 

COLLIGVNTVR ex celeberrimo hoc Pythagors inuen-
to plurimafcitu non iniucudà tam theoremata, quam pro-
blemata, è quibus vifum eft ea duntaxat in médium pro-
ferre, qusvtilitatem magnam rsbus Geometricis allât ur a 
cred untur, initium hinc fumentes. 

ù 
SI in quadrato quouis diameter duca-

tur, quadratum à diametro defci iptum du-
plum erit prœdifti quadrati. 

/ N quadrato ABCD,ducatur diameter AC. Dico qua-
dratu diametri AC,duflu effe quadrati A BCD.Cum .n. in 
triangulo ABC, angulus B, réélusfit, a erit JJ 
quadratum lateris AC,squale duobus qua-
dratis laterum AB, BC. Cum igitur qua-
drata linearum AB, BC, squaliafint,quod ^ 
line* AB,BC, fint squales ; erit quadratum 
di*metriAC,dttplum cuiushbct illorum, vt quadrati lin et 
AB, h>c eft, quadrati ABCD. Quod efl propofitutn. 

II. 
QVADRATVM diametri figura: al-

téra parte Iongiovis squale eft duobus qua 
dratis laterum inaequalium. 

/ N altéra parte longiori ABCD, du- g 
catur diameter AC ; 0> quia in triangulo 
AEC,angulus B , eft reclus, b erit quadra-
tum lateris AC, squale duobus quadratis 
laterum insqualium AE,BC. Quod eft pre 
pofttum. 

III. 
SI fuerintduo triangula re<5fcangula_» 

quorum 
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quorum latera redis anguiis oppofita fint 
squalia, erunt duo quadrata reliquorum 
duorum laterum vnius trianguli squalia^ 
duobus quadratis reliquorum duorum la-
terum alterius. 

TRIANGVLORVM ABC,DEF, anguli A, & F),fint 
— reBiJateraq. cppofita BC,EF, squalia.-

/\. r^. Dico duo quadrata latfttm A B , AC, 
Jr j£—-—^ fimul fumpta squalia effe duobus qua-
" ^ F dr*tis laterum DE,DF,fimul futnptis. 

Nam quadrata Imearism BC,E ?,iquain: inter fefunt, cû 
(j> tpfit li»< s inter feprnantur tquales Quadrato aût Unes 
B C, ■> squalia funt quadrata linearum AB, AC. Et qua-
drato lines EF', squalia funt quadrata linearum AT,,AC; 
Ei quadrato linez E F, tqualia funt qnadrara linearum 
DE,DF. ^Quadrata ergo reBarum AB,AC,quadratis rt-
ctarum DEfûF, squalia funt Q^od esî propofitum. 

III I. 
D V 0 B V S quadratis insqualibus 

propofitis, inuenire alia duo quadrata_>, 
qus& squalia fint interfe, & fhrul fum-
pta squalia duobus insqualibus propofi-
tis fimul fumptis. 

SI NJT A , ej> B , latera duorum quadratorum ins-
qualium . Fiat angulus reBu% DC E , fil'que D C , reBa 
tquatis reits B, & reBa CE , réels A. DuBa deinde reBa 

c ii.prë 

d 6. pri. 

jJÏ E y coniuiicent e dite p uncla D.F.. conili-
"JJ' ■ l'iantur fuper ipfam duo anguli femiredi 

Df.F, E D F , c coeantq. reBs DF, EF , in F. 
y^^^a, Quoniam igitur in trt angulo F DE, anguli 
D f FUI, FED , squales funt ; à erunt & la-

tera DF, EF, squalia , ideoque (y- quadrata 
eorun-
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eorundem laterum squalia,. Dico iam,eàdem quadrata li-
nearum DF , FF, squalia effe quadratis linearum A, & 
B.hoc efl, quadratis linearum C F , çy C D. Nam cum m 
triangulo DEF,anguli FD E, FED, faciant vnum rèffum: 
a erit reliquesangulus F,rctlus. bQuamobrem erunt qua-
diata linearum DF,EF,tqualia quadra t» Unes DE:1* Seu 
\idem ,;ua4r»to Unes D E, squalia funt quoque quadrata 
imc-\rum CD, Cf. Igitur quadrata linearum DF.EF,as-
qualia funt quadratis UnearùDC,EC Quod efl propofitum. 

v. v ;' 
PROPOSITIS duabus Iineis ins-

qi ' ibus, inuenire id3 quo plus poteft ma-
ïoi'jquam minor. 

POTF.NTÏA Unes refis dicitur eius quadratum. Tan 
tum enim qusuis reBa Uneap.fjé dicitur,quantum efl eius 
quadratum . Sint ergo dut Imef insqualcs A , O* B , opor 
teatq. cognofcër'e , quanta mains fit nuudratUm maioris li 
nés A, quain'-minc/'.s B. T.x-e&r.-.iis line» reflaCD,fuma 
tur CE,squalis refis A, ey EF. tqual'ts re-
fis, B .Dcinde centro E, & ititesuallo E C^,' ~ 
fmicirctilus defcribatur C G D ;ey ex F, 
ducâtùr FG,perpendicu!aris ad CD. Dico 
'quadratum refis. A, hr^c eft, refit CE ifibi 
&q:tal/s, maius effe,quam quadratum refis 
B, hoc eft,refln EF ,fibi s juaiis , quadrato 
recru FG. Dufta enim refïa E G, c erit eius quadratum s 
quitte quadratis reftarum EF,FG, hoc cil, quadratum re-
fis ECiiii squaiefuperabit quadratum réels EF,quadra 
to refis FG. Quod eft propojîtum. 

VI. 
PROPOSITIS quotcunquequadra 

tis3lîue squaiibus, fiue insqualibus, inue-
nire quadratum omnibus mis squale. 

SINT latera quinque quadratorum A.B,C%D,E. Opor 

' £L ttatq. 

ill.pri 
}$7.pri 
147'fri 
àt.pron 
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eatq. inuenire quadratum Aquale omnibus iïit's qmnque. 

][ 

Fiat angulus reBus FGH ,fitq. 
re&aFG, squalis reBs A , 0> 
reBa GH, reBa. B. DuBa dein-
de reBa H F, fiât angulus reBus 
FHI.fitq. HT, squalis reBs C. 

, DuBa rurfus reBa IF, fiât an-
JF ABClb^gulus reBus FIK, fitque IK, 

aqualis reBt D. DuBa denique 
reBa KF,fiat angulus reBus FKL,fitq. K L, tqual'ts reBt 
E , ducaturfy reBa FL. Dico quadratum reBt FL , squale 
effe quinque quadratis propofitis . Quadratum enim reBt 
F H, a squale eft quadratis reBarum FG,GH, hoc eft,qua 
dratis reBarum A,ey B. Rurfus quadratum reBt Fl, b s 
■quais eft quadratis reclarum FH,,HI., & idcirco quadra-
tis reBatstm A,B,0- C. Item quadratum reBt FK,C squa-
le eft quadratis reBarum FI, î K, ideofy quadratis recta-
rum A,B,C,&D- Denique quadratum reBs F L, i squale 
£0 quadratis rectarum FK , KL., ac propterea quadratis 
tectamm AiBfitD^ô' E. Quod eft propofitum. 

VII. 
PROPOSITIS duobus quadratis 

quibufcunque, akeri illorum adiungere_^ 
figuram,qus reliquo quadrato fit sequalis, 
ita vtiota figura compoiîta fit etiam qua-
drata. < 

A 

. SI NT duo quadrata ABCD, 
EFGH , propsfitumque fit quadrato 
ABÇD.atpsnerefigurai», qusfit t-
qualis quadrato EFGH,(yc. Suma-
tur recta BI,squalii rects FG, late-

B CQlF G f / quadrati EFGH. Ducta autem 
- recta AI,ô>producta recta BA, ad 

cartes A, accipiatur B K, squalis rects AI, perficiaturq^ 

quadra-

I 
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quadratum BKLM . Dieofiguram ÀDC.MLK . quadrato 
ABCD,adiunctum, squalem effe quadrato EFGH . Quo-
tîiam enim quadratum rects AI,hcc edi,quadratu BKLM, 
> squale efl quadratis rectarum AB, BÏ,hoc efl, quadratis 
ABCD.EFGH:fiauferatur commune quadratum ABCD, 

0 remanebitfigura ADCMLK, squalis quadrato EFGH. 
Quod eflpropofitum. 

VIII. 
COGNITIS duobus lateribus qui-

bufcunque. trianguli reftanguli, in cogni-
tionem reliqui lateris peruenire. 

S TT angulus A,rectus in triangulo ABC,fint q.primum 
cognita latera AB , AC j.circa angulum reclum , quorum 
AB,ponatur 6. palmorum,& AC,8. Quoniam igitur qua-
drata rectarum AB,AC, nempe quadratipalmi Î6.& 64. 
c squalia funt quadrato rects B C ; fiilla coniungantur fi-
mul,efficietur hoc quadratorum palmorum 100. Latus ergo 
BC, continebit 1 o.palmos. Tantum enim 
efl latitSyfeu radix quadrata 1 00. palmo-
rum,vt perfpicuum eflapudArithmeticos. 
Sint deinde cognita latera AB ,BC ,fit-q. 
AB, 6. palmorum , & BC, 1 c. Quoniam 

igitur quadrata rectarum AB,AC, d^q^alia funt quadra-
to rects BC; fi quadratum recte AB,'quod commet palmos 
76.detrahatur ex quadrato rects B C, quod efl palmorum 
100. remanebit quadratum recta AC, 64. palmorum. La-
tus ergo A C , continebit S. falmos,. Tanta enim efl radix 
quadrata, feu radix61. palmorum . Quod efl propofitum 
Csterum non femper hue arte inuenientur numeri ratio-
nales, quia non omnis numerus habei latus , radicemve_j 
quadratam, vt nctum eiï apud Afitbmeticos, Vnde latus 
inuentumfspenumero exprimi nequit,n>ji per radicemjur 
dam,quam votant: Sed de his alias . 

1 47f ri 

bs.pren 

Q 
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IX. % 

SI ex angulo à duobus lateribus ina?-
quaiibus triangulo comprehenfo ad bafin 
perpendicularis ducatur cadens intratrian 
gulum, fecabitur bafis in partes insquales, 
ihaiorquepars iuxta-maius latus erit. Et 
contra,fi bafisà perpendiculari fecetur non 
bifariam , erunt duo latera insqualia, ma-
iusque illud erit,quod maiori bafis fegmen 
to adiacet. 

CADATprimum in triangu 
lo ABC, eu/us latus AB , maius 
fit latere A C, perpendicularis, 
AD, ad BC,demiffa intra trian-
gulttm,qUod tum demum contin-

ç1 gtt,quando vterque angulusB,C, 
acutus eil,vt ex coroll. 2. propos. 

17. confiât. Dico jegmentum BD, effe mâius fiegmento C D, 
Quoniam enim '•' tam quadratu ex AB, quadratis ex AD, 
BD,quam quadratis ex AC,quadratis ex AD, CD, squa-
le eft : Eft autem quadratum ex A B, maius quadrato ex 
AC, quod latus AB, latere AC,ponatur maius ; erunt quo 
que duo quadrata ex A D , B D, maiora duobus quadratis 
ex AD,CD: Et ablato communi quadrato réels A D , reli-
quum quadratum ex BD,reliquo quadrato ex C D , maius 
erit. Quare r> reBa BD,maior ertt, quam reBa CD. quod 
eft prtmum. 

PAC [AT deinde perpendicularis AD,fegmentum BD, 
maius fiegmento CD. Dico latus AB, maius effe latere A C 
Erit enim quadratum ex BD,quadrato ex CD,maius:Ad-
ditoq. quadtatoxommuni ex A D; duo quadrata ex B D, 
AD, duobus quadratis ex CD,AD,maiora erttnt. Cum er-
go b tam quadratum ex AB,quadratis ex BD, AD, quam 

quadra- _ 
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quadratum ex AC,quadratis ex CD, AD, squale fit ; erit 
quique quadratum ex AB, quadrato ex AC , maius ; pro, 
ptereaq. & latus AB, latere AC,maius erit, Quod efl pro-
pofitum. 

A T QJSF. in hune modum plurima alia ex inuento hoc 
Bythagors colligi poffunt ,~qut confulto, neleflori.molefii 
fimus,hic omittéda cenfuimus,& in alium locu differenda. 

T H BORE MAT Eporro hoc Pythàgoreo multo vni-
uerfaiius efiiilud., quod. à Pappa demonslj-atm in omni 
trianguloffiue illud redaugulumfit,fiue non,ty de quibttf-
cunque pat allelogrammis -fuper latera trianguli conftru-
flis tam reèlangulis , quamnon.reffangulis , etiamfi non 
fint interfe squiangulu ..Quod nos infirmât» tbeorematis 
•rédigeâtes, clarius ho c modo fropofuimus, & meo iudicio 
generalius adhuc 3 quam Pappus. 

IN omni triangulo , parallelogrammà 
quscunque fuper duobus lateribus defcri-
pta, squalia funt parallelogramma fuper 
reliquo latere conftituto,cuius alterum la-
tus squale fit,& parallelum redits du<5ls ab 
angulo, quem duo illa latera comprehen-
dunt,ad pun&um ,'in quo conueniunt late-
ra parallelogrammorum lateribus triangu-
li oppofîta,fi ad partes anguli iiliusprodu-
cantur. ., ' j 

STT triangulum quodcunque ABC , conflituanturq. fu-
per latera AB, AC, parallelogramma quscunque ABDE, 

! ACl7G,quorum latera DE,FG,qus lateribus AB, A C, a/-
\fumptis in triangulo. opponutur, producta ad partes anguli 
A,diflis latertb.AB,AC,côprebenfi,conueniant in H,duca 
turq.reda AH. Dico paraUelogràma AD,AF, squalia effe 
parallélogramme fuper latus BÇ, defiripto, cuius alterum 

latus 
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■ latus squale fît, & parallelum reiiiL 
AH. Productd enim H 4 ,fecêt B C, iri 
'ti & fer B,C,agavtHi-B1,CK,parade 
lu if fi AH, iungatttrq. relia I K. Quo-
hiam tgitur parallelcgrammafunt Bl-
HA,CKHÂ^erit vtraque BZ.,CK,ipJî 
AH, Aqualis ; atq'ue• adeo & inter fe i 

^ quales erunt B I,C K ;b qui ctim fint 
C etiam parallelt , quod eidem A H, fa 

rallels, pnt,r erunt quoque BC,TK, paralleU, & aqusJes 
Shiare purallelogrammum efl BCKI, friper latus B C,ha-
hens ait er uni lattis BI, réels. AH, nquale, & parallelum; 
Cxi quidem tqua'.ia ofendenda funt pàrallelograma AD, 
AF. d <jjia- ergo equalia funt• parallélogramme AU, 
ABIH , quod eaniem habeantbafin AB fin eifdemq.fînt 
farallelis AB,HD ; " Hft autem ABlH,parallelogrammo 
lL,nquale, quod illud cum hoc etiam eandem habeatba(în 
BI, in eifdemq. fit parallelis BI>LH: Erit quoque AD , ei-
dem IL. .tqunle. Non aliter ojlendemus, AS, ipfi KL , ejfe 
squale. Qu'are parallélogramme AD,AF ,parallelcgram 
ma BK,tqualia funt. Jguod efl propofitum. 

PABPVS eonflruit fi-, 
guram aliter . Namfutnit 
relias A C , J E ; & A B, 
AG,in direiliim pofitas,ila 
•vt parallélogramme AD', 
AF,fint<iquiaxgula, id 
bentia 'angulos AED,AGF 

'•ganguio BAC,'1 internes'ex 
terno &quales, cea h&c eius 
figura indicat. Sed nos "V-
nïmrfalius rem propofui-

mus } vt mantfcflum efl. 

THE OR. 34. PROPOS. 48. 
SI quadramm, quod ab vno laterum 

triangulideferibitur, asquale fit eis, quœ 
à reli-
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à reliquis trianguli lateribus deicribun-
tur, quadratis : Angulus comprehenfus 
fub reliquis duobus trianguli lateribus, ré-
élus efr. 

D E T V R triangulum ABC, fîrq. quadramm laterïs 
AC, squale quadratis reliquorum larerum BA,BC. Di-
co angulum ABC, efle redtum ; Ducatur namque B D, 
perpendiçulans ad BA, & xqualis rc&x BC, conucita-
turq. reéta A D. Quoniam igirur'in criangulo ABD, an: 

U gulus A BD, re&us eil ;a ent quadratum_» 
redbe AD,a;quaIe quadratis redlaium B A, 

B BD: Efl autem quadramm rtcTss B D, qua-
drato redas BC,aequale,ob linearum aequa-

C litate.m. Quare quadratum reéte AD, qua-
dratis rectarum BÀ,BC,a?quàIe'en'c. Curn 

ergo quadratum redae ACf eifdem quadratis re&arum 
B A,BC, asqualeponaturi^reruiK quadrara rectarum 
AD, AC, inter fe aequalia, ac pronterea fc recta; ipfat 
AD,AC,aequales. Quoniam igitur lacera BA,BD, trian-
guli A B D, cequaha funt lateribus E A, B C , trianguli 
A B Cj & bafîs AD, oftenfa elt x-qualis ba/ï AC;cç-
runt anguli A B D, ABC, aequàles : Eft àutém angulus 
ABD,exconftructioneréctus. Tgitur & angulus A B C, 
rectus erit. Si igitur quadratum , quod ab vno laterum 
trianguli defcribitui-j&c. Quod dernonflranduin erat. 

S C H O L r V M . 
C O N VE RS V M efl autem theorema hoc fr&ceden-

tis thecrematis Pythagorici
3
vt perfptcuum efl. 

TRIANGVLORVM 
Comparationes. 

NOVEM modis duo triangula inter 
fe eomparauit Euclides hoc hbro. 'Primum 

£l_ 4 quando 
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e s+.pri 
mi. 
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quando duo latera duobus lateribus cequa-
tiafunt, vtruraq. vtrique^ôtinentq; angu-
lum angulo œqualem j a coilegir xqualita-
tem baiïum, reliquorum angulbrum,atque 
adeo totorum triangulorum, 

D EIN D E , quando duo latera duo-
bus lateribus «qualia funt, vtrumque vtri-
que , bafisque bail asqualis , bintulit x-
qualitatem anguiorum illis lateribus, com-
prehenforum . Vbi nos ,eonclufîmus e-
tiam œqualitatem reliquorum anguiorum, 
totaque triangula probauimus efïèafqua-
lia. , 

TERTIO , cum duo latera duobus; 
lateribus funt xqualia, vtrumque vtrïqûe j 
comprehendunt autem. anguîos ina?qua-
les, c oftendit baflm maiôri angulo oppo-
fitum elTe maiorem bafe minori angulo op-
pofita. 

QV ARTO, cum,duo latera duobus 
lateribus a?qualia funt, vtrumque vtriqûe, 
at bafes inœqûales, d demonftràuit angu-
lum majori bail oppafîtum effe maiorem__> 
angulo minori ban* oppofito. 

QVINTO, quando duo anguli, duobus 
angulis arquaîcs iunt, vterque vtrique, & 

vnum 
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vnum latum vni lateri £equale,fiue quod 
çqualibus angulis adiacet3fïue quod vni ç-; 
qualium anguiorum opponitur, a probauit,a 

reliqua latera vnius reliquis lateribus ai te-' 
rius efle œquaiia, & reliquum angulum rjé-j 
liquo angulo. Vbi nos docuimus fequi etia, 
tota triangula elfe aequalia. 

SEXTO bdemon{lrauit)duotriâgu!a|^7-f* 
forcer eandem bafîn, & inter eafdem paral-
lelas conftituta,efïe ajqualia. 

SEPT IM O c oftendit, duo triangula 
fuper çquales bafes,& inter eafdem paralle 
las conftituta, œqualia effe .• 

O C T A V O d docuit,duo triangula e-
qualia fuper eandem bafîm, & verfo s CAD -

dempartem conftituta, efTe inter eafdem 
|paral lelas. 
§ N O N O denique e probauit, duo triâ-
gula çqualia fuper squales bafes in eadem 
linea, in eandemque partëm conftituta,ef-
fe inter eafdem paralielas. 

ATQVE bis modis argumentandi in duobus 
triangu/is propojïùs vniuerfafere Géométrie -.1 
ti videtur , vt propterea diligent er mtïneKi& 
mandandi fint. Quemadmodum autem aprv-
pof. 2 ô.injcholiopropof, 3 /. exclufîmus duàtco-
^parationesiquando nimirum duo anguli du- ■ 

angu-

SS.pri 

SP.prt 

e4° f 
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anguliiraquait sfunt, & vnum iatus vni laten 
aquale,non quidem quod aqualibus adiacei an-
gulis,vel quod vni aqualium anguiorum opponi 
tur in vtroque iriangulo:fed quod in vno quide* 
dngûth aqualibus adiacet, in altero vero vni a 
qualium anguiorum opponitur : vel quod in vno 
opponitttr vni aqualium anguiorum, in altero 
vero alteri «qualium anguiorum : Quemadmo. 
dumdnquam, duas hafce comparationes exclufi-

^nus,quod ex y s non fequatur rtliqirùrum laterû 
aqualitas ,vt tnfchoîiopropof. 3 ;. demonjlraui-
mus: 1 ta quoque a propof.^, excludenda funt 
très comparationes, ex quibus nullo modo infer-
n pote fi hafium aqualttas. 

P %JM VM entm quando duo latera duo* 
bus lateribus aqualia funt, vtrumque vîrique, 
& vnus angulus vni anguh,qui vni aqualium 
laterum ofipOf7itur,bafes squales ejfe nêqueunt ; 
ni fi quando angulus m vtroque triànçulo alteri 
lateri aquali oppofitus, vel ejl mtnorreBo, vel 
non minor reôio. 

A 0 SlTenim JJàfçeles DFG, 
haoens latera DF, OG,aqua 
na,&produûa baje QF, vfT 

\ que ad E, iungatur re£ï(L-> 

* ED triangula DEG, a-
quale triangulum cnnsiruatur ABC, cuius late 
ra AB>iA Cjareribus D F, DG,aquahafinh & 
bafis BC, bajî EG. Sunt igiturduo latera AB , 
AC, duobus lateribus DF,DF>aquaha,vtrum. 
tfàe vtrniue, anvuiiquf B, E* aqualibus lateri-

. '• / bus 
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bus AC, DF,oppq/iti aqùales;& tamëbœfs BC, 
maior eflbafe EF;quodBC,ipJî EG,aquali sft, 
%atio e fi,quod angulus C,acutus efi,at DFE, 
obtufus.Nam cum a anguli DFG,& G,eequales 

\fini; b&fimulfumpti minores duobus reBis; e-
rit vterque minor reBo, acproinde DFE, reBo 
maior; quandoquidem c duo anguli ad Ft aqua-
lesfunt duobus reBis. Quod]îduo latera A B, 
AC, duobus lateribus DE, DG,fnt aqualia, an 

Xgulufque B,angulo E,& vterque angulus C,G, 
vel minor reBo,vel non mihor-,tum demufequi 
tur,bafes BC, EG, aquales eJfe,&c.Namfiba-
fs BC,minor ejfet, quam EG;f AB,ipJÏ DE,fu~ 
perponeretur,congrueret quidem B C, ipfiE G, 
propteraquaiitatem anguiorum B, E,fedpun-
BumCiCttra G,caderet*>vtin F. Quia igitur la 
ter a DF, DG,aqualiafunt,quod DF,idemft, 
quod AC,ipJi DG,aquale;à erunt anguli DFG 
& G, aquaies,acpropterea vterque minor reBo. 
quod e ambo minores fint duobus reBis. Cum igi 
tur, f duo anguli ad F ,Jmt duobus reBis aqua-
les , erit DFE,hoc esi, C,qui a D F E, non dif-
\fert ,reBo maior.Non ergo vterq. angulus Cé" 
G, minor e'ff*aut non minor reBo,fed G,quidem 
acutus, & CfObtufus quod efl contra hypothefin. 
Eodemmodo,(îbafîi L C, dicatur ejfe maior ba-
fe EF,(pofitis lateribus AB,AC,aqualibus ipfis 
DE,DF,& angulo B,aquali ipfî E,& vtroque 
angulo Cér F, vel minore reBo,vel no minore.) 
cadet punBum C ,vltra F, vt in G; eritque rur 

\fus angulus quidem C, hoc efï,G , acutus, & _ _____ 

a f. pr>. 
0 17 .pi 

c i$.j>ri 

df.fr/. 

<.• ij.fri 
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DFE.obtufus. quod e fi contra hypotbefin—j . 

DE IN DE, quando duo latera duobus late 
ribus aqualia funt,vtrumque vtrique,& vnus 
angulus vni angulo, itavt vnus vni aqualium 
laterum,^- alter alteri opponatur,nhil etiam col 
ligipoJïJVam fît triangulum ABC,cuius latus 
A B, mai usfit latere A C. Eritz ergo angulus 
ACB, maior angulo ABC. 
Fiat angulus AC D,angu-
lo A B C, aqualis:cadetque 
CD,fupra C B. Defcriba- JJ 
tur quoque ex A,perB, ar-
cus circulifccas C D,in D, 
iungaturque reâia A D.Sunt igitur duo latera 
AB, AC,d,uobus lateribus AT), Ad aqualia, 
vtrumque vtrique, & angulus ABC, lateri 
AC, oppofitus,aqualis angulo ACD,lateri AD: 
oppofito:Et tarnZbafes BC,DC,aquales nofunt. 
Si.n.aquales effcnt,effent tadua reâia AB, AD, 
quaduaCB,CD,aquales.b quod eji abfurdum. 
veletiam,anguh BACDAC, c aquales ejfent, 
pars & totum.quod efi abfurdum. 

POS'TREMO 5 quando duo latera duobus 
lateribus aqualiafunt,vtrumque vtrique,& an 
gulus in vno tn^nguloillis lateribus comprehë-

A fus, aqualis angulo, qui in 
altero triangula opponitur 
vni illorum laterum, ni 
hil etiam potefi inferri. Sit 

y namq. triangulum ABC, 
B ~~ —-Vis cuius vtrumq. latus A C, 

es, , 
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CB,maiusfit latere A B; &■ BC,maius ,quam 
AC, Erit c ergo angulus 'BAC, maior angulo 
ABC.Si igiturfiât angulusABD,anguloBAC, 
aqualis, cadet BD,infra BC ■ Deficribatur quo-
que arc us circuli ex A, per C, qui infra BC, 
cadetfecabitque BD, in D. ïunSia igitur reSla 
À D ; erunt duo latera AB, AC, duobus. late-
ribus AB, AD , aqualia ; vtrumque vtnque, 
angulufque BAC,iBis lateribus AB , AC,com-
prebenfus,aqualis angulo ABD,qui lateri AD, 
opponitur : Et tamen bafiesBC > BD , aquahsi 
non funt. *Altas tam reâia AC, AD, quam. 
BC, BD ; aquales efient* quod eji abfurdum. 
Vel eùam,anguli BAC,B AT), aquales■-tfienUtè, 
tum & pars.quod efl abfurdum. 

RECTE igitur Euclides propof.4. praoepit 
angulum iliis lateribus comprebenfum in vno 
triangula debere ejfe aqualem angulo alterius 
trianguli, qui illis quoque lateribus comprehen-
ditur.-quandoquidemfine bac conditions nibil 
colligere licet, vt dernonfjrauimus. 

FINIS ELEMENT! PRIMI. 

E v 
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EVCLIDIS 
ELEMENTVM 

SECVNDVM. 

fD. E F I N'I Tl 0 N E S. 
I. 

O M N E paràllelograrprnum re&angu 
lum continerî dicitur fub redis duabus ii-
neis,qua? reâum comprehendunt angulû 

GIT Fu cl iJe s ficundo hoc li 
bra de potentys l'mearum recla 
rum,inquirendo>quantafint & 
quaarata partium cuitifuis li 
nés. refis, diuifs, & parallèle 
oramma rtBangula fub parti 
bus eiufdem Unes, diuifs compre 
henfa.tam interfe,quam. comp 
rata cum quadrato totius li 
nés, &c. S^uod 'vt commodi-

fAtur,exphe^t prias duabus defirutionibus duo ad ta, 
qm demcnJiranda funt, récite tntelligenda maxime necef-
faria . 

PRIORI definitione exponit, fub quibus reilis lineïs 
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contineri dicatur parallelogrammum quodcunqtte reBan 
ZUlttm; Et quid fit,parallelogrammum contineri fub dm 
but lineis reBis. Quod ut inteiiigatur, explicandum prima 
es~i, V ar alUlogr ammum illud Uici reBangulum, cuius om 
nés anguli funt reéli. Cuius quidem duo tantum funt geni-
ra.Quadratum,& Altéra parte longius.ln his enim omnes 
anguli funt reB*,vt perfpicuum efi ex eorum definitionibu 
In omni porro parallélogramme,/! vnus angulus duntaxat 
detur reBus,erunt & rcliqui très net effario recïi . Sit enim 
in parallelogrammo ABCD , angulus A, reffus, Dico reli 
quos très angulos B, C,D, reclos quoque effe. Nam cum pa-
rallelt fint AD, BC, * erunt anguli A, & 
B,interni duobus redis squales: Ai angu A*. 
lus A,reBus efl, ex hypçthefi. Igitur (j> B 
reclus erit. Quoniavero b quilibet fuo rp 
pofito efl iqualis,vt angulus A,angulo C, H C 
Qf> angulus B,angulo D;erunt & anguli C,0> D, reéli. 

DICIT itaque Euclides, quodlibetpa'iaileUgrammum 
reBangulum contineri fub duabus reBis lineis , qui vnum 
eius angulum reBum continent, t't parallelogrammutn re 
B angulum ABC D, contineri dicitur fub duabus lineis re-
Bis AB,AD;vel fub AD,DC;vel fub DC, CB, vel denique 
fub AB, BC: quoniam quilibet bumjmodt dui linei expri 
munt totam parallelogrammi magnitudinem,vna quidem 
vt AB,vel DC,eius longitudinem,altéra vero.vt AD, vel 
BC.eius latituiinem.V nde exprejjîs duabus Itneis, qui an 
gulum reBum continent in parallélogramme reBangulo , 
ftatim tota eius quantités concipitur,intelligiturquejongi 
tudo nimirum ,at que latitude. Accedit etiarn,quod ex motp 
imaginario vmus linei in alterahuiufmodi parelielogra-
mum conficitur.Si namq anime concipiatur reBa AB,deor 

\fum fecundum reBam AD, moueri in tranfuerfum , ita vt 
femper angulum reBjtm cum AD,ccnHituat, donecpunBû 
A,adpuntium D,&punnum B,aipunBum C,perueniat, 
defcriptum erit tetum parallelogrammum ABCD.ldê flet, 
fi AD , ponatur moueri in tranfuerfum fecundum reBam 
AB,(5H.§tuamobrem iure cptimo fub talibus duabus lineis 
reBis contineri dicitur parallelogrammutn reBangulum . 

, .
 ITA

~ 
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l T AE parallelcgrammum reBangulum ; quod 

\fù$ duabus reBis lineis contineri dicitur , erit illud, cuius 
duo latera circa vnum angulum reBum Aqualia funt dtta-
eus illis reBis lineis, vtrurnque vtrirjue. Vt parallelogram 
g i ,mum reBangulum fub reBis E, &F, 
F ' 1 contentum, erit idem, quod parallelo-

grammum ABCD: quoniam latus AB , squale eflx-ects E, 
<&■ latus AD,reBs F. 

PERSPICVVM autem efl ex diBis,parallelogram-
tnum reBangulum contentum fub duabus lineis squaii-'ns 
effe quadratum* Cum enim quilibet illarum l'tnea^um s-
qualium iqf a lis fit line s çfpofits, erunt omnia quatuor 
parallelogrammi reBanguli latera squatta. Quare ex de-
finitione quadrali, quadratum erit. 

ITEM manifstum efl,fi dus reBs Unes alijs duabus re-
Bis ItnetS squalesfuerint, vtraque vtrtque , reBangulum 
parallelogrammum fub prioribus duabus comprehenfum, 
squale effe ei , quod fub duabus pofleriortbus corn prehendi-
tu*,parallelogrammo refiangulo; quoniam & anguli , (jr> 
latera vnius iqualia funt (y angulis,& lateribus alterna. 
Quod tamen facile hac etiam ratione demonfirari pàteft , 
^ fiSint reBs AB,BC, squales reBis D E, E F, 

ç-ytraque vtrique. Dico parallelogrammum 
reBangulum ABC G , contentum fub AB, 
BC,squale effe parallclogrammo reBangu 

Flo DEFH, centento fub DF,EF. DuBis ete 
nim diametri-t AC,DF,cum latera AB,BC,tnagult ABC, 
s.qualiafint lateribus DE,EF, trianguli DF.F , & anguli 
B,rfr F,sei<aler,nempe reBi, a erunt triangula ABC,DEF', 
squatta . Eadem ratione tequalia erunt triangula A G C, 
DHF.Quaretota parallelogramma ABCG,VEFH,squa-
lia erunt. 

HABET autem comprehenfio hic parallelogrâmi reBan 
gulifub duabus reBis lineis angulum reBum continentibus, 
magna affinitati cum multiplie atione vntus numeri in al-
teruni.Sicut enim ex multiplication* pin 4 producitur nu-
merus \ z.qui in forma parallelogrammi conflituttur,vnde 
ey contineri dicitur fub 4. lia quoq.paralleUgrttmmû 

ABCD, 
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ABCD, toprehffum fub dua

 0
_

0
—o—o A 

bus reBis AB,BC,quaru illa .<l_»£j|£._J: -, 
fit i.palmorum , hsc autem | -| | I 
4. confiât iz. palmis qua- c—0—0-0 g 
dratis,qui quidem ex duilu 
Unes. AB,%. palmorum in lineam BC, 4. palmorum produ-
cuntur,vtfigura indicat,notumq. eB Arithmeticis ,atque 
Geometris, demonllraturq. a loanne Regiomont. lib. 1. de 
triangulis,propof. 16. Hinc fit,vt nonnulli dicant, paralle-
logrammutn reBangulum gigni ex duBu duarum linearum 
circa angulum reBum vnius in alteram . Vt proxime an-
técédent parallelcgrammum ex duBu Unes AB.in lineam 
BC, vel (quod idem efl) ex duBu Unes BC, in lineam AB. 
Idem enim parallelcgrammum procréâtur, fiue minor li-
nea in maiorem,flw: maior in minorent ducatur: quemad-
modum etiam idem producitur numerus,fiue minor nume-
rus in maiorem,fiue maior in minorem ducatur , vt ab Eu-
clide demcnSlratur lib. 7. propos. 16. Tarn enim ex multi-
plie atione s • in 4- quam ex 4. in 3. producitur hienume-
rus iz. 

O BI T E R quoque monendus mihi leBor videtur, Eu-
clidem in hoc fecundo libro,çy- in alqs, qui fequuntur , pa-
rallelogrammum reBangulum appellare fimpliciter reBan 
gulum; quod etiam esteri Geomefrs obferuant, ita vt no. 

%mine reBanguli perpétue intelligendum fit parallelogram-
mttm reBangulum.Rurfus,netoties esdem /V, -,g 
ter s repetantur , filent Geometrs. exprimere 
patallelogrammum tam reBangulum, quam^> C 
non reBangulum duabus duntaxat literis , qusper diame-
rttm opponuntur. Vt appofitttm par allelogr çmmum appel-
ant AC, vel BD. 

II. 
IN omni parallélogramme» ipatio, 

vnumquodlibet eorum, qua? circa diame-
trum illius funt 3 parallelogrammorû, cum 
duobus compiementis, Gnomon vocetur. 

R IN 
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I N- parallélogramme ABCD, fiue reciangulum tlludfit, 

\fiue non , ducatur diameter AC, ex cuius puncto quolibet 
(1, ducantur recii EF , HI, paralleU lateribus parallelo-
grammi , ita vt p ar allelogr ammum diuifum fit m quatuor 
parallelograma,quoru duoEH,lF,dicûtur effe circa diame 

trum , alla vero duo B G , GD, 
D complementa, vt manifeftum efl H D A H 

yv^
s
y ex vltima definitione primi lib. 

v 5Vi vj\>ç'f Itaque figura compofita ex pa-
~j~C ^ 1 rallelogrammo vtroltbet circa 

iametrum, vt ex IF, vno. cum duobus compiementis B G, 
GD, qtialis efi figura EBCDHGE , qua m complecîitur cir-
eunferentia KLM, dicitur. Gnomon. Eadem ratione figu-
ra FDABIGF , compofita ex parallélogramme EH, circa 
dtametrum, & duobus compiementis BG,GD, Gnomon ap-
pellabitur. 

S E D iam ad propofitiones fecundi huius lib.veniamus, 
in quibits fane cper/t pretiumfuertt , multum laboris in eis 
exquifîte intelUgendis penere , propter multiplicem earum 
vfum cum in rébus Geometricis, tum in humanis commer-
ces. Nam eX nonnullis harum propofitionum demonflran-
tur reguli HU adtntratiles Algebri, quikm vix credo in 
difciplinis httmanis prillantius aliquid reperiri , quippe 
cum miracula quidam numerorum(vt ita dicam) etuant 
tam abfirufa,ac recondita, vtfacultas illa omnem captum 
hitmanum fuberare videatur, tant a nihilominus factlita-
te,atque voluptate.vt facilius videatur effe nihil. Ex alijs 
deinde propofitionibus buius lib. eliciuntur demonfîratio-
nes, quibus inter fe aâduntur,fubtrahuntur, multiplie*», 
tur ,atque diuiduntur numeri furdi, ( quos dtcuntjhcc efi, 
qui nulle modo exprimi poffunt; cutufmodi funt radiées 
numerorum non qnadratortim,aut non cubicoru,qui neque 
per Diuinapotentta in numeris poffunt exhiberi , .g> hic res 
contradiilicn'ê implicet,vt Bhilofophi,atq. Theolcgi lequun 
tur.Quo quid admitabtlius:Quis.n.credat,per demonfira-
t 'unem feiri peffe, quidpreducatur ex radiée quadrata nu-
meri %,ad radicem quadrata num.\%. adiecla, cum vtraq) 
radix in cognita fit, & nulla ratione exprimi causât, quid 

illa 
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illapaulo minor fit, quam j. hic vero paulo maior quam 
4? Et tamen fumma, qui ex vtraque fit, colligitur ex vi 
propofitionis 4. huius lib. radix quadrata numeri Ko. qui 
paulo maior efî,quam 7.Prstereaex propos.12. Qo 1 j.eiuf-
dem huius lib. area,& quantitas cuiufuis trianglili exqui-
\fitiffime coqnsfcitur, ex qUa cognitione rurfus dimenfio om-
nium magnitadinurn fiuit,a/que dimanat. Pofirerno vlti-
ma prâpos.huius lib.omnë figuram retiilinea licet irregula-
rem, vel etiam plures , ad quadratum squale mirafacili-
tate reducit, Vt vere aureus dici mereatur hic liber , cum 
mole quidem fit perextguus , vtilitates vero contineat pro-

pe infinitas. 

THE OR. i, PROPOS, i. 
SI fuerintàuxreda? ïinex5feceturque 

ipfarum altéra ihquotcunque fegmenta: 
Redangulum comprehenfum fub illis dua 
bus redis lineis,œquaie eft eis, quse fub in 
feda, & quolibet fegmentorum compre 
henduntur, redangulis. 

SI N T dua» re£tx A,& BQquarum BC,fecetur quo-
modocimque in quotlibet fegmenta BD, DE, EC. Dico 
redangulum fub A, & B C ^comprehenfum squale effe 
omnibus redangulis ilmul' fumptis, qua; fub linea indi-
uifa A,& quolibet fegmento comprehenduntur, nempe 
redangulo fub A,& BD ; Item fub A, & D E ; Item fub 
A, & E C , comprehenfo. 

Reétangulum enim BF, comprehen- g j# |V F 
datur fub A, & B C, hoc eft, refta GB, i î 
srqualis fit redae A . Quod quidem Met, j 
fi erigaritur ad BC, d.ùse perdendicula- £L_i 
res BG,CF, asquales recrç A , ducàturq. 
recta FG. Nam reetszB G, CF-,» parai- \ns.fi 
ieias erunt,ob rectos angulos B3C: Sed & b asquales inter >». 
fe funt,quod vérâ'que recta; A. asqualis ponarur. £ Igitur 'fii.pron 
erunt quoque G F,BC,par'ailëlat, & asquales inter fe : ac 'cj 3 .pri 

R pro m de 
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proinde rectangulum erit BF,contentum fub A,fiue GB, 
& BC,exdefîn.i huius lib- Deinde ex D , & E, ducan-
tur rectae DH3EI,parallelae ipfi BG,vel CF. Itaque DH, 

_I,cum parallehe fint ipfi BG, » inter fe 
G W__I_„F q

UO
q

Ue
 parallelas erunt. Rurfus easdem, 

cum ex conftructione parallelogramma 
fintBH,BIjb a;quales erunt recta: BG,ac 

^propterearecta? A. Quoniam igiturre 
cta BG,a:qualis eft recta: A, erit rectan 

gulum BH, comprehenfum fub infecta lineaA,&fe-
gmento BD. Eadem ratione erit rectangulum Dl, com-
prehenfum fub A, &fegmento DE . Item rectangulum 
EFjfub A, & fegniento EC. Quare cum rectangula B H, 

DI,EF,aequalia fmt totirectangulo BF 5 perfpicuum eft, 
rectangulum comprehenfum dib A, & B C , a?quale effe 
rectangulis omnibus,qua» fub A,&fegmentis B D, DE, 
ECcomprehenduntur. Si ergo fuerint due recta: linea:, 
fecerurq. ipfanimaltera,&:c. Quod erat oftendendum 

SCHOLIVM. 

§iy O NIA M lib.p. propos. /4, decem priora theore-
matafecundi huius libri,qus Euclides lineis accommodât, 
in numeris etiam demonsirabimus,fidiuidantur,vt Unes.; 
non aés refuerit, breuiter numeris applicare ea,qus pluri-
busverbis de lineis hic demonftrantur,prsfertim cum mul-
tiplieatio numeri vnius in alterum refpondeat du ci ni v-
nius Unes, in alteram,vt ftipra diximus. Itaque propofttis 
duobus numeris quibufeunque vt 6. & * o, diuidatur po-

fterior in très partes $. J. & 2. Dico 60. numerum produ-
Bumex 6. in 10. squalem effe tribus numeris JO./8. _* 12. 

qui ex multiplie atione 6. in $. & 3 • & z. gignuntur : id 
quod perfpicuum eft. 

DEMONSTRAT hoc loco Federicus Commandi-
nus duo alla theoremata, qus iam fequuntur. 

SI fuerint dux recta? linea?, fecenturoue 
amba? in quotcunque fegmenta : Redan-

gulum 
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gulum comprehenfiim fub illis duabus re-
lais lineisjsequale eft eis, q'uae fubfingulis 
fegmentis vnius, & quolibet fegmentorum 
alterius continentur reétangulis. 

SINT dut relia. AE,AC, reUum angulum A, conti. 
ventes <qu& fecentur in fartes AD,DE, EF, FB ; AG, GH, 
HC. Dico reHangulum fubreâis AS, AÇt comfrekenfum 
&qualeeJferecJangulis,quA.ftt,b.AD,AG;., , 
AD,GH; AD,HC.DE,AG;DE,GH;DE, C KI.M I 
HC:EF,AG;EF,GH;EF,HC: FB,AG; ,;Jt 
FB,GH\FB,HC,çontinenmr. Complet. Q 
tur reci»ngtilum,AI,duc5turq. DK, Et, 
FM;p»t*llelt ipfi AC,vefBJ;; Item HN, 
GO,parklleU ipfi AE,velCI;qui fecent 
prières tuf, g>, JR,- S> TiX-K ■ -. êt*?».i*t»jgf8tr reSangulum 
AS, continetur fub AD,ÀG; & GP,fub AD,GH ; é> HK, 
\Jub ADjfîÇ;,, (*, quncltt^QStHPfipfi&P.jfint squales:) 
Item reftangula DT,S,S^f^ennnemmfub DE,AÇ;DE, 
GH; PEJIC; ( bq;io^QS,SPvl:Kdpfis AG,GH,KÇ,*%ua-
lesfint, éf ST,P§1,. ipfi DE JEt cadem rtuiope reSangula 
EV,TR,^J4, continents fub EF, AG ;E,F, GH; EF, HC: 
Necnonrea-ti»gulaFO,VN,liI,fub FB, AGj F,E, GHtFB, 
ÈCiperfpiçuttm efi,reB angulum fub AT,, tîC, squale effe 
retfanguiis fubfingulis partibus AD,DE,EF,FB, & quo-
libetfegmentorum A.^.GH, H C , comprebenjis . §luod e(l 
prepefitttm. 

SI fint àxxxreàx liriez, fecenturq. am. 
bx vtcunque : Re&angulum comprehen-
fam fub illis duabus redis lineis, vna cum 
re&angulo fub vna parte vnius,& vna par-
te alterius comprehenfo,icquale eft eis,quç 
[fub totis lineis, & didtis partibus mutuo 

R 3 conri-

î$.pri 
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continentur, re&angulis, vna cunrre&an-
guio fub reliquis partibus comprehenfo. 
ntmoinarrr: oi:p&thiavchi>.6u>: J> 

S I N T dut racli AB,AC,angulum continentesrecîitm 
A,qut fecenttfr vtzunque in 1) ,fy E . Dtco feciangulum 
comprehenfumfub AB, AC , vna cum reBanguio compre 
henfo'fub pariïôusA D,EC, étquale ejfe reS»ngulis ■conten 

C G v tis fub AI:, EC; Ac, A D ; vna cum reclan 
gulo ff.b DB,AE, comprehenfo. Compleatur 

}{ enim rectanguluni AF, agaturq. per D, re-
cia-E>G, iffiACvel BF, parallel.-i ; necnon 

■ \ 
I 

A -D S p
er

<E, redit EH, fecans DG,inlI,pamUela 
ipfi AB,vel CF. Quoniam Igimr redangulum AF j àquale 
efi rettangulis.EFs&H ,AI;fi 'addatur' commune'EG,enmt 
redanfùlaAF,EÙ, nempe fuh tetis lAE, AC, & partibus 
AD,EC,comprehe)tfa,tqua\i*\èàiingHÎis EF,AG,DH,fub 
A H,EC; AC,AE>; E>B, AE, comprehenfis tqualia. Qttod 
eft propsfitHm. 

I K numerh étiàm h te eadem perfpicud funt. Propofitts] 
entmduebus hifee numerit to. '<y 8. quorum prior in très 
pW&s$'**<p.S. pofierior <vero in duas, }. f. dluidatw, 'ferfpïX 
cuum efi i Se. numtrum pfôdudum ex JO. in 8. tquaitm 
effe fex numéris é, /o.ji./f, if. 2f. qui producun'fur ex fin~ 
gulis partibus 2.3.<;.in quamlibetpartium j. s. efficiuntq. 
fimul additi So.'vt volebat theorema i. Federici. 

RVRSVS, fiijdem numeri feceniur vtcunque,priot- qui, 
dem in J.7 poHerior autem in z. é.Masifefttim quoqueesi 
So. numerum produclum ex io. in 8. vna cum- J %.num.erb 
producio ex j.in G.tqualem effe tribus numeris 14. 
qui producuntur ex 10. >'» (>• (T ex 8. in & ex teliqua 
parte j. in reliquampartem 2. cum vtrebique efficiantur 
(?S. vl theorema 2. Federici optabat. 

THE d'il. 2. PROPOS. 2. 
SI recla linea fedta fît vtcunque : Re 

âangula , qua? fub tota , & quolibet fe 
gmento-
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ne 

gmentorum compréhenduntur, £equaliâ!§ 
font ei, quod à tpta fît,quadrato. 

RECTA linea AB,diuidatur vrcunque in C,duas in 
partes. Dico duo reclarigula comprehenfâ fub tota A B, 
& fegmentis AC,CB,fîrmil fumpta,£eqiia]ia effe quadra-
to totius linea? AB. Defcribatur .n. A D, ' 
qaîdj-attMii ii:r.'" A B, .§r«x C, ducàtur 
CF,paçâllela re£fce AE,.yel BD, qu$.*x-
qttalis erk rette AE, ho'ceft, recte A B, 
eai jeqtialis eft reâa A E , ex défini tioiifî 
quadrati.. Quoniam jgitur recta AE, x-
qûalis eftrecîcé"ÀB.erk reftanguîumAF, 
comprehenfum fub tota AB, & fegmento AC. Similker 
eritreâângukim-C^comprehenili,a3.fuJi tota AB, Se-
gmenta CB, Quare cum rectangula,AF,CD,a;quala fint 
quadrato AD*,peripicijum eft, reâangnla comprehenfa 
fub^AB,&AgSTïflasÀfô6Bjaqualia elfejqupipg Ineat 
AB. Si igitur re£ta linea fectaftt vtcu,nque,&e.-ç|a©4 de-

|rftbnftraiîdsm erat. . . ' 
cALJ T E S.. . Sumacur reéla D,œqualis re'c1x~£B.Quo 

^km,'igitur A B, diuifa eft in C, 
ferit rectaugulum compreJienfum ijS, C 
'fub infeéia D, &• ijeâa- AB, hoc eft { .. 
iquadratum rpÛx ABjfcapquale duo-
bus redanguîis,qux comprenendunturfubiBjin&&a_>} 
fioc eftyfiii» AB,&.fîngulis fegmentis A C , Ç^qtiod eft 
propofitum. 

S C H o L I Y M. 
AN §iy AM Euclides fecundum hoc theorema. 

profanât de Une» relia, diuifa in duos Mn- ^ 
tummodo partes vtcunque,tdem tumen eif-
dem medijs demonftrabittir,fî linea diuida-
tur in quotcunque partes, vt ex hi'sfiguris 
manififtum eft. In numeris -vero idsm fer-
' icitur hoc modo. "Humérus 1 0. diuijusfît «V 
in duas partes 7. ^> j.Dicû numéros 70 & ¥1 CDE 

3 0. qui producuntur ex multiplieatione 1 o. in 7. éf S-

R 4 quales 

a 3$-prt\ 
mi. 

b t.feeX 
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qualeseffe ioo. quadrato ipfiusnumeri lo.vt manifeftum 

Q TQ eft. Simili modo fiHumérus lo.diui-
AH—(—(—f—datur in plures parus j. £. 4. /. 
jFi'1 1 ■ ; erunt numeri jo.zo .40.zo.geniti 

ex lo.in t,l.t
r
.&\.8.qualts \oa.quadrato ipfius numeriio, 

SI M ILI mode demonlirat hoe loco Federicus Com-
mandinus hoc theorema, 

SI linea re<5ta fècetur in quotcunque fe-
gmenta: Quadratum,quôd à tota fitjjequa-
le eft eis,qua> fub fingulis fegrnêtis, & quo-
libet fegmento comprehenduntur, re&an-
gulis. 

SIT recta AU, diuifit in partes qitot-cunque AC, C D, 
DB. Dico quadratum ex A B, defcri 
ptum, Aquale effe redîingulis , qunfub 

■ ffngulis partibus AC,CD.l)B, &>'quo. 
libet fegmentotum ACCORDE, corn." 

. I 1
 t

 l r
R

 prehendunmr ; hoc eft, reiïzngutisfié 
W M AC- ACX>D;AC, DR- CDjAC; 

11 ^ 1 (F CD,CD; CD;DB : ■■•B.AC; DB, CD; 
• T>B,DS,eomprehenfi'i: Sunipt a-enim. 

relia EF^fUajtqtidlis fit' ipffcÂB,diuifaq.iK partes EG,GH, 
HF,partibus AC,CD,DB,tLqùales. Er'ii ex ijs, qua ad pro-. 
pof. 1, huitfs-libri demonftrauimus-, reejangulum fub A'B> 
EF, hoc eji, qu-.idratum ipfius A B , s.qunle reduegulisfub I 
AC,EG;AC,GH',AC,HF: CD,EG;CD,G(i\CD, HF: DB, ' 
EG;Dh,GH;DB IÎF. Cum igifurparses AC,CD,DB, par-
tibits HG,GH ,HF ,fint &qual s ; erii quoque quadratum ex 
AB,&qva/e reBangulisfub AC,AC; AC.CDïACiDB-.CD, 
AC;Cn,CD;CD,DB:DB,AC;DB,CD\DB,DB. Quod eft 

^propofitum. ... ... ...... 
IN numeris idem eft manifeftum, Si,enim numerns \ o-

dïuidatitr im.}.% eriiieo. quadratus totiu; dqualis his 
nouem numerts 4. 6.10.1S ç. is. to. ts.zf. qui exfingulis 
partêts z.$.?. tn quamlibet partium t. procre.mi^r, 
vt perfpicuum eft. 

THEO-

. -
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THECR, 3. PROPOS. 3. 
SI recla linea feéta fît vtcunq.ue:Re<5Un-

gulum fub tota, & vno fegmentorum corn-
prehenfum, a?qù'àle eft & ilii, quod fub fe-
gmentis comprehenditur , redtangulo, & 
illi, quod à pradi&o fegmento defcribitur, 
quackato. 

LINEAreâaAB,diuifa "S E—u J>-
,fit vtcunque in punclo C Di-

E 1 

fum fub totaAB,& vtrouis fe-
gmento, vt A C, ( nue hoc fe-
ïmentum. mains fit, fiue minus ) œquale effe reftangulo 
"ub fegmentis AC',CB,comprehenk>, & quadrato prio-
ns fegmenti affumpti AC. Conftituatur enim quadratum 
dicti fegmenti AC,quod fit AD: & ex-B,educatur BF,pa4 
rallekfipfîAE,donec coeat cum ED,protraéta in F.Quo-j 
niam îgitur A£,reaa recT:a; AQsEquabsef}:, exquadrati 
.definicionej .erit reetangulum AF^cpmRrehe.nfum iub 
tota AB,&fegmento AC. Rurfus,quiarecta CD, eadern 
ratione squaiis eft recta: ACj erit recïaagulum CF,corri 
prehenfum fub fegmentis A C, & C B. Cum îgitur re-
ctangulum A F, asquale fit quadrato A D, & rectangulo 
CFj liquido confiât", rectangulum fub A B, tota, & ■fef 
gmento AC,.comprehenfum. effe œquale rectangulo 
comprehenfo fub fegmentis AC, CB,.& quadrato prx-
didti fegmenti AC . Itaque fi refta linea fecta fit vtcun. 
que, &c. Quod erat oftendendum . 

ALITER. Accipiatur recta D,aequalis fegmento AC. 
Quoniam igitur recta A B , diuifa eft in C, erit rectan-
gulum comprehenfum fub D,& AB, ^ . G -> 

l hoc eft, fub AB, & £ C,a aequale re- ' ' 1 *» 
ctangulo fub D, & CB, hoc eft, fub «° ' 
AC,CB,&rectangulo fubD, & AC , hoc eft, quadrato 
fegmenti A C. Quod eft propofitum 

SCUO-
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S C H O L I V M. 

V T hoc theorema numeris accommodetur ,fit numerus 
1 o. dinifus in j.Qr- 3. Dico numerum 7 0. produilum e)c 10 
in 7. nqualem effe numéro z i .qui ex T.in 3.producitur,vna 
c«Wf 49, quadrato priorispartis 7. Id quod resipfa indicat.. 
Pariratione erit numerus jo.procrcatus ex lo.in $.&qua^ 
lis numéro 21. produdo ex 3. m 7. fimul cum 9. quadrato 
prudiclinumeri.2. ,,, . . ... 

THEOR. 4. PROPOS. 4. 
S I redia linea feda fît vtcunque ; Qua-

dratum , quod à tota defcribitur, squale 
eft & illis, qux a fegmentis defcribuntur^ 
quadratis,, &, ci.» quod bis fub fegmentis 
comprehendirar, reâangulo. 

F 13 REGTA linea AB, diuifa fît vtcunque>| 
in C . Dico quadratum totius reâse A B J 
aequale efle quadratis fegmentorum A C, 
CB, & rectangulo■ comprehenfo bis fuM 
-fegmentis AC/CB. Defcribaturenim fol 

■ per AB,quadratum .ADyducaturq.diame-
terB'E. Deinde ex C.agatur CF, parafe la .recïae BD, KH 
cans diametrum in Cpunclo, per quod rurfus ducatur 
HI,parallela reds AB. Eritq. quadratum A D , diuifum] 
in quatuor parallelogramma. Quoniam igitur trianguli 
ABE.duo latera-AB,AE,a;qualiafunt; ? eruntduo angu-
li AB£, AEB,sequales: Atqui b très anguli A B E, A E B,J 
BAE, trianguli ABE,duobus redii.s funt a?quales,& BAE, 
rectus eft. Reliquiergo duo anguli ABe,AEB, femirecti 
erunt. Eadem ratione oflendes angulos DBE, DEB, ie-
mirectoselfe. Quodetiam co.nftat ex'ijs,qua?ad 34.pro-
poflib. 1. demouftrauimus . Nam, vt ibioftenfum eft, 
diameter BE,diui'dit angulos reftos ABD, A E D, bifa-
riam. Quia ergo anguli quoque très trianguli E F G,c ae-
quales funt duobus rectis, & anguius E FG, rectus eft, 

cum 
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a cum fîraequalisrecta Dj.externus.intenioj necnon 
FEG,oftenfus femirectus; erit &reitquus EGF, femire 
ctusi ideoq. squalis angulo FËG. Quare b xquaiia eruiit 
latera EF,FG:qu* eu fîntca?quaiia oppofitis lâtenbsGH, 
H£,erit parallélogramme FH.,quadrani,cum omnia s'ms 
latera fiât arqua!ia,& omnes âguli recti;proptèrea quod 
exiftente vno angulo recto^népe FEH,vel F5 in paralle-
logiâmo FH,omnes quatuor recti <unt,vt ad defin. i.hu-
iuslib. monftrauirnus. Eadem ratione quadratum erit 
CI. Quamobrem CI, F H, quadrata funt fegmentor.um 
AC,CB,quod latus HG,11 asquale ûtxcctx AC. Rectan-
gula quoque AG, DG , comprehenfa erunt fub fegmen-
tis AC„CB.propterea quod CG, GJ, a;quales funt recta? 
GB', ob quadratum CI ; gftsEG, s-qualis recta: G H, ob 
quadratum, FH,hoc eft,.e recta? AC. Quocirca cum qua-
dratum AOj^luale fit quadratis Cl, FH, & rect'angulis 
AG,DG; confiât quadratum AD,tctius linea? AB.acqua-
ie effe quadratis fegmentemm AC,CB,& rectangulo 
comprehenfo fub eifdem fegmentis AC,CB,bis fampto. 
Igitur-fi recta linea fécta fîr vtcunqtje , quadratum.quod 
à.totadefcribitur,&c. Quod demonftrandum erat. 

A h II E-R» Quoniam recta AB ,diuifa eft in C,f erit 
quadr.minuotjus AB,-a?qualerectanguIis, qu3?fub tota 
AB,& fegmentis AC,CB?com- ^ 1 . 
prehenduntur : Rectangulum A-»—'~—' ,B 
autem fub AB, AC,comm-ehe'afm-n, g squale eft rectan-
gulo comprehenfo fub.A C. C t, &quadrato fegmenti 
AC : Item rectangulum fub'.AÈ, CB,comprehenfum, x-
quale eft rectangulo fub CË, AC,comprehenfo, & qua-
drato fegmenti Ce. Igitur quadratum recta: AB, a?quale 
etiam eft quadratis fegmentorum AC,CB, & rectangu-
lis fub AC.CB, & fub CB,AC. Quod eft propofitum. 

COROL1ARÏVM 1. 
HIN C manifeltum eit, parallelogramma circa diametrum quadra-

ci effe quadrata. 

CONSTAT hoc ex priori huitts theorematis démon 
ftratione,in qua oftenfum e}i,recîangula Cl, FH, qu& funt 

circa 

k ô.pri.i 
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168 EVCLID. GEO M. 
circa diametrum BE, effe quadrata. In emnibus enim alijs 
quadratis eadcm erit demonftratio. Eft tamen torellarium 
iftud intelligendum de iïïis parallelogrammis circa diame-
trum quadrati, -qui communem aliquem a» gui H m habent 
cum tcte quadrato, caiufmodi funt dicîa parallelogramma 
CI,EH. Illudenim angulum habet ABU, communem cum 
quadrato,hoc vero angulum AED. Idem nihilominus ve-
rum eft de quibufcunque parallelogrammis circa diame-
trum quadrati, etiam protraBam , quamuis non habeant 
cum quadrato angulum aliquem communem , dummodo 
eorum latera parallela fint quadrati lateribus.Circa enim 

diametrum ACquadratt BD, confi, 
fiatparallelogrammum FH,fiue in-

g tra quadratum,fiue extra,qmd ta-
men habeai latera lateribus quadra-
ti BD,pàrallela. Dico F H, effe qua 
dratif. Cum enim paralieUfint AB, 

Q EF, a trunt anguli BAC,FEG,iqua. 
les,internus, & externus ; atque ea-

dcm ratione anguli BCA,FGE,&quales erunt : Sunl autem 
anguli BAC,BCA, femirecti, vt oUenfum iamfuit. Igitur 
&-anguli FEG,FGE,femireUierunt: bproptereaque latera 
EF,FG,illis oppofita.t.quali/c, c & angulus F,r-eBus. Sfua^ 
re cum EF,FG, latera d xquaiia fint oppofitis lateribusGH, 
HE,Àqttilaterum eritpjirdllelogrammum FH : Sed & re~ 
Bangulum eft,ex ij s,qui.ad defin, i. huius lib, oftendimus, 
proprerea quod angulusvntts F, reclus efi demonftratus, 
Igitur F H,quadratum erit." §fuodeft prepofitum. 

COROLLARIVM II. 
S E Q VITVR etiam ex demonftratione huius propof 4. diame 

trum cumfuis quadrati diuidere eïus angulos bifariam. Probatum enim 
fuicangulos AEB,DEB,efiê femirédos, Sic. Id quod etiam ad propof. 
54. lib. 1 demonftrauimus. 

S C H O L I V,M. 
IN numeris ita theorema hoc quartum exercelitnr. Sit 

numerus 1 e.diuifus -vtcunque in 7. & l-Vides igitur toe. 
quadratum totius numeri squale effe 49. & p. quadratis 

partium 
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partium 7. o» J. vna cum numéro 21. qui ex 7. tn 2. pro-
creatttr, bis fiumpto. "Nam 49.9.2 r. z 1, effuiunt j00. 

PERFACILE autem erit ex hoc theoremate 4. dé-
monfirme hoc aliud theorema. 

SI linea re<5ta fuerit dupla linea? re&ae, 
quadratum ex illa defcriptû > quadruplum 
eft quadrati ex hac defcripti. Et fî quadra-
tum quadruplum fuerit quadrati 3 latusil-
lius duplum eft Iateris huius. 

5/2" enim primum linea AB , dupla linea y 
K.Dico quadratum réels, AB, quadruplum 
effe quadrati réels. K. Nam diuifa AB, bifa- H 
riam in C.fifiat confiruBio , vt in 4, hoc thee. 
remate,erunt quatuor parallelogramma AG, t 
CI,IF,FH

y
 quadrata,atque inter fe squalia, 

cum omnia eorum latera fint sqtealia, omnesq. anguli re 
cli ,vt facile demonftraripotefi ex propos.s^.ltb. j, Sfaa-
re cum quadratum AD,tquale fit quatuor quadratis A G, 
CI,IF,F H, erit quadratum Unes, A B, quadruplum qua-
drati Unes. AC,hoc eft, Unes, K,qus squalis efi ipfi Ac. Eft 
enim vtraque dimidium Unes. AB. 

B REV I V S. a Quadratum rects AB, squale eft qua 
dratis rectarum AC,CB,& reBangulo fub reBis UneisAC, 
CB,bis comprehenfo. Cum igitur quadrata reBarum squa-
lium AC, CB,squaliafint ; & re&angulum fub squaltbus 
AC,CB,quadratum quoque fit, atque squale quadrato re-
Bs A C ; Confiât quadratum reBs. AB , quadruplum effe 
quadrati rects. AC;cut?i squale fit quatuor quadratis,quo-
rum vnumquodque quadrato reBs AC, squale efi . 

S I T deinde quadratum reBs A B , quadruplum qua 
drati rects K. Dico latus AB,dnp!um efje Iateris K. 7{am 
diuifa recla AB, bifariam in C,vt AB,duplafit ipfius AC; 
erit, vt iam demonftratum efl,quadratum rects, AB,qua 
druplîi quadrati.reBs. AC.Pcnitur aut & quadrupla PHH-

drati reBs K. Igitur squalia funt quadrata reBaitî K, & 

AC. 

\<f"-
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170 EVCLID. GEO M. 
AC,éf ipfi propterea rects K,& AC,&quales:Esl autêAB* 
ex eonfiruùtione ipfius AC,dupla. Dupla igitur etiam erit 

ipfius K. H se t amen omnia aliter demonfirabimus adpro-
pofi.zo. lib.6, 

CAETERVM. ex bac propoj. 4. coUigi pofeft modus in* 
ueniendt numerum quadratum, cum que- datusquiuis >tMi-
meras quadratum quoque numerum conftituat. Si namqtte 
ex date numéro àuferatur 1. erit quadratus humérus ex 
reliqui numeri dimidio in fe multiplie ato produit us, is qui 
qus,rétur, Yt fi dams fit numerus 15. inueniendusq. nume-
rus quadratus, cum quo datus numerus js. facial nume^ 
rttmHem quadratum; detrahemus J. ex is.& reliqui nu-
meri 14. dimidium 7. accipiemus. Nam numerus quadra-
tus 49. ex eo dimidio in fie multiplicato produSus erit is, 
cum quo datus numerus 1 s. cenilituit 64. quadratum nu-
merum,cuius lattis efi s. nempe numerus vna vnïtate ma-
ior, quam 7. latus quadrati inuenti. Ratio huius rei hsc 
eft. Qucniam quadratum AD.reéts AS , a squale efi duo-
bus quadratis EH, CI, partium AC, CS, vnà cum rectan-
gulo bis comprehenfo fub AC,CB ; fi gnomonem H B F, qui 
cum quadrato F H ,cons~ïttuit totum quadratum AD,pona-
mus 1 5. quantus nimirum ejf datus mimeras : quadratum 
autem CI, ftatuamus j. atque adeo latus quoque eius C B, 
i|. erit vtrumuis redangulorum AG,DG, 7. ac proinde fie-
gmentum AC, 7. vt nimirum ex AC,in CB,qus efi \.fiant 
7. <S)undratum ergo FH, erit 49 . Totum autem latus AS, 
erit S.nempe vna fnitaie matus,quam AC,latUS quadra-
ti FH. Hsctrgo eft caufa, car ex dato numéro , hoc efi, ex 
gnomone HBF,detrahamus i.& reliqui numeri dimidium 
ftatuamus latus quadrati F H,qusfifi. 

V T autem numeri fraili vifentur, datus numerus de 
bet effe impar , vt nimirum ablata 1, reliquus numerus ài-
uidi pofiit bifariam.Regula nihilominus vera eft,quicunque 
numerus datus fit . 

IDEM effciemus,fiex dato numéro quetnuis quadra-
tum numerum demamus, Q> refidui dimidium per latus 
quadrati ablatipartiamur. Quotient enim erit latus qua j 
drati qusfiti. Vtfidetur numerus 45'. prognomone H B F,\ 

aufera- 1 
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atiftremus numerum quadratum g. pro quadrato CI,cums. 
latu; efi 5. Refidui $6. dimidium efi 18. pro AG, quod di-
uiftim per 3. hoc efi per CG,latus quadrati ablati Cl,fiacit 
sjuotientem 6. pro latere GH,cuius quadratum FH, nimi-
rum 36. additum adgnomonem HBF, nimirum ad 45. ef-
ficit quadratum numerum Si. Vt autem fraciiones euiten-
tur,dandus erit numerus, itavt, ablato quadrato numé-
ro altquo , refiduus numerus haleat dimidium numerum , 
quem latus quadrati ablati numcret. 

V I C IS S I M reperiemm numerum quadratum,à quo 
datus quiuis numerusfiubtrafruj relinquat numerum quo. 
que quadratum . Nam fi ex numéro dato dematur 1. & 
reliqui numeri dimidio adijciatur 1. conficietur latm qua-
drati qu&fiti. Vt fi rurfium datus fit numerus 1 f. Detracia 
r. erit reliqui numeri iq.dimidium 7. cui addita i.fiet la-
tus quadrati qutfiti S. Si enim ex ems quadrato ô^.detra-
hasij. remanet quadratus numerus 49. cuius latus efi 7. 
quod perpétua efi vna vnitate minus,quam latus quadra-
ti inuenti. Ratio etiam huius regulsfaciliS eft ex eadem fi-
gura huius propos. 4 Nam(1 gnomonem HBF, qui ex qua-
drato AD,fiubtraclus reliquat* facit quadratum F H, po-
namus 15.quantum nimirum eft numerus datus. Quadrata 
veto CI,fiatuamus 1, atque adeo &• latus eius C B, 1. erit 
vtrumlibet reclangulorum A G , D G , 7. ac proinde & fie-
gmentum AC, 7.vt fiupra dicium efi , éf tota linea AB, 
8. &c. 

T H E O R. 5. PROPOS. 5. 
SI reâa linea fecetur in aequalia, & non 

a^qualia: Reclangulum fub inaequalibus fe-
gmentis totius comprehenfum , vnà cum_' 
quadrato,quod ab intermedia feftionum, 
a?qua le eft ei, quod à dimidia defcribitur,' 
quadrato. 
_DI V IDA TV R recra A B, bifariam in C, & per 

insrqua-
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kisequalia in D, vt fectionum intermedia fit recta C D, 
qua nimirum dimidia CBjininus ftgmentum D B, fupe-
rat, velqua maius fegmentum AD,dimidium AC, exce-
dit. Dico rectangulum fub fegmentis insequalibus A D, 
DB,comprehenfum, vna cum quadrato recta; CD, quae 
inter duas eft fectiones , aequale effe > E G F 
quadrato dimidia? C B. Defcribatur e-
nim CF, quadratum fuper dimidia CBf r 
& ducta diametroBEjducaturex D, re- f-
cta DCparallela recta; BF, fecans dia- ̂  
metrum BE,in H, puncto , per quod ducatur recta; B C, 
parallela IK : Item ex A,rectaeCE,parallela A L, fecans 
IK.productam in L. Erunt igitur per corollarium i.pras-
cedentis propos. D J, KG , quadrata,ideoque DH, recta 

a34,^i7jreetîe DB, aequalis: a Eft autem &KH, ipfi CD, arqua-
lis. Quare reétangulum AH , comprehendeturfub AD, 
DB; & KG, erit quadratum recta; CD. Probandum ita-

_ que eft, rectangulum AH, vna cum quadrato KG, Ï-
" -pr*|quaie effe quadrato CF. Quoniam ergo b complementa 

GH, FH, arqualia funt ; fi addatur commune quadratum 
DI,eritparalieîogrammum DF, parailelogrammoCI, 

jg^^-jaîqualô: « Eft autem & AK, e.idem CI,a?quale, quod & 
bafès AC,CB,a-quales fint.Igitur DF,AK, asqualia etiam 
inter fe erunt: quibus fi commune apponatur C H, erit 
gnomon MNO,rectangulo AH,a;qualis. Quocircacum 
gnomon MiNO,& quadratum KG,xqualia fint quadrato 
CF; erit & rectangulum AH,vna cum quadrato KG ,.as-
quaie eidem quadrato CF. Si recta ergo linea fecetur in 
asquaiia,& non Eequalia,&c. Quod oftendendum erat. 

ï> 
SCHOLIVM. 

ALITER hoc theorema cum 
a Francifco Maurolyco demonftrabi-

mut, eomodo, quo idem in numeris 
demonUratur à Earlaam monacho. quod etiam cum eo-
dem Maurolyco inJequentibuspropofitionibus njfque ad il. 
exclu/tuefaciemus . Demonftrationes autem haï numeris 
accommodatas reperies ad propos. 14. lib.y. Ita ergopropo-

fitum 

mm 
SCD LYON 1



LIBER IL 2 73 
yitum exequemur . Quia quadratum ex C B , a squale eft 
quadratis ex CD,DB,vna cum reciangulo bis fub ÙB,CD; 
Reclangulo autem fub DB,CD, vna cum quadrato ex DB, 
vsquale eft reétangulum fub DB,CB; Erit quadratum ex 
CB, squale reliquo quadrato ex CD,vna cum relique re-
ciangulo fub DR>CD,& reciangulo fub DB,CB,vsljub DB, 
AC.Atqui reclangulisfub DB,AC,&fub L>B,CD, c squa-
le eft rcctangulunifiub DB, & tota AD . Igitur quadratum 
ex CB, squale erit quadrato ex C D , -vna cum reciangulo 
fub DB;A"ù; hoc efi,reclangulumfub A D , D B , vna cum 
quadrato ex CD , squale erit quadrato ex CB. Quod erat 
demontlrniidum-. 

IDEM in numeris eft manififlum . Diuidaturenim 
numerus 1 0. squaliter in s. & ï.Jtem insqualiter in 7.Ô' 
3. ita vt médius numerus inter fisclionesfit 2. quo videlicet 
dimii'us numerus S. fuperat nùncrem partent 3. &c . Vi-
des igitur,numerum z 1. ex 7. in 3. produlium,vna cum 4. 
quadrato intermedij numeri z, squalem effe 1?. quadrato 
dimidij numeri î. 

V
E X bac etiam prepof. f. inuenlemus alio modo nume-

rum quadratum , cum quo datus quiuis numerus quadra-
tum quoque conficiat numerum. Nam fi dato numéro adij-
ciatur 1. û> À compofiti numeri dimidio detrahatur i.reli-
quum fiet latus quadrati qusfiti. V t fi datus numerus fit 
15. Addita 1. fit \ 6.à cuius dimidio s.fidematur i.manet 
7. latus quadrati 49, cum quo datus numerus if.compo 
ait numerum quadratam 64. cuius latus efi s. quodperpe 
tuo eft vna vnitate maior latere 7. quadrati inuenti. Ra 
tio huius reguls- ex demo/ifiratione propos, f. difficilis non 
eft. Cum enim reclangulum AH,cum quadrato KG,i squa 
le fit quadrato C E ; fireclangulum AH, ponatur tj.fîcut 
numerus datus; at vero quadratum Dl, E_ G F 
ftatuatur 1. ac proinde latus DB, quoque ^ 
1. erit relia AD, 1 i ■ vt nimirum ex AD, p 
in DB,gignatur j.f. reclangulum vdeli- L 
cet AH . Addita ergo 1. erit tota linea ^ 
AB.16. à cuius dimidio s. dempta 
tus nimirum quadrati KG.. 

, relinquetur CD,i.ln-

S HIC 
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274 EVCLÎD- GEOM. 
HIC quoque ,fifra£H numeri vitandt fint, débet nu-

merus datus effe impar,vt videlicet, addita ïi diuidipoffit 
bifariam. 

E contrario reperiemus numerum quadratum, d quo fi 
datus quiuis numerus fubtrahatur , reliquus fiât numerus 
quoque quadratus . Nam fi ad datum numerum adijcia-
tur i. erit dimidium compofiti numeri latus quadrati qus.-
fiti.Vtfi rurfum numerus zf. datus fit. Addita i. erit com-
pofiti numeri dimidium 8. latus quadrati 64. qu&fiti. Sie-
nim demas datum numerum /5 . reliquus fiet quadratus 
numerus 4?.cuius latus 7. perpétue minus efi vna vnttate, 
quant latus quadrati inuenti. Ratio huius rei perfpicua 
quoque efi ex eaiem figura huius propos.^. Nam fi rectan-
gulum AH,quod ex quadrato CF, ablatum relinquit qua-
dratum KG,!ïatuatur is.ficut datus numcrus;& quadra-
tum DI,ponatur 1. atque adeo ey E>B,eius latus t.erit tota 
AB.iô. & e'li* dimidium CB,%. &c. 

THEOR. 6. PROPOS. 6. 
S I recta linea bifariam fecetur 3&illi 

recta quïdam linea in rectum adijciatur: 
Rectangulum comprehéfum fub tota cum 
adiecta , & adieâa, vna cum quadrato à 
dimidia, squale eft quadrato à linea, qua' 
tum ex dimidia, tum ex adiecta componi-
tur, tanquam ab vna, deferipto. 

S B C E T V R recla A B, bifariam in C, & ei in re-
ctum addatar B D . Dico rectangulum comprehenfum 
iub tota compofîta AD.& DB,adit cta, vna cum quadra-
to dimidiae CB, squale effe quadrato linea; CD, qux e> 
dimidia CB, & adiecta B D, componitur. Defcribatu 
namque C E, quadratum fuperC D, & ducta diametro 
DF.ducatur ex B,rec"ta BG, parallela recta» D E, fecans 
diametrum DF,in K,puncto,per quod agatur IK, paral-
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F G î; 

L 

À C B û 

lela rects C D : Item ex A , ducatur 
re£te C F, parallela A L , fecans I K, 
produclam in L. Erunt igitur per co-
rollarium i. propos. 4. huius Iib B I, 
KG,quadrata,ideoq. recta DI, rect* 
DB,aequalis :a Eft autem & K H, recta; 
CB,a:qualis. Quare rectangulum AI, 
comprehendetur fub rectis AD,DB;& KG, erit quadra-
tum recta; CB. Probandum itaque eit, rectangulum A l, 
vna cum quadrato KG, asquale efïè quadrato G E. Quo-
niam ergo parallelogrammum AK,D squale efi: paralie 
logrammo CH,quod bafes AC, C B, squales fint : «• Eft 
autem & parallelogrammum H£,eidem CH, a;quale_i, 
complementum complemento ; erunt AK, H E, atqualia 
inter fe. Addito ergo communi CI, erit rectangulum, j 
AI, gnomoni MNO, asquale. Quocirca cum gnomon—, 
MNO,&quadratum KG,quadrâto CE,fint a:qualia;erit 
& rectangulum A I,vna cum eodem quadrato KG,eidem 
quadrato CE, squale. Itaque fi recta linea bifariam fe-
cetur, &illi recta quf dam linea in rectum adijciatur, 
&c. Quod erat demonftrandum. 

S C H O L X V M. 
ALITER. Quia quadra-

tum ex CD, & squale esi quadra .Al t 1—iJ3 
tis ex CB, BD,vna cum recian-
gulo bis fub DB,CB,hoc efi, quadratis ex CBfBD, -vna cum 
reBangulis fub DB,CB,&fub DB,AC: (fitènpfa AC,femel 
pro C B , que. illi squalis ponitur. ) E/i fèute'm reBangulis 
fub DB,AC;DB,CB; & fub DB,DB, ( quod eft quadratum 
ex DB,) e. squale reBangulum fub DB,& tota AD. Igitur 
quadratum ex CD,squale efi reliquo quadrato ex CB, -v-
na cum reBangulo fub DB,AD: Hoc eft, reBangulum fub 
AD,DB,vna cum quadrato ex CB, squale eft quadrato ex 
CD. Quod demonftrandum erat. 

C AE T ERV M fit rem attentius confidernre uelimus, 
comperiemus propofitienem banc 6. per prscedentem j.fa-
cillime poffe demonfirari : id quod etiam eruditus <vir,& in 
omni deBrinarum génère exercitatiJfîmus,Maurictus Bre-

S z fiaus 
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.feins Qratianopolitanus , Regius olim Mathematicarttm 
difciplinarum in Academia Parifien/i profeffor, animad-
ttertit, Sit enim relia AB,fecla in C,bifariam,& et ad dit a 
recta quantacunque B D . Dico 
rcBangulum comprehenjum fub , , ^ ® ^ 
totaAD,copefita, 0» adiecla BD, 
vna cum quadrato dimiàisC B, 

,76 EVCLID. GEO M. 

-2-

squale effe quadrato reBsC D , ex dimidia , & adieûa 
compofita, Addtta namqtie reffs 4D , ex altéra parte re ■ 
Ba AE,qus adiecls BD,iqualis fit, erit tota E D ,feBa in 
C, squaliter,& in B,insqualiter,quod EA, AC, ipjîs D B, 
BC, squalesfint. Kecia qnoque EB,reBs AD, squalts erit , 
quod EA, ipfi DB,fit tqualis, çj> AB,vtrique commun is. 
iReBangulum ig 'tuir fub partibus insqualibus EB,BD, v-
na cum quadrato intermedii fecticnis CB , hoc efi, reBan-
gulumfub AD,BD,vna cum quadrato dimidis CB,squa 
Le erit quadrato dimidia CD,hoc ejl, quadrato reBs ex di-
midia CB,dat£ reBs A B, Q? ex adiecta B D , compofits , 
Quod efl propofitum . 

SE CET VR iam numerus 1 o. bifariam,( vt & hoc 
theorema numeris accommodemus.) in %• & S. addaturq. 
ei nùmerus 2. Vides igitur nutnsrum 2 s., qui producitur ex 
toto numéro compofito 1 2. in adieBum z. vna cum z^.qua 
drato dimidif >iumeri,&qualem ejfe ^.quadrato huius nu-
meri 7. qui ex dimidio y. & adieBo 2. componttttr. 

EX hoc porro theoremate celî/gitur proprietai infignU 
Arithmetics proportionnlitatis,qus confiait in eodem fem-
per excejfu quanlitatum proporttonalium. Cum enim AD, 
fuperet CD,magnitudine AC,hoc eH ,C £ ;& CTS.fuperet 
BD, eadem magnitudiae BC: habebunt très Unes AD.CD, 
BDjproportionalitatem Arithmeticam;quandoquidem pri 
ma AD,fuperat fccundam CD,eodem excejfu AC,fiue CB, 
quofecunda CD,tertiam BD,fuperat.Quare cum oBenfum 
fit,reBangulam fub extremis AD, BD, vna cum quadrato 
excejfus CB,squale ejjé quadrato Unes, médit, CDiperfpicue 
colltgitur,in c-mniprcportionalitate Arithmetica trium li-
nearum , reBanguhtm fub extremis contcntum, vna cum 
quadrato exceffus,squale effs quadrato Unes médis. Sem-

per 
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fer enim très line IL Arithmetice frofortionales ita inter fe 
conittngi foterunt,vt efficient vnam line/tm bifariam diui-
fam, ( qus nimimm squalisfit excejfui inter frimam & 
tertiœ,&ex tertia. Vt fatet,fi très relis, fint dats AD,CD, 
BD.Si namque ex frima AD,abfcindatur DC,squalis we-
diS)& ex média bac DC, auferatur tertia D B , erit AB, 
( excejfus inter frimam &> tertiam) felia bifariam in C, 
eif^addita tertia BD. Cum enim CB, excejfus fit inter me-
Sam CD,&tertiam BD,qui f.qualis effe débet ,eb propor-
tionalitatem Arithmeticam,ipfi AC, nemfe excejfui inter 
frimam AD,& mediam CD;srit neceffario AB,fecïa in G, 
bifariam. Eademq. ratio s fi in alqs. §)uod idem in numc-
ris cernitur,qui eundem habent excejfum.In numeris enim 
4. j.to.eundem exceffum habentibus,numerus 40. pro-
duirons ab extremis 4.10. vna cum 9. quadrato excejfus 3. 
squalis ejl quadrato numéro 49. qui ex medio numéro 7 
frocreatur. 

E X hacetiam frofos.â.referiemus,iit ex 4. propos, nu-
merum quadratum, cum quo datus quiuis numerus qua-
dratum quoque numerum comfonat. Nam fi ex dato nu -
mero dematur i.& reliquus numerus bifariam fecetur,erit 
quadratus numer" huius dimidtj is.qtii qusritur.Vt fi datus 
numerus fit is. Dempta 1, relinquitur 1 A.cuius dimidium 
•j.dabit numeru quadratum 49.qiitfitum.Nam is.cum 49 
facit quadratic numeru ôi.cuius latus S.vna vnitate ma-
ius ejl latere 7. quairati inuenti. Huius rsi ratio manife-
fl» ex hue 6. propos. Cum enim reflanguium AI,cum qua-
drato GK,3squalefit quadrato CE;fi reBangulum AI,fia 
tuatur \%.at quadratiî BI,t. ideoq. & latus BD. i.erit to 
ta linea AD,\j.vt nimirum multiplicata in BD,i.produ. 
cat reBangulU AI,i %, Ablata igitur 1, BD. remanet A B, 
14. cuius dimidiû y.dabit CB, latus quadrati KG,qusfiti, 

N E C E S S E autem etiarn hic efi , datum numerum 
ejfe imparem,vt fraéïi numeri vitentur, vt videlicet dem 
fta 1. bifariam fojfit diuidi. 

VERSA vice inueniemus numerum quadratum , à quo 
datus numerus detralius quadratum etiam numeru relin-
quat. Si enim ex dato numéro tollatur 1. (j>reliqui nume 

ô.fif. 

S i 
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ri dimidio adtjciatur rurfus i. conficietur latus quadrati 
qu&fiti, Vt fi datus fit numerus is. Dempta i.erit 7. ,dimi 
dtumreliqui numeri 14. additaq; I. fiet latus quadrati 
qutfiti 8 . Nam fi ex eius quadrato 64. fubducas datum 
numerum u. reliquus erit qnadratus numerus 49. 

7. femper vnavnitate minus efi latere inuento s. lia 
tio eft.quia fit reciangulum AI, quod ex quadrato CE, fub 
tra&um relinquit quadratum KG,fiatuatur i^.at quadra-
tum BI, ideoque &• BD , eius latus 1. erit tôt a linea AD, 
l%.-vt dicium efi. Dempta ergo 1. B D, erit AB, ZA. cuius 
dimidio CB,quod efi 7. fi rurfus apponatur i.fiet latus CD, 
s. quod qu&ritur,&c. 

THEOR. 7. PROPOS. 7. 
SI re&a linea fecetur vtcunque ; Quod 

à tota,quodque ab vno fegmentorum3vtra 
que fimul quadrata, œqualia funt & illi, 

lod bis fub tota, & di&o fegmento com 
prehenditur,rec~tangulo,& illi, quod à reli-
quo fegmento fit, quadrato. 

1 H.pn 
I mi. 

T> SÊCETVR recta AB, vt 
cunque in C. Dico quadratum 

1 totiusAB,&: quadratum fegmen 

t ti lîue maiorisjfîue minoris AC, 
-^squalia effe rectangulo bis com 

prehenfo fub tota AB, & dicto 
fegmento AC, vna cum quadrato reliqui fegmenti C B, 
Defcribatur enim fuper AB,quadratum AD, & ducta_> 
diametro BE,ducatur ex C,recta CF.parallela recta» AE, 
fecans diametrum in puncto G,per quod agatur HI,pa-
rallela recta: AB . Erunt igitur per corollarium ». pro-
pof 4 huius lib. Cl, HF ,quadrata: &quia recta G H, 
» œqualis eiï rectœ A C, erit H F, quadratum fegmenti 
AC. Rurfus quia AE,a=qualis eft ipfî AB, erit rectangu-
lum AF, comprehenfum fub tota A B, & fegmento A C 

Eadem 
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Eadem ratione rectangulum H D, comprehenfum erit 
fub eifdem rectis AB.ACquodrectae DE, E H, squales 
fint rectis AB,AC,ob quadrata.AD,FH. Quoniam igitur 
rectangulis AF,FI, vna cum quadrato CI Tnoc efi, gno-
moni KLM, vna cum quadrato CI, squale eft quacira-
tum AD ; iî apponatur commune quadratum HF, erunt 
quadrata A D, H F , œqualia rectangulis AF,DH, (quo 
rum quodlibet comprehenditur fub tota AB, & fegmen 
to Ac,) vna cum CI, quadratoreliqui fegmenti C B . Si 
igitur recta linea fecetur vtcunque, Sec. Quod erat de 
monftrandum. 

SCHOLIVM. 
ALITER. Qui* quadratum ex A B,* squale eft 

quadratis ex AC,CB,°vna cum rectangulo bis fub AC,CB; 
\jfi addatur commune quadrata 
ex AC, erunt quadrata ex AB, 1 ) ^ g 
AC, squalia quadrato ex AC, 
bis,&quadrato ex CB,vnn cum reHangulo bisfubAC,CB. 
Sed reàangulo fub AC,CB,vna cum quadrato ex AC,b * 
quale eSI rectangulum fiib AB, AC : Et proinde rectangulo 
bis fub AC,CB.vna cum quadrato ex AC, bis , squale eft 
reciangulum fub AB,AC,bis. Igitur quadrata ex AB,AC, 
tqualia funt reliquo quadrato ex CB,vna cum reàangulo 
bis fub AB.AC.^uod demoniirandum erat. 

IN numeris autem diuidatur numerus 10. vtcunque in 
6. & 4. Igitur 100.quadratus numerus totius numeri to.& 
36.quadratus numerus partis 6. squales funt numéro 120. 
quifitbisextoto 10. inpartem 6. vna cum 16. quadrato 
numéro alterius partis 4. vt constat. Sic etiam 100. qua-
dratus numerus totius numeri lo.&iôquadratus numerus 
partis 4. squales funt numéro S 0. qui bis fit ex toto 10 . in 
partem 4, vna cum ^6. quadrato numéro alterius partis 6. 

EX FEDERICO C O M M A N DI NO. 
SI re&a linea in partes insequai es fece-

tur: Earum partium quadrata œqualia funt 
rectangulo, quod bis dictis partibus conti-

 s 4 

r A.fec. 

nctur 
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V1IJ. 

X 

E 

a 
1 

netur, vna cum quadrato eius linea3, qua_, 
maior pars fupcrat minorem. 

S E C ET V R reBa AB , in partes insquales-AC, C3, 
\fit que maior pars AC; ponatur autem minori parti CB ,t-
qualis linea AD,vt DC,fit excejfus, quo pars AC , fuperat 
partem CB. Dico quadrata partium AC, CB, squalia sjfe 
reBangulo,quod bis continetur fub AC,CB, vna cum qua-
drato Unes DC. Confiituniur enim qnxdrata AE, C H, jj> 

agatur DI,ipfi CE , parallela, produ. 
caturque HG,ad K Itaque quoniam 
AD.ipjï CB, efi squalis, addita com-

-,ï{ muni DC, erit tota AC, hoc eB, CE, 
toti DB,squalis: Ejl autem & CG,ipfi 

I> C -S CB,squalis,quod quadratum fit CH. 
Igitur & reltqua G E, reliqus D C, 

tqualis erit : Ac proinde,* cum & IE,ipfi DC,fit squalis, 
erunt GE,IE,squales; ideodj IG, quadratum erit ab excef-
fu DC,defcriptum.S^uoniam vero reftangula AI,DH,con 
tinentur fub partibus ACCB, ( Eft enim AC,vtrique Unes 
AF,DB,& CB,vtrique AD,BH, squalis ) manifeftum eft-
quadrata AEiCH,partium AC,CB, squalia ejj'e reBangu-
lis AI,DH,qus continenturfub partibus AC,CB,vna cum 
quadratt IG,exceJfus DC. §}uod eft propofitum . 

; _ SCHOLIVM. 

I N numeris . Secetur numerus i ». insqualiter in x.éf 
6. ita vt maior pars fuperet minorem numéro i. Vides igi-
tur numéros lû.^ô.quadratos partium, qui efficiunt sz.s 
quaUs effe numéro 24. qui ex 4. in 6. fit, bis fumpto, vna 
cum 4. quadrato excejfus 2. Vt volebat theorema. 

THE OR. 8. PROPOS. 8. 

SI recta linea fecetur vtcunque.-Re&an 
gulum quater comprehenfum fub tota_> 

& vno 
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A. C B » A G 131> 
u efl'e quadrato linea», qua» 

& vno fegmentorum, cum eo, quod a reli-
quo fegmento fït,quadrato, a?quale eft ei, 
quod a tota j & diéto fegmento, tanquam 
ab vna linea defcribitur,quadrato. 

S I T reda A B, in C, 
diuifa vtcunque . Dico re-
ctangulum quater compre 
henfum fub AB,& fegmen 
to fîue maiore, fiue mino-
re C B, vna curo quadrato 
reliqui fegmenti ÂC, a°qu, 
ex redla AB> & difto fegmento CB, componitur.Produ 
caturenim AB, verfus diélam fegmentum CB,adD,fît 
que B D, récita asqualis fegmento ©BJ & fuper tota AD, 
quadratum defcnbatur AE, Ducia autem diametro DF, 
ducàntur B G, CI, paralieia; ipfî DE, fecantes diame 
trum in H,K,puncl:is, per qua» ducantm- IM, OP, paral-
lèle ipfî AD, quas fecentpriores parallelâsin Nj Q. 
Erunt igitur per collorarium i.propof4. huius lib.O I 
NQ, BM,LG> CP, circa diametrum DF, quadrata. Et 
quia OK,aaequalis eftredla» AC >eritOI,quadratum_! 
fegmenti AÇ.Rurfusb quia NH, sequalis eft reâa»CB, 
erit N Q^quadratum fegmenti C B, ideoque quadrato 
BM,a»quale , cum recta: CB,BD,ssquales fint. Qiiare re-
cta; BH,HQ,a»quales funt fegmento CBjatque adeô duo 
rectangula AH, LQ^comprehenfa erunt fub AB,& feg-
mento CBj c cum LH, fît sequalis recta» AB, Eàdem ra 
tione erunt duo rectangula M G, HE, comprehenfa fub 
AB, &CB, ctirn N H, H M, recta» d asquales fint rectis 
CB,BD;&recta» GH,EM,rectç FL* hoc efi j recta» L H, 
hoc eft, recta» AB. Et quia quadrata NQ, BM, a>qualia_i 

fuhtjfî addatur commune KG,erunt BM,KG,fimUl atqua 
liarectanguloNG. Qiiapropterquinque rectangula_> 
AH,LQ.HE,BM,& KG.gnoœonem R.ST,cOmponentia> 
a»qualia funt rectangulo quater comprehenfo fub recta 
AB,& fegmento CB. Cum igitur gnomon RST, &qua-

dratum 
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a A.fec. 

dratum OI
5
œqualia fint quadrato AE; erit rectangulum 

quater comprehenfum fub data recta AB, & fegmento 
CB,vna cum quadrato reliqui fegmenti AC,a»quale qua 
drato linea» AD, compofita» ex AB, &dicto fegmento 
CB. Qiiamobrem , fi recta linea fecetur vtcunque > Sec. 
Quod demonftrandum erat. 

SCHOLIVM. 
AL I T E R. Quia quadratum ex AD,i squale efi 

quadratis ex AB, BD, vna cum reBangulofiub A B,B V, 
bis ,hec eft,quadratis ex AB,BC, 

C B D vna cum reBangulo bis fiub AB, 

b 7-fcc 
' 11 J3C: At quadrata exAB,BC, 

b squalia funt reBangulo bis fub. 
A B , B C, vna cum quadrato ex AC;Erit quadratum ex 
AD,squale reBangulo quater fub AB, BC, vna cum qua-
drato ex AC.Ghtod demonftrandum erat. 

SE CET V R iam numerus 10. vtcunque in 6. &< 4. 
Numerus igitur 240. qui quater fit ex toto 1 °.in partem 6. 
vna cum 16. quadrato numéro alterius partis 4. hoc efi, 
mimeras 25 6. tqualis efi numéro quadrato huius numeri 
T<5. qui compenirur ex dato numéro 10. & diBaparte 6. vt 
conBat. Eodem modo , numerus 160. qui fit quater ex 10. 
toto, in partem 4. vna cum 36. quadrato numéro alterius 
partis 6. boc eB, numerus 196. squalis eft quadrato nu-
méro huius numeri 14. qui componitur ex 10. & 4. vt 
perfpicuum eft. 

POTEST propofitio hsc 8. ita etiam proponi. 

SI linea recta fecetur vtcunque, eique 
in rectum adijciatur alia recta vni fegrnen-
torum çqualis : Quadratum totius linea? 
comportas squale eft rectangulo quater 
comprehenfo fub data linea, & adiecta fi-
ue dicto fegmento, vna cum quadrato al-
terius fegmenti. 

NAM 
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NAM reBa AB,feBa efi in C, -vtcunque , eique ad-

dit a BDjegmento CB,squalis, demonBratumque eft, qua' 
dratum totius AD, squale efie reBxngulo quater compre-
henfo fub data linea AB, & adiecta BD,pue diciofegmen. 
to CB, Vf a cum quadrato alterius fegmenti A C. 

Item fie. 
SI linea recta fecetur bifariam, eique 

in rectum adijciatur recta alia quantacun-
que : Quadratum totius compofita? linea» 
squale eft rectangulo quater comprehen-
fo fub linea compofita ex dimidia , & 
adiecta, & fub dimidia, vnà cum quadrato 
adiecta». 

NAM reBa DC,feBa efi bifariam in B, eique addita 
CA,probatumquefuit, quadratum totius AD , squale ejfe 
reBangulo quater comprehenfo fub AB, compofita ex BC, 
dimidia , 0> adiecta AC, Crfub dimidia C B, vna cum 
quadrato adieffs AC. 

IAM vero ex hac quoquepropof. 8. inueniemus alia 
ratione numerum quadratum, cum quo datus quilibet 
numerus conficiat numerum fimiliter quadratum. Nam 
fi ex quarta parte numeri dati dematur I. reliquum erit 
latus quadrati qusfiti. Vt fi datus numerus fit j z. tolla-
tur i. ex eius quarta parte 8. Reliquus enim numerus 7. 
dabit quadratum 49. cum quo datus numerus 3 2. efficit 
quadratum Si. Cuius latus 9. eftfemper vna vnitati ma-
ius quarta parte dati nu-
meri . Facilis eft huiufce 
rei ratio . Quoniam enim 
reitangulum AH, quater 
fumptum , cum quadrato 
O/.a squale eft quadrato * G B 15 A C 3 S> j*8. fec. 
AE ifi reitangulum A H, ponatur g. nempe quarta pars 
dati numeri, af vero quadratum CH, adeoque & C B, 
eius /atus, r. erit linea AB, S, vt duita inCB , 1. faciat 

S.Akla-
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viiij. 

%. Ablata ergo i. reliquum erit AC, latus quadrati Ol, 7. 
quod qusritur. 

V T autem fraBiones vitentur , neceffe eft , datum nu-
merum diuidi fojfe in quatuor fartes squales , ita vt à 4. 
numeretur. 

CONTRA, inueniemus quoque numerum quadra-
tum , à quo datus numerus fiubtracius reiinquat numerum 
etiam quadratum . Si namque ad quartam partem nume-
ri dati addatur t. confiabitur latus qundrati qusfiti . Vt 
fi datus rurfum fit numerus 12.fiad quartam eius partem 
S. adijciatur 1 .fief latus 9. à cuius quadrato Sl.fi detra-
hatur datus numerus 32. remanebit quadratus numerus 
49. cuius latus 7. femper efi vnitate minus quarta parte 
dati numeri. Ratio efi, quia fi quarta pars gnomonis RST, 
qui ex quadrato AE, fiublatus relinquit quadratum O t, 
hoc eft,fi reBangulum A H, quod gnominis RST, quartam 
partent ejje demonfttauimus, Batuatur 8.quarta pars da-
ti numeri 3Z. at quadratum B M , ideoque & latus eius 
BD, 1. erit linea A B, S.vt diBum eft, aeproinde totum 
latus AD, 9, ex cuius quadrato AE, quod eft, 8j.fi aufe-
ratur gnomon RST, quempofuimus efiè 32 . reliquum fiet 
quadratum Ol, 49 . cuius latus AC, efi 7. quandoquidem 
AB , erat S. çp CB, hoc eft, BD, illi squalis , l.quod quide 
■latus AC,perpétua vna vnitate minus eft quarta parte nu-
meri dati $2. Dt diBum eft. 

THEOR. 9. PROPOS. 9. 
SI refta linea fecetur in œqualia, & non 

aequalia : Quadrata, qua? ab inœqualibus 
totius fegmentis fïunt, fimul duplicia funt 
& eius, quod a dimidia, & eius , quod ab 
intermedia fecîionum fit, quadrati. 

SECETVR. reéta AB, bifariam in C, & non bifa-
riam in D. Dico, quadrata fegmentorum inarquaiium_> 
AD, DB, fimul dupla efTe quadratorum fimul, quee fiunt 
ex dimidia AC, & ex intermedia fectionnm C'D. Edu-

catur 
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catur enim ex C, ad A B, perpendicularis C E, qua; fit 
sequalis dimidia- AC, vel CB, ducanturque rectf EA,EB. 
Deinde ex D, ducaturquoquead AB, perpendicularis 
DF,fecans EB.in punclx>F,perquodducaturFG,paralle-
la ipfî AB,fecans CE,in G, ducaturque tandem AF.Qup-
niam igitur in triangulo ACH,latera C A, CE, a?quaha_, 
funt, " eruntanguli CAE,CEA,a-quaIes : Eft autem an-
guius ACEjreâus: Reliqui igitur b anguli alium reclum 
confident, ideoque AEC,femirechiserit. Eaiemra-
tione anguius BEC, femirectusent ; ac proptereatotus 
AEB,reçois. Rurfus, quia trianguli FGE,angulus EGF, 
c arqualis eft recto ECB, externus interne; j-
d erunt reliqui duo anguli vni recto arqua-
les : Oitenfutn autem eft, angulum FEQ, 
effe fem Igitur & fc F G, femi-TA. CD 3i 

e îemirectum 
rectus erit, proptereaque anguli E F G , 
FEG, squales erunt, e ideoque & latera EG, GF,asqua-
liainter fe . Eodem modo oftendetur, in triangulo BDF, 
latera BO, DF, effe squalia. Nam anguius FDB, eft re-
ctus,& B, femirectus,&c. Itaque cum m triangulo ACE, 
anguius C,rectus fit, 'erit quadratum lateris AE, sequa-
le duobus quadratis laterum A C, C E : Atqui hxc duo 
quadrata inter fe funt a°qualia, quod & lineae AC , CE, 
squales fint. Igitur quadratum lateris AE, duplum__> 
erit quadrati lateris AC. R.urfus, quia in triangulo 
EGF, anguius G, rectus eft, g erit quadratum lateris 
EF, aiquale duobus quadratis laterum liG, GF: A'tduo 
ha:c quadrata inter fe asqualia funt , ob «qualiratem li-
nearum EG, GF. Igitur quadratum lateris £F, duplum 
erit quadrati lateris F G, hoc eft, quadrati linea3 CD. 
Eft enim CD,'1 recta recta: F G, arqualis; cum C F, fît 
parallelogrammum. Quare duo quadrata rectarum A E, 
EF, duplafuntduorumquadratorum linearum recta-
rum AC, CD : Sunt autem duo quadrata rectarum AE, 
EF i aequalia quadrato recta: AF; & quadratum recta: 
AF, asquale duobus quadratis rectarum A D, D F. Igi 
tur & duo quadrata rectarum AD, DF, dupla funt duo 
rum quadratorum rectarum AC,CD: Atqui quadratum 

recta: 
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redia» D F, sequale eft quadrato rectç D B. Oftenfum_, 
enim eft, reétas DF, DB, effe squales , Quare duo quo-
que quadrata rectarum A D, D B, fegmentorum ins-
qualium, dupla funt quadratorum rectarum AC, CD, 
dimidia» linea;, & intermedias fectionum . Si ergo recta 
linea fecetur in sequalia, & non arqualia &c. Quod erat 
demonftrandum • 

SCHOLIVM. 
AL IT ER. Quia quadratum ex linea reBa A D, de-

\fcriptum , a squale efi quadratis deficriptis ex AC,CD,vna 
cum parallélogramme reBangulo bis fub reûis AC, CD, co 
prehenfijfi commune apponatur quadratum ex D B, erunt 

ç» .0 duo quadrata ex A D, DB, squa-
B Ua tribus quadratis ex A C, CD, 

DB, vna cum reBangulo bis fub 
AC,CD, velfubBC, C D; Atqui quadrato ex DB, vna 
cum reBangulo bis fub BC, CD, b squalia funt quadrata 
ex BC ,feu AC, &exCD. Quadrata igitur ex AD, DB, 
qualia funt bis quadratis ex AC, CD; Ac propterea qua-

drata ex AD, D B, dupla funt quadratorum ex AC, CD. 
Quod oBendendum erat. 

ALITER ex Federico Commandino. Quoniam AC, 
ipfiCB, squalis efi,&fuperat CB,ipfam CD,reBa DB j fu-
perabit quo que AC, ipfam CD, eadem reBa D B. Quarts, 
vt ad y.propos, huius libri demonBrauimus , quaarata re 
Barum AC, CD, squalia funt reBangulo fub AC, CD, bit 
vna cum quadrato reBs D B ; Ac propterea quadrata re-
Barum AC,CD,& reBangulum fub AC.CD, bis,vna cum 
quadrato reBs DB, dupla funt quadratorum ex AC, CD: 
Sied quadratis reBarum AC, CD, vna cum reBangulo fub 
AC,CD,bis c efi squale quadratum reBs A D . Igitur & 
quadrata reBarum AD, DB, dupla funt quadratorum ex 
AC, CD. 
IA M vero rurfus numerus 10. diuidatur squaliter in 

f. & S. Item in&qualiter in 7. z.vtfît intermedia fectio 
numerus 2. ceu in propos. 5. eft diBum. Quadrati numeri 
igitur 49. & 9. partium insqualium 7.& j.duplifunt qua 

drato-
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dratorum zs. & 4- dimtdijnumeri f. & numeri z. inter 
duasfectiones , vt manifefiitm eït. 

QVO D filubeat, demonslrabimus & hanc ç. propos: 
ex ipfit confiructione , vt précédentes , hoc modo. Deficripto 
quadrato AE,totius Unes AB,ductaque diametro BF, du-
cantur per C,D,lateribus AF,BE,parallels C G, DH ,fe-
cantes diametrum B F, in punctis I, K, per qus lateribus 
AB, FE, paralleU agantur L M, 
NO .fiecantes C G , D H , in §feï. 
Quoniam igitur ex coroll. 1. pro-
pos.A.huiui lib.quadratafunt LG, 
QP,DO,CM,NH, a eft que ZI, ipfi 
AC, & QK,ipfiCD ,&NK, ipfi 
AD, squaïts; erunt NH,DO,qua- Jf-f 
drata partium insqualium A D, 
DB, & LG, QP , quadrata dimi- /\ 
diatte Unes AC,& intermedis fe-
ittonis CD.Dico Ma horumeffe dupla.Quoniam enim qua 
drata NH, DO, fuperant quadrata LG,QP, quadrato DO, 
& rectangulis TSIJ,IH: Sunt autem quadratum DO, & re. 
ctangula N 1,1 H,squalia quadratis LG,QP, vt mox demo 
ftrabitur ; liqutdo confiât, quadrata NH, DO, quadrato-
rum LG,QP,e]fe dupla , cum hsc bis in Mis contineantur. 
Quod autem tria hsc rectangula DO,NI,IH, squalia fint 
ouadratis LG,QP,ita cftendetur.Rectangulum NI,^squa-
le eïi rectangulo QM , quod rects N. Qi QO>c squales fint 
squalibus AC, CB, Igitur NI, complectitur quadratu QP; 
éf infuper KM. Si ergo KM,DO,IH,squalia fint quadrato 
LG,erunt necejfario DO,NI,lH,squalia duobus quadratis' 
LG.QP. Effe autem K M,DO,I H,squalia quadrato LG.fic 
dtmonfirabimus . à Rectangula KM, DO , fimul squalia 
funt ipfi PE,qued rects BM,ME,squales fint,eu. BM, squa-
lis fit ipfi CB, ob quadratum CM,<& ME, ipfi FL, hoc efi , 
ipfiLI,ob quadratum LG,hoc efiiipfi AC.Addito ergo com-
muni III, erunt K M ,DOJ H,squalia ipfi IE, hoc eft, qua-
drato LG.g quod IE,LG,squaliafint,ob rectas LIJM^qus 
squalibus AC.CB, squales funt. Quod eft prof ofitum. 

» i1'pri\ 

bjé.pfil 

S<f.pri 

e 3^-fri 

fH-pri 

^ii.prix 
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188 CLID. GEO M, 
THE OR. 10. PROPOS. 10. 

SI recta linea fecetur bifariam, adijcia 
tur autem eiin rednm quspiam reda li-
nea: Quod à tota cum adiunda, & quod 
ab adiunda, vtraque fimul quadrata, du-
plicia funt & eius, quod à dimidia, & eius, 
quod à compofita ex dimidia & adiunda, 
tanquam ab vna, defcriptum fît, quadrati. 

S E CETVR rcfcii AB,bifariam inC,&ei in redum 
addatur BD.Dico duo quadrata redarum AD,BD, fimul 
duplaefle quadratorum fîmul,qu3:ex redis AC,CD,de-
fcribuntur. Super AB,enim ex C/erigatur perpendicu-
laris CE,qus fit ssqualis dimidia: AC,vel CB, & iungan-
tur reds AE, EB . Per D, deinde cducaturDF, ipfi CE, 
parallela,occurrens reda: EB,protradaj in G ; & per E , 

ducatur red.K CD,parallela EF, fecans 
'FDF,m F;iungatnrque reda AG. Often-

detur iam3ang'alum AEB,effe redtim,vt 
D|n prsEcedsnti propos. & CEB, femire-
'c étant; aideoque eius alternum,, EGF, 

femiredum quoque'SEIt autem anguius F, redus3cum in 
parallelogrammo CF, redo angulo Ç^opponatur.c Igi-
tur & reliquus FEG,femireduserit, & propterea ipfî 
EGF,squalis.Qiiaredreda: EF,FG,anguiis angulis FEG, 
EGF, oppofîta:,a:quales quoque erunt. Eadem arte often 
des, redasBD,DG, efie œquaies,propterea quod angu 
lus BDG, fit redus,& BGD, femiredus, &c. Quoniam 
gitur quadratum reda: AE,e squale eft quadratis squa-

libus redarumsqualium AC, CE; erit quadratum reds 
AE, duplum quadrati reds AC. Rurfus quia quadratum 
reds EG,f quadratis squalibus redarum squalium EF, 
FG, squale eft; erit quoque quadratum redas E G, du-
plum quadrati reds EF, hoc eft, reda: CD, g cum CD, 
reda squalis fit reds EF. Duo igitur quadrata redarum 
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AE, EGj dupla funt quadratorum ex rectis AC, CD,de-
fcnptorum. Atqui duobus quadratis rectarum AE, EG, 
squale eita quadratum recta; linea; AG, 8c quadrato re-
cts AG,-squalia funt duo quadrata , qusex duabusli-
neis rectis AD,DG, defcribunra-r. Quadrata ergo recta-
rum A D,.D G, dupla funt quadratorum ex rectis AC, 
CD, defcriptorum. Cum igitur quadratum rectç DG, 
squale. iït

r
quadrato rects BÙ; enintjpoque quadrata__, 

rectarum AD,DB,dupla quadràtorum,que ex rectis AC, 
CD, defciibuntur.Itaque iîrecta linea fecetur bifariam, 
&c.Quod{oitendendum erat. 

. :' Mi S Ç H G L I V M . S 
ALITER. Quia quadratum ex AD , b squale eft qua-

dratis ex AC,CD,vna cum reBangulo bis fub AC,CD,vel 
fubBC,CD; fi commune addatur _ _ 
quadratum ex B D, èrunt duo qua. j . . 1J) 
drata ex A D,BD, squalia tribus 
quadratis ex AC , CD, BD; vna cum reBangulo bis fub 
BC,CD,c Sed'quadrato ex S D, vna cum reBangulo bis 
fuh B C , CD , squalia funt quadrata ex CD,BC,hoc eB , 
quadrata ex AC, CD. Igitur q-tadrafa ex AD,BD, squa-
lia funt quadratis ex AC,CD,bis; Ac prcjnde quadrata ex 
AD, BD, dupla funt quadratorum-ex AC, CD;Quod erat 
demonBrandum . 

ALITER ex Federico Commandino. Quoniam AC 
ipfi CB,efl squalis, & fuperat CD, ipfitm CB, reBa BD;fu-
psrabit quoque CD, ipfiiPt AC, eadem reBa BD. Quare,vt 
ad 7. trcpof. huius lib. cflendimus, quadrata ex A C, CD, 
squalia funt reBangulo fub AC,CD,bis ,vn a cum quadra-
to reBs BD; Ac propterea quadrata reBarum AC, CD, & 
rsBangulum fub AC,CD,bis, vna cum quadrato reBs BD, 
dupla funt quadratorum ex AC, CD: Atqui quadratis re 
Barum AC,CD, vna cum reBangulo fub AC,CD^ bis, d s-
quale eft quadratum reBs AD. Igitur & quadratœ reBa-
rum AD,BD,dupla funt quadratorum ex A C, CD. 

NVMERVS 10. bifariam fecetur in 5. & s. cui ad-
datur numerus quiuis i.vt totus numerus compofitusfit 1 j 
Quadrati igitur numeri 1 ôç.&y.horum numerorum 13.& 

'4- fit A 

c 7-fecA 

.fet\ 
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S .dupli funt numero.rum quadratorum 6A.qui ex his 

numeris %. & s. gignuntur , vt perfpicuum ejl. -\" / 

S F. D ri» hfe fr^spof. i o. facile.ex précédente -.{.'. demon-
firabitur, qwmadmodum fupra demonftratafuif é.etx' fsSh 
t#im relia AB,feBa bifariam in. Clique additct recta quu 
lucuaqueED. Dico duo quadrata reBarum A D, B D,fi-

~, . _ mul dupiœ ejfe duorum quadrato 
' > I l Utum reBarum AC,CD,fimuLAd 

dita namqtie réels ADyO-dpartes 
A, reBa AF, qui. adisB's BD, s. 

qualisfit; erit tota ED, fecla mC,bifariam, (fi.in B, non 

bifariam,quod EA,AC, ipfis DB, BC, squales fint. ReBa 
quoque EB, reBs AD, squalis erit, quod EA, ipfi D B,fit 
squalis, & AB, Afrique commuai s. a Quadrata igitur re-
Barum É B, B D, hoc eB,reBarum À D, BD, dupla erunt 
quadratorum reBarum EC , CB , hcc eft , reBarum CD, 
AC.qiiod'eft propofitum. 

QJ'OD filube.atean.dem hanepropof 10. demonBrare 
ex ipfa ccnBruB.to.ne, quemadmodum prsaedentem 9. efi en 
dimtiSffiet id hoc mode. ProduBa AD,ad E,vtDE,fit adie-

G H I K' "p ED,tqualis , deferiptoq. 
r quiidrato AF , totius Unes AE , 

ducantur per C ,B ,D, lateribus 
P AG,EF,pzrallellsCH,BI,DK, 

fecantes duBam diametritm EG, 
Q. L__î|. ,. \ h.j&r\ in L, M, K> Pu»Bis , per qttt la-

 (kj ; gjj \ _J teribus Ai V.., GF, parallels agan-

tur O P, QK , S T, fecantes prie. 

C B D £ res in V,X, Y,Z,a,b.Quoniam 
• igitur ex toroll.i.fropcf. 4. huius 

lib.omnia reBapgula circa diame'rum EG,quadrata funt, 
b cjlque S N, tpfiAD, squalis, & OL, ipfi AC, & * N > ipfi 
Cl) ; erit SK, quadratum reBs AD, &DT, quadratum 
eBs D E.fiue B D, (j> O H, a X, quadrata reBarum AC, 

CD. Dico quadrata S K, D T, fimul dupla ejjè quadrato-
rum O H, a X., fimul. Quoniam enim quadrata S K, DT, 
fuperant quadrata OH,aX, quadrato DT, efi- reciangtdis 
S L, L K: Sunt autem quadratum DT ,& reBangula SI, 

\ I/ V 

(K 2 
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nmtalia quadrtftis^ OH , a X , v( pcx .ietmnfirahiA, 
r ; liqngdo çsxslnt, -quedrata S K, .-©JT,», q'K^dr t^t^ruin 
fi

r
a i*8téîl4af « £y*W.^*< f* tcqtiwjiniur. bit 

Qjfod aupsfii ma Çec reftangula BT, SL, L X
r

 fH*d,nyit 
1/3/, a X a i^nli/t'J\at, ita patein . ^cclaxgtilHtrijQL, 
î£qU#ieeft']H*drataOH, çb //pmt ,Q0,0 CÎ, qui itg#«/cj; 

'■f^i.ipfrefmea-^Hed gp, ifeî 2" L, jçifglïiefi H&TL J 
fAéÔff» ̂  Wedr9tf'*:'V> QH-i <,,-,.i '.-/:■;■/..;;; 
OLtflV., Item.t-PQiffm M. & f-1, iffi TV, & f£ , ipfi\ 
VZ, & I>T,ipji}Z,/gif,¥r, qiduqut r e ôhs.^-u^ j^ll Sr,LT

: VK,BT
3
pôc z,:,,'ric>, reiiangui.i DZ'ySi) £K, àque-lia fitnt 

fH^ueve&wgitiif.QfixrçM, XV, VZfiZ'Jjdt efi, duobus 
qu/i;drxtis GH,*X.§g&f(l çrtfèfitum. '• 

-yr«*b V'ihAÏ.W.riîf! .vci' -•t«.-S}ii'?hs<l .A 

PROBL i. PROPOS, ii. 
DÀTAM «reâam lineam fecare, vt 

comprehenfum fub tota, & #keru fegmen-
mentorum reftangulum-xquale fit ci,quod 
à reliquo fegmento fît, quadrato. 

D ATA fit recla AB , quatn fecare ,oportet
 c
in—? 

duas partes, ita vt reclangulum comprelieiJium fub tota 
lAB, & altefo dus fègmemo ncmpe minoxi, squa-
le fit quadrato relkjai fagmemi, nimirum raaioris. De-
fcribatur ex A B, quadratum AC, & diuifoilatere AD^ 
quod cum linea data AB, anguium reétum efficit, bira-f 
riam in E , iu'ngaf ur recta E B, cui ex E A , producta_> 
squaiis fumaturEFyi&-jpit AF, abfcindatur ex recta__< 
AB .data œquaîis AG. Eftenim AB, maiorquam AF . 
Nam cum F. B, fit sequalis ipfi EF, ex conftruâipnc_j j 
d fim aiitem latera A E, AB, maiora latere EB; £runt quo-
que refteEA, AB, maiores rccla EF: ac proinde -abla-. 
tacomtnuni AE, reliqua" AB, maior erit, quam reliqua 
AF. Dico rectatn AB, iêclam efte in G, ita vt reftangu-i 

lurn compreherifum fub AB, BG, squale fit quadrato re-i 
erse A G ; adeo vt AG, fit mains fegmentum , .& BG, mi-

T z nus. 
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Ttus . Ducatur enim per G,redta Hl, parallela reftasBF, 
fecans CD,in Ij Ac per F, ducatur ipfiAG, pàralleiai_, 
FFf, fecans HI, in H. Eritiçitur paralletogrammurfu.. 
AH, quadratum fegmenti AG, cum omnia eius quatuor 
latera fînt aequalia, quippe cum 2 FH, GH, teqùalia Jîr^è 
oppofitis AG, AF, asqualibus ; omnefq'. anguli.eiufdeni 
redi ob rectum A, vtaddefin. 1. huius libri olteridi-
mus . Rectangulum quoqirc CG, comprehenfum erit 

çM> ÀB,&fegménto BGj 'qudd AB, xqua-
lis lit ipfi B C. ^Ttiqu'e probaridum eft, re-
ctangulum CG, & quadratutn AH, œqîrà-

, lia eîîe . Quoniam igitur recta D A, ditrifâ 
" eft bifariam in E, Sc'ei'addita in rectum A Fj 

b erit rectangulum fab DF, F A j hoc eft, re-
ciangulum DHj f.cum FH, fit sequalis ipfi 

FA;) vnacumquadrato dimidjs AE, jequale quadrato 
re&ae EF,hoc eft,quadrato reâa? EB,qua; reéix EF,asqua-
lis eft : Eft autem quadratum rectîe EB,C œquale quadrà-
tisieâarum AE, AB. Quare rectangulum DH, vna cum 
quadrato rectas AE, aequale quoque eft quadratis rëcta-
rum AE, AB. Dempto ergo communi quadrato recta» 
AE,remanebit rectangulum DH, sequaîe quadrato rectae 
As!, fioceft, quadrato AC . Ablato igiturrurfus com-
muni rectangulo A I, remanebunt rectangulum C G, 
& quadratum AH, interie aequalia . Quod eft prop'ofi-
tum . Datam igitur rectam AB, fecuimus,&c.Quod erat 
faciendum..i: ifi ; . , ■" 

C H O. L T V M. 
HOC- problem&-.nu(lar atione. accommodât! potefl nu-

meris. Non enim numerus vlliet in duos pctefi numéros di* 
uidi, vt numerus producïus extoto in alttram partent i-
qualisfit quadrato alteritts partis , vt demonslrabimus ad 
propos.i 4. lib.y.Vbi etiam detemtbeoremata antecedentia 
kuiusiib-in numeris démonftrabimus. Clariufque ddpro-
pos.zg.eiufdem lib.<),oflendemus}problema hoc 1 i.nulla ra-
tions pojfe numeris accommodari. 

PRAXIS autem huiufce problematis non eft difficilit. 
Nam ad extremum A, vbi terminari débet maius fegmen-
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mm Unes. data. AJS,excitata perpendiculari AX>, ipfi dat* 
ïinet, AB, nquali, eadsfefta in~E.bifariam ;fi ad interual-
lumEB, refecctur EA,prc,duil» inV,erit AF, maiorifeg-
mento AG, tqualis, ut dcmonflr atum et! . 

THEOR. 11. PROPOS. 12 . 
IN amblygonijs triangulis, quadra 

tum, quod fit à Jatere angulum obtufum 
fubtendente , maius efts quadratis , qua? 
fiunt à lateribus obtufum angulum compre 
hendcntibus, rectangulo bis comprçhen-
fo & ab vnolaterum , qua? funt circaobtu-
fum angulum, in quod, cum protra&um 
fuerit, cadit perpendicularis, & ab affum-
pta exterius linea fub perpendiculari pro-
pe angulum obtufum. 

TRIANGVLVM ABC, habeat angulum ABC, 
obtufum, & ex A, in latus CB, ad partes anguli obtufî 
protractum cadat perpendicularis AD. Dico quadra-
tum lateris AC, quod,obtufo angulo ôpponitur, maius 
eue quadratis laterum A B, BC, c 
rectangulo bis comprehenfo fub 
CB, BD, hoc eft, quadratum late-
ris AC, aequale efTe duobus qua- X / 

dratislaterum AB, BC, vnacum c 

rectangulo fub C B, BD, bis com-
prehenfo . Cum enim recta CD, diuifa fit in B,vtcunque 
* erit quadratum rectas CD,a?quale duobus quadratis re-
çtarum CB,BD,& rectangulo comprehenfo bis fub CB, 
BD. Addito igitur commuai quadrato rectàe AD, erunt 
duo quadrata rectarum CD,DA,çqualia tribus quadratis 
rectarum CB,BD, DA, &rectangulo comprehenfo bis 
fub CB,ED;Û Eft autem quadratis rectarum CD, DA,a»-
qUale quadratum recta; AC. Quare & quadratum rectas 

AC, 
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A C,œquale erit tribus qa.idmis'fe'crarum CB, lâ&y&à} 
&rectangitio comprehenfo bis fub CB,BD. Cum igitur 
quadratis rectàrùniBD,DA,sa»quale fit quadratum rectç 
ABjerit quadratum recta? AC, arquale quadratis rectarû 
C E^BAA, &'ïeccanguio comprehenfo bis, fub C B,B D. 
Qnod êtt pro'poJîtiim . In amblygomjs çrgo tnàiigtilis, 
quadratum,quod (k&C.Qvpd erat ofte.ndéndum. 
raultndo mjjitijO£ -J*SÎ£Ï kià bout) >,• ■•• 

S C H O L I V M. 

IA M hoc loco demonftraitit tuclides,qttanto mains fit 
intrianguïoamblygonio quadratum lateris atigulo obtufo 
oppofiti,quadratis aliornm duorum laterum : In fequenti 
autemprêpof,i3.oftertdet,quAnto quadratum lateris acuto 
angulo op.popti minus fit quadratis reiiquomm duorum 1M-

terum,vt ad initium.fcholij propof. \-%.lib. 1. monuimus._ 
S^VONIAM, vero ajjumpftt Euchdfs, perpendicttlarem 

duciâ ex A,cadere in latus CB,dd partes anguli obtufi pro-
traBum ,ideopaueis id demonftrabimus.. Sitin triangulo 

ÀÉC,angulus ABG,obtufus, & ItttusCB.ad 
y* partes B,protracium.Dico perpendicularem 
II ex A, deduBam cadere extra triangulum 

/y / »» latus CB,protraBum,cuiufmodi e&reBa 
F G jjj^ O A D. Si enim caderet intra triangulum, 

qualis eil recta, AE^Jfent duo angulkABE, 
AEB, duobuireBis maiores,cum Me fit obtufus,hic vero te 
Bus.Quod efltcontra propof. 17.lib. i.Si vero caderet extra 
triangulum in latus BCproduBum ad partes C, qitalisesi 
recla AF,eJfent rurfus intrianguïo ABF,duo anguli ABS, 
AFB, maiores duùbus reBis , cum Me fit obtufus , hic vero 
tiBus. Quod eft abfurdum. \ 

SED t& hoc theorema verum eft. 

SI in triàngulo quadratum vnius lateris 
maius fit duobus quadratis duorum late-
rum reliquorum : Angulus illi lateri oppo-
fîtus, obtufus erit. 

i IN . 
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/ j^irïàngulo ABC, quadratum la-
teris.AC, maius fit quadratis laterum 
A B, B C. Dico angulum B, quern latus 
AC, fubiendit, ejfe obtufum . Ducatur 
enim ex B, ad AB, perpendicularis BD, Ç 
linsA.BC, Aqualis , iurigàïkrqm recta 
AD . Quoniam igitur qttadratum ex 
AD ,i&quale eft quadratis ex AB, B z>, hoc etl,ex AB, 
BC-Pcnitur auiem quadr&tum ex A C, maius quadratis 
ex AB, BC; Erit quadratum ex AD, m'mv.s quadrato ex 
AC, & idcirco recta AD, minor quam recta AC. Itaque 
quia latera AB, BC, trianguli ABC, siqualia funt lateri-
pus AB,BD,trianguli ABD,vtrumqurvtriq,, <$» bafis AC, 
'piaUr-eft bàfe AD.-^Erit angulus ABC,maior angulo ABD: 
Sed ABD, reclus est. Igitur ABC, recto maior, & cbmfus 
erit. Qucd est propcfitum. 

ëlVIN etiam canner[umkuius peopof. iz, demonftrali 
mus: nimirum. 

SMS VV»*»8Ï«V-?»^«»^vifWiwv! îKtt KO 

SI in triangulb quadratum vnius lateris 
maius fit quadratis reliquorum duorum la 
terum,re&angulo bis comprehenfo fub al 
terutro horum laterum, & fub exteriore ii-
nea, quam ex illo latere produ&o re<5ta_ 
linea ab oppofito angulo demifia abfein-
dit : Demifia ha?c linea ad latus-produ-
£tum perpendicularis erit, & angulus pro-
pofiti trianguli priori illi lateri oppofitus, 
obtufus. 

/ N triangulo ABC, ad latus CB,protraffstm demii-
tatitr ex oppofiro angulo A, recta A D, fitque quadratum 
latiris AC,rnaiui,quàm quadrata l'aHrum AB,BC,rectan 
gulojkb CB,BD,bis comprehenfo. Dico AD, ad CD, ef[L> 

b3S.fr il 

T 4 perptn-
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perpendicularem, &. angulum ABC, obtufum. sy'enim 
AD, perpendicularis non éft, ducatur ex A, adC B, per-
pendicularis , quam-dicocadere necefihrio in C B, produ-
Bam ad partes B. Cadat enim, fi fieri peteft, in B, ita vt 
A B ,/it ad CB, perpendicularis , Erit igitur 3 quadratum 
ex AÇf iqiiale quadratis exAB, BC, quod eft abfurdum, 
cum maius ponatur.Non eadit ergo perpendicularis ex A, 
in CB, demijfafinpunclum B. 

C AD AT deinde, fifieri potelf, perpendicularis ex 
A.demijfa, in latus BC, qualis eft AF. Erit igitur b qua-
dratum ex AC, tquale quadratis ex AF, F C: Ponitur au-
tem quadratum ex AC, maius quadratis ex A B, BC, Igi-
tur & quadrata ex A F, F C, maiora erunt quadratis ex 
AB, BC, quod eft jtbfurdum.Sunt enim quadrata ex AB, 
BC, maiora quadratis ex AF,FC,quod recla AB,reclo an-
gulo AFB, oppofita c maior fit quam AF, & BC, tota ma 
ior parte FC. Perpendicularis ergo ex A, demijfa non ea-
dit in CB. 

C A DAT tertio, fifieri polefi perpendicularis ex A, 
ad latus BÇ,demiJfa,in C,ita vt AC, fit-perpendicularis. 
Erit ïgituri quadratum ex AB, à squale quadratis ex AC, 
CB, acproinde quadratum ex AC,minus erit quadrato ex 
AB, & propterea multo minus quadratis ex A.B^G, quod 
eil abfurdum., cum ponatur mains . Perpendicularis ergo 
ex A, ad BC, demijfa non cadit in C. 

C AD AT quarto ,fifieri foteft j perpendipularïs ex 
A, inBC, protraliam ad partes C, qualis eft AG. ®u,o~ 
hiam igitur duo anguli AGC, ACG, c minorés funt duobus 
reHis, etlqi AGCrecJus; erit ACG,minir■ reSo, ae praînde 
ACB. obtufus . ReBa ergo AB, t maior erit quam AC, & 
propterea quadratum ex AC, minus erit quadrato ex A B, 

lac proinde multo minus quadratis, ex-AB,BC : fed'& ma-
\us ponitur, quod eft abfurdum. Cum ergo perpendicularis 
ex A, demijfa ad CB, non cadat in B, neque inter C, B,ne-
queinC, neque extra C, cadet extra B , qualis eB AD, 
vt demonftrabitur : Quare angulus ABE g acutus erit, 

A B C, obtufus. quod fecundo loco proponitur, demon-
jlrandum. 

CAE-
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C AE TER V M angulum ABC, efii obtufum ,fi qua-

dratum refit AC,maius fit quadratis rectarum AB , BC. 
fac-iltus demonftrauimus inproximo theoremate huius fcho 
lij. Ex quo fit ,{vt ad initium huius fcholij oHendimus) 
perpendicularê ex A,adCB, demiffam cadere extra trian-
gulum ABC, ad partes anguli cbtufi 

QJfOD autî AD,fit ad CB,per-
pendtcularis,ita demonftrabimm. 
Si non eft, ducatur AE,ad CB,per . 
pendicularis cadens vitra B, vt 
oHendimus. Quoniam igitur an-
gulus A B C , ofienfus eil obtufus, 
erit quadratum refis. AC, maius 
quam quadrata rectarum AB, BC, rectangulo bis compre-
henfo fub CB, BE : Sed & quadratum eiufdem refit A C, 
maius ponitur, quam quadrata earundem rectarum AB, 
BC,refiangulobis comprehenfo fub CB,BD.Igitur quadra-
ta ex AB,BCjvna cum rectangulo fub CB,BD, comprehen-
fo étqualia erunt quadratis ex AB,BC,vna cum rectangu-
lo fub CB,BE, bis comprehenfo : & ablatis quadratis com-
munibus rectarum AB,BC,refiangulum bis fub C B , B E, 
comprehenfum nquale erit rectangulo bis comprehenfo fub 
GB,BD,ac proinde & rectangulum fubCB,BE,femel com-
prehenfum êtquale erit rectangulo femelfub CB, B D, com-
prehenfo, & recta BE,reBnBD, étqualis, pars toti, vel to-
tum parti, quod eft abfurdum. Eft ergo AD,ad CD,ferfen-
dicularis,& nulla aliai quod eft pr&pofitum . 
IA M vero, quoniam rieque hoc ducdecimum theore-

ma,nequefequeits 17. per numeros,quando libet, explicari 
poteft , quodpofito vnolatere trianguli quotlibet partium 
iqualium, alla latera,eorumq1 partes àperpendicularibus 
lineis fitBst plerumque numeris exprimi nequeant ,fedfint 
linetilli lateri incommenfurabiles : quod in pncedentibus 
propofitionibus non accidebat,qu\ppe cum, pofita diuifa re-
Ba linea quotlibet partium aqualium , eius partes ftatui 
pojfint pro libito ei commenfurabiles, vt in exemplis nume-
rorum adhibitis fafium eft\prs.fcribemus régulas quafdam, 
quibus Geometrice triangula amblygonia, atque oxygonia 

(quot-
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(qubtquot qui s optaueriiyconfttiuantur eiûfmodi,vtèm'nia 
latera, partesq. eorum à lineis perpendicularibus faitsfint 
Unes, commenfitrabiles: atque adèo verttas vtriufque theo-
rematis in numeris quoque appareat . Hic autem de am-
blygonijs triangulisagemits , & in fchclic fequcntis propo-

\fitionis de Oxygonijs. Quoniam autem amblygonium trian-
\gulûm est vel Ifofceles, in-quo teriiiim latus femper a ma-
fus eft-, quod obtufo angulo opponatur.vel fcalenum, (xqui-
laterjxm enim ejfe nonpoteft ,vt ad definitionem zf. lib. i 
dixlm.tts,) éf in fraleno linea perpendicularis cadit vel in 
minimum lattisproductum , vel in médium , proponemus 

\tres régulas.Prima exhibebimus triangulum amblygonium 
Ifofceles laterum commenfurabilium,in quo etiam fegmen-
tum vtriuslibet laterum Aqualium producli inter perpen-
dicularem, & angulum obtufum eifdem lateribus eommen 
furabilefit. Secunda conflituemus triangulum amblygoniu 
fcalenum laterum etiam comme» furabilium, ej> in quofe-
gmentum minimi lateris producli inter perpendicularerh, 
& angulum obtufum lateribus eifdem fit commenfurabile 
Tertia denique triangulum amblygonium fcalenum pro-
ponemus commenfurabilium laterum,& in quofegmentum 
lateris medij producli inter lineam petpendicularem , & 
obtufum angulii eifdem lateribus commenfurabile existât. 

R JE G V L A I. 

A D conftruendum triangulum amblygonium Ifofceles 
laterum commenfur abilium , in quo fegmentum eXterius 
alterius laterum Aqualium producli inter peependicularet» 
lineam,&angulum obtufum , eifdem lateribus quoque-fit 
commenfurabile • jiatuatur fegmentum exterius tôt par-
tium squalium, vt earum numerus À 7. numeretur, vt 7 
vel 14. vel « 1. vel2%. (Qpc, T>einde vtrumuis laterum t^ 
qualium ponatur dicli fegmenti duplum fuperquadrupar-
tiens feptimas , maximum autem obtufo angulo cppofitunt 
eiufdem fegmenti quadruplum fuperbipartiens feptimas. Vt 
in niangulo ABC,duSa fit CD, ad SA , latus productum. 
Si igitur AD, çonflituatm partium 7. & vtrumuis late-
rum AB.ACpartium 18\ qui numerus habetur,fi dttf lic-a 
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Uens 7. aididetïfqui-^-ipfua.ta-
tus veroSG,partium so.quem nu-

merum habebis,fi quadruplicaue-
ris 7. adilinxe-risq. ~ ipfius;erîl 
triangulum ABC, quod quaritur. 
In hoc enim triangido quadratît g 
lateris BC, esîçoo. cui iqualia 

funt quadrata laterum AB,AC,nempe J 14. vna cum 
rectangulo bis comprehenfo fub AB,AD, hoc est, cum 126. 
1 z6. Hic enim conficiunt quoque fummam 900. Quam eb 
rem,vt in, hoc jcholio oftcndimus , erit ducla CD, ad B D, 
perpendicularis, & angulus BAC, obtufus. Quod fifingu-
los numéros hniils trianguliper quemlibet numerum mul-
tipliées ,procreabis alias lineas trianguli commenfurabiles, 
prioribits tamen prcportionales. Vt fi inuentos numéros du-
plices,efficies AD,14. & tam AB.quam AC,;6.œt BC,6o. 
Propofitum quoque triangulum reperies,Slatuendofegmen-
tum exterius AD, quitcuhqukpartium , etiamfiàj. non 
numerentur: fed tune latera erunt numeri iniegri cumfra-
Hionikiis . Idem denique triangulum offendes; Siatuendo 
latus quideunque , à quo incipere -vis , quotlibet partium , 
dummodo maximum fiât fegmenti AD,quadruplum fuper 
bipartie»* feptimas ̂ vtrumuis autem tqualium fit eiufdem 
fegmenti duplum fuperquadrupartiens feptimas. 

S. E G V L A II. 
VT tfficiatur triangulum amblygonium Sealenum la-

terum commenfur abilium , in quo perpendicularis cadens 
in minimum latus productum faciat fegmentum exterius 
commenfurabile ctiâ lateribus isiatùatur exterius fegmen-
tum quotuis partium tqualium à <.numeratarumi vt$. 
vel 10. veli^.Vel zo.&c- Quibtis fi addas -çbabebis mi-
nimum latus. Si vero esfdem partes dicli fgmenti tripli-
ces,addasij;~. velfipartes minimi lateris inuenias du-
pliceS,efficiss medinm lattis, Si-deniquepartes eafdem di-
cli fegmenti p,uedruplices,rcperies Lxtus maximum. Vt fi in 
appefito triangulo fegmentiun AD, conftittiatur 10. erit 
AB, 16. AC,i2. &BC, 4C Vbietiam videtj quadrato la-
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teris B C , qttod eft 1600. tqualia 
tffe quadrata laterum AB $ A C, 
nimirum ZJ6. loz4. vna cum re-
ctangulo bis fub~AB,AD,comprc-
henfo,ideft, cum 160. 160. Ex quo 
fit,CD,effe ad BD , perpendicula-
rem,&angulum BAC , obtufum, 

vtfupra in hoc fcholio oftendimus. Iam fifingulos numéros 
inuer.tts multipliées per quemuis numerum , gignentur alij 
numeri illis proportionales,qui idem pr&Siabunt. Vt fi «as 
duplices.erit latus AB,ji. AC64. & BC , 80. qui quidem 
numeri reperientur eadem arte,fi exterius fegmentum AD 
[ftatuas partium zo. qui. duplam quoque proportionem ha-
bent ad priores partes 10. Sic fi eafdem numéros triplices, 
efficies fegmentum exterius AD,partium 30. latus AB,+8. 
AC,ç6. BC, 110. & fie deinceps, 

R E G V L A III. 
PRO triangulo amblygonio Scaleno commenfur abilium 

laterum,in quo perpendicularis linea in médium latus pro 
ductum cadens efiieiat quoque fegmentum lateribus trian-
guli commenfurabile ; accipiatur rurfum exterius fegmen-
tum quotlibet partium numeratarum,vt in pr&cedenti 
regula.Qum fi triplices,addasq3 -i- produces minimum la-
tus : Si ver e eafdem multipliées per 6. adiungasdj ~ habe-
bis latus médium : Si deniqûe eafdem per 8. multipliées, 
produees'mttximum latus. Vt fi in triangulo propofito fe-
gmentum AD,fiat partium f. erit AB, 16. AC, 32.&BC, 
40. Atque ita quadrato lateris BC, nimirum. 1600. tqua. 
lia exiftent quadrata laterum AB, AC,nempe 156. /024. 

vnacum rectangulo bis compre-
henfo fub AC, A D , hoc eft, cum 
x6o. 160. Ac proindeBD,ad CD, k 
erit perpendicularis', angulusque\ 
BAC,obtufus,vtin hoc fcholio fu~ 
pra demonltrauimus. Quod fi nu-
méros inuentos per quemuis nu-
merum multiplices.inuenies altos 

nume-
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numéros laterum Mis proportknales, in quibus eadem h&c 
propof. iz. examinabitur. Vt fi eos quadruplices , effi-
cies fegmentum exterius AD, partium 20. latus AB , 64^ 
AC, 12$. & B C, 160. Si vero eofdem illos prières numé-
ros per 1 o. multipliées erit fegmentum exterius AD ,<to. 
latus AB,i6o. AC,}io. & -BC , 400. Atque ita in infini* 
tum. 

C A V E autem , exiliimes , pofito latere aliquo trian-
guli amblygonif, vel fegmentq exteriori, quotlibet partium 
stqualium,alia latera cum Mo feruare neçejfario proportio-
nes illos, quas inregulis prsdiclis explicauimus: adeovt 
cognito vno.reliqua eiiam cogvofcantur. H-oc enim falfitm 
efl, cum Ma variari pofftnt mille modis, & alias atque a-: 
lias proportiones habere. Itaque ex tribus prs.fcri.ptis r.egu* 
lis folum colligendum erit, ex lineis récits , qui dictas pro-
portiones feruent, conflitui pojje triangulum amblygonium,, 
vna cum fegmento exteriore, in. quo veritas propofitfonis L-, 
poffit examinari , 

THE OR, 12. PROPOS. 13. 

IN oxygonijs triangulis, quadratum_j 
à latere angulum acutum fubtendente mi-
nus eft quadratis, qua? fiunt à lateribus a-
cutum angulum comprehendentibus, re-
étangulo bis comprehenfo, & ab vno late-
rum^quas funt circa acutum angulum

 5
 in_) 

quod perpendicularis cadit,& ab aifumpta 
interius linea fub perpendiculari prope_^> 
acutum angulum. 

SINT omnes anguli trianguli ABC , acuti,& 
ex A , perpendicularis A D, demifla cadat in latus [BC. 

Dico i 
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\7ifeH 

47fm 

Dico quadratum lateris A B, quodacuco angulo-ACB: 
opponitur,minus cffequadratis laterum AC, C B , circa! 
angulum acutum dictum , rectangulo bis comprehenfoi 
fub BC,CD,hoc cftj quadratum lateris AE j'yuatupî re-j 
ctangulo bis comprehéfo fub BC, CD, sequale cffeduo-i 

bus quadratis laterum AC,CB. Cum enim recta BG,di-i 
uifa fît in D,vtcunque, erunt quadrata reçtarû EC >GD,j 

? xqualia rectangu | 
-A.-, v ■ \o comprehenfo bisjj 

fub BC\CD,& .qua-j 
dratorectq?BQ.Ad-j 

B BCB. X> CB I) Ci dito ergo communi 
quadrato recta? D A, erunt tria quadrata rectarum B C, 
CD,DA, a?qualia rectangulo bis comprehenfo fub B (ÈJ 
CD,& duobus quadratis rectarum BD,DA: Duobus au-1 

te;n quadratis rectarum CD,DA,b3?quale eft quadratum 
rectas CA. Duo igitur quadrata rectarum BC,CA,s-qua-
lia funt rectangulo bis comprehenfo fub BC,CD,& duo; 
bus qnadratis rectarum BD,DA.Cum ergo duohusqua-! 
dratis rectarum BD , D A, c aequale fit quadratum recta?; 
ABj erunt duo quadrata rectarum BC, CA , a?qualia re-: 
ctangulo"bis comprehenfo fub BC,ÇD, & quadrato re-
cta? ÀB,quod eft propofîtum. Eodem modo oftendetur,, 
quadrata rectarum AB,BC, sequalia effe rectangulo bis 
comprehenfo fub CB, BD, & quadrato recta? A C, hoc 
eft,quadratum lateris AC, minus effe quadratis laterum 
AB,BC,reçtangu!o comprehenfo bis fub CB, BD. In_j 
oxygonijs ergo rriarigi}li$,quadratum à latere,&c.Quod 
ciemonftrandum erac. 

S C H O L I V M. 
ITA Q_V B ex tribus fropofitUhnài', nemfe 4'j. U». t i 

çj> f<2. atque 17. huius lib. cognofcimus , qimmum fit qua-
dratum cuiufuis lateris trianguli cum quadratis aliorum 
duorum laterum comparatum, ue'mte an fit illts &qnalc,an 
maius, miausve,0> quanto maius fit, aut minus, prcut vi-
delicet angulus ajfumfto lateri oppofitus fuerit reclus, vel 
obttifus,aut acùtus. 

Ôf. A M VIS autem Exclides theorema hoc proponat 
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de triangulis duntaxal oxygonijs,que.fcilicet omnes angtt-
los habent acutos ; idem tamen verum etiam eft in trian-
gtilis retiangulis, & amblygonif,vt confiât ex.fojleriorilus 
duobus triangulis in fchemate propofitis. Sunt enim in hifce 
triangulis necejfario duo reliqui anguli acuti, vt perfpicue 
caitigi poteft ex propos. 17. vel zi.primi lib. Hocfolum ob-
feruandum eft in triangulis refiangulis^ér amblygonijs,per 
pcnAicularem duci debere ab angulo recio , vel obtufo , in 
oxygonijs vero à quolibet. Ita enimfemper A 
cadet perpendicularis intra triangulum,vt 
Euclidcs in démonftraliène ajfkmffit.SUeod 
^itidrtanfacile-dsmonjlrabttttr hac ration*. VJ- ■■ 

Sint in tnaogulo ABC , duo anguli AJ3C, -J V $ 
AGB,acuti,swgtdus vero BAC,refius,Vel obtuftis,acutus-\ 
vt ■ Dico perpendictslarem ex A., demijfam cadere intra' 
triangulum Sitnim caderet extra in CB , protrafiam.ad 
partes B,cttiufmodi est relia AE , effet il triangulo AB E, 
angulus extericr ABC, acutus. a maior inierno & oppofito 
reHo AEB , quod eft abfurdum. Si vero caderet extra BC, 
produit' am ajl partes C, qualis eB recïa AE , in idem inci-
dertmus abfurdum , ut manifeslum eft. 

îj-_ -I V E M:hoc theorim*in triangulis rcfiangulis,s& ob-
tufangulit demonslrat Federicus Commandinus, etiamft-
perpeiidicxhir.i: AD,non cadat in latus BC,fed vel cadem 
'fit, qui. latus AB, vt in refiangtilis, vel extra triangulum 
cadat,vt in obtufangulis accidit,ceu in fcholio propos, prti-
cedentis dcmonSirauimus : quod.tum demum accidet, cum 
perpendicularis non ab angulo refio,vel obtufo,fed ab alté-
ra acutorum demitiitnr. 

S I T triangulum refiangulum ABC, cuius angulus B, 
f.t refius ; & ex angulo A,acuto ad BC , perpendicularis 
ducatur AD,qu& cadem erit,qu& latus AB, propter angu-
lum reBum B. Dico quadratum la teris AB,acutum apgu-
lum C, fubtendentis, minus ejje , quam quadrata laterum 
AC,C3, reBangulo bis comprehenfo fub latere CB,in quod 
perpendicularis cadit,fyf*b linea CD, que, interijcitur in-
ter perpendicularem A D , 0> acutum angulum C . Cum 
enim quadrata ex AB,CB,b tqualia jint quadrato ex AC; 

addito 

ilé.p'riA 
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. addito communi quadrato ex C B, erunt 

** tria quadrata,nempe quod ex AB, & du-
flum tins , quod ex C B, squalia duobus 
quadratis ex AC , CB : At quadratum ex 

T) C B., idem est,quod rectangulum fitbG B, 
CD. Igitur & quadratum ex AB^vna 
cum rectangulo bis fub CB,CD, squale eft 

quadratis ex AC,CB; Ac proinde quadratum ex AB, mi-
nus eft,quam quadrata ex AC, CB, rectangulo bis fub CB, 
CD. Quod eft propofitum. . 

RV RS V S fit triangulum obtufangulum ABC, euius 
angulus B,èbtufus; &• ex angulo acuto A,ad BC,perpendi-
xularis ducatur AD,extru triangulum cadens. Dico qua-
dratum lateris AB, acutum angulum C, fubtendentis mi-
nus efie,quam quadrata laterum AC,CB, rectangulo com-
prehenfo bis fub CB, r>CO'. Qucniam enim quadrata ex 

AD, CD , a aqualia funt quadrato ex 
AC; addito quadrato ex CB,communi, 
erunt tria quadrata ex AD yCD , CB, 

' squalia duobus quadratis ex A C, CB : 
■At -tpaadrantm "ex CD,h squale eft qua-
dratis ex CBj BD , & rectangulo bis fub, 
CB, B D . Igitu¥ & duo quadrata ex 
AD,CB,vnA cum quadratis exCB,BD 

& reSângulo bis fub C B, BD, squalia funt quadratis 
ex A C,C B : Sunt autem quadrata<ex AD, BD :squa, 
lia -quadrato ex- AB . Quare quadratum quoque ex 
AB, <à* duplum quadrati ex CB , vna cum rectangulo bis 
fub CB,BD,squalia funt quadratis ex AC,CB. Atqui qua 
drato ex CB,v»a cum rectangulo fub CB, BD,A squale eft 
rectangulum fub CD,CB. Acpropterea duplo quadrati ex 
CB,vna cum rectangulo bis fub CB,BD; squale eft rectan-
gulum bis fub CD, CB. Igitur & quadratum ex AB , vna 
cum rectangulo bis fub C B ,C Dj squale eft quadratis ex 
AC, CB. Ac proinde quadratum ex AB , minus est, quam 
quadrata ex AC,CB, rectangulo bis fub CB, CD . Quod eft 
propofitum. 

ALI TE R, & breuius. Quoniam quadratum ex AC, 

maius 
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a maius eft, quam quadrata ex AB, B C, reclangido bis fub 
CB,BD,comprehenfo,hoc eft,quadratum ex AC,iquale est 
quadratis ex AB,BC vna ciim rectangulo fub CB, B D ,bis 
comprehenfo; erit quadratum ex A E , minus , quam qua-
dratum ex AG,quadrato ex BC,& rectangulo fub CB.BD, 
bis: Ac proinde fiquadrato ex AC,addatur quadratum ex 
BC,erit quadratum ex AB,minus quam quadrata ex AC, 
BC, quadrato ex BC , bis fumpto , & rectangulo bis fub CB, 
BD, comprehenfo. Cum ergo quadrato ex BC, vna cum re-
ctangulo fub CB,BD, contente, b squale fit reciangulum fub 
CB,CD,contentum; erit quoque quadratum ex AB, minus 
quant quadrata ex AC, C B, rectangulo comprehenfo bis 
Jub CB,CD. Quod eft propofitum. 

I N fcholio quodam antiquejiemonSiraturfequens theo. 
rema, inftar iltius,quod nos in fcholio prscedentis propos, fe-
cundo loco demonftrauimus. Videlicet. 

S I in triangulo quadratum vnius lateris mi-
nus fit duobus quadratis duorum laterum reli-
quorû.-Angulus illï lateri oppofitus,ac;utus erit. 

I N triangulo ABC,quadratum lateris AB , minus fit, 
quam quadrata laterum AC, CB. Dico angulum C,quem 
dicttim latusfiubtend.it,effe acutum. Ducatur enim ex Cad 
AC, perpendicularis 
CD, Unes CB, squa* %> 3^ 
lis .iungaturq. recta ~*\T/\ \ 
AD. Stuoniam igitur —^ ' 
quadratum ex AD, ^ ^ ^

 fc
 "** 

c squale eft quadratis ex AC,CD, hoc est,ex AC,CB : Po-
nitur autem quadratum ex AB , minus quadratis ex AC, 
CB; Erit quadratum ex. AD , maius quadrato ex A B ; & 
idco recta AD,mniorquam recta AB. Itaque quia duo da-
tera AC,CD, trianguli ACD , squalia funt duobus lateri-
bus AC ,C B, trianguli ACB, vtrumque vtrique, &> ba-
fis AD,maior bafe AB; à Erit angulus ACD, maicr angu-
lo ACB : Sed ACD.reclus est, ex constructione. Ergo ACB, 
recto minor,& acutus erit. 

SED & conuerfum huius propof. 13. oftendemus,nimiru. 
__ 

A 
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SI in triangulo quadratum vniuslate-
ris minus fit quadratis reliquorum duorum 
laterum, reftangulo bis comprehenfofub 
alterutro horum laterum 8& fub reéta linea 
intcr angulum priori lateri oppofîtum, & 
re&am lineam ab angulo alreri illi lateri 
oppofko demifiam : Linea hxc demifla ad 
alterum illud latus perpendicularis erit, & 
angulus propofiti trianguli priori illi late-
ri oppofitus, acutus. 

/ N triangulo ABC,ad latus BC, demittatur ex angulo 
oppofito A, recia AD'-, fitq. quadratum lateris A B , minus 
quam quadrata laterum AC,CB, retJangulofub BC, CD, 
bis comprehenfo. Dico AD.eJfe perpendt cularem ad BC, & 
angulum ACB,»cutum . Si namque AD, perpendiculuris 

A, deduiiaad BC, in functu C. 
C AD AT deinde, fifieri potefi , perpendicularis ex 

47-fri 

47-m 
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T.C; erunt quoque quadrata ex AE,EB, minora quadratis 
ex AE, EC, CB : Et ablato communi quadrato rectt AE, 
erit reliquum quadratum ex EB, minus quaque quadratis 
ex EC, CB. quod efl abfurdum . Cum enim quadratum ex 
EB,1 tiquais fit quadratis ex EC, CB, <vn* cum rtéîangulo 
bis comprehenfo fub EC, CB, maius erit quadratum ex EB, 
quadratis ex EC,CB. Non ergo perpendicularis cadit ■vitra 
Cl Sed neque in C, cadit,vt ejlendimus . Igitur cadet citra 
punctum Cqualis eil AD,~vt demonflrabitnr, ac froptere'a 
b angulus ACB,acutus erit. fluod fecundo loco proponitur 
demonflrandum. 

C AE T E R V M angulum ACB , ejfe acutum , ft qua 
dratttm recta. AB, minus fit quadratis rectarum AC, CB, 
facilius demonftrauimus in proxime antécédente theore-
mate huius fcholij. Ex quo fit, ( quemadmcdum in coroll.i. 
propos.17. lib. 1. efïenfum esJ) perpendicularem ex A, ad 
BC, demifiam cadere citra angulum ACB, acutum ver-

\fusB. 
QVOD autem AD,fit ad BC,perpendicularis, ita olien-

demus. Si non efl.fit AF,ad BC,perpendicularis,cadins ci-
tra punélum C,vt'probatum cft , vbicutique hoc contingat, 
fiui intra triangulum ,fiue in punclum B,fiue extra trian 
gulum. ( In fecundo tantum triangulo non dicet admsrfa-
rius , perpendicularem cadere in B ; quia eadem effet, qu/t 
An. quod ille riegat ) §l»ia ergo angulus ACB, ofienfus 
fuit acutus,c erit quadratum ex AB, minus , quam qua-
drata ex AC,CB,reHangulo bis comprehenfo fub B C, CF, 
hoc efl,quadratum ex AB.irnacum reftangulo bis cotnprt 
henfo fub BC,CF,tquale e'sï quadratis ex AC,CB:Ponitur 
autem quadratum idem ex AB,minus quoque, quam qua-
drata ex AC, CB, reBahgule bis comprehenfo fub BC,CD, 
hoc efl, quadratum idem ex A B, vna cum reciangulo bis 
contentofub BC,CD,tquale ponitnr quadratis ex AC, CB. 
Igitur quadratum ex À B, una cum reciangulo bis com-
prehenfo fub BC, CD , tquale erit quadrato eidem ex AB, 
vna cum reciangulo comprehenfo bio fub BC.CF: Et ablato 
communs quadrato recta AB,rectangul;im fub hC,CD, bis 
comprehtinfum tquale erit retfangulo bis fub BC.CF

5
 com-

^ 2 prthtitft: 
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prehenfo \ ac promde (y redangulum femel ccmprehenfum 
fub BC, CD , nquale erit reclangulo femel comprehenfo fub 
BCCF.ideoq. C recta. CD, CF , squales erunt,par s &to-
tum. Quod esî abfurdum. Efl igitur AD,ad BC, perpendi-
cularis,!^ non alm. Ghtod eil prtpofitum, 

. QVEMADMODVM autem in fcholiofuperioris propo 
fitionis triangula amblygonia conflruximus laterum, & 
Itnearum commenjur abilium, in quibus per numéros Veri-
tas propofitionis 1t. examinari pojfit, ita hoc loco oxygonia 
triangula conshtuemus laterum,atque Jinearum comme»-
furabilium,in quibus huius 13. propos, Veritas explicetur, 
Sjuia vero trtarfgttlum oxjgonium est vel aqu 1 laterum,vel 
Ifofceles, vel Scalenum ; compleliemur totam hanc doBri-
n.i ■!■■ fepiem regftlis. Prima de iriangulo nquilatero oxjgo-
nio ag't. Secunia de ifofceie, in quo perpendicularis cadit 
in tertium latus insquale ,fiue maius illudfit ,fiue minus 
vtrouis nqualium. Ténia de ifofcèle , cuius tertium latus 
maius csi-perpendicularisq in alterutrum /tqualium late-
rum cadit. Qjmrta de Ifofcele, cuius latus tertium minus 
efi,& perpendicularis rurfus m alterutrum laterum iqua-
lium cadit. Quint*, de Scaleno, in quo perpendicularis ca-
dit in miniffium latus . Sexta de Scaleno, in quo perpendi-
cularis in médium latus demittitur. Septima denique de 
Scaleno, in quo ad maximum latus perpendicularis duci-
tur. Loquor.auteM hic de iliis etiam triangulis , in quibus 
petpendicsilari< linea cadit intra triangulum , ac proinde 
duo angulifupra bafin funt acuti,fiue oppofitus angulus a-
CKtus etiamfit, fine- non. De his enini propofitio etiam in-
telligenda efl, vt diximus- Quo palio autem triangula, in 
quibus linea perpendicularis cadit vel extra ipfa, vel cum 
vno laterum coinciâtt, numeris quoque poffint acccmmi-
daxi}docebimus ad jinem regularum. 

 « E G V L A I. 
S / quodlibet latus trianguli e.qu:l.iteri(latuatur quêt-

ais partium stqualmm , numéro tamm parium,vt fraBio-
nes vitentur, erunt omnia latera & interfe, & f.gmentis 
à linea perpendicuLtri faclis commenfurabtlia. Vt in trian 

gulo 
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V 
/ 4- 4\ 

JD 

gulo squilattro ABC,diuidet per-
pendicularis AD,oppofîtum latus 
BC.bifariam, vt in fcholio propos* 
z6. lib.l demonftrauimus. Quam 
ob rem pofito quolibet latere 8. e-
runt fegmenta BD',CD, 4 4. Vbi 
vides quadratum lateris AB, an-
gulo acuto C,oppofiti,f omnes enim 
anguli in triSgulo tquilatero actt 
tifunt,ex corol.3.propos, t J.lib.t.) 
hece/1,6^ i'na cum reèïangulo bis 
contentofub BC,CD,iale fi,cum 3-• efficerc 118. quan 
tum videlicet ctnficiunt duo quadrata laterum A C, CB, 
nempe 64. 64. 

R M G.V LA II. 

S f vtrumque laterum ttqualium trianguli Ifofctlis fia. 
tuatur quotcunque partium xqualium, tertium autîquot. 
libet part'mm numéro parium , vtfracïiones .vitentur ,fiue 
pauciores partes in hoc latere ponantur, quam in vtrolibet 
tquaiium ,fiue plures, dummodo 
tôt non fint, quot in vtroq-fimul, À 
aut plures ; quia fie non pojfet fie-
ri triangulum , propterea quod 
duo latera tqualia non ejfent ma 
iora tertio latere,fed vel squalia, 
vel minora, quod propoftticni 2 0. 

lib.l. répugnât. Si inquam latera :'j "Q C £ D £ 
hoc modo numeris eyponantur, ■ -4- ^ 
erunt omnes linest trianguli inter 
fe commenfitrabiles. Vt in priori horum Ifofcelium vtrum-
uis latus AB,AC,ftatuatur 7. ry> BC, 4. In pefteriori au-
tem vtrumlibet AB,AC,s.& BC,6. Cum ergo perpendicu-
laris AD,diuidatbajimBC,bifariam,ex fcholio propos. z6 
lib.i. erunt fegmenta BD, CD , in priori quidein triangulo 

z. in posteriori vero 3. J. Vbi etiam perfpicuitm efl, qua-
dratum lateris AB, angulo acuto C,opt>ofiti, (vterq. enim 
angulus B,C, acutus eft,cx coroll. ^.propos. 17. Itl.i. ) vna 

V 3 cum S 

S/ 
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reâangulo bis comprehenfo fub BC.CD,tqualt effe quadra 
tis fimul laterum 4C,CB. &c. 

R E G V L A I I I. 

IN triangula Ifofcele -, in quo tertium latus maius elf, 
0> perpendicularis in alierum tqualium laterit cadit, erit 
fegmenjum prope maius latus tertium,maius,n/ ad propos 
47. lib.i, démonflrauimus. Si igitur minus fegmentum fia-
tuas quotuis partium , eatq. per 3. multipliées , habebis fe 
gmentummaius : sivero e afdem ducas in n. efficies ter-

tium latus: Duo déni que fegmen-
ta fimul adéiita conflabunt vtrtï 
que laterum tqu»lium;quod etiâ 
produces ex multiplieatione mi-
norisfegmenti per 9. Vtfi in Ifo-
fcele ABC,fegmentum minusBD, 
fonatur t erit maius CD,$%. la 
tus vero AC,$8. & "vtrumque la-
tus AB.BC,36. }6. Quadratum 
igitur lateris A B , angulo acuto 

C, tppofiti, nempe r ijjtf. vna cum eo,quod fit bis ex BC, in 
Ct>,id e!i,cum iifz. nsx. conficit j<?oo. quantum nimi 
rum efficiunt duo quadrata ex AC,CB,nempe z 3 04. 1196 
Ita quo que quadratum ex ACnimirum i$o+.vna cum eo, 
quod bis fit ex CB,inBD,hoc efi,cum /44. 144. facit z%<)2. 
qui numerus etiam conficitur ex quadratis laterum A B, 
BC, nimirum ex 1296. 1196. In huiufmodi ergo triangulo 

^fegmenta intqualiapropsrtionem habenioftuplam; vtrttm 
uisvero tqualium laterum ad minus fegmentum propor-
tionem habet noncuplam.-Tertium denique latus maius ad 
idem fegmentum minus habet proportionem duodtcuplam, 

RE G V L A I I I I. 
I N triangula Ifofcele , cuius tertium latus minus c(l,& 

perp endicularis rurfum in alterum tqualium latevum ca 
dit,erit fegmentum prope minus latus tertium,minus,-vt ad 
propof.tf. lib. t. oîienfum eft . Quod fegmentum fi fiatuas 
quotuis partium numéro parium , vi' fractiones fugianturj 
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easq. per J. multiplices,& produire earundem madittatem 
adijcias,vel earum midtetatem per T. multipliées, produ 
ces maius fegmentum: Si vert) taf-
dem partes minoris fegminti mul-
tipliées per j.efficits tertium latut 
minus. Vtrumque denique tqua-
lium laterum componetur ex duo-
bus fegmentis: quod etia ex multi-
plicationc medietatis minoris fe-
fmëti per f.producerur. Vtfiin Ifofcele ABC,minus fegmtn 
tant CD,ponatur S.erit maius BD,n. <Q> latus AC,\% atq; 
tzm AB,quàm BC,'-j. Quadratum ergo lateris AB, angu-
lo acuto C, oppofiti, nimirum 7.29. vna cum eo, quod fit 
bis ex BC,in CD, id efl,cum 162.162. efficit loy». qui nu-
mer us etiam componitur ex quadratis laterum AC , C B, 
ntmpe tx 3 24. 729. &c. 

R E G V L A V. 

I N Scaleno triangulo, in quo perpendicularis in mini 
mum latus demittitur,erit fegmentum bafis iuxta médium 
latus, minus, vt ad propos. 47. iib. 1. demonsiratum tft 
Quod fegmentum fi conjlituatur . 
tôt partium &qualium,vt à 7 o.ntt Jrs. 
merentur, nimirum partium 70. 
vel 1*0, vel 2\o,&c. eisq.ad-
dantur earum confeUu erit 
fegmentum maius,& ex additio-
ne partium horum fegmentorum 
gignetur minimum latus. Sivero 
partes minoris ftgmenti duplicen-
tur,&produélo adijciantur 
hocefi,-\- earundem partiu,procreabitur médium latus.Si 
denique partes eiufdem minoris fegmenti duplicentur, pro-
ducloq.-f-~id tfi,-~~earundë addantur,coponetur latus 
maximum. Vt in fcaleno ABC , fi minus fegmentum BD , 
ponatur 70. erit matusCD, çç). & totum minimum latus 
BC, to$. Médium autem latus A B, tsi. ej> maximum 

r 4 AC, 
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AC, r . Quadratum ergo lateris AB,acuto angulo C, op. 
pofiti,hoc efl,} 3 s 24. vna cum numéro, qui bis fit ex BC, in 
CD, id e0, cum 16731. 16721- confiât numrrum 66^86. 
iqttalem duobusfimul quadratis 3802 j. 28 yéf . laterum 
AC,CB, 0>c. 

B. E G V L A VI. 
IN triangulo Scaleno, quando perpendicularis in mé-

dium latus cadit, erit ex ifs, qui ad propos.47.lib. ï. ofien-
dtmus.minus fegmentum minimo lateri adiacens. Quod fe-
gmentum fiftatuatur tôt tqualium partium, ut à ç.nume-

rentur, vt^.vel 10. vel ï^.&e. 
eisq, addantur ~ confecjum erit 
fegmentum maius, & partes ho-
rumfegmentorum in vnam fum-
mam colleBi component médium 
latus. Si autem partibus minoris 
fegmenti duplicatis adijciantur 
earundem—. producetur mini-
mum latus. Triplum denique ea 
rundem partium mimris fegmen 

ti dabit latus maximum. Vt in Scaleno ABC, fi minus fe-
gmentum BD.fiat f. erit fegmentum maius CD^.é' titum 
latus BC,medium,i4. Minimum vero AB,i 2. & maximu 
AC,lf. &c, 

R E G V L . A VII. 
IN Scaleno denique triangu-

A. lo,vbi perpendicularis ad rnaxi 
mu m latus dedttcitur, erit minus 
fegmentum iuxta latus minimum 
ex ifs, qui ad propos. 47. lib.i.fcri-
pfimus. Si ergo pro minori fegmen-
tq jumantur 3 3 . vel quiuis alius 
numerus À 3$. numeratus,vt 66. 
vel 90. &c . eiq. addantur y-f 
hoc efl, ~ï • fiet maius fegmen-

tum : qui du» fegmenta fimul compofïta maximum latus 
ifferent. S>i vire numéro minoris fegmenti duplicata ad" 
ciantur . producetur médium latus. S' denique eidem 

VA. 
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minori fegmenta apponantur -jp-§-. exhibebitur minimum 
latus. Vt fin Scaleno ABC, minus fegmentum CDffit 3 3. 
erit maius fegmentum BD , 41. totumq. latus maximum 
BC, 7S. ér médium AB. 70. çj> minimum AC, 6s. &c. 

§fVOD fifingulos numéros h arum regularum per eun-
dem numcrum aliquem,quicunque isfit, multipliées, pro-
creabis alios numéros lateribus triangulorum tribuendos. 
lidem etiam numeri reperientur, fi minus fegmentum, vel 
maius, vel quodcunque latus flatuatur quotlibet partium; 
fi modo proportiones feruentur, quoi fupradiBis regulis ex-
preflimus. 

HIC quoquefciendum efl, non in omni triangula oxy-
gonio proportiones prafcriptai reperiri inter latera , cum 
mille modis poffint variari eorum proportiones. Neque ve-
ro l oc reguU illu docent, fed vfus earum in eo folum confia 
flit, vt feruatis illis proportionibus, quas explicauimus, 
triangula oxygoniafarmari poffint, in quibus propefitio 13. 
huius lib.2. ad numéros accommodetur . 

I A M vero fiperpendicularis coincidat cum illolate-
re,cuius quadratumprobandum efl minus effe duobus qua-
dratis aliorum duorum laterum , t&c. Ita vt triangulum 
propoftum fit recîangulum , qutrendi funt très numeri 
pro lateribus , ex ijs, qui. in fiholio propofi 47. lib.1. fcripfi-
mus. Vt in figura régula, 6.fi in tnangulo ABD, minimum 
latus BD,ponatur 5. erit ADér AB , 13 . Vbi cernis 
quadratum lateris A D, acuto angulo B , oppcfiti, nempe_> 
/44. vna cum eo, quodfit bis ex BD,in BD , hoc efi , cum 
2f. 2s.ejficere ty^.quantum videlicet conficiunt duo qua-
drata fimul ex AB,BD,nimirum 169.2 <,. Eadem ratione, 
(iminimit latus BD,ftatuaturpartium ô erit AD,$.&AB, 
10. Vbi etiam vides,quadratum lateris AD, acuto angulo 
B, fubtenfi,nimirum 6/^.vna cum eo , quod fit ex B D , i» 
BD, hoc eft,cum }6.z6,conficere \ \6.quem numerum etiam 
conficiunt duo numeri quadrati laterum AB, BD, nimirit 
10 0.3 6. Ita quoque cernis, quadratum numerum lateris 
BD,acutt> angulo A,oppofiti,hoe efl, 36. vna cum eo , quod 
fit ex AD.in AD,bis,id efl,cum 6A. 64. efficere 164. quan-
tum fcilicet conficiunt duo numeri quadrati fimul laterum 

AB, 

SCD LYON 1



5*4 EVCLID. GEOM. 
AB, AD,nimirum 100.^64. Denique fi in alio triangula 
ACD,minimum latus CD, panas 6. reperies ex ijs, qu* ad 
propof.47.lib.l- fcripfimus,AD,àto.& AC. 41, Vbi manife-
ftum efl, quadratum numerum lateris AD, angulo acuto 
oppofiti,utmirum 1600. -vna cum numero,qui fit ex CD, in 
CD,bts,id eft,cum Si-Sl.facere 1762.quinumerus tqualis 
efl quadratis numeris duorum laterum AC, CD, hoc 
eïî, duobus numeris 168/. Si. Hienim conficiunt quoque 
\fummam 1762. Quod fi minimum latus C D , facias 7 
comportes AD,z$, jj» AC,z s. in quibus numeris idem ex-
perieris. Nam quadratus numerus lateris CD, angulo a 
cuto A,fubttnfi,id efl,49. vna cum numéro, quibis produ-
citur ex AD , in AD, hoc efl, rum ^76. S76.facit 1201. 
quantum fcilicet efficiunt duo quadrati numeri laterum 
AC, AD,hoc efl, 627.576. 

A T fi perpendicularis cadat extra triangulum , ita vt 
triangulum fit obtufangulum , qutrendum erit fegmentum 
exterius,vna cum lateribus,vt in tribus regulis fcholij pr* 
cedentis propofitionis docuimus. Segmentum namque ex 
ierius cum latere produilo, dabit tolum fegmentum inter 
acutum angulum affumptum tfy perpendicularem. Vt in 
figura régula. 3. fcholij antecedentis propofitionis, erit fit 

gmentum totttm C D , inter an-
gulum acutum C, & perpendi 
eularem B D, eadentem extra 
triangulum,37. Vbiperfpicuum 

efl,quadratum laterisAB,angu-
lo C , acuto oppofiti, hoc efl, 2 y 6, 
vna cum redangulo fub AC, 
CD, comprehenfo bis, id efl,eum 

IIS4. U84. compenere numerum 2624. qui iqualis eSi 
duobus quadratis fimul laterum BC,AC, nimirum aggrt-
gato quadratorum numerorum 1600. /024. &c. 

NEQVE vero alienum putaui hoc loco ex Tappo Aie-
xandrino fequens etiam theorema demonflrare. 

SI in triangulo à quouis angulo re&a 
linea ducatur , diuidens latus oppofitum 
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bifariarrij erunt duo quadrata laterum eum 
angulum ambientium fimul dupla duorum 
quadratorum fimul fumptorum, quorum 
vnum ex linea ducla, alterum vero ex di-
midiato latere defcribitur. 

/ ?{, triaugulo ABC, recta AD ,fecet ^ 
latus BC,bifariam in D. Dico quadrata 
ex AB, AC ; dupla ejfe quadratorum ex 
AD,BD.Demittatur enim ex A, ad BC, B perpendicularis,quiprimum récit AD, 
congruat, ac proinde triangulum ABC, 
tquilaterum fit,vel Ifiofceles, vt ad pro-
pos. 26. lib. 1. démonfirauimus. a Quo-
niam igitur tam quadratum ex AB , tt- „ 
quale eft quadratis ex AD , D B , quam 
quadratum ex AC,quadratis ex AD, DC; erunt duo qua-
drata ex AB , AC ,&qualia quadrato ex AD, bis fiumpto, 
vna cum quadratis ex D B,D C. Cum ergo quadrata ex 
DB, DC,*qualt.ifint,fiauferantur duo quadrata ex AD, 
DC, ablatum erit dimidium quatuor quadratorum, nimi 
rum quadrati ex AD, bis fiumpti, & quadratorum ex DB, 
DC. Quare duo quadrata ex AB.AC, dupla funt duorum 
quadratorum ex AD,DB. quod eft propofitum. Quod cla-
riusita oftendetur. b Quoniam quadratum ex AB, duobus 
quadratis ex AD,DB,s,quale eft: Sunt autem duo quadra-
ta ex AB,AC,quadrati ex AB, dupla , ob iqualitatem li-
nearum AB,AC; erunt quoque quadrata ex AB, AC, du-
pla quadratorum ex AD,DB. Quod demonflrandum erat, 

CONGRVAT deindeperpendicularis A C, lateri A C. 
Et quia quadratum ex BC , quadruplum eft tam quadrati 
ex BD,quam quadrati ex DC, vt inficholio propof.+.kuius 
lib. ofiendimus; erit idem quadratum ex BC,duplum duo-
rum quadratorum ex DB, DC. Sunt autem duo quadrata 
ex AC, CD , bis fiumpta , dupla quoque quadrati ex AD; 
quod c quadrata ex AC ,CD, femel fumpta tqualia fint 
quadrati ex AD. Igitur quadratum ex BC,vna cum qua-

dratis 
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dratis exAC,CD,bis fumpiis,dupliï erit quadratoru ex DB, 
DC,AD. Cum ergo & quadratum ex CD, bis fumptum , 
duplum fit qutdrati ex C D ;a erit reliquum quadratum 
ex BC,vna cum quadrato ex AC,bisfiumpto , duplum quo-
que reliquorum quadratorum ex D B , A D. Sunt autem 

quadrata ex BC, A C, tqualia quadrato ex A B. Igitur 
quadrata ex A B, AC , ( qun tqualia funt quadrato ex 
B C , u.iia cum quadrato ex AC, bis fiumpto ) dupla que-
que funt, quadratorum ex A D, D B. Quod es! propofi-
tum. 

TERTIO cadat perpendicularis AE, intra triangu-
gulum inter punBa D, C. Quia igitur c quadrata ex B E, 
EC,dupla funt quadratorum exBD, DE : Item quadrata 
ex AE,DE,bis fumpta, dupla funt quadrati ex A D ; quod 
d quadrata ex AE, ED, femel fumpta quadrato ex AD, a-

i qtialtafint; erunt quadrata ex BE, EC, 
•vna cum quadratis A E , D E, bis fium-
ptis,dupla quoque quadratorum ex BD, 
DE , AD. Cum ergo ty quadratum ex 

g ^——t \ QDE,bis fumptum , duplum fit quadrati 
ex DE;e- erunt reliqua quadrata ex BE, 
EC,vna cum quadrato ex AE, bis fum 
pto , dupla quoque reliquorum quadra 

'g torum ex DB,AD. Quare cum quadra 
fis ex B E, AE , i aqualefit quadratum 

ex AB; & quadratis ex EC,AE,quadratum ex AC; erunt 
quoqur quadrata ex AB,AC, dupla quadratorum ex AD, 
DB. Qnod efl propofitum. 

P O i> T RE M O cadat perpendicularis A E, in latus 
BC; ptoduélkm . Quoniam igitur g quadrata ex BE, CE, 
dupla funt quadratorum ex BD, D E . Item quadrata ex 
AE, DE,bis fumpta , dupla funt quadrati ex A D; quod 
quadrata ex AE.DE,fi:mel fitrnpta,s.qualiafint quadrato 
ex-AI); erunt quadrata ex BE,CE,vna cum quadratis ex 
AE,DE, bis fumptis , dupla quoque quadratorum ex B D, 
DE, A D Cum ergo cy quadratum ex DE,bis fumptum,du-
plum fit quadrati ex DE; ' erunt reliqua quadrata ex BE, 
CE, vna cum quadrato ex AE ; bis (umpto, dupla quoque 

relique-

SCD LYON 1



LIBER II, 3*7 
reliquorum quadratorum ex BD,AD.Quare cum quadra-
tis ex BE,AE, * aquale fit quadratum ex AB, &• qu'adra-
tis ex CE,AE,quadratum ex AC ; erunt quoque quadra-
ta ex AB,AC,dupla quadratorum ex AD,DB. Quod erat 
ofiendendum. 

NON te moueat autem, quod ad huius thecremati< 
demonftrationem adhibuerimus prcnunciatum 2 e. quod 
vniuerfaliter in omnigénère multiplicium ab Euclide de-
monsiratur lib. J. propos. <;. quoniam in dupla prcportione 

'facile concedi potesl fine démonfirs.tione , vrin expofitione 
eius principe diximus : Vel propofitio %, lib. s.ante hoc 
theorema demonftrari potejl : Vel terte theorema ipfum pcft 
librum %, demonflrari; ita vt circulus in demon(lrando 
nulla rasione committatur ,etiarnfi principivm illud d_e-
monftretur libro S.quia propofitio s. lib.s.ex hoc theorema 
te non pendet. • .. . 

E X his autem , qust proximis duobus theorematibus, (jy 
propaf.47. lib. 1 .demonfîratafunt,aream cuiufqne triangtt 
li latera habentis nota inueniemus-, vt reiie hoc loco monet 
Campanus, & Federicus Cotnmandinus 
demonslrat, hac fire ratione. Sit primo 
triangulum reciangidum ABCs mitts la-
tera nota fint,nempe AB, I 0.palmorum ; 
AC, Z. BC,G. Diuifo latere BC, bifariam 
in D, vt fint CD, BD, s .palmorum ,per-
ficiatur rcctangulum ACDE,qtiod iqua-
le eft triangula ABC , vt in fiholiopropofi 
41. lib. ofiendimus . Quia vero ex duBu 
CD,trium palmorum m C A, S. palmorum producitur a 
rea rcâlanguli CE,14. palmorum quadratorum, vt'ad ini-
tium huius lib. docuimus-.'l'otidtm palmos quadratos con-
tinebit triangulum ABC,recjangulo CE,tquals. Quod eft 
propcfitum. 

S I T deinde triangulum cbttifangulum ABC,cuius la 
terafint cognita; AB, 10.palmorum; AC,ii. BC,ii. 'Pri-
rnum igitur inuenienda eft quantitas perpendicularis linee, 
A D, ex A , in latus B C, protrc.ctum demifit , hoc modo, 
Quoniam quadratum lateris AB,h maius efl, quam qua-
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drata laterum AC, BC , reciangulo bis 
coprebenfo fubBC,CD;Ji quadrata late 
rû AC, BC, nëpe tôp.121. qus, efficiunt 

£» 190. detrahantur ex 400. quadrato la-
teris A B , remanebunt Ma ,pro reci an. 

B^X£r^C~7"D gulo bis comprehenfo fub BC, CD, cuius 
' —1 numeri dimidium dabit reclangu 

U.— ■ l lum fub BC.CD. Si igitur 5 5. reclangu 
' y»£ B C, CD, dtuidatur per 11 .la-

tus notum BC,exibit reliquum latus CD, f. palmorum, vt 
loan.Kegiom. démonf rat propos. 17. lib.l. de triaitgulis,Q> 
à nobis demonftratum efl in libro de menfurationtbus om 
nium quantitatum . Quia vero quadrata laterum AD, 
CDj a tqualia funt quadrato lateris AC; fi quadratum 
2^. palmorum, nempe lateris C D, %■ palmorum nuper in-
uenti,aufcratur ex 169. quadrato lateris AC, remanebunt 
144, palmipro quadrato lateris AD.Quare latus AD,erit 
13, palmorum, cum radix quadrata huius numeri 144, fit 
r 1. Tam vero diuifo latere B C, bifariam in E , educantur 
ex C, E, adBD,perpendiculares CF,EG, occurrentes récit 
AG,qut per A,ipfi BD, parallela ducitur, inpunciis F,G, 
Quibus peraQis ,fiE C, palmorum quinque cum dimidio, 
ducatur in CF, \ 2. palmorum, ( Efl i> enim C F, ipfi AD, 
tqualis,) exurget area rtclanguli CG,66. palmorum;quod 
cum squale fit triangulo ABC, ex fcholiopropos, 41. lib. 1. 
(funt enim retlangulum CG,& triangulum ABC,in eifilem 
parallélisme. ) Erit quoque area trianguli ABC, palmo-
rum quadratorum 66. quod eft prepofitum, 

SIX poflremo triangulum acutangulum ABC, latera 
habens nota; AB,t3.palmorum; AC,is. BC, 14. Primum 
igitur hic quoque reperienda efl qttantitas perpendicularis 
AD,ex A,ad BC,demifft, hac ratione. Quoniam quadra. 
tum lateris AB,c- minus eft,quam quadrata laterum A C, 
BC, rettangulo comprehenfo bis fiib BC, CD ;fi quadratum 
lateris AB , nimirum detrahatur ex quadratis late-
rum AC,BC,hoc efl,ex 22?./96. qus, efficiunt 421. rema-
nebunt ts 2. pro reit angulo comprehenfo bis fub B C ,CD, 
cuius numeri dimidium iz6. dabit redangulum fub B C, 

CD. 
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CD. Si igitur 126. reffangulum fub B C, 
CD,diuidatur per BC,latus notum,vt per 
14; exibit reiiquum eius latus CD, pal- ^ 
morum 9. vt confiât ex Ioan. Regiom. lib. /ci 
t. de triangulis propos, 1 7. & à nobis de-
monfiratum eft in ltb.de tnenfuratienibus 
omnium quantitatum . Quoniam autem 
quadrata ex AD,CD,*&qualia fiunt qua-
drato ex AC;fiquadratum Si.palmorum, • 
nempt lateris CD, ç. palmorum nuper inuenti, auferatttr 
ex nf. quadrato lateris AC; remanebunt 144- palmipro 
quadrato lateris AD. Quare cum radtx quadrata huius 
numeri 144, fit 11. erit latus AD, iz. palmorum. lam ve-
ro diuifo latere BC,bifariam in E , educantur ex C, E , ad 
BC,perpendiculares tF,EG, occurrentes réels. AF,qus, per 
A,ipfi BC,parallela ducitur,inpunt~lis G,F. Quibus pera-
{lis,fiCE, 7 palmorum ducatur in EG, i z. palmorum;(keft 
enim EG , recta ipfi AD , iqualis) exurget area rellanguli 
EF,palmorum 84. Quod cum triangulo ABG,fit &quale,ex 
fcholio propofi.4.1. lib. 1. ( funt enim reciangulum E F , c? 
triangulum ABC , m tifdetn parallelts , (jre.y erit quoque 
area trianguli ABC,s^. palmorum. Quod eft propojuum. 

ITA QJf E in vniuerfium, area cutufeunque trianguli 
producitur ex dimidio bafis in perpendicularem,qu& à ver 
tice ad bafim demittitur, vt in exetnplis dans eft manife-
fium. Sed plura hac de re in libro de menfurationibus om-
niumquantiiatum,quem propedtem,Deo iuuante.in lucem 
edemus. Quo paàto autem, duobus lateribus , cum vno an-
gulo,cognttis, vel duobus angulù, cum vno latere, reliqui 
anguh^ér latera cognojeantur , demotifir auimus in nosiris 
triangulis reetilinets. 

PROBL. 2. PROPOS. 14. 
D A T O re&ilineo œquale quadratum 

conftituere. 
S I T datum rectilineum A, cui quadr2tum xquale_-

conftituendum cil. c ConfHtuatur parallelogtammum 

Bcbi-;, 
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BCDEj aequale rectiiineo A, habens angulum rectum: 
cuius ynum latus, vt D C, producatur ad F, fîtque C F, 

-jr p recta zqualis rectse 

tD p-v B C. Diuidatur quo-
I \ que DF, bifariam in_> 

n
 _ t\J

H
 puncto G, quod ca-

Bel y det aut in punctum c, 
ï^"-^ aut non. Si cadit in_j 

punctum C, erit recta 
BC, ( cum jequalis ponatur rectae ÇF) rectse CD,œqua-
lis. Quare rfcçtangulum BD,erif quadratum, cum latera 
DE,EB, » Eequalia iînt oppofttis lateribus BC,CD; atque 
adeo conftitutum erit quadratum squale rectilineo A 
Si vero punctum G,non cadit in Cj facto G,cen,tro, de-
fcribaturinteruallo GD,velGF,femicirculus-FF]D,prc-
ducaturq. Bcdonec circumferentiam fecet in H. Dico 
igitur, quadratum restas CH, efl'e squale rectilineo A, 
Ducta enim recta GH;quia recta DF,diuiditurbifariam 
in G, 8c non bifariam in C 5 erit recrangulum compre-
henfum fub Dc,C F.hoc eft, rectangulum B D, vna cum 
quadrato rectae Gc, b sBcuale quadrato rer:x G F, hoc 
eft,quadrato recta; GH; cum rectç GF,GH,fiiU squales: 
At quadratum recta: GH,c aeqùale eft quadratis recta-
rum GC,CH. Igitur rectangulum BD,vna cum quadra-
to rectae GC , squale quoque erit qxiadratis rectamm_, 
GC,CH. Quam ob rem dempto communi quadrato re-
ctse GC, remanebu rectangulum B D, hoc eft, rectili-
neû A,quadrato rectse CH.aequale. Date ergo rectilineo 
squale quadratum côftituirnus:Quod facere oportebat. 

S .C H O L I V M. 
VERVM quia laboyiofum e fit, rectangulum dato re-

clilineo multorum angulorum ccnftruere squale , quodft-
piusfaper datant reclam conilitusndum fit, ex propos. 44. 
Itb 1. rectangulum squale triangula , facilras fartaffe de-
feribemus quadratum dato rectilineo squale ,fidatam fi-
gurait: reStlineam in triangula rofolttamus , & cmlibet 
triangula quadratum s.quale eff.ciamus,hoc efl, latus qua-
drati,quod cuiuis triâgulo squale fit,inueftigemus:quodfa-

llu 
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GHl K 

Bufaciilimum eti,vt mox ofiendemus. Hamfi per e», qui 
in fcholto propos. 47. lib.i.fcrtpfimm^nuemamus latus al-
térais quadrati, quodfit omnium inuentorum lateri qua-
dratis tquale,faBum erit,quod prsponitur. 

V T fi datum fit rcBilineum ABCD&F,r efoluemus iUud 
in trtangula ABF , FBC, CFD, 
DEF, inueniemusq) lattra G, H, 
I, K, quorum quadrata fint tllit 
ordine iqualia. Dtinde angulum 
rtBum conftituemus M, & li-
neas L M, M N, latertbus G,H, 
tquales. DuBa autem reBa NL, 
erigemus ad eam perpendirula-
rem Tttfiylattri I,tqualem. Simi-
liter duBa recta OL, excitabi-
mus ilii perpendicularem O V, lateri K , tqualem, ittnge-
mttsq\ reBam PL. Atque hoc modo progrediemur,dnnet vl-
timo lateri fumptafit perpendicularis line» iqualis ,.qua-
lis hic fuit perpendicularis O F, vltimo lateri K, tqtalis. 
t{am quadratum retti PL,pc{iremo loco duBi tquale erit 
omnibus quadratis laterum G,H,I,K,vt ad propos. 47. hib. 
1. demonflrauimus, atque adeo omnibus triangulis ABF, 
F BC,CFD,DEF,hoc eff

f
 data, fyût/t, leBiline-t ABCBEF. 

P RA X I S autem , qua cuiuis triangulo quadratum 
tquale mueniatur,fïicilis és~i. Sit enim inueniendum qua-
dratum tqunle quarto triangulo DEF >■ datt reBilinet fi-
gura.. Diuidatur quodcunque latus,nempe DE,bifariam in 
A,producaturq

K
quantum libet'.DuBa deinde per angulum 

oppofitum F,lateri D E, parallela F B , ducatur per E, ad 
DE,perpendicularis HEB,fecans FB,in B,fitq.EH,ipfi AE 
dimidto lateris DE, tqualis . Poftremo , diuifa tota line» 
BH.btfarizm in G, defcribatur ex G, ad interuallum G H, 
velGB,arcus fecans latus DE,produBum in l. Dicoqua-
àratum lateris El,tquale ejfe triangulo DEF. Si namque 
compteatur reBangulum AEC,& femicirculus BU, duca-
turq. reBa GI,oflcxdemt«s,vt in hacpropos 14.quadratum 
ex Et, reBangulo AB, tquale ejfe . Cum ergo reBangulum 
AB,triangulo DEF,fit tquale, ex fcholiopropos.41. l$b. I. 

 X quoi 
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quodbafis DE,fitdupla bafis AE,conflatpropofitum . 

NJC) N est (amen neeejfarium,vt reBangulum conftrua-
tur AS. Ham fi fiât angulus reclus IEB, atque in BH , ca-
piatur EH,femifiî lateris DE,tqualis, & reBa E JB, S.qua-
lis perpendiculari exFJn latus DE,demijf&,feceturq. BH, 
bifariarn inG,auferet circunferentia ex G , circa B H , de 

1 firipta reclam El, cuius quadratum squale est reftangulo 
!fub BE,EH,boc esl,triangulo DEF. 

QV O / A M "virn fecundo hoc libre Euclides multa 
de quadratis, ac rtBangulis parallélogrammes difputauit 
reitfhic inseri poterunt fequentia duo problemata de qua-
draio, & parallélogramme reBangulo, neque iniucunda, 
ne que iautilia : quorum poslerius eruditus -vir , atque ex-
cellons Mathematicus,Marinus Gbetaldus Patricius R# 

cufinus, mihiq.familiariffimus, ingenioftffimè fane foluit, 
&> longe aliter , breuiusque, quam à quodam alto folutum 
quondam fuit.quam folutionem hic fubiungere fuperuaca 
neum eft, cum illam Marini Racufini hic appofuerim.tan 
quam bteuiortm^aefaciUotem. 

D'ATO exceflùdiametri alicuiusqua-
drati Fupra latus eiufdem ; Inuenire latus 
ipfîus Cjuadrati. 

EXCEDAT diameter alicuius quadrati latus eiufdem 
reBa AB, inutniendumq. fit lx~ 
tus illius quadrati. Ex reBa AB. 
"difcrtbatur quadratum AC , cu-
ius diameter duBa B D , produ-
eatur ad E,vtfit DE. reBa reBs. 
AD,iqualis. Dko reBam EB, ef-

yh latus illius quadrati,çuius dia-
meter excedit ipfitm fatusBE,ex-
ceffu dato AB.Duçatûr enim EFj 
perpendicularis adBE, qun reBam BA,produBam fecetin 
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F. Sfuoniam igitur in triangulo BEF,angulus FEB, reclus 
efi,& EBF,femirectus,ex coroll.z. propof.\. huius Itb.* erit 
(y BFE,femireBus. bajuare reBst BE,FE,tquale s funt. Si 
igitur ex Ffducatur FG,parallela ipft B' E \ & ex B, reBa 
BG,paralMa ipf' E F, occurrens priori in G , confiitutum 
erit quadratum reBt BE. Quodfîdticatur recla AE,erunt 
anguli AED,EAD,tqualibus lineis DE,DA,oppofiti&qua 
les. are fi dtmantur ex reBis angulis DEF,DAF , re-
mantbunt anguli AEF, EAF, tquales; d ideoq. réels. EF, 
AS, munies erunt. Quoniam vero diameter BF , reBam 
AF,fuperat data reBa AB ; fuperabit eadem diameter BF, 
latus quadrati EF, eadem reBa AB, quod efi propofitum. 

COROLLARIVM. 

I T A QVE reih comporta ex diametro quadrati fupraexceflum 
ctarunn deferipti ,Sc cxlatere eiufdem quadra i exhibée latns quadrati, 
cuid qusritur. Eàdc'm alitera diameter cumduploexceflus,[di»metiUTi 
qazfïti quadrati conltituk. 

'if, «•«!*.* - II. 
D ATIS duobus excelïîbus diametri 

alicuius parallelograrnmi reclanguli fupra 
vtrumque latus ; Inuenirc latera ipfiusre-
âanguliv 

SV PER ET diameter mi-
nus latus reBa AB,& maius re- s 
Ba P.C. ProduBa AC,in -vtram-
que partem, fumatur A D, ipfî\\ 
A B , tqualis : deferiptoqj circa 
CD,femictrcuio,erigatur ad AC, 
perpendicularis B E , fecans cir-
cumferentiam in E,fumaturq.ipfi BE,tqu«l'is CF. Et quia, 
vt ex demonflratione propos. 14. huius lib. confiât,quadra-
tum reBt B E , tquale efi reBangulo fui DB, BC, erit 
BE, maior quam liC,minus latus diBi re ffanguli.Igitur Çr 
CF,maior erit quam BC. Sumpta ergo FG, ipfi BC, tqttali, 

X 2. cadet 

a iz.pril 
b 6.pri.\ 

es. {ri, 

à 6.pri. 
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cadet punBum G, voter C, & F 
EreBa autem ad AF , perpendt-
culariGH,ipfi BF, tquali ; Dico 
AG,eJfe maius latus\0> OH, mi 
nus.itavt reBangulum qutfitum 
fit GK. Fjfe .n reclam AG, mato-
rem quam G H, ita probabitur: 

Queniam BC.FGtqualetfuut,addita commuai CG,erunt 
quoque BG,CF,tquales.Additis igitur intqualibus AB.tpfi 
BG & BC,ipfi CF, erit AG,m-aior quam BF,boc tsl,qudm 
GH: quandoquidem addita AB, maior ell ,quam addita 
BC. Ejfe autem AG, G H, latera qutfita, ita démentirabi-
tur. Defcrtpto ex A,ad interuallum AG,circulo, ducatur 
per A,11, reBa fecans circumfereneiam in L, M, & reBa 
AD , producatur circumfertntiamfiecansin I Quoniam 
igitur reBangulum fub BC.BD, a tquale efi refiangulis fub 
CB,BÂ,& fub CB, AD, hoc efi, duplum r.cManguli fub ex-
eejfibui AB,BC: Ejl autem reBangulo fuh BC, DB , tquale 
quadratum reBt BE, vt cfiendimus ; erit quoque quadra-
tum récit BE,dnplum reBanguli fub AB,BC,hec ell, qua-
dratum rcBtBE,tquale erit duplo reBanguli fub AB,BC. 
Addito ergo commun: quadrato rectsBC , Tint cum duplo 
reBanguli fub BG,BC,hoc efi,fub CF,£C~i erunt quadrat» 
reBarum BE,fiue C F, & BC, vna cum duplo reBanguli 
fub CF, BC, tqùalia duplo reBanguli fuh ABjBCr& qua-
drato reBt BC,vna cumduplo reBanguli fub CF,EC.Sunt 
autem quadrata reBarum CE fBC.vna cum duplo reBan-
guli fub CF, BC, b iqualia quadrato reBt BF . Igitur & 
quadratum reBt BF,t quale erit duplo reBanguli fub AB, 
BC, 0* quadrato reBt BC, /vna cum duplo reBanguli fub 
CF,BC,iielfub BG,BC. Cum ergo duplum reBangulorum 
fub AB, BC, & fub BG, BC, tquale fit reBangulo fub I G, 
( qut ipfarum AB,BG,fimul duplaesl ) gp BC,-velFG; 
ertt quoque quadratum reBt B F , tquale reBangulo fub 
IG, F G, vna cum quadrato reBt BC, Tel FG. At reBan-
gulo fub IG,GF,vna cum quadrato reBt F G, c tquale ejl 
reâ'angulumfub 1F,FG* igitur quadratum reBt BF ,fiae 
GH, tqunle ettam eti reBangulo fub IF, FG. Addito ergo 

commu-
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commuai quadrato reBt A G; trunt quadrata reBarum 
GH,AG,tqualia reBangulo fub IF,FG, vna cum quadra 
tore Bu, AG. Efi autem quadratis reBarum G H , AG, 
a tquale quadratum reBt AH ; & reBangulo fub i F, FG, 
vna cum quadrato reBt A G, b tquale efi quadratum re 
B* A F. Igitur t$> quadratum reBt AH, quadrato reBt 
A F, tquale elî,riBaq, A H, reBx AV,tqualis idemptisqj 
tqualibus AL,AG,relique, LH, GF, tquales erunt. Di 
meter ergo AH,teBanguli GK, hoc eft, reBa A F, excedit 
matus latus AG^riBa GF,fiue exceffu dato BC: Ipfum ve-
ro minus latus GH,fiue reBam BF,ipfiGH,tqualem,excef-
fu dato AB. g^ued efi propofitum. 

COROLLARIVM. 

ITA Q V E reâa B E , vel C F, euitii quadratum reftanguli fub 
datis excembus AB BO,dupIumeO,addita minori exceflui B C, efficii, 
minus latusqua&tum BF.hoe eft,GH. Eadem autem reétaBE,hoc eft, 
BG; addita maioriexceflui AB, eonficit maiuslatusquintum AG : Ea 
dem deriîq'ue BE, vel CF, cum wtroque exceffu AB.BC, diaœcttum AF, 
vel A H, conitituic . 

tri" FINIS ELEMENTI SECVNDI; 

E VCLI-
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E V C LI i ïl 

ELEMENTVM 
ÎERTIVM. 

V E F I N I Tl 0Ji E S. 

I. 
AE QV A L E S circuli fiuft, tjuôrurrf 

diametri funt œquales ; vel quorum 3 qust< 
ex centris > recta? linese fûnt squales. 

VONIAM Euelides hoc $\ 
lib. variât' circuli proprietates 
demonflrat , idcirco explicà^ 
prius termines quofdam, quo-
rum fréquent in eo futurus efi 
vfus. Primum itaque docet} eoï 
circulas ejfe iquales , quorum 
diametri, vel femidiametri <» 
quales funt. Cum enim circu 
lus dejcribatur ex circumuolu 

luitone femidiametri circa alterum extremum fixum, & 
immobile, vt lib, i. diximus, perfpicuum ejl} ecs circule^ 
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ejfe tquales, quorum femidiametri, feu reBt ex centris du-
lit, funt tquales i vel- etiam quo. 
rum tott diametri tquales funti ^ 
Vt fi diametri AB, BC, vel reBt. 
DF,EG, è centris T> , & E , du&t 
fint tquales,tquaies etunt ciuuli 
AFB,& BGC. Sic etiam è contrario, fi circuit fint tqua-
les, erunt diametri , vel reBt e centris dttBt, tquales. Ex 
his liquet, circules , quorum diametft, vel reBt duBt ex 
centris funt intquales , intquales effe ; atque adto iilum 
cuius diameter,velfemidiamrter maior.maiorem. Et con 
tra, circulorum intqualium diametros ,femidiametrosve 
intquales ejfe, maioris quidem-maiorem , & minores mi-
norem. 

■)*V rîï r^"'" - : » r Ï r 's l 
R E C T A linea circulum tangere dici-

tur, qua? cum circulum tarigat, fi produca-
tur j circulum non fecat. 

> «v.-v -ù t> i wiVît» ts^w- A <ij , m^,\to>W»<V«»<S fi.» i-tnî 
VT reBa AB, fiita circulum BFD, tangati* B,vt proÀ 

duBa ad C, nulla ratione circulum fe- ^ A B 
cet,fed tota iaceat extr/t4pfum,dicetur 
tangere circulum. At veto reBa E F, 
quia ita eundem circulum tangit in F, 
vi'produita.ad G, fecet circulum , ca-
datq. intra ipfum, non dicetur circu-
lum tangere, fed fecare. 

III. 
-

CIRCVLI iele mutuo tangere di-
cuntur, qui fe fe mutuo tangentes

 3
 fe fe__> 

mutuo non fecant. 
EOD E M modo duo circuli AC,BC,fe musut dicun-

tur tangere in C, fi ita fefe contingant in C , vt neuter al-
terum fecet. Ejl autem hic contaBus circulorum duplex

 n 

X 4 Aut 

-t-f 
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Itiçs.pri 

htj.pri 

tty.fri 

Aut enim txterius fefe circuli tan 
gunt, vt quando vnus extra alté-
rât» efi pofitus;aut interius,quan-
do vnus intra alterum confiitui-
turs Quadfidm circuli ita fe mu-
tuotangant , vt vnus alterum 
quoquefecet, dicentur circuli 'Mfe 
mutuo fecare , & non tangere. 

nu. 
I N circule» cequaliter diftare à centro 

recta» Iinea» dicuntur, cum peïpendicula 
res5qua; à centro in ipfas ducuntur, funt 
squales. Longius autem abeife ïlla dici 
tur, in quam maior perpendicularis cadit. 

inter omnes lineas reBas, que abali 
quo punBo ad quamlibet lineam reBam ducuntur, breuif-
\fimaeff perpendicularis ,&femper eadem; ali& vero in-
\finitit modisvariàri pojfunt ; reBe diflantta illius puhcti à 

linea illa reBa accipitur pênes lineam 
pcrpendicularem . Vt dijlantia punBiA 

B-'"/ IL
N—* reBa B C, dicitur ejfe perpendicularis 

FE D AD, non autem A E, vel A F, vel alla 
quf uis,qui non perpendicularis efi ; quia AD , omnibus e!i 
breuior, ex corail,propos, 19. lib. t. Immo non folum A E, 
AF,maiores funt,quam AD,fed etiam ipfit inter fe iniqud 
les funt. £/? enim AF, * maior , quam AE , cum angulus 
AEF,fit obtufus, & A FE, acutus , ér fie de alijs lineis non 
perpendicularibus. Quod enim AFE,*cutusfit, confiât ex 
eo,qutdin triangulo ADF,duo anguli ADF, AFD, b mi-
nores funt duobus reBis, Hinc enim fit, eu m ADF , reBus 
fit, angulum AFD.reBo ejfe minorem. Eadem ratione an-
gulus AED,o(lendetur acutus, propterea quod in trtanguU 
ADE.c duoangult ADE AED minores funt duebus reBis, 
&ADE, reBus efi ) ac proinde, cum ambo A ED, AEF, 

tqua 
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» muniesfint duobus reBis, erit A E F , obtufus . Hiicfa-
Burn esl,vt Euclides tqualem dislantiam reBarum in cir 
culo ab ipfius centro definierit per tquales petpendtcula-
res,(j? intqualem dtslantiam per intquales. Vt dut reBt 
AS, CD, in circulo ABCD,tqualtter di- A^—sJB 
centur dislare à centro E ,fiperpendiiu-
lures EF, EG, tqualesfuerint. At line» 
C D , longius abeffe dtcetur à Centro E, ri 
quam linea H I, fiperpendicularis £ G> 
maior fuerit perpendiculariEK. 

■ . : , ■' ■ • Sfeyjso&i^vHÏ ! 
SEGMENTVM circuli eft figura, 

qus fub recta linea, & circuli périphérie 
comprehendicur. 

V T fi Unraturin cb-culoAPCD,reBa BD, k. 
vtcun<>'te , licetur tam figura BJir> \ c"nten~ f E\J 

tx circumferentia B AD , & reBa BD ; quam ( ; 
figura 2CD , comprebenfa reBt B D, & or- V S 
cumferentt<t BCD,c>i fçgme ntttm , Ex bis C 
colitgitur fi; '.ex circuit frg-i.enru-n, Semt'irculus, qttando 
reBa BD, pc centrum h, incedit ; Scgmeiitumfemtcirculo 
maius, aiund'- ' Bu BD , n.itranfit per centrum , in ipfo 
tamen rrnr. um t.xifii.t,quale eBfegmentum BAD ; Et Se-
^gmenTu? emtcirtuto minus ', extra quod centrum circuit 
conflituitur, cuiufmodieft fegmentum BC D. Il quod ad 
de fin... 8 lié. i. demoftrauimus. Vocatur à plerifq. Geometris 
reBa Bù,cborda,0' circumferentia BAD,vtl BCD,arcus, 

VI. 
SEGMENTI autemanguluseft,qui 

fub recta linea, & circuli peripheria com-
prehenditur. 

DEFINIT iam Euclides tria gênera angulorum, 
qui in circuits confidtrantur. Primo locoangulum fegmeu. 
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B a ti, dicens angulum mixtum BAC, ve^ 

^ \ BCA , contentum fub recla linea A C, 
a J & circumferentia ABC, appellari an. 

C 'V-g^Cgulum fegmenti. Quod fi fegmentum 
..circulifueritfemiàreulus, dicetur an-

gulus femicirculi : Si <vero fegmentum maius femicirculo 
extiterit,vocabitur angulus fegmenti maioris : Sidenique 

\fegmentum minus fueritfemirculo, angulus fegmenti mino-
risnuncup'abitur.. 

VII. 
IN fegmento autem angulus eft, cum 

iri fegmenti peripheria fumptum fuerit 
quodpiam punétum, & ab illo in terminos 
reâx eius Unes , quar 'fegmenti bafis eft, 
adiunifte fuerint réels lines : Is, inquam_;, 
angulus ab adiun&is illis lineis compre-
henfus. 

B S T T fegmentum circuit quodeunque ABC, 
ff\\ tutus bafis reSa AC. Ex fujeepto quolibet pun 
(/ \J fioB ,in circumferentia, ducantur ad pun cl a 

A C A, & C, extrema bafis, relit linet BA.BC. 
Angulus igitur re&ilineus ABC,dititur txifitrt in fegmen-
to ABC, 

VIII. 
CVM vero comprehendentes angu-

lum re&s lines aliquam afliimuntperiphe 
riam,illi angulus infîftere dicitur. 

E X punUo A, quolibet fufeepto in circumfe-
rentia circuli ABCD, ducantur récit dut li-
net AB,AD,adduo extremaB,& D,circun-

; ferentitBCD , cuiufque . quam quidem due 
C relit AB,AD, affumunt. Angulus itaque re-

Silineus 
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Bitineits BAD, infiflere dicttur circumfermt'i BCD.: Per' 
fpicuum autem efl,hunc angulum à pracedenti non differ-
re,nifivoce tenus..I.dem enim angulus reBUineus B A D * 
iuxta prtcedentem qui don. .definitiontni dicitur effein fe-
gmento B AD,fi relia BD,bafis ducerctur; ex bac vero in-
yifiere circumferentia BCD,. N'on tamen confttndendus eil 
angulus ht fegmento aliquo, cum angulo, qui cir cu ti: feren-
tu injîflit^qtfamuis vnus (y idem fit; ad âiuetfa fi'quidem 
refc-ruTitar. Angulus enim' in fegment o, fegment um, in quo 
exifiit , angulus aufem infiflens circumferentia , circumfe-
rentiam,qùt hafis efi ipfius .angulfrefpicit. Vnde fi fuma 
tur fegmentum aliquod circuli BCD,tn cir-
culo ABCD , non erit idem angulm in hoc 
fegmento exiflens, & eius circumferentia 
infifiens. Angulus enim in eo exiflens-, eritE 
B C D ; at eius circumferentia B C D, infi, 

\fiens e erit angulus B A D , qui multum ah f C 
lo'drffert t- §fua in re mirnm in modum fyaUucinati funt 
DXOMIUS, Peletarists , & alij interprètes npnnulli ? §fuod\ 

fauter», angulus in fegme.nto,0? angulus circumferentia cttiA 
' fiam-infiïlens , ad dwerfof arc-us rtferamur, luce,clarius\ 
fatebit ex vltimapropof. lib. 6, qua folum\ conuenite pote'fi. 
circumferemi/s circulorum,qu,ièus anguli infiflunt,non au-
tem in quitus exislunt.ut eo tu leco oflendemus, Idem.quo-
que facile confiât ex verbagraco QiQmiVM , quod afcen-
diffe fignifitat. Afcendit enim ttngulus D A B yfupra cir-
cunferentiam BCD. 

P R AET E R très diBos .angulos'conjideratur etiam à 
Geotnetris angulus contingentit, qui continetur linea re-
Ba tangente circulum,&> circumferentia circuli; vel cent 
duabtts cireumferentifS fe mutuo tangentibtts , fiue hoc ex-
terius fiât,fiue interius. Exemplum. Si reBa AjS ^ tangai 
circulum CDE ,i»C; angulus mi- ^_ -g'! p 
xtus ACD,vcl BCE,dicetur angu- ' s~ \ /^"""V 
lus contirigentii. , fiue contaBus : jJ JïYftï x)j(ï 
Rurfus, fi tirculus CED, iangai - \. y\S—^J 
circulum EEG,exterius in E ; Item ^— ^ ' 
circulas BEI,circulum EFG, inte-

rius 
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riut in V;appellabitur tnm angulus curuilineus CEF,quam 
EFH, vel GFI, angulus contaBus ,feu<«ntingentit. Sunt 
itaque, vt vides, très anguli contingentit, vnus quidem 
tnixtus}reliant veto duo curuilinei. 

IX. 
S E C TO R autem circuli eft, cum ad 

ipfîus circuli cetrum conftitutus fuerit an-
gulus , comprehenfa nimirum figura & à 
redis lineis angulum continentjbus, &à 
peripheria ab illis affumpta. 

SI in cirtule A B C D, cuius centrum E» 
rectx AE,CE,conftttuant angulum ABC, ad 
centrum E; nominabitur figura AECD , con-
tenta redis AE,EC,& circumferentia ADC, 
quam prtdicli linet affuniunt, SeBor circuli. 
Ex hoc autem perfpicue etiam ceëigitur , an-

gulum,qui definitiene 8. explicaturyreferri ad eircumfere» 
tiam.qut ipfîus bafis eff, non autem adeam, in qua exifiit, 
vt multi interprètes exifiimarunt. Nam ficut in hacdefini-
tione Euclides intelligit circumfcrentram ADC, qui bafis 
efi anguli ad centrum conftituti, quando mentionemfacit 
peripherit à redis AE,CE,affumptt; Ita quoque in ilia in-
tellexijfe eum neceffe efi nomine pertpherit, quam retlt li-
net affumvnt, eam, qut bafis efi anguli ad circumferen-
tiam conftituti; quandoquidem in vtraque definitione vfus 
esl eodem verbegrtce À-roK^uCara. 

X. 
SIMIL IA circuli fegmenta funt,qus 

angulos capiunt squales: Aut in quibus 
anguli inter fe funt squales. 

SEGMENTA videlicet ABDF , DCAE, eiufdem 

circuli 
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circuit A BCDEF , qui capiunt hos duos angulos ABF' 
DCF,tquales: vel, quod idem ejl, i» qui-
bus ijdem.anguli tquales exiBunt , iuxta 
7, definitionem ,/imtlia dicuntur, & ipft 
circunferentit quoque ABDF, DC AE,^ 
Jimiles, 

EODEM moda fegmenta diuerfo-
rum circulorum mm equalium , quam 
intqualtum , à Geomctrts dicunturfimilia, qui. velfufci-
piunt tquales angulos ; vel in quibus tquales anguli exi-
Jlunt. Vt fi in circuits AB CK.D EF L, G H I M, anguli 
ABC,DBF,GHI,fuerint tquales , dicentur fegmenta ,feu 
circumfercntit ABCDEF, G HI,que diBos angulos fufci 
piunt,vel in qutbus -prtdiBianguli exislunt,fimiles . Con 

\fijltt autem btc fe~t jt. 
gmentOrum,eircum [ B 
ferentiarumve fi-
militudo in eo,quod ■ 
qualts pars esî vna-c^1 

circumferentia to- K 
tius fut circumfe- . 
rentit,talis quoque fit altéra circumferentia , qutdicitur 
huicfimilis, totius fut circutnferentits.ua-vt qualis ,ry 
quanta pars cSl circumferentia ABC, totius circumferen-
tia ABCA, talis ey tanta quoque pars fit circumferentia 
DEF, totius circumferentia DEFD ; Item talis , & tanta 
circumferentia GHI, totius cireumferentit GHI G, Vel 
potiusfegmtntorumJimilitudo in hoc confifiit,quodfegmen 
ta.feu cireumferentit ftmilts.ad totas ciriumferentias fuas 
eandem habeant proportionem.S^uod autem f>.gmtnta,qut 
vel tquales fufcipiunt angulos,vel in quibus extfiunt tqua 
les anguli , fint buiufmodi, demonBrakimns propofitione 
vltim.% lib. 6. Nunc fatisfit, talia fegmenta circulorum, 
vel etiam arcus,circunferentiasve, wppeUertfimiles. 

E A DE M ratwne dicuntur arcus , vel çirçumferen-
tit.fimtles,quibus tquales anguli, iuxta défin. Z.infiftunt. 
Vt fi in ijfdem circuits anguli ABC,DEF, GUI,fint tqua-
les, dicentur arcus , circumferentitve AKC, DLF, GMI, 

quibus 
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bS, pi, 

'qitWtts' ikfiftttnufimilet; }mmt> ji anguli nA'cefiirX injiften 
tes nTS,ubm AKC,DLV, GMl, ftnt tquales , emtit àdhuc 
ipfiaicus fimihs. Td quod khobis in fcbûlio.fTOfos. zz.bu-
ii&Ùib.demonfiraiiturï * 

PROBL. i. PROPOS, i, 

DATI circuli centrum repeiïre, 
S IT cireulus dstus ÂBCD, cuius cen-

trum-oportec înuenire . Ducatur in eo li-
nea vtamque AC , a qnar bifanam diuida-
tur-iri E,& per-Ei ad AG , perpendicularis 

C agatur-B D , vt-rtfl^ue inperipfrefiaT^rmi-
nata in pundiis li,D. Hae igitur l>ifariam~< 

fefta in F; dico F,eiTe centrum circuli propofiti. In ipfa, 
enim.recta B D,.aliud punclum /prêter F ,-non erit-cen-
trum,cum opine aliud punduni ipfamdiuidarinaxjuali-
ter,quandoquidern, in F.diuifa fuit sequ-aliter. Si igitur F, 
nôiï eitcentrum 5 fit punclùrn G, extra reftam BD, cen-
trum j â quoducanturlinese GA,GE3 GG; Quoniamer 
go latera AEjÉG, triangu'lf AEG,œq'uali.a funt lateribus 
CE,EG, trianguli CEG; ■& bafis AGjbafi CGj (à centro 
enim ducrditfàntur) btfiitKanguli AEG,CEG,a»quales, 
rdèoq.-reéti : Erat aUte'm & angulus AEF3 reçtus ex con-
ftraélidne v Igitur re'cli AEF, AEG, squales funt ,' pars 
çVtottnn. quod eft abfurdum. Non ell ergopunctum 
G, centrum ; eademq. eft ratio de omnialio. QuareF, 
centrum erit. Iraquedaticirculi centrumreperimus. 
Quod erStfaciendum. . 

COROLLARIVM. 

HI N C manîfeitunïeft, fi in circuit) rcôa aliqua linea aliquam re-
cta™ lineam bifarîam , Sr ad angulos reâos fecet, infecahte eifc cen-
trum cîrcuii, Nam ex eo, quod'BD, recta recïam AQbftarian- fecat in 
£, Se ad angulos reâos, oftenfum fuit, pun&um eius médium F, necef-
fario efle circuli centra m. 

Ah. 

THEO-

1 
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THE OR. i. PROPOS. 2. ij. 

SI in circuli peripheria duo quadibct 
puncta accepta fuerint; Reéta linea , qùœ 
ad ipfa punfta adiungitur, intra circulum 
cadet. 

I N circulo ABC , fumantur quadibet duo "j> 
punfta A, & C, in eius circumferentia . Dico"^%>£ 
reftam ex A, in C, dufram cadere intra circu- / \|/\ 
lum,ita vtipfumfecet. Si enim non cadit in-( E J 
tra,cadat extra, qualis eft linea ADC,recta,vt V s \ 
vultaduerfanus. I nuento •* igitur centro E>, ducantor' 'f-Uurt'u 
abeo ad puncta aiTumpta A, & C, necnon ad quoduis ; 
punctum D,in recta ADC, line* rects E A, EC,ED, fe- j 
cetq. ED, circumferentiam in B. Quoniam ergo.duola- i 
tera E A, EC, trianguli , cuius bafis poniturrecta ÀDC,. : 

aequalia funt, ( è centro enim ducuntur) D erunt anguli. r 1-Pr'-
E ADJECDJ squales : Eft autem angulus EDA, c angulo c là.fri 
ECD,maior>extenius,internooppofîto, cum latus CD, 

In triangulo ECO, fit productmn ad A. Igitur & angulo i ,\.. 
EAD,maior erit idem angulus EDA. Quare recta E A, : 

■maiori àngalo ADE, oppolîta-', hoc efhrecta E B, fibi x-
qualis. ,d maior erit,-qUàm recta ED, minori angulo iiet.pri 
DAE,oppofica, pars quàm totum. Quod eft abfurdum. \ 
Non igitur rectaex A-, in C ; ducta extra circulum ca ; 
det ,-fed intra. Eodem enim mododemonftrabitur, re-
ctamductam ex A, in, C , non poffe caderefuperarcum 
ABC, ita vt eadem fit, quas circumferentia ABC. Effet 
enim recta EA,maior, quam recta E B . Quod etiam ex 
définitions recta: linea; patet, cum ABC , arcus fit linea 
curua,'noh auterri récÉa . Icaque fi in circuli peripheria 
duo quitlibet puncta,&c. Quod erat oftendendum. 

. - iL ": ...... 
S C H O L I V M. 

:i ou " 
T DE M bec theorcm* demonfirari potcrit affirma/tue, 

hoc modo. Red* ^iB, coniungat duo puncta A,Q> B, t» cir-

cunferenti* 
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Ils,'ter. 

il). 

cunferentia circuit AB,cùius centrum C. Dico reftam AB, 
intra rirculum cadere,i:a ■vt omnta, eiut puncl» média tn-

tra circHÏu existant. Ajfumatur enim quod-
cunque eius punéium intermedium D ,& »x 
centra educantur reS* C/t, CB, C D. ë^uo-
riiim igttuf duo Utcrà C A, C B,trianguli 
C A B, &qu4lia funt, a erunt anguli CAB> 

CBA,s.quales : Eft autem angulus CD A, b angulo CBA, 
maier,externus interne. Igitur idem angulus CDA,angu-
lo CAD^maior erit,& ob id latus CA , c latete CD , ma-
ius erit. Quare cum C A }fit duffa à centra ad circunfe-
rehtiam,vjque , non perueniet retta C D, ad circumferen-
tiam , idenque punBum D, intra circulant cadet. idem 
ojlendetur de quolibet alio punilo ajfumpto. Tôt a igitur re-
tt* AB y intra circulum cadit. Sjuad efl propojitum, 

C O R O L L A R I V M. 
HIN'C tftrnanifeiliirn, rraeamreftamjtpaecirculum tangitûta vt 

cum non ffcct,in vnçrtantum punfto ipfum tangere . Si enim in duobits 
jiunâiseam tang«r*t,i< caderetpar' refta; inter ea duo punâa pofita, 
intracitculum. '^uarecirculum fecaret,quodelt Contran;1 poihefio. 

THEOR. 2. PROPOS. 3. 
S I in circulo »"ec"ta qusdam linea per 

centrum extenfa quandam non per cen-j 
trum extenfam bifariam fecet ; & ad angu-
ïos re&os ipfam fecabit. Et fîadangulos 
reélos eam fecet, bifariam quoque eam 
fecabit. 

PER centrum A,circuli BCD,recca CE, 
extenfa d:uidatrectarnBD,non per centrum 
extenfam,bifariam in F . Dico rectam A F, 

^ effe ad angulos rectos rplt-BD. Ductis enim 
rectis AB,AD,erunt duo latera AF,FB,trian 
guli AFB, duobus A F, FD, trianguli A F D, 

: 8. fri. aequaiia;& bafes AB,AD, squales,, e Igitur anguli AFB, 

■ : '■ 1 ' " " ' *~ÀFD,"~ 
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A F D, sequales erunt, hoc eft, redlii. Quod erat primo 
propofîtum. 

SIT iam A F, ad angulos rectos ip/î B D. Dico Te 
clam BD,,bifariam fecan in F, à recta CÊ . Ductis enim 
iterum reclis AB, A D ; cum latera A B > AD, trianguli 
ABD, fintàsqualia, aeruntanguli ABD, ADB,a!quales 
Qiioniam igirùr duo ânguli AFB, ABF, trianguli A B F 
sequales funt duobus angulis AFD, ADF, trianguli ADFj 
&larera AB, AD, quœ rectis angulis arqualibus oppo-
nuntur, a:qûaha quoque : b erunt latera FB, FD,arqualia. 
Quod fecundï) proponebatur . Si igitur in circulo recta 
quaedam linea per centrum extenfa, &c. Quod demon-
ftrandum erat. 

FACILE quoque demonitrari poterat fecunda_. 
hœc pars, qua? quidem conuerfa eft primas partis, hac 
ratione. Si enim AF,perpendicularis eft ad BD, erit tam 
quadratum rectse A B, c aquale quadratis rectarum A F, 
FB,quam quadratum recta? AD, quadratis rectarum AF, 
FD. Cum igitur quadratum recta; A B, squale rit qua 
drato recta: A D ; erunt & quadrata rectarum A F, F B, 
aequalia quadratis rectarum AF,FD. Quare dempto corn 
muni quadrato recra A F , remanebunt quadrata recta-
rum FB, FD, sequalia ; atque idcirco & rectae F B, F D, 
arquâtes erunt. ■ -■■ ■ -

COROUARIVM, 
E X hac (Jenionftrationc facile inferemns, in quouistriangulodno 

rum laterum xqualium , fiue sÉquiiaterum illird fit, t fiae 1 (buxles, li 
ncam,qua: bafirri bifariam'fecet,perpendicularem'effe ad bafim.Etcon 
tra, lineam , qus ad bafim fit perpendicularis, bafïro fecare bifariam. 
Nsmin triangulo ABD,cuius duo latera AB. AD, aequîlia funt, atque 
adeo ex centro A , per B, D , circulus deferibi poteft : ex eo, quod re-
âa A F.ftcat bafim BD,bjfariairi,ofteiifurn eft angulos ad F,efTe rectos: 
Et ex eo,quodanguliadF,reâi funt. demonftratum cft.bafim BD,à re 
âa AF,bi(sriain fecari. Sedhocctiam demonfirauimus adpropos.îfi 
lib. i. & quidem vniucrùhut. 

SCHOLIVM. 
CENSEMVS quoque, detnonftrandum ejfe hoc lo-

co fequens theorema3ad e*,qu& fequuntttr, non inutile ; vi-
delicet. 

-T DVO-
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DVOBVS circulis ex eodemcentro 
defcriptis, fi ab aliquo punéto circumfe-
rentiac exterioris re&a ducatur interioris 
circumferentiam fecans;erunt eius fegmen 
ta inter vtramque circumferentiam pofita, 
inter fe asqualia. 

JDVO circuit ABÇ,DEFG, hxbexnt idem 
centrum H, & ex puncto A, ducatur pri-
mumper centrum Ê, rida A C , fisc ans cir-
cunferentiam interiorem in I>,G.X)ica relias 
AD,CG,tquales effe . Nam fi ex HA , BC, 
quA a tquxics funt, demantur HD, HQ, que. 
eadem rations tonales funt, b erunt refît 

AD,CG, tquales. 
'■ D EIN D E ex todem punfîe A,ducatur reila AB,nen 

per centrum,fecans interiorem circunferentiam in E,F.Di-
co rurfus,retlas A E , BF ,ejfe tquales . c Huila enim ex 
centre H, ad A B, perpendiculari H I, à fecabit htc tant 
reclam AB , in circula. ABC, quam reclam E F, in circulo 
DEFG,bifariam.Ablatis igitur tqttalibus IE,lF,ex tqua-
libus IA,IB,t remanebunt AE.BF, tquales. quodssl fre-
prfitum. 

THEOR. 3. PROPOS. 4. 
SI in circulo dus rtGtx Iinece fefe mu-

tuo fecent non per centrum extenfa?,; fc fe 
mutuo bifariam non fecabunt. 

DV JE recta: AB,CD, fe mutuo in E,feçent in circu-
lo ACBD:non per centrum extènfë. Dico fieri non pof 
fe,vt mutuo fefe bifariam fecent. Si enim vna earum per 
centrum tranfit,certum eit,eam bifariam non fecari: fo_ 
lum enim in centro , per quod altéra ponitur non tranfi_ 

re, 
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re , bifariam diuiditur: Si veroneutra per centrum ex-
tenditur, quamuis vna earum nonnunquam bifariam ab 
altéra diuidatur, tamen altéra minime fecabitur bifa-
riam, Diuifa enim fît & A B, & CD, fi fieri pcreft, bifa-
riam in E. a Inuento igitur centro circuli F, ducatur ab 
eo ad E,recta FE. Quoniam ergo FE, poni- x -v 
tur fecare rectam A B, bifariam in E, b fe- / \ 
cabit ipfâm ad angulos rectos. Eadem ra- ( i jj. 
tione fecabitur CD,ad angulos rectos,cum k^-bf^p^ 
ponatur bifariam diuidiin E. Quare rectus GjnT^ 
angulus FED,recto angulo FEB , arqualis eiï, pars toti, 
quod eftabfurdum. Itaque fi in circulo duar recta: linex 
fe fe mutuo fecent,&c. Quod erat demonftrandum. 

a / .ter. 

b 3.ter. 

THEO R. 4. PR OPOS. 5. 
S I duo circuli fe fe mutuo fecent ; non 

erit illorum idem centrum. 

V. 

»•*. -rt C:0 %i C) • O * i\ y) JT ri ï 
DVO circuli ABD, EBD, fe mutuo fe- g 

cent in B,& D. Dico ipfos non habere idé J**Tr^v 
centrons Sit enim,fi fieri potell,idem çen- // L, \\ 
trum vtriufque, C, à quo dux rectae'du- !, \E/ " J ) 
cantur; CB, quidem ad fectionem B ; CA, 
vero- fecans vtramque circunferentiam in D 

A,& E. Qùonia'm igitur C,centrum poni-
tur circuli EBD,erit recta EC,recta5 EC,arqual!S. Rur-
fusqiiiaCcentrum quoque,ponitur circuli ABD,erit& 
recta'ÀC, eidem recta: BC, aequalis . Quare rectas EC, 
ACj C squales inter fe erunt,pars,& totum,quod eft' ab-
furdum. Si igitur duo circuli fe fe mutuo fecent, &c 
Quod oftendendum erat. 

THEOR. 5. PROPOS.cV 

SI duo circuli fe fe mutuo interius tan-
gant ; eorum non erit idem centrum 

r > DVO 1 
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n.fr on 

B DVO circuli ABjBC, fe intffrius tangant 
^^T^V in B . Dico cos non habere idem centrum. 
f( j )\Habeant enim , fi fieri poteft,idem centrum 
IV /D JlD,z quo dua: recta; ducantur; D B , quidem 
\*—' y ad taâum B. At D C , fecans vtramque cir-
c - cunferentiam in A,& C.Quoniam igitur D, 

* onitur centrum circuli ^B,eritrecla AD/recla: BD, x-
qualis. Rurfus quia D, ponitur centrum circuli £C, erit 
recta CD,eidem reclat BD,a:qualis. Quare recta: AD, & 
CD, a inter fe erunt aequales,pars & totum,quod eft ab-
furdum. Si igitur duo circuli fe fe mutuo interius tan-
gant, &c. Quod demonftrandum erat. 

SCHOLIVM. 
EVCLIDES propojuit theorema hoc de circuits fe fe 

interius tangemfbus duntaxat, quoniam circulorum exte-
rius fe fe tangenttum , cumvnus fit extra alium , ncnpojfe 
ijfeidem centrum, manifeilum eft. 

vij. ; THEOR. 6. PROPOS. 7. 
SI in diamctro circuli quodpiam fuma-

tur pundhim, quod circuli centrum non fit, 
ab eoque puncîo in circulum qusdam re-
dis lines cadant : Maxima quidem erit ea, 
in qua. centrum j minimavero reliquat a-
liarum vero propinquior ilii, qus per cen-
trum ducitur, remotiore femper maior eft : 
Dus autem folum re&s lines squales ab 
eodem punclo in circulû cadunt, ad vtrafq; 
partes minims, vel maxims. 

IN diametro AB, circuli ÀCDEB, cuius centrum F, 
pundium aflumatur quodcunque G, prgcrer centrum, &; 
ex G, cadant in circulum quorcunque linea» G C, G D, 
G £. Dico omnium, qua: ex G, ad circumferentiam du-

cuntur> 
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cuntur, maximam efie GA,in qua eft centrum,minimam 
vero reliquam GB, qua: diametrum perficic : Dcinde re-

fctam G C , quse redta; G A , per centrum ductar propin-
quior eft, maiorem re&a Gl>, quas ab eadem G A, plus 
diftat ; & eadem ratione G D, maiorem recta GE, atque 
ita de alijs lineis,u" ducerentur, in infinitum. Denique ex 
G , ad vtrafque partes minimae linea: G B, vel maxima: 
G A, duci pofte tantummodo duas lineas inter fe aequa-
les. Ducantur è centro F, ad C,D,& E, re- A 
cbeline*FC,FD,FE. Quoniam igitur duo G 
latera GF, FC, trianguli GFC, a maiorâ_» 

Jfunt lacère GC, Suntautem reétar GF,FC, P 
quales rectis GF, F A, hoc eft, toti recta: 

GA ; erit&GA, maiorquam GC Eadem 
ratione maior erit recta G A, quam GD,& quam G E. 
Quare GA.maxima eft omnium,qua: ex G, in circulum 
cadunt. 

DE-INDE, quoniam in triangulo E F G, latus E F, 
bminus eft duobus lateribus FG,GE Eft autem EF , ipfi 
FB,a:qualis j erit & F B, minor duabus reclis F G, G E 
Dempta ergo communi recta FG, remanebit adhuc GB, 
minor, quam GE. Eadem ratione minor erit GB , quam 
GD,& quam GC Quare GB,minima eft omnium, qua: 
ex G,in circuli circumferentiam cadunt. 

R V R S V S, quia duo latera GF,FC,trianguli GFC. 
xqualia funt duobus lateribus GF,FD,trianguli G F D i 
& angulus totus GFC,maior eft angulo GFDj c erit ba-
fis GC,maior bafe GD. Eadem ratione maior erit GC, 
quam GE : Item maior erit GD,quam GE. Quare linea 
propinquior ei, quae per centrum ducitur, maior eft ea, 
qu* remotior. 

FIAT iam augulo BFE, ex altéra parte xqualis an-
gulus BFH,& ducatur recta G H. Quoniam igitur late-
ra E F; F G, trianguli ë F G, arqualia lunt lateribus H F, 
F. G ^.trianguli H F G, & anguli his jateribus contenti 
EFG, HFG, xquales ; d erunt recta: G E, G H , ex vtra-
que parte ïpfïus lineae minimae G B , vel maxima: G A, 
asquales inter fê. Quod autem nulla llia his duabus pof-

r 3 fît elfe 
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fîteflea»qualis,conftac. NamfiexG,ducaturalia,qua» 
cadat fupra' punctum H,erit ea,cum fit ei, qua» per cen 
trum ducitur, propinquior, maiorquam GH: fi vero ca-
dat infra H,erit ea, cum fît remotior ab eadem G A, per 
centrum ducta, minor quam GH,vt oftenfum fuit. Du* 
igitur duntaxat recta» linea» squales ad vtrafque partes 
minima» GB,vel maximsG A, cadunt. Itaque fi india-
metro circuliquodpiamfumaturpunctum, &c. Quod 
erat demonftrandum. 

S C H O L I V M. 
§yy A M §iy A M autem Euclides folum demenfiraA 

uerit,lineam, qux propinquior eïi refit per centrum du cil, 
remotiore ejfe maiorem,fintnba. linet ex eadem parte dit-

A metri AB,exiftant : idem tamen verum etia 
eft,fi ad diuerfas partes duels, fint. Vtfi quis 
dicat, reilam G D, propinquiorem ejfe récit 
GA,quam reclam G H 5 dico G D , maiorem 
effe, quam GH. Si namque ipfi GH, ex a lté 
raparte tqualis ducatur GE, vt didurn, eft, 

nempefifiât angitlo GFH,tqualis angulus GFE , &c. ca 
det punctum E, inter D,&B; quod GH, G E, tqualiter à 
GA,diftent,ob tqualitatem angulorum GF H ,GFE;é> GD, 
ponatur minus diftare,quam GH, aeproinde minus, quam 
GE. Cum a ergo GD,maiorfit,quam GE,maior quoque erit 
eadem GD,quam G H. 

H A M C porro propofitionem nonnulli conuertunt, hoc 
m odo. 

SI intra eirculum punclum fumatur, ab 
eoque puncto in circulum re&aruïn linea-
rumeadentium, vna quidem maxima fit, 
vna vero minima ; & reliquarum alis fint 
insquales,alis squales : Maxima quidem 
per centrum tranfibit, minima vero erit re-
îiqua pars diametri ; & aliarum maiores 

qui-
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quidem erunt maxima? propinquiores, se-
quales autem ab eadem maxima, vel mini-
ma œqualiter diftabunt. 

», iijCfc lî fUi 't*\~ttîr r t". ^ liât . . - _ L . L 

IN circuit) ABC, punBum fumatur D, à 
quo refit quotcunque DA,DC, DE, SF, DB, 
cadunt in circumferentiam, quorum omnium 
maximafitD A, minima veroT) C; ipfarum 
vero DE,DF,maior fit DE ; denique DE , DB, 

\fint tquales, Dico DA, per centrum tranfire, 
éi>D C, reliquampartem ejfe diametri, hoc efi, D C, ipfi 
DA,eJfe in direfium. Item D E , qut maior ponitur quant 
DF,prepinquiorem ejfe maximt DA, quam DE. Denique 
DE,DB,squaliter ab eadem DA,vel DC, abejfe. Primum 
enim fi D A,ntn tranfit per centrum ; dttffa ex D, per cen 
trum recta quapiam linea, a erit ea omuium ex D,caden 
tium maxima. §luod eft abfurdum ; cum DA, maxima 
ponatur. Tranfit ergo DA,per centrum . 

DE INDE fiD C, non eft in direfium ipfi D A ; pro-
trafia AD, in direfium, b erit alia refia quam DC,ex D, 
cadens,nempe pars ipfius AD,protrafit, omnium minima; 
Quod eft abfurdum ; cum D C, minima ponatur. Eft ergo 
DC, reliqua pars diametri. 

RV R S V S fi DE, non eft vicinior maximt D A,quam 
DF; aut tqualiter diftabunt ab ta, aut D E, longius ab ea 
aberit'Si tqualiter vtrinque à DA, dicantur diftare,c ip 

]Ji erunt tquales; quodeft abfurdum. Ponitur enim D E, 
maior . Si vero tqualiter ex eadem parte à D A , difiare 
dicantur, erunt DE, D F, vna eademque linea ; atque 
adeo DE,maior non erit, quam VF , quod eft contra hypo 
thefin. §}uoâ fi DF, dicatur efle propinquior maximt DA, 
d ipfa erit maior,quam DE. S^uod magis eft abjurdum . 

TO ST RE M O fi D E, D B, von tqualiter tiiftant à 
DA,velDC,£erit ea,qut magis àDA,diftat,rtliqna miner. 
§}uod eft abfurdum. l'onuntur enim tquales DE, DB, 

r 4 THEO-
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344 EVGL1D. GEOM. 
THEOR. 7. PROPOS. 8. 

S I extra circulum fumatur pundum 
quodpiam, abeoquepundoad circulum 
deducantur reds qusdam lines, quarum 
vna quidem per centrum protendatur, re-
liqus vero vt libet : In cauam penpheriam 
cadentium redarum linearum maxima-, 
quidem eft illa, qus per centrum ducitur; 
aliarum autem propinquîor ei , qus per 
centrum tranfit, remotiore femper maior 
eft ; In conuexam vero peripheriam caden-
tium rectarum linearum minima quidem 
eft illa, qus inter pundum, & diametrum 
interponitur ; aliarum autem ea, qus pro-
pinquior eft minims , remotiore femper 
minor eft.Dus aût tantû reds lines squa-
les ab eo pundo in ipfum circulum cadunt, 
ad vtrafque partes minims, velmaxims. 

EX piincto A, extra circulum BCDE, cuius cen-
trum K, lines fecantes circulum ducantur, quarum AI, 
per centrum tranfeat, alia; vero AH, AG,AF, vtcunque. 
Dico omnium efle maxlmam AI, qus per centrum ince-
dit : Deinde réctam A H, qus rects AI, qus per cen-
trum ducitur , propinquior exiftit .maiorem recta_. 
A G , qus remotior eft ab eadem A I : Et eadem_j 

ratione A G , maiorem quam A F. E contrario autem, 
redcam A B, omnium , qus extra circulum funt, mi-
nimatn efle : Deinde rectam A C , qus vicinior eft mi-
nims AB, minorem efle reéla AD, remotiore-; Et eadem 
ratione, ipfam AD, minorem, quam AE. Denigue ex A, 

" ad" 
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ti ms 'A 

ad vtrafque partes minima* li-
nea* AB, vel maxima; AI, duci 
poffe tantummodo duas lineas 
reâas inter le squales. Ducan 
tur ex centro K, ad punira Cj 
D,E,F,G,H,redts KC,KD,KE, 
KF, KG, KH. Quoniam igitur 
duo latera A K, K H, trianguli 
AKH,a maiora funt redta ÀH> 
Sunt auté recta» AK,KH,a»qua-
les redis AK,KI,hoc eft,toti redis Aljerit & AI,maior, 
quam AH. Eadem ratione erit AI, maior, quam AG,& 
quam AF. Quare AI, eft omnium,qus ex A, in circu-
lum cadunt, maxima. 

DE I N D E, quoniam latera AK,KH,trianguli AKH 
? qualia funt lateribus AK, KG, trianguli AKG; Et angu-
lus totus AKH, maior eft angulo AKG; b eritbalîs AH, 
baie AG,maior. Eadem ratione maior erit AH, quam^» 
AF:ItemAG, maior, quam AF . Quare linea propin-
quior ei, quse per centrum ducitur, maior eli linea_> 
remotiore_j. / 

R V R S V S, quia in triangulo ACK, recta A K, c mi-
nor eft duabus AC, CK; iï auferantur squales B K, CK: 
remanebic adhuc AB,minor,quam AC. Simili ratione 
erit A B, minor, quamA D, Se quam A E . Quare AB, 
omnium linearum extra circulum, qus ex A, ducuntur, 
minima eft. . s 

R V R S V S, cum intra triangulum ADK,cadant dus, 
redis AC,CK, abextremitatibus lateris AKj d erunt1, d 
AC, CK,minores, quam AD, DK. Sublatis igitur squa-
libus CiC,DiC, remanebitadhuc AC, minor, quam AD. 
Pari ratione erit AC, minor, quam AE: Item A D, mi-
nor, quam AE. Quare linea propinquior minims lines 
AB,minor eft, quamremotior ab eadem. 

P O S T R E iVl O fiât angulo AJcC, angulus AJCL,s-
qualis, & ducatur redla AL. Quoniam igitur latera AJC, 
JCC,trianguli AJCC,squalia funt lateribus AiCKXrfrian-
guli AJCL; Sunt autém & anguli AJCC, AKL, didiis late-

ribus 
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■ ■♦•/"■''Iribus contenu squales ; » erunt réels AC, AL, exvtra-j 

1 que parte minims AB, vel maxims AI,inter'fe squales. 
Quod autem nulla alia his polîit efle squalis, confiât. 
Nam fi ex A, ducatur recta cadens vitra L, erit ipfa,cum 
fît remotior à minima, maiorquam AL. Quodfîcadat 
inter B, & L, erit ea, cum fît minime propinquior, mi-
nor quam AL, vt oftenfum eft. Dus igitur folum refis 
'ines squales ad vtrafque partes minims, vel maxims 
cadunt.Si igitur extra circulum fumatur punclum quod 
piam , ab eoque punclo ad circulum deducantur réels 
qusdam lines , quarum vna quidem per centrum pro-
tendatur, &c.Quod erat demonftrandum. 

SCHOLIVM. 
E A D E M ratione ab A, in peripheriam conca-

uam dut tantum linet tquales cadent, ad vtrafque par 
tes maximt Al, 

El AT enim angulo AKH, tqualis angulus AKM, 
iungàturque refia AM.Quia igitur latera AK, KH,tqua 

^ lia funt lateribut AK,KM;funt autem & an~ 
guli AKH,AKM,tquales\b erunt bafes AH, 
AM, tquales. Neque vero vlla alia his dua 

j.t » bus tqualis txhiberi poteft. Nam qutcunque 
' \ i ex A, ducatur ad partes H;ea vel maior erit, 

îjjjj vel minor, quam A H, preut citra vel vitra 
reBamAH, duBafiterit, vt manifeftum til 
ex demonftratione theorematis. 

H AE C propofitio ver a etiam eil, quando vna linea-
rum ex A,cadentium circulum tangit.Htc enim quia ion-
gius à linea per centrum ducla abeft, minor erit omnibus 
alijs in càuam peripheriam cadentibus, qualis eft reéJa 
AM, in priori figura. Nam ducla roda KM, ex centre ad 
contaHum , erunt duo latera AK.KF,trianguli AKF, t-
qualia duohus lateribus AK, KM,txianguli AKM, angu 
lus vero AKF, angulo AKM, maior. Igitur c bafis AF 
bafe AM,maior erit.Eadem ratione maior erit qutcunqu 
alia in eauam peripheriam cadens,quam reila AM. 

PAR l ratione eadem linea tangent A M , maior 
erit omnibus alijs in conuexans peripheriam cadentibus 

Nam 

4-prt 
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^am cum duo latera AE, EK, a minora fint duobus late-
ribus AH, MK: fi auferantur tquales refit KE, KM, erit 
reliqua AE, minor quam reliqua AM, slademque ratio 
eîl de ctteris. 

QVA M sl_VA M vero Euclides folum demonflraue-
rit, lineam propinquiorem et, qua Jer çentrum ducitur, 
maiorem ejfe remotiore; Item lineam propinquiorem mini 
mt minorem ejfe remotiore, fi atnbt linet ex eadem parte 
maximt, vel minimt exiflant: idem tamen verum etiam 
eft, fi ad diuerfas partes du fin, fint. Quod non aliter de-
monftrabitur, quam idem in fcholio prtcedentisprcpofi-
tionis de duabus lineis ad diuerfas partes dufits demon-

Vftratum fuit, 

THE OR. 8. PROPOS.9. 
Slincirculo acceptum fuerit pundum 

aliquod, & ab eo pundo ad circulum ca-r 

dant plures, quam dus, reds lines squa-
les ; acceptum pundum centrum eft ipfius 
circuli» . 1 ;ç *yV^*?

t
: 

A pundro afïumpto A, in circule. BCD, cadant plures 
recta;, quamduse, AB, AC, A'Dj inter fe sequales . Dico 
A, punctum efTe centrum circuli. Connectantur enim 
puncta B, C, D, rectis B C, C D} quibus diuifîs bifariam 
in E,&F,ducantur-ex A,re&a> A E, A F. Quo-
niam igitur latera AE,EB,triarrguii AEB, x-
qualia funt lateribus À E, E C, trianguli 
A E Q & bafes A B, A C, ponuntur etiam 
squales ; b erunt anguli AEB, AEC, aequa- *•* 
les, ideoque redli. Eodem modo oitende-
mus, angulos ad F, effe rectos. Quare cum recla? AE, 
AF, diuidaot reélas-BCj CD,bifariam, & ad angulos re-
ctos, tranfibit vtraque produira per centrum circuli, 
per corollarium propof. il huius lib. Punctoimigitur A, 
inquo femutuoîecant,* centrum erit circuli. Si enim 
effet aliud punctum centrum, non tranfiret vtraque per 

Ht.friX 

cen-
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34« EVGLID. GEO M 
centrum. Si itaque in circulo acceptum fuerit punctum; 
&c.Quoddemonftrandum erat. • 

ALITER. Si pundum A, non eft centrum circuli, 
a fit centrum inuentum E, ex quo per A, 

\ agaturdiameterFG. Quoniam igitur in_, 
Cdiametro FG, prster centrum acceptum 

eft pundum A, à quo in circumferentiam 
cadunt recta» AD, A Ci t> erit recta AD,qua» 
propinquior eft reds AG, per centrum fi, 

dvùx maior, quam recta AC, remotior ab AG,quod eft 
abfurdum S Pofita» funt enim squales reds A D, AC. 
Idem abfùrdum fequetur , fi ahud punctum prster A, 
centrum ponatur. 

Q_y O D fi qrjindo redaper çentrum.E, & pundum 
Ajducta coincidat cum vna trium squalium datarum, 
vtfi'dteànràr squales très AB, AF, AC, vbi EA, coinci-
dit cum AF;c erit A F, omnium à pundo A, cadentium 
minjpa, fttque adeo minor, quam ABj & A C. quod eft 
abfurdum. Poniturenim vtrique squalis. 

THE OR. 9. PROPOS. 10/ 
C I R, C V L V S circulum in plunbus, 

quam duobus, pun&is non fecat. 
S E C H T enim, fîfieri poteft,circulus ABCDEF, 

circulum AGBDHE, in pluribus,quani 
.duobus, pundis A,B,&D,qusiun-
gantur redis A B, B D: quibus d bifa-
riam diuifis in I, Sc.K, « educanturex 
li & K, ad AB,,&BD, perpendieulartfs 
IL, KL. Quoniam igitur reds IL, KL, 

fecant redas AB, BD, in circulo AGBDHE, bifariam,& 
adangutosTedoss tranfibit vtrique, ex corollario pro-
kjof.irhuiuslib.'per centrum-ipfius. Quare pundum L, 
m quo-fediuidunt,erit centrum didi circuli. Eodem mo 
dodemonftrabimus.pûdam L.çffexrentrum circuli AB7 
CDEF. Duo igitur circuli fe. mutuo fecantes idem pofîi. 
dent centrum, i quod eft abfurdum . Circulus ergo cir-

culum 
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culum in pluribus, quam duobus, punclis non fecat 
Quod erat demonftrandum. 

ALITER. Secent fe ijdem duo circuli, fi fieri po 
teft, in tribus puncris <A,B,& D. » Inuentuma utçm fit I, 
centrum circuli AGBDHE, àquoadéiéta G 
tria puncîa ducantur recla: I A,lB,ID, qua; 
perdefin. circuli sequales erunt inter '"^FUjO) 
Quoniam igitur intra circulum ABCDEF, EV— 
affumptum eft punctum I, à quo cadunt in .HT 
circumferentiam plures,quam dus, recla: squales, berit 
I, centrum circuli AiiC.DEF.Eratautem idem punctum 
I, centrum circuli AGBDHE.Duo ergo circuli fe mutuo 
fecantes habent idem centrum. c Quod eft abfurdum. 

T H E O R. 10. PROPOS, n. 
SI duo circuli fcfeintus coiîtingant, 

atque accepta fuerint eorum centra,ad eo-
rum centra adiun&a re&a linea, & produ-
fta, in conta&um circulorum cadet. 

T A N G A T circulus A B C, circulum AD E, intus 
in A, & fifF, centrum circuli ABC, & G, centrum cir-
culi A DE,quodneceffarioab illodiuerfum erit,cum 
duo circuli interius fe tangentes , d non pofsint idem 
centrum habere. Dico re<ftam extenfam perG,&F, ca-
dere in contactum A. Si enim non cadit,fecet vtrumque 
circulum in punctis D,B,C,E,& ex conta- A 
ctu A, ad centra F, G,rects ducantur AF, 
A G. Quoniam igitur in triangulo A F G, 
duo latera G F, F A, e maiora funt latereE1 

GAjEftautem GA,recta recta: GD,squa-
lis, ('quod G, ppfitum fit centrum circuli 
ADE) erunt & GF, FA, recta: maiores recta GD, Dem-
pta igitur communi GF,remanebit FA,maior,quam FD 
Quare cum FA,squalis fit ipfi FB; (quod F.pofitum fiie-
nt centrum circuli ABC) erit & FB, maior, quam FD, 
pars quam totum,quod eft abfurdum. 

■.. " oyoû 

11. ter. 
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Vpzo.pri 

QV O D lî quis veiitcontendere F,efle centrum cir-
culi ADE, & G, centrum circuli ABC,inftituetur argu-

mentatio hac ratione.In triangulo A F G, 
duo latera FG, GA,a maiora funt Iatere 

pFA: Eft autem recta. FA, recta;. FE, arqua*-
lis. (eum F, ponatur cétrum circuli ADE.) 
Igitur recta; FG,G A,maiores funt recta-, 
F"E. Dempta ergo communi FG^.remarie-' 

bit GA, màior,qua«i Gfi.Quia igitur GA,xquali5 eftip^ 
fi GC:^propterea quod G, ponitureffe centrum circuli 
ABC, ) erit quoque GC maior,qUam GE,pars quam to-
cum, quod eft abfurdum . Idem abfurdum fequetur, fi 
centrum mâioris cirCuli extra minorem ponatur. Non 
ergo recta FG, extenfa vtrumque circulum fecabit, fed 
in contactum A, cadet. Quare fi duo circuli fe fe intus^ 
çontingant,&c. Quod erat demonftrandum.. 

THEO R. ii. PROPOS. 12. 
S I duo circuli fefe exterius contin-

gant, linea rei51:a,qus ad centra eorum ad-
iungitur3per contaclum tranfibit . 

C IR C V LI duo ABC, DBE, tangant fe exterius in 
B, & centrum circuli ABC,fit F, circuli veroDBE,cen-
trumfitG. Dicorectam extenfam per F, &G, tranlîre; 
pfr contactum B. Si enim non tranfit, fecet circunife^' 

™ rentias in C, & E, ducanturque*'à£cen-
tris F,G,ad B, contactum recta^FRTGB^ 
QuOniâm igitur intriangulo^FB^j3lte-
ra duo BF,BG, b maiora.fuMrJatfneFG: 

Eft autem recta BFj recta? FC, a;qualis:'(qu5d'Hpdnatur 
centrum circuli ABC, ) &recta'GB, reyà";GEjaequalis; 
(quod G, ponatur centrum circuli.Tj.BE:)'erunt tk re(tx 
FCjGE^maiores^quarn reâaFGspârs'quam totum,(cum 
FGjCorrtineat prêter FÇ,;G£,' rëûàhîadhuc CE,) quod 
eft abfurdum; Si igitur duo'circuli fefe exterius contin-
gant,&c.Quod erat demonlîràndum, 

THEOR. 
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THEOR. 12, PROPOS. 13. 
CIRCVLVS circulum non tangit 

in pluribus pun&is,quam vno
 5
 fiue intus, 

fiue extra tangat. 
T A N G A N T fefe circuli A BCD, AECF, intus. fi 

fieri poteft, in pluribus pundis, cjuam vno, A,& C: Af-
fumantur autem centra liorum circulorum G> H, »qua» 
diuerfa erunt, per quaî re£ta G H, in vtramque partem 
extendatur,quam necefîe elt b cadere in contadtus A, & 
C. Itaque cum G, fit cen-
trum,& recta AGHC, dia-
meter, diuidetur AGHC,^ 
bifariamin puncto G. Si-
mili ratione diuidetur ea-
dem A C, bifariam in H. 
quod elt abfurdum . Vnaenim recta in vno duntaxat 
puncto diuiditur bifariam. Si namque GC, eftdtmidium 
totius AC, erit neceflario H C, dimidio minor, cum fit 
pars dimidij GC. 

QJV O D lî quis dicat rectam GH> extenfam ad par-
tes quidem G, cadere in contactum Aj Atveroad par-
tes H, minime perrinere ad contactum C, fed fecare 
vtrumque circulum in I, £cK, vt in fecunda figura per-
fpicuum eft:(Dicere enim quis polTet,in pnecedenti pro 
pof.oftenfmn effe, rectam per duo centra circulorum fe 
le intus tangentium ductam -cadere in vnum duntaxat 
contactum,non autem in alterum,quod tamen nemo re-
ctè affirmare-poterit, cum demonfnatio przcedentis 
propof.vtrique contactui conueniat. Sed quicquid di-
cat aiiquis, oirendemus, abfurdum illud effe- ) ducenda; 
erunt ex centris.G, H,ad contactum C, recta; GC, HC. 
Ponatur igitur primo G, centrum circuli ABCD: & H, 
centruin circuli AECF. Et quia in triangulo GHC, duo 
lateraGH, HC, c maiora funtlatere G C:Sunt autem 
recta: GH, HC, atquales ipfî GX:(quod HC,HJC,ex cen-
tra H, fintiquales,&G H, communis) & recta GC, 

recta; 
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bi i.ter 

CJO pri 

recta: GI; (quod /ïntex G, centro) erit quoque recta 
GK, maior quam GI,pars quàm totum, quod elt abfur-
dum . Ponatur fecundo G, centrum circuli AECF; & H, 
centrum circuli ABCD Quoniam igitur recta: HG,GC, 
a maiores font recta H C; Eft autem H C, çqualis recta: 
HA: (cum vtracjue duct a fît ex centio H,) erunt quoque 
H G, GC, maiores recta GA. Quaredompta commuai' 
HG, erit GC, maior.quam GA. quod eft abfurdum,cum 
vtraqueexcentroG,ducatur. Nonigitur circuit intus 
le tangent in pluribus punctis,quam vno 

T A N G A N T fe iam circuli AB, CB, exterius in__-
pluribus punctis,quam vno prope F. Ducatur ex !3,cen-

A. tro circuli AB , adE, ce ntrum circuli 
/" C CB,recta Dt, b qti^ per contactum F, 

( H=r^E\ "ecefiario tranfibit Si igitur etiam in 
V V_y alio puncto pra:ter F, fe tangunr, tan 

 gant fefe in B. Ductis igitur rectts Dtf, 
EB, erunt recta: DB, HB, arquales rectis DF, EF, hoc elt 
iplî Dt: c Sunt autem & maiores. quod eft abfurdum_. 
Non ergofe tangent circuli exterius in pluribus pun 
ctis, quam vno. 

ALITER. Si circuli AB.CB, exterius fe tangantin 
duobus punctis B, &Fjducta recta BF,cadet ipfa intra 
vnum circulorum, per a.propof. huius tertij lib. &ideo 
extra alium, quod eft contra eandem propof Quarts 
circulus circulum nontangit, &c. Quod erat demon-
ftrandum. 

S C H 0 L I V M. 
S l reffe confideretur Euclidis demonftratio,qua proba 

ttit, circulum a circulo intus non pop teingi in pluribus 
punctis,quam vno, vtdetur ea fottjfimum toncludere, cir-
culum non pojfe tangi à circule in duobus,vel pluribus pan 
ctts,qu& longo ir.teruallo à fi diffîdeant.non autem eundem 
contactum plura puncta habere nonpojfe; quamuis factlt-i 
hoc ipfum eodem argumenta fere demonflrari pojfit. Quart 
vt omni ex parie confirmatum relinquatur , circulum non 
tsojje tangere circulum in pluribus punctis , quam -vno, 
jftendemtts bremter , in <vtio eodemque contacta nonpojfcj 

ejfe 
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effe plara punBa.quam vaum.Tangat enim circulas ABC, 
circulum ABD,prope Ai & per eorum centra E,& F,*qus\i 6. ter.\ 
diuerfa funt,reBa dutaturE F, b qus, ad contalïum per-\bu.ter\ 
ueniet necejfarie,vt adpuncium A. Dico igitur, hes circu-
las fefe duntaxat tangere in punBeA. Si enim fe tangant 
in al 10 etiam punBo,vt in B ; duBis ex B, ad centra E, & 
F,reBis BE, BF, c erunt relis. EF, F B, maiores recla E B.\c zo.pri\ 
Eft autem reBa EB, squalis réels, E A, cum

 R
 y\ 

vtraque fit ex centro E. Igitur & reB& EF, 
F\B, maiores erunt reBa EA. Quarc dempta 
communi EF, remanebit FB, maior, quam\ 
FA. quod eft abfurdum,cum FB,FA,cadant 
i centro F,ad circumferentiam,ideoqex cir-
culi defin. tquales exiftant. In folo ergo pun-
Bo A,fe mutuo tangent circuli ABC,ABD,& non 

NON videtur etiam omittendum koe loeo fequens theo-
rem a, videlieet. 

SI in femidiametro circuli produc~ta punâû 
vitra centrum fumatur, circulus ex eo pun 
dûj-vt centro, perextremum femidiame-
tiï pun&um deferiptus tanget priorem cïr-
[culum in diâo punéto extremo femidia 
metri, totusq. extra eundem cadet. 

SIT circulas ABC, cuius 
centrum X) in femidiametro 
AU, produira fumatur punBum 
quodtunque E, ex quo ad inter-
ua'dum EA, circulas deferibatur 
AF, quem dico circulum ABC, 
in folo punBo A, tangere. Aat e -
nimpttnBum E, eftintra circu-
lum ABC. aut extra. Siintra, 
quoniam AE, maior eft , quam 
A D., hoc eft,quam D C, hoc eft, à fortiori,quam EC ; erit 

Z quoque | 
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quoque EF, qut, ipfi AE, tqualis eft, maior quam E C : ac 
proind* puncium F,extra circulum ABC,exiftet, circulus 
que AF,extra eundem circulum ABC, prope punïïum F 
exiftet. Mult» magis punUum F,extra circulum ABC,ca 
dct,fîE,extra eundem circulum ABC,exiftet: Si igitur cir-
culus AF, non mus extra circulum ABC, cadat, ita vt 
cum m folo punclo A, ta.ngat ; fecet, vel tangat circulus 
AF,circulum ABC, in alio punclo B, fifieri poteft, duc a 

turq. relia D B. Quoniam igitur 
in diametro circuli AF\fumptum 
esl punBum D,prtter centrum E 
a erit D A, omnium reliarum ex 
X>, cadentium minima . Minor 
eft ergo DA , quam D B. quod eft^ 
abfurdum, Sunt enim squales re 
Ht, D A,D B, cadentes ex centro 
D, in circumferentiam eiufdem^ 
circuli ABC. Non ergo circulus 

AF, circulum ABC.fccat aut tangit in alio punHo, quam 
inA,fed totus extra illum cadit. Sjuod eft propefitum. 

§iy O D fi in femidiametro non produila punUum fu 
matur citra centrum, circulus ex eo punSo, ut centro, per 
extremum femidiametri punBum defcrtptus tanget quoque 
priorem circulum in di&o puncto extremo femidiamctri , 
totusq. intra eundem cadet. Vt fiin femidiametro AE, cir-
culi AF,fumatur punBum D, ex quo ad interuallum DA 
circulus defcribatur ABC,cadet hic totus intra illum, tan-
getq.eum in folo punclo A-, Cum enim oftenfum proxime fit, 
circulum-AF,cadere totum extra circulum ABC , cadet 
vicijfim'totus hic intra illum,ita vt fe mutuo in folo punclo 
A,contingant. 

THEOR.13. PROPOS. 14. 
IN circule iequales reételinea? a?qua-

liter diftant à centro. Et qua? œqualiter di-
fiant à centro,a?quaIcs funt inter fe. 

SI N T 
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S IN T in circulo ABCD, cuius cen-

trum E,dui reda: a»quales AB, C D. Dico 
ipfas a>qualiter diftare à centro E . Ducan-
tur enim ex E, centro ad redas A B , C D, 
duae perpendiculares E F, E G, & coniun- , 
gantur reâx EA,ED. * Secabunt reda» EF, ? 
F.G.redas AB,CD, bifariam . Quarecumtota; AB,CD, 
aequales ponaritur, erunt & dimidia earum > reda: vide-
licet AF,DG, squalia • Quoniam igitur quadrata reda-
rum E A,ED, aequalium , inter fe funt asqualia ; Quadra-
tum autem reda: E A , b axjuale eft quadratis rectarum 
AF,FE;& quadratum redise ED,quadratis redarum DG, 
GE: Erunt quoque quadrata redarum A F, F E , eequalia 
quadratis redarum-DG, Gg. Ablatis ergo quadratis x-
qualibus aequalium redarum AF, DG, remanebunt qua-
drataredarum FE,GE,«quaIia, ideoq. Ik reda» EF, EG 
fcquaîes erunt. Diftant igitur per 4. defin. huius Iib. m 
dx AB, CD,a»qualiter à centro B. 

RVR.SVS diftent reda; A B. C D, çqualirerà cenr 
tro E. Dico eas inter fe effe squales . Ducantur eaitœiJ 
iterum ex centro E, ad A B, C D, perpendiculares £J\ 
EG , qua: per 4. defin. huius lib. squales erunt ; <hdiui-
dentq. rectas AB,CD,bifariam. Ductis igitur redis EA, 
ED,erunt earum quadrata asqualia : Eft autem' quadra-
tum recta; EA, Aaeq'uale quadratis rectarum AF, F E; & 
quadratum recta; ED , a;quale quadratis-rectarum D G, 
G E. Igitur & quadrata rectam m AF, FE, a:qualia funt 
quadratis rectarum D G, G E ; ideoq. ablatis arqualibus 
quadratis squalium rectarum EF,EG, remanebunr qua-
drata rectarum AFjDG, asquaiia-i atque adeorectae A F, 
DG,ac propterea earum duplae AB, C D, squales quo 
que erunt. Itaquein circulo îequales rèda,' Jîne.ç a?qua 
îiter diftant à centro^&c. Quod erat demonftrandum. 

THEO R. 14. PROPOS. 15. 
IN circulo maxima quidem linea eft 

diameter; aliarum autem propinquiorcen-
Z 1 tro, 

* i.ttt. 

d<n-tm 

xiij. 
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bzo,pri 

o.pri 

tro, remotiore femper maior. 
IN circulo ABCDEF, cuius centrum G, diameter fît 

AF;& recta ei propinbuior H [, remotior autem CD. Di-
co omnium efle maximam AF, & H I, maiorem, quam 

____ . CD. Ducantur enim ex G, centro re 
"a* GK, GL, perpendiculares ad C D, 

i^JZ^^f'H1, Et y1113, remo^or e& CD,à centro, -A t—1G pquam HI,erit GKmiaior quam GL,per 
Y—~j^-~_Z 4. defin. huius lib.Abfcindaturex GK, 
x^^/1 recta GM,ipfî GL, aequalis, atque per 

M,educatur BME, perpendicularis ad 
GK, & connectantur recta; GB,GC,GD,GE. Quoniam 
igitur rectas perpendiculares GM, GL, asquales funt, x-
qualiter diftabunt recta; BE, HI, à centro, per 4. defin 
huius lib- a & ideo inter fe asquales erunt. Rurfus quia 
recta; GB,GE, b maiores quidem funt recta BE, jequales 
autem diametro AF; erit & diameter A F, maior, quam 
BE. Eadem ratione oftendetur AF, maior omnibus alijs 
lineis. Deinde quia latera GB,GE,trianguli BGE,a?qualia 
funt lateribus G C, G D, trianguli CGDj & angulus 
B G E , maior eft angulo C G D ; c erit recta B E 
maior quam C D ; atque adeo HI, qug sequalis oftenfa 
fuit ipfi BS,maior quoque erit quam CD. In crrculo igi 
tur maxima quidem linea eft diameter, &c Quod erat 
demonftrandum. 

S C H O L I V M. 
MODEM fere modo dpmonftrabitur theorema, fi ab 

vno, etdemq. circumferentis punclo plurims. Unes codant. 
CAD A NT enim à punclo A,plures line t. A B ,A C, 

3$ AD, quarum AD,per centrum E,tranfeat. 
,C Dico AD, effe omnium maximum ,Qt> AC, 

Af^^T \o maiorem remotiore AB . DuBis enim reBis 
B E,CE ; cum m triangulo A E C, l/ttera 
AE ,E C, à maior a fint lafere A C ; fintq. 

rëtii AE ,EC, squales reBis AE, ED, hoc eil, réels, AD; 
maior erit AD, quam A C, Eademque ratione maior 

erit; 

SCD LYON 1



LIBER III. 317 
erit, quam AB; & fie de estiris. Maxima ergo omnium 
est A D. 

DE INDE , quia duo latera AE,EC, trianguli AEC, 
tiqua lia funt duobus lateribus AE,EB, trianguli AEB ; & 
angulus AEC,totus maior eft angulo AEB; a erit bafis AC, 
maior bafe AB. Eodemque argumente erit AC,maior qua-
cunqtte alia linea , qus à centre remotior eft, 

C AE T EB.V M & hic dus. tantum squales Unes, d'ici 
peffunt à puncto A, ad vtrafque partes maxima, AD. Si 
namque angulo AEC ; squalis fiât angulus AE F, iunga-
ttirq. reBa AF; cum latera AE,EC, squaliafint lateribus 
AE,EF,& anguli contenti quoque AEC, A EF, squales; 
b erunt bafes AC,AF, squales . Neque vero vlla alia his 
duabus squalis poteft exhiberi. Quscunque enim ducatur 
ex A,fupra AC.ea miner erit quam AC ;fi vero infra AC, 
ea maior erit,vt iam demonftratum eft. 

Hy O D fiAB, AF, ad diuerfas partes diametri A D, 
duBs fint, & dicatur AF, propinquior centre, quam AB, 
demonflrabitur, vt infcholio propof.7. huius lib. AF,maie-
rem ejfe,quam A B. Si namque , vt proxime eftenfum fuit, 
ducatur ipfi AF, squalis AC,ex altéra parte,nempe fi fiât 
angulo AEF, squalis angulus AEC , cadet punBum 
C,inter B,&D; quod AF,AC, c squaliter diftent ab AD, 
eb earum squalitatem, aut certe ob squales angulos AEF, 
AEC. Hinc enim fit,cum AF, ponatur propinquior centre, 
quam AB, vt & AC,ipfi AF, squalis, propinquior fit cen-
tro,quam A B , ac proinde punctum C, fit inter B , & D. 
Cum ergo AC,maior fit,quàmAB,vt in hoc fcholio demon-
ftratum esl,maior erit quoque AF,quam AB. 

THEOR.I5. PROPOS.I6. 

QV AE ab extremitatediametri cuiuf-
que circuli ad angulos rectos ducitur, ex-
tra ipfum circulum cadet ; & in locum inter 
ipfam reâam lineam , & peripheriam com-

z 3 prehenfum i 
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jprehenfum, altéra recia linea non cadet: 
& lemicirculi quidem angulus, quouis an-
gulo acuto recîilineo maior eft ; reliquus 
autem minor. 

IN circulo ABC.cuius centrum D,diameter fît AC, 
ad quam ex A, punclo extremo perpendicularis duca-
tur. Dico hanc lineam perpendicularem neceflario extra 
circulum cadere. Si enim cadit intrâ ipfum, qualis eft 

|a *.?r/'.|AB;ducla DB, a erunt duo anguli DAB, DBA, squales, 
fed DAB,reclus eft, per conftruftionem: Igitur & DBA, 

F A, "E, reclus erit, quod eft abfurdum. Duo 
|bi7./>ri| |^§^feniim amjuli m triangulo b minores 

J funt duobus rectis . Non igitur cadet 
perpendicularis intra circulum ; ne-
que eandem ob caufam in ipfam cir-
cumferentiam,fed extra, qualis efttF. 
Dico iam ex A, inter A E, rectam, & 
circunferentiam AB, non porte cade-
re alteram rectam. Cadat enim, lî 

fieri poteft,recta AG, ad quam ex D, ducatur perpendi 
cularis DH,fecans circumferentiam in I, quar neceffario 
ad partes anguli acuti DAG, cadet, ex corail.^, propof 
17. lib.i. Quoniam igitur in triangulo DAH , c duo an-
guli DHA,DAH, minores funt duobus rectis ; &: DHA, 
rectus eft,per conllructionem,erit angulus DAH , recto 
minor,ideoq. recta £>A, hoc eft, rectailli asqualis D I, 
<i maior erit,quam DH, pars quam totum, quod eft ab-
furdum, Non igitur intercipietur recta inter AE , &cir 
cumfçrentiam AB : fed quscunque.ex A , ducatur infra 
A E, eafecabit circulum. DJCO deniqueangulum femi 
circuli, contentum diametro AC,& circumrerentia AB, 
maiorem elfeomni acuto angulo rectilineo ; rcliquum 
vero anguluin contingentia*,qui continetur recta AE,;& 
circumrerentia A B , minorem elle omni acuto angulo 
rectilineo. Quoniam enim oftenfum eft, omnem rectam 
ex A, ductam,infra perpendicularem AE^cadere intra_> 

circu 

■ 17.pt 
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circulum,faciet neceflario ea linea cum AC,angulum_» 
rectilineum acutum minorem angulo femicirculi,at ve 
ro cum AE, angulum reâilineum acutum maiorem an-
gulo contingentia3, cum ille fît pars anguli femicirculi, 
hic vero totum quidpiam refpectu anguli contingentis. 
Id quod liquido conftat,ducta recta A B, quomodocun-
que infra AE. Nam cum hsc linea A B, intra circulum 
cadat,vt demonftraturn eft,erit angulus rectilineus acu-
tus CAB,minor angulo femicirculi contento fub diame 
tro AC,& circumrerentia ABC , cum ille huius lit pars: 
Angulus vero contingentia: contentais fub tangente li 
nea AE,& circumferentia ABC, minor angulo rectili-
neo acutoB AE , quod ille huius pars fit. Eademq. ratio 
eft de omnibus ali;s angulis acutis rectilineis,cum om 
nés contineantur à diametro AC,vel tangente AE,& re-
ctis ex A,fub AE, ductis, qua? omnes intra circulum ca-
dent,vt demonftrauimus-Angulus igitur femicirculi ma-
ior eft omni acuto angulo rectilineo, reliquus autem__> 
angulus contingentia»,minor.Itaque qua; ab extremitate 
diametri cuiufque circuli ad angulos rectos ducitur,&c. 
Quod erat oftendendum. 

C O R O L L A R I V M. 
HI N C msnifclîum eft, reâamà diametri circuli extremitate ad 

angulos reâosduâanvipfum circulum tanière.Oflen T) ~p 
fum enim eft , ipfam cadere extra circulum . Quare -
folum in puncto iilo diametri exuemo circulum at 

QJ/ A R E fi iubeamur per dstum punâum A , in 
etreuraferentia circuli A B,rcâam lineam ducere^qua: 
circulum tançât in A, ducemus ex A , ad cen'rum C, 
rectam AC, & ad eam excicabimus perpendicularem DAE . HKC enim 
circulum tanget in A, »t dcmonltratum eft. 

EX O R O N T I O. 
POT EST hoc idem theorema demcnftrari oflenjîué 

hac ratione. Sit diameter AC,in circulo ABC , e mus cen-
trum D. Ducatur ex A,ad AC,perpendicularis, AE, quam 
dico extra circulum cadere. Sumatur enim in ea quoduis 
punilum G,ér coniungatur reda GD. Quoniam igitur in 
triangulo ADG,duo anguli DA G, DG A ,z minores funt 
duobus reBis,&DAG,faBus eil reBus;erit DGA,reBo mi-

Z 4 nor. 
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G E»gr. Quare a «z^r er/V D G, ^«5 

X)^; ideoq. punBum G,extra circulum 
'H.erit. Eademq. eft ratio de omnilus alijs 

punBis reB& AE. Cadet ergo tôt a AE, 
^extra circulum.Ducatur iam ex A,in-
fra AE.rcBa AH,quam dico rteceffario 
fecare circulum. Fiat enim angulus 
ADI, squalis angulo E A H . Addtto 
igitur eommuni angulo DAH, erunt 

duo anguli ADI ,D A H, tquales toti angulo reBo DAE, 
ideoq. minores duobus reBis : Quare b coibunt reBs A H, 
D I, in aliquo punBo , vt in I. Dico igitur punBum T, effe 
intra circulum. Quoniam enim très anguli in triangu-
lo DAï, c squales funt duobus reBis, & duo anguli DAI, 
ADI,ofienfifunt squales reBo DAE; erit reliquat AID, 
reBus,atque adeo maior,quam DAI,acatus. Quare reBa 
DA, à maior eft, quam DI. Non igitur D I, ad circumfi-
rentiam peruenitt ; proptereaq. punBum I, intra circulum 
exiftet ; atque adeo reBa AH, circulum fecabit. Reliqus 
partes theorematis oftendentur, vt prius. 

SCHOLIVM. 
EX ISTIM AT Peletarius, angulum comingentis, 

quem Euclides hic probauit minorem effe omni acuto an-
gulo reBilineo , nihd effe, atque adeo ex illo contaBu Unes 
reBs,, & circumferentis,non effici angulum vllum. Vt au-
tem fententia illius planter fiât, afferemus in médium di-
greffioitem illa,quS ipfe hoc loco inftituit. Sic igitur inquit: 

C V M huius theorematis caput poftremum attentius 
confiderarem,mihi fane in mentem fubijt prima fpecie,Geo-
metriam non fatisfibi conilare ; immo adeo repugnantiam 
in fe admit t ère , 

P RI M V M enim extra tntelligcntiam eft , vt inter 
quantitates minima dari poffit ; qualem hoc loco angulum 
quem dicunt contingentis , feu reBius, contaBus,minorem 
omni acuto pofuimus. Nihilo magis conuenit , vt maxima 
quantitas detur, qualis hic angulus femicirculi omni acu 
to reBiliueo maior ponitur.Quantitas enim eo nomine quan 
titas eft.quod partibus conftet, &fecundum eam squale,& 

msq uale 
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insquale dicatur.Quantitatis etiam continus in infinitum 
feclio eft. Atque adeo cum in primant propofitione decimi in 
cidiftem , tum magis anxie expendere cepi , quonam pacio 
conciliaripojfet tam aperta,vt apparebat, repugnantia.Sic 
enim habetprima decimi. 

SI à maiori duarum quantitatum aufe-
ratur maius , quam dimidium j ac rurfus 
ex reliquo maius -, quàm dimidium, idque 
continua fiât ; reiinquetur tandem magnl 
tudo minor magnitudine minore pofita. 

V E R B I caufa, fint duo anguli A, qui-
dem reiiilineus\BCDvero angulus(fi modo 

\fit angulus ) contaclus: Vult prima decimi, 
\fi auferatur ab angulo A, maius,qitàm di-
midium,ac rurfus à reliqua parte maius, quam dimidium, 
ac rurfus à reliqua parte maius,quam dimidium\fica.con-
tinuo ex refiduis partibus maius,quam dimidium; tandem 
relinqui minorem angulum,quam BCD. Cuius demonfira-
tionem hic non appono, cum ex fequentibus pendent. Huila 
tamen in tôt a Geometria propofitio eft, qus ( vt fie dicam ) 
magis naturaliter vera fit. Quod ex numeris ( in quibus 
rerum omnium imagines ) luce clarius euadit. Quis enim 
non videt,propofitis duobus numeris z. cum ab oflona-
rio maius quam dimidium absluleris, vt quinarium ; tum 
à ternario refiduo.maius quam dimidium,vt binarium; re-
linqui vnitatem pofîto binario minorem ? Neque vero ad 
rem facit,quod Campantis illic excipit,propcfitionis fenten-
tiam de quantitatibus eiufdem generis effe inteiligendam . 
Hsc qttippe conciliatio null a eïl;quin etiam menti Euclidis 
contraria, vt nos, cum ilittc ventum erit, manifsftumfa-
ciemus . Immo & ipfe Campanus fecum fugnat, cum in 

^fecunda duo decimi demonflranda, alijsq. propofitionibus 
nonnullis folidorum , à curuo reilum auferat. 

NOS igitur hanc dubitationemfie expediemus ; vt di-
camus, 
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camus,lineam rectam, qus circulum tangit, cum peripbe-
ria angulum non efficere ;fcilicet BCD, nullo modo angu-
lum dtti debere. Omnis enim angulus tu feclione confiait, 
non in conta&u . Et vbi cejjat fecîto , cejfat quoque anguli 
forma. Atque vt vno verbo dicam,in dectijfatione ( Decuf-
fationsm hoc loco, & feclionem fine difcrimine accipio ) 
omnes angulorum fpecies perficiuntur. Duabus enim linets 
AB, & CD,fe fcindentibus in punclo E, ad angulos rectos, 

C intelligatur C D ,fic moueri in orbem , 
^ fcilicet fuper punclo E, fixe, vt ex CD, 
_jpH fiât FG;hincfane ex reclo angulo AEC 

 ftfiet obtufus A E F: Inde ex reclo BEC, 
fiet acutus BEF.Cumq.facla fuerit BK, 
hinc quidem angulus obtufior fietHEA, 

~ I> inde vero acutior BEH ;ficq. continue, 
âonec peruenerit ad A B, & intra eofdem termines conclu 
datur cum ea. Tum enim immerfa,vtfie dicam,linea CD, 
in lineam A B, cuanefcet angulus . Neque diuerfa ratio eft 
in curuo. Sit enim in circule ABC A,cuius centrum D, li-
nea DE,prsteriens peripheriam,&fecans ipfam in A,pun-
Ho fixe,fuper quod circumducatur tpfa DE.per punilaF,G 
H.Tum fient anguli continuo varij cum peripheria, in ipfo 

E t punclo A; dtnec cejfante decujfatione, linea 
ED ,faclafit EK, & tangat circulum . Ac 

^_—X. tum linea D E , non iam inclinata intelligi-
y\VU tur ,fed immerfa in lineam BAC, quantum 

B( D FGK' angulum attinet : non aliter quâfi BAH, 
\ y effet linea relia; neque contra facit,qucd de-

ducantur line A , faciantq. fpalium C A K 
Nam id fila AC, linea effeit, qus reclam refugit ; fed eam 
tamen in puncto A, ampleclttur. Cum igitur omnis angu-
lus in pluribus punctis non confiftat, quam vno; fit,vt pun 
ctum A, tamfit ineptum angulo conftituendo , quam modo 
erat puuctim feclicnisE,linearum rectarum.Fertafte dices, 
punctum A, Unes, rects. manere in ftto recto, punctumq.A, 
petipheris in juo rotundo ; neque vtrumque effe idem pun 
ctum; fed lineasfe tantum inter fi veluti lambere, quia 
altéra alteram penitus, omniquepuncto refugit; vt contra-
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ria contrapofita fiant manifeftiera j Id vero fenfus non re. 
cipit. Duo enim circuli fefe exterius tangentes, rectam li. 
neam intermediam illibatam relinquerent: Scilicet,fi intel-
ligeremus circulum,qui in puncto A,tangeret ipfum ABC, 
circulum exterius: quod non patitur line arum natura.Sed 
demus id fieri pojfe , vt nihilin cegitationem cadat, quod 
femel vfpiam Ceometria non reprsfentet. Illud tamen mi-
nime vrgebit ; Immo tanto minus contactus linearum erit 
angulus.Hiabtt enim vtrinque ipfarum concurfus. Sed nos 
hsc Geometricis rationibus confirmemus per theoremata. 

CONTACTVS duorum circulo-
rum interior, quantitas non eft. 

S IT enim circulus AFsA.cuius centrum C, diameter 
vero AB, per cuius extremitalem A.ducatur linea DE,ad 
angulos rectos. Et confiât, ex confectario huius decimsfe-

xtt lineam DE,contingere ipfum AEB A, 
circulum : ac propterea DAE, effe mino-
rem omni angulo acuto, ex ipfa Euclidis 
fententia : fcilicet per vltimam partem 
huiufce decims.fextn.Iam vero inter pun-
cta C , Cf B, fufcipiatur in diametro AB, 
centrum G,é?fpatio G A, defcribatur al-
ler maior circulus AHKA . Dico F AH, 
non effe quantitatem.Confiat quippe cir-
culum AHKA, tranfire inter rectam 

N DA. 0> curuam AF , cum fitfemidiame-
ter GA,maior femidiametro C A. Manifeflum quoque eft, 
lineam DE,tangere ipfum AHKA.cirtulum.ex eodem hu-
iufce decimsfexts confectario : ac propterea D AH,effe om-
ni acuto minorem.Defcribatur tertioffecundum maius fpa 
tium LA, circulus AMNA. Et erit ex eodem confectario, 
DAM, omni acuto minor. Sicq. in infinitum, erunt omnes 
contactas,quos efficiet linea DE,cum circulis ductis per A, 
punetum,quorum centra in AB,ltnea,minores omni acuto 
rectilineo: ac fie omnes squales.fi modo squalitât inter non 
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quanta dici pofit. Quapropter contactas 
DAM.erit squalis contactai DAFtFiet-
que vt MAF, contactas interior circulo-
rum,neque augeat, neque minuat conta-
ctant DAM. I gitur M AF,quantitas non 
eft. Quoderat demonslrandum. 

S E D &prohabimus, contactum in-
teriorem circulorum quantiiatem non ef-
fe in hune modum. Nempe cum omnes cit 
culi fint (îmiles , erunt & femicirculi fi-

^ miles.Quapropter anguli,qai fiant à dia-
mètre & peripheria, in omnibus circulis funt squales , per 
connerf.im définitionts ftmilium fectionum. (Nam ab hac 
squalitate angulorttm non ex cludentur anguli mixtt.) 
Erit igitur angulus BAF,squalis vtriq. angulorttm KAH, 
& NAM : Ac propterea contactas F A M, nihil addit ad 
angulum BAF. Quare F A M,quantitas non esl. Quod fuit 
dtmonftrandum. Htnc fequitur alterum . 

CONTACTVS line* recto? cum 
circulo, quantitas non eft. 

M A N E N T E enim eadem conslructione,fi D AF,ftt 
quantitas ; ipfa vtique diuidetur per lineam rectam, aut 
per obliquam. Ncn per lineam rectam, répugnante vllima 
parte huius decimsfexts : neque per obliquam, vt per li-
neam A M. Effet enim F A M, farfipfius D A F : Atqui 
FAM,quantitas non efi,vt modo probauimus. "Non esl igi-
tur FAM.pars ipfius DAE. Igitur DAE,neque per lineam 
rectam , neque per obliquam diuidi potetl. Quare D A\F, 
quantitas non eil:quod erat probandum. Hinc exurgit ter-
t'tum. 

CONTACTVS duorum circulo-
rum exterior , quantitas non eft. 

IN eadem conftructienetprotrahatur BA, diameter 
adpunctum P.Tum centro Pfinteruallo autêP A, defcri-
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batur circulus AQRA, tangent circulum ABFA,exterius 
in puncto A. Dico contactum FAQ. non effe quantitafem. 
Id vero manifeSîum eft ex pofteriori demonslratione. Nam 
neque per lineam obliquam diuiditur, cum FAM, non fit 
quantitas per primam harum; neque per rectam,cum ne-
que D A F, fit quantitas, per jccundam earundem ; neque 
DAQ,quantittu per eandem.Quare cu?n FAQ,partes nul 
las habeat,quantitas non erit: quod erat probandum. 

E X his émerge t hoc pronunciatum, quod in Geometria 
nemo hactenus admittendum ejfe cogitauit. 

A N G V LI, qui fîurit à diametro, & 
peripheria, fiue intra, fuie extra circulum, 
reéti funt,& reâis reétilineis squales. 

V T in pofteriori figura,angulus BAF.tqualis eft angulo 
BAD; cum ipfi nihil accrefcat eb contactu DAF,qui quan 
titas non eft;&ob id QAP,rectus quoque cft,&squalis ipfi 
DAP. cumDAQ,nihil addat: quod erat probandum. 

H AE C Peletdrius hoc in loco.In epiftola autem, quam 
ad Cardanum fcribit,*ffert aliam demonftrationem,quam 
ipfe ait fleniorem effe. Hànc igitur hic fubifcere ftatut. In 
primis autem pr&mittit hoc theorema. 

IN circulis anguli, qui fïunt à diame-
tro & peripheria, funt squales. 

SIN T enim fuper centro A, duo 
circuli BCDB, &EFGE, quorum 
diametri BD,& EG;é> fetet EG,am-
bas circulo s in punctis E, B, D, & G. 
Aio duos angulos C B D, & F E D,t 
effe squales. Nam fi fit FED , niaior 
ipfi) CED; (neque enim contra.CBB, 
maior vlh facto erit ipfo F ED ) ac 
defcribanturplures circuli friper èo. 
dem centoo A, quorum vnus hoc locù 
fatis fuerit H KL H; fiet tandem ex continua augmente, 
angulus à diametro, & peripheria f verbi gratia , angulus 
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XHL, maior reBo:quod eft contra ip-
fius Euclidis fententiam, qui eos om 
nés angulos ponit recto minores. Sunt 
igitur anguli interiores, qui ad B , & 
E, inter fe nquales : quoi fuit often-
dendum. idem de exterioribus iudt-
cium . Neque in hue demonsirandi 
ratione vlius eft paralogifmut . Licet 
enim nulla fit comparatio angulorum 
quos vacant, contailus., ad angulos 

reBilineos attamen erit angulorum, qui fiant ex feSione 
reBilinee,,: & peripherit, aliqua coUatio adipfos re&ili-
neos. Eiufmodi enim anguli, qui mixtt dicuntur^manijesle 
maiores, & minores fiunt. 

fi IS ad hune modum demonftt atis,aio contaQum cir-
culorum interiorem , non ejfe quantitatem.Super centre M. 
in eadem linea HL,pofito, deferibatur circulus BFNB,ta.n 
to interuaûo, quanto eft circulus EFGE ; pofitafeilicet MB, 
femidiametro iquali ipfi AE;qui circulus tangat BCDB, 
circulum in punclo B. Et mamfeftum eli, angulum FBD, 
Aqualem effe angujo FED, prof ter tqualitatem peripheria-
rum & diametrorum . ®uaprcpter & idem ipje FBD , erit 
angulo CBD,&qualis.. Igitur CBF, contaclus nibiLaddit ai 
ipfum CBD,angulum. Square CBF' ,qu,antitas non eiliquod 
fuît probandum. Atque hinc prucedit demonSratio eorum, 
qm in tertio libro adduximus , theoremattim. -

H AE'C igitur esl F-eletarij fententta de anguU contai 
Sus, ï"au* omnino Euclidi eft contraria . Si enim Euclides 
fenfiffit , angulum contaclus nihil prorfus effe , -angulum 
femicirculi nqunlem reclo reililineo ; §liiid, obfecro, tanto-
pere dejudaffet, demonftraret, angulum contaiïus effe 
minorem omni acuto reclilingo , angulum vero femicirculi 
ir.aiorem ! ô^uid enim clarius, quamnihil, cuiufmodi eft 
angulus contaclus , ex Pelelarij fententia, minus effe quo. 
cunquë angtiloî §}uid quoqu-e magis perfpicuum,quam an 
gulum rectum , qualem ponit Peletarius angulum femicir-
culi , maiorem effe, quolibet acuto ? Sïuapropter angulum, 
contaclus vere effe angulum, ac quantitatem, affirmamm 
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atque aieo angulum femicirculi relia reililineo minorem 
Vnde diffoluenda funt à ncbis omnia Peletarij fophtfmata, 
qui in hac digreffione adduxit, ad confirmandum , angu-
lum contaclus nihil effe, 

P RI M V M igitur extra intelligentiam eff; fatemur , 
•vt inter quantitates minima dari poffit:fd infictamur,nos 
ijferere,angulum contaclus-effe minimam quantita.itm-.Im 

mo vero affeueramus , quemuis angulum contaclus , etfi ab 
Euclide minor oslenfus eft ornai acuto recliltneojdiuidi foffe 
in fartes infinitas.non quidem fer lineam recla, vt Eueli 
des demonfirauit,& optime;fed fer lineam circularim. Vt 
frofofito angulo contaclus CAB , fifer 
A,defcribatur circulus AEH,maior cir G—-..^'i-^—iD 
culo ABG, tangent reclam CD ,in A; 
fiet angulus contaclus CAE, minor an 
gulo contaclus CAB. §}uod fi adhuc 
maior circulus AF[ , deferibatur, erit 
multo minor angulus contaclus C A F, 
todem angulo contaclus CAB. Atque 
itafine fine femfer minorem angulum contaclus ejftcie-
mus . Reperitur igitur iniqualitas inter angulos conta-, 
cluum , quamuis quilibet eorum minor fit acuto reililineo 
quoeunque . QuemadmoJum quiuis angulus acutus mi-
nor eft reclo,Qf tamen. quolibet acuto dato,mi-
nor dari poterit; cum dtuidipoffit infinité . Vt A 
angulus acutus BAC,minor eft reclo BAF; & 
tamenfi ducatur recla A D , inter AC , A B, 
fiet acutus minor BAD. Quod fialia recla 
A E,inter AB,AD,ducatur, erit multo minor & 
acutus B A E, nec vnquam finis erit huius de-
crementi. 

P A RI ratione ajferimus, angulum contaclus augeri 
poffe infinité, ita ut quouis angulo contaclus propefito, den 
tur alïj maiores fine numéro . Vt in fuperiorifigura circu-
lari , angulo contaclus C A F , maior eft angulus contaclus 
CAE, Ô> multo maior anguluf contaclus C AB ; Atque ita-
dtincepsjiminores fempsr circuli, quam ABG, deferiban 
tftrylangtstes reclam CD.in A,augebitur perpétua angulus 
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contaclus ; femfer tamen minor exiftet quouis reililineo a-
cuto . Gjuemadmodum quouis angulo acuto data , dantur 
alq acutt innumeri maiores . Vt in proxima figura , an-
gulo acuto B A E, maior eft acutus B A D , femultoad-
huc maior acutus BAC. ghtod fi alia recla ducatur in-
ter perfendicularem A F , fe reclam A C, fiet adhuc 
maior angulus acutus, nec vnquam finis erit huius incre-
menti. Sicut igitur in huiufmodi ineremento nunquam per-
uenimus ad aliquem angulum acutum, qui fit squalis an-
gulo reBo ,.vel maior reclo, nifiacutus angulus mutetur in 
reclum, vel obtufum , fed femper reclo, vel obtufo minor eSt 
angulus acutus : Ita quoqite in accretione anguli conta-
Bus nunquam deuenimus ad aliquem angulum contaBus, 
qui tqualis fit acuto angulo reililineo prcpofito, vel maior 
acuto , nifi angulus contaBus mutetur in alium angulum 
mixtum , ( qui quidem efficitur à duabus linsis fe fecanti-
bus j cuiu/modi eB angulus fegmenti. )fed angulus conta-
Bus acuto femper minor eft . 

EO DE M modo negamus , nos ponere angulum femi-
circuli maximam quantitatem . Immo a/ferimus, quolibet 
angulo femicirculi propofito., quamuis oBenfus fit ai Eucli-
de maior omni acuto angulo reililineo, infinitos dari pojfe 
maiores. Vt in eadem figura fuperiori circulari, angulo fe-
micirculi BAG, maior eB angulus femicirculi E A H, & 
multo adhuc maior angulus femicirculi FAI: Atque ita 
deinceps, fimaieres femper circuit defcribantur,qua AFI, 
tangentes reBam CD,in A, augebitur perpetuo angulus fe-
mitircul\,femper tamen minor exiftet angulo reBo CAI. E 
contrario vero , angulo femicirculi FAI , minor esl angu-
lus femicirculi EAH,fe multo adhuc minor angulus femi-
circuli BAG, nec vnquamfinis erit huius decrementi , fe 
tamen quilibet maior eSl quouis angulo acuto reBilineo,li-
cet infinité diminuatur , vt Euclides demonftrauit.Quem-
admodum quouis acuto angulo dato, inueniuntur alu' qui-
dem maiores,alij vero minores innumerabiles. 

§iy O D autem anguli contaBus fent iatquales inter fe, 
non omnes dquales, vt vult Peletarius, fimiliter fe angu-
li femicirculorum,ex eo manifeftum eft,quod angulus quili-
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bet conpftit in vnico punBo, fe linearum inclinât ione,qusi 
non in direBum iacent , vt confiât ex anguli plani defini-
tione . Hinc enimfit,vt nqualitas angulorum eiufdem ge-
neris requirat eandem inclinationem linearum, ita vt li-
ne* vnius conueniant ommno lineis alterius, fivnus ait tri 
fuperponatur; Ea enim nqttaliafunt, s\tm fibi mutuo con-
gruunt, iuxta î.prcnunciatwn Cum igitur in angulis con 
ta&as, necnon in angulis femicirculorum, nequaquam re-
periatur femper eadem inclinatio,qued{yno fn.ferpop.to al-
teri\line& eorum nonfibi re'pondeant, fed prorfus inter fe 
difidea.it, vt ex figuris fuperioribus perfpicuum eft; non 
eritnt omnes anguli huinfcemodi inter fe squales, Immo 
quiîibet angulus contaBus augcri, fe dimdi pet erit infini-
té per lineam curuam,licet per reilam feetri nequeat, vt 
reile oflcndit Euclide; . Cuius etiam rei hic afferri poteft 
caufx. Si enim linea contingent circulum conciptatur moue 
ri cite a puncium contaclus immobile, continua circulum 
fecabit, donec iterum ipfum contingat : Tune enim primum 
fecare definet circulum. Ghtarefi val minime inclmari in-
telligatur fnper punclo illo contaclus fixa, fecabit circulum, 
cura in vi/o tantum punilo linea recta circulum foffit tan-
gere,vt ex z.propof. huius lib. co/legimus. 

S O LV M igitur ilii anguli contaclus, pariterqj ilii dun 
taxât anguli femicirculorum nqunles inter fe erunt, qui effi 
ciuntur a penpher 'ijs aqualibus : In his enim tantummodo 
Unes.fibi congruunt mutuo. Anguli vero contaclus, qui effi-
ciuntur à peripherijs minoribus,maiores erunt;Et qui à pé-
riphéries maioribus, minores . Anguli deniqu» femicircu-
lorum maiorum maiores,minorstrn autem minores erunt,vt 
non obfcure intelligi poteft ex fuperioribus figuris . Neque_, 
enim tint* talium angulorum fibi mutuo cenueniunt. 

COUS TA T ergo , quemuis angulum contaBus habe-
re partes: fe vnum alteri poffe nqualem exhiberi

 t
ac rurfus 

intqualtm,ne»ipt maiorem, vel minertm : quemadmodum 
fe in reliquis angulis omnibus fieri cernimus. Quoi etiam 
de quoeunque angulo femicirculi dici poteft. Ntn igitur re-
Be inttiltxit Ptletartus, angulum contaBus mimmam tjfe 
quantitatem, angulum vero femicirculi, m aximam. 
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D E I N D E non eft, quod anxium reddat Peletartum 

prima fropofitio decimi Itbri. Ea enim intelligsnda eft tam 
de quantitatibus eiufdem generis, quam diuerji, dummodo 
vtrauis multiplicata altérant excedere poffit; euiufmodt 
non funt angulus contaBtiSjfe angulus acutus reililineus. 
T{am angulus quilibet contaclus fiue bis fumatur ,fiue ter, 
quaterue,fiue denique quoties libuerit,femper minor efl an-
gulo acuto reililineo. Si namque quotcunque anguli conta-
clus, vt centum,inter fe &quzles angulum acutum reBili-
neum excédèrent, vel fe illis tquarent ; effet quoque nnus 
illerum maior,vel aqualis ilii angulo acuto reililineo , qui 
esl centefima pars prepofiti anguli acuti reStilinei;qttod eft 
abfurdum , cum quilibet angulus contaclus minorfit que-
cunque angulo acuto reililineo , valut ab Euclide fuît de 
monslratum. Square nullo modo ex illa propofitione ccllige-
re licebit ,fi ab angulo acuto mains , quam dimidium au 
feratur, ac rurfus ex reliquo maius,quam dimidium, idfy 
continua fiât, relinqui tandem angulum acutum minorem 
angulo contaclus propofito\quoniam angulus contaBus, vt 
diBum eft, per quemcunque etiam numerum multiplica-
fus, fiue quantumuis auBus , femper minor exiflit angulo 
atuto ; nec vnquam ipfum fuperare poteft : quod tamen ne-
ceffario requiritur ad démonftrationem illius propofitionis . 
Vt enim demonftretur , multiplicanda eB minor quantitai 
propofita toties , donec excédât maiorem , vt videre licet 
apud omnes interprètes Euclidis . Vndt Campanus, velpo-
tms ipfe Euclides per Campanam, quando in Stereametria 
À curuo reftum aufert, vel contra , vt vultprima propoft 
lib.i o. afjumit femper taies magnituiint s ,quarum alteru-
tra multiplicata alteram excedere poteft. 

IAM. vero nulla ratione concedemus Peletario, angulu 
tantumodo effici x. duabus lineis fe fecantibus Sufpcit enim, 
vt angulus efftciatur, duas line as in piano adinuice incli-
nari,ita tamen, vt non in direBum taceant,vt confiât ex 
anguli fiant defcriptione tradita ab Euclide, quanquam fe 
mutuo non fecent,Ji froducanfur, cuiufmodi funt périphé-
rie, fe tangentes. Quare vere angulum ejpciunt, vt antea 
diximus . 
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P O R RO demonBratio Peletaru',qua conatur oflende-
re, contaBum interiorem non efie quantitatem , nullius eft 
momenti. S)uamuis enim omrtes anguli contaBus, qui efft-
ciuntur à hnea tangente , fe peripheria, minores fint quo-
libet angulo acuto ; non tamen propterea inter fe omnes i-
quai es effe nece ffe esl, fed poteft alla alius maior effe;fe mi-
nor, vt diximus: quemadmodum etiam omnes angult acu-
ti minores funt angulo reclo, fe tamen ipfiinter fe non funt 
omnes tquales. Sic etiam omnes formics (vt ex rébus quo-
que naturalibus exempium affsramus , ) minores funt ho-
mine , vel monte, citm tamen ipfi inter fe valde fint int-
quales . §fuare non reBe concludit peletarius, contaBum 
interiorem nihil effe. 

N E G A M V S deinde,ttngulos fegmentorum fimilium 
aquules effe, ficut ipfe affumit m fequtnji demon(lratiene_, ; 
Ne que tnim hoc Euclides fignificauit m vltima définit te-
ne huius tertq libri ; Sed docuit es pigmenta ejjifimtlia, in 
quibus anguli reBilinei funt iquales , vel qui \anguWs re-
Bilineos capiunt iquales; non autem quorum anguli &qua 
les exiflunt. Immo magnum éifcrimen eïî inter angulos in 
fegmentis,fe angulos fegmentorum, vt aperte conslabit ex 
propof. 31. huius libri. 

E X his facile reijcientur relique Peletarij demonftra-
tiones . Angulus enim contaBus, qui ejftcitur a linea tan-
gente , fe peripher ia,diutdttur per Imeam circttlarem, ita 
vt contaBus interiorfit verè pars, eitis , cum contrarium 
nulle modo oftenderit.Eodem pado angulus contaBus,quem 
conjlttuunt duo. circulife exterius tangentes, diuiditur fe-
per lineam circularem ,fe per reBam,qui vlrumque tan-
git. Pari ratione theorema iilud refei'Jitur, que afferuit,am-
gulum femicirculi iqualem effe angulo recto reBilineo.Ex-
cedit namque reBus angulus angulum jemicirculi,angulo 
Mo contaBus , que m efficit linea tangens , fe peripheria. 
Poftremo haliuctnatus ejl quoque Peletarius in Ma démon 
iiratione , quam ai Cardanum mifit.- Etfi enim.angulus 
femicirculi in maton circula maior eft angulo femicirculi 
in circula minori-.non tamenpropterea efficitur, vt aliquis 
angulus femicirculi maior fit angulo reBa . Semper enim 
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reBus angulus fuperabit quamuis angulum femicirculi,an 
gulo illo contaBus, qui efficitur à peripheria, fe linea tan-
gente.S)uemadmodum etiam quouis angulo acuto propofi-
to , dart pojfunt alij maiores; nunquam tamen aliquis acu-
tus rcBum excedet, vt in pncedenti figura cernere licet. 
ConBat igitur ex bis, angulum contaBus vere effe angu-
lum , demonBrationes autem Pelefariffopbislicas effe , ac 
nullius momenti, homineq; Geometra prorfus indignas. 

H AE C porro mea de angulo contaBus diiputatio adeo 
Veletarium commouit, atque perturbauit,vt lufam effe om 
nino, atque ojfenfam exiBimationemputauerit fuam.Shta 
re annis ferè quinque pofi mei in Euclidem commentarij 
eaitionem,hoc eft, anno 1^79. vt fe defenderet, Apohgiam 
in me confcripfit: m qua oamsn neque atifus eft folutiones 
meus hoc loco adduBas infringere , aut impugnare , neque 
optnionem fnam, nouam i'dam quidem , fe inauditam, no 
nisrationibus (feilicet nui!&s habebat) confirmare.fed ver. 
bis duntaxat, fe conuitijs fe defendere cenatur , vt facile 
if, qui eam perlegerint, iudicabunt. Huic ego Apologie iam 
pridem non tam mei purgandi, quam veritatis tuends. 
gratia refpondijfem, nifime ab hoc confilio grattiffima eru-
ditiffimorum hominum auBoritas , qui eam refponfo omni-
no indignam iudicabant, reuocajjet. Nunc vero quoniam 
locuthic à me pofiulare videtur , vt in fecunda bac éditio-
ns patrocinium veritatis iterum fufcipiam, non alienum 
effe duxi, breuiter calumnias , atque iniurias , qitibus fré-
quenter me in ea Apalogia affjcit , quanta potero modeflia, 
depellere. S^uamms enim hoc à mefaBum iam fit anno 
1 f 86. in meis triangultsfphtricis , vbt neceffarto de re ip-
fa, eiufque Apohgiamentiofaciendafuit; quia tamen fur 
tajjis non omnes librum illum meum viderunt, opéra pre 
tium arbitratus fam me faBurum , fi totam illam refpon-
ponem hic, vbi troprius eius locus eft, interferam, vt be-
nignus leBor intelligat, fine caufa eum tanto animi dolore, 
fe iracundia , quantam prstfe fert, contra me exarfifthj, 
falfeque mibiimpofuiffe multa : me autem è contrario nul-
lum verbum iniuriofum in illum effudiffe, aut cenuitium, 
qued fruSîra in epiftola nuncupatoria criminatur , vbi me 
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à conuitijs non abslinere,aperte teftatur. Atque in Ma Apo 
logia nihil adeo me cffendit, quam quod me Peletarius non 
fyncere,fed animefe, atque adeo inuidiofe ftciffe in/imulae, 
ut eum in mets commentarijs vel reprehenderem, vel lau-
darem : qui fane vitia pufilli femper a ni mi effe duxi, fe 
ab homine liber aliter , Chriftianeque educato alienifpma. 
Verum ta quam longe abfint tnm à noftrs. Sitcietatis difei-
plina, tum à mea confuetudine, nemo ontnino, qui nos ac 
nofira norit, ignorât. His vero, qui nefira minime norunt, 
hic ipfe liberfidem faciet ,fyncere omnia dici, nihil inui-
diofe , nihil animofe : plané vt veritatem quifitam, non 
cuiufque aulhritatem contemptam effe appareat. Neque 
enim mihi tantum derogo, (etfi nthil arroge ) vt mihi vni 
inter diBum putem,ne,fiquid in alienis fcriptis falfum vi. 
deatur,occafione oblata,cur idmihi minus probetur,oSïen* 
dam; modo ( quodpudentium, ac bene moratorum homi-
num confuetudo pofiulat ) id fine conuitio , atque irrifiont 
faciam: Hoc autem liber ipfe, qui in medio eil, ita à me fa-
it" um effe clamât. Etenirn vt totum hune librum peruolu-
tts , ne verbum quidem vnurn reperias , quod vel fpeciem 
maledicii habeat, atque conuitij.N amin fcholio hoc de an-
gulo contaBus iurare liquide poffem , nihil me minus cogi-
tajfe,qttam vt Peletarium cbtreBandi anime oppugnarem; 
fed illud habuiffe propofitum , ( fi modo confequi poffem)vt 
fum effet veritati locus. Quod quidem eo liberius feci,quod 
Peletario ipfo non modo inuito, fed etiam libenti exiftima-
ui me effe faBurum, quod vel ipfo auBorefacerem: qui non 
à Cardanofelum,atq; Campano.ftd etiam À BrcclofTnco-
ne, Apollonio ,Erathofthene, Pappo, Ptelemic,Hippocra-
tt Chio, Géométrie. luminibus,ab ipfo deniqut omnium ma 
giftro Euclide diffentire nondubitauit. Nimirutn quia , vt 
ab todem in Apologia vere diBum eft, in omni doctrina , 
pnfertim vero in Geomtiria, non auBoritas eft fpeBanda, 
fed Veritas : quanquam non video , qui amie us veritati s 
fit is , apud auem veritas odiumparit ; uififorte aut deci-
pi fe non pcfje arbitratur, qui cohimisa illa Geometrii er-
raffe inttruum prédicat, aut veritatem in alienis rébus 
amat, ac qu&rit potius,quam in fuis. Equiietn [i quis me 
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in re quapiam ( quod pro humant ingenij tmbecillitate fie-
ripoffe -video) erraffe oflenderit, ne, ego maximam ilii gru-
tiam habuero, qui errantem in viam veritatis reduxerit-
At entm probat ftudium veritatis Peletarius,conuitia fer-
re nonpotesl'. quî tandem conuitta ? rogas ? Demcnftratio-
nes meus appellas fophifmata. Nunc demum.que. conuiria 
dicat, intelligo. Nam alla nul la in meo hoc libre effe cer-
io fcio: abhis ( fi conuitia funt ) fateor me non ab(lmere . 
At ego hemofimplex , fe tgnarus verborum, conuttia offert 
nu nquam duxi , cum vere dtcerentur. Neque enim , quo 
alio vocabulo demonflrationes plane fallaces, fe adulté-
rines appellarem , habebam.-neque verophilofophorum,ac 
h/Iathematicorum confitetudo loquendt magis appofitum 
mihi verbum fuppeditabat. Accedit, quod cum à Peleta. 
rio,homine in loqxcndo confiderat'tffimo, germanas Campa 
ni,Cardaniq; demonflrationes paralogifmos apfellari vi-
derem , exislimauiinfalfis eius demonftrationibus refel-
lendis impunius perfimili me vocabulo vfurum . Quod 
fifopbifma contumeliofius verbum eft, quam paralogif-
mus , in Gallia, ignofcat confuetudinis eius ignaro, atque 
cxiftimet, me paralogifmos dicere veluiffe . Atque vt flâ-
ne intelligat Peletarius, me non contradicendi sludio illa 
fcripfiffe,mecum vna confideret, quantam mihi materiam 
fui refellendi dederit, (i hominem refellere pttius , quam 
rem,quà tum agebatur,eexplanare in unimo fuiffet: quan-
quam occaftonem eius repreken iendi in finum delatam 
fnpius omifi.ne illum mihi delegiffe viderer,in quem potifft-
mum incurrerem.Ghtàm praelara enim occafiofuit tnpro-
pof.\.fe 8. lib.\.atq;in propof.z^.lib.i.quam ipfe zi.facit.' 
In his enim omnibus reucit demonflrationes antiquiffimai 
Euclidii,taxquam non Geometricas;quippe in quibusfigu-
ram vnam alteri fuperponi concipere anime opnrtear.quod 
ipfe a Géométrie, dignitatt putat effe aliennmjjacfolum in 
duclus ratione , quod fuperpofittonem illam mechanitum 
qntd effe arbitretur , fe quod omnes fere propohtiones 
hoc modo, vt ait, poffint demonftrari, etiam problema-
ta , in quibus aliqutd proponitur conftruendum : atque 
in hu'ms rei exemplum adducit propof x.fez. ltb. i.quai 
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froblemata funt. Hic certe Peletarium iure carpere pttuif-
fem,fiid mihi fuiffet propofitum,vt falfo criminatur; maxi-
me in eo,quod eadem ratione vfuifore exiftimauit fuperpo-
fitionem in demonHrandis problematibus, ac theoremati-
bus. Nam non fatis intellexiffe videtur, quo paclo Géomè-
tre, fuperpofitionem illam vfurpent.Neque ,n.Volunt,re ipfa 
faciendam effe fuperpofitionem , ( hoc enim mechanicum 
quid effet) fed cogitatiene tantum,ac mente , quod epus eft 
rationis atque intellectus. Itaque in theerematibus quidem 
locum habebit genus hoc argument an di , in problematibus 
vero non. Namque in theerematibus, propter magnitudi-
num s.qua(itatem,ins.qualitatemve,qu&,vt nota, ponitur, 
facile intellectus cuiufuis fine vlia hsfitatione comprehen-
dit,vna vel non excedere alteram, vel excedere , fi anime 
concipiatur vna alteri effe fuperpofita, quamuis re ipfa non 
fiât Ma fuperpsfitio.vt in propos.^, lib. i.fadii eft-.At in pro-
blematibus, in quibus magnitudinem quis alteri tqualem 
conftruere iubetur,licet mente cogitet magnitudinï propofi 
tam transferri in alium locum.non tamen propterea quic-
quam efficiet,cum re ipfa translatio nullafaciafit:Vt miru 
fit,Peletarium fibi perfuadere potuifie.propos .z.fe3 .lib. i.fe 
alias pene omnes per fuperpofitione.fiue translationï linea-
rum,figuraruve pofie démonflrari-ffi htc modo argumentan 
di in Geometria vti liceret. Et certe bac in re non folû Eu-
clidem in crimen vecat Peletarius,verum etiam Archime-
dem, quo , omnium iudicio , acutior in demonslrando't, fe 
fubtiltor fuit nemo, eiufque commentatorem grautffimum, 
eumq. doctiffimum Eutocium Afcalonitam, qui eodem ar-
gumentandigénère vtuntur in iqueponderantibus ,immo 
vero fe omnes Geometras redarguat neceffe eft,qui non ra-
re hoc argument! genus adhibent. Sed videamus , qui tan-
dem egregius hic ncfler Geometra, qui omnet altos Geome-
iras reprebendit,fit deuolutus. Viderat Peletarius, (neque 
enim rem adeo manifeftam videre non poterat) fi hune mo-
dum argumentandi i medio tollat, vniuerfam fe Geome-
triam funditus euertere,cum tlurims.,eeque pracipue. pro-
pefttiones in Geemetria demonjlrentur ex propofitione 4 
fe 8 lib. i.fe ex Z4. lib.z. que. quidem alio modo demen-
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flrari nequeunt,quam per tllam figurxrum fuperpofitionem, 
non quidem re ipfa exiftentem, fed cogitations àuntaxat, 
vt dixi,cemprehenfam . &uo igitur fe verteret ! quid age-
ret? Excogitauit fane rem magis à Gecmetria atienam, 
quam eft fuperpofitio Ma figurarum. Coaclus enim est affe-
rere , propofitionem 4. lib. 1. effe definitienem angulorum t-
qualtum , ( çy quis vnquam talem audiuit defiuitionem?) 
atque adeo contedendam eam effe fine demonfir atione; pro-
pofitionem vero s. eiufdem lib~. prinripium effe per fe quo 
que notum . Quodvt credibile magis efficiat, ita feribit in 
propofitionem 4. lib,\. ( Etenim nulla euidentiori fpecie 
aequalitas figurarum dignofcitur,quam ex laterum çqua 
litate.) Idemq. quafi confirmât, (y repetit in propofitionem 
S. eiufdem lib. dum ita loquitur. ( Quis enim negauerit, 
duas fuperficies eflè asquales, quarum Iatera & quanti-
tate,& numéro funt aequalia ? ) Hic Peletarius, vt diffs, 
propofitiones Euclidis fine demonfiratione admittantur, 
commentus eft, fed qui omnino falfa funt : vt magnopere 
mirandumfit, potuiffe eum propofitiones à Geometria prer-
fus aliénas tam inconfiderate proferre. Scilicet verum eft, 
quod phihfophi afferunt; Date vno abfurdo, citera confe-
quuntur. Àjfumpferat enim Peletarius propos.4. (y i.lib, 1. 
pro principes : quod quidem falfum eft, atque abfurdum. 
Vnde ad eas abfurditates neceffario deuenit, quas etid ilii, 
qui vix adhuc princtpiaGeometrii attigerunt, vel facile 
vit are potuiffent. Nam quis non videt,Rhombum, (y Qua-
dratum, etiamfilatera habeant (y quantitate, çy numéro 
iqualia, poffe tamen inter fe valde effe imqualia ? Id quod 
in Pentagonis quoque tquilateris, (y m alijsfiguris pluriii 
laterum tequalium cemt poteftiquod non eft huius loci plu-
ribus verbis explicare. Cum ergo in omnibus figuris multi-
lateris imqualitas reperiaturfticet latera habeàt (y quan 
titate, (y numéro iqualia, demonfirandum fuit neceffario 
Euclidi, iqualitatem triangulorum colligi ex laterum &-
qualitate, quandoquidem in alijs figuris ea non colligitur. 
Quare neque propofitio 4. Définitio,neque propofitie s.prin-
cipium erit; ac preinde omnes propofiticnes,qui illis nitun-
tuv,qui innumerabiles prepemodum funt , corruant neceffe 
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eft, nifi demonfirationes Euclidis recipiantur in Mis ptopo' 
fitionibus, cum alio modo demonfirari nonpo fftnt. Démon-
ftratio enim nouapropof.4. quant Veletarius ccnfinxit,nihil 
aliud eft , quam ( "Jt cum Logicis loquamurJpetitio princi-
pe. Id quodperfpicuum erit cuilibet , qui eam diligentius 
cenfiderare voluerit. Nam in ta folum conftruitur vnam 
triangulum pofteriori ex duobus datis iqualt, immo idem, 
atque hoc ipfum quidem inepxifftme,cum ad id frttfiandum 
circules defcribat Peletarius,quibus tamen in demonlira-
tione non vtititr, qucd vitiojum omnino eft in Oeometria : 
Deinde infert,triangulum hoc conSiruHum,quod à pofterio-
ri ex duobus propofitis non dijfert^priori ejj'e iqua'efine vl-
la demonfiratione; certum autem eft, hoc ab initia prcpofi 
tumfuiffe,vt demonfiraretur. S)uoci?ca manifeste princi-
pium petit, cum eadem facilitât e fiatim in principio con-
cludere potuiftit, etiamfi nullam adhibuijfet conSlruclio-
nem, ttiangula propofita effe iqualia ; quippe cum cenftru-
clioilla ad rem non faciat. Idem dico de demonfiratione 
propos.zq.. lib.}. quam etiam nouam confinxif.quod ecrstm 
iudicio , ad quorum manus eius commentarij peruenerunt, 
relinquo. Pritérée alialoca innumerab'.lia , in quibus ab-
utitur propcfitionibus Euclidis in demouftrando , ut quod 
plerunque fecundam propos, lib. t. infcite pro tertia affu-
mat, Cfc. Neque enim mihi in anima nunc eft , eius corn-
mentaries examinare, fed folum calumnias, quasf/equen\-
tes in fua Apologia adhibuit,à me depellere. Qun cum ita 
fint,quoi tlle falso de me,vere ego de illo dicere pojfem,ru-
bere me,{yt eius verbis vtaf) Euclidi interpretem contigif-
fe,qui non iam Theonem,aut Campanum erhendet, fed ip-
fum Euclidem fine caufa reprebendat; quippe cum ego Eu-
clidem ( vti par eft) à calumnijs ipfius defendam, omnefq. 
infidias,ac fallacias,quas contra eum inftruxerat,detegam 
ac refellam . Liquet igitur,me ea mente nonfuijje, vt Pele-
tarium reiarguerem, cum tôt ac tantôt errores difp.mula-
uerim; quos ego ne nunc quidsm iu lucem protuliffem , nifi 
vellem omnes cy intelligere,quantum Peletarius à me, de 
quo tam acerbe queritur , tum beneficium acceperit, ey ex 
breui bac dtfputatiene fruBus aliqaid,vtilitatifq. percipe-
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re. Nunc vt, quam difpari Me anime in mefuerit, appa. 
reat, eius calumnias breuiter exponam , atque itarefel-
lam ac diluam, vt emnes oculis videant, eas ejfe calum-
nias : In quo tamen eiufmodi à me moderatie adhibebitur, 
vt modefiii,qui hominem religiofum decet,minime obliui-
[car. Neque enim illi,vtiprouocauit,rcfpondebo, 

P 8.1M V M itaque mihi ebijcitPeletarius,quod in eius 
demonftrationtbus citandis ita me gejferim , vt fi quo modo 
nomtn tpfius-fupprimere potuijfem,td me oilendam libenter 
fuifie faiturum. Quod quam fit falfum, facile iudicabunt q, 
qui meos commentarios legerint ; cum vbique eut» honeri-
fice appellem,ciq. plurimas demonflrationes afcribam,tan-
quam proprias,quas tamen aliter,quam ipfe, (y multo bre-
uius demonftro,?y interdum etiam (quoi maius eftJvniuer 
falius,V;' liquido confiât ex i/s, que. tum ad propos. 3 S. tum 
ad propos.4f. lib.i. ex Peletario demonftraui, vt alia inté-
rim taceam: qui, non iniuria mihi vendicarepotuiffem : vt 
mirer,quid Mi in mentem venerit, id a meparum fyncere, 
atque adeo inuidiofe faBum exiftimare , quod ego vcrebar, 
ne nimis ambitiofe faBum quifpiam iudicaret. Quod vero 
propos. 16.lib.3. fy inprioribtis duabus definitionibuslib.j. 
vt ipfe obij cit,animefe,vt egefateorjibere , quid de eius de-
monftrationtbus fentirem, expofui, idfeci, vt iam ante di-
xi, non cuiufquam lidendi caufa , fed quirendi veritatis. 
Ea enim eft natura , (y conditio eorum,qui liberalibus ar-
tibus dant operam.vt eiiamfialter alterius interdum fen-
tem 'iam impugnet, non tamen idcitco odqspotius, quam 
ingénus inter fe ce/tare videantur. Qui fit aliorum fenfus 
ignoro,equidem,vt fupra dixi,itafum anime ,vtfi quis me 
alicuius erroris in demonfirando commtffi admoneret ,ei 
quant maximasgratias haberem: atque vt liberius iifa-
cerent , enixe rogaui non paucos , (y nunc iterum eofilem, 
atque etiam alios amice oratos volo. Scio enim, quam faci-
le pojftt injuis quifque inuentis hallucinari ; video (quod 
ipfe quoque Peletarius inApologiafapienter afferuitJomni-
bus hominibus commune ejfe , vt peccent. Deinde quod in 
additionibus ad propos, 47.lib. I.eius mentienë non fecerim, 
non eft , quod agre ferat, cum Mi propofitiones non fint ab 
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ipfo intient s., Quidam enim multo tempore ante ipfum de-
menftrate, funt vel à Campano, vel à Precle , aut Tbeone, 
quafdam vero demonftraui egomet,antequam ipfius démon 
ftrationes vidiffsm; quod adeo manifiile, fint, fe faciles, vt 
nulla probatione egeant, fed fint inftar corollarioru propos. 
47. Vt nulla prorfus laus, aut gleria ilii acceffura videre-
tur,fi maxime eas ab ipfo inucntas ejfi(quod tamen verum 
non e/l) pndicaffem; cum eas quilibet,modo primoribus la-
bris fludia Matbematica deguftarit, nullo negotio ex Ma 
propos. 47. colligere poffit: Vt non videam, cur tandem eas 
propofitiones tanti ponderis effe dicat, cum fint omnium iu-
dicio leuifsimi ; adeo vt tn plerifque earum nec ipfe Pele-
tarius demonftrationem vllam,prcpter earum euidentiam, 
adducat.fed eas nulla probatione egere fateatur. Denique 
non eft, quod tantopere mihi fuccenfeat idcirco , quod con-
ftruitionem Pentagoni «.quilateri, fe iquianguli fupra da-
tam reilam lineam finitam ci non tribuerim ; quoniam in 
ea conftruBione nihil prorfus ab eo fum mutuatus : quod ifs 
dijudicandum relinquo,qui meam cum illius conftruBiene 
comulertnt. Nam fe mea omnino diuerfa es7,fe Me in fita 
mirifice ( vt alla peccata taceam ) abutitur proportione ç. 
lib.t.cum ex ea probet,punBum queddam ejfe centrum cir-
culi, qui nondum est defcriptus . Geometra fane dtxiffet, 
puncium illud effe eiufmodi,vt circulus ex eo defcriptus ad 
interuallum cuiuslibet line*, reits. ex Mit tribus , que, ibi 
oftenfi funt tquales, tranfeat per extremitates reltquarum 
duarum linearum tqualium. Nampropofitio g.lib.3- nihil 
eo loco adremfacit ,cum propofitum ex ipfa confirutîione 
pofsit concludi,fe ex demonfir atis,vt proxime dix't,etiam-
fi propofitio Ma ver a non effet, aut nufquam demoufîrata. 
Idem peccatum cemmittit Peletarius in omnibus propcji-
tionibus lib.a, in quibus vel intra figuram reBilineam.vel] 
circa eande circulus defcribendus eft. Quod fi ideo jum re-l 
prehendendus,quodpropofitionem vna, multo aliter à me,] 
fe breuius demonfiratam,ei non afcripferim,non video,quej 
pacte in idem ipfe vitium nen incstrrat, cum frobiema h»t\ 
(Propoiîtis duabus lineis insqualibus^potentsam maio-j 
i-isfupra minorem cognôfcere. Jmultis feculis ante ipfum\ 
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À Tbeone demonflratum fibi arroget, bac folum dt eau fa, 
vt arbitrer, quod illud alla rations, longiore tamen , dé-
mon fîrauit. Mitto hoc aliud problema, ( DatO angulo rc-
ctilineo aequalem angulum curuilincum conftituere_5.) 

quod in Apologia fuum proprium appellat,idemq. hadenus 
defideratum effe gloriatur ; cum tamen illud ipfum ego ex 
Prcclo , qui multis ante eum feculis flotuit3in defin,f.ltb.<. 
multo breuius, fe clarius demonfir auerim , Sam, vt eo in 
loco ofiendtfi réels Unes, datum angulum reSilineum con-
tinentes ponantur squales, fe circa ipfas duo femicirculi 
(qui squales erunt ) verfus eafdem partes deferibantur , 
illico conflitutus erit angulus curuilineus dato angulo re 
Silineo squalis : Neque opus efl tôt amlagibus vli, quet 
Peletarius ad eam rem demonfirandam adhibet; quamuis 
robur demonfirationis ipfius idem fit, quod mes, Et quod 
magis mirandum efl ,fatetur Peletarius ,femeam démon-
flraticnem vidiffe,fe eam nihilominus fibi audet,tanquam 
propriam,arrogare. En cur Peletarius clamet, me non pats-
cas demonflrationes parum honefie,vt mihi vendicem ,fibi 
fubducere conatum . Quis autem non videt, id eum m al-
téra vituperare, quod ipfe fibi gloriofum putat? Itaq. multo 
vertus, ac iuflius eodem illum crimine ego, quant Me me, 
condemnare poffum ; cum nunquam propofitionum illarum 
inutntoxem me appellauerim, vt ipfe,fed folum eius nomes, 
ob ratioaes à me expofitas , reticuerim . 

D E l N D E angulum contaclus , fe acutum reclili-
neum eiufdem gêner is effe, contra me pluribus verbis cona-
tur ofiendere. Sed nsfcio quo modo aherrat, quod dicitur, à 
fcopo.Solum enim probat,vtrumque angulum eodem génère 
quantitatis c ont in tri, hoc efl, vtrumque angulum planum 
effet quod acutus angulus reclilineus,vel etiam reclus con-
fîare poffit ex angulo contaclus, fe alto angulo mixto-.quod 
neque ego,neque vllus vnquam Geometra ftegauit. Ego an-
gulos illos eiufdem effe geueris negaui hac folum de eau fa, 
quod angulus contaclus qv.antumuts multiplicatus angu-
lum acutum rectilineum fuperare nequeat, vt in fcholio 
huius propos, sa. euidenter ofiendi. Bine enim fit, vt alter 
ad alierum proportionem non habeat, atque adeo quodam-
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modo dtusrfi generis fint'. qttemadmodum eadem de caufa 
linea relia finita , & infinita non cenfentur effe eiufdem 
generis , cum altéra ad alteram proportionem non habeat j 
quamuis fub eodem génère magnitudinis ; nimirttm fub li-
nea relia , comprehendantur. Hoc itaque feriat, "jt eolii-
maffe uideatur : quamquam njt omnia facial, collimabit 
nunqnam;ita longe a'oefl,quod eB propofitum . Magnitudi-
nés autem , quarum altéra multiplicata alteram fuperare 
nequit,non cenferi eiufdem generis, (quod ad proportionem 
attinet) licel fub eodem génère quantitatis,hoc efi,fnb lon-
gitudine, aut lxtitudine,autprofunditate,aat numéro,col-
loceni'.tr, liquide confiât ex defin.f. lib.], vki Euclides ja-
tis perfpicue explicat, cuiufmodi debeant effe magnitudi-
nes eiufdem generis, inter quxs proportio reperitur . Square 
viderint alif, Peletarius homo confideratus quara cogitate 
me incogitantem hominem appellarit ; quafï non relie in 
t»liexerim,qut magnitudinesfint eiufdem generis, qift non 
fint.NumquM enim dixi (id quod mibi affinxit.vt carperet) 
duarum magnitHd>num,qus. fub diuerfis quantitatis gene-
ribus collocantur,quales funt linea , fttperficies, corpus , ac 
numerus,alterutram itapojfe multiplicari , ut alteram fu-
peret: In quo, nemine reluctante,frufira fefefatigat,ve do-
ceat,id fieri non poffeffed de illis duntaxat magnituiintbtts 
fitm locutus , qtts, cum m eodem génère quantitatis uerfén-
tttr, diuerfi tamen generis cenferi pojfunt : quales funt fu-
ptrficies retJiline*,& curuilinea,fiue mixta : Itemq. linea 
relia , & curu». Ht etenim ita differre inter fe -videntur, 
vt AriSioteles liquide affirmarit^nam alteri aqualem effe 
non poffe : quod tamen ( pace Artftotelis diBum fit) verum 
vfquequaque non efi ; cum Archimedes in lib, de line: s fpi-
raltbits démonfirauerit, qnsnam linea relia nqualis pofftt 
effe çircumferentia cuiufitis circuli dati,idemq, nos in qua-
dratura etreuli o/lenderimus.Non igitur negn.ropoterit Pe-
letarius,ab Eucltde defin:%.lib.f .al: quai quantitates À pro-
portionis definitione excludi,diuerfiq.prcpterex effe quodam 
modo generis, quod ad proportionem attinet, licet in eodem 
magnitudinis génère ponMturiquales funt angttlus côtaltus, 
& angulus relitlineus; Linea ittm reH*finita, Qr infinité: 
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Multas item magnitudines comprehendi in eadem défini", 
tione proportionis, quas plerique excltsdebant j cuiufmod* 
funt curuilinea fuperficies, & reffilinea; necnon linea cir-
culiiris,(y recia,vt paulo ante diximus, fatiufq. in defin.%. 
lib.%.exj>onemus. Verum Peletarius , ne opinionem illam 
fuam,quam de angulo contacius femel imbtbcrat, dcjerere 
cogeretur,noluit hanc expcfitionem %.defin. hb.K,réopère ; 
immo eam vt oppugnet, omnes videtur in Apologia inten-
dijfe neruos, oblitus fui, qui fere eodem modo illam defin. 
m s. lib. olim cxpo/uerat ; niji quod non recfe inde colligit, 
angulum contacius non ejje quantitatem , propterea quoi 
multiplicatus nullam niagnitudmem, vt dicit, pofsit ex-
cedere . Hoc emm Çpace eius dixerim ) falfum efi . Nam 
licet angultts contacius multiplicatus angulum refiili-
neum non pofsit excedere , excedet tamen alium angulum 
contacius . Quare ex Ma defin. folum recie colligitur, an-
gulum contacius ad angulum reHilineum non habere pro-
portionem vllam ; ad angulû vero alium contacius quern-
cunque proportionem habere . Sed fine ita intcllexerit 
eam defin. vt ex commentarijs eius in lib. coiligi potefi, 
fiuefecus ,vt in Apologia indicare videtur , non multum 
lab"rp : Certe ita illam effe intelligendam , vt expofui,ne-
mo qui verba Euclidis diitgenter expenderit , negabit. Ve-
rum emm vero, fi mibt fidem habere non vult Peletarius, 
habebtt certe , ( nifi arrogans haberi volet) aut Proclo gra-
uifsimo feriptori y qui lib.i. in lib.l. Euclidis ad definitio-
nem anguliplani eodem modo definitionem illam intelle-
xitf aut Petro T{onio Lufitano , quem tanti facit, Ç & mé-
rita id quidem : fuit enim acerrimovir ingénia, tQ> nullo 
hac noflra itate tn Mathematicis inferiorj vt eum vnum 
pro mi. ltis millibus teftem citet, drfuarum demonfiratio-
num r^pprobatorem, qui difertifsimis verbis tum in libro 
de £rmt's Orontij, tum in Algebrafua , illar» definitio-
nem explicat,vt a me efi expofit/t:quinetiam ibidem a/J'erit 
ex en defin.coiligi, angulum contacius ad angulum reclili-
neum , lineum nnitam ad infinit am nullam habere pro-
portionem ; vt Parus Nonius, que teftem.produxerat pro fe 
Pekin-rius, iam pro me tefttmonium dicat. Atque ex hifce 
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duobus locis Pétri Nonif facile quiuis intelliget, quam fine 
ratione,Qrquato contradicendi ftudio mihi infultet Peleta-
rius, cum fcmel atque iterum odiofe fercontatur , njnde-
nani potuerim ilii lineam infinitam deportare . In idem 
emm crimen (fi crimen efl, lineam infinitam exempli cau-
fa nominare ) vocat etiam Pet tum Nonium te fie m fuum , 
atque adeso omnes philefophos , quorum eil illa vox nemi-
ni inandita,prs.terquam Peletario ,finiti ad infinitam nul-
lam effe proportionem . Definat igitur à me fufcitari, -vnde 
lineam infinitam deportauerim;Inde enim refpondebo,<vn-
de eam Petrus Nonius,vnde phtlofophi omnes deportarunt. 
S^uid i nonne fophifma illud Peletarij, fernper in hoc e rro , 
demonfiratio illa, volui dicere , ey quidempalmaris , qua 
conatur oftendere , propofitioncm i. lib. i o. cum prepoj, 16. 
lib. ft tiare non peffe, fi angulus contacius concedatur effe 
quantitas,à Petro Nonio Pile tarif cognitcre eadem prorfus 
ratione , qua À me ipfo, cenfutatur i fi germana de-
monfiratio efi, mirer quid fit, cur eam Noniut Geometris. 
'fcientiffimus, idemque Pelotari/' approbator , minus proba 
rit : Cur nihilo magts demonflrationes eiufdem,qutbus pla-
numfacit, ( ut putat ) angulum contacius quantitatem 
non effe, eundem illum Nonium nihil admoium mouerim; 
Id enim (nififallor) ilL 
Peletarij de angulo cm 
Nam fi demonfiration}%jh 
clrinam in eo rettnemk 
demonflrationes eiufmm 
xc dubitationem cmHvk 
piam huant ancipiti ep\ 
tur,fivelit, tum.fino' 
nij teslimonio alioru 
flimonium y quod Petr 
deiif.quo nquiore ani 
ah illo fuo approbn 

TERTIO, 
lum contingentin nihn ;>< 
enim dixiffè fe, nihil % :*iti 
vero? at in prs.<iitMM*Zl» 

1a (Siquisfenrentiam 
ïplecti y déclarant. 
Hj profeâo Peletarij dc-
xifct, Geometrics, enim 
ttfXfieKj'um extorqueant, 
nr,nulloque modo quem-
■mhi fic.vt tum affentia-

En cur Peletarius No-
nnat, en priclarum te 
s demonslrationibus 
e nihilo magis,quam 
lesputarî. 

ci Pelttarsum, angu-
Sç cLimat ; Nufquam 
usent non effe. Ita ne 
i-.it; , qued neque eft 
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puncittmf qui s enim inclinationeni illam paaètum ejfe di-
xerit ?■) neque qituntitas , que alio nomine vocetur, quam 
Nihil? Sed vt vt dixit,prcfecio non modo mitabile esl, fed 
monfiri inGeornetria fimile , putare angulum contacius 
non ejfe quantitatem, qui pcfiea additus alijs angulis effi-
ciat curuilineum angulum reililimo aqualem. Quis enim 
vmqtiam Geometrarum id,quodquaittitat non eft , magni-
tndini adiunxit, vt s.qualen> eam alteri efficertt ! Prité-
rée., quod figura trilatera curuilinea intra très circules ft 

mtttiio tangentes conclufa nullum haberet angulum ex Pe 
letarij jintenJia ; quia très Mi contacius, anguli non funt; 
cum tamen tribus diuerfis lineis contineatur ; quod omni-
no nouum efi, fy inauditum apud Geometrat. Itemque ,fi 
quatuor , aut plures circuit fie mutuo tangerent, vt fier et 
figura curuilinea quadrilatera , vel plurium laterum , il-
la nullum angulum haberet. Âtq; etiam, fi dus. Unes, recta 
angulum continentes , vnum eundemque circulttm tange-
rent , trilatera illa figura habens tertium latus curuum, 
vtticum tantum haberet angulum , Sjui, cmniafi funtab-
furda, confentanea non efi opinio Peletarij. Sed nimisfor-
tafife malta ad Nihil illud Peletarij euertendum , ad quod 
tuendum Me nihil aff'ep/it. Sjuouiam vero , ne pro Nihilo 
fuo nihil agere vidcetur, q.sando les non potefi, mea ver-
ba carptt, •verbadefcniam ; ^ut quidem Ole nefcio quibus 
pnfiigqs lia deprau&t, vtdicere&tieœr, Nihil ejfe minus 
quoctsuque angtilo : atque (yt fimplicsm , credo , hominem 
irrttiat ) qu int ex nie, quod tandemgenus fiermonts fit il -
lud . Vident is, cuiut ex efficmœ prodtjt. Neque enim ego 
eiufmodi fsrmonem agnofco, qui, Hihil effe minus quocu» 

que angulo, nufquam dixerim , nifiex fententia Peleta 
rij. Sed videlicet komo-ixthcjneni , vtfuum illud Nihil vl-
eifceretur, nliud mihi Nihtltrjfihx.it, qus cum impune pu-
gnaret : At quam prdiflrici.pitgnttï q.tam fibi placet hoc 
ioco, dum me uni jlluémttitMeiUMtm^tio petitus fixer at, 
in. me ifjkmtui. enim atgutnen-
ttttur ,J(.fAn%VLv e% Angulus conta-

;:«*tit ulus îgitur maior 
iïiloei ii'UcuiC: i^t ̂  minorent nihilo. 
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Eftigiturangulus contactus nihilo maior,& idem nihilo 
minor.)AfoAr quafiNihil tllud ab fe efficïum iuguinffet,ex-
clamat. (En Clauij argumenta, quœ vtrum tandem Pe-
letarij fophifmata funt, an Clauij potius figmenta ,cum 
iple fuum angulum contactus nihil effe dicat, non ego?) 
Verum vt ho.minemfs.neum, atque adambtatum nequic-
quam peter e definat, virum esiendam , qui cum, (ivelit, 
certare cum laude pojjit. Ego,vt oftenderem, angulum con-
tacius,ex Euclidis fententia, vere effe angulum , & angu-
lum femicirculi angulo reclo rsclilineo mino.rem;ita fum ar 
gumsntatus. Si Euclides fenfiffet, angulum contacius nihil 
prorfus-effè, (hoc ejlxvt Peletarius intelligit, non effe angu-
lum, vel non ejfe quantitatem ) (y angulum femicirculi &-
qualem reclo reciilineo ; quid,objecro,tantopere defudaffèt, 
vt demonftraret, angulum contacius ejfe minorem omni a-
cuto reciilineo, angulum vero femicirculi maiorem > S^uid 
enim clarius,quàm nihil, cuiufmedi efi angulus sontacius, 
ex Peletarij fententix,hoc ejl,quàm id, quod quaniitas non 
eji,minus ejfe quoi unque.angulo î Quid rurjus magisper-
fpicuum,quàm angulum refium , qualem penif Peletarius 
angulum ftmicirju li, maiorem ejje quolibet acuto i jigno. 
fcat itaque Peletarius , Nihil illud fuum maie à nobis ac-
ceptum , idq ita vlcifcatur, vl.meum hoc argumentum 
refellat : in que ego fi angulum contacius dixi effe nihil, (y 
non potius eum nihil effe afferui ox fententia Peletarij,liben 
ter manus dabo. Videtur Peletarius aut non inteilexiffe 
m eu m argumentum , aut intclligere noluijfe : nijieum quis 
dicat, de dit a opéra verba me-a voluiffe cauillari; qucdçy 
plerifque alijs in locis facere videtur. Nhtnquam enim di-
xi, angulum contacius minorem ejfe, aut maiorem nihilo : 
Solum affirmaui, angulu contactus quemcunque minorem 
ejfe, aut maiorem aliquo alio angulo contacius ; quem non 
ego dixi nihil ejfeffed Peletarius,eundemque Euclides mino-
rem quolibet acuto reciilineo récit demonjirauit. Vt atltem 
intelligat Peletarius,me,quod ipfe negat,didiciffe Dialecli-
cam, illum ipfum tam lepidû, atque acutum fyllogij'mum, 
quo Nihil illud ab fe conficlum mira venuliate confixit, 
paulifper confiderabimus ; vt quam fuo iure Dialeélict 
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ignares altos vocet, appareat. Nam mihi quidemmale 
tornatus Ole ipfe fyllogifmus videtur, incudique redden-
dus . Etenim cum verfitur in tertia figura, in io maior 
extremitas ,(vt Dialeciici loquuntur ) qui efi, Nihil, de 
minori extremitate , qui efi , angulo contacius maior, i» 
recto pndicari deberet t hoc patio. Angulus sont a H us ni-
hil efi ; Angulus contacius angulo contacius maior ejf. Igi-
tur aliquid, quod angulo contacius maius eji , nihil eil. 
Qui quidem conclufio recle fequitur exprimijjis , quarum 
prior Peletarij efi, no» me a, poHirior au te m me*, (y Pro-
cli, immo ry Euclidis . Conclufie autem illa Peletarij, 
Angulus igitur maior nihilo esl, nulla ratio»» ex primif-
fis inferri pottfl. Nam fi, angulum cum dicit, intelligit 
Peletarius angulum contacius, ajfumttur médius termi-
nus, qui in vtraque prtmijfa fubycitur : quod nef as effe , 
Arifioteles in prioribus Anal. (y Dialeciici omnes cla-
mant . Si autem alium angulum intelligit, ajfumitur in 
conclufione terminus , cuius nulla facla efimentio inpri-
mifjis : quod nihilo magis licere , ntmo eil tam plumbeus 
in Diale&icis, qui nefciat. Neque contendat Peletarius, 
mentionem faclam ejfe anguli in minore txtremitate, vit 
ditlum efi , angulum contactus angulo contacius maiorem 
effe . Nam angulus in minore extremitate pofitus efi in ob-
ltquo,qui i» conclufione fubijcitur in reSo : quod , fit au-
clore Arifiotele docent omnes togici, fine peccato fieri non 
pottfi. Quod ,vt planum fiât ,vtemur ea paUsira , quam 
ab Mo didicimus. Si quifpiam ita argumentetur ; Angulus 
in femicircule reclus efi : Angulus in femicirculo angulo 
acuto maior efi. Angulus igitur acutus maior reclo efi; 
quis, modo fit imbutus Dialeclicis, eiufmodi argumenta. 
tionem probet, cum primijfit vers, fint, conclufio autem 
falfa > Talis Ole fyllogifmus efi Peletarij, qui apud impe-
ritam muliititdincm aller Chryfippus videri voluit. Con-
clufio , qui. recle ex pvtmijfts inferretur, hic effet. Igitur 
aliqttis angulus, qui acuto maior esl, reclus esl. Sed ta-
men ei veniam dandam puto, quod fe Geometricum Dia-
leélicum, ex alio quodam DialeBicortim génère, profite-
tnr, cuius ego me Dialeciici, fi ab Arislotelica abhorret, 

plane 
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plane fateer ignarum , Fatetur deinde Peletarius , fe non 
intelligere, que facto die ère pojfim , angulum reBilineum 
ïr.inimum dari non poffe, & tamen angulum contacius ejfe 
omni acuto reciilineo minorem, ( ipjc, -vt aliquid addat de 
fine , dicit, omni minime acuto reciilineo minorem j cum 
tamen verbum illud, minimo, ego non ad aider im ) cupitq. 
feire, quid aliudfit, angulum contacius minorem effe om-
ni reSilineo acuto,quàm angulum contacius ejfe aeutorum 
reclil'weoriim minimum. Quainre morem geram homini 
non grauate, etfi è fchofto huius propos. 16. patuit id, quod 
cupit j cognofeere. Nempt earatione me illud potuijfe di-
cere , qua dicimus : angulum obtufum reclilineum mini-
mum dari non poffe , & tamen angulum reclilineum acu-
tum effe omni ebtufe reciilineo minorem. Item quemadme-
dum aliud esl, angulum reclilineum actttum minorem ejfe 
omni reciilineo obtufo, quam angulum reclilineum acutum 
ejfe obtuforum reSilineorum minimum : propterea qued 
angulus aeutus non eji ebtujus, ficut itec angulus conta-
Bus reclilmeus eji, aut aeutus . Id quod etiam clarijfime 
docet Proçlus lib.z. in primumEuclidis ad defin. anguli 
retli, obtuji, & acuti. Sed hac puerilia funt, & ma-
gis ad Grammaticos fpeBent , quam ad Geometras . Quod 
etiam , ni librum meum parut» fpiffum vidererfecijfe, fuat 
demonslrationes ad vtrbum me récitafft queritur, id in me 
rtprehendit, qued ego in ipfo defidero . Id enim et à me 
confilio faBum eil, vt omnes plane vidèrent ,fyncere me, 
ncfideliter eius opinionem retulijfe , nullumq. omnino ver-
bum immutaffe . Quod vtinam in mois verbis recitandis 
ipfefacere in animutn induxiffet, Multo enim minus jpif 
fam Apologiam fuam facere petttiffet. "Nam ego, quid erat, 
cur laborarem meum librum Peletarij verbis m agis fpiffum 
cjficere f Qui enim parum fpijfum iudicarem librum'eum , 
qui nec raras, net inaries in libres omnes Euclidis com-
mentationes contineret, cum Peletarius fuum librum , qui 
fex priorum dtintaxat librorum demonfiraliènes complc-
Bitur ,fatis fpijfum fit arbitratus ? Sed eo fism iquior Pe-
letario , quod ex fi alios iudicat. Nam in Âpologia fua j 
ne indnis rerum videretur , très demonfir ationes nihil pe-
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nitus ad eam pertinente s inferfit ; quarum priorem immé-
rité Jitam propriamfacie, vt fupra.dixi : posleriorcm vero, 
quam mirum inmodum gloriaturfe clariorem feciffe, egi 
& longe breuius dilucidius ( nifi meorum me amorfal-
lât ) tam pridem demonjlraui , vt mox, Deo adiuuantt->, 
ex Geemetria mea Pradica clariffime apparebit. Sed 
Uçuerit Peletario fui Apologii, ne incemitata prédiret, 
noue more comités ac pediffequas adiungere : mihi cur non 
liceat, quod omnibus femper licutt , aliorum fententias te-
tas meis feriptis intexere! Aut igitur.omnes reprehendat, 
atque in primis Petrum Nonium laudatorem fuum, qui 
idemfecit in refellendis faralogifmis Oronti], aut fine cau-
faidfe mihi vitio dediffe fateatur. Quod fi, pofiquam tam 
fideliter eius verba propofui , Peletarius criminatttr, t»t» 
eius fententiam perperam ejfe interpretatum, quid fi cl unis 
fuiffet ,fi alienis verbis eius opinionem in médium aifiuxif-
fem ? Equidem facilefibi perfuadebit quis.nullum tum ver 
bum relicturum fuijfe, quod non reprehendijfet. 

QV A RTO vt leuiora hic omittat, illud putat pal-
mare,quod me laborare o'siendit, vtprobem ,angulos con-
tactus alios alijs ejfe iniqualesxpropterea quod fcripfi iqua-
litatem angulorum eiufdem generis requirere eandem in-
clinationem linearum, ita vt line* vntus conueniant om-
nino lineis alterius ,fialter altetifuperponaturfiuxta ocia-
uum pronunc iatum. Quainre dupliciter me peccare ait. 
Primum quod dicam , ad iqualitatem angulorum eiufdem 
generis requiri eandem linearum inclinationem ; cum ta-
men angulus reHilmeus çfienfus fit à me iqualis curtiili-
neo, atque adeo eiujdem generis cum illo, licet non fit in v-
troque eadem linearum inçlinatio. Deinde, quod putem 
angulos contacius ideo inter fe iniquales ejfe, quod fibi mu 
tue non congruant. Equidemfi quid .in eoà mepeccatum 
effe iBtelligeiem,&peccatum (quod efi ingénue, libera-
liter educato homine dignum)œgnofcerem,&Peletario cor-
reclori,cy emendatorï meo ( quoeunque id animo fecerit) 
gratias agerem. Nunc vero,cum,tota re etiam atque etiam 
\confiderata,nihil omnino vitijinejfe videam,ita , qui ebij-
'ciuntur,diluani,vt tamen gratiam habeam Peletario , qui 

eccafie-
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occafionem dédit eius loti diligentius explicandi. Ego igitur 
eo loco intellexi angulos eiufdem generis Mes,qui vnam ii. 
neam habent reBam, & alteram circularem, quales funt 
anguli contactus , 6» femïcirculorùm, de quibus tune age-
bamus. Quare cum linea ttBa vnius congruat line* relit 
ttherius, circulant vero circulari non item , nifi circuit 
ponantur iquales , efficitur, angulos ilfos effe intquales in-
tar fe,quippe cum aller alterum excédât, Eadem ratione,fi 
dentur duo anguli'curuilinei nqualium chculorum tqua-
les.neteffe efi, lineas vnius lineis alterius congruerejialter 
alteri fuperpohantf. &ubd fi Peletarius hanc doUrinam 
ofpHgnat Çfciarffeïam bellum mouere non mihi, fed Pre-
clo,qui lib.s'. in f rimiïm Euclidis adpropof. 4. idem pror-
fiis iocet, quoi ego. Ait enim ( Angulorum -autem ssqua-
litatem ftfmemus itlxta conuenientiam laterum in recti-
lineis: incçterifq. omnibus,qui eiufdem'fune-fpecieiyVt 
in LiïnaribuSjin Syftroidihus, atque in vtrinquô cowe-
xis,&c. ) Et infra.(Quç œqualia data funt i fibi inuicem 
congrùn'nt.' Hoc autern'non in b.ïânifous'Verunveft, fed 
in ij s, qUce- fpecie fîmilia fùnt, Spetie ••autem •fimila_» 
base dicSoV vt recta linea rectç liriéœ, &circumferentia 
circumferentiaé tirculi eiufdem y & anguli, "qui à fîm ili-
bus fimiliter iac'entibus lineis combrêlienfi funt. Horû 
autem diço3quôd quse çqualia data fuerint, fibi inuicem 
c'ongruunt. ) Nonne lucè clarius ex his colligitm, Pro-
clum illos fohtm anguhs contxBus concedere nquahs,quo-
rum reH/t Unes , & curutfibi mutuo congruunt ? Temere 
igitW Peletarius mihi obijcit angulum reBilinettW,ér> cur. 
uitineum ', triangulum ç$> quadratum, atque alla hu-
iufmôdi, de quibus eo loco fefmo non êrat ; quippe qun, non 
fint eiufdem fpecieï, htifue adeo iqualitatem tueantur , 
etiamfi alterum alteri non congruat. Vt iam vereri in ci-
pi am i ne Peletarius nosler cohtentionisfit cupidior, quàm 
veritatis. 

¥ OS T RE M O , vt nihil intaclum relir.quat, me 
non modo Geemctrii ignarumwoeat, fed etiam Lsgices : 
propterea quhdlib.^.dixi,non reBe à quibufda diuidiPro 
portionem ratiouâlem in proportionem aqualitatis, atqm 

trinqua-
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in&qunlitatis; quod mults. proportiones iniqualitatis fint 
etiam irrationales . Ego vero ( etfi non is fium , qui mihi 
quicquam vllo in génère arrogent ) tamen in hifte ftudijt, 
tn quibus mediocriter verfiatus fium , plane rudem non effe, 
pre, me femper tuli. Quantulum autem fit id, quod in v-
troquepoffim,cs,teri melius, qui vacant amore, & odio, 
iudicabunt; Peletario quidem ipfiita me adhuc refipondiffe 
arbitrer, vt iam minus fort affe ignarus GeometrU, ac Dia-
leciici videar, quàm putarat. Nunc , Vt ferfpiciat,neque 
me pertinacem effe, neque illa , qu& exagitat, à Dialecti-
corum pruceptis ahhorrere, libenter ei concéda j diuifienem 
illam, quam à me reprehenfam criminatur, probam effe, 
ita tamen fi in quolibet diuifionis membre Diuifum intel-
ligatur : neque vero hic vnquam negaui^ cum alibi fimi-
les diuiftones vfurpem. Solum id eo loci cantondi, reclius 
meo iudicio, diuidi Proportionem in vniuerfut» duplici 
d'mifione , priori quidem in proportionem rationalem, & 
irrëtienalem ; pefierieri vero in proportionem iqualitaiis, 

^atque iniqualitatis, ( qued veriffîmum effe , nemiuem m-
gaturum cenfte, qui rem diligentius expenderit) cum tam 
priera duo membra diuidentia, quam pofieriora totum Di-
mfitnt j vt Logici loquuntur ) exhauriant : quàm fiprius 
membrum prioris diuifionis , hoc efi , propertio rationalis, 
feceturinproportionem aqualitatis, intqualitatis, cum 
hs,c membra diuidentia latius pateant,qu*m Diuifum.nifi 
in iilis Diuifum inteUigatur. Atque eo magis duplex illa 
diUtfio mihi probatur, qued non defint, qui prirnum par-
tiantut Proportionem in proportionem tqualitaps , & ine,-
qualitatis ; poBerietem deinde hanc in proportionem ratio-
nalem,Q> irrationalem; contrariofcilicet modo,quàmprio-
ns é Vt igitur hanc eontrouerfiam dirimerem ,ac dubita-
tionem, vtri reclius faciamt, priores ne, an pofteriores, tel-
lerem ,fiatui dttabus diuifionibut fecandam effe Proportio-
nem , quarum vtraqUê abfolutiffima eil, ac perfecliffrma. 
Non aliter arbitrer, omnes magis effe probaturos , fi corpus 
duplici diuifienefecetur, primum quidem in viums,&nm 

viuens ; deinde vero m album, nigrum, ac mixte colore «f-
feclum.-qttam fi corpus viucni diuidatur in album, nigrum, 
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acmixto colore affeBum ; ob caufant iam diBam; licet hic 
fitbdiuifio bon» fit ,fi Diuifum femper inteUigatur Huiuf-
modi diuifionesfexcentas adducere poffemifed fatis eft,me 
prudenti leBori inftitutum meum in diuifione Proportionis 
expofuiffe, çp cur duplicem illam diuifionem fubdiuifioni 
aliorum pritulerim . Quod fi tam acres , Q> feueriiudices 
(ingulorum verborum aut improprietatum , que. per incogi-
tant iam interdumexcidunt, ejfe ne limas, nifcriptorum 
itullus aliquo vitio carebit, neque ipfe quidem Peletarius, 
vt partim ex ijs , qui diB* funt, confiât, partim etiam ex 
alijs eius demonfirationibus apparere potesl : quas fi liber et 
ad certam illam DialeBicorum normam exquirere , profe-
Bo reprehendendi mater in non de effet. Verum non eiî hoc 
noftri confilij, refellendi fludio vitia aliéna firutari ,fed 
vbifefe accafio obtulerit,meam (qualifeumque efi) de alio-
rum fententijs fententiam exponere : Solum ab eo peto,(quo-
niam fe tam acutum Dialeilicum iaBat, vt alios contem-
nere videatur; quanquam exfuperiore fyllogifmo, quem in 
me conuertit, liquido confiât, quam fit DialeBiciperi-
tus ) ex qua Logica hanc argumentatfonejn hauferit; Om-
nes anguli contaBus funt minores quolibet angulo acuto 
reB'dineo : ergo omnes inter fefunt iquales. Itemq. hanc ; 
Anguli femicirculorum , quo à maioribus circulis fiunt, eo 
funt maiores : igitur tandem ad aliquem perueniemus,qui 
reBo reBilineo maiorfit;in qua quidem adCardanum feri-
bit,nullum effe paralogifmum, Ego fane vehementer miror, 
qua ratione in tam apertas h.tllucinationes, & viro Geo-
metra omnino indignas, inciderepotuerit. Sed argumenta-
tiones eiufmodi fatis fitperq. in fcholio huius propof. 16. à 
me funt confutati., adduUis contra ipfai euidentiffimis in-
fianti/s. Deinde quod me perftringit, quafi parum intelle-
xerim,quafit proportio rationalis,& qui irrationalts, non 
multum laboro. Constat enim, eum fludio mihi detrahendi 
id dixiffe, cum has proportiones vbique ex fententia grauif-
fimorum feriptorum definierim,neque vero ipfe vllum pec-
catum à me ea in re effe commiffitm,poterit oftendere. Certe 
commentarius meus in lib. 1 o. Euclidis abunde déclarât, 
num illas intellexerim , nec ne . Denique quod crimina-

Bb 4 turt 
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tur, me in deji'iitionibus lib.%. proportionis nomen confun-
dere cum Rationis nomine, nulle modo verum eil. Perjfi-
cttis enim verbis docui in defin.^. lib. f. me in commenta-
rie comparationem duarum 'quantitatum Propèrtionem 
cum pluribus Geometris appellaturum, habitudïnem au-
tem proportionum , Preportionalitatem ; licet in textu 
cum interprète illam dicam Rationem, hanc vero , Pro-
portionem . Neque enim quicquam in textu Euclidis vo-
lui immutare. Itaque nulla inmeis verbispotefi-ejfe am 
biguitàs. 

E X his, que diximus, fatis ( Vt opiner ) apparet, d>-
Bijfimes illos viros, de quibus initio memini, non fine cau-
fa Apologiam Peletarij inanem, ac refponfionis indignam 
iudicaffe . Ego tamen , ne contemnere hominem viderer, 
quem femper laudanium ejfe duxi, occafione inuitatus rt-
fpondendum amice pufaui. Exijlimet Me, angulum conta-
Bus quantitatem non ejfe, atque adeo angulum femicircu-
li recle reBilineo ejfe iqualem , ego certe centrariam fen-
tentiam tueber, denec aliud mihi demonilratum ab ali-
quofuerit : rttiones enim Peletarij fallaces funt, nihilque 
continent infe probabilitatis, vt in fcholio 'huids propos. 
16. offéndi,vti omnes diffolui, rteque mets ipfe felutioni-
bus vel Vnum ve'rbum (excéptis ijs, qut fapra ex lib. ib. 
adduxi ) rcfpnndit ; quod tamen maxime ad Apologiam 
pertinebat: Vt non fine eau fa permulti exijtimauérint,cum 
non veritatis sludio eam Apologiam Jcrtpfijfe, fed^ne veri-
tati ceffiffe videretur . Nec vero quifquam putet, me vnum 
exiilimare, angulnm contaBus vere ejfe angulum, ty an-
gulum femicirculi reBo reBilineo minorem. Multos enim 
eius rei auBores, eofq. grauiffimos laudare p"jfum , Theo-
nem,Campanum, Petrum Nonium,,& ( vt 'Noniks refert) 
Archimedem, atque lordanum : quin etiam ( quodplu-
rimifacio ) Euclidem ipfum , eiufq. commentatorem cele-
berrimum Proclum ; vt taceam ex Gallis pr&slantiffimos, 
atque efuditijjimos virœs non paucos, è quorum numéro in 
primis efi Francifcus Candalla ex MuBrijfima Flujfatum 
fnmitia oriundus.qui infigne volumen in éléments Geome-
trica-Euclidis edidit ,vbi ad propof. hanc 16. apertijfime 

do cet, 
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docet,angulos cont ingentil vere ejfe angulos , ex definitio-
ne anguli fiant, ajiofq. alijs effe mdiores, iquales, ac mi-
notes: Ees autem.qui aliter fentiunt, (Peletarium procul-
dubio intelligit, Priter eum enim ad hune diem nemo hac 
de re ferip/it)abfurde multa exfalfis fuppofitis concludere 
affirmât. Hue accédât etiam Henricus Monanthalius Ma-
thematicarum artium frofeffor :

tregius, qui, cum Apolo-
giam Peletarij in me conferiptam vidiffer , opufeulum eru-
ditum aduerfus Peletarium de angulo contacius edidit. Vt 
autem sltidiofus leclor videat, quid in hoc negotio fentiat 
Proclus, ajferam in médiump/tuca quidam ex eius com-
mentarijs in lib i, Euclidis, qui obiter notaui ,& ex qui-
bus liquida conftabit,ùus fententiam effePèletarij commen-
mento prorfus contrariam.Primunt itaque ita feribit lib. z. 
in primUm Euclidis,ad definitionem anguli plani. ( Duas 
namque circumfefentias fe inuicem fecando, vel fefe_> 
contingendo , angulos efficiunt. Quinetiam à recra li-
nea3&conuexa circumferentia angulus continetur, vt 
Cornicularis.) Intelligit aatem nomine Cornicularis an-
guli angulum contacius mixtum.Paulb enim ante dixerat, 
angulum Cornicularem ejfe omni reciilineo minorem-quod 
folius anguli contacius proprium efi. Deinde in eodem 
libro ad definitionem anguli retli, obtufi , & acuti ita 
habet. ( Cornicularis namque angulus omni recto eft 
minor, quandoquidem & acuto, nec tamen aeutus eft : 
Semicircularis itidem quoeunque recto eft minor, aeu-
tus tamen non eft.) Quid clarius,quam Proclum hic affe-
rere, angulum femicirculi minorem effe reB" ï Rurfus lib.3. 
adpropof.j.. lib.i. Euclidis ita feribit. (Addifcemus enim, 
quod angulus Cornicularis acuto femper insequalis eft, 
& nunquââequaIis;Et femicircularis /ïmiiiter,tranfîtusq. 
à maiori ad minus non omnino per aequale fit.) En quant 
aperte docet, angulu femicirculi iqualem effe non poffe an-
gulo reBilineo, tranfitumq, propterea fieri à maiori ad mi-
nus non per iquale-.quorum vtrumq. Peletarius negat, au-
detq.poslerius appellare pttralogifmum.Deniq.eodem lib.3. 
adpropof.23.h1c verba habentur.Cum autem nullus angu 
lus mixtus rectilineo xqualis effe poiftt, &c ) Et Peleta-

rius 
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rius tamen~hon dubitat angulum femicirculi , qui mixtus 
eft, angulo reBo reBilineo facere iqualem, contra Procli 
fententiam. Ex his liquere arbitrer, vt de ateris taceam, 
idem fentire Preclum de angulo contaBus, & femicirculi, 
quod ego centra Peletarium fcripfi; quis autem neget, ma-
iorem effe auBoritatem , meliora argumenta Procli, quam 
Peletarij} 

O BI T E R queque hoc loco monendum leBorim cen-
fee, id qued de angulo contaBus,qui fit in circulis, ex fen-
tentia Euclidis, éf Procli docui, verum etiam ejfe de an-
gulo conta3us,qui in conicts feBionibus efficimr, nimirum 
in Parabola , Hyperbola , &£llipfî. Vt enim Apollonius 
Pergius demonfirat lib, s. propos.^ z.in locnm,qui intir ce. 
ni feBionem, & reBam lineam tangentem interijcitur,al-
tera reBa linea non cadit, atque adeo angulus Me conta-
Bus minor etiam efi omni acuto reBilineo, & rtliquus an-
gulus ex reBo (fi nimirum ex puncto contaBus ad lineam 
tangentem excitetur perpendicularis ) omni acuto reBili-
neo maior. Si igitur, vt opinatur Peletarius > angulus con-
taBus quantitas non efi, ( eadem enim hic eiî ratio , qui 
in circule ) erunt omnes anguli contaBus interfit tquales, 
hoc efi, vt ipfe vult, non imquales, & reliquorum angu-
lorum finguli reBo reBilineo tquales. Vbi fane maior ab 
fur dit as apparet, quo ad fenfum, in ea Efiipfi,qui perexi-
guam habeat latitudinem, & in ea Hyperbola , qui ferè 
linea reBa ejfe videatur, Valde enim iniquales cernuntur 
anguli ad verticem illius Ellipfts,& Hyperboli conftituti; 
vt incredibile omnino fit, nififirma ratione demonftretur, 
angulos Mes contaBus ad vertices feBionum eonfiitutos in-
ter fe, Çp reliques ex reBis inter fe queque ejfe tquales ; 
propterea quod in ea Eliipfi linea tangens magis recedere 
perfpiciatur à circumferentia Ellipfis , quam in circule ; in 
illa vero Hyperbola minus. Sed hic alio tempère exami 
nanda relinquamus : nunc ad intirruptam expofitionem 
Euclidis reuertamur. 

...-..< ""T.* 
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EX CARDANO. 
ALIQV A quântitaspotefi:continué* 

& infinité augeri> altéra vero infinité rhi^ 
nui; & tamen augmentum illius,quanturri-
cunque iît5 minus femper erit decremento 
huiuS* 

P ROPO N A NTV R enim 
angulus contacius BAE, & aeu-
tus H GI. Si igitur déferibantur 
alij circuli minores AC,AD,ian-
gentes reBam EF,in A}augebitur 
tentinue angulus contaBus, 
diBum efi. Si rurfus inter reBas 
GH,Gl,alit reBi cadantGK,GL,diminuetur continu; an 
gulus aeutus : Et tamen femper angulus contaBus ,quan-\ 
tumlibet adgeatur, minor efi angulo acuto , quantumuisl 
diminuatur. 

EX X1 A M P A N 6. 
C AE T ERV M ex bac propos, 16. perfpicuum efi , W 

tiofam effé-argKVMr.tatiohem hanc , qua-vfus eft Bfifen in 
quadranje circulo,-vt auBor efi Ariftoteles. Videlicet. 

TRÀNSITVR à minori ad maius 
veî contra $ & per omnia média ; ergo per 
squale. '• "-.i,contingitreperirc maius hoc, 
& minus eodem ; ergo contingit reperirc-» 
a?qualé ; 

D E S C R IS A T V R enim eh cu-
ius ABC, cuius diameter A C , meueri 
intelligatur circa extretnum punBum ]j 
A,fixum,ferpuncta D,E,F,donec cir-
culum centingat in A. Hoc conceffo, 
manifeftum efl,quamdiu reBa AS, fe-
cat circulum , fieri angulum acututn minorem angulo fe-

micirculi 
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p micirculi ; quamprimttm ■vtre fecare 

cejfat, effici nngulum recltim maiorem 
,£ eodem angulo femicirculi. Cumigitur 

faSusfit tranfitus per omnes angulo 
D reclilinecs intermedios, patet ■vitium 

prioris argumentAtionis.Simiïitcr quid 
nullus angulus reffilineus iqualis reperitur angule femi-
circuli ; (Reclus enim,vel cbtufns,maior efti&acutus,mi-
nor,) confiât qttoque uitiofctm ejfe poReyiortm conftqnen-
tint» . 

PROBL.z. PROPOS.17. 

A D A T O puncto re&am Iineam du-
cere, qua? datum tan gat circulum. 

E X puncto A, duccnda fît linea_>, 
qu£ tangat circulum BC, cuius centrû 
D. Ducaturredta AD, fecans circulum 
BÇ, in B. Deinde centro D, interuallo 
autem DA,defcribatur circulus AE,.& 
ex B.educatur B E, perpendicularis ad 
AD/ecans circulum AE, in E. Duûa 
denique recta E D, fecante circulum 

B C, in C, eonaectatur redta A G; quam dice tangere 
circulum BC3 in C. Cum enim duo latera DE,DBjtria;i-
guli BDE, asqualia fint duobus lateribus DA, DCytrian-
guli CD A, vtrumque vtrique, vt confiât ex circuli défi 
nitione ; angulufq. D,contentus di&is lateribus fit cqm-
munis : Erunt * & bafes BE,CA, & anguli DBE, DCA,' 
fuper ipfas, xquales. Eft autem D3E,réélus ex confina 
cTrione. Igitur & DC A3rec"tus erit. Itaque C A, cum fit 
perpendicularis duâa ad C, extremum femidiamefri 
CD,tânget circulum5per corollarium pracedenris pro-' 
pofïtioms. A dato ergo punéto A, ducla eft A C, reda 
tangeas circulum BC, in C, quod faciendum erat. 

SCHO-
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SCHOLIVM. 

PRAXIS huius problematis ex ipfa demonflratione 
Ijacile elicitur. E acilicrem tamenpraxim^adpropof.$ i.hu-
ius lib.inuenies. 

îED &feque»sprohlema cum Gardant abfoluemus. 

PROPOSITIS duobuscirculis,quo 
rum neurer alterû inciudat; rectam lineam 
ducerc5quœ vtrumque tangat circulum. 

S I NT ffi-
mum duo propt-
fiti circuit nqua 
les AB,CD,quo 
rum centraE,& 
F, recla iungan-
turEF.ad quam 
ducaiur perpen- TS*—>^~~^D ~h 
diculares EA, Fc,fecxntes circumprentias in punBis A , 
& C. Dico reclam per A,&C, eUuclam vtrumque circu-
lum tangere. Cum enim EA,FC,femidiametri circulorum 
iqualium fint squales, a & par a! le U , quod anguli E , & 
F.reéli fint j b Erunt qucque EF,AC,i.qteales & parallèle; 
ideoq. c & anguli A , & C, recïi. Quart, per cotoll. pro-
pos. 16,huius lib. recla AC,vtrumq. circula tanget,cum re-
Hos angulos cohftituat in extremitatibus femidiametroru. 

S I NT deinde duo circuit propafiti iniquales AB>CD, 
quorum rurfus centra E, (y F, iungantur, reBaEE, ad eu 
ius interuallum ex E>centro maions circuli circulus deferi 
batur FH,fi muior non tranfeat per contrit m'moris.Deinde 
ducia ad EF,perpendiculari E A, abfciadatur ex ea portii 
AG, femidiametro minoris circuli C D , Jtqu/tlis ; Ç? ex G, 
ipfi EA,ferpendicularis ducttturG H ,vfque ad circumfe-
rentiam circuli FH,proxif»e deferipti. DuHa autem reclti 
HE,fiat angulo HEA,angulus FEI,tqn*its;atq; perF,aga-
tur ipfi El,parallela recla FC.Bico rtclam perpunUa !,& 
C,duclœ v.rtimq.circulu AB,CD,ctntingere.Abfcindatur 

entm 
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5 A.pri 

czp.pri 

' i?-pri 

enim ex ZE, rs£t;i ZKS iffiAG, vel femidiametro FC, mi 
notis circuli > s.qualis, yt fint reliqut E G, EK, iqualet 
qtteqtie, duraturq. recla. KF. Quoniam igitur latera H E 
EG. triat.guli ZZEG,&quaiia funt lateribus FE,EK,trian-
guliFEK, & anguli ipfis eontenti squales , ex çonfiruïïio-
ne: a Erunt anguli HGE,¥KE, iquales; Ac pro'tnde, cum 

Ï£T GE , reclus fit, ex confiruBione ,erit & FK E, recrus. 
Rttrfus quia CF, ZK^qitales funt,&parallelt,ex çpnftru-
S-ione, h erunt quoque IC, KF> iquales parallelt ; At-
quepropterea angulus E Z C, c cum tqualis fit externo 
FKE,reclus erif, dZdeoq. & ZCF,reclus exifiet. Quocirca, 
per coroll. propos.16. huius lib, relia ZC , "vtrumque circu-

lum cominget^cum reclos angulos efficittt in extremitatibus 

femidiametrorttm. Quod erat propofitum. 
S AT IS autem confiât ,fi circuli propofiti nqualesfue-

rint, id quinque modis poffefieri. Aut enim aliits extra 
alisim cadit, aut je mutuo contingunt, aut fe inuiccmper 
centra fecant, aut non, ita tamen, vt vel centra conft-

fiant in çotnmuni eorum fegmento, vel certe extra illud. 
Z T E M fi circuli propofiti fuerint in&qualesjd contin-

gere poffe feptem modis. Aut enim minor totus extra maio-

rem çadit,aut ipfum tangit,aut ipfum fecat, ita vt vel ce» 
trum eiusfit in circumferentia maioris, vel intra ipfum 
circulum, hac tamen lege , vt circumferentia minoris ti-
tra centrum maioris tranfeat, vel centrum mineris fit ex-
tra circulum tnaiàrem, vel iterum ita intra, vt circum-

ferentia 
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ferentia minoris per maioris centru incedat, vel deniq. ita 
intra,vt circumferentia minoris includat centra maioris. 

QVOTi/AM vero circuits 
intqualibtts exiftentibus, ini-
tium confirudtionis fumpfimus 
femper à maiori, fi quis ma-
Itterit à tninori incipere, id 
efficiet eadem confiruBione, 
demonftrationeq. nifi quoi re~ 
Bs, A E, I E, protrahêds. funt 
ad G,&K,vtAG,rK,Aqua/es 
fintfe midi ametrt ¥C,maioris circuli;Addita infuper,angu 
los HEG,FEK,contentas lateribus HE,EG> FE,EK,idcirco 
iquales ejfe,çpHEA,FEI,reliqui duoru recloru.tqualesfint 
ex coslrisBione. Deniq. angulû ElC,eJfereBu,ex zy.propof. 
lib.i./p & EKF,inter parallelas IC.KF, reclus fit ofienfus. 

QVI A vert & per punBum in circumferentia circuli 
datum,& fer punBum extra circulum exifient lineam re-
Bam , qua circulum tangat, ex ijs, qus. demonfirata funt, 
ducere pojfumus; per punclâ quidem in circuit circuwferen 
tiapofitum,ex coroll.propos.ié.per punBum vero extra cir-
cula ex hac propos.n.Item eslenfum efi hoc fcholio,reBam 
du ci pcfe,qut duos circulas tangat,dummodo alter eoru in 
altère non totus inclndatur ; non alienum erit hoc loco de-
monfirare,quo paclo per datum punclu circulus alium da-
tum circula tangent,fine inttrius,fiue txterius, defcribgn-
dusfit; Item qua ratione defcribendus fit circulus t.ingens 
duos alios circulât,quorum vnus no»fit totus intra alium. 

SIT ergo iprimum in circu-
la AS, cuius centrum C,datum 
punclum A, in circumferentia, 
per quod defcribendus fit circu-
lus circulum AB,tangens in A. 
DuBa ex A,per centrum C, re-
cla A C,fumatur in ea quoduis 
punélum D,ex quo ad interual-
lum D A, circulus defcribatur 
AE, qui circulum A B, in A, G 

 " tanget; |" 
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tanget ; Et fi quidim punBum 
£>,fiterit •vltraxenlrum C,cadet 
circulus AE, totus extra circu-
lum AB ; intra vero,fi punBum 
D,tnfemidiamttro AC , extite-
rit, -vt fch/'lia propof. i j. huius 
lib. demonfirauimus. 

1) E I TS,„D E extra eundem 
circulum A. B , datum fit pun-
Bum G , per quod defcribendus 

fit circulus circulum AB,tangens.DuBa ex G,fer centrum 
C, re8a G C A, etque fiBa btfariam in D , deferibatur ex 
D. per A, circulus AE,qut per datum punBum G , tranfi-
bit, tangefq. circulum AB, in A, pet ea,quét in fcholiopro 
pos.l$. huius lib. demonfirauimus. . -., 

ALITER. Sit datum rurfus punBum E,extra circu-
lum AB. DuBa reBa EA,ntcunque cxpunBo dalo E, qus, 
circulum fccet,& non per centrum tranfeat,dHcatur ex A, 
per centrum C, reBa AC; eritq. angulus EACiacutus,cum 
pars fit anguli femictrculi,qui 'reBo miner esl. Angulo erge 
EAC, in.E, aquaiis confiitnatur AED : cvtbitq. reBa ED, 
cum AC,in D, ob duos angulos DAE, DE A , duolus reBis 
minores.Quontam tgitur anguli DAE,DEA, tqualesfunt, 
a erunt & latera DA, D E, œquatia . Circulus ergo ex D, 
per A,defcriptus per datum punBum E, tranfibit, tangetq. 
circulum AB, in A, ex ijs, qu& in JupradiBo ftholiopro-
pos. 13. huius Ub. demoniirauimus. 

TERTIO datum fit punBum F, intra circulum AE. 
DuBa ex F,per centrum D,recta FA; eaq.fecta bifarià in 
C,defcribatur ex C,per A, circulusAB.qui per datum pun-
ctu F,tranfibit,tangetq.ex dicto fchclto circulum AE,in A. 

ALITER. Sit datum rurfus punBum B , intra cir-
culum AE,cuius centrum D.Ducta recta quacunque AD, 
per centrum D,&non per datum punctum B ; tranfeunte, 
qu& cum recta coniuncta AB,faciet angùlum acutït BAD, 
vtpete minore») nngulo femicirculi,qui recto minor efi.An-
gulo ergo BAD, in B, &qnalis fiât ABC: cotbitq. recta BC, 
cum AD, in C, ob duos angulos BAC , ABC,.duobus redis 

minores. 
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minores. &uontàm igitnr anguli B AC,ABC',iqualcs funt, 
3 erunt & latera CA,CB, tqualia. Circulus ergo ex C,per 
A, defcriptus per datum puncltirn B, tranfibit , tangetque 
circulum -JE,in A, per ea, qus. à ncbis fcholio propof, j 3 ,hu 
tus lib. demonfirata funt. 

âfy O D fiperpunMum N, extra cir-
culum QA R , datum defcribendus fit Q 
circulus tangent circulum §>^A R, extè-
rius , ita vt neuter intra alium cadat, j> 
à tient ur ex N, punclo date ad centrum 
P, circuli QAR, recla NV,fecans cir cum 

\ferentiam circuli in A.Diuifr deiade.re-
cla N A, bifariam in L, deferibatur ex* 
L,per A,circulus , qui per datum pim-^ 
Sum N, tranfibit, titngetque circulum 
QAR,in A, propterea quod vterque cir-
culus reclam DE, qui per A, durimr ad NP, perpendicu-
laris, tangit in é,tx toro'd-.prcpof. \ 6 huius lib.-

E O D E M madafiin circumferentia circuli §)AR,da 
tumfit purtclwm A, deferibemus circulum , qui circulum 

exterius tan,g»t in A: Dtttïa enim ex centre P,recia 
PAC, per datum punSum A, fi ex quolibet punclo bains 
rettt,per A, circulus defcribx.tur,ntviirttm AMl^,excen-
tra L, tanget hic circulum QA&, vt diclttm efi.in A. 

E X hts Uqiiet,per idem pitnttut» datum plures peffe cir 
culos defcrtbi alium datuni c'uxuhim tangentes, (fi ntmi-
rum ex datis punclis B, in priori figura duiantur alit 
réels., qunà récits EA,BJ, différant; Item ex punftis 
datis F.,G, emittttntur al'S. Unei non per centra C,D,tran-
feuntes ,fed circulas fecantes;/K tandem in recla AC,,eiuf-
dem figurine! in PAC, p'.fierioris fignrt,quando punélum 
A, in circumferentia datur , alia centra à.centris C,D,L, 
dtuerfa affumantur ) cum tamin per puncîum dntum ex-
tra cireu.tm vna fol* line a ad eafitem partes dUttfgsjfit 
circulum tangens.. ShiopaBo autem circulus ducs etreu: 
los Pangens, quorum vwis non fit totus intra alium,defcri-
bendus fit, hac ration* cum lean. JSapt Benedteio desnon-
slrabimus M 

c S J NT 
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S I N- T primum duo circu-

li fe mutuo tangentes,aut fecan 
tes imquahs, A B, miner, (y 
C'JE,maior, quorum centra F, 
G, per que, reBa ducatur F G, 
occurrens circumferentijs in A, 
C, que ,fi circuli fe tangant in 
E, a per contaBum E, tranfibit. 
Abfciffa reBa E H, ex femidia-
mttro maioris circuli,qu& femi-
diam.etro minoris fit tqUalis,de 

feribatur ex F,, centre minoris ad interuallum reBa H C, 
qui maior esl, quam femidiameter minoris , arcus fecans 
circumferentiam maioris in I;Qr ex I, per centra F, G, re-
Bi ducantur IF ,lG,occmrentes circumferentijs in B,D.Et 
quia CH,ipfi IF,(y HE, ipfi F B, iqualis eft, per consiru-
Bior,em;erttnt toti CE,IB,tquales. Cum ergo & diametir 
ID,diametro CE,ttqualis fit,crit quoque IB,ipfi IF),iqua-
lis . Circulus ergo ex C, per B, deferiptus tranfibit per D. 
Cum ergo idem,ex fcholio propof x}. huius lib.extra ut rum 
que circulum cadat totus , 'tdnget vtrumque circulum in 
B,D.Quod efipropcfitum, 

S I N T deinde duo circuli 
fe mutuo tangentes, vel \ecan-

gtes ttquaUs , AB-, CE>, per quo-
rum centra E, F, reBa educa-
tur A C- Diuifa deinde reBa 
E F, inter duo centra bifariam 
in G, (Quando circuli femutuo 

ç\ tanguât, diuiditur rtBa EF,bi-
farïam in punBo contaBus,pro 
pter femidiametros tquales A 

qualium circulorum) excitetur 
in G, ad EF,perpendicularis GH:in qua fumpto punBo H, 
vtcunque, ducantur ex ee per centra E,F, reBst occurrtn-
tés circumferentijs in BjD.Quoniam igitur duo latera GE, 
GH, duobus lateribus G F, G H, àqualia funt, angulcfque 
comprehenditnt iquales, ntmirum reBos ; b erunt & biffes 

HE, 
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HE, HE,squales'.Et additis Jemidiametris seualibus EB, 
ED, tort line A HB, HD,tquales erunt. Circulus igitur ex 
H, fer B, deferiptus tranfibit fer T), cadstq; extra vtrum-
que circulum,ex fcholio prcpcfii 3,huius lib,Quare vtrum-

• que tanget in B, D. Qued eft propofitum . 
TERTIO fint duo circuli fine squales ifiue insqua* 

. les, AB, CD, quortim aller extra alterum fit totus.Per eo-
1 rum centra%, F, dûcatur reffa AC. Et fi circuit funt ins-
> quales, de feribatur ex E, tentro minoris ad interuallum 
' diametri maioris CH,arcus,qui T) 

inG,(ecet alter arcus exF,cen- g - jï. 
" tro maioris deferiptus ad inter- /fS<î0y ut v / v\ 
> uallum rcEl&F I, comfofits ex À Vx~H~r—y f.C 
femidiametro maioris F H, \^__^>{ \ / . / 

; H [femidiametro minoris tqua- /^V."^^^ 
I H. Ponamusenim nunc hos ar- " > "N • f' s^~\T) 
'.■eus fe interfeewre:; quandoau- ?/T^ ' [ jl 
' temfe non fecant, dicemus ntox, ffit^JM^jp' jp^^^CT ' 
; quid aiendumfit,. Ex G, autem si 

i per centra E, F, réels, ducantur 
■feenntesciftumferentiasin B,D. Et quia FG,ipfiFI,&qua-

; Ils eH -r ablatis-iqualilus FK, FH; relique, squales erunt 
; KG,HI. Esl~ttutem HI,fumpta squahs femidiametro mi-

nons EB. Igitur &> KG, iffiEB, squalis erit. Cum.ergo & 
I EG, diametro'.maioris KD,fit tqualis:,e(unt tôt s rcS& GB, 
•[ GD, squales.Quar.c circulus ex G,per B, deferiptus tran-
jibit per D, càdètqUe extra •vtrumque ctfsulujjfexfjfcholio 

; prepef. /?. huius lib. aeproinde vtrumque tanget i» B,, D. 
QUod es! propàfiïtim. * ' * -

V S ft VM;. quia -non femfer duo illi arcus ex E, & F, 
deferipti fe interfecani ,quod accidit propter nimiam cir-

1 culorum diftantiam vttius ab altéra, abfoluemus problema 
hoc a Ho.mode, qtiigeneralis eft ,fiue circuli fe. tangant,fi-
ae non, etiamfinon fefeeent, ty fiue squalesJint, fiue ins-

• quales, Dutta reffa AC,per circulorum centra, fumantur 
■ refis, squales AQiCH-, ita vt qu&libct femiffem iffiits AC, 
fuperet-.ry ex centra E. per G,arcus GI; deferibatur, quem 

'" j'ecet in I, alius arcus HI, ex centra F, per ,H, deferiptus 

lr ^ Ce 2 ac 
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ac denique ex I, percentra E, F, récit, emittantur circum-
ferentijs occurrentes in B,D. Et quoniam E G, El, squales 
funt; fiaddantur squales AE,BE,fitnt tôt s. AG, Bt, squa-
les, Eadem ratione erunt CH,DI, squales. Cum ergs AG 
CH,pofitsfint squales, erunt quoque BI,Dl,squale s. Cir-
culus igitur ex I, per B , deferiptus tranfibit per D, totusqj, 
extra vtrumque circulum cadet,ex fchelio propof.i $.butus 
lib, aepropterea vtrumque tanget in B, D. QutdtBpr* 
pefitum. ....... ; 

IA M vers eadem arte deferibemus circulum dats 
magnitudints, qui duos circules, 
propofitos tangat, dummodofe-
midiameter circuit'deferibendi 

Cmaior fit femiffe rects AC, per 
centra circulorum vfque ad cir 
cumferentias duels, . Nam fi fi-, 

P mtdiametro dati circuli reBas 
squales abfcindamus AG, CH, 
reliqua perficiemus, vt preximi 
dtBum efl, • 

P OR R Q manififium etiam 
efl, fi ex puncto medio rects A G , per centra, circulorum 
vfque ad circumferentias duces, d.firibatur circulus per 
A,&C, eum circulum tangere vtrumque circulum A B, 
& CD,in A,&C,ex fcholio propr-f.i 3. huius lib, 

EX PELETARIO. 
LINE AE recta?, qux circulum fecet, 

lineam parallelam ducerc,<juje eundem cir 
culum tangat. 

CIRCV LV U enim ABC, cttiut cen-
trum Dfecet reBa BC ,cui ducenda efl pa 
rallela tuhgens circulum ABC, Ducatur ex 
centro D, rtBa DE, perpendicularis ad BC, 
txtendaturq, ad punBum A, in circumfe-
rentiam; & ex A, ducatur FG, perpendicur 
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laris ad AD. * Erit igitur FG, farallelaiffi BC, tangetq, 
circulant tn A, fer corollartum propos. 16, huius lib. quod 
eratfaciendum. 
■-• 1 ; ■ i '■: -, ■ - s sito \ 

THEO R. 16. PROPOS. 18. 
SI circulum tangat reéla quxpiam li 

nea, à centro autem adcontactum adiun 
gatur recta qusedam linea : quaf adiun£fca_, 
fuerit,ad ipfam contingentem perpendicu-
laris erit. 

RECTA linea A B, tangat in Ccircu- ^ 
lum CD,cuius centrum E, & ex E, ad C, re-
cta ducatur EG Dico E,C,perpendicularem 
c(Te ad AB. Si enim non eft,ducatur EF,per- l Ë 
pendicularis ad AB,fecans circumferentiam s*— 
in D. Quoniam igitur m triangulo C E F, b duo anguli 
ECF,EFC, minores funtdùobus reclis j Et eft E F C , re-
ctus, exconftruclione : erit ECF, minor. Quare cmaior 
erit recla EC, hoc eft, F.D", quam È F, pars ouam totum. 
quod eft abfurdum. Eft igitur EC, perpendicularis ad 
AB. Quare fi circulum tangat recla quaepiam bnea,&c. 
Quod derrionftrandum erat. 

ALITER. Si EC, non eft perpendicularis ad AB, 
erit alter angulorum ad C, obtufus, & alter acutus . Sit 
ergo ECB,acutus, qui cum maior fit anguîo femicirculi 
ECD,eritangulus femicirculi minor angulo aliquo acu-
ta: quod eft abfurdum. Omnis fiquidem angulus femi-
circuli à maior eft omni acuto. 

S C H O L I V Ai.. 
H l N C licebit demoaftrare fequens theerem* ad e* , 

que fequuntur,non inutile; Videticet. 

D V O B V S circuîis ex codem centro 
deferiptis ; erunt omnes récuse lineae inte-

C c 3 norem 
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riorem circulum tangentes -, & vfque ad 
circumferentiam extérioris circuli exten-
fas, inter fe squales, bifariamq. in pundtis 
cpntaduurh fecabuntur. 

fjL *» SI NT due circuli ABCD, EF, ex codent 
centro G, defcripti , quos tangant récit. A C, 
BT>,inpunctis E,F. Dico redits AC,BD, ej]e 
squales, bifariamq. fecari inE, F. Ducan-
tur enim ex centro G, ad puncta contactuum 
E,F, rectt. GE,GF, a que. ad hC}BD,perpen; 
diculares erunt ; ac proinde, per defin. 4. 

ib. rectt AC , BD, tqualiter à centro G ,tn circule 
ABCD,drftabmt, cum perpendiculares G E, G F, squales 
fint. Igitur b rectt, A C, £ D, squales funt. Tsiuiduntur 
c autem & bifariamin E,F, à perpendtcularibus GE, GF. 
Confiât ergo id, quodpropofitum eft. |, 

THEOR. 17. PROPOS. 19. 
S I circulum tetigerit recla quœpiam 

linea, à conta&u autem recta linea ad an-
gulos redosiplîtangentiexcitetur: In ex-
citata erit centrum circuli, 

B TANGAT rcfta A B, circulum CDE, 
" in C; & ex C, ducatur GE, perpendicularis 

ad AB. Dico in CE,efle centrum circuli. Si| 
enim eft extra CE, fît F, centrum, àquoad 
Cjducatur recla FC, qua; à perpendicularis 
erit ad AB. Quare rectus angulus FCB , re-

cto angulo ECB,a:qualis erit, pars toti : quod eft abfur-
dum. Non igitur extra CE,centrum circuli exiftet. Ita-
que ii circulum tetigerit recta qua?piam linea,&c.Quod 
erat demonftrandum'. 

THEO- 1 
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THEOR.18. PROPOS.20. 

IN circuIo,angulus ad centrum duplex 
eft anguli ad peripheriam, cum fuerit ea-
|dem peripheria bafis angulorum. 

IN circulo ABQcuius centrum D > fuperbafïn B C, 
onftituatur angulus BDQad centrum; &fupereandem 
b^în angulus BAC , ad peripheriam . Dico 
anjulum BDC,duplum eflè anguli B AC. In-
clulant enim primum duae A B , A C , duas 
DBDCj& per centrum D,recta extendatur 
AE.Quoniam igitur recta; D A,DB, arquales fiv^.^Vc 
funt,a erunt anguli DAB,DB A, aequales : Eft autem eX-
ternu; angulus BDE , b aequalis duobus anguîis internis 
D ABjOB A. Quare BDE, duplus erit alterius eorum , vt 
anguliDAB. Eodem modo duplus oftendetur angulus 
CDE,aiguli D AC. Quapropter totus BDC, duplus erit 
totius BA C. Quando enim dus magnitudines duarum 
funt durte,finguls fingularum, eft quoque aggregatum 
ex illis a;gregati ex his duplum . Conftat ergo propofi-
tum . 

DE O D E non includant recta» A B, 
AQrecta; DB, D C, fed AB , per centrunw 
extendanr. Quoniam igitur externus angu-
lus BDC,cEqualiseft duobus internis DAC,&< 
DCAr Hi autem duo d inter fe funt squales, 
quod latera D A, DC, fint sequaiia ; erit angulus B D C, 
duplus alterius eorum, nempe anguli BAC. Quod eft 
prepofitum. 

TERTIO recta AB.fecetreclam DC, s—K 
& fer centrum D, extendatur recta A E. f I>_JA 

Qutniam igitur angulus EDC, adcen-
trun,& angulus EAC,adperipheriam,ha- jj^_^e 
benteandem balîn EC, & recta AE,exten-
dituner centrum ; erit angulus EDC, duplus anguli 
EAQ'toftenfum eft in fecunda parte. Simili modo erit 
angulu EDB,duplus anguli EAB; habent enim hi angu-

Cc 4 li 
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408 EVCLID. GEOM. 
H eandem bafîn EB. Reliquus igitur angulus B D C , du-
plus erit reiiqui anguli ËÂC. * Quando enirh totum to-
tius eft duplum, & ablatunvablati j eft & reliquu'm reii-
qui duplum. In circulo igitur angulus ad centrum du-
plex eftj&c. Quod erat demonftrandum. 

S C H O L I V M. 
A D primant partem httitts propos, demonfirandam aj 

fuwptum eft hoc prtnciptum. ( Si dua? magnitudines du;-
rum magnitudinum fint dupla?, fîngulae fingularum ;eit 
quoque aggregatumex illis aggregati ex his duplun ) 
In tertii ■vero partis demonslratt»ne hoc aliud principùm 
idi ibitum eft. ( Si totum totius eft duplum , & ablaum 
ablatij erit & reliquum reliq"ui duplum )§uoru»v-
trumque ab Euclide vniuerfatitcr démentir «sur tn>mni 
génère multipltcium, Q/> de quotcunque magnitudiiibus 
libro s,propos.i.& t. Non tamen prop'ère* demonlratio 
huius propof. etnfenda efl vitiofa , quafiaffamât et, qui 
nonâum funt demonslrata : quia & due illa prinipia lu-
mine naturali ita cognita funt in duplis magnitidinibuss 
vt facile à quouis fine vlla demenslratione conadantur, 
& vtraque illa propofitio lib. % . demonslrari poeft ante^ 
tertium hune librum,cum ex eo non pendeant: aieo vt duo 
illa principia iure eptimo adhiberi poffint hoc Ion, tanqui 
demonflrat* . Neque vero hac in re circulus»b Euclide 
committitur,cum duo illa principia, per que pripof.--0.hu-
lus lib. demonftratur, hac eadem propofitione non nitan 
tur,aut ali/s propofitionib'us.qut ex hac i 0.pendent. 

VERV M ,fiplacet, demenflrabimus primam partem 
huius propos, finepriore Mo principio, & tertiam fine pqîe 
riore , (fecunda enim pars neutro eorum indiget ) hacra 

tione . Repetatur prima figura . Et quonam 
i>tam anguli DAB,DBA,inter fe squales fint, 
quam anguli DAC , DCA ; erit totus anptlus 
BAC,duobus angulis B,C,fimulfumptis sjua-

'C lis, ae proinde très anguli BAC,B,& cSmul 
fumpt "-dupli erunt anguli BAC. Quia vero angulusBDC, 
xquali s efl ijjdem tribus angulis BAC,B,ér Ci(Namc cum 
BDE,duobus internis, B, & DAB,&CUE, duobu inter-
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^z.prt 

>}.prt>. 

1 .fro. 

nis C, & DAC,squalisfit, tris totus BDC , omnibus qua-
tuor,hoc ttl , tribus BAC, B, £» C, squalis . ) erit angulus 
quoque BDC,duplus anguli BAC. quod efl propofitum. 

ALITER . Quoniam a fex anguli triangulorum 
ABU , ACO , funt squales quatuor rectis, junt autem & 
très anguli BDC, CD A, ADB, quatuor rectis squales , tx 
coroll. z.propof,\% Hb. i.ernnt ht très illa fex sqUxles: abla-
tisq, communtbusADB,ADC , b reliquus BDC , reliquis 
BAC,B,ér C, squalis erit, Quare vt prius,erit BDC,ipjius 
BACïduplus. 

RE P ET AT V R qutqu e ténia figura,vbi recta DC, 
rectum AB,fecat, vt in E. S}j*',r.iam ergo, 
ducta recta AD^duo anguli DAC,DCA 
squales funt,es~iq. angulus DAC ,angulo 
EAC, maior, erit quoque angulus DCA, 
codent angulo EAC , maior Si ig'tur fiât |£ 
angulus ACE, angulo EAC, squalis, fe 

tabit CE,rectum AE j vt in puncto F , d , angulufq. EFC,* j,, *
f 

squalis erit internis angulis F AC,FCA,ac proinde anguli1 

BAC,àuplhs,6)uia vero e anguliDAC,DCA,squa/ts funt,<
e
 , 

& ablati quoque FAC,FC A; erunt & reliqui DAB,ECF,\ 
squales. Cum f ergo D AB,ip/i DBA, squalis fit ;erit qui-'c 
que ECF, eidem DBE , squalis : Sttnt autem , g & anguli 
DEB,FEC,ad verticem E,*qxxles. tgitur reliqui an. 
guli BDE,EFC,tquales erunt,ex coroll .t. propnf^z. lib. t. 
Cum ergo angulus EFC , eft en fus fit anguli BAC, duplus; 
erit quoque angulus BDC, anguli B A C, duplus. quod eft 
propofitum, 

QVO D fi rects B D ,C Ï) , i» A À 
cenfe angulum non conflit uàt ad \ '^T/^C ---- - -- O J _ f 
partes bafis BC ; quod tum demum °^ 
fit, quando fegmentum B A C , eft ' _ 
vel femicirculus , vel ftgmentur» ^ 
minus; nlhilominusfpatium illud ad centrum duplum erit 
anguli ad circumferentiam,qui eandem habeat bafin, quA 
fpatium illud. Ducta enim recta AE,per centrum,erit tam 
angulus BDE, ad centrum duplus anguli BAE,ad cireur» 
ftrentiam,quam angulus CDE,ad centrum, anguli CAE^ 

•Sjf"-
SiS-p" 
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XX. 

iit.ter 

b j.pro. 

czo.ter 

d y.pro. 

e T.fro. 

ad cir cumferentiam , vt ojlenfum efl. Spatium igitur ad 
centru D, bafin habens BEC, conftansq. ex duobus angulis 
BDE,CDE,duplu efl tctius anguli BAC.Quod eftpropofitu. 

THEOR.19. PROPOS, ai. 
IN circulo , qui in eodem fegmento 

funt, anguli) funt inter fe cequales. 
I N circulo ABCD,cuius centrum E, exiftant anguli 

A, &B, in fegmento DABC. Dico eos effe squales. Sit 
^ „ enim fegmenrum DABC, primum femicir-
/f\/$\ culo maius ; &:ducanturrects DE, CE , ad 

centrum E . Quoniam igitur angulus DEC, 
^fy'c A<

^
CENTRUM

 J
 a duplus eft tam anguli DAC, 

quam DBCad peripheriam,cum omnes ha-
beant eandem bafin DC; erunt anguli A, & B, dimidia-
tnr partes anguli E. b Quare inter fe squales erunt. Ea-
demque ratione omnes alij anguli exiftentes in fegmen-
to DABC, oftendenturefle squales. 
A A B ^ * T deinde fegmentum DA 
/f<Ç<3\ fê><2\ BC, velfemicirculuSjVelfemi-

j
)

fe^_vS^gp~-vJ;nccirculo minus. Ducantur per cen 
\/*\J l/EW trum E,rectae A F, B G , & in fe-
<t — r <f-—gmento minori connectanturre-

cts DE,CE. Quoniam igitur an-
gulus DEF, ad centrum, c duplus eft anguli DAF, ad pe-
ripheriam : Similiter angulus CEF,anguli CAF; ac pro-
îndeduo anguli fimulDEF,CEF,duorum angulorum fî-
mul DAFX'AI-\dupli érunt,hoc eft, totius anguli DAC: 
Sunt aûranguli DtG,GEF, sequales angulo DEF : erunt 
quoque très anguli DEG,GEF, FEC, fimul dupli anguli 
DAC Eade'trt ratione erunt ijdem très anguli dupli an-
guli DBC. «t Quare sequales erunt anguli DAC,DBC. 

ALITER. Quoniam, vt m fcholio propof. prsee-
dentis demonftrauimus , fpatium ad centrum E , ctiius 
bafis DGFC, duplum eft vtriufque anguli DAC, DBC, 
ad circumferentiam : e Erunt ipfi anguli DAC,DBC, in 
rerfexquales. 

ALI-
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ALIT E R, Secencfeferectx AC, BD3inF, &con" 

rie&atur recta AB. Quoniam igitur très anguli tnangu-
li AFD,squales funt tribus angulis triauguii BFC ; quo-
niam tam iili, quam hi * squales ^ B A B 
funt duobus récris : Si auferantur VÇj' 
anguli AFD,BFC, b qui squales 
funt; eiaint reliqui ADFjDAF,re- D 

liquis BCF
3
CBF,œquales. Atqui 

&anguli.ADF, B C F , squales funt oftenfi in fegrnento 
maiori ADCB.Ergo & anguli reliqui DACjDBC,a:qua-
lesfunt. _ • . . .BJ. ^t»,»-■»•:■ 

ALITER. Dufiisre . Bi A & 
flisDF,CF,adpunauin ^<7KV /^<^\ 
in circumférentia quod- ^ptTxwl^ 
uis F, includentibus cen- D 1 j/jC V^NA/I 
trum E , ita vt tam DAB- vT^^l^ X^^' 
CF, quam FD ABC, fit fe- x r 

gmentum rnaius ; iungan. 
tur q.uoque reftx AF,tSF. Quia igitur anguliDAF, DBF. 
in eodem fegrnento maiori DABCF, squales funf ; nec 
non & anguli FAC,FBC, in fegrnento etiam maiori F D-, 
ABC, exiitentes : fi hi il lis addantur s fiec totus angulus 
D A C, totiangulo DBC,squalis, Itaque in circulo,qui 
in eodem fegrnento fuot,&c. Quod er-at oftendendum.. 

SCHOLIVM. 

FACILE quoique theoretna'ifiud conuerttmHs hoc. 
modo . 

SI à duobus puîiâis quâtuôr rcfta? 
nea? ducantur, ex ïîngulis binae, qua? ad 
eafdem partes contineant angulos duos x-
quales : circulus per duo iila pundta, & ai-
terutrum illorum angulorum defcriptus 3 
per alterum quoque angulum tranfibit. 

EX I 
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E X duobus enim punUis B, 

C y educantur quatuor relit U 
nés. BA,CA,BD,CD, lin», ex fin 
gulis , conftituentts ad éafdem 
fartes duos tquales angulos A, 
D. Dico circulum per pitncta B, 
C ,& angulum D, defcriptum, 
tranfîre quoqueper angulum A. 

S'i eniin non tranfit, tranfibit uel vitra A,vel citrafecans 
rectum AB, in E. Duila ergo refta CE, a erunt anguli E, 
D, tquales. Cum ergi &■ angulus A, angulo D, ponatur t-
qualtsinrunt angtdi CAB,CEB,tquales,externus,& inter-
nus,quod cjt abfurdum, b Externus enim interna maior eji. 
Tranfit erg<> circulus per A quod esl fropofitum. 

THE OR, 20. PROPOS. 22. 
QVADRIL ATEROR VM in cir 

culîs defcriptorum anguli, qui ex aduer fo, 
duobus redis funt squales. 

IN circulo , cuius ccntrum E, infcriptum lît quadri-
laterum A B C D. Dico duos angulos oppofitos ABC, 
CDA: lté BCD,DAB,sequales effe duobus redis.Duâis 

•n. diametris duabus quadri 
Ç lateri AC, BD. c erunt duo 

anguli ABD, ACD, in eodê 
■jjfegrnento ABCD, aequales. 

Similiter erunt duo anguli 
CBDjCAD, in eodem fe-

gmefiW CBAD, squales. Quare duo anguli ABD,CBD, 
hoc eft,totus angulus ABC , tequalis eft duobus angulis 
ACDjCAD.Addito igitur communi angulo CDA,erunt 
duo anguli ABC, C D A, squales tribus angulis ACD, 
CAD, c'DA . d Sed hi très sequales funt duobus redis. 
Igitur & duo ABC,CDA, duobus erunt redis squales. 
Hodern modo oftendemus, angulos BCD,DAB,duobus 
effe redis squales. Nam rurfus e duo anguli ABD, 
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ACD,funt squales : Item duo BCA,BDA;ac propterea 
totus angulus BCD,duobus angulis ABD.BDA, asqualis, 
erit. Addito igitur communi angulo BAD,- erunt duo 
anguli BCD,B A D, squales tribus angulis ABo, B;> A, 
DÀB. a Sed hi très funt squales duobus réélis. Igitur & *}z,fri 
duo BCn, DAB,duobus redlis squales enint. Quadnla-1 

terorum igitur in circulis defcriptorum , &c. Qaod de-
monftrandum erat. 

SC HO LTV-M. 
CONrOSF M quogue huius thtonmxtit demon-

firari pcteil, hoc mtfdo. ' 

SI in quadrilatero anguli, qui ex ad-
uer fo, duobus recHs fînt a?qualcs; circu-
lus , qui per très quofeumque cius angulos 
deferibitur, tranfibit etiam per reliquum 
quartum anguïum; Atque adeo circa ip-
fum quadrilaterû circulus deferibi poteft. 

/ N quadrilatero enim ABCD.fint anguli oppofiti B,&, 
D~duobui'ri-tlis aquales j Q>:per angulos A-, B ,C, circulus 
dsfribatiir ; (-§l»o modo autem hàcfteri'pof-ij 
fit, ad t^.frepof.huiuslib. & ad %. quarti 
lib- eftendettir.) quem dico ttaxfire etiam fer 
D. Si enim non , tranfibit vel vitra D , vel-Q 
citra. Diicantur orgo reéiî C E, A E, ad cir-
cumfi e/itiarn , lia <vt non fecent rectas C D, AD. Quofn 
Ho, b erunt anguli B', & E, {.quales duobus récits : Erant 
autént & anguli B,& D, duobus,récits tqustles. Igitur duo 
anguli B,E, squales funt duobus axgulis B , D. Quocirra 
ablato communi B , remanebunl anguli D ,érE, tqualts 
qued eii abfurdum. DuBa enim rtifa A C , c erit angulus 
D,maior angulo E,vel contra,angulus E, mater angulo D 
Tranfit igitur circulus fer punèJumD.Quod tfi frofofitum 

S A T I S anttm eft , fumere dues tantum angulos ef-
fofitos aqu'ilUs duebus reffis , vt theerema h*c verunifit

 : 

quia 
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f âii./e! 
*>3.fr0, 

frrt 

çii.ter 

qttia.fi duo oppofiti funt tquales duobus redis, erunt necef-
Vftitio &• reliqui duo offojsti difobus reciis tquales;cum om~ 
nes quatuor-fint quatuor reffis tquales,vt ad propof. szdib. 

i, demonfirauimiti. 
E X hac.etiam prof oj. facile démonfirabimus iheorema 

hoc infequens,quod fréquenter vfitrfari foht.tartquam frtn 

cifittm, À idatiematicti.fcilic.ef. 

SI ex femicirCulis, aut circulis fegmçn-
tr fînlilia dctrahànrurV reliqua quoque fe-
gmenta ftmilia erunt. 
*brt X9 bip tî#H?.?TC mwJhbr.up. nt 12 

S I NT primum in circulis 
ABÇDEF , GHIKLM , arcus fi-

\ Miles CDE , IKL. Dico fa reli-

miles tp. Sumftit, ènim ïnàiBis 
arfhb'us,punclts kstcuihque £>,:B: 
K.H,,iungantur récit D C , D E, 
BC BÈ.KI, KL, HT, ÏÏL, gui* 

igttUr-arcsu CDE flKLtfimiles funt,erunt,ex definitiont fe-
g.mentorum fimiUum.ino.uu CDE, l K L, squales. Cum er-
«o duo anguli CDE, £BE, duobus angulis IKL ,IHL ,fint 
squales,; a quod tam itti,quàm hifint tquahs^duabiis reciis;. 
b erunt & reliqui anguli CEE*!HL,tquales ; acprofferea, 
ex dêfn. r o.butus. lib.arcas EBC,LHI,fimiles erunt. 

D~E~Î N D-E infemicirculis AEC,GLI, fimiles fint ar-
eus £C, L I. Dico ey reliques arcUi AE, G L , ejfe fîmiles-
Sumpzs enim punQis D,E,K,M, vteitnquc in ijs arittbist, 
lungnntur réels. CD, DE, CE, EF, FA, AE; IK, KL, IL, 
LM,MG,GL. itaque■ guia ar cii s EC,LI,fimiles funt,erunt, 
ex de fin. anguli CDE,IKL, tquales. -Cum ergo (y- duo an-
guli CDE, EAC, duobus angulis IKL, LGl, squales fint ; 
c quod tam illi, quàm bi fint duobus reciis tquales : erunt 
(y reliqui anguli EAC,LGl,tquales. Surit autem Qpangu-
li AEC,GLI, in femicirculis,hoc eft,in fegmentisfimilibus 
AEC,GLI, tquales, ex definitiont fegmentorumfimtlium 

Igitur ' 
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Igitur in triangulis AEC, G L I, & reliqui anguli ACE' 
GIL,ex coroll.i.propof. 31. lib. i .tquales erunt. Cum ergo 
duo anguli ACEREE A,du obus angulis GiL,LMG, tquales 
fint ; a quod tam illi, quam hi duobus Jint réélis tquales ; 
erunt quoque anguli reliqui EFA,LMG,tquales:ac proin-
de,tx défi».fimilium fegmentorum,arcus AE, G L, reliqui 
in femicirculis ,fimtles erunt. Quod erat oslendendum. 

§yy A N D O autem de fiegmentis fimilibus ferme hic 
incidit, non videntur omittenda hoc loco tria theoremata 
tum Geometricis rébus , tum prtfertim Aïlronomicis per-
necejfaria, quorum primumfit hoc, quod nos csd-defin. 10. 
huius lib. demonfirandum recepimus : videlicet. 

A N G V LI infîftentes arcubus c.ircu-
iorum fimilibus fiue ad centra, fiue ad cir-
cumferentias,funt inter fe squales.Et con-
tra, arcus, quibus anguli squales fiue ad 
centra , fiue ad circumfercntias infitlunt, 
fimiles funt. 

SI NT in circuits ABCD,EFGH,quorum centra I?K, 
primum arcus fimiles B C D, 
F G H , quibus ad centra infi-
ftant anguli I, K , ad circum-
ferentias vtro anguli A, E. Die* 
tam ilhs, quam hos inter fie t- 33> 
quales effe. Consiituantttr enim 
in illis arcubus anguli C, G, qui 
ex defin.fegmentorum fimilium,tquales erunt. b Stuit au 
tem tam duo anguli C, A, quam duo G, E, duobus reciis t-
quales. Ablatis igitur tqualibus C, G,erunt quoque reliqui 
A,E,tquales. Quorum c cum duplifint anguli I,K,à erunt, 
hi quoque tquales. §hfod efl propofitum. 

D E I 7>iD E fint tam anguli f,K, quàm A, E, infifien-
tes arcubus BCD.FGH, inter fie tquales. Dico arcus BCD, 
FGH, effe fimiles. Nam fi Â, & Ê,fint tquales : fint e au-

*Z2.ter] 

ozz.terl 

czo.ttr] 
d6.prt. 

ai.terl 
tem 
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\bxe.ter 
ij.fre, 

| iaz.ter 

f -r.pri, 
Igzo.ter 

tem tam due anguli A, C, quam duo E, G, duobus reciis t 
qu'aies ; erunt & reliqui C,G, squales ; ac prepterea.ex de-
fin.fimilium fegmentorum,arcus BCD,FGH,quibus anguli 
squales A,E,ad circumferentias tnfisiunt, fimiles. Si -jere 
anguli I, K, ad centra fint squales , a erunt quoque eorum 
dimidia squaiia.hoc tïi,angnli A,E, §luare rvt prius,arcus 
BCD,FGtI,fimiles funt £uod erat oftendendum. 

S E C V N DV M autem , quod nos etiam in fphtr» ad 
finem primi cap. démon firammHs,hmufmoii fit.' 

SI duo aut plixres circuli ex eodem cen 
tro defcribantur, arque ex centro dus, aut 
piurcs rect.i lineœ ducanturçerunt arcus in-
ter quafcûq duas iineas intercepti,fimiles 

D VO circuli ABC, DEF, ex eodem.centre G, deferiptt 
fmt.^r ex centro G, dus, récit erluatntur GB,GC. Dicoji.r 
eus ÉF,BC,effe fimiles. Froduéia enim BG, ad A , iuxgan-
tur reéiie AC, VF; Item fumptis ptinBis H , I, -jtcunque , 
ducantur réels BH,CH, El, F! . §)uoniam igitur angulm 
G, ad centrum arcubus E F, B C, infiftens b duplus efl tam 
anguli EUE,quam anguli BAC; c erunt anguli ED\r,TlF, 

K duobus angulis BAC, BHC,s-
quales ; qued à tam illï, quam 
hi duobus reciis fint tquales. Ab 
latis igitur tqualibus angulis 
EDF,BAC,ereliqui EIF,BIiC, 
■tquales erunt : ac froinde j, 
gmenta EF, BG, in qujèus funt, 
fimilia e: unt,ex defin, fimilium 
fegmenterum . &it!>d erat cfien 
de.ndum. 

B R E VIV S fie. (Quoniam 
anguli A,T>, tquales funt, quod vtriufque g duplus fit an-
gulus G,ad centrum; erunt fer antécédent theorema.arctis 
BCEF, quibus ad circumferentias infiiiunt}jim lit s. Qued 
esl propofitum. 
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y E L ttdhuc brtilius . Shtoniam arcubus EF,BC,squa 

les anguli in centre infifrnnt j immo-onus & idem angulus 
BGC\enmt per antecedens theorema arcw. EF,BC fimiles, 
Atqsie in hac demonfiratione nen efl ofus 'Ma conflruciio-
ne , vt manifeftum efl . 

T E RT I V M denique , quod aliter que que in ncfiro 
Aftrolabio oiiendimus, hoc fit. 

SI duo,aut plures. circuli fe mutuo tan-
gant interius in vno pundo, à quodua?, 
aut plures redrc educantur ; erunt & arcus 
inter quafcunque duas line-as intercepti, 
& arcus inter quamcumque lineam , & 
pundum contadus intercepti 3 limiles. 

T A N G A NT femutuoin-
terius duo circuli ARCADE,in 
puncio A, à quo dut recii edu-
cantur AB, AC. Dico tam arcus 
DE,BC,quamAD,AB,é> AED, 
ACB. fimiles efje , Sumptis enim B 
duobus punclis vtcunque F, G, 
iungantur refis. BF,CF,DG,EG. 
S)uonia igitur duo anguli DAE, 
DGE,duobus angulis BAC,BEC, 
tquales funt, quod a tam ilîi, quam hi fint duobus reciis 
squales: ablato commuai angulo BAC,b erunt reliqui an 
g:iii DGE, BFC, tquales; ac proinde arcus DE,BC,fimiles 
erunt ex de fin. fegmentorum fimilium . 

B R E y I V S fic.§}u.oniam angulus A,communis f tri-
que arcui DE, BC, ad circumferentias infiflit, erunt, ex 
demonflratis ante frexime antecedens thecrema,areus DB, 
BC,quibus iufiftit, fimiles. §}uod eft prvpofitum . 

§IV I A vére, fi per circulorum centra du ci a cogitetut 
retin ACc htc in contaStum A, cadit, funtque eodem pa-
tio arcus DF.,BC,fimiles,fit i Dt ht fit fimilibus ablatis ex fe-
micirculis fimilibus , reliqui arcus AD, AB, /imites qnoq; 

D d fint: 

mi.ter 
b$.pr<r. 

cti.tsrl 
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fint: atque bis ablatts extotis circumfèrentys fimilibus , fi-
miles quoque fint reliqui anus AED, ACB, vtpaulo xnte 
iemoufirasiimus . §hfod efl propofitum. 

HVC etiam refirripoteft hoc theorema. 

SI vnumlatus quadrilateri in circulo 
defcripti producatur, crir angulus exter-
n us angulo, qui angulo ci deinceps oppo-
nitur, œqualis. 

/ Tf, circula ABCD, defcriptumfit 
cuadrilaterum quodeunque ABCD, 
citius lattis AD, producatitr ad E. Di-
co angttlkm EDC, angulo B, tqualem 
tJfe.Cum enim duo anguli ad D,aqua 
les fint duobus redis : Item b duo B,& 
D, i» quadrilatère ; erunt duo illi his 

duobus tquales. Ablato ergo communi anguh ADC\ re-
UquusEDC, externus reliquo B, iquitiis erit. Qusd eft 
propofitum. ' 

THEOR. 21. PROPOS. 23. 
S V P E R cadcm reclalinea, duo feg-

m en ta circulorum iimilia,& inçqualia,non 
conftitucntur ad eafdern partes. 

SI enimfieripoteft, fuper refta AB, conftitaantur 
D adeafdem partes duofegmenta fimilia, & 

insqualia ACB, ADB.Peripicuum eftautem, 
quod fc folum interfecent in punclis A, & B; 

|j c Circtâus enim circulum non fecat in plu-
ribus puu&is, quam duobus. Vnde periphe-

ria vnius fegmenri tota erit extra peripheriam aitenus. 
Ducatur igitur recta AD, iecans circumferentias m C, 
& D,& connedantur reclse CB,DB,Quoniam igitur feg 
menta ponuntur fîmilia, erit per 10. defin. huius lib. 
angulus ACB, sequalis angulo A DB, externus interno : 
d quod eft abiurdum . Non igitur fegmenta funt fîmi-

lia. 
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lia : Quare fupereadem recta linea, &c. Quod erat de 
monitrandum. 

S C H O L l V M. 
E A D E M rations , neq; ad d:uerfiis par-

tes. juter tadem recia tint* duo. ferment» cir-
culorum fimilia , q*p inuqualia conflituentur. 
Namfialterum eorum inteliigatur moucri cir 
calineam AB, njtiam ambo fint ad eajdem 
partes, in idem abfnrdum incidemus, ut figu. 
ra indicat, qitoniam altcrum alteri non con-
gruet, propter t-nsqualitatum. 

THEOR. 22. PROPOS. 24. 
S V P E R squalibus redis lineis, fim i 

lia circulorum legmenta funt inter fe x-
qualia_,. 

SVPER redis lineis equalibus AB, -, -p 
CD, conflituta fint fegmentafimilia_> /^S S—\ 
AEB, CFD. Dico ea inter fe efleaequa- (_ ) ( ) 
lia.Linese enim AB,CD, cum fint asqua- >_ B C I> 
les, congruent inter fe, fi altéra alteri 
fuperponatur. Dico igitur & fegmentum AEB, fegrnen-
to CFD, congruere. Si enim _±=L 

non congruit, cadet aut ex- /FZ^P 
tra , aut iatra, dut partira ex- ' ̂  J 

extra cadat, autintra, con 
ftituentur fuper eadem recta CD, duo fegmenta AEB, 
AFB,fimilia,& insqualia, quorum vninn totum extra_, 
aliud cadit, quod eltabfnrdum. a Dèmouiliatum enim 
e'à contrarium . Quod fi partim extra cadat, partim in-
tra, fécabunt fefe in pluribus punctis, quam.duobus,ni-
mirfim in A, B, G. Quod eft abfurdum.,'' Circuli enim 
non fe fecant in pluribus .pundis ,.quam duobus. Con-
grue: igitur fegmentum AEB, fegrnento CFD,atqj adeo 
ipfa inter fe a?quaîia erunt. Quocirca. fuper aéqualibus 
redis lineis ,&c Quod erat demonftrandum. 

1) d 3 iCh'O-

tra > partim iatra. Quod fi ' g A<T~^.Â~cn& 
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S C H O L I V M. 
NON folamin hac propofitione eflenditur, fegmenta 

fimilia AEB, CFD, effe squalia , fuper squales bafes AB, 
CD; uerum etiam ipfeu peripherias, 00 quod,vt demonflra-
tum cfl yfibi mutuo congruant. 

C O T<i,V ERS VM quoque huius propcf & prseedentis, 
facile dtmonflr abitur • ^simirum , fegmenta circulorum 
squalia fuper squales lineas, vel fuper eandem conflitnta, 
effe fimilia.Nam fropter sqtialitatem, alterum alteri con 
gruet ; quare fimilia erunt, cum hac rattone omnes angu-
li m ipfis confiituti squales fint. §jeod fi quts dieat,non fi-
bi mutuo côngruere fegmenta , fecabit neceffario vna cir-
cumferentia alteram . Vna enim extra altérant non ca-
det . Insqualia namque forent fegmenta , quod et! contra 
hypotheftn . Sint ergo fegmenta AEB, AGB, squalia fuper 
tandem rtctam AB, firent que fe mutuo in G. Igitur circu-
li AFB, AGB, fecantjefe in punliis A,G. B, pluribus quam 
duobus , quod efl abfurdum , 3. Circuit enim non fe interfe-
cant in pluribus pundis quam duobus . Eodem modo res 
demonfirabilur , fisqualia fegmenta fuper squales relias 
fint confiituta : fi nimirum altéra alteri fuperponxtur,çj ç, 

PROBL. 3. PROPOS. 25. 
C l R C V LI fegrnento dato,defcribe-

re circuium, cuius eft fegmentum. 
S I T fegmentum circuli ABC, quodperficere opor-

teat. Subtendatur recta AC, que bifariam fecetur in D, 
pundto, per quod perpendicularis ducatur DB, conne-
(ftaturque AB. Angulus igitur D B A, vel maior eft an-
gulo DAB, vel *quaàis, vel minor. Sit primum maior, 

„ (quodquidem continget, quando fegmen-
•y?-^ tum ABC , minus fcerit femicirculo : Tune 

enim , quia BD, tranfit per centrum, ex co-
g c rollarro propof. i. huius lib. quod eft extra_> 

fegmentum, cum ponatur effe minus ; erit 
DA, maior, quam DB, cum DB, perfkiens diametrum 

fît omnium minima,quce ex punciro D, in circumferen-

tiam, 
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tiam cadunt. Quare angulus DBA,» maior erit angulo 
DAB.) h'atq. angulus BAE,squalis angulo DBA,& fecet 
recta AB, rectam BD.productam in E. Dico E, effe cen-
trum circuli, cuius fegmentum ABC. ;Ducta enim recta 
EC,erunt latera A D,DE,trianguli ADE, squalia lateri-
bus CD, D E, trianguli CDE , & anguli contenti, recti. 
b Quare bafes EA, E C, squales erunt ; c Elt autem & 
EA,aequalis ipfi EB,quod anguli E AB, EB A,squales fint. 
Igitur très linese EA, tB, EC , squales erunt, d ac pro-
pterea E, centrum erit circuli ABC . quandoquidem ex 
E, plures quam dus rects squales cadunt in circumfe-
rentiam. 

S I T deinde angulus DBA , angulo DAB, squalis : 
(Quod dcmum continget, quando fegmen B 
tum ABC, femicirculus fuerit. Tune enim //T~"\ 
erit AC, diameter, & D, centrum , atque_j (/. 1 j 
adeo rects DA,DB,squales ; quare e & an- A D C 
guli DAB , DBA, squales erunt.) % Erunt igitur rects 
DA, DB, squales : Eratautem &D C, squalis ipfi DA, 
quod recta AC,lectafit bifariam. Quaproptercum très 
rects DA, DB, DC, cadant ex D, in circumferentiam 
g erit D, centrum. 

SIT tertio angulus DBA,angulo DAB,minor, (quod 
quidem eueniet ,fî fegmentum ABC, femicirculo ma-
ius extiterit. Tune enim, quoniam BD, tranfit per cen-
trum , ex corollario propof. r. huius lib. quod quidem 
intra fegmentum,cum mains e& ponatur, exiltit ; b erit 
DB, omnium, quas ex D, in circumferen- 3 
tiam cadunt , maxima ; maior igitur erit /^7P\ 
quam D A, i ideoq angulus DAB, maior an-f ) 
gulo DBA.) fiatq.angulus BAE,squaliS angu-Y^i/y 
lo DBA,& fecet recta AE,reclam B»,m E,pun v • 
ctOjCjuod ollendetur effe centrum eo Je m modo,quo id 
ipfum oftendimus.quando angulus DBA, maior erat an 
gulo DAB,vt confiât,fi recta ducatur EC. (Circuli igitur 
fegrnento dato,defcnpfimus circulum,cuius elt fegmen-
tum. Quod facerc oportebat. 

D d 3 SCHO 
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S E D fortaffis hic demonftrat'w Euclidis, qus. per om-
nia tria circuli fegmenta progreditur, itafacilius inslitue-
iur, Diuifit recia AC,bifizriam in D , ereciaq. perpendicu-
lari 1)1?.(y duiia AB; aut DB, miner eft, quam D A, aut 
nqualis, aut maior. Si miner, a erit angulus DBA, maior 
angulo B AD. ConBituto igitur angttlo B A E, stquali ipfi 
ABD; oiiendemus, vtprias, E,centrum effe . Atque hoc e-
uenit. qustn lo fegmentum eft femicirculo minus. 

SI vire DB,tqua!ts eft ipfi D A; erunt omnes très DA, 
DByDC.iqualts ; b ac proinde D, centrum. \§hi& ratio la-
cum habet i» femicirculo. 

SI denique DR, maior eft, qukm D A j c erit angulus 
Ï>BA, minor angulo DAB. Conftituto ergo angulo BAS, 
tiquait ipfi ABE;oslendetur E, effe centrum, vtiprius.Uoc 

]au:cm maiori fegrnento accidit. 
ALITER, idem problema hoc modo abfoluetur. Fofi-

tis ijfdem , qu.i prias , fiât angulo DBA, stqualis angttlu. 
EAB. Et fi quidem recia AE,cadie infra AC, erit fegmen-
tum femicirculo minus, vt in prima figura. Si vero AE 
tadit fiupra AC, eritfegmentum femicirculo mains, vt in 
tertia figura ifemper autem E,centruni erit,vt demonsir» 
tum eft. Si denique recia officions cum AB, in A , angulum 
&qtialem angulo A BD,cosncidit cum A C, erit fegmentum 
femicirculus ,funclumque D , centrum erit, vt in fecunda 
figura. 

B RE fIVS tamin inuenietur centrum fegmenti pre-
pofiti cuiuslibet,fiue illudfemicirculo miaus fit,fiue squa-
le ,fiue mains , hac rations. Affumantur in peripheria fe 

gmenti tria puncla vtcunque A ,R ,&C, 
ç qui duabus réélis coniungantur AB ,BC, 

K qui bifariam fccintur in D, Cp E . Deinde 
uex D, & E, educantur ad AB,BC, perpen-
f'.diculares DE ,EF. Sjuoniam igitur per co 

rollarium prepef.i. huius lib. tam DF, qua 
EFfiKctiit per centrum ctrcu!i,cuius ABC fift fegmentum 
ceibunt ambzin centra, vt in F. §uare centrum eft in 
usntum. §}uod eft propofitum. 

ALI-
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L I B E*H, III. 4-3 
ALI TE R, vt Mechanicifilent ■ Accipiantttr in cir' 

cumferenti* duo punBa vtcunque A,& * quibus defcri-
bantur duo arcus,ad idem interuttUttm quodcmique, qui fe 
interfetent in E,Qo F.Poflta ex aiijs duobus panais C,&Dt 
alij duo arcus fe fêtantes in G, & H, 
defcribantur ad quoduis interuallum, 
\fiue idem quod priusfîut diuerfum. Si \0 
igitur agantur reBtEF , GH,tranfi- fy y- i 
bu»t ambt per centrum . Viiare pun-
it" u m I, in que cosunt, erit centrum . j 
§)uod autem line A EF , G H , per centrum tranfeant, i>A 
demonftrabitmr. Ducjntur récit AE,AF,BE,BF\qiu inter 
fe tquales erunt , ob tqunlitatem circulorum . S}uoniam 
igitur Ittera AE,EF, trianguii AEF, squalia funt lateri-
btis BF.EF, trianguii £EF; 0> bafes quoque AF,BF,squa-
les: a Eriim anguli AEF,BEF, squales . Rurfus duBa re-
Ba AB.qus. fecet EF,in K: quoniam latera AE,ÉK,trian-
'gttli AEK,t.qualia funt lateribus BE, EK, trianguii BEK; 
& anguli A EX, BE K, oflinfs quoque squales ; b erunt & 
bafes AK,BK, & anguli AKE.BKE,squales , ideoq. rcffi. 
Square cum EF,diuidat reêiam AB,in circula bifariam,Ô> 
ad angulos reffos, tranfibit per centrum, ex csrollario pra-
p cf. t.huius lib. Eadem ratione.oîiendefur GII, tranfire per 
centrum. Debent autem quatuor punStÀ A,B,C, D, in tali 

IJitu accipi,vt reBs EF,GH,non in direffum fibi occurrant, 
fsd vt fe mutuo fectnt.Qùbdfiquando contingat,reBas EF, 
GH.in direBum effe confiitutas, diuidenda erit recia intra 
cir c umfer cntiam comprehenfa , bifariam. i'unciutn enim 
diuifionis erit centrum circuli : propterea quod tune reffa 
illa efl diameter circuli,quandequidem per centrum trait 
fit,ex coroll.propof.x. huius lib. 

THE O R, 23. P R O P O S. 26. 

IN squalibus cir cul is, squales anguli 
xquanbus peripherijs infiftunt , fiue ad 
centra, fiue ad peripherias conftituti in-
ifïftant. 

I N 

SCD LYON 1



c 14. «r 

I &ta.ttr 

4Ï4 EFCLID. GEO M. 

IN circulissqualibus ABC, 
DtF, quorum centra G, H, con-
ftituti tiat primum ad centra an-
guli squales A G C, DHF . Dico 

'f peripherias AC» D F, quibus infï-
ftunt, fiue fuper quas afcende-

runt, effe squales. Sumanrur enim in penpherijs ABC, 
DEF, duo puncta B, E, ad qus rects ducantur AB , CB, 
DE,FE, connectanturq. rects AC, DF. Quoniam igitur 
a anguli B, & E, dimidij funt squalium angulorum G, 
& H; erunt & ipfi squales inter fe.Quare ex definitione 
fegmenta AEC,DEF, fimilia erunt. Et quia latera A G, 
GC, trianguli AGC, squalia funt lateribus D H, H F, 
trianguli DHF, propter circulorum squalitatem ; & an 
guli,quos con:inent,G,H,sqiralcs, ex hypothefîjberunt 
bafes AC, DF, squales. Cum igitur fegmenta fimilia-., 
ABC,DEF,fint fuperlineas squales AC,DF,c erunt îpfa 
inter fe squalia.Quare fî à circulis squalibus demantur, 
remanebunt & fegmenta AC,DF,inter fe squaliaj atque 
adeo peripheris AC,DF : Quod eft propofitum. 

SINT deindead peripherias conftitutiduo anguli 
squales E,& E ; Dico rurfus, peripherias AC, DF, fuper 
quas afcenderunt, effe squales. Erunt enim, vtprius, 
fegmenta ABC,DEF,fîmilia.Cum igitur fint fuper squa-
les lineas AC,DF; ( cum enim anguli G,H,squales fint, 
à quod fint dupli angulorum squalium B,& E ; erunt,vc 
prius,rects AC,DF,xquales) e erunt ipfa inter fe squa 
lia Si igitur à circulis squalibus detrahantur, remane-
bunt 8c fegmenta AC,DF,squalia. In squalibus itaque 
circulis, squales anguli, &c. Quod erat demonftran-
dum. 

SCHOLIVM. 
H AE C fecunda pars breuius ita demonîtrabitur. Quo-

niam anguli G, H, dupli funt angulorum squalium B , E, 
erunt ipfi inter fe squales. 6fuare vt oftenfum ejî prius, pt 
ripheria. AC,DF, fuper quas afcenderunt,tquales erunt. 

I A M vero, fi quando centingat, rectos AG,CG ; DH, 
F H,non confiituere angulos in et Ht ris fupra bafs AC,DF, 

JtT 
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fed fiupra bafes ABC,DEF ,vt fub- g £ 
»ec?« ht figura, monftrant.itx fiecun /^^\ A^^^S 
da pars huius propos. demonîiran fif^C^A p^^^îj 
du eft . Quoniam fpatia ad centra V Cr y \ G y 
G,H,infiftentia arcubus AC, DF, V.—X 
squalia inter fe fint,cum ex fcht-
liopropof.zo. huius lib, duplafint angulorum i, F, ad cir-
cumferentias ; erunt etiam anguli A G C ,D H F , reliqui 
quatuor rectorum, quibus tam fpatium cire» G, quam 
fpatium cir ta H,squale esl,ex coroll. z.propof.ii.l b.i. in-
ter fe squales. Quare,vt prius,o!ïendemus,bafes AC, DF, 
ttiangnlorum AGC,DH F.squales effe, ideoq. fegmenta fi-
milia ABC,DEF , ob iqualitatem angulorum B, E , fuper 
tquales bafes AC,DF,effe squalia, ey>c. 

R IN C etiam fit, fpatia squalia in centris , i.-ifiilere 
arcubus squalibus. Nam fi fpatia in centris G, fi, infifien. 
tia arcubus maioribus AC,DF,squalia funt',erunt quoque, 
vt oftmdimus,anguli AGC, DHF, squales. Igitur ,vtin 
prima parte propofitionis demonftratum eft, erunt & arcus 
A C,b F, maiores, & minores ABC, D E F , inter fe 
squales, 

SfVO'QfidiSiangulifuerint insquales , maior infiftet 
maiori peiipherit,quam minor. In circulis tnim squalibus 
ABC, DEF, fit angulus AGC, JS 11 
ad centrû maior angulo DHF, //\*\ 
ad centrum ; Item angulus (//a \\ / /H\ | 
ABC,adcircnmferentiam,ma- V-—J] ^jc \ l/ 
fir angulo DEF , a i circumfe-^\^j J 3> >«^_^.F 
rentiam.Dico peripheriamAC, I 
maiorem effe peripheria DF. Si enim fiât angulus CGI,an-
gulo DHF,Cf angulus CBI, angulo DEF , squalis ; erunt 
vt cftenfum cft,peripheri* CI, DF, tquales . Ac propterea 
AC,maior. quam DF. 

P 0 RRO propofitio hsc, & très prexime fequentts in-
tdligindt etiam funt in eodem circulo. Hoc eft . In eodem 
circule squales anguli squalibus peripherijs ixfiftunt, &c. 
vt tx demonfiratione huius propos. & fequenttum trium 
liquide confiât. Eadem enim fitmper demonftralie,qut due -

bus, 
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426 EVCL1D. GEO M. 
^tis , fluribasvs circuits accommodâtur , lecum habst in 
nno eodemque circula. 

xxvj. THE OR. 24. PROPOS. 27. 
IN œqualibuscirculis, anguli, quia;-

qualibus peripherijs indftunt , funtinter 
fe œquales, fuie ad centra, Hue àd péri-
plierias conftituti infiftant. 

~j> -g IN eirculis Eequalibus ABC, 
/^T\\ DliF,quoram centraG,H,infîftart 

I /
G
\ I I /

H
\ ) P

r
'
m,Im

 anguli ad centra A G C, 
86 DHF, sequalibus perinhenis 

jÈ»ai-Yc IN—^FAC, OF. Dicoangulos AGC& 
DHFjSeqaaics effc. Si enim ncn_> 

funtîequales , fit angulus G, maior, fiatq. angulus /GI, 
a2.6.ter asqualis angulo DHF. a Erunt igitur périphérie AJ

3
DF, 

xquales . Cum igitnr peripheria A C, Eequalis pcnatur 
périphérie DF,eruht périphérie AI, AC, inter fe«qua-
les^arsj.&'totumjquod eft abfurdum. Sunt ergc anguli 
AGC,DHF,;rquales. 

INSISTANT deindc eifdem peripherijs arqua-
libus AC,DF,anguli B,& E, ad peripherias; qaos rurfus 
dico squales elle. Nam fi alter, vt ABC, maior eft ; fiât 

bzô.ter angulo Eequalis angulus ABI,beruntq. périphérie AI, 
DF,squales. Quare,vtprius, eruntpériphérie Al, 
AC, xquales, pars & totum ; quod eft abfurdum. Sunt 
ergo anguli ABC,DEF,2equales. In œquaii6us igitur cir. 
culis,anguli, qui sequalibus peripherijs infiftunt, &c. 
Quod demonftrandum erat. 

S C H O L I V M. 
H AE C fecunda pars ita quoque dimonftrabitur,Pu»n-

do récit AG,CG ; DH, F H , tn centris angulss cenîiituunt 
- Zo.ter fupra bufes AC,DF. S^uoniam c anguli ASC, Qp £, dimi 

àij furtt angulorum A G C , & H, quoi tam cjiemlimus ejfi: 
s,qualts\ erunt & itfi interfs squales. 

EO DE M modo fpc.tia in centris G, H, infisisntia ar-\ 

cubus 
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L I & B,R. III. &7\ 
cubai ABC,DEFvtqualibtts j iqualia erunt. Nam àislatts 
nqualibus ABC , DEF, ex circuits squalibut ; reliquifient 
xquales arcus A I C ,Z> F ; iieoq. vt' oflehdimus , anguli 
AGC, DHF, squales erunt : \qteibtts ablàtis ex fpatijscirca 
centra G, H, que. sq.ialia fu'it , cuti quodhbetfit quatuor 
rcUis squale,ex coroli.i.prcpof.^s. lib. i. reliquaertsnt o 
fpatiain centris G, II, infifientia arcubus ABC, DE F, 
iquaita. 

SI vero teripherh fuerint-insquales , infiflet maiori 
maior angulus ,fiue ad cc:ttrum,fiiie ad circumjerentiam, 
quam minori.In figura en'un fchelij prscedentisfit psriphe-
ri a AC, maior,quam peripheria DF. Dico av.gulum AGC, 
màiorem eJJ'e angulo DHF,&,angulum ABC.maiorem an-
gulo DEF.Si enim fiatperiphe-
ria CI,f.qualis piripheris, D F, 
ducanturq.recls IG,IB,erunt, 
vt ofienfum cft, tam anguli ad 
centrum CGI,DHF',quam an- J 

guli adcircumferenttam CBI, 
DEF,squale s . Square & angulus AGC, angulo DHF, 
& angulus ABC, angulo DE F , erit mator. 

§iy O D etiam de fpatijs ad centra G , H, infifteniibus 
arcubus ABC,DE F, inte'digeadum efl. Nam eodemmodo 
demouftrabimus fpatium ad H.arcui DE F ,inftften»maius 
effe fpatio ad G,quod arcui ABC,infifiil,fi arcus DEF,ma-
ior panâtur arcuABC. 

EX hacporro propofitione coUigemus, duas relias li 
neas , qus. in codent arculo squales arcus interctpiunt, fit 
mutuo non fecantes , effe p'arailelas. Et fi _A,-
fint parallels , ab ipfis arcus aquales vi-
tercipi. In cïrculo enim ABCD,recîs ADg 
BC, intercipiant arcus squales AB ,BC. B 
Dico AD,BC,effe parallelns. DiUia narn 
que recîa AC,cum anus AT,,DC,ponatur squales,* erunt 
anguli AQB.CAD, ipfit h-fifient*$ , squales ; qui cum fint 
alterni, h erunt AD.EC,pœïœllel&. 

SI NT iâm AD,BC, parallèle. Dico arcus interceptas 
AB, D C, effe squales. Cum enim fint paralleU AD , BC, 

du&a 

*-7.tef\ 

az7-Pr>] 
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•-li.pri 
\dS.fri 

418 EFCLID. GEO M. 

ducla retla AC ; erunt anguli alterni ACB , CAD, mua-
Us j b Acprainde arcus AB,DC, quibus infiftnnt, xquales 
erunt . 

V l SV M efl quoque hoc Uco apponere fequens thetre. 
ma adea,quAfequuntur,non inutile : videlicet, 

LIN E A re&a, qua: ex medio pun&o 
périphérie alicuius ducitur tangens circu-
la m , parallela eft reâx line£E,quse periphc-
riam iilam fubtendit. 

/ N circulo ABC, cuius centrum D , ducantttr ex A, 
puntto medte peripheris BAC,linea EF,tangens circulum 
Dico EF.farallelam effe récit BCfjtrcumBAC,fttbtenden-
ti. Ducla enim ex centra D, ad punclum contaBus A,recla 
DA,fecante reclam BC, in G, connexisq. récits DB, DC, 
c erunt anguli ADB,ADC,circumferentijs squalwus AB, 

AC , influentes, squales : Sunt au-
tem & latera B D, D G , trianguli 
BDG, lateribus CD , D G, trianguli 
CDG, squalia, utrumque -utrique 
à Ig'ttur & anguli ad G, squales 
Çunt fuper bafes GB,GC,ac propterea 
recli.îgitur & AGB,AGC,illis dein 
ceps recli funt : Sunt autem & an 

guli GAE,GAF, recli , e quod D A , perpendicularis fit ad 
EF. îErgo EF,BC,parallels funt. §]uod efl propofitum. 

£ X demonftratis in hac propos. & antecedenie, colligi-
tur etiam PJOC theorema , quod ad initium quoque triangu-
lorum reclilineorum demonflrauimus. 

Â N G V L V S reclus in centro infiftit 
quadranti; acutusvero arcui quadrante_j 
minori ; & obtufus arcui quadrante ma-
iori. Et contra, angulus in centro qua-
dranti infiftens, rediuS eft; infiftens vero 

arcui 
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arcui quadrante minori, acutus; & arcui 
quadrante maiori, obtufus. 

RECTV S angulus ABC,infifiat arcui 
AC,in,centroB,ctrcult ACDE.Dico arcâ 
ACquadrantem effile. Vroiuciis enim n 
réélis AB.CB, ad D,E, erunt quoque an-** 
guli ABE, C B D , reSo ABC, deinceps, 
relii, ex defin. 1 o. lib. i. necncn & an-

gulus DEE: réélus, a cum squalis fit relia angulo ABC,ad\*l Spri 
verticem. Omnes ergo quatuor anguli ad centrttm B,tqua 

les funt,vtpote recii : ac propterea b arcus AC, CD, D E,\bî6.ter 
EA,quilns infiftunt, squales erunt. GUtilibet igittir eorum 
quadrant cfi. Et quoniam relia cum AB,in B,conflituens 
angulum acutum,cadit in arcum AC : relia vero cum ea-
dem A B , in B, continent angulum obtufum , cadit in ar-
cum CD; liquida confiât, angulum acutum infislere arcui 
quadrante mtnori, obtufum verh'maiori. 

S E D infifiat iam quadranti AC,angulus ABC,in cen 
tro B. Dico angulum ABC,effe reitum,&e.Produliis enim 
rurfum reiris AB,CB,ad D,E; quoniam tant CAE , quam 
ACD,& AED,fimicircitlus efi,eftq.AC, quadrans;erit ta 
A E,quàm CD,quadrans quoque, ac proinde & DE, in fe-
micirculo AED , quadrant erit : Sunt ergo quatuor arcus 
AC,CD,DE,EA,squales

}
 c ac proinde anguli ad centrum\

ei7ttr 

B,sllis infiftentes, squales erunt. &uare cum omnes qua-
tuor fint quatuor redis squales, erit eorum quilibet relias. 
Et quia relia cumAB, auferens minarem arcum quadran-
te AC,facit in centre B,cum AB, minorem angulum reSo 
angulo ABC ; recta vero cum cadem A B , auferens maie 
rem arcum quadrante AC,conflit ait in centre B,angulum 
relie angulo ABC,maiorem ; perfpicuum eft, angulum mi 
nori arcui quadrante tnjïftentem , effe acutum; maiori ve-
ro, obtufum. Çhtod efl prepofitum. 

PARI ratiene & hoc theerema ex demenfiratii elici-
tur, quod in finubus etiat» demenfiranimai. 

RE-
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H.pri, 

430 EVCLID. GEO M. 
RECTA linca c centro cirtuli ducla, 

fecansq.aliam reclam non per centrum du-
clam bifariam, fecabic & arcum,cui hxc re-
cta fubtenditur,hifyriarn. Et contra,ii fecet 
arcum bifariam, fecabit cVreclam eifub-
tenfam bifariam. 

EX centro A,circuit BODF,rcd-i egre 
diens AE,fcet redam BD , bifariam in F. 
Dico &■ arcum BED,in E,fellum effe bifa-
riam, &c. Ductis enim recli s A B , A D ; 
quoniam duo latera AB, A F, duobus late 
ribus A D,AF,squalia fint, vtrumque v-

trique , bafisq. BF,bzfi DF,sqttalis ponitur ; 1 erit angulus 
B4F,angulo DAF,squalis. Igitur b arcus BE , arcui DE, 
squalis erit. Ssllus ergo es! arcus BD, in E, bifariam . 

SEC ET iam relia AE,arcum BD,in E,bif*riam.Di 
coredam quoqtte BD,in F,bifariam effe jedam . Du dis e-
ni m rurfunt redis AB,AD:']iton'tam arcus BE,DE,ponttn 
tur squales; c erunt (y ai.guli BAE,DJQjï,in centro squa-
les. Itaque quia duo latera A£,AF,duobus lateribus AD, 
AF}£qualia funt,"Vtrumque vtrique, angulosq. continent 
squales,vt cftendimus;à,erunt quoque bafes BF,DF,squa 
les : ac proinde reda BD,in F,feda efl bifariam. Quod erat 
csicidendum . 

N E G) V E vero omittenda hoc loco videtur eximia 
quidam propriétés circuli, quam Ioannss Baptifta Bens 
Aldus ex Cardano lib.16. cap.l. defubtilitate deftsuptam 
âetKcnfrat: Videlicet. 

SI in circule, duftis duabus diametris 
fe (e ad angulos reâos fccantibujs, altera_» 
earum producatur, eiq. ex vna parte quot-
quotparaiitîaeagantur diuidentes vtrum-

que 
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que Quadrantem in paires œqualcs, ac de-
nique ex puncto extremo alterius diamctri 
per extremumpunclum proxime parallèle 
recta, ducatur conueniens cum diàmetro 
pruducla : Erit tcta recla inter puncium 
concurfus, & concauam peripheriam cir-
culijomnibus parallelis vnà cum diametro, 
que producta eft, fimul fumptis, equaiis, 

I 2V, circula ÀBCD ,fecentfi ad reclos angulos diame-
tri AC-iBDjCf A.C,producatur verfiis C,quantum!ibet.Di-
uifio autem Quadrante BC , in quotuis partes squales C F, 
FG,GB;& €}uadrante BA,in toniem,iungantur relisFH, 
GI,qus ex fcholio kuius propsf.2j.ipfi AC.parallels erunt, 
cum arcus squales intercipiant. Ex B, per G, denique ex-

tendatstr rcCla BG,occurrens AG,pro-
dulin in K.Dico reclam AKyiqualem 
elfe omnibus parallelis A C, HF, XG, 
fimulfumptis. Dulïis enim reliis HC, 
IF,& produlîis,donec cum AK, con-
ueniant ; a quoniam anguli C H F, 
HFI,arcubus squalibus ÇF,HI, infi-
ftintes,funt squales; 'oerunt relis H C, 
IL.p.iralleU : Éiï autem & F H, ipfi 
C L , par aile la. F aralhlogrammum 
ergo eft C II F L; c ac proinde relia 

CL, relit. FIl,squaUs. Eadem ratione erit X L, ipfi GI, t-
■ qnalis : Çy fie dciu:eps,fifint plures. Add'ua ergi commit-
'ni AC,fiet teta AK,eninibus AC,HF, I G, fimul fumptis s-
qualis. §htod csipropofitum. 

THE OR. 25. PROPOS. 28. 
I N equalibus circulis 3 equales recta? 

linee equales peripherias auferunt,maio-
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I Ï S. pri 
bi6,ter 

'css.prt 

\iz6.ter 

lem quidem maiori, minorem autem mi-

I N circulis sequalibus ABC, 
DEF, quorum centra G, & H, fint 
recT:* sequales AQDF.Dico maio-
rem peripheriain A B C , cequalem 
eflê maiori DHF,& minorem AC 

minori DF. Duftis enim redis AG>GC, DH, HF ; erunt 
latera AG,GC, trianguli AGC, sequaiia lateribus DH 
HF,trianguîi DHF . Ponuntur autem & baies AC, D F, 
a.>qua!cs. Igitur a anguli G,& H,asquales erunt : Ac pro 
pterea périphérie A C, D F, quibus infiftunt, b sequales 
erunt ; que ablate ex totis sequalibus, relinquent etiam 
equales ABC, DEF. In sequalibus ergo circulis asqua-
Jes re&se linçe^&c Quod erat demonftrandum, 

SCHOLIVM, 
QVOD fifuerintlints. inzquales in circulis squalibtts 

auferet maior lima, maiorem peripheriam, quam miner, 
filoquamur de fegmentis circuit minoribus femicirculo 
Nafide fegmentis circuli masoribus ferma habeatur,maior 
line» auferet minorem peripheriam,quàm minor. In circu-

its enim iqualtbus ABC,DEF 
quorum centra G, & H, fit re-
lia AC, maior,quam DF. Di-
co peripheriam AC,fimicircu-
la minorem , maiorem effe pe-
ripheria DF : At peripheriam 

ABC, minorem peripheria DEF . DuHis enim reciis AG, 
GC, DH,HF,erunt latera AG,GC, trianguli AGC,squalia 
lateribus DH , HF, trianguli DHF. Fonitur autem bafis 
AC.maior bafe DF. Igitur c angulus AGC, maior erit an* 
gulo DHF. Fiat angulus CGI, angulo DHF,nqualis; erit-
que propterea d peripheria CI, peripheris, DF ,e.qualis; Ac 
proinde peripheria AI C , maior , quam peripheria D F: 
la'eoq. rcliqua ABC,minar} quam reliqua DEF. 

THEO-
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THE OR, 26. PROPOS. 29. 

IN equalibus circulis, arqualcs péri-
pherias, equalcs recta: linee fubtendunt. 

IN circulis eifdem sequalibus B E 
ponantur œquales périphérie A- S > 
BCJ)EFj Item AC,&DJ. Dico ( 5 > ' H 

reftas AC, D F, que eas fubten- j^ff\, . 
dunt, effe aequales . Du&is enim —s*-D 
lineis, vt prius, erunt latera AG,GC,trianguli AG 
qualia lateribus DH;HF,trianguIi DHF : Sunt autem & 
anguli G,H,a sequales, quod sequalibus peripherijs AC, 
DF,infiftant. Igitur b bafes AC,DF,equales erunt. Ine-
quali'bus ergo circulis, equales peripherias, &C. Quod 
erac oltendendum, 

S C H O L I V M. 
S F autem fuerint périphérie inequales , fubtendet ma-

iorem maior• line a , quam minorem ,Jïde fegmentis fetnii-
cir culo minoribus fiât fermo. Nam fi de fegmentis maiori-
bus femicirculo loquamur; fubtendet maiorem minor hhea* 
quam minor'e. In circulis enim B E 
squalibus ABC,DEF, quorum /* N. 
centra G, & H , fint périphérie, j G. \ 
femicirculo minores A C , D F ; A-—ç 
yitq. AC, maior, quam D F; 
Ac proinde ABC, minor quam 
DEF. Dico lineam AC , maiorem effe , quam D Fi DuBis 
enim reBis AG,CC,DH, HF ; erit angulus A G C, maior 
angulo DHF, ex fcholiopropos. 27. huius lib. Cum igitur 
latera AG, G C, trianguli AGC, squalia fint lateribus 
DH, H F, trianguli D H F ,c erit bafis A C , maior bafiu 
DF, &c. 

SVNT autem proxime antécédentes quatuor propofitio 
nés i6.c7.28, éf -9- intelligend& etiam in eodemarculo, 
ut in fcholio propos.36. monuimus, quemadmodum confiât 
ex demonfiratienibtts adduct'u. Etdem enim locum habent 
in une eodemq. circula. 

XXY111. 

E e ITA-

a 27. ter.' 

t.prt. 
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IT A §iy E esdem quatuor propofitiones magis vni-

uerfales fient, fiita proponantur. 

IN sequalibus circulis,vel eodem,sequa-
les anguli sequalibus peripherijs infiftunt, 
fiue ad centra, fiue ad peripherias confti-
tuti infiftant. 

I N sequalibus circulis, vel eodem, an-
guli qui sequalibus peripherijs infiftunt, 
funt inter fe squales, fiue ad centra, fiue_-> 
ad peripherias conftituti infiftant. 

IN sequalibus circulis, vel eodem 5 se-
quales re&se linese squales peripherias au-
ferunt, maiorem quidem maiori>minorem 
autem minori. 

IN sequalibus circulis,vel eodem,sequa 
les peripherias sequales re£tse linese fub-
tendunt . 

SED &fequentet propofitionts demonslrare, nonftterit 
inutile. 

I. 
CIRCVLI, è quibus sequales re&se 

linese auferunt fimiles circumferentias, se-
quales funt. 

B E E X circulis ABC, DEF, reSs 
. line», squales A C, D F, abfcin-
\ dantfimiles circumferentias ABC, 
) DEF. Dico circulos ipfos squales 
F effe. Nam fi fegmenta ABC; DEF, 

fimilia funt, erunt & reliqu* fegmenta AC, DF, fimilia, 
vt adpropof.it.demonslrauimus. Rurfus quia fupcr reclat 

squa-
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squales A C, D F, conftituta funt fimilia fegmenta ABC, 
les AC,DF, conftituta funt fimilia fegmenta ABC, DEF, 
a ipfi» inter fit squalià erunt.Eadem ratione squalia erunt 
fegmenta AC,DF,qusfimilia funt demouslrata. Toti ergo 
circuli squales erunt. Simili modo, fi réels, squales A C, 
D F, dicantur auferrefimiles circumferentias A Ç, D F , 
erunt ex ijs,qus ad propof.zz. démonfirauimus,& fegmen-
ta ABC,DEF,fimilia. b Tarn ergo illa , quam hsc inter fe 
squalia erunt: ac proinde cy toti circuli squales erunt in-
ter fe . Quod eftpropofitum. 

IL 
£ X circulis insequalibus cequaîes recta? 

linese circumferentias diffimiles auferunt, 
/ N eadem figura ponantur r eSs AC, D F, squales, at 

circuli ABC,DEF, insquales. Dicà circumferentias ABC, 
DEF, diffimiles effe. Si enim fimiles effent, circuli ipfi , vt 
proxime demonSlrauimus, 'effent squales'. Quod pugnat^ 
cum bypotbefi. Diffimiles ergo funt circumferentis ABC; 
DEF. Eadem ratione circumferentibAÇ, DF> erunt dsjfi, 
miles . Quod erat oslendendum . 

III. 
EX circulis insequalibus linese recta*i 

quse circumferentias fimiles auferunt, in-, 
sequaies funt. 

. / AT eadem figura ponantur circuli insquales , at cir-
cumferentis ABC,DEF,fimiles. Dico reclas AC,D F, ins-
quales effe. Si enim dicantur effe squales , erunt, ex primo', 
theoremate , circuli xquales , quod es~î abfurdum, cum po-
nantur insquales . Sunt ergo réels AC,DF,inaquales,.Eo~ 
dem modo ,fifimiles dicantur circumferentis AC,DF,de-
monslrabitur,re£iaslineas AC,DF,insquales effe. 

mit 
RECTAÈ linese, quseexquibufêun-

iiUjer] 

bzq.terl 

Ee eue 
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que circulis circumferentias fimiles ine-
les auferunt, inequales funt. 

B E IS eadem figura ponantur circum 
ferentis ABC,T)EF, fimiles & ma, 
quales . Dico recias AC, DF,ins 

. quales eJfe.Aut enim circuli squales 

1 

funt, rjtl insquales. Sint primum 
squales. Si ergo réels AC, DJ£, dicantur squales, a erunt 
circumferentis ABC, DEF, ablats squales ; quod efl cen-
tra hypothefin. Non ergo squales funt réels AC, D F. Sint 
deinde circuit insquales Igitur réels AC, DF, aufexentes 
circumferentias ABC, DEF,fimiles, insquales funt, -vt in 
tertio theoremate demonfiratum efi.Non aliter ofiendemus, 
recias AC,DF,insquales effe,fi circumferentis AC,UF,po-
nantur fimiles, (j> insquales. 

V. 
SI in diametro circuli prêter centrum 

punctum fumatur, ab eoq. in peripheriam 
due recte non in caicié partes cadétes effi-
ciant ad diametrum angulos equales, re-
cte ille linee equales erunt, & arcus ab-
feindent equales. Et fi linee fint equales, 
condiment recte ille ad diametrum an-
gulos equales ^ abfcindentq. equales ar-
cus . Si denique arcus equales abfcindant, 
erunt recte ille equales, conftituentq. ad 
diametrum angulos equales. 

IN circula ABC DE,cuius centrum F;fumaitir m dia-
metro AD,punlîum G, prster centrum , conflitttanturque 
primum duo anguli squales CGD, EGD. Dico tam recias 
GC,GJE,quam arcus CD,ED, squales effe. Quoniam enim 
i> tam duo anguli CGD,CGF,quàm duo EGD, EGF, duo-
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bus redis squales funt, fi demantur squales CGD, EGDi 
erunt & reltqui CGF , EGF, s. 
quales. Ductis igitur redis CF, 
EF,ad centrum', erunt duo U-
tera FC , FG , duobus lateribus 
FE,FG,tqualia, anguliq. FGC, 
FGE,squalibus lateribus oppofi. 
ti squales Cum ergo reliquorum 
angulorum FCG, FEG,vterque 
fit redo minor ; ( Duda enim 
reda CD,erit angulus FCD , in 
lfofceleFCD,acutus;ex s.corell. 
propof.ij.lib.i. ac pr opter ea à fortiori FCG,acutus crit.Eo-
■iemq. modo,duda recta DE,angulus FEG, acutus erit, ) 
erit ex tjs , qus ad finem lib.i.demontlrauimus , bafis GC, 
bafiGE,tequalis,& angulus CFG,angulo EFG; a ac proin-
de arcus CE),EU,squale s erunt. Confiât ergo propofitum. 

BEIN HE fint Unes GC,GE,squales. Dico & angu-
los CGD,EGD,squale s effe, & arcus CD,ED. Si enim Unes 
GC,GE,funt squales,erunt duo latera GC,GF,squalia duo 
bus lateribus GE,GF; ESI autem ty bafis FC,bafiFE.squa 
lis. b Igitur anguli FGC, FGE, squales erunt, ac proinde 
Q> ex duobus redis reliqui CG û,EGD,erunt squales. Rur 
fus quia duo latera FC,FG,duobus lateribus FE,FG, squa-
lia funt,bafesq. squales ponuntur GC, G E, c erunt & an-
guli CFÏ),EFD,squales ,i atque idcirco & arcus CD.ED, 
equales erunt. Quod efl propofitum. 

T E RTIO fint arcus CD,ED,sqttales. Dico & lineas 
GC,GE,Qf angulos CGD,EGD,eJfe squales. Si enim arcus 
CD,ED,squales funt.eerunt & anguli CFD.EFD,squales. 
§Utare cum duo latera FC,FG,duobtis lateribus F E, F G, 
fint squaiia,angulosq.squales contineant; f erunt &bafes 
GC,GE,squales,éf anguliFGC,FGE;ac proinde ex duobus 
rectis reliqui CGD,EGD.Qus omnia demonflranda erant. 

HOC tamen theoremate multo vn'merfalius eft Lemtna 
zx, lib.t. noftti AHrolabij. y 

SI in diametro circuli praster centrum fuma-
tur 
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L.prt. 
|f28./er. 

tur punétum quodpiam> in quo ad eaidé partes 
duo anguli squales conftituâcnr,infirtent hi an-
guli a:quales arcubus inasquaîibus,maiorq.erit 
ille, q. à minori portione diametri re.motior eft. 

IN eadem figura proxima fint 
anguli squales CGD , duo CGB-
Dico arcum BC,arcu CD,maio 
rem ejfe. Ditttis enim réélis BC, 
CD, a quoniam reBa GB,maior 
eft, quam reéîaGD,abfcindatur 
G H,ipfi GD,squalis,iungaturq. 
recla CH. Quia igitur duo late-
ra GH,GC, duobus laterib. GD, 

GC,squalia fiunt,angulosq.continêt squales;herunt 0> ba 
fies CH,CD,squales,ej> angulus GHC,angulo GDC,squa-
lis. Eft autem GDC , in Ifoficele FCD, acutus , ex ;.corolL 
propofi. n.lib. t. Igitur & GHC.acutus erit ; ac proinde ex 
duobus reBis reliquus CHB,obtufius erit. Cum ergo ; c duo 
anguli CHB, CBH ,fint duobus redis minores , erit CBH, 
acutus. Quare à Utus BC,latere CH , maius erit. Eft au-
temCH.recta oftenfa ipfi CD.squalis.Igitur recta BC,ma 
ior quoq. erit,qua CD;acpropterea exficbolioprop. 28.buius 
Ub. arcus BC,arcu QD,maior erit. Quod erat oslendendii. 

PROBL. 4. PROPOS. 30. 
DATAM peripheriam bifariam fecare. 

S I T peripheria ABC,fecanda bifariam. Ducatur re-
cta fubtendens A C, qua diuifa bifariam in D, erigatur 
perpendicularis DB, quas peripheriam ABC, bifariam 

g fecabit in B. Dudlis enim redis AB, CB,erunt 
latera AD,DB,trianguli ADB, aequalia lateri-
bus CD,DB,trianguïi CDB: Sunt autem & an-
guli ad D,asquales,nempe redi.Igitur e & ba-
ies AB,CB,a;quales erunt; Ac propterea f pe 

ripheriae AB, CB, erunt equales. Datam ergo periphe-
riam bifariam fecuimus. Quod erat faciendurn. 

AD C 
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PRAXIS. 

NON differt praxis diuidendi datam peripheriam bi-
fariam à praxi diuidendi reclam lineam bifariam , quam 
ad prûpijf.to .lib.i. tradidimus. Si namque quicunque ar-
cus proponatur,vt ABC,intelligenda femper eft recla linea 
eum fubtendens AC, etiamfi ducta non fit ; atque ex pun-
ctis A , &C , defcribendi arcus eodem interuallofie mutuo 
interfecantes fiupra & infra puftcta A,&> C,&c. non ficus, 
ac fi dicta relia A C .fecanda effet bifariam. Recta enim 
diuidens rectam hC,bifariam ,fecabit quoque arcum da-
tum bifariam. 

THEOR.27. PROPOSAI. 
I N circule angulus, qui in femicircu-

culo, reclus eft : qui autem in maiore fe-
_ mento , minor recto : qui vero in minore 
fegmento, maior eft recto. Et infuper an-
gulus maioris fegmenti, recto quidem ma-
ior eft : minoris autem fegmenti angulus, 
mino r eft recto. 

C I R. C V L I enim ABQcuius centrum D , diame-
ter fit A conftituaturq. in femicirculo angulus ABC, 
exiiletq angulus BAC, in maiori fegmento CAB. Con-
ftituatur quoq, in CEB, minori fegmento angulus BEC 
Dico angulum A B C3 in femicirculo 
reâum effe ; angulum vero B A C , in ? F 
maiore fegmento , minorem reéto : 
& angulum B E C, in minori fegmen-
to j maiorem recto . Item angulum L 

maioris fegmenti comprehenfum_> 
recla BC,& peripheria BAC , elfe re-
dto maiorem . At angulum minoris 
fegmenti comprehenfum reifta BC , & peripheria_> 
BEC,refto minorem. Ducatur enim recla B D , ad cen-
trum5& extendatur AB, in F. Qupniam igitur reftse D A» 
~ : Ee 4 DBT" 
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a S.pri. 

C17. pri 

àzz.ter 

en. ter 

DB,a:qualesfunt,» erit angulusDB A,angulo DAB, îequa-
lis.Eadem ratione erit angulus DBC, angulo DCB,sèqua 
lis, ideoque totus angulus ABC, duobus angulis BAC, 
BCA, sequalis erit. b Efl autem & angulus FBC, exter-
nus eifdem duobus internis angulis B AC,BC-A,in trian-
gulo ABC,aequalis . Quare sequales erunt inter fe anguli 
ABC, FBC; ac propterea vterque reclus. Reclus igitur 
eft angulus ABC; quod eft primum. 

QVONIAM vero in triangulo ABC, c duo an-
guli ABC, & BAC, funt duobus réélis minores ; Et eft 
angulus ABC, oftenfus reclus : Erit angulus BAC , in_> 
fegmento maiori, reclo minor;quod eff fecundum. 

R V R S V S quia in quadrilatero ABEC,intra circu 
luni deferipto, d duo anguli oppofîtiBAC, & BEC, 
funt duobus réélis sequaîes ; Et angulus BAC, oftenfus 
eft reclo minor : Erit BEC, angulus in fegmento mino-
re , reclo maior ; quod eft tei tium. 

SATIS autem efl, demonslrajfe, vnum angulum m fe-
micirculo,nimirum ABC,recîum effe:& in maiori fegmen-
to , qualis eflBAC, reclo minorem:ac denique in fegmento 
minori,cuitifmodi eSî BEC, maiorem reclo. Cum enim tm 
nés anguli in eodem fegmento fint inter fe squales, perfpi-
cuum efl, fi vnus angulus tn femicirculo reclus fit , omnes 
in eodem femicirculo effe rclos: Et fi in maiore fegmento 
■vnus fit reêîo minor,omnes in eodem fegmento effe reclo mi-
nores : Et fi denique in m inere fegmento vnus fit maior re 
éto , omnes in eodem fegmento maisres effe reclo . Hoc id-
circo dixerim: quia Euclides non probat abfolute , quem-

cumque angulum in fegmento maiore.* 
BAC, effe reclo minorem , vt confiât,fi 
alias angulus in eefegmento ccwfiiiutrt-
tur; cum is non contmeretur à diamè-
tre, quemadmodum angulus BAC,Qua-
re quicunque alites eslendetur effe etiam 
recto mkior, quia e squalis efl angulo 
BAC, in eodem fegmento maiore,qui re-

clo minor eft oflenfus ah Euclide. 
A M P L IV S cum angulus reclus ABC, pars fit an 

guli 
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guli fegmenti maioris BAC, qui comprehendkur re<fta 
BC, & peripheria B AC;erit angulus fegmenti maioris, 
redo maior, quod eft quartum. 

POSTREMO, eumangulus fegmenti minoris, 
comprehenfus reda BC,& peripheria BEC, pars fît quo 
que anguli rediFBC; Eric angulus fegmenti minoris, 
reclo minorquod eft quintum . In circulo igitur ângn-
lus, qui in femicirculo, redus eft, &c. Quod erat de-
monitrandum__, . 

A LIA icmonflraûo huius fropo/itionis. In fèmicir-
culo, cuius diameter AC, &rcentrum D,iît VB 
angulus ABC, quem dico elle redum. Du- f 
da enim reda BD,aerût anguli DKA,DAB, l< / N 
squales , quod reâœ DA,DB/scquales fint. A- jP c 

Cum igitur angulus BDC, externus h sequais fit duo-
bus angulis internis DBA, DAB, iutriangulo ABDjErit 
angulus BDC, duplus anguli DBA. Eodem modoerit 
angulus ADB, duplus anguli DBC, atqueadeo duo an-
guli ad D, duplierunt totius anguli ABC. Cum igitur 
c anguli ad D, (Intduobusrectis squales ; erit angulus 
ABC, eorum dimidium , rectus: quod eit primum . 

V E L fie. Quoniam à angulus DAB, angulo DB A,& 
angulus DCB, angulo DBC, asqualis eft ; erunt duo an-
guli A, C, angulo ABC, squales in trianguia ABC: ac 
proinde angulus ABC, dimidium erittrium anguiorum 
A, C, & ABC, eiufdem trianguîi. Quocirca e cum très 
anguli in triangulo ABQfînt asquales duobus rectis,-eric 
ABC, dimidium duorum rectorum, atq; ideirco rectus. 

SIX rurfusin fegmento maiori, cuius , m 
centrum D, angulus"AbC, quem dicoefle //^^Vg; 
recto minorem. Ducta enim diametro AE, ( /^V] 
&coniuncta recta BE;erit angulus ABE, in —\l 
femicirculo rectus, vt demonftratum cft .A- G 

Quare angulus ABC, pars recti, recto minor erit: quod 
eit fecundum : Atque hec demonftratio in omnem an 
gulum in minori fegmento quadrat: quod de fuperiori 
demonftratione dici non pocerat,vt ibidem monuimus 

SIT iterum in fegmento minori, cuius centrum D, 

% S" angu lus 

f.frt. 

ci3 «ni 

d?.pr 

■ Si. fr 
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angulus ABC, quem dico elle redo maio-
rem. Ducta enim diametro A E, occurrens 

-perîpheriae produdç in E, & coniunda re-
ita B E h erit angulus ABE, in femicirculo 
rectus, vt demonfiratum eftj qui cum fit 

pars anguli ABQerit angulus ABC, redo rnaior : quod 
eit tertium. 

I A M vero proponatur fegmentum maius A B C, & 
fegmentum minus ADC, quorum centrum E. -Dico an-
gulum CAB, fegmenti maioris, qui videlicet conilitui-
tur à reda CA,&peripheria ABC, eiTe redo maiorem j 

^ Ât angulum CAD, fegmenti minoris, 
f
 E

 y qui fit àredaeadem CA,& peripheria 
X—"Z^H** ADC, redo minorem . Duda enimdia-

J métro C B, & recta BAF, cadet eius fe-
Y^—"T> gmentum B A, duo punda 8, A, coniun-

gens,aintra circulum,reliqua vero pars 
AF, extra circulum; eritq. angulus BAC, in femicirculo 
rectus, atque adeo ei deinceps FAC, rectus quoque_j. 
Cum igitur angulus rectilineus rectus BAC, fit pars an-
guli CAB,fegmenti maioris, qui nimirum iub recta CA, 
& peripheria ABC, continetur ; 3< angulus C A D, fe-
gmenti minoris, contenais videlicet fub recta C A , & 
peripheria ADC, parsquoque angulirecti FAC j con-
fiât vtrumque. 

COKOtt AR1VM. 

H INC manifcftum eft, quod angulus triangufi, qui reliquis duo-
bus ïqualis cxifii'.reflus tit ■ eoquod illi contiguus ( qui produâola 
cerc extra triangul um fit) eiû/cm fit sequnlis. '^uod quidcm confiât ex 
priorc deiRonftratîone . Vel co quod dimidiiMi fit trium angulorum 
trianguii, b quiduobus reâis asquiualent. S^aod ex pofteriort demon-
ftratione manifcltum eft. 

EX C A M P A N O . 

EX hue prepofitione perfpicuum quoque eft, non unie-
re duos tllaa argumentations, qutts impugnnuimus adpro-
pof.16. kuius lib. quarurn vna eft . 

TRAN-
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j TRANSIT VR a maiore ad minus s 
& per omnia média ; ergoper œquale. 

j ALTERA vero efi einfmodi. 

CONTINGIT reperire maius", & 
minus eodem ; Igitur continget reperire_^ 
aequale. 

IAT circule enim ABC , cuius centrum D , & diameter 
AE,ducatur recta AS, a£>.••• angulus ABE 6 
fegmenti ?naioris,recto maior. Sature fi AB, //^\ 
moueatur ver fus AE,circa A , p un Cl ut» fi- \|c V 5E 
xum ,faciet fimper cum peripheria angu- VV / 

lum refto maioren , donec ad dimnstrum F~"cr 
AE,perue.nerit, bvhifaciei angulum femicirculi, recto mi-
norent, Sfuodjî vlterius moueatur ad AC,c faciet à fortio-
ri angulum ACE,fegmenti minoris,re£io minorem.Tranfi-
tur ergo ah angulo fegmenti maioris,qui recto maior eft, ad 
angulum fcmicirculi, tel ctiam fegmenti minoris, quorum 
•vterque recto minor eft,non tamen per angulum redo aejtm-
lem. Cum igitur per omnes medios angulos fiât tranjitus, 
ferjpicuum eft, viticfas effe prtdictas confequentiai. 

S C H O L I V M. 
M A N IE E S T Y M quoque eft conuerfum hftius theo-

rematis : hoc eft. 

S E G M E N T V M circuli, in quo an-
gulus c onftitutus eft reélus, eft femicircu-
lus : in quo vero angulus eft acutus, eft fe-
gmentum maius : & in quo angulus eft ob 
tuius, eft fegmentum minus . Et fegmen-
tum cuius angulus redo eft maior, eft fe-
micirculo maius ; cuius vero angulus eft 

*2i,ter\ 

bi6.ter\ 
c ji.terj 

rccio 
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redo minor, eft vel femicirculus, vel femi-
circulo minus» 

i\A M angulo extftente reilo, fi fegmentum non fit fe-
micirculus,erit vel maius, (y fie angulus erit acutus; vel 
minus, ©>fie angulus in eo obtujus erit; quorum vtrumque 
pugnat cum hypotbefi. Rurfus angulo exislente acuto, fife-
gmentum non fit femicirculo maius , erit vel femicirculus, 

fie angulus in es erit reclus; vel minus, ô> fie angulus in 
eo erit cbtufus:quorum vtrumque cum hypothefi etiam fu-
gnat. Denique angulo exiftente obtufo,fifegmentum no» fit 
minus femicirculo, erit vel femicirculus , atque ita angu-
lus in eo reclus erit;vel maius,atq;ita angulus in eo acutus 
erit.-quodfimiliter hypotheficontraria eft.Prtterea,quando 
fegmenti angulus eft reilo maior ,/î fegmenti! non fit maius 
femicirculc,erit vel femicirculus vel femicirculo p>inus,&> 

!fie eius. angulus reilo erit minor,quod non ponitur.At quart-
do angulus fegmenti eft rcïïo minor,fi fegmentû non fit femt 
circulus,autfemicirculo minus, erit maius, atque ita eius. 
angulus reilo quoq; maior erit, quod hypothefi adusrfatur 

IN & hoe tkeerema verum est sfctltcet. 

SI angulo redo iinea reda fubtenfa_,, 
hoc eft, lî in triangulo redangulo latus re-
do angulo oppofîtum, bifariam fecetur,& 
ex pundo diuifionis circa illam redam,vel 
latus,circulus deferibatur ; tranfibit necef-
fario circulus ille per angulum redum . 

A N GV LO enim reilo ABC.fibienfa recla AC.vel in 
\triangulo reclàguloABC,latus AC,reBo &>;gulo B,oppcfitu 
j B bifaria fecetur in D,punclo,ex quo ad intsr-

uallum D A, vel DC, circulus deferibatur 
AEC,quë dico tranfire per B.Si .n. t<anfeat 

Ccitra B,vel vitra ; duclis réélis AE, CE, ita 
vt reclas AB,AC,nonfiecent ,Jsdvel intra 

i3l.ter\ ** tew cadant.vel extra; erit a angulus AEC} 

reclus 

/ 
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réélus quoque, Quare anguli recliB , & E,&quales erzmt ; 
auod es! abfurdumuum angulus E,fii necejpfrio,* vel ma. 
îor,vel minor angulo B. Tranjît igitur circulus fer pun-
cium B: quod eft frofojitum. 

EX ijs,qus, in prière farte huius fropof. demcnftrata 
\junt,nullo negotio ex puncto extra circulum dzto ducemus 
duos rectal ad vtramque partem rectéi exeodem puncto per 
centrum circuit dttctt^qtte. circulum tangant. Jd quod ad-
fropof.i 7.buius lib. polliciti fumus, 

SIT enim circulus AB, cuius 
centrum C, & punctum D, extra 
ipfum. Ducta recta D C , ex datas,, 
puncto ad centrum,eaq. dimfa bi-
\fariam in E,deferibatur ex E , ad 
interuallum EC,vel ED, circuisu 
ACBD,fecansdation circulum inpunctis A,B,iunganiur-
que recti DA,DB. Dico viramqn e circulum tangere in A, 
& B. Duetis enim redis ÂC, B C, b erit vterqu'e angulus 
A,£?B,in femicirculo rectus, Qu^e fer ctroU. propof. \6. 
huius lib.recta T)A,,circulumAB,tanget in A;cè> rectàDB, 
eundem tanget in B : quandoquidem iam illa perpendicu-
l a-ris eft ad extremttatsm femidiametri AC , quàm h te ad 
extremttatem femidiametri CB. 

S E D & hoc theorema non iniucundum ex Pappo Ale~ J 
xandrine demonîlrabimus hoc lots . 

SI per centrum circuli alius tircukis de 
feribatur, & per vtriufque circuli centrum 
recta eijciatur3à pûdo vero, vhi ha'c recla à 
pofleriori circule fecatur,ducatur reda vt-

cunq;:fecabiçur eius portio intra prioré cir 
cuiû à circumferentia porterions bifariam, 

SIT circulas ABC, fer cuius centrum D, deferibatur 
alius circulus ~DEF. & per hor-uin circulorum centra duc 
tur reda AF;ac denique ex punclo F, vbi circulas D E F, 

reclam 

H 

bJ1. ter] 
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gS^.pri 

higjsr 

J3 

rectum AF,interfecat,ducatur recla FB. 
fecans circumferentias in B, E, G . Dico 
BE,GE , ejfe nquales . DuBa enim reit» 
D E , a <n< angulus DEF, in femicirculo 
DEF, rectus. Igitur b recta DE , rectam 

( BG, fecat bifariam. 
iSry O D fiposierior circulus tranfeat 

E \ per punctum C,ut in jecunda figura; erit 
f*^S tC c rurfum angulus D E C ,in femicirculo 

IA. D F^O DEC,rectus; ac d propterea BC, in E,fe 
cabitur bifariam, 

SI denique pcflerior circulus totus fit intrapriorem, vt 
'n tertia figura ; erit iterum e angulus DEF, in femicirculo 
DEF,rectus. Square t recta DE,rectam BG,bifariam feca-
bit. Quoi erat oftendendum. 

FACILE etiam aliud hoc theorema demonftrabitur 

Q V A D RIL A T E R V M in circule, 
deferiptum, cuius duo iatera oppofîta ilint 
parallela, & a'qualia, parallelogrammum 
eftreelangulum, hoc eft, velquadratum, 
vel altéra parte longius. 

^s ~^T> IN circula ABCD, deferiptum fitqua-
drilaterum ABCD , cuius duo oppofita Ia-
tera AD, B C, parallela fint, & xqualia. 
Dico ipfum effe parallelogrammum , &• re-
ctangulum. Cum enim rects. AD , BC, pa-

rallèle fint, & squales, g erunt quoque AB,DC,paràlleU, 
& aqualss . Parallelogrammum ergo eft ABCD. §}uia ve-
rjj b & arc us AD,arctti BC,ob rectus AquaUs AD. ,BC, Cf 
arcus AB,arct(i DC,ob jiqtiales rectas AB,DC,s.qualis eft; 
erit totus arcus B AD,loti arciti BCD,& totus arcus ADC, 
toti arcui ABC,&quulis; ac preinde,ductis redis BD, AC, 
femieirculi erunt BAD,BCD, ADC, ABC. Quare i anguli 
quadrilateri recti erunt. Quod eft propofitum. 

THEO-
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THEO R. 28. PROPOS. 32. 
SI circulum tetigerit aliqua recla linea, 

àcontaclu autem procîucatur quedam re-
cla linea circulum fecans : Anguli, quos 
ad contingentera facit, squales funt ijs, 
qui in aiternis circuli fegmentis çbnffîfejîK} 
angulis. 

T A N G A T reda AB,circuIum CDE,in G, punfto, 
àquoducaturrefta CE,diuidens circulum induofe 
gmenta,in quibus fiant anguli CGE, CDE. • 
Dico angulum A Cf., squalem elfe angulo — 
C G E, in alterno fegmento ; &c angulum D 
BCE, angulo CDE , in alterno quoque fe-
gmento. Tranieat enim primum,vt in prio 
re figurajrecta CE,per centrum. a Erit igi-
tur vterque angulus A C E, B C E , reclus: 
b Sunt autem & anguli CGE, CDE , in fe-
micirculisreâi.Igitur angulus ACE,angu-
lo CGE ; & angulus BCE , angulo CDE, 
asqualis eft-

NON tranfeat iam CE, redla per cen-
trum,vt in figura pofteriore. Ducta igitur recta CF, per 
centrum,connectatur recta EF: c e ntq.CF,perpendicu 
laris adAB,à&angulus CEF,rectus,ac propterea reliqui 
anguli ECF,EFC,squales erunt vni recto , vt angulo re-
cto ACF. Dempto ergo communi angulo ECF,erit reli-
quus AcE,reiiquo C F E, ajqualis : e Eft antem angulo 
CFE,aequalis quoque angulus CGE,cum vterq.fit in fi g-
mento cGE. Quare angulus ACE,angulo CGE,xqualis 
erit.Quoniam vero in quadrilatero CDEG,duo f anguîi 
CDE,CGE,duobus funt rectis squales: £ Sunt autem & 
duo anguli ACE,BCE,duobus rectis jequaiessfi auferan-
tur squales anguli ACE,ÇGE,remanebit angulus BcE, 
angulo CDE,s:qualis. Si circulum igitur tetigerit aliqua 
recta linea, à contactu aût.&c.Quod erat oftendendum. 

s C HO-

XXX). 

i8,«r 

>3i.tlr 
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i3J.ter 

\bzx.ter 

ter 
fri 

prt 
,12? 

S C H O L .1 V M. 
POTE ST theorema hoc conuerti hoc modo. 

SI linea recta duéta ad extremitatem 
linea? circulum fecantis fecerit cum ipfa_. 
angulos squales ijs, qui in alternis circuli 
fegmentis conilftunt, angulis ; Linea duda 
circulum tanget. 

IN eadem figura priore tranfeat primum redit CE, per 
centrum , fecans circulum CDE,& dueatur relia AB , per 
C,faciens angulum ACE,tqualem angulo CGE . Dico AB, 
tangere firculum. S}uoniam a angulus CGB,redus eii, erit 
& angulus ACE, ilii tqualis, reclus. &uare per coroll.pro 
pof.j6.huius lib. AB, circulum tanget. Iam vero C E, non 
tranfeat fer centrum,conSîruaturq,figura fofierior, vtfu-
pra. Quoniam igitur angulus ACV.,tqualis ponitur angu-
lo CGE-, in alterno fegmento mai or e ,b & Lie es! tqualis 
angulo CEE ; erit (y angulus ACE, tqualis angulo CEE. 
Additù ergo comuni angulo ECF,erit angulus ACF, tqua-
lis duobus angulis EFC,ECF : Atqui anguli EFC, ECF, t-
quales funt vni recto ; quod c angulus CEE, rectus fit in 
femicirculo , & très anguli Jntriangulo CEE , à. tquales 
fint duobus reéth. Angulus igitur ACF,reclus quoque erit; 
ideeqîfer ceroll.f repos.16. huius lib.AB, circulum tanget. 

E O DE M modo, fi angulus BCE, tqualis fuerit angu-
lo CDE, in alterno fegmento minori, oBendetur relia A B, 
tangere circulum. Cum enim e anguli BCE, ACE, duobus 
fint redis tquales : f Item duo anguli CDE , CGE , duobus 
rectis squales ;fidemantur tquales BCE, CDE , remane 
burit anguli ACE,CGE,tquales. &uare, vt demor.ftratum 
iam eft, relia AB,circulum tanget, 

P R O B L. 5. PROPOS.33. 
S V P E R data recta linea deferibere—• 

fegmentum circuli, quod capiat angulum 
arquai cm dato angulo reétilineo. 
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î> â.frir\ 
mi. 

RECTA data fit A B, & datus angulus primu.m re-
clus C. Oportet igitur fuper A B, feg- -g 
mentum defcribere,in quo angulus exi- J 
ftés fit cequalis angulo redo dato C.Di- L_ I/ . , N 
uifa A B,Bifariam in D,defcribatur cen- y A P B 
tro D,interuallo autem D A,vel D B,femicirculus AEBj 
fadumque erit,quod proponitur. Nam a angulus A E B, *p'ter\ 
in deferipto femicirculo rectus eft,ideoque sequalis an-
gulo C, redo. 

SIT deinde angulus datus 
acutus C. Ad pûdum A,fiat an-
gulus D A B,asqualis angulo C, 

jacutoj&agaturadD A,perpë-
dicularis A E, qui cadet fupra 
A B. Fiat deinde angulo F AB, 
arquajis angulus FBA,fecetque 
B F, reCtam A E, in F. t» Erunt' 
igitur reda* F A, F B,a>quales. QUare fi centfo F, & in-
terualk) F A, circulus deferibatur A G B, rranfibit is per 
B.Dico igitur angulum in fegmento A G B,quoddefcri 
ptum eft fuper A 3, cifc srqualé angulo C Fiat enim an 
gulus in dido fegmento A G B.Quia igitur A E,percerr 
tram F, tranfit,& ei perpendicularis eft D A, tanget D A» 
reda circulû in A,per coroll. propof. 16.fa.Uius lib.Qua 
propter c angulus BAB,hoceft, angulus datus C,arqua-jc j2./*rj 
lis erit angulo G, in fegmento alterno A G B. j'y . 

S IT tertio angulus datus HjObtufus.Fiacrurfusan 
gulo H,arqualis angulus I AB.& agatur ad IA,perpendi 
cularis AE,qua» fupra AB,cadet.Reliqua omniâ fiant, vt 
priusjdefcriptumque erit fuper A B,fegmeUtum AiCB*,in 
quo angulus K, squalis eft angulo dato obtufo H. Nam 
angulus IAB,hoc eft.anguius datus H, «l squalis eft an- dti.tt 
gulo K, in alterno fegmento A K B. Eadem enim eft de- tij. 
monftratio. Itaque fuper data reda lineà defcripfîmus 
fegmentum,&c. Quod efficiendum erat. 

PROBL. 6. PROPOS. 34. 
A DATO circulofegmentumabfcin 

Ff dere 
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\tif. 

dere capicns angulum squalem dato an-
gulo recîilineo. 

D A T V S circulus fît ABC, à quo auferre oporteat 
E A P fegmentum, in quo angulus exiftens 

aequalis fit dato angulo D.'Ducatur re 
cta EF,tangés circulum in A.Fiat dein 
de angulus FAB, asqualis angulo dato 
D. Dico igitur angulum ACB, in feg-
mento ablato ACB,aequalem elle dato 

angulo D Eft enim b angulus FAB, asqualis angulo C 
in alterno fegmento ACB.Cum ergo angulo dato D,fa-
ctus fit squalis angulus FAB, erit quoque angulus C, 
angulo D,a;qualis. A dato ergo circulo abfcidimus feg-
mentum ACB, 8cc. Quod erat faciendum. 

THEOR. 29. PROPOS. 35. 
SI in circulo dus réels lines fe le mu-

tuo fecuerint^reclagulum comprehenfum 
fub fegmentis vnius, squale eft ei, quod 
fub fegmentis alterius comprehenditur

3
re 

clangulo. 
IN circulo ACBD, fecentfe mu tuo recta; AB, CD, 

in E.Dico rectangulum comprehenfum fub 
^ fegmentis AE, EB, squale elfe rectangulo 

comprehenfo fub fegmentis CE, ED . Aut 
enim vtraque linea tranfit per centrum, aut 
vna tantû,aut neutra. Trâfeat primii vtraque 

per centrii.Quoniam igitur omnia quatuor fegméta in-
ter fe *qualia funt, perfpicuum eft, rectangujum com-
prehenfum fub duobus vnius lines squale elle ei,quod 
fub duobus alterius lines comprehenditur,rectangulo, 
ex ij s, qus adinitium lib. 2. fcripfimus . 

TRANSEAT deinde CD,fola per centrum F,di-
uidatque primum rectam AB, bifariam, c ac propterea 
ad angulos rectos,coniungaturque recta BF. Quoniam 

igitur 
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igitur CD, diuifa eft per squalia in F,& per 
insqualia in E, » erit reftangulum lub CE, 
ED,vnacûquadrato rects EF, squale qua-
drato rectf FD,ideoque quadrato recta; FB, il 
cum rects FD, FB, fint squales : Eft autem 
quadratum recta; FB, b squale quadratis re-
ctarum F£, EB. Igitur rectangulum fub CE, ED, vna 
cum quadrato recta; EF, squale quoque erit quadratis 
rcctarumFE, EB. Quareablato communi quadrato re-
cts FE, remanebit rectangulum fub CE , ED, squale 
quadrato rects EB, hoc eft, reflangulo fub AE, EB ,cû 
AE, EB,rectas fint squales:ac proinde rectangulum fub 
eiscomprehenfum, fit quadratum, ex i;s, qus ad de-
fin r. lib. 2. fcripfimus. 

DIVI D A T iam CD, tranfiens per cétrum rectam 
AB, non bifariam . Seceturergo AB,bifariam inG,du-
canturque rects FG, FB,c eritq. 
FG, perpédicularis ad AB. Quo-
niam vero rectangulum fub CE,^ 
ED,vna cum quadrato recta; FE, 
d squale eft quadrato rects FD, 
hoc eft, quadrato rects FB: Eft 
autem quadratum rects FE, c squale quadratis rectam 
FG, GE, &■ quadratum rects FB, squale quadratis re-
ctarum FG, GB,- erit quoque rectangulum fub CE, ED, 
vna cum quadratis rectarijm F G, G E, squale quadra-
tis rectarum FG, GB. Dempto ergo communi quadrato 
rects FG, remanebit rectangulum fub CE, ED, vna cû 
quadrato rects GE, squale quadrato rects GB. Atqui 
etiam rectangulum fub AE, EB, vna cum quadrato re-
ctç GE,f squale eft eidem quadrato rects GB: propte-
rea quod recta A B, fecta eft bifariam in G, & non bifa-
riam in E. Igitur rectangulum fub CE , ED, vna cum 
quadrato rects GE , squale eft rectangulo fub AE,EB, 
vna cum quadrato eiufdem rects GE.Quare ablato co-
muni quadrato rects GE, remanebit rectangulum fub 
CE, ED, squale rectangulo fub AE,EB. quod eft pro-
pofitum. 

S.fec. 

mi. 
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TERTIO neutra per centrum tranfeat, lîue vna 
illarum bifariam diuidatur, fîue neutra. Ducatur percen 

G Q trum F , & pundum fedionis E, 
/''TN. /'T>\ reda GH. Quoniam itaque ofté 
( p /Pf fum eft,redâgulum fub A E,E B, 

^^/—J^>^yj xquale elfe redangulofub GE, 
C**^ CM» EH,fîue A B,diuidatur bifariam, 

. " iîue non : Item redangulum fub 
CE, ED, asquale elle quoque eidem redangulo fub G E, 
EHjiîue CD,feda fît bifariam,l?ue non ,■ Erit redangulû 
fub AE,EB,aequale redangulo fub CE,ED.quod eft pro-
pofîtum. Si in circulo igitur du* reda; lineae fefe mutuo 
fecentj&c.Quoddemonftrandum erat. 

S C H O L I V M . 
CONVERTI foterit theorem* ijlud hoc mode . 

SI dus réels ita fe fecent, vt rectangu-
lum fub vnius fegmentis comprehenfum, 
squale fit ei, quod fub fegmentis alterius 
comprehenditur3redangulo;defcribipote-
rit per quatuor illarum pun&a extrema cir 
culus.-hoc eftjcirculus per quçlibet tria pû-
<5ta earum extrema defcriptus,per quartum 
quoque punctum tranfibit. 

S E C E-NT T fs mutuo récit. AB,CD,in E,fitque reclan-
gulum fub AE, EB, tqua te reilang'.ilo fub 

X/" ""\ CE,ED.Dico quatuor punila A, D, B, C, 
■"j^Ç J i& circumferëtiam circuli cadere, hoc efi, 
\ fsr ea circulum fsffe defcrib'f.adeo vt ctr-

V. ct*lt*t fer tri* funcla A,D, B, deferiptus, 
tranfeat ne cefiario fer funclum ettamC. 

Deferibatur enim per tria puncla A,D, & B, circulus ali-
quk;(quo autem tnedo idfiat,oflèdemus ad %.frofef.lib. 4.) 
qui finon tranfeat per C,tranfibit aut vitra C,vel citra,vt 
per F.§luoniàm ergo reclangulumfub FE,ED,z tquale eff 

reilan-
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reBangulo fub AE,EB;&> rcBangulum fub C E,E D,fmi-
tur quoque squale eidem reBangulo fub AE,EB;Erunt re-
BanguUfub CE,ED,&fub FE,ED, tqualia, pars & to-
tums qucd eft abfutdum.Tranftbit igitur circulus fer {un. 
Bum C. ^uod erat propofitum . 

THEOR. 30. PROPOS. 36. 
SI extra circulum fumatur pûctum ali 

quod,ab eoque in circulum cadant duç re-
cîs lines,quarum altéra quidem circulum 
fccet,altera vero tangat : Quod fub tota fe 
cante, & exterius inter punclum & conue 
xam peripheriam aiTumpta comprehendi-
tur redangulum, squale erit ei,quod a tan 
gente defcribitur, quadrato. 

E X TR.A circulum ABC,pundum fumatur D,a quo 
linea ducaturD A, fecans circulum in C, » & linea DB, 
circulumtangens in B. Dico redangulum fub DA,DC, 
squale effe quadrato reds D B. Tranfeat 
enim prïmum reda D A, per cétrum E,& 
iungatur reda E B, b qus perpendicularis 
erit ad DS.Quoniam igitur C A, diuifa eft 
per squalia in E, Se ei addita in redum & 
continuumCD,cerit redangulum fub 
DA,DC,vna cum quadrato reda>EC,hoc 
eft.cum quadrato rede EB, squale quadrato rects D E: 
Eft autem quadratum reds D E> à squale quadratis re-
darum EB,BD.Quare redangulumlub DA,DC, vna cû 
quadrato reds EB, squale erit quadratis redarum D B, 
BE.Ablato igitur communi quadrato rects BE,remane-
bit rectangulum fub DA,DC,quadrato rects DB,squa-
le.Quod eft propofitum . cz$.t 

NON tranfeat iam D A,fecans per centrum E.Diuï- tij 
fa ergo A C, bifariam in F,ducanturrect* EB , EC, ED, f J- tir-\ 
EFje eritqueEB,ad BD,perpendicularisjf&EF,ad AC.lty 

* i7.ter\ 
tij. 
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Quoniam igitur CA, di-

^uifa eft per squalia in F, 
& ei addita reçu CD, a 
erit rectangulû fub DA, 
DC,vna cum quadrato re 
cls CF, arquale quadrato 
rects D F. Addito igitur 
coi quadrato recta; F E 
erit rectangulum fub D A, 

DC, vna cum quadratis rectarum CF, FE, squale qua-, 
dratis rectarum DF,FE:Eft autem quadratis rectarum-.' 
CF,FE,b squale quadratum rects EC, ideoque & qua 
dratum rects EBj Et c quadratis rectarum D F, FE,squ; 
le eft quadratum rects DE. Quare rectangulû "ûb D A, 
DC, vna cum quadrato rects EB.çquale erit qiadrato 
rects DE.Cum igitur quadratum rects DE,d squale fît 
quadratis rectarum DB,BE,'erit & rectangulû fub DA, 
DC, vna cum quadrato rects EB, f quale quadratis re-
ctarum DB,BE. Ablatoergo communi quadrctxrrects 
Bë, remanebit rectangulû fub DA.DC,quadrato rects 
DB,squale^quod eft propofitum.Si igitur extra circulû 
fumatur pûctum aliquod,&c. Quod erat demonftrandû, 

C O R O L L A R I V M . I. 
H I N C manifelium eft, fi àpunâoquouis extra circulumaffum 

pto plurima: linea: te&x circulû feeïtes ducantur,re 
■* âangula comprehenfa fub totis lineis, S partibus ex 

terioribus, inrer fe e(Te squalia. Vtfi «A, ducan-
[Htiiir hëtx AC, A D, AE, fecantes circulum in F, G,H, 

erunt icctangiila fub AC, AFj Itemfub AD, AG;& 
fub AE, AH, zqualia inter fe. Nam duàa AB, tan 
gente circulum, e erunt quadrato refis AE, œqua 

E lia ftngula ;lla reâangula'; quare &inter fsomnia 
a:qua!ia erunt. 

COKOUARIVM.il, 
CONSTAT ctiam.duas redras ab <éod«m pue 

&.o duftas, qua; circulû tangant,interfc elle squales. 
Ducantur enim ex A.reccii AB, AC,tan«c.ntes circu 
lumjquzsdico effe œquales inter fe.Ducla enim re-
cta Aliqua; circulum feeccin. E, erit tamquadrature 
tt&x AE,quâ q'iadratum re&t> AG.fiqKale reâan 
gulo fub AD, AE. Quare quadratarectarum AB, AC 
inter fe aequalia erunc, ae propterea refta: AB, AÇ 
«qualés quoque erunt. ■ 

co. 
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COKOUiSlVM. II/. 

P1R S P IC V V M quoque eft, ab eodem punflo extra circulum 
affurroto, duci tantum pofle duas lineas, qua; circu -
lu tan;ant. Si enim prêter duas AB, AC, duci poffit 
tertiaiD,circulum eundem tangés; ductisréélis EB, 
ED, eicentro E, a erunt anguli AEE,ADF,reâi,ideo 
que aeaiales j quod eftabfurdum.Nam fi ducaturre-
fta AE,b erit angulus ADE, maior angulo AEE. 

ALITER. Si tertia AD, circulum etiam tâgati 
erunt <nse tangentes AB, AD, e quales, vt oftenfum 
eft ; qi»d eft abfurdum . Ducra namque reda AE. ad centrum E, qua; 
circulûfecetin F, c erit AD, cû fit propinquior minimç AF,minor,quâ 
AB, qias a minima AF, remotior eft. Vel fie . Si AB, AD. funta:qua-
lesjaiditis a:qualibus£B,ED, erunt quoque .-4B,BE, ipfîs^D, DE, 
ajqual* quod eft abfurd»m.d Suntenim majores AS, BE. Solû igitur 
duzreïa: ducentur a puncto A, qua circulum tangant:^uod eft pro-
polîtilii. 

COROllAÏIVM III I-

7 L IV D denique confiât etiam,fi dua: reda: œquales ex punélo 
quopian in conuexamperipheriam incidant, cVearumvna circulum 
tangat, ilteram quoque circulum tangere. Vt fi dus recta: AB, AC, 
inantecidente figura fint stquales, 5c^iC, tangat circulum in Chan-
ger quoqie AB,eundem circulum in B. Si enim non tangat, ducatut 
AD. tarçens, (femperenim dua: tangentes ab eodem puncloduci 
pofluntjtt confiât ex fcholio propof. 31. huius lib. ) eruutque ex 2: 
coroll. AC,AD. sequales.Cum ergo & AB.ipfi AC, sequalisponatur 
ducenturtres reâa: zquales AB,AC, AD, quod eft abfurdum. e Dua; 
enim tantum duci poflunt. 

L / T £ R. Ponanturin figura féquentis propof. duse reâa; œqua 
les DE, DF, & DB, circulum tangat, in B. Dico & DF, eundem tan 
gère in F.Duâis enim reôis EB, EF, ex cenrro, erunt duo latera DB, 
BE, duobus lateribus DF, FE, acqualia, & balîs DE, commuais. f Igi-
tur anguli B, F, squales erunr .■ g Sed B, reâus eft. Igitur & F, rectus 
erit. atque ideirco DF, circulum tanget in F, ex coroll. propof. itf.hu-
lus lib. 

SCHOLIVM. 

F A CI LLI MO negotio propefitionem hanc per un 
tecedenttm propefltioné demonilrahlmus,hoc modo.Ex pan 
iio A,extra circulû ECD,ducatur tanges AB,et fecès AE, 
que. frimttm fer centra F,tranfeat, fecetq; circumferentiâ 

F/ 4 inZ>. 

a ï%.ter\ 
tij. 
b.3i.£r*J 
mi. 

c S.ter-
tij . 

i»x.p riï 

e 8,ter-\ 
tij. 

f S.pri-
mi . 
%\s-.ter\ 
tij. 
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VU • 
ter 

'sf.ter 
fi-

in D.Dico reSangulum fub AE, AD, nquale-effe quad'ato 
IX AB.Defcrtpto namqxe ex F, per A,cir-
eulo AKL,pr»ducantur AE,AB, vfqie <*d 
H,Ii&per D,ad AH,perpendiculariiKL, 
qus. eundem circulant BCD , tanget n D, 
ex coroll.propof.x 6.huius lib.Eruntq; ex de 
meslratis in fcholio propof.^ .huius lilAD, 
HE, tqUales , acproinde,addita conmuni 

DE,& AE,HD, tiquâtes erunt. Item ex fcholio propf. is 
huius hb.Al ,KL,e.quales erunt, fecabunturque in BP, bi-
fariaw.ac propterea reclagula fub AB,BI,& fub KD, DL, 
Aqualia inter fe erunt,stque adeo quadrata, ob tiquditati 
reHarum AB.Bl;KD,DL. Itxqtie quonia reéiangultm fub 
HD,DA,hoc eft,fub AE,(qui. ipfi HD, olienfa eft zqialis ) 
AD,* tquale efi re&angulo fub KD,DL,hoc eïl.recTungulo 

\fub AB,BI,fiut quadrate ix AB , confiât propcfitun. 
S E D iam fecans line A AN, non tmnfeat per ceitrutn 

E,fecetque circumfcrentiam in C. Dico rurfum, reclangu-
lum fub AN, AC,quadrato ex JiB , tquale effe . Dfcripto 
enim rurfus ex F, per A, circula AKL ,producantir AN, 
AB,vfque ad 0,1; Qrper C, ducatur OM, circulun BCD, 
tangens.Eruntque exfcholio propof. huius lib. AC, GN, 
tquales,ac proinde,addita commuai C?{,& AN,G^,*quœ 
les erunt.Xtem ex fcholio propof. i S. huius lib.Al,OU,&qua 
les erunt,fecabunturque in B,C,bifnriam : ne propœre» re-
Sangulafub AB,Bl,&fub OC,CM,iqualia interjè erunt, 
atque adeo quadrata, ob nqualittttem reBarum JB , BI; 
OC,CM.Itaque quoniam reclangulum fub GC,CA,hoc eft, 
fub AN, (qus, ipfi CC,osl'enfa eft aqualis) AC, t> ntuaU es! 
reéiangulo fub OC,CM,hoc e&,reéïangulo fub AB, BI,fiue 
quadrato ex AB;conslat rurfus id,quod proponeiatur . ' 

P R IMV M etiam coroUarium huius propof.boc modo 
[ferme conuertemus. 

SI a pun&o aliquo binse linese re<5te fi-
nies egrediantur, qua? ita fecentur in binas 
parteSjVt reétangula fub totis, & fegmentis 

propa 
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LIBER III. 45 7, 
propepun&um comprehenfa iînt aequalia: 
defcribi poteritper extrema punda aliorû 
fegmentorum circulus,hoc eft,circulus per 
'tria punda extrema aliorum fegmentorum 
deicriptus , per quartum etiam pundum 
extremum tranfîbit. 

T. X punBo enim A,egrediantur dut. relit AB,AC,qun 
ita fecentur inpunctis D,E,vtreBangu. 
la fub AB,AD,& fttb AC,AE.fi.nt &qua 
lia . Dico quatuor puncln B, C, E,D, m 
circumferentiam circuit cadere; hoc efi, 
per ea poffe defcribi circulant: adeo vt 
circulus per tria puncia B, C, E, defcri-
ptus , tranfeat nsceffurio per reliquum 
etiam punBum D.Defcribatur enim per 
tria punBa B,C,E, ( vt ad propof.^. lib. 
^.docebimus ) circulus BCE,quifi dica-
tur non tranfire per quartum punBum I).tranfibit aut ci-
tra D,aut vitra, vt per F. Quoniam ergo reBangulum fub 
AB,AF,nquale eft, ex coroll. i huius propof. reBangulo *om 
prehenfofub AC,AÈf& reBangulum fub AB, AD , eidem 
reBangulo fub AC, AE, ponitur tquale : erunt reSangula 
fub AB,AF,&fub AB,AD,interfe &qualia,pars et totum: 
quod efi abfur dum .Tr anfibit ergo circulus per punBum li 
Sfuod erat demonftrandum . 

L I C E BI T quoque ex Aemonîlratit hac propof. colli-
gere huiufmodi preblema. 

D AT IS duabus redis fîue xqualibus 
fiue imtqualibus, altemtri earum reclam 
adiungere jVtrecxangulum fubtota corn-
poii.ta,& adiunda comprehenfum,quadra-
to akcrius fît arquale.^. 

- - SI XY 
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Î a 36.ter 
tu . 

xxxvj. 

p 

c Jv 

S I NT data, du A récit, AB, & C, fit que 
ipfi AB,minori adiungenda reBaftta vt re-
Bangulum comprekenfum fub tota compofi-
ta, & adiunBa, tquale fit quadrato reSs, 

Kj}C, miioris . Diuifa relia A B, bifariam in 
Af""^ 1 D, defcribatur ex quauis centra A, ad in. 

teruaUum AD, dimidiata, circulus DFG, 
& ad „4D, in D, excitetur perpendicularis 
DE,ipfi C, tqualis,ac denique ex E, per A, 
centrum relia extendatur EF ,fecans cir-

cumferenhamin G.Dicàfirelit AB,xdi/ciatur BGfipfi EG 
tqualis, reBangulum fub tota AG,&GB, tquale effe qua-
drato reBt C. Quoniàm enim reBangulum fub FE , EG. '■ 
tquale efi quadrato reBt ED ; ( quod ED, circulum tan-
gat in D, ex toroll. propof. 16.huius lib.) Efi autem reBan-
gulum fub FE,EG, tquale oeBangulo fub AG , GB, ( quod 
refit FE, EG,reBis AG,GB, tqualcs fint, Sumpta enim eft 
GB, ipfi EG, tqualis , & AB, ipfi FG , tqualis pofita eft, ) 
& quadratum ex ED, quadrato ex C,(ob tqualitatem re-
fiarum ED,&C, ex confiruBione.) tquale. Igitur & re~ 
Sangulumfub AG, GB,quadrato ex C, tquale erit. Quod 
eft propofitum. 

NON fecuspropofitum dcmonftrabitur,fireBt C, ma-
inri adiungenda fit reBa,ita vt reBangulum fub tota com-
pofita, & adiunBa comprehenfum quadrato reBt AB,mi 
noris tquale fit • 

THEO R. 31. PROPOS. 37. 
SI extra circulum iumatur pundum 

aïiquod, ab eoque pundo in circulum—-
cadant dux rè&tse Ymese, quarum altera_> 
circulum fecet, altéra in eum incidat 
autem,quod fub totafccante,&exterius 
inter pundum, & conuexam peripheriam 
affuinpta, coinprehenditur redangulum > 

N aequale 
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squale ci, quod ab incidente defcribitun 
quadrato ; Incidens ipfa circulum tangct. 

EXTRA circulum ABC, cùiiis centrum E, punctû 
fûmàtur D, a quo ducatur re-
cta DAjcirculum fecans in C, 
& recta DB,incidens in circu-
lum ad punctum Bjfitque rectâ 
gulum fub DA, DC, aeqiïalfe_s 
quadrato rectic DB . Dico DB, 
circulum tangere in B.a Duca-
tur enim DF, tangés circulum, 
& iungantur recta: EB,EF.Quod fi D.\,fecans non tran-
feat per centrum E, iungatur quoque recta DE. Quoniâ 
igitur rectangulo fub DA.DC, b aequale eft qùadratum 
rectx tangentis DF:Et eidem rectangulo fub* DA,;DC, 
squale ponitur qùadratum recta: DB:erunt quadrata re 
ctarum DF,DB,inter fe aequalia> ideoque &t rectseDF, 
DB, aequales inter fe erunt. Itaque quia latera DF, FE, 
trianguli DFE, îequaîia funt lateribus DB, BE, trianguli 
DBE; &bafis DE,communis 'erunt anguli DFE, DBE, 
aequales.d Atqui angulus DFE, rectus eft, quod DF,cir-
enlum tangat. Igitur & angulus DBE, rectus erit.Qu.a-
propter per coro 11. propof. 16. huius lib. DB.circulum 
tanget j quod eft propofitum. Si ergo extra circulum 
fumatur punctum aliquod, &c. Quod erat démon-
ftrandum. 

S C H O L I V M . 

EST autem hoc theerema conuerfum prœcedentis theo 
remxtis , vt perfpicuiim est. 

P LACET hoc loco fequens etiam t h es rem* démon-
ftrare. 

SI a punclo extra circulum datodus 
lines xt£tx circulum tangentes ducantur, 
autduç linee vfqùe ad conuexa peripheriâ 

. inter 
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46 c EVCLID. GEO M. 
inter fe squales; Linea reéta ab eodem pun 
dto per centrum circuli eieéla angulum ab 
eis comprehenfum diuidit bifariam: Et con 
tra,Linea reâaangulum ab eis compre-
henfum diuidens bifariam,per centrum cir 
culi tranfibit. 

/ N priori figura huius pro-
\t> fof.dut, refis. DB.DF, circulum 

ABCF,tangant in B,F, punfiis, 
que, ex i.coroll.pr&cedentis pro-

p pofitquales erunt:Vel ducantur 
quACÛque dut ttquxlcs DB, DF. 
Et per centrum E , ducatur re 
fia linea DE A. Dico angulum 

BDF , fefium ejfe bifariam a relia DA. Cum enim iunfiis 
refiis EB,EF,Uuo latera BD,DE,duobus lateribus FD,DE 
aqualia fint,bttfifqtt* EB, bafiEF, aqualis;* erunt duo an-
guli ad D , inter fie tquales. Quod efi propofitum . 

DIVI DAT iam relia DA,angulum B DF,bifariam. 
Dico refiam DA,fer centrum tranfire.Si enim m DA, non 
efi centrumjit extra ipfam centrum E , iungaturque relia 
ED,vt in pojlerierifigura huius propof.Ergo,ut demonfira-
tum eft,refia E D,angulum BDF,bifariam diuidet;acpro-
pterea anguli BDA,BDE,cumfint dimidiatt partes angu-
li BDF,tquales inter fe erunt,pars, &totum; quod est ab-
furdum .Tranfit ergo refit* DA,per tentrum. Quod de-
monfirandum erat. 
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EVCLIDIS 
ELEMENTVM 

QJ/ ARTVM. 

DEFINI TI 0 N E S. 
I. 

FIG V R A re&ilinea in figura redili-
nea infcribi dicitur, cum finguli eius figu-
ra? , qux infcribitur, anguli lingula latera_> 
eius, in qua infcribitur, tangunt. 

GENS Euclides quarto hoc libro de vit 
rijs infcriptiontbusfignrarum retiilinea-
rum in circulo,& earundsm circa circu 
lum defcriptiombus : Item de infcriptio-
nibus circuli in eifiem figuris, & circuli 
defcriptionibus circa eafdï: expcnitpau 
cis definitionibus,quid fit figura in figu-

ra infcribi,aut circa figura defcribi, 
incipils à recldincis figurs.isi igitur 
angult D,E,F, trianguli interni A A 
DEF,tangam latera ÀB,AC, BC, p/-\E ^V-^f" 
triaguli externi ABC; dicetur tria / \/ \ / VM\ 
gulumDEF,intrianguloABC,effe fi f C li I 

. . infcri-
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46% E V CLIP. GEO M. 
tfcriptum . At quoniam angulus M, trianguli KLM, no» 
tngit latus HI, trianguli GHI, no» dicetur triangulum 
* r t r ■ . r ' t ! : /. ^-rrrr. : . . _ . .'7 7.. J /T. 

tangtr lacus ti itirianguiixjni , non uiceiur crianguium 
KLM,infcribi in triangulo GHI; quamuis totum illud fit 
intra hoc, duoque anguli K,L,tangant duo latera GH,GI. 

I I. 
SIMILITER & figura circura figu-

ram defcribi dicitur , cum fîngula eius,qus 
circumfcribitur, latera fingulos eius figurç 
angulos tetigerjnt, circum quam illa de-
fcribitur. 

E contrario dicetur triangulu ABC,defcribi circa trian 
gulum DEF ; quoniam fingtda latera illius fingulos huius 
angulos tangunt;At triangulum GHI , non dicetur defcri-
ptum ejfe circa triangulum KLM, propterea quod latus il 
lias HI,angulum huius M,non tangit. Idem intelligendum 
esl de infcriptionibus,ac circumfcriptienibus ultarum figu-
rarum refiUinearum. 

C AE TER VM proprie figura reBilines. dicuntur in f 
guris reBilineis deftribi,& circa eafiiem defcribi, quando 
infcripta, & çircumfcripta habent latera numéro nqualia, 
& angulos numéro tquales : quamuis hoc non fit omnim 
necejfarium, cum & quadratum intra triangulum defcri-
bi poffit,vt adfinem lib.6. docebimus . 

III. 
FIG V R A rediiiinea in circulo infcri 

bi dicitur,cû fînguli eius figura:, qus infcri 
bitur, anguli tetigerint circuli peripheiïâ. 

V T fi tangant anguli A ,B ,C, trianguli 
\ ABC, psripbersam circuli ABC, dicetur trian-
\\ gulum in circulo effi infcriptum . Quod fi-vel 
y UKUS tantum angulerum non tangeret periphe-

riam,non diceretur triangulum effe infcriptum 

FIGV-
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LUI, 

FIG V R A vero re&ilinea circa circu 
lum defcribi dicitur, cum fîngula Iatera_. 
eius i quç circunfcribitur, circuli periphe 
riam tangunt. ,/V 

AT -vero ,fi latera trianguli ABC, 
\Jingula tagant peripheriam circuliÙEF; K ^ 
dicetur triangulum circa circulum efi\_> 
defcriptum. ï E C 

SIMILITER & circulus in fîgura_J 

rectilinea infcribi dicitur,cum circuli péri 
pheria fingula latera tangit eius figura>jcui 
infcribitur. 

v r. 
CIRCVLVS autem circum figura 

defcribi dicitur, cum circuli peripheriam 
fingulos tangit eius figuras, quam circurn-
fcribit, angulos. 

VICISSIM dicetur circulus DEF,in figura defini-
tionis ^.infcriptus ejfeih. triangulo ABC: Atxero circulus 
ABC, in figura definitionïs 3 deficriptus ejfe circa triangu-
lum ABC.Idem itidicium kabeto de alijs figuris reclilineis, 
qus. in circulo dicuntur infcribi,*uel circa eundtm defcribi; 
Aut in quibus circulus dicitur infcribi, z>el circa quas de-
fcribi circulus dicitur . 

V I I. 
RECTA linea in circulo accommo-

dai! , feu coaptari dicitur, cum eius extre^ 
ma in circuli peripheria fuerint. 

V T 
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b j.prt-
mi. 

cïS.de-
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.pri. 
mt. 

V T r efi alinéa AB , quoniam eius ex-
trema A,&B, in feripheria circuli ABC-
exi(lnnt,coaptata,fcu accommodât» in di-
So circulo elfe dicetur; Non autem refi-a 

•B E,~vel CDjquia hêic alterum duntaxat ex 
tremorum,nempe Chabet in feripheria cir 
culi ; Illa vero neutrum . 

PROBL. '1. PROPOS, i. 
IN dato circulo reclam lineamaccô-

modare squalem data? reâx lineç, quai 
circuli diame-r.ro non fit maior. 

I N circulo ABQcoaptanda fît re 
cta linea ssqualis recta: lineae datç D, 
qus tamé maior non fît diametro cir 

C culi dati.Cû enim diameter a fît om 
nium rectarum in circulo maxirna,fî 
data recta diametro maior foret, non 
poflet in circulo aptari illi vna a:qua 

lis . Ducatur ergo diameter BC. Itaque fî data recta D, 
ja*qualis fuerit diametro,aptata erit BC,illi sequalis:Si fe 
ho D,minor fuerit diarnerrd,b abfcîndaturBE,aequalisip 
fî D,&centro B,interuallo autem BSs,ciroulus défcriba 
turEA,fecaiis circulum ABC,in A.Ducta igitur recta__> 
BA,eritea aptata in circule ABC, ssqualis datas recta; D. 
c Efi enim BA, iq'uaiïs iplîBE; œqualis çidem BE, 
perconfïntctionem . Quare AB, & D, inter'fe «quales 
ouoqùe erunt. In dato ergo' circulo rectam liiieam ac-
co'minôdahimSs.'&c.Quodfaciendum erat. 

EX FEDERICO GO MM ANDINO. 
IN dato circulo reclam lineam accom 

modare aequalefrf data: recta: linca^qua' cir 
culi diametro non fit maior 3 & alteri data? 
parallelam. 

I dato circulo ABC,cuius centrum V>,accommodan 

da fit 
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1 mi. 

dafit refia tqualis refis. E F, qus, 
diametro maior nonfit,Qr alteri re . safet^xji fiu 
fis, G,parallela.z Ducaturper cen-
trum E>,diameter AC,refis G,pa- » 
raliela. Quod fi ré fia EF, diame-
trofùerit squalis,fafium iam erit, 
qucdpr.oponitur.Si vero EF,diame -^f ^ 
tro minorfucrit,fefia ea bifaria in''-
H-p-ubfcindatur DI,ipfi.HE,& E>K, 
ipfi H F , tqualis-, vt tota IK, toii EF, fit tqualis. bEt psf\bzi.pri\ 
l,K,ad angulos reSos ipfiAC,clucantùr LU, NO;iunga-\mi. 
turq; EN< E>icù LN,accomâdata ejfe squale ipfi EF,&> ipfi 
G,par,allelam:Cù enim LM,NO,squaliter à centra dift'ét, 
c ipfi squales inter fe erunt: à qus cum diuiiantur bifaria. 
in J,.& K^quod aÂJtngulos refiosfecentur a refia A C,pet 
centrum D, tranfettnte ; erunt ey earumfimiffes Ll, NK, 
squales-, è Quia vero LÎ,NKtparallelt etiam fun;;i erun 
qucque L^,[K,squales,èt farallelà.Quarè cum Ilt,,tqua 
les fit ipfiEF,&J>arallela ipfi G.Erit etiam LiN^zquzlis ip 
fi EF, g & ipfi G,parallela,Eathm rationt, fi reéta dtiea-
îur MO.erit ea tqualis ipfiEF, & parallel» ipfi G. Qéod 
■elt. propofitum. - ' i d jj| 

THEOR. 2. PROPOS. 2. 
IN dato circulo triangulum ckfcribere 

dato tfiangulo çquiangulum. 
SÎT in circulo ABC, da-'"' 

to deferibendum triangulum -p 
îîquianguium triaogulo dato A.

 V 

cuicunqué EEF. Ducaturre- L-\, 
cla GH , tangens ciriulom in E 
A,fîatque angulus G AB, angu 
lo F,a;qualis,&angulus HAC É 
angulo E, atqiie extendantur 
rectae AB,AC,ad circumferentiam vfque inpunétd B, Se 
C,coniungaturq; recta BC. Non cadet autem recta AC, 
in rectam AB,vel inter recras AB, A G: propterca quody*i7.pr 
ariguii G A B, H AC,hoc eft,anguli F, E,h minoresfuntjwi 

cimier.] 
à 3.ter\ 
tif, 
c zS.pri\ 
mi. 

g Bo.pri\ 
mi, 

Gg duobus 
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«^•^'lduobus redis. * Eflent autem duobus redis ;equales,fî 

"i • 

<I3t.p1 
mi. 

AC, in AB, caderet j vel ouiores duobus redis, fi inter 
AB, AG.cadere. Dico triangulum ABC, circulo dato 
infcriptum, efle sequianguium dato triangulo. DEF. Eft 
enim angulus C, t> sequalis angulo GAB ; &eidern an-
gulo GAB,squalis eft angulus F,ex conftructione.Qua 
re anguli C,& F , inter fe quoque erunt sequaies . Si-
militer quia angulus B, c sequalis eft angulo H AC;& ei-
dem angulo HAC, sequalis eft, per coftfuctionem,angu 
lus E, erunt etiam anguli B,&E,inter fe squales . Cum 
igitur duo anguli B, & C , trianguli ABC , squales fint 
duobus angulis E,& F, trianguli DEF. d erunt quoque 
reliqui anguli A, & D,2quales -Aequiangulum eft ergo 
triangulum ABC, triangulo DEF. Quare in dato circu 
lo triangulum defcripfimus,&c. Quod facienduro erat 

PROBL* 3.PROPOS. 3. 
CIRCA datum circulum triangulû 

defcribere dato triangulo squiangulum 
CIR.CA circulum datum A BC, dci'cribendum. fit 

triangulum a-quiangulû 
dato triâgulo Dît'.Pro 
du&QÎatere EF, ^trinq 
ad G,&"ff,fumptoq'ue_j 

1 çentrp* circuli ':I,ducatùr 
i-ed,a vtcunqueAl,&;fiat 

7sl angulus. AIBiÉéqualis an 
gulo DEG, & angulus 

BlC,angulo DFH'.Deinde ex A,B, C, educantur ad AI, 
BI,Cl,perpendlculares KL,LM,MK,quîe circulû tangét 
in pundis A,B,Çj_per coroîl..prop»of, i.é,lib,?,cotb.uotqj 
in puftctis-K,î.,MrSi enim ducere'tui- reda À' C, fièrent 
duo anguli KAC, JCCA, duobus redis minores, ac pro-
inde AK, CK,-coibunt, &rc. Nam redafac duda AC, 
caderet fupra redas AI, CI, quod hx angulum conftî-
tuànt in T.Cum enina fpatium circa I,a;quale fît quatuor 

I rediî, ex coroll. 1. propof. 1 lib. 1. hoc eft, quatuor 

angulis 
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angulis ad E, & F, fintque duo anguli AIB, CIB, duo-
bus angulis DEG, DFH, squales;erit reliquum fpatium 

f AlC, reliquis duobus angulis D£F,DFE, squale : Sed a 
hi minores funt duobus redis. Igitur &'fpatium AlC, 
minus erit duobus redis, ac prôinde angulus erit AlC, 
Alias fpatium illud effet vel squale duobus reclis, fi li-
mirum Al, CI, vnam redam lineam confirmèrent ; vel 
maius duobus redis,fi reda AI,produda caderet fupra 
IC Cadit igitur neceffario AI, produda infra CI, atq,' 
idcirco angulus fiet AIC,ad partes K,&duda recta AC 
faciet cum AK, CK, duos angulos minores duobus re 
disddeoque redas AK, CK , coibunt in K. Non fecus 
oftendemus, AL, BL, coirein L,& C M,BM,in Miquia 
duds redtse AB, BC, facient cum AL , BL , CM , BM, 
angulos minores duobus rectis. Defcriptum eftigitur 
circa circulum triangulum KLM,quod dicoeffe squiâ-^ 
gulum triangulo DEF. Qginam enim omnes anguli in 
quadrilatero AIBL, squales funt quatuor redis, vtad 
3.2. propof.lib. 1. oftenfum fuit,& anguli IAL, IBL,funt 
duo recti, erunt reliqui AIB,& L, duobus rectis squa-
les . Cû igitur b & anguli DEG,DEF, fînt duobus rectis 
aequales ; fi auferantur aequales AIB , DEG , remanebit 
angulus L, angulo DEF, squalis. Pari ratione oftende-
mus angulû M, squale effe angulo DFE,c Reliquus igi-
tur angulus K, reliquo angulo D,squaiis erit; atque id: 
circo triangulum KLM, squiangulum triangulo DEF, 

Circa datum ergo circulum, &c.Quod efriciendû erat^ 
PROBL 4. PROPOS. 4 

IN dato triangulo circulum infcriberc 
S I T defcribendus circulus in dato triangulo ABC. 

Diuiiis duobus angulis ABC,: A, 

ACB, bifariam rectis ED , CD, 
qus intra triangulum coeât in D, 

ducantur ex D, ad tria latera.per 
pendiculares DE, DF , DG .Quo-
niam igitur duo anguli D B E, 

DEB,tnànguli DBE, equales funt 

x-n-tr 'I 
mi. 

mi. 

3-f" 

G z duobus 
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I t^.quar 
ti. 

duobus angulis DBF,DFB,triâgu 
li DBF, vterque vtrique ; & latus 
BD,communeja.ernnt quoque la 
teraD£,DF.a;qualia. Eademque 
ratione aequalia erunt latera DF, 
DG,in triangulis DCF,DCG. Cû 
igitur très reda: DE, DF,DG,fînt 

«quatlesjcirculus exD,ad interuallûDE,defcriptus tran 
fîbit per reliqua punda F,& Gjtangetq.latera triâguli in 
E,F,G,per coroll.propof.itf.lib.j.quodlatera perpendi-
cularia fine ad femidiametros DE,DF, DG. In dato ergo 
triâgulo circulum defcripfîmus.Quod erat efficiendum. 

S C H O L I V M, 
VER VM quonia m Euclides lib. 1. demonfirauh; b in 

omni triangulo duo latera quomodoltbet afumpta relique 
ejfe maior a;no abs refuerit demofirare hoc loco,cu lo.Bapfi 
lia BenediSo, quato maiora fintjioc propofito theoremate. 

IN omni triâgulo, fi circulus infcriba-
tur,duo quolibet latera fuperant reliquû re 
cta linea,cuius quadratum quadruplû eft re 
clanguli comprehéfî fub reda ab angulo il-
iis lateribus comprehéfo in cauam periphe 
riam ducta, & fub eius fegmento exteriore. 
Quod fi angulus côprehenfus fit rectus, fu-
perabunt illa duo latera latus reclo angulo 
oppofitû diametro circuli triâgulo infcripti. 

SIT triangulum ABC,z cui circulus infcribatur DEF, 
iangens tarera trianguli in D,E,F ,punltis à quouis an-
gulo B,fiue reclus isfit,fiue cbtufusffiue acutus,ducatur re-
lia BH,fecans circulum in I.Dico duo latera BA,BC, fupe 
rare latus AC,relia linea , cuius quadratum quadruplant 
efi reSangulifub BH,BI,comprehenfi. Quoniam enim per 
coroll.z.propof. $6. lib.z.recla CF,recls. CE,<& relia AD,re 
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fit AE,tqualis efi;erunt dut 
récit FC,DA,lateri AC,tqua 
les.Latera igitur S A, BC, la-
tus AC, fitperat fegmêtis BD, 
BF : qus. cum ex eodem corùïï. 
fint tqualia; fuperabunt eade 
latera BA, BC, latus AC,re-
éîa,qut dupU efi fegmeti BD. 
Sed quadratum refit,qut dupla efi fegmenti BD, quxdru-
plum eft quadrati refit BD,ex fcholio propof. 4. lib. 2. Et a 
quadratum refit BD,tquale ejl rectangulo fub BH,B1.Igi-
tur latera BA,BC,fuperant latus AC,refia,cuius quadra 
tum quadruplu efi refiagulifub BH^BI.Quod efi propofitu. 

QVOD fi angulus A,refius fit, dico non folum duo late-
ra AB,AC,fuperare latus BC,reiia, cuitts quadratu qua-
druplum efi refianguli comprehenfi fub refia ex A, in ca-
uam peripheriam dufia,& eius fiegmento exteriore,vt ofien 
fum cft-.verum etiam exceffum i'ùum effe diametro circuli 
DEF ,tqualem.Dufiis enim ex centre G, adpunfia conta-
fiuum D,E,refiis GD,GE;b erunt anguli ad D,&E, refii. 
Cum ergo Q> angulus A, ponatur reclus, c erunt tam refit 
AE,DG,qua AD,EG,parallelt interfe:atque idcirco AG, 
parallelogrammum eritAQuare tam refia AD,femidiame 
tro EG,quàm refia AE,femidiametro DG,tqualis erit:hoc 
efi, dut refit AD, AE ,fimul toti diametro circuli erunt 
tquales.Superât autem duo latera AB,AC,latus BC,dua-
bus refiis AD, AE, vt ofienfum efi. Nam EC, ipfiFC, é> 
DB,ipfi FB,tqualis efl,ex coroll. Î. propof. i6. lib.i. Igitur 
eadem latera AB,AC.fuperant latus BC,diametro circuli 
infcripti .Quod eft propofitum. 

ITAQVE qutuis duo latera fuperant reliquum duo-
bus refiis circulum triangulo infcriptum tangentibus, qut 
inter angulum duobus iâis lateribus comprehenfum, & cir 
culum interijciuntur. cfienfum enim efi,latera AB,AC,fu 
perare latus BCrefiis tangentibus AD,AE, &c. 

IAM vero his ita demonfiratis.fi tria latera trianguli 
cognitafint,inueniemus nullo negotio tria punfia , in qui-
bus circulus triâgulo infcribedus latera tagere débet.Quia 

>36.ter\ 

bts.ter. 
c.zspri 
mi. 
àit-pri 

tntm \ 
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enim Inter*. verbigratin, AB, AC,fuperart debent Intus 
BCduabus tangentibus ex A, duitis, qus, quidem squales 
funt : fi dematur latus B C, notum ex notis lateribus AB, 
AC,relinqutntur dus tangentes AD,AE,nott. Semtffis er-
go huius exceffus dabit vtrumquepunlium D,E.Reliquum 
deinde fegmentum EC,dabitfegmtntum CF,vfque adpun-

. Hum tertium F;Vel reliquum 
fegmentum DB, dabit fegmentu 

E BF,ad idem pitctttmF.Si igitur 
ex duobus punRis D, E, erigan-
tur perpendiculares DG,EG,coi 
bunt hs in G, centre circuli in-

C fcribendi. Exempli gratin,Sit la 
tus AB, 6.latus AC, 8. & latus 

BC, la.palmcrum.Dempto lateri BC, ie. palmoru ex duo-
bus lateribus AB,AC,hoc eft, ex i+.f»lmis,relinquuntur 
^.palmi.Tant ergo AD,quàm AE,duos palmes contmebit. 
Segmentum ergo D.B,continebit ^.palmes, totidemquefeg-
mentum BF,habebit.Segmentum autem EC,ae proinde & 
CF,erit 6. palmorum. Sic etiS demptolatere AB, é.palmo-
rum,ex lateribus AC,BC,id eft,ex 18. palmis,reliquifiunt 
i z.palmi.Vtrumque ergo fegmentum CE,CF,erit 6.palmo-
rum;acproinde vtrumque AE,AD.z.palmorum, (j* vtru-
que BD,BF,4.palmorum.Poflremo dempto latere AC,s pal 
morum ex lateribus AB,CB,hoc efi,ex palmis 16, remanït 
S palmi.Vtrumque ergo fegmentum BD,BF, habebit ^.pal-
mes : At vtrumque CF,CE,6. palmes : fy> vtrumque AD, 
AE, z. palmes. 

PROBL. 5. PROPOS. 5. 
CIRCA datum triangulum circulum 

defcribcrç—?. 
SIT circulus defcribendus circa datum triangulum 

^ A ABC.Diuidâtur duo 

lo,vel obtufangulo 
fuméda funt facilita 

tis 
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tis gratia, circa rectû,vel obtufum angulû, quamuis hoc 
non fîtornnino necefiàrium, fed duo quaiuis latera bi-
fariam poflînt fecari ) bifariam in D,& E, punétis, ex 
quibus educantur DF, EF, perpcndiculares ad dicta__» 
latera, coeuntes in F, ( Quod enim coeant, patct.Nam 
(î ducta effet tecta DE,fierent anguli FDE,FED, duobus 
rectis minores . ) eritque F, velintra triangulum, vel 
in latere BC, vel extra triangulum.Ducantur recta? FA, 
FB, FC. Quoniam igitur latera AD, DF, trianguli ADF, 
sequalia funt lateribus BD, DF, trianguli BDF, & anguli 
ad D,recti;» erût bafes FA,FjB.aïqualcs.Eodé modo erût 
FA, FC, aequales . Cum ergo très recta: FA,FB, FC, fint 
aequales, circulus deferiptus ex F, ad interuallum FA 
traniîbit quoque per puncta B, & C. Circa datum ergo 
triangulum circulum defcripfîmus.Quod erat faciendu. 

COROLLARIVM. 
H I N C manifeftum eft, ficentrnm intra triangulum cadar, b om-

nés angulos effe acutos, qnoniam omnes funt in maiori fegmento cir 
culi ; fi vero fit in latere'BC,c angulurn fl^Cei lateri oppofirurrij effe 
rcftum.quod fîtinfcmicirculo:Sidenique cadat extra triangulum, d 
angulam cppolitum BAC,obtufum effe, eum fit in minori fegmento 
circuli. 

CONTRA vero perfpicuum eft, fi triangulum fuerit acutâgulum, 
centrnm cadere intra triangulum: fi redangulum,inlatus refto angulo 
oppofitum: fi denique obtuiangulum fuetit, extra triangulum. -t^uod 
quidem facile ottcndetur,ducendo ad incommodum aliquod, fiue ab-
furdum . -ÎJuia fi in acutangulo caderet cer.trum in vnum fat us, effet an-
gulus ei oppofîtus redus : fi vero extra, effet idem angulus obtufus 
leeSi fi inrectangulo cétrum caderet intra, efTent omnes anguli acuti 
fi vero e.ïtra,e(fet angulus oppofi tus obtufus. Denique fi in triangulo 
obtufangrlo caderet in murai htus, , effet angulus eioppofitus ,re 
etu*,fi vero intra, omnes angrili effent acuti. Quae omnia ex priori par-
te huius coroll. colliguntur, eVpugnantcum hypothefi . 

SCHOLIVM. 
CO LLIGITV R stïxm ex hoc —^ À. 

preblemate, quanam arte defcribtndus g . 
[fit circulus, qui per data tria functa f 
non in -vna relia line a exiftentia tran- " 
feat.Tiam fi data p un ci a tribus reéfù \ 
iungantur, vt (ôftituatur triangulum, ' _ 
\facile circa iffum circulus deferibetur, . ' 
vt hac prepcf.traditum eft. Quod tamtn 

G g 4 facilius 

SCD LYON 1



472 EVCLID. GEO M. 
facilius efficietur praxi Ma, quam tra-
didimus propof. z<;. lib: i-Sint enim da-
ta triapuncta A,B, C.Ex A, & S.que-
ttis intcrttalle eodem duo arcus defcri-
bantur Je interfeeantes in D, & E,pun-
ctis , per qu&recla linca ducatur DH. 
Item ex A ,& C, quouis alto internai-
lo eodem , -vel etiam , fiplacet, priori 

illc,alij duo arcus deline'étur fccatcsfefe in. F,(yG, funiïis, 
per qui, recta ducatur FH,fecœns reBâ t>H, in H. Dico H, 
effe centra circuit tranfeuntis per datapunBa A, B:& C, 
Nam fi ducerentur recti AB,AC, BC, diuiderentur latera 
AB,AC,triaguli ABC.bifariâ a redis DH,FH,ceu démon 
firutum es! inpraxi illapropoptionis 2f .lib. 3.Quart vt in 
hoc s.problemate Euclides osïendit,H, erit centrum csrcuU 
circa triangulum ABC, defcripti. Quod efl propcfitum. 

PROBL. 6. PROPÔS.6. 
IN dato circulo quadratû defcribere. 

S I ï in dato circulo ABCD,cuius centrum E,infcri 
A. bendum quadratum.Ducantur dua? diame 

tri A C, BD, fecantes fe fe ad angulos re' 
E "^- ftos in centro E-, & iungantur recta; AB, 

BC, CD, D A. Dico ABCD, effe quadratutn 
infcriptum in dato circulo. Nam quia late 

ra EA, EB, trianguli AEB.œqualia funt lateribus EC,EB, 
trianguli cEB, cum omnia fine ex centro;& anguli con 
tenti funt recti; aerunt bafes AB, BC, a:quales . Eadem 
ratione squales erunt réels BC, CD : Item recta; CD, 
DA, & rectœ D A, AB . Omnia igitur latera quadriîateri 
ABCD, «quaiia inter fe funt.Quod breuius ira conclu-
demus.Quoniâ quatuor anguli ad E,squales funt,nimi-

ibzf.tcr.Wum rectijb erut quatuor arcus ,quibus infiilût,xquaies: 
c *9'ter[c ac proinde & redhe quatuor fubtenfe squales erunt. 
ry. Omnia ergo latera quadriîateri ABCD,inter fe asqualia 

} i.ter funt.Sunt auté d & anguli recti,cum omnes in femicircu 
\t>j* lis exiitât.Quare quadratû erit ABCD, proptereaque in 

dato circulo quadratû defcripfîmus.Quod eratfaciendû. 
PRO-

SCD LYON 1



L I B E %, IIII. 473 

PROBJL. 7. PROPOS. 7. 
CIRCA datum circulum quadratum 

dcfcribere. 
S IT circa datum circulum ABCD,cuius centrum E, 

defcribendum quadratum. Ducaritur du* 
diametri AC, BD, fecantes fe in E,centro jr K <l 
ad angulos rétfos ; & per A, B, C,&D, 
educantur ad diametros linef perpendicu 
lares FG,FH, HI,lG,coeuntes in punftis B' 
F,H,I,G.Quod enim coeant AF,BF,patet 
exco,quod ductarecta AB, faciat cum H 

3 

AF,BF,"duos angulos duobus redis minores; atque ita 
dereliquis.Dico FHICeffe quadratum circa circulum 
datum defcriptum . Cum enim anguli AEB,FBE,fînt re-
dti, a erunt FH, AC, parallèle ; fimiliterque erunt, GI, 
AC,parallela>. 6 Quare &-FH,GI, paraîlelx erunt. Eo 
demmodo pa'rallelae erunt FG,HLQuoniam igiturpa-
rallelogramum eft ACHF,c erunt latera oppoiita AC, 
F H, sequalia, & anguli oppo/îti ACH, AFH,asquales:Sed 
ACH, eft re&us . Jgitur AFH, reclus erit. Eadem ratio-
ne oftendemus angulos H,I, G, rectos effe : & latera_> 
HI, IG, GF, œquaiia effe diametris BD,AC. Quare cum 
diametri lînt aequales, erunt & quatuor latera FG, FH, 
Hr,rG,œqualia, ideoque FGIH, quadratum erit; cuius 
quidem latera circulum tangunt, per corollarium pro-
pof. 16.lib.j.Circa datum igitur circulum quadratum 
defcripfimus . Quod erat efficiendum . 

PROBL. 8. PROPOS. 8. 
I N dato quadrato circulum deferibere. 

SI T in dato quadrato ABCD, inferi-/^ jqr_ "D 
|bendus circulus . Diui/îs lateribus bifarii r~ 
in E, F , C, H, ducantur recta: EG, FH,^. 
fecantes fe m I. Quoniam igitur AD , BC, 
recïae ajquales funt, & parallèle , erunt & 
J: : j • - HT t\p . *> 1,1 dimidia; earû AH,BF,îequales &para!lelfe.B F C 

Quare 
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I h iç.pri 
mi. 

ix. 

I mi. 
dji.fr/ 

\mi. 

I e 6.pri-
imi. 

* Quare & AB, parallela elt,&a:qualis ipfî FH. Eadé ra-
\ H D «onc erit DQparallela, &a:qualis eidem 

FH: Iternque recta: AD,BC, parallela: erût, 

r & arquales ipfî EG.Sunt igitur parallelogrâ 
^ ma AI,IB,CI,ID,ideoque rectse IE,IF,IG, 

IH,sequales erût rectis AH,EB,DH, AE:Sût 
C autem ha: inter fe a:qualcs,cum fînt femiffes 

a-quaslium AD,AB,&c.Quare & recta- IE , IF, IG , IH, 
xquales erunt, ac propterea circulus defcriptus ex I,ad 
interuallum IE, tranfibit quoque perpuncta F,G,H.qui 
cum contingat latera AB, BC, CD,DA,per coroll. pro-
pof. 16. hb. j.b quod anguli ad E, F,G,H, fînt reéti, de-
fcriptus erit in quadrato AC. In dato ergo quadrato cirj 
culum defcripfimus. Quod efficiendum «rat. 

PROBL. 9- PROPOS. 9. 
CIRCA datum quadratum circulum 

defcriberc. 
S IT defcribendus circulus circa quadratum ABCD, 
k s-—Q> Ducantur diametri AC, BD, fecantes fe 

in E. Quoniam igitur latera AB,AD,triâ 
guli ABD, aequalia funt c erunt anguli 
ABD, ADB, squales : Eit autem angulus 

B -—BAD,rediiS.d Quare ABD, ADB, femi-
rccti erunt. Similiter oftendemus , reliquos omnes an-
gulos àd A,B,C,D,efTe femirectos , & idcirco inter fe 
asquales . Cum ergo anguli E AD, EDA , fînt aequales j 
e erunt reclae EA, ED, squales . Eadem ratione E A,EB, 
œquales erunt ; nec non EB, EC. Item EC,ED. Quare_j 
circulus ex E, defcriptus, interuallo EA, tranfibit per 
reiiqua puncta B,C,D.Circa datum ergo quadratum cir 
culurn defcripfimus . Quod erat faciendum. 

SCHOLIVM. 
§iy O D Jî circa datum circulum de/cri. 

batur quadratum, in eodem circulo ahud 
quadratum infcribatur, erit quadratum cir-
cumjcriptum quadrati infcripti duplurn.Quo 
nia enim lattis quadrati circumfcripti &qua-
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le eft diametto circuit, -vt ex y.propof huius ltb.cenftat,hoc 
eft , diamètre quadrati infcripti : quadratum vero diame-
tri duplum eft quadrati, cuius eft diameter, ut ad tfl.pro-
poj.lib. i. cftendimus; Confiâtpropofitum . 

PROBL. 10. PROPOS. 10. 
ISOSCELES triangulum conftitue 

re ; quod habeat vtrumque eorum, qui ad 
baim funt,anguIorum ,duplum reliqui. 

S V M A T V R quaeuis refta linea AB, quae a diuida 
tur in C, ita vt rectangulum fub AB, BC,a?quale fit qua 
drato reetae AC. Deinde cétro A,interuallo vero AB,cir 
culus defcribatur,in quo b accômodetnr recta BD,asqua 
lis ipfî AC,iungaturq. recta AD.Quo-
niam autem reetae AB, AD,asqiiales 
funt, erit triangulum ABD, Ifofccles. 
Dico vtrumque angulorû ABD, ADB, 
duplum effe reliqui anguli A.Ducta_,. 
enim recta CD,c defcnbatur circa tri 
angulum ACD, circulus DCA . Quo-
niam igiturrecîangulû fub AB,BC,3_-

quale eft quadrato recta; BD, & recta AB, fecat circulû 
DCA," tâget recta Bl),eundé circulû DCA,in D,Quare 
angulus BÛC,e asqualis eftangulo A,in aitemo fegméto 
CAD. Addito igiturcommuni CDA,,erit totus angu-
lus ADB, œqualisduebus angulisCAD\ CDA : Sedms 
eifdem t'a;quaiis eft ctiam angulus externUs BCD. An-
gulus ergo BCD,_qualis erit angulo ADB, hoc eft, an-
gulo ABDJ g cum ABD, ADE, asquales fînt; ac propterea 
h recta; CD,BD, squales erunt : Eft autem BD, arqualis 
pofita recta? A C . Igitur & C D, ipfî C A, asqualis erit; 

|-i ac propterea anguli CAD,CDA,squales.Angulus igi-
tur ADB, quisqualis oftenfus eft duobus angulis CAD, 
CDA, duplus erit alterius eorum , anguli nimirum A . 

Quare & angulus ABD,dupluS eriteiuldem anguli A.Ifo 
feeles ergo triangulum conftituimus, habens, &c.quod 
erat efficiendum. _ ________ 
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?z.prt 
\mi. 

COROLLAR/VM. 

^VOf? IA M vero très anguli trianguli ^BD, a squales funt 
duobus redis, hoc eft, quinque quintis duorum reâorum; perfpicuum 
eft, arsgulitm v4f,eff; quintam partem duorum reâorum 5 vtrumlibet 
autem B, D.duas quintas parte».Item A, elfe duas quintas partes vnius 
reâi,& vtrumuis E,D, quatuor quintas partes ; quandoquidem om 
nts très b squales funt duobus reâis, hoc eft, deccm quintis vnius re 
âi. 

SCHOLIFM. 

POTFISSET problemahoc proponi ad inîiar theore-
matis, hoc modo. 

t SI rci5iâlincarecetur,vtpropof. ii.Iib, 
2.traditum eft. Ifofceles triangulum, cuius 
balîs maiori fegmento «qualis eft, vtrum 
uisverolaterum a.qualium ipfî datas linea? 
aequale,habet vtrumlibet angulorum çqua 
lium ad bafîm.duplum reliqui. 

T{ O ?{ eSï nutem, quodfe excrucient Campanus , éf 
Peletarius ,vt probent, reffam BD, it& applicafi circulo 
DCA, vt eum nullo modo fecet. Nam propterea quod qua-
dratum reâti BD, nquale eft rectangulo fub AB, BC,often 
\fum eft vltimapropof. j Mb. rectam BD, perpendicularem 
effe adfemidiametrum circuli ex D, duclam. Quare cir 
culum tanget, & nulla ratione fecabit. 

QV A arte autem conBrui debeat triangulum Ifofce-
les , cuius -vteruis angulorum ad bafim , ad reliquum ha 
beat quamcunque proportionem datant, non folum dupla, 
■vt hic ab Euclide faêum eft, trademus cum Bappo ad fi-
nem lib.è.Qus. res hacleuns deftderata eft% 

PRO-
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xi. 

ti. 

mi 
tri 

PROBL. ii. PROPOS. H. 
IN dato circulo, pentagonum a_quila-

terum, & arquiangulum infcribere. 
S I T in dato circulo ABCDE, infcribendum pentago 

num sequilaterum , &a.quiangulum. » Conftruaturtriâ-
gulum Ifofceles FGH, ita vt vterque angulorum G,HMMtirti 

inplus fît reliqui F, &in circulo b infcribatur triangulûib2-2«w 
ACD, a.quiangulû trianguîo FGH, & vterque anguïorû 
ACD, ADC,<; bifariâ diuidatur redis CE,DB,atque re-
cta, iungantur AB, BC, CD, DE, EA. Dico pentagonû 
ABCDE.in circulo dato infcriptû, 
effe squilaterum, 6V aequiangulû. 
Cûenim vterque anguïorû ACD, 

ADC, duplus fît anguli CAD, & 
diuifus bifariam, erut quinque an 
guii ADB,BDC,CAD,DCE,ECA 
squales.dQuare arcus AB,BC,CD 
DE, E A, ïupër qnos afcenderurit, atque idcirco e & re-
cta? AB,BC,CD, DE, EA, requales erunt. zEquilateruirt: 
eft igitur pentagonum ABCDE. Rurfus quia arcus AB,, 
ED, squales funt ; addito communi BCD, fient squales; 
ABCD, EDCB. f Anguli ergo AËD,BAE,drdî:is arcubus. 
infîftentes squales.erût.Eodé modo squales erût cufli-j 
bet horû anguïorû reliqui anguli. Infîftunt enim squa-
libus arcubus,quorum fînguli ex ternis arcubus squa-
libus componuntur. Aequiangulum eft ergo pentago-
num ABCDE. Quare cum & asquilaterum effe fit often-
fum infcriptum erit dato circulo pentagonum squila-
terum_ & squiangalun. : Quod faciendurri erat. 

COROLLARIVM. 
S E QV1 TjV II hinc, angulum Pentagoni squilateri, & -quia»-

gulicomplefti très quintas partes duorum retloiurn j vel fex quintas 
vnius recti. d Cum enim très anguli E AC, C^D.D-iE/asquales fier, 
vtpote qui sequalibus arcubus BC, CD, DE, infiftant, fît autem 
CAD, per coroll. praiccdentispropof. quima pars,duorum rectomm, 
velduz quinta: vnius reâi > erit to.tusBj-E , très quint*: duorum re-
âorum: vel (ex quintx vnius recti : 

SCHO-

iz6 ter 
tij. 
e zp.ter 
tij. 

f i7./er 
M,. 

%Z7.ter., 
tij . 
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ïc^.quar 

S C H O l I V M. 
Hyo D fi detur reBa line* terminât* C D ,fuper ea 

conftttuemus pentagonum squilaterum , Çr> squiangulum, 
hoc modo, a Fiat triangulum Ifefceles FGH, habês vtrurr?. 
libet angulorum G, H, duplum reliqui anguli V'. DeindiL-, 

conftituantur anguli A CD, A D C, 
squales angulis G, H, coeantque re-
lis. CA,DA, in A, b qut efficih an-
gulum C A D.squalem anguloF ; ac 
propterea trianguli ACD, vterque^ 
angulorum ACD.ADC, duplus erit 
reliqui anguli CAD.Iam vero cires, 

triangulum ACD,circulus c deferibatur ABCDE; In que 
cum fit itiferiptum triagulum ACD,fi anguli ACD,ADC, 
bifetriam fettentur,infcribetur,w priut, pentagonum squi 
Inirumipi nquiattgulum,cuius lattis eft recia C D. Quod 
eft prcpo/tfuifi.. 

F A C 11 I V S idem efttciemus hac ratione. SeBa reBa 
propofita A B , fupra quam pentagonum 
squilaterum,^ squiangulum cenftituen 
âum efl,in C,vt propof.i 1. lib.i.traditum 
efl.pro ducatur ad "Otrair.quepartc,fintq; 
AD, BF,maiori fegmento AC, squales, 
Inter nulle deinde date, réels AB , ex A, 

X),duo arcus deferibantur fecantes fefe in F. Item ex B,E, 
eodem interuallo alij duo fe interfecanies in G. Denique ex 
F ,G,eedem interuallo alij duo fe d 'f Identts in H , coniun-
ganturq; recîi AF,FH,HG,GB.Dico pentagonû ABGHF, 
\Jtiper datam reiîatn AB,defcriptum, effe squilaterum, at-
que squiangulttm.Quod enim fit squilaterum , confiât ex 
conflruBione, cum omnes Unes ipfi AB ,fnmptsfint squa-
le s,hoc cil, omnes arcus deferiptifint ad interuallum AB. 
SHtod Autem fit & squi angulum,it a oflendetur. DuBa re-
cta DF,erit ADF,Ifofceles,quale ab Euclide prepofi o.conS\ 
ftruBum esl, _/ ex fcholio eiufdem prepof. munifeftum eft, 
propterea quod bafis A D, squalil eft maiori fegmento AC, 
Unes AB, vtrumuis vero laterum squalium ipfi AB, squa 
le.Quare ex cozpU.eiufdem propof.io.angulus DAF,centi-

nebit 
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nebit duas quintas duirum reciorum ;ac proinae reltquus 
angulus duorum reBorum, nimirum BAF , reliquas tres\ 
quintas duorum reBorum continebit. Cum ergo ex coroll.) 
huius propofangulus pentagoni sqv.ilateri , & squiangttli\ 
compleBatur très quintas duorum reBorum;erit BAF,*n-' 
gulus pentagoni squilareri, 0> squianguli . Eademque ra-
tione erit ABG,angulus pentagoni squtlateri, & squiangu 
li.Ex quo fequitur,totum pentagonum effe squiangulum. si 
enim comp leatur,aut concipiatur effe cimplttutn , hoc est. 
fuper F, G, cogitentur defcriptx duo alia latera , cadent ea 
necejfario in punBttm H . Alioquin,fifupra H , aut infra 
conuenircnt, * effsnt ea vel matora, vel miaorareBis FH, 
GH,vt confiât,jiangulo Hju'otsnderetur bafis FG : atque^ 
idcirco alijs lateribus FA,AB,BG,sqttalia non foret, quod 
efi abfurdum.Pentâgonum ergo ABGHF , éf. squilaterum, 
& squiangulum efi. Quod erat cftendsndum. 

PROBL. 12. PROPOS. 12. 
CIRCA datum circulum, pentago-

num squilaterum. & squiangulum defcri-; 
ber<__j. 

S X T circa datum circulum ABCDE, defcrihendum 
pentagonum asquilaterum , & îequiangii-
lum.- ïnfcribatur in eo pentagonum aequi X 
laterum, & squiangulum ABCDE, 8c ex fu/i 
centro F, ducancur recta» FA,FB , FC.FD, V 
FE , ad quas ducatur perpêdicuiares GH, 
m, lK, KL, LG. coeuntes in G,H,I,K, L, 
Cum enim anguli GAE, GEA, duobus /întrectis mino-
res , partes nimirum Angulorum rectorum FAG,F£G>C 

coibunt recta; AG, EG, ad partes G, & fie de alijs . _t 
quia ipfetangiint circulum, per coroll propof 16. lib. 
j. crirdefcripturn pentagonum GHIKL, circa circulfi; 
quod dico efle «quilaierum atquç iequiangulum • Du 
cris enim rectis FG, FH, FI FK, FL, erunt quadrato re-
cta. FH,d asqualia tarn quadrata reçtarum FA, AH, quî 
rectarum FB, BH. Quaré quadrata rectarutn FA, AH, 

1 zi.frij 
mi. 

Zll. 

squa 

0 rr. ; 
quarts,, 

Xi. 
pron. 

-47-f<!j 
mi. 
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4_o EVCLID. GEO M. 
squalia erunt quadratis rectarum FB,BH. Demptis igi-
tur quadratisasqualibus rectarum çqualiû F/«,FB,rema-
nebuntquadratarectarum AH,BH,a.qualia; ideoque & 
recta; AH,BH,squales erunt . Quodetiam confiât ex 

coroll. 2.propof.j6.1ib.j.cum AH,BH, 
ex eodem puncto H, ducantur circulû 
tangétes in A,g. B.Quoniam ergo late-
ra AF,FH , trianguli AFH.xqualia. funt 
latenbus BF, FR.triaijguli BFH.F.ft au 
tem & ba/îs AH, bail BH, arquabs, M 

oftenfum cil. ■» erunt anguli AFH , BFU, 

îequalcs. Igitur b &a-iiguli AHF,BHF.pupius igitur eft-
angulus Ar-B,anguli BÈH,&angulus AHB.aiiguiiBHv. 
Eodem trtpdo oftendemUs, angulum BFC, duplum efîè 
anguliBFI,&angulumBiÇ,.anguliBJF. Cûigiturc an 
guïi AFB, BFC, fînt squales, quod infiftant ci_\:iimfe 
rendis AB>BC,.d qua.«quales funt,cum a reclis ïffiiâli-
bus fubtendan.tir AB, BC.erunt te dimiHii eorijrrrBFH, 
BFI,a.quales. Qitoçir,ca cum duo_aEigupJiËH,HjBF,, tri-
anguli BFH,seq-jales fînt duobus angulis ML IBF,.trian-
juliIFB,& lattis illisadiacenscommulrè-F,c e-UnrS. 
latera BH,Bl,çquaiia,&anguli EHF, BIF, çquaiesDu-
pla eft ergo reciai-I.recta? H£.Eademqtie ratioije.oï';ê-
demus GH, rectamduplam effe recrç HA... Sunt ajutern 
oftenfç çqualesH_,HA.Igkur8:earumdapL| HÎ,HG, 
aeqtiales erunt. Similiter. demonftrabirnus, r.ectas .IK, 
KL,iG,equalçs efïe cuilibet refta/um Hf.HGviquiiate 
rum ergo eft pentagonum GHIicL JUufusquoniam.ofté 
fttin eft,ahgulps ^,HF,_IF0|qualeseffe,ac.fe.n.iiles:an.gp: 
lorum £HA,~lC,enxnt & eorum dupli_HÀ,SlC,.cqia; 
les. Eademque ratione anguli IKL, hl.G_I.Giij çqual„ 
erunt cuilibet angulorum JBHA,BIC. Aequiangaïuin igi 
mr eft pentagonum GHIKL. Quapropter cum.&_q«t 
laterum fît oftenfum, deferiptun. erit circa daîum■ çi'iicu-
hun,.pentagonum çquilaçerurn,& £quiangulum,G_-d 
efHciendum crat. 

COROL- i' 
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CORO LLARIVM. 
S'E Q_V IT V R e,x huins problematis demonl-rstione ; fi in circu 

10 qu-cunq. figura «qui latera, & squiangula dclcribatur,cV ad cxtreraa 
femidiametrorum ex ccntro ad angulos ductarum excitentur linea: pcr-
pencSculares: has pcrpendiculares conltiruere aliam figuram totidem 
ïaterum,& angnlorum atquaiium circulo circu m fcriptam . iadem enim 
femperratione dcmonftrabitur, illasperpendiculare» concurrere, an-
gulosq. conficere squales, fi nimirum àb illis ad centrum ducantur re-
fis, vt in pentagono faitum eft:qu_ quidem îpfos angulos bifariam fe-
cabunt.qucmacfmoclun.in pentagonohic piobatum ei.,&c. 

H V C référendum eft theorema feqttens adfiguras s,qtti. 
laterœs,& equiangulasfpecJans,quod perutile erit ad inue-
nienda centra circulorum circa ipfas figuras,fitte intra tp. 
fas defcribendorum}vt ex fequentibus fatebit. 

IN figura squilatera, & squiangula, 
11 quidem angulorum numerus impar eft ,1 
recîa linea ex quouis angulo demifla fe-
cans oppoiîtum latus bifariam, diuiditquo 
que angulum bifariam ; Et contra, recT:a_. 
linea diuidens anguiû bifariam fecat quo-
que latus oppoiîtum bifariam : Si vero nu-
merus angulorum eft par, recta linea ex 
quouis angulo ad oppoiîtum angulurh du-
cîafecat vtrumque angulum bifariam: Et 
contra, recta linea fecans quemuis angu-
lum bifariam caditin oppoiîtum angulum, 
eumq. bifariam quoque diuidit. 

S IX primum figura etquilatera, tquiangulaq. impa-
rium laterum ASCDEFG, & ex angulo A , demijfa recia 
AH ,fecet latus eppefitum DE, bifariam . Dico angulum 
quoque £AG,feBum ejfe bifariam, DuBis enim ex A , re-

H h' Sis 
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4-pri. 

> 4./-«. 

b 4.pri. 

Mis ad omnes angulos non pro 
ximos;quoniait duo latera BA' 
BC,duebu> lateribus G A , G F' 
squalia funt, angulosq. conti-
nent squales,ex hypothefi; zerut 
C? bafesÀC,AF,sqitales,ér tam 
anguli B AC,G AF ,quam BCA, 
CFA : ac proinde cum toti an-
guli BCD,G F E,ponant ur squa-
les ; erunt queque reliqui ACD, 

AFE,iquales. Quia igitur rurfm dao latera CA,CD,duo-
bus lateribus FA,FE.<qn*'tafunt, cèntinentq. angulos s-

' quales,vh oftenfum eft ; b erunt & bafes AD,AE,squales, 
je? tant anguli CAD.FAE, quant CDA, FEA . Atque ita 
.procedendum erit,donec ad latus oppofitum peruentumfit. 
| Vi t quia rurfus toti anguli CD E, FED,squales funt, erunt 
quoque reliqui ADH.AEH, squales . Quare cum duo la-
tera D A,D H,duobus lateribus EA,EH,uqualiafint,angu-
lo fq. squales contineant, c erunt etia angult DAH,EAH 
squales. Quocirca cum quotuis anguli BAC.CAD, DAH. 
tùtiiem angulis GAF,FAE,EAH,fint squales, fingulifin-
gufis ; erit quoque têtus angulus BAH , toti angulo G AH, 
squalis ; ac proinde angulus BAG , feèlus erit bifariam . 
Que d eft propofitum. 

S E D tam relia AH.fecet angulum BAG, bifariam . 
Dico eam fecare quoque latus oppofitum DE,b:fariam . Si 
enim dieatur latus DE,non fecart bifariam, fi ex A, duca-
tur alia reUst fecans D F., b if a ri a m ,fr cabit eadem angu-
lum BAG, bifariam, -vt tam oftendimits . Dus igitur réels 
eundem angulum B AGfecabunt bifariam. quod eft ah fur-
dum,cum -sr.a tnedietas maior effet quàm altéra. Red a er-
go AH,fec»ns angulum BAG,bifariam, fecat quoque la tu; 
DE,bifariam. Quod eft propofitum. 

S IT deinde figura tqttilatera, _y squ.iangu.la paritim 
laterunt ABCDEFGH,& ex angulo A, ad angulum oppo-

yitû E,ducatur relia AE. Dico reUM AE,fec*re tam angu-
lum BAH,<i DEF,bifariam .Duliis .n.ex A,adomnes angu 
les nottproximes récits; demoni: rabimus,\ t in antécéden-

te figu-
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te figura, quctuis angulos BAC, 
C A D,D A E, totidtm angulis 
HAG, GAF,FAE, effe t.quales, 
'fingulos fingulis , taeoque toturn 
a-ngiilit BAE.tcti angulo HAE,^ 
aqualem e(fe, necnon çj> angu-
lum DE A, FF, A, effe tqualem . 
Vterque igitur angulus BAH, 
DE F , fecatur btfartam. fffucd 
propofitum. 

S E D iam reBa AE,fecet an 
gulum BAH.bifariam. Dico tam cadere in angulum i-ppo-
ftum E,ettmq. dittidere bifariam. Si enim non d'catur ca-
dere in E,fi ex A, ad E,ducAtur aiia reBa , fecabit ea an-
gulum BAH,bifariam.vt iam oHendimus\ Dut igitur rt-
B& eundem angulum BAH, bifariam fecabunt , quod eft 
abfurdum, ReBa ergo AE,fecans angulum BAH,bifariam, 
cadit in E, fecatq. propterea , vt demonBratum eB prcxi-
me,angulum DEF, bifariam quoque. &uod eft propofitum. 

PROBL. 13. PROPOS. 13. 
I N dato pentagono squilatero & a> 

quiangulo circulum infcribere. 
SIT infcribendus circulus in dato peu 

tagono ABCDE. a Diuidanturduo eius G 
anguli BAE. A' -"\proximi bifariam reftisg-
A F, B F, quae coeant in F. Cum enim ex 
fcholio prscedentis propof redse AF?BF, 
fecent oppofîta latera CD, D E, bifariam, C 
neceffe effduas redas AF, B F, fe mutuo întra pentago-
num fecare.priufquam redis CD,X>E,ocçurrant. Con-
nedanturdeinde rcda. FC,FD,F£. Quoniam igitur la-
tera AB, £F, trianguli AEF, squalia funt lateribus C B, 
BF, trianguli CBF: Sunt autem ex conftrudione , & an-
guli ïpîîs contenti squales ABF,C_F. b erunt bafes AFjt 
C F , & anguli B AF, BCF, squales . Cum igitur anguli 

Hh BAE, 
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BAE, BCD, ponantur sequales, & B *F,dimidium fit an-
guli BAE, per conftrudtionem ; erit & BCF, dimidium 
anguli BCD.Diuifus eft ergo angulus BCD, bifariam.Si 
mili modo oftendemus, reliquos duos angulos CDB, 
DEAjdiuifos efTe bifariâ.Ducantur iâ ex F,ad fingula.Pé 
tagoni latera perpédicnlares FG,FH,Fr,FX,FL.Quomâ 
igitur duo anguli FGA,FAG,triâguli FAG, arquales funt 
duobus angulis FLA, FAX., trianguli FAL, eftque latus 

*z6.prÏ Alr, fubtenfum vni jequalium angulorum commane » 
'erunt & redise FG,FL,a_quaIes.Similiterque oftendentur 
reliqua. perpendiculares FF^FIjFKiasquales cuilibet ifta 
rum . Circulus igitur defcriptus ex centro F,& interual-
lo FG,tranfibit per pundta quoque H,T,K,_.Quoniam ve 
ro latera pentagoni circulum hune tangunt, per coroll. 
propof. 16. lib. j.eo quod angulos rectos faciant cum 
femidiametris FG,FH,Src.erit circulus in dato pentago-
no inlcriptus. Quod faciendum erat. 

SCHOLIVM. 
EADEM prorfus arte in quacunque figura tquilate 

ra, & equiangula tirculum deferibemus. Semper enim 
oftendemus , diuifis duobus angulis proximis bifariam , fi 
ex punffo eoncurfus line arum angulos diuidentiùm per-
pendiculares daeantur ad latera , eas inter fe effe squa-
les : ac proinde punHum illud cencurfits centrum effe cir-
cuit inferibendi. Concurrent autem necejfario intra figura 
dusilli refis, qui angulos duos proximosfecant bifariam: 
propterea quod in figura imparium lateriidtuidunt latera 
oppefita bifariam; in figura vero parium laterum , angulos 
oppofites bifariam , vt in fcholio antecedentis propof eslen-

\fitm efl. 

SJllj. THEO R. 14. PROPOS. 14. 
CIRCA datum pentagonum sequi-

laterum,& xquiangulum circulum deferi-

SIT 
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S I T circa pentagonun*ABC_E_ a>qui 

laterum , & aequianguluj»1, circulus defcri-
bendus, Diuifis duobus angulis BAE, ABC,^ 
bifariam redis A F, B F, quae coeant in F, 
intra pentagonum,vt in antécédente propof. c'-—o 
denionitratum eft ; & coniundis red is F C, F D, FE, 
oftendemus,vt*in prascedenti problemate, reliquos etiâ 
angulos BCD, CD E,D B A, fedos cfie bifariam. Erunt 
ergo omnes anguli dimidi; inter fe arquales, quod toti 
anguli sequalcs ponantur. Quoniam igitur in triangulo 
AF B, duo anguli sequaies funt F A B,F B A,-* erunt redse 
FA, FB, ssquales. Eademque ratione erunt reliquas F C, 
FD, FE,cuilibet iîlarum ssquales.Quare circulas defcri-
ptus ex centro F, interuallo autem FA, tranfibit quoque 
per punda B,C, D, E. Circa datum ergo pentagonum, 
Sec. Quod faciendum erat. , 

S C H o L i r M. 
MODEM prerfuj artificio circa quamlilet figuram &-

'quilateram, & squiangulam circulum deJcribemur.Stm* 
per enim oftendemus,diuifis dttebus angulis preximis bifa-
riam, relias ex puncio concurfus linearum angulum dtu't-
dentium ad angulos figura dulias , inter jit ejj'e squales: ac 
propterea punUum iUisd concurfus centrum tjfé çtrfulicir-
cumfcribendt, 

P ROBL. 15. PROPOS.15. 
IN dato circuîojhexagonum &aequila 

terum & a.quiangu!um infenbere 
SI T in dato circulo A B C D E F, cuius 

centrum Cinfcribédiim hexagonumarquila 
tenm.,& „quiangulû.Dudadiametro A D,B 
deferibatur circulus ex centro D, interual- J 
lo uéro DG,qui fècet circulum datum in pû 
étis Cj& E, è quibus per centrum G , recîae 
extendantur C F, E B. S i igitur connedan-
tur red- A B, B C, C D, DE,EF,FA, inferiptum èttC io 

dato 

» 

SCD LYON 1



1» S.pri 

U,fri 

àis.frt 

f z6.tcr 

EVCLID. GEO M. 
dato circulo hexagonum ABCDEF,- quod 

ç dico elle texquilaterum & jpttilftuwrtaiM 
t3/\ Cum enirn recta GC , aequalis fit refis G D, 

N« or. ïeâra D C , ttfualis eidem reâx D G . ex 
^ y dennitione circuli ; erunt Se reCtx GC, DC, 

aequales inter fe : -Ideoq- triangulum CDG, 
eritisouilaterum. Quare a très anguli CGD, 

GDC, DCG,-2qjaks inrer je erunt: qui cum b «quales 
fintduopus redis, eritquilibeeillorùm,nempe CGD, 
tertia pars duorum reftorum . Eodem modo erit angu-
lus DGEytertia pars duorum reftorum. Suntaute 3 très 
anguli CGD,UGE,EGF, C squales duobus recris. Reli-
ques igitur angulus E G F, tetria quoque pars erit duo-
rum rectorum. Suntergo très anguli CGD,DGE, EGF, 

inter le-aequales J quibus-cum etiam d sequales fint ad 
yerticem anguli FGA , AGS, 8GC ; erunt fex anguli ad 
centrum G,xqoales. e Quare circumferentia?,quibus in-
kftunt, f ac proprèrea reébe A3, BC, CD, DE, EF, f A, 

çquales erunt,Quapropter ajquilaterum eft hexagonum 
ABCDEF. Rurius quia ciscumferentia Bc , «qualis eft{ 
oircumfirenciç. AF ; fi addatur communis CDEF, erunt 
circumferentie BCDEF,AF£DC,sequales. Anguli igitur 
ipfîs infiftentes BAF,ABC, g aequales erunt i Similiterq. 
oltendemus, Behquo» sngulos BCD, CDE, DE F, E F A, 

aequales eue cuilibet iltorum, quia nimiium qudibet in-
/îftit arcuicompo/îto ex quatuor arcubusoequalibus, ni-
miruni exuat,quot lurera cb;;tiuecfigurainfcVi|ita i dem 
ptis duobus. Ex quo fit, angulos omnes œqualibus arcu-
businfî'dère'. Quare aequiangulnm quoque eft hexago-
num ABCDEF.Tn dato ergo circulo iiexâgonum œqui-
laterum, & ssquiangulum defcnpfimus. Quodfacien-
dumerajt. 

COROUUIVM. 
HlhTC manjfcftum eft , H-xagorii latusxquale efleXcmidia 

métro fùcali/ NaiDC, latus hexjgoni, a:quale cft fsooidiarnetro 
Dti.exdefioitinne circuli. 

; 'J S C H O L I V M. 
C JET £ RV M fer en, qus. dici* fuit de fent*z»it> 
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propof. ti.l l-fe> /4. defcribtmus hexagonum aquilaterum, 
fy> itquiangulum circa datum circulum , Item in dato he-
xageno 4>quilaterc,& tquiangulo circulum infcribsmus,& 
denique circa idem hexagoniî defcribemtts circulum.Ham, 
■vt hexagonum circule circutnfcrihatur,infcribendum frius 
erit hexagonum titra circulum , ut bac prepef. 1 5. docttit 
Ettclides.Si vero circulas vcl in hexagono,vel circa hexa-
gonum defcrwendus fit, diuidendi erunt duo arfguliproxi-
mi bifariam. Heltqu* deinde perfictinda, lit prepef. ta. /3. 
14. trudiiur. 

P O K RO ex Lis quoque facile démon ^ 
ftrabimus , dari pofie triangulum Ifofice-
les txygonium , cuius tertium latus vtro-
uii tqualium maius fit ; fiue in qut> v-
trumuis laterum tqual.um tertio minus 
fit, Id quod ad défit. 28. hb, 1. a ima-
nuimus. Sit enim A,centtum circuli B C D E , in que fexta 
pars fit DE, & quarta BE. a Erit ergofuhtenfa D E ,femu 
diamètre squalis. Et fi ex quouis punho C , inter B , & D, 
ad E, redit ducetur CE ; erit htc maior quàm DE,exfcho-
lio propofi 19. lib.i. hoc eft , maior, quàm femidiamtter, 
Quare iundis duabus femidiametris AC,AE,erit triangu-
lum ACE,[fifeela,cuius tertium latus CE , vtrouis nqua-
littm AC,AE, maius eft. Dico idem rjje oxygonium . Quv-
niam enim b anguli ACE, AEC, tquales junt, c <%• fimul 
duffbus reSis mi»ores,erit vterque acutus . Du H a item re-
eia AB,erit angulus BAE , quadranti B E ,in centro infi-

I fient reclus ,ex je ho lit propos. 27. lib. aeproinde CAE , a-
cutus erit. Oxygonium ergo eft Ifofceles triangulum ACE, 
habens tertium latus CE,vtrolibet iqualinmmaius.Quod 
eft propofitum . 

PROBL. 16. PROPOS. 16. 
IN dato circulo, quintidecagonum & 

a;quihiterum,& xquiangulum dclcribcre. 
SIT in dato circulo ABc,infcribendum Quintideca 

gonum«quilaterum,& aequiangulmn. Conftuuto trian 

H h gulo 
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4-88 EVCLID. GEOM. 
gulo xquilatero D 
quod ex coroll.pro' 
pof.f. lib. î< erit e 
tiam a:quiangulum 5 
a infcribatur ei asqui 
angulum triangulû 
ABC, in dato circu-
le quod etiam erit 
sequilaterum,ex co-
roil.propoftf.lib. 1. 
t> cruntq. très arcus 
AB, BC,CA, squa-
les, velpropter très 
re&as AB, BC, 
C A, arq\iales, vel 

oroptertres arquales angulos A , B, C, trianguli ABC. 
Qualium igitur partiutn a:qualium quindecim eft cir-
cumferentia tota ABC, talmm quinque erit arcus A B, 
quitertia pars eft totius circumferencias. c Infcribatur 
rurfus in dato circulo pentagonum aquilaterum, & ar-
quiangulum AEFGH , applicans vnum angulorum ad 
pundlum A, à erunrq. quinqtîe arcus AE, E F, F G, G H, 
H Aequales. Qualium igitur partium aequalium quinde-
cim ell tota circumferentia A B C,talium trium erit ar-
cus AE, quinta pars exiftens totius circumfercntix.Ita-
que cum arcus A B, contineat taies partes quinquë, & 
arcus AE, très 5 continebitreliquus arcus EB, duas.Di-
uifo ergo arcu LB, bifariam in I, erit arcus BI,pars deci 
tnaquinta totius circumfcrentiai.Quare ductareâa BI, 
fubtendet decimaquintam partem totius..cixciuriferen-
tiae j cui fî aliar quatuordecim , f squales in circulo ac-
commodentur.infcriptum eririn circulo quintidecago-
num aquilaterum, quod g&aequiangulum eft,cum eius 
anguli fubrendant arcus squales, compofitos videlicet 
ex 13. arcubus œqualibus omnes , vt perfpicuum eft.In 
dato igitur circulo quintidecagonum, Sec. Quod facien-
dum erat. 

SIMILiTER autemperea,quas diâx funt de-

pen- I 
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pentagono fupra,propoi. ri.13.8c 14. defcribemus cir-
ca datum circulum quintidecagonu arquilaterû, & «qui 
angulum. Item indato quintidecagono çquilatero , & 
asquiangulo circulum inienbemusj& tandem circa da» 
tu m quintidecagonum defcribemus circulum. 

SCHOLIVM, 
E X kuius froblematisftruHura , atqstt demtnffttttio-

ne colligi pcteïi methodus , ztque ars quidam, qua infini-
té fropemedumfigure in dato circulo infcribantur . Nam' 
quia recla AB, demminatur à ternarte, quod ea fit latus 
trianguli Aquilaters, & recîa AE,à quinario, quai ta fit 
latus fentagorst;fi' multiflicentut 3.cum y. ifficientur !<;, 
§lu*re ex iliis duobus lateribus iri circulo defiriptjs, inferi 
betur in eedem figura 1 j. l»tèrum,angul»rumq. ttqualiS» 
iac ratione. Dencminatir lateris AB,bec esl,s. exceditur 
à denominatore lateris AE, ideft , a 5. binario , Igitur ar 
eus BE, centinebit duo Iztera figms. pràdiiîxj'ldeoque dimi 
fo arcu BE,iifariam i» I,erit fubtenfa refla BI, lattisfigu-
rt i^, laterum,nrigtihrumq. s.quAlisim,-vt demonfiratum 

. fuit. Hacfere arie vfits eft Euclides m deferibenio Qu 'm^ 
tidecœgano intra circulum , Ex qtia licebtt tiebis inferre 
htiiufmodi Theerema . 

SI in circulo ah codera puncto. infcriba-
tur duo latera du arum figurartrrn: a*quifatej 
rarû,& xquianguîarum; continebit arcus 
inter iiia latera incluras tôt latera akerius 
figura» inferibendx in eodem circulo, quot | 
;vnitatibus inter le différât denominatores 
eorundé laterum : Continebit autem figu-
ra inferibéda tôt latera, angulosque equa-
les,quot vnitates sût in numcro,qui ex mul 
tiplicatione denominatorû producitur. 
_ 1 7?(7"* ; 
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I N SC RI B A N^TV R ta circulo AB C DE, inttto 

femper faBo à punclo A,plurima latera ; Hexagoni qui de m 
AS.pentagoni vero AC (y quadrati AD , trianguli deni-
que tquilateri A E . Quoniam igitur denominator Uteris 
AB,nimirur» 6. excedit denominaterem Uteris AC,nempe 

5. vnitate; continebit arctu BC, in-
ter ea latera inclufus vnum latttt fi-
gura jo. laterum, angulorumq. &-
qualium. t{am ex multiplications 
%.cum 6. producuntur 30. Hoc au-
tem ita ejfe, fie demonftrabitur.Snia-
liitm partium aqualtum se. eft tota 
circumferentia, talium s. eft arcus 
AB , fexta pars circumferentii ; & 

talium 6. efl arcus AC,quinta pars circumferentii. Igitur 
arcus BC,vnam tale:n continebit partent. 

PARI ratione arcus BD, continebit duo latera figura 
24. laterum, angulorumq. equalium. Nam denominator 
lateris A B , vtdelicet 6. fuperat denominatorem lateris 
AD, nimirum 4. bmario j çj1 ex multiplie atione 4. in 6. 
fiunt i4, , 

ITA quoque arcus BE, comprehendet tria latera figu-
ra 18. laterum. 

ARC y S vero CD, compleiletur vnum latus figure 
2.0. laterum. 

ARCV S
r

autem CE,duo latera figure 1 ?, laterum. 
ARC V S denique DE, continebit vnum latus figura, 

/i, laterum , angulorumq^ equalium. Hac itaque arte, ac 
methodo inuefiigabuntw fitre infinitarû figurarum latera. 

N O N eft aurem praeterundum hoc lo-
co,oinnemquidera rïguram aequilateram 
circulo inferiptam, elle quoque aequian-
guIam:atnou omneupfîguram œquilate-
rara circulo circumfcriptam hecefîario x-
quiangulam quoque eue

 5
 nui quando mi-

meras 
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merus anguiorum iphus eft irrtpar; vel fi 

les l'une, vel duo non proximi, dummodo 
vno eorum primo ppiît'o, airer occupet lo-
cum parem quemeunque, vt quartum, (fi 
enim fecundum occuparet,eflet primo pro-
ximus. quod eft contra hypûthefim, ) fe-
xtum,occauum,decimum, &c. Quain re 
nonnu'U haiiucinati funt, putantes om-
nem ffguram œquiiaterâm circulo circum-
fcriptam , neceffario effe quoque arquian-
gulam : inter quos eft Campanus Euclidis 
non obfcuri nominis interpres. 

S'IT enivH-figura aquilate* t 
ra quotcutique œngnlorum AB. 
CD E, circula inferipta-. Dico 
eam ntcijfitrio e fi} quoque tqui -
angulatn ■ Cum1 enim latera 
AS, BC,CI),fiàt'i.qi-ictli%, ' <f-
tùnt arCHS quoque ÀB\BC,CD,- -
tqualts; a■: proittde & 'tctus A'r-
cus ASC, tr.fi & rcu; SCD,&qtm+ -^—--^7-
lis erit.Reliqui ergo ADC,BED, 
in eeAem circule aquahs erunt. 

) 

hij.ttr 

Ductts 
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Duilis enim ex F, centro ad 
omnes angulas, &adpunèla 
contactuum , réélis, a erunt héi 
ad latera ferfendieulares . Et 
quoniam tangentes A G , A L, 
ex cereU. z. prepof. j 6. lii. i. 
tiqua les funt ; erunt due late-
ra AG, AF , dut-bus lateribus 
AL.AF, fju.ilia.Cum erg» & 
bafes FG, FL, ex centrefint i-

quales ; b erunt & anguli ad A, aquales : ac freinde an-
^gulus BAE, diuifus erit kifariam . Non aliter ojlendemus 
reltquos omnes angulss figure fèclos ejfe bifariam . Rurfus 
quia duo latera AB, BF, duos lateribus C B, B F, equalia 
funt, anguliqu* iliis conttnti ,oslenfi tquales j e erunt 
quoque bafes A F ,C F, & angitli BA F, B C F, eqttales. 
Çum ergo hi anguli fint femiffies anguiorum BA E, B C D, 
vt eft".nfum eft, erunt toti anguli BAE,BCD, quoque twa 
les. Eadem ratione erit reSa C F, reéle E F, & aiigulus 
BCD, anguleDEA, aqualis : Atqut ita de inceps ,ftfigu-
ra plures habeat angules , erit femper tertius quifque an-
gulus ei, à que tertius eft, vno reliilo inmedto, tqttalis : 
htceft , primta ( cinslitui autem foteft primus quicunqtte 
angulus) equalis erit tertio, tertius quinto , quintus fepti-
me, feptimu; none,Qfd Atque ita cmnes anguli in loch il» 
far Uns pofiti , squales inter fe erunt : Eademque ratione 
omnes anguli parium loccrutn, vt fecundus,quartus ,fe*-
tus, ajiauus , drtimus, çrc. tiquâtes inter fe erunt j cum 
quarius fit ifiecundo tertius , e^> jextus À quarto tertiutn 
quoque lecum eccupet, Ç?c. Itaque quoniamfigura propt 
fita habet numentm anguiorum itnparem,erit primus an-
gulus, qui equalis cfienfus eil omnibus angulis locorum im 
farium, equalis vltimo angulo itnpari, qui primoprexi 
mus eSï . Hic autem vltimus urgulus erit eadem ratiene 
fecundo angulo equalis ,qui tertius eft ab vlt imo , pri-
mo reliclo in medio > omnibus alijs A fecunde ter-
tium locum occupanttbus , vt quarto, fexto , oilauo , 
decimo, 0c.vfque ad penultimum . Quapropter omnes 

angu-
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anguli figura propofits inter fe tquales erunt. Shtod erat 
oflendendum. 

H AE C demonftratio infiguris equitateris circulo cir 
cumfcriptis, qttst haber.t numnrum anguiorum pareni, le-
cum non bxbet .Ex cet enim jolum concludetur ^primum 
angulum equalem effe tertio,qninto,feptimo, nono,& aïtjs 
loca imparia occupx-ntibus ; nunquam autem probabitur , 
primum vltimo ejfc equalem , eo quod ■vltimus locum pa 
rem eccupet, vt in quadrçngulo quartum , in hexagone 
fextum,in cBogono, oBauum-, &c. Sic etiam folum ex ea-
dem demenflratione colligetur, angulum fecundum equa-
lem effe quarto, fexto , oftauo , decimo, & ali/s leca paria 
occupantibus; nunquam autem oHendetur, fecundum an-
gulum effe primo equalem , propterea quod primus locum 
imparem occupât. Itaque foli anguli imparium locorum 
inter fe-, & foli quoque anguli Le or um pari um inter [e fem 
per conuincentur œqualts . 

GfV O D fi duo anguli proximi,vel etiam duo non pro-
xitn.i, dummodo vnus eerum in locc impari, aller vers in 
loco pari collocatus fit,fuerir,t inter fe xquales , tum demi 
per fuperiarem demonslrationsm concludetur omnium an-
guiorum equalitai . Nam fi primus angulus equalis fit fe-
cundo,(quando enim duo anguli proximi funt squales, li-
cebit vnum eorum dicere primum,& alterum fecundum,) 
cum oftenfum fit, primum effe equalem quoque omnibus 
angulis loca imparia occupanttbus , fecundum ver» omni-
bus parium locerum; erunt omnes inter fe equales. Si aute 
primus angulus equalis fit alicui locum farem occupants, 
{quando enim duo anguli non proximi funt equales,quoru. 
vnus in loc» impari, 0> aller in loco pari exiSlatÀicert H-
cebit eorum vnum primum, & alterum vel quartum , vel 
fextum,vel oêiautim,&c. prout ab illo difiiterit, non autî 
fecundum,quiafecundus primo proximus efi.Jcum primus 
ofienfusfit equalis omnibus alifs locorum imparium, alter 
vert omnibus parium locorum , atque adso ç5> fecundo an-
gulo ; erit quoque primusfiecundo equalis: hoc efi,duo pro-
ximi inter fe equales erunt. Sfiiamc-brem , vt prexime de-
monfirauimus, omnes anguli inter fie erunt equales. 

VE KVM 
■ - ■ ■■ ■ 
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V E RV M fidicat forfan aliquis, quanquam ex ea de-

monfiratione celligi nequeat, omnem figurant equilateram, 
cuius anguiorum ttumerusfit par, circulo circun.fcriptam, 
effe quoque equiangulam ; non coU 'tgi tamen ccntrarium.ac 
proinde eam poffs effe xquiangulam , non quidem propter 
tllam demonflratienem, fedpropter quampi.im aham;adee 
vtnulia daripoffit figura equilatcra circulo eireuwferi-; 
pta , qutn fi.mul fit equiangula , vt Car,,panus cum non-, 
jtuïïit alijs affsruit. Sifinquam,aliquis ita dicat, reffonde-
mus , infinitas figura? equilateras nngulcrum htimeropa-
rium çircumfcriptœs circulation effe equiangulas, Sit enim 

circulas ex centre A, defcriptus, 
cuius circumferentia tribus dia 
me tris BE,CF, DG , in fie x par-
tes &qualesOl>,l>Sl, gJi,RS,ST, 
TO, diuidatur, quemadmodum 
propofi, n .in deferiptione hexa 
go ni traditum eSi.Deinde arcus 
OP,fecetur inequaliter inH,fit-
que m ai us fegmentum O H , t'y 
r»inus PH. Arcui quoque O H, 
equales fumantur Ol,;^JC.*^L, 

S M,SX, ita vtfiex arcus equdes ad vtrafque partes trium 
femidiametrorum non prcxsmarumfièd inter binas fingulis 
reliais in medioffumantur. Eruntq. ad vtrafque partes fe-
midiametrorum reliélarum fex reliqui arcus PH, PK, RL, 
RM; TN,TI,equales. Ducris item ex centro A , adpuncia 
H,K,L,M, N,I, redis lineis,ducatur per H,ad HA,perpen-
dicularis BÇ,fiecans femidiametres 40, AP[, produiras in 
B,C,que circulum tanget in H , ex coroll. propos. 16. ltb.%. 
Coibunt autem neçeffario rede HB , AB ,\proptereti quod 
duo anguli B .'I A. B A H, duc tu s réélis minores funt. Ésl e-
nim BHA,reclus,&BAH,infflens arcui OH,qui miner efi 
quadrante, miner reclo, ex fcholio propofi. 27. Itb.s. Iunga-
tur quoque recla SI. Et quia duo latera AH, AB , duobus 

|&7. ter j lateribus AI, AB, equalia fiant, a angulosq. continent e-
b q.pri.'quœles equalihus arcubus OH,OI,infiftentes ; b erunt quo? 

\que bafes BH,Bl, & anguli H,l,equales. Cum ergo BHA, 

I reclus, 
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reclus fit ex conflruéïione,erit & SI A, reclus : se propterea 
relia. BI, circulum tanget in I,cenuentetq. cum femidia-
metro AT, produda in G , oh angulos AIG, GAI, duobus 
redis minores : Eft namque AIG , oftenfus reclus, at GAI, 
redo miner esl, ex[cholio propeif. zy. Itb. 3. cb a,rcum TI, 
quadrante minorem . Et quoniam duo anguli I, A, trian-
guli GAI,duobus angulis H, A, trianguli C A H , squales 
funt ; ( Nam I,H,retli funt, a fe GAl,CAH, squales funt 
infislentes equalibus arcubus TI, PU ) lateraq. AI, AH, 
quibus adiacent, equalia j b erunt quoque latera Gl,GA, 
Uteribus HC,CA,equalia. Cum ergo fe BI,ipfi BH, iften-
fafit equalis ; erit tota BG,toti BC,equalis.Eadem ratione, 
duda reda G N, tanget circulum in N , coibitq. cum femi-
diametro AF,prcduda in F , eritq. ipfi GB, equalis . Item 
iunda reda FM, circulum tanget in M , & cum femidia-
metro AR,produda conueniet in E,ipfiq FG, equalis erit. 
Stmiliter duda reda E L , tanget circulum in L , fe femi-
diametro AS^protrade occurret in D,ipfq. EF,fiet equa-
lis. Denique iunda reda DK, eundem circulum tanget in 
K. fe cum femidiametro AP, produda cencurret in cfftetq. 
ipfi DE,equalis. S^uod autem DK, in eodem pundo C, oc-
currat femidiametro AP,in quo reda BH , eidem occurrit, 
mantfeftum <ft. Si enim in alio pundo eam fecaret,cum du-
da rida CL,eirculum tangeret in K, vt demenftratum e[i, 
tangerent due rede circulum in eodem puncto K ; a/que a-
deo inter peripheriam , fe tangentem interciperetur ad 
punctum centactus vn* linea recta : quod fieri non pefti-1, 
cEnclides demonsirauit. Eft ergo hexagonum BCDEFG, 
circule cireumferiptum , equilaterum . At idem effe non 
equiangulum,ita demsnflrabimus. §htcniam figura BCD-
EFG,equilatera eft, erunt qutdem per ea , que paulo ante 
monslrauimus,anguli locorum imparium,nimirum B,D,F, 
inter J'e,fe anguli locertim pariurn,vt C,E,G,inter fe squa-
les; omnesq jedi erunt bifariam a ftmidiametris : At quia 
ires anguli trianguli A BH, d tribus angulis trianguli 
ACH, squales funt ; ablatis redis ad H, eruntreliqui due 
reliqisis duobus squales : Eft autem BAH, maior quam 
CAH,rx fcholio propof 27. quod fe arcus OH,maior 

. i _ 

»17. ter 

biô.pri 

«lé tre] 
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fit arcu P H. Igitur reliquat ABH, relique ACH , miner 
erit; qui cum fiemififesfint totorum angulerum B,C,vt oRe-
fiam ed ; erit têtus quoque CBG, tcto BCD,miner. Eodem 
que ■modo toti anguli D, F,tt>tis angulis E,G,mincres often-
dentur, Se» efi ergo hexagonum BCDEFG,e.quiangulum. 
Qued erat ofiendendttm. 

EADEM emnine conslruQio, 'fe demonfiratie fieri 
pctefi in oBogem,decagon>, fe alijs figuris parium latera, 
fi circula < quatuor diametris fiecetur t» s.partes,vel quin-
que dinmetris in 10. fec. 

§iy O D fi figura equilatera qttttcunq. anguleri cir-
cule circûfcribatur fer doBrinam prop. iz. de/cri pta nimi 
ru prius fimili figura intra circttlum._fe duclis lineis circu 
lu iangetibus in figure inficripte angulis, fec. "jtfacïû efi in 
pentagoneprop. iz, fit neceffuriofigura ttla erit fimul &qui-
»ngul»,vt ex demenfirttùone eiufid'èpropof.liquido confiât. 

OBSERVATIONE quoquedignû 
eft, omnem quidem figurant œquiangu-
lam circulo circumfcriptani, eue etiam x-
quilateram : at non omnem fîguram arqui-
angulum circulo infcriptam neceflario x-
quilateram quoque efl'e, nifi quando nu-
merus laterum ipfius cftimpar ; vel fi par 
eft 3 quando duo latera proxima a:qualia_. 
funt, vel duo non proxima,dummodo vno 
ecrum pofito primo, alterum occupet lo-
cum parem quemcunque, vt quartum, (fi 

jenim fecundum occuparet , efïèt primo 
proximum, quod eft contra hypothefim. ) 
fextum, octauum, decimum, &c. Qua in 
re facile etiam quis haliucinaripoffit. 

— 
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SIT enim figura equiangula ABCDE, 

quotuis laterum circulo, cuius centrum 
F, circumfcripta. Dico cum efifie quoque 
necefario squilate ram. DuBls enim ex 
F,centre ad punBa contaBuu réélis FG , 
F H, F l, F K, F L , a que ad latera. 
figura fiant per peniiculares ; emittantur 
quoque ex centre F, ad angulos figure recle F A ,F B , 
F C , F D, F E.Et quoniam tangentes A G , A L, ex z.co-
rail, propof. j<5, lib. ?. squales funt, erunt duo latera A G, 
A F , trianguli A G F, duobus lateribus A L , A F , tri-
anguli A L F , tqualia : Sunt autem & bafes F.G, F L , 
ex centra squales, b Igitur anguli quoque ad A, iïïis la-
teribus comprehenfi squales funt , ideoque angulus B A E, 
feBus efi bifariam. Non aliter ofiendemus , reliquos angu-
los figure bifariam feBos effe,ac proinde cum teti anguli po-
nantur xquales,& eorum femifies squales erunt. Sjuocirca 
duo anguli A ,G , trianguli AFG, duobus angulis B, G, 
trianguli BFG,equales erunt:Esl autï latus FG,"vni equa~ 
lum anguiorum oppofitum,commune. c Igitur latera quoq. 
AG, BG, squalia erunt; atque ideo latus A B, feBum erit 
bifariam in G. Eodem modo probabis, reliqua figure latera 

\feBa effe bifariam.ghfia ergo AG,AL,dimidie squales sut, 
crût quoque tôt e Unes AB,AE,squales.Eademq.rÔneAB, 
BC,&BC,CD,& CD,DE,& DE ,EA,equales erunt.§fua 
ob rem figura ABCDE, squilatera eft,fiue ntttnerus late 
rumfit par,pue impar. Quod erat demensJrandum . 

SIT rurfus figura equian-
gula ABCDE, quotuis laterum 
numéro impariû circulo inferi-
pta.Dico eanecefiario efii quo-
que equilateram . Quoniam Es 
enim anguli B A E , ABC, 
ponuntur squales ; d erunt ar-
cus BC E , A D C, quibus in • 
fiflunt, equales : quibus dem-
ptis ex communi circulo, squa-
les quoque erunt reliqui arcus 

Ii MAE, 
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BAE,ABC. Dcmpto ergo comu-
ni arctt AB, erunt fe reliqui ar 
eus AE,BC,squales.Eadem ra-
tione arcus BC,»rcui DE,squa-

"C Us erit ; ac proinde a fe latu s 
^ AEfiateri BC, fe latus BC, la 

teri DE, squale erit : atque ita 
deinceps , fi figura plura habeat 
latera Jerît femper tertiit quod-
que latus ei, À quo tertiit efi.vno 
relicîo in medio, aqualeihoc eft, 

primum ( conftieui autem quoduis latus pote fi primum) 
squale erit tertio , tertium quinto ,quintum feptimo,fe-
ptimum nono, fec. atque in hune modum omnia latera in 
locis imparibus pofita, squalia inter fe erunf.Eademq; ra-
tione omnia latera parium locorum,vtfecundum,quartff, 
fextum,oBauum,decimum,fec.squalia inter fe erunt,cum 
quartum fit à fecundo tertium, fe fextum à quarto tertiit 
item eccupet locum, fec. Itaque quoniam propofita figura 
numerum laterum haiet impartm, squale erit vltimum 
primo,cui proximum eft. Hoc autem vltimum latus eadem 
ratione squale erit fecundo,quod ab vltimo tertium efl,pri 
ma in medio relicîo; fe omnibus alijs à fecundo tertium lo-
cum occupantibus,vt quarto,fexto,oclauo,fec.vfque adpe 
nultimum. Qttocirca omnia latera figurs propofits inter fe 
squalia erunt.quod efiendendum erat. 

H AE C etiam demonfiratio in figurât tquiangulas 
parium lateru circulo inficriptas non quadrat. Ex ea enim 
fiolum concludetur,primum latus effe squale tertio , quinte 
feptimo,fe alijs loca imparia occupattbus; nunqua aiitper 
eâ demoftr abitur ,primu vltimo efi'e squale,propterea quod 
vltimu occupât locîtparë,vt in quadriàgulo quartu,in h» 
xagpno fextu,fec.Pari ratione eadë demonfiratio couincet 
tantu,latusfecundii squale effe qu*rto.fextc,oc:.<tto ,et alijs 
loca paria poffideKtibus,at per eam nunqua colliget'ur,fecu-
dum latus efi'e squale primo , eo quod primii in loco impari 
locetur. Itaque fola latera impartit lecoriï inter fe , fe fola 
latera in paribus lochpofita interfè couincetur effe squalia-, 

trVOD 
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QYOD .fi duo latera proxima , vel etiam duo non 

proxima , dv.mmodo vnum eorum in loco.imprari, alterum 
vere in loco pari pofitum fit , fuerint inter fe squalia , 
tum demum fupertor demonfiratio crncludet omnium la-
terum squalitatem. Nam fi primum latus fecundo fit 
squale,(quando enim duo prcxima latera squalia funt, 
diïifoeerit vnum primum, fe alterum fecundum)cum 
demonjlratum fit,primnm tquale elfe quoque omnibus la-
teribus locorum imparium , fecundum verj omnibus pa-
rium loccrtim\perfpiciium efi, omnia inter fe,effe squalia. 
Si autem primum latus squale fit alicni licum parem 
occupanti , ( quando enim duo latera non proxima 
funt squalia, ita tamen, vt vnum in loco impari, fe 
alterum in loco pari reperiatur , licebit vnum eorum 
appcllare primum , fe alterum vel quartum , vel fex-
tum, fec. prtut ab illo difiiferiî , non autem ficiundum, 
quia fecundum primo,proximurH ef}. ) cum primum ofien-. 
futn fit squale omnibus ali/s psfitis in loc'is i'mparibus , 
alterum vero omnibus loca paria occupantibus , atque 
ideirco fe fecundo lateri; erit quoque primum fecundo 
sqmtle : ce freinde duo proximjt inter fe squalia erunt, 
Vt ergo pro-xime demonfiratum efi, omnia latera erunt in-
ter fe squalia.. 

SI quis autem dubitet, dari 
poffe figitram squiangulam pa-
rium laterum circulo inferipta, 
qus non fit squi'atera,( quan-
quam enim fuperior demonfira-
tio non prebet omnia latera ef-
fe squalia , fi omnes anguli &-
quales fint : contrariant tamen 
ex ea inferre no licet.Jdemofira 
bimus id Geometricè l ac ratio-
ne. Primum quidem confiât id 
in figuris quadrilateris. Nam figura altéra parte Ungier 
equiangula efi, quippe cum omnes eius anguli fint redi, 
fed non squilatera, Quis autem dubitet , eam circulo 
poffe inferibi ! Deinde - vero hexagonum squilaierum 

I i z fe squi-
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ni.ter 

bjy.tir 

fe equiangulu A BC D E F,in 
B A, circulo defcriptum'/umiturque 

G/T~ " v\ *n "rcu
 -S C, quoduis puntlum 

/[/ yXl G, fe arcui B G ,in tertio arcu 
w AA ab eo arcus equalis D H ; Item 
VK i /jf * 2 1H'nt0 *b eo #rcus equalis 
Y\V /// F 1, iunganturque rei-tte A G , 

Jl/ G C , C H, H E , E I, r A.Df 
JQ ̂ iw====^p co hexagonum A G C H E I , 

H equiangulum effe , at non squi-
laterum. Sjucd enim fit equi-

angulum , fie osiendemu,, Anguli B ,G , a equales funt 
in eodem fegmento ABC. Eadem .ratione equales funt 
anguli D ,H, fe F ,1. Priterea quia arcus BG ,D H , 
equales funt, per conslruclionem ; addito communs G D , 
erunt toti arcus BCD,GCH, equales. Igitur reliqui ex 
circulo arcus B F D, G F H , œquates erunt ; b ac proin-
de anguli B C D , G C H, iliis infiftentes equales quoque_> 
erunt. Non aliter oftendemus fe angulos D E F , H E I, 
& FAB,I A G, equales inter fe effe. Ergo fex anguli hexa-
goni AGQ H E I, fex angulis hex agoni ABCDE F, 
equales funt ,finguli fingulis : ideoque cum hoc ponatur 
equiangulum , erit quoque illud equiangulum. Quod 
autem non fit equilaterum , ita probabimus. Latus A G , 
latere A B, maius efi ,'fe latus G C, latere B C, minus, 
ex fcholio propofi 29, lib. 3. Item eadem ratione latera 
CH ,E 15 lateribus C D, E F. maior a funt, fe latera 
H E , I A , lateribus D E , F A . minora. Cum ergo latera 
AB,BC,CD,DE,EF, FA, equalia ponantur,erunt 
A G ,G C ,C H ,H E ,E I, I A, insqualia : quanquam 
A G ,C H , E I, inter (e ,'fe G C , H E ,1 A , inter /0 , 
reliélo sëpervno in medio, squalia fint^tjupra cflêdtmus. 

, IDEM proporfus eodem modo demsnflrabitur fieri 
poffe in oBogono,, decagono, fe alijs figuris parium la-
terum ,fiin circulo inferibantur prius ocîogunum , deca-
gonum, fe alie. figure squilatere, atque equiangule. 

SfJ/OD fi-figura infcribatur circulo per declrinam pro-
pofi. 1 i .i<;.fe 1 6,erit ea perpétue fe equiangula,fe equila 

ter a , 
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tera , vt ex earum propofitionum démonfirationibus perfpi 
cuum eft. 

PO R KO qualem cunque figuram iquilatera & tqui-
ar,gulam in circula nouerimus infcribere , talem etiam 
Jet émut deferibere circa circttlum, in en cirfulum quo-
quo infcribere, & circa eandem deferibere circulum .fiar-
temimhemur, qui, traditafuit de pentagone, frofof. 12. 
ij. & 14-

RV R S V S inferipta figura quacunque tquilatera 
@> aquiangula in circuit), inferibetur in eodem figura, 
qu/t habeat latera duplo filtra. Diuifis etenitn arcubus , 
qttos latera fubtendunt, bifariam , & fultenfis réélis li-
neis, confiât propofitum. Vtper triangulum equilaterum 
inferiptum inferibetur & hexagonum , & ideo dodeca-
gonum , figura 24. laterum , &c. Sic quoque ex quadrato 
in circula deferipto , inferibetur oclogonum , atque adeo 
figura ! 6. laterum , figura j 2. 64. 128. laterum,&c. 

C AE T E RV M omnes figurt tqutlaters. & nquian-
guU in circula inferibi poffunt bénéficie Ifofcelium trian-
gulorum , vt relie hoc leço nonnulli Euclidis interprètes 
monent. 

I M. P A RI V M enim laterum figurtt inferibentur bé-
néficia triangttlorum Ifofcelium , quorum anguli squales 
ad bafin multipliées furie earum , qui ad verticem funt, 
angulorum. Vt bénéficia Ifofcelis , cttius vterque angulo-
rum ad bafin tqualis efi ei, qui ad verticem , deferipti in 
circula inferibetur prima figura imparium laterum , hoc 
efi, triangulum equilaterum. Nam Ifafceles huiufmoâi, 
triangulum tquilaterum erit. Quod fi in circule inferiba 
tur Ifofceles , cuius vterque angulorum ad bafin duplus 
fit eius j qui ad verticem , inferibetur fecunda figura im-
parium laterum, nimirum pentagonum, in circuit, fi 
duo anguli tquales fecentur bifariam , veluti propof. 11. 

fuit oslenfum. At Heptagonum , tertiafigura laterum im-
parium , inferibetur in circulo , per triangulum Ifofceles 
habens vtrumque angulorum ad bafin triplum eius,qui ad 
■verticem , fi duo eius anguli tquales diuidantur in très an 
gulos tquales ep,qui ad verticem.Ita quoqur figura quarra 

I i 3 tmpa-
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imparium laterum, quale efi Hennagonum, in circule 
inferibetur bénéficia Ifofcelis, cuius vterque angulorum 
ad bafin quadruplas efi eius , qui ad verticem, fi vterque 
difiribuatur in quatuor angulos tquales et, qui ad ver-
ticem , &c. 

D I V I S I O autem hic angulerum ad bafin in par-
tes tquales perfacilis eft. Nam fiangulo ad verticem con-
slitttantur ad bafin tôt anguli tquales erdine,quot variâ-
tes funt in numéro proportionis multiplieis, qkam vterque 
angulorum *qualtum habet ad reliquum,diuifus erit angtt 
lus in partes squales. Verum deferipto huiufmùdi triangu-
lo Ifofcele in circulo,iefcribetur figura in circule, finediui-
fione angulorum ad bafinfi bafi accomodentur réels, squa-
les in circula.Bafis enim femper eft vnum figue & latus , vt 
in Pemagono patuit. 

PARI VM vero laterum figurt in circula inferiben-
tur,beneficio Ifofcelium , quorum anguli aquales-ad bafin 
multipliées fefquialteri funt eârum , qui ad Verticem funt,-
angulorum . Vt quadrat'um conftituens prima m figuram 
parit'.m laterum, inferibetur bénéficia Ifisfcelis, cuius vter-
que angulorum ad bafin fefquia!ter eft anguli ad verticem. 
Nam angnius ad verticem infiftit quarts, parti circumfe-
rentit . Cum enim duo anguli ad bafin fimul contineani 
très angulos tquales et,qui ad verticem , qu'ad qutlibetfie-
mel eitm continent, &> dimidiatam infuper eius partent; 
fubtendent ipfi très partes circumferentis.,é- ideirco angu-
Uis ad verticem vn.tm duntaxat. Hexagonum, hoc eft,fe-
cunda figura laterum parium, inferibetur bénéficia Ififce-
lis,euius vterque angulorum ad bafin dttplus fefquialser 
es~t eius,qui ad verticem,anguli. Nam angulus ad vertice, 
infiftit fexta. parti cireumferehtit. , cum reiinui anguli fi 
,mul compofiti contineant ipfum qutnquies; propterea quod 
qutlibet bis ettm cantinet, & dimidiatam eius infuper 
partent. lia quoque Oéïogomtm , id eft, tertia figura la-
terum pariS,infcribetitr beneficio Ifofcelis habïtii vtriique 
angulorû ad bafin tripla, fefqutalterii anguli advertteem. 

SI igttttr inuentafuerit ars.qua Ifofcelia triangula co-
Brttantur habentia angulos ad bafin multipliées eoru,qui 
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ad verticem funt, angulorum, quemadmodum Euclides 
Ifofceles fabricauit habens vtrumque angulorum ad bafin 
duplum anguli ad verticem,facile in circule defcribentur 

figura omnes laterum imparium.Et fi anus earitm diuidan 
tur bifariam,infcribentur qucque omnes figurt parium la-
terum,peft quadratum,atque adeo ciriumferentia cuiusli-
bet circuit tn quotltbet tquales partes Geometrice dittide-
tur. §l»t res fummam ABronomisaffsrretvlilitatem.Ve-
rum hec ars ad hue ignota extitit.Non enim relie fibi eam 
vendicat Orontius Fintus in libello'haBenus,vt ipfi ait,de 

Ifiderato de abfoluta figurarum reciiiinearnm omnium de~ 
feriptione intra circulum, ry$> cum eius demonslrationes 
falfit fint, ac fopiilice.,vt Geometrice ofienfum efi a Petto 
Nonio Lufitano in libello de erratis Orontij. 

NOS tametiad finem lib. 6. ex Pappo Alexandrino 
lineam quandam inflexam Geometrice àeferibemus, qua 
non folum tiiangula Ifofcelia, quorum anguli ad bafin ai 
reliquum habeant datam proportionem, confiruantur , ac 
proinde omnes figurt tquilatert, & tquianguU in circulo 
deferibantur tverum etiam arcus quiuis circuit difiribua-
tur in qttetcu nque partet tquales ,fiue is quadrant fit ,fi-
ue non. Quin etiam eiufdem linet inflext beneficio iucun-
da operatione circulus qùilibetfine vlio negetio in quadra 
tum tquale commutabitur, vt ibidem dicemus. §}ut res 
ad hune vfque idem animes Mathematicerum tenait 
Jufpenfos. 

SED doceamus , fiplacet, 
qua etiam via figura qu tuis t-
qutlatera , & aquiangula circu- ÏJ 
le infertbatur fine triangstlis Ifa 
celibtts, quorum anguli ad bafin 
ad reliquum habeant proportio-
nem datant. Sit ergo in circulo C 
ASCDEFG, infiribendum 
heptagonu œquilateriï, & tquian 
gulum.Secetur eius qua tiras AH 
in feptê partes tquales, in tôt vr-
deltcet ,quot laterd,angulofue figura inferibenda continet, 

Ii 4 Seca-
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Secabis autem quadrantê AH, 

. in propofitas partes ttquales vel 
_fjL-_ ex ijs,quttad finem lib.ô.nos de-

_ y^^^îX^Q monftraturos diximus, vel be-
/[ \v neficio circini, dtlatando eius 

fi \\ crura modo magis,modo minus, 
il .-—Vfi donec reperias eorum diftamiâ 

r^L Jf-R partiri quadrantêinpartesopta 
\\ /J tas, Facilius enim quadrant in 

N\_ Z' quotuis squales diuidetur par-
Tj~~ E tes, quàm tcta circumferentia, 

qtibdf&p'ius attentando,<& qua 
fi repetendo opus, clarius ap-

pariât in paru» magnitudtne, quàm in magna, quantum 
detrahi , vel addi debeat parti vni bénéficie circini acce-
pte.,fi e a partem defideratam non ojferat. Seclo quadrantê 
in feptem partes tquales,vel in plures.fifigura plurium la 
terum defideretur, erit rtéïa linea A G , qua, quatuor eiuf 
modi partes fubtendit, latus figurt infcrtbende,. Qucniam 
enim in tôt a circumferentia quater tôt partes tquales cou. 
tinentur,in quot quadrans diuifus efl,continebitur aggrega 
tum ex quatuor partibus toties in tôt a circumferëtia, que-
ties vna pars in quadrant? : quta quttlihtt pars cum alijs 
tribus , quarum fingult in fingulis alijs tribus quadrantt-
bus accipiantur , efficit aggregatuni ex quatuor partibus. 
6}uod etiam ita perfpicuumfiet. S)uoniam partes eandem 
proportionem habent,quam earum tquemultiplicia , vt ab 
Euclide demonSiratur lib, f. propofi i<^. ( Liceat enim hue 
accommodare ta m propofi cum ex antecedentibus nulle 
modo pendeat.) ita fie habebit vna pars ad quadrantem, 
vt quadruplum vntus partis,hoc e(l,arcus AG, ad qua dru 
plum quadrantis,id efi, adtotam ctreumferenttam . <^»<* 
lis ergo pars quadr<tntis efi vna illarum , in quas qua-
drans diuifus efi.talis erit arcus A G, totius circumferen-
tii.Atque ita fi quadrans diuifus fit in 7. partes, contine-
bunt.ur eiufmodi partes 28. in tota circumferentia . Igitur 
4.effiiient-£-~.hoc efi,~-.tottus circumferentii.Ita quoque 
fi quadrans feêlusfit ht ti.pwtes , continebuntur etufmodi 

partes 
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partes q^.intota circûferentia:atque adeo 4.efficient—-^ 
hoc eil,—-~totius circtimferent i&: & fie de CAteris Itaque 
/iarcuiA G, quatuor partium abficindar.tur arcus conti-
nue squales , cifdemque arcubus réélu fiubtendantur, in-
feripta erit circulo figura propofita 3vt ex demonRratis 
liquet. 

I A M verofifupra datant reéîam lineam qttsuis figu-
ra sqitilatera,& étquiangula deficribendafit, efficiemus td 
hac ratione. Sitfiupra datant reclam A B , confiituendum 
pentagonum squtlaterum, & sqttiangulum.Producia B.A, 
adC, -vt A C, ipfi AB , squalis 
fit,deficribatur ex A, per C, ar-
cus circuit; duciaque A D, per-
pendiculari ad AC,-vt quadras 

\jit CD,ex fiiholiopropflf. 27. Itb. 
diuidatur quadrant C D, in 

quinque partes squales , in tôt 
videlieet, quot laterum figura 
conHruendafit; quarum 4. fint 
CE iungaturque reéia AE,qus 
ipfi AB,squalis erit.Dico angulum BAF.,iqualem effe an 
gulo pentagoni squilateri & squianguli. Sumpto enim ar-
CH CF ,s.quali arcui CEjungantttr réels C E , CF. Et que 

iasn CE, recla fublendens 4. partes quadrantis , latus efi 
pentagoni squilateri & squianguli/ut proxime démentira 
uimus,in circula ECF ,dcferibendi,erit CF, alterum latus; 
ac proinde duo latera EC,FC,comprehendent anguli pen-
tagoni squilateri & squianguli ECF. §)uoniam ■vero, du-
éta recla A F , duo latera E C,C A,duobus lateribus FC, 
CA,squalia funt,Q> bafes item squales A E, AF ; a erunt 
anguli ECA,FCA, squales. Cum ergo , b (jp anguli ACE, 
AEC.Jint squales;erit & ACF,ipfi AEC, squalis-.addita-
que commuai A C E, totus angulus ECF, duobus angulis 
ACE,AEC,squalis erit. Eft autem c externus BAE, etfide 
internis ACE,AEC, squalis . Igitur & ECF,BAE, inter 
fie squales erunt.Cum ergo ECF fit angulus pe>itagoni,erit 
quoque BAE , pentagoni angulus . Quocirca fi etrea tria 
punéla B,A,E,eirçulus defcribatur,& réélis -4B,AE,& rt 

■ _ 

SJrt. 
t> %.pri-
mi. 

mi. 
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<5F« aquales in eo acccmmodentur BH,HG.,GE,defcriptum 
eritpentagonum squilaHrum ç£> squiagulum defcriptum 
in circule ABHGE , acproinde fupra datam reliant AB 
Quod faciendttm erat. Non eft atttem dubitandum , quin 
reliis AB, AE,squales relispoffint in circulo accommoda 
ri, que. totam circumferentiam abfoluant. Nam angulus 
pentf goni BAE, infiftit tribus quintis partibus totius cir 
cuniferentis,fingula autem latera AB, AE.fingulas quin-
tas partes fubtsndunt,ac proinde fingult BH,HG, GE,fin-
gulasquoque quintas partes[ubtendent,cum ipfîs AB,AE, 
fumpts fint squales, proptereaque totum arcum BGE, ton-
tincnlem très quintas partes abfiluent.Eadem ratio eft de 
alijs figuristquilateris , & «.quiangulis. 

S I forte in promptu habeamus aliquam figuram sqtti-
lateram,& tquiangulam, cui fupra datam reliant lineam 
defideranus conflit nerefimilem ,fiue ea in circulo aliquo 
defcriptafit,fiue non:fatis erit vnieius angulo squalem an 

\gulum confiituere BAE,in extrême date. Unes. AB.Si natn-
que,pofita recla AE,.cquali ipfiAB, pet tria pulia B,A,E, 
circulas defcribatur ,perficiemus figurant prcpofitam, vt 
ante diximus. 

§IY O Ti/AM vero longa eft.atque difficilis ea infcri~ 
ptio pentagoni squilateri, (y scjuianguli in circulo , quam 
Eucitdes tradidit,placuit buic quarto libre anneéiere pra-
xin quand cm,qua vna eademque opéra Ptolemsus lib. 1. 
magns. cer.ftrulïionisjn circulo date infcribit Pentagonu, 
éi> Decagonum squilaterum,& squiangulum.Sit enim da 

tus circulus ABC, cuitts ctntrum V ; 
Hulia autem diamètre B C, erigatur 
D A, perpendicnlaris ad B C. Deinde 
diuifa fimidiametro CD, bifariam in 
E,ducatur relia E A, cui squalis ab-
fcindatur EF. Itaquefiducatur relia 
AF,erit AFfiatus Pentagoni, & DF, 

latus Decagoni in date circule infcribendi, vtipfe démon-
slrat. Citerum cum demonfiratio huius rei pendent ex t J. 
lib. Eucltdis j non videtur hoc loco fcribenda ,fed in pro-
prium locum , vtpote in Itbrum I J. dijferenda . 

NON 
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NON erit etiam'prster infiitutum neUrum , aut ab 
• hoc Itbro alienum,fiftquens adhuc theorema adiungamus, 
videlicet. 

SI bifarix fè&iones laterum figura çqui 
j: Iater£,& xquiangulx reélis coniùngantur 

lineis, infcripta erit figura a?quilatera qùo-
que & xquiangula totidem laterum in ilia 
figura, idem centrum habens. 

C E Ti,T RV M figttri. tquil&tert, tj> squiangu-
It appeUatur punciam illud, è que circulas figure, infcribi 

; tur , aut circumfcribitur : vt idem fit centrum circuit, & 
ifigurt. 

SIT igitttr figura tquilatera,?y tqui Ji_ yn *<, 
angula ABCDEF, cuius latera bifariam f>^5^'^\\ 
fecentur in G, H, I, K, L, M, iunclis re- /f\\'îr^P 
clisGH, Ht, IK, KL, LM, M G. Dice fi- /E 
guram G HIK L M , tnfcrtptam figurt /V* 

ABCDEF, tquilaterd effe que-que,atque Ç T P 
squiangulam , idemque centrum habere. 
Aequilatsra quidem erit, quoniam eius latera cum fub-
dant angulos squales comprehenfos tqualibus reçus, vt-
pole dimtdijs laterum tqualittm, a squalia funt.Quoniam 
vero tam très anguli A. M G, G M L , L M E, quam très 
fLM,MLK,KLE, b duel-us funt redis tqualestSunt 
autem A M G , L Al F, F L M, K L E, c in ter fie squales, 
cum tqualibus Literibus centineantur , fubtendanturque 
à baftbus tqualibus; Erur.t reliqui anguli G M L, M L K, 
squale s. Eodemqae argumente concludemus, reliques an-
gulos & hi/ce , ©• intsr f'e squales effe. Aeqniangula igitur 
qtioque efi figura GHIKLM. 

§iy O D autem idem habeat centrum , ita oiîendetur. 
Ex centre N^, figurt A B C D E F, ad omnes angulos figu-

'ttinferipts dîicantur'recld NG ,N H, &c.îut>gant'arque 

j > . . récit 

* 4. pri. 

big.prk 
c S.pri. 
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réels NA, NB. Quoniam igitur AG, GN, 
latera trianguli AGN, squalia funt late-
i lus BG,GN,trianguli BGN;fiunt que ba-

E fes AN.BN,,cum fint femidiametri circu-
it circa figuram defcrtpti, squales : a Ae-
quales erunt anguli AGN. BGN, ideoque 
rcSi.Quare NG,perpendicularis efi ad la 

tus AB;Eodemque modo reliqut NH,NI,&c.perpendicu-
lares erunt ad latera BC,CD,&c. Qus cum ex defin.s.lib. 
l.oftendant dtftantias reclarum AB , BC.Çic. squalium à 
centro N; b squales ad inuicem erunt. Circulas igitur ex 
Njnteruallo NG,defcriptus, fer reliques angulos H, I, K, 
L,M,incedet;Acpropterea N,centrûeritfigurs GHIKLM, 
hoc efi, circuli circa ea. figura defcrtpti.Quod efi propefitu. 

•N £ Q_V E vero & hoc omittendum eiifinter omnes fi-
guras squtlateras,(y squiangulas,folum triagulum, qua-
dratum,&hexagonum replere locum,hoc efl,aliquet tria-
gula,vel quadrata, vel bexagena, ita in pianopeffe inter\ 
fe aptari,vt inter eertim angulos nihil fit vacui, fcd plana 
fuperficiem confiituant.Nam fex anguli in triangulo squi-
latero,©>quatuor in quadrate;Q> très in hexagone squila-
tero,&squiangulo, squales funt quatuor réélis , quantum 
nimirum efi fpatium circa punclum quedlibet in piano,vt 
ad propofi i s.lib.i.oslendimus.Quoniam enim vnus angu-
lus trianguli squilateri continet -—-.vnius reèli , quod om-
nes très eontineant —-.vnius recli,hoc efi, duos redos, con-
tinebuntfex eiufmedi anguli —-f.vnius reili,id efi,qua-
tuor reclos.Item quatuor anguli in quadrato funt quatuor 
reili. Denique quia vnus angulus hexagoni squilateri, & 
squiangult continet —-.vnius reili, quod omnes fex eonti-
neant — —.vnius reèli, hoc eil, 8. reclos, centinebunt très 
eiufmedi anguli ——.vnius reHi,id eft, n.reclos . Quod in 
alq's figuri< pianis squilateris, Q- squiangulis nocernitur . 
Nam très anguli in pentagone squilatero, (j> squiangulo 
squales funt ——\-.vnius reili, hoc eft, angulis réélis x-j 
duntaxat,at quatuor squales funt ——^-.vnius reeli,id efi, 
angulis récits ^—-.propterea quod omnes quinque squiua-
lent 6.reclts,hoc etï,conslituunt ——y-, vnius recli, atqm 

idcirco 

9 -
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idcirce vnus continet—.vnius reBi.&c.Tria igitur penta 
gona locum reflète non poJfunt,cum trium in piano apta-
torum très anguli minores Jint quatuor réélis: quippe qui e/j 
ficianttantum très angulos rcBos cum tribus quintis . Ea.

{ dem ratione quatuor pentagona locum replere neqtteunt, 
propterea quod quatuor in piano aptatorttm quatuor angu 
limaiores funt quatuor réélis , cum squales fini quatuor 
angulis reBis,& infuper quatuor quintis vnius rcBi,vt di 
élum efi.Pari ratione neque ex heptagcnis locus poterit ri-
pleri.Nam très anguli cuiuslibet heptagoni squilateri, & 
squiangulisquale s\funt^-~.vnius reili, hoc eft , angulis 
reilis 4-|-. Quoniam enim omnet feptem anguli ic. réélis 

\funt squales,hoc eft,completluntnr 7 vnius reBi;fit,vt 
vnus contineat 1 ° .vnius reBi,hoc eft,vnum reBum, & 
praterea —-.vnius reBi : ac proinde très contineant qua. 
tuer reBos,rj?> -y-.vnius reBi.Non ergo tribus heptagonis in 
piano aptatis,eorum très anguli locum replere poffunt,cum 
quatuor reffos excédant. A fortiori neque quatuor hepta 
gona locum replebunt : neque tria oBogona tquilatera , & 
squiangula , aut quaftoor-, neque très aut quatuor figurs 
squilaters,atque squianguls plurium laterum,quàm 0B0, 
quippe cum femper très anguli fimul fumpti fint maiures 
quatuor reBis.propterea quod maiorcs funt tribus angulis 
heptagoni squilateri & squianguli, quos oftendimus qua-
tuor reBts effe maiores Solum ergo triangulum squilateri, 
quaâratum,& hexagonum sqttilaterum atque squiangu-
lum,fuis angulis locum replère poJfunt,vt diximus. 

FINIS ELE MENTI QVÀRTI. 

E V-

SCD LYON 1



5/o 

u^ v(p ^ ^ ^ <^ V 

EVCLIDIS 
' ELEMENTVM 

QJV 1NTVM. 

'DEFINI Tl0 NES. 

PARS eft magnitudo magnitudi-
nis,minor maioris , cumminor metitur 
maiorem. 

GIT in antecedentibus quatuor libris 
Euclides de quantitate continua abfolute 
confiderata j Kunc vero duebusfequentiA 
bus de eade difputat no abfolute,fed prout-
•vna ad aliam refertur, hoc tsi, quatenus 
comparata cumalia proportionem aliquâ 
habet.Hoc quidem quinte libre docet pro-

portiones quantitatum contixuaru ingenere^non defeendë-
d» ad vdatn quantitatisfpeciem,ut ad lineam,fi*ierficiem, 
vel corpus aliquod. Sexto vero libro oHendit in fpecie > 
quamnam proportionem habeant interfs linei.anguii,cir-
eumferentit circulorum , triangula , & alit figure, plant. 
Vt igitur inHitutum fuum feruet, définit prius vocabula, 
qui ad demonllratienespropertienum adhibentur . 

ITA- , 
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B-

t. « 

I T A Q_V E ait magnitudinem iliam minorent, qui 
maiorem quampiam magnttu- A' 1 

dinem metitur , appellari par-
tem. Vt quoniam magnitudo 
A, ter fumpta,metitur magni-
tudinem B;fexies autem fum-
pta, magnitudinem C , dtcetur magnitudo A,pars magnt. 
tudinum £ , o> C . At vero quia magnitudo D, non meti-
tur magnitudines E,&F ,fed fumpta bis,exced.it magnt ■■ 
tudinem E , & fumpta ter, déficit à magnituiine F, fum-
pta autem quater, eandem fuperat;nort appellabitur ma-
gnitudo J> , par, magnitudinum E , & F . 

X) V P LE X autem efi pars apud Mxtbematicos-.Que-
dam metiturfuum totum , ita vt aliquoties repetita totum 
\Juum constituât ;qualis efi numerus 4. cum S. 12. 16. 20. 
&c. ceUatus iShfjtdam autem non metitur fuum totum, 
fed aliquoties fumpta ipfum uel excedit,vel ab eodem défi-
cit: cuiufmodi pars est numerus ^.colloeatus eu 6. 7.9./0. 
iS.^S.&c.Prior dici fiolet aliquota,pofierior attt aliquâta. 
Euclides igitur hoc Uco définit parte aliquotâ duntaxat, 
tu quia h/te folum metiturfuii totu; (Altauar.ta.n. non 4i-
citur metirifuum totum ) tum etiam, quia vt ex lib. T. 
conflabit, pars aliqaanta in numeris non diciiur ab Eu-
clide pars , fed partes. Nam numerus 4. non esl pars huius 
numeri 6. fed dus. partes tertis,, quales funt duo binarif 
A c ce dit etiam , quod in omnibus démonfirationibus huius 
quinti libriparsjumitur ab omnibus interpretibus propar 
te aliquotâ. Vnde mirum fane eiî , mnnullos interprètes 
Euclidis,inter quos efi etia Belet?,rius,conlend<!re,partem 
hoc loco definiet, quatenus complecJitur omr.em partem 
tam aliquotam , quant aliquantam ; cum tamen in de-
moniîratitnihus etiam ipfi nomine partis intelligent par 

[tem aliquotam duntaxat. 

II 
MVLTIPLEX autem eft maior mi-

noris, cum minor metitur maiorem. 

VT ! 
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V T in fuperiori exemplû tam magnitudo B, quam ma-
gmtudoC, multipUx cil magnitudinis A; quonxam h te 
vtramque ilîam metitur. At -vero neque magnttudo E, 
neque magnitudo F , multiplex eft-dicenda magnitudinis 
D ; propterea quod hic uent>-am ilh-rum metitur. Itaque 
pars ad multiplex refertur,&multiplex adpartefitavt mi 
nor qxantiras tttenfitrans maiore,dicattir pars maioris;Ma 
ter vero menfurata a minori, dicattir mineris multiplex. 

S AT H a nterh perfpicue ex hac définition* lelligttur, 
parte antea definità effe eam,qut perfeciï metitur fuit totu. 
Si enim 6. diceretar metiri y.vt vult Peletarius,effet itixta 
banc definitionem,?-multiplex ipjius 6-quod efi abfurdum. 

C AF. T E RV M quanio dut magnitudines minores 
daas alias maiores tque metiuntur,hoc eft, vna minor in 
■vna maiore teties continetur, quelles altéra minor in alté-
ra maiore ; dtcuntur dut ht maiores duarum illarum mi-
norum tquemultiflices. fffuod idem dices.fi plures mino-
res tque msttantttr plures maiores. 

I I I. 
RATIO eft duarum magnitudinurn 

eiufdem generis mutua qusedarn, fecun-
dum quantitatem, habitude 

S)V A N X> O dut quantitates eiufdem generir,vt duo 
numeri,dut linci,liui. fuperficies, duo folida, (jr. inter fi 
cemparantur fecundu quantitatem, hoc esl,fecund& quod 
vna maior eft, qua altéra, vel minor, vel taualis; appella-
tur huiiifmcdi tomparatio , feu habitude mutua, Ratio 
feu(vt alijs placetJProportio.Itaqus fi c'oparetur linea ali-
qutt cilfuperfisiequapiâ,vel numerus ea linea, no dicetur 
ea liparatioproportio,qnod neque linea,& fuperficies ; ne-
que numerus,^ lineafint eiufdem generis quantitatis. Si-
mfliterfi confieratur linea cliqua eu alla lineaficundum 
quali talc,hoc efifecitndû quod vna eft alba,0> altéra ni 
gra;*ut qu id vna eft ealida, & altéra frigida, &>c.quauis 
ambtfint eiufdem generis,non dicetur ea comparatif pro-
portio, quia non fit ficundum quantitatem. 

! QVAN-

t 
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Q_V A M QV A M autem in jolis quantitatibus pro-

prie reperitur proportio , tam en omnia -alia , qui aliquo 
modo naturam[apiunt quantitatis , cuiufmodifunt tem-
fora ,fini,voces,!oca , motus, fondera , &> fetentii, pro-
portionem quoque dicuntur habere, fi eerum habitude confi-
deretur Jecundum quantitatem. Vt cum dicimus ,temfus 
emfore effe maius, vel minus ,vcl duo tempera effe equa-

lia , &c. apf ellabitur eiufmodi habitude ,frofcrtio; quo-
niam tempera tune confiderantur,veluti quantitates qui-
dam . 

C AE TE RV M in emni profortiene ea quantités,qui 
ad aliam refertur,dicitur ab Euclide, & Geometris alijs 
antécédent frepertionis ;Ea vero, ad quam alia refertur, 
cenjequens proportionis dici fielet. Vt in profortiene li-
nei 6. falmorum ad lineam 3. palmerum , linea 6. falmo-
rum dicitur antécédent frefortienis, at linea ? . palmoru, 
frofortionis confie que s. Quod fi è contrarie confideretur fr$ 
partie Unes, 3. falmorum ad lineam 6. falmorum^app•ella-
bitur antécédent linea ^.falmorum , confiequens itère line» 
6. falmorum , & fie in citeris. 

I I I I. 
PROPORTIO vero eft rationum fi-

miiimdo. 
Q_V O D hoc leco interfres proportionem appellat , il-

lud Gricis ajxthoyi. plerifquc autem Latinis proportio-
nalitas dicitur. Quemadmodum igitur comparatio dua-
rum quantitatum »3 ter fie, dicitur proportio ; Ita compa-
ratio duarum , vel plurium proportionum inter fit, pro 

C pnTti°nxli>as fiulet numupari. Vt fi propor-
tio quantitatis A, ad quantitatem B ,fimi-

■ g lisfuerit preportioni quantitatis C,ad qttan-
I ■ r . tttatem D, dicetur babitudo inter l as prepor-
1 jj tiones , froportionalitas. Eedem modo,fifimi-

ABCX3 EFG lis fuerit proportio E,ad E,preportioni F,ad G, 
appellabttur hic fimilitudoproportionalitas.Multi auteha 
bitudines proportionum , feu proportienalitates, ( Tles 
enim ci flurihus cemfarationï duarum quantitati,preper 

K k tienem 
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ttontm appellabtmus ; habitudintm autem proportienum, 
Preportienalttatem) » ficriptoribus,pr*fertim Bcetie;& 1er 
dane,iefcribuntur ; inter quai primum /imper locum ebti-
nuerunt apud Veteres,Preporti*nalitas Arithmetica, Geo-
metrica,atque Mujîca,feu Harmenica,de quibuspaulo pofi 
dicemus.Verum Fuelides de fola Gttmetrica agit hoc libre; 
que quidem duplex efi,cotinua altera,in qua finguU quan 
titates intermcdit, bis fumuntur , ita vt nulla fiât propor. 
tienum interruptie, fed qutlibet quantitas intermedia fit 
çr antécédent,^ confequens; Antécédent quidem quantita 
fis fitbfequentis.eenfequens vere quantitatif antecedentis. 
Vtfi dic«tur,qu<e efi proportio E,ad F,ea efi F,ad G;veca-
bitur btc prcpertienalitas,c»ntinua. Altéra vero difcreta , 
feu nen continua, i» qua fingult quantitates intermedit 
femel tantum aeciptuntur > ita vt fiât fropertionum inter-
ruptto,»ullaque quantttatfit & antécédent, & cofiequens, 
fed vel antécédent tantum,vel eonfiequens tantum . Vtfi di 
c*tur,qui efi proportio A,ad B,ta efi C,ad D; appellabttur 
prepertitnalitas htc,difcreta, fiai no» continua . 

DE PROPORTIONIS 
Diuifionibus. 

OP E%^AE pretium ejft arbitror, pau-
cis boc loto exporter e, quotnamJînt gênera pro-
portionum apud Matbematicos,ér quanamJînt 
pracipuœ proportiona/itates, earumqueproprié-
tés, vel ob banc pracipue vtilitatem,vt ea,qua 
bis duobus libris ab Euclide demonfîrantur de 
proportionibus magnitudinurn, rébus pojjînt ma 
tertalibus accommodari, quando opusfuerit, & 
tumea,qu<eà Matbematicis de proportionibus 
dicuntur,tum ea,qua a Philofopbis cum Arifîo 
telt deproportion* motuum difputantur,intelli-
gi-Vt autem maior <vtilitat,ac voluptas ex admi 
rabilibus proportionum affeBionibuspercipipof 
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fit, infiituemus paulo vheriorem traéiationem 
in hacpojieriori editione, quam in priori : réo-
rientes nibilominus innumera propemodu^qua 
dicipojlent ,in pleniorem nofiram ^Arithmeti-
cam , vbi omnia gênera Proportionalitatum di-
ligentijftme perfequemur. 

PROPO RTI0 igitur ab Euelide defi-
nita diuiditur in proportionem rationalem, & 
irrationaîem . Rationalis efi ea, qua in nume-
ris pot efi exbiberi. qua lis eft proportio linea 

palmorum, ad lineam 10. palmorum. H as 
enim proportio in hifce numeris 20. & \ o.ofien 
ditur. Irrationalis vero proportio ea efi, qua 
in numeris exbiberi nequit. qualis efi propor-
tio diametri cuiushbet quairati ad latus eiufd? 
quadrati.Hac enim proportio in numeris repe-
riri non pote fi, vt in i o. lib. ab Euelide demon-
firatur. Alij dicunt,proportionem rationalem 
eam ejfe, quam habent quauis dua quantitates 
commenfurabiles:Irrationaîem vero eam,quam 
habent dus qualibet quantitates incornmenfu-
rabiles.Dicuntur autem quantitates incommm 
furabiles, qua babent vnam communem partem 
aliquotam feu quas eadem menfura communis 
metitur.Cuiufmoiifunt linea 20.pa!morum,<& 
linea S.palmorum. Nam linea 4. palmorum efi 
vtriufque pars aliquota ,fi'militer linea s.pal-
morum. Sicut enim linea tam A.qaam 2. palmo-
rum metitur hneam 20. palmorum: ita quoque 
eadem linea tum 4. tum J. palmorum lineam Ë. 
palmorum menfurat.Non aliter omnes numeri; 

K k 2. cotn-
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commenfurabiles dicentur, quia faltem vnitas 
omnes metitur. Quantitates vero incommenfu-
rabiles dïcuntur, qua nuïïam habent commun? 
partem aliquotam, feu quarum nuïïam menfu-
ram communem coniingit reperiri. Cuiufmodi 
font diameter, & laius eiufdem quadrati.Qua-
uis enim queslibet barum linearum infmitas bar 
beatpartes aliquotas, vtpote partem dimidia-
tam, tertiam ; quartam, &c. Tamen nullau. 
pars ahquota vnius, quantumuis minima,alte. 
ram metiri pote fi, vt demonjiratur ab Euelide 
lib. lo.propof.vltima. £$uo inlib. multa alla U-
ncœ incommenfurabiles oflenduntur} prater il-
las duas.Itaque in numeris innenitur fola pro-
portio rationalis\At in quantitate continua tam 
rationalis,quairrationalis proportio cotinetur. 

A LIO modo diuidi fol et Proportio in pro-
portiontm aqualitatis>& inaqualitatis\Aequa-
litatis proportmejl inter duas quantitates aqua 
les,vt inter 20. & 2 0. Inter IGO. & 100. Inter 
lineam lo.palmoru,^ lineam io.palmorû-,<&c. 
Inaqualitatis vero proportio inter duas quanti-
tates inaquales reperitur>vt inter 20. & io-
ter fo.inter lineam 6,palmorum,et lineam 
2palmorum,&c. Habent auiem bac duopropor 
tionum gênera cumfuperiorïbus duobus eam co-
nexionem>vi omnisproportio aqualitatisfit ne-
ceffario rational/s,fed non contra. Omnis item 
proportio irrationalis necejfario fit proportio in* 
aqualitatis ,fed non contra.Ex qua manifeflum 
ef}\ minus rec~le à quibufdam diuidi propor-

tionem 
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tionem rationalem, in proportionem aqualita-
tis,& inaqualitatis. §}uamuis enim omnis pro-
portio rationalisfit neceffario aqualitatis, ina-
qualitatisue,non tamen contra omnis proportio 
buiufmodi ejl rationalis ; cum multa proportio-
nes inaqualitatis fint irrationales. Pari ratione 
perfpicuum efl, quofdam non fatisreâle dijlri-
buereproportionem inaqualitatis,in proportio-
nem ration a lem O" irrationai?. ^uamuis enim 
omnis proportio inaqualitatis fit necejfario ra-
tionalis,irrationalisue,non ta?nen omnis huiuf-
modi proportio e contrario ejl proportio inaqua-
litatis: cum multa proportionesrationales fint 
proportiones aqualitatis. ReBius igitur meo iu-
dicio duplici dtuifionefecada efl proportio inge 
nere,priori quid? in proportion?rational?, $y ir 
rational?; Pojleriori vero in proportion?aqualt-
tatis,et maqualitatis,vt a nobisfacîû ejl. Ita.n. 
m?bra diuidentia cû Diuifo ( vt eu Dialeclicis 
loquamur) in vtraqm dtuifione reciprocantur. 
Scio reSîe pojfe fubdiuidi ta proportion?rationa 
l?in proportion? aqualitatis , & inaqualitatis; 
qua proportion? inaqualitatis in proportion? ra 
tional?,et irrational?;fi in vtr&q; diuifionefub-
intelligatur Diuisu.Sid cur duplic?nofira diui 
[io:ie>quaproportio in tota fua latitudine diuidi 
tur,vtriq; harûfubdiuifionu pratulerim, fupra 
expo fui in refponfione ad Apologiam Peletarij. 

RSl^S proportio inaqualitatis (TKjlin 
quimus enim aqualitatis proportionem, quonia 
ampliusfubdmidi nequit,cu quacûque quatita 

 Kk 3 tes 

SCD LYON 1



5i8 EVCLID. G EO M. 
tes aqualesfiue magna,/iue pâma fuerint, ean-
dem Jemper babeant proportionem aqualitatis) 
fubdîuiditur inproportîonem maioris inaquali-
tatis,ér minoris inaqualitatis: Maioris inaqua 
litatis proportio eii, quando maior quantitas eu 
minore confertur;qualis ejl proportio 20. ad 10, 
Item linea S.pedum ad lineam 6.pedu,&c.Pro-
portio minoris inaqualitatis ejl, quando minor 
quantités ad maior? refertur; qualis ejl propor-
tio lo.ad 20.Iton linea 6. pedum ad lineam 8. 
pedum, &c. Nonefl autem bac diuifto inanis, 
£r fuperuacanea,vt multi fujpieantur. Neque 
enim eadem efl proportio q.ad 2. qua t.ad ^..fed 
muhum inter Je differunt, cum valde diuerfus 
fit vfus vtriiifque,vtperfpicuum ejl ijs, qui -oel 
mediocriter in rébus Geometricis, & régula AL 
gebrafunt verfati. Ha igiturfuntgénérales di 
uijionesproportionis, prout compleilitur omnes 
proportiones,nullafecl:Jà:Nunc autem ta pro-
portionem maioris inaqualitatis, quam minoris 
inaqnalitatis,quatenusfaits proportiones ratio-i 

nales comprebendunt , fubdiuidemus ; quoniam 
de quantitatibusiqua habent proportiones irra 
tionales, in 1 o. lib.ejlferyno futurus. 

P J\,0 PO R 210 ergo rationalis maioris 
inaqualitatis , diflribuitur in quinque gênera, 
vt inproportîonem multiplicem, Juperparticu-
laremfuperparîientem, multiplicemfuperpar. 
ticularem,et multipliée [uperpartiente-P ari ra-
tioneproportio rationalis minoris inaqualitatis 
in eadem gênera fecatur, fi modofingulis voca-

btclis 
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bulis praponaturprapofitio (jub) vt in propor-
tionem fubmultiplicem, fubfuperparticularem, 
fuhfuperparti?tem fubmultiplicemfuperparticu 
"hrem>&fubmultiplicemfuperpartï?tem.Horû 
autem quinque gêner um priora tria funtfîmpli 
ch,pofieriora vero duo ex tilts tribus compofita, 
vtmanife/lum elt.Cur vero tantum fint quin-
que bac gênera proportionis rationalis ta maio-
ris,qua minoris inaqualitatis ,pofi explication? 

! omniu barû quinqueproportionum ofiendemus. 
DE PROPORTIO NE MVLTIPLIC1. 

PROPORTIO Multiplex efi habitudo ma 
ioris quantitatis ad minorem,quando maior mi-
noré'aliquottesjVt bisjerdcciesicentiesi&c. con 
tinet:ita vt minor maiorem metiatur]. qualis ejl 
proportio numeri 20. ad \.Nam numerus 20. 

comprebendit ̂ .quinquies. Item proportio linea 
3 o.pedum ad lineam s pedum, &c. 

HAEC aut?fubfe continet infinit a gênera. 
Si enim proportionis multiplicis maior quanti-
tas minorem bis tantum continet,dieiturpropor 
tio duplafi ter,tripla-.fi decies,decupla,fi centies, 
centupla, &c. 

EX bis facile omnes fpecies proportionis mul 
tiphcis definiemus.N a proportio oSlupla nil erit 
aliud, qua habitudo maioris quatitatis ad mmo 
r?,quado maior minor?oélies copleSlitur.Eod?-
que modo definienda erunt reliqua proportiones 
multiplicesivtproportio quintupla,qualts ejl^o. 
ad % dtcetur ea,cuius maior quatitas minor? co-
tinet quinquies. Item proportio dupla linea 10. 
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cubitorum ad lineam jr. cubitorum ea, in qu&^ 
maior quantitas minorem bis comprcbendtt, eb"' < 
fie de rcliquis. 

G AÉ î Ê R V Af omnes proportiones multipliées in 
Humeris integris, hoc ejl, omnes numéros multiplicem /•«-
hentes proportionem, inuenies hoc modo. Accipe numiru, 
qui tndicat, queties maior numerus minorem in enta 
proportions multiplici continet. Is enim ad vnitaterr, ha-
bet primamproportionem multiplicem, qui. inueftigatur : 
hoc cil, numerus illt, rj* -vnitas funt primi,ac mirthni nu-
meri, inter quos propofita proportio multiplex reperitur . 

. Atque numerus Me idemsatque imitas diciitur ab 4rith-
meiieis termini eius proportionis multiplicis , qua propo-
nitur . Inuentis hifie terminis, inter quos prima propor-
tio multiplex prepe/ita reperitur, fi vterque duplicetur , 
proâucentur duo numeri habentes fie un dam proportions 
multiplicem propofitam :fi vterque idem tripl.cctur ,pro-
creabuntur numeri tertis, proportionis nmltiplieis propofi' 
tx : fivterque quadruplicetur, exurgent numeri quart A 

proportionis multiflicis qus.fit&. Atque itafiijdem termi-
ni per quemuis numerum multiplicentur ,producentur duo 
numeri proportionis muhiplicis propefitê., qui. eum locam 
inter omnes proportiones multipliées illius fipeciei obtintt, 
quem numerus , qui vtrumque terminum multiplicauit, 
indicdf.Adeo vt,fimultiplieatio fiât per i oo. procreentur 
duo numeri obtinentes c ente fin: uni locum inter omnes nu-
méros propofitam proportionem h&bentes. 
E XEMPLl gratia . &ni&rimtnr omnes numeri proportio-
nis quintuplt.Et qmninm maior numerus minorem con 
tinet quinquies in quintupla proportions , erit frima pro-
portio quintupla inter s. & i. qui AMO terminifidacantm 
in 2. reperietur fecundaproportio quintupla inter io,& ' 
Si y dem termini per ^.multiplicentur, procreabuntur nu-
meri i^.&l-tertis. proportionis quintnpU:Et fie dtinceps. 
Itaquefi décima proportio quintupla qmratur , ducenii ' 
erunt duo primi termini inuenti $.& ï -p*r i °-fi vero mil-

lefim» 
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lefima reperisnda fit, multiplicande erunt ijdem termini 
per io»o.&c. 

OMNES item numeri cuiufque proportionis multi-
plicitreperientur hoc modo. ConftituantUr dm ferles nu-
merorum in infinitum progredientes : quarum i»ferior 
ab vnitate incipiat,ér per feriem natural'è numerora pro-
grediaturifuperior autë ab eo numéro,quijïgnifîcat,quottes 
maior numerus minorem in data proportions continet,i»i-
tium ducat ,progredia::fq;te per continuam additionem 
ciufdem numeri, primum adfiipfum , deinde ad confia-
tum numerum, &c. Nam juperioris ordinis numeri ad 
numéros ordinis inferioris , vt primus ad primum , fecun-
dus adfscundum , tertius ad tertium , &>c. habent cmnes 
proportiones multipliées fpeciei prope/îts.. Ekempla hicha-
bes in proportionibus quintupla ^feptuplis, ç5* decuplis . 

Proportiones quintupla . 

s.i o. is.zo.z1). jo.3-f.40.4*0 »•% 0.65.70.7f .sa.Qpc. 

I. 2. 3. 4. f. 6. 7. 8. p ,!0.11,12,13.14.15.16 &C. 

Proportio nés feptupltC. 

7.14.11.-28 .35. 42.49. ̂ 6.67j. 70.17. Çl. Ç)S.ÎO^.&C. 

I. 2. 3. 4, y. 6. 7. 8. 9.10.! 1 12:13- *4- r ?• &c-

Proportiones décupla. 

10.10.30.40. so-6o 70.so.po.zoo. 110./ zo.13 0.140. &e. 

l. z. 3. 4. 5. 6. 7. 8. 9« 10. 11. 12. 13. **.&(• 

DE PROPORTIONE. 
P R0 POI^TIO fuperparticularis efï ha 

bitudo maioris quantitatis admaiorem, quan-
do maior minoremfemelduntaxat contmet, Ô" 
tnfuper vnam eius partem aiiquotam, fcilicej 
dimidiatam , tertiam, quartanT^ èyc. Qualis 
efï proportio 5. ad 2. Nam 3. continent 1. 

femel , & infuper vnitatem , qua dimidia 
ta pars eft numeri 2. Jta quoque linea 12. 

pedum 

0 
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pedum ad lineam 9. pedum, proportionem habet 
fuperparticulirem,qitia prtor linea continet po-
flerioremfemel,&infuper lineam ^.pedum,qiia 
tertiapars esl linea y.pedum, ère. 

H AE C quoqutproportio in injînita gêne-
ra diuiditur.Sienim illapars aliquota contenta 
in maiori qumtitate , efï dimidiatapars mino-
ns quantitatis,conflituitur proportio fefquial 
ter a ;Jî efi tertia pars,exurgit proportio fefqui-
îertia{(i quartafefqutquarta; Jï millefîma,fef-
quimilleflma, &C. 

VNDE ex ipfomet vocahulo faciles erunt 
definitiones omnium proportionum fuperparti 
culariu.Erit enim proportio fefqnioElaua, quan 
do maior quantitas minorem femelincludit, & 
infuper oBauam partem minoris : qualis efl in. 
ter 9.&8- Item inter 45. & 40. Idem habeto de 
reliquis iudicium. 

INVENIENTVR omnesproportionesfuperparti-
culares.fiue omnes numeri,inter quas proportio fuperparti-
eulœris qutcunque repetitur,hoc modo. Accipiatur nume-
rus,quipartem aliquota inproportione exprejfam dencmi ■ 
nut. Ad tum enim numerus proxime maior, qui videlicet 
eum vnafola vnitate fuperat, habebit primam proportione 
fuperparticularem propofitam , ita vt in minoribus nume-
ris ea proportio reperiri nequeat.Hi duo numeri,qui termi 
ni datt proportionis dicuntur,fi duplicëtur,triplicetur,vel 
per quemcunque alium numerum multiplicetur,gignentur 
alij numeri eandemproportionem habites, nimirum fecun 
dam, tertiam , vel eam , quam numerus multipluans 
indicat. 

V ERBI caufa.Si qu/trantur omnes proportiones fefqui 
feptims.,quoniam hic exprimitur pars feptima,erit y.minor 
'terminus huius proportionis,maior autem erit S.vna vnita 
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te tllum fupcrans-.atque inter j.prima proportio/efqui 

\feptima exijlit.Qui due terminifiduplicentur,procreabttn 
turhi alij duo numeri 16.& i^. inter quos fecunda prepar 
tio fefquifeptima cernitm.fi triplicetur,erit tertia proportio 
eadem inter 24 & zi.Si denique centefimaproportioeadê 
quiratur, ducendi trunt termini inuenti T.per 1 eo. 
•vt gignantur numeri 80». 700. 
NVMERl quoq. omnes cuiufq.proportionisfuperparticu 

laris comperietur,fi conïïititantur duo ordines numeroru, 
quorum infertor à numéro partem aliquotam dtnominate 
incipiat, fuperior vero À numéroproxime maiorewterque 
vero per continuam additionem numeri.à quo initium fu-
mityprimum ad fie, deinde ad conflatum numerum,&c.pro 
grediatur. Exempla hic pofuimus in proportionibus fi/qui 
alteris, fiefquifeptimis , 0> fefquidecimis. 

Proportiones fefquialtert, 

3. 6. 9,ri.I5.i8.it.z4.^7.jo.j3.j6 39.4t.45.&c. 

2. 4. 6 S.10,11.1 4.16 18.10.21.14.10M8 30. &c, 
Proportiones /efqui feptimt. 

S. 16.24 ? 1.40.48.56,64,72.80.88.96.1 04.111.120.©>f. 

7. /4.11. 2S;jç.42.49.5<5.63.70.77.s4.Pi.98.10y.6-c. 

Proportiones [efquidecimst. 

» I 22.33.44.5 j.66.77.88.99./10.HI.1 32.143. 

19.20.3 «.40.JO.60.70 8o.p0.100.11 0.12cl30.140. &c. 

DE P 0 P O %,T I O *2\£ E 
Superpartiente. 

PT^OPO%,TlO fuperpartiens efl habi-
tudo maioris quantiiatis ad minorem, quando 
mxior minorem femélduntaxat continetiér in-
\fuper aliquot eiuspartes altquotas,non efficien-

tes 
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tes vnam aitquotam. Qualis efl proportio 8. ad 
f.Nam ̂ .continentfemel f.& infuper très vni-
tate s, quarum qualibet efl pars aliquota, vt po-
te quintajjuius numert 5. ipfe autem ternarius 
ex tilts compofitus, non efl pars vna aliquota— 
numeri 5. Dixi partes illas aliquotas non dcbe-
re con/litusre vnam partem aitquotam, ob mili-
tas proportiones , qua primo ajpeélu videntur 
e.jfefitperpartientes,cum tante fint fuperparticu 
lares; cuiuftnodi proportio ejl inter 1 o.& 8.Qua 
quant enim io.contineaniJcmelS.& duas infit 
per vnitate s, quarum qualibet efl oclaua pars 
numeri S. quia tamen binarius ex ittis Vnitati 
tibus compofitus,efï quartapars 8. »0» dicenda 
ejl eaproportio fuperpartiens, fed fuperparticula 
ris, nepe fefquiquarta. Itaq. vt duœ quatitates 
dicantur habere proportion?fuperpartientem , 
necefieefi, vt maior quanti ta s minor? contincat 
femely&plures eiuspartes aliquotas, quafimul 
fumpta non coftituant vnam aitquotam.Quod 
quida non aduertentes, mirum in medum gêne-
ra proportionum inter fie confundunt „ 
DIV IDlTVR primîtproportiofuperparti?si 

habita ratione numeri partium aliquoîarnmfn 
gênera iu/ïnita. Si enim maior quantitas mino-
remfemel comprehendit,<& duas eius partes ali-
quotas non eonfiituenies vnam, conficiturpro-
porttofuperbiparties;fi très partes aliquotas, fu-
fupertriparîiens;fi' dec?,fuperdecupartiens,&c. 

DIVIDI TV R deinde quodlibet horum 
generum, habita ratione denominationisparti» 

aliquo 
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aliquotarum,in infinita adhuc gênera. Nam_, 
proportio fuperbipartiens inter duas quantitates 
inaquales, quarum maior continet minorem fe-
mel , & duas eius partes tertias, dicitur fuper-
bipartiës tertias. Quod fi' duaillapartes fuerint 
quinta,appeûabiturfuperbipariiens quintas,& 
ita de reliquis proportionibus fuperbipartienti-
bui. Pari rone fuperdecuparties proportio inter 
duas quatitates inaquales,quaru maior excedit 
minore' decUpartibus vndecimis, appellabiturfu 
perdecuparties vndecimas. Quodfi dec^iUa par-
tes fint decimaiertia, vocabitur proportiofuper 
decuparties decbnastcrtiar,et fie de reliquis om 
nibus fuper de eupar tien tibus proportionibus. 

N E autem proportiones fuperpartientes vel 
interfe confundantur, vel cum proport ionibus 
fuperparîicularibus , quod à plertfque faêlum 
ejfe deprebendimus, diligenter corfider anda— 
funt ea, quafequuntur. Primum,in pronuncia 
tione cuiufcunque proportionisfuperpartientis, 
duos indicari numéros, quorum alter monflrat, 
quotna partes aliquota minoris quantitatis in 
maior e Juperfint;altervero,quota partes e a fint, 
autquata,indicat.V tin proportionefupertripar 
tiece oclauas,denotatur duo ht numeri 3. etS.quo 
rupriorJignificaî, maior e quatitatem diclapro 
poriionis conttnere femel minorem,&adhuc très 
eius partes aliquotas , exprimiturq.fy'daba illa 
(tri) quando diciturfupertripartiens: potlerior 
au te per voce (odauas )exprejfus oflcdit, itias 

'.trèspartes aliquotas ejfe partes oâtauas minoris, 
Deinde s 
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Weindein qualibet proportione fuperpartiente 
iduos pradiéîos numéros > (qui quidem facile ex 
ipfa proportionisprolatione cognofcuntur, vt ex 
proximo exemplo patetJeiufmodi efie debere, vt 
non habeant vllam partem aliquotam commu-
nem,prater vnitatem, qua quidem efl omnium 
numerorum pars aliquota : hoc efï, vtfint inter 
feprimi. Numéros enim, qui pratcr vnitatem 
nullam aliampartem aliquotam communem ad 
mittunt,dtcunt Arithmetici cum Euclide ,pri-
mos interfe,vt ex lib. j.confiabit. Taies funt duo 
illi numeri j ,& S.infuperiori proportione fu-
pertripdrtiente oclauas exprefsi.Namfila vni 
tas,vt conJlat,efi vtriufque pars communis ali 
quota. Quare reBe denominabimus proportione 
inter S.fupertripartientemoclauas: qua-
lis etiam efï inter 22. eb* t6. Non autem refle 
appellabiturproportio poflerior inter 22. & 16. 
fuperfextupartiensfextasdecimas, quamuis ma 
ior minorem contineatfemel,& infuperfex vni-
tates, quaru qualibet decimafexta pars efl mino 
ris : No»,inquam,reélefie appellabitur; qu 'uu-, 
duo numeri 6.& 16. in ea exprefii, babentpar-
tem aliquotam i.per quam,vt in Arithmeticz-, 
traditur,reducuntur r5* *d atque ita pro-
portio ea dicenda e fi, fuperîripar tiens oâlauas. 
Sic etiam non reâîe vocabitur proportio inter 9. 
& ôfupertripartiens fextas, quoniam duo nu-
meri in ea notati 3. & 6. ba'èent prater vnita-
tem,aliam communem menfuram, videlicet 3. 
Nam ternarius femelfumptus ,feipfum? & bis 

ripe-

# 
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rep etitusfenarium metitur,ac proinde -J redu-
centur per partem aliquotam communem 5. ad 
f>. Quocirca talis proportio nuncupanda erit 

Jifquialtera, cum maior quantitas contineatfe-
mel minorem,& eius partem dimidiatam. Ea~ 
dem ratione non recle dicetur proportio inter 
10. & 6 .fuperquadripartiens jextas > qui'a duo 
numeri in ea notati 6.babent 2.commune)?} 
partem aliquotam, prater vnitatem ; atque ita 
dicenda erit talis proportio fuperbipartiens ter-
tias,cum maior quantitas contineat minoremfe 
mel, & duas eius partes tertias. Ex bis igitur 
non difficile erit vnicuique, denominare conue-
nienter omnes proportiones fuperpartiente s. 

P E PICVV M etiam ex ditfis relin 
quitur, cur proportionemfuperbipartientem di-
uiferimus paulo ante, in proportionem fuperbi-
partientem tertias, quintas, feptimas, nonas, 
érc. pratereuntes fuperbipartientem quartas, 
fextas,oc~lauas,dceimas, &c. Cum enim ba poj-
teriores omtffafint fuperparticulares, propterea 
quod qr. faciuni -y • S" T- confiituunt -j f*. 
effîciunt y. denique f-£-. aquiualent-\, con-
funderentur proportiones fuperpartientes cum 
proportionibus (uperparticularibus ,fi & ipfa 
in numerum proportionumfuperbipartientium 
referrentur.Quo modo autem dignofcendum fit, 
an duo quilibet numeripropofiti babeant > pra-
ter vnitatem, aliquam alia partem communem 
aliquotam,, necne , in Aritbmetica docetur,de~ 
monjlrabiturque ab Euclide,ad initium libri 7. 

if 
SCD LYON 1



J2$ EVCLID. GEO M. 
l N V E 1i_T I O omnium proportiopum fuperpartien-

tiutn cuiufque fpecieific fe habet. Numerus tôt vaitatibus 
maior denominatore partium aîiquotarum, que. in propor-
tione nominantur, quet partes ineadsm proportione ex-
primantur, habebit prima m proportioiiem fpeciei prcpofiti 
ad numerum eafdempartes aliquotcu denominantem. 6}jii 
duo termini duplicatistriplicati3vel per quemuis numerum 
multiplieati, gignentficundcs numerus tandem proportio-
nem habtntes , tertios, velalios, vt fuira diSum esJ.VER-
B! gratta , fi inquirendi fint omnes numeri proportionis fit-
pertripartientis décimas, ernnt primi huiufinodi numeri, 
13. & 10. quia maior fuperat minorem, qui partes déci-
mas denominat, tribus vnitatibus, quot videlicet par-
tium decimarum mentiofi.t , in proportione fupsrtripar-
tiente décimas. Dxpli eorum, qui nimirum fecundam pro-
portionem conftituunt,funt 16 & lo.Tripli, $<).& 20.Ce-
tefima autem eiufmedi proportio erit 1 300. ad 1000. cum 
hi numeri centttplifint terminorum 1 0.qui primo lo-
co inuentifuni. 

EO S DEM numéros omnium proportionum fitperpar 
tientium reperies,fi slatuas duos numerorum ordines,quo-
rum inferior incipiat a partium aîiquotarum denominato-
re;fuperior autem a niimero,qui numéro partium nomina-
tarum priorem illum fiiperat : vterque deinde or do pro-

, grediaturper continuant additionem primi numeri fui or-
dinis ad feipfum , cj- ad numéros confiâtes , vt fupra dixi-
mus. Exempta hic adiecimus proportionum fuperbipartien 
tium quintas , fiipsroîtupartienttum nonas, (y fuperfiptu-
partientium décimas . 

Proportionesfiiperbipartitntes quintas . 

7.14.21.28.35.42.49.56. 63.-/0.17.84.01.98.&C 

5.10.15.10.2 y.3o.35.4o.4f.so.55.6o.6jr.70.&rc. 

Proportiones ffperociupartientes nonas, 

17.34.j1-6S.s5.roj.119.136.153./70.187. &C, 

9-I8.2.7-36 45. 54. 62. 71. Si. 90. 99 Sec-
Pre-

1 
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1. 

Proportiones juperfeptupartietites décimas. 

17.54.5/.68.8 s.' e 2119 i?6.if 3.270./ S7.&C. 

10.20.30,40.5 0. 60. 7c. so. 90.100.210.Q'C 

DE PROPORTIONS 
multiplicifuperparticulari. 

PeBf)POcRfiTO multiplex fiuperparticula-
ris efl habitudo maioris quantitatis ad minore, 
quando maior minorem aliquoties,vt bis,ter,vel 
qujter,&c.con!inet,&praterea vnam eius par 
tem aliquotam. Cuiufmodi efl proportio 9.ad 4. 
Continent enim 9. bis 4. (qua ex parte proportio 
h esc cummultipliçi conuenit,vtpote cum dupla) 
& infuper comprehendunt vnitatem, qua efl 
quart a pars numeri minoris;( qua in re propor. 
liantfuperparticulari, nwiirumfefquiquarta, 
eademproportiopropofitafimilis efl.) vt reâle^j 

proportio bac compofita dicatur sx multiplia, 
&fupsrpariiculari. 

DIVÎDlT/R autem proportio bac,bahita 
ratione proportionis multiplicis, in gênera iffi. 
nita,veluti multiplex. Vtin duplam fuperpar-. 
ticularem;triplamfuperparticu/ar?, &ïfl prout 
maior quantitas minorem bis comprehendit,aut 
ier,quaterue, &c. & infuper vnam partem mi-
noris quantitatis aliquotam. 

VNVMsllfODQlfE rurfus horUgeneru 
in infini'ta aliafubdiuiditur,habiia ratione pro-
portionisfuperparticularis.Na proportio , v. g. 
triplaftp a partieularis continetfiub fe triplant 
fefquialteram,(quando feilicet maior quantitas 
minorem ter cotinet, & praterea dimidiata eius 

LI partem) 
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partem,) triplamJefquitertiam; triplamJe/qui -
quartam, & ita infinitas alias. 

RE PE RI EMVS vero omne» proportiones multipli 
tes fuperparticulares cuiuslibet fpeciei,fi aduertamus dili 
genter denominattrem partis aliquott,& proportionis mul 
tiplicis,quarum in propofita proportione mentio fit. Nam fi 
dtnominatortm partis aliquota per denominatorem multi-
plicis proportionis multiplicemus , pmducioque numéro 
adijciamus vnitatem, habebit hic numerus confiants ad 
denominatetem partis aliqueta primam proportionem fpe-
cieipropofiti.Et hi duo numeri duplicati,triplicati,velper 
quemuis numerum multiplicati dabunt alios in tadem 
proportione numéros, nimirum fecundos, tertios, vel alte-
rius ordinis, pro numéro vnitatum , qui in numéro mul-
tipliante tontincntur ,vt in alij s dictum efl. E X E Ai-
PL I gratia, fi inueniendi fint omnes numeri proportie-
aisfextupU feiquinona, dueemu; 9. denominatorem partis 
non* in 6. denominatorem multiplicis proportionis,pro-
duffeque numéro y 4. addemus 1. Confiât us namque nu-
merus 55. ad 9 . denominatorem partis non* expref-
ft habet primam proportionem fextuplam fefquinonam, ita 
vt inminorthus numeris.integrit ea dari nequeat .Hupli 
kerum numerorum iic.& îS.eruntfeeundi numeri in ea. 
de m proportione. Tripli vero 16s . & zj. erunt tertij , ère. 
ita vt eorundem centupli 5 çco. éf 900. exhibeant centefi 
mam proportionem eandem. 

E A S D E M proportiones multipliées fuperparticula-
tes inuenies.ficenfiituas duasferits numerorum , quarum 
inferior incipiat à denominatore partis aliquota nomina-
ti.fitperior autem a numéro confiato ex vnitate, & numé-
ro preduito ex multipttcationt denominatoris partis ah-
quota eiufdem in denominatorem proportionis multiplicis 
expreffi; Vterq; vero or do per continua ad ditione primi nu 
merifui ordinis adfieipfitm, & ad confiatum numeru,&c. 
progrediatur,vt in fuperioribus diéîum efl.Exempta hic vi 
des proportionis dupla fefquialtert,tripU fefquifeptima, & 
décupla fefquitertia. 

Pxo-
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Proportiones dupla» fefquialterse. 

y.io.i^2o.i^jo.j^4d.4f-îo.f f.tfo.6f.7o.&£. 

2. 4, 6 8..10.12.14. :6. --0.22.24.2tf.-i8.&c.. 

Proportiones thplç leiquifeptimo». 
i2.44.é<J.8s.j 10.15 2 K4-17^.198.220.. 242.&c. 

7.Î4-2I.28. j<. 42. 49. 56. 6?. 70., 77.&c. 

Proportiones décuplas fefquitertias. 

31.62.9 j 124.1^.186.2 17.34g. 27p. ? ro.?4r.&:c. 

5. 6 9. 12. 15;. 18 2i. 24. 27. 30. 53.&c. 

Z> £ PROPORTIONS 
multipliafuperpartiente. 

P%,0 P 0%,TI0 ienique multiplex fu-
perpartïens eft babiîudo maioris quanptatis ad 
minorent, quando maïoraliquoties compkBitur 
minorer» , & infuper aliquot eius partes ait quo-
tas » non confidentes vnam : qztalis eflproportio 
n. ad3. Dixi, non confidentes vnam , ob cau-
Jam diBam in proporïtonefuperpartienie. TO 
fi parte s Ma aliquot a vnam efficerent > non-effet 
proportio multiplex fuperpartiens , fed muiti-
p/i'xfuper pArticularis. Vt proportio 10. ai S. 
•non dicenda ejl multiplexfuperbiparties fextas, 
qu.imuis zc.contineant fer 6. é> duas fextas ; 
'quia duttfextet conjiciunt vnam tertiam part?. 
Quare vocabitu'f proportio tr iplafefquittrtia. 

DÏSÏKJBVITFR autë bac proportio pri-
mum, habita rations proportionis multiplias. 
- - ' - YÏ l r7~ 
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Vt multiplex in duplam fuperpartientem : tri-
plamfuperpartientem, &c. 

D E IN D E quœlibet harum, habita ra-
tions numsri partium^fub fe continetgênera in-
finita. Vtfubtriplafuperpartiente }coutinetur 
triplafuperbipariens;trip lafupertripartiPSi&c. 

P 0 S TR E MO quzuis iiiarum, habita 
ratïone denominationis partium aliquotarum : 
in gênera adbuc infinita fecatur . Vt triplcu> 
fupertripartiens dïuiditur in triplam fupertri-
partientem quart as ; in triplam fupertrtpartië-
temquintas,éyc. Quarum omnium définitio-
ns s, éf sxempla non difficile ett cuiuis sx diélis 
depromers, ère. 

O M TS^E S proportiones multiplies s fuperpartientes pof 
tréma diuifionis ita inueniemus. Denominator partium 
aliquotarum propofitarum multiplicetur per denominato-
rem proportions s multipliaspropofits, ,produBoque numé-
ro addatur numerus partium aliquotarum expreJfus.Con-
flatus enim numerus ad earunde partiu aiiquotarudenomi 
natorë habet primam proportionem tarum,qn£ inuefiigan-
tur. Atque ht duo numeri,fiduplicentur,triplicentur, vel 
per alium quemeumque numerum multiplicentur,dabunt 
fecundos numéros ,tertios, & Moi in eadem proportions. 
V E L V TI pquarantur omnes proportiones quadrupla 
fuperoBupartientes vndecimas,ducemus 11. denominato-
rem partium vndecimarum in 4. denominatorem propor-
tionis quadrupla , numeroque procrento 44. adijciemus S, 
numerum oBe partium.Nam conflatus numerus s 2.ad 11. 
denominaterem partium habet primam proportionem qua-
fitetm. Secundi numerierunt 104, ©• iz.Tertij 1 %6.& 
nimirum illorum dupli, tripli, &c.Centupli autem eorun-
dem, vt szoo. Cf 1 ' oo.habent centefimam proportionem 
inter omnes quadruplas fuperoBupartientes vndecimas. 

O D fi duo numerorum ordines conslituantur, quo-

rum 
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rut» inferior incipiat à àenominatore partium aliquota-
rum propofitarum, & per continuam eiufdem additioncm 
primum àdfe ,deinde ad numerum conflatum , tfyc.pro-
grediatur; fuperior vero incipiat à numéro confiât» ex nu-
méro produSo ex eodem partium denominatore in deno-
minatorem multiplicis proportionis date., & ex numéro 
partium exprejjfb, ac per eiufdem, continuam additionem 
primum ad fe ,deinde ad ccnflatum numerum, &c.pro* 
grediatur, obtinebimus quoque omnes numéros oblati, pro-
portionis ,-vt in fuperioribus quoque diximus.Exempla hic 
vides in proportions dupla fitperbipartiente tertias , dupla 
fuperquintupartiente fexïas, & quintupla fupertripartien-
tet quintas . 

Proportiones duplç fuperbipartientes tertias. 
8.16.24.32.40.48 j6 64.72.80.88.9tf.104&c 
J. 6. 9.T2.If.l8.2 J. 24.27.30.33.36.39.&C. 

Proportiones dupla: fuperquintupartientes fext'as. 

17.34.? i.68.8f. 102.119.1 ? 6-1 f ? 170.1S7. &c. 

6.12.1S.24.30. 36. 41. 48. ?4 60. 66.&C. 

Proportiones quintuplas fupertripartientesquintas . 
28.?6.84.H2.l40.i6S.i96.2 24.î5 2.28o.308.&C. 

jVro.ij. 20. zy. 30. 3j. 40. 4?. fo. f$ &c. 

DE P?LO PORTION IBVS 
rationalibus minoris inaqualitatis. 

OMNI A, quœ diâïa hactenusfuntdeq uin 
que generibusproportionum rationalium maio 
ris inaqualitatis, intelligenda funt quoque de 
quinque generibus correfpond^ùbus minoris ina 
qualitatis,prcsmijfa tam? s$perprapofitione(fub^ 

L l 3 Vt dtctum 

i 
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Ij34 EVCLID. GEOM. 
vt diSlum tfi.Nam fitn exemplis allatis eonft-
fantur minores quantitates cummaioribus,ha-
bebutur proportiones minoris inaqualitatis cor-
refpondentes. Qujsmadmodâ.n.proport'to \oo.ad 
i.eji centupia,ttaproportio i. ad too ejtfubcetu 
pia.Sicut etiâproportio n.ad$,eft triplafuper-
bipartih tertias,ita proportio y ad i / .eii fubtri 
pla fuperbiVartiZs tertias; <Ji tque ita de cateris. 

NON viiietur autem hoc loco prttermittenda infignis 
Vtilitas tabtilt Pjthagorict.quam cno. \, toeflrt Arithmeti 
et eOjtruximus,in omnibus prop-rtion.bus rational'bus tn-
ueniendir.qut eiufmodi ejl-Cotifiruct/i tabula Pjihagorica, 
(Efi autem conHruiîio factllnua j cum numert in finisiro 
latere conftituant jericm numerr>rum naturulem,in infini-
tumque progredi p'iffmr, qutlibet autem Unea m t> anfuer-
fum procreetur tx continua additions numeri m jimsiro 
latere,k qno incipit,ad feipfam, ad numerum copiât uni, 
0» fie in tnfinitumùta vt ht Unes, in tfanjUerfum ml aliud 
Jmt.quàm progreffiones Arithmetict nmnerorum , quorum 
differentii fint primi numeri earundern linearum ) primu 
omnes numeri cuiufitis proportionis mult'pUcis reptrientur 
hoc modo.Denominator data propgrtisms multiplicis inju 
prêma linea acetptus advnitatem in fimftro latere habet 
primameam proportionem multiplicem : Numeri ame"fub 
eodem denominatore defeendentes per Uneam reclam ad 
numéros fub vnitate in latere finisiro pofitos,fingu!i-adfin 
gales,habent fecu»dam,tertiam,'quartam,0< alias pmpor 
tiones eiufdem fpeciei,m infinitum.Vt prima prtyortio non-
cupla erit inter 9 fupremt Unes, ad 1. mfiniïtre latere ; je-
cunda inter/8 fub 9. ad t. fub '..tertsa inter iy.eiù(dem 
linet k 9 defcendentis,& ?. infiniflro latere.Çrc.atqne ita 
de altjs propertionibus multipltcibus dicendii'n efl. 

DE l T{_D E omnes numeri cutufuis proportionis fit-
perparticularisfie inuenientur. Ad denominatorem partis 
altquott,qut in proportion e exprimitur , m latere jupremo 
acceptum hzbet proxime infequens numerus primant pro-

portionem 

( 
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 L_£ B E %, V. 535 
fortionem datamf.Etfi per lineam rellam ab hifci duobus 
numeris defcendamùs, reperismus omnes altos numéros 
liufdem proportionis, -vt de multiplicilus diclum sft, Vsrbi 
gratia,prima proporti* fefquieffaua erit 9 ad S.alit vert or 
dine erunt inter numéros fub iliis pcfitet}ttt Jecund* inter 

i6.tertia inter 17. (J> za.&c. 
JERTIO fie reperies omnes proportiines fuperpartien-

tes cuiuslibet fpeciei.Poft denominatorem partium alique-
tarum,quarum in proportions data mentio fit, in fupremo 
latere acceptum numera tet numéros, quet partes in ea-
dem proportions nominantur. Yltimus enimad denomi-
natorem earundem partium habtbit primam proportionem 
fuperpartientem propofitam.Sscunda autem, tertia, quar-
ts, éf a lit or dine, reperientur inter numéros fub illis duo. 
bus cotlocxtos.Exsmpli caufa,fiquis omnss numéros ptopor 
tionis fuperoBupartientis ■vndecimas defideret , fumât in 
latere fupremo denominatorem partium , id efl ,11. pofi 
quem numeret hes 0B0 numéros , proptsr 0B0 partes , 12. 
13. 14. 1S. 16. 17. i». J9. Vltimus enim 19. ad it. ha-
bet primam proportionem fuperoBufartientem vndeci-
mas . Secundarn babebit numerus 38. ad 22. tertiam J7. 
ad H.& alias alij numeri fub ip. & lï. per reftam li-
neam deferipti. 

§IVA RT O numéros omnes cuiuslibet proportienis 
multiplicis fuperparticularis inuenies bac rations . In fu-
premo latere accipe numsrum,qui ad denominatersm par-
tis aliquots. exprejft babeat proportionem multiplicem, cu-
ius mentto fit. Numerus enim proxime infequens babebit 
ad denominatorem partis aliquotx primam proportionem 
propofitam : Secundarn autem.'tertiarn, & alias babebunt 
numeri fub illis duebus pofili. Vt autem fias numerum; 
qui ad denominatorem partis aliquott babeat multipli-
cem proportionem propofitam, fitmendus efi denominat r 
partis in fupremo latere,^ in finisiro denorninator propor-
tionis multiplicisVel prier denorninator in finijho latere, 
& pofisrior in fuprsmo. In angulo enim communireperies 
numerum multiplicem, quem defideras . Exsmpli gratia. 
Inusnisndi fintemnes numeri prtptrtitnis triple, fifqui-

L1 4 quint*. 
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quints,. Primant qusratur numerus ad denominatorem 
partis aliquots., hoc esl, ad J. triplus, nimirum 15. quem 
reperies in commuai angulo denominatoris proportionis 
tripla , qui eft 3. & denominatoris partis aliquota, qui efe 
?. quorum alteruter in fupremo latere ,& aller infiniftro 
fumatur. Deinde hic numerus triplus , nimirum if. acci-
piatur in latere fupremo. Numerus enim 16, proxime in-
fequensad denominatorem partis aliquots., idefl , ad y 
habetprimam proportionem triplam fefquiquintam. Alias 
proportiones eiufdem fpeciei reperies in numeris , qui fub 
ills duobus fonuntur, vt de alijs diclum eft. 

§iy IN T O, ey> vltimo reierientur omnes numeri cu-
iuslibet proportionis multiplicis juperpartientis hoc modo. 
In latere fupremo accip'tatùt nu?nerus , qui ad denomina-
torem partium aliquotarum babeat proportionem multi-
plicem propofitam; qui qu'idem inuenietur quoque in angu-
l» communi denominatoris proportionis multiplicis, (j< de-
nominatoris partium aliquota rum. Deinde posJ acceptum 
numerum multiplicem numerentur t ôt numeri, quot par-
tium aliquotarum fit mentis• .Vltimus vamque ad denomi • 
minatorem partium aliquotarum comperietur habere pri-
mam datant proportionem multiplicem fuperpartientem , 
Alias proportiones eiufdem fpeciei reportes fub Ma prima, 
vt de alijs diximus.Vtfi cupiat quis omnes proportiones 
quadruplas fiipertripartientes quïnias. Primum inquirat 
numerum quadruplum denominatoris partium , qui efi s. 
Inueniet autem eum numerum effe 20. qttippe qui m angu-
lo communi deno minatoris proportionis quadrupla, qui efi 
4» é" denominatoris partium quintarum, qui efl y. dcfcri-
ptus fit. Deinde pos~i numerum hune zo. inuentum nisme-
rstin fupremo latereties hos numéros 21.22. zz.quod très 
partes quints, nominentur. Nam vltimus 23. ad s.hoc eft, 
ad denominatorem partium , habet primam proportionem 
quadruplam fupertrip-irtientem quint as . Numeri aliarU 
propbrtionum eiufdem fpeciei conttnentur fub duebus iliis 

numeris, vt in alijs traditum eft. 
INVENTIS hac art e omnibus numeris cuiuslibet 

proportionis maioris intqttalitatis, fi minoreslcum maferi-

. . ~ lus 
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bus conferantur, inuenti quoque erunt omnes numeri eiuf-
dem proportionis minoris insqualitatis. 

N E E vtro filent 10 tranfiri débet hoc loce admira 
biiis qmdam proprietas cuiuslibet proportionis rationa-
lis ; qut fie fe habet. Inuentts minimis ,/îue primis termi-
nis , numerifue cuiuslibet proportionis,fi ccitjiituatur pro-
gre/Jto ,feu proportionalitas Arithmttica incipiens k nu-
méro ,. qui vna vnitate miner fit, qukm dijfcrentia \mini-
morum illorum numerorum,progredienfque per ipfammet 
eandem differentiam numerorum mintmerum, cadent 
inter primes numéros iliiusprogrejftonis tôt numeri in ferit 
naturait numerorum,quot vnitates funt in primo termine-
confiituts. tu*, proportionalitatis Arithmetics.\Inter fecun-
dos vero qui primorum dupli funt ,tet,quot m feeundo ter-
mine eiufdem pregrejfîoiis conttnentur visitâtes ; Inter 
teitios autem sot, quot vnitates in tertio termine eiuf-
dem progrefiionis cantinentur : atque ita deinceps. Exem-
pligratta , fi proponatur proportio dupla , cuius minimi 
hurneri funt z. & r. confiituetur progrejjio incipiens ab 
o. ( quod dijferentia inter i. tj> l. fit i. & figura ». vna 
Vnitate miner qukm i. ) progredienfq. per continuam ad-
ditionem vnitatis , nimirum differentie. inter z. (y i. pri-
mum ad o.deinde ad conflatum numerum i.Pojle» ad nu-
merum confeilum z. &c. hoc feilicet modo. 

e. r. 2. ». 4. f. 6. 7. 8.^. /0, il. iz. /3.14. IJ. &c. 

Itaque inter primes numéros dupla preportionis,hoc efi, 
inter z.(j> i, nullus cadit médius numerus'.Inter fecundos, 
qui funt 4. ©• z. cadet vntts medius,nimirum 3. Inter ter-
tios û. 3, duo medijintercipiuntur?. 4, Inter quart os 8.4. 
très medtj exiïiunt 7. 6. ?. fie deineeps. \d quod in hac 
formula apparet, vbi numeri extremi cuiuslibet Unes, ha-
bent proportiones omnes duplas , vt primam ,fecundam , 
tertiam , &c. Multitudines autem numerorum feriei na-
turalis inter ecs eadentium r"(pondent numeris fuperie-
risproportionalitatis Artthmetica, 

 1. I. 
ï 
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§iy O D fi fuperiori proportionalitati Arithmetict fu 
petponas fertem naturalem numeroru, qu& ab 1. incipiat, 
ita vtpnguli eius ttrminifingulis terminis conflittttt tut 
A.rithmsttcs. pr opertionalstatis refpondeant, dilio citius 
co£»ofcemus,q uctnam numeri cadant medij inter quofuis 
duos numéros proportionis dupit.Numeri enim feriei huius 
natnmiii indicabunt,quem locum duo numeri dupU pro-
portionis ebttnent, refpondentes vero numeri inproportio-
naiitats Artthmetica consiitusa muititudinem numeroru 
inter ides cadtntium ftgnificabunt.Exemplum hic vides . 

Ordo propor-
tion, duplarû. 
Multitudo me-
dioruiii nume-
rorum. 

2\3Wl6\7lSl9\io\ii\8cc 

o|i|2|3|4|5|6l7|8| 9\io\&c 

Itaqu, 
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Itaque fi [cire cupias,quot numeri cadant inter vndecs-

mot numéros proportionis ditplt,cape in ferie naturali nu 
merum iz.cuifupponitur numerus 10. Dices ergo 10. nu-
mer os inter illos intercipi, & fie de ctteris, 

PROPONATVR deinde proportio docupla,cuius termi 
ni minimifunt to.fe t. Différentiel eorum efi ç. & nume-
rus vna vnitate minor,8. Progrejfîo ergo Artthmetica inci 
piet ab S.t/rogredieturque per continuam additionem ç.pri 
mum ad S.deinde ad numeeum conflatum 17. & fie dein-
ceps;vt hic videre licet, vbi fuprafcripfimus etiam feriem 
numerorum naturalem , cuius idem vfits hic esl, qut fupra 
'fuit in proportione dupla . 
Ordo propor. 
decuplarum. 
Malcit. roed. 
numerorum. 

2 3 4 5 7 8|&c, 

8 17 26\3 5|44) 5 3 62 71 Sec. 

Itaque inter primos numéros décupla proportionis cadent 
Slnumert medf,Et 17.inter fecundos: Et 26. inter tertios. 
At inter oliouos intercipientur n.numeri medij.&fie de et. 
teris.Vt htc formula déclarât. 

10. p s. 7. 6- 43.i.T. 

:o. içt.i S 17.16.1 S.14.13.12,1 I.I 0.0.8.7.6.5.4.3.2. 

KV'JiSVS dettir proportio qttAcunquejuperparticularis. 
Et quoniam duo minimi numeri differunt fola vm'tatt.,, 
quemadmodum (j> minimi uumeriproportionis dupU, in-
jeruient hic etdem progrefftones, qut in dupla proportione, 
ita vt idem numerus fit numerorum mediorum hic,qui ibi. 
Vt hic perfpicuum efi in proportione fefquioeJaua. 

Ordo propor 
fequioél. 
Multit- med. 
numerorum. 

3l4|5|<?|7|8|9|io,lii|& 

9. s. 
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8! 

i8|i7|if5| 
2
7

[26|25|24 

I36l35|34|33l3î| 

l45Î44f43l42|4i|4o| 
l54|53!52|5i|5o|49|48l 

63(62jc5i|6o|59f58|57i56 

OFFERAI'VR quoque proportio fuperquadrupartiens 
feptimas, cuiu< minimi term'mi funt 11. & 7. Différent 
tiaeorumefl A.Vrogrefiîo ergo Arithmetica incipiet a 3. 
progredieturque per ^.vthic patct,vna cum ferie naturali 

Ordo propor 
fuperquadr.. 
Mulcit. med. 
numerorum. 

12 3| 4| 5f 6\ 7\ 8!&c. 

3|l7|Ii|i5|i9!23|27i3Il&c-

Igitur inter primes numéros proportionis fiiperquadrupar-
tientis feptimas coprehenduntur 3.numeri medij.TE.t7.inter 
fecudcsiEt 23.inter fextos,»tqi ita de cs.teris,vt hic vides 

il.10. 9. 8. 7. 

a 2.21.20.19.18.17.1;;. 15.14. 

3 3.32.31.30.29.2b.27.26'.25.24.2$.22.21. 

44.4j.42.41.40.39-52.37.36.35.34-5 S-32-31.30.29.28 

ITEM data fit proporiio dupla fefquifexta,cuius num 
ri minimi funt 13.& 6.Differentia eorum efi 7.Incipiet er 

I 
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xfi progrejfio a 9. habebitque différenciant 7. inter eius nu-
meros,vt hic cernitur,vna cumferie naturali numeroru. 

fOrdi propor. 
jdup.fefqmfex. 
Miiltit. med. 
numerorum 

ij z\ 3| 4l 5) 6\ 7! 8|&c. 

6ji3j2o|27l34)4i|48[5* !&c. 

t mer prîmes ergo numéros proportionis duplt (efquifextt, 
cadent é.medii numeriiinter fecundos, I z. 0> inter oclauos, 
%s.&c.veluti hic cernttur . 

13.12.U.10. 9- 8. >- 6. 

2^5.14 3!.21.2 I.20.IO.I8.17.I<5\IJ.,4.13.12. 

W-ïs-17-j6-iS-,A-i;->i-l'-î°-i9-z8-27.26.21.24.23.22.21.20.19.1? 

POSTKEMO propojiiumfît idem experiri in propor 
tionedupla fuperhipartiente tertias, cuius minimi termini 
unt Sf.ry z. Et quia eerum diferentia es! 5. fumet progref 

flo Artthmetica init'mm a 4. habebuntque eius numeri dif 
ferentiam s. veluti hic manfefium efi-, vna cum numéro 
rum naturali ferie . 

j Ordo, propor, I 
:|duplarûfuper 
'.bip tertias. | 2| 3\ 4| 5| 6\ 7} 8,(&c. 

,Multit.med. 
'numerorum. 4j9Ji4|î9|24|29|34j39|&c. 
' Cadens ergo inter duos primes numerts proportionis du-
nU fuperbipartientis tertias,4-.numcri medf,é" inter jecun 
'dos> Ç.&inter feptimos, s4-&cvt hic perfpicnum efi. 

8. 7. 6- 5- 4- ?■ 

15.15.14.13.12.11.1 7. 6. 

24.2'.22.21 20.17.1^.15.14.12.12.II.10. 9. 

3..Jl. 30.29.2S.27.16.25.2423.22.11.20. I9.l8.17.16.15.14.13. 12 

MANIEES TV M autem eH,quod de \roportionbus 
maioris inaqualitatis hoc loco diximus, verum quoque elfe 
de m;noris intqualitatis proportionibus,cum i/dem numeri 

inter 

< 
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inter maiorem numerum, ne minerem , & inter minorem, 
ne matorem interijciantur. 

CiAE TE K^V M ex y s, qua de. quinque 
Jpeciebus proportionis rationalis tam maioris, 
quam minoris inaqualitatis diximus, perfpicue 
coUigitur, non pojfe plura ejfegênera proportio-
nis rationalis maioris inaqualitaîis, quam quin 
que iam expojîta. Cum enim, vt Euelides de-
monflrat propof. $ .lib.io.commenfurabiles qua-
titates qutzcunque, inter quas, vt diximus,e II 
proportio rôn.iiit,interfeproportione ea babeat, 
qui numerus ad numeru;fit,vt onmis proportio 
ronalis quarûcunq; quantitatu coniinuarû afjt 
gnari, feu exhiberipojjîî in numeris. Aut igi-
tur maior numerus comprebendit minorem, ad 
quem refertur, aliquotiesperfs&e ; qua ratione 
confliiuilui-proportio multiplex: Autfemel ta-
tummodo, ac praterea vnam eius partem ali-
quotam;& fie habstur proportio fuperparîi-
cularis: Aut femel duntaxat, &■ infuper plures 
partes eius aliquotas non facientes vnam;& 
eonfîciturproportio fuperpartiens: Aut aliquo-
ties,& vnam eius partem aliquotam-,0' colligi-i 

turproportio multiplex fuperparticularis: Aut 
denique aliquoties, & plures eius partes aliquo-
tas nonfacietes v»a;et exurgit proportiomulii-
plex fuperpartiens. Neque vero alto modo ma-
ior quantttas minore continere, aut minor qua-
titas a maiore cotineripotefl.Eadem ratione co -
fïat, totid'e ejïc gênera proportionis minoris inx 
qualitatis.WeSie ergo proportion? rattonalë tùm 
——< 1111 . 1 " v 

-m Mo- i 

SCD LYON 1



>• 4 4 EVCL JD GEO Al. 
maioris inaqualitatis, tum minons, in quinque 
gênera, qua expofuimus,-partiti'fumas. 

DE P RO PORTION V M 
rationalium Dcxcminatoribus 

QV 0 NI A.M vero non cxiguus esi vfus 
Denominatorum proporiionum rationalium^y 
quas baSlenus expofuimus,non abs re erit,pau-
cis docere, à quibufnam numeris fingula pro-

'• portiones denominentur. Denominaicr ergo cu-
' iusiibet proportionis , dicitur is numerus, qui 
■ exprimit diftinSie, & aperte habitudin'evmus 
quantitatis ad alteram: Vt denorninator pro-
portionis oBupîa efi 8. Nam hic numertts indi-
caf, majorera quanîiîatem proportionis oEîupla 
coniinere minorent ofiies. Similiter denornina-
tor proportionis fefquiquïnia efi >r*% ;quoniani—-
ifie numerus fignificat, maiorem quantitatem 
proportionis fefquiqmnta, continere minorem 
femel, & qmntam eiufdem partem, Atque ita 
de reliquarum proporiionum dencminatoribus 
dictr.dttm ertt. Inde faSlum efl, vt arbitror, 
quod\Eueiides in lib. 6.$' pkrique ahj Mathe-
matici, appellent denominatorem cuiufuispro-
portionis , quantitatem illius ; quia denomina-
lor s vt diximus, osltndit, quanta fit vna—, 
quantitas ad alteram, cum qua confertur, vt 
sxpropofitis exemplis co/fiat. 

E X ifs auiem , qua diximus ,facile colligi 
pot efi denorninator cuittfque proportionis. De-
norninator enim proportionis multiplicis, quœ-
cunque eafit, efi mimeras mteger tôt continens 

■vnitates, 
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vnitates, quottes rnaior quantttas minorent^ 
continere dicitur in ea proportione, cuius de-
norninatorquaritur, Vt proportionis dupla de. 
nominator efl2,Noncupla,9.Cetupla, i oo.Mil 
lecupla,\ooo.&c. Denominatores autem propor 
tionum fubmultiplicium multiplicibus corrc-

\jpondentium funt perte s aliquotaa denomina-
toribusproporiionum multiplicium, quibus re-

ypondent,dewminatœ. Vt denorninator propor-
tionis fubdupla,efi J,;fubquintupla, ^fubnon-
cupla, ^fubcBupla, f~fubmillecupla,,- 0*o y 
Eodem modo,denommatores aliarupropo*"tionu 

^fubmultiplicium reperiemus.Itaque denornina-
tor cuiufcunque proportionis fubmultiphcis efl 
numerusfraStus, cuius numerator perpétue efi 
vnitas-idenominator autem,numerus proportio-
nem multiplicem correfpondentem denominans, 
vt ex prolatis exemplis patet. eque vero vlla 
difficultas efl in cuiufqtte proportionis multi-
pltcis,vel fubrnultipltcis denommatore reperien 
do,ft ea,qua dtetafunt,reéîe intelligantw.quip 
pe cum ipfa prolatio proportionis denominato-
rem offerat, vt ex datis exemplis marjifcftû ejl. 

DE NO MI N ATOR cuiufuis proportionis 
\Juperparticularis efi v ni tas cum parte illa ait-
quoîa,quam maior quanti tas débet vitra mino-
rem cornprehsndere. V t proportionis fefquialte-
ra denorninator efi i i-;fefquioè~iaua,i ^•■fcfqui 
m il lefma,i ~~3 ityct Ne que difficile eritde-
nominatorem cutufque proportionisJuperparti 

"cularis muenire;cum ipfa proportionis prolatio 
Mm dsao-

É 
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denominator'é exprimat per fua parte' aliquota 
vtex datis exëplis perfpicuue/i.Denominatores 
autè* proportionumfubfuperparticulariu corre 
JpondentiumfuntfraBiones, quarumnumera-
tores vna tantum vnitate minons funt earun-
dem denominatoribus. Vt denominator propor-
tionisfubfefquialtera, ef}~; fubfequioBauœ, 
•§■. fubfefquimillefima , \~&r Intte-
nietur autem denominaîor cuiuslibetproportio -
ni s fubfuperparticularis , Jîpro numeratori^> 
fraBionisfumatur denominator partis aliquo-
ta in proportione çxpreJJœ, &pro eiufdcm fra-
Bionis denominatore » numerus vnitate maior. 
Vt denominator proportïonis fubfefquidecimts 
eft -J—\- . cum buius fraBionis numerator fit 
numerus denominans partem decimam, nimi-
rum 10. denominator autem eiufdem fraBio-
nis numeratorem fuperet vnitate, &c. Repe-
riemus quoque denominatore cuiufuis proportio 
nisfubfuperparticularis hoc modo. Denominato-
re' correfpondëtis proportionis fuperparticularis 
reuoeabimus ad vna fraBion'é,vt in Arithmeti-
tica docuimus;cuius quide numeratorfitperabit 
hicsïper vna vnitate denominator ?,qui etia de 
nominator ejl partis aliquota•, cuius mëtiofit m 
oblata proportione. Nafi buius fraBionis termi 
nos inuertamus, vt ex numeratorefiât denomi-
nator,et exdenominatore numtrator,babebimus 
denominaterëpropofïtœ proportionis fubfuper-
particularis . Vt Jt ojferatur proportio fubfif-
quifeptima: quoniam denominator proportio-
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nis fefquifepthnce , qua illi refpondet, efi • 
qui reuocatur ad hanc fraâîienem -§ .cuius nu-
merator vna vnitate mater efî, qttam denomi-
naîor partis aliquota. Quare fi ea fraSlionë in~ 
uertamus hoc modo %-.dicemus denominatorem 
proportionisJefquifeptima (fit .Facilius dcni-
que cuiufuis proportionis fubfuperparticularis 
denominator fortaffis reperietur, fi inueniantur 
primi numeri babetcs proportione fuperparticu-
lare refpondente,vtfupra docuimus.N'a fraSiio, 
cuius numerator fit eorû numerorn minor,deno 
minator vero}maior, erit denominatorpropofita 
proportionis. Vt fi proponatur proportio fuhfifi 
quifeptima:quonidprimi,fïue miniminumeri ba 
betesproportion^fefquifeptimafunt S.et "j.fi ex 
minorefiât numerator, et ex maiore denomina-
tor,coficiemus bac fraction? -| .pro denominato-
re proportionisfefquifeptiyna Propo/tta,rtprias. 

DENOMINATOR cuiufuis proportionis 
fupcrpartieiis ejl vnitas cû illi s partibus aliquo 
tis no effci^tibus vna, qua s maior quatitas débet 
vitra minore cotinere.Vt denominator proportio 
nis fapertripartietis feptimas,efi/•§ fupertripar 
tiùtis vigefimas, 1 £-*-.etc. Neq\vlla difficultas 
efi in huiufmodi denominatoribus inusniendis: 
propterea quodprolatio ipfa proportionis denomi 
natorëpropriîi exhibet ,vt exfuperioribus cxe-
plis liquida confiât. Denominatore s autepropor 
tionû fubfuperpartiP.ium fant fraction es, qua -
rum numeratore s tôt vnitaîibus minores funt >: 

qu'a earundemfraBionum denominatore s, quoi 
Mm z fxrtibu^ 
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partit us aliquotis maior quantitas minoremfit-
perat. Vt denominator proportionis fubfupertri 
partientisfeptimas,eil -7 % >fubfiupertripartien 
tis vigefimas: f- Ti&c• Inuenietur autem deno-
minator cuiuslibet proportionisfubfiuperpartiè'-
tisfipro numeratorefraBionisfiumatur denomi 
nator partium aliquotarum, qua in proportione 
expriniuntur,cui fi addatur numerus earundë 
partium,babebitur etufdem fraBionis denomi 
nator. Vt denominator proportionis fubfiuper 
quadripartientis vndecimas,e/i j--? ,cum buius 
fraâiionis numeratorfit numerus denominans 
partes vndecimas, nimirum ri. cui additus efi 
numerus ^.quatuor partium,vtfiât eiufidë fra 
Bionis denominator if.Denominator autè~'pro-
portionis [ubfupertripartientis quintas efi bac 
\fraBio, |-. Nam eius numerator efî numerus 
denominans partes quintas, nimirum 5. Denomi 
nator autem S.eiufidem fraBionis confiants cil 
ex illo numeratore ex numéro j.triumpar 
ttum. Eademque ratione reperiemui & aliarum 
proportionum fubfuperpartientiû denominato-
res.Quos bac etiam ratione inuenies.'K^euoca^. 
denominatorem proportionis cuiufque fuperpar 
tientis ccrrefipondentis ad vnam fraBionem, vt 
in Arithmetica docuimus ; cuius quidem nume-
rator denominatorem, qui partes etiam aliquo-
tas exprejfas denominatfuperabit hicfemper tôt 
vnitatibus,quot fiuntpartes aliquota.Nam bu-
ius fraBionis numeri inuerfi, vt ex numeratore 

\Jîat denominator, & ex denominatore numera-
. ttr , ' 
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tôr,dabunt denominatorempropojîtœproportio-
nisfub/uperpartientis. Vt denominator propor-
tionisfubfuperdecupartientis decimafîertias eji 
i-i-quia denominator proportionis fuperdecu-

partientis decimafiertias efi i *r-|. qui ad banc 
fracîionem -y \-reuocatur,cuius numeri inuerfi 
efficiunt bancfraSlioncm f»§. Deniquefacilius 
cuiufuis proportionis fubfuperpartiïtis denomi-
nator inuenieturfortajfisfï reperiantur primi, 
vel minimi numeri habetes proportionem fuper-
partientem correfpondentem, vt fupra tradidi-
mus.Fraâîio etenim,cuius numeratorfît eorum 
numerorum minor; denominator autem, maior, 
denominator erit propofitte proportionis fubfu-
perparti'ètis.V elutifiproponatur proportio fitb-
fuperquadrupartiens nonas : quoniam minimi 
numeri habetes proportionem fuperquadrupar-
tientem nonas funt ç.faciemus fraBionf 
-?9ypro denominatore proportionisfubfuperqua 
drupartientis nonas : & fie de cateris. 

DENOMINATOR cuiufuis proportisnis 
multiplicisfuperparticularis efi numerus inte-
ger multiplicem proportionem exprejfam deno-
minans,cum il/a parte aliqiioîa,qua maior quan 
titas continere débet vitra minorent quantitat?. 
Vt denominator proportionis tripU fefquifiepti-
m<s efi 3 ^.Quintuplafiefquinona, 5 y. &c. Vt 
nullus omnino laborfit, exhiber e denominator? 
cuiuslibet proportionis multiplicis fuperparticu 
laris; quippe eu m ipfit prolatio proportionis di-
flinéîe exprimat & denominatorem multiplicis 

Mm 3 projer-^ 
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proportionis, & partent aliquotam,vt exempla 
propojîta déclarant. Denominator es autem pro-
portionum fubmultipliciumfuperparticulariu, 
funtfraBiones > quarurn numeratores numeri 
funt dénommantes partes aliquotas in propor-
tionibus exprejfasVt denominator proportionis 
fubtriplaf rfquifeptima, efi --J ;fubquint::pU 
fefquinonœ, ; &c. Inuenietur autem deno-
minator cuiuslibet proportionis fubmultiplicis 
fuperparticularis, fipro numeratore fraBionis 
fumatur denominator partis aliquota , quijî 
multipliceturper denominatorem proportionis 
multiplicisiaddaturq, vnitas numéro produBo, 
babebitur denominator eiufdefraciisnis. Vt de. 
nominator proportionisfubquadruplafefquifex 
t&iejt t ;cû hui° fraBionis numerator ô.deno-
minet partesfextns,isq.duB°Jït in ^.denomina-
tor? proportionis quadrupla,ac produBo numé-
ro i^.addita vnitas,vt eiufd?'fraBionis denomi 
nator conficiatur%$,&c.Iid?denominatorespro 
portionû\ fubmultipliciu fuperparticulariû inue 
nietur,fidenominator cuiufuis jpporftonismuïft 
plicis fuperparticularisrefpondetis reuocetur ad, 
vna fraBionè;,vt inAritbmetiea docuimus^nul 
tiplic'âdo nimiru denominaîor? multiplicis pro-
portionis per denominatore fraBionis ei adhar? 
tis,t&produBo numéro vnitat?, idejl, numera-
tor? eiufdcm fraBionis addendo . Nam fi buius -
fraBionis ter mini commute t ordin?inter fe-fiet 
denominator proportionis propojîta. Vt Jtdetur 
proportio fubquadrupla fefquifexta: quonia de-
^ nomi-
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nominator correfpondentis proportionts quadru 
pla fefquifexta efî 4-5-. ducemus 4; id efi > de-
nominatorem multiplicis proportionis , in 6. 
hoc efi , in denominatorem fraBionis adha-
rentis , numeroque produBo 24. addemus 1. 
nimirum numerator em eiufdemfractionis, vt 
totum denominatorem 4-r. reuocemus ad banc 
fractionem *. Cuius termini Ji inter feordi-
nem permutent ,fiet bacfractio r~c -pro deno-
minatore proportionis fubquadrupla fefquife-
xta. Eodemque modo in cateris agendum erit. 
Déni que faciliusfortajfe denominatorem cuiuf 
que proportionis fubmultiplicisfuperparticula-
ris inuenies, Ji duos primas, minimqfue numé-
ros proportionis multiplicis fuperparticularis 
correfpondentis reperias, vtfupra traditum^ 
efi. Namfractio > cuius numeratorfit minor 
eorum numerus,denominator autem,maior,erit 
denominator proportionis propofîta.V tJioffera-
tur proportio Jubtriplafefquifeptima : quoniam 
primi ,Jiue minimi numeri proportionis tripla 
fefquifeptima funt 22. & f. fiet ex illis fractio 
bac -ri pro denominatore proportionis^ Jubtri-
plafefquifeptima j ataue ita de cateris. 

DENOMINATOR cuiufuis proportionis 
multiplicis fuperpartientis,eji numerus integer 
denominans proportionem multiplicem in ea ex 
preffam,cû illispartib.aliquotis,non confiituen 
tibus vna,quas maior quant it as vitra minor em 
débet coprehè'dere. Vt denominator proportionis 
triplafuperquincupartientis octauas > efî 3 -J- ; 

M m 4 tiua^ru-^ 
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quadruplafuperbipartientis quint as, 4-i.. &c ' 
Nibilenim difficultatis habet bac inuentio de-
nominatorum in proportionibus multiplicibus 
fuperpartientibus, quod aperte,& difiinBe in 
qualibet earum exprimatur tam denominator 
proportionis multiplicis in ea contenta, quam 
partes aliquota tVtperfpicue in ex emplis pro-
latis apparet. Denominatores veroproportionû 
fubmultiplicium fuperpartientium,funt fra-
Biones,quarû numerator es numerifunt denomi 
nates partes aliquotas,qua in proportionibus ex 
prefiafunt. Vt denominator proportionisfiub-
triplafuperquincupartientis oBauas, efk 
fubquadruplafuperbipartientis quint as , (~£. 
&c. Inuenietur autem denominator cuiushbet 
proportionis fubmultiplicis fuperpartientis , 
fi pro numeratore fraBionis fumatur denomi-
minatorpartium aliquotarum, quem fi multi-
pliées per denominatorem proportionis multi-
plicis, numeroqueproduBo addas partium ali-
quotarum numerum , obtinebis eiufdem fra 
Bioms denominatorem. Vt denominator pro 
portionisfubdupla fuperoBupartietis decimaf-
tertias, efi \~ . quia buius fraBionis numera-
tor 1 j. dénommât partes tertiasdecimas :quifi 
ducatur in 2. denominatorem dupla proportio 
nis, produBoque numéro 26. adyciatur nume-
rus 8. 0B0 partium, conficietur eiufdem fra-
Bionis denominator 34. &c. Denominatorem 
quoque cuiuslibet proportionis fubmultiplicis 
fuperpartientisfie reperies. Reduc denomina-

tA. toitm 
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torem proportionis multiplicis fuperpartientis, 
quapropofita respondet, ai vna m fraBionem, 
vt in Arithmetica pracepimus ,nimirum multi-
plie ando denominatorem multiplicis proportio-
nis per denominator?fraBionis ei adharetis,& 
produBo numéro add?do numerator? eiufdefra 
Bionis.Nam buius fraBionis ter mini,fi interfe 
permutent ordin?-,dabuntfraBion?,qua denomi 
nator erit proportionisfubmultiplicis fuperpar-
ti?tis.Velutifi'proponatur proportiofubqaintu-
plafupertriparti?s dccirxas}t<educemus denomi-
natorem correfpondentis proportionis quintu-
pla jupertripartientis décimas, hoc ejl, 5-7—,. 
ad hanc fraBionem ~ . quodfit ducendo 5. m 
10. produBoque numéro addenda 3. vtfat nu-
merator js.cui idem denominator 10. fuppo-
ntndus efi. Nam fi bac fraBto terminospermu 
tet ,fiet denominator proportionis fubquintu-
pla fitperîripartientis décimas, . ère. Sed 
forfitan facilius denominatorem cuiufuis pro-
portionis fubmultiplicis fuperpartientis obtine 
bis, fiprimas, fiiue minimos numéros proportio-
nis multiplicis fuperpartientis refpondentis re~ 
perias,ex eisque fraBionem confiituas,fume-a-
do minor empro numeratore ,& maiorem pro 
denominatore-FraBio enim bac da'oit denomi-
nator tm proportionis propofita. Vtfi propona-
tur proportiofubquintuplafuperiripartiem dé-
cimas : quoniam minimi numeri in proportio-
ne quintuplafupertripartiete deeimas junt 53. 
& 10. conftituetur ex eis denominator propor-
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ttonis propojita bcecfra£ho-\—° .etfie de cateris. 

DENOMINATOR deniqueproportionis 
aqualitatisperpétua efî vnitas:quia vna quan ■ 
titas débet m ea proportione ejfe aquaiis alteri, 
acproinde vna altérant continerefemel,&nibil 
prœterea. quod quidem vnitas jignificat. 

E X his, qui. de proportion» denominatoribus diximus, 
perfpicuum ejfe pun, denominat or es froportionum maioris 
in&qaalttatis re ©> nomine ipfas proportiones maioris MM* 
qualitatis denominare ; denominatores vero proportionum 
mina is intqualitatis re tantu,non autï & verbo,fiue no-
mine, denominare proportione: minoris intqualitatis . Id 
quod ex prolatis exsmplis liquida confiât. Nam denomina 
tor,verbi gratia, proportionis tripls. fuperquadrupartitntis. 
nonas,qui efi $ ^-.hoc esl^ria integra,& quatuor nons, par 
tes, re & verbo denominat eam proportionem, cum difiin-
c~le,aperteque nobis indicet.in ea maiorem quantitatem co-
tinere minorent ter, & infiiper quatuor eius partes nonas. 
At vero denominator correfpondetis proportionis fubtriplt 
fupcrquadrnpartientis nonas,nimirum -j—s

t
 .id efi, nouem 

ttigefimiprimi. partes,re quidem ipfa proportionem fubtri-
plamfuperquadrupartientem nonas denominat, cum veri 
fignificet, minorem quantitatem in ea effe maioris nouem 
partes trigefimas primas,quod omnino necejfariu efi,vt mi-
nor quantitas ad maiorem habeat proportionem fubtripl» 
perquadrupartientem nonas-.Verboautem,fiue nomine,eam 
proportionem nequaquam denominat; quippe cit -j—|. hoc 
esl,nouem partes trigefim&pr'ims. cum nomine proportionis 
fubtripU fuperquadrupartientis nonas nibil uideantur ha 
bere commune,J'edpemtus ab eo diferepare. 

A R E fi denominator alicuius proportionis mino-
rh intqualitatis numeris exprtjfus fit, nimirum per fra-
iiionë,ut dictu. efi-

}
vt feias, que paBo proportionem, quant 

denominat,offerre debeas,vide quam proportionem habeat 
denominator eius fraclionis ad numcraïorem:quodfcics ,fi 

'.partiaris denominatore fraBionis per numeratorem. Nam 
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laotiens detiominabit proportiene,quam denominator fra 
ci'toms habet ad numeratcrem. Eodem enim nomine propor 
thnem dati denominatoris proportionis minoris intqualita 
tis proniiciabis,prs.pofita tantu fyllaba,fub,quo illa denomi ' 
natoris fraclionis ai numeratore appellatur, Vtfi detur de-
nominator -~ .dicetur eius proportio fuboilupla. Quando.n. 
numerator fraclionis efi unita s, proportio dati denominate 
ris erit feibmultipiex ab eiufdë fraclionis denominatore de-
mminata. Quod fi datus denominator fit j-* . liiuifo 
denominatore j xy.per numer*mî'.fit ^jeott'és ta -— 
nominator igitjir fraclionis -5—*—~- .ad numeeator'é habet 
proportionefedecupla fuperjeptupartientem vigefimas : ac 
proinde proportio,cuius denetnmator esl-^-y-~-.dicêda efi 
fubfe décupla fuperfeptupartiês vigefimas fie de c&teris, 

SjVIA vero non femper commode omnes proportiones 
proprijs nominibus appellaripeffunt, ( quis enim proportio-
riem,vg.]7. ad t.commode dixerit triginta feptuplam,vel 
trigecuplam feptuplam,vel alic idgenus nomine > Quis itë 
commode proportionem ^S.ad 19. dixerit fupernouemdécu 
partientem vigefimasttonas?(yc. )folêt Geometrz pler-Uqtiù 
in fuis'jcriptis exprimere proportionem quamcûrnqne per 
primos,fiue minimes numéros eius proportionis . Vt propor-
tionem il,ad i.vel 3 ç.ad s.vel ^ço.ad 3 o.malunt dicere 
eam,quarn habent ij.ad 1. quam tredecuplam.Et vicijpm 
proportionem i.ad 13-vel 3.ad $g-vel $sj.ad iço.potius di 
cunt eam,quam habet t.ad 13.quàm fnbtredecuplam. Ita 
quoque proportione sz.ad qo.vocantproportione 13.ad' 1 0. 
qui alias diceretur fapertripartiês décimas. Proportione vt 
ro qo.a-d f z.appellat eë.qui esl ïo.ad 13. qutprcprio no-
mine diceretur fubf 'upertripartiens décimas, ey fie de alijs. 

QVANJffVAM autem proportio qu&libet exprimipof-
fit per minimos eius numerosjvt diximusiperneceffaria ta- t 
men esl c ognitio denominatoris eiufdem proportionis,vt ha 
bitudinfm vnius numeri ad alterum cegnofeamus . Nam 
etiamji aliquis proportione numeri ijoo. ad^oo. dicat ejfe 
eam,qus. ejl numeri I 7. ad 4. non intelligam tamen plane, 
qu&nxfit illa propor tio, nijï eius denominatore cognouero, 
qui efi 4 Hic enim manifeste déclarât, maiore numerû 
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continere minore quitter , ej> infitper quart am eius partent. 
Atque hic denominator fœcïlius ex minimis numeris alicu 
tus proportionis percipitur, quant ex numeris non minimis. 
Quoi fi qua do minimi numeri alicuiu s proportionis fint it* 
magni.vt denominator ex illis non facile poffit intelligi,re-
currendum erit ad pr&ceptum , quod mox fubiungam 
ex qua densminattr proportionis inter quofuis duos numé-
ros ,fiue zninimi ij fint ,fiue non, notus efficitur. 

QV O li fi proportionem quamcunque per eius numé-
ros minimos efferttnt Mathematici , licebit nobis multo 
commodius proportionem qùorumlibet duorum numero-
rum explicare per eius proportionis denominatorem : ita 
•vt proportionem 100. ad 20. dicamus eam , cuius deno-
minator efi s. Item proportionem 48. ad 5s. eam,cuius de-
nominaterefi 1 -^-^. qui dicenda effet fuperquintupartiens 
decimafnonas ,fie etiam proportio 7.0. ad 100. dici potefi 
ea, qui habet denominatorem ^.Et proportio $3. ad 4S. 
ea s cuius denominator tft . atque ita de reliquis;quo-
niam videlieet denominator ciarifftme démonfitat habittt-
tudinem vnius numeri ad alium, ut dicium est. 

DENOMINATOR. porro proportionis inter dues 
quofuis numéros ita reperietur.Diuidatur numerus antect 
dens, qui nimirum ad alium refertur,per confequenti. Sjuo 
tiens enim numerus,reducla friusfraclione,fi qua adfit,ad 
minimos numeros,vt in Arithmetica tradidimus » erit eius 
proportionis denominator. Velutipropofita proportione 39. 
ad s.vel jço.ad 30. dicemus denominatorem eius ejfe 13. 
Sfitotientem videlicet numerum diuifionis 3Q.peri.vel 
igo.per lo.Quodfivicifftm conferantur },cum iç.vel 50. 
cum 390. ertt quêtions diuifionis fractio hte 3^9"-""'l 

JH £-5-. Na quando minor numerus per maiore diutditur, 
Quottés femper efi fraSto, cuius numerator esl minor nu-
merus,^ denominator, maior ,vt in Arithmetica explica-
Himus.Et quia vtraq. fractio, fi eius numeri ad minimos re 

luocëtur, reducitur ad hanc ^-j. dicemus denominatorem 
\proportionis 3 ■ ad ig.vel 30. ad 390, ejfe ~g . Rurfes 
data proportione f2. ad 40. ex diuifione ji. per 4». fit 
Quotiens 1 47-* . cuius fraclie reducitur ad hanc J$*. 

"4 T ^ " tmr 
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tur denominator proportionis sz. ad 40. erit j 
Si autem proportio offeratur 49. ad $z. inuenietur de-
nominator fine Quottens 2 . hoc efi , in minimis nu-
meris, J—^ . Pr&terea proportio 100. ad 10. denomina-
rem habebit <;. Diui/ts enim 100. per zo. Quotient esl % . 
Proportionis vers lo.ad 1 oo.denominatcr erit *~.prople-
rea quod dtu'fis -0. per 100. Quotient esl ^-^-^--'d efi, 
in minimis numeris-—-. Deinde denominator proportiones 
48. ad 10, erit 4-^ . quod diuifis 48. per 1 c. Quotient fit 
4-^0 .hoc eft in numeris minimis , 4-^ . At denominator 
proportionis 10. ad e&.erit y~.id eft,in minimis nume* 
ris .Et quia denominator fraclionis,' -i-j-. ad nume-
ratorem habet proportionem quadruplam fuperquadrupar 
tientem quintas ( quod diuifis if-.per ^.Quotient fiât 4 
appellabitur proportio 10. ad qS.fubquadrupla fiuperqua-
drupartiens quint as.Vt enim rite efferatur proportio mino-
ris inzqualitatis,denominanda prtus efi proportio denomi-
natoris fraclionis ad numeratorem, vt fupra diximus. 

INVENTO denominatore proportionis duorum ttume-, 
rorum in minimis numeris,vt diâium efi, eoque rsduiio ad 
vnamfrailionem, vt in Arithmetica traditum eft, erunt 
numerator,& denominator fractionis,minimi numeri, in-
ter quos illa preportie reperitur.In multiplici tamen propor 
tione,quando nimirum denominator inuentus non habet 
annexamfraciionem,erunt denominator inuetus, sy vni-
tas,minimi numeri illius propo.rtionis.Vt quoniam denomi 
nator proportionis J4S. ad ile.efl .fireducatur ai 
hanc vnam fraclionem,-*—^ . ( quod fit,ducendo intcgrum 
numerum z.in denominatorem fraclionis 1 0. produlloqus 
numéro 20. eiufdem fraclionis numeratorem 9. addenda. ) 
erunt t-Ç.Çr lo.minimi numeri habentes proportionem ea» 
dem.quam i\%.ad no.Sic etiam, quia denominator pro-
portionis iz^.ad 1 r ? 3.efi ■ M* .erunt 11. minimi nu-
meri proportionis 814. ad 113$,Item qu:a denominator 
proportionis S\.ad r z.esi 7,erunt in ea proportione minimi 
numeri 71.Vicifjim numeri minimi proportionis \z.ai 
S^.caius denominator cil -y-.erunt \.& 7.1taque propofttis 
duobus numeris quibufcu»que,fi qutrantur minimi nunn 

r i tv^j.-^. 
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ri candem,quam illi,babentes proportionem , inueniendut 
erit denominator proportionis eorum,vt diclit e(l, isque ad 
vnam fraBionem redigendus.Huius enim fraclionis nume-
rator , & denominator , erunt minimi numeri qunfiti. Vt 
fi quxrantur minimi numeri proportionis, qua habent 400 
ad go. Diuifo antécédente per confequentem terminum ,fît 
Quotient 4-— in minimis numeris. Qua reuocato ad hanc 
fractionetn * ° . dicemus, minimos numéros proportionis 
400, ad go, effe 40. & 9. Eademque ratio efi de ctteris. 

I A M vero fi, propofitis duabw proportionibus,cogno-
fcere vclis,vtra earum maiorfit,vel minor,dices eam ma-
iorem ejfs,cuius denominator mtior efi,minorem vero eam, 
cuius denominator efi minor . Quod fi denominatores fint 
tiquâtes,proportiones quoque squales ejfe pronunciabis . Vt 
fipropenantur dus. bu proportiones, fuperoBupartiens deci-
masquintas,fy fuperdecupartiens dectmasfeptimas,quaru 
denominator esfunt éf t f—% • dices priorem poste, 
riore ejfe minorem; quia, denominator 1 minor efi de-
nominatore t-\—y . Qua vero arte cognofcas,vtra duarum 
fraBionum maior fit, vel minor , an vero tquales fint, 
tradidimus i» Arithmetica . Eadem ratione, fi offe-
rantur dui proportiones , quarum denominatores fint 
l'e ; ' 0' r

c .g dicemus priore eJfemaiorem.Quan 
quant enim fraBio -7—5 0 ^ .minorfitfraBione-—-^— 
numerus tamen integer 10. intègre numéro g. maior efi. 
Sic fi dents;;- dus. proportiones,vnst 17. ad il. altéra x$.ad 
\z. dices illam bac ejfe ntaioreilt, quiaillius denominator 
t —%■. maior efi huius denominatore Cs.terum.iuan 
do dus. proportiones proponuntur tn numeris , dtgnojcemus 
facile, vtra earum fit maior, etiamfiearum denominatores 
non inquiramus, hac ratione. Multiplicato antécédente^ 
termina prioris proportionis in terminum confequentem po-
fterioris,Çjrtenr,ine antécédente p~fierioris in confequentem 
terminum prioris; cuius proportionis antscedens terminus 
maiorem nnmerum produxeritjlla proportio maior efi : Et 
fi duo aquales numeyi genitifuerint, proportiones inter fie 
squales erunt.VtJtproponantur dus. proportiones 17. ad 11 
(y iS.ad 1 z.comperiemuspriorem maiorem ejfe,quia illim 

l antece-
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. * 
Antécédent 17 . in huius confequentem M. duc!us procréât 
104. at antécédent buius îS.in confequentëillius tt. pro-
ducit tantûmodo îpS.Rurfitsfi dentur du&proportiones.is. 
ad 1 z.Cr loS.ad fz. producetur idem numerus 1:96. tam 
ex prioris antécédente 18. in poflerioris confequentem 72. 
quàmex ttntecedente-pofierioris lo3. in confequentem prio-
ris 1 ï. multiplieato. Quareproportiones ipfa aquales inter 
fe erunt. Ratio huiufce opérations s efi : quia bac ratione, 
propofitis quatuor numeris, multiplieantur inter fe tam 
extremi duo,quam duo intermed;j,vt in datis exemplis pa 
tet. Igitur fisprocreentur numeri tquales, erit eadem pro-
portio primi ad fecundum,qu& ter tu ad quartum,vt ab Eu 
clids demonslratur lib.7. propof. iç. Hinc fit, fiprimiet in 
quartum producat maiorem numtrum, quam fecundm in-
tertium , maiorem ejfe primum , quam -vt cxndem habercj 
fôjfit proportionem ad fecundum, quam tertius ad quaMu: 
quandoquidem minor effe deberet,vt etindi numerum pif-, 
fet producere, ac proinde eandem habere proportionem . 

D E S ID E RAN_TV R nonnunquam duo numeri 
in qua eu n que proportione ,fiue ij primi fint ,fiut non ; hos 
ergo , vt inueniamus , multiplie abimus que me un que nu-, 
merum affumptum , vsl diuidemus , fer propofit* propor-
tionis denominatorem. Nam producius numerus ad af-
fumptum , qui multiplie attu eft, vel affumptus , qui diui-
fus eft , ad Qttotientem kabebit proportionem propofitam . 
Verbi gratta , fi fint inueniendi duo numeri in proportions 
quintupla , ducemus \quemcunque numerum , vt 20e. in 
denominatorem s. Producius enim numerus Jo», ad mul-
tiplicatum numerum ice. proportionem habebit quintu-
plam. Vel eundetn numerum 100. diuidemus per denomi-
natorem f. Nam diuifut numerus wo.ad Sfuotientem 20. 
habebit quoque datant proportionem quintnplam.Ita quoq ;| 
fi inueniendi fint duo numeri in proportione dupla fifqui-\ 
tertia,cuhts denominator eft 2-y-, multiplie abimus quem-
uis numerum,vt 24.per z-y-.Produflus. enim numerus ?6, 
ad numerum multiplicatum 24.habet proportionem deno-
minatam h 2—g-. Item fi numerum 24. dititdamus per •. 
habebit diuifus numerus 14. ad Ç^uotientem propor-

tUiiemi 
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ttonem datam duplam fefquitertiam. Sedvt fraBtones vi-
te>ttur,fi quidem per multiplie attonem rem expedire lui/et, 
acciptendus erit numerus multiplicandus,qui numeretur à 
denominatore partis aliqucttt,vel plurium partium,quarii 
in proportione fit mentic; In proportione tamen multiplies, 
quia nuilius partis fit mentio,affumi poteïi quilibet nnme-
rus.Vtfidefiderentttrduo numeri proportionistripUfiuptr-
bipartientis no»AS,accif tendus erit namerus à g. numera-
tus,qualis est ÀS.VCI 27.3 é.-jf. &c. Quilibet enim horum 
dit Bu s in denominatorem 3 t-, gignet numerum integrum: 
VI êuJ&is 4f.ia fit numerus i^.quiad affumptum nu 
ifierum us.proportionem habet datai» . Sic etiam fi cupiat 
quis proportionem fubquadruplam , cuius denominator efi 
fcjjj .[amendas erit numerus a 4.numeratus,vt 1 i.Hic enim 
ducïus in denominatore producet j. numerum integrit, 
qui ad afiumptum ll.habtt proportionem fiabquadruplant. 
Si veroper dmifionem agendum fit,& fraBtones vitandi, 
jumendus erit in proportirne multiplies numerus a denomi 
natore proportionis numeratus.In alijs autem preportiont-
bus,reuocandus erit denominator proportionis ad vna fra-
Bionem, numerufquejumendus a numeratore numeratus. 
Vt fi nuiratur proportio quintupla ,fumendus erit, verbi 
gran.:,numerus 30. a f. numeratus . Hic enim diuifus per 
denominatorem •j.jacit Quotientem 6. ad quem proportio-
nem habet quimnpiam.Si autem defiderctur proportio, cu-
ius denominator fit 4 ^-.reuoeato eo ad fraBionem s~^-.fu 
mendus erit numerus a 31 .numeratus,vt êi.Nam hoc di-
uifi) per \j—.fit Quêtions 14. ad quem acceptus numems 
6z.habet proportionem a 4-â .ttenominatam , nimirtî qua-
druplant fiipertripartiemcm feptimas . Ceterum fi duo nu-
meri prepenantur, cupiatque quis altos duos in eadem pro 
portions reperirefatts erit.fi vtrumque per quemuis nume-
rum multtplicet,am dtuidat. Numeri enim prcduBi, atit 
Quotientes eandem habebunt proportionem, quampropefi-
tt duo numeri.Item fipropofito quouis numero,inueniendus 
fit alius , qui ad eum proportionem habeat datant, vel ad 
quem is datam habeat-prcportionem,t>fifiquerss prinmm ,fi 
propofitum numerum per denominatorem proportionis mul 

tip lices; 
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■tiplices:atfecundum obtinebis,fieundem fer denominato-
rem froportionis diuidas . Quodfiproportio detur in duo-
bus numeris, proponaturque tertius quififiam numerus; fi 
quidem inueniendiisfit quartus,ad quem tertitts datus ean 
dem baleat proporttonem,quam primus datus ad fecundii; 
fi quidcm denominator proportienis duorum numerorû da, 
tttum notus eft-, diuidendus erit ttrtius numerus datus per 
dencminatorem.6)uotiens enim numerus erit,quem qutri-
mus.Vel certe,fiue denominator cognitus fit,pue non,mul-
tiplicandus erit tertius numerus per fecundum datum, hoc 
eft, fer confequentem terminum dataproportionit ,produ-
liufque numerus per primum,fiue ptr antecedetitem termi 
num,diitidendus.Vtfi dentur duo numeri $.7.quorum pro-
portions dcnomivatcr etï detur i>em tertius numerus 
lo.Diuide numerum zc. per denominatorem —.produce-
turque quartus numerus qutfitus 3ç.Vcl multiplie» ter-
tium numerum 2.0.fer fecundum 7.& production numeri 
1 Ac.pa.rthe per primum 4. Ad Ghtotientcm enim 3 <. habe-
bit tertius numerus 20. eandsm proportïonem , quant 4. ad 
7.Si vero initeniendus fit quartus, qui ad ter tium tandem 
haleat prefortionem,quant dati duo numeri,fi quidem de-
nominator notus eft,ducendus is erit in tertium numerum. 
ProduHus enim numerus erit, quem quiris. Velfme notus 
fit denominator,fine non, multiplicandus erit tertius nume 
rus per frimum datum,nimirum per terminum anteceden-
tem,& numerus produclus per fecundum, id eft, per confe-
quentem terminum,diuidendus.Vt datis eifdem dunbus nu 
meris 4 7. & tertio 20.multiplica zo. fer -—.deneminato-
rem,gigneturqHe quifitus numerus n-y-. Vel duc tertium 
numerum zo.in frimum n.numerumq; froduclum 8c.par-
tiré fer fecundum 7 .Nam ad tertium 20. habebit. <S}uotiens 
1 r-£- eandem proportionem, quam jL.ad 7. 

3$VIA 'vero diximus, eam proportionem effe maicrem; 
cuius denominator maior eft,fit,vt in frepurtionibus multi-
flicibus detur mtnimst, nimirum dupla , denominata à 2. 
non aute maxima; propterea quod numerus z. inter emnes 
denominatores proportionit multifliciu eft minimus,mnxi-
mus autï dari nonpotelt,cum numeri augedtur in infinitu. 
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Efjicitur quoque,inter proportiones fuperpttrticulares repe-
riri maximam ,nimirum fefquialtcrâ , denominata à i-i-, 
non autem mintmam-.quia numerus \~.omniitm denomi 
natorum proportionum fuperparticularium maximus eft, 
minimus autem dari non poteîi , cum denominatores fra-
ftionum progredi poffint in infinitum. Confiât autem ex ijs, 
qunin Arithmetica iradidtmus,fraciionem, cuius denomi 
nater maior efl,minorem effe,fi idem fit numerator;fraclio-
nem autem,euius denominator minor eft,fi idem fit nume-
rator , maiorem effe. Cum ergo denominator i.fit omnium 
minimus,erit fraclio -—.omnium, qui numeratorem habit 
i„(qualcs fetnt fra&tones denominatorum proportionum 
fuperparticularium ) maxima. Colligitur denique, in alijs 
proportionibas maioris inaqualitatis neque minimam pof-
fe dari) neque maximum . Quod inte'digendum eft de vltt-
mis fpeticbus ,T{am fi de vltimis foeciebus^non fit ferme, 
erit fuperbipartiens inter fuperpartientes , mi ni m a ; fuper-
partiens autem tentas,maxima. Inter multipliées autem 
fuperparticulares maxima erit multiplex fefquialtera; mi 
nima vere, dupla fuperparticularis . Inter multipliées 
denique fuperpartientes maxima erit multiplex juperpar-
tiens tertias ; minima ver.?, dupla fttpèrbipartiens. £ con-
trario in proportionibus fubmultiplictbus datur maxima, 
nimirum fubdupla,nm autem minima.In fubfupcrparticu-
laribus autem reperitur minima,vt.fubfefquiattera,non au 
lem maxima ; In alijs denique proportionibus minoris ini-
qualitatis neque maxima,ncquc minima dari pote fi. ®a< 
omnia perfpicua eruHt, fi denominatores proportionum tn-
ttr fe conferantnr. 

COLLIGITVR etiam,hanc efft connixionem inter 
proportionem maioris iniqualttatis, nqualitatis, & m'mo-
ris intquaUtatis,vt quedibet proporiio maioris inequalita 
lis maior fit proportiene iqualitatis, qui.ltb.et vero propor-
tio mitioris. intqualttatis , minor : propterea quod quilibet 
denominator proportionit maioris inequalitatis , quantu-
uis minimus, maior eft vnitate , que. denominator eft pro-
portionit (.qualitatis , cum Me minor effe nequeat, quàm 
Vnitas cum visa parte aliquota : At denominator propor-

* * tionis 
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tienis minoris mtqualitatis femperminor eft , quàm vni-
tas , cum fit fraclio, cuius numerator â denominatortj 
fuperatur vt ex ijs,qu/t fupra diximus, patet Itaquepro-
portio tLqualitatis média eft inter proportionem ma-
iorit inttqualitatis, (%> minoris in&qualitatis . Vbi hoc ani-
maduerfione dtgnum eli,Proportionem maioris imqualita 
fis decrefcendo apprcpinquare femper magis ac magis in 
infinitum proportioni tqual tatis, nunquam tamen ad eam 
peruenire : E contrario vero proportionem minoris intqua-
litatis crefcendo femper magis, ac magis in infinitum acte 
dere ad eandtm proportionem nqualitatis, nunquam tarné 
eam attingere.Nam qualibet proportiene multiplici propo-
fita datur minor,ac minor,vfque ad duplam, qu/t omnium 
multiplicium eft minima. Deinde hac datur minor , nimi-
rum fuperparticularis , vel fuperpartiens quicunque ,in 
qua cum minima non poffit dari, omnisque proportio eiuf 
modi maior fit proportiene îqualitatis, liquide conftat,pro-
pirtionem maioris iniqualitatis ad tqrtalitatis proportio-
nem non pnfi'e peruenire ,etiamfi in infinitum decrefcendo 
ad ipfam accédât.Kurfus cum omnis proportio minoris in-
equalitatis minor fit proportiene îqualitatis, non poffit au-
tem in Va reperiri maxima,manifeHum quoque eli.frefor-
tionem minoris in&qualitntis attingere non pofje proportio-
nem iqualitatis,licet in infinitum crefctnào ad eam accé-
dât . Sed vt vtrumque exemple etiam dtfcatur, feiendum 
eft,fi inter duos numéros quofuis non proxïmos interpona-
tur quilibet numerus intermedius,maior feilicee vno eoriï, 

altero minor ; proportionem maioris rsimeri ad minore 
diuifam effe in duas minores, quarum vna eft maioris nu-
meri ad mtdium interpofîtum , alter.t vero nu-veri medij 
ad minorem.ltem proportionem minoris numeri ad maie-
rem diuifam effe in duas maiores, quarum vr.a eiï minoris 
numeri ad médium interpofitum,altéra vern medij ad ma 
iorem.Vtfi inter duos numéros d.J. pcxxtur médius 4. hoc 
modo,<S. 4. j. proportio 6. ad ?. qut dupla efl ,<dtui(a ev t ite 
fejquialteram 6.ad 4.&J~e\quitirtiam ^.*d }•. qnirrâ xtra-
que minor efl proportiene dupla 0. ad 3. Centra vert. /■.-». 
pertio \.ad 6. que. fubdupla etî, diuifa erit tufu/bfefquiter-

1 1 * ~~ : 
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tiam 2, ad fubfefquialteram q.ad ti.quarum vtraque\ 
mater eft proportione fub dupla }.ad 6. Idem fit ,fiinter eoj 
dem numéros 6.2. interponatur médius '.hoc modo,6.f .1. 
Tarn enim proportio 6.ad s ,fefquiquinta,quam proportio fit \ 
perbipartiens tertias s. ad 2. minor eft proportione dupla 
6, ad t. Contra vero tam proportio fuperbipartiens tertias 
{.ad <. quam fubfefquiquinta s.ad 6. maior eft proportio-
ne fubdupla2.ad6.0us, omnia exdenominatoribusprobari 
poffunt .V erum vtrumqut detr.onftrabitur hac ratiene.SHto 
nid médius numerus minor eft maiore dato, & maior mi-
no'e,habebit maior datus ad minore datum,maiorem pro-
portionem,quam idem maior ad medium,& quam médius 
ad minorem.At vero minor ad rnaiorsm habebit minorem 
proportionem,quam idem minor ad médium, & quam mé-
dius ad matorem,vt manifeftum eft vel ex dejin.zo. lib. 7 

vt ibidem explicauimits ,vel ex prrpofS .huius lib. y .vbi de 
montrât Euclides,prcpofitis duabus quantita'ibus inuqua 
libus maioris ad tertiam aliqud effe maiorem proportione, 
quam minoris; At i contrario, tertiam eandi quantitatem 
ad maiorem habere minorem proportione, quam ad maio-
rem .Ex quo fequitur id,quod diximus:nimirum pofitis his 
tribus numerts 0.4,2. maiorem effe proportionem eiufdé nu 
meri 6.ad minorem 2. quam ad médium $,maiorem: Item 
maiorem effe proportionem maioris numeri 6.ad 2.qua mi 
noris A.ad eundem 2.Contr« vero,mc.iorë effe proportionem 
eiufdem numeri 2.ad minorem 4. quam ad maiorê 6, Item 
maiorem effe proportionem maioris numeri 4.ad ô.qua mi 
noris z.adeundê ê.Eademq; in citeris ratio eft. His pofitis, 
erit proportio dupla 4. ad z.diuifa hic,^. 2.z.in duas mino-
res.Et tam proportio S.ad6. qui eadem eB,qui^,ad 2. di-
uifa hic,8.7.6.quam proportio 6.ad e^.qui eadem eft,qui 2. 
ad i.hic6.$. 4, in duas minores. Item tam proportio 16. ad 
iiy.q)ui eadem eft,qui 8.ad 7.diuifa hic,16.1 J.M. & pro-
portiiq.ad îz.qui eadem est,qui 7.ad 6. hic, 14. /5. ti-
qua proportio iz^ad 10.qui eadem eft,qut 6.ad f. hic, 1 z. 
11.10, ey proportio 1 o.ad 8.qui eadem eft, qui f.adï. hic, 
to.ç.S.in duas mineres:atque itafieri potefi in infinitum. 
E contrario vero proportio fubfefquialtera 4. ad 6. diuifa 

' ' erit 
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erit hic, 4. J. 6. in duas maiores. Et tam proportio s. ad 
10. qui eadem eft, que. 4. ad y. diuifa hic , S. 9. /0. quam 
proportio 10 ad il.qui eadem eft , qui J. ad 6. hic, 10. 

it. tz.in duas maiores. Item tam proportio iâ. ad is.qui 
eadem eft, qui S, ad 9. diuifa hic , 16. 17. 18, ty propor-
tio 18. ad 20. qui eadem efi, qui p. ad 10. hic, 18. 19.10. 
quam proportio zo. ad 22. qui eadem efi, qui 10, ad u. 
hic. zo. zi. zz. <Q> proportio zz.ad 14. qui eadem eft, qui 
11. ad iz.hic,zz. Z3. zq. in duas maiores: atque huius tn-
crementi nunquam etitfinis . Iàemque expertrt licebit in 
quibufuis alijs proportionibus. Vt proportio décupla 1 o.ad 
I. diuifa hic eft , 10. 6. \. in duas mineres:Et proportio fub-
fuperfeptupartiens fndecimas it.ad 18. diuifit hic. 11. is. 
i8.in duas maiores,£rc 

DE PROPORTION ALITAT! BV S. 
PROPORTION ALITAS àb Euclide de-

finita inclura gênera diuiditur, vt videre licet 
apud Boetium,Iordanum,et altos Arithmeticos: 
J'ed pracipua proportiona/itates > quas auSîores 
nominati Medietates vocant , fiunt btt très ; 
Arithmetica,Geometrica,&MztJtca,Jîue Har- \ 
monicas. 
ARITHMETICA proportionalitasjîue Me-
dietas,es7,quado tres>ve/ plures numeri per eadë 
diffcrentiaprogrediûtur.Vt ht numeri 4. 7.10. 
II. 16. quorû quilibet fiuîi antécédente* ternario 
fuperat > dicuntur conjiituere proportionaiitatë 
Aritbmetica.Efiaute' duplex,continua, & difi-
creta.Cotinua efi, quado in progrejfione numéro 
rû nullafit interruptio,fed quilibet eu proxime 
antécédente cofertur,vt in dato cxïplofit. Difcre-
ta aute efi,quado in numerorîi progrejjîone in-
terruptio fit,itavt bini tantu inter fie coferatur, 
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non autem quilibet cum proximeprœcedente.Vt 
in bis numeris contingit,4.7.8. ïr. 30.3 f; Nam 
eadem différentiel efi inter binos 
30: 33.»0« autem inter 4.7.7.8.c/r. 

GEOMETRJCA proportionalitas.fiue Me 
dictas e/l, quando très, velplures numeri eade m 
proportionembabenf.quam quiderh Euclides de 
finiuit. Hœç enim proprieproportionalttas dici-
tur,fiue Analogia:alia vero improprie,cum non 
fit eadem fiemper inter earu terminas proportio, 
ita vt refiius Medietates dicantur ,propter me ■ 
dios terminas, qui certa quadam ratione inter 
exiremosiniiryciuntîir.lrthinumen ,2,6. 18. 
%4.quoniam quilibet adfuurn antecedentem ean 
dem habetproprotionem triplam,coilituunt pro-
portionalïtatem Geometricam. Hœc duplex quo-
que efi,ccniinua,èr difcreta,vt in ^.defin .buius 
lib.explicauimus.Cotinua cernitur in datis nu-
meris,dificretaaute in bificeJex,2. j.iz'i8.2o.30. 
Nam bitti t&ntum 2.3. e£r 12.1 S.& 20.30.eande 
babent proportionem fitfquiaitera;nonautem qui 
libet adproxime pracedentem. 

M.V S l C A fius Harmonica proportiona-
lttas ,fiue ̂ Medietas efi .quando très numeri ita 
ordinantur , vt eademfiltproportio maximi ad 
minimum, quee dijferentitz inter maiores. duos 
ad differentiam inter duos minores :itavtnec 
eadem inter eosjît differentia ,vt in Arithme-
tica, nec eadem proportio , vt in Geometrico—,. 
Vt très bi numeri, 3. 4. 6. quoniam eadem efi 
proportio maximi 6.ad mimmû 3.qu<s dijfirëtiœ 

inter 
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'nier maximum 6. <*r médium 4. nimirum nu-
meri 2. ad differentia inter médium 4. & mini-
mum y ide/i, ad 1. ( cum vtrobique proportio 
fit dupla. ) confiituunt proportionalitatem, fi-
xe Medietatem Muficam.Jtui Harmonica;!pfi 
vero neque eandem babent differentiam , neque 
eandem proportionem, vt patet. Sic etiam très 
bi numeri 42. \ 2. 7. Harmonicamproportiona-
htatcm confiituunt, quia eadem proportio efi 
maximi 41. ad minimum 7. qate differentia in-
ter maximum 42.^ médium iz.boc efi,numeri 
30. ad differentiam 5. inter médium 12.^ mi-
nimum 7. cum vtrobique proportio fit fextupla. 
Dicitur autem huiufmodiproportionalitas Mu-
fie a yfiue Harmonica, quia plerunqueeius nu-
meri babent proportiones eas , in quibus confia-
nanti it Mufieœ confis iunt. V t in priori exmplo 
inter 6. & 4. efi proportio fiefquialtera, con-
flituens confionantiam, qua diapenie dicitur > 
/lue ̂ uinta.Item inter4. & 3.C/Ïproportiofiefi-
quitertia > confittuens confonantiam , quam__, 
Diateffaron, fiue f^ttartam vocant. Deniqu<L-> 

inter extremos 6. & 3 .remitur proportio dupla, 
qntt-Di.ip.ifbnconfionanti'dfiue oclau'âcofîituit 
Atque e ode modo in plerifique al'us ide terntiur. 
PROPRrETATF. S A L I §>^V O T 

trium proportionalitatum ,fiue Medietatum , 
quas expl'cauimus. 

I. 
I N tribus numerisproportionalitatis Arithmetics.-,mi■ 

nor esl proportio maximi ad médium,quam medij ad mini-
mum. Vt hic patet.z.^.ô.Nam proportio b.ad fy.eftfefquial 
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ter a ; &> 4. ad z. dupla . 

AT in tribus numeris proportionalitatis Mufict,maior 
esl proportio maximi ad médium,quàm medij ad minirr.u. 
Vt hic vide s. j. 4.6.Proportio enim 6.ad 4. esl fefquialtera; 
& 4.ad î.fefquitertia . \ 

IN tribus denique numeris proportionalitatis Géomé-
trie», eadem eft proportio maximi ad médium , que. meiij 
ad minimum, vt ex eius definitione confiât, apparetque in 
hifee tribus numeris 3.6.iz.Tam enim iz.ad ô.quam 6.ad 
3.duplam habent proportionem.§hia in re Geometricapro-
portionalitas médium locum tuetur inter Arithmettcam, 
atque Harmonicam,cum in Arithmetica inter maiores nu-
méros minor fit proportio,qukm inter minores\Contra vero 
in Harmonica inter maiores numéros maior , quam inter 
minores : In Geometrica autem eadem inter maiores, que. 
inter minores, vt explicaium efi. 

I I. 
ARITHMEIICA proportionalitas habet terminorum 

differentias aquales ,proporti-.nes vero eorundem intqua-
les . 

GEOMETRIC A e contrario differentias terminorum 
habet intiquales,preportiones vero eorundem equales. 

HARMONICA denique neque differentias,ntque pro-
portiones terminorum zquales habet: Patet hoc ex juperio-
ribus exemplis. 

I I I. 
IN tribus numeris Arithmetici proportionalitatis,mé-

dius eadem fui pur te , vel partibus minorem fuperat, (y à 
maiori fuperatur. Vt hic

y
ï. 7. il. Médius 7 fuperat minoré 

5.quatuor vnttattbus,qus. efficiunt-f-, ipp'usmedij 7. Item 
médius idem 7.fuperatur à. maiore 11.quatuor quoque vni 
tatihus,qus. conjutuunt eiufdem medq,-^-.Item hic 1 <. 10. 
if. médius 2 o. fuperat minorem is. qumque vnitaiibus, 
qut efftciunt —.ipfius medij to.Item médius idem 2",fupe 
ratur a maiore zf-qumque quoque vnitatibus ,qut confii-
tuunt -—.eiufdem medij io. 

AT in tribus numeris proportionalitatis Geometrict, 
médius eadem fui parte,vel partibus minorem fuperat,qna 

parte, 
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parte,vel partibus maioris à maiorefuperatur. Vt hic 4.<5' 
9. médius 6. fuperat minorent 4. binarto, qui esl medij, 
fuperaturq. à• maiore 9. ternario , qui quoque esl ma. 
ioris. Sic etiam hic 9.15.25, vbi esl continua proportio fit-
perbiparttens tertias,médius 1 ^.juperat minorem ç.fcx v-
nitatibus,qu/t faciunt ~ ipfius medij 15. Et idem médius 
/ J.[uperatur à maiore ij. decem vnitatiîius,qui efficiunt 
quoque -~- ipftus maioris 2 

/ N tribus denique numeris Harmonies, proportionali-
tatis , médius eadem parte , vel partibus minons minorem 
fuperat, qua parte , vel partibus maieris À maiore [upera-
tur. Vt hic, 2.1.6. médius 4. fuperat minorem 2. vnitate, 
qui esl -j-, eiufdem minorit,[uperaturq. À maiore 6. bina-
rio,qui quoque eft ~. eiufdem maioris . Rurfits in hac pro-
portwnalitate Harmonica, 4a. 11.7. médius 12, fuperat 
minorem 7. quinque vnitatibus, qui funt-Î-. ipfius mino-
ris 7. Et idem médius 12.(uperatur à maiore+2. triginta 
vnitatibus,qui,[int * hoc eft, m minimis numeris,-—. 
quoque ipfius maioris 42. 

IIII. 
I K tribus numeris Arithmetici proportionalitatis,fitm 

ma extremorum dupla eft medij. Vt hic,2.7.1 i.fumma ex-
tremorum 14.dupla esl medij 7* 

AT in tribus numeris proportionalitatis tam Ceome-
trici,quam Harmcnict ,fumma extremorum fuperat du-
plum medij numéro, qua differentia m&iorum differentiam 
minorum fuperat. Vt hic, 4 6.9. & 2. 4,6. tam fumma 12. 
extremorum 4. ç>. fuperat duplum medij 6. hoc eft, 12. 
vnitate, qua differentia maiorum , nimirum 2 fuperat 
z. differentiam minorum , quam fumma 9. extremorum 
2. 6. duplum medij 4. id esl,8 .fuperat vnitate , qua diffe-
rentia maiorum , nimirum 2. fuperat differentiam mino-
rum , qui eft 1. Sic etiam hic, 9.15. zf. vbi esl continua 
proportio fuperlipa'tiens tertias, fumma 24. extremirum 
9.15'. fuperat duplummedij 1%. hoceft, 30. numéro 4 quo 
eodem dtffirentia maicum, to. differentiam minorum, 6. 
fuperat.Item in hac proporttonalitate Harmonica,$2.1 2.7. 
fumma 49. extremorum duplum medij iz.id eft , l^.fupc-
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rat numéro x<j. quo differentia maiorum 30 fuperat diffe-
rentiam minorum 5. 

V . 
IN tribus numeris proportionalitatis Arithmetict,ex-

tremi inter fe multipiicati procréant numerum, qui a qita-
drato medij fuperatur numéro, qui fit ex differentia mino-
rum in maiorum differentiam. Vt hic J.7.11. numerus 22, 
faélus ex i.in 11 .fuperatur a 49. quadrato medij, numéro 
\6. qui fit ex differentia 4. in differentiam 4. 

A T in tribus numeris proportionalitatis Gtometrict, 
numerus ex primo in tertium genitus quadrtto medij tqua 
lis eft,vt hic, 4. 6. 9. Extremi inter fe multipiicati faciunt 
lô.quidratum medij. 

I N tribus numeris denique Harmonicie proportionali-
tatis,numerus ex multiplie atione extremorum inter fe ge-
nitus fuperat quadratum medij numéro,qui fit ex differen 
tia minorum m differentia maiorum, Vt hic 42. 1 nu-
merus içi.faclus ex ri.in 7.fuperat /44, quadratum me-
dij numéro 150.qui fit ex differentia 20.in differentiam s. 
'Shia in re etiam médium locum obtinet Geometrica propor 
ttonalitas inter Ariihmeticam,~y Harmonicam ; quipp^j 
eum in Aritltmtttca minus producatur ex primo in tertiû, 
quxm ex medio in fe,in Harmonica vero plus;& in Geome 
trie a idem numerus gignatur . 

V T. 
IN tribus numeris proportionalitatis Arithmetict.fum-

m.% extremorum in médium du ci a producit numerum, qui 
duplii produSi ex primo in tertium fuperat numéro, qui fit 
ex differentia minorum in differentiam maiorum duplica-
tam, Vt hic,3.7.11. Slimma extremorum /4. in médium 7. 
facit S>3.qui numerus fuperat numerum.66, qui duptus eft 
preducii 3 i.ex primo in tertium, numéro 22, qui fit ex dif-
ferentia A.in differentiam é..duplicatam,boc efl,in 8. 

IN tribus autem numeris Geometrica, proportionalitatis 
fumma extremorum in médium mult:plicata g'-gnit nume-
rum,qui duplu producïi ex primo in tertium fuperat nume-

111 fit ex differentia minorum in differentiam maioris. 
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Vt hic 4. 6.9. Summa 13. extremorum in médium ô.facit 
7%.qui numerus duplum producli ex 4 <» 9.»^ eft, 71.fupe-
rat numéro 6.ex differentia z.in differentiam 3 genito. 

DENI^VE in tribus numeris proportionalitatis Harmo 
nia,ex fumma extremorum in médium procreatur nume-
rus duplus producli ex primo in tertium,V't hic, j. 4. 6. Ex 
fumma extremorum y. m médium 4. fit numerus jfi. du-
plus producli 18. ex z.in 6. 

VIT. 
®V ATVOR numeris in proportion alitate Géomé-

trie* non continueproportionalibus datis , fi fecundus esl 
inter extremos médius in prcportionalitate Arithmetica, 
erit tertius inter eofdem extrêmes médius in Harmonica 
prcportionalitate : Et fi fecundus médius eft in proportiona- ' 
litate Harmcnica.erit tertius in Arithmetica médius. Vt 
h>c,û ç.8.12. quoniam ita eft 6.ad ç.vt S.ad iz.Eifunt 6. 
0.1 z.profortianales Arithmetice,cum eundem kabeznt ex-
ceffum j. vides 6.8 iz. Harmoniceprepcrtionales effe,cum 
eadem fit proportio iz. ad 6.q.u& differentia. maiorum,^.ad 
2. differentiam minorum.Item hic,6,S.ç. i l. quia ita eft 6. 
ad S.vt 9. ad 11. Et fient 6. t. 1 2. proportionales Harmo-
nice,vt diximur,vides 6 9. 1 2. Arithmetice effe proportio-
nales,cum eundem exerfium s.habeant. 

ITEM quatuor numeris datis , quorum alteruttr me-
diorum fit inter extremos médius in proportionulitate^ 
Arithmetica, & alter in Harmonica \ erunt quatuor dati 
numeri Geometrice non continue proportionales . Vt quia 
datis his 4. numeris,\.6.8.11. tertius 8. médius eft Arith-
metice inter extremos A.\Z.(3<fecundus ô.inter eofdem ex-
trêmes 4.12. médius esl Harmonice; vides ita effe 4. ad 6. 
vt 8. ad iz. Et ^.ad 8. vt 6. adiz. 

VIII. 
PROPOSITIS quctquot numeris continue propor-

tionalibus pue Arithmetice,fiue Geometrice,fiueHarmoni-
ce.(etntinuantur autem plures numeri in proportionalita ■ 
te Harmonica, quando très primi funt Harmonice prepor-
tionales,item très primum infequentes,reliclo primo ; (j> re-
liais primis duebus, alij tres,qui fequu»tur;nec non prirnis 

tribus 
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trtbus reliclis,/ubfiequentes très, ry> fie deinceps , ) ertint in 
eadem prcfertionaittate coxflituti numeri, qui in le ci s tam 
imparibus , quam paribus , atque etiam partit» in impari-
bus,partim in paribus alternis lecantur, dummodo tqua-
lis multitude numerorum inter quojuts impares , ty pares, 
<vel inter partit» impares,par:im pares alternis interijcian 
tur :cuiuj'modi fiunt primus,tcrtius, quintus, fiptimus, &c . 
Item fie cundus,quartus,[extus,(yc. Prtturea primus,quar-
tus,feptimus,i^c.Infuper primus,quintus,nonus,<3"C'atque 
ita deinceps . Id quod in exemplis , qui feqtturttur , perjpi-
cuum efi . 

PROP ORTI ON ALITATES 
Arithmetica: . 

3. 7.iMÎ-'9.^.*7-3i-3f.?9-4?-47-yi-??-î9-
3- n, 19. 17. jf. 4i- 5'- *9-

7. jy. 13. 31. 39- 47- >S-

?• M- 27. 39; sl-
7- '9- s1' 4^- SS-

3. /9. 2S. Si. 

Proportionalitates Geomctricx. 

Jliol2ol4olgolitfo!32oItf4o;i28ol25f;ol5i20|i0240ji048o!4op(Sol 

5I |20j I80I 1320I I1280I lii20[ bo4*oi 

lioî I40I I160I 1^40! 12560! I10240I' Ï4o^écl 
5I I j^-ol l h':o! 1 lafebl j 1204891t 

hol 1 18 ol 1 I64.0I 1 '5120! 1 140^*0! 

5I 1 1 I80I 1 1 li^ol 1 T 1204801 J 

Pro-
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Proporrionalirates Harmonica». 

JUj 2I2S0I3 t 5,lj6ol4;o]f 04U1J0I840I1 i6ol2i 20I 

I252I p<5[ U^ol léiol jrîfiol 1 

1 I280I ]{tfol I<T04l Is^ùl |i5iol 

hjzl 1 l'àcl I 16}QJ 1 Uu°i 

j pSol J Jj^ot J I840Î 1 [ 

Us |l 1 1 1420! i 1 11260I î 

T5T.*" 
6>_F O T Q_VOT numerisproportionalibus datis (lue in 

Arithmetica proporttcnalttateffiue Qeometrica , atst Har-
monicufifinguli per aliquem numerum eundem mttltipli-
centur,aut diuidantur,habebwn quoque producli numeriy 
vel Quotientes proportionaliiatem Arithmeticam,vel Geo 
metricam,aut Harmonicam . Vt hic vides fingulos multi-
plicatos per 4. Item diuifos p'.r 4. 
Arithmetica prùsp. Geomttr ica p'"p- Harmonica prop. 

zo 1 28 1 26 zo \ 40 J 80 60 1 84 l 140. 
Producli Producli Producli 

80 [ r 1 2 h 44 80 I 160I 3ZO 24cf 3!6i<;6o 
Quotientes Qjsotientes Quotientes 

s \ 7 \ 9 < y IO 1 20 ./5 j 2/ j 3? 
CAETEB.VM in Geometrica ,& Harmonica propor-

tionalit.ite, numeri produc~ii,& Sjuotientes retinent eande 
jpecie proportionem, quam numeri multipiicati, aut dinifi 
habent : At in Arithmetica non fertiar.t eandem differen-
tia;n:Sedproducli numeri habent differentiam àifferentit. 
multiplicatorum numerorum multiplirem à numéro mul-
tiplic.inte denominatœm.Vt in data exemplo quadrupla??-, 
Dîfferëtia.n.inter zo.gr zS.efi S.at inter 8c éf 11 z-efi lz, 
S^uotientum vero dijfercmia ad differentiam numerorti d: 
utforum habet proportionem fuhmultiplice a diuffore deno. 
minatam^pr&pofïta particula,fub: Vt in data exemplo fub-
que.druplam.Nam differentia inter zo.Ç? 28 tsl- Sfog^

2
^' 
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?. C* 7- eft l. Eadem proportio differentiarum inter produ-
ites numéros,(y multiplie atos,at que inter &uctientes,nu-
merofq. diuifos reperitur m proportionalitate Géométrie*, 
0>Harmonica.- Ita ■vides differentias numerorum Se, i6e. 
2 2 0, Item numerorum .24e.3]6.56 e,quadruplas effe diffe-
rentiarum inter numéros 2 0. 40. So. & inter numéros 60. 
84. i 40. vero dijferentias numerorum 5. ;o, zo. & nu-
merorum te. zi,35, effe earundem differentiarumfubqua-
plas. 

DE TROP O.K. TIONALITATE 
Arithmetica , 

I. 
DATIS duobus numeris quibufeunque, fieorum dif-

ferentiam maior i aidas, hâbebis tertium terminum in pro 
portienalitate Arithmetica vtroque date maiorem . Et fi 
eandem d-ffereK/iam huic tertio addas , conficies quartum 
adkuc maiorem in eadem preportionalitate : Al que ita 
deinceps reperies infinités alios femper maiores, fi differen-
tiam ultime tnuento femper adijcias. Vt datis duobus nu-
meris 4,11. quorum differentia efi 7.conflit uetur hac pro-
portienalua* Arithmetica.au* extendi poteti in infimtum, 

4. I t. IS. 2f. 21. IÇ. 46. ? 60. 67. &Ç. 

§)jiod fi tandem â:<ftrtatiftmk minori fubtrahas,quan 
do fiibtr ahi pote fi , habebis rttrfits tertium terminum in ea-
dem propert.Mslitate : vtroque minorem. Et fi differentia. 
eandem à tetrio detr ah as,reliquat fiet quartus ad hue mi-
nor in eadï prportiovalitatisA.tq. ita deinceps muenhs alio 
■minores , fi differentiam ab vltimo inuento femper demas, 
donec fubtraciio amplius fieri. nequeat. Vt datis numeris 
j'-j. 3 4. quorum différent!* eft 4.confiituctur b&c proportio-
nalitas Atithnistica vfque ad z. qus. vhtriut progredi ac-
quit, cum differentia 4. amplius fithtrahi nequeat à 2. 

34. 30.. 26, i?. „18. 14. 10. 6. s. 
EADEM prfip,orfifin.<tUtai extendeiur , etiamfidiffe-

rentia non- affumatur , hoç mode. Isatis duobus numeris, a 
m#ttn e _djt f lie fit- a etrabe. nfinortm. Reliquus enim nttau-

rus 
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rus erit tertius terminus vtroque dato maior. A quo du. 
plicato fiproximè pr&cedsntem fubtrahas , babebis quar-
tum; ry fie in injinitum. Vt datis duobus numeris 4. te,fi 
i 15. duplicato , bûc eft, à 30. fubtrahas 4. rcliquus erit 
tertius terminus 2.6. Ab hutus duplo y 2. fi quoque demas 
1 i, babebis quartum terminum 37. gy fie detnceps

>
 vt hif 

apparet. 4. l f- -6 37. 48. (yc. 
RV R S V S datis duobus numeris ;fi ex duplo minorts 

detrabas maiorem ,,relinquetur tertius numerus vtroque 
minor. Et fi ex huius duplo proxime prtLceientem demas, 
relinques quartum terminum adhuc minorem;ry fie dette» 
cepSydor.ec amplius fubtraciio fieri nequeat. Vt dans duo 
bus numeris ZQ.27 .fi ex 20. duplicato, idejl, ex 40. detra-
bas 17. reliquus fiet tertius terminus I 3. Ab huius duplo 
16.fi quoque deer/ihas 20. mantbit quartus terminus 6.Et 
quia,ab huius duplo 11. pricedins terminus s 3. fubtrahi 
non poteft , non poterit proportionalitas vlterius progredi , 
vt hic vides. 27. 2«. 13.6. 

..qt-ij ■ ■:. -'\- ; ' .'>• • f • - \i :\ 
<gj7. A T^X> O terminorum numerus eft impar , fumma 

extremorum aqualis efi fumms. quorumlibtt duorum me 
diorumab extremis &quaiiter difîantium,dupla autem me 
dit termini, à que extremi &quœliter diftant. Vt hic. 

13. 16. 19. ii. xy. ^8. 

Summa 4 & 23. Item 7. & 25. Item 10. ty 11. Item 
il- & 19. Item duplum medij termini 16- femper eft 3 2 

§}VÂ¥IDG autem numerus terminorum esl par,jumma 
extremorum n-qualis femper eft fummtt quorumlibet duo 
rum mcdtorttm ab extremis aqu'aliter remotgrum. Vt hic. 

4. 7. 10. 13. 16. iç. 2.1. 1?. 28. 31. 

Item Summa 4. ry 3 t. Item 7. ey zs. Item to. ty zs 
il.&iz. Item 16.ry lf>- femper eft 3 y. 

ITA §yy E quando numerus terminorum impar esl, 
hahebit fumma omnium terminorum ad médium termi-
■ —— ^%t«* ~> 
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num ab extremis tqualiter difizntem, hoc efi , ad femiffem 
ÇummA extremorum ,-wl dtorum quorumUbet ab extre -
mis aqualitcr diilanti«m,proportionem muitiplicem à nu-
méro te">nin*rum dtnomintttam. Cum enim fumma extre-. 
mcrtim-.'vtl quorumUbet ditrrum ab extremis&q:'.ali inter-
uallo diftantiu>n,dupla,fit termi'ni medij ,continebitur mé-
dius tcrminus-jfiuejerxi/fïs fthfiïnt txtremerum yin futnm* 
emnium ttr.ninnrum to'ies , quoi fùtii termini ; femel qui-
dem in ipfo medi» termina, & bis in qudiibet fumma duo 
rum à média *w»^( tqualiter dtfiamium : fcpr'inde 
omntum terminât k «? fkmma #d femtjfem aggregati exiref. 
mortim , h*a efi, ad médium ternimum, proportion av; ha,-.-
bebit muitiplicem, cuius denomin.itrr efi numerus'termi-* 
narum. l't '« nac ferie nauem numerorum. 

' Vs'c-V.Hl tWW&f \V»»«fc«S jCi V.\»M5i"vl V .«•. - I 

6. Ç. 12. if. is, si, 74. 2j. jo. ; 

Summa omnium terminorum cominehit médium termi-
num i 8. hoc eli,femiffem fumme, exttemarum 6 & 30. to 
ties,qunt "jnitates funt in 9. numéro terminorum , id efli 
fumma omnium termintrum ad iS. femtjfem fummx. ex-
tre mcrum,fîue ad médium terminum .preportionem habe'" 
bit noKcuplam. Eademq. in ctteris est ratio. 

SV M M A M igitur cmntum terminorum proportions 
litatis Aritbtnetict.cuius terminorum numerus impur efi, 

\facile inutniemus,fifemiffem aggreguti extremorum.fquod 
femper par efi,quxndo terminorum numerus ejl iutpar') per 
numerum terminorum multiplicemus. f "t in hac ferie 11. 

terminorum. 

7. 19. as. 4J. $%■. 67. 79. 9r. 10J. iiy. 117. 
Summa extremorum efi 1J4. Cuius femiffis 67. qut a 

medio termina 67.non differt,<n 11. numerum terminorum 
4*8* producit 73 7-fummam omnium terminorum. Atque 
hue ratio canuenit etiatn in proport ionalitatem,cuius ter-
minorum numerus efi par : fed quando extremorum fum-
ma impur efi (quœ/sdo enim terminorum numerus eSi par, 
potefiejfe fumm a extremorum ititpar , non auttm femper 

~zrr£r^'~ : — Par) 
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par ) erit eius femifis , numerus integer cum -\. 

&IVANDO autemterminorum numerus efi par, habe-
bit fumma omnium erminorum adfummam extremorum, 
vel duorum quorumUbet ab extremis nqualiter d.isiantiû, 
proportionem muitiplicem àfemiffe numeri terminoru de-
nomlnztam. Cum enim fumma quorumUbet duoru ab ex-
tremis iqualiter difiantium nqualis fit fumms, extremo-
rum,continebitur ht.c fumma extremorum toties in fumma 
omntum terminorum, quçties unitas in dimidiato numéro 
terminorum continetur ,femel nimirurn in fumma quo-
rumUbet duorum ab extrem is difiantium nqualiter ; atque 
idcirco fumma omnium terminorum ad fummam extre-
morum proportionem habebit muitiplicem à dimidiato nu 
mero terminorum denomïnatam . Vt tnhac ferie la. ter. 
minorum . v . 

6. Ç), I2v If. Iî. 21. 14. 3.7. 30. JJ. 

Summa omnium terminorum fummam extremorum 6. 
éf 2 2.qus.esl ^Ç.centinebit quinquies,hoc eil, fumma om-
nium terminorum ad 2S. fummam extremorum habebit 
proportionem quintuplant , Et fie de alijs . 

SVM MAM ergo omnium terminorum proportionalita-
tis ArithmeticA,cuius terminoru numerus par eii

y
obt.inebi-

mus, fi fummam extremorum in Uimidiatum numerum ter 
mirtorum (qui terminorum numerus dimidium habebit 
fine fraciione vnitatis, cum par ponatur ) ducanms. Vt in 
hac ferie icterminorum. 

6. 11. 16. zz. z6. 31. 36. 4/. 4tf. jt. 

Summa extremorum eîî ^■j.qus.in^tfemiffem numeri 
terminorum duéia efficit 28s. fummam omnium termino-
rum. Hue rettie conuenit etiam in proportionalitatem ,. eu. 
lus terminorum numerus efi impar ; fei femtfîs numeri ter-
minorum femper erit integer cum cum numerus termi-
norum ponatur impar, ' 

VIDES igitur fatis effe, vt fumma inueniatur,fi ex-
iv ' cTo 
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tremi termini, vna cum terminorum numéro cogniti fint. 
§}uo paBo autem ex cognito altero extremoru , terminoru 
numero,atque dijferentiafin cognitionem alterius sxtremi 

peruenire pofftmus,iamiam docehimus. 

III. 

SI in propertionalitate Arithmetica quotuis terminoru 
alterum extrem»rum,numerum terminorum,^ differen 
tiam cegnofcamus,reperiemus alteru extremu , hoc modo, 
Numerum proxime minorem numéro terminorum in dijfe-
rentiam datam ducemus,& produHum minoriextremo co 
gnito adijciemus, vel'eundem numerum produclum ex ma 
tore extremo noto detrahemus. Namibi conficiemus ma-
ius extremum,quod qus.ritur,hic autem reliquum fiet mi-
nus extremum ignotum.Exempli caufa.Si proponatur mi-
nus extremum notum 4. numerus terminorum iz.çjr> diffe 
rentia multiplieabimus 11. nimirurn numerum proxime 
minorem terminorum numéro, per dijfermtiam datam ;r. 
produ&oque <,s. minus extremum 4- adijciemus. Summa 
enim ^g.erit extremum maius.Vt in his iz.terminis mani 

fefîum efl,quorum dijferentia efi %. 

4. 9. 14. 19- ;î4. 29. J4, 39. 44. 49. ï4. ?9. 

Si vero proponatur maius extremum notum ^9.&idem 
terminorum numerus t z.cum dijferentia eadom j.aufere-
mus numerum %%.produilu ex 1 i.numero,qui numéro ter 
minorum proxime minor efi,in dijferentiam s.ex note ma 
iore extremo ^p.Reliquus enim numerus ^.eritminus ex-
tremum.Vt in eodem exemplo perfpicuum eji. 

N EC E S S E autem efi , fi minus extremum inquira» 
tur,numerum produclum ex numero.qui numéro termino-
rum proxime minor efi, in differentia.,maierem ejfe maiore 
extremo cognito, vt fubtraSio fieri pojfit.Alioquin qu&fiio 
erit inpoffibilis; hoc efi,fieri non pot erit, vt datus numerus 
pofsit ejfe maius extremum in progrefsione vila,cuius diffe 
rentia,et numerus terminoru tta fe habeant,vt proponitur. 
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Vt fi quis daret maius extremum zo.numerum terminoru 
6. éf dijferentiam f. non pojfet inueniri minus extremum; 
propterea qttod numerus Zi.producius ex <.quiproxime mi 
nor efi terminoru numerodn dijferentiam <j.maior efi data 
maiore extremo zo. Sjuod fi quando contingat,produSum 
illum numerum maiori extremo effe equalemdta vtfubtra 
ctione facla ,relinquatur o. erit quidem quiftio pofsibijïs , 
\fed minus extremum erit o. Vtfi inpoîîeriori hoc exemple 
'maius extremu proponeretur z^.fieret h&c preportionalitas 
Arithmetica. 0. 5. 10. /f. to. ZS. 

' I III. .*» Rtid 
S / extrcmi termini notifint,vna cum numéro termina 

rum,reperiemus dijferentiam numerorum bec paBo.Dem. 
pto minore extremo A maiore,diuidemus reliquum nume-
rum per numerum proxime minorem numéro terminorum. 
Nam §)jtotiens erit dijferentia quti.fita.Vtfi quis dicat,ejfs 
10. terminas proportionalitatis cuiufpiam Anthmetice.,cu -
itts numeri extremi fint 7. 5 z. Dêpto minore extremo 7. 
ex maiore 5 z.reliquum numerum . pxrticmur per g.nu-
merum proxime minorem numéro terminorum. (S^étiens 
enim 5. erit dijfcrentia^qus. qu&ritur ,vt hic apparet. 

7. tz. 17. «* 27. ji. 37. 4*. 47. sz. 

VERVM vt fraHiones vitentur,progrefsioq.propofita la 
cum habeat in numeris integris,neceffe efi,minore extrême 
detracio ex maiore,vt reltquus numerus pofsit numerari à 
numero,qui terminera numéro proxime minor efi. Si enim 
no numereturydijlerentia inuïta erit velfrac7io,vci nume-
rus integer cum frailione;qu.iRio tamen erit poj'sibilis.Vtfi 
quis proponat extrêmes terminas i.cj* 38.^ numerum ter 
minorii ç.Deptis z.ex JS.é1 reltquo numéro 36. diuifoper 
S.reperitur dijferentia $~l-.vt patet in hoc exemple. 

»j 6-f-. 17. u-f. xe. 24-f-. zo. 3i-I~. 38. 

SI due termini extremi. Vna cum dijferentia, noti fint 

licie-
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cliciemus numerum tcrmivcrttm bac ratione.DetracIo mi 
note extremo à maiore , partiemur reliquum numerum per 
dijferentiam.NamfiQuotienti adijciamus l. cenflabimus 
numerum terminorum qu&fitum.Vt datis dnobus extremis 
/o. & 4°- cum dijferentia 3. Ablatis 10. ex 40. Q» reliquo 
numéro 30. diuifo per 3. fit Retiens to.Addita ergo i.fit 
numerus terminorum 11, ut hic videre licet. 

10. 13. 16, 19. zi. 2?, Î8. il. 34. $7„ 40. 

S E D vt qu&ftio propofitafit pojfibilis , hoc efi, vt vere 
in reru natura exijla: progrejfio aliq.ua, qu& habeat omnes 
conditionespropofitas,necejfeeSî, maiore extremofubduBo 
ex maiore,reliquum numerum à dijferentia numerari. Si 
enim non numeretur, Quotient non erit numerus integer, 
ac proinde indicare non poterit numerum terminorum, 
etiamfi addtttur 1. Fieri enim non potefi.vt detur progreffio 
aiiqna.cuius terminorum numerus non fit integer. 

V Z. 

SI du» extremi termini,vna cum omnium terminorum 
fumma, noti fint, exphrabimus £jr- numerum terminorum, 
& dijfcrentiam ,hac arte.Summum omnium terminorum 
per extremorum fummam partiemur. Quotient enim dabit 
dimidiatum numerum terminorum,^ duplicatas totS nu 
merum ind/cabit.l'nuento autem terminoru numéro , cum 
& duo extremi termim cogmii fint, inueniemus differen-
tiœ,vt in a.,regula traditit es~l;fi nimirurn , minore extremo 
dempto ex maiore,r?!iquum numerum diuidamus per nu-
merum proxime minorem numéro terminorum inuento. 
Verbigratia.Sifumma proponatur f 1Jextremi termi-
ni ZQ.& S 2.diui.it mu s fumma. $ \%.per 103. fummam ex-
tremorum.SUtotisns enim s.duplicatas dabit numerum ter 
minorum 1 0.quorum dijferentizm obt'mebimus ,fi dempto 
minore extremo 20. ex maiore 83. reliquum numerum 63. 

partiamur per 9.numerum proxime minorem numéro ter-
minoruminuento, Nam Quotient 7. erit dijferentia ,vt 
hic cernis. 

«Xr^*" zo.z7.~ 
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20. 27. 34. 41. 48. Jf. ÛZ. ÛQ. 76, 8}. 

Vides ergo,vt^qutfii»fit poffîbilis,hoc efi,vt re vera exi-
fiat aliqtta progreffw,in qua omnium terminorum fumma, 
©• duo extremi itafe habeant,vt proponitur,necejfe ejfe.vt 
fumma omnium terminorum data a fumma extremoru nu 
meretur.Alioquin terminorum numerus eruino poterit, fi 
Quotiens non fit numerus integer: Vel certe,fifumma om-
nium terminorum data a fumma extremorum non numere 
tur,necejfe effe,vt diuifa fumma omnium terminorum per 
extremoru fummam,Quotient fit numerus integer cum ~. 
vt nimirurn duplicatus efficere poffit numerum terminoru 
integrum. 

VII. 
S I trium terminorum extremi habeant proportione du-

plam, médius ad differentiam habebit triplam proportione. 
Si vero extremorum proportio maior fit qua dupla, propor-
tio medij ad differentiam minor erit quam tripla:Si deniq; 
minor fit extremorum proportio qua dupla,maior erit pro. 
portio medj ad dijferentiam,quam triplit.Vt hic,S. 12. 16. 
proportio extremorum s. efi dupia : medij 12. ad 
differentiam ^.tripla. Hic autem,S. 14. zo. proportio inter 
extrêmes zo.& S. efi dupla fefquialtera,nimirû maior qua 
dupla:& medij zq.ad dijferentia 6. duplafefquitertia,mi-
nor videlicet, quam tripla.Hic denique s. li, /4. extremi 

& S.proportione habentfupertripartientem quartas, 
que. minor efi qua dupla: & médius 11. ad differentiam 3. 
triplam fuperbiparttentem tertias, hoc efi, maiorem quam 
triplam. 

VIII. 
INTER quofuis duos numéros eonfiitues médium pro 

portionalem Arithmetice,fieorum fumms. accipias femijfe. 
Vt datis duobus numeris 6. & 3«.fumma eerum eft26.Hu-
ius ergo femijfts \ S.medio loco proportionalis efi Arithmeti 
ce inter 6.& zo.vt hic manifefium efi, 6.18. 3 o.Itaque fi 
médius terminus conflituedus fit numerus integer, neceffe 
efi,vtrumque numeroru datorit effs vel parem, vel impa-
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rem,vt uidelicet fumma extremorum femper fît par , hoc 
efi,vtpofftt habere dimidium fine fra&ione vhitatis. Nam 
quando fumma extremorum impur efl : quod accidit cum 
alter extremorum par efî, & alter impur, erit médius ter-
minus integer numerus cum fimijfe vnitatis. Vt datis nu-
meri s duobus .fumma eorum efi $ J. Huius ergo dimi-
dium \6~.medius terminus erit hoc modo,V,.\6\.zs. 

Z « . 

INTER quofuis autem duos numéros cenflhues, quot-
quot quis iujferit, medios proportionales Arilhmetice , hoc 
modo. Minorem detrahe ex maiore : Reliquum deinde nu-
merum partir e per numerum proxime maiore numéro me-
diornm conflit uend.erum . Quotiens enim erit dijferentia 
propertionalitatis Arithmetict. , quam fi minor i numéro 
propofito adijcias,confiabis primum médium . Huic fi ean-
dem differentiam addas, conficies fecundum , & fie dein-
ceps . Velfitam differentiam à maiori numéro propofito 
fubtrahas , relinquetur vltimus médius. Aquo fi eandem 
differentiam demas,remanebit penultimus,&fie deinceps. 
Veluti fi in ter 6.& 11 is.con(lituendi fint 11 .termini medij, 
detrahemus 6. ex n4. Reliquum numerum toS. per iz. 
( qui numerus proxime maior efi numéro mediorum confit 
tuendorum) partiemur . Quotient enim ç. erit dijferentia 
terminorum proportionalitatis.Sic ergo fe habebunt 11.ter-
mini medq tnter 6.& 114. 

6. if. 24. 33. 41. yi. 60. <j>. 78. 87.91Î. 105". mi 

SED quoniam pierunque taies duo numeri proponîitur, 
tnter quos non pejfunt cadere numeri integri medij propor-
tionales , propterea quod inuentus Quotient pro differitia 
nen femper numerus integer efi ; fi fraSiones vitare velis, 
neceffe efi,duos propofitos numéros ejfe eiufmodi,iJt dempto 
minore ex maiore , reliquus a numéro, qui proxime maior 
efî numéro medioru conflituendorum, numeretur : quos il» 

'facile reperies.Accipe pro minore extremo qttëcunq; nume-
~— . - .. . ——————— -

» «Ht rum , 
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rum.eumque adde cuicunque alij numéro , quem numerus 
proxime maior numéro mediorum inueniendoru metitur. 
Conflatus enim numerus maius extremum propertionali-
tatis erit.Vtfi velis duot numerot

s
inter quos cadant 8. nu 

meri proportionales Arithmetice, primas autem fit, verbi 
gratia 7. Adde hune numerum 7. ad quemuis numerum, 
quem nouenarius, ( qui proxime maior es! numéro medio-
rum conjiituendorum) metitur,nimirum ad 72. conficiefq; 
maius extremum 79. Differentiam autem inuenies, vt di-
Bum eft,detrahendo 7.ex 79. & reliquum numeru 72. per 
g.diuidendo.Quotiens enim S.erit differetia, vt hic vides. 

7. if. 23. 31. JP. 47. Sî- 63. 71. 79. 

QVOD fi quis proponat éf minus extremum , & diffe-
rentiam proportionalitatisdnuenies maius extremum, ita 
vt inter minus,& maius cadant quotuis medij numeri ha 
bentes illam differentiam ,fi numerum proxime maiorem 
numéro mediorum conftituendorum per datam dijferentia 
multiplices,numeroque produBo minus extremum addas. 
Vtfi quis velit inter f. & quempiam maiorem numerum 
consiituere g.terminos medios,quorû differentia fit q.Mul 
tiplicanda erunt lo.per 4.^ produBo numéro 40. adden-
dum minus extremum s. T>(am inter conflatum numerum 
4Ç. & datum minus extremum intercipiuntur 9. medij 
termini cum differentia data t^.Vt hic manifeftum eft. 

9. 13. 17. 2/. if. 19. 33. 37- 41- *f-

HAC alia etiam iucunda operatione eonftituet quotuis 
medios proportionales inter dates duos numerot.Vtrumque 
datorum numerorum partire per numerum proxime maio 
rem numéro mediorum conftituendorum: Quotient es fub il 
lis colloca,quemque fuhfuo,ej)> ab eifdï Quotientibus afcen 
de per continuam eorum additions, addendo primo quem-
que ad feipfum , deinde ad numerum conflatum , atqttt-> 
ita deinceps , ita vt duas proportionalitates Arithmeticas 
inftituasa Quotientibus incipietes.ey per eojdê prcgredien 

' ~Oo ^SSL^T" 
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testât terminorum, ( exclujis datis duobus numeris ) quot' 
medij termini defiderantur . Poftremo adde fingulos termi-
nes vnius ordims fingulis terminis aduerfis alterius ordi-
nis,id ej},maximum vnius minime alterius;proximum de'm 
de fub illo, proximo fupra hunc,&c. Tiumeri enim confiati 
dabunt médias optâtes. Exempli gratia . Sint inter 15. 
100. conïiituendi 4, medij termini Arithmetice proportion* 
les.Vtroque diuifo per s.boc ejl,per numerum proxime ma-
iorem numéro mediorum,fiunt Siuotientes 20. Confti-
tues ergo hos ordines ^.terminorum fub loo.Arithme 
tice proportionalium per eorundem Quotientum continua 
additionem,addendoprimum z.ad g.vt fiant 6. Item 3.ad 
é.vt fiant o.Item s. ad 9 vt fiant t z.Rurfus addenda 20.ad 
zo.vt fiant 40. Item zo.ad 40. vt fiant 60. Item zo. ad 60. 
vt fiant Se.vt hic vides. 

If 1 iz 1 49 j 66 1 83 1 100 

12 80 

0 60 

6 

3 

40 

20 

E X iz.fuprema primi ordinis,Qr infimo zo.fecundi or-
dinis fiunt 3 z.pro prima medio.Ex 9.0« ^o.fiunt 49. pro fe-
cundo medio.Ex 60 fiunt 66.pro tertio medio.Denique 
ex i.&Ze.fiunt Si.pro quarto medio.ltaque in primo ordi-
ne femper defcendendum efi à fupremo ad infimum vfque, 
in fecunda vero ah infimo ad fupremû vfque afcendendum. 

EST autem dignum corfideratione,differentiam Quo-
tientum, qui funt minimi numeri duorum ordinum conïii-
tutorum,ejjè qitoqtte differentiam prcportionalitatis confit-
tuends.. ! ta vides dijferentiam in propofita exemple effe 17. 
que. dffirentia etiamejl inter Quotientes s.cjp zo.&uoctr-
cajnuentii &uotientibus,fi minor a maior fubtrabatur,& 
rcliquus numerus minori extremo data adifciatur,& hutc 
compofito numéro idem ille numerus reliquus adiatur, & 

JU^- ItV 
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ita deinceps,confiituentur ijdem termini medij, etiamfi duo 
lui crdinet non inftituantur . 

VIDES ergo,vtrumqu e nun.erum prcprfittim nnmera-
ri debere à numéro, qui numerum mediorum vna vnitate 
fuperat,fifraclisnes euitandefinf.Vel certe inue»tendos ef-
\fe duos extrêmes , vt in priori '-parte huius régula pr&cepi-
mus.In ijs enim fraclio nés quoque vitantur.etiamfieos nu-
merus numéro mediorum proxime maior no numeret: quia 
minore Quctiente detracto ex maiore,femper numerus inte 
ger relinqtiitur;vt in exemplisprioris lilius régule, apparet. 
Nam in tertio eorum verbi gratiafnter ^.s.cenfiituen 
di funt ç.termini medij.Si tgtétr vterque per tc.diuidatur, 
fiunt Qunientes ~Y~ir-& ̂ -~^-l oc efi,-~-, &> 4-|~. quorum 
dijferentia si! ^.numerus integer, ex cuius continua addi-
tions ad minus extremum datum medij termini optait con 
ficiuntunqui ijdem reperiêtur,fi per Quotientes -f.çp> 4-f, 
duo ordines insiituantur afcendentes-,vl dilïum efi, per ip-
forum Quotientum additionem continua?», &c. 

X. 
NV M E KV M. quemlibet propofitum difiribuemtis in 

; partes,quotquot quis iujferit,proportionalitatem Arithmtti 
cam [eruantes-hac rattcne . Diuifo date numéro per femif-
fem numeri terminorum, fecabimus Quotiêtem in duas par 
tes iniquales vtcunque, pro extremis terminisproportions 
litaiis.Deinde quia ïam datifunt duo termini extremi, eu 
numéro ter miner um,delrahemus minus extremum ex ma 
iore,partiemurque reliquum numerum per numerum pro xi 
me minoré numéro terminoru.Ita namqueprodibit inQuo-
tient e dijferentia , vt ex 4. régula patet. Si igitur bs.c dif-
ferentia aidatur minori extremo affumpto , deinde ad nu-
merum conflatum,atque ita deinceps, cofiituetur numerus 
terminorum dalus, quorum fumma propofito numéro tqua 
lis eshac proinde datits numerus in numerum partiit Aritb 
metice proportionalium fledus erit.Exempli caufa,Jinume-
rus S ;o.dislribucdusfit m 1 0. partes proportionales Aritb 
metice; partiemur cum per f.jemijfem terminorum, Que- ■ 
tientemque 166. fecabimus in zo. Q> /46. termines extre-

mu:,*».^ mes - ., , .,„,„,,.,. 3s& 
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mot proportionalitatis conflit uenài.. Deinde dedttBis 2a. 
ex ï^ô.numerumreliquum 126. diuidemus per 9. nttmeru 
proxime minorem numéro terminorum. Quotient enim 14. 
( vt in ^.régula diclum ejl ) dijferentia erit proportionalita 
tis . Vt hic videt. 

zo. 34. 48. 6z. 76. 90, 104. us. /31. 146. 

Rurfusfinumerut vo.diuidendusfit in ïo.fartes propor 
tionales Arithmetice,diuidemus eumper <,.femiffem termi 
norum : Quetientem vero z.in duaspartes inequales feca-
bimus i-ï-.pro extremis terminis proportionalttatis. 
Dempto deinde minore extremo -\-.ex maiore 1-^. partie-
mur reliquum 1.per y.numerum proxime minorem numé-
ro partium conflituendarum.Quotient enim —.dijferentia 
erit continue addenda minori extremo -—. & numéro con-

^fiate^c. Qutt additio , vtfacilior fiât, reducemus minus 
extremum (y differentiam ~.ad eandem denominatio 
nem, vt ad-^—f-.ë"

 t
 \ • S'c erl° diuifus erit numerus 10. 

in 10. partes Arithmetice proportionales, quarumprima 
efi -\-.fiue

 l
 g ■■ vltima vero \ ~.fiue i-j—■§-. & differen-

tia—-^-. 

Certum autem efl,hac rtttione varijs modis datum nu 
merum diuidipcjfe in propofitum numerum partium- pro 
portionaiium,prout videlicet,diuifo dato numéro per femif\ 
\fem numeri terminorum , Quotient in alias partes binai-
in&quales pro terminis extremis fecliis fuetit. 

IDEM efficiemus hac ratione. Numéro dato ,acfi effet 
fumma omnium terminorum confiituenàorum , dmfo per 
numerum terminorum datum ,dabit Quotien: duplicatas 
fummam extremorum : propterea quodhuius extremorum 
fumma femiffisjd efi,Quotiens inuentus duilus in numeru 
terminorum,hoc efi,in diuiforem,producit fummam omniu 
terminorum,nimirtim data numerum,vt in fecunda regu. 
la diilii efi. Quarefi Quetientem duplicatum in duos nu-
méros in&quales fecemus pro terminis extremis: ey minore 

„11 I I ■ 
detracto 
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detraâlo ex matert,reliquum numéro" per numerum proxi-
me minorem numéro terminorum dato, diuidamus, dabit 
Quotient differentiam.vt in ^.régula dixtmut.Quam fi ad 
minus extremum failum adijciarntts, f%> iterum ad confla-
tum numerum,Qi> fie deinceps, conjlituta erit proportions-
litas Arithmeiic s,qus. imperatur. Veluti, fiuumerus IP8. 
fecandus proponatur in Q.partes Arithmetice proportiona-
les , partiemur eum per 9. terminorum numerum ,vtfiât 
Quotient ÎJ. qui duplicatus dabit ^.fummam extrems-
rum.Conftituto igitur minore extremo 10.ac proinde maio-
re 24- fi detrahamus 10. ex 34. & 'reliquum numerum .-.4. 
per S.numerum proxime minorem numéro terminoru par-
tiamur,gignetur differentia ;.Sicergo ftabuntç. termini 
proportionalitatis Arithmetice. confidentes fummam 19s. 

ÏO. 12. j6. 19. 12. zj. 28. 2t. 34. 

Hic etiam manifeftum ejî, varijs médis datum numtrti 
diilribuipoffe indatitm numerum partium,prout videlicet 
Quotient primus duplicatus, quem fummam effe diximus 
extremomm,in alias atque alias partes binas feclus fueri

t 
pro extremis duobus terminis. 

SED fortaffe facilius ( quamquam operatio aliquanto 
longior fit ) idem hoc abfolues hacratione,Cape tôt numé-
ros Arithmetice quomodocunque proportionales , in quot 
partes datus numerus dislribuendus eft,&fingulos in datit 
numerum duc, procreatosque numéros per fummam om-
nium terminorum fumptorum ex 2..regulai»uentam,p&r-
tire.Quotiêtes.n. dabunt partes,quas quttris.Verbi gratta. 
SU diuidendus numerus J2f. in 10. partes proportionales 
Arithmetice.Sume to.numerosArithmetice proportionalet 
quofcunque , 4. 7. 10. 13.16.19. 2î. if. -8. 3 I. quorum 
fumma efi ijf. Ductis autemfingulis in datum numerum 
f 2 y. creabuntur ht 10. numeri , i rco. 267%. sz^o. <58iy. 
S400. 997/. rif fe. 12 1 2f. 14700. 16175. qttibusfingulis 
diuifis per fummam 17s. tuorum numerorum in proportio » 
nalitate Arithmetica acceptorum,gignentur hs. 1 o.partes, 
quas qu&ris. 
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il. zi. 30. 39. 4S. Î7. 66. 7?. 84- 93-

IDEM cbtinebit, fi datum numerum per affumptorum 
numerorum fummam partiaris, Quatientemq; in fingulos 

\ ^affumptos numéros ducas. Products enim numeri dabunt 
partes, cjuas qus.ris.Vt in dato exemplo ,fi datus numerus 
izydiuidatur per 17%. fummam affumptoru numeroriim , 
fit Quotient ï.quo duclo in fingulos numéros affumptos, 4, 
7.1 o.&cgignentur e&dem partes,quie prius,xz.zi. 30. &c. 

V2" autem operatio fiât faciitor,ac breuior.fatis esi,prio 
res duos numéros proportionalitatis .accepta multipicarcj 
per datum numerum, produtlosque numéros per fummam 
omnium terminorum eiufdem accepta, proportionalitatis 
partiri.Vel fatii eSi ,dato numéro per fummam affumptoru 
numerorum diuifo,Quetientem in duos prières affumptos 
numéros ducere.Ita enim reperienturprime, dus. partes nu 
meri dati,quarum differentia addita maiorifiet tertia, rj> 
eadem dijferentia addita tertiafaciet quartam,&fie dein 
cept. Liquido autem hic quoque conîiare puto , datum nu-
merum varijs modis difirtbui pojfe in partes, quctquot quis 
imperauerit,prùpertionales-.proutfeilicet alij atque ahj nu-
meri eiufdem proportionalitatis Arithmetice. fuertnt af-
fumpti,vel quorum alia atque alia fit differentia . 

H AC via partet inuenta habent ordinatim eafdem 
proportiones inter fe,qua inter terminos proportionalitatis 
affumptos eodem ordine reperiuntur. Perpetuo autem fin-
guli numeri accepta proportionalitatis ad fingulas partes 
inuentas.primus ad primam,fecundus adfecundam, &c. 
eandem omnino habent proportionem. Sic vides, inter pri-
mas partes inuentas li. il. ejfe proportionem fupertripar-
tientem quartas, qualis efi inter primas numéros acceptes 
4.7.&C. Item 4. ad i2.&7.ad *o. ad 30. &c.habere 
eandem prorfus proportionem, nimirurn fubtriplam. 

ITA Q_V E , fi accipiatur proportienalttas Arithme-
tica,cuius primi duo numeri habeant proportione duplam, 
ita vt primus fit differentia omnium terminorum, habebîit 
prima partes duplam quoque proportion'é,atque ideo prima 
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erit quoque differentia,ex cuius additione alia fartes coa-
ceruentur. Vt fi in fuperiore exemple accepijfes bot 1 o.ter. 
minos, r. 2. 3.4. S- <* 7« 8 9- 10. quorum fumma efi fs. 
Vel hos 10. numéros , 3.6. 9. 12. / f. 18:21. 24. 27. J o. 
quorum fumma esl 165, multiplie affesq.primum quemq.in 
datum numerum S2S. & produites numéros J2< .1575'. 
per fummam quemlibet propriam , vt prioremper%j'. C 
pofieriori per l6<) .diuififfesfinueniffes primam parte p-j-~f~ 
qua eadem effet differentia. Quare partes omnesio.con-
Siituentes proportionalitatem Arithmeticamfuifjent ha. 

9--T-- iP-r-r• -8—-f. 5S--f. 47—-f-. wpfi 

.DE fiOPOST/OiY I T A T E 
Geometrica. 

I. 
DAVIS quibufuis duobus nttmeris,fi denominatorem 

proportionis, quant habent, conferendo maiorem cum mi-
nore,hoc efi,fi diuifo maiore per minorem, Quotientem du-
cas in maiorem,gignes tertium termmum in proportiondli-
tate Geometrica vtroque dato maiorem . Et fi eundem de-
nominatorem,fïue Quetientem in hune tertium ducas,prc-
duces quartum adhuc maiorem in eadem proportionalita-
te : Atque ita deinceps conilitues infinités altos femper 
maior es , fi denominatorem , Quotient emue per vltimum 
inuentum femper multipliées. Vt datis duobus numeris 4. 
iz.denominator proportionis 12.ad 4. efi 3. quod diuifis 12. 
per 4. Quotient fiât 2. Si igitur ducas 3. in iz. & iterum 
in produclum,& fie in infinitium , conilitues banc propor-
tionaptatem Géométrieam, que. in infinitif potefi extendi. 

4. I-?. 36. 10s. 324. 972.1916. 874S, &c . 

Quod fi minorem cum maiore conféras, & denominato-
rem proportionis , quam habent, id esl , diuifo minore per 
maiorem, Quetientem ducas in minorem : Vel, quod idem 

•- ■ 1 ^Â^rr 
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efi,per denominatorem proportionis,quam maior ad mino-
rem habet, dittidas minorem , creabitur tcrtius numerus 
proporttonalis vtroque minor. Ex que eadem via reperies 
quartum adhuc minorem , & fie ininfinitum. Vt datis 
duobus numeris 8. /6. denominator proportionis S.ad i6. 
esl quod diuifis %.per l6. Quotient fiatf^-. Denomina-
tor autem proportionis \6.ad t.efi z,quod diuifis i6.peri. 
Quotient fiât z.Si igitur ducas -~. in S. vel diuifis S.per z. 
idemque cum produBo numéro facias, coniiituetur hue pro 
portionalitas Géométriea,pmgrediens quoque in infinitum 
verjus minores numéro s.fi eut liia in infinitum ver fus maio 
*es numérosprogrediebatur. 

t6. 8. 4. » « .f- -f. 1«HT4» -T^&O. 

EXTENDETVR quoque eadem proportionalitas 
in infinitum,etiamfidenominator proportionis ignotusfit, 
hoc modo.Datis duobus numeris,duc maiorem in fe,Qi> pro-
duBum per minorem diuide.Quotiens enim erit tertius ter 
minus vtroque maior. Hune fiiterum in fe ducas , produ-
Bumque per proxime prteedentem terminum diuidat , da 
bit Quotient quartum terminum,&fie deinceps. Vt datis 
duobus numeris,}. 6.DuBo 6.in fe,fit is.quo diuifo per i.fit 
iz.tertius terminus .Rurfus duBo n.in fe,fit i^q.qao diui-
fo per 6.fie z\.quartus terminus.atque ita in infinitum, vt 
hic vides.im6.\z.z/[.^%.&c. 

E V RS V S datis duobus numeris,fi minorem in fe du-
xeris , produBttmque per maiorem diuiferis , dabit Quo-
tient tertium terminum vtroque minorem. Quem fi rurfus 
in fe duxeris , prcàuBumque per proxime prucedentem ter 
minium diuiferis,dabit Quotient quartum terminum ad-
huc mino rem , & fie deinceps. Vt datis duobus uumeris 6-
/8. DuBo 6*in fe , fit z6. quo diuifo per is.fit a, tertius 
terminus. Rurfus duBoz. m fe fit q.quo diuifo per 6 fit-j-. 
Jïue -|*. in m'mimis numeris, pro quarto terminc-.atque ita 
in infinitum,vt hic apparet. 

*8- 6- '- .7- 4* ""f- &c. 
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I A M verofiquamcunque proportionem non multipli-

cem ( in multiplici enim,fi regulam praferiptam fequaris, 
nulla eft difficultas)extendere velis in numeris integris ad 
quotlibet terminas maiores,efficies idiucunda hue &• faci-
li operationt. Cape tôt termines continue praportionales 
eius proportionis multiplicis ab i. incipientis , cuius deno-
minator dénommât partem,velpartes aliquotas,cuius,vel 
quarum in data proportione fit mentio ; tôt, inquam,cape 
terminas,quot inpropofita proportionalitate non multipliai 
terminos defideras.V'Itimus enim eortim erit primus termi-
nus tua proportionis non multiplicis. Eum ergo fi multipli-
ées par deneminatorem daté proportionis,Q> iterum nume-
rum produtlum in eundem denominatorem duc as , atqutj. 
ita deinceps,conHitues terminas optâtes* Vlii hoc esl tnirar 
bile , fi term ini impera.fi hac via reperiantur, non pojf 'e ul-
tra terminas propofitos proportionalitatem extendifine fra 
ftiotie. Verb'igratiajiinueniendi fiint j.term'miproportio 
nisfefquialterf.gjuoniam denaminator fradionis —.cuius 
mentiofit,efi z-fumenài funt 7.terminiproportionis duplç, 
videlicet.i.2.4..S.l6. ^2.6^.Si ergo à 64.incip ias,confti' 
tues .7. terminas proportionalitaîis fefquialterâ,, & 
pl'ires 3 hos nimirum . 

64, 96. 14t. zi6. 3x4. 486. 72g. 

Inuenientmautem facile bi termini, fi adprimum 64. 
adqcias eius dimidium , çjr ad fecundum 96. iamfaiium,. 
eius quoque dimidium , &c. Sic quoque fi defiderentur 6. 
termini proportionis duplt.fuperbipar tient is quintas, acci-
piendi funt 6. termini proportionis quintupU,propter deno-
minatorem partium quintarum.qui es! f.virfelic&t.i.i.zj. 
iij.tfzf,? 12 s, 'îiam fi ab ■vltima 3 izf. incipim , reperies 
bas êjermincs in proportione dupla fuperbipartientt quin-
tes . 

311?. 7J00. 18000. 43*00. 103680. i4SSJ2i 

Qui termini facile reperientur, fi duos quintas partes 
primi ad eundem primum duplicata adîfciai,& rurfus -J-. 

•ça.: nu^tmdi 
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fecundi iam falli ad eundem jeiundum dublicatum , çyc. 
Atque numeri hac via, inuenti femper minimi funt in fua 
prapsrtione , itavt a lu totidem termini in eadem propor-
tione continua repsriri,qui minores iilisftnt,fitprorfus im-
pojfibile; nifi fraciiones admitter.» melimus. Facilius ij-
dem termini reperieniitr ,fiinusntis duobus minimis ter-
minis in data proportione , per maiorem multiplie etur pri-
mas ex il la pioportione multiilici inuentus,, & produclus 
per minorent dtuidatur. Ita enim fecundus terminus repe-
rietur. fi rurfitts ducatur in maiorem minimorum ter-
minorum,^ produlius per minotem diuidatur, iauenietur 
tertius terminus; & fie deinceps. Vt in pofleriori exemple, 
minimi termini proportionis duplt ftperbiptirtientis quin-
tas funt IL Si igitur fextum $ 1 2 5. proportionis qttin-
tupU,qui débet effe primusfex terminorum qus.fitorum.iu-
caturin iz. ç» prodnîïus 5 7 çoo. per 5 .diuidatur,prodibit 
fecundus terminus 7^00. qui fi rurfus in a.ducatur, &> 
produSus pooao. per 5. diuidatur,producetur tertius ter-
minus 18000. &c. In proportions parro multiplie* quacun-
que minimi termini queîcunqae perpétua incipiunt ab t. 
Vt tns minimi termini in proportions continua, quadrupla 
funt hi, l, 4. i6. . 

/ /. 

£Mr A J\_D O numerus terminorum continue propor-
tionalinm impur eil, numerus genitus ex multiplicanen» 
extremorum tnter fe,nquahs eft numéro, qui ex quorumli-
bet duorum ab extremis Aqualiter disiantium multiplica-
tions inter fe creatur,& ei quoque qui ex médis in fe ipfttm 
duiito producitur, Vt in bis .y. numeris proportionis fef 
quiaiteri.. 

. 16, 2$, 16. S4. 81. 

tam ex 16. in 81.quant ex 24. in J+.JJ1 ex 36, in fe , fre-
creatur numerus izçô. 

§l_V A N D O autem proportionalium terminorum nu 
mer us eu par,etiamfi non continue fint proportionales,dum 
modo bini continuait proportionem interrumpentes ha-

bsant 
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béant vnam eandemque interfe proportionem,boc eft.dum 
modofeèundus &> tertius;ltem quartus @> qutntus;necnon 
fextus ©> feptimus , ère. ( quibus in lects proportio in 
terrumpitur ) fint quoque non continue proportionales , 
in diuerfa tamen proportione ab ea, quam primus habtt 
ad fecundum, 0> tertius ad quartum , quintus ad fex-
tum , &c> Quando , inquam, terminorum numerus eft 
par , numerus ex ducvu txtremorum vnius in alterum 
produclus femper iqualis eft numéro , qui ex multiplica-
ttone quorumlibet duorum ab extremis stqualiter diftan-
tium inter fegignitur.Vt hic in 6. numcris dupU propor-
tionis continus.. 

3. 6. 12. 24. 48. 96. 
Ex 3. in 96. &• ex 6. in 48. '* * z- i" producitur 

idem femper numerus 188 . 
Item in bac jefquitertia non continua S.t^rminorum , 

vbi bini proportionem continuai» interrumpentes habent 
vnam eandemque proportionem. videlicet triplam,qu& à 
fefquitertia diuerfa eft. 

3. 4. *-> 16. 48. 64. Içz. zsâ. 

idem omnino numerus 768 fittx $,in zf6.&ex 4.*» 191. 
& ex 12. in 64. éf ex * 6.in 48. 

H I N C fequitur, quando terminorum numerus impar 
eft, numerutn ex duclu txtremorum vnius in alterum,vel 
ex duorum quorumlibet iqualiter ab extremis, vel À 
medio diftantium multiplicatione inter ft procreatum , 
effe quadratum , ( Dicitur quadratus numerus is , qui 
ex multiplicatione alicuius numtri in feipsit producitur;nu 
merufque ipfu producens lattts eius,put radix appellatur.) 
cuius radix.fiuc latus eft médius numerus: quia nimirum 
idè numerus gignitur ex medio in feipfum;ac proinde mé-
dius eius radix quadrata eft.Numeru vero ex tribus inter 
fie multiplie atis producium,qSorum duo funt vel extremiy 
vel ab extremis aqualiter remoti, tertius autem, médius , 
tffe cubu, ([Numerus Me dicitur cubus , quijroducitur ex 

P p nume-

» 
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numéro aliquo in feipfum duBo , iterum in produBum 
numerum:& numerus Me , qui in fe duBus, & iterum in 
proiuBum,cubum producit,(atus eius cubicum,fiue radix 
cubiea appeUatur. ) cuius latus,/iue radix est médius nu-
merus\quia videlicet gignitur ex medio in fe cubice duBo, 
hoc eft,primum infe,deinde in produBum ex alijs duobus 
inter fe multiplicatis.In fe enim facit produBum ex alijs 
duobus:ne proinde in hune procretttum iterum duBuspro-
ducit eubum.. 

S E §IV IT V R quoque , quando funt ^.numeri fiue_> 
continue ,.fiue nen continue proportionales , numerum ex 
mutux omnium multiplicatiene produBum , ( Dicuntur 
très , vel plures numeri fe mutuo multiplic&re continutu , 
quando vnus dheitur in alium , & produBus numerus in 
tertium,& hic produBus numerus in quartum, t^r fie àein 
ceps,donec omnes numeri fint multipltcati. ) effe quadratû 
cuius latus, fiue radix eft numerus ex primo in quartum ,, 
vel ex fecundo in tertium genitus.Nam ex multiplicatiene 
mutila omnium q.numercrum inter fe idem procreatur nu-
merus,quem producit numerus faBus ex primo in quartum 
fi in produBum ex fecundo in tertium ( qui prcduBo expri 
mo in quartum nqualis esl)multiplicetur.^itando autem. 
funt 6numeri fiue continue,fiue non continue proportion a-, 
les , dummodobini numeri proportionem coniinuam inter -
rumpentes fint quoque non continue proportiofnales,fiefcu-
bus ex mutua multiplicatiene omnium 6. numerorum in-
ter fe,cuius radix, latufue eft numerus ex multiplication^ 
extremorum,vel duorum quorumlibet ab extremis nquali- , 
ter dis~lantium,produBos: qui videlicet gignitur ex nume-
ro,qnifit ex duobus extremis inter fe multiplieatis,in fe cu-
bice multiplieato.hvc eft ,femel in fe,nimirum inproduBu 
ex ducbus,qui funt extremis proximi, & iterum in produ-
Bum,quando videlicet hic produBus numerus ducitur in 
produBum ex duobus medijs : quippe cum très hi numeri 
produBifint inter fe tquales. 

1*1 I. > 
SI, propofitis quoteunque termini s continue profortiona 

libus, minus extremum à maiore fubtrahatur,(^ reliquat 
numerus 

SCD LYON 1



L I B E %, V. 59S 
numerus per numerum vna vnitate minorem denominato-
re proportionis, (quam quilibet propofitorum numeroriï ad 
minorem habet,qui illi proximus etl) diuidatur, Quotient 
denique maiori extremo aiijciatur,conjlabiturfumma om-
nium terminorum.Vt hic in proportione continua tripla . 

2. 6, 18. y4. 162. 4S6. /458. 4374. 13122. 

Dempto minore extremo z.ex maicre 13122. & relique 
numéro 13 1 zo.diuifo per 2.per numerum fcilicet vna vni-
tate minorem denominatore ç.prcporiionis triph„qua qui-
libet eorum numerorttm ad proxime antecedcntem mino-
rem habet,fit Quotient 6$ 60. cuifi addatur maius extre-
mum 131 Z2.fit fumma omnium 19682. Item in bac fe/qui. 
tertia continua, 

143. 324- 4l*<- 17<*- 7<?8, 1024, 

SubduUo minore extremo 24?. ex maiore 1 ez4- & reii-
quo numéro 78 /.diuifo per ~|-, (qui numerus vna vnitate 
minor eft denominatore i—-.)fît Quotient 2243. Addito 
ergo maiore extremo lozq.fit omnium terminorum fumma 

ITAQVE vt vides, ad explorar.dam fummam quct-
cunque terminorum proportionalitatis Geometrics. fatis eft, 
■fi duo extremi cognofcantur, vna cum proporticnit denomi 
tore. Quo veto artificio inueftigandus fit vltimus terminus 
cuiufutsproportionalitatis Geometrics. quotcunque termi-
norum,etiamfimedios numéros ignoremus, copiofe tradidi 
mus in progreffiunibus in noslra Arithmetica praclica,vt 

\fuperuacaneumfit,ea hoc loco repetere . 
i i i i. 

P RO P O S I TIS quotlibet numeris fe mutuo nquali-
ter fuperantibus, id est, Arithmetice proportionalibus $fi 
totidë alij numeri fumantur habentes eafdem proportiones, 
quas illi eodemerdine fumpti ; fuperabunt fe quoque pofte-
riores bi numeri s.qualiter, hoc eft, erunt Arithmetice pro-
portionales,ficut illi. Vtfifex hi numeri,^^

i
tt
t
iz.z6.i^. 

Arithme. 
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Arithmetice proportionales proponantur,fumanturque ulij 
fex eum tjfdem propertionibus,cuiufmodi funt ki,io. j y.yo. 
6y. %o,<)<).comperiss ipfos quoque Arithmetice effe propor-
tionales;quippe cumbabexnt differentittm \ %.Sed cauepu-
tes.hanc proprietatem poffe conuerti : Neque enim fi dentur 
quotuis numeri Arithmetice proportionales,^ totidem alij 
Arithmetice quoque proportionnes fumant ut;etiamfi' utro 
bique ettdem fit differentia , neceffarie ht Mis proportiona-
les erunt.Id quod perfpicuum eft in hifce duabus propertie-
nalitatibus Arithmeticis. 

a. 4. 6. 8. to. iz. 14. 16. i$. zo. 

j. %. 7. 9. 11. 13. if. 17. /9. zi. 

Vbi prioris duo primi numeri 1. 4. habent proportionem 
duplam,at poslerioris duo primi 3-îfuperbipartientem ter-
tias.Item primus numerus 3. in pofteriore ordine ad primii 
numerum z.in ordine priore habet fefquialteram proportio-
nem,fecundus autem %.adfecundum q.fefquiquartam.&c. 

V. 
DVOBVS quibufuis numeris datis ,fieorum alterutre 

in quotlibet partes diftributo .(inguls, partes in alterum du-
ettntur, & finguli numeri produiii perpriorem numerum 
diuidantur,confiaient omnes Quotientes fimul fumpti po-
fteriorem numerum , habebunique ordine eafdem omnino 
proportionis inter fe,quas partes prions numeri inter fe co-
dent ordine habenr.atfinguli Shtotientes, fiue partes pofte-
rioris numeri adfingulas partes prioris , vt prima ad pri. 
mam,fecunda ad fecundum , &c. "vnam eandemque pror-
fus habebunt proportionem . Veluti, datis duobus numeris 
57. 28 y, fi prier fecetur in partes , qui fimul addits. ipfum 
conficiant,z.s.t0.40earum quilibet in pofteriorem nu 
merutn 18?.ducatur,gignentur hi numeri,570.1415.28 ?o. 
11400. qttibusfigillatim per numerum priorVm sy. diuifis, 
fiunt Qnotientes3io zy. so. zoo. qui invnam co/leétifum 
mam co^fît^mgt pofteriorem numerum 285. habentque^ 

eafdem 
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eafdem proportions!, quai habent partes a.<;. 10.40. nimi-
rum duplam fefquialteram,duplam, & quadruplam : fin-
guli vero aifingulas parte t,vt 10. ad 2. & zf. ad s. & jo. 
ad 10.& 200.ad 4o.eandem omninoproportionem habent, 
nimirum quintuplam . 

E AS D E M' partes numeri pofterioris obtinebis,fieum 
per priorem,qui in partes dilîributus eft,partiaris,Quotien 
temque faiium in fingulaspartes eiujdem prioris numeri 
ducas.Vt in eodem exemple, diuifo numéro zi^.per 57. fit 
Quotient ^.quo duclo in z.^.io.^o.partes numeri 57. fiunt 
pattes numeri 2%%.hl,\o. 2%. $0. zoo.vt prius. 

H I N C facile elicitur, quopailo duo quilibet numeri 
fecandi fint in partes componentes ipfis numeris étquales, 
ita vt partes vnius fint partibus alterius proportionales, 
collatis tum partibus vtriufq; numeri inter fi,tum & par-
tibus vnius cum partibus alterius. Atque hac pvaprietateu 
nititur tertia ratio Aislribuendi numerum propofitum in 
quotuis partes Arithmetice proportion aie s,quam m régula 
1 o.proportionalitatis Arithmetice,prtfcripfimus.Na fum-
ptis totidsm numeris Arithmetice proportionalibus,erit eo-
rum fumma , numerus in illos , tanquam in partes iffum 
componentes,diuifus . Quare fifinguia bu parte; in daium 
numerum ducantur , Qr producti numeri per fummam il~ 
lam dtuidantur, Vel fi per affumptorttm numerorum fum-
mam datus numerus diuidatur , ac Quotient in fir.gulos 
eos numéros ducatur 3 producentur partes tùtidtni numeri 
propofiti in eijdem proportionibus . Qitare Aruh?;.etlcts 
quoque proportionales erunt ,vt ex antccedenie régula 4. 
mantfeftum esl. 

V /. 

QV OTLTJSET numeris continue proportiùnalibus 
datis , erunt torum dijferentii continue quoque in èadem 
proportione proportionales. Vt in appofito exemplo tam nu-
meri, quam eorum différente, habent continuant propur-
tionem fefquialteram. 

Pp 3. , Pif» 
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Differentis,, 1 ;z 1 48 1 72 1 108 1 762 1 243 l 

1 o"4 1 96 1 144I zi6 1 324 1 4Stf 1 729 

Eadem ratione in hoc aljero exemple, quod fequitur,ha-
bent & numeri, & eorum differentis, duplam proportio-
nem . Vbi vides differentias non differre à numeris dupltt 
proportionis,quorum funt differentis,. Id quod foli propor-
tioni dupi.% cuicunque accidit : quia in ea quilibet nume-
rus maior proxime prscedentem minorem fuperat ipfomet 
numéro proxime antécédente,cuius duplus est,hoc eft,quem 
bis continet. 

Differentis. \i \ 14) ï8j j6\ti$2Z*\&2\if9&\ 
H-/4 I 2.8| $6 I i f ̂ I^24'4481S9617^21 

VII. 

DATIS quàtcunque numeris continue propernonali-
bus,ft eorum fumma per eosfigitlatim diuidatur,erat Quo-
tientes conuerfo ordine in eadem proportione continue pro-
portionales . Et fi Quotientum fumma per ipfos Quotientes 
figillatim diuidatttr , creabuntnr ijdem prorfus Quotient es 
'ordine conuerfo : atque ita in infinitum.Summa autem eo-
rum Quotientum squalis erit numéro, qui fit ex primo 
Quottente in vltimum , vel ex multiplicatiene duorS quo-
rumlibet ab extremis squaliter diftantium , vel denique, 
fi terminorum numerus eft impar, ex medio in feipfum du-
Bo.Quod fane incredibile videri poffit. Exempli caufa . Si 
dentur hi 4.numericontinué proportionales tn proportione 
dupla.z.6. j 2. 24, fieorum fumma 4^. per fingulos diuida-
tttr,erHM Quotient es ï fi 7-—. conuerfo ordine 
in eadem proportione dupla continue proportionales . Et ji 
per hofee Quotient es diuidatttr eorum fumma -28 4-. predi-
bunt ordine conuerfo ijdem omnino Quotientes,& ita tiein-
ceps in infinitum. Ipfa vero fumma. z%-^-.squalis eïlnume 
ro,quifit ex 1 $.in ï~. vel ex 7-*-. in z~. Sic etiam datis 
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his j.terminis in cotinua proportione tripla,z.6. iS.f 4. ro"2. 
\fieorum fummam partiemurper eos figtllattm , officie mus 
hos <;.Quotientes. 121.40-^-./ z~i4~~.i~~. in eadem 
continua proportione tripla.Quorum fumma i)io-j-~.pro-
ducitur vel ex 121. in 1 * ■ ° . x>W 4 c-f-. *"* 4 l~y • vel 
denique ex 1 }~—,infeipfum.Vbi duo conpderatione funt di 
gna.Vrimum,quando terminorum numerus eft impar,fum-
mam Quotientum effe numerum quadratum , cuius radix 
eft médius terminus : quippe qui ex medio termina in feip 
fum duclo procrsetur,vt dicJum eft.Deinde, eafdem femper 
Quotientes gigni ex dï'.itfîone fumm/t quotcunque termi 
norum proportionis eiufdem contintts.,quantumuis termini 
illi fint magnt , aut parut , dummodo terminorum numerus 
idem femper fit. Velutififint très termini continue dupliq-
ue magnifiue paruii eruntperpetuo hi Quotientes, 7. 
zf^-.Sifint quatucr,hi Quoi-ientes^runt^f-.j-^-.^-^-. 
In quinque numeris continue triplis,erunt ht femper 6)^0.. 
tientes,\zï,4<ih~.i 3~A~~-.\ \- ° .Ac denique in qui» 
quemumeris'Co'ntinuamproportionemfefquialtèram haben 
tibus rcperientur hi Quotientes. 1;N -8-f—~f. f 
S s 4 • ~ 

E X hac proprietate inueniemns quotcunque terminas 
in data proportione continué proportionales, quorum fum. 
ma squalis fil numero,qmfit ab extremis inter fe multipli 
catis,vel ex duobus medifs quibuslibet nqualiter diftanti-
i>us ab extremis,vel etiani ex termino medio in feipfum du 
c}o fi numerus terminorum fuerit impar, Nam fi fumantur 
tôt iertntrà in data proportione continue proportionales, 
(juot inueniendi funt,fiue magni,fiue parui,eorumque fum-
ma per esfdem feorfum diuidatur, èrunt Quotietes numeri, 
qui difiderafitur.Quod fi fumma debeat effe numerus qua-
Àratus, œccipiendi érum termini, quorum numerus impar 
\fit, & dato numéro terminorum impari aqualis, ère- Q^tt 
res miraeuli inslar quodammedo cenferi poffit, dari pof-

\fe in data proportione, quotqUot quis iufferit, terminos 
continue proportionales, quorum fumma ex multiplie a-
tione peimi termini in vltimum gignatur : cum contra-
rium huius experiamur in omnibus proportionibus cen-

Pp 4« ttnuis 
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tinuis in&qualitatis , quarum termini fint numeri. in* 
tegri;ér in alijs etiam omnibus,quarum numeri fraBiones 
habent admixtas,nifi ht numeri Quotietes fint produBi ex 
diuifions s unis, alicuius quotiuque terminera continue pro 
portionaliiî,per ipfos termines proportionales , vt diximus . 

EO D E M modo fatisfaciemus qutftieni ,fiquis pttat 
duos numéros datant habentes propcrtionem.quoru. fumma . 
tqualis fit numéro ex eorum multiplie atione <ynius in 
alterum procréâto.Nam fifumantur quilibet duo. numeri 
in proportione data,atque eorum fumma per eofdem figiUa 
tim dittidatHr,fatisfiet qusftioni propofits. per Qhtotiëtes in-
uentos. Vt fi cupiat quis duos numéros, inter quos rtptriâ 
tur propertto tripla juperbipartiens nouas, accipismus vel 
hes duos numéros zç.y.vel 87.zj.proportionem datam ha-
bentts.vel aises quofuis.Summa etenim priorum iS.diuifa 
per 2.9. & 9 vel pofieriorum fumma 1 VA, per 87 & z-j.diui-
fa dabit Quotientes, - & 4-f-. proportionem gandem 
habentes,quam Z9.& ç.vel %1.ér zj.ordine tamen canner 
f>>&quorum aggregatum esl î-\-^~-j--qui videlicet nume 
rustxducluttiarn\-T—,in4~.gignttur. 

VIII, 
IN TER duos quofcunq;numeros conilituemus mediït 

Geometrice praportionalem,fi eos inter fe multiplicemus,& 
procréât! numsri radicë quadratam acapiam-is.Vt datis 
duobus numeris 6.&Ç)6.ex vno in alteru fit numerus 576. 
cuius rtdtx quadrata z^.erit medio loceproportionalis in' 
ter dates numéros hoc medo,6.i\.c)6.Na $6.ad z^.hsbent 
proportionem quadtuplam,qualem etiam habent z^.add. 
Itaque fi inter datas duos numéros coftituîdus fit numerus 
médius rationalis,qui videlicet exprimi pefsit, neceffe eft-, 
vt numerus ex vno in alteru produBus fit quadratus.Nifi-
enim quadratus lit, no habebit radic'e in numeris,fed eius 
radix erit numerus,qui Arithmeticifurdu,v;l irrationalë. 
votant, explicantque hoc modo,radix quadrata talis nu-
meri.Velutt,datis duobus numeris j.Cf çi-fiet ex vno in al-
terum numerus 6j, qui radicem non habet. Dicemus ergo 
radicem quadratam numeri 61. qui quide numeris expri-

mi ne-
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7- [& q- I 9-

mi acquit, ejfe medio loci proportionalem i nter numéros d» 
tos 7. (jf ç.hoc modo,qus, quidem ru-
dix maior eft,quam y.cum huius qua-
dratum fit ^.y.minor vero quam 8 . 
eum huius quadratumfit 6^, Neque 

vero numerus y.cum alïquafrailionesqui médius esl inter 
T.& i-radix ejfe poteft, etiamfi vnitas in infinitum cogite-
ut effe diuifa-.quia omnis ta lis numerus cum fractione pro-
ettcit numerum cumfraciione.vt ad dejîn.S. demmslrabi-
nus,cuiufmodi non esl numerus 6}. 

I X. 

Sï epuis inuenire velit très numéros in Arithtnttic* f re-
port ionalit'ate, inter quottom biribs finguli cadat medij Geo-
mtrice-pr*portionalcs,*ffequetur id hac ratione.Sumantur 
trs numeri quicit»qué-,q'uorum feeundus primi fit quintu 
fks,&tertius eiufiem primi feptuplus.Quttdrati enim nu 
m-ri eorum erunt Arithmetice proportionales, &primut 
ntmerus acceptus in felundum duBus producet médium 
pnportionalem Gtometrict inter primu quadratiï,& fecun 
dtttifin proportione primi ajfumpti numeri ad fecundum,fa 
cuidus vero numerus affumptut in tertium duBus gignet 
meiiumpropertionitlem'inter fecundum qu*dratum,Q> ter 
tiun, in propertione,quam inter fe habent fecundu s ac ter 
tiu. numerus affumptus. Id quod perfpicut in hoc txemplo J 
apparet. 

Tris nu.ajfump.{P>imus.$.\quintup. pri.*o.\Septtfp; pri, s6. 
Qtad Arit.pro.\ 64 1600 I 3iî6i 
Midij' Geomet, BZO 1Z40 

Lifferentia enim trium quadratorum eft 1556. éf medij 
propirtlonales inter eos, 3 zo,& zz/^o.produBi ex S.in 40.et 
ex p. in f 6. 

HIN C facile reperies très numéros quadratos, qui fe 
tqua-
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tqualibus différentes mutuo fupereht ,fiproradicibus eoru 
famés très numéros, quorum fecundusfit primiguintuplus, 
& tertius eiufdem primi feptupli(i,vtdixinlus . 

PARI ratione,dato queuis qkadraie•', reperientur tdij 
duo maintes eu ilio canflitaentesprcportionalitatsm Arith-
meticam.Si enim radix datt quadjatiftaiUaiur'primusnu 
mérus,&alif duo numeri fumanmr,quorum alter illius ra\ 
dicis fit quintuplus,& feptitpius alter, erttt quadrati n'um: 
ri horum duorum numerorum , quos qunrimus. Vt 'fidetttr 
quadratus numerus 6Hf.eriteius radix S.primus numertt, 

\fecundus,4.o.& tertius.ïé.&c. 
I N V E NJTI S autem.tribus quadratis Arithmet've 

proportionaltbus,fi eos per quemuis numerum eundem mil 
tiptices,vel pér quamuis paitem aliquatam,fi..qUam. habit, 
diuidas,etut ptodttiii quoque numeri,aut Quoti'èt&s Arth 
metice proportionalesjnter quortltm binas finguli etiam. ne 
[dij mGeometrica preportionalitat^.intereipiuntur;.qui ne-
\dtj reperientur eodcin*jnod(>,fi,nimtrum'medij■inter qnaèa 
tes inuëtcs per eundë.iiium numerti multiplieenttir^vel ter 
tandem illam p&rtem aliquota diaidtfntur.Vtjt fuperices 
quadrati, vna cum medqs prcpor.tionalibus duplicentur , 

\creabuntur hi numeri. . 

ArithmetiproportioX izs \ ~ 1 3200 1 
Medfy Geonutu A 1 640 1 

Si ver» diuidantur ijdem per Z.partem aliquotam com-
munem yu*>dratorum-,( funt autem-qv^libet"partes aiiquo 
te, quadratorum.partes etiam aliquotî mediorum ) predi-
bunthi bumeri ,.

 :
 j 

Axhhm^.proppftfo.\ _'S 1 . I ...ic» I '292 

M edij .Geometr* 1 1 4.?. X , i -'Soi 

\Habebunt autem hi numerilhoc modo inuenti eafdefimpre 
prtipcrtioïics,qua.s quadrati, eoruqne medij inter fe lubent. 
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Quod fi hos %. zoo.^i. diuidas per ^.inuenies alioi■ z. jo. 
98. Arithmetice proportionales, inter qttos cadunt Geome-
trice medij,co.& 70,Et fi denique hos z.so.pS partiaris per 
i.habebis alios,i.2^.4^.inter quos medij Geometricefunt, 

V BI hoc etiam admiraione uidetur dignum, quando-
cunque inter très numéros Arithmetice proportionales,fiue 
quadrati fint,fiue no,cadunt duo medij Geometrice propor-
tionales, -vnus inter primi fffecundum , & inter fecundii 
ac tertium aiter,quadratum prioris medij, & quadrâtum 
fecundi numeri Arithmetia proportionalitatis,& quttdra 
tiiposierioris medij eonftituere proportionalitate Arithme-
ticam. Vt inpofteriori exemple,quadrati numeri horîi triii 
numerorum, 40.20 0.2s 0 .funt 1600.40000.7Z4.00. Arithmeti-
ce proportionales, habent es dijferentiam tandem commu-
nem 3o\oo.&fic de cueris. 

X. 
INTER quofcunque duos numéros reperiemus quot-

cunq\medios continue proportionales,iucunda fane,&arti 
ficioj'a operatione-.quam -vtplanius explicem,dicenda pau-
ca funt de radicum generibus,& quo paBo numeri ex fuis 
raiuibusgignê.tur.In omni ergo proportione continua,qun 
ab 1 .incip tuftcundus terminus radix eîl omnium numéro -
rum infequentium.Ea enim radix bis pofita,atque ita in fe 
ipfam diiciaproducit tertiiï ttrminii,qui esl numerus qua 
drtitus,radixque ipfa quadrata dicitur. Eadem radix ter 
pofita, & primum in fe, & iterum in produBum multipli-
cata gignit quartum terminum,qui cubus esl, i&propterea 
radix .eius cubica appellatur.Denique fi eadem radix pona 
tur quater,& fiant très multiplicationes,primum in fe,de-
inde in produBum,tertio iterum in vltimum produBu, fiet 
quintus tertninus.Etfiponatur quinquies,fiantq. quatuor 
ordine multiplicatiene s,or ietur fextus terminus, atque ita 
in infinit ii:Quo paBo autem omneshi radiées nominari de 
beant,(jpfignari,non efi huius loci declarare,fed ad Alge-
bram tôt a hsicres fpettat, <vbi ttiâ decebimus, qua artt ex 
data numéro er.uèd&fint.Nunc ,vt intelligatur res, de que 

agimus 
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agimus , notands funt très infrafcripti proportionalitates 
continus, quarum dut primé, funt Arithmttics,, nimirum 
dus feries naturales numerorum ab î.incipientes.tertia ve 
ro Geometrica ab i. quoque initium ducens. Vbi perSficue^, 

apparebit,qukm egregium vfum habeat feries numerorum 
naturalis in re prepofita . 

Numerus mediorum. \ 1 il 4I fl 6 \Q-C. 

Numeri fignificante s radiées. 1 ldil}! 4I s\ 6\ 7 \&c. 

Numeri Geometr.propor. 11I2I4 Ish iglj^164! izS\&c. 

Prima compleftitur numéros medicrum conïiituendorù, 
fecunda numéros, qui fignificant gênera radtcum, hoc esl, 
quoties terminus fecundus tertit propcrtscnalitatis, quem 
radicem omnium infequentium diximus, ordine ptni de-
beat , vt multiplicatos numéros proportionalitatis Geome-
trice. illis refpondentes proereet.Verbi gratta , vnitas medij 
ordinis fïgntficat, numerum 3. tertij ordinis , qui radix eft 
omnium aliorum ,femel pofitum non effe multiplieandum, 
fed ipfummet ejfe radicem omnium ex nulla fui multiplica-
tiene producium . At numerus z.tiufdem fecundi ordinis 
indicat, tandem radicem 2. tertij ordinis pofitam bis hoc 
modo,z.z.& ita in fe multiplicatam gignere ^.tertium ter-
minum einfdem tertij ordinis. Sic numerut 3. medij ordinis 
dénotât, radicem eandtm 2. infimi ordinis pofitam ter hoc 
modo,z.2.z atque ita multiplicatam producere 8. quartum 
terminum infimi ordinis . Nam ex radice z. primo loco po-
fita in eandem z.pofitam fecundo loco fit numerus 4. ér-ex 

hoc producio in radicem z. tertio pofitam loco gignitur nu-
merus S. quartus nimirum proportionalitatis Géométrie* 
fub numéro 3. ordinis fecundi. Idem dices de alqs.Vt ver-
bigratta numerus j.fecundte proportionalitatis monftrat, 
radicem eandem z tertij ordinis pofitam fepties, hocpatlo, 
z.2.z.2.z.z,z.& in fe continue fexies multiplicatam produ 
ce*e izS. oBauum numerum Géométries proportionalita-
tis illi numéro 7. fuppofitum , Nam ex 2. primi loci in 2. 

 fecundi 
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fecundi loci f.unt 4. ©• 4. in z. tertij loci fiunt 8 . & ex 
S. in 2- quarts loci funt 16, & ex 16. in z.quinti loti fiunt 
ji, & ex 12. in z.fexti loci fiunt 64. (j> denique ex 64. in 
2. feptimi Itcifiunt 1 zS.&c. Atque hoc non folum verum 
eïi in propofita proportione continua dupla,fedin omnibus 
alijs ab vnitate incipientibus , quicunque numerus fecun-
dum locum occupettanquam radix aliorum , Q> qui pro-
portionem denominat. 

I T A QV E fi conjlituere vis quotlibet medios inter 
duos propefitos numéros , cape numerum mediorum confit' 
tuendorum in primo ordine. Nam ex vtroque numéro da-
ta extrahenda es! radix,qun toties ordine pofita, & conti-
nue multiplicata vtrumque producat,quot vnitates conti-
nemur in numéro fecundi ordinis,qui infra numerum me-
diorum confiituendorum in fupremo ordine acceptum fcri 
ptus elî. Radiées inuentas fub datis numeris eolloca,quam-
qite fub fuo,& ab eifdem ajcende per eontinuam vtrtujque 
multiplicationem , (ducendo primum quamque radicem 
in fefdeinde m numerum produBum, & fie deinceps. ) ita 
vt duos proportionalitates Geometricas multipliées iniii-
tuas à radicibus incipientes , & ab eifdem denomhiatas, 
tôt terminorum.

t
Cexclufis datis duobus numeris) quot me. 

dij termini qu&runtur, Poft bac fingulos terminas vnius 
ordinis duc tn fingulos terminas alterius ordinis aduerfas, 
& oppofitos , hoc eïi , maximum vnius in minimum alte-
rius: proximum deinde fub Mo in proximum ftipra hune, 
&>c. Ita vt in vno ordine femper defeendat à fupremo ad 
infimum vfque ,in altero vero ab infimo vfque ad fupre-
mum afcendaSyVt m exemplts patebit. Numeri enim pro-
creati dabunt médias terminas, quos qus.rimus . Exempli 
caufa ,fitnter 9. & 144. inueniendus fit vnus terminus 
medio loco proportionalts , Jumemus in primo ordine I. 0> 
fub hoc termino in fecundo ordine numerum i.qui indicat, 
ex vtroque numéro data eruendam tffe radicem quadra-
tam, qua. videlicet bis pofita , per eius multipl'uationem 
vtrumque producat , vt declarauimus . Radiées autem 
quadrati inuent*. funt 12. Et quia vnus tantum mé-
dius terminus defideratur,non funt tnBffuenda. proportio-

nalitates 
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militâtes Geometrics. À radicibus incipientes , qus. plures-
terminos habeât, fed ipfi radiées inter fe multipl'-cadt.Tiu 
merus enim procreatus 56. erit medio loco proportionalis 
inter 9. & 144 Vt hic vides, 9. 36. 144. Sic etiam fi inter 
r8. cè* confiituendus fit ■vaut terminus médius : quo-
niam ht numeri radiées quadratas non habent,fignabimus 
priorem hoc modo, R.q.i%. pofieriorem autemfie. R. q.z8€. 
Ht autem radiées inter fe multiplic.att faciunt 72. termi-

I num médium propertionalem inter 1%. & 288. hoc modo 
iS. 72,288. Vbi etiam admiratione dignum eSi , duos nu-
méros , quorum neuter poteft ejferri , inter fe multiplicatos 
gignere numerum rationalem : tutus rei demtnftratio ex 
lib. 10. petenda eft.ÇHuo paBo autem inter fe multiplican-
difint duo numeri furdi, qui nimirum ejferri non pofjunt, 
quales junt R.q.iS. & R- q-^SS. docebimus in Algebra. 

RVRSVS fi dati fint duo numerild. &6zj. inter 
quos très medij conflitttendifint, ac cipiemus in primo ordi-
ne numerum mediorum 3. cui in ordine fecundo fubfcribi-
tur numerus 4, Igitur ex vtroque dato numéro extrahenda 
efi radtx,qmi quater pofïta,&> continue multiplicata vtrS 
que producat, qua, quairati quadrata , vel %enfiz.enfica 
diei felet, cuiufmodi in dat0 exemple funt i. & Confit. 

I tues ergo hos ordines trium terminorum fub 16. 61s. 
Geometrice proportionalium in proportione multipliei, in-
cidentes ab eifdem radicibus 2.(5* à qmbus proportienes 
horum ordinum denominantur, ut hic apparet. 

la 1 40 1 IOO 1 1J0 1 625 

8 I2J 

4 
z 5 

Ex 8. fttpremo primi ordinis in y. infimum fecundi ordi-
msfiunt 40. pro primo medio. Ex 4. in zi.fiunt 100. pr» 
medio fecundo. Deniqut ex z.in 12%. fiunt 2$o. pro tertio 
medio. t 

SCI-
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S C 1 7' V autem dignum ejl, medios terminus inuen 

tos cum duobus extremis datis conttnereproportionem eon 
tinuam eam, qu& inter radiées datorum numererum repe-
ritur. Sic enim indato exemple vides ita effeôzj. ad zso. 
fa 2%Q. ad 10.0. fa too.ad 40. fa 40. ad 16. vt f. ad à. 

6juapropn~ , inuentis radtcibus,fimater per\minorem di-
utdatur, fa per §)uotientem , qj*i denominator eft propor-
tionis radicur» inuentarum,viultiplicetur minor nttmerus 
datus , (jt produBus numerus rurfum per eundem^ue. 
tientem multiplicetur,atque ita deinceps,conslituentur in 
ter duos extremos datos medij termini ïjde , etiam fi duo ilii 
crdines propcrtionum multiplicium à radicibus denomina 
tarum non infiituantur. Vt in exemple dato.Diuifa radi-
ée <.per radicem z.fit Quotiens 2-f-. denominator videli-
cet prnportïonis s. ad 2. Si igitur ducas minorem numerum 
datum 16. in z~.gignes ^o.primum médium; Etfirurfus 
ducas 40.i» z-~.prccreabisioo.fzcundum.medium'.Et de-
nique fi 1 o o . ducas in 2-|-. produces Î 50, tertittm 
médium. 

PERSPTCVVM autem est, inter datos quaslibet 
numéros non fsmper conftitui pojfe numerum texminorum 
propofitum,qui fint rationales.-prcpterea quod dati numeri 
non habentfemper Mas radiées,qus. extrabenda[tint : aut 
terte non habent eâ proportionë, quam aliqui duo numeri, 
ex quihus en radtces poffunt extr,ahi,quod etiam fatis effet. 
Sicut enim inter 16. fa 61 y. qui habtnt radiées quadraii-
quadratasjjoc efi,qu& quater pofits. eos fuis multiplieario-
nibus producunt,tres medij terminiincidunt: ita qnoq in-
ter \S.fa 187$ .qui Mis i6.fa6z<;.proportionaUsfunt, li 
cet non habeantfimilts radie es,cadunt très medtj termini, 
vt hic patctAS. 1 20.300.7? 0. \STy-

§yy A M O B R E M fiquis defideret duos numeros,in 
ter quos cadat,quctquct vo les,termini medij rationales in 
data proportione,acctpieudi funt duo numeri quomodocun 
que datam habentes proportionem. Zorttm. fi.vterq.fitoties 
penatur , quot termini medtj qu&rendi funt, faadbucfe-
mel,fa continue multiplicetur, erunt vltimi duo numeri 
produB:,quos quitrimits: Inter eos .». medij termini confii-

taentur 
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tuentur eo mode , quem expofuimus; hoc efi,vel infiitumdo 
fub Mis duos ordiaes proportionum multiplicium, quas af-
fumpti numeri dénomment, tôt terminorum , quot medij 
termini qu&runtur, vel multiplieAndo minorem eorum per 
denominatorem proportionis dati, qui eftinter acceptas 
ducs numéros, fac. Verhigratin,fiquis velit duos numéros, 
inter quos consîituipojftnt quatuor termini medij rationa-
les in proportionë fuperbipartiente tertias,cuius denomina-
tor efi fumemus duos numéros 6. fa io. habentes da-
tant proportionem[uperbipartientem teftias, fa vtntmque 
quinquies ponemus hoc modo,6.6.6.6.6.fa lo.io.io.ia.to. 
Ex multiplicatione enim continua vtriufque exijlent ht 
numeri jj7â. fa looooo. inter quos constitues quatuor 
medios numéros proportionales, ut hic vides. 

7776 I ig6o\i T6oO|36ooo|6oooo lOOOOO: 

1296 10000 

216 1000 

3« 100 

6 10 

§lui quidtm medij termini inueniuntur vel ex Jiçâ.in 
10. fa ex 216. in xotx fa ex iê.in 1 oco.fa ex 6.in roooo. 
vel ex denominatore I-f-. proportionis fiiperbipartientis 
tertias in minorem numerum imtentum 7776. fa iterum 
in numerum prodkHum, fac. 

XI. 
NVMEK.VM qtiemcunque datum diflrîbuemusin quot-

uis partes proportionales Gecmetrice in daJa proportionë 
hoc modo. Cape tôt numéros côtinue proportionales in data 
proportionëfiue minimes, fiue non minimes , in quot partes 
datits numerus dtjlribuendus efl,faper eorttm[urnmam da 
tum numerumpartire. Quotient namque perJingules ter-
mines in data proportionë acceptes multiplieatus procréa-
bit partes dati numeri feruantes datam proportionem tn-

<- ter 
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ter fe.Velutifidatu-s numerus -j^d.fecandjis fit in 6. fartes 
continue -proportionales in proportionë dupla ; fi fumantur 
6. termini continue dupli, 3 6, 12.2+.48.96,quorumfum-
ma esJ îSç- & per hanc fummam datus numerus 75 6. di-
uidatur, .Quotient autem 4. per jlrtgulos acceptas numé-
ros multipjicetut t-proereabuntur hi C. numeri continua 
dupli, conficiente.fque fimul in imam fummam collecli da-
tum numerum 75 e.videlicet. 

12. ^4. 48. 96. IQZ. 384; 

Ëa.dém partes inuen.ientur,fi fumantur Ai.al-f ô.numeri 
continue dupli,—-^—.~r^~— -f—.— 
-tf^^quoryftrnma,-esi:,—-!

r
^-.. VctêfJi.dltfctoS. 2»». 

4.00.S00.1 600.1100.quorum furnmaefi 6300.Nam datus nu 
merus 7?ô.diuifus per fummâ priorem ———-^-.facit 1 zoo. 
qui Quotient duclus in primtlm numerii accepta

 t
 * . 

âW/f primam partem 1 z.iit prius, <frc. At idem humérus 
datas 7 S 6<diuifus per pofiericrem fummam éioo.facit Qjto 
tien'tem

 6
 | * dutius m primum numerum affum 

ptum loo.producit eandi parte prima 1 i*{j> fie de c&teris. 
QV O D fi cupias numerum, quifecari poffit in quotuis 

partes proportionales fine vllafraéfione, ( Nam nififérue-
tur id,'jubd iam prncip'iemus,incidemus plerunque infra 
clioues) affequeris propofitum ,fi fumas quemcun^ue 'nu-
mer uni r/iulitplic em (anima, totiiem termmorum propor-
tionalmm affumptorttm. Vt fi quis qttnrat numerum , qui 
polfit diftribui in f. numéros intègresfefqui-alteram propor-
tionem continuant habentes; fumptis f. terrninirhifefqui-
alt.era .proportionë continue quibjtfeunque, ztt 64. 96.144, 
216,. 324. quorumfurfimaeftt^i. accipiemns huius fam-
ms. quemjsunque numerum multiplicem,nimirum décupla 
Z^no.Hic entm ptr pneeptumtraditum fecabithr in s.nu-
méros intégras proportionis fefquialters. continue., cum eo 
dtuifo per fummam acceptorum numercrum•,&ttotiens ne' 
cefjariofit numerus integer. 

HIHC nulle negotio fatisfaciemus qtn$lioni,qua iubea 
mm in data proportionë cottnna reperire quotuis numéros 

* qui 
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\quiinvnam fummam coUecli constituant numerum que-
\cumque datum. Nam fi datus numerus fecetur in tôt-far-
tes proportionales datx proportionis ,vt doeuimus , foluta 
erit quaftio, Vt fi quis inuenire velit 4. numéros tripls. pro-
pertionis continut,quorum fummafît 100. fecadui erit hic 
numerus 100. in 4. numéros proportionis tripls., vt m i-f-. 
7~-.zz-~-.67-~.Hi enim confictunt datum numerum 100. 

Quod fi confie ère deheant fumma. 400. erunt numeri qut-
fiti in tripla proportionë continua ht. lO.iO 90.170.Horum 
enim fumma efi 400.Si denique fummam conficere àebeant 
non fuperante i.trunt huittfmodi numeri, 4 ^ ■. 4 * -, -
~-~.Summa enim horum efi -4—§-. hoc efi , 1. 

DE PROPORTIONALIT AT E 
Harmonica. 

I. 
TRES numeri in proportionalitate Harmonica inue 

nientur ex tribus numeris proportianalitatis Arithmetics, 
quibtifcunque,fiprimus in fecundum,ac tertium, &fecun 
dus in tertium multiplie etur . Vt fubiecta exempla de-
monîîrant, 

Arit. 1 i.i.j. 1 3. 7.11. 1 4 6. 8. 1 /0. 60. no. 

Har. 1 z.z.6. lit.3;.77. U4.3z.48. lûoo. 1 IOO.WIT 

— ; — 

In omnibus enim ex primo termino Arithmetics, propor 
tionalitatis in fecundum (°p tertium fit primas ter*ninus 
Harmonies.,!*? fecundus.ex fecundo vero in tertiu, tertius, 

AL l O modo,& in idem recidit, gignitur Harmonica 
preptrtionalitas ex Arithmetica . Nam médius terminus 
Arithmetics. proportionalitatis duêius in extrêmes gignit 
extremos Harmonies, : extremi vero eiufdem.Arithmetics. 
inter fe multiplicati créant médium Harmonies,. Vt in i/f 
de m exemplïs manifeftum eîi . 

HINC fit, extremos terminas Harmonies, proportiona-
litatis, aeproinde Q> differentias,eandem habere proportio-
nem,quam extremi Arithmetics,,ex qua orta osl , habent: 

~ ■ au ta v 4 
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quia vidtlicet extremi Arithmetics per eundem médium 
multiplieati produxerunt Harmonies, extremos . 

Q_VA P RO PTE R fireperiendi fint très numeri pro-
portion alitât i s Harmonics,quorum extremi,atque adeo et 
differentis,datam habeant proportionem,fumendifunt duo 
numeri proportionem datam habentes , fa inter eos médius 
Arithmetics proportionalitatis conflituendus : ac denique 
exhifeetribus terminis inueniendi très m ptoportienalita* 
te Harmonica,vt diximus.Vtfi qutrantur très, quoru ex-
tremi habeant proportionem fefquitertiam ,fumemus 31 fa 
4, inter quos ea proportio reperitur : fed quia eorum fumma 
■jjmpar efi.nonpotesl inter eos co'docari médius integer in 
proportionalitate Arithmttiea,ducemus vtrumque per ait 
quem numerum parem , nimirum pir 2. Inter produites, 
enim 6.8.cadet integer médius proportionalis Arithmetice. 
t.ntmirum femiffis eorum fttmme. Ex his igitur tribus 6. 7 
8. Arithmetice proportionalibus orientur ht très H arment, 
ce proportionales , 41. 48. ?6 quorum extremi,atque adeo 
0> dijferestn , proportienem fefquitertiam datant habent. 

SEQVITl^R etiam, bines numéros trium terminorum 
proport 1 ■malittttis Harmonies binis Arithmetics., ex qua 
erta efl,ce>nierfo ordine effe proportionales : hoc est,in Har-
monica ita effe fectinditm ad primum , ut in Arithmetiea 
tert'ms -si ad fecundum. Item in i'.la fie effe tertium ad fe-
cundum,-jt in bac efi fccttndus ad primum-.quia nimirum 
prières duo m Harmonica preducli funt ex poBerioribus 
duobus in Arithmetiea per primum eundem multiplieatis: 
Duovero pofieriores Harmonies procreati funt ex priori-
bus duobus Arithmetics m tertium duBis.Vt ex fuperiori-
bus exemplis parfpicuum efi . 

V I C I S S I M fi primus numerus Harmonies propor-
tionalitatis ducatur m fecundum,ac tertium , fa fecundus 
in tertium , procreati erunt très numeri Arithmetics pro-
portionalitatis.V el(quodidem efi)fimédius terminus Har 
manies, in duos extremos ducatur , gignentur duo extremi 
Artthmetici.\du» uero extremi Harmonies inter fe multi-
plieati producît mediu Arithmeticsteodent feilicet prorfus 
mi,quoex Arithmetiea proportionalitate Harmonica oriri 

diximus. 
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diximus . Ita vides ex hac Harmonica 2. 3.6. gigni hanc 
Arithmeticam,6. 12.1%. Sine enim ducas primum %. in fe-
cundum 3. fa tertium 6. Item fecundum 3. in tertium 6. 
produces 6iiz.1S.fiue ducas médium %.in extrêmes 2.6. fa 
cies extremos 6.18 fa ex primo 2, in tertium 6. mediu 12. 

HARMONICA proportionalitai dicitur continuari 
vitra très terminos fiue ad maiores numéros progredien-
do.fiue regrediendo ad minores, qttando primi très numeri 
funt proportionales Harmonice, fa tertio adiunguntur duo 
cum eo conHituentes quoque eandem proportionalitatem 
Harmonicam, fa in eadem omnino proportionë. Deinde^> i 
vlttmo,qui quintus efi, adiunguntur eodem modo aiij duo; 
atque vltimo.fue feptimo,alij duo; fa fie in infinitum. Hoc 
autem fit verfus maiores numéros progrediendo,fi poflerio-
res duo numeri ducantur in denominatorem proportionis, 
quam tertius ad primum habet. Vt datis his tribut nume-
ris 2. z.6.Harmonice proportionalibus.fipofieriores duo, 3. 
ô.ducantur in 3. denominatorem proportionis 6. ad l. fient 
p.lS.atque ita erunt iam quinque termini.z.i .6.9.18.Har 
monice proportionales:Etfi pofieriores duo ç.iS- ducantur 
iterum in 3. denominatorem proportionis, erunt feptem hi 
termini,z.^.6 9.18.27.^ 4. continue proportionales Harmo 
nice : fa fie progredi poterimus in infinitum , ita vt femper 
Harmonica proportionalitas continuetur per termines lo-
corum imparium,vt per tertium, quintum , feptimurn, no-
num,&c.Qitod fi verfus minores terminos progredi libeat, 
dmidendt erunt minores duo numeri per denominatorem 
proportionis extremorum-.Et pojieriores duo minores inuen 
ti iterum diuidendi per eundem denominatorë, fa fie dein 
ceps in infiniium.Vt datis his tribus numeris,\ 8.9.6. fi mi-
nores duo,g.6.diuidanturper 3.denominatoremproportio-
nis inter extremos I %.6.fient .7.2 .atque tta erunt iam quin-
que termini,t 8.9. 6.3.1. Et firurfus duo pofieriores inuen ti 
3. 2. diuidantur per eundem denominatorem 3. adiuncli 
erunt vlttmo termine 2. alij duo in Harmonica proportio-
nalitate hoc modo, 18. 9. 6« 3. z. i.-j-.atque ita deinceps 
progredi licebit in infinitum . 

A ;.IO modo, fa cfuidem magis proprie,continuatur pro. 

portio-
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portionalitas Harmonica.fiue ad maiores numéros progre-
diendo,fiue ad minores,quâdo primi très numeri tunt Har 
monice proportionales ; Item , reliflo primo, alij fequentes 
très; fa reliftis duobus, fequentes alij très , atque ita dein-
ceps : Sed in hac centinuatione nunquarri erit eadem pro-
portio inter extremos trium,qus inter extremos aliorû triit. 
Vtinhis ±.numeris, 3.4. 6.11. continuatà dicitur propor-
tionalitas Harmonica,quoniam tam tres't.^,6. quàm très 
4.6.12. Harmonice proportionales funt: fed priorum extre-
mi i.6.proportionem habent duplam.at extremi posleriorû 
4.12. tripla. Item continuatà effe dicitur Harmonica pro-
portionalitas in his quinque terminis.to.X 2.15'.20.20.quia 
fa in tribus,10.1 2. 1 j.fain tribus,iz. if.io. fa in tribus, 
îj.io.iotllarmonica proportionalitas reperitur , licet ex-
tremi quorumlibet trium non habeant ettfdem proportio 
nes.fjfuopaSto autem in vtramque partem hoc modo con-
tinuandafit, qttando continuari potefl, ( neque enim fem-
per ad maiores numéros progrediendo petefl hoc modo ex-
tendi ) a ut quo paélo quotlibet numeri continue Harmoni-
ce proportionales,vt expofuimus,reptrirtpoffint,ex ijs, qus, 
fequuntur, conflabit. 

II. ' 
INTER quofeeis datos duos numéros conslituesmediu 

Harmonice proportionalem.hac ratione.Njtmerum,qui fit 
ex datorum duorum numerorum dijferentia in eorum mi-
nerem,partire per eorundem fummam,§fuotientemque mi-
nori adde.Conflatus enim numerus erit médius, quem qua-
rts. Vel eandem differentiam datorum numerorum duc in 
maiorem,fa produltum partire per eorundem fummam.Si 
enim €}notientem ex maiore date fubtrahas , reliquat fiet 
médius terminus qusfitus.Vt inter duos numéros is.fa 60. 
inuenturus médium duc eorum differentiam AS,in minore 
r ?. fa numerum produilum 67 partire per eorum fum-
mam 75. Nam fi Quotientem ç.minori t^.adijcias, confia 
bis médium terminum I4.vt hicpatet,is . 24.<5o. Eundem 
médium repérées,fi eandem differentiam 4?. ducas in ma-

! iorem 60. fa produilum 2700. per eorum fummam 7?. di-
uidas . Sjuotiens enim 36. ex maiore 60. detraBus relin-
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quet eundem médium terminum 24. 
VIDES ergo , quand0 fumma datorum duorum nume-

rorum non metitur produBum ex eorundem differentia in 
minorem eorum,vel in maiorem,medium inuentum effe ne-
ctffario integrum cum fraBitne . Vt [tinter 7. fa 10. inue-
niendusfit médius, duc eorum differentiam 3. in minorem 
7. fa produBum il. fer eorundem fummam 17.partira. 
Quotient enim . additus eidem minori 7-facit mé-
dium terminum 8 ; * ■ Vt hic vides,7.%—~.io. Quia ta 
1 o.ad 7 habent proportionem fupertriparttentem fepttmas, 
quàm differentia maiorum ad minorttm differen-
t;am i—-~-.V et eorum differentiam z.duc in maiorem 10. 

produBumque numerum 30.partire per eorum fummam 
17. Quotient enim i~—j-.fubtra3us ex maiore lO.reli-
quum faciet eundem médium terminum S—-.-—. 

ALI I tradunt medtj termini inuentionem inter duos 
numéros datos in proportionalitate Harmonica hoc modo. 
Iaticniis duobus minimis numeris in proportionë duertim 
numerorum datorum,iubent Quotientem,qui fit ex diuifio-
ne diff'trentin datorum duorum numerorum per fummam 
minimortim duorum inuentorum, duci in minorem inuen-
tum.cy produBum numerum minori date adijci; Vel eundê 
Quotientem duci in maiorem inuentum, fa produBum nu 
merum ex maiore datefublrahi. Semper er.tm vel Ole eon-
fiatus numerus,vel hic reliquus dabtt médium terminum, 
qui quant tir , Vtfi inter zo.fa 30. fit inueniendtis médius: 
minimi numeri proportionis inter zo.fa }o.funt 1.3. Siigi-
tur differentia datorum numerorum 1 o. diuidatur per in-
nentoruni fummam ?. fit Quotiens 2. quem fiducamus in 
minorem inuentum z.fa produBum a.minort date zo.ad-
damus,velji eundem Quotientem z.ducamus m maiorem 
inuentum ç.fa produBum 6.ex data maiore lo.deniamus, 
inttenietur femper médius terminus Vt hic apparet.zo. 
14. io-

BREVIVS ita médius terminus reperietur. Diuidatur 
datorum numerorum differentia per numerum,qui denomi 
natoreu proportionis,qaam dati numeri habent, vna vni-
tate fuperat. Quotient enim minori termine additus dabtt 

médium 
■ 

SCD LYON 1



L 1 B E V. 615 
tncdium.Vt datis numeris to.no. habentibus proportionem 
quadruplant;/!eorum differëtia 30.diuidatur fer <f. qui nu 
merus denominatorem proportionis vna vnitatefuperat, 
fiet Quotient 6.qui additus minori termino lo.conficiet me 
dium terminum \6.fjoc modo 10.16.40. 

SIED ad memoriem iuuandam inueniemus fortajfe eS 
modius,Çltcet aliquanto longicre cferatttneJmediii termi 
nu inter duos extremos datos,hoc modo. Si duo extremi no 
funt impares.vel pares,fedvnus par,& aiter impur,dupli-
ca illos,Cf inter duplicatos conftitue médium Arithmetice 
proportionalem,qui femper erit femiffis summs. eotu.Per eos 
deinde très numéros Arithmetice proportionales qutre ex 
régula l.tres Harmonice proportionaies..Ita enim wuentus 
erit médius terminus inter duos, qui candi inter fe propor-
tionë habent, qua dati duo extremt.Quod fi fiât,vt primus 
inuenttts ad fewndum, ita primus datus ad aliud^hoc efi, 

\fiper primum inuentum diuidatur numerus ex fecundo in 
uento in primum datum faclus,reperietur médius inter da 
tos dues extremos.Vt fi inter 7 .et lo.inueniedus fit médius, 
duplica eos,vtfiant 14.« zo.Summa enim horit i^.par efi, 
cuias femiffis 1 7.efi médius Arithmetice inter /4. et zo.hoc 
modo 14.17.20.Ex his tribus inuenientur hi très Harmoni 
ce frofortionales,2}8.180.340. Si ergo fiât ,vt primus in-
uentus ziS.ad fecundum zso.ita frimus datus g.adaiiud 
inuenietur numerus S———.qui médius efi Harmonice in-
ter 7.(3* 10. qui ab initio frofofiti fuerunt. 

lit. 
PROPOSITIS duobus numeris , reperiemus tertiU 

vtroque maiorem in frofortionahtate Harmonica,quarido 
id fieri pot efi, ( Pulchre autem cferatio doceba , quando id 
fifri nequeatjhac ratione.Numerum ex vno in alte'Hgeni 
tu partiemur per nurnerum,qui reltnquitur fubtralla am-
borum differentia ex minore termino dato.Quotiens.n.erit 
tertius terminus vtroque date maior.què qu&rtmus. Quod 
fi quando diuifor reperiatur effe 0 vel quando ambcru dif-
ferentia ex minore termino fubtrahi nequit,impofstbile efi, 
datis duobus numeris pojfe adiungi tertiû maiore in fropor 
tionalitate Harmonica. Vtfi duo termini minores dentur 
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iz.\6. diuidemus numerum ex eu procreatum lçz-per.8. 
qui numerus relinquitur,fi amboru diffsrétirt 4. ex minore 
12. detrabatur.bltiotiens enim 24. cum datis duobus con-
fïituit banc Harmonicamproportionalitatem, 12. 16. 24. 
Hanc extendemus,fi ad duos terminos 16.24. tertium ad-
iungamus, nimirum diuidendoiS&.numerum ex 16.in 24. 
factum,per 8,qui numerus remanet,facla fubtralïione dif-
ferentis amborum.qus. efi 8.ex minore 16.Inuentetur enim 
numerus Ag..&uare ita slabunt A.termini Harmonice pro-
portionales, 12.16. 2±. 48.Quedfi tentemus Lis adiungere 
alium maiorem ,frufira iaborabimus. Nam datis duobus 
vltimis 2i,.ât8.ceperietur diuifar ejfe o. Dtfferentia .n. am-
borum,qus efi ZA.fubtracta ex minore 2A.relinquit o.Quod 
fi quis proponat bos duos numéros, 1 0. 1 l.adiungetur tliis 
tertius -vtroque maior,i$. Ad bos vero duos 10.1 i.appone 
tur tertius 1 z-~JEt ad duos 90.ç)ç.tertius 1 \o. At uero ad 
j. 6. nullus adiungi poterir.qaia differentia inter ami os , 
qus, eéi i.dempta ex maiore i.relinquit 0. Atque eodë modo, 
quando dati numeri habentproportionem duplam,non po-
tes! Mis adiungi tertius proportionalis,quia differctia am 
horum femper est minori termino squalis. Multo magis cû 
dati numeri habent proportionem dupla maiorem^non in-
uenietur tertius rnaior Mis proportionalis Harmonice , 
quia differentia ambortsm tune femper maior efi minore 
termina, atque ideircofubtraciio fieri nequit. Vtfidentur 
numeri $.7.quorum proportio efi duplafefquitertia,nimiru 
maior,quam dupla,vides amborum differentiam A.maiorî 
effe minore termino l.Quareillis nonadiitngetur vllus ter 
tïus proportionalis. 

ALII ita imiesiigant tertium ierminum.Ducunt data 
mm numerorum differentia in maior3m,numerumque pra 
duclum per numerum,qu: reltnqutinr, fubtraSa eadi dif-
ferentia ex minore numéro,diuidunf,Sfuotientë deniq;ma 
lori adijciunt,"ot tertium conficiant. Vt datis duobus nume 
ris,iz. ib.fi eorum differentia A.ducatur in 16.et produftus 
numerus 6%.diuidatur per 8.(qui numerus relinquitus,fub 
tracia eadem differentia 4. ex minore 1 z. )fit Quetiens 8. 
qui additus ad minorem 1 ô.facit tertium zq.vt prius. 

— ' ITA_ 
» . 
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ITA QV E , vt duobus numeris adiungi poffit tertius 

maior prcporttcnalis.neceffe efi, illorum proportionem effe 
vel fuperparticularem, vel fuperpartientem,nimirum du-
pla minorem.Ex quo liquida conftat,Harmonicam propor 
tionalitatcm non poffe progredi in infinitum verfus maio-
res numéros,fi de continuatï'c-n'e fecundo modo accepta l/>-
quamur,qus propria efi,vt in prima régula diximus.Nam 
cum primum ventum erit ad duos numéro:,quorum prcp?r 
tiodapla esl,x el'maior,ibi neceffarioprcportwnalitas con-
fislet.&vkra.non promouebitur* 

S E QJV I T V 11 queque ex priori regula,quando miner 
terminus fttperat differentiam amb or uni fol a vnitate, ter-
nit procreari ex primo in fecundû.-quia produéïus hic nume 
rus diuifitt per Ma vnitatem facit terttit numerv.,vt dixi-
mus.Confiat autem numéro per vnitatem diuifb,§:;*'oiien 
tem effe eundem numerum diuifum.Vtfi dentur duo nume 
ri 6.ii .quia minor é.ftiperat amborum differentiam $.fo-
la vnitate , erit tertius proportionalis numerus 66. qui fit 
ex 6 in i i.veluti hic vides,6.r1.66.1 dem cernitur in hifce 
numeris.Z.2.6.& 10.19. iqo.Semper enim tertius fit ex pri 
mo in fecundum : quia primus fuperat differentiampriorÛ 
duorum fol a vnitate. 

EX pofteriori vero régula fequitur,quando minor termi 
nusfuperat amborum differentiam fila vnitate,tortiiî pro-
creariji produéïus ex amborum differc-ntia in maiore,ma-: 
iori adijciaturiquiaproducius i'de diuifus per illam vnita: 
tem, non facit diuerfum Quotientem ab eoproduilo , fac. 
Vt datis eifdem niirneris 6. 11. (îdifferentia s. ducatur in 
I i.produilus JJ. addatur maiori 1 i.fiet tertius terminus 
66,vt prius. 

§iy ARE facile quoque reperiri poffitnttrès numeri 
Harmon ice proportionales ,fipro primo fumatur quilibet 
numerus,pro feeudo vero eius dup!us,detraèla prius vnita 
te, pro tertio denique numerus,qui ex primo fit in fecundû. 
Vt fi primus fit Z.erit fecundus i^.et tertius 1 zo.&fic de et 
teris. Vroportio autem tam extrcmoruni hoc modo inuento-
torum,quam differetiarUm femper erit multiplex à medio , 
qui perpétue impar efi, denominata. Vt in his proximis 

tribus, 
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tribus,8.ij .tzo.proportio efi quindecupla. 

V N D £ fi qusrantur très minimi numeri integri Har 
moniceproportionales in quacunque proportionë muliipli-
cijiquidem denon.inator eft numerus impartit atuemus eu" 
denominatorem in medio;(emiJfem autem numeriprcxime 
maioris in primo loco. In tertio denique collocabimus eum, 
qui ex primo iafecundum fit. Vt fi defideiëtur très numeri 
tntegn,fa minimi in proportionë Jeptupla, locabimus 7. in 
medio, fa 4.(id eft,fer,ùfiim numeri S.proxime maioris qua 
7. ) in primo loco , fa in tertio numerum iS.ex 4. in j.pro-
creatum

t
vt hic vides,A.y.iS.Si veto denominator efi par , 

ffatuemus numerum prcxime maiorem tn primo lcco:in ter 
tiovoro collocabimus numerum,qui fin ex Mo prcxime ma 
iore tn denominatorem;In medio denique ponemus denomi 
natorem duplicatu.Vt fi inueniëdifint très minimi integri 
iu proportionë oclupla,consîitaemus 9 qui numerus proxi-
me maior eft dencminatore S.in primo loto; fa in tertio nu-
merum jz.ex g.in S genitum in medio denique duplum de-
nominatoris,nimirum \6.vt hic apparet.9.16. 71. 

QVO D fit res numeri Harmonice proportionales in da 
ta proportionë inucniendi fint, fiue Mi minrmi fint fa in-
tegri ,fiue non , agendum erit hoc modo. In medio slatue-
tnus denominatorem data, proportionis : In primo vero fie-
mijfem numeri , qui denominatorem vna vnitate fuperaf. 
In tertio denique loco locabimus numerum ex multtplica 
tioneprimiper médium facium. Velutifi quirantur très in 
data proportionë duplafiupertripartiente fepttmas ; erit de-
nominator huius proportionis z~. collocandus in n.edio,fa 
in prim o numerus \ —-.nimirit femijfis numeri qui de ; 
nominatorem z-~~. vnitatefiuperat. Tertius dentque erit 

-^-.faélus ex primo m médium z~. Ita igtiur fia 
bunt très numeri inuenti, z~. 5 ——|-. qui ad hos très 
eiufdem dénominations reaocabuntur , * 

.fiprius quiltbet ad vnicam fratiioneta teduca 
entur ; Numeratores autem 84.119, zo4 erunt numeri in-
tegri Harmonice proportionales , eritque extntf-crum pro 
pcrtio.ac prcinde fa differemtarum

)
dupla jupcrtrtpartiens 

\ftptimas,qui videlicet data efi. 

" DVÔ~ 
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un. 

DV OBV S numeris datis , reperiemus tertium Vtro-
que minorem in proportionalitate Harmonica , hoc modo. 
Numerum ex vno in altéra produilum partiemur per fum 
mam ex maiore dato , fa amborum differentia colleilam. 
Quotient enim erit iifqtti qusritur,V tfi dintur duo nume-
ri 6.1z fidiuidamus numerum yz.ex 6. in tz.fallu m , per 
18fumma ex iz.fa amborum differentia 6.coileBam,re* 
periemus tertium A.minorem vtrocf, illis proportionalem,vt 
hic cernis,A. 6. r z.Hâc extendemus regrediendo verfus mi 
nores numeros,fi duobus 4. 6.minorem tertiu adiungemus 
j.hoc modo 2.4.6.1 z.qui numerus î.int*enietur,diuidcndo 
numerum ZA.faBum ex A.in 6.per S.fitmmam videlicet ex 
6. fa amboru differentia z.colleilam. Eodem modo duobus 
mirtortbus i.Aadiungetur tertius minor z-~~. Atque in hue 
modit decrefietproportionalttas quslihet Harmonica coati 
nue in infinitum .Vbi animaduerttre licet admirabtlem 
fine varietatem inter bas très proportionalitates,Arithme 
ticam,Harmon\cam,fa Gsometricam; qus. vartetas tribus 
hifee prop'fi/ioni'jus explieatur. 

I. A iil TH M E TI CA augetur in infinitum,fed in 
infinitum non decrefeit. 

II, HARMONICA cor.tra,dterefeit in infinitum,fed 
in infinitum augeri non potefi. Qjcl intelligendtim eil ,fi 
ita continuari debeat,vt qutlibet très numeri habeant pro-
portionalttatem Harmonica',Hoc efl,vt primus,fecundus, 
ac tertius fint Hat rs..on: ce prcpertionales .-Item jecundus, 
tertius, fa quartus: Item terttui,qnartns, fa quintus, fac. 
Nam alias in vtràque partent extendt potesJ in infinitum, 
fient Geometrica,vt fuprain régula i.dtximus-

IIII GiO MET RICA denique fa augetur, fa de-
erefeit in infinitum. 

E S T fa hoc notatu dignû,in cubo reperiri quatuor ter-
minos in Harmonica proportionalitate cotinuos,qui varie 
inter fe comparati prsctptias perfeBasq;confonantias Mufi 
cas exprimunt.Nam 6. eitts bafes quadrats;S. angulifoli. 
di;iz.latera;fa za. angitliplani conflituunt hos 4. termi-
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nos 6. S, Ï2t 14. continue proportionales Harmonies . 
Proportio autem î.ad ô.efl fefquitertia ,qut confonantiam 
D iateffaron,fiue Quart am,con[lituit.Proportio vero 12 ad 
S .fefquialtera efi,continent conjonantiam Diapenten ,fiue 
Quintam.Proportio deinie iz.adû.vel zA.ad t z.dupla efi, 
explicarts confonantiam Diapafon,fiue Ociauam . At pro-
portio z4.ad 8. tripla efi, efficiens confonantiam Diapafon 
fa Diapenten,hoc efi,Duodecimam. Denique proportio 24, 
ad 6. quadrupla exifiit, exhibent confonantiam Difdiapa-
fon,fiue Dec imam quint am. 

■ Ifvr/^ST, '.. . ; 
DATIS quotlibet numeris Arithmetics, proportion ali-

tatisfi quiciique numerus,fine minimus,fiue non minimus, 
ab sis numeratus perfingulos diuidatur, erunt Quotientes 
conuerfo ordine Harmonice proportionales. Et viciffim,da-
tis quotlibet numeris in proportionalitate Harmonica ,fi 
numerus, quem metiuntur , per fingulos diuidatur, erunt 
Quotientes ordine conuerfo. Arithmetice proportionales. 
Verbigsatia,Smt Arithmetice proportionales.r.z.3.4.5.6, 
Numerus,quem metiuntur, efi jzo.ex eorum cotinua mul 
titltcatione inter fe procreatus.At minimus ab eis mimera 
tus erit 60.quem reportes per ea, qus in Arithmetiea pra-
ïïica cap. 1 o,fcripfimus.Priore ergoperfingulos dates diui-
fo,inuemëtur hi m proportionalitate Harmonica cotmua, 

710. 360, 240. 180. /44. 1 zo. 

Posleriore autem per eofdem datos diuifb, reportent ur hi 

60. 30. ÎO. is. 12. 10. 

Atque hi numeri inuenti eafidem proportiones habent, 
quos dati numeri Arithmetics proportionalitatis , bini ac 
bini,conuerfo tamen- ordine-.nimtrum vt in Harmonica pri 
mus ad fecundum, ita in Arithmetiea fecundus ad prima : 
Et vt in Harmonica fecundus ad tertium,ita in Arithme-
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tica tertius ad fecimdum,&c. Numeri quoque per minimiï 
numeratum inttenti ,fimt minimi in fuis proportionibus. 
Quodfiviciffim numerus ab initentis numerœtttf diuida-
tur perfingulos inuentos^gignentur tottdem numeri Arith-
tnetice proportionalesigpfi quidem minimus,quem metiun 
tur,diaidatur,prodibunt ijdem numeri Arirhmeticè propor 
tionales , per quos Harmonice propor (tonales tnuenti Junt, 
(y eodem qtiidem ordine,quo dati/unt,fed ordine conuerfo, 
fi cum inuentis in Harmonisa prqportionalitate conféran-
te .Semper enim fi in vna proponionalitate progrediantur 
numer'i àminoribus admaiores , in aller» à maioribut ni 
minores progreffus fit, & contra . 

IGITVR fi qtiis cupiat quotcunque terminas continua 
Harmonice proportionales ,fumendi [tint totidem terminé 
Aritbmetice quomodolibetproportionnes , &• numerus ab 
eis numeratusÇet minimus qutdem-.fi minimi defiderentur) 
perfingulos diuidendus, vfdiximus , 

■ y i> . ■■ \èk 

DA2'IS tribus numerisin prepsrtionalitate Harmant 
ca,tantum fit ex priorum differentia in tertium , quantum 
ex differentia pofieriorum inprimum. Vt hic cernis . Nam 
tum ex z.in i z.tum ex \.in é.fit numerus z^.Ratio huiujce 
rei esl: quia cum fit, vt 12 

Différente | 2 1 4 I 
Propor.Har. J 6 \ 8 | 12" 

primus ad ô.Jicundum , ita 
4. tertius ad z. quartiï; erit 
numerus ex primo 12 . in 
quartum z.faiius , aqualis 
numéro, qui ex fecundo 6- fit in tertium 4. vt ex z- régula 
pioportionalitutis Geometrica manifeslum ejl.ldem confiât 
in plunbus terminis, fi terni ac terni fitmantur , cum fuis 
differentijs, vt in bis 6.terminis apparet. 

Diffère» ti t. 1 50 1 10 1 ) 1 f\ z 1 
tropor.llarm. 1 60 1 jo lio lislizliol 

Nam ex 50.in zo.&ex 1 o.tn éo.fiunt 600, Item ex io 

T»» is. 
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in \%.&ex <■ in jo.fiunt xço.Rwfus ex f.in TZ,& ex j.»» 
zo.fiuntôo. Ac denique ex 3. in lo.&ex Z.in 1 j. fiunt 30. 
Atque ita,vt vides, iucunda operatione probare potes,ium 
dasi quotcunque termini,aut inuenti,feruent continua p*» 
portionulitatë Harmonica,nee ne. Nam jumptis ternis, ac 
ternis,eum fuis dijferentu's,fidifferentit commutnto ordine 
ducantur m primum termtnum acfecundum,producantq. 
vtrobique numéros tquales,erunt termini omnes continus 
prepertianales H*rmonicesfin minuiynepuaquam, 

VII. 

QVOD fi qu 'ts reperire velit quinque minimes numerts, 
in quibus omnes très proportion alitâtes e*iftat:ita utprimi 
très numeri habeant proportionalitatem Aritbmetica: Re-
UBoautem primo,tres infequent es,proportionalitatem Gee 
me trie» , entres poilterni propor ticnalitatem Harmonica: 
ac deind» pnmus,tertius,(^ quintus habeant datant propor 
tionem continunm Gsometricam. Vel fi reperire q;sis velit 
très numéros in data proportione continue proportionales , 
ita vt inter primti , ac fecundu cadat médius Aritbmetice 
proportionalis,& inter fecundïi ac tertium médius H arma 
nice preportiosalis}medius denique triît dntorum numaro-
rumfit inter medios inuentos médius prof ortionalis Geome 
trice,»tq\qninque numeri itn imtentifint minimi omnium 
in quibus ea contingant j efficiendum id erit bac ratione., . 

Sit data proportio tripla, in qua 
très minimi fumantur termini, 9. 
3. I. Inter primas duos ftatuatur 
médius Aritbmetice , 6. Per hune 
d'uidatur quadratus medij numt 
ri 3. afumptt, & &Hotiens 

inter j.ç^1 j.fiaiuatur,vt i:t primo ordine hic pofito appa-
ret.Sed quia hic 'jhietiens intsger efi tum fraction*, reuoea 
bimus eum ad vnicam fra&ieifem banc -|-. vt in fecunds 
ordine vides Quadfieius numeratorem 3,accipiamus,re-
licio denominators , ty altos numéros fecundi ordinis per 
dsniminatorem z.multiplicemus , procreabimus qu'mqucj 

é\ 6.\ t.Ii-fli: 

.i ô.i ?. II. 

3.1l 2.1 6.1 z, U, 
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minimes numéros qutfitos,vt in tertio ordine cernis. Nam 
/8.1 z.ô.Aritbmeticam babent prof•ortionalitatkm:11.6.3, 
Géométrie am'. (y 6 3 .z.llarmonicnm : ac denique is. 6. Î. 
triflam datam.Quod[i non inueniendifint minimi quin-
que termini in bis tribus proportionalitatibus continuatis, 
accipi pojjknt quicunque très nume-ri daram propertionem. 
habentes continuam, çj> cum eis duo med'd,nimirum fecun 
dus,& quartus. inueBigandi, vt d/clum efl . 

SI minores termini eu maioribus confere-ndifint,Ér du 
ta fit proportio fubtripla,inuenie-
mus eodem artificio ex his tribus 
minimis. i.s.g.fuhtriplts hos quin 
que 2.4.6.9.18,Nam 1. 4. 6-feruat 
proportionalitatem Arithmeticç: 
4. 6' çi.Gfometricam-.È.g.iS. Har 

1. 1 2. I ?. 1 -f-.l 9 
i. I 4- 1 6. 1 9. I18 

monicam\& z.e.ïi.fubtriplam propo/itam. Inueniendi me 
dum confpicis in hifee tribus ordinibus appofîtis. 

RV RS V S fit dataproportio Jefqui altéra,in qtta très 
minimi terminifint,9.6. n.lnter g. (j> 6,médius eli Aritb-
metice, 7-\-. vt in primo ordine, 
Reuocetur ad vnicam hanefra-
ilionem ——~.vt in fecundo ordi 
ne. Sumpt-o anti numer atort 1 s. 
pto fecundo numéro , relicJo de-

1 6.1 1 4-

9-1^ 1 6,1 1 4. 

18.1 if. 1» l9i- .1 S. 
nommatore,dncantur alu in fe- ~~, r~r 

• ,■ j
 7 J » ! 1S 1 if. 1/2.1* Mi cunao ordine m dénommâtore, 1 

Vt in tertio ordine JaBurn eft; lyoA 7 s. 1 60.1, 48. I40. 
Et quadratut numerus numeri ' 
z.nimirum itn-diuidatur per If .ac Quotient ç-j-.in mi-

nimis termmis.fintuatur médius inter 11. jj> 8. eiufdê ter-
tij ordinis.Hune numerum ç-y-.reuocabimus ad banc vni-
cam frattionem,——~.vt in quarto ordine.Sumpto denique 
numeratore âfi.propenultimo numéro,re UBo denominjto-
re,ducemus alios quarti ordinis in denominatorë $.inuen-. 
tique erunt quinque minimi numeri qutfiti, vt in qninto 
ordine appareil . 

SI minores numeri eu maioribus comparandifint,inue 
nientur in proportione datit,fubfefquialtera qutnq; termini 

HP1 minimi, 
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Î-I6M 

zo.\i%.\3o.\l6.\^\ 

4-! 6±-.\\6 

LL6 

lié 

minimi , vt hic vides in quarto otdine.Eademque in c&te-
ris eft ratio. 

POTES quoque,fiplacetjnpri-
mo ordine omnes quinque numéros co-
slituere , & fracliones ,fiq.Uifint, ad 
vnicam denominatoionë mtmmam re 
uocare, & deinde quamlibet ad vnicâ 

,fra-Sionem;Namfinumeratotes pro il-
lis fubftituas,denoniinatore commuai relict'e,(j> reliques nu 
mères intégras per communem denominatorë multipliées, 
efichsqutnque numéros minimosintégras qudfitas,Ytfifub 
qitadrupla fropbrtio ftàpon»mr,erunt minimi très termi -
ut ,\A.l6.Additisfimul 4.4. eritfummi dimidim» 

médius Aritbmetice inter eos . 
Et fi-didatut quadrxtus nume 
rus numeri ^.pir,z-~,fii Quo-
tiens 6---. médius Harmanice 
inter 4. & lé.Dm autem fra-
cliones reducètur ad eandem 
denomwutionem, vt in fecun 
do ordine.Ei fraclionibusfingu 

lis ad vnicam fraijicnem reuocatis,ccnslituetur terriusor 
do. Snmptis autem numeratetibus,relinquendo denomina 
fortm communem.,^ numetis intégrés per denominatorem 
çvmmunem multiplicatis , conlîituentur quinque minimi 
numeri qtufùi, 'vt in quinto ordine vides, Atque in hune 
modum qiiotcunque. terminas prop.artiouem aliquam fet-
liantes, in quibus permiils, fait fracïiones, ad ttstidem ter-
minas integros reduces,qua»do tes èxi-git. 

.. • .VIII. ww.*j$s4K&ii\ 

§iy AN DO quatuor numeri ita ordinantur, vt ipfe 
fint'Geometrice proportionaies non continue ,vnusautem 
mediorum cum extremis fertiet proportienalitatsm Arith-
meticam , aller veto Harmonicam , ita vt in quatuor il-
lis numetit très proportionalitates,<quas diximus, reperinn 
tur,dieuntur quatuor■ illi numeri conflit uere ffarmoniam 

4c.I 64.I 16 

tnaxi-
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. mus ,inuenientur alij,fiinuentes per denominatorem z.mttl 
tiflicemus,vt hic vides , 60. 4?. 40. $0. 

M I TiP REM autem Httrmoniamfiereperiemus.Siin 
^.numeris débet reperiri fola proportionalitas Géométrie* 
cum Aritbmetica,cape très numéros continue proportiona-
les Geometrice, quorum extremi pares ambo fint, vel im-
pares. Si enim inter extrêmes Batuas médium in propor-
tionalitate Aritbmetica,babebis ^.numéros qunfitos. Vt fi 
fumantur hitres numerifefquialteri,i6. 24. $6.et inter ex-
trêmes tnueniatur médius Arithmeticèproportionalis, 26. 
erunt'q.quafiti numeri, 16.14. z6.$6. quorum très 16. 24. 
z6.Geometrice,& très 16.26.zô.Arithmetice froportiona-
les funt,ex conftrucîiene^,. 

SI vero fola Geometrica cum Harmonica defideretur, 
cape quoque très numéros quofeunque continue proportio-
nales Geometrice.Si enim inter extrêmes inuenias médium 
in Harmonicapreportionalitate, habebis 4, numéros, qui 
qunruntur. Vtfifumantur ijdem très fefquialtcri, t6. 14. 
lé,inuenietur inter extrêmes médius in Harmonica pre-
portionalitate, 22^—--.Sic ergo Babunt 4, numeri inuenti, 
16.22——y-.24.36-qui reducentur ad hos integros.20S.2H6' 
Ji 1.468. Si accepijfes hos numéros très duplos, to.to.s.in-
uenif/ès inter extrêmes médium Harmemcum s.hoc modo, 
20. 10. 8. f. 

SI denique cpiesfolzm Harœoniexm cum Arhhmeti-
ca proportionalitate,accipe très quosltbet Jlarmonice pro-
pertionalitate,accipe très queslibet Hdrmonice preportib-
nales.Si namque inter médium , (y alterutrum extremorû 
Batuas médium Aritbmeticum,inusnti erunt quatuor nu-
meri , quos quirimus . Vt fi fumantur hi très 6.3. 1 2. erit 
inter prières duos médius Aritbmetice proportionalis 7. 
&luare 4. inuenti numeri erunt hi , 6, 7. 8. 12. At inter, 
pofleriores duos erit médius in Arithmctict preportiona-
litate , 10. Sic ergo Babunt 4. inuenti numeri , 6. 8. 10. 
Ii.qui omnes ( quod cafu quodam fortuite in hoc exemple 
accidit )funtAritbmetice proportionales , & non folum 
tees S.io.iz.ex confiruBicne.atfoli très accepti 6.S. 12.ha-
bent proportionalitatem Harmonieam . 

T 2. SI 

SCD LYON 1



6i6 EVCLID. GEO M. 
6. ï.4. Ex bis per primam régulant inuenio Harmonice pro. 
portionales 30. z^.zo.Confiitute autem medio Aritbmetice 
zs. inter 30. & zo. erunt eadem ratione quatuor numeri 
quefili,3 0.2$.24.20.cum haeeant omnes très proportiona-
litates, vt hic apparet. 

Geometrice proport. Ijol^jl 24 l zo IVell zo 1 24 1 2? 1 20 

Arithmet. proport. 1 30. 1 2f. 1 20, 

Harmon.proport. 1 je. 1 24. \ zo. 

JE O S D EM ^.numéros maxime harmonie reperiemus, 
fi pro extremis fitmamusquofuis duos numéros datam pro-
portienem habentes, pares, vel impares . Si enim inter hos 
slatuatur médius Aritbmetice :fiat autem,vt inuentus ad 
prima extremum,ita alter extremus ad aliud, erit hic in-
uentus Harmonica proportienalitate médius inter eofdem 
extremos.§fuando enim in 4. numeris Geometrice propor-
tionaltbus,quales funt 4.inuenti , vnus mediorum efi mé-
dius in preportionalitate Arithmetica , alter medieru. me-
dius efi in Harmonica inter eofdem extrêmes, vt diximus 
in 7.proprietate harum trium preportionalitatum. Quan-
do igitur hi q.numeri inuenti funt integri,faBum erit,quod 
proponitur '. fivere aimifle fint fraBienes , reducemus ces 
ad intégras, vt ad finem antecedentis régule j.fcripfimus. 
Vtfi preportia data fit dupla,slatuemus extrêmes, 12. & 6. 
Dimidium fumme eorum 9. erit médius terminus inter eos 
A'itbmeticë proportionalis,hoc made,l2.ç).iS Si igitur fiât, 
vt 9.ad ô.ita 1 z.ad aliud-.Vel vt g.ad 1 z. ita 6, ad aliud, 
inueniitur fèmper numerus S.inter 12.ey> 6. in Harmonica 
preportionalitate médius. §hfare fiefiabunt ^.numeri ma-
xime Harmonie, 1 2 9.8.6.Poflremo fi in eadem proportio-
ne dupla extremorum fumamus pro extremis,eo.ç°/> icin 
ueniemus médium Arithmetice,iS. (y Harmonice zz-^-.in 
minimis numeris,hoc modo.zo.i J.i J-J-. 10 Si ergo tertiu 
numerum ad vnicam fraBionem --—-.reuoeemus, & eius 
numeraterem 40 .denominatore reliffo , tertium ilatua-

<«^f mus , I 
t 
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X. 

S î autem velueris quetcunque termines in continua 
proportione Geemetrica data,ititer quorum binos, ac bines, 
bint medij integri cadant,vnus in preportionalitate Arith-
meiica

D
& alter in Harmonica , ajfequeris idhoc artificio. 

Sume tôt minimes numéros continue proportionales Geome 
trice, quot defiderantur, éf fingules multiphcaper fum-
mam duorum in eadem proportione minimorum: Et fi qui-
dem producji fuerint omnes pares,ipfi erut,quos qus.rimus; 
fin minu 's,eorum dupli dabunt qunfitos numéros.Sint enim 
inueniendi verbi gratta très in proportione fefquialtera.Ca 
pe totidem minimes in data proportione,4.6.9. &> duos mi-
nimes in eadem, z. ?. Horum fummafn dite ïnfingules 
acceptes^ prcducles numéros, quoniam non omnes pares 
funt, dupla,habebifque propofites numéros 40.60.po. Nam 
inter 40.60.médium Harmonicum efi, 48. Arithmeticum, 
Ço.Et inter 6».90.Harmenicum médium eftrfz. Arithme-
ticum 7?.Vt hic vides . 

Geom.proportio. I40I 1 i<5oi r I90 
Medij H arme. 1 14»1 1 hni 1 
Medij Arithm. 11 lyo 1 1 1 

H INC facile reperies dues numéros in data proportione, 
inter quos intercipidtur duo medij,alter fecundit preportie 
nalitatem. Arithmetica , & fecundit Harmonieam alter. 
Sumptis.n. minimisterminis data, preportionis,fi eoritfum-
mam vel in duos iUos minimos termine s,vel in duos quof-
cunque altos numéros data habentes proportione duxeris, 
erunt numeri produi~li,fi pares funt,quefiti:fivero vlerque 
nen efi par,erunt eorum dupli.quas qutrimus. Vt fi data fit 
proportio fefquiteriia,cuius minimi numeri funt z.^.eorûq; 
fumma,7.Si ergo duces y.in i.&> 4.vel in 12.& 16. datam 
quoque habentes proportione, produces vel 21.28.vel S4.et 
112. Et quia prières duo non funt pares,erunt eorum dupli, 
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■ i x. I 

SI inueniendifint quotcûque numeri Arithmetice pro-
portionales continue, inter quorum binos ac binos cadant 
finguli medij Harmonice proportionales integri , efficietur 
idhac ratione. Sumantur tôt termini Arithmetice propor-
tionales,quot qus.runtur;& bini in proportione binorit pro-
ximorum minimi.Si enim accipiatur minimus numerus nu 
meratus à fummis binorum mïnimerum acceptorum, atque 
hic infingulos acceptes numéros Arithmetice proportiona-
les ducatur,procreabuntur numeri,qui qutruntur. Sint.n. 
verbi gratta inueniendi quatuor.Cape quatuor quofcunque 
numéros Arithmeticeproportionales,?. 6.y.iz.& 1,2.mini 
mos termines proportionis 3. ad 6. & z. 3. minimes propor-
tionis 6.ad $.& z.^.minimos in proportione p.ad zz. eritt-
que très fummtt binorum minimcrum 3. f. 7. atque ab his 
minimus numeratus , 10J. Si igitur hune ducas Jeerfum in 
fingulos acceptas,3.6.9.12 procreabis ^.numéros Arithme-
tice proportionales,quos defideras,zis,6lo 945.1;6c Na 
inter primum & fecundum in Harmonica preportionalita-
te médius efi, 4Z0. Inter fecundum tertium , 756. Inter 
tertium & quartum , 1080. vt hic cernis . 

Arith.proport, ljlfl 1 6?o 1 1 P4S 1 1 Ii6o 

Medij Harm. 1 U20I I756I ho8ol 

ITASfjfE fi vis duos in data proportione duorum nu-
merorum.inter quos cadat vnus integer médius Harmoni 
ce,fume dues minimos in data proportione, (y- eorum fum-
mam duc in duos data proportionis. Vt fi data fit froportio 
tripla inter iz erunt minimi termini,1 .z.quorù fum-
mam 4. fi duxeris in 4. de iz.effcies 16.&48. numéros 
qusfitos. Médium Harmonicum inter eos erit 24. Vt hic 
vides, 16. 24. 4S. Si data, proportionis numeri fuijfent mi-
nimi r. 3. duxiffemus vtrumque in eorum fummam 4. fa-
Bique effent hi due numeri. 4. 11. inter quos cadit Harmo-
nice médius 6, 

SI I 
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pares, daplieandi erunt omnes Quotientes.vt pares nu. 
\merifiant , qui idem omnino pr&flxbunt , quod quirimus. 
Sabebunt enim eafdem proportiones,quas eorum fubdupli 
hibent,ac proinde tam inter primum ac tertium fecudus, 
quam inter tertium & quintum qu 'artus medio leco erit 
Geometrice proportionalis. Cum ergo inter eofdem cadant 
meiij Arithmetice,confiât propofitum. Hxemplumfuperius 
ob iculos hic propofitum effe -vides. 

TresHar.prep.inuenti.l/215 1 1 I49I 1 1 2S 

MedijArithm. 1 16571 1 lf}7 1 l 

Melij Geometr . 1 1 li4îl 1 1J Ç 1 

XII. 

RVRSVS fiqunrantur très numeri in Arithmetica pro-
pertionalitate,inter quarum binos cadant bini proportion» 
les , Geometrice

:
TJnus,& alter Harmonice , fatisfaciemus 

qu&ftienihoc modo.Reperiantur iteru,pet ci.regula propor-
tien,alitatis GéométrieJi,tres numeri Arithmetice proportio 
nales.z. 50,9s. inter quorum binos finguli medij cadant in 
preportionalitate Geometrica;fumanturque due minimi r. 
îf. in proportions prioru duoru'.Item duo minimi 25.49.w2 
proportione duerum pofieriorum ; & horuntfummi 16. 74. 
numerent minimum numerum ç)62.in qtiem très illi inuen 
ti 2. se. çfs.ducantur. Produiïi enim numeri 1924. 48100. 
94276. erunt, quos inquirimus.Cum namque eafdem fro-

iportiones habeât, quas eorumfubmultiplices.z.^o.yi.fit vt 
squemadmodum inter bines horitm finguli cadunt medij 
Geometriee Jta quoque inter bines illoru finguli intercipiH 
tur medij in eademproportienalitatè Géométrie». Dcinde 
quiafumms, minimerum numerernm 1.2Ï.& îf.49 in pro 
poriionibus z.ad %o.& <o. ad çs.(q»i très, î.Jo.pf. Arith-
metice funt propertionalesJnumerant minimum numerum 
962' qui in eos tres,z.^o.ff 8. duBus produxit r924

1
4grff. 

941 j6.cadent inter binos horum trium finguli medij Har-

R r 4"** monice 
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EVGL1D. GEO M. 
^z.f 6.ij;quos qutrimus. Pcjleriores autem duo, quia pares 
funt,erunt qus.fiti.Tam enim inter illos,quam inter hos ca 
dunt due medij,ques qu*rimus,vt hic manifefitim efi . 

Numeri inuenti A 42 1 1 1 56 U 1 1 84!! 1 hiz 

"Medij Harmo. 1 ï 48 [ î U VeiTi Y901 ï 
Medij Arithm.l ï T^l Tl ï H 1 pSl 

XI. 

SI vere quis petat fibi dari très numéros in preportionali-
tate Harmpnica,inter quoru binos bini cadant medij,alte r : 
in preportionalitate Arithmetica, 0» in Geometrtea aller, 
exequemur id hac methodo.Inueniatur,per 9 regulam-pro 
portionalitatis Geometrict,tres numeri Arithmetice pro-
portionales 2.50. 98,. inter quorum priores binos fit médius 
Geometrice,io.ér inter binos po/leriores,yo. flatuanturque 
ordine fie 2.10. 50. je. çs. Minimus a,ulem numerus »b his 
quinque nttmerxtusfit 245 0. &110 diuifo per eofde quinque 
numéros,§juetientes fint, 1225.245'.49.'3 Si igitur om-
nes Quoiientesfint pares, vel impares,erut primus,tertius, 
cy qumtus, vt/225. 4p.25.5\ numeri, qui qus.runtur.Sunt 
enim Harmonie proporticnales,vt confiât ex <>.reg:ila,ciï 
fint Quotientes producli ex diuifione numeri 2450.que nu-
meri 2.50.98. Arithmetice proportionales numerant,per eof 
dem numerus 2.50, 98.Inter binos autë caduntGeometri-
ce proportionales,!^.fecûdus §Htotiens\et 35.tertius Que-
tiens.Habent enim /225.245. 49.eafdempreportienes cen-
uerfo ordine,quas continue proportionales z.io.^o.hab ent, 
ut confiât ex 7.régula proportionali'tàtis Geometrics.Eode-
que modo 49. 35.25. eafdem habebunt proportiones , quas 
conuerfo ordine habent continue proportionales 50,. 70.9S. 
cum tam illi, quà hi,fint Quotientes producli per diuifione 
eiufdem numeri z^e.per 2. \o.so.ify per 50.70.çS.Certum 
autem efi, inter binos eofdem 1225, 49. eje inter 49. 25. 
cadere quoquefingulos Arithmetice proportionales , cum 
omnes pares ponantur,vel impares.&uod fi non omnes fint 

pares 
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medij, infingulis preportionalitatibus finguli ,fitque pro-
tortic data,quam medij Geometriceproportionalitatis ef-
ftcere debout, nimirum fe[qui alter a . Cape quinque nume 
ros minimos date proportionis continue proportionales, 
16. 24. 36. 54. 81. & duos minimos 4. 9. in proportione 
primi 16. ad tertium 36. éf tertij 36 . ad quintum 
Si. Horum minimorum fummam /3- duc in eundem pri-
mum/6. tertium 36. (y quintum 81. Producli enim nu-
meri 208. 468. 105 3. duplicati, ( quoniam ipfii non om-
nes pitres funt, aut impares ; alias non effent duplican-
di) nimirum 416. 9 j6. 2106. ( vt inter binos cadere pof-
fint finguli medij Arithmetice ) funt ij , quos queri-
mus. Nam inter binos cadunt bini medij, alter Har-
monice , & Arithmetice alter , vt ex 10. régula pa-
tet : Et inter eofdem cadunt medij Geometrice , nimi-
rum dupli eorum , qui fium ex eadem fumma 1 3. duorum 
minimorum in fecundum 24. ey tertium 5" 4. ab initia ne-
ceptesique ma dmedum hic manifeflum efi. 

Geo. prep'.\41iA 1 1 I9361 1 ,.'. 1 . I2 106 

Med.HaA \l76l 11 I1296I 1 1 
Med.GeoA 1 l5„i4l 1 1 I1404I 1 
Med. Ar A 1 1 - I676I 1 1 1/J2tl 

POSTRÈMO "fint inueniendi très in Harmonica >pro-
portionalitate.lnmtis tribusin Harmonica proportionahta 
te, 1 zît[riç>.%$.inter quoru'binos cadant bini Medij, vnus 
Arithmetice.0> alter Geometrice,vt inxuregula docuimus, 
fint proportionis prierumfiuorum minimi duo numeri z%. 
t.$> proportionis duorum pofleriorum minimi duo numeri 
4P.zf.qtjorùfemme 26,74. numerït minimu numeru 96Z. 
Hunefi in très inuetos duxeris,gignes très quefitos 11784:0. 
47/3s.z4050.tsl'a inter bines cadêt,bini medij,vnus Arith 
motrice, & alter Geometrice , quemadmodum inter eo-
rum fubmulliplices tzz'. 49 2f. nimirum numeri, qui 

^ , fiant 
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montes proportionales, vt in 9. régula traditum efi.Exem* 
plum ergo cum medijs fie Habit. 

Aril.prop. nu.\i9i4\ 1 . I48 1' I9 4V<J. 

Medij Har. 1 l$7°oi 1 I63700I, 1 
MedqGeo, \ \ I962.0Ï 1 lé 73 4c! 

... . „. XXl-L,r . v— 

EX his,qut diximus, inuenire quis poterit tresntme ■ 
ros proportionales fiue Arithmetice,Jiuc Geometrice, fiuc 
Harmonice, inter quorum bimr cadant terni medij, 'vntes 
Arithmetice , alter Geometrice, 0> reliquus Harmonie*^. 
Sint enim primum inueniendi très Arithmetice pwportio-
nalitatis . Per antecedentem regulam 12. reperiantur 
très numeri Arithmetice proportionai'ttàtis , ihtei quorum 
binos c adant bini medij, Vnus in Géometrica prororiien'a-
lïtate , & in Harmonica alter . Qui trèsnumeri fi fuerint 
omnes pares, vel impares , cadeht quoique inter binos,fim? 
gttli Arithmetice proportionales , atque-adeo queflionifa* 
tisfacient. Sivero non omnes pares fint ,aut impares, eo-
rum dupli erunt, quos querimus . Èxenrplum hic habes in 
tribus numeris atitecedentis régule, qui omnes pares fttnt, 
vthic apparet . 

Arith.prop.ligzid 1 1 I48100I 1 1 ■ 104270" 

MedijHarX I3700I i i 16 UqoX, 1 1 
\M eTxîel. 1 1 I9620I ï F" I67340I 1 
Med.Arith.l 1 '"T~~h-;oi 2I ï "J~ \

7
iisW~*~ 

T> EIN D E inueniendi fint très numeri in Géometri-
ca proportionalitate , inter quorum bines cadant terni 

*. ™ medij, 
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X V. 

POSTREMO fi lubeat numerum quemcunque pro-
pofitum diftribuere in quotllispartes Harmonicam propor-
tionalitatem feruantes,efftcies idhacratione.Cape per j.re 
gulam tôt numéros Harmonice proportionales, in quot par 
tes numerus est diilribuendus.Si enim per eorum[ummam 
diuides numéros, qui ex date numéro in numéros acceptos 
fiunt,erunt Quatientespartes,quas quttris, erutitque acce-
ptis numeris eodem ordine proportionales . Vel fi per fum. 
mam acceptorum numerorum partiaris datum numerum, 
& Quotientem ih fingulos numéros acceptos ducas , erunt 
numeri procre aii,qitos quttris.Vt fitnumerus i lo.diftribuï-
dus fit in très partes Harmonice proportionales\fi fumaiur 
ires numeri 6.8,11.ex %.regula inuenti,etper eorufummâ 
z6.diuidantur numeri 780.1040. t%6o.q ui ex date numeroi 
izo.in afiumptos numéros 6. 8. 1z. gignuntur , erunt Quo-
tient es 30.40,6o.partes,quas inquirimus. Vel fi datum nu-
merum 1 zo per z6.fummam dcceptarum numerorum diui 
das, & Quotientem y. ducas in fingulos acceptos, 6 S.12. 
erunt procreati numeri 20. 40.60.ettdempartes,quas inqui- ( 
rimus. Conslituunt enim datum numerum 1 Zo. funt qui 
Harmonice proportionales,ficuti affumpti numeri, 6.8. iz. 
Eodê modo diuidetur numerus lo.in bas très partes 2 
3—~~. 4——j-. eodem modo proportionales. Eademque ra. 
tio efi de pluribus partibus. 

QV O P A C T O EX PROPORTT ONE 
iqualitatis omnes in&qualitatis proportionis 

rattonales oriantur. 

PO S I TIS tribus terminis ttqualibus,fiue vnitatibus, 
fine numeris,mirabile diclu efi,quamfacili,& iucunda ra 
tione,ex -varia illorum inter fie additione , omnes preportio-
nes rationales inttqualitatis in tribus terminis gignantur , 
hoc ordine. 

AEQVALJES termini,fiue numeri,procreant numéros 
duplos;D V PLI triplos:T i\I PLI quadruplas : QV A-

DRV-
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fiunt ex eodem 962 .in medios fupra inuentos. lté inter eof-
dem bines cadentfinguli medij Harmonice,-vt ex 1 2. régu-
la confiât, cum producli fint ex minimo numerato à fum-
mis minimorum terminorum,in omnes tres.Exemplum hic 
habes. 

• 'fefâptir •'»«• < ?-'{_ f-< •'• •© . KvtmtvWi . èi sœ'm 

'##r./>r».l'i7845°l 1 1 1+71J Si 1 1 1M°5° 

Mtd.ArX ]S"7J4 1 î ï l35î>'4l î î 

Me.GeoA "1 '" 1*55«9°1 ï T ~hl*7°l 1 

' Me.Hal l~~ î |?°*5o| 1 1 ~1JI8JO1 

X I I I I. 

PARI ratione ecmperiemus duos numéros proportion? 
habentes duplicatam date proportionis, inter quos cadant 
très medij ,unus in preportionalitate Arithmetica, çy in 
Géométrie» alius,Çp tertius in Harmonica. Sit enim data 
proportio 6.ad z.& très minimi in ea numeri,4.1.1.eritque 
ex defin.xo.huius lib.proportio 4.ad 1.duplicata proportion 
nis z.ad i.vel <S.ad 3. date. Ducatur fumma 5. ex 4. ry l< 
collecta in duos quofuis numéros habentes eandem pro-
portionem,quam 4. ad 1. hoc eiî , duplicatam date propor-
t:onis,vt in n.ey 3.Producli autem numeri 60. 1 s. dupli-
centurfi ambo nonfint pares.vel impares.Dupli enim 1 zo. 
zo.funt quos quirimus.Et fi vterque effet par,aut impar,ip 
fi effent quefiti,!y duplicatio non foret neceffaria . lia au-
tem fie habent très medij inter izo.ty zo,[vt hic apparet. 

Duo numeri inuenti. 1 120 1 1 1 1 30 
Médius Arithmet. 1 1 75 1 1 1 
Médius Geomelr. 1 1 1 60 1 1 
Médius Harmon. 1 1 1 1 48 1 

PO-
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S V M M A collecta ex primo termi-
ne date proportionaikatis, ex qua alia^ 
generaridébet,femelfumpto,& fecundo 
bis, & tertio femel exhibet primum ter-
minum proportionaikatis Geomettice 
conftituende. 

SECVND VS terminus Geo-
metrice proportionaikatis, conftituende 
orkur ex fecundo 3& tertio termino date 
proportionaikatis;, ex qua alia oriri débet, 
femel fumpto. 

TERTIVM terminumproportionalita 
tis Geometrice conftituende offert tertius 
terminus date proportionaikatis

 3
 ex qua 

alia erui debet/umptus femel. 

AT Qj?E hoc prs.ceptu.rn triplex fub octtlos ponittir 

TXPV.S P ROC R_E AT I ON I S VNIVS 

Ordo termm.datar proportionalitatis. IPrimusîSecûduslTerùus 

Primus côftituitur,fi dati term.ita fumâtnr.lSemel 1 Bis. lSemel 
àecudus côftituitur,fi term.dati ita fumatur.l 
Tertius côftituitur,fi ita i'umàtur dati tenn. 1 

SESYVYN-
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DRVPLI quintuplas & fie in infinitum, 

D E I N D E ex multiplicibus terrninis inuentis,fi erdt 
ntm inuertant,gignentur omnes fuperparticulares.hoc fier-
ustto ordine.DVPEI inuerfi producunt fie [qui ait er os: TRI-
PLI tnuerfiJéfiquitertios-.&yADRVPLI tnuerfifiefiquiquar 
tos: ettque itjt Ueinceps , 

TERTIO ex terminifiuperparticularibus inuentis,Ji in-
uertant quoque ordinein,producentur omnes fiupcrpartien-
tesfkac fierté. S ES £jVI A L2 E RI tnuerfi' .exhibe t (uperbipar 
tient es.SESQVITERTII inuerfii fiupertripartientes : SES-
S£VI$)VARTI inuerfifiuperquadrupartienies , érc-

§iy ART O ex yfdem terrninis fuperparticularibus eo 
ordine

s
quo inueniifu.nt,naficentur,omnes multipliées fiuper 

partieulares,boc ordine.. 
SESQVIALTERI dât duplosfefiquLzlteresiDVPLIfiefi-

alteri triples fiefiquialteros:T K l P L I fiefiquialteri quadrtt 
plosfefiquialteros, &c.SES§lVITERTJI it em-gignurtt du-
plosfiefiquitertios: DVPLI fiefiquitertij triples fefquitertios: 
TRIPLIfiefquitertij quadruplesfiefqu.itertios,(jrc^ESb)VI 
S^VARTI rurfius effieiunt duplos fiefquiquartos: DV P LI 
fefiquiquarti triples fiefiquiquarfs.-TRlPLI fiefquiquarti qua 
druplos fiefquiquartos, Q>c. 

é)^V IN T O ex terrninisfuperpartientibus inuentis eli 
cientur omnes multipliéesfuperpartientes,hoc ordine. 

SVP E R B l PAR TI EN TE S générant duplos fiuper-
bipartientes : JDVPLIfuperbipartientes triples juperbipar-
tiètes, TRI PLI fttperbipartiëtes quadruples fiuperbipartien-
tes,&c. SrPE-Rl-RIPARTI-ENTES quoque pariant du-
ilosfkpertripartientes; DVPLIfiupertripartientes,triploS fu 
bertripartiëtes-.TRIPLI fiipertripœrfiëees,quœdruplos fuper-
tripartientis:&c- SVPERQVADRVPARTIETfTES itëgi 
gnurt duplos fiuperquadrupartientes: DVPL ( fuperqitsdru-
p artientes, triples fuper quadrupartientes: TRI PL fuper qua 
drupartientes, quadruplos fiuperquadrupartientes: atqut^ 
fie de c/Lteris. 

M O D V S autem,quo omnes hs. preportiones ex tribus 
terrninis tqualibus generantur eo ordine , que m expo

J
ui-

mus}eil vnicus, ifique facillimus,nimirum hic . 

" SVM. 
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S VMM A colle&a ex primo termi-
no data? proportionalkatis, ex qua alia^ 
generari débet j femel fumpto, & fecundo 
bis, & tertio femel exhibet primum ter-
minum proportionalkatis Geomettica? 
conftituenda?. 

SECVNDVS terminus Geo-
metricœ proportionalitatis, conftituenda? 
oritur ex fecundo, & tertio termino datée 
proportionalitatis, ex qua alia oriri débet, 
femel fumpto. 

TERTiVM terminumproportionalita 
tis Geometrica? conftituenda: offert tertius 
terminus data? proportionalitatis, ex qua 
alia erui debet,fumptus femel. 

ATQVE hoc pr&ceptum triplex fiub octtlos ponitur 
hoc appofito type, vbi liquida confiât, qui termini dut s. 
proportionalitatis fiumendi fini velfiemel,vel bis,-vel omit-
tendiy-vt termini alterins proportionalitatis confiituantur. 

TXPV.S P ROC rç_E A T I O NI S V N IV S 
propurtionis Geometrict, ex alia 

Geometrica. 

Ordo termin.rfats proportionalitatis. iPrimuslSecûduslTertiiis 

Primus côftituitur,iî dati term.ita futnâtnr.lSemel 1 Bis. ISemel 

iiecudus côftitnitur,fi terni.dati ita fumatur.l ISemel.lSemei 
Tertius c6ftituitur,fi ita fumâtur dati term. 1 ,1 lScmej 
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S E V N T V Li iam exempta gêner ationi s omnium 

proportionum ex tquaistatis proportions. Proponimus ami 
duas aqualitatis proportiones,vnam in vnitatibus,alteram 
vero in binarijt.Vbt hoc notatione dignum uidetur,ex vni-
tatibus procrearifemper minimos termines cuiufque propor 
tionalitatis trium terminorum. , 

GENERATIOMVLTIPL ICI VM . 
Aequalitatis proporcio. 1 il il il 1 il il i 

Dupliex çqualibus creati. 1 4I il il 1 81 4j 2 

Tripli ex duplis. 1 9I $1 il 1181 61 z 
Qtjadrupli ex triplis. 116i 4I rl 1?al 81 1 

Quintnpliex quadruplis. 1-yl 5I il I50I10I 1 

" GENERAT IO SVPE R P A R T 
cularium . 

Dupli inuerfo ordine. F if il 4I 1 *1 4I 5 

Sefquialt. ex duplis inuerfis. 1 9I 61 4I l'Slul 8 

Tripli ordine conuerfo. 1 il ?1 gl 1 -1 6hs 
Sefquiter.ex triplis inuerfis li6hzl 9I l^2.I14I18 

Quadrupli ordine conuerfo. 1 il 4I16I 1 z\ 8lji 
Sefquiquar. ex quad. conuerfis. l^jlioliél ljol4ol?i 

" GEN ER ATI O SVPE il PAR-
tientium. 

Sefquialteriinuerfi. 1 4I 6l 9I 1 Shihs 
Superb. ex fefquial.inuerfis. 1* jlifl 9I yoliol/8 

Ssfquiter. ordine inuerfo j I9 11 r-1161 1 J8K4IJ1 

Supertr.exfefquit.inuerfis . I+9U8I16I 1 p8liélj2 

Sefquiquart. conuerfo ordine. litfiiolifl l?:l40 yo 
Superquadrupar.ex fefquiquar.côuerfislg j J4ç]2çJ h éllpoMo 

"""^ GtNE-
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GENERATIO MVLTIPLICIVM 
Superparticularium. 

Sefquialteri diredlo ordine . 1 ol 6I4I 1 1SI12.I8 

Dupli fefquialteri ex fefquialt. IajlroUl 1 50L0I8 

Tripli fefquial. ex dupï fefquial. l4plrfl4l ï $»8li8lS 
Quadrupl.fefquial.ex triplfefquial.lSil 18I4I Ii6iij6l8 

Sefquitertij ordine recto. 1 16ii ilpl 1 $2li4li8 
Dupli fefqmter.ex fefquit. 1 49!» 1 98I42Ï18 
Tripli fefquit. ex dup. fefquit. hooljolol I200I60I18 
Quadr.fefquit, ex trip. fefquit. I169IJ9I9I 1J38I7SI18 

Sefquiquartiordine redo 1 ijlioliél 1 50I 4ol?.2 
Dupli fefquiquar.ex fefquiqua.l 8il?6li6l I162I 7^hz 

Tripl.fefquiq.exdup.fefquiq. liéçl^iiiél l$38ho4l}* 
Quad.fefquiq.ex mp.fefqmq, I2S9I08I16I IÏ78I136UZ 

GENERATIO MVLTIPLICIVM 
Superpartientium . 

Superbipart.ordine reâo. 1 ^ylr jlpl 1 fol^ohS 
 . ™ — .i — ^ ..—^ 

Dupli fuperbip.ex fuperbip. 1 64I24I9I -li2.SI48Ir 8 
Triplifuperbi.ex dup.fuperbip. lutin 1°1 h^il66Ï]S 
Quadr iuperb. ex trip.fuperbip. I196I41I9I Ij9^l84li8 

Supertripart.direclo ordine. 1 49I28Ir6l 1 98I \6Ï3X 
Dupli fupertrip. ex fupertnp. lmU+liol h4^l S8lj a 
Trip.fupertri.ex dup fupertri.\tid6oh6l U^oliiol^i 

Quad.fupertri.ex trip fupertr.I?6il76h6l l^nl) filï* 
: -—-
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640 BVQLÏD. GEO M. 
Superquadrup.reclo ordine ,1 8il 45I-UI 1 \6i\ 90I50 
Dupli fuperquad.ex iuperq.l^él 70k 5I 1 $9*li 40I50 
Trip.iuperq.ex dup. fuperq.ljéd 9?U?1 1 7-22! 190IJ0 
Qiiad.!uperq.ex crip.fuperq.lf76I izol 151 li 1 $:Woljo 

HIC enim perfpicue cernis, qtioslibet très terminas ex 
tribus proxime antecedentibus procréâtes effe ex prs.fcrip.to 
triplicis prucepti fuperioris . Vt verbi gratin pcHretni ht 
très, y76.1 i o,2j .ita producti funt ex tribus antecedentibus 
$6t. PJ. 2S. Primus ? 76.ee/1ceruatus eSt ex primo %6r.fe-

mel,& ex fecunio 95.bis, & ex tertio zj. fe-
mel.Secundus autë izo.cofltttus eflexfecun 
de 95. femel, & ex tertio 2 J. femel. Tertius 
denique 2y. efi tertius z%. femel fumptus , 
vt hs.c upppfît a formula demoftrat.Atq; hoc 
eodem modo omnes alij geniti funt , initie 
facio à terrninis stqaalibus , t. /. 1. qiei 
2.2. Z. 

j6il 1 

95l 1 
9Jl 9fl 
Ml 

r/61: 2 cl-.5 

<£_ Tr O FACTO V I C I S S I M 
omnis proportio inaqualitatis ad itqualitatts 

proportionem reuoeetur. 

P RO P O S ITI S rurfus tribus terrninis intqualibus in 
quacunque proport ione,re si itu et ttr viciffim proportio aqua 
litatis,non minus iticunda, quamfacili ratione, per varia, 
'fubtrallionem terminer um in&qualium, vnius ab altero. 
Ita autem res expédie fur tripli ci hoc pneepto , 

MIN1MVS trium terra in oru m in x qua 
Hum datommftatiiatur vnum extremum 
proportionis,ad quam reduâio fit. 

M INIM O eodem mbtraclo ex me-
dio , reliquus numerus conitituatur in 

i 
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I TUER V . 64/ 
mëdio îoco proportionis j ad quam fît re-
dùctio, 

S V M M A collecta ex conitituto iam 
extremo femel, & medio termino bis fum-
pto , fubtrahatur ex maximo datorum 
trium numerorum , & reliquus numerus 
alterum extremum nouç proportionis fiât. 

H AC ratione quiuis proportio trium terminorum 
inuqualium reuocatur ad aliam proportionem , conferen-
do femper maiores numéros cum minortbus ; & hue rurfus 
eodem modo ad aliam,atque ita deinceps,donec très rermi 
ni s-qu aies occurrant. §luod fi très dati termini hàbeant 
conttnuam proportionem duplam,reducentur y prima ila-
t 'tm operatione ad tqualitatem.Id quod extmpla, qusfe-
qu;t- tur.planum facient, 

Quintupla proportio. i m }o 1 6 
Quadrupla. 1 S>6 \ 24 1 6 
Tripla. 1 H I 18 1 6 
Du fia. M 1 12 1 6 
Aequalitatis proportio. 1 6 l 6 1 6 

HOC en'tm exemplum monslrat , quintuplant propor-
tionem rsuocatam ejfe ad quadruplam , quadruplant ad 
triplam,triplam ad duplam.& denique duplam ad &qua-
litxtem.In hoc altero <vero exemplo vides proportionem fu-
psrtrtpartientem quartas reduci ad fefquttertiam, fefqui-
tertiam ad triplam, triplam ad dupilam

 3
 ac duplam tan-

dem ad nqualitatem, % 

Sf "• Pro-
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Proportio fiupertripartitns quartas . f 49 US | i6 

Sefiquitert ia • 1 9l» 16 
Tripla. 1 9\ 3 _ï 
Dupla. ! 4| z\ i 

Proportio tqualitatis. 1 fl i| i 

VIDES trgo vltimam proportionem intequalitatis 
femper ejfe duplam , hanc vero slatim ad nqualitatem re-
duci. 

EST autem anlmaduerfione dignum,fil très mime ri d» 
tifuerint in fita proportione minimi, proportionem&qu*lt-
tatis, ad qnamfit reduBio, confiiftere in tribus vnitattbus : 
Si vero non fuer'mt minimi,proportionem illam aqualitatis 
canfiiïiere in tribus numeris tqualibus,qucrum qutlibet tôt 
vnttates continet, qustum locum occupant très termini 
dati inter omnes très termines eiufidem generis proportio-
nis. Ita vides in posteriori exemplo très datos numéros 49. 
28.z6.minimos efife in proportione fiupertripartiente quar-
tas y atque reduBionem faâtam efife ad hanc «.qualitatem, 
i.x.i.At in priori exemplo occupant très numeri dati.i yo. 
30. ô.fiextum locum inter omnes très numéros continua 
proportionis quintupla, proptereaque aqualitas inuenta eft 
inter hos trèsfienarios, 6.6. 6. Minimi enim fiue primi nu-
meri quintupla proportionis fiunt, ifï'î'. t.Secundi, yo. 10, 
i.Tertij,7<;.is. s.^uarti, 100.20.4.Quinti 1 ï%7i'i. %Sïxii 
autem,i^o.io.6.vtmanifeHum eft. Idemexperiri licebit 
in omnibus alijs proporticnibus . 

S E D <j> hoc obfieruatione non indignû vidctur.quamli 
bet proportionem primo loco ad ettm reduci, ex qua ortum 
habuit.Vt in priori exemplo quintupla rcducia efi ad qua-
druplam, ex qua orta es~i : quadrupla ad triplam . H&c 
enm> illam genuit, & fie de ctteris ,vfque ad iqualitatem. 
Inixemplo vero posteriori, Supertripartiens reuccata eft 
adfiefquitertiam ordine inuerfi». Confiât autem , numéros • 

fefqui 
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fefquitertios conuerfo ordine gignere fupertripartientes

s
 vt 

j'upr* diximus. Item fefquiterti* bac, conferendo maiores 
numéros cum minoribus,reduBa iSi ad triplam ordine in-
uerfi,quemadmodum tripla inuerfa générât fefquttertiam. 
Deinde tripla , conferendo maiores item numéros cum mi-
neribus,redacia eft ad duplam, & ht: ad equalifatë, &c, 

NE QVE vero filentio prttereundum cenfeo , ex tribu s 
terrninis cuiufcunque proportionalitatis Geometrics. , fiue 
ea aqualitatisfit, fiue intqualitatis, gignipoffi quamlibet 
trium prcporttonalitatum,quas fupra explicauimus ,fi ipfi 
termini varijs modis inter fie coagmententur . Proportione 
en'tm trium terminorum Geometricam prccreare aliam 
Geometricam trium terminorum ,ft primus terminus fie-
mel ,fecundus bis, & tertius femel pro primo termine fiu-
matttnpre fecnndo autem fiecundus , & tertius femel ; pro 
tertio deniqtfe ipfe tertius femel,ptrfpicue confiât ex ijs ,que, 
paulo an:e fcripfimus de crtu omnium proportionum in&-
qualitatis ex tqualitatis proportione . 

A T rere vt ex eadem Geemefrica proportionalitate gi 
gnatur Arithmetïca irium terminorum fferuahis hoc pr&-
ceptum triplex 

S VM M A M ex primo,& fecundo ter-
mi no bis, & tertio femel colieclam fac pri-
muni terminum Arithmeticx proportio-
nalitatis. 

S V M M A M vero ex primo,fecundo, 
Sr tertio femel confectam, ftatue fecundo 
loco. 

T E R TI VM denique terminum con-
ftitue temtim. 

Cuius quidem preduBienis typum hic vides . 

5/ i » xr-
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T X P V S PROCREATIONIS 
Proportionis Arithmetics. ex Geometrica • 

Ordo terminoru âu.t proportionalitatis. lPrimus.lSecCidusITertius 

Primus fit ex datis term.ita coaceruatis.l Bis. 1 Bis. 1 Semel 
Secundus vero fit. 1 Semel 1 Semel 1 sêmëî 
Tertius denique hoc modo . 111 Semel 

NT H IL porro intereft ,vtrum minimum numerum 
proportionalitatis Geometrics facias primum terminum,an 
vero maximum, vt ex fequentibus exemplis apparebit, 

GENERATIO ARITHMETICAE 
Proportionalitatis ex Geometrica, 

Geomet.prep. hhlill 4l 4I4II çl 6I4II 41 6I9 

Arith.propor. 

CONSIDERATIO T^E autem digniffimum eft, 
differentiam coftituts. proportionalitatis Arithmetics, fem 
per aqualem ejfe fiumms, primorum duorum terminorum 
Geometrics. p*opirtionalita tis,per qua m conftituiiur , Sic 
vides in primo exemplo differentiam ejfe z./ummam ex 1. 
l.In fecundo , s fummam fcilicet ex 4. 4. In tertio 15. qui, 
fumma conftcitur ex g.6. In quarto denique, 10. nimirum 
Çummam ex ât,6,colletlam,atqueita in altjs . 

/ TA E fi Aritkmetica proportionalitas conflituu 
tur ex proportione squalitatis , erit differentia dupla v-
nius termini iqualis : vt perfipiciium eft in prioribus duo-
bus exemplis. 

D ETi_ I <g_JT E Harmonicam proportionalitate m oriri 
quoque ex Geometrica, hoc alto pr&eepto triplici planum 
fiet. 

S V M M A M colleéram ex primo bis, 
&fe- i 
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& fecundo ter, & tertio femel fumpto, fta-
tue in primo loco proportionalitatis Har-
monica . 

S V M M A M vero confectam ex fe-
cundo bis,& tertio femel fumpto,in fe-
cundo loco . 

S V M M A M denique fecundi & ter-
tij, in tertio loco. 

V B l etiam nihil interefl, vtrum minimus terminus dt 
catur primus,uel maximus.Typum porro huiusgénératio-
ns hic expreJJ'um -vides. 

T Y P V S P R O C R E A T 1 O TS^l S 
Harmonies, proportionalitatis ex Geometrica. 

Ordo terminorum proportionalitatis; lPnmusîSecunduslTertius 

Primus fit ex ter.datis fie in vmi collect. i Bis 1 Ter 1 Semel 

Secundus vero fie 1 t*_ Bis_J_ Scmcl 

Tertius denique hoc modo. 1 1 Semel 1 Semel 

GENERATIO P ROV O RTIO N A L l T AT IS 
Harmonies, ex Geometrica. 

Gtomet.proptr. l/lllll 4I 4U!1 9I 61 4II 4' <Sl 9 
Harmo.propor . l<5_31 dl-4IlîlfUj4«lf6l<«ïl3ïî- ll\S 

IAM vero è contrario reducetur Harmonica proportio-
nalitas quscunque ad squalitatem hoc paéio , 

DETRAHE minimûterminum'exme-
dio,& quod relinquitur^fac médium termi 
num proportionalitatis conftituenda'. _____ 
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HOC medio inuento fublato ex rnini-

mo data? proportionalitatis Harmonica?, 
erit reliquus numerus, vnum extremorum 
proportionalitatis. 

DENIQVE minimus datus femel, 
& médius inuentus bis in vnam fummam 
colle&i, & ex maximo dato fubtracti , 
dabunt duplum aiterius extremi. Semilfis 
ergo huius erit ipfumalterum extremum. 

HAC rationt reuosabitur Harmonica proportionalitas 
velad aqualitatem, vel ad proportionalitatem aliqua Geo 
metïicam,qti& ad tqualitatem redigitur , vt fupra doeui' 
mus. Semper autem Harmonica proportionalitas propefita 
oritur ex illa Geometrica, fifiupiriusprtceptu adhibeatur, 
ad qu aper hoc pruceptu reuocata esl.Exempla hic vides. 

Harm. propor. 

Geom. propor. MA 4| 4|4|| 9| 6\
 4

|| 4| 6\
 9 

ALIA E X E M P L A 

Harmon.propor. | ,|
 4

| 6||H4o|3o|)
i4

|i6|l2 
Geometr. propor. 

Aequalitas. l^l-fl-fll Î! JI î/j Ï| A -

AT proportionalitas Arithmeticareuocabitur ad iqua 
litatem , vel ad Geometricam proportienalitatem , per 
q:tam conftituitur,hoc modo. 

MÎNIMVM terminum fac vnum extre 
mcrum 
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morum. Subdu&o deinde eodem minimo 
ex medio , eritreliquus numerus confla-
tus ex medio conftituenda? proportionali-
tatis^ altero extremo . Igitur fi hic nu-
meris reliquus duplus eft minimi, feâo eo 
bifariam, erit dimidiata pars tam médius 
terminus , quam alterum extremorum ; 
reduclaque erit data proportionalitas 
Arithmetica ad tqualitatem, ex qua or-
tum traxit. 

VT detur Arithmetica prof<trtionalitas, j. 9. 
1 y. fi in Geometrica confiituenda facias vnum 
txtremum 3. ex minimo proportionalitatis Arith- 3UI i 
mette*. datt,&huneeundem numerum demas exdutome 
dio yfiufererunt 6.qui numerus duplus eft minimi i.Redi-
giturergo data proportionalitas ad aqttalitatem hanc J.J. 
j.ex qua oriturfiecundum fiuperius praceptum . 

S I vero reliquus ille numerus non eft 
duplus minimi 3 fecandus erit in duas par-
tes, qua? cum minimo conftituât proportio 
nalitatem Geometricam continuant. Ad 
hanc enim illa reuoeata erit. 

VT fi data fitt Arithmetica proportionalitas, 
J4.r9.4- Faffoin Geometrica extremo vno , 4. 
minimo data Arithmetica proportionalitatis,eo- ■ 9] ^|4 
que fuliduftoex medio 19. relinquitur numerus iy. qui 
non eft duplus m/ntmi. Quare feclo eo in 6. & 9- reducetur 
illa Arithmetica ad hanc Geometricam 9.6.4. ex qua rur 

\jits ortum ducei,txprs,fcriptofupericris prscepti. 

SED 
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SED quoniam reliquus ille numerus non potefi femper 

diuidi in files duaspartes, qui. cum minimo coniittuant 
continuam proportionalitatem Geometricam, ( quo paSîo 
autem ea diuificfacienda fit , <y quando fieri in numeris 
nequeat,docebimus ad propof.ij.lib.6.) nifi numert jurdi, 
irrationalefue adfcifcStm; reuocabimus qùarncùntjue pro* 
portionalitatem Arithmeticam fiatim ad squ&litatem,ex 
qua,fi termini squales cum dijferentia propcfita ceacer 
uentur,ortum duxit;hoc patio. 

M I N l M V S terminus datus fîat 
vnus ex duobus extremis. Differentia au-
tem proportionalitatis iubdu'da ex medio, 
reliquus numerus fîat médius: & eadem 
differentia duplicata , atque ex maximo 
termino fublata , fiât reliquus numerus 
alter extremorum. 

VT fi data fit Arithmetica proportionali-
tas, 20. 27.? ç.cuius dijferentia efl 7.fi 10.fiât 
vnum extremorum, (jp dijferentia 7. dematur 
ex 27.& eadem duplicata ex $4. reliaui erunt 

alij duo termini squales.20.zo.Ex hac squalitate, cognita 
differentia j.quam termini Arithmetica proportionalitatis 
habere debent, conficietur ipfia proportionalitas Arithme-
tica,hac ratione. 

VNVS terminorum xqualium fiât mi-
nus cxtremum.Huic addatur differétia da-
ta, vt fiât fecund us terminus Eidem deni-
que minori extremo adijciatur data diffe-
rentia duplicata, vt efficiâtur maius ex-
tremum. 

VT in data exemplo.minus exirtmum itit zo.cuifiidif . 

ferentia 

ioli7l?4 
20I2oho 

f 
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ferentia y.addatHr,fiet médius terminus -7. Et fi ead'é Uifi 
firentia 7. duplicata adijciatur eidem minimo extremo 
lo.conflabitur maius extremum zq.Eodcm paéio data bac 
tqualttate 1 s . iy.i f./i ex èa conslttui deùeat proportiona-
litas Arithmettca,cuius dijferentia fît zà. addatur hsc dif 
ferentia ad \ %,vnum terminorum sqiialium.vt haleas fie-
cundttm terminum ^s.Quodfi eadem differentia duplica-
ta,hoc eft,numerus ^o.ad eundem terminum squalem adij 
ciattir,fict tertius tertninus.%^. Primus autem efî i y. vnus 
terminorum squalium, vt hic vides . 

1? I rf I iy 

*y I y l H 

ÂTQVE paucahsc pr&libâffe hoc loco fujficiat ex infi-
nitis,qus de immenfia proportionum, proportinrialitatumq; 
vi ac natura, innumerabilibufque proprietatibus dicipofi-
fent.Plura enim & quidem fciiu periucunda in pleniorcj 
notira Arithmetica, D eo annuente , explicabimus . iiunc 
ad Euclidem interpretandum reuertamur * 

V. 
RATIONEM habere inter femâgnitu* 

dines dicuntur, quaepoffuntmultiplicat„ 
fe fe mutuo iuperare. 

QyoMl A M Eu'clides in teriia definitione habitudine 
duarum magnitudinum einfidsmgeneris^n.cauerat ratio-
nem,quam nos cum alïjs aucloribus proportionem dicimus; 
explicat nunc definitione hac y. quidnam requirant dus. 
quantttates eiufdem generis,vt proportionem aicantur ha-
bere. Neque eiiim omnes Unes , neque etiâm omnes anguli 
plani,quamuis fint etufidem gcneris quantitatts,proportio-
nem babent inter fe,vt >n>x dtcemus. Ait igitur, ilias ma-
gnitudines dici proportionem habere inter fe , quaru vtra-
uis multtplicata ita augetur,vt alteram tandem fuperét, 

i adeo 
"'• ' " ■■»" 11 '"' 11 h ' 
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adeovt fi alterutr a quantumitis multiplieata nunquam 
alteram excédât, nulla ratione propertienem habere dican 
tur.Vt diameter, & latus eiufdem quadrati^dicentur ha%e 
re proportionem', ( licet irrationalem,qus nullo peffit mime 
ro exprimi) qui» latus multiplieutil per z. hoc efi,bis fium-
ptum,excedit diametrum.Cum enim duo latera quadrati, 
ac diameter coniittuant triangulum Ifofceles,* erunt duo 
latera quadrati diamètre eiufdem maiora.lta quoque cir-
cumferentia circuli,& diameter eiufdem,proportionem h* 
bent,(qtiamuis nondum fit nobis explorata,atque cognita) 
quia diameter multip/icata per 4. hoc efi ,fun;pta qua-ter, 
circumferentiam fuperat, cum omnis circumferentia circu 
li,vt ab Archimede demonfiratur , ter duntaxat cotnpre-
hendat dtametrum eiufdem , & particulam adhuc paulo 
minorem feptima parte diametri. Eodem modo multa cur-
uilinea cum reSilineis proportione habebuns,quia 0- ttqua 
litas & innqu.alitas inter en reperitur, cum & Hippocra-
tes Chius Ennui am quœndam,qu<t figura eft contenta duo-
bus arcubus circulorum inilar Lune, noua, quandofaieata 
efj'e cernitun& Archimedes parabolam quadrarit; hoc eft, 
iile cuidam lunuU,hie vero par abois quadratum inuene-
rit squale . Hinc enim fit ,vt & quadratum detur maius 
en lunula,ac paràbola; Atque e contrario luntila (y para-
loia maior eo quadrato.Huc accedit,quod Archimedes in 
ltb.de Spiralibus demonflrauit,lineam aliquam reBam efi-
fe circumftrentis circitli squalem, &• aliam duplam , tri-
phm aliam,(fc.ac proinde & quadratum altqi.od circule 
ejfe squale , vt in libeilo de dimenfiene circuit demonilra-
uit De squalitateporro Unes rects,& circttlaris;quadra-
ti,0> circuli,adcalcem lib.6.agemus. Adde, à Proclo quo-
que inter angulos reclilineos , ac curuiiineos tqualitatem 
demoniirari. Oilendit enim lib. t.in primum Eiiclidis'.ad 
\2.Axioma,quod ipfiest ^.Vofiulatum, tant reBo angttlo, 
quam obiufo,g? acuto.exhiberipojfe anguluni curuiltneum 
squalem. Sit enim angulus reBus ABC, contentus redis 
squalibus A B , B C , circa quas femicircuii deferibantur 
A OB,BEC. ffunniatn igitur anguli femicircuUrum ABD, 
C B E, funt squales\addito communi angulo mixto A B E, 

fi'* 
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\fct angulus tctus curuilineus DSE,toti angulo recjo ABC, 
nqualis.Simi 
liter cfle:ides, 
angulum air 
uiiiKeii IGX, 

effe & G H M N 
obtufo FGH;necnon curuUineum OMP,acuto LMT^jdutn. 
modo hic ab angulis femicirculorum LMO, NMP,auferas 
communem angulum mixtum , qui continetur refla line» 
L M , &■ curua M P. Ex quibus confiât , alterutrum an-
gulotuvi mtiltiplicatum pcffe alterum excedcre ; quarts 
proportienem inter fie habebtint. Atvero line» finit» ad 
iineam infinitam non habebit proportionem , qui» finit» 
quomodocunque multiplient» , infinitam nequit fupera-
re . Sic neque line» cum fuperficie , neque /«perfides cum 
corpore, eandem ob caufam, vllam habebit prcportionem. 
Dentqus non cenfeb'utir habere proportionem angulus con-
trôlas cum angulo reclilineo , qui» angulus contaHus, 
quantumuis multiplieatus , miner adhuc femper exiHit 
quonis angulo reclilineo, etiam mininio ,-Vf propof. 16, 
lib. 3. denonfîrauimus . Itaque "jt apertius Euclidcs ex-
pi;caret , qutnam rnagr.itwiines emfdtm generts pro-
portionem ùicantur habere , h^c eil, quas magr.itudi-
nss eiufdem gencris in définitiene intellexerit, -voluit 
hac definitione eas intell'gi, qu£ have conditionem h»-
béant, n)t »ltirutr» multiplient» alteram pcjftt fuperart^.-, 
alias ve<o n'in-,ttiamfiineoJim quantitatis génère "jidea-
tur comprekeiidi, quales funt line» finita,(? infmita,angu 
lus reïitïmeiis, @> anguîu: contaclus,Crc.Hanc ob caufam 
a plerifqtle dçmonfiratianibus preportienum , iubet totiti 

plteare -oram propofîtarum magnifudinum,qu& pro-
tontm pfluuntur habere inter fe, donec altéra excédât. 

„>•• ià t tiS faeit propt-f.t lib.io, ©> in plerifqtle alijs propo-
ftUeitibift.'X'»tt£t igitur,qui putant,per tnagnituUines eiuf-
dem generis in definitione Proportionis, quam Euclides Ra 
tïbnem dixit,intetligtnd»s ejfe, qua fub ecdetn génère pro-
ximo,j!ni infime continetur, Hac enim ratione no effet pro-
portio inter angulos reé~tilinees,@' curuilinecs, aut inter fi-

guras 
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guras reèHlineas,curuilineafque,tum non jub eodem con-
tineanturgénèreproximotquod falfum ejfe diximus.Sileat 
qucque,qtti exifiimant, intelligendas effe magnitudines 
in eodem génère quantitatis ,fiue in eodem génère fiubal-
terno , Vt Logici loquuntur ; ita vt fatisfit , vt dut. quan-
titates dicantur habere proportionem , fi fini uei Unes., 
Vel fuperficies, vel corpora , vel anguli, vel numeri 
Ita enim proportto effet inter angulum reclilineum,& an 
gulum contaclus,cum in génère anguli contineantur : lté 
proportionem haberent inter fe, linea finita,& linea infini 
ta,cum in génère Unes, exiflant : quorum vtrumque fal-
•fum ejfe, liquido ex hacdefinitione confiât. 

P ERS P1 CV V M efi ex his,quam inepte , & quàm 
falfo,hanc definitionem expofuerit Orontius.Ait enim Ew 
clidem non definire, feu doecre,qus.nam magnitudines pro 
portionem dicantur habere , fed qualem proportionem dut 
quecunque propofîts. quantitates habeant.ltaque , inquit, 
vult Euclides,fimagnitudo A,ad magnitudinem B,refer» 
tur, & amhs. multiplicentur squaliter, hoc efi, ambarum 
fumantur quscunque tque multiplicitt, nempe C,tam mul 
tiplex ipfius A,quam multiplex Dfipfius B;habere tnagni-

tudtnes A,&B,eam inter fe proportionë,quam 
earum sque multiplicitt C, ejrD.Non aduertit 
autem, hoc, quod ait, non ejfe definitionem,fed 
Theorema decimumquintu huiusj.lib. vbide-
monfiratur ab Euclide,Partes cupariter mul-
tiplicibus in eademproportione effe,hoc efi ,A, 
B,magnitudines eandem haEere proportionem, 

quam earum sque multiplicia C,&D.TStjn ergs ita efi in-
telitgenda hsc definitio , prs,fertim cum tam ignota fit h te 
proportio inter C,&T).quam illa inter A,Q>B;quandoqui-
dern femper eadern eli . §}uare non recle nos Euclides per-
duceret adnotitiam proportionis inter A,&B.Eft ergo fen-
fus huius définitionis ille,quim expofuimus, ut liquido ton 
fiât ex verb/s Èuclidis. 

VI. 
I N eadem ratione magnitudines di-

ra 

ABCD 

cuntur 
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cuntur effe,prima ad fecundam,& tcrtia ad 
quartam, cum primas & tertio? œque mul-
tipiicia, a fecund;e & quarts œque multi-
plicibus, qualifcunque fît hxc multiplica-
tio , vtrumque ab vtroquc vel vna defi-
ciunt 3 vel vna œqualia funt, vel vna exce-
dunt ; iîea fumantur 3 quœ inter fe refpon-
dent. 

E X<P L IC AT hoo loco Euclides,qiiafnam conditio. 
nés requirant,apud Geometras, magnitudines , vt eandem 
dicantur habere proportionem. Quod vt exequatur , cogi-
tur confugere ad earum tquemultiplicia, vt compleciatnr 
omnes proportiones magnitudinnm,tam rationales, qnam 
irrationales . Sint igitur quatuor magnitudints 
A,prima;B,fecunda; C,tertia ; 0> D, quarta, fu- 1 

manturqne prims,&tertis. squemultiplicia qus, J 
cunque;E,quidem ipfins A;& F,ipfius Ciltem fu [ I 
mantur fecitnds,et quarts, alia qitscunque sque- ^, i 11 
multiplicia;G,quidem ipfius Bi& H,ipfius D,Jîue FCÏH 

hsc duo pofteriora fint ita multiplie!a fecunds,, et [Il 
quarts, ,ficut priora duo multipiicia funt prime., . \ 
Q> tertis,fiue non. S^aodfi iam inter fe conferan- 1 J 

tur fumpta sque multipiicia ea , qus. inter fe re-
fondent, vt multiplex prims, ej< multiplex fecundi inter 
fe,hoc efi,E,& G Jtem multiplex tertis,^ multiplex quar 
U inter fe,hoc efi,F,& H;deprehenfumque fuerit perpétue, 
ea ita inter [e habere, vt fi E, multiplex prims magnituai-
nis A,minus fuerit,quam G, multiplex fe'cunds. magnitu-
dinis B; etiam F, multiplex tertis, magnitudinis C, minus 
fit quam H,multiplex quarte magnitudinis D : Aut fi E, 
squalefuerit ipfi G;etiam F,iquale fit ipfi H;Aut dentque 
fiE,maius fuerit quamG;etiam F,màtus fit qua H : (qtiod 
efi vtrumque ab vtroque vel vna deficere, vel vna squa-
lia effe , vel vna excedere ) ita vt in nullo génère msdti-

*p Itcium 
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plicium contrariumpoffit reperirifid eH,vt nttnquam E,mi 
nus fit quam G,q;ii.i & P, minus fit quant H ; Qp vt nun. 
quam E , aqualefit ipfi G , qui/i &> F , ipfi H , fit ttfttittcj, 
Denique vt nunquam E, maius fit quam G,. q»m (j? F , 
mainsfit,qitam H.Si inquœ deprebêfum fuerit,sque multi-
plie'* qusuis accepta,terpetuo fe fie ita habite, vt diifu efi; 
dicetur eadem ejfe proportio prima magnitudinis A,ad fe-, 
eundam magnitndine B,qus est proportio tertis, magnitudi 
nis C,ad quarta magnitudinê D. QuodJideprehenderetur 
aliquando , ttiam in folo vnogénère muhiplutum,multi-
plex D , deficere À multiplie! G , non autem multiplex E , 
deficere à multlplici H ;Aut E , squale effe ipfi G, at F , 
non squale ipfi H ; Aut denique F. , excedere ipfum G ,at 
F, non excedere ipfitm H , quamuss in infinttis alijs mul-\ 
tiplicibus eenditio prsdicla reperiatur , nulle tatione di I 
centur quantitates propofttt eandem habere proportionem, \ 
fed diuerfas,vt ex defin.Z.fiet perfpicuum. 

I T A §1 V E vt demonft ratio ne aliqtia , per banc 
6. dtfinitioiiem , contludantur quatuor quantitates ean-
dem habere proportionem, ofiendenium erit, ( quod qui-
dem diligenter,ab Euclids & hoc $, lib. & in alijs fer-
uatur ) quicunque sque multipiicia prims , ey, tertis 
collata cum quibufeunque sque multtpliabus fecun-
di , i& quarts. , habere femper conditionem prsiiclam 
défi dus, squalitatis , aut excefiks ; ita vt nunquam 
centrant*/» eut s inutniri peffit. Similiter fiquatuor quan-
titates concedantur eandsmhabere proportionem , con-
tedatur qttoque neceffe esl , qualihet sque multipiicia pri 
ms, , Çy> tertis collata cum quibuslibet sque multiplici-
bus fecunds, & quarts., habere eandem defeclus , nqua-
litatis, aut exeeffus conditioner?*, Debent enim défini 
tio ey definitum reciprocari . Vt autem perfpiciamr , 
quonam patio , propofetis quatuor magnitudinibus ean-
dem proportionem babentibtis : qmdam sque multipiicia 
prima. tertis mngnitudin'n , à quibufdam sque mul-
tiplicibus fecunds & quarts magnitudinis, vtrumque-
ab vtroque vna deficiani^alia vero vna squaliafint; alta 
denique vna excédant, fi ta j'umantur, qus inter j*_, 

r refipon-
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quam 

refpondent ; placet vnum exemplum proferre in numeris 
Sint igitur quatuor numeri j.z. 6.^./umàturq, primi & ter 
tq ique multiplices,nempe quadrupli iz.ty ZA.ltemfiecUn 
di & quarti fumantur alij sque multipltces,vt feptupli /4. 
(jr 1$. Vides igitur tu 12, multiplicem primi deficere h 14, 
multipliée fecundi,quam zq.multiplieem tertijà zS.mui-
tipli ce quarti.Rurfus fri 
mi, & tertij fumantur 
alij sque multipliées, ni-
mirum fextupii , 18. & 
36. Item fecundi , & 
quarti fumantur aljs,-
qtte multipliées, vt non-
cuplt iS . & 56 . Vides 
ergo,tamis, multipli-
cem primi squalem effe 18. multiplies fe, 
36. multiplicem tertij, 36. multiplici quarti. Poftremo 
primi, ér tertij fumantur alij sque multipliées, nentfzj 
tripli 9. & \ 8. Item fecundi, cjj> quarti alij sque multi-
pliées,vt dupli 4. & S. Vides igitur tam <?. multiplicem 
primi,excedere ^.multiplicem fecundi,quam \8.multtpli-
eem tertij,fuperere B.multiplicem quarti.Si igitur in omni 
bus sque multiplicibus, in quacunque fumantur multipli-
cation;,femper deprehendatur,vnum triïl horum veruejfe, 
dicetur ead'é ejfe proportio i.ad z.qus efi 6.ad 4. a lias non. 

CAAIPANVS vero atque Oronttus, lange aliter défini 
tionem hanc exponut. Dicunt enim Euclidc velle,tum dé-
muni quatuor magnitudines eand'è l-abere proportions, cû 
prims,& tertis sque multipiicia,a fecuds &■ quarts sque 
multiplicibus,vtrumque abvtrcque,vel vna deficiunt pro-
portionttliter,l)oc e(l,in eadem proportione , vel vna sqtta 
lia funt,vel vna excedut proport ionaltter, fi ea fumantur, 

is interferefponaêt.Clariuf.vt ait Câpanus, quàdoearu 
sque multipiicia proportionalia funtfid eft,cum candi fro 
portions habet multiplex prime, ad multiplex fecuds , qua 
multiplex tertis ad multiplex quarts.Sedqv.is n'ê videt ,fi 
ita inttlligatur def.nitio,Euclidem idem per idem définirel 
§jg»dfane abfurdum efi.PrstereafiEuclides vuh,eas ma 
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gnitudines in eadem effe proportione, quarum sque multi-
piicia ( fi fumantur, & inter fe çonferantur eo ordine , 
que dtclum efi) tn eadë proportionne"exiflunt;cur ohfecro in 
A.Tkeoremate huius libri demofiratfifuerint quatuor ma 
gnitudines in eadem proportione, earii sque multipiicia eo 
ordine,quem diximus,fumpta,eandem quoque habere pro-
portionemtlmmo cum iliud Theorema per hanc definitione 
ofien datar,perjpicuum esl,idé per idem demonfirari,quod 
ridiculum e{l,veluti eo loco admonebimus.Jiçctdit etiam, 
fi ita interpretemur definitione,plurima Theoremata quin 
tt huius lib.non pojfe dsmonfirari,vt propres locrs monebi-
mus.Intellrgenda efi igitur defimtio

s
vt expofuimus; nimi-

rum propofitis quatuor magnitudinibus ,fi quoiiefcunque_> 
multiplex prims déficit à multiplici feeuds,vel squale efi, 
vel excedir,neçeffarii> etiam multiplex tertis tune defieiat 
à multiplici quarts,vel squalefit.vel excédât, quicuq;fit 
t'de defe&us,exce(fufue,non confiderando, an proportiona-
lisfit,an non;ita vt nunquam contingtet,multiplicem pri-
tris à multiplici fecunds deficere, multipliée vero tertis no 
deficere à multiplici quarts: aut multiplicem prims squa 
lem effe multiplici fecunds,mul,tiplicem vero tertis multi-
plici quarts non sq:ialem:aut denique multiplicem prims 
rnaiorem effe multipliée fecunds, at multiplicem tertis mul 
tiplici quarts non maiorë. Propofitis,inqaam ,quatuor ma-
gnitudinibus,quarum sque multipiiciafiumpta ,vt di&um 
eflyperpetuo eam coniitionem in defec~lu,«,qualitate,& cx-
ceffu feruant,dicuntur quatuor ilis magnitudines eandem 
habere proportionem;quicquid fit de earum sque multipli-
cium proportione ,-qus nunc non confideralur : fed quarto 
poffea Theoremate demonflrabitur, eum defeBum , excef-
\jumve effe proporttonalem . 

P OR R O Campamts conatur oilendere , definitionem 
hanc intelligi debere de proportio-

6fiy>< nali defeéJu,Qt> exceffu.Nam fi de 
) \ quocitque tntelligeretur, efiet ait, 
/ ,J quatuor hi numeri 4.1.6. s.inea-

aem proportione.St enim primi e» 
tertq , vt pote 4. (je 6. fumantur 

etque 
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sque multipliées numeri,vt du-
pli, Si Item fecundi &> 
quarti nempe sque mul-
tipliées , dupli que-que ,6, & 10. 

excedet tam 8. multiplex primi, 
6 . multiplicem fecundi, quam 

IJ. multiplex tertij Ifi>. multiplicem quarti. Idemque.! 
cernitur, fi primi, & tertij fumantur quadrupli \6. 

fecundi vero, ac quarti capiantur tripli y. & is. Si igi-
tur fufficit ,vt sque multipiicia accepta vna excédant 
\fe fe quomodocunque, & non requiritur, vt preportionali-
ter fe mutuo fuperent, erit eadem proportio 4. ad 2. qus 
cft 6. ad 5. quod falfum es?, cum proportio 4. ad 3 .fit 
\fcfquitertia ,proportto vero 6. ad <j. fefquiquinta. Intelli-
gendus igitur cs~l defecJus, aut exceffus sque multipli-
cium , proporttonalis : Ita enim fiet, non effe eandem pro-
portionem 4. ad 7. qus. ejl 6. ad <j. quod eorum sque mul-
tipliées non fe fe excédant proportionaliter , vt confiât. 
Veruntamen dicendum efi, Campanum mirum in mo-
duut hallucinatum fuiffe. Quamuis enim numeri '; sque 
multipliées ab eo prolati fe fe vna excédant, tamen quam 
plurimi alij reperientur, quorum multiplex primi exce-
det quidem multiplicem fecundi , vel s.qualis erit ; at 
multiplex tertij deficiet a multipliée quarti. Si enim in 
eius exemplojprimi Q> tertij fumantur quadr'up'ices 1 6.& 
zHf.At fecundi & quarti,quintu 
phces fumantur, 25 exce-
det quide 16. multiplex primi, 
\%.multiplicemfecundi;.At 24. 

mulùplex tertij non excedet 1^. 

multiplicem quarti,fed deficiet. 
Sjttod fi primi,& tertij fumantur tripli il.At ftcâ 

di,& quarti fumantur quadrupli,! ro.erit \ z.multi-
plex primi squalis 1 î.multiplici fecundi;At vero 18. mul 
tiplèx tertij,squalis non erit zo.multiplici quarti,fed ab eo 
def.ciet.Cum igitur no deprehendâtur quxltbet sque multi-
piicia dièloru numerorïi fie fe habere,vt fi multiplex primi 
excedit multiplex fecîidi,multiplex tertij excédât qfioq; ne 
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cejfario multiplex quarti;quS.uis ij in nonnullis sque mal 
tipltiibus ita ejfe contingaf.non dicentur, iuxta hanc 'défini 
tionem 6.iicli numeri eandem habere proportionem,vt ad 
hue clarius ex s.definitione conflabit. 

GAETERVM definitio ifia compleB'ttur etiam très ma 
gnitudines eandem habentes proportionem,fi modo fecunda 
bis ponatur,vt quatuor habeantur.Exempli cattfa\Eadem 
dicetur proportio 9 ad6. qus 6.ad 4 quoniam sque multi-
piicia quscunque fumpta ad 9. & 6. vel vna deficiunt ab 
sque multiplicibus fumptis ad 6, & 4, vel squalia funt, 
vél vna excédant ,&c. 

VII. 
EANDEM autem habentes ratio-

nem magnitudines, Propoi tionales vo 
centur. 

V T fi magnitudinum A,B,C,D,eadem fit proportio A, 
ad B,qus C,ad X>j dicentur es magnitudines proportiona-
les.Eadem ratione^fiademfit proportio E,ad F,qus F,ad 

G,dicentur magnitudines E,F, G, 
Bi 14- proportionales.Sunt autem qusdâ 
ni I3 ' magnitudines proportionales ccn 
El—i—1—{\£ tinuefinter quas reperitur prspor-

tionalitas continua , qu aie s funt 
magnitudines E,F ,G;Qusdafl> ve 

ro proportionales funt non c</atinHe,fed difcrete, cuiujmodi 
funt magnitudines A, £, C, D. In bis enim interruptio fit 
proportionum;in Mis vero nequaquam.vt dicium es! in 4-
definitione. 

VIII. 
CVM vero «que multiplicium multi-

plex prima; magnitudinis excédent multi-
plicem fecunda; ; At multiplex tertise non 

.excefferit multiplicem quarto; ; tune pri-
* ma ad 
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Au 
FC DH 
li-

ma ad fecundam maiorem rationemhabe-
re dicetur3quam tertia ad quartam. 

DEC L Ali AT hic Euclides, quamnam conditionem ha 
bere debetiat quatuor magnitudines , ut maiorem dicatur 
habere proportionem prima ad fecundam, quam tertia ad 
qu <irtam,dicens. Sijumpta fint sque multipiicia prima (y 
jsrtis;Item alia sque multipiicia fecuds (y quarts;depre-
henfitmque fuerit aliquando,( licet non femper) multiplex 
prims maius ejfe multipliéefecundsjnultiplex autem ter-
tit no effe mains multipliée quarts,fed vel minus.vel squa 
ls. '. icetnr maior effe proportio prims magnitudi-
nis ad fecundam,qttam tertis ad quartem; vt per 
fpicuuni efi tn appofito exemple,in quo primi ma-
gnitudinis A, éf tertis C, jumpta funt triplicia 
E,(y Fifecunds, vero S, (y quarts D, quadrupli-
cia G, & H. Et quonittm £,multipltx prims ma-
ius quidem efi qus m H,mulliplex fecunds; At F, 
multiplex tertis maius no eft quam H, multiplex 
anarta, imrno minus;dicetur maior effe proportio 
A,prims magnitudinis,ad B,fecundam,quam C, 
ter:ii,ad D-,quartatn . 

TîpN eft autem neceffe,vt quatuor magHitudinum,pri-
ma au fecuudam dicatur maiirem habere proportione quS 
tertis^ad quartâ,sque multipiicia fecundu quamuis mul-
tiplicationem fie fe habere, vt multiplex quidem prims ex-
cédât multiplex fecunds , at multiplex tertis non excédât 
multiplex quartn;fed fatis efi,vt fecundum aliquam mul-
tiplieatio^nem ita fe habeant.Poteft namque interdum fieri, 
vt t&m multiplex prims maius fit multipliée fecunds ,qua 
multiplex tertis multipliée qu'atts: Item vt'ey multiplex 
prims minus fit multipliée fecuds, (y multiplex tertis mul 
tiplice quarts:Tame quia hoc non contingii ia omni multi 
plieationefed eltquando multiplex prims fuperat quidem 
multiplex fecunds., at multiplex tertis vel minus efi , vel 
squale multiplici quarts:propterea maiorï dicetur habere 
proportione prima magnitudo ad fecundam, qua tertia ad 

T l z quar-

SCD LYON 1



EVCLIT). GEOM. \66o 
quartam, non autem eandem x vt perfpicuum esl in appo-

Jîto exemple. 
ITA §iy E 

vt quatuor ma-
gnitudines dicâ 
tur proportiona-
les,necef]e eSi.vt 
squemultiplicia 
earu,mxta quaf\ 
uis multiplica-
tiones accepta, 
vel unadeficiat, 
vel vna squa-
liaJïnt,vel vnà 

excédant, vt in 6. defin.fuit expofitumiVt autem maiorem 
dicatur habere proportionem prima ad fecundam , quam 
tertia ad quartam,fatis efi,vt fecundum aliquam multipli 
cationem,multiplex prims. excédât multiplex fecuds, mul 
tiplex vero tertis non fuperet multiplex quartz, quamuis 
iuxta innumeras alias multiplicationes, sque multipiicia 
prims, ac tertia vna excédant sque multipiicia fecunds, 
ey quarts : 

QVO D fi quando è contrario multiplex prims deficiat 
a multiplici fecunds,non autem multiplex tertis a multi-
plici quarts,dicetur prima magnitude ad feeundam mtno 
rem habere proportionem,quam tertia ad quartam.-quam-
uisfecundum plurimas alias multiplicationes, sque mul-
tipiicia prims ty tertif. vna deficiant ab sque multiplici-
bus fecunds ,ty quarts.. Vtin eifdem numeris propofiti 
exempli,minor dicetur proportio z.ad i.quam j. ad^.&c. 

CVR EVCLIDES IN DEFIN. VI. ey VIII. 
quatuor magnitudines proportionales , & non 

proportionales per earum sque mul-
tipiicia definierit. 

§iy O NIA M mirum alicui vidtri pofftt, rur Eucli-
des tum demum quatuor magnitudines eandem dixerit ha 
bere proportionem,hoc eft,ita effe primam ad fecundam, vt 
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efi tertia ad quartam , cum squemultipliciaprims ac ter-
tu iuxta quamcunque multiplieationem, & squernultipli 
cia fecunds, ac quarts iuxta quameumque etiam multipli 
tuttonem accepta ita fe habent, -ut quotiefeuque multiplex 
prims maius efi quam multiplex fecunds, multiplex que-
que tertis maius fit quam multiplex quarts ; quotiefcunq3 
vero multiplex prims squale efi multiplici fecunds, mul-
tiplex etiam tertis squale fit multiplici quarts; quotiefeun 
quedenique multiplex prims minus eft quam multiplex 
fecundsjnultiplex etiam tertis minus fit quam multiplex 
quarts : Item quare tum demum quatuor magnitudinum 
prime ad fecundam maiorem effe proportionem voluerit, 
quàm tertis ad quartam, cum aliqua squemultiplicia pri 
ms ac tertis ,is> alia squemultiplicia fecunds ac quarts, 
accepta ita fe habent, vt multiplex prims fit maius quam 
multiplexfecunds,at multiplex tertis maius nofit, quàm 
multiplex quarts,fed vel squale,vel minus.Quoniam,in-
qusm^mirum alicui viderihoc poffit, quod ex i l le exceffu, 
squalitate,et defeBu sque multiplicium eo ordine fitmpte-
rum non flatim appareat fimilitudo proportionum,di0mi-
litudoue: aperiendum videtur hoc loce,quare ita magnitu 
dines tum proportionales, tum non proportionales definire 
voluerit Euclides. 

AD hanc difficultatem refpondctur, Euclidem eus ma 
gnitudines voluiffe appellare proportionales,quarum â.que 
multipiicia ita [e habent, vt diBum efi, quia non habuit 
quid notius,per quod explicare petuiffet magnitudines ta m 
incommenfurabiles , quàm commenfurabiles eandempro-
portionem,vel non eandem habentes : neque vero epus effe, 
vt ratio afferatur, cur res aliqua hoc ant illo modo definia 
tur,fid fiatis effe , vt nunquam res définit a afferatur alicui 
conuenire,nifiprius,definitionem traditarn eidem couen't-
re,demonflretur. Id quod in alijs etiam definitienibus cer-
nitur.Nam quemadmodum Euclides definao.lib.i.àngu. 
lum reBum appellauit eum, qui fit à linea fuper aliam li-
neam ad angulos squales cadente, ita vt nunquam ei con~ 
cedendum fit, angulum quempiam effe reBum, nifiprius 
oftenderit,eum ab eiufmodi linea effici. Item quemadmodu 
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definitione vltima lib.s.definiuitfimilia circulorii fiegmen. 
tu effefin quibus anguli exislentes funt squales fit a vt tue 
folutn ci eoncedendumfit,fegmenta ejfefiimilia;cum preba-
uerit angulos in eis exiflentes iffe squales : fie ezià HÉ".*. 

(jri.buius lib.vocauit quatuor magnitudines proportiona 
les,& nonpreportionales,quarum squemultiplicia eaton 
ditionem habent.quam explicauit, ita vt nunquam ei ère 
dendum fit, eu quatuor magnitudines appellabit emilem 
habere propûrttonem,vel non eandem,nifiprius demonf>ra-
uerit,conditioncm eam Mis magnitudinibus conucnirt.Sed 
quanquam refponfio hsc ver a fit,ac propria,tamen. quia ex 
Ma definitione non videtur colligi poffe, vere magnitudi-
nes, quarum sque multipiicia illam conditionens habent, 
effe proportionales, vel nonprcpartionales;etiamficas folii 
Euclides velit appellare proportionales,vel non proportio-
nalesiexplicabimus paulo accuratius,Euclidem recleeo mo 
do dejiniuiffe magnitudines proportionales, atque adeo fine 
vlla dubttattene Concedi pojje À quouisfillas , quibus defin. 
6.conuenit,vere eandem habere proportionem; Mat. vero , 
quibus de finit io.S.conuentt,non eande proportione habere. 

QVQD vt planius fiat,rettocandum ad memoriam eft, 
dupltcem ejfe proportio'>em;Jiationalem,qus inter quanti-
tates incemenfiurabiles exislit,ata; adeo. cmnis in numeru 
reperiri potesl, Et irratienalem , qus inter qitantitates in* 
commenfurabiles exifiit,& nullo modo.tn numeris potesl 
reperiri.Si igitur, Euclides de Ratronalibusduntaxat pro-
portionibus difputationem inslituiffet, potuijfet quatuor 
magnitudines proportionales dtfinire eo modo , quo lih. 7.' 
défi, zo proportionales quatuor numéros definiuit, nimi-
rum; Magnitudines proportionales jtmtyrnm prima fetwn-
ds,cy tertis quarts,srfuemultipiex eft,vel eadem p.'.rs, vel 
esdem partes;Vel certe(yt nos adeam.defi.addiditi.-j<J al 
prima fecundam,(jp tertia quart am,squ aliter cet in ety à-
demefo infuper illius partë,vel eafd'èpartes.Ne proportiona-
les vero ipagnitttdines ita définir e pot uifiel. Magnitudines 
no proportionales sut,hoc eil,prima ad fecunda babet ma 
iore. proportionë,qua tertia ad quarta,cil prima fecûds ma 
gis multiplex efi,vel maior pars,maiorefue partes,qua ter 
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tiaquatts.-Vei cette cum prima, fecundam fapius centinet, 
quàm tertia quart am, fiue eadem pars,aut partes vtrobi-
mteftfperfint,fiuenon;Veleu ptimafecunda toties centinet, 
•uoties tertia quattam, fed ptima maiorem infuper parte, 
naiorefve partes fecunds incluait, quam tertia quarts. 
htuiffet,inquam,Euclides ita depntre rnagnituamespre-
po-tionales , ac non proportitnales, fi de folis r aliéna Mus 
pr<portionibus ageref.quia omnes prepottienes magnitudi-
tiun exhibeti poffent in numeris , ac proinde definiri, vt 
nunerotum propottiones esdem,vel druetfs ,vt diximus. 
T{aa proportio numerorum ( vt ex Campano,alij; que feri-
ptcrbus,defin.i$ ltb.7.adtunximus)esl habitude qusdam 
vnittnumeri ad altetum,(ecundum quod ilhus eft multi-
plex. ..vel pars, partepue : Vel certe fecitndum quod il lu.m 
cftstiiei'femel, aut. aliqaoties,ry aliqua infupet.illius pat-
teVi,iel partes. S^us emnia perfpicua funt tùr/i ex definitie. 
nibusjtiiiiquefpecierum proportionhrati^naVs tam maie-
ris iniqualitatfii,quam minoris ins'qual>tatt',de quibus fu 
pra egmus;tU ex ijs,qus indefin 20. & z^Jib.Tfcriifimns. 

§U O J(/ AM vero Euclides non felum proportiones 
Ratiotales , fed Irrattonales etiam complecli vcluit , 
■ionpotuit eo modo quatuor magnitudiaesproportionales , 
é'non ptêpertimale} definire t propterea qued .ht propor. 
eone pMWtttMffci mater -magmtHÀ^..ne,que multiplex ef-
f pote fi'. minotis , neque tam femel àitt aliquojies , & 
ifiuper aliquam eius partem aut partes continere : Mi-
Mer item maiotis nique pars effe potefl ,.neque. paries ; 
qtippe eut» magnitudines ir>attonalem habentes prepor-
fiCiem incommenlttrabiles frnt, ita vt-nttllam partem ali 
que.im cemipunem,quamuts minimam\pojfirtt habere.Que 
cirex coailus esl fe fe conuettete ad .ftroportienes- magnttu-
dir.nn rationaleSfîjoc eft,ad preportiones numerorum, tu 
cm-ii. preportio rationalis,fiue magiitudinum. commenfu-
ral:iu,fit,vt proportio numeri ad num.etum,vt lib..\o, pto-
pofi J .demonftratur; Coati us,in quam, eft inuefîigare ali • 
quid,qto4 certu fit conuenire quibuslibet quatuor numéros 
fine magnitudinibus cemmenfutabtl'bus,eande habentibus 
proportsonem,vel non eandem: adeo vt,fi idem illud ce nue-1 
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nire demenflretur quatuor magnitudinibus, etiam incom- j 
menfitrttbil ibus,iure optimômagnitudines HU quatuor pro ) 
portionales etiam dici peffint,vel non proportionales: quan 
doquidem eandem habe?it proprietatem,quam quilibet qua 

' tuor numeri proportionales, vel non proportionales, immi 
quam quilibet quatuor magnitudines commenfurabtles ei 
dem habentes proportionem,vel non eandem .neceffario km 
bere demovfiratur,Neque enim aliunde cognof:ere,i>el e:-
plicare aliter poffumus magnitudines incommenfurabies 
proportionales effe,ant non profortionales,nifiper aliqud , 
quod certum fit contienire.vt diximus, numeris quibujun 
qtie,vel magnitudinibus commenfurabil ibus,eandem ,vel 
non eandem habentibus proportionem,in quibus euidater 
fîmilitudo, dtjfimilitudoue proportions cernitur.&utvaU-
modum quia quando in circulorUmfiegmentis anguli .qua 
les exifientes,fiunt commenfiurabiles quatuor reUis,h<c efi, 
qtiando funt eadempars , vel esdem partes quatuor •eclo-
rum,funt quoque ipfa fiegmenta eadem pars,vel e&den par 
tes cirtulorUmfJt adfinem lib.6,demonslrabimus; vt mé-
rite fimilia appellentur, ac prepterea & omnia fegnenta 
alla, in quibus funt anguli aquales , etiamfincn fini cem-
menfurabiles quatuor reéjis,dicatur quoquefimtlia-.quan-
doquidem, quando anguli quatuor redis commenfurabileS 
fiant,vere Ma fiegmenta fimilia funt, hoc efi, esdem tartes-
citculorum, licet hoc in fiegmentis, quando anguli in eh 
exisîentes quatuor redis funt incommenfkrabiles, non cer 
natur,quod tune fiegmenta neque eadempars , neque et-
dem partes pr.fiint effe circulorum, fed ipfis circulis omri-
no incommenfiurabilia exifiant, Neque enim aliud in 'd~ 
ciitm habire foffunms,fegmenta fimilia effe aut difsimila , 
nifiangulorum in tii exiftentium squalitatem,vel ins[ua 
litatem,ex ana veram fimilitudinë, aut disfimilitudiiem 
fiegmeniorum circulis commenfnrubilium colligiuus . 
Quam ob rem fient nemo fimilitudinem hane fegmenfrum 
in dubium reuoeat, quanquam hsc fîmilitudo in fiegmen-
tis, qus circulis incommenfurabilia funt, non Ht eui-
denter appareat, vt in fiegmentis,qus circulis funt &mmî-
fiurabilia 5 ita non rectefecerit,qui fimilitudinem priportio. 
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num in magnitudinibus in c ommenfur abilibus in dubium 
reiiocet, quando comperiet , illis conuenire , quod om-
nibus magnitudinibus proportionem eandem ratiotttf* 
lem habontibus conuenire terfumfit, licet h&c proportio* 
num fîmilitudo non tam euidens fit in magnitudinibus in-
comme» fur abilibus. 

IT A §yy E quoniam , propofitis quatuor numeris pré 
portionalibUs , fiumptifque primi ac tertij étquemultipHci-
bus iuxta quamuis multiplieationem , item fecundi ac 
quarti &quemultiplicibus fecundum quamuis etiam mul-
tiplicationem, femper uerum esl, <vt mox demonÇtrabi-
mus , fi multiplex primi maior esl multipliée, fecundi » 
multiplicem tertij maiorem qucque effe neceffario multi, 
plice quarti ; Et fi Me nqualis efi , hune qucque elfe &qua-
lem', & fi miner, minorem :Et centra qùia, propofitis 
quatuor numeris , fumptifque aquemultiplicibus primi ac 
tertij iuxta quamuis muti iplic ationem . item tquemul-
tiplicibus fecundi ac quant iuxta quamuis etiam multi-. 
plicationem ,ji multipliée primi exiftente maiore , quam 
multiplex fecundi $ multiplex tertij maior quoque fit j 
quam multiplex quarti: Et fi Mo exiftente nqstaii , hic 
cfuoque Aqualis fit, & Mo exiftente minore, hicfimiliter 
minor exiflat, perpétue uërum eft -, quatuor numéros effe 
proportionales : Jiurfus quia propofitis quatuor numeris, 
quorum primas ad fecundum maiorem proportionem ha-
beat, quam tertius ad quartum , fumptifque aquemul-
tiplicibus primi ac tertij, item tquemultipitcibus fieciit-
di ac quarti, neceffario interAum accidit, ut multiplex 
primi maior fit multipliée fecundi , multiplex vero tertij 
non fit maior multipliée quarti: Et contra quia quatuor 
propofitis numeris , fiumptisque nquemultiplicibus primi 
ac tertij, item nquemultiplieibus fecundi ac quarti ,fi ac-
eidat nonnunquam , multiplicem primé maiorem effe misl 
tiplice fecundi,at multiplicem tertij non maiorë multipliée 
quarti,fine ulla dubitatione verii eft, maiorem effe ptefior 
tionem primi adfiecundum ,quam tertij ad quartum. fi^uo-
niam,inquam,ita fie res femper habet in numeris,atq, adeo 
& >n magnitudinibus c ommenfur abilibus,ita <Vt contrariai 
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nttnquam înueniatur, non tmmeàto dtcentur qut,cunque^< 
quatuor magtttudines,<-tiam tncommenfurabiles, oandem 
babere proportionem , cum fumpits /tquemuiaplicwus pri-
ant, ac tertis. in xta quamuis multtpli. ationem , item tique-
rn.ulttplic.ibus facwtds. ac quaitifecundum qit.amuts etiam 
multiblicatwnem,perpetuo deprehendaur, multiplicem. ter 
tu ptaUrtm tffe multipliée quart*, que tiefic Hnque ̂ multi-, 
flex prim.st mater eft-muitipit.ce j'ecunda; mtthiplic.em veto 
terti* &quahm eff ntulttplici quarts., quanda multiplex 
prim/i ttqualis eit multiptici fecunds.\multipltcem dentque' 
tertis. minorer» ejjfe multipliée quarts., hoc rpfo,quod mul-
tiplex prims, minor efl multipliée jecund* . Eadem ratione 
iure opiimo dicentur quatuor quicunqne magnitudines ta 
commenfurabiles , quàm ineom.-nenfurabiles , n,or> babere_> 
eandem proportion em,jed maioiem ejfe proportionem. pri-
ms, ad fecundam,quàm tertis. ad quartam , cum ,fnmptis 
îquemultipltcibus,vt dtcium eji.tuterdupt cantingit, mal-
tiplicem prima, ejfe ntaiortm mult'.pVc.e ftcuad*, multipii- -
cent vero terri* non maiorem multipliée quart* : qttando-
quidem prier cendith in omnibus numetis propo.ritonalàr 
bus,poflerior autem in n^n propoitioniltbus per.petuo.xe.pe.-r 
ritur,vt iamiam demonU rabimus ; nullumque aliud iridi-
cium habere pcffumns, quo- magnitudines incemmenfura-
bilet eognojcamur ejfe prcpcrtionaies,vel non proportion»" 
les : prsjertim cum magnitudines incommenjttr.ibiles alijs 
mitgnitu4inii>us,qu* koe^modo proportionnées effe demen-
Slrantm,js.penun/ero alla via otlendantur tandem hab.ere 
proportionem,,qua»i namerus ad nuwerum, vt nulio modo 
dubttandum fit, quin omnes magnitudines, etia.m incem-
menfui*btles

y
q-tar.um nquemultipUces ita.pt httbcnt > vt tn 

ê.difi.diéïum ejljînt proportionales,Q-c. Nift enim hoc ve-
ru;n ejjtt ,jeq.»t.'*tur hetud dubie ex illa proporiicnœlttate 
aliqua.ido abinrdum aliquod mdntfijiumt quo.-i tan, en ha 
clenus n.,n accidtt fied pot tus eœ,qu* ex magmtttdinibm in 
eo jenfu prepirtio ia'ibus de»f».-(itautHr, vertffim» ej/e,ple-
r.unque alla v>a,vt diximus,oitendurttur yvt. pojlea ettum 
d*mo>tfirabianit.-^u* r.um. tta fint, liquida cotifiare exiSti-. 
nno,cur Euciides tu au., bus tilts défi?,, aa'hihuertt (fs-

dem • 
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\dcm rtâte ) magnttudinum propofttarum aquemultiplices 
imagnitudinas^Scd iam id,q'u»d pelliciti jumu.s, Gecmetri-
\ce demonitremus, adfcitis nonnullts propofitionibus lib. 7. 
iqut nu'do modo ex 6. & 8. defin. aut ex demonfir ationibus 
huiut !tb.< /

t
endent,vt ecmmod.ijfime an te lib. %.pojfint dé-

mentir ari ; atqits a de» bic\ ajfumi, vt iam demonftratt. 
Hoc antem efficiemus quatuor propofitionibus, qu/t feqtmn-
tur. . ,-

f*«Wi>l»«Wl^
 ;

 - • \ 

P ROPOS ÎTIS quatuor numeris pro-
portionalibus, fumptifque primi ac tertij 
£eque muîripJicibus iuxta quamuis mu>ti-

■plicationem, item fecundi &quarti œque 
mukipî'cibus iuxta quamcunque etiâ mui 
tiplicationem ; fi multiplex primi maior fit 
multipiice fecundi, erit quoque" multiplex 
tertij maior multipiicequarti; & fi muki-
pkx primi a?qualisfît mukiplici fecundi, 
erit & multiplex tertij a quaiis mukiplici 
quarti; fi denique multiplex primi fit mul-
tipiice Çeçupâi minor ent & multiplex ter-
tij multipiice quarti minor. 

rai ; I 
Et A S E AT numerus primus A,ad fectin dum H, ean 

dim prcferti»nem}quam tertiut Cad quartum V ; fuman~ 
{turque primi A,et tertij C,aquemultiplices E,F:Itew fecit-
d: h,& quarti D, nque.vuitipiices G, Hj qualifcunque httc 
mmitplttatUpk Di co fi E , multiplex primi A , maior efi 
quam G , multiplex fecundi £ , maiorem1 que que ejfe 
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ptimi. 
'■b17.fi 
ptimi. 

il.fi. 
\ptimi. 

GM \S, z. \D,a.\ \H, 8. 

E,iS.\ 
G,i8.| |-B,î.|X>,4.| 

£,I2.I |A?-IC,6.j 

G
A

lf;\ \H;iB. 

multipiice tertij C,quàm 
H , multiplicem quarti 
D. Et fi E, ttqualis fit ip 
fi G, *,qualem quoque ef-
fe F, ipfi H . Si denique_, 
E, minor fit quàm G, mi-
norem quoque ejfe F, qua 
H.Quoniam enim efi, vt 
A, ad B, ita C, ad D ; » 
erit permutando etiam, 
vt A, ad C, ita B, ad D : 
b Vt autem A , ad C, ita 
efi E,ad Fiqubd idem ntt 

merus ipfos A, C, multiplie ans produxerit ipfos E,F, qttip-
pe cum E, éf F,ipforum A, cj> C,jumptifint nqtiemultipli-
ces « Et estdem de caufa, vt B, ad D, ita eSi G, ad H . Igi-

\tur ex lemmate propof.xq.lib.i.erit quoque,vt E, ad F
 }

ita 
*G,ad H,c Et permutando

s
vt E,ad G.ita F, ad H. Quocir-

\ca fi E,maier efi quam G,erit quoque F,maior quant H,vt 
in primo exemple . Si vero F, squalis efi ipfi G, erit quoque 
Ffipfi H,s,qualis,vt in fecundo exemple : Si denique E,mi-
nor efi quàm G,erit quoque F, miner quàm H, vt in tertio 
exemple, Quod erat demonftrandum. 

I I. 
PROPOSITIS quatuor numeris 

non proportionalibus, ita vt maior fit pro-
portio primi ad fecundum, quàm tertij ad 
quartum,fi fumantur cequemultiplices pri-
mi ac tertij, item aquemultiplices fecundi 
ac quarti,fîeri poteft,vtmultiplex primi 
maior fit, quàm multiplex fecundi, multi-
plex autem tertij non maior, quàm multi-
plex quarti. 
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H A B E AT primus numerus A,ad fecundum B, ma-

iorem proportionem,quàm tertius C, ad quartum D. Vico 
fieripoffe , -vt fumptis nquemuttiplicibus primi A , & tertij 
C, item ttquemuïtiplicibus fecundi B, & quarti D , multi-
plex ipfius A, primi fit maior quàm multiplex ipfius B,fe-
cundi,at multiplex ipfius C,tertij maior non fit,quàm mul 
diplex ipfius D, quarti. Multiplicantes enim fie mutuo nu-
'■ lueri £, D,faciant E. Et 

K, ftf. H. 71 |0,2i.: 1 ,28. 

G, t.| \A, 3. \ C, 4. 
E. 6.\ \B, 2.) D, r 

M, î'4 |N, 6.\ \P,zo. 1 L,30-

K,t6o. \H,44o.\ \0.6o\ 

F, S.\G, iz.\ \A, [ C, I. 
\E,iio\ |fi, S.\D,to. 

M,160 1 L>19. 

'quoniam D,metitttr E, 
ex pronunc. 7. li'0.7. & 

E, metitur genttum ex 
C, in E, ex eodem pro-

• nuciato; metietur quo-
ique D, eundem gemtît 
«k C,in E, ex pronunc. 
\tt. lib. 7. Metiatur D, 
\genitum ex C, in E, per 
F i fie t que propterea ex 
D, in F,nu mer us,que m 
D , per F, metitur, ex 
pronun.y.ltb.7.hoc efi, 
numerus idem , qui fit 
ex C,in E. Quia igttur 
idem numerus gignitur 
ex D , primo in F, quartum, qui ex C ,fecundo fit in E , 
tertium , a erit vt D, primus ad C, fecundum, ita E , ter-
tius ad F, quartum : Et conuertendo ,vt C, ad D ,ita 
F, ad E . 

RV RSV S quia B, metitur E, ex premtnc.7. lib.7. & 

E, metitur procreatum ex A, in E , ex eodem pronunciato ; 
metietur quoque B.eundem procreatum ex A, in E,ex pro-
nunc. 1 i.lib.7. Metiatur B,procreatum ex A,in E,per FG, 

Ifietque idetreo ex B,in F G, numerus, quem B, metitur per 
FG,ex pronunc.qdib.7,hoc efi,numerus idem,qui fit ex A, 
in E, Quia igitur idem numerus ex B,primo in F G, quar-
tum,^ ex Ajecundo in E,tertium gignttur,b erit vt B,pri 
mus ad A,fecundum,ita E,tert:us ad FG, quattum-.Et con 
uertende,vt A,ad Bdta FG,ad E.G}uoniâ ergo eft, vt F G, 

ad 

1 iç.Je-
ptimo. 

b tç).fe-
ptimi. 
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adEftta A,ad B\Eft autem proportio A,ad B,pcfita maior, 
quàm C,ad D;erit quoque proportio FG,ad E, maior quàm 
C,ad DiOsienfum autem eii,e[fe vt C,ad D,ita F,ad E. Igi 
tur proportio FG,ad E,maior quoque erit proportion* F)ad 
E,ac proinde numerus FG.mator erit numéro F: qu* vmnia 
ex ijs,quî, in defin. zadib .j .fcripfmus,perfpicue ccxftquun 
tur . Superet igitur FG,ipfum F, numéro G. 

SVMANTVR. iam ipforum F\G,C,a.que multipliées K, 
H,l,eà hgf,vt H,fit quidem maior quàiii E, at T, non mi-
nor quàm D,erit que ex fcholio propofif .Ith.j .tôt us KH,ita 
multiplex totitts FG,vt esi multiplex K, ipfius F, vei I, ip-
fius C.Sumantur rurfus ipforum D, E, tquemultiplices L, 
M Tf, ea loge, vt L ,fit multiplex ipfius £>, proxime maior 
quàm Zïhoc eft,teiles aqtte multipliées, vt fubtratio numéro 
H, ex L, reliquat numerus maior non fit, quàm I,fed vel 

*qualts , vt in fecundo 
exemplo,vel minor, vt 
in primo exemple cas-
tingit.Et quonm oflen-
fum efi ita elfj D,ad C, 
vt E,ad ita efi C, 
ad I,vt F,ad JC, ex co-
ftruBione , quod I, K, 
j'umpti ftnt ipforum C, 
F, àtquemultiplicet; a 
erit quoque ex *quo,vt 
D,adI,ita E, ad K. 

PRAETEB.EA quo 
ni a m osienfum efi ejfe 
D,a-à C.ut E,ad F;ertt 
psrmutando quoqut^, 
D,adE,vtC, ad'f.Vt 
autem D, ad E,ita esi 
l,ad Ai Ti; quod idem 

numerus ipfos D, E, multiplie ans fecerit L , M N , quippe 

K, <6.\H. \o,2i,\ [jfïë-
F, S. M» ?-| c, 4. 

\B, 2 i D, t 

M, fïjN, 6] \P,zo. j L?3< 

K,i6o.\H;4.*o.\ \0,6O \ I, IO. 

C, i, 

|Bj S.\D,io. 

M ,ï6ofN,So. V4- ! -M?». 

cum L,kîN,fumpiijint ipforu D,E, nquemultiplicestEt ea-
dem de caufa,vt C,ad F, ita eft l, ad K. Igitur ex lemmate 
propof. i ,ju lïb. 7.erit quoque,vt L, ad M N, ita T, ad K, & 

permit-
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psrmutando ,vt L ,ad I, ita M N , ad K . 
QJr I A ergo efi , vt totus L , ad l, ita totus M N, ad 

K : Et "Ot D, ex L , ablatns ad eundem I, ita ï,«MÎ(, 
ablatus ad eundem K ; erit quoque ex theo:. 6. fcbolij pro-
p.-J.zzdib. 7.vt reliquus ex L, ad I, ita reliquat ex M , 
ad K : Efi autem reliquat ex L,non maior quàm T, fed vel 
minor, vt in priori exemple , vel ttnuttlis > vt in pofleriori ; 
propterea quod reliqttu- ex L , cum D,facit ipfum L,rnul-
tipltcem ipfius D, proxime mmorem ipfo I, ex confiru* 
(tione. Igitur & ey reliquus ex MN, maicr non erit quàm 
K; atque idcircoji ex MN, detrabatur N, ipfi E, stqualis, 
erit reliquus M, vel minor ipfo K , vt in priori exemple , 
vel ttqualis, vt :n posieriori,Cwn ergo H, multiplex ipfius 
G,fit maior quàm E,vel N,ex confiruclione;erit totus KEf, 
toto MN, maior. 

DENI §ly E fiumpto O, ita multiplici ipfius A , vt 
KH,multiplex efi ipfius FG,vel I, ipfius Ctltem P,ita mul 
ttpltciipfius B, vt MN,multiplex est ipfius E, vel L, ipfius 
D:quoniam oflenfum efi,ita effe FG, ad E,vt A,ad B,fum-
ptiqùefiant ipforum FG,& A,primi ac tertij,tquemultipli-
ces K H,Zjp O ; item ipforum E B, fecundi ac quarti n-
quetnultipltces M N , & F , fequitur ex antécédente pro-
pof. fi K H , maior esi quam M N , ipfum quoque O, ma-
torem ejfe quàm P. Cum ergo KH, cflenfusfit maior quàm 
M N, erit quoque O , maior quàm P . £)aacirca cum O , l, 
fint ttquemultipltces ipforum A,C, primi ac tertij ; if)- P,L, 
squemetltiplices ipforum B, D, fecundi ac quarti, demon-
jiratumquefit, maiorem efj'e O , quàm P ,fit autem I, mi-
nor quàm L , ex coniîruclione ; fieri poteft , vt exifier/te_-
maiore proportione primi A, ad fectindttv/B , quàm ter-
tij C,ad D,quartum, fumptifq; s.quemultiblicibus,vt dicul 
eSi,multiplex primi, nimirum O.maio 1 fit quàm P, multi-
plex fecundi, multiplex autem tertij.nimirum l,maior non 
fit quàm L,multiplex quarti. £)uod dsmondir-andum erat; 

Qff' O D fi minor fit proportio primi ad fetudum, quàm 
tertij ad quartum, fumanturque nquemtiltiplices primi ac-
tertij,item tiquemitltiplices fecundt ac quarti,fieri quequt-j 
poteft ,vt nennunqua multiplex primi fit minor multipiice 

feguridt 
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\feciidi, multiplex veto tertij no fit multcplire quartiminor. 

IN eodem enim exemple,minor ejl preportto C,primi ad 
D ,'■ fecundum , quam A , tertij ad B, quartum, démon* 
firatu/nque est, / , multiplicem primi C, minorem ejfe , 
quam L , multiplicem fecundi D , at O , multiplicem ttrtij 
A, tnaiorem effe quam P,multiplicem quarti B. 

III. 

PROPOSITIS quatuor numeris, 
fumptifque xquemultiplicibus primi ac 
tertij iuxta quamuis mukiplicationem_j, 

item a:quemultiplicibus fecundi ac quarti 
iuxta quamuis etiam multiplicationem, fi 
multipiice primi exiftente maiore , quam 
multiplex fecundi, multiplex tertij maior 
quoque fit neceffario , quam multiplex 
quarti : & illo exiftente aquaîi, hic quo-
que femper fît gequalis ; illo denique exi-
ftente minore , hic quoque perpetuo mi-
nor fit ; erit eadem proportio primi ad fe-
cundum, quse tertij ad quartum. 

S I N T quatuor numeri 
A , B , C, D , fumantur 
que primi A , çj? tertij C 
nquemultiplices quaiefcun 
que E , F . Item fecundi B 
ejr quarti D , tiquemultipli-
ces G , H , qualifcunqwu 
etiam bue fit multiplicatio. 
Dico fi E , F , multipliées 
primi ac tertij femper fini 
vel maiores, quam G , H , 
multipliées fecundi & q"ft 

ti s vel 

P, Pi \A,,,\C,6\ 

G, 4| \$,%\D:f$\ \H, 8 

£, :8j 

G, r*j \H, fa 

E, \A,3\C,6\ \F, 2\ 

G, 14] \B, ifp, 4| \V,îS 
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ti,vel jtqu.ales,vel minores,ita ejfe A,primum ad B,fecun 
dur»,vt C,terttum ad -D,quartum. SPnamque foret maior 
proportio A,ad B,vel minor,quàm C,àd D,fieri poffet,velu 
ti in antécédente propof.demenftratum efi, -vt E, multiplex 
primi effet aliqttando maior,aut minor,quàm G,multiplex 
fecundi,at E,multiplex tertij non maior, aut minor quàm 
B,multiplex quarti. Quod.e(l contra hypothefin ,Eii ergo 
A,ad B,vtC,ad D.Quod era,t oflendendum . , 

it.TT.f~~ r;. . ■, ;; 

PR0P0SIT1S quatuor numeris, fum-
ptifque primi ac tertij asquemultipiicibus, 
item fecundi & quarti a^quemultiplicibus 
fi quando contingat,multiplkem primi ma 
iorem çflc multipiice fecundi, multiplicem 
vet o tertij non maiorem multipiice quarti: 
Maior erit proportio primi ad fecundum 
quàm tertij ad quartum. 

SI N T quatuor numeri A,B,C'D,famptifqut ipforum 
■A-t éfC, primi ac tertij &-
quemuhiplicibus E , & F, E,zt.\ ■■M 

f7',2 0.| \B,z. \H,so.. 
item ipforum B,& Df 'ecii 
di ac quarti Aqutmultipli 
cikus G,&> H,fitE, multi-
plex primi Aymaior quàm G,multiplex fecudi B,at F,mul\ 
tiplex tertij C,nô maior quàm H,multiplex quarti D.Dtco 
maiorë ejfe proportions primi A,ad B,fecundû, quàm C

}
tcr\ 

tij ad D,quartit.Quoniam.n.major efi E,quàm G,at F, ne-
maior quàm H,erit maior proportio E , ad G , quam F, a 
H,cum ijla fit proportio maioris'indqualitatis.hic uero uel 
tqualitatis.uel minoris inuqualitatis . Igitur ex theor. 10 
propof. zz.lib.y . erit quoque permutandp maior proportio E, 
ad F,quam G,ad H. * Efi autem , ut E, ad F, ita A, ad C, 
quod idem numerus ipfos A,G,multiplicâsprocreauerit E, ptimi. 

Vu 

SCD LYON 1



6n Ef/CLID. GEO M. 
& F;qtttppe cum E,F,equemultiplices fint ipforum A,C;Ea 
demque de caufa efi;vt G,ad H,ita B, ad £>. Maior igitur 
erit quoque proportio A,ad Cquàm B,ad DiEt-permutan-
do,extheor.io.propof.2i.lib. j. maior erit etiam proportio 
A,ad B,quàm C,ad D.Quod ojletidendum erat. 

SjVOD fi multiplex primi fit minor multipiice fecundi, 
fed multiplex tertij non fit minor multipiice quarti; minor 
eritpi■eportio.primiadfecundum.quàm tertij ad quartum. 

EADEM enim omni-
no demonjiratio ejl ,fi pro E,2%.\ \A,4. 

G,3o.\ \D,2.\ \H,2o. 
maiore proportiene dica 
tur vbique minor propor-
tio,nulla alla re mutata . 

Vt in hoc exemple apparet,zibi quatuor numeri funi A, B, 
G> D, éô -E) multiplex primi A, minor eîl quàm G, mulli^ 
plex fecundi B,ftdF,multiplex tertij C,minor non ejl,quàtn 
H,multiplex quarti, Çpc. 

SED demonjlremus iam, in magnitudintbus, qui. alijs 
incomménfurabiles funt, &qus. ex defin. 6. proportionales 
funt,eam plerun que reperiri proportionem, que, in numeris 
exhiberi pojjît: adeo vt vere proportionales fint magnitudi 
nes,quibus definitio é.conuenit, quandoquidem ex magni 
tudtnibut proportionalibus in eo fenfu jumptis verum con-
ftquitur,(y nihil abfurdi mde inje.rri potejl.Hoc enim pau-
lo ante demonjlraturcs nos etiam recepimus. Sit ergo reSa 

AB,verbi gratia , reèis, C E), du. 
pla,et fuper ipfas reejat defcribâ 
tur quairata ABEF , CDGH; tif 
diametri s B F ,D H . Et quia ex 

G fcholio propof.çj. lib.i. tam qua-
dratum diametri BF.quadrati la 
teris AB.hoeejl,quadrati ABEF, 

B£ D qua quadratu diametri DH,qua 
dratt lateris CD,hoc ejl3qHadra-. 

ti CD-G H , dupium ejl sfiponaturjatus A B , 4. & la-
tus C D y 2. erit qttddta'tum AB.E. F, 16. à- quadra-
tum dmmetriBF,etus dupium, $2. àc proinde diameter ip' 
fa BF,erit radix quadrata numeri 3 2. que. numeris exprt-
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ml nequit,cum e a maior fit quàm %. minor autem quàm 6. 
nuliufque numerus inter JMJ*» 6.medius,hoc efi, eompofitus 
ex j.&fraSione aliqua vnitatis, in fe dit-Sus poffit nume-
tum integrum zz.productre, vt ex Lemmate fequenti per-
fp'uuumifiet,€)uàdratum autem CDGH,erit 4. & quadra-
tum diametri DH,eius dupium, %.ac proinde diameter ip-
fa DH,eritradix quadratanumeri S. qua gumeris etiam 
exprimi neqttit, cum ea maior fit quàm z. minor autem,-
quàm z,eyc,îta vt proportio tam AB,ad BF,quàm CD.ad' 
DH,fit irrationaiis,diameterque prop'terea BF, lateri. AB, 

didmeterDH,lateri CDjncomménfurabilis. Vides igi-
tur,id.quod Euclides prtpof. vltima ltb. 10. demonflrauit 
ex ij.t *qits, lib. 6. de magnitudintbus proporiionalibm per 
defin.6.huius sMb. demcniirata funt , Diametrum nimi-
rum quadrati lateri eiufdem quadrati efje incemmenfura 
bilem^ffe re ipfa veriffimum,qaippe cum idem nos alla via 
fine proportienibus hoc loco oîlendermiHS . 

RVRSl'S quoniam diametri BF, DH,diuidunt angu 
los reftot quadratorum btfari%tm t vt in fcholio propofi. 34. 

lib.i.éo In coroll.z.prcpofl^.lib.i.oJiendimus, erunt angulil 
ABF;AFB,CDH, ÛHD, femtrecii ,id*equeinter fe tiqua. 
let.Cum igitur & reSii anguli A,C,fint-nquales, dqùiangu 
la eritt^iangula ABF ,CDH~.Quare a erit.vt -AB,ad BF-, 
ita CD,ad DH;Et permutando,vt AB,ad' CD, ita BF, ad 
DH.Efi autem pofitarecïa AB,reB& CD,dupla . Igitur &> 
BF,ipfius DH,dupla erit.Itaque cum ex défi». 6. huius lib. 
eo deduciifimus , vt credamus diametrum B F, diametri 
DH,effe duplam, quamuis vtraque diameter ad fuum la-
tus habeat proportionem irrationalem,('N'am propof.^.lib. 
6.ex qua oftendimusfita effe AB,ad BF,vt CD,ad DH,pen 
det ex propof.z.Qo hue ex i.eiufdem lib. 6. Prima auti pro-
poflib.ô.vim fitam accipit ex defin.é.huius <,lib. Item per-
mutlita.proportio,qua hidetiam vfifitmus, fine eadim de-
fin.(>.demenfirari nonpofeft in magnitudinibus incommen-
furabilibus,vt ex propof.iôdtb, J. confiât. ) videamus, an 
aliunde cognofeere poffimus,diametrum BF,diametri DH, 
vere duplam effe,vt ex defin.è.conclnfum efl,hoc ipfo,qubd 
latus AB,lateris CD,duplum penitur, etiam fiproportio ta 

Vu late-

.fex-\ 
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lateris AB, ad diametrum BF, quàm laterts CD, ad dia-
metrum DH.irrationalis fît.Hoc autem fine proportionibus 
facile ita cognofcemtts.Quoniam.latus AB, lateris CD, du 
plurn efi,erit ex fcholippropif, j^lib.2.quadratum AE,qua 
drati CG, quadruplum:P.efito ergo quadrato A E , 4. erit 
quadratum C G, 1. Et quia.tam quadratum diametri BFy 
quadrati A E

}
 quàm quadratum diametri D H, quadrati 

CG,ex fcholio p.ropof'4,7.lib L. dupium efi ; erit quadratum 
diametri B F, s.& quadratum diametri DM, a. atque id-
circo tllud huitis quadruplum erit. Quocirca ex fcholio 
propof^diba. rtcia B F.recls. D H,dupla erit . Vides ergo 
rurfus,fi procedamus per ea,qus, ex défi». 6, huius lib. dc> 
magnitudinibus proportionalibus demonSirata funt, nos 
peruenijfe ad coclufionem veram, nimirum diametros dtto-
rum quadratorum habere proportionem inter fe duplam, fi 
latus vnius fit lateris alterius dupium : vt dubium non fit, 
qui» magnitudines verè proportionales fint,quarum ttque-
multiplicia eam condilionem habêt,quam, definitio 6. pre... 
fcribit.Porro ex regulis quoque numerorum irrationalium, 
que, inAlgebra traduntur,conHat diametrum BF,hcc esi, 
R.îz.habere duplam proportionem ad diamettum D H, id 
eft,ad R.S.NamfiueR. J2. diuidaturper R. S. Quotiensfit 
R.4. hoc efi, numerus 2. qui proportionem diametri B F, ad 
diametrum DH,denàminat ; fiue R. s.multipiice tur per 2. 
producitur R,zi. Atque hoc modo emnia, qutt de magnittt-
dinum inccmmenfurabilium. proportionibus demonfiran-
turex defltt. 6. huius lib explicari poterunt per régulas 
numerorum irrationalium . §lut res argumenta rurfitm 
efi , magnitudines , quibus definitio 6. huius lib. conuenit, 
itère effe proportionales ; quandoquidem calculus nume-
rorum irrationalium cum demonflrationibus , qui ex ea 
defin, pendent, perpetuo confentire comperitur,vt ijs, qui 
in Algebrttprtceptis verfatifunt, notijfimum eii , 

L E M M A . 

QVOD autem nuïïus numerus eompofitus ex 
__ j, ______ k ̂  
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5. 'fcrfraBione aiiqua vnitatis, quamuis vnitas 
in injinitûf'ecetur,gignere pv/Jït integrû numé-
ro" 3 i.boc modo facile demonjirabimus. Sit enim 
numerus y.cum quacunquefraBione -^-.hoc mo-
do 5 M-.reuoceturque, vt in Aritbmetica tradidi-
mus,ad banc vnicam fraBionem -Ï—\-. Certum 
autem esi, denominatorem 7. non metiri- nume-
rator^ 3 8. Alioquin diitijïs 3S.per j.Jîeret g)uo-
ttîfs numerus integerJtnefraBioncquod efi con 
tra bypotbefin. Multiplicetur iâ fraBio -^--|-. in 
fe,(quodfiet,vt in Aritbmetica diximus, démon 
sïrabimufq - ad fin? lib.-}.Jî ta numerator $&.in 
fe,quâ'denominâtor 7.infe ducatur.)gignaturq; 
fraBio —-i-*—ita vt mimerator huius 1444. 
fit quadratus numeratoris iïïius j8. & denomi-
nâtor 49.quadratus denominatoris 7-Et quia la 
tus 7.non metitur lat'us $S.vt ojlendimus,* non 
metietur quoque quadratus ̂ .quadratu 1444. 
Quarediuifo quadrato /444. per quadratu 49. 
Quotiës non erit numerus integer, fed et adbare 
bit fraBio aliqua.Aliâs quadratusqç.metiretur 
quadratu 1444. cuius contraria dtmonfîraui-
mus.Atq; eadë' ratione demonfirabitur^qu^cnn 
que numerû integrum cû fraBione qualibet in 
feipfum duBûgignere numerû integrû cumfra 
Bione.§lubdjîfraBioiCuiusnumerator denomi-
natore minorJttjnJe ducatur^produceiur s'epcr 
fraBio,cuius numerator tft minor ? dencmïnatd 
re.Nacû numeratorfraBionis produBœ fit nu 
merus quadratus uumeratoris datte fraBionis^ 
denominâtor aut quadratus numerus dénomma 

a 16. ». 
Haut. 

V u j a mis, 
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taris, fï atit datte fraciionis numerator minor 
denominatore; erit quoq; illius quadratus nurne 
rus quadrato huius minor.Ita ex-f-.i»fegigni-
turfraSus numerus -i-.cuias numerator denomi 
naiore minor ssi.Itaque quœcunqûefraBio infe 
muîttpkcMagignit numerum non integrum,ni-
fi quando numerator datte fraBionis à denomi-
nâtor e numeratur, fed ea fraBio numerus inte 

\ger potius efhqualts efi fraBio —^-^.quœ ̂ in-
tégras vmtates conîiiiuit. 

I X. 
PROPORTIO autem in trib us ter-! 

minis paucifïimis confiait. 
i%\y o 'P{^I A M omnis Analogia,fieu proportionalitas, 

quam interprétât dtchtm efi,proportionem nominat,fimi-
litudo efi duarum , vel plurium froportionum; omnis autï 
proportio babet 0> antecedentem terminum, & confiequen-
t em,nccejfe eflJn omni proportionalitate reperiri, vt mini-
mum, duos termines antécédentes, ac duos confequentes . 
12 s* &uarefit proportionalitas fuertt non ton-

tinua, requirenturfialtem quatuor termt-
ni.fiue magnitudines;At vero fifuerit cô-
tintta, erunt cum minimum très termini, 
quontam terminus médius bis fumitur, 

AB CD ËFS (Umflt c<"2fe1Hens terminus vniuspropor 
tionis, & antécédent alterius : Atque bic 

efi minimus numerus terminorum preportionalitatts .T{am 
in duobus terminis quibuficunquo folum proportio, non au-
tem proportionalitas reperttur. 

C VM autem très magnitudines pro-
portionales fuerint ; Prima ad tertiam_ 

dupli-
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duplicatam rationem habere dicitur eius, 
quam habet ad fecundam : At cum qua-
tuor magnitudines proportionales fuerint; 
prima ad quartam triplicatam rationem 
habere dicitur eius, quam habet ad fecun-
dam : Et femper deinceps, vno amplius, 
quamdiu proportio extiterit. 

V E L V TI fi fint magnitudines A,B,C,Z>,E, continue 
proportionales Jta vt ea fit proportio A, ad B, qutt B, ad Ci 
Q> C,ad D,ad Etproportio A,magnitudi-
nis prime, ad C, magnitudinem tertiam , dici- 8j 
tur duplicata eius proportionis,quam habet A, 
magnitudo prima ad B, magnitudinem fecun-
dam: quoniam inter A, & C, dus, proportiones 
reponuntur,qus ttquales funt proportion! A,ad 
B;nimirum proportio A, ad B, & B, ad C ,'vt 
proptereaproportio A,ad C,intercipiat quoda-
modo proportionem A,ad B,duplicatam,id efi, ABCÎ>_ 
bis ordine pofitam.At proportio A,magnitudi-
nis prime:ad D, magnitudinem quartam,dicitur triplica-
ta eius proportionis, quam habet A, magnitudo prima ad 
B,magnitudinem fecundam-.quia inter A, & D, reperiun-
tur fret proportiones , que, ttquales funt proportioni A , ad 
B;nimirum proportio A,ad B;B,ad C,&C,ad D,atque id-
circo proportio A,ad D, includit quodammodo proportioni 
A,ad B,triplicatam,id eft,ter ordine pofitam \Sic quoque^ 
proportio A, ad E , dicitur quadruplicata proportitnis A, 
ad B iprtpterea quod quatuor proportiones interijciuntur 
inter A,& E,qus, squales funt proportioni A, ad B, &c. 

êfjfOD fie contrario ea fit proportio E,ad D, qus. D,ad 
C;Cr C,adB;& B.ud A;dicetur proportio E,adC,duplica-
ta proportionit E,adD;At vero proportio E, ad B, dicetur 
tripltcata proportionis E,ad T> {fie quoque proportio E, ad 
A,dicetttr quadruplicata proportionis E,ad D,' &c, 

S4 
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INTERPRETES nonmdli colligunt :ex hac definitio-

nè ,fiproponantur plures quantitates continue,proportio-
nales, proportionem prima quantitatis ad tertiam, effe 
duplam proportionis prima, quantitatis ad fecundam , eo 
quod Euclides illam vocet duplicatam proportionem hu-
ius . Eodem modo volunt, proportionem prima, quantita-
tis ad quartam, effetriplam proportionis , quam habet pri 
ma quantitas adfecundS^cQuod-tamen nulla ejl ratio' 
ne coneedendum.Neque enim Euclides hocfignificare -JO~ 

luit, fed docuit tantummodo , proportionem prima, quanti-
tatis ad tertiam , appellari duplicatam eius proportionis , 
quam habet prima quantitas adfecundam;propterea quod 
inter primam quantitatem , actertiam reperitur quodam-
modo proportio primie quantitatis ad fecundam duplica-
ta; quippe cum inter primam quantitatem, ac tertiam in-
terponantur du.-e proportiones tquales et proportioni,quam 
habet prima quantitas ad fecundam ,(3" fie de cateris , vt 
diximUs.Non autem intelligit,illam duplam ejfe huius, ne 
Theorema proponeret,quod merito quifpiam concedere re-
cufaret.Quis enim affirmabit.in hit numeris continue pro 
portitnaltbus i't'.'f.I. proportionem 25. ad 1. duplam effe 
proportionis ze.ad f.cum potius eam qttis dixerit ejfe quin 
cuplam \ At vero , illam dici huius duplicatam ad fen-
fttm expofitttm, nemo inficiabitur , eo quod bisfit'pofita, & 
continue,proportio zs.ad s.Deinde quo modo erit proportio 
l.ad zi-dupla proportionis 1 .ad ï-ctim il'a minor fit, h&c 
autem maior t Nam per propof. S. huius lib. quantitas t. 
ad quantitatem f .ma-iorem proportionem habet,quam ad 
qitantiiatem ij.propterea quod 2?. maior efi,quam ^.T>i-
cetur tamen Ma huius duplicata,ob caufam iam explica* 
tam. lit et fit eius quinta pars.Quare etfii proportio 2 ? .ad 1. 
dicitur duplicata proportionis quincupla,, tamen décupla 
proportio efi eiufdem dupla.§)uemadmodum etiampropor 
tio ociupla dupla efi proportionis quadrupl',cit tamen qua-
drupla, duplicata,fit Jedecupla,vt hit palet 1 6.4.1 .Deniq; 
in tribus magnitudinibus aqualibus ,-vel in tribus aqua-
libus numeris,^..ç.q.atque adeo continue proportionaltbus, 
qui fieri potefi,vt propertio primi ad tertiu dupla fit propor 

^ tionis 
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tionis primi ad fecundum,rum fit omnino ead:m> duplica 
ta tamen dicetur Ma huius , propterea'quod hic ordine bis 
pofita eftcontinue interprimum nttmerum & tertittm. 

S E D auBores, qui proportionem prima, quantitatis ad 
tertiàm volunt effe duplam proportionis, quam prima 
quantitas habet ad fecundam , (inter quos au Bores eft 
eitafn Pedericus Commandintts hoc loco : quod valds-f 
ihirOr, cum alioquin Mathematicus fit pnftantiffïmus ) 
dicunt in hac defin. requiri terminas intquales , primam-
qite debere effe maiorem ; ita vt definitio hic intelligenda 
fit neceffario de proportione continua maieris iniquaiita-
tis, Square mirum non eft , vt aiunt, neque proportionem 
li ad if .proportionis i. ad f. neque proportionem 4. ad 4. 
proportionis 4. ad n,. duplam effe. Verum hic expofitio non 
folum ver a non eft,fed Euclidiprorfus eB contraria: quip-
pe quiaffumat plerifque in locis, triplicatam proportionem 
reperiri in proportione mineris in&qualitatis. Locus clarif-
fimus eft, -vt alios omittam , in propof.izjib.iz.vbi démon 
(lrat,fimiles conos , Qf cylindres in tri plie at a rone effe dia-
metrorum.qui in bafibus. Ham fi referatnr maior conus , 
velcylindrus ad maioren:;neceffario in ficunda parte eius , 
demonBrationis , affumit Enclides demonUratum effe pro~ 
pof.g.eiufdem lia. 1 z. pyramidesfimiles , etiamfi miner ad ' 
maiorem referatur,in triplicata effe homologorum laterum< 
ratione'y'Vt eo in loco annotauimus.Huc accedit,propof;tio-
nes illasyin quibus figura aliqui demonftratur habere ra--. 
tionem laterum homologorum duplicatam,vel triplicata, 1 

cuiufmodi eft 19,& 2o.lib.6.& ti.iz.iS. 19. lib. 8. ér J 3• 
ltb.u.(jp iz. 18.lib. ! z.non fore 'vniuerfales.fifolum de pro-
portione maioris inuqualitatis effent intelligenda.Explican 
da ergo est hic definitio,vt nos expofuimus. 

ITAS^VE hoc loco Ettdides explicat tantum,quidnam 
intelligendumfit nomine proportionis duplicati,triplicati, 
&c.-vt demonjlrationes Çequsntium librorum percipiantur, 
rebufque poffint materialibus accommodœri.Non autem de 
terminât,quinam proportiofil alterius dupla , vel tripla , 
vel quadrupla,&c. Ex empli gratia,quoniam ex propofitio-
ne io.lib.6. confiât , proportionem quadratiad quadratum] 
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duplicatam effe proportionis,quam habet latus frioris qua-
drati ad latus pofterioris , colligendum erit,fi continuetur 
proportio laterum in tribus tcrminis, proportionem qua-
drati ad quadratum , effe eam , qua eft primi termini ad 
tertium ; ita v( fi prioris quadrati latus fuerit trium pal-
morum , pofterioris autem vnius palmi, prius quadra-
tum ad poflcrius , habeat proportionem quam 9. ad 1. ita 
vt illud nouies hoc compleéfatur. Nam proportio 9. ad I. 
qua efl noncupla, dtcitur iuxta hanc definitionem,duplica 
ta proportionis tripla, qualis eft ç.ad s.vel 3.ad i.-Jt in his 
numeris 9. 3, 1. perfpicuum eft. Non autem inferendum 
erit, proportionem quadrati ad quadratum , duplo efifij 
maiorem proportione- lateris ad latus. Sic etiam quadram 
tum pofterius ad prias proportionem habebit, quam 1. ad 9. 
ita vt illud fit huius nona pars, propterea quod proportio t. 
ad 9. dtcitur duplicata proportionis 1. ad J. v t in eifdem 
his numeris 1. j.p. manifeflum eft . Simili ratione , quo-
niam lib.\z.propo[.vltima, demonftratur fpharas inter fe 
rationem habere fuarum diamttrorum triplicatam , colli-
gedum erit.Jpharam illam.cuius diameter continet très pal 
mos,adfpharam , cutus diameter eft vnius palmi tantum, 
proportionem habere quam 27. ad I. Hue enim triplicata 
dicitur triplaproportionis,vt hic apparet.z"],y.$.i.tQ>c.Sic 
etiam propofitis duabus fpharis,quarum diametri proportio 
nem habent decuplam , habebuntfphara ipfs. proportionem 
millecuplam.cum hac fit décupla triplicata, vt hic patet, 
1000. 109.10, i.Quis autem dixerit vnquam; millecuplam 
proportionem effe triplo tantummodo maiorem proportione 
décupla, <& non potius trigecuplam décupla effe triplam ? 

CAETER.VM propofita quacunque proportione rationa 
liyfieius deneminator in fie ipfum multiplicetur, exurget de 
nominator proportionis,qua duplicata dicitur propofita pro 
portionis.Vt quia ex multiplieatione ^.denominatore fcili-
cetproportionis quadrupla,infie.produciitur\6. ideopropor-
tio Jedecupla dicetur duplicata quadrupla proportionis,vt 
hic cernitur 16.4. l.Item hic 48.12.3.E contrario, cum ex 
multiplications —.denominatore videlicet proportionis fub 
quadrupla,in fe, producatur

 t
 \ . dicetur proportio fubfe ■ 

décupla 
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décupla,duplicata proportionis fubquadrupU.S^uod fi deno 
minât or rurftts in illud producium multiplicetUr, procréa, 
bitur denominator proportionis triplicata;vt in priori exé-
plo , ex multiplications 4. in 1 C.producuntur 64. denomi-
minator proportionis,qua quadrupla dicitur tripl'tcata,vt 
hic -vides,64. 16-4. l.Item hic 1g2.4s.12. 3,Rurfusfiinpo-
Jlerius hoc producium multiplicetur idem denorninatorfin-
uenietur denominator proportionis quadruplieata, atqucj 
ita de cueris. Itaque proportionis duplicata denominator 
producîtur ex denominatore propofita proportionis bii pofi-
to,atq; itx multiplieato.Vt numerus denominans proportio 
nem duplicata proportionistripla,pr c ducitur ex 3. denomi-
natore tripla proportionis bispofitafin hune modum J.J. ac 
fie multiplicato : Nam ter tria faciunt 9. denominatorem 
noncupla proportionis, qua duplicata dicitur tripla, -vt 
hic eernipotesl p.î. t.Item hic 1S.6.2. Jit ■vero denomina 
nator proportionis triplicata, gignitur ex propofita proportio 
nis denominatore ter pofito, & fie multiplicato. Vt in dato 
exemple1 j denominator■ .triplicata proportionis, nempe 27. 
procreaturex 3.ter pofito fie .3.3. ^.atque ita.mttltiplicato, 
dicëdo ter tria ter,&eJtaproportio quadruplicata exorie-
tur ex denominatore quater pofito: guintupiieitta ex eodê 
qumquies pofito.atqtte ita multiplieato,&c: Itaque dupli-
ealio,triplicatio,quadruplicatio,elc.proportionis cuiusiibet, 
de qua in hac défi. agitur\nihil aliud efi,qua multiplieatio 
denominatoru proportionii intermédiare inter fie. Ex hac 
enim multiplieatione jfcreatUr denominator proportionis j 
quam éxtremi termim inter fie habent,qua propterea illius 
proportionis,cuius denominator multiplicatus efl,duplica-
ta dicitur,vel triplicata,vel quadruplicata,&,f>prout vi* 
delicet denominator lis pofitus es7,vel ter,vel quater,&c. 
ttt que fie multiplicatus fuit, vt expofiiimus. Verbi gratia, 
propofitis hifee quatuor numeris continue proportionalibus 
in proportione quadru-
pla,primus t

9
z.adquar \

DenominiltBres
\
 4

 I 4 I 4 | 
tum 3. proportione habet 
denominatam à 6$.qua \sjum.prcpor. 
proportio dicitur triplicA T? ' 

192I 

tapr 
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ta proportionis quadruplé: quia denominator 64. proportio-
nis extremorum 192. & producitur ex denominatore 4 
proportionis quadrupla ter pofito , ob très proportiones qua-
druplas inter extrêmes interieéïas,atque ita multiplicato, 
dicendo quater quatuor funt 16. & quater 16. funt â^Sic 
etiam inuerfis ijfdem numeris , vt fint continue preportio-
nales in proportione fubquadrupla ,primus 3. ad qnartum 
192. proportionem habet denominatam k qua pro-

 portio dicitur triplicata 
IDenominàtorcs 4 I—I—I 
\Num proport. | 3 j 1 2 14Sj 192 

proportionis fubquairu 
pis, ; quia denominator 

6 \ . proportionis primi 
numeri 3. ad qnartum 

291. produciturex denominatore -f- proportionis fubqua 
drupla ter pofito , & fie multiplicato, ob très proportiones 
fubquadruplas inter extrêmes interpofitas. "Nam ex-~in 
4-./r ex —in fit -^-^-..NihilobHat ergo. 
quo minus proportio 3. ad 192. à t \ . denominata dici 
poffit triplicata proportionis fubquadrupla ^..ad.ii.. quan-
quam nia minorfit,quàm hac : quia videlicet denominator 
-j—~-, produclus eft ex denominatore—-. ter pofito , & fie 
muitiplicato,vt diximus. Non tamen proportio j. ad içz. 
à den ominata dici potesl triple maior proportion^) 
fubquadrupla j. ad 12. quia denominator^-. triplicatus 
non facit Uenom'matorem 0 ' . fed ~ atque ita proportio 

\fubfcfquitertia dicetur tripla proportionis fubquadrupla: 
\ficut etiam non proportio à 64. denominata , fed proportio 
duodecupla , eft proportionis quadrupla tripla; propterea 
quod denominator 4. triplicatus non producit denomina-
torem 6$. fed Î3s Porro continuatis quotcunque numeris 
proportionalibus,fiue maiores cum minoribus,fme minores 
cum maioribus conferantur, denominatorem proportionis 
primi ad vltimum gtgniex denominatortbus tntermedia^ 
rum proportiinum inter fe multiplicatis , demonsir abimus 
ad de fin.lib.6. Proportionem autem aliquam tum demum 
effe alterius duplam , vel triplant,<Qpc. cum illius denomi-
nator huius denominatoris duplus eft,vel triplas , &c. ita 
vt proportio décupla fit duplâ quintupla , & fextuplafit 

tripla 
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tripla dupla,éfc- oStendemus ad finem lib.\ç. traclatumq. 
eft hoc argumentum copiofe à Rodulpho Volumnio in Di-
fputatione de proportioneproporiionum. Nuncfatis fit, hoc 
ipfum communi horninum iudicio exfenfibilioits rébus con 
jirmare. Si igitur A gens aliquod ad Patiens proportionem 
habeat verbi gratia decuplam , ita ut Agent fit 10.& Pa-
tiens i. qttis tam mente captus erit, qui nonftatim intel-
ligat,fi idem Agent augeatur, vt fiât 20. Patiens autem 
mansttt I. \Agent tune duplo maiorem habere potentsam 
refpe.clu eiufdem Patientis , qupm prius r Quarc proportio 
vigecupla,cuius denominator zo.duplus est denominato-
ris 1 o.dupla eft proportionis décupla , non autem proportio 
centupla,vt auStores contrariafiententia volunf.fed tamen 
h'.c proportio centupla dicetur duplicata proportionis decu 
plapropter multiplicationem ienominatoris le. in fi , & 
propter du as proportiones décuplas,qua inter numéros cen 
tuplâ proportione habentes interijeiuntur , vt hic apparat, 
100, lo.i. Sic ctiafie contrario, Agans aliquod ad Patiens 
habeat proportionem verbi gratia ftihdecuplam , ita vt A-
gans fit Patiens lo.quis tant hebes fuerit,ac ru dis,qui 
non intelligat,Agens,quodfitz.duplo ejj'e potentius refipectu 
eiufdë Patientis lo.quam Agensi.îCit ergo Agcns z.ad Pa 
tiens to.habeat proportione fubquintupla,cuius denomina-
tor -—. vel——~.confiâtur ex denominatore ~~.bis fum-
pto,eritprofitiopreportio fubquintupla "proportionis fubde-
cupla dupla,non mût illa,qua fubcetupla efi,vt pradiéli au 
clores voluntjcit hac longe minorfit,qua fubdecupla.Dice-
tur tamï proportio fubcetupla proportionis fubdecupla dupli 
cata,propter causa fapius explicaia,vt hic pat et,1.10.100. 

E X his,qua diximus,non obfcure colltgi potesl,propor-
tionem duarum quantitatum , quibus nullum interponi-
tur medium,fapere naturam quodammodo linea , cum ex 
nulla alla proportione producatur : Proportionem vero, 
cuius quantitates intercipiunt vnicum médium in con 
tinua proportionalitate , habere conditionem fuperficiei 
quadrata , quoniam gignitur ex duabus proportionibus 
aqttalibus;quemadmodum & quadratum ex duabus Itnsis 
aqualibus confiertur. Denique proportionem , cuius quan-

^itatibus 
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titattbus duo média in continua proportionalitate interij-
ciuntur,vbtinere naturam folidi,atque adco cubi,cum ona 
tur ex tribus iqualibus proportionibus, quemadmodum 
etiacubus ex tribus lineis stqualibus confurgit. Verum de 
hisplura inuenies apud Arithmeticos, qui Algebrt. régu-
lant expofuerunt. 

XL 
HO M O L O G AE, feu fimiles ratione 

màgnitudinesjdicuntur antécédentes quir 
dem antecedentibus, confequentes vero 
confequentibus. 

DEFINIVIT fupra proport'ionalitatem, proportionum 
effefimilitudinem.Docet iam,non folu in proportionalitate 
quauis proportiones dicifimiles;Veru etiam terminas ipfos, 
feu quantita,tes,fimiles dici,homologasve;dkens,iinteceden 
tes magnitudines appellari homologasffeu fimiles propor-
tione inter fe,nec.non confequentes inter fe ,vt intelligere-
mus in quam plurimis demonfirationibus , qutnam late-
ra figurarum inter fe comparata,antecedentia délitant effe 

praportionum,& quanam confequen 
tia, vt in 6. lib.perfpicuum fiet.Si igi-
tur eft proportio A , ad B , qua. C, ad 
Di dicetur quantitas A^jimilis quan 

■ titan C ; O B > fimilis ipfi D.Propter 
. fimilitttdinemenimproportionum,ne 

ABCD E F G ceffe eft , vtramque magnitudmem 
antecedentem vel aqualem effe vtrique confequtnti ,vel 
eodem modo maiorem , aut minorem : Alias non haberet 
vtraque antécédent ad vtramque confequentem propor 
tinnem eandem. Exemplum babes in magnitudinibus pro-
pofîtis ,inquibus antécédentes maiores funt eodem modo 
confequentibus , vtpote dimidio maiores. Âliud exetn-
plum vides in magnitudinibus E , F ,G, continue propor-
ttonahbus , vbi tam E , & F ,homolog& funt,quam F , &• 
G, vt confiât. Atque hanc ob caufam Euclides in defin. 6. 

&S. 

12 

.9 
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£j> 8. iuffit accipi aque multiplicta frima Ç? ter lia ma-
gnitu.din.um. , hoc eft , antecedentium : Item a lia, a que 
multiplicia fecunda , & quarts, magnltudinum , nimirum 
confequèttum.Ha enimfimiles funt in magnitudinibus pro-
portionalibus , vt ex hac definitione confiât: in magnitudi-
nibus vero non proportionalibus difftmilts. 

ORONTIVS, & nonnulli al if interprètes, longea 
aliter definitionem hanc exponunt. Putant enim Eucli>-
de docere, in magnitudinibus proportionalibus varie inter 
fe conferripojfé & antécédentes magnitudines ; & con* 
fequentes\velut'i in fequentibus definitiombus patebit. Ve-
rum fiverba definitionis diligentius ponderentur , Çr vfus 
eiufdem in 6. lib. confideretur, nofiram expofitionem huic 
anteferendam effe, nemo dubitabit. 

X I I. 
ALTERNA ratio,eft fumptio antécé-

dentes ad antecçdentem confequentis 
ad confequentem. 

E XP L I C AT hic quôfdam modes argumentandi in 
proportionibus , quorum frequentiffimus eft vfus apud Geo 
metras.Hi autem funt numérofex, Primus dicitut propor-
tio alterna, fiue permutât» : Secundus, inuerfa , feu pro. 
portio e contrario : Tertius,compofitio rationis ,feu coniun-
cïa. proporthnalitas : Shtartus , diuifio rationis , vel di-
fiuncia proportionalitas ; Quint us, conuerfio rationis,pue 
euerfa proportionalitas : Sextus denique vocatur propor-
tio ex aqualitate , feu aqua proportio. Alterna igitur feu 
permutata proportio , inquit, eft, cum propofitis quatuor 
magnitudinibus proportionalibus, infertur eandem effi_> 
proportionem antecedentis prioris proportionis ad ante-
cedentem- poflerioris , quam habet confequens illius ad 
confequentem huius.Vtfi ponamus proportionem A , ad 
B , quant C , ad O , &. propterea concludamus , eandem 
effe proportionem A ,ad C, qua eft B , ad D , dicemur ar-
gumentari a permutata proportione.Graci feriptoris in hac 
argumentations vtuntur hoc fers, modo loquendi:Vt eft A, 

ad B, 
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ad B , ita C , ad Dy.Igitur permutando ,feu viciffim , erit, 

|g * quoque A , ad C , vt B ,ad D, Firmam aut'è 
eJf' huiufmodi iliationem,demonftrabitur pro-\ 

. 12 pof. 16. lib. huius. Caterum in hoc modo ar-
.10 gumentadi, neceffe eft,omnes quatuor magni-

tudines effe eiufdem generis ,vt inter binas 
vt vt affumptas proportio effepoffit.Non enim 

ABCD recte infertur. Vt linea A , ad linearn B, ita 
numerus C , ad numerum D ; ergo permutan-

do,vt linea A, ad numerum C, ita linea B , ad nume-
merum D ; cum nulla fit proportio linea. ad numerum , 
ant contra ,vt perfpicuum efi ex de fin. %.ln alijs autem 
modis aegument'andi, qui fequuntur 5 pcffunt effe priores": 
magnitudines in vno génère magmtudims , &pofteriores. 
in aliogénère magnitudînis, vt ex demonftratiombus hu-i 
ius lib.j.conflabit. 

XIII. 
INVERSA ratio, eft ftunptio confequë 

tis,ceu antecedentis^d antecedentera, veT 
lut ad confequentem. 

12 V T fi ex eo ,quod eft A, ad B,vt C , ad 
p - D , inferamus,ita effe B, ad A', vt D , ad 
' £ T C ,\hoc eft , ■ conséquent et ad antécédentes 

T 1 refiraniusidicèxiur argumentari ab'inuerfa 
] J proportione. In hac argumentations fie fer e 

11 11 loquuntur auélores. Vt eft A,ad B,tta C, ad 
_A.Ii CD D ; Igitur conuertendo,vel e contrarie, erit 

. quoque B , ad A , vt D, ad C ; 'S^uem qui-
dem modum arguntentanii certum effe, osiendetur in co 
roll. propofi. 4. huius lib, l'orro dus, prtores magnitudines 
poffunt effe vnms generis -, 0> pofteriores alterius . Reiie^ 
na mque licebit inferre : vt fe habet linea A y ad linearn B , 
ita fe habet triangulum, feu numerus C, ad triangulum, 
fin numerum D ; Igitur inuertendo vt linea B , ai lineam 
A, ita triangulum ,feu numrus D , ad triangulum , feu 
numerum C ,vt ex coroll.propof. ^.cenfiabit. 

C O M-
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X I M I. 

- COMPOSITIO rationis,eft[fifoJ 
ptio antecedentis cum confequente, ceu 
vnius,ad ipfam confequentem . ; 6 

SI T proportio AB%4dMU,qu&.DE, ad.F. F; Si igitur-ex 
hoc co'dtg.itur,eam quoqueejjs proportione totius A C,nem-
pe antecedentis cum confeqitente, ai 
BC,confcquctcm, qua h abat tctj, DF, —"À---fe- -,B 8^ 
antécédent nimirie cum. confiquente, JD HÈSX 
ai EF, co<ifiquentem;dice{ur huiufce 
nut.Ai argum.enta.tio comppfitio rationitfv&cfuvd' ex antece^ 
dents 3 'ér spyifeqmnle componatur -alitkd,*notiu'm antécé-
dent . Hune autem modum dicend.i apud-.Gr.icos •feriptor 
resreperies in hac argummtatwhe-,V4.'JlB,aii KG, ita DE,ij 
ad F.F-, componendo exgo erit & ,AC, a d BG^ADF,a é E F.. 
DemonftrabitUrhic modas xrgumeJM&iMi.&Qq lih.propo.i %. 

• H VIC modo argumentandi .ptr^cermfsjmamw. rJttio-i 
nis addifoffunt alifduo .:Primus,dïcî p.ueyi^.&'wnfafitifi 
rationis conuerfa ; quattd'o nimiruts^ffu-mitut■ antécédent,\ 
& eonfequens , veiutivna , qAt-eum antécédentsç.onfi'ra-
tur . Vt fi eft , vt AB,ad B.C,ittt. ®Eid;dBF-itâfMm&fquii 
E-rgo ut A C,ex antécédente , 0> .ctmfevpueKtes.cttttfttffiaad. 
antecedentem AB, ita efi DF,ev antè-eedentr £jy«wjfequv 
te compofita , ad antecedentem' DB.'^fdmàrlt.ipie>ttatio-
nem ejfe validamsdemonftrabimus adpropef. ilïi;.iuiius lih. 
In qua quidem hoc modo dicextdi vti fateiiviàat; Ergo pet 
Compofitionem rationis- conutrfam , ,.... 

A L TE B. modus- dici pote ft,Compofihi;j .r^tHéhis. cintra-
riaxquando nimirum refertur eadttn.mugnttudo antecedës 
ad antecedentem,<Qp confequentem,cen ad vnam. Vt fi efi, 
vt AB,ad BCdia DE,ad E F, inferïïnufque fer corapefitie-
nem rationis contrartam^Igitar eri"; vt AB,antecedens ad 
totam AC.ex antécédente^ confisquente compofitam, ita 
DE,antecedens ad DF,ex anteajdente,cjf cjon fequente cim 
pofiitam.Atque.hanc argument, ittdt formula m ualtre , ad 
propof. iS.hnius lib.oflendemv.is .. . 

Xx DI-
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X V. 

DI VISIO rationis, eft fumptio ex-
ceflus, quo confequentem fuperat antece-
dens, ad ipfam confequentem. 

V T fi die Mur , qua, proptfrtio esl totius A B, ttd CB, ea 
eft totius DE,ad FE; Igitur erit 

A. 12 C4-B Ô" AC,excefius,quo antecedens 
1 ' : ' ' • —confequentem fuperat, ad C B, 
D (T RE confequentem, ut DF, excejfus, 

quo confequentem excedit an-
ttcedent,adFE,co»fèque»tem. In diuifione autem hac ra-
tionis ita loquuntur auctores;ergo diuidendo,0>c.Hic por-
te iliatio oftendetur propof. 17. huius lib. 

FOSS VNT. etiam huic argumentandi modo adiun-
giatu duo. Frimum Diuifionem jrationis conuerfam dice-
repoffumusiquando Jlimirum confie quens ad exceffum,quo 
confequentem fuperatanteeedens,refertur.Vtfi esl,vt AB, 
ad CB.ita DE, ad FE, cencludimufque per diuifionem ra-
tionis conuerfam ; Ergo erit,vt CB,confequens ad A C,ex-
ceffum,quo antécédent confequentem fuperat, ita FE, con-
fcquexs ad DE\exceffum,quo antécédent fupe-rat confequen 
tem. Vitlere autem hanc argumentationem,oftendemus ad 
17. propof. huius lib. 

PERSJPICVVM autem eft, vt vtraque harum ar-
gumentationumpet Diuifionem rationis locum habeat,ni-
mirum &UL-* Euclidis.,& noftra, antécédentem debere ef-
fe maiorem coiffequente.Aliàs Diuifiofieri non poffet. 

ALTER trsodùs appe&ari potesl Diuifio rationis con-
traria;quando vtdelicet confertur antécédent cum excef-
fu,quo confequens antecedentem fuperat. Vt cum dicimus. 
Ita fie habet AC.ad AB.Vt DF.ad DE. Igitur erit quoqucj 
per diuifionem ration.** contrariam vt AC,antecedens ad 
CB , txcejfnm , quo con Cequens antecedentem fuperat ,ita 
DF,antécédent ad F E, \'xceffum, quo antecedentem fupe-
rat confitquens.§fui modu.< argumentandi demonilrabitur 
ctiamhnobis ad propof. 17. huius lib. 

PORRO 
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I P ORRO manifsfium es! , in hac Diuifione rationis 
\contraria confequentem dsbere ejfe maiorem antécédente, 
vt fumi pojftl exceJfus,quo confequens antécédente fuperat. 

X VI. \ 
CO N V E R SIO ratîonis,eft fumptio 

antecedentis ad exceflum, quo fuperat an-
tecedens ipfam confequentem. 

§iy O D fi colligamus hoc modo . Sicut efi tôt a magni-
titdo AB,ad CB,ita tota DE, 
ad F E; Igitur ita etiam erit ^ g- Ç^JJ 
eadern AB,ad A C,exceffum, %*—hKri'—1 

quo confequentem fuperat an- fi ; 72 F 8 E 
tecedens,vt DE,ad DFiDics-
mur per conuerfionem rationis argumentait. Vnde fie fer1' 
loquuntur fcriptoresjgiturper conuerfionem rationis,eyc. 
Confirmabitur autem hic argumentandi modus in corail. 
propofiQ. huius lib. 

L I §iy I DO etiam confiât,in hoc modo argument an 
di per conuerfionem rationis antecedentem debere chnfi~ 
quentem fuperare,vt excejfus, quo antécédent confequen-
tem fuperat, fumi pejfit. 

XVII. 
E X œqualitate ratio eft, fi.plures d ua-

bus fint magnitudines, & his zlix multitu-, 
dine pares, quse bina: fumantur, & in ea-
dern ratione : cum vt in primis magnitudi-
nibjcfs prima ad vltimam, fie & in iëcundis 
magnitudinibus prima ad vltimam fefe_> 
habuerit. 

V E L aliter.Sumptio extremorum, per 
fubduélionem mediorum. 

SI NT plures magnitudines duabus A, B, C, & totidë 

Xx z * D,E,F, 
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18 

$ 12 

i 
ABC D£F 

D,E,F,]intqus bina ac bina m sadem proportione, hoc eft, 
A,ad B-,vt D,*d E;ér B,ad C,vt E,ad F.Si igitur infera-

tur,propterea eam ejfe proportionem A,ad 
C,prim& ad vltimam in primis magnitu-
dinibus,qiii ejl D,ad F, prima magnitudi 
nis advltimam in fecundis magnitudi 
nibus ; dicetur huiufmodi argumentandi 
formula defumpta ex ttquo , fiue ex aqua-
litate, tn qua fcilicet extrema magnitudi 
nés, fubduclis medqs, coUiguntur habere 
vnam,eandtmque inter fe proportionem 
•vt in altéra définitions exprimitur.G}uo-

niamvero duobus modis ex iqualitate licet argumentari 
ihprofortionibus , vnoquidem, quando fumimus binas ac 
binas magnitudines in eadetn proportione , ordinate proce-
dendo,altero vero, cum ordo inuertitur ; explicat Euclidès 
duabus fequentikus definitionibus,qitidfit Ordinata propor 

\tio ,&quid proportio Perturbât a, 

XVIII. 
ORDINATA proportio eft, cum_> 

fuerit,quemadrnodum antecedens ad con-
fequentem^, ita antecedens ad confequen 
tem.-fuerit etiam, vt confequensad aliud 
quidpiam, ita confequens ad aliud quid 
piam. 

. V T quando fuerit A,ad B,vt D,ad E;Rurfus vt B, con 
' 12 fsquens ad aliud quidptam,'vt ad C, ita F 

confequens ad F,.aiiiud quidpiam ; dicetur 
talis proportio, Ordinata-.quia idc ordo tant 
in primis tribus magnitudinibus , quam in 
fecundis feruatur ; cum vtrobique conféra-
tur primum prima cum fecunda ; deindc~> 

■ fecunda cum tert'ta . Quando iergo in modo 
argumentandi ex tqualitate feruatur Ordi 
nat» propurtio, demonftratur propof. il 

huius 

-G C 
4 

If 
ABC PIE 
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huius lib. eam argumentationem ejfe bonam , 

XIX: 
PERTVRBATA autem propor-

tio eft, cum tribus pofitis magnitudinibus, 
& alij s, qua? fînt his multitudine pares, vt 
in primis quidem magnitudinibus fe ha-
bet antecedens ad confequentem, ita in__> 
fecundis magnitudinibus antecedens ad 
confequentem: Vt autem in primis magni-
tudinibus confequens ad aliud quidpiam, 
fie in fecundis magnitudinibus aliud quid-
piam ad antecedentem. 

SI autem fit, quemadmodum A, ad È, ita E, adF ; 
Deinde vt in primis magnitudinibus B , confequens ad C, 
aliud quidpiam, ita in fecundis magnitudinibus aliud 
quidpiam D ,ad E, antecedentem maghi-
tudinem, nuncupabitur huiufcemedt pro- 12 -,2 
portio , Perturbata.quod non feruetur idem 
ordo in proportionibus magnitudinum; quip 
pe çum in primis magnitudinibus confera-
tur prima cum fecunda , at in fecundis fe-
cunda cum tertia ; deinde in primis fecun-
da cum te itia ,at in fecundts prima cum ABCTDEF 
fecunda. Quando igitur in modo argumen-
tandi ex SLqualitate feruatur Perturhata proportie,demon 
slratur,eam argumentationem effe bonam, propof 23.huius 
jib.Porro tamperturhata proportio.quam ordinata, femper 
tnfert ex nqualitate èandem extremorum proportionem, 
etiam fi plures magnitudines ponantur ,quam très, vt ex 
prop0fi.2z.Qp 23. huius lib. perfpicuumfiet. 

V T V N T V R Euclidis interprètes hoc libro , éf in 

3 

4 

i 

Xx 3 « ali/s, 
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alijs, vbi de proportionibus magnitudinum agitur, axioma-
te quodam,quod ut hic fubijceremus.nen inutile fore iudi-
cauimus . Illud autem eiufmodi esl. 

QV A M proportionem habet magni-
tudo aliqua ad aliam,eandemhabebit quç-
uis magnitudo propofita ad aliquam alia ; 
& eandem habebit quxpiam aiia magni-
tudo ad quamuis magnitudinem propo-
fitam. 

V T, quam proportionem habet A, ad B, eandem habe-
bit magnitudo propofita C,ad aliquaim al'\am,nempe ad D. 

Ai——* Item eandem habebit qntpiam aliaE, 
2J, , adpropofitam C.Quamuis enimignore-
Ci 1 mus interdum, qu&nàm fitquarta illa 
jj""- '

 t
 magnitudo, dubitandum tamtn non esl, 

eam ejfe fojfe in rerum natura, cum id 
contradiction* non implicet, ut Philofophi loquuntur, ne-
que abfurd i altquid ex eo confequatur. 

THEOR. a. PROPOS, i. 
SI fînt quotcûque magnitudines quot-

cunque magnitudinum œqualium numé-
ro , finguliE finguiarum , a^que multipli-
ées ; quam multiplex eft vnius vna magni-
tudo , tam multipliées crunt & o innés om-
nium—- . 

S IN T quotcunque magnitudines AB3CD,totklem 
magnitudinum E3F3£que multipliées . Dico magnitudi-
nes AB,CD, fimul, tam effe multipliées m'agnitudihum 
E,F3fîmu!,quam eft multiplex AB, ipfius E, vel CD, ip-
lîus F.Cu.n enim AB3CD,fint aeque multipliées ipfarutn 
E,& F,fi ABjdiuidatur in magnitudines AG3GH3HB3ip-

- fîEj -
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fi E, aequales, & CD, quoque in magnitudines CI, IK, 
KD, ipfî F, aequa-
les; (Diuidi autem K Q ï f_B C I KD 
poterit quaslibet f 1 ""~ 

in partes omnino J",—, 
asquales.cum AB, 
CD, fînt ipfarum E,F, asque multiplices,atque ideoto-
ties E, in AB,perfecte contineatur, quoties F,in C D, vt 
ex ijs,quae in defin.2,huius lib.fcripfîmus,conftat.) erunt 
magnitudines AG, GH, HB, tôt numéro, quot funt ma-
gnitudines CI,IK,KD.Quoniam vero AG,& E,a:quales 
inter fe funt, fi ipfîs addantur aequales C I, & F, a erunt 
AG,CI,fimul,a?quales ipfîs E,& F, fimul. Eodem modo 
erunt GFT,& IK, fimul a;quales ipfîs E,& F,fîmul;Necnô 
HB,&KD,eifdem E,& F.Quoties igitur E,in AB, vel F, 
in CD,continetur,toties & E,F, fîmuLin AB, CD, fimul 
comprehenduntur:Ideoque,quam multiplex eft AB, ip-
fîus E,tam funt multipliées AB,CD,fimul,ipfarum E, & 
F,fimul,vt confiât ex ijs.quae in defin.î.huius lib.fcripfi-
mus. Quare fî fînt quotcunque magnitudines quotcun-
que magnitudinum,&c.Quod erat demonftrandum. 

SCHOLIVM. 
HOC idem demonftrabitur vniuerfe propofi z.in omni 

génère proportionis,tatn ration alis,quàm irrationalis.He-
cejfarium autem fuit, idipfum priais hoc loco in proportione 
multiplici demoniîrare , quia ex eo alix propofitiones de* 
moni~irand& funt, antequam propofitio iz.posfit demon-
ftrari. ■ j 

THEOR. 2. PROPOS. 2. 
SI prima fecunda: œque fuerit multi-

plex, atque tertia quarts ; fuerit autem & 
quinta fecundç «que multiplex,atque fex-
ta quarts ; erit & compofita prima cum 
quinta, fecunda: a:que multiplex, atque_j 
tertia cum fexta, quarts. _____ ___ 

a z.fro. 
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S IT magnitudo prima A B, tam muîtiplex-ftcurxkî 

Cquam eft multiplex D E, tertia3quartse> F j Rurfus tam 
fit mul tiplex -B G , quinta ipfius C , feeundx , quam 
multiplex eft E H, fexta ipfius F , quarts. Dico A B, 
primam cumB G,quinta cornpofîta«i,tam muinpli-

ceui elfe fecundç C , quam mul 
-jj çj tiplex eft, D E , tertia compofi-

Q ' 1 " ' -• ta cum fexta E H, ipfius F , quar-
jy—•£ j_ tas.Cum enim A B

3
finc aeque mul 

JF—*m.—1—tiplices ipfarum C, F, erunt in 
^"V A B,tot màgnitudines ipfi C, 

squales, quot funt in D E, aequales ipfi F Eadem ra-
tione erunt S; m B G , totxquales ipfi C5 quot funt in 
E H , squales ipfi F.Si igitur «qualibus multitudinibus 
A B, D E , addantur squales multitudines B G , E H, 
a erunt tota? multitudines A G , D H, squales. Quare 
toties comprehenditur C , in A G , quoties F , in D H: 
Ideoque tâm multiplex eft A B, ( prima compofita eum 
quinta) ipfius 03.fecundse, quam multiplex eft D H, 
( tertia compofita cum fexta ) ipfius F ,'quame.Si prima 
itaque fecurida: fucricmultiplex, Sec. Quoderat often-
dendurtii 

S C H O L I V M. 
§U? O D fi frima mœgnitudc,iQ>.tertia,&quales fuerini 

Jecunds,Cf quart'^Quinta uero &fexta,s,quemultiplices 
ecuds,,& qtiarts.Vei prima,Qp tertia squemultiplices fue 

rint fecttnds. & quarts. ; At quinta. & fexta, &quale<fe-
^ j> cund&,& quartn:~Erit eadem ratione,to 

ta AG, (prima (y quinta ) tam multi-
plex fecunds. C,quam multiplex eft to-
ta DH,{tertia ac fexta)ipfiusF.quarts,. 
Semper enim A G, multitudo magnitu 
dinum squalium ipfi C , oftendetur <e-
qualis ejfe ipfi D H , multitudini ma-
gnitudinùm ipfi F,s.qualium,vt perjpi-

£—1 cuum-efi in appofitis figurts.Si veto tam 
- prima & tertia, quam qu~mta,ér fixta 

iquales ponâtxr [ecund&s& quarts,,luce clarius eft,prima ■ 
Q> quin- I 

Ç \ 
ï> E H 
F _, 
A B G 
C 

E H 
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& quintam ftmul , atque terttam & fextam fimul, sque. 
m-.tltiflices eJJ'e,nimirum duplices,fecunds. & quarts, ma, 
gnitudinum. 

HOC quoque cb Euclide concludetur . in «mni génère 
proportionis vniuerfe prep0f.z4.fed opers.pretium fuit,idip-
fum priuj in proportione multiplici demonJlrare,vt ez,qus, 
f equuntur3domonJlraripojftnt. 

THEOR. 3: PROPOS, p 
SI fît prima fecunda: a:quemultiplex 

atque tertia quarta?5fumantur autem a?que 
multipliées prima?, & tertia: : Erit & exa?r 

quo 5 fumptarum vtraque vtriufque seque_> 
multiplex, altéra quidem fecunda? 3 altéra 
autem quarta\ 

SIT prima magnitudo A , tam multiplex fecunde B > 
quanî multiplex eft Qtertia quarto? D; fumanturque" E} 

H 

C 

M 

X 

K 

F,aeque multipliées primf & tertias A, & 
CDico ex çquo tam mukiplicem efie E, 
ipfius B , fecund3f,quam eft F , ipÏÏus D, 
quartf. Nam cum E, & F, fine arque mul-
tipliées ipfarum A, & C; fi diftribuantur 
E 3 & F, in magnitudines ipfîs A, & C, 
squales, vt in EG, G H, HI3 & FJC, K L, 
L M , erunt toc partes in E , squales ipfi 
A, quot funt in F, squales ipfi C. Quo-
niam vero E G3 FK^aequales funt fpfis A, 
& C; funt auté As & C,a;que multipliées 
ipfarum B, &D, ex h7p0the.fi; Erunt & E G,FK, earun-
dem B, &D, arque niultipIices.Pari fationé erunt. G H> 
KL. Item HI, LM3 arque multiplices earundem B, & Ds I 
Quoniam igitur E G * prima magnitudo 3 tara eft multi-'. 
plex fecunde B, quam eft multiplex F K, tertia quar-
ts D ; Item G H, quinta tam multiplex eft eiufdem_J 

ci 

feciiri-
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698 EVCLID. GEO M. 
fecunda: B , quam multiplex eft KL, fexta eiufdem qmv 
tx D, a Erit & E H, compofita ex prima & quinta, tam 
multiplex fecunda: B , quam eft multiplex F L, compo-
rta ex tertia & fexta, quarts D. Rurlus cum fit EH,pri-
ma tam multiplex fecunda? B, quam multiplex eft F L, 
tertia quarts D, vt proxime demonftratum eft ; fit au-
tem & H I, quinta tam multiplex fecunda: B , quam eft 
L M, fexta multiplex quartf D ; b Erit & E I,compofita 
ex prima & quinta, tam multiplex fecunda: B,quam 
eft FM , compofita ex tertia ac iexta , multiplex quarts: 
D. Eademque eft ratio, fi plures fuerint partes in E, 
& F.Si fît ergo prima fecunda: aeque multiplex,atque_:er 
ria quarte,&c.Quod oftendendum erat. 

SCHOLIVM. 

OSTEKPETVR hoc theorcma,propof xi.nonfolum in 
magnitudinibus e.que mttltiplicibus,(èd etiam in omnibus, 
qu& bina, fumptti eandem hnbtnt proportionem,Jîue ration» 
lem,fiue irrationalem,Jed necejfartumfitit ipfumpr'ms hic 
in proportione multiplici demonftrarc, vt infequens propof, 
^.detnonSirari pojfit, 

THEOR. 4. PROPOS. 4. 
S I prima ad fecundam eandem ha-

buerit rationem, & tertia ad quartam : 
Etiam à?que multipliées prima? & tertia?, 
ad a?que multipliées fecunda? & quarts, 
iuxta quamuis multiplicationem , ean-
dem habebunt rationem, fi prout inter fe 
refpondent,ita fùmpta? fuerint. 

SIT proportio A, ad B, quae C, ad D, fumanturque 
prima: A , & tertia: C , «que mulriplices B, & F ; 
Item fecunda: B,& quarts D , a:que multipliées G, 
& H, iuxta quamuis multiplicationem :fiue E, F, ita 

multi-
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multipliées fînt,ipfarum A, C, ficut G, H, ipfarum B, 
D, fiue non, His pofitis, conftat ex defin. 1 
6. huius lib.fi E , déficit a G, etiam F, de-
ficere ab H: EtfîE jsequalis eft|ipfi G, 
etiam F , e qualem effe ipfi H : Et denique 
fi E , exceait G, etiam F , excedere H. 
Alioquin non effet, per defin. é.eadem pro 
portio A, ad B, quae C, ad D, fi earum M 
çquemultiplicia non femper ita fe habe-jgjr V,h 
rent.Dicoiam , multipliciaprima:acter-T 1 1 j 1 V 
tias non lolum vna deficere a multiplici-1 J j l 
bus fecunda; ac quarts, aut vna aequalia 
eife , aut vna excedere , vt diximus , fed 
eandem quoque inter le proportion em ha 
bere , nimirum ita elle E, multiplicem 
primas A , ad G , multiplicem fecunda; B, vt F. multi 
plicem tertia; C, ad H, multiplicem quartœ D. Hoc eft 
fi rurfus E, ftatuatur prima magnitudo ; G, fecunda ; F, 
tertia, & H, quarta; /amanturque ipfarum E, F, asque 
multiplicia qualiacunquejlcem ipfarum G H, quscun-
que etiam squemukiplicia;Multiplicia ipfarum E, F, à 
multiplicibus ipfarum G, H, vel una deficere, uel una 
arqualia effe,uel una excedere, ut uult definitio 6. Idem 
namque eft, quatuor magnitudines eandem habere pio-
portianem , ik earum squemukiplicia fumpta diximus, 
uel una deficere, uel una arqualia efse,uel una excedere. 
Capiantur enim rurfus I, K, ipfarum E , f, arque multi-
plices; Item L, M, «que multiplices ipfarum G, H.Quo 
niam igiturtam multiplex eft E, prima ipfius A , fecun-
da?, quam F, tertia ipfius C, quartœj fumpta; funt autem 
& I, k , arque multiplices ipfarum E, F, prime ac ter-
ris: a Erunt quoque ex, asquo I, K, sque multiplices:ay.quin. 
ipfarum A , C, fecundae & quarts . Eadem rationel 
erunt L, M , ipfarum B, D, arque multiplices . Et quia 
ponitur proportio A , prima: ad B, fecundam , qus C, 
terris ad D, quartam, oftenfarque funt I ,K ,sque mul 
tiplices prima: & terris A, C. Item L, M, «que mul--b6. défi. 
tiplices fecundae & quarts B.D, b fit ut fi I, multiplex quinti. 

primas j 
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*3.quin 
ti. 

quintt 

prima; déficit ab L,multiplici fecunda;, etiam K, multi-
plex tertia; neceflârio deficiat ab M, multiplici quartae : 
& fi IjSequalis etl ipfi L, etiam K, ipfi M , fit neceffario 
squalis : & deniquefi I, excedit ipfum L , etiam K, exr 
cedat neceflârio ipfam ÎV1 : Idemque oftendeturin qui-
bufcunque asque multiplicibns magnitudinum E , &F, 
nec non magnitudinum G,&H:quia lemperharc xyuc-
multiplicia, quscunque fint, ? aquemultiplicia quoque 
erunt magnitudinum A,C,& B, D. Itaque cum I, & K, 
fint aeque multiplices primas E,& tertiae F; Item L,& M, 
seque multiplices fecunds G, & quarta; H;oltenfumque 
fit, fi I > multiplex prima; minor fuerit, quam L, multi-
plex fecunda;, multiplicem tertiae K,minorem quoque_> 
eiTe, quam M, multiplicem quarts,&catque hoc con-

b
, , e jtingere in quacunque multiplicatione : b Erir, vt £, pri-

'lma a<^ G,fecundam , ita F, tertia ad H, quartam . Si pri-
ma igitur ad fecundam eandem habuerit rationem, &x. 
Quod erat demoniîrandum_j. 

C O R O L A R I V M. 

H I N C facile aemonnrabStur Inuerfa ratio , quant Euclides 
défi. 13. cxplicauit ; hoc eft, li quatuor magnicudines fuerint pro-
portionnes , eafdem & contra, l'eu inuerfa rationc pioportionalcs 

efi'e. Sit cnim A , ad B , vt C , ad D.Di-
t— >—IE FI I < co elfe conuertendo , vt B , ad A , ita_, 

+^B»h-T* D , ad C. Sumptis emm E, F, œquemui-
GHi I' l'HT tiplicibus ipfarum A , C, prima? ac ter-

tia: ; Item G, H, squemultiplicibus ip» 
■l'arum B , D , fecunda & quarta? : quor 

I niam ex eo , quod A, prima ad B , fecundam le habet, vt C , tertia 
ad D, quartam, c neceflârio fequitur , rî E,multiplex prima; minor 
fuerit quam G , multiplex fecunda?, ve! iquaiis, vel maior,etiani 
F ,multiplicem tertia; fiiinorcm ciî'e , vel .cqualem , vel maiorem.i 
quam H , multiplicem quarts ; Peripicuum eftylî è contrario G-j 
maior fuerit quam E , vel œqualis , vel maior , etiam H , maiorem 
fore , vel afqualern , vel maiorem , quam F, iecundum quam-
cunque multiplicationem fint fumpta haie a?que multiplicia. 
Nam fi vtraque E, F, minor eit, quam vtraque G , H, erit 
contra vtraque G , H, maior quam vtraque E , F i & fi vtraque E, 
F,;ïqualis eii vtrique G,H,erit è contrario , vtraque G,H,vtrique 
E, F, quoque œqualis : Et denique fi vtraque E,F, maior eft, quam 

vtraque J 
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vtraque G,H,erit vice verfa , vtraque G,H,minor, quam vtraque 
E,F. Itaquc quoniam prima; B, & tertia: D,fumpta funtj.ïquemul-
liplicia G,H; Item feçuncfse A,& quarts C, a-qucmultiplicia E, F, 
oftenfumque efi\G,H,vel vna excedere E^F, vel vna xqualia effe, 
vel vna deficere , fecundum quamcunque multiplicationem ea_i 

multiplicia fumantut ; a erit vrB , prima ad A , fecundam , ita D, 
tertia'ad C; qtiartanr. Qupà état dc'inonfvraiidum. 

S C H O l I V M. 
H AE C propofitio cum fuo corollario vera eft , fiue dut. 

magnitudmes A,B,fint eiufdem generis cum duabus magni 
tudinibus C,D,fiue non, vt ex demonfiratione liquet , 

O RO T^T I V S quartum hoc Thccrema fie conatur de 
monslrare. Vo[iquam ex j. propof. huius lib. ofiendit /, K, 
ejfe itque multiplices magnitudinum A , C; 
Item'L,M, effe Mite multiplices magnitudi-
nHmB,D,infertfiattm per conuerfum 6.défi 
nitionis , iuxta fu-am expofitionem,ita effe I, 
td L,vt K,ad M. §^uare per eandem défini-
tioaem,inquit,erit quoque E,ad G, vt T, ad 
H. §lu& quidem demonfiratio admodum esi j £ J^g ç. 
vitiofa , tum quia fecundum hune fenfum^J^ Q jy HM 
demonftratur idem per idem , nimirum da-~ 
lis quatuor magiùtudinibus proportionali-
bus,squemultipUcesprima, ac tente, ad s,que 
multiplices fecunds. & quarts, eandem ha- y 
bere proportionem,ex eo,quod ex 6, defin. vt 
ipfe explicauit, squemultiplices prima ac 
tertis. ad squemultiplices fecunds & quarts, eandem ha-
bent proportionem ; quod esi abfurdum : tum etiam , quia1 

eodem modo slatim à principio licuiffet ilii inferre, fie effe, 
per 6. defin. E,ad G, vt F, ad H ,fine acceptione nouarum, 
magnitudinum sque multiplicium . Nôip enim eft maior 
ratio inillis,qx,sm in his . Reijcienda eft ergo huiufcemodi 
demonjiratio, vna cum expofitione é.definitionis , vt fupra 
diximus, At iuxta noilram interpretationem eiufdem de-
finitionis confiât folum ,fiI,minor esJ,quam L, vel sqtta-
lis,vel maior, etiam K.minorem effe,vel nqualem,vel ma-
iore m, quam M ; quemadmodum & idem confiât in sque_j 

multiplicibus E,F,G,H,& in quibufeunque alijs,fifuman-

16.défi, 
quint. 
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tur,pro vt inter fe refpondent. Vnde ex 6. defin. recle colli-
gitur,ita effe E,prirnam ad G,ficundam}vt eft F, tertia ad 
H}quartam,quandoquidem illis 6. définit 10 conuenit. 

* THEOR. 5. PROPOS. 5. 

SI magnitudo magnitudinis «que fue-
rit multiplex, atque ablata ablata? : Etiam 
reliqua reliquat ita multiplex erit,vt tota_, 
totius. 

ITA multiplex fit tota A B, totius C D , vt eft mul-
tiplex AE , ablata ablata: CF,fiue AE,CF,ablatx fint to-
us AB,CD,commenfurabiles,vtin prima figura, fiut_> 
incommenfurabilesjVt in fecunda figura. Item fiue AE, 
CF, compofita; fint ex eifdem partibus, ex quibus totas 
AB,CD,eomponuntur, vt in priori figura , fiue non ex 
eifdem , vt in pofteriorifigura. Dico reliquàm EB, ita_j 

effe multiplicem reliquat FD, vt eft tota AB, totius CD. 
Ponatur enim EB, ita multiplex cuiufpiam magnitudi-
nis, videlicet ipfius GQvt eft AE,multiplex ipfius C F, 
vel tota AB,totius C D. Quoniam igitur AE, E B, «que 

A E B funt multiplices ipfarum CF,GCj 
' r in " T? 11 "' a erit tota AB,totius GF,itamul-

 tiplex,vt AE, ipfius C F, hoc eft, 
jîg omnes omnium, vt^wia vnius:Sed 

tam multiplex etiam ponitur AB, 
ipfius C D, quam eft multiplex GC Fl> 

A E,ipfius CF. Igitur AB, tam eft multiplex ipfius G F, 
quam multiplex eft ipfius CD ; b atque idcirco squales 
funt G F, CD .Ablata igitur communi CF,squales erunt 
GC,FD. Tam multiplex igitur erit EB.ipfius FD, quam 
multiplex eft ipfius G C. Sedita multiplex pofitafuit 
EB, ipfius GQvt AEdpfius CF,hoc eft, vt tota A B, to-
tius CD. Quare tam multiplex eft reliqua E B, reliqua; 
FD,quam eft tota AB,totius CD: quod eft propofitum. 
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ALITER. Sit ita multiplex tota AB,totius CD, vt 
ablata AE, ablatas CF . Dico reliquam EB, reliqua; F D, 
efle fie multiplicem, vt eft Q E B 
tota totius. Pofita enim G A, ■—1——"""TFTT-'—1 

ita multiplici ipfius F D, vt 
ieft AE,ipfius C F, vel yt tota 
AB,totius CD: quoniam A E, "~ 
G A, arque multiplices funt 

LIBER V. 703 

E B 
c F n 

■pfarum CFjFD; a erittotaGE, fie multiplex totius 
CD,vt AE,ipfius CF : Sed ita quoque mukiplçx eft AB, 
eiufdem CD, vt AE,ipfiusC F, exhypothefi . Aeque_>| 
multiplices funt igitur GE,AB, ipfius CD; b atque adeo' 
interfe aequales. Quare, dempta commun! AE, aequales 
erunt G A, EB : Ideoque arque multiplices ipfius FD; 
cum G A, fit multiplex pofita ipfius F D : Atqui ita eft 
multiplex pofita G A, ipfius FD,vt AB, ipfius CD. Igi-
,tur 8c EB, reliqua fie erit multiplex ipfius FD, reliqua*, 
Yf AB,tota totius CD ; quod eft propofitum. Si magni-
tndo itaque magnitudinis arque fuerit multiplex , &c. 
Quod erat demonftrandum. 

S C H O L I V M. 
VNIVERSE idipfum demonBrabitur prîpof.19. in 

mugnitudinibut cuiufcunque proportionis, & non tantum 
\multiplicit, vt hic eSifaBum. 

TH.EOR. jj. PROPOS.6. 

SI dua? magnitudines duarum magni-
tudinum fîht a?que multiplices, & detra-| 
cta? quidam fint earundem xque multi-
plices : & reliqua? eifdem aut squales funt 
aut a?que ipfarum multiplices. 

ai, qui» 
ti. 

j SIN T magnitudines A B , C D, arque multipliées 
ipfarum E,F; & detracl* AG,CH,earundem E,F, arque 

b 6.pr 

vj 

tnuln- ! ! 
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JE*—Ç multiplices. Dico reliquas GB,HD, 
^ aut elle squales eifdem E', F, aut 
r* £j çerte earundem sque multiplices. 

—<——I CuménimAB, fit multiplex ipfius 
4 E, & ablata quoque AG,eiufJem E, 

multiplex; erit reliqua GB, vel squalis ipfi E , vel e-ius 
multiplex ; aliàs insqualis, vel non multiplex magni-
tudo addita multiplici, cofnponeret multiplicem3quod 
eft abfurdum . Sit igitur primum G B, squalis ipfi E. 
Dico etiam HD, ipfi F, eflè squalem . Ponaturenim_j 
fe lysqua-lis ipfi F. Et quia p*lftia A G , tam eft multi-; 
pTexfecunds E, qUain C H, tertia multiplex eft quarts' 
F; Srquinta GB,aeqtiali5 eft fecundsé E,ficut & C.I/exta-

Sa.#»/*'*?(u"ilis eft quarts F; a erit A B, prima cum quinta, ita 
'multiplex fecunda* E,vt HI, tertia cum fexta, multiplex 
eft quarts F: Atqui CD, ipfius F, erat quoque tam mul-
tiplex , quam A B , multiplex eft ipfius E. Aeque muiti-

hô.pro. l'plices igiHir ft-Hit HI,CD,ipfîus F. b Ideoq. squales in-
rér fe. Qiure,dempta CH , communi, remanebunt CI, 

J-HD, squales- Cum igitur C I ypofitâ fit squalis ipfi F, 
[erit quoque HD,eidem P,squalis.Quod eft propofitum. 

A. ■ G. B. SIT demde G B, multiplex ïp-
■ ■' " _.1 ' ! ' fias'E'. Dico ita quoque effe multi-

I ç i l D pliccm HD,ipfius F. Pofitâ naiîique 
" ' 1 1 C I, ita multiplici ipfius F, vt eft 

F—' multiplex G B,ipfiusE;cerk, vt 
frius A B, ita multiplex ipfius'É-, vt H t; multiplex eft 

d é.proÀPiÎPs F- d Quare iterum squales erunt HI, CD ; ataue 
tïdeo dempta cô:âlmuni CH,&reliqua: CIjHD,squales 
erunt: Sed CI ,-eft ita multiplex ipfius F, vt G B, ipfius 
^multiplex eft , ex hypotnêlî . Igitur & HD, tam mul-
tiplex erit ipfius F, quam G B, ipfius E , multiplex eft. 
quod eft propofitum. Si «us itaque magn-itudines dua-
rum magnitudinum fint.sque multiplices, &c. Quod 
oftendendum erat. ' ' ' ■ 

S C H O L I V M. 
H O C quoque oftendèmus ■vniuerfe fropof. 24. in cmni 

génère proportions. 
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B R\E V IV S totam prepofi ita demonftrabimus. Quo-

niam AB,CD,funt ipfarum E,F, squemultiplices; erunt in 
jiB,tot magnitudines squales ipfi E, quot funt magnitudi-
nes in CD, squales ipfi F. Rurfus quia AG, CH, earundtm 
E, F, squemultiplices funt; erunt quoque in AG,tot magni-
tudines ipfiE, tquales,quot funt magnitudines inCH , ipfi 
F, squales. Si igitur ex squalibus multitudinibus AB,CD, 
demantur multitudines squales AG,CH;remanebunt mul 
thudines GB,HD,squales. Quare toties continebitur E,in 
GB,quoties F, continetur in HD: ac proindefi GB, squalis 
fit ipfi E, erit quoque HDfipfi F,squalis: Si autem GB,mul 
tiplex fit ipfius E; erit ita multiplex HD, ipfius F , vt GB, 
multiplex eH ipfius E: qftandoqutdemtotiés £,tn GB, con-
finetur,quoties F,in HD,exis1it,vt ofitnfum esi. 

THEOR. 7. PROPOS. 7. 
AE Q_V A;L E S ad eandem , eandem 

habent rationem: Et eadem àd squales. 
SIN T dus magnitudines A,B, squales inter fe , & 

tertia qusuis C, Dico A, & habere eandem propor-
tionem ad C. Item C, viciflîm ad A, & B, eandem quo» 
que proportionem habere.Sumantur D, E, «que multi-
plices ipfarum squalium A,B; a eruntque D,E,squales 
inter fe. Capiatur rurfus F,vtcunque multiplex ipfius C. 
Quoniam igitur D,E,squa 
les funt, fit vt vtraque vel J)—-—i—i E, i—i—i—i 
minor fit, quam F , vel se- ^ ; g, \ 
qualis, vel maior , iuxta_, 
quameunque multiplica- ^ * 
tionem ea multiplicia fu- F. . - > 
mantur. Quare cum D, E, 
sque multiplices prima: A,&"B, tertiae, minores fint ip-
fa F,mukiplice fecunds & quarts C, (eft enim Cinftar 
duarum magnitudinum,&c.) vel squales , velmaibres, 
b erit ea proportio primas A, ad C, fecundam, quas ter-
tia: B,adC, quartam. 

 - rj EO-

iô.pro» 

h6 défi, 
quinti. 
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Ê Ô DEM pacïo oftendemus F, vel minorem effe 
vtraque D,E, vel vtrique xqualem, vel maiorem. Igitur 
cum F,multiplex prima: & tert 13? C,vna deficiat à D, & 
"jr>—1—1 i J21

 (
 E, «que multiplicibus ie-

1 y* cunda: A,&quarta»B;vel 
■ ' 1 " vna aequalisfït,vel maior; 

C < a Erit quoque ea propor-
F 1 p tio prima: c,ad fecundam 

A, qU£ tertia: C, ad quartam B; quod eft propofitum_>. 
Poffet breuius fecunda hcec pars oftendi percoroll. 4. 
propof. ex inuerfa ratione. Cum enim oftenfum iam fit, 
efle A,ad C,vt B,ad C,erit conuertendo C,ad A,vt Cad 
B. Aequales ergo ad eandem,eandem habent rationem: 
Et eadem ad xquales. quod erat demonftrandum. 

SCHOLIVM. 

FERS P 1 CVV M eïi,nihil poffe in hac propof. colli-
giex defin.6. iuxta expofitione Campani acOrontij.Neque 
enim per demonftrationem confiât, vtramque multiplicem 
E>,&E,eandem habere proportionem ad multiplicem F,fed 
fiilum,cum iils fint equales, vtramque effe vel minoré, vel 
squalem,vel maiorem multiplici F. Idemque cernitur in 
omnibus fere propofitionibus , que. per 6. definttiouem pro-
pofitit colligunt: Vt merito illa expofitio reieÛ*fit À nobis. 

E O D E M fere modo oslendemus, xquales magnitudi-
nes ad alias inter fi squales, eandem habere rationem ,fi 
loco multiplic 'ts F ,fumaniur dus sque multiplices : quod 
Euclides , ob facilitattm omifit, vtitur tamen eo nonnun-
quam in ys,qus fequuntur , perinde ac fi in hac propof. 7. 
effet demonfiratum. Sint tmm tam A, ey B, inter fe sqiia-
les,quam C,& t), inter fe. Dico effe A, ad C, vt B, ad D. 

Xu—■+—1 Tj C \ SumP''s '»*»> Ei & F > iClue 

j\j ,
 l

 multiplicibus ipfarum A, & 

f
 Cl—j ai—I B, prima., & tertis. Item G, 

Cl 1 » I Jfl ! I ( fa
 H> t

q
ue mu

l
t
iplUibus ip-

■ farum C,& D,fecunds,& quarts ; b erunt tam E,&F>'n 

ter fe squales,quam G,&H, inter fe. QuarefiE , multi 

plex 
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\fltx prima déficit à G.multiplice fiecunds.,etiam F, multi-
plex tertis. ,al H, multipliée quarts, dcficiet ; &>Ji squa-
\lis,iqualis ; &fifiiperatsfuperabit. a Eadem ergoefipro-
\portio A,prims ad C,fecundam,qu& tertis ad D , quar-
tam. Quod e fi propofitum. 

THEOR. 8. PROPOS. 8-
IN AE QV AL IV M magnitudinum 

maior ad eandem, maiorem rationem ha-
jbet,quam minor : Et eadem adminorem, 
maiorem rationem habet} quam ad ma-
iorem . 

T 

AE B 

K 

S IN T magnitudines 
insequaies, AB , maior, ' 
& C. minor, Tertia au- C 
tem quadibet D. Dico TT"1 

proportionem A B , ad -D" 
D,maiorem elle propor- | . 
tione C, ad D. At è con-
uerfo, maiorem effe proportionem D , sd C, quam D, 
ad AB. Intelligatur enim in A B, magnitudine maidre, 
magnitudo A E , «qualis minori C, vt fit reliqua EB. 
VtraquedeindeEB, AE,aequalitermultiplicetur, hac 
lege, vt G F, multiplex ipfius JE B, maior quidem fit, 

uarhD, At HG,multiplex ipfius AE, non fit minor ea-
em D, fed vel maior, vel sequalis. In priori figura ne-

ceffe fuit fumere G F, H G , triplas ipfarum E B, A E; 
quia dupla ipfius AE,effet minor,quam D. Loco tripla-
rum potuiffent accipi quscunque alise asquemultipli-
ces maiores . In pofleriori autem figura fatis eft, 
fumere ipfarum E B, A E , duplas G F, H G; quia vtra-
que G F , H G, maior eft.quàm D . Poffenttamen pro 
duplis fumi quaecunque alise maiores aquemultipiices. 
Quoniâ igitur dus FG,GH,ceque multiplices funt duarû 

*6.deM 
luints. 

Yy BE, 
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B E, E A ; a erit &tota F H, ita multiplex totius A B, vt 
HG,ipiîus AE,hoc eft,;pfius C, cum squales fint pofita» 
C,&A E. Capiaturquoque ipfius D, multiplex IK, 
qus proxime maior fit, quam H G, nempe dupla. vt in 
priorffigura. Qu,od fi dupla maior non fueritquâ HG, 

H 

I1' 

A 

L 

_F 

•K 

fumatur tripla, vel quadru 
pla, &rc. In pofteriori figura 
accepta eft IK,ipfius D,qua-
drupla,quia tam dupla, quâ 
tripla minor eft , quam HG, 
at quadrupla iam maior eft. 
Abfciffa ergo LK. qus squa 

's fît ipfi D,non eritIL,maior,quam HG, (alias IK,non 
effet multiplex ipfius D,proxime maior quam H G ; fed 
8c IL, maior quoque effet quam HG.Quod fi IK, dupla 
fitipfius D ,perfpicuum eft,IL,non effe maiorem,quàm 
H G, cum H G, pofita fit non minor quam D, hoc eft. 
quam I L, ) & idcircoHG , erit vel squalis ipfi IL, vel 
maior. Et quia FG, maior eft pofita quam D , L K, vero 
squalis eidem Djerit quoque FG,maior quam LJv.Cum 
ergo HG, non minor fit quam I L, ut demonftratum eft, 
fed vel squalis, vel maiorjerit tota F H. maior quarruj 
IK. Itaque cum FH,HG,fïnt sque multiplices prime AB, 
& tertis Cjatque I K, multiplex ipfius D. qus inftar eft 
fecunds & quarte: fit autem F H, multiplex prime, ma-
ior quam IK,multiplex fecunds; At FÎG, multiplex ter-
tis, non fit maior, quam IK,multiplex quarts,immo mi 
nor,exhypothefi,(fùmpta enim eft IK, multiplex ipfius 
D.maiorquam HGJ a erit maior proportio A B,primx 
ad D,fecundam,quam C,tertis adD,quartam. 

QV O N I A M uero è contrario IiC,nv.iltiplex pri -
msD,(ponatur enim nric D,prima ac tertia,AtC,fecun 
da & AB,quarta)maior eft qûam H G, multiplex fecun-
ds C, At IK,multiplex tertis D, maior non eft, qua m_> 
FH, multiplex quarte A B, immo minor , cum F H, ma-
ior fit, quam IK, vt oftenfum eft, b erit maior propor-
tio D, prims ad C, fecundam , quam D, tertie ad AB, 
quartam : quod eft propofitum.Insqualium igitur ma-
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gnitudinum maior ad eandem,&:c.Quod erat oftenden-
dum. 

S C H O L r V M. 
RECTE autem animaduertit Petrus Tipnius in fua 

Algebra de Proportione agsns ,per hanc propof. 9. prcbari 
non poffe, angulum reilum maiorem habere proportionem 
ad que mut s alium angulum , quam angulum femicirculi 
ad eundem illum angulum, quanquam reclus angulus 
maior fit angulo femicirculi ; quia exceffus anguli re&ifi* 
pra angulum femicirculi, qui esi angulus contingtntie, 
quantumuis multiplicatus fuperare nequit tertium illum 
angulum , quod tamen in huius propof. demonftrationt rt-
quiritur.Nam F G,multiplex exceffus E B , fuperare débet 
tertiam magnitudinem D , vt patuit. Neque hoc mirum 
cuipiam videatur.Nam angulus reclus ad angulu femicir-
culi non dicitur proprie habere proportionem,cum tum ex-
cédât angulo contaclus,qui eiufdem nature, non tfi eu, vtro 
que angulo,quod ita multtplicari non pefsit,vt alterutrum 
tllorum tandem excédât.Quemadmodum enim;fiad linea 
vnius.palmi addi poffet punclum,vt fieret linea vnopunclo 
lineam vnius palmi excedens , non dtCeretur proprie linea 
il la compofita maior , quam linea vnius palmi , propterea , 
quod exceffus esi indiuifibilis , & alterius nature;!lem que 
admodum fi ad figuramplanam quamcumque appmeretur 
linea vnius palmi,no dtceretur hec magnitudo ex diuerjis 
magnttudinibus conf.ata adfiguram illam planam habere 
proprie proportione maioris inequalitatistquod exceffus no 
fit eiufdem nature cum plana illa figura: Ita quoque non 
habet angulus reclus proprie ad angulum femicirculi pro-
portionem mai ris inequalitatis;quippecum angulo femicir 
culi adiecius fit angulus contaélus,vt efficiatur angulus ti 
Bus;atque adeo reclus angulus angulum femicirculi excé-
dât quantitxte diuerfe nature,vt diclum efi.ttaque non fo 
lum ce magnitudines proportionem proprie no habent.qua-
rum alterutra multiplicata alteram fuperare nequit,vt ad 
defin.f .huius lib diximus-.fed neque e& proprie dicentur ha 
\bere proportione, vt idem Petrus Nonius annotauit,quarit 

Ty j excef-
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Î z-t.quin 

exceffus diuerftm ab eis naturam habet, cuiufmodi funt 
angulus re£ius,Cr angulus femicirculi. Adeo vt tune folti 
proprie magnitudines dicantur habere proportionem inter 
fernando <Q> alterutra multiplicata alieram fuperare po-
teft. & exceffus earum multiplicatus fuperare quoque po 
tefl vtramque . Fateor rem hanc effe perobfcuram , & qus, 
vix reéie inteUigi pôffit : Verum hoc prouenit ex indiuifibi 
litate anguli contât!us per lineam reciam . Huius generis 
funt alianonnuUa iarebits Geometricis,qus verijftma qui 
dem funt propter demonslrationem eutdentem , fed ait* ex 
parte talem inducunt diffi:ultatem,vt ab ea non facile is-
teilectusfe expediat.Verbigratia,Veriffimum esi,fphsram 
tangere flanû in puncio,vt à Theodofio det/ionfiratur pro-
pofiç.lib. i Sed qua ratione fiât ,vthinc non fequatur, fil 
globus continue moueatur fuper planum , lineam retiam 
defcribi compofitam expunHis,nemo ad hune vfque diem 
fie ex plicauit,vi omni ex parte dijjicultas fit fublata . 

THEOR. 9. PROPOS 9. 
QVAE adeandem,eandemhabentra 

tionem, squales funt inter fe : Et ad quas 
eadem eandem habet rationcm,es quoque 
funt inter fe squales. 

H A B E A NT primum A,& B,eandem rationem ad 
CjDico A,& B,efTe inter fe squales.Sit enim,(7 fieri po-
teft,aitera,nempe A,maior, & B,minor,» Erit igitur ma 
ior proportio A, maioris ad Cquam B,minoris ad ean-

dem Cquod eft contra hypothe-
J± \ 'B 1 fia . Non ergo inœquales funt A, 

■ | & B, fed squales. Habeat deinde 
C, eandem proportionem ad A, 
& Bi Dico rurfus A , & B, eiTe_> 

squales.Nam û altéra , nempe A,eftèt maior, & B, mi-
nor; b haberet Cad B,minorem,maiorem proportione, 
quam ad A, maiorem : quod eft contra hypothefîn. Non 
igitur maior erit A,quara B, fed squalis . Qus igitur ad 

eandem 
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eandem, eandem habent rationem, &c. Quod demon-
ftrandum erat. 

S C H O L r V M. 
CONVERTIT h&c propofitio y.vtramque partemtheo-

rematis j.vt maaifeftum eft. 
THEOR. 10. PROPOS. 10. 

A D eandem magnitudinem rationem 
habentium, quœ maiorem rationem ha-
bct, illa maior eft: Ad quam autem ea 
fem maiorem rationem habet , illa mi-
nor eft. 

H A B E A T primum A, ad C, maiorem proportio 
neTi,quam B,ad eandem C.Dico A,maiorem elTe,quam 
B:Si enim AjforetipfîB,a-qualis, a haberent A, &B> 
eaniem proportionem ad C : Si 
autan As minor effet, quam B, A.—. 1 B r-
b haberet B,maior ad C, propor , 
tionem maioré, quàm A, minor 
ad eandem C,quod eft contra hypothefin.Non eft igitur 
A,asqnalis vel minor quam B, fed maior.Habeat fccûdo 
C, ad B, maiorem proportionem , quam ad A. Dico B, 
minorem effe quam A. Non enim sequalis eritB,ipfi 
A; c alioqui haberet C, eandem proportionem ad A, & 
B; quod eft contra hyphothefîn. Neque vero B, maior 
erit quam A, à alias haberet C,ad minorem A,maiorem 
proportionem quam ad B,maiorem:quod magis eft con 
tra hypotheiîn Minor igitur eft B,quam A-quod eft pro-
pofîtum. Ad eandem igitur magnitudinem rationem ha-
bentiumj&c.Quod erat demonftrandum. 

S C H O L I V M. 

H uîE C qtioque propojîeio cenuertit vtramqtte parler» 
thscrematis s, vt ferfpuMum eft. 

ti. 

ti. 

c7 qui»\ 
ti. 
c8.gw'»j 
ti. 

.THEO-
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THE OR. ii. PR OPOS. n. 

QVAE eidem funt ea?dem rationes, & 
inter fe funt exdem . 

5 I N T prpportiones A, ad B, & C, ad D, ea?dcm 
proportioni E, ad V. Dico & proportiones A, ad B', & 
Q , 1 j i ; 1 n 1 C, ad D. eafdem 

jy, , , jr,__^_, ç, , , elfe inter fe,fecû 
dum deSnitio 

1> nem 6 . hoc ef: 
funiptis xque-

multiplicibus ipfarum A, C ; Item œquemultiplicibis 
ipiarum B , D j femper contingere, vt multiplices I'P-

farum A,C3amultiplicibusipfarumB,D3vel vna defi-
ciant, vel vna squales fint,vel vna excédant. Sum-areur 
enim ad omnes antécédentes A, C, E, ique multipli-
ces quxcunque G,H,I, &ad omnes confequentes f, D. 
F, alias quascunque eqiie multiplices KjL,M . Quoniam 
igitur ponitur efle A , prima ad B, fecundam, vt t;,ter-
tia ad f, quartam ; a fit vt fi G, multiplex prima? déficit 
a K, multipliée fecundas, deficiat quoque I, multiplex 
tertiae ab M > multipliée quart»; Et fi G, arqualiseft ip-
fi K > vel maiôr, squâlis quoque fit I, ipfi M , vel ma-
ior : b Sed ( vt eodem modo ollendetuf )û I, minor 
eft, quam M, uel a?qualis, vel maior. eft quoque H, 
minor quam , £, uel asqualis, uel rnaior : proprereà 
qUod ponitur elfe E, prima ad F, fecundam , ut C, ter-
tiâ âd D, quartam. Quare fi G, multiplex primas A, dé-
ficit a K, multipliée fecundas B, dcficiet quoque H,mul 
tiplex tertiae C , ab L, multipliée quarte D . Et fi G j 

sequalis eft,vel maior quam X,etiam H, aeqUalis erit,uel 
maior quam L . Idemque oftendetur accidere in quibuf| 
cunquealijs aeque muliplicibus c Qtjaprdpter erit A, 
prima ad B, fecundam,ut Cjtertia ad D, quartam. Quas 
igitur eidem funt eardem rationes ,& inter fefunteas-
dem.Quod erat oftendendum. 

~ \ SCHO-
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S C H O L I V M. 

E A D E M ratione, 6)U& eifdem funt endem rationes, 
& inter fe funt es.dem . Vt fi fit, vt A, ad B, ttii C,ad D,/it 

autem E,ad F, vt A, ad B, & 
Cad H,vt C,adI): erit quoque A, J.B, =: C, 6,£>,<].. 
E,ad FjVt G, ad H.Quia enim E, 9. F, 6: G,ll,tl^. 

proportiones E,ad F, Qp C,ad, 
D,eadê funt propcrtioni A.ad B,a érit ut E, ad F,ita C,ad 
D.Rurfus quia proportiones E,ad F,&G,ad H,etdem funt 
proportioni C, ad D;i> erit quoque vt E,ad F, ita G, ad H< 

R.V R S V S, fifint proportiones A,ad B;C, ad D; & E, 

ad F, endem in-
ter fi : fit autem A, 3. B,l: d 6. D, 4: E, 9. F, 6. 
Ut A, ad B, ita G, 1 z. H, S. K, iz. L], 30, Af, 20, 

G,ad H;& vt C, 
ad D,ita l,ad K;& vt E,àd F,ita L, ad M : erunt quoqite 
proportiones G,ad H:I,ad K; & L, ad M, endem inter/0. 
hlam vt proxime m quatuor proportionibus oflenjun: est, 
vtG,ad H, ita efi I,ad K 5 propterea quod hi proportiones 
\fimiles funt proportionibus A^ad B,& Cad D.Eodem mo-
do eritiVt I,ad K,ita L,ad M;cum proportiones I, ad K, &• 
L,ad M,exdem fint proportionibus C,ad D, 0> E,ad F,qut, 
stquales funt. Item erit, vt G, ad H, ita L,ad M$cum kz 
proportiones endem fint proportionibus A,ad B,& E, ad Fj 
qui squales ponuntttr.Eadem ratio cil de pluribus ^ 

THEOR. 12. PROPOS. 12. 
SI fint magnitudines quotcunque pro-

portionales: quemadmodum fe habuerit 
vna antecedentium advnam confcquen^ 
tium,ita fe habebunt omnes antécédentes 
âd oran es confequentcs. 

Q_V O D in propof. l'de proportione rhultipiici de^ 
monftrauit, oftendit hic de omni génère proportionis, 
etiam irràtionalis . Sint ergo quotcunque magnitudines 
AjBjCDiEjF.propordonaleSjhoc eftjfit A,ad i3îut C,ad 

I 
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ti. 

G-

B1 

ri— 
O 
D 

D,&E,adF. Di-
co vt eft vna an-
tecedentium ad 
v.nam confe— 
quentium , ni-

mirum A,ad B,ita elle omnes antécédentes fimul A, C, 
E, ad omnes confequentes fimul B, D, F. Samptis enim 
G, H,ï,aîquemLikiplicibiis antecedentium ;&K, L, M, 
teque multiplicibus confequentium , a erunt omnes G, 
H, 1,fimul omnium A,C,E,fimul ita multiplices , vt vna 
vnius,nempe vtG,ipmis A;&omnes ,K,L M,fîmul om-
nium B,D,F, fimul ita multiplices, vt vna vnius, nimi-
rum vt K, ipfiusB. Quoniamvero poniturefle A, pri-
ma ad B, fecundam , vt C , tertia ad D, quartam, &: vt 

,,alia E , tertia ad aliam F, quartam ; b fit vt fîG , mul-
^'jtiplex prima? deficitaK, multipliée fecundae, deficiat 

1 mntt'\quoque H, multiplex tertia: ab L, multipliée quar-
to;, & I, ab M : Et fi G, a?qualis eft ipfi K, vel maior, 
aqualis quoque fit H, ipfi L , & I, ipfi M , vel maior. 
Ac proinde fi G, minor eft, vel aequalis,vel maior 
quam K, & omnes G, H, 1, fimul omnibus K, L. M, 
fimul minores fint, vel squales vel maiores. c Quo-
circa vt eft A , prima ad B , fecundam ita erit A , C, 
E,tertia ad B,D,F, quartam. Si fintitaque magnitudines 
quotcunque proportionales, &c. Quod demonftran-
dum erat. 

THE OR. 13. PROPOS. 13. 
S I prima ad fecundam eandem ha-

buerit rationem , quam tertia ad quar-
tam ; tertia vero ad quartam maiorem 
rationem habuerit,quam quinta ad fex-
tam : Prima quoque ad fecundam maioré 
rationem habebit,quam quinta adfextam 

S I T prima A, ad B, fecundam, vt C , tertia ad 
D, quartam : fit autem proportio C, tertia; ad D , quar 

tam 

c 6Jef. 
quinti. 

XilJ 
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tam masor, ç 
quâE,quin :

A
_^, 

H-
te ad F,fex-
tam . Di-
co &rpro K-

D-

portionem A, prima: ad B, fecundam elfe maiorem 
quam E , quinta; ad F, fextam , fecundum definitionem 
8. hoc eft, fumptis a:que multiplicibus ipfarum A , F ; 
Item asquemultiplicibus ipfarum B, F, contingere pofr 
fe, vt multiplex ipfius A, excédât multiplicem ipfius B, 
at multiplex ipiîus E , multiplicem ipfius F , non excé-
dât. Sumptis enim G) H., I j aeque multiplicibus ante-
cedentium ; Et K,L,M, «que multiplicibus confe-
quentium , cum fit A, prima ad B fecundam , vt C , ter-
tia ad D, quartam ; a fît vt fi G, multiplex primas ex-
ceflerir K, multiplicem fecundx, excédât quoque H , 
multiplex tertias ipfam L, multiplicem quarrç, &c. At 
quando H, excedit ipfam L , h non neceflario I, exce-
dit ipfam M , fed «qualis aliquando erit, vel minor ; 
quod maior ponatur proportio. C , prime, ad D , fecun-
dam , quam È, te fa* ad F, quartam.Igitur fi G,excedit 
K,non neceflario I,excedit M.c Maior eft ergo propor-
tio A,primiïad B,fecundam,quam E , tertias ad F,quar-
tam. Quâ ob rem fi prima ad fecundâ eandé habuèrit ra-
tioné, quam tertia ad quartâ.&c.Quod oftendendû erat. 

S C H O L I V M. 
§iy O D fi proportio C,tertin ad D,quartam minor fue 

rit,quam F.,quinti ad F,fextam; erit quoque proportio A, 
prim& ad B,fecundam minor quam E,quini,t ad F,fextam, 
Si enim proportio C,ad D,minor eft quam F,ad F, hoc eft, 
proportio E , prims. ad F,fecundam maior quam C , terti& 
ai D, quartam ; Afit vt fi l,excedit ipfam M, non necejpi-
rio B,excédât ipfam L,fed aliquando deficiat^oel ei tqua-
Hs fit.e Sed fi H,déficit ab L,vel &qualis eft,etiam G , defi-
ciet à K,vel ei erit tqualis,eo quod ponatur C,prima ad X), 
fecundam , vt A, tertia ad B, quartam. Quare f I, exce-
dit ipfam M, non neceffario G,excedet ipfam K,( atque iii-
circo maior erit proportio E,primt ad Y,fecu%dam, quam 

rgrt:. 

SCD LYON 1



716 EVCLID. GEO M. 
tertia ad S,quartam, hoc eft, proportio A\ ad B, minor erit 
quam E,ad F.Quod eft propojîtum . 

EODE&l modo.Si prima ad fecundam, maiorem habite 
rit rationem , quam tertia ad quartam ; tertia autem ad 
quartatif,maiorem habuerit,quam quinta ad fextam: Pri-
ma quoque multo magis ad fecundam, maiorem rationem 
habebit, quam quinta ad fextam . 

§iy O D fi prima ad fecundam, minorem habuerit ra-
tionem,qnam tertia ad quartam ; tertia autem ad quarta, 
minorem habuerit,quam quinta ad fextam: Prima quoque 
multo magis ad jecundam , minorem rationem habebit, 
quam quinta ad fextam . 

I zs.qmn 
ti. 

\hi14n 
\' o-$n, 

THEOR. 14. PROPOS. 14. 
SI prima ad fecundam eandem habue-

rit rationem,quam tertia ad quartam ; Pri-
ma vero quam tertia maior fuerit, erit & 
fecunda maior quam quarta. Quod 11 pri 
mafuerit a:qualistertia?,erit & fecunda-. 
arqualis quarta: : Si vero minor ,;& minor 
erit. 

SI T enim A,prima ad B, fecundam, vt C, tertia ad 
D,quartam.Dico fi A.maior fuerit quam C,fore quoque 
B,maicrem quam D.Quod fi A^qualis fuerit ipfi C, a;-
qualem quoque effe B,ipfi D:Si denique A, minor fuerrt 
quam Cminorem quoque effeB , ipfaD. Sit pnmum A, 
maior quam C,a eritque propterea proportio A, maio-
A ( ris ad B, maior quam C,minoris adeâdem 
15» . B. Quoniam igitur eft C, prima ad D, fecun 

£ < dam,vt A, tertia ad B, quartam ; Proportio 
1 , aurem A.tertiar ad B, quartam, maior eft, vt 

oftendimus , quam C, quintas ad B, fextam: 
b Maiorquoque erit proportio C, prima» ad D, fecun-
dam,quam£,quinta; ad B, fextam. c Minor eft ergo D, 

7 quam 

1 
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îij-

quam Bildeoque B,maiorerit quam D. Quodeftpropo 
fîtum . 

SI T deinde A.squalis ipfi C,a eritque id-
circo A,adB,vt Cad B.Quoniam igitur pro-
portiones C,ad D,& Cad B, e.edé funt pro-
portionfA, adB, berunt quoque inter fe es-
dem proportiones C,ad D,&: Cad B; c Ideo-
que squales erunt B, & D- Quod eft propontum . 

S IT tertio A, minor quam C } deritque } 
ob hoc maior proportio C, maioris ad B, j$,—i 

quam A.minoris ad B,eandem. Quoniam_» Q, , 
igitur eft Cprima adDjfecundam,. vt A.ter jy, 
tia ad B, quartam ; eft autem proportio A > 
tertis adB,quartam minor,quam C,quints ad B, fextâ: 
e Minor quoque erit proportio C, primç adD, fecundâ, 
quam C, quints ad B, fextam ; fideoque B, minor erit, 
quam D.quod eft propoiîtum . Si prima igitur ad fecun-
dam eandem habuerit rationera,&c.Qaod erat demon-
ftrandum. 

S C H O L I V M. 
QV O D fi fecunda maior fît, uel ttqualis, vel minor, 

quàm quarta. erit quoque endem ratione prima maior, 
vel s.qualis,vel minor,quam tertia.Sit enim primum B,ma 
ior,quàm T),vt in prima figura.Dico cr A, maiorem ejfcj, 
quam C.Cum enim B,maior fit quàm D; g erit maior pro-
portio C,ad D,quàm C,ad B.Quia igitur eft, vt prima A, 
ad fecundam B.ita tertia C, ad quartam D. Proportio au-
tem C',tertii ad D,quartam oftenfa eft maior^quàm C,quin 
ti ad B,fixta;\\ erit quoque proportio A,primt ad B,fecun-
dam ma>or,quàm Cqumtt ai M , fextam : i ac proinde A, 
maior erit,quàm C. quod eft prcpofitum . 

DEINDE fit B,e.qualis ipfi D, vt in fecunda figura.Di 
co çj> A,ipfi C,ejfe zq'ialem. Cum enim B, ipfi D, fit Aquet-
lisik erit C,ad B,vt C,ad D:Eft autem quoque A,a}4 ByVJ 
Cad O.l Igitur erit quoque ita A,ad B,vt C,ad B;m pro. 
ptereaque A,'.pfi C,ïqualis erit. quod efl propofitum. 

TERTIO fit B,minor quàm D.vtin tertia figutM. Dico 
& A,minorem ej]e,quàm CCum enim B , minorfit^uàm 
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D ; a erit minor proportio C, D , quam C, ad B 
Quia igitur eB, "Jt A, prima ad B, fecundam,ita C, tertia 
ad D, quartam : Proportio autem Cjtrtis. ad D, quartam 
oflenfa eft minor,quàm C,quint s. ad B,fextam, b erit quo-
que proportio A , prima ad B, fecundam miner , quàm C, 
quint i ad B,fextam. c Igitur maior erit C , quam A, ce 
proinde A,minor erit,quam C. quod eft propofitum. 

B RE V I f S. si B,maior esî, quam D , & A , âicatur 
non maior, quam C,fed vel minor, vel s.qualis,A erit quo-
que B,minor,quàm D,vel nqualis,quod eft contra hypoihe 
fin. Eademq. ratto est in alijs cafibus. 

F E L fie. Si eft A, ad B, vt C , ad D ; erit conuertendo 
B,ad A,vt D,ad C, Ergo fi B, maior eft, vel minor , vel i 
qualis ipfi D; c erit quoque A,maior,vel minor,vel tiqua-
lis ipfsC. 

NON demonftrauit autem Euclides , fi prima mater 
esi,vtl tqualis vel minor ̂ quam fecunda , tertiam quoque 
maiorem ejft velaqualem,vel minorem , quam quartam; 
(que tamen argumentandi modopleriq.Geometraru tu ve-
terum,tum recentiorum vtuntur) quia id perfpicuum eft ob 
fimilitudinem proportionum . Hrnc enim fit ,fi vtraque eft 
proportio muiorit in&qûalitatis , vtramque antecedentem 
magnitudinem, id eB, primam ac tertiam , maiorem ejft^ 
vtraque magnitudine confequente, hoc eft, fecunda ac 
quarta: Si vero vtraque proportio es! &quaiitatis,vtramq. 
magnitudinem antecedentem vtriq. confequentt aqualem 
elfe.Si denique vtraque proportio eft minons iniqualitatis, 
vtramque antecedentem magnitudinem vtraque consé-
quente efte minorent. 

V E R B I gratia,fieft vt A,ad B,tta C,ad D;erit vtra-
que proportio vel maioris in&qualitatis,vei <iqualitatis,vel 

minoris ins,quslitatis. Quoçirca 
A t Çi j fi A, prima maior eli quaB,fecun 
3 x 1 -«■ D 1 l da.trit & C,tertia maior qui D, 

auarta;Etfi tqualis, iqudlts ; Et 
fi minor , minor. Quod eft propo-

/îtumJgylfd tame Geometrice oftendemus eu FedericcCom-
matfttno,ltcet idnofit nice(farium,adpropof. tù.huius lib. 

THEO- | 
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T H E O R. 15. PROPOS. 15. 

PARTES cum pariter multiplicibus i n 
eadem funt ratione, iî prout fibi mutuo rc-
fpondent,ita fumantur/. 

SI N T partium A,& B,sque multiplices CD.&r EF. 
Dico ita efle CD,ad Q Q H E> E I KF 
EF, vt A, ad B.Cum > '■ > ' ' ' 1 ! 
enim CD,& EF.fint A' 1 —' 
sque multiplices ipfarum A,& B,continebitur A, tories 
in CD,quoties B, in E F. Diuidamr ergo CD, in partes 
CH,GH,HD,squales ipfi A,& EF.in partes El, IK, KF, 
squales ipfi B,»eritqj CG,adEI,vt A,adB,quod CG,&C, A7.|»// 
Ajsquales inter fe fint,necnô El, &B. Eadé ratione erit! 
GH,ad IK,& HD,ad KF.vt A, ad B, k ideoq, CG, GH, bs.2«i» 
HD,ad EI,l£,KF,eandé habebût proportioné.Quocir- *i. 
cavt CG,ad EI,hoc eft,vt A,ad B,cita erit CD,ad EF,né ciz.g,n. 
pe omnesCG,GFI,HD,fimul ad omnes EI,IK,KF,fimul. 
quod eft propofitum . Partes itaque cum pariter multi-
plicibusj&c. Quod erat demonftrandum . 

XV 

XVJ. T H E O R. 16. PROPOS. 16. 

SI quatuor magnitudines proportion a 
les fuerint , & viciifim proportionaies 
erunt. 

HIC demonftratur Alterna, fiue Permutata propor 
tio,feu ratio,qusedefin.i i explicata eft.Sitenim A,adB, 
vt Cad D. D;co vicifsim , feu permucando,elTe quoque 
A,adC,vt B ,ad D Sumanturenim ipfarum A, B, prima: 
ac fecunds,:cque multiplices E,F, Item ipfarum C D, 
tertiat& quarts sque multiplices G , H; d eritque__> ii^.^n 
E , ad F, vt A , ad B, cum B , & F , fint pariteimultipîii 
ces partium A, & B.Eadem ratione erit G, adHyvr. C, ' 

• ad i 
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ad D. Cum igitur proportiones E , ad F , & C, ad D, 

fint eçdem proportioni A 

A-
B 

C-
»> 

Xi -■ 

ad B ; erunt & ipfae ainter 
fë easdem.R.urfus quiapro 
portiones E, ad F, & G, 
ad H, exdem funt propor 
tioni C, ad D ; b erunt & 

pfas exdem inter fe ; hoc eft, vt eft E , prima ad F, fe-
cundam , ita erit G, tertia ad H, quartam.c Quare_j 
fi £, prima maior eft quam G , tertia , uel asqualis, uel 
minor, erit quoque F, fecunda maior quam H, quarta, 
uel xqualis , uel minor, in quacunque multiplicatione 
accepta fint aequemultiplicia E, F, & 3squemultipiicia_j 
G , H , à Eft igitur A, prima ad C, fecundam,ut B , ter-
tia ad DjquartamfcumE,& F,fint seque multiplices pri 
mas A,ac tertias B;At G,& H,asque multiplices C, fecun 
das,& D,quartae,& ille ab his una deficiant.uel una a>qua 
les fint,uel una excédant, &c.) quod eft propofitum. Si 
quatuor igitur magnitudines proportionaies fuerint,& 
uiciiiïm proportionaies erunt . Quod oftendendum 
erat, 

S C H O L I V M. 
PORRO demonftratio hii'sus propof. locumfolum ha-

bet quando quatuor magnitudines funt eiufdem generis. 
Nam fi dus, A , B , effent vnius generis, cj} duà, C , D , 
alierius ; effent quoque multiplices E , F , vuius generis , 
m quo videlicet funt A , B multipliées G , H , alte-
rius ; in quo nimirum extslunt C , D. Quare non f effet di-

E , maior quam G , vel tqualis , vel minor ; ac proin-
de nihil colltgeretur ex defin. 6. huius lib. Vfurpanda igi-
tur erit permutata proportio in folts quatuor magnitu-
dinïbus'eiufdem generis. Quod nonnulli philofophi non 
aduertentes in graues errores incidunt, cum eam adhi-
beant in rébus dtuerforum gênerum . 

E X hoc & illud Uemon\habttur,auoi ad fine m fcholif 
prep/f. 14. exipfa fimilitudine proportionem o/lendimus , 
receptmufijue nos demonfiraturos hoc loco,videiicet, 

SI 
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SI prima ad fecundam, eandem habue 

rit rationem, quam tertia ad quartam ; pri 
ma vero, quam fecunda, maior fuerit : Erit 
& tertia maior, quam quarta ; Et lî sequa 
Iis,a?qualis; & û minor, minor. 

QV A T^. QV A\M id,quodhic proponitur, fer fe notit 
\fiit,vt ad propof.i ̂ .diximus, demonftrabimus tamen illud 
cum Federico Commandino,hoc modo. Sit vt A, frima ad 
B,fecundam, ita C, tertia ad D, 
quartam. Dico, fi A, frima ma- A , C| t 
ior eff,quam B,fecuda;él' C,ter~ l t t t 
tiam maiorem ejfe quarta D, & 
\fi eft s.qualis,s.qualem ; &> fi mi-
nor,minorem.^ Frit enim permutando,vt A,adC,ita B,ad 
D.b Quare fi A,prima maior eft,quam B,tertia, erit dp C, 
fecunda maior,quam V>,quarta ; ér fi aqualis, squalis, & 
\ft minor,minor.Quod eft profofîtum. 

S E D &• lue demonftratio locum duntaxat habet, 
cum quatuor magnitudines funt eiufdem generis. Quartj 
fatius est illud ex natura proportionum monfirare , vt à 
nobis ad propof. i^.fadum eft. Ita enim verum erit femper 
id,quod proponitur, etiamfi magnitudines A,B,in vno gene 
re,& CD,in alio confineantur: immo vero Ucet A, B,fint 
quantitates continus.^ C,D,numeri,&c. 

THEOR. 17. PROPOS. 17. 
S I compofitœ magnitudines propor-

tionaies fuerint,ha? quoque diuifa? propor-
tionaies erunt. 

HOC locodemonfti-atEuclides Diui/îonemratio-
nis3quam defin.i ç.explicauit. Sint enim compoiîta: ma-
gnitudines AB,CB,& DE,F£,proportionales,hoc eir,/ît 
AB,ad CB,vt DE,ad FE.Dico & diuifas eafdem propor-
tionales efle,hoc elt,vt eft AQad CB3ita eiîe DF^d FE, 

T. 
Z z .in ejb 
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UéJefi, 
\qtiinti. 

CMf. 
\ciuint%. 

1^2 EVCLID. GEO M. 

H 
C B 

DPE 
K L M O 

in eo fënfu, quem defi-
N nitione 6.expofuimus. 

Ipfa rû enim A C, CB, 
DFjFE, sque multipli 
ces capiantur eodem 
ordine G H, HI, K L, 
LM;aeritque GI, ita_j; 

multiplex ipfius A B, vt eft G H, ipfius AC, hoc eft, vt 
KL,ipfîus DF.Sed vt eft multiplex K L, ipfius DF, b ita_> 
quoque multiplex eft KM,ipfius DE. Aeque multiplices 
ergo funt GI,KM,ipfarum AB,DE. Capiâtur rurfus IN, 
MO,asque multiplices ipfarum CB, FE. Quoniam igitur 
fie eft multiplex HI,prima fecunda- CB, vt LM, tertia_, 
quarts FE:Item tam eft multiplex I N, quinta fecunda; 
CB,quam multiplex eft M O, fexta quarts F E;c erit & 
HNjiic multiplex fecûdas CB,vt LO, multiplex eft quar 
tas FE.Itaque cum fît AB,prima ad CB, fecûdam, vt DE, 
tertia ad FE,quartâ; fumptasq; fint sque multiplices GI, 
KM,primas ac terris AB,DE:Item fecûdas Se quarta-CB, 
FE,squemultiplices HN,LO,<i fît vt fi GI,multipl_ex pri 
ms AB,deficit ab HN,multipltce fecunda- CB,etiâ KM, 
multiplex tertia: D E, deficiat ab LO, multipliée quarts 
FE;& fi squalis,squalis,& fi excedit, excedat.QçF fi défi 
ciattâ GI,abHN,quâ KM,abLo,ablatis côibus Hl>LM, 
deficiet quoque GH,ab IN,& KL,ab MO. Et fi Gl.squa 
lis fuerit ipfi HN, & KM, ipfi LO, ablatis communibus 
HI,LM,erit & GH,squaiis ipfi IN,& KL, ipfi MO. Et fi 
denique GI, excefferit ipfàm H N, & K M, ipfam L O, 
ablatis communibus HI, LM, excedet quoque G H, ip-
fam IN, & KL, ipfam MO. Quam ob rem cum GH, KL, 
fumpts fintsque multiplices prims AC, & tertis D F: 
Item IN,MO,sque multiplices fecunds CB, & quarts 
FE, oftenfumque fit, (in quacunque multipiicatione il-
ls squemultiplices fuerint accepte. ) sque multipiices 
prims & tertis ab sque multiplicibus fecunds :& quar 
ts vel una deficere, vel squales effe, vel vna excede-
re ; e Ent AC prima ad CB,fecundam, vt D F, tertia_. 
ad FEj^uartam.quod eft propofitiî. Si compofits igitur 

m ma-
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L I B E V. 723 
magnitudines proportionaies Fuerint, &c. Quod often-
dendum erat. 

S C H o i / V M . 
E X his facile demonftrabimus medum illum argumen 

tandi,quem definiticne if. Diuifionem rationis conuerfam 
diximus-.Hoc eft, fi ejl,vt AB, ad CBfita DE, ad FE; efiL, 
quoque vt CB,ad A C,ita F E, 
ad D F. quod ita patet. Quo- \2 C 4 B 
nia eft vt AB, ad CB, ita DE, 1 j ^ ' 1 1 

ad FH;a erit dïuidendo,vt AC, J> <f | RE 
ad CB, ita D F, ad F E, Igitur 
conuertendo erit quoque, vt CB , ad AC, ita FE , ad DF. 
Quod eft propofitum 

fH V L L O 'etiamnegotio demonîlrabitur tnodus Ole ar-
gumentandi, quem ad eandem défi, i S. Diuifionem ratio-
nis contrariant appellauimus, & in quo antécédent ma-
gnititdo mtnor efl quam confequens,non autem maior,vt in 
Diuifione rationis,quam Éuclides definiuit, & ea, quam 
proxime demonftrauimus.Sit enim vt AC.ad AB, ita DF, 
ad DE. Dico ejfe quoque per Diuifionem rationis contra-
riam , vt AC,ad CB,ita DF, ad FE. Quoniam enim eft, 
vt AC,ad AB,tta DF,ad DE;erit conuertendo,vt AB, ad 
AC,ita DE, ad DF.b Ergo diuidendo , vt CB, ad A C, ita 
FE,ad DF.Ac proinde conuertendo rurfus,vt AC,ad CB, 
ita DF,ad FE. Quod eft propofitum . 

T H E O R. 18. PROPOS. 18. 
S I diuifa? magnitudines fint propor-

tionaies, hx quoque comportas proportio-
naies erunt. 

■ DEMON STRAT hoc 
loco Euclides compolîtionem 
rationis, quam definitione 14. Ah 
defcripfît . Sint enim diuife ~ 
magnitudines A B , B C, & j), ,.7 , 
DE, E F , proportionaies , H Q 
hoc eft , A B , ad B C , > 

B 

»7. <±n 

Zz z» 1 vt 

XVUJ. 
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A> B vt DE,ad EF. Dico & compofi-
; tas proportionaies eiTchoc eft, 

B
 vt eft ACad BCita efle DF,ad 

;
 1 1 \FEF.Si enim non eft, vt A C, ad 

H G BC,ita-DF,ad E F, habebit DF, 
ad aliquam magnitudinem minorem ipfa E F, vel maio-
rem,eandem proportionem,quam A C adBC . Habeat 
primum DF,ad GF,minorem ipfa EF,fî fieri poteft, ean 
dem proportionem,quam A Cad B C. Quoniam igitur 
eft, vt AC, ad BC ita D F,ad G F; a Erit diuidendo quo-
que, vt AB,ad BC,ita DG,ad GF:Sed vt AB,ad BC,ita_» 
pofîta quoque eft DE,ad EF.b Igitur erit etiam, vt DG, 
prima ad GF,fecundam,ita DE,tertia ad EF, quartam_i. 

Cum ergo DG,prima maior fît, quàm D E, tertia, « erit 
quoque GF,fecunda maior quàm EF,quarta, pars quàm 
totum « Quod eft abfurdum. 

HABEAT deinde,fî fieri poteft,D F,ad HF, maio-
rem ipfa EF,eandem proportionem, quam A C, ad BC. 
Quoniam igitur eft, vt AC,ad BCita DF.ad HF;d erit di 
uidédo quoque vt AB.ad BC,ita DH,ad HE. Sed vt AB, 
ad BCita pofîta etiam eft D E, ad EF. e Igitur erit quo-
que.vt DH,prima ad HF,fecundam,ita DE,tertia ad EF, 
quartam.Cum ergo DH,prima minor fit quàm D E, ter-
tia,ferit quoque HF,fecunda minor quàm EF, quarta,to 
tum quàm pars.quod eft abfurdum. Non igitur habebit 
DF>ad minorem ipfa EF.aut ad maiorem , eandem pro-
portionem,quam AChabet ad BC. Ergo D F, ad ipfam 
EF,erit,vt AC,ad BC.quod eft propofitum. Itaque fi di-
uifs magnitudines fint proportionaies, &c. Quod de 
monftrandum erat. 

SCHOLIVM. 
H AN C propofitione demonftrant nonnulli cum Cam-

pant) eadem ferme ratione, qua antecedentem propofttionî 
Euclides demonftrauitjhoç videlicet modo.Sint dittift ma-
gnitudines AC, CB,DF, FE, proportionaies, hoc eft, A C, 
adCB,vtDF, ad F E . Dico eas etiam comportas pro-
portionaies ep,vt AB,quidem ad C,B,ita DE, adFE.Su-
mantur/éVtm,vt in antécédente propofttione,ipfar»m AC, 

\ ' CB, " 
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LIBER V. 7*5 
CB,DF JE^sque multiplices GH,HI, KL, LM, Item if fa-
rum CB,FE,alis sque 
multiplices I N, MO, a tr H, . . I . . . . N. 
eruntq.rurfusGI,KM> | '' 

M O 
-H 

ipfarum AB,DE, squtj 
multiplices. b Itë H N, Ï>__FJ? 
LO,iffarumCB,FE,vt |<£ H 
/'» prscedenti Theore- h"",1N 

mate oHenfum eft. Quoniam vero ponitur ejfe AC, prima, 
ad CB,fecundam,vt VF,tertia ad FE, quartam,fumptsq. 
\funtGH,K L, sque multiplices prims ac tirtis A C, DF. 
Item fecunds & quarts CB,FE,squemultiplices IN,MO, 
cfit vt fi GH,multiplex prims AC,deficit ab IN, multipli-
ée fecunds CB,etiam KL,mnltiplex tertis D F, deficiat ab 
MO,multipliée quarts FE,&fi squalis, squalis;&fiexce 
dit,excedat.£>uod fi deficiat tam GH,ab IN,quàm KL, ab 
MO, additis communibus Hl,LM, deficiet quoque GI , ab 
HN,&KM,ab LO.Et fi GH,squalis fuerit ipfiIN,& KL, 
ipfi MO; addiiis communibus HI,LM,erit & GI, ipfi UN, 
tqualis,^ KM,ipfi LO. Et denique fi GH, excejferit ipfam 
IN,& KL,ipfam MO,additis communibus HI,LM, exce-
det quoque GI,tpfàrn H N,&KMfipfdm. LO. Quoniam er-
go fiGI',multiplex prims A B, déficit ab H N , multipliée 
fecunds C B, etiam KM, multiplex tertis D F., déficit ab 
-LO,multipliée quarts FE,&fisqualis,squalis, &fiexce-
dit, excedrt; d erit AB, prima ad CB, fecundam, vt DE, 

\tertia ad FE,quartam . Quod eli propofitum . Itaquefidi-
uifc magnitudines fint proportionaies , &e. Quod erat 
eftendendum. 

VER VM hsc demonftratio non reffe coïïigit propofi-
tum ex defin, 6. propterea quod HN,LO, non funt ita mul-
tiplices ipfarum C B,F E,vt multiplices accepts funt IN, 
MO,earundem CB,F E, Vnde mérite dubitare quis pojfet, 
anfecundum quamcunque r.itiltiflicéttïonem sque multi-
plices féruent eam condttionem defecius,squalitatis, atque 
exceffifs,quam Euclides in 6.defin.pot~iulauit; quandoqui-
dem in hac demonfiratione liberUm non eft uflumere ipfa-
rum CB, FE,epuafeunque squemultiplices,fed talcs djtnta-

Z x. xitt, 

xi-S-ntil 

gntt\ 

c6.defi\ 
quintiÀ 

àe.defiA 
quinti.i 

» SCD LYON 1



ail 
quinti. 

bis. 
quinti. 

XIX 

7-2(5 ËVCLID. GEO M. 
xat,quales confurgunt ex HI, / N', ex L M ,M O, 
multiplicibus acceptis. Id quod i» antecedentis propo-

\jitionis démonstrations obijci no» poteft : quippe eum IN, 
M O ,fumpti fint ipfttrum C S , F E , iquemultiplices 
qualefcunque, ipf&que etdem temanent tquemultiplices 
earundem CB, FE, in diuifa proportionalitate, S^uam ob 
rem prtferenda est Euclidis demonftratio huic demonftra-
tioni Campuni.Libuit autem eatn quoque expliçare,ne ea 
fiudiofut heSor,reliBa Ma Euclidis, arriperet.ut bon Km : 
pr&fertim cum oftenfiua fit,illa uere Euclidis ducat nos ad 
id,quodfieri non poteft 

HINC facile ttiam confirmabimus 
*\ | , 8

t
 y duos illos modos argumentandi, quos 

ad defi.14.de/cripjîmus. Priorem dixi 
mus compofitionem rationis conuerfa 

Sitenim tlt AB,a,{ EC,it* DE,adEF. Dico per compcfitio 
nem rationis conuerfam,efti quoq; ut AC,ad AB,ita D F, 
ad DE. Quoniam enim eft,ut AB,adBC ita DE;ad E F , 
erit conuertendo.ut ÊÇ,ad BD,ita EF, ad DE, a Igitur & 
componendo erit ,utAC,adAB, ita D F>adD E, quod 
eft propoptfifn . -

P O S.T S R I O RE M modum uocauimus compofitio-
nem rationis contrariant. Sit ergorurfus , ut AB, ad BC, 
ita DE, adE F . Dico per compofitionem rationis centra 
riam , ejfe quoque ut AB , adAC, itn D E > ad D F.Quo-
niam enim eft, ut, A B, ad B C, ita D. E ad E,f, erit con-
uertendojUt BC,ad AB, ita EF,adDE,k Igitur & compo-
ponendo crit,ttt AC,ad AB,ita DF,ad DE: ac preinde co» 
uertende mrfus erit.ut AB,*d ÂC.ita D E,ad D F. Quod 
eft propo/itum. ., 

THE OR. 19. PROPOS. 19. 
S I quèmadmodum totum ad totum, 

ita ablaturn fe habuerit ad ablatum : & 
reliquum ad reliquum,vt totum ad totum, 
fe hairebit. 

I 
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LIBER V. 727 
Q V O D in propof. y. demonftratum eft de multipii 

ci proportione,hoc loco de omni proportione,etiam ir-
rationali demonftratur. Sit enim cota A B , adtotam 
CD, vt ablata A Ë,ad ablatam C F. Dico & reliquat»» 
E B,efle adreliquam FD, ut eft tota AB, adtotam CD. 
Cum enim fit A B, ad C D, vt A E, ad C F, a erit & per-: 
mutando A B, ad A E, ut C D, . : 
ad C F. b Diuidendo ergo erit J±—< <—Î=L_H—£? 

E B, ad A E, ut F D, ad CF. Ç , F D 
c Quare permutando rurfus erit 
E B , ad F D, ut A E, ad C F, hoc eft, ut tota A B, ad 
totam CD, cum pofîtalît AB, ad CD,atÀE,-adCF. 
Si igitur quèmadmodum totum ad totum &GjQuodde-j 
monftrandum erat. 

C. O R O L . L A R I V M, 
H IK C facile demonftrabitur modus ille argumétandi in pro-

portionibus, qui fumiturà conuerfione rationis,iuxta itf.defîn. 
S I T enim,vt AB,adCB,îta t>E, ad 

F E . Dico per conuçrfionem rationis A Ç C4B 
erfe quoque,vt AB, ad AC, ita DE, ad 1 ' 1 

DF.Cum enim fit,vt AB, ad CB , ita_, D 12 F 8 E 
DE,ad FE,d erit quoque <Jiuidendo,vt ' ' " •'' •' ' ' ' >~* 
A6,ad CB,ita DF,ad FE.Igitur & conuertendo,vt CB, ad AC, ita^ 
FE,ad DF:e ac propterea componendo quoque,vt AB,ad AC, it2C 
DE , ad DF . Quod eft propofiturro . 

SCHOLIVM. 
OMNES Ettclides interprètes conuçrfionem rationis de 

monftrat bac ratione.Quoniam eft,ut AB,ad CB,ita D E, 
ad F E ; (erit permutando, ut tota AB, ad totam DE.ita 
CB,ablata ad ablatam FE.g Igitur ut tota AB,ad totam 
DE,ita erit quoque reliqua AC,ad reliquam DF;Et proin 
de permutando rurfus,ut AB.ad AC,itaDE,ad DW.^uod 
eft prepofitum. 

SED quis non uidtt.hanc démonftrationê cenuenire fo-
Ittm magnitudinibus eiufdem generis,cum in ea ufurpetur 
alterna,fiue per mutât a proportio, qui uim tantum habet 
in eiufdem generis magnitudinibus,ut faindefin \2.&in 
propof.19.. monuimus? Sluttre cum Euclides^ <^H Geome-
tr*. moduhunc argumentandi à conuerfione rationis adhi 

 4 , béant' 

a.i6.%n. 
hij.gn. 

ci6.$n. 

SCD LYON 1



EVCL1D. GEO M, 

xx. 

ti. 

cio.j:», 

béant in omnibus magnitudmibus, ttiaih non eiufdemge 
neris,reieila bac commuai interpretum demonHratione, 
nesiram aliam excogitauimus,qu& omnibus magnitudini-
nibus congruit. Ea enim locum habet, étiamfi priores du A 

quantitates A S, C B, fint "jnius generis, nimiram li-
ne*, pofîeriores uero dus, D E ,F E, alterius generis, nimi-
rum vel fuperfices , vel anguli, vel corpora , vel denique 
nùmeri : propterea quod inea non affumptafuit alterna, 
[/tue permutata proportio. 

THEOR. 20. PROPOS. 20. 
SI fint très 'magnitudines& alia* ipfis 

sequales numéro , quse binç & in ea— 
dem ratione fumantur ; ex aequo autem_j 

prima , quam tertîa maior fuerit, erit & 
quarta ,quamfexta, maior. Quod fi prr 
ma tertiç fuerit œqualis, erit & quarta_> 
vEqualis fextç: fin illa minor,hîec quoque_> 
minorent. 

S I N T très magnitudines A , B, C, 
& totidem D , E, F, fitque A, ad B, vtD, 

Î
J J ad E j & B, ad C 3 vt E, ad F, fît autem 

T I I î Pr'mum A> prima maior quam C, tertia. 
1 1 H Dico & D,quartam efle maiorem F, fex-

ABC DEF ta. Cum enim A, maior fît quam C, * erit 
maior proportio A, ad B, quam C, ad 

B.Efi autem vt A,ad B,ita ad D,ad E.b Maior igitur pro 
portio quoque erit D,ad E^quâ C,ad B. At vt C,ab B,ita 
eftlFj adE. ( Cum enim fit B, ad Qut E, ad F, erit con-
uertendo vt C, ad B, ita F, ad E.!) Maior igitur quoque 
proportiû£rit D, ad E. quam F, ad E,c Quare D>maior 
erit,quam F.Quod eft propofitum . 

! 
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T \ l 
, u: prius, ut .. v y " 
.Igiturminor j j } -r" 
o D,ad E,quâ 4- + 1 I .t 
]ueD, minor i 1 JL il 

SI T deinde A, sequalis ipfi C. Dico & 
D, xqualem efle ipfi F. Cum enim A , fit 
ipfi C,aequalis , a erit A , ad B, ut C , ad B. 
Eft autem vt A, ad B, ita D, ad E, b Igitur 
erit & D, ad E, ut C, ad B : M ut C,ad B, 
itaeftF,aiE , per inueriam rationem, uti .ÂBC irâF 
prius. Quare erit quoque D,ad E,vt F,ad E; 
c Ideoque aequales entnt D, & F,Quod eft propofitum. 

SI T tertio A , minor quam C. Dico & D. minorem 
efle, quam F. Cum enim A> minor fit quam C, d erit 
minor proportio A, ad B, quam 
Cad B.Sed ut A,ad B,ita eft D,ad 

e.Minor ergo qaoqtte propor-
tio eft'D,ad E,' quam C, ad B. L'A 
autem conueitendo, ut prius , ut I 
C,adB, itàFyadE 
eft quoque proportio 
F, ad E»f proptereaqi 
erit quam F. Quod eft propofiul A jg <Q 
Si fint itaque très magnitudines , 
&alixipfîs asquales numero,8fC. 

SCHOLTVM. 
PORRO propofîtione zz. oHendet Euclides,A, & Z>, 

magnitudines non folum cffe maiores,vel squales, vel mi-
nores duabus megnitudinibus C, & E, vt hic demonsirà-
uitjfed etiam Mas ad has eandem habere proportionem ex 
squalitateiquod quide demonjlrare non peterat, trijiprius 
theorema hoc oflendijfet,vt ex eadem propofîtione ii» erit 
perfpicuum . 

THEOR. if. PROPOS. 21. 
S I fint très magnitudines , Se alia? 

ipfis çqUâles numéro,qu.se bina»* & in__> 
eadem ratione fumantur , fueritque per-
turbata earum proportio ; ex œquo au-
tem prima quam tertia maioffoerit 

ent 
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Jl-Il 
.ABC DEF 

Aj.quin 
t' 

iy.qu'm 
ti. 

%%.quin 
ti. 

erit & quarta,quâ fexta, maior. Quod fi pri 
ma tertiç fuerit aequalis,erit & quarta œqua 
lis fextxifin illa minor,ha?c quoq,minor erit-

S IN T très magn itudines A, B , C , & totidem D, 
E, F, que bina;, & in eadem ratione fumantur ; fîtque 
earum proportio pertubata , hoc eft , fîtvt A, ad B, 
itaE

3
adf,& vtB, ad C, ita D, adE: Sitautem pri-

mum A, prima maior quam C, tertia. 
Dico & D, quartam efle maiorem fexta. 
F.Cum enim A, maior fit quam C, a erit 
maior proportio A,ad B,quâ Cad B:Eft 
autem ;vt A, ad B, ita E, ad F. b Maior 
ergo quoque proportio eft E, ad F,quam 

C, ad B. Quoniam vero vt B, ad C, ita eft D , ad E, 
erit conuertendo vt C, ad B, ita E, ad D. Quare maior 
quoque erit proportio E, ad F, quam E,ad D, c Ideo 
que maior erit D,quam F. Quod eft propofîtum. 

S I T dcinde A, ipfïC , «qualis. Dico D, quoque_> 
ipfi F, effe çqualem. Cum enim A,fît 
œqualis ipfi C, d erit A, ad B, vt C, ad 
B : Sed vt A, ad B.ita eft E, ad F. e igitur 
erit vt C, ad B, ita E , ad F :Eft autem_i 

ex inuerfa ratione ,vt C»ad 8,ita £, 
ad D jveluti prius. Igitur erit quoque vt 

E,ad Frita E,ad D ; f atque idcirco D,ipfi F,sequalis erit. 
Quod eft propofîtum. 

SIT tertio A,minor, quam C. Dico & D, minorem 
efle quam F. Cum enim A,fît minor quam 
C, g erit minor proportio A , ad B, quam 
C, ad B: Vt autem A, ad B,ita eft E,ad F. 
h Minor eft ergo proportio E, ad F,quam 
C . ad B. Quoniam vero, vt ante, ex in-
uerfa ratione, eft vt C , ai B, ita E,ad Dj 

erit quoque minor proportio E, ad F, quam E,ad Dji ac 
propterea D,minor erit quanyF,quod eft propofîtum.Si 
igitur fint très magnitudines, & aliae ipfîs xquales nume 
rOj&c.Qubd oftendendum erat. 

ABC DEF 

ï 1 
ABC DEï 

i 
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S C H q L [ V M. 
CAETERVM propef.a.ofiendet Euclides dans magni 

tudints A, 0" D, non folum ejfe maures , vel squales , u?l 
minores duabus magnitudintbus C,& F,fed etiam Mas ad 
has eandem bahere propcrthnem ex squalitate : quod qui-
dem fine auxilio huius theorematis demonjlrare non pote-
rat , ut ex propof. Ma i j fatebit. 

THE OR. 22. PROPOS. 22. [• 
S I fintquotcunquemagnitudines,& 

aliae ipfis squales nume re,quœ binse in ea-
dem ratione fumantur: Et ex aequalitate in 
eadem ratione erunt. 

IAM hic demonftrat Euclides modum argumentan-
di in proportionibus ex çqualitate ,'quando proportio 
eft ordinata.Sint enim primum très ;magnitudines A3B, 
C,& alix tres'DîHjF^tque A, ad B, vt D, adE;&.B, ad 
C, vtE>ad F.Dico quoque ex sequalitate efTe A,ad C, ut 
D, ad F.Sumptis enim ipfarum A, D, xquemultiplicibus 
G,H:Item ipfarum B,E,aequemukiplicibus I,K:Item ip-
farum C, F, sequemultiplicibus L, M ; cum fît A, prima 
ad B,fecundam,vtD,tertia ad * f?ffl 
E, quartam, a erit quoque G,mul f j T F T 
tiplex -prima: A, ad I, multipli- j | f j J } j J 
cem fecunda: B , vt H, multiplex A BCK X>EFÔ 
tertiœD, ad K, multiplicem quar GLÏ'.L KKNiU 
tae E. Eadem ratione , cum fît B, 
prima ad Cfecundam, vt E3tertia 
ad E, quartam; b erit I,multiplex 
prima: B , adL, multiplicem fe1* 
cundae C , vt K , multiplex terris: j j 
E , ad M , multiplicem quartas ■ . 
F, Quoniam igitur funt très magnitudines G,I>ï->& 
alice très H, K. "M > quse bina:in eademproportione fu 
muntui'o c fie vt fî G , prima fupe'rat tertiam L, fuperet 
neceffario quoque H , quarta fextam M; Et fi-asqua-
lis ,-iequatis; Et' fî déficit ,deficiat. Itaquecum G , H » 

aeque 

SCD LYON 1



i e.def. 
Iquinti.' 

1 

732 EVCLID. GEO M. 

ABCN DEFO 
GTE HKJyt 

a-quemuitiplices prime A , & terri* D,uel deficiant 
una al>L,M, aequemultiplicibus fecundeC,& quâr-
tae F,uel unaarquales fînt,uel unâexcédant: in quacunq; 
multiplicatione fumpta fint ea multiplicia ; aerit A, pri 
ma ad C,fecundam,ut D,tertia ad F, quartam. Quod eft 
propofitum. 

DE IN DE fint plures ma 
gnitudines tribus, ita vt fitetiam 
C , ad N , ut F, ad O. Dico adhuc 
effe ut A, ad N, ita D , ad O 
Cum enim iam fit oftenfum in tri 
bus magnitudinibus , efle A, \zà 
C ,ut D, ad F : ponatur autem_i 

C, ad N, ut F ,'ad O, erunt très 
magnitudines A ,C, N, & alix 
très D,F,OJ quse bina; in eadem 
ratione fumuntur.Ergo ex aequali 

tate in tribus magnitudinibus oftenfa,rurfus erit, ut A, 
ad K,îtaD, adO. Eodemque modoivemnftendeturin 
quinque magnitudinibus, per quatuor, ficut idin qua-
tuor demonftratum fuit per très, Et fie de pluribus. 
Itaque fi fint quotcUnque magnitudines,&c.Quod erat 
oftendendùm. 

, i S C H O L l V M. 
C A£ TERV M. non videtur hvc loco dijfimulandum 

Tkeorema quoddam antiquis Mat'bematicîs valde familia 
re.quanquam à nemine, quod fciam,fit adbuc demonftra-
tum.Id autem eiufmodi eft. 

S I prima ad fecundam eandem ha 
buerit rationem, quam tertia ad quar 
tam ; Habebunt etiam seque multipliées 
•prima? ac tertise , ad fecundam & quar-
tam eâdem rationé.Item asque multipliées 
fecunda? & quartse ad prima & tertiâ,eande 

ra-
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rationem habebunt- Et contra, eandem ra--
tionem habebunt fecunda & quarta ad x-
quemultiplices prima? & tertiç: Item prima 
ac tertia ad fequemultiplices fecundç oc 
quarts, rationem habebunt eandem. 

L I B E <A, V. 733 

^-.-iEFt—V—* 
MiiCI—» 
•HBD1—t 

I—riCHI—I—t-f 

SI T enim vt A, prima ad B, 
fecundam, ita C, tertia ad D, 
quartam ; fumanturq. E, F, ipfa-
rum A,C, nquemultiplices : Item 
G,H,s.quemultiplices ipfarû,B,D.Dico ita effe E.ad B,vtF, 
adJD: lie ita G,adA,vt H,ad C.Et contracta effe B,ad E, 

vt D,ad F: Item ita A,ad G, vt C, ad H. Quoniam enim 
efl,vt E,ad A,ita F,ad C.ex conBru&ione, cum vtrobique 
fit eadem proportio multiplex ; poniturque vt A, ad B

y
 ita 

C, ad D; a erit ex iquo,vt E,ad B,ita F,ad D.Rurfus quia 
eft,vt G,ad B, ita H, ad D, quod vtrobique fit eadem pro-
portio multiplex,ex conftruèïione ; eflq. vt B,ad A, ita D, 
adC;(Cum enim ponatur,vt A,ad By<ta C,ad D,erit con-
uerttndo,vt B, ad A, ita D, adC.) b erit ex tquo , vt G, 
ad A,ita H,ad C. 

D El N DE, quia efivt B,ad A, ita D, ai C, per in-
uerfam rationem ,Etvt A,adE, ita C,ad F,quod ex con. 

■ftruftione vtrobiq.fit eadem proportio fubmuleiplex; c erit 
ex iquo , vt B,ad E, ita D, ad F. Rurfus quia ponitur ,vt 
A-, ad B , ita C, ad D ; eflque Vt B, ad G, ita D , ad H, 
quod ex conftruBionefit vtrobique eadem proportiofub-
multiplex ; i erit ex tquo, vt A,ad G, ita C, ad H. Quod 
tfl propofîtum . i 

E X quo confiât modus argumentandi, quo fréquentif-
fime vtunturGeometra,maxime Archimedes, Apollonius 
Perg£us,Theen,& alij. Videlicet, vt A,ad B,ita eft C,ad 
D. Ergo vt E,dupla,v.el t.ripla,vel quadrupla , &c. ipfius 
C,ad D. Item vt A,adR,ita eft C,ad D. Igitur vt A , ad 
duplum,vel triplum,vel quadruplum,iyc. ipfitv B, nimi-
rum ad G, ita erit quoque C,ad duplum, vel triplum, vel 

quadru-

a 2Ï. 

quinti. 

quinti. 

c zx. 
quinti. 

quinti. 
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quinti 
bl!.' 
quinti 

If. 
quinti, 
d ir. 
quinti. 
"4.2«/'» 

fil. 
j quinti. 
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mi 
ÂBCN ÔËFOJ 

GHK 

quadruplant, &c. ipfius D , videlicet ad H. 

THEOR.23. PROPOS. 23. 
SI fint très magnitudines, alisq. ipfis 

squales numéro, qus bina? in eadem ra-
tionelumantur, fuerit autem perturbata^. 
earum proportio : Etiam ex squalitate in 
eadem ratione erunt. 

D E M ONSTRATVR hic ratio exa?qualitate_:,' 
quando proportio eftperturbata. Sint enim très magni 
tudines A,B,C, & alise très D,E, F, fitque perturbata ea 

rum proportio, hoc eft,fit vt A,ad B,ita 
E,ad F; & vt B,ad C, ita D , ad E. Dico 

I quoque ex a>qualitate elfe vt A,ad Cita 
PQ D,ad F. Sumptis enim ipfarum A,B,D, 

ILM a»quemultiplicibus G,H, I ; Item ipfa-
rum C,E,F,a:quemultipiicibiisK,L, M j 
a Erit vt A,ad B, ita G,ad H, cum G, H, 
fint ipfarum A,B, œquemultiplices: Ac 
vt A,ad B,ita eft E, ad F, b igitur vt G, 
ad H, ita quoque eft E, ad F ; c Sed vt 
E, ad F, ita eft quoque L, ad M ; quod 
L) M, fint ipfarum B, F > aequemultipli-

ces. à Igitur erit quoque vt Cad H,ita L,ad M. Rurfus 
quoniam eft B,prima ad C fecundàm,vtD, tertia ad E, 
quartam ; e erit quoque vt H, multiplex primae B, ad K, 
multiplicem fecundae C,ita I, multiplex tertia: D, ad L. 
multiplicem quartas E. Quia igiturfunt très magnitudi-
nes G,H,K, &alia?tres I, L, M , quas bina: 'in eadem ra-
tione fumuntur, eftq. earum proportio perturbata;cum 
oftenfum fit effe vc G,ad H,ita L,ad M : Et vt H.ad JC,ita 
I, ad L s f fit vt fî G, prima fuperat tertiam K, fuperet 
quoque quarta Ijfextam M i & fi a-qualis, îequalis ; & fi 
déficit, dçficiat. ItaquecumG, &I, a»quemulttplices 
primas A, & tertia: D, à JC, & M, arquemultiplicibus fe-

• cundx 
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cundss C, & quart* F, vel vna deficiant , vel vna aequa" 
les fint,vel vna excédant ; a erit vt A3prima ad Cfecun-
damdta D3tertia ad F.quartam. quod eft propofitum_>. 
Itaque fi fint très magnitudines, Sec. Quod demon-
ftrandum erat. 

SCHOLIVM. 
S) V O D fifuerint plures magnitudines tribus, fueritq. 

earum proportio perturbata,nimirum fi fuerit A, ad S, vt 
F,ad O; & ^,ad C, vt E,ad F;&C,ad N,vt D,ad E.Dico 
adhuc effe vt A,ad 7\f_, ita D, ad O.quanquam proportio ex 
iqualttate, quando proportio efi perturbata , apud Geome-
tras in vfu non fit in pluribus m&gnitudinibus , quam in 
tribus. quA caufafuit, cur Euclides antecedentem propor-
tion em de quotquot magnitudinibus,hanc autem de tribus 
duntaxat prepofuerit, quamuis ver a etiam fit de pluribus, 
quod ita probatur. Cum iam fit oslenfum in tribus magni-
tudinibus, effe A, ad C,vt E,ad O ; Ponatur autem effe ita 
Csad N,vt D,ad E, erunt très magnitudines A, C, N, & 
al'iA très D,E,0,qu& bins in eadem fumuntur propertione, 
& earum proportio efi perturbata . Ergo rurfus ex equali-
tate in tribus magnitudinibus ofisnfa,erit vt A, ad N,'itM 
D,ad O. Eodemq.modo idem oftendetur in quinque magni-
tudinibus ,per quatuor ,ficut id in quatuor fui! demonÛra-
tum,pertres. Et fie de pluribus. S^uod eft propofitum. 

THEOR. 24. PROPOS. 24. 
SI prima ad fecundam eandem habue-

rit rationem , quam tertia ad quartam, 
habuerit autem & quinta ad fecundam_> 
eandem rationem, quam fexta ad quar-
tam: Etiam compofita prima cum quin-
ta , ad fecundam eandem habebit ra-
tionem j quam tertia cum fexta, ad quar 
tam. 
' " QVOÛ 

16 défi, 
quinti. 

xxinj. 
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73*5 EVCLID. GEO M. 
QV O 0 propofîtione 2. demonftrauit Euclides de 

fola proportione muItiplici,demonftrat hoc Ioco de om 
ni proportione,etiam irrationali. Sit enim A B, prima 

ad C , fecundam , vt D E, 
-A B G n__E;H, tertia ad F,quartam; Item 

*~ 1 r* BG , quinta ad C ,'fècun-
C,—-, JF r—i <jam , vt EH , fexta ad F, 

quartam . Dico ita effe A G, compofltam ex prima ac 
quinta, ad fecundam C, vt eft D H, cornpofïta ex tertia 
& fexta,ad quartam F. Cum enim fit vt B G , ad C, ita 
EH,ad F; erit conuertendo vt C, ad B G, ita F, ad E H. 
Quoniam igitur eft AB, ad C,vt DE, ad F ; Se C, ad BG, 
vt F,ad EH;a erit ex aequali A B, ad B G, vt DE, ad EH. 
b Componendo igitur erit vt tota A G, ad B G , ita tota 
DH,ad EH. Itaque cum rurfus fît AG,ad BG,vt DH, ad 
£H;& BG,adC,vt EH,ad F: c erit ex xquali AG, ad C, 
vt DH, ad F. quod eft propofîtum. Si prima igitur ad fe-
cundam eandem habuerit rationem,&c. Quod crat de-
monftrandum. 

S C H O L I y M, 

H AE C propofitio vera eft,fiue magnitudines AB, BG, 
& C,fint eiufdem generis cum magnitudinibus DE , EH, 
& F.fiue non, vt ex demonftratione constat. 

E O D E M fere modo oftendetur in omnigénère prepor-
tionis id, quod Theoremate fexto httius hb. domonftratum 
eSi in multipliçibus magnitudinibus duntaxat. Videlicet. 

SI dus magnitudines ad duas magnitu 
dines eandem habeant proportionem , & 
detradte queedam habeant ad eafdem ean-
dem proportionem : & relique ad eafdem 
eandem proportionem habebunt. 

H A B E A N T enim A G, D H, adC,&F, eandem 
proportion'em,hoc eft, fit AG,ad C,vt DU, ad F. Item de. 

traits. 
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tracts. AB,DE,ad eafdem C, F, eandem habeant propor-
tionem ; ita vtf.t quoque AB,ad C,vtD E , ad F. Dico & 
reliquas BG,FH , eandem habere proportionem ad eafdem 
C,F, hoc eft,effe BG, ad C, -vt EH,' ad F . Cum enim fit -jt 
AB,ad Cita DE,ad F, erit conuertendo vt C,ad AB , ita 
F, ad D E. Sfuoniam igitur est AG.ad C,vt DH,ad F,& 
C,ad AB,vt F,ad DE: ^erit ex nqualitate A G , ad AB , 
vt DH,ttd DE. b Diuidendo ergo erit quoque vt B G, ad 
AB,ita EH,nd DE. Itaque cum rurfus fit BG, ad AB, vt 
EH,ad DE ; & AB, ad C,vt DE, ad F ; c erit ex Aquaii 
BG,ad C,vt EH,ad F. Quod eïl propofitum. 

THEO II. 25. PROPOS. 25. • 
SI quatuor magnitudines proportio-

nales fuerint : maxima & minima reliquis 
duabus maior es erunt. 

G B S IT enim AB,ad C D ,"vt, 
E, ad F, fîtq. AB,omnium ma-^ 
xima,& F,minima. Dico duas H 
A B, &F,fîmulefTemaiores ' ' 
duabus CD,& fi,fîmul. Auferatur enim ex AB ,magni-
tudo AG,aequalis ipfi Ë; & ex CD, alia CH,;çqua!is ipfi 
F. Erit igitur AG,ad CH, vt E, ad F, hoc eft, vt AB, ad 
CD Quare cum fît tota AB,ad totam CD,vt ablata AG, 
ad abîatam CH : à erit quoque vt tota A B , ad totam_j 
CD, ira reliqua GB, ad reliquam HD : Eft- autem AB, 
(cum fît omnium maxima ) maior, quam CD. Igitur & 
GB,maiorerit quam HD. Quoniam vero AG, & E , EE-

quales funt; fî ipfis addantur squales F,& CH,nimirum 
F,ipfî AG,& CH, ipfîE ; fient A G, & F, fîmul squales 
ipfis E,& CH,fîmul. Additis igitur insqualibus G B , & 
HD,fient AB,& F, fîmul maiores quam E,& CD, fîmul, 
cum GB,fît maior quam HD. Quod eft propofîtum . Si 
ergo quatuor magnitudines proportionales fuerint, 
&c> Quoderat demonftrandum . 

A a a *$ C HO-

a 2i. 
quinti. 
bl7. 
quinti. 
c ZZ. 
quinti. 

xxv • 

d/o. 
quinti. 
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SCHOLIVM. ~~ 

NE CE S S ARl O autem fequitur,fi antécédent ma-
gnitude vhius proportionis fuerit omnium- màxima,confe-
quentem alterius effe omnium minimam ; -vt in propofito 
exemple cernere licet. Cum enim fit vt AB,ad CD, ita E, 

a 14. ad F ; & AB,prima maior quam tertia E ; a erit quoque 
quinti. CD,fecunda maior quam F,quarta . Item quia maior eSi 

AB, quam CD,erit quoque E , maior quam F ,ob eandem 
proportionem AB,ad CD, & E , ad F,vt in fcholioprepof. 
14. oflendimus. §}uod fi è contrario antécédent vnius pro-
portionis fuerit omnium minima , erit confequens alterius 
omnium maxima,vt conflat.fi dicatur effe F,ad E,vt CD, 
ad AB . Debent quoque omnes quatuor magnitudines effe 
eiufdem generis , alias non poffet vna magnitudo componi 
ex maxima &> minima ; immo neque ex reliquis duabus. 
Addithoc in loco FedericusCommandinus theorema aliud 
huic ij. non multum diffimile,videlicet, 

S I très magnitudines fuerint propor-
tionaIes:Maxima& minima maiores erunt 
quam dupla reliquat. 

SIT vt A, ad B, ita B, adC, 
Âf

 1 1 1 | fitq. A,maxima, & C. minima. 
B ' " Dico A, & C, fimul maiores ef/L> 
C1 t dupla ippus B . Sumpta enim D , 

ipfi B,£quali,erit, vt A , ad B, ita 
D,ad C, Igitur A,&C,fimul maiores erunt , quam B, ©• 

b 1 f. D,fimul,b vtproxime demonîlratumeft,hoc eft,quam du-
quinti. pla ipfius B. Quod es~l propofitum . 

HIC finem Euclides imponit quinte libre. Verum quitt. 
Camp anus, & nonnulli ait/ adijciunt alias quafdam pro-
pofitiones,qutbus fipenumero grauiffimi Scriptores, vt Ar-
chimedes, Apollonius, Ioannes Regiomontanus , & alij v-
tuntur,eafque quafieffent Eudidis,citant, placutt eas huic 
quinto libro anne£lere,&' maxima, qua fieri potefl, breui-
tate demonslrare, necnon in numtrum , ac feriem propofi-. 

tionum 
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tionum Euclidis referre . Omnes autem traduntur de ma-
gnitudinibus improportionalibus,quarum frima hue eft. 

T HE OR. 26. PROPOS 26. 

SI prima ad fecundam h abucrit maio-
rem proportionem 3 quam tertia ad quar-
tam : habebit conuertendo fecunda ad pri-
mam minorem proportionem^quam quar-
ta ad tertiam. 

H A B E A T enim A, adB. maiorem proportionem, 
quam C,ad D. Dico proportionem B,ad A, minorenuj 
effe proportione D,adC. Intelligatur enim effe E,ad B, 

vt C ? ad D J eritq, proportio A:_A; ^ 
ad B , maior quoque quam E , ad '""7 ' ^ 1 

B ; atac propterea A, maior erit-,-"' ' 1 

quam E. b Quare minor erit pro- **! 

portio B,ad A, maiorem, quam B, ad E , minorem : Sed 
vt eft B, ad E, ita eft conuertendo D, ad C Igitur pro-
portio B,ad A, minor eft quoque,quam D, ad C. Quod 
eft propofitum. 

S C H o L 
E O D E M fere modo de-

monftrabimus, fi frima ad 
fecundam habuerit minorem 
proportionem, quam tertia 
ad quartam , conuertendo maiorem effe proportionem fe-
cunda. adprim*m,quam quarts ad tertiam;dummodo vo-
cem,maicris,mutemus in voeem,minoris,(* contra. 

S l T enim minor proportio A,ad B,quam Cad D. Di-
co,conuertendo,B,ad A,maierem habereprcportionem,qua 
D,ad C. Intelligatur enim effe E,ad B,vt C,adD ; Eritq. 
proportio A,ad B,etiam minor,quam E,ad B, c ac propte-
rea A,minor erit,quam E. à Shtare maior erit proportio B, 
ad A,minorem,quam B.ad E,maiorem: Sed vt B,ad E,ita 

XXVJ 

I V M. 
A* 

Ei—> 
El 

a ro. 
quin ti. 

,quin\ 

c i o.ani 
àg.quiX 

Aaa 2 eft 
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bio. 
quinti. 
c S.qui, 
dl6. 
quinti. 

74° EVCLIT). GEO M. 
eft conue rtendo D,ad C. Igitur & proportio B, ad A, ma. 
ior eft,quam D,ad C. Quodeft propofitum. 

ALITER. Quoniam minor eft proportio A , ad B, 
quam C,ad D; erit maior proportio C,ttd D,quam A,ad B. 
aIgitur conuertendo minor erit proportio D , ad C, quam 

B,ad A,ac proinde maior erit proportio B, ad A, quàm D, 
adC. Quod eft propofitum. 

THE OR. 27. PROPOS. 27. 

SI prima ad fecundam habuerit maio-
rem proportionem, quam tertia ad quar-
tam : Habcbit quoque viciffim prima ad 
tertiam maiorem proportionem, quam fe-
cunda ad quartam. 

At- -<0-
D-

H A B E A T enim A>ad B, ma-
iorem proportionem, quam C, ad 
D. Dico permutando maiorem ef-
fe quoque proportionem A, ad C, 

quam B, ad D. Intelligatur namque effe E , ad B, vt C, 
ad D, eritq. proportio A, adB,maior etiam quam E, ad 
B : b Jdeoque A,maior erit quam E. c Quare maior erit 
proportio A,ad C,quam E, ad C. à Quoniam vero per-
mutando eft, vt E, ad C, ita B, ad D. ( cum pofîta fit E, 
ad B,vt C,ad D.) Igitur proportio A, ad C, maior quo-
que erit quam B,ad D. Quod eft propofitum. 

S C H o L I V M. 
SIMILITER oftsndemus , fiprima ad fecundam 

minorem habuerit proportionem,quam tertia ad quartam, 
■viciffim prims, ad tertiam minorem effe proportionem, qua 
fecundt ad quartam. 

SIT namque minor proportio A, ad B, quam C> ad D. 
Dico permutando , minorem quoque effe proportionem A, 
adC.quS. B,adD. Intelligatur .n. effe E,ad B,vt C,ad D; 

Eritaue 
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Eritque proportio A, ad B, mi- _/slt____, Çi 
nor qucque,quam E,ad B;aAc -g, , 231 i 
propterea A,minor erit, qua E. j 
b S)uare minor erit proportio 
A,ad C,quam E,adC,c Sed permutando.vt E,ad C,ita B, 
ad D.(cum pofita fit E,ad B,vt C, adD. ) Igit'tir proportio 
A,ad C,minor quoq; ertt,quâ B,ad D. Quod eft propofitu. 

ALITER. gluoniam minor eHproportio A,ad B,quam 
C, ad D,erit maior proportio C,ad D, quam A,ad B. d Er~ 
go permutando,maior etiam erit proportio C, ad A , quam 
D, ad £:e ac proinde conuertendo , minor erit proportio A, 
ad Cquàm B,ad D, Quod eSi propofitum. 

THEOR. 28. PROPOS. 28. 

SI prima ad fecundam habuerit maio-
rem proportionem, quamtertia adquar-
tam : Habebit quoque compoiita prima_. 
eu m fecunda, ad fecundam maiorem pro-
portionem, quam compofita tertia cum 
quarta,ad quartam. 

- C-TO 5 ç ç : v 
S IT maior proportio A B, ad Q 

BQquam DE,ad EF. Dico & corn A , 

ponendo maiorem efle proportio E 
nem ACad BQquam DF, ad E F. DL 1 * 

Incelligatur enim efle GB,ad BQvt DE,ad EF;eritqu<L_> 
proportio AB,ad BCmaior quoque ,quam G B, ad BQ 
t Idcoque A B, maior quam G B. Additaergo communi 
BCjfietAC, maior quam G Ci gmaiorque ptopterea_. 
erit proportio AC, ad BC,quam GC,ad BC.Sed compo-
nendo,h vt eft GC,ad BC,ita eft DF,ad EF. (quod pofita 
fit GB,ad B C,vt DE,ad EF J Maior ergo etiam erit pro-
portio AC, ad BC, quam DF , ad EF. Quod eft propo-
fitum_>. r * 

A a a $ SCHO-

qutntt. 
hs,gnti\ 
c 16. 
quinti.X 

a 27. 
quinti, 
e î6. 
quint». I 

XXV11J. 

gS.qUtK\ 
ti. 
h 18. 
quinti. 
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ai» 

XXIX. 

SCHOLIVM. 
E A D E M ratiom oftendemus,fi 

proportio prima ad fecundam minor 
C fiterit,quam terttx ad quart* m.rr.ino 
iT rem quoque ejfe proportionem prima et 

fecunds.Jîmul,ad fecundam,quam ter 
tit &• quart A ftmul,ad quart am. 

S I T entm minor proportio AB, ad BC, quam DE, ad 
E F. Dico ©> componendo minorem ejfe proportionem AC, 
ad BC,quam DF.ad EF.Intelligatur enim efte GB, ad BC, 
■vt DE,ad EF;eritque proportio AB, ad BC,minor quoque, 
quam GB,ad BC;n ideoque AB,minor erit, quam GB.A4-
dita ergo commuaiBC;fiet AC,mi»or, quam GC; b minor-
quo propterea erit proportio AC,ad B C,qtiatr, G C, ad BC. 
Sed componendo,vl GC,ad BC,ita eft DF,ad E F. (quod po 

\fitafit GB.ad BC, vt DE, ad E F. ) Minor ergo etiam erit 
proportio A C,ad B C, quam DF, ad EF. Quod eslpropo-

\fitum . tïIiïL'p t ftl9nO13Tj0Cjv>''fi f * i v'i 
ALITER. Quoniam minor eft proportio AB,ad BC, 

quàm DE,ad EF; erit maior proportio D E, ad E F, quam 
AB,ad BC . c Igitur componendo , maior quoque propor-
tio erit DF,adEF , quàm A C, ad B C, ac propterea,mi. 
nor erit proportio AC, ad BC, quàm D F, ad E F. quod eft 
propofitum . 

THEOR. 29. PROPOS. 29. 
rSI- cornpofita prima cum fecunda ad fe-

cundam maiorem habuerit proportionem, 
'quam compofita tertia cû quarta ad quar-
tam:Habebit-quoque diuidendo prima ad 
fecundam maiorem proportionem,quam, 
tertia ad quartam. 

S 1 T maiàr proportio AC,ad BCquam D F, ad E F. 
Dico & diuidendo maiorem efle proportionem AB, ad 
HCquam DK,ad EF.Inteliigaturcnim efle GC ,adBC, 
vt DF,ad EF,eritque proportio AC, ad BÇmaior quo-

que 
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que proportione G C3 ad BC: a ideoque maior erit AC» 
quam G C- Ablata ergo communi B C ; maior erit A B, 
quam G B : b Ac propterea maior erit G 
proportio A B, ad B C, quam G B,ad \ /^QS Ç 
BC.cSed diuidendo, vt eft GB,adBC, ' 1 ^ ? 
ita eft DE, ad EF. ( Polîta namque eft DH—1—1—-<F 
G C, ad B C, vt D F, ad EF. ) Igitur maior quoque erit 
proportio AB,ad BC, quam D E, ad E F . Quod eft pro-
pofitum . 

SCHOLTVM. 
§iy O D fi prima, cum fecunda ad fecundam,minorem 

proportionem kabuerit,qtiam tertia cum qua rta , ad quar-
tam;habebit & diuidendo prima ad fecundam , proportio-
nem minorem, quam tertia ad quartam. 

SI T enim minor proportio A C, ad BC} quàm DF, a'd 
EF. Dico diuidendo quoque minorem 
ejfe proportione AS,ad BC, quàm DF., G*~***^, 5 
ad E F. Intelligatur enim ejfe G C,ad Aï—-t-^— 
BC,vt DF,ad EF ;eritq; proportio AC, J}\—j—; 1 \T 
ad BC,minor quoque,qua GC,ad B C'A 
ideoque minor erit A C, quàm G C. Ablata ergo communi 
BC;mincr erit A B, quàm G B;t Ac propterea minor erit 
proportio AB^ad BC,quàm GB,ad BC: f Sed diuidendo eft, 
vt GB,ad BC,ita,DE, ad EF. ( Pofita namque eft G C, ad 
BC,vtD F, ad EF.) Igitur minor quoque proportio erit 
AB, ad BC,quàm D E, ad EF.Quod eft propofitum . 

ALITER. Quoniam minor proportio eft AC,ad BC, 
quàm DF,ad EF;erit maior proportio DF, ad E F, quam 
AC, ad BC. g Igitur & diuidendo,maior erit proportio DE, 
ad EF,quam AB, adBC: atque idcirco minor erit propor-
tio AB,ad BC,quam DE,ad EF.&uod eft propofitum . 

THEOR. 30. PROPOS. 30. 
Si compofita prima cum fecunda,ad 

fecundam habuerit maiorem proportione, 
quam compofita tertia cum qu«rta , ad 

qutntt. 
t> S %n. 

A a a 4 quar-

d zo. 
quinti, 
e8.çj,«/<| 
fi7.g>. 

g *9-
quinti. 
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quartam.-Habebit per conucrfionem ratio-
nis,prima cum fecunda ad primam, mino-
rem proportionem, quam tertia cum quar-
ta, ad tertiam. 

S I T maior proportio A C, ad B C> 
A B C quam DF, ad EF. Dico per conuerfîo-

' 1 1 nem rationis , minorem efle propor-
D' '—' 'F tionem AC, ad AB.quam D F, ad DE. 
Cum enim fit AC,ad BC,maiorproportio,quam DF.ad 
EFja erit & diuidendo,maior proportio AB, ad BC, quâ 
DE,ad EF.b Quare conuertendo, minor erit proportio 
BC,ad AB,quam EF, ad DE j c Ac propterea & compo-
nendo,minor erit proportio totius AC,ad AB, quam to-
tius DF,ad DE.Quod eft propofitum . 

SCHOLIVM. 
WOT(. dijfimili ratione oUsndemus, fi compofita fri-

ma cum fecunda minorem habuerit proportionem adfecun 
dam,quam compofita tertia cum quarta ad quartam , per 
conuerfionem rationis,maiorem sffe proportionem prima et 
fecunda ad primam,quam tertia 0> quarta ad tertiam, 

E SIX enim minor proportio AC,ad 
A' _l_rt.C BC,quàm DF,ad EF.Drco per conusr 

* fionem rationis maiorem ejfe propor-
tionem AC,ad AU,quàm DF,ad DE. 

Cum enim minor fit proportio AC.ad BC,qua-DF,ai FF; 
d erit ér dimdendo minor proportio AB,ad BC,quàm DE, 
ad EF. Quare e cmuertendo , erit maior proportio B C, ad 
AB. quàm E F, ad DE: Ç Ac proinde & 'componendo ma-
ior prof ortie erit AC,ad AB,quàm DF , ad D E.Qitcdsfi 
propofitum . 

ALITER. Quoniam minor eft proportio AC,ad BC, 
quàm DF,ad EF; erit maior proportio D F, ad quàm 
AC, ad B C. g Ergo per conuerfionem rationis minor erit 
proportie D F, ad D E, quàm A C, ad AB: Hoc eft,maior 
proportio erit AC.ad AB,quàm DF,ad DE. Quod eSî pro-
pofitum . ' 

THEO. 

/ 
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THEOR. 31. PROPOS. 31.~ 
SI iînt très magnitudines, & alix ipfis 

squales numéro, fitque maior proportio 
pïma5 priorum ad fecundam, quam primas 
pcfteriorum ad fecundam ; Item fecundae 
priorum ad tertiam maior, quam fecundœ 
pof-.eriorum ad tertiam:Erit quoque ex x-
qua'itate maior proportio primç priorum 
ad tîrtiam, quam prima» pofteriorum aci 
tertiam. 

S1NT très magni-^i -, i , j>.—,—.—H— 

tudims A,B, C,&alis B'—<ff —'—1 

très DE,F,fîtque maior C>—< jr, 1 
proporio A,ad B,quam S'—' 
D, ad E. Item maior B, " ' 
ad Qquam E,ad F.Dico 
ex squalitate maiorem quoque efle A , ad C , quam D, 
ad F. ïnter.igatur enim efle G ,* ad C,vt E, ad Fj eritque 
propterea froportio B, ad Q maior,?}. G, ad Ci a Ideo-
qUe B,maipi erit quàm G. Quare b maior erit proportio 
A,ad G,mintrem,quam A,act'B, maiorem ; Ponitùr au-
tem proportio A,ad B,maiorquam D, adE. Mukoergo 
maior erit proportio A,ad G,quam D, ad E. Intelligatur 
rurfus efle H,ad G, vt D, ad Èi eritque propterea maior 
proportio A,ad G,quam H,ad Gjc Ideoq. A,maior erit, 
quam H.<i Quare maior quantitas A,ad C,habebit maio 
rem proportionem,quam minor quantitas H, âd eandé 
C:e Atqui Vt H,adC,ita eir,ex aequalitate,D,ad F.(quo-
niam vt D,ad E,itaeft H,adG;& vt E,ad F,ita G,adC.) 
Maior ergo proportio quoque erit A,ad C, quam D, ad 
F. Quod eft propofitum . 

S C H O L I V M. 
SADE M tatione oftendemus ,fi fuerit* proportio A, 

ad B, 

XXXJ. 

b$.$.nti\ 

A%.quin\ 
ti. 
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quinti. 
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c-
G-

"■ ad B,qu& D, ad E ; At 

 (
 B,ad C,maior quam E, 

 l
 ad¥, P'el contra,fiprc-j 

portio A , ad B , fueri 
maior quam D , ad E; 

At B,ad C,eaâem, qut, E,ad F, ex nqualitate maiorem ijft 
quoque proportionem A,ad C,quam D,ad F. 

SIT enim prirnum A, ad B, vt D, adE, fed maior pro-
portio B,ad Ciquam E,ad F.Intelligatur ejfe G,a<l C,it E, 
ad F,eritque propterea proportio B,ad C ,maior,quàmG,ad 
C:a ideoque B,maior erit quam G.b Quare maior ert pro-
portio A,ad G,quam A, adB. Ponitur autem A , adB, vt 
E>,ad E.Igitur iQ> proportio A , ad G , maior erit, quam V, 
ad E.Intelligatur rur/us ejfe H, ad G, vt D, ad E, tritque 
propterea maior proportio A, ad G,quam H,ad G,<= Idioque 
A,maior erit^quH H A Quare maior erit proportio A.ad C. 
quam H ad C.c Atqui vt H, ad C, ha eil, ex iquditate , 
D,ad F.(quoniam vtD,ad E,ita eji H,ad G;&vt l,ad F, 
ita G,ad C )Maior ergo proportio quoque erit A,adC,qu.im 
D„ad F.Quoi ejl propofitum , 

DEINDE fit maior proportio A, adB, quarrT), ad E, 
fed B,adC,vt E,ad F. Intelligatur ejfe G,ad C,vt E, ad F, 
eritque propterea etiam B,ad C,vt G,ad C-.îtdioquc B, ipfi 
G, &qualis erit.g Qnare erit A, adG,vt A, td B, Ponitur 
autem proportio A , ad B, maior quam D , ai E. Igitur 
proportio A,ad G,maior erit quant D,ad E.Ittelligatur rur 
fus ejfe H,ad G,vt D, ad E.erit que propterea maior propor 
tio A,ad G.quam H,ad G ,h Ideoque A,miior erit, quam 
H. i Quare maior proportio erit A,ad C, ouam H, ad C : K 
Atquivt H;ad C,ita esl,ex £.qualitate,U,ad F. ( quoniam 
vt D, ad E,ita eft H,ad G; éf vt E,ad F,ita G,ad C.)Ma 
ior ergo erit quoque proportio A, ad C, quam D,ad F.Quod 
e il propofitum. 

NON dijf militer demonïîrabimus,fi proportiones prio-
rum magnitudinum minores fuerint,etiam proportionem ex 
tremarum efi'e minorem.Idemque euemet,Jijiierit A,adB, 
vt Z>,ad E;fed minorfit proportio B,ad C, quam E , ad F : 
Aut contra,fi prcportio A, ad B.fuerit minor^quam D, ad 

E,at 
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E,at B,ad C,(it, vt E,ad F.Eadem namque fcmper erit de-
monftratio^fï modo vocem3maiorts, vbique fermâtes in vo-
cem,minoris,vt palet. 

QVOD fi plures fuerint magnitudines tribus,fiue om-
nes proportionnes in vrto ordine magnituiinum fint maiores, 
vel minores omnibus proportiànibus in alto ordine magmttt 
dinum,(iue vna tantum maior ,quS vna,vel dua.&c.often-
demus maiorem vel minorem quoque ejfe proportionem pri-
ma priorum ad vltimam.quamprimapofteriorum ad vlfi-
mam,ea methodo,quam propof zz, tradidimus : adhibendo 
propof. zz. loco huius propof. 3 i.quando très magnitudines 
■vnius ordinis praport tonales funt tribus magnitudinibus al 
terius ordinis. Item vfurpando hoc fcholinm, quando vna 
tantum proportio in tribus magnitudinibus aqualis eff vni 
tatS vroportiom in tribus m ignitudinibus allerius ordinis. 

N AM fi maior esl proportio A, ad B,quam E , ad F ; & 
maior B,ad C,quant F,ad G, & maior C,ad 
D, quam G,ad H-^erit ex aquo maior propor 
tio A, ad C, quant E, ad G, Qnia igitur rur 
fus maior prtportio eft A, ad C, quam E , ad 
G;& maior C, ad D, quam G,ad H j b erit 
quoque ex aquo maior proportio A , ad D , 
quam E,ad H, 

QVOD ji très magnitudines A, B,C, tribus E,F, G, pro-
porttonales fintyfed maior fit proportio C,œd D,quam G, ad 
H:,Ç erit ex aquo A,ad C,vt E , ad G. Ergà ex hoc fcholio, 
maior proportio erit A,ad D,quam E,ad H. 

S I vero maior proportio fit A,ad B, quam E, ad F; fed 
très B,C,D,proportionales fint tribus F,G,H,erit hoc fcho 
lio,maior proportio A,ad C, quam E, ai G; Et rurfus maior 
A,ad D,quam E,ad H. 

SI autem maior fit proportio A,ad B,quA 
E, ad F:fed B,ad C, vt F, ad G;at maior pro-
portio C,ad D,qsiam G,ad H.Vel A,ad B,vt 
E,ad F.fed mator proportio B,ad C,qitam F, 
ad G;at C,ad D, vt G,ad H , erit femper ex 
hcc fcholio , maior proportio A, ad C, quam 
E,ad G:ac proinde rurfus maior A,ad D,qua*E,ad H (2>c 

IX) EM 

A. E. 
B. F. 
C. G. 
D. H. 

A. E. 
B. F. 
C. G. 
D. H. 

c zz. 
quinti. 
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IDEM conduites ,fi omnes proportions ttntus ordinis 

'fint minores omnib us proportionibus alterius ordinis , uel 
vna uel dun.Item fi fint plures magnitudines

}
ut propofitio-

ne zz.diximus. 

THE OR. 32. PROPOS. 32. 
S I fint très magnitudines, & alias ip-

fis squales numéro, fitque maior propor-
tio prima? priorum ad fecundam, quam fe-
cunda; pofteriorum ad tertiamjltém fecun-
da» priorum ad tertiam maior, quam pri-
mas pofteriorum ad fecundam:Erit quoque 
ex asqualitatas,maior proportio primas prio 
rum ad tertiam, quam prima» pofteriorum 
ad tertiam. 

S I N T très magnitudines A, B , C, & a!ie très D, 
E, F, litque maior proportio A, ad B , quam E , ad F, 
Item maior B , ad C, quam D

 5
 ad E, Dico èfse quoque 

maiorem proportionem ex a?qualitate A , ad C, quam 
D, ad F.Intelligatur enim efle Cad C,ut D,ad E,eritque 
A' 'DP > propterea proportioB, ad C, 
B' < E 1 maior quam G,ad C.aldeoq. 

' 1 maior erit B,quam G.b Quare 
U ' , maior erit proportio A,a3 G, 

minorem,quâ eiufdem A, ad 
B,maiorem,Eft autem proportio A,ad B,maiorquam E, 
ad F.Multo ergo maior eft proportio A,ad G, quam E , 
ad F.Intelligatur rurfus efle H, ad G , vt E, ad F ; Erit-
que propterea maior proporto A,ad G,quam H, ad G ; 
c ideoque maior erit A, quam H. d Quocirca A , maior 
ad Cmaiorem habebit proportionem , quam H , minor 
ad eandem C:e At ut H,ad C,ita eft ex çqualitate,D, ad 
F. (Quoniam ut D,ad E,ita eft G,ad C:& ut E,ad F.ita eft 
H,ad G.jMaiorergo etiam eft proportio A,ad c, quam 
D,ad F.Quod eft propofitum. 

r~ SCHO-

I 
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S C H O L l V M. 

EADEM ratione,fifuerit J±> .i-..< £ 
proportio A,ad B, qua E, ad F, J$ —■ 1 

At B, ad C, maior quam D,ad C—■—' 
E.Vel contra , proportio A , ad G ' 

F1-

B, maior, quam E, ad F,At B, 
ad C,eadem,qua D , ad E, oS~leniemtts,ex aqualitàte maio 
rem ejfe proportionem A,ad C, quam D,ad F,ut in propofi-
ta figura perfpicitur, 

HAVD ficuspftendemns.fiproportiones priorum magni 
tudinum minores fuerint,etiam extremorum proportionem 
ejfe minorem, &c. 

QVOD fi fuerint plures magnitudines tribus,demonftra 
bimu<,maiorem quoque uel minorem ejfe proportionem pri-
ma priorum ad ultimam,quam prima pofteriorum ad ulti-
mam.ea arle,qua ufifumus-propofiiS. &c.Qjfie omniaper 
fpicuafuntji diligenter demonfirationes fcholij praceden 
tis propof.confiderentur. 

THEOR. 33. PROPOS. 33. 
SI fuerit maior proportio totius ad to-

tum, quam ablati ad ablatum: Erit & reli-
qui ad reliquum maior proportio,quam to 
tius ad totum. 

SIT maior proportio totius ABjad totam CD,quam 
ablatas A E, ad ablatam CF.. F B 
Dico& proportionem reli- ^——1—i—>*-<—1—t 
qux E B , ad reliquam F D , c F D 
maiorem efle, quam totius T7t ' ' 
A B , ad totam CD. Cum enim maior fît proportio A B, 
ad C D,quam A E , ad C F; a erit qud'Suë perrautando , 
maior proportio AB.ad AE,quam CD, ad CFi b ac pro-
pterea,per conuerfionem rationis,minor erit proportio 
AB,ad EB,quam C D,ad F D, c Permutando igitur, mi-
nor quoque erit proportio A B , ad C D , quam E B. ad 
FD, hoc eft,E B, reliqua ad reliquam F D, maiorem ha-

«bebi 

quinti. 
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bebit prop ortioncm,quam tota AB,ad totam CD.Quod 
eft propofitum. 

S C H O t I V M. 
QVOD (itota ad totam habuerit minorem proportion?, 

quam ablata ad ablatam, hahebit & reltqua ad reliquam 
maiorem p;-oportionem,quam tota ad totam, vt ex modo de 
monftrandt liquet,pcnendo jemper voccm,minoris,pro vcce 
maioris;ép vocem,maioris,pro voce,minoris. 

THEOR. 34. PROPOS. 34. 
SI fintquotcunque magnitudines,& 

alias ipfis asquales numéro, fitque maior 
proportio primas priorum ad primam polie 
riorum , quam fecundas ad fecundam ;& 
hase maior, quam tertias ad tertiam ; & fie 
deinceps : Habcbunt omnes priorcs fimul 
ad omnes pefteriores fimul, maiorem pro-
portionem ; quam omnes priores, reli6ta_. 
prima, ad omnes pefteriores , relicla quo-
que prima ; minorem autem autem, quam 
prima priorum ad primam pofteriorum ; 
maiorem denique etiam,quam vltimaprio 
rurn ad vltimam pofteriorum. 

S IN T primum très magnitudines A,B , C, &aliae 
très D,F.,F,Sit autem maior pro 

■A' 1 T> 1 portio B,ad Djquam B,ad E; lté 
JB' 1 t'—1 maior B,ad E, quam C. ad F. Di-
O ' F' 1 co proportione ipfarum A, B, C, 
fimul ad ipfas t>, E, F, fimul maiorem efle propoitione 
ipfarum B, C, fimui ad ipfas E, F, fimul, mmorem vero, 
proportjone A, ad Di maiorem denique etiam propor-

tione 
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tione C, ad F. Cuin enim maior fit proportio A, ad D, 
quam B, ad Eja erit permutando maror A,ad B,quam D, 
ad E, b Igitur componendo, maior erit proportio ipfa-
rum A, B, fimul ad B, quam ipfarum D , E, fimul ad E; 

Permutando ergo rurfus, maior erit proportio A, B, 
fimul ad D.E,fimul,quam B,ad E.ltaque cum tota A, B, 
ad totam D, E, maiorem habeat proportionem, quam 
ablata B, ad ablatam E,- à habebit quoque reliqua A, ad 
reliquam D, maiorem proportionem,quam t>ta A,B,ad 
totam D,E. Eadem ratione, maior erit proportio B , ad 
E, quam totius B, C, ad totam E, F: Multo ergo maior 
erit proportio A,ad D,quam B,C,totius ad totam E, F. 
e Permutando igitur, maior erit proportio A,ad B, C, 
quam D , ad E, F; f & componendo ergo maior eft pro-
portio totius A, B, C,adB,C,quam totius D, E, F, ad E, 
F. g Et rurfus permurando,maior proportio omnium A > 
B,C, fimul ad omnes D, E, F, fimul quam B. C >ad E, F. 
quod eftprimum . 

ITAQVE cum fit maior proportio totius A, B, C,.ad 
totam D,E,F,quam ablatas B, C, ad ablatam E,F,h erit & 
maior proportio reliquse A,ad reliquam D, quam totius 
A, B,C,ad totam D,E,F,quod eft fecundum. 

Q_V O N IA M vero maior eft proportio B , ad E , 
quam C,ad F;' erit permutando maior quoque B, ad C, 
quam E,ad F;K & componendo,maior totius BC, ad C, 
quam totius E, F » ad F ; 1 & rurfus permut ando., maior 
B, Cad E,F,quam Cad Ad F. Eft auté maior proportio 
A, B, C, ad D, E, F,vt oftendimus, quam B, C, ad E, F, 
Multo ergo maior erit proportio omnium A, B , C, ad 
omnes D,E,F,quâ ultime G,ad ultnnâ F,quod eft tertiû, 

DEINDE fintquatuorma-
magr.itudir.es vtrobiq; c£i ea 
dé hypothefi,hoc eft,fit quoq. 
maior proportio tertia? C, ad 
F,tertiâ,quâ G , quarts: ad H. 

fguartam.Dico eadé confequi, 
|vt enim iam in tribus eft oftenfum,maior eftproportio. 
B, ad E , quam B, C, G, ad E, F, H . Multo ergo maior 

bl8. g!t 

tz7.pt. 

$17.$». 

174». 
KzS,g.». 

'.7.$.n. 
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C-
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bi8.f». 

* 
quinti. 

■ Ai . 1 1 j T.) ' t erit A,ad D,quam B
3
C,G.ad 

E-«-« E, F. H, a Permutando ergo 
f * ,1 *-< minorent A

3
adB

3
C,G, quâ 

Q ' , , 1 H——-< D.fldF.F.H. b&romponen 
do maior A3B3C3G3ad B,C, 

G3quam D,E,F3H3ad E,F3H,c & permutando A, B3 C,G, 
ad D, E3 F, H3 maior quam B3 C3 G3 ad E3 F, H.quod eft 
primum. 

ITAQVE cum fît maior proportio totius A, B3 C>G, 
ad totam D,E,F3H3quam ablata: B,C,G,ad ablatam E;F3 
H,d erit & reliquç A, ad reliquam D, maior proportio, 
quam totius A, B3 C3 G, ad totam D,E3F3H. quod eft fe-
cundum . 

QVONIAM vero.vt in tribus eft demonfrratum3ma-
ioreft proportio B,C

3
G,ad E

3
F

3
H,quam G,adlï;&ma 

ior A,B3C,G3adD,E,F3H3quam B3C3G,adE,F,H,vt fuie 
oftenfum

3
multo maior erit proportio A, B

3
C,G

3
ad D,E, 

F, H , quam vltima» G,ad vltimam Hi quod eft tertium. 
EÀDEM arte conciudes

3
eadem cotsfequi in quinque 

magnitudinibus per quatuon&in fex per quinque,& in 
feptem,per fex,&c.quemadmodum oftendimus in qua-
tuoi-,per trcs.Conftat ergo totum Theorema,&c. 

FINIS ELEMENTI QVINTI. 

• ' • EVCLI 
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EVCLIDIS 
ELEMENTVM 

S E X T V M . 

DEFINI TI ONE S. 
I. 

SIM IL E S figura? reétilinea? funt,quç 
& angulos fingulos fingulis œquales na-
bent,atque etiam latera, qu„ circum angu 
los „quales , proportionalia_>. 

5-*«*^ T triangula ABC, DEE,fimilia diten-
Sr^^Z fur, fi fuerint aquiangula, ita vt angu-

>J|<lM lus A>*n£ula D>&B,iffiE;&C, ipfiF, 
wL\ s.qualisfit;Item latera circa tquales an 

gulcs proportionalia , hoc eft, vt AB,ad 
r3 ijfjjf AC,ita DE,adDF;& vt AB,ad BC,ita 

3 DE,ad E F, & vt A C, ad CB, ita DF, 
d F E . 
§fV O D fi anguli vnius squales fuerint angulis alte. 

riusfmguli fingults , at latera circa aquales angulos non 
proportionalia,aut contra ; non dicentur talcs figura fimi-
le s:cuiuftn odi funt quadratum, & figura altéra parte lon-
gtor.Ha et enim figura habent qutdem angulos tquales,vt 

Bbb pote 
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pote retlos, at latera vnius lateribus alserius proportio-

nalia non funt , quippe cum latera 
A- quadrati circa quemuis angulum 

O recïum habeant proportionem t-
/ N. qualitatis, latera vero figura altt-

F ru tarte lonçioris circa auemuis 

I< 
\ ^CE^ >£

 ra
 parte longioris circa quemuis 

angulum relium, proportionem in 
e,qualitatis.Ex quibus conlîat, om-

nés figuras reclilineas aquiangulas, 
& aquilateras , qui angulos 

latera habent numéro aqualia, ejfefimiles, quanquam in 
ter fe maxime fint inaquales . Cuiufmodi funt triangula 
tquilatera GHI, KLM. Propter laterum enim tqualitatë, 
erit GH,*d GI,vt KL,ad KM.Item GH,ad HI, vtKL, ad 
LM,& GI,adIH,vt KM,ad ML,cumfemperfit proportio\ 
iqualitatis. Idem dicendum eft de quadratis ,pentagonis 
tquilateris _P tquiangulis, nec non de hexagonis , hepta-
gonis ,otlogonis, & de al fi id genus figuris rectilineis i-
quiangulis, atque tquilateris '. 

I I. 
RECIPROCAE autem figuras funt»J 

cum in utraque figura antécédentes & con 
fequentes rationum termini fuerint 

VT fi in parallelogrammis ABCD, EFGH, latera AB, 
BC,ita proportionalia fuerint lateribus EF, FG, vt vtrobi-

que fit et antecedens, 
& confequens diuer-
farum proportionum, 
hoc efl,vtfit ea prcpor 
tio A B , ad E F, qui 
FG,ad BC,fiu exdem 
AB, ad FG , qui, EF, 

adBC;(vtroque enim modo AB,eft antecedens vnius pro-
portionis & B C, confequens alterius, in figura ABC Et, 
quemadmodum primo modoE F, eft confequens vnius, 
éf FG,antecedens alte, jus; vel fecundo modo F G, confe-

quens, 
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• qnens,&EF,antecedens, in figura EFGH, ) dicentur hu-
iufmodi farallelogramma reciproca, quamuis fimilia non 
fmt.Similitererunt triangula IKL,MIiP,recipooca,/ifue-
rit vt IK,ad MN, ita MO,ad IL;vel vt I K, ad M O , ita 
M N, ad IL . tisquememini me inueniffe apud Geometras 
vfum rcciprocarum figurarum in alijs figuris,qttam in pa-
raUelogrammis, & triangulis. 

III. 
S E C V N D V M extremam, & me-

diam rationem recta linea fecta efle dici-
tur,cum vt tota ad maius iegmentum, ita_, 
maius ad minus fe habuerit. 

S I linea reila quauis AB,ita diuidatur in C , inaqua-
liter,vtfit.quemadmodu tota AB, ad maius fegmentûAC, 
ita AC,maius figmen- ç 
tum ad CB, minus feg- J^J ' », g 
mentum; dicetur diui-
fa ejfe fecundum extre 
mam,& mediam rationem. Quam quidem d'mifionem de-
cebit Euclides propof.$o.buius lib. eamque fuh alijs verbis 
iam docutt lib.z.propof, 11 .vtfiet ftrfpicuum propof.z o.hu-
ius.lib.Sunt autem ptne innumera dignitates,atque vtili-
tates linea hoc modo ait.ifit, vt ex libris Stereometria con-
stabii, prafertim lib. iz. vt non immerito à quibufdam di-
Ba fit diuiua proportio, in quam linea eo modo eft Diuifa. 

I I I I. 

ALTITVDO cuiufque figura* eft li-
nea perpendiculaiïs a vertice ad bafin de-
ducla__.. 

SI a vertice A,trianguli ABC,ad bafin BC,perpendi-
cularis ducatur AG,dicetur bac perpendicultiris,altitude 
trianguli AEC;ita vt tantam dicatur habere altitudinem 

Bbb z triangu-
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D 

! iî.prt 
imi. 

>}*.prt 
imi. 

triangulum, quant» efi perpen 
~ dicularis AG.Sic etia perpendi 

cularis DH,ducla « D, vertice 
trianguli DEF , ad bufin E F, 

ÏQ C~H ET ~ paries E,protraclam,œppel-
labitur altitudo triahguli DEF. Itaquefi duarum figura-
rum perpcndiculures averticibus ad bafes (feue hs. pro-
tracl&fent,/îue non ) dem/jj£,fmrint squales , eandem di-
centur haiufmodi figura habere altitudinem . Tune autem 
huiufmodi perpeniiculares erunt squales, cum bafes figu-
rarum , acueruces in eifdem cenftituti fuerint para/lelis, 
cuiufmodi funt perpendiculares A G, D H, triangulorum 
ABC,DEF.in eifdem paralhlis conftituterum . Cum enim 
anguli AGH,DHG,inter>si ex eadem barrefint'duobus ré-
élis aquales,immo duo recli; a erunt récit AG,DH, pural-
leU^Sunt autem ê» AD, GH,parallela , eo quodponantur 
triangula in eifdem ejfe parallelis conftituta.Igitur paral-
lelogrammum erit ADHG;b ac propterea latera oppofita 
AG,DH

3
&qualia erunt. Eandem igttur àicentur ta trian-

gula habere altitudinem. §luod fe in eifdem triangulis ver 
tices ponantur C,& F, bafes vero AB , & DE j non habe-
bunt ea eandem altitudinem. Psrpendictilans enim duel a 
ex F,ad Bafin DE,protraclam tqualis non efi perpendicu 
lari ex C,ad bafin AB,dcdu!l<z,cum nec triangula ipfa in 
eifdem parallelis pojfint ccntiitui

y
vt manifeslum efi. 

RECTE vero ab Euclide altitudo jigurs, cuiufoiis defi-
nita efi per lineam perpendicularem, qui a vertice adba-
\fin deducitur:quo»iam, vtferibit Ptolemaus in libella de 
Analemmate,& referente Simplicio , in libro de dimenfio-
ne,menfura cuiufcunque rei debtt ejfe ^ata^determinata-
que,& non indefinita-.lnter omnes autem relias lineas,pe 
nés quas merito Geometn^ficut & vulgus , omnia mffiun 
turffola linea perpendicularis certa est, détermina!tque^i 
longitudinis,aUt autem omnes incertt, indeterminatuque. 
S[ua de re plura fcripfimus ad initium commentartorum, 
quos in fpharam loan.de facro bofco edidimus . 

V. 
RATIO ex rationibus componidici 

tur, 
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citur, cura rationum quantitates inter fe__> 
multipIicatcT,aliquam effecerint rationem. 

£y_V O NI -d M denominator cuiuslibet proportionis 
exptimit,quanta fit magnitude antecedens ad confequen-
tem; ( vt denominator quadrupli proportionis , nempe 4. 
oSîendit , in quauis proportions quadrupla antecedentem 
magnitudinem quitter continere confequentem; denomina 
tor vero proportunis fubquadruplu ,vtdelicet -J-. indicat 
antecedentem ejfe partent quartam confequentis^c. ) di-
ci filet propterea denominator a Geometris,qua>ititas pro-
portionis 5 vt idem fignificet quantitas alicttius proportio-
nis,quod denominator.Yult igitur hit definitio , proportio-
nem aliquam ex duabus,velpluribus proportionibus com-
poni, quando harum denominatores ,feu quantitates inter 
fe multtplicatâ. effecerint illam proportionem,feu ( vt ver-
tit Zambertus ) effecerint illiusproportionis quantitatem, 
fine denominatorem. Vt proportio duodecupla componi di-
citur ex dupla,&fextupla;qttoniam denomthsttor propor-
tionis duodecupU} rdmirum 11. producitur ex multiplica-
tisne denominatoris duplst proportionhjX&mfe ex z.tfi de-
nominatorem fextuflt,, hoc efi, in 6. Sic eadem p, oportio 
duodecupla dicitur componi ex tripla Q> quadrupla. Nam 
ex multtplicatione 3. in 4. producitur idem denominator 
it.duodecuplt prcfortionis.Eadem rations proportio trige. 
cupla componi dicitur ex dupla, tripla,& quintupla."Nam 
harum denominatores z.j. y .interfie multiplieati gignunt 
10.denominatorem illius . Sic etiam proportio dupla dice-
tur componi ex fefquialtera,& fefquitertia:quia fiefiquialte-
r& denominator \~.du6liis in 1—-.denominatorem fefqui-
tertii gignit z.denominatorem dapU . Rurfus tadem pro-
portio dupla componeturexfefqitifeptima , & fupertripar-
tiente quartas. Nam harum proportionum denominatores 

i~.inter fe multtplicati procréant x.denominatorem 
dup'u.ltem eadem dupla proportio componi dicetur ex fub-
fefquiquarta , ey dupla fefiquialtera j propterea quod ha-
rum denominatores ~. z-—.inter fie multiplicati produ-
cunt quoque eundem denominatorem z.proportionis dupla.. 

Bbb j V-Atque 
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dtque ita ex infinitif stlijs proportionibus componidicetur 
dupla proportio-.quod etiam de quauis alla proportione dict 
poteft, vt paulo poil patebit . 

PORRO quemadmodum in magnitudinibus continue 
proportionalibus , proportio prima ad vit imam componi di» 
citur ex proportione prime, ad fiecundam, ej> fecundét ad ter 
tia m,et tertss. ad quartam,&c. cum Ma ex his intermèdes 
conftet, & illius denominator ex harum denominatoribus 
inter fe multiplicatis producatur,vt quinto libro defin. x o. 
expofuimus : ita vt fi fuerint dut proportiones aquales in-
tertnedin,ex qutbus dicitur componi,dicatur proportio pri-
me, magmtuiinis ad vltimam duplicata proportionis pri-
ma ad} 'ccund*m;fitres.triplicat*yjs>c.Sic etiam in magni-
tudinibus quibufiunque ordine pofitis .proportioprima ad 
vltimam dicetur componi. ex proportions prims. ad fscy.n-
dam,Çp fecundi ad tertiam>&> tertit, adquartam, eyc.do-
nec extiterit proportio ; quoniam denominator proportionis 
prima, magnitudinis ad vltimam confurgit ex denoniina-
toribus pr:>portionum intermediarum inter fie multiplica-
tis. §luod quidem primant induêiione quada Theonis Ale-
xandrini,quam hoc loco adducit,confirmabimus: Deinde_,. 
vero idem duabus demonftralionibus , qitarum vna tradi. 
tut ab Eutocio .Afcalonita lib.z. Arehimedis de fphtra & 
Cylindroythtoremate 4< & in l. lib. Apollonij Pergai de ce-
nicis elementis,propof.i 1.Altéra autem a Vitellione lib. 1. 
propûf.< l.ftia Perff>eèliuâ,comprobabimus. 

TBEON igitur rem propnfitam ita conatur abfoluerzj. 
^_ Habeat AB,ad CD,ronem data, veluti duplam, 

•■ i. aut tripiœ,aut quamlibet a liant; & CD, ad EF, 
f g eandë qvtoque data.Dico quoiipfius AB, ad EF, 

^11 rat'° con»at ex AB,ad CD,& ex CD,ad EF,ra 
1 tione, vel quodipfius Al:,ad CD,rationh qv.an-
nn'p ***** ntulttplicata in ipfius CD, ad EF, rationis 

quantitatë efficit ipfius AB,ad EF,rationis qitan 
titatem.Sit enim primum AB,qua CD, maior; & CD.qua 
F-F:&fit quidem AB,ipfius CD, dupla, 0* C D,ipfius EF, 
tripla.Quoniam igitur CD,ipfius EF,tripla efi, ipfius ami 
CD,dupla eft AB;erit AB, ipfius E F,fextupla. Quoniam fi 

triplum 
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triplum alicu'ms duplicamus ,fit fiextuplum ; hoc enim efi 
proprie compofitio. Vel fie . Quoniam AB, dupla efi ipfius 
CD,diuidatur AB,in ipfts CD,* qualia,hoc efi,AG,& OB: 
£. quoniam CD,ip(ius EF,tripla efi;tqualis autem efi AG, 
ipfi CD\& AG,igitur ipfius EF, tripla es! : {d propterea & 
GB,ipfius EF-,tripla cfi.Tota igitur AB,ipfius EF,fextupla 
eil. Ipfius igitur AB,& EF,ratio conneclitur pef c D, mé-
dium limitem,compofita ex ipfius AB,ad C D, & c D, ad 
EF,ratione^. 

SIMILI T£R «tttem,&fi minor fuerit CD,vtraqut 
ipfarum AB,&EF ,idipfum colligitur.Sit enim rurfus AB, 
ipfius CD,tripla,Ae CD, ipfius EF,fit dimidia . Et quoniM 
CD,ipfius EF,dimidia efi, ipfius autem C D, 
tripla efi AB, erit A B, fefquialtera ipfius E F. 
Si enim alicuius dimidium triplicamus.habe- A 
bit ipfum fiemel,et dimidium.At quoniam AB, 
ipfius CD,tripla efi,& CD,ipfius EF,dimidia 
qualium AB,étqualiiï ipfi CD,triu, talium efi 
î.F,duorum.Quare fefiquialterum efi A B, ip-

tjiits EF.Igitur ratio ipfius AB,ad EF, conneBitur per CD, 
médium limitem,compofita ex ipfius AB, ad C D, & c D, 
Ad EF, ratione. 

S ED iam rurfus fit C D, -vtraque ipfarum AB3fr EF, 
mator , &fit quidem AB,ipfius CD,dimidium, 
Q> CD, ipfius EF,fefquitertium.Quoniam igitur, 
qttalium efi AB,duorum,taUS efiC D, quatuor, 
qualium autem CD,quatuor, talium EF, trium. A 
Et qualium igitur AB,duorum ,talium EF,triS. 
Conneclitur igitur rurfus ratio ipfius AB,ad EF, 
per CD,médium limite m , que. duorit efi ad tria. 
Simili ter quoqùe & in plurtbus, & in reliquis cafibus . Et 
manifefium efi,quodfi a compofita ratione qutuis vna com 
pofitarum auferatur,-vncfimplicium eieclo,reliqua cempo 

\Jitarum affitmetur. 
Une ad nerbum defiumpfimus ex Theone,iuxta tnterprt-, 

tationem Zamberti. 
EV T O C11 vero demonfiratio itafie babet. 
S I NT très magnitudines A, B, C. Dicoproportionem! 

e 

8Ï 

B h h 4 j ad 
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p 

C,coponi ex proportionibus A,ad B,& B,ad C, Quod 
qnidenifacile demojlrabitur, ajfumpto prias hoc principio, 
Quantitatem , Jeu denominatorem cuiufuis proportionis 
multiplicatum in tonfequcntem magnitudinë proportionis 
eiufidem,froducere anticcdentem.Cum enim denominator 
indieet habitudinem antecedentis ad oonfequentem,necej[e 
efi,cenfequentem fttmptam fecundum denominatorem, hoc 
efi,multiplic&tam in denominatorem, reftitusre anteceden 
tem.Vt quia n.ad $.kabent proportionem quadmplata,id 
circo ^.multiplie ata in ^.producttnt 1 z,lté quia A.,ad 2.0, 
habent proportionem fubqutntiiplam ,c u tu s denominator eft 
~fit,vt -f-.in. confequerjtsm za.ejficiat q.&c.Stt igitur pro 

porttenis A,ad B,denominator Djropor 
tionis vero B,ad C,denominator fit E,et 
D , multiplioans E,producat F.Dico F, 
*Jp quantitatem ,/iue denominatorem 
proportionis A, ad C , hoc eft, fi multtpli 
cètur F,in C, produci A, Vroducatur 
namqtte G , ex multiplie a tione F, m C, 
Dico G,ipfi A, Aqualem ejfe,acproinde 
&> Ayfieri ex F , in C. Cum enim D.fit 
denominator proportionis A,ad B.jimul 
tipliceiur D,in B,piodtuetur A.Eadem 

ratione fi E,multif>licetur-in C.producetur B.Quoniam igi 
tur F, & Ea.multiplicantes C,producunt G,&B,{nam ex 
P, in C,fit G,& exE,in C,fitB.,vt dicium eff,)*-erit vt F, 

ad E, itaG,ad B,Rurfus quia D, 
A, rot). B,io. C,s. multiplicaus E,& B. producitF , 

-D,î. ' E, 4 0* A , k erit vt E,ad B, ita F,ad 
G,\oo. :JF,ZO. A,&permutando vt E,adp ,ita 

B,ad A,& conuertendo rurfus,vt 
F, ad Efi ta A, ads-.Vt autem F ,„ad E , ita oftenfum eft 
ejfe G,ad B. Igitur vt A ,ad B, sta G, ad.B Udeoque squa-
les, erunt quantitates A ,&G. Quam obi rem cum G , pro-
dtteatur ex F,ïnC,producetur quoç/g A,ex F, in C-propterea-
que F,quatitas erit proportionis A,ad C. &uod eft propofitu. 

SI M I LI S ratio eft mpluribus magnitudmibus. Sem 
per enim proportio prims. ad vltima componetur ex prepor-

m 
A.-B G 2> E F G 
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2 

ABCD 

tioifibus prima ad fiecitndsm, &ficunde. ad tertiam,(jp ter 
tit ad quartam ,&c. Vtjï fuerint quatuor magnitudines 
j,B,C,D,compsnetur proportio A , ad D , ex fi 
proportionibus A , àd B; B , ad C ; & C,adtD. 
iîarn fi intell igantur très magnitudines A, C, 
D,cotnponetttr proportio A,ad D,ex propor tio-

nibusA,ad C,&C,ad D,vt olïèfum efi At vero 
eadem ratione proportio A, ad C,componitur ex 
proportionibus A,ad B,(fi B,ad C.lgiiur propor 
tio A,ad D, fomponitur quoque ex proportioni 
but A,td 3; B,ad C;& ci"d D.Qjod efipropofitum. Idem 
cernes in J .6.7.vel quoecunqus rnxgnitudinibus . 

VI TELL IO deitique iuiufmodi affert dtmonUr»-

ttonem. 
S I NT très magnitudines-A, B, C, Dico proportionem 

A,ad C,componi ex proportionibus A,ad B; g 
(y B ,ad C.Hoc auttm demonftrabitur , afi 
fitmpto eadem principio Eutocy.Denominà 
terem videlicet proportionis multipleatum 
in mag'îitudinem c-enjequentê proportionis 
producere antecetlentem magnitudinem.Sit 
namaiit T>, denominator proportionisA,ad 
B;fi E,denominator proportione s B , ad C, 
At F ,denomins.tor proportionis A , ad C. 
Dtmoxîtrandam eft igitur ¥,produci ex D, 
inE,q<*od itafiet. Quoniam quod ex F, pri 
ma quantitate in C , quartamproducitur, 
tujuate eft ei,quod ex Dfiecunda in B,tertiam gignitttr.cum 
femper producatur A;( nam ers 
F, deuominatore in C, confe- A,loe. B,ro. C,*. 
qnentem çreduchur A, antece- E , 4. 
dens \ fi militer ex D , denomi- F, zo. 
natore in B,con(eanentem pro- f^*.! 

ducitur autecedês A,) a erit vt F,trima ad D, featndam') 
ita B.tertia adC,quartam. Cum igitur H,fit denominator 
Proportionis B, ad C; erit quoque E , denominator propor-
tionis F,ad Dfi-t-ttre E,muliiplicans eonfenuentem D,pf* 
ducet antecedsiitem F. Quod efl propofirum. Hic Vitsliio. 

2 2 
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IDEM oftendetur in pluribus rnagnitudinibus,vt prius 

ex Eutocio.V'eluti,datif 6.magnitudinibus A, B, C,D,E,E, 
componetur proportio A,ad F,ex proportionibus A,ad E; B, 

ad C;C,ad D;D,ad E j & E.ad F, Nam 
A.B.C.D.E. F. vt oftenfum eft , proportio A,ad F,compo. 
12.6. j. î. 1.4. nitur ex proportione A , ad B, Qo B,ad F. 

Hue autem proportio B,ad F.componitur 
ex proportione B,ad C,& Cad F:Et htc proportio C, ad F, 
çomponititr ex proportione C,ad D, Qr D.'ad.F: Atque hic 
tandem proportio D,ad F,componittir ex proportione D, ad 
i',Ô> E,ad F.Igitw proportio A

}
adF,ex omnibus proportio-

nihus intermèdes componitur.hoc eft,denominator proportio 
nis A,ad F,gignitur ex quinque denominatortbus quinque 
proportionum intermediarum inter fe multiplicatif. 

EX his liquide constat id,quod ad defin.io.lib.^. docui-
mus:nimirum,Continuatis quotlibet quantitatibus cotinue 
preportionalibus,proportionem prime, ad vltimam componi 
*x omnibus proportionibus intermedijs aqualibusfioc eft,de 
norr.inatorem proportionis,quam frima ad vltimam habet, 
•produci ex denominatore proportionis,qua prima habet ad 
fecundamftn fe ipfitm multiplioato,Q,-> ex eodem in numerû 
produBum,&fie deincepsfdonec tôt multiplie ationes fiant 
■vna minut ,quot proportionet inter primam quantitate, & 
,vltimamfunt interpofitie;Adeo vt duplicata proportio ali-
\cuius proportionif confurgat,cum huiuf proportienit denomi 
'nater bis ponitur , ( propter duas tquales proportionet inter 
primam quantitatem, é" tertiam prfii as^atfy ita in fe mul 
tiplic atur^iiipUc at a vero,qniido idî denominator ter poni 
tur,(propter très proportionet iquales inter prima quàtita-
•tîi&iertuun p»fittis)ntq

s
 ha multiplicatur.primnm in fie, 

dtinde iterum in numerumproduclù.Etfie dequadruplica 
ta

>
quintuplitata, de alijs dicendum eft in infinitum. Efi 

'enim eadem demonftratio m magnitudinibus continue pro-
porthnalibus, & in magnitudinibus non proportionalibus: 
Solum in Mis denominatores aqualet erunt.Vtfi A,B,C.po 
nantur continueprcportionales,tquales erunt denominato-
res D. £i &F. erit denominator proportionis duplica-
ta ,&c 

ETSI 
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ETSt autem demoftratio tam Eutocif,quam Vitellionis 

proprie quadrat in proportionet tantum ratio nales , cum 
vtraque propofitionibus lib.-j .Euclidts nitatur-.quia tamen, 
qui de numerorS proportionibus demonfirantur, conueniut 
ctuoque magnitudinibusincommenfiurabilibus,boc efi, pro-
portionibus irrationalibus,dici poteft vtraque demonftratio 
omnibus proportionibus conuenire. 

VERVM etiiéfi non conflaret,propofitis pluribus magni-
tudinibus,denominatorë proportionis,quam prima ad vlti-
mam habet,produci ex multipli c atione denominatorum in-
termediarum proporùonum interfe,vt demonsirauimus.no 
tar-ien propterea demonHrationes,tn quibus compofitiopro-
portionum adhibetur,minus cens, erunf.quippe cum inillis 
hic denominatorum multiplicatio r.o vfurpetur.Nam que 
admodum,propofitis pluribus mugnitudinibus.continue pre 
portionalibus,primam ad tertiam dixit Euclides definit.io. 
lib.habere proportionem duplicatam eius,quam prima ha 
betad fecundam;nimtrum compofitam ex duabus proportio 
nibus intermedqs.nqualibus'.prima tiero ad' quartam habe 
re proportionem triplicatam eius, quam prima ad fecunda 
habct,hoc efl.compofita ex tribus intermedijs proportionibus 
equalibus & fie deinceps;nulla facîa mentione multiplica 
tionis denominatorum:Ita quoque, ji ponantur ordine plu-
res magnitudines tiufdem generis non continue proportion» 
le*, dicetur prima ad vltima habere proportionem com fofiù 
tam ex omnibus proportionibus insermedijs.licet in tcr^e no 
pnt omnes squales ,/iue aliqus. fint maioris inuqualitatis, 
<j» aliqus. iqualitatis,iQ> aliqiiA minoris inaqualitati s.fiue 
omnes eiujdem generis fint ,/olum eam ob caufam , quod 
dis, proportionet intermedit fint inter extremas duas ma-
gnitudines interieile. ; quemadmodoum defin. 10. lib. y. 
proportio prime, ad tertiam dicebatur duplicata , hoc Jolo 
nomine ,\quia du& proportionet iquales interpofits. fiant 
inter extremas duas magnitudines : Adeo vt non fit 
aliud difcrimen inter hanc compofitionem proporlionum , 
fy> illam duplicationem , triplicationem . &c. que, lib.%. 
explicata efi, quam quod in duplicatione , triplicationem 
Çrc. proportionum interqciuntur proportionet omnes tqaa 

. , osa lis, 
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les,in compofitione vero proportionum non necejfa eft,inter-
pofitas proportionet aquales ejfe,Multt'plieatio /amen deno-
minatorum vtilis eft,vt fciamus,quanam fit illa prrportio, 
qua alterius dicitttr duplicata , triplicata ç*c. vel que, ex 
propofitis proportionibus compofita ejfe dicitur . 

V E RB l gratia.Vt feiamus , qui proportio fit Ma, qui 
dicitur duplicata proportionis dectipli.,ponemus 10. dsnomi 
na torem décupla proportionis bis hoc modo, ici a. vnu 
in altemm ducemus , Numerus enimgenitus ico. denomi-
nator es! proportionis, que, décupla, eft duplicata Vt autem 
habeamas denominatorem proportionis, qua eiufdem décu-
pla tripUca ta dicitur,ponemus i e. denominatorem ter hoc 
modo io./o.ro. ij>primum infecandum ducemus, & nu-
merum produBum i oo. in tertiam Nam numerus hic pro-
creatus 1000, dénommât proportionem décupla triplica-
tam.Qued de etlijs quoqueproportionibus dicendum ejl.Sed 
hoc etiam difeemus abfque denominatorum multi pltcatio-
ne.Nam ficontinuentur très numeri in proportione data,vt 
in traclatu pioportionu,cû de proportionalitate Geometrica 
agtbamus,docuimus%habebunt duo ïxtremi numeri propor-
tionem data proportionis duplicatam.fi vero continuentur 
quatuor numeri,Imbebant extremi duo triplicatam propor-
tionem data proportionis.Conferendus autem efi mator cum 
minore , quando data proportio eft maioris inaqualitatis ; 
minor vero cum maiore,cum data proportio ntinor inaqua-
litatis etl.Velutifi defideretur proportio décupla proportio-
nis duplicata , continuabimus très numéros in proportione 
décupla hoc modo, I.I o.ioa.Vel j ,30. 300. Nam proportio 
loo.ad l.vel çoc.ad ^.qua centupla eft,dicetur décupla du 
plicata. Eodem modo proportio î.ad ioo. vel $,ad 300. qua 
ftbcentupla eft. dicitur duplicata proportionis fiubdecupla 
i. ad 1 o.vel 3. ad 30. 

EADEM ratione vt cognofeamus , quanam fit pro-
portio illa , qui verbi gratia componi dicitur ex tripla, 
dupla , fifqutaltera , & J'efquitertia , slatuemus ordme ha 
rum denominatores hoc modo, 3. 2. i~. eofque inter\ 
fi multiplicabimus, primum 3. in 2, deinde produBum nu 
merum 6.in 1 '-{-.(j hune rurfus numerum procreatum 9. 

-i 'in /-f ■ 
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in t? fic deinceps,fiplures efiint denominatores. Vlti-
mits, n. produiras 12. efl denominator proportionis, met ex 
datis proportionibus coponi dicitur,ita vt proportio duodtcu 
pla componi dicatur ex tripla,dtipla,f/fijuia!tera,rjr fefqui 
tertia. Hoc aute intelligimus etiam fine hac multif licatio-
ne denominatorum . Si namque proportionet componentes 
continuentur in numeris , hit vt primas ad [ecundum ha-
beat primam proportionem componentemfiecundus ad ter-
tiam fecun dam , tertius ad qstartum tertiam , quart us ad 
quintum quartam , &> ita deinceps ; erit proportio , quam 
primus numerus hahet ad vltimum, comporta ex datis 
proportionibus , Vt in proximo exemple proportionet data, 
videltcet tripla,djtpla,fefquialtera, fa fefquitertia , conti 
nuantur in his numeris 36, (î, 6,4.3. Velinhis \oS. 36. 
18.1-2. 9. Vel in his 12. 4. %, i~. \ . Vbique enim primus 
numerus ad fecundum proportionem habet triplam,fecun-
dus ad tertium duplam,tertius ad quart umJ'ejquialteram, 
0> quartus ad quintum fejquitertiam. Proportio ergo primi 
ad vltimum,qut duodecup:a efl , componi dicitur ex qua-
tuor Mis proportionibus, vt pria;, ghio paBo autem quot-
uis proportionet continuands, fint in numeris integris mi. 
nimis,àocet Euclides lib.S.propof. 4. 

ITA Q_V E cum Euclides demonfirat hoc lib. propos. 
1 13. Aquiangula parallelogramma habere proportionem 
compefitam ex duabus proportionibus, quas duo latera cir-
cavnum angulum vr.ius habent ad duolatera circa an-
gulum nqualem alterius,nihil aliud intelligh,quàm fi due, 
tlUproportionet laterum continuentur in tribus quaniita-
tibus, eam proportionem par allelogr amma inter fe'habete, 
quam prima quantitas ad tertiam habet. Vt fi proportio 
vnius lateris primi parallelogrammi ad vnum latus fe-
cundi fuerit, vt S. ad 3. proportio vero alterius lateris ad 
alterum latus ,vti. ad 2. nihil aliud efi intelligendum', 
quam fi fumantur très numeri,: 4.9.18. quorum primus ad 
fecundum efî,vt S. ad 3. & ficundus ad tertium , vt t. ad 
1. proportionem parallelogrammi primi ad f\cund.um effe 
eandem, quam habet primus numerus 14. ad tertium 18. 
que efl fefquitertia. Proportio enim zq.atf 18.rgspponitur, 

vt 
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\vt diBum eft , ex proportionibus 14. *d 9. & 9. ad is.hvc 
efl,ex proportionibus S. ad 3. & ï.ad z. quas inter latera 
ejfe diximus. 

PORRO qutmadmodum interprètes nonnulli Eucli-
dis volebant in deftn, 10. lib.1). duplicatam proportionem, 
Qf triplicatam, (yc. verè ejfe maioremilla , citius dupli-
cata, vel triplicata dicitur,nimirum duplam,vel triplam, 
(j>c. ac propterea eam definitonem ejfe intclligendam de 
magnitudinibus continue proporiionalibus in proportione 
maioris imqualitatis; quod tamen falj'um ejfe ibiindica-
uimus: ita ijdem volunt etiam in hac compofitione prcpor-
tionum , extremorum proportionem , que. ex proportionibus 
intermedijs componi dicitur, vere ejfe maiorem qv.alibet in-
termediarum componentium ,vtpote confiât am ex addi-
tions omnium intermedtaru proportionum inter fi , acpro-
inde omnes inlermedias proportionet debere ejfe minores ex 
tremorumproportione. Verum hoc falfum eft , & Eucltdt 
omnino repugnans,vt ex proximo exemplo, quod ex propof. 
z2.kv.ius lib. protulimus , perjpicuum eft. t{am propofitis 
tribus hifce numeris, 24. 9. is. qui habent eajdem propor-
tiones ordine inter fe, quas latera vnius parallelogrammi 
ad latera alterius parallelogrammi habent ; erit proportio 
parallelogrammi ad par allelogr ammum eadem , que. zj. 
ad 1%. nimirum ex laterum proportionibus compofita, vt 
Euclides demonflrat. ®uis autem non videt^proportionem 
•24. ad 18. qui fefquitertia efi, multo minorem ejfe propor-
tione za. ad g. qui dupla efi fuperbipartiens tertias ? Sed 
de hac replurafiribemus adfinem lib.g. 

11 AE C cum ita fint , (iquis velit habere quotlibet pro-
portionet datam proportionem componentes, id eft,quarum 
denominatores inter fe multipiicati «ignant dan propor-
tionis denominatorem,ftatuendi erunt inter duos numéros 
data proportionis qucfcunque.jot numeri medij quicunque, 
quot proportionet componentes defidetantur,minus vno.Vt 
fi quis veltt très proportitnes,ex quitus centupla proportio 
componatur.,fatisfiet quiftioni,fi inter /00. û> l. duos nu-
méros ponamus mcdios,hocmodo,ioo.$o.'o.i.Nam extre-

I morumpjj^portio 100. ad l, componitur ex intermedijs tri-

Tu7~ 
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bus,hoc efi,ex dupla,quintupla,?y décupla . Ita qitoque fi 
altos numéros ftatuas medios hoc modo, 1 oo 10.3. i.compo-
netur eadem proportio loo.ad i. ex decupla,tripla fieÇqui-
tettia,& tripla. Sic etiam vides hic, z. J. I. i o. t. duplam 
proportionem compofitam ejfe ex quatuor, nimirmn ex fub-
fefquialtera, triplafiubdecupla , & décupla . Quodfiquis 
petttt quotuis proportionet datant proportionem componen-
tes ,que. etiam omnes data fint prêter vnam, continuabi-
mus ab vno extrême data proportionis omnes datas pro ■ 
portiones componentes ordine. Ht enim cum proportione, 
quam vltimus médius ad alterumextremum datt propor-
tionis habet, component datam proportionem . Vt fi quis di-
cat,damihi quinque proportionet, quarum quatuor fint, 
dupla,tripla,fefquialtera,Q< quintupla fefquitertia , com-
ponentes proportionem fefquialteram inter c/. 6 fiatue-
mus hos quatuor numéros medios., 9. 4-ï- i-f-.i ——\-.6.ita 
vt 9. ad 4-f-. habeant proportionem duplam , & 4-5-. ad 
l-j-, triplam, & \ ~. ad 1. fefquialteram ; & i-'^' \ \ . 
q'uintuplam fefquitertiam . Ex his etenim quatuor , vnà 
cum proportione —-§-. ad 6. qut eadem eft , qttt 1. ad 32. 
componitur proportio fefquialtera 9. ad 6. Idem eueniet,fi. 
date, quatuor proportionet- continuentur à minori extrême 
6.hoc modo, 6. 11.36. f 4. 2 £3. ç. itavt îz. ad 6 .habeant 
proportionem duplam ; & 36. ad 12 .triplam ; & . ai 
ié.fefquialteramiQo 2$S.ad 5q.quintuplamfefquitertiam. 
Nam quint a proportio ?.a4 i8S.cadem efi^qut prius ~i—1>-
ad 6-qualis eft i.ad 32, 

EX his nullenegotio fatisfachnius qut.flioni,qua qm\ 
piam poftulatfibi dari quotuis numéros,, qui mter je mul-
tiplicati procréent datum quemcunq, numerum.Si namq. 
fitmantur duo numeri habentes proportionem à date nume 
r.i denominatam , & inter eosftatuantur lot numeri qui-
cunque minus vno,quot numeri dejiderantur, erunt deno-
minatores proportiontim intermediarum , qui qutruntur. 
'Nam ij inter fe multiplicati producunt denominatorê pro-
portionis extremorum,vt demonft.-atii eft,hoc efi, numeru 
datum.Veluti fi quis petai très numéros , ex quorum mu-
tuamultiplicatione gignantur \ oo. fiatuemus inter duos 

r;.ume- j 
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numéros %oo. %. cenfuplam proportionem habentes, duos 
medios numéros quofcunque, hoc modo ?oo. i<o. 50. 5. t-
runtq. très qutfiti numeri, 2. j.i 0. ninUrum denominato-
res proportionum soo. ad 250. & zfo. ad ÎO.Ô1 se. ad 5. 
Nam ex z, in f .fiunt 10. & ex 10. in 10 fiunt 100, G)uod 
fiquispoftulet vnum numerum, qui vna cum quotlibet a-
lijs datis,ft inter fe multiplicentur, producat datum quem-
çunque numerum: Sumtndi erunt rurfus duo numeri pro-
portionem habentes à dato numéro, qui produit débet, de-
n«tninatnm>& ah alterutro eorum cminuandi proportio-
nés a datis «lys numeris denomi&ati. Denominator enim 
proportionis mter alterum numerum-vltimum continua 
forum erit numerus,quem quicrimus. Vt fi dentur hi qua 
tuer numeri,t. s-j-. qunraturq. quintus alius , qui 
in numerum ex i/lortim mutua multtpltcatïone produBum 
ditclus gignat datant hune numerum i-| .accipiemits duot 
numéros ç.cyé, proportion cm fefquialteram habentes à 
dato numéro \~, denominatam ; &à 9, cominuabimus 
quatuor psoportsones à 2. 3. i-i-. f-ï-, denominatas , hoc 
tnodotf.q-— Irj—6, Quintus enim numerus qua-
fitus erit denominator proportionis -—~. ad 6. nimtrum 
—

3
—\-, Nam quinque hi numeri 2. 3. J-Ï-. ——|-. quo-

rum ptiores quatuor dati fun!,quintus autem inuentus, in 
ter fe muliipltcati procréant d.itum numerum Idem 
quintus numerus—--Jnuenniur, fi quatuor proportionet 
à datis numeris denomitxatl continuentur îi numéro 6.hoc 
modo,6 11,36 54288. ç. Denominater enim proportionis 
ç. ai 283 •efi~f-\-- ut prius . Sic etiam fi qiurendi fint 
quatuor numeri,qui mter fi multiplieati procréent t.sla-
tuemus inter quofuis duos numéros ncuules proportionem 
nqualitatis ah 1 .denominatam habentes, très medios nu-
méros quoslibet, -vt hic -vides, 4 z.i.3.4. Nam denomina-
tores proportionum 4. ad 2. ô> z. ad 1.& l.*d 3- & 3. »d 
4. nimirum, i.2~. —, faut quatuor numeri, qui qiturun-
tur,quippe cum mter fe multtplicati gignant 1. 

F A C I L t V S-huinjmodi quafiioites joluuntur ,fi tôt 
numeri quic-tinque,minus uno, qwit petunttirdnterfe mul-
tiplicentur, & per iltimum numerumprcduilum,dtuida-
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^tur dattîs numerus,qtiigigni débet. Qàotiens enim & af. 
1 jkmfti numeri,qui multiplicatitnterfunt; erunt quoi qu&-
rimus . -Vt in proximo. qunfiione , fi hi très numeri, verbi 
grttti«,,4. S- 6. interJe multipltcentHr, .&. per numerum 
produSum ÏZO. diuidatur r. qui produci'debst , fiet Quo-
tient •- Quatuor ergo numeri qu&fiti fiunt 4, 5. 6, 

. Nam ex 4. in s. fiunt 2.0. &> ex zo. in 6. fiunt 
\zo. & ox\zo.in ~-~^-.fit 1. 

PO S T RE MO nequejjoo pritermittendum efl,vide-. 
licef.Quemadmodum, ordine pofitis quotcunqite numeris, 
denominator proportionis extremorum producitur ex omni 
bus denominatoribus intermediarum proportionum,vt de-
monfiraubnus;ita pofitis quotcunque numeris ordine, ita 

\tamen,vt quilibet infequens fit fiuo antécédente maior.dtf-
\ferentia extremorum coaceruatiir ex omnibus differentijt 
intermediorum numerorum . Vt hic 3.7 >iz.zo. j 0. 1 oo.-
7/3, différent ia inter 3. ©-713. efi 710. At differentia in-: 

ter 3. 7. efi 4. Inter 7 & 14« efi s. Inter iz. 0> za, efi S. 
Inter zo. <Çp 30. efi 10. Inter 31?. lç 0. efi 7,0. Inter too. 
denique & 713. eft 6 / 3. qftt omt, es différent;*. 4. f. S.'io., 
70.613. conficiunt 7 ; o.àifferentiam extremorum . 

AT QV E btc dicta fint de quinque dcfinitiouibus ah 
Euclide hoc 6. lib, pofitis , quibus addendam efi'e cenfemur 
fequentemfextam, qui. multum conduce:,vt facilius intel 
ligantur z? Z'3.2Ç).& $o,propcfitiones huins librt,& quam 
plurima. alist decimi libr . Ea autem efi eiufmodt: 

VI. 

PARALLELOGRAM M V M 
fecundum aliquam reclam lineâra appli-
catum, defîcere dicitur parallélogramme., 
quando non occupât totam lineam. Exce-
dere vero, quando occupât maiorem li-
neam , quam fit ea3fecundum quam appli-

Ccc »--catur: 

SCD LYON 1



770 EVCLID. GEOM. 
catur: ita tamen , vt parallelogrammum] 
deficiens,aut excedens eandem habeat al-
titudinem cum parallelogrammo applica-
to, conftituatque cum eo totum vnum pa-
rallelogrammum. 

■SI T data retfa line» AB, fupra quam conftituatur 
parallelogrammum ACDE , quod non oceupet totam li-

neam AB,fed défit CB; & duBa BF, 
parallela ipfi C D , donec cum E D, 
protraBa conueniat in F,compleatur 
totum parallelogrammum A B F E. 

A C B parallelogrammum igitur A D, ap-
plicatum fecundum retiam AB, deficere dicitur paralle-
logrammo DB, ita vt OB, appelletur defectus. 

RV RS V S fit datu relia linea AC , fupra quam con-
ftituatur parallelogrammum A B F E, quod habeat latus 
A B, maius recta data A. C; (y ducatur C D , ipfi B F, 
parallela . Parallelogrammum igitur A F , applicatum 
fecundum reclam AC,excedere dicitur parallelogrammo 
DB,ita vt T)B,vocetur excejfus. 

HIC autem defeBus DB, vel excejfus , in reBangulis 
quidem ejfe potefl vel quadratum,vel altera'purle longior 
figura: In non reBangulis autem vel Rhombus,vel Rhom-
boïdes , vt perfpicuum eft, 

THEOR.i. PROPOS i. 

TRI AN G VL A & parallelogram-
ma, quorum eadem ,fuerit altitudo, ita fe 
habent inter fe} vt bafes. 

SIN T duo triangula ABC, DEF , eandem habentia 
| altitudinem,

5
 quorum bafes B C, E F. Item duo paral-

j lelogramma CG,EH, eiufdem altitudinis , quorum èse-

"" , dem 
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dem bafes BC, EF. 
Dicoita elfe trian-
gulum ABC, ad 
triangulum DE F, 
& parallelogram-
mumCCad parai LKIfiC E F M N 
lelogrammum E H, vt eft bafis B C, ad bafîn E F. Hoc 
eft, fi bafis B C, ftatuarar prima magnitudo, & bafis 
F.F,fecunda : At triangulum A B C, vel paralielogram-
mum CG,tertia,& triangulum DEF,vel parallelograrri-
mum EFI, quarta, asquemultiplicia prima? actertisab 
«quemuiriplicibus fecunda; & quartae vel vna defkere, 
vel vnà Squalia cflè, vel vnà excedere, vt definitio 6. 
lib.î'exigit Collocentur enim tam triangula, quam 
parallelogrâma inter eafdem parallelas GH,LN. ( Nam 
Vt in defin.4.di£r.util eft, triangula & parallelogramma 
tum demum eandem habebunt altitudinem , cum inter 
eafdem fuerint conftituta parallelas: fie enim perpendi-
culares à verticibus ad bafes demiffœ squales erunr,)& 
ex BL,fumanturquotcunque redx BIJK, KL, ip/ï B C, 
squales ; Item ex F N, abfcindantur quotcunque"reâae 
FM,MN,a;quales reéte E F. Deinde ex A, & D, dedu-
cantur reâx AI, AK, A L; DM, DN. a Erunt igitur trian-
gula ABC, AIB,AXI,ALK,fuper squales baies, & inter 
eafdem parallelas conftituta,inter le asqualia. Eadem_> 
ratione œqualia erût triangula DEF,DFM,DMN.Quam 
multiplex eft ergo re&a CL, reda? & C, tam multiplex 
quoque erit triangulum ACL,trianguli ABC; & quam 
multiplex eft recta EN,re£lx EF,tam qudqiie multiplex 
èrittriangulum DEN.trianguli D E F, quia m tôt trian-
gula «quaiia funt diuifa tota triangula A C L, DEN, in 
quotreftàsaequalesfedasfuerunttotx rectse CL, EN. 
Quoniam vero fi bafis CL,sequalis fuerit bafî EN, b ne-
ceffario triangulum ACL,a*quale eft triangulo DEN,ac 
proinde fi CL,maior fuerit quam EN, neceflario A C L, 
maius eft quam DEN,& fi minor, minus; déficient pro-
pterea vna C L, recla , & triangulum A C L, aeque-
multiplicia prima; magnitudinis BC, & tertiss ABC, 

C ce ab 
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Ci A t> H  ~ ab EN,rec~ta trian-
lo DEN,a»quemul-

\ tiplicibus feçundat 
\ X EF;& quarts DEF, 

L. K f B C E F M N 'vel vna *qualia_, 
erunt, vel vnà excédent, fi ea fumantur, quœ inter fe_> 
refpondent. a Quare qua: proportio eft primas B C, ad 
fecundam E F, bafis ad bafim , ea eft tertia; A B C , ad 
quartam DEF, trunguli adtrianguium. Sicutigitur ba-
fis ad bafin , ita eft triangulum ad triangulum . quod eft 
propofitum. 

QVQNIAM autem b vt triangulum 'ABC, ad 
triangulum DEF, ita eft parallelogrammum CG,('; quod 
duplum eft trianguli A B C.) ad parallelogramnn'i É H; 
( à quod eft duplum trjanguli DEF) perfpicuum eft, 
e itaquoque effe parallelogrammum ad parallelogram-
mum, vt eft bafis ad bafin. Quod tamen eodé argumento 
confirmari poteft,quo vfi fumus in triangulis, fi prius ex 
punclis I, K, L, educantur re&x parallèles ipfi B G nec 
non ex pundtis M, N, parallelas ipfi FH ', &c. Triangula 
igitur & parallelogramma.quorum eadé fuerit altitudo; 
ita fe habentinter fe,vt bafes.Quod erat demonftrandû. 

S C. H O L I V M. 
SED & eonuerfum huius demonslrabimus, Videlicet. 

TRI A NG VL A, & parallelogram-
ma , quaé ita le habent inter le, vt baies, x-
quales habent altitudines, veleandem. 

S l[T triangulum ABC,ad trian-
K gulum DEF :,©> parallelogrammum 

AGB C , ad parallelogrammum 
DE F H , w kajis B C, ad bafin 
E F. Dicoeorum altitudines , nimi-
tum perpendiculares A I, D K , ejfe 
squales. Si enim non junt $.quaies , 
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\fit AI,fi fier' p"tesl,maior,quam D K.'Abfciffa igitur 1 L, 
'ipfi DK,squali,duilaque LM,ipfiEC, paraûela,qui latus 
JCfecet »» N, coniunBaque recla BN',* erit- NBC, trian-
gulum ad triangulum DEF,vt bafis BC,ad bafin EF;cum 
altitudines LI.DK.pokatur squales: Se d fuit etiatri ABC, 
ai DEF,vt BC,ad £F.b Tgitur triangula NBC, ABC, ad 
triangulum DEF,eaxdem habent proportitmem;^ Ac proin 
de tqualia erunt,pars & totum.§{uod es! abfurdum . Non 
ergs imquales Junt altitudines Al, D K,fed squales. Ea-
dem est ratio in para/lelogrammis.-Simfli enim argumenta 
ojlendemus par allelogramma NMBC,AGBC, squalia eff'e, 
fi altitudines A I, DK, tnsquales dicantur, & L I, D K, 
tquales . 

AD DIT hoc Uco Federieus Commandinus aliudtheo-
rema, quod nos breuius demonslrabimus . Videlicet. 

TRIANGVLA, & parallelogrammal., 
quorum squales funt bafes, vel eadem, ita 
fe habent inter fe, vt altitudines. 

S I "NJT duo triangula ABC, DEF ; é paraïïelogram. 
maAGBC, DEFH, habentia bafes squales B C, EF.Dico 
ijfe trianguhtm ABC, ad trian f._ * 
lulumDEF,ér parallelogram ' f\ '1- ,H 
mum AGBC,adparallelogram 
mum DEFH,vt attitudo A I, 
eft ad altituiinem DK.Si ehïm 
fumantur réels /L,KM,bafibus BC, FF, squales , ducan-
turque refis LA, MD; i erit triangulum ALI, triangulo 
ABC,squale,cum fintfuper bafes squales LI,BC, &inter ' 
eafdem parallelas AG,IB. Eodem modo squale erit trian-\ 
gulum DXM, triangulo DEF. e§ht*re erit, vt ABC, ad 
ad DlF,ita A L I, ad D K M: ÎEfi autem, vt AL I, ad 
D K M, ita AI, ad DK. ('"Nam fi bafes ponantur A I s 
D K, érunt recta, squales L I, K M} altitudines. ) Igitur 
'&ABC, ad DE F , erit, vt Al, ad D K. ^uod ejl }ro-
fcfiium. -.<>-■ ■ 

Hy O N IA M. vero efi ,gvt ABC, ad DEF, ita pa-

1 K E M J 

C c e 3 ralle-
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*34.prt rattelogrammum AG B C,a quo-d trianguli A B Cduplum 
b j+.f rieft,a4parallelogrammum DEF H , b quod trianguli DEF, 

eft duplum. c Erit quoque A G B C,ad DE F H,vt Al,ad 
' DK-.^uod tamen eodem modo confirmari poteft,fi reffs du-
cantur LG,MH.Idem fequetur,fi triangula, {j> parallelo-
gramma eandem babuerint bafin . 

HOC vero conuertemut etiam, ad hune modum . 

TRIANGVLA, & parallelogramma, 
qu£ ita fe habent inter fe,vt altitudinèSjae-
quales habent bafes, Iivnam& eandem-j 

nonhabeant. 

5 IT triangulum ABC,ad trian 
^ gulum DEF;&parallelogrammum 

AGBC,ad parallelogrammum DE-
FH,vt altitudo Al,ad altitudinem 

H LC IKE F DK.Dico eorum bafes BC,EF,squa 
les, effe.Si enim non (tint squales, fit BC,fifieri poteft, ma. 
ior,quam EF .Abfciffa igitur BL,ipft EF, squalt, duBaque 
reBa LA; erit,vt proxime àemoslrattimus,ABL,adDEF, 
vt AlsadDJC.Sed vt Al,ad DK.itaponitur effe ABC,ad 
DEF.à tgitur ABL,ABC,ad DEF,eandem habent proper 
tionem ; e Ac preinde inter fe squalia funt,pars & totum. 
S}uod eft abfurdum.Non ergo tnsqualesfunt bafes BC, EF. 
fed sqitales.Eademque eft ratio de parallelogrammis.Simi 
li enim argumente duBa LM,ipfi G B, parallela , ojlende 
mus,parallelograma MGBL,A G B C,squalia effe ,fibafes 
BC,EF,dicantur insquales,& BL,EF,squale■<. 

IN omnibus autem bis non variabttur demonHra tio, 
etiamfitriangula,^ parallelogramma fint re ci an gui a,ita 
vt altitudines fint ipfortim latera,vel t^num faeyit rteian-
gulum ,alterum vero nonNos affumpfimus cafum.difti 
ciliorem , quando feilicet neutrttm eft reitangulum . Ita 
enim demonftratio maiore indiget nonnunqunm confira 
BiontLj. v--': 

tg.qutn 
ti. 

■wrr THEO. 
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L I U E R VI. 774 
THEOR. 2. PROPOS. 2. 

SI ad vnum trianguli latus parallela_,; 
du&a fuerit re&a quidam liriea , hœcprcn 
portionaliter fecabit ipfîus trianguli late-
ra.Et fi trianguli Iatera proportionaliter fe-
étafuerint, qua? ad fe&iones adiuncla fue 
rit re£ra linea,erit ad reliquum ipfius trian 
guli latus parallelas. 

IN triangulo ABC,ducatur primurnreéta DE,paral 
lela latcri BC.Dico lacera AB, AC, feda efle proportio-
naliter in D,&E, hoc-eft, elfe vtAD,adDB, ita A E, ad 
EC.Dudis enim redis CD, BE aerunt triangula DEB,| 
DEC, fuper eandem bafin DE, & inter eafdem paral-
lelas D E, B C, conftinita, inter fe asqualia . b Quare Vt 
triangulum ADE, ad triangulum D É B", ita eft triangu-
lum idem ADE,ad triangulum DEC: c Atqui Vt triangu 
lum ADE,ad triangulum DEB, ita eft 
bafis AD,ad bafin DB,(cu haec trian-
gula finteiufdem altitudinis, vt con-
îtatjfi per E,agatur parallela reda ip-
fi AB.) & eadem ratione, vt triangu-
lum ADE,ad triangulum DEC,ita eft g 
bafis AE,ad bafin EC.d Vt igitur AD, 
ad DB,ita eft AF.,ad EC, (cum ha» dux proportiones ex-\Z

u
îât'i 

dem fint proportioni trianguli A D E, ad triangulum1 

DEB,& eiufdem trianguli ADE, ad triangulum D E C.) 
quod eft propofitum. 

SECET deindereda DE,latera AB, AC,pro-
portionaliter .Dico DE, parallelam eflereliquo lateri 
B C. Dudis enim rurfum redis C D, B E,e erit vt bafis 
A D, ad bafin D B, ita triangulum A D E , ad triangu-
lum DEB, cum fint eiufdem altitudinis :Ponitur aut( m 
vt A D, ad D B, ita A E, ad E C. F Igitur erit vr trian-:f i r 
gulûm A D E , ad triangulum DEB, ita A E, ad E C : quint i. 

Sed ! 

mi. 
b 7,1 

ci Jexti 

d H. 

1 Jexti 

Ce C 4 
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(z^.pri. 

g 
mi. 

Sedrurfus a.vt bafis AE,ad bafin EC,ita eft triangulum 
ADE,ad triangulum DEC,cum fint altitudinis eiufd-em. 
t> Igitur vt triangulum ADE,ad triangulum DEB , ita eft, 
triangulum idem ADE,ad triangulum DEC. c Aequalia 
ergo funt triangula DEB,& DEC: Ac propterea,ciî ean-
dem habeant bafin D E, <ï inter eaÛem erunt collocata 
parallelas . Igitur parallela eft DE,ipfi BC.quod eft pro-
pofitum.Si itaque ad vnum trianguli latus parallela du-
éta fuerit,&c-Quod erat oftendendum ,\ 

THEOR. 3. PROPOS. 3. 
SI trianguli angulus bifariam fkfyué 

fit,fecans autem angulum reda iinea fecue 
rit & bafin : bafis fegrncnta eandem iiabe-
bunt ratione<n,quam reliqua ipïîus triangu 
lilatera. Et lî bafis fegmenta eandem ha 
béant ratiohem, quam reliqua ipfius trian 
guli latera; re&a linea,quce a vertice ad fe-
âionem produçitur, bifariam fècat triangu 
iiipfius angulum. 

IN triangulo A B C,recl:a AD, 
fecet primo angulum E A C, bifa-
riâm.Dico elle vt BA, ad AC,ita_, 
BD,ad DC.Agatur enim per-B, re-

AJ cira BE, parallela ipfi AD,donec cû 
CA.produétaconueiiiatin E,-(coi-
bunt autem omninoB Ë, CA, pro-
pterea quod anguli C,& CEE, mi-

P C nores funt dilobus réélis, Cil enim 
C, & CDA, e minores duobus re-

dis fîntjf fit autem angulus CDA, angulo C B E.exter-
nus interno,a»qualis:erunt quoque C , & C B E,duobus 
réélis minores.^» eritque angulus EBA, aequalis alterno 
B AD;&angulus E, externo D AC. Cum igitur duo angu 
_ -- — — ÏTBÂDT 
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li B AD,DAC, squales ponàntiïr } èrunt & anguli EB A, 
& E , inter fe squales ; a Ideoque & réels B A, EA> 
inter fe squales, b Vf igitur E A-,ad A C , ita B A, ad 
eandem A C . c Atqui vt EA , ad A C, ita eft B D , ad 
DC.cum in triangulo BCE, reda AD, fît parallela lateri 
BE. d Igitur vt B A,ad.AC, ita eft B D, ad D C. quod eft 
propofïtum. 

S I T deinde vt B A, ad A C , ita B D, ad D C. Dko 
rectim A D, bifariam fecare angulum B A C. Agacur 
enim- rurfus per B, reda B E* ipfi A D 5 parallela coie'ns 
cum C A, protrada in E. Quoniam igitur vt B A, ad 
A C, ita ponitur BD,ad DC,c Vt autefti B D, ad D C, 
ita eft E A , ad A C ; ( quod m triangulo BCE, reda 
A £>, /it lateri B E , parallela ; f Erit vt B A, ad AC,; 

ica'E A , îd eandem A Ç. g Aequales igitur funt B A , &■ 
EB, interfe,h ac propterea anguli A B E , & E, squale^ 
quoque enïnt i Cum igitur angulus À B E, squabs fit al-
terno B/.D, & angulus E, etftetno D A C, erunt & duo 
anguli BAD, DAC, inter fe squales, quod etl propoft-
tum.Itaque fi trianguli angulus bifariam fedus fît, etc. 
Quod eiat demonltranduin. 

THEOR. 4, PROPOS. 4. 
AEQVIANGVLORVM trian-

gulorun proportionalia funt latera, qua? 
circum squales angùlos ,'•& homologa__* 
funt latera, quse œqualibus anguiis fubten 
duntur, 

S IN T squiangula triangula_j 
ABC, h CE, fintque equales 
anguli AJC, D C E , & À-C B , 
■DÉÇ,& B.ÏC,COE. Drco effe AB, 
ad BC,ut DC,ad CE,& BC,ad CA, 
vt CE,ad ED,& AB,deniq; ad AC , 
vt DC ad D E: Ita enim latera cir-

,ca squa-

» 6, prt. 

ti. 

ti.fexti J 

E 9- $»■ 

111J. 
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aI7 fri, 

ez.fextt 

gi.fixti 
h 16. g». 

ln'fexti 

ca fquales angulos funt propor-
tionalia, homologaque Cintea_, 
latera , qua» xqualibus angulis 
fubtenduntur, hoc eft , & antece-
dentia omnia squales refpiciunt 
angulos,& coniequencia limiliter. 
Conftituantur latera BC, C E. fe-
cundum lineam redram , ita ut an-
gulus D C E , externus fit arqua-

lis interno A B C, pariterque externus A G B, interno 
DEC , Et quia duo anguli ABC, A C B , a minores funt 
duobus reitisreft autem angulo A C B, asqualisangulus 
DEC, erunt & anguli B, & E,duobus redis minores, b 
Quare reda; B \,& ED,produdx ad partes A,D,coibût 
Producantur ergo,& conueniât in F.Quoniam icro an-
gulus externus DCE,xqualis eft interno oppolîio ABC; 
c paraîleîx erunt C D, & B F. Eadem ratione pirallelx 
erunt C A, & EF:quod angulus externus ACB,it çqua-
lis interno DEC.Parallelogrammum eft igitur ACDF, à 
proptereaque reda AF.squalis redx CD;&reda C A 
redx bF.Quoniarn igitur in triangulo B E F,recta A C 
parallela eft lateri E F, e erit AB,ad AF,hoc eftad D C, 
(qux sequalis eft ip.fi Afjut BC,ad CE.Permurmdo figi 
tur eùt-AB«adBC,ut DC,ad C E. Rurfas quia n eodem 
tnâgulo B EF.redaCD,parallela eft lateriBF,gerit BC, 
ad CE,utFD,hoc eft,ut CA,fqua» xqualis eftipiFO,)ad 
ED.Permutado H igitur erit BC.ad C A,vt CE,aJ ED.Cû? 
igitur fit AB, ad BÇ,ut DC,ad C E,& BC,ad C7„ut C E ,' 

ad ED.-i erit & ex sqiïali AB,ad C A,ut DC,ad îD.Quod 
eft propofîtii.Aequiânguîorum ergo triangulrrum pro-j 
portionalia funt latera,cVc Qu od erat démon Irandum 

C O R O L L A R I V M . 
. .fil NC fitjir.eam reftam , quae panllela duci-

tur vni lateri in triangulo, aufeiretriaiguiumtoti 
j/\ triangulo limile. Ducatur enim.in tria gulo'À B C, 

/ \ lateri BC.paralrela DE. Dico triangL.lim ADE,toti 
 \Etriangulo ABC, effe iïmiie . Acqur.,-gula namque 
 -i funt,f cum anguli A1JE,AED, vequaks fint anguli 

B' ] ^ ABC,ACB,cxternit;& angulus A,comfriuni!.Qi are 
vtdtmonftratu'm cft, 1 habeut latera circaïquales 

. . anjulos 
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funt 
ulos proportionalia ; Ac proinde, ex definitione, fimilia.» 

SCHOLIVM. 

NON alienum k noîlro infiituto effe puto ,fi hic de-
monfiremus duo theoremata,quorum primum Federicus Co 
mandinus demonftrat in libella Archimedis de,ijs,qujtve. 
huntur in aqua;Secundum vero in commtntarijs m Apollo 
ntj Conica. Horum primum esl. 

SI ex duobus punétis cuiufuis recta?, 
quorum alierum fit extremum,altcrum ve-
ro intralineam,duç parallèle^ inter fe ad eafj 
dem partes educantur, ita proportionem 
habeant eandem,quam reéta? inter ipfas, & 
alterum extremum punéhim incluf«:Reda 

>ninngens extremum vnius earum cum 
extremo prioris linea? tranfibit per extre-
mum alterius linea?. 

S IT reeja AB ex pu-
Bis A ,& C, educantur du* 
parallels AD,C E, proportio 
riem habentes,q»am AB. BC, 
ita vt lit AD , adC E , fie ut 
AB,ad BC\vel CE, ad A D , 
vt BC, Ad AB. Dico reclam, 
qui coniungit extremm B , (3> E , tranfire per punBum D 
Item reclam, qux coniungit extrema B, & D, tranfire per 
pnnclum Ê Si enim retta B E ,non tranfitper D,coeat cum 
AO,tn F'.puncio,quod fit velfuprn D,vel infra,vt in prima 
figura. Sluouiam igitur per coroll. huius prepofi triangula 
BAF,BC£,fimiliafiant ; a erit, vt AB, ad A.F, ita BC, ad 
CE:Et permutando,b vt AB ad BC,ita AF,ad CE:Vt au 

tem AB, 
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;ff.fex-

tem AB,ad BC,ita erat quoque A D, ad C E. * Igitur erit, 
vt AF,ad CE,ita AD,adCE: tAc propterea squales crut 
refis AF,AD,pars &> totum.Quod es! abfurdum . Tranfit 
ergo recta BE,per punBum D.Qutd eft primum . 

RVllSVS ji recta BD,non tranfit per E, tranfeat per F, 
punBum,quûd fit velfupra E, vel infra,vt in fecunda figtt 
ro.&ucntam ergoper cor cil. buius propof. triangula BAD 
BCF-JïmUiafunt; c erit,vt AB,ad AD,ita BC,ad CFA & 
permuta>ida,vt AB,ad BC,ita AD,ad CF:Vt autem AB, 
■ad BC.ita quoque erat AD-.ad CE.e Igitur erit,vt AD,ad 
CF,ita AD, ad CE ; i Ac proinde squales erunt reBs CF. 
CE,pars gjr totum . §Uiod eft abfurdum. Tranfit ergo reBa 
BD.perE Quod eft fecundum . 

H O C ettam verum eft,quando dus parallèle in diuer-
fias partes ducutitur,babentes eandem proportiânem,quam 
legme.'jta reBs inter parallelasconterminas , & punBum 
idem intra datam reBamiVt in figura probhnmtis y.ficho-
lq propofi.i-j.fifuerint parallels AE, FC,m diuerfias partes 

duBs, fuerit que vt A E,ad CF, 
ita A G, ad C G , tranfibit reBa 
EF,per G, hoc eft, dus reBs EG, 
FG,ynam reBam conP.ituent.Cu 
enimfit,vt AE, ad C F, ita AG, 
ad CGjerit permutando quoqueu, 
vt AE,ad AG,ita CE,ad CG.CU 
trgo anguli alterni A , C, squa-
les fint;% erut quoq; anguli AGE, 
CGF.aquales.Cum ergo AC,fit li 

nea reBa,conftituent EG,FG, lineam quoq; reBam ex ijs, 
qus ex Proclo adpropcf,! <;.lib.l. demonftrauimus. 

ALT EK VM vero eft. 

SI in triangulo quouis vni lateri paralle 
la recla agatur;& ex quocunque punûo il-
liuslateris ad angulum oppofîtum re£ta_> 
educatur linea: diuidentur linea parallela, 
& latus illud, in eafdem rationes. 
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A. 

g j 

/.V triangulo ABC, duel a fit DE, 
lateri BC,parallela,& ex puclo F,qao* 
cunque ad angulum A , recla extenda 
tur FA.fecans DE, in G. Dico efiîi , vt 
BF,adFC, ita DG, ad G E. Quoniam 
enim tùangula AFB,A G D, ex coroll. 
buiits propof. fimilia funt;a erit vt AU,ad BF, ita AG, ad 
DG, b Qpperfnutando , vt AF, ad AG,tta BF, ad DG,At-
queeodem argumento concludemut efjè, vt A F,ad AG,ita 
FC,ad GE. c Igitur erit,vt BF, ad DG.ita FC,ad G E, & 
permuta»do , vt B F, ad F C , ita D G , ad G E . QuodeSl 
propofitum. 

ALITER. Quoniam triangula ABF, ADG,fimili.% 
funt,nec no triangula AFC,AGE,per coroll.huius propof A 
erit,vt BF,ad FA,tta DG,ad G A: Item vt FA, ad FC,ita 
GA,ad GE. e Ex squo igitur,vt BF,ad FC,ita erit D G, ad 
GE.Quod erat demonfirandum. 

THEOR. 5. PROPOS. 5. 
S I duo triangula latera proportio-

naîia habeant ; arquiangula erunt trian-
gula, & squales habebunt eos angulos 
lub quibus & homologa latera iubten-
duntur. 

HABEANT triangula ABCjDEF, latera pro-
r>ortionalia,iîtque AB,ad B C, vt 
D E , ad E F, & B C , ad C A , vt 
E F , adF D, & A B , denique ad 
A C, ut D E , ad D F. Dico trian-
gula effe squiangula, angulum 
feilicet A , aëqu'alem effe angulo 
O, & angulum B . angulo E£, & 
angulum C, angulo F. Sic enim 
anguli squales refptciunt homo-
loga latera. Fiat angulus F E G , squalis angulo1 B ; 
& angulus E F G , angulo G ,.conueniantque reâx EG, 

-, FG,in 

i^.,fextii 
ji6.a.n. 

i^ifexti^ 

czi.%n, 

V. 
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mi. 
h4.fexti 

z^.jexti 

f II î» 

h Z.pri. 
>ni. 
i A.pi. 

7^2 EVCLID. GEOM. 
FG, in G; a eritque reliquus angulus G , reliquo angulo 
A, squalis . Aequiangula igitur funt triangula A B C, 
GEF.Quare b vt AB,ad BC,ita eft GE, ad EF : Vt autem 
AB,ad BC,itaponiturDE,ad EF.c Igitur vt GE ,adEF, 
ita eft DE,ad EF,eandem:i' prcptereaque squales erunt 

GEjDE.Rurfus , e quoniâ vtBC, 
ad CA,ita eft EF, ad FG.- Vt auté 
B C, ad C A, ita ponitur EF , ad 
FD;f erit vt EF, ad FG,ita eadem 
EF,ad FD;g ideoq; squales erunt 
FG, FD . Itaque cum latera B G, 
F G, xqualia fint lateribus D E , 
D F, vtrumque vtrique ; & bafis 
communis EF; b erunt anguli G, 

& D,9?quales:l ac propterea &reliqui anguli GEF,GFE, 
reliquis angulis DEF,DFE, squales enincQuamobrem 
cum angulus G,xqualis fît angulo A ; erit & angulus D. 
eid^m angulo A,squalis.,eodemq; modo angulus DEF, 
angulo B,"& angulus DFE,angulo C, squalis ent. quod 
eft propofitum.Si duo igitur triangula latera proportio-
naliahabeant,&c. Quod oftendendum erat. 

THEOR. 6. PROPOS. 6. 
SI duo triangula vnum angulum vni 

angulo œqualem, & circum œqualçs angu-
los latera proportionalia habuerint.-œquiâ-
gula erunt triangula, squalesq, habebunt 
angulos, fub quibus homologa latera fub 
tenduntur. 

S I T angulus B,trianguli ABC, 
squalis angulo E , trianguli DEF, 
lîntque latera AB,BC,proportiona 
lia lateribus DE,EF,boc eft,fit AB, 
ad BC,vt DE,ad EF. Dico reliquos 
angulos reliquis angulis squales 
efle,angulum fciîcét A, angulo D: 

&an-
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Se angulum C,angulo F;Ita enim squales anguli homo-
loga lacera refpiciunt. Fiat angulo B, squalis angulus 
FEG,& angulo C,angulus EFG;eritque,vt in prxceden-
tipropof.duSum eft,triangulum GEF,criangulo ABC, 
aequiangulum.Quare a

 V
c AB,sd B C, ica eft G E, ad EF: j ai,fexti 

5ed vt AB,ad BCica ponicur DE,ad EF, b Igitur vc D E,! bu.gn 
ad EF,ita eft GE,ad eandem EF,-c atque ideirco DE,GE, «csi.jw» 
xquales erunt.Icaque cum latera DE,EF,xqualiafînt la-
teribus GEjEF, & anguli ipfîsconcenti squales quoque, 
('nam angulo B, cui faétus eft squalis angulus FEG, s-
qualis eft pofitus angulus DEF, proptereaque squales 
ad inuicem erunt anguli DEF,GEF-) d erunt reliqui an- M q.f ri 
guli D,EFD, reliquis angulis G, EFG,çq'uales, Cum er-\ 
go angulus G,/ît squalis angulo A, & angulus EFG, an-
gulo C ; erunt etiam angulis A , C, squales anguli D, 
EFD,& ob id squiangula erunt triangula A B C, D E F, 

quod eft propolîtum. Si igitur duo triangula uniim an-
guli! uni aneulo squalem,&c.Quod erat d eroonftrâdû. 

THEOR. 7. PROPOS. 7. 
SI duo triangula vnum angulum vni artj 

gulo squalem,circum autem alios angulos 
atera proportionalia habeant,reliquorum 

vero fimul vtrumque aut minore m , aut 
non minorem reéto: Aequiangula erunt 
triangula , & œquales habebunt eos an-
los,circum quos proportionalia, funt latera. 

SIT angulus A , triangu-
li A B C, squalis angulo D , 
trianguli D £ F , & latera 
A C , CB, circa angulum 
A C B,proportionalia lateri-
bus D F, F E, circa angulum 
F, hoc eft fît vt A C, ad CB, ita D F , ad F E, hac tamen 
lege j vt quilibet reliquorum angulorum B,'& E , fît vel 
minorrecl:o,velnon minor.Dico squiangula -e (Te trian_ 

guia , 
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b^.fexti 

f • ?rî 

§17>prï. 

h .5 2,f r| 

, gula, angulos fciïïçet ACB , & 
F,circaquos funt lacera pro-

; portionalia,éV angulos B,& E, 
squales elfe . Sic enim pri-

jj muni cam B , quam £ , redo 
minor ; Quo po/ito , fi an-

guli ACB,& F,non funt .squales,fic ACB, maior, 
quam F : fiacque ipfi F, squalis A C G', Cum igitur, & 
angulus A, angulo D, popatur squalis, a erit &reliquus 
AGÇ,reliquoE,equalis;ideoqne triangula AGC, DE F. 
squiangula erunt.Quare b vt AC,ad C G;, ita erit D F, 
ad FE:Sed vt DF.ad FE,ita ponitur AC, ad CB.c Vt igi-
tur AC,adCG,ita eriteadem AQadCB, dac propte-
rea.squales erunt C G ,C B,.« !kanguli C B G , C G B, 
squales. Cum igitur angulus B , ponatur redo minor, 
erit-&.CGB,minor redo,ideoque ei deinceps AGC,re-
cto maior; t cum A G C , CGB,fint duobus redis squa-> 
les:E.ft autem oftenfus angulus AGC, angulo E, squa-
lis. Riaior igitur recto eft quoque anguius E: Sed pofitus 
eft e'tîam feûo minor.Quod dit abfuidum. 

S I T cîcinde tam B , angnlus.quam E , redo non mi-
Ji30r;eiitqua.vt prius,angulus B , angulo C G B, squalis, 
idcoque & CGB,rcdo non minor eritjac propterea an-
guli CBG,C G B , in triangulo BCG,non minores erunt 
duobjis redis, fed vel maiores, vefsquales duobus re-
dis.quod eft abfti! dum.g Sunt enim duobus redis mino 
res.Non ergo insquales funt anguli ACB, & F, fed squa 
k'a.atcue h ideirco reirqui eciam anguli B,& E, squales 
eiuut.quod eft propofîtum.Sjduo itaque triangula vnum 
a rigulùrri vni angulo,squalem , Sec. Quod demonftran-
dum erat. 

S C H O L I V M. 
ADDTDIT Euclides , vtrténiqtt? angulum reliquorum 

B,rjj> E,debere effe vel minorent recio,vel non minorent. Na 
alias,manenu tota hyp6the(t,no>i fiequeretur,trtangula effe 
t4utangu.la.Sienim in eodem triangulo ABC,fit CC,squa-
lis ipfi C3,°'quodfieri potesl ,quania angulus B,acutus ejl, 
Qt> maior angulo A. Sic enim enim i erit latus C A, latere_> 
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CB,maius,Si igttur ex C,ad inieruallum CB, ctrculus de-
fcribatur , feeabit il rectum A B , priufquam rectum A C, 
qus longior eft , quam CB, fecet.Seca.btt autem Me circulus 
neceffario reBam AB, propterea quod oh acutum angulum 
B , reBa AB, intra eum circulum cad'n : qurppe cum tnfra 
contingentent lineam ducatur,qn& ad B , a'.gulum reBum 
conftitHit cum CB,vt patet ex propof. i6lib. j. ) habebunt 
duo triangula A B C, A G C, vnum angulum vni angulo 
tequalem, immo angulum A , commumm,& circum altos 
angulos A C B, A CG, latera proportionalia,hoc eSt, a vt 
AC,ad CB,ita erit eadem AC,ad CG, cum squales ponan'fJ-V"* 
tur reBi CB, CG,éf tamen non funt vllo modo squiangu* 
la triangula ABC,AGC,vt confiât.Quod ideo euenit,quia 
non vterque angulcr\ur. ABC, AGC,minor efi reBo, vel 
non minor.Immo ABC, eft quidem reBo minor , A G C 
vert reBo maior.Cum enim CG,C B , latera squalia Jint, : ^ 'Pr 

b 0>ideo anguli CBG,CGB,squalcs;cerit xterqus eorum rs\c ^7,ve\ 
do minar,& ac propterea AGC,rea c maior. j î2, Prt'\ 

THEO R.' 8. PROPOS. 8. d,$1 
SI in triangulo reélangulo, ab angu-' 

lo re&o in bafin perpendicularis ducta_4 
litrquaead perpendicularem triangula^, 
tum toti triangulo, tum ipfa inter fe; l'imi-
lia funt. ̂  

I N triangulo A E C, an-
gulus B A C, fit réélus, à quo 
ad bafin perpendicularis aga-
tur AD. Dico triangula ADB, 
ADC.fimilia effe & toti trian 
gulo ABC, & inter le Cum x, 
enim in triangulis A B c , * 
DBA,anguli B^A C..& ADB, fint reûi, Se angulus B > 
communisjeerunt &reliqui anguli ACB, & DAc, arqua: j 
les. Aequiangulum eft igitur triangulum D B A , tnan-' 
gulo ABC, tac propterea habebnnt latera circa è\m\ 
les angulos proportionalia, &c.hoc eft, erir,ut-C B , a d 

 ~~ Ddd B A," 

e}2 pri, 

ï^.fexti, 
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BA,itaBA,adBD;&vtBA,ad AC, itaBD, adDA;&vt 
BC.ad CA,ita B A, ad A D, Ita enim latera homologa_, 
asqualibus angulisopponUntur.vt vult propof. *. huius 
lib. Quarefîmile efttriangulum ADB3toti triangulo 
ABC.Kodem modo oftendetur triangulum ADC, fîmile 
eidem triangulo ABC. Nam anguli BAC, Se ADC, funti 

z.prî jreâi, & angulus Ccommun is;a ac propterea reliqui 
b4.fexti\anguli ABC & CAD,a»quales. Quare b vtBC, ad CA, 

ita eft CA,ad CD;& vt CA,ad AB,ita CD,ad DA, & vt 
C B, ad B A, ita C A, ad A D. Sic enim opponuntur quo-
que homologa latera angulis aequalibus , ex praeferipto 
propof.4.huius lib.Non fecus demonftrabitur, fîmilia_j' 

inter fe efle triangula ADB,& ADC, cum anguli ADB, 
ADCfînt re<3i,& anguli A B D, c A D,of tenii îequales, 

■■4.fixti[ nec non anguli BAD,AcD,Atque ideirco fît c vt BD,ad 
DA,ita DA.ad Dc;& vt DA,ad AB,ita DCad CA; & vt 
AB,ad BD, ita CA, ad AD.Si igitur in triangulo reâan 
gulo, ab angulo reéio in bafîn perpendicularis ducla 
fît, &c..Qu,od erat demonftrandum_». 

COROLLARIVM. 

E X hoc manifeftum eft, perpendicularem, qtis in reciangulo 
triangulo ab angulo reito in bafin demittitur, elfe médian) propor 
tionalem inter duo bafis fegmenta: Item vtrumlibet laterum angn 
lum reâum ambientium,medium proportionale inter totam bafin, 
& illud fegmentum bafis, quod cilateri adiacet. 

OSTENSVM eft enim,effe vt BD,ad DA,ita DA, ad DC ; ac 
propterea DA, effe mediam proportionalem inter BD , & DC:ltern 
effe vt CB,adBA,ita BA,ad BD:&'idcirco EA, mediam effe propor 
tionalé inter CB,& BD-Denique effe vt BC,ad CA, ita CA, ad CD; 
ideoque CA,effè proportionalem mediam inter B C, & C D. Quod 
eftpropofitumj . 

XJ. PROBL. 1. PROPOS. 9. 

A DATA reâalineaimpcratampar-
tem auferre_->. 

IM-
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IMPEK.E TVRj vt ex li-

nea AB.auferamus partem ter 
tiam.Ex A,ducatur refta A C, 
vtcunque facieris angi]lum_> 
CAB; & ex AC, abfcindantur A G B 
tôt partes arquàles cuiuslibet magnitudinis, quota pars 
detrahenda eft ex AB,vtin propofîto exemplo très AD, 
DE.EF.Deindeex F, ad B, redra diicaturF B, cui per D, 
parallela agatur DG. Dico AG,effe partem tertiam im-
peratam redta> A B. Nam cum in triangulo A B F, lateri 
FB,parallela fît reéte DG;s erk vt FD,ad D A, ita BG, adl 
GO Componendo igirur,vtFA,ad DA, ita BA^ritad1 

CîAiSed FAjipâiïS AD,eft tripla, ex conftruétione . Igi-' 
tur&BA,ipfîus AG.erit tripla; ideoque AG,tertia pars 
eric îpfîus AB3 quse imperabarur. A data ergo refta li-
nea imperatam partem abftulimus. Quod faciendum_, 
erat. 

SCHOLlViï 
QVOD fi ex AB.auferenda fit purs non aliquota, fed 

que, plures aliquotas non efficientes vnam compleclatur, 
nimirum qus, continent quatuor ■vndecimas ipfius AB,fu 
mend& erunt ex AC, ■vndectm partes tquales nfque ad D, 
punilum, ex quo }J 
ad B,recja duc» 
fur D B ; & huic 33 
parallelaEF, ex 
E, termina qua-
tuor partium, 
Nam AF,erit pats imperata.Erit enim rurfus -vt D A> ai 
AE,ita BA,ad AF.§)uare,& ccnuertendo vt A E,ad A D, 
ita AF,ad AB:Efi autem AE, pars continens quatuor vn-
decimas ipfius AD,ex conftruiïione Igitur & AF, eadem 
pars erit récit, AB.guod est propofitum . Non aliter detra-
hetur ex AB,ps.rs complecljens quotcunque partes ipfius ali 
quotas nonfacientes vnam . 

PROBL. 2. PROPOS. 10. 
DATAM redam lineam irife&am_j 

Ddd 2 » fîmi-

*i.fexti 
b 18. 
quinti. 

XIJ. 
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v. 

A CE B 

fimiliter fecare, vt data altéra re&a feâ:a_, 
fuerit. 

SI T reâa AB, fecanda fîmi 
litcr,vt fecla eft reéla AC,iiyD, 
& E, hoc eft, in partes,qux fint 
partibus AD, DE, EC, propor-
tionales.Coniungâtur data? duç 

line? ad A,facientes angulum quemcunque BAC,& cô-
neftaturrecla BC.Deinde ex D,£,aganturDF, EG, pa 
rallehe ipfi BC. Dico reclam AB, fimiliter effe feâam in 
F,8f G,vt eft fe&a AC,inD,cV E. Nam a vt AD, ad DE, 
ita eft AF, ad FG. Proportionales ergo funt partes A F, 
FG,parnbus AD,DE.Quod il ducaturDH, ipfi F B, pa 
railela,fecans EG,in I;k eritrurfus, vt DE, ad EC, ita_, 
DI,ad IH,hoc eil,ita FG,ad GB; c quôd FG, ipfi D I, & 
G8,ipfiIH xqualis fit. Quare proportionales qiioque_, 
erunt partes FG,GB,partibus DE, EC. f ademque ratio 
eft de pluribus partibus,fi exE,& C, ipfi AB, parallèle 
agantur, &c. Itaque datam rectam lineam infeclam fi-
militer fecuimus, vt data altéra recla fecla fuit. Quod 
faciendum erat. 

SCHOZTVM. 
E X hoc problemate colligi poteft facilis admodum via, 

ac ratio diuidendi lineam reclam datam in partes quot-
cunquc &quAlcs;id,quodnos ad propof.\o.lib,i. factures re 
cepimus,&alta iamvia idem ad propof.40. lib. 1. démon-
Jir animas. Sit enim data refla AB,diuidenda in quinqutj 

partes «tquales . Duffa reffa AC, 
facrente cum A B, quemcunqu<Lj 
angulum CAB ,fumantur ex en 
qnir,que partes tquales AD,DE, 
EF,FG,GH. Quia igitur line a re 

A T irX~M—u ita A H , vtcunque eft diaifa ,fi\ 
ex H,ad B,duc«tur réélu HB,&huic expunltis D,E,F,G, 
paralleh agantur Dl,EK,FL,GM;erit AB,fimiliter diui-
\fa, vt AH, vt confiât ex demonslratione huius problema-
tts . Cum igitur A H, fit dtuifa in quinque partes Aquales, 

erit 
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erit & -AB)tn totidem tquales fartes dritifa . Haud aliter 
influres partes cquales diuidetur eadem recta A B. 

HV 1 C rationi diuidendi. lit.it recîtin quotcunque 
partes tquales.aJtuigi pcjfunt alit non iniucundt.vt pre. 
pof.io lib.' .fumus polliriti,atque ad propof./to.lib.i .démon 
\paa,ïmtts.Sittemm rmfus dataiinea recta AB, diaidenda 
in quixque partes t quales . Du- 5 
catur ex B,reBa BC, vtcunque 
\ftciens dngulum cum A3;Dein 
de ex affumpto punffo D,fiuefu 
pin B,fiue inf>a,agatnr.DE pa-
rullela ipfi A B, ex qua abjcin-
danïur quinque tquales partes 
DF:,VG,GHtHl, IE, ta legctn-
men, VT fi.D;-eft Juprà B, recta 
DE, ex quinque pa'tibus tqua-
libus ccnjlaris,minorfit,quàm AB

y
r»nior vero,fiD, exiflit 

infia B.PoSiremo ex A,per Ejecta ducatur AC, occurrcs 
<pfiBC,m C,puncto,à quo per punUa F,G,H,l,rectt ducan 
tur CX, CL, C M,C N, quai dtc<c d'uidere reitam AB, in 
quinque fartes tqu-tles . Cum enim DE

 t
ftt paralh'la ipfi 

AB,diuidentur EH,& AAt,tntriangulo CA M,prop'ort:o-
naliter,ex fcholio prop f.t. huius lib. Cum ergo E H,fecta 
fit lifariant in I,fecia quoque erit A M,b if.tri a m in N, Ea-
dem rations recta 7>{L,tn triznguloCNL; Qr recta M K, in 
triangulo CMK;{3> ^ecta LY,,in triangulo CLB,fecta erit bi 
fariam.Eft ergo A N,ipfi"NJd;& XM,ipfîML; & ML, <pfi 
LK; f°r L K, ipfiKB, tqualis ; 'te puinde AB,fecta erit m 
quinque partet tquales . S^uod eft propofitum . 

ALITER. Ab extremis pun- C 
élis A ,&B, educantur dut reBz 
BC,AD, inter fe paralleU ; h H eft. A.-=§ 
conftituentet angulos A,B tqual's: 1 

Et ex BC, abfcindâtur quxtuor par 
tes squales BF,EF,FG,G H, vtfint 
tôt partes,vna minus,in quot eft tinta diuidenda; His au-

'tem ex AD, totidem tquales refecentur AI, IK, KL, LM. 
DuBis igitur réélis ~EM,FL,GK,HI, fecâtibus reclam AB, 

Ddd j inN, 
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in N,0,P,Q,dico ipfam A B,feHam effe in quinque fartes 
squales.Cum enim tqualesfint,& farallelt GH,lK,*eriït 
Cr H I,G K, farallelt j Eademque rannne farallelt erunt 
GK,FL,EM.Quare cum A M,feSafit in quatuor tquales 
fartes,erit & AQ, fimiliter in quatuor partes tquales di-
titja,vt confiât ex demonftratione huius 10. propof. Eadem 
ratione diuifa erit & B N, in quatuor partes tquales , to 
quod BH,in totidem es! partes tquales diuifa. Square cum 
tam AN,quam Bgy,tqualisfitfingulis partibus NJ), O P, 
PQjerunt omnes quinque partes AN,NO,OP,P g^QB, in-
ter-Je tquales . Quod eft propcfitum . 

ALITER. Prtfaretur Prius inftrumentum huic rei ac. 
commodatum in hune modum : Duéïts duabus réélis inter 

fe parallelis vtcunque ÇD, EF ; ex 
vtraque abfcindantur partes inter 
fe tquales quotcunque , fultem tôt, 
in quot partes diuide.nAa proponi-
tur linea,$>bina puncla correfpon-
dentia lineis réélis iungatur.Dein-
de bénéficia circini capiatur longt-
tudo reéit AB,diuidendt,eaque ex 
aliquo punfiq linet C E, vt ex E, 
transferatur in inSiruntentum ad 
puncîit l,illius linet tranfuerft,qut 
tôt fpatia terminât, in quot partes 
linea proponitur diuidenéa, quaiis 
in exïplo eft r 'eéla G H ;ca enim in-

cludit quinque fpatia ,Po(lremo ex E, adl, reéia ducatur 
El, quam dico diuifam effe in quinque tquales partes. 
Cum enim GK, H L , tquales fint, & parallelt ; b erunt 
quo^urGH. KL, farallelt. Eodemque modo omnes linet 
inter reclas CD, EF, inter fe parallelt oslendentur . Qua. 
re , vt ex demonsrratione huius 1 o..propof. liquet,qncmad-{ 
modum EG, diuifa esi quinque partes tquales, ita fimili-
ter in totidem diuifa erit E I. Nam fi puné~lum E ,[um-
ftum nonfnerit idem quod E , vel C, producenda eii I E, 
donec cum FF.,vel DC,coeat.Tunc enim vt tn hac lo.pro-
fof frobatum eii , erunt r ecl.% E I, E G, fimiliter diutft. 

Quod 
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Quod fi forte lE, nec cum F E , nec cum D C, concurrat, 

[fed unique fit parallela,* erunt fingult partes relit. El, fin 
\gulis partibus relit EG,tqu*les.ob parallelogramma inter 
\Çarakelasinclufa . Cum ergo omnes partes reHtEG,fint 
iquales, erunt quoque omnes partes relit El,tquales. Si igi 
ttr bénéficie circinifingult pertes linet El,transferantur 
inreBam propofitam AB,ipfi El, squale m, diuifa erit & 
Aijn quinque partes tquales.Quod eft propofitum. 

ES T autem nonnunquam neceffe lineasparalltlas ex-
tn inftrumentum producere.Vtfi eadem line* trasferatur 
abU, ufque ad N,punfium linet GH, protraéît, erit quo-
quettf N , diuifa in quinque partes tquales. Vt confiât, fi 
duatur ex M, ipfiEG^farallela , u/que ad reBam G H : 
Vel JiNM, producatur, donec cum G E ,produBa comte-
niât, ftuodfi lima diuidendafueritadmodumbreuis, ac-
cipiekït erunt partes parallelarum CD, EF, minores,r$rc 
Si vprelineafit longiufcula, iitidenda, in paucas par-
tes tqu de s ; transferri poterit in duplo plura fpatia , uel 
intriploilura , uel quadruplo plur*,&c.Na duo,uel tria, 
uel quattor fpatia,t&c.dabunt unampartem.Vtfi dintden 
da fit in vespartes,transferaturqi in fex fpatià,dahët duo 

[fpatia ttnMn partemifi transferatur in quindecim fpatia , 
dabunt qu,nque fpatia unam partem,propterea quod qui» 
que fpatia conficiunt tertiam partem quindecim fpatiorU, 
Sic fi line a liuidenda in duas tquales partes transferatur 
tn oBodecin, fpacia, dabunt nouem fpatia unam partem ; 
quippe. cum nouem fpatia conflituant fitmifiem oBodecim 
\fpAttorum:Q; fie de esteris. 

EODEM modo,adfimilitudinem huius propofitionis,li 
cebit nouis faeili negotio fequens problema, quod non rato 
à Geometris adhibetur,demonftrare.quod eft etujmodi. 

DATAM re&am fecare in duas partes, 
qu£ habeantproportionem quameumque 
datam . 

SIT fechnda feBa AB, in duas partes, çfut habeant 
proportionë inter fe,qu* riBs C,& D.Ex A,ducatur line» 

' D d d ■ 4 • 

J4./>nr. 
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s.iftxti 

AE,faciens awgulum A,quen?cumque , ex 
qua abfcindatur recïa AF,iffi C,& FG,if~ 
fiD,&q <al<s: DuAa deifide G B, ducatur ei 
fer F,parallela FH, Dico AB-feBum ejfe in 
H,fecun duni profurtionem C,ad D. Hoc an\ 
tem manifeftum eft , a cum fit, vt A F, ai 
FG,atque adeo,vt C,ad D,ita AH,adHi. 

POSTREMO i/jferetxus huicloco tbeorema qucd-
df,m ad linearum etiam fecttones fertinens,de]umfiifm tx 
Federico Comrnandino in lit/ellum Archimedis de ijs, qn 
vehii'tmr insqua: Nimrrum , 

S 1 tiiiae rettx iineae fecëtur in binis pan 
élis proporrionalkcp t Erunt quoque iiver-
médire feCsiones in eadem proportia3e_-> 
cum frgmentis duobus. 

SECENTV& reH.tAB, CD.poportio 
nàl;;e*in biais funBis E,F,& Gfl,itavt 
fit AE,ai EB-,ficHtCG,ad GD ; .tem AF, 
ad FË,vf CH, ad HD. DicofeBones inter 
médias FF,GH,fri.fortionales jusque effe 
tumrdaobusfiegmentts FB,HDyjel cil duo-

ËusAE,CG,h#c eff,ef 'FS,ad EFivt HD,ad GM.ItemAE, 
ad EF,vt CGjitd GH Cum enim fit,vt AE,adEB,i/a CG, 
adG 'D, erit componenio,vt A B, ad EB, itaCD,ad GD. 
î'te-m ciit*fir,vt AF,4dFB,it,i Ch',ad HD^eiitcomfonen 
do,vt AB,ad FB,itn CD, ai HD, é" tonuertendo vt F B, 
ftii AB,ita HD,a d C D. ïtàque cumfii,vt FB, ad AB,ita 
HD, ad C D ; Et vt AB ad EB,tta CD , ad GD:b Erit ex 
tqH9,vt FB,èd EB,ita HD,ad GD,Et conue'tendr,vt FB, 
ad FB,iia GD,aà H D: Et fer conuerfionem ration,s,vt EB, 
adEF,it,t UD,ad GH.,& dtUidendo,vt FB,ad EF,ua HD, 
ad GH,€jjod. cft.fr imum. , ... 

R y K VT S", quia, eft , vt A S ,-ttd Bit, ita CD,ad GD, 
Et vtEB.adE F, ita G D , ad G H ,vt eftenfum eft; erit 
txtquo, vt 4 £, ad E F, tta C G ,adG H , Quod esl fi-
cundum.  —,— »—* 

BRE-
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&
ifexé 

bi.ÇexA 
c^o.prh 
cU fexti 

BREVIVS idem demonftrabitur hoc modo.Coriuenu.nt 
duo puncla A , & C , in vnum,vtfiat angulus B C D, vel 
BAD,iungantur que recta DB,IiF, G F, Shtia igitur pcni-
tur,vt AE,>id EByita CG%*d GD, a Par a lie laerit.G E, ipfi 
DB.Ulirfus ,cum ponatur, vt A F,ad FB,ita CH ,*J H D; b 
Parallela en! quoque H F)tp;i DB.c Quare & GE3H F, in-
ter fe paralieh erunt: Ai: propterea à erit.vt A E , ad EF , 
ita CG.ad.GH.Quod est fecundum. 

EODE M t)iodo,f. puriBaaxtremaÈ.:D conueniaut 
in vnum, &c.oilenden;us e,jfe,vtt B F , ad EF,Ua H D, ad 
GH,(? conuertendo,vt EF,adFB,ita GH,ad,HD. Quod: eft 
primum, . . ■ _ 

I D E M verum es?,fi tnagnitndinet ÀJ3,CD ,fint 
diuerfr,vt y g. AB, Superficies.& CD,linea , vel corpus, vt 
ex p-iori demOnftruttone constat. 

SED ncqns omittendum videtur hoc loco theorema 
qxoj, J'equitur. 

SI linea reéta fît fecla in quotcunque_J 
partes Arirhmedce proportionales, & aîia, 
reda fecetur in totidem partes, quœ eafdé 
inter le, qua» iilae proportiones habeant: 
erunt quoque partes huius lineae Arithme-
tice proportionales. 

R E CT A, .linea J!B, feèla A C I D K , 
fit tn partes A C , C D , D B , A' 1 M ' 
An thruetice proportion Aies,hec G I< H M 
eft habentes eundem excejfum; .E1. 1 ' M •' 'j? 
e Secetur au tem reBa E F , in S . 
partes EG,GH, H F , Mis pro-
portionaleS.Dico has partes etindem quèqfiiabere exceffum, 
hoc e(l,Anthmetice effe proportionales .Stt .n. CI, ipfi A C, 
J&> DK,ipfi Cr>,&q.ualis:vt 1D,fit excéjfits inter CD, A Cj 
& KB,exceffits inter DB, CD, atque adeo ipfi IDi^^ttalis. 
Stt quoque GLJpfi,ÉG,& H M ,ip/ï GH, iqualts; vt L H , 
exceffits fit inter GH,EG, & M F, exce/Jks inter H F , & 

eio.f'X' 

GH.pro-« . , ! L_ 
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GH.Prcbandum efl,excejfus LH,MF,tquales ejfe. Quonia 
igitur eft,vt AC, ad CD, ita EG, ad GH,erit permutât;do 
quoque vt AC, ad EG,ita CD, ad GH. Item quoniam eft , 
vtCD,ad DB. ita GH,ad HF,erit qucque permutando,vt 
CD,ad GH, ita DB,kd HF.Atque ita fi plures fuerint par 
tes,habebunt femper partes Unes. AB, ad partes linet E F , 
\fi~nguls ad fingnlas,eandem p'oporttonem, quamuis parles 
vmus Unes, nonfint continueproportionales.ltaque cîi fit, 
vt CD,ad GH,ita AÇ,ad EG,hoc eft,ita Cl.ad GL ,3. erit 
quoque reliqua ID,ad reliquam LH.vt tôt a CD,ad totam 
GH.Rurfus quia eft,vt D B, ad H F ,ita C T>, ad GH,hoc 
eft,ita DK.ad HM,b erit quoque reliqua KB, ad reliquam 
M F ,vt tota DB, ad totam HF,vel vt ablata DK,ad ab-
latam HM, hoc eft, ut CD,ad GH.Erat autem quoque ID, 
ad LH,ut CD, ad GH. c Igitur erit vt ID, ad LH,ita KB, 
ad MF.Eft autem ID,ipfi KB,tqualis.à Igitur & EH, ipfi 
MF, tqualis erif.atque tdeirco EG, GH, HF, Arithmetice 
proportioaales erunt, cum txcejfus habeant squales,Quod 
eft propofitum. 

HOC theorema nullo modo 
conuerti poteft. Non enimfequt 
tur,fi dus Unes fecJt fint in par 
tes Arithmetice proportionales, 
partes vnius halere eafdë pro-
portiones , quas paries alterius 

hahent.Namfi linet Et",ficundapars Sîatuatur G M, ita 
vt excejfus inter EG, G M,fit LM. Dein de ipfi G M,poft M , 
fumatur portio ipfi GM,squalis,eique adijciainr idê excef-
fus LM, fient très partes Arithmetice proporttcnales in li-
nea EF,&tamen non habent eafétm proportiones inter fe, 
quas habent partes Unes AB;â qurppe cum minor fit propor-
tio EG,ad GM,quam EG,ad GH,hoc eft,quam AB,ad CD. 

INFEBIVA htnc aliud hoc theorema. 

SI dux linea? inœquales ad alias duas eâ 
dem habeât proportionem3minor ad mino-
i-em3&maior ad maiorem, erit quoque ex-

ceflus 

A- XX) K B 
Xx iK_ 
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cefîus priorum ad cxccfîum pofteriorum3yt 
priorum vna ad vnam pofteriorum. 

V T in fitperiori figura , quoniam erat, Ht AC, adEG, 
hoc eft,ut CI,ad GL,ita CD,^d'GH;oftenfum eft ita quoque 
ejfe exceffum lD,ad excejjum LH, ut CD, ad G H, Itaque 
\fi AC, CD,fint dupU,aut dimidiatt partes ipfarum E G, 
GH,erit\quoq;lD,dupla,uel pars dimid'uta ipfius LH^c. 

EX his quoque hoc problema abfoluemus . 

LINEAM rectam datam in quotuis par 
tes Arithmetice proportionales fecare. 

S IT enim relia EF,fecanda in très partes Arithmeti-
ce proportionales.Sumantur très reS& AC,CD,DB, quomo 
docunque Arithmetice proportionales componentes reBam 
lineam A B . Si igitur data re3a EF,» fecetur fimiliter in 
G,H,ut AB Jn C D ,fecta eft,erunt partes E G, G H, H F. 
Arithmetice pr oportionales,ut demonSiratum eft. 

HAEC omnia uera etiam fin/ in numcris,t& ia quibuj 
uis alijs magnitudimbus, cum femper eadê fit demoflratio. 
Atque ex bis defumpfimus in lo.regu/a proportionalitatis 
Arithmetice poiiremam rationem dtfttibumdi datù nume 
rum in quotuis partes Arithmetice proportionales. Nâ per 
eam diuiditur datus numerus in partes, que. eafdem habët 
proportiones,quas ajptpti mtmeri proportionalitatis Arith-
tr>etic/t,cum femper fiât utfumma ajjkmptorum numerorst, 
md datum numerù , ita finguli numeri cffumpti ai altud. 
Hinc enim ft,numeros afjitmptos cum partibus datit.ume-
rtinuëtis tandem Labere proporiionem.Qun.re vt hic oflen 

\futn ts7,partes inûenik funt Arithmetice proportionales. 

PROBL. 3. PROPOS. 11. 
DVABVS datis redis lineis tertiam 

proportionalem adinuenirc' 
SINT du.rrcfte AB, AC.ita difpofit3s,vt erÏÏciant an-

suium 
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xl-fextt 

I by.quin 

gulum AAquemcunque, fitque 
ihûémenda ÎÎIi s tertia propor-
tionaIis,fîcut quidé AB, ad AC, 
ita A C, ad tertiam.Producatur 
AB,quam voîumus effe antece-

dentem,& capiatur BD,çqua!is ipfi AC, quae confèques. 
effe debet,fiue media.Deinde ductà refta BC, agatur illi 
ex D, parallela D E ,occurrens ipfi AC,producbe in E. 
Dico CE, effe tertiam proportionalem ,hoc eft, effe vt 
AB,ad AC,ita AC,ad CE. Cum enim in triâgulo ADE, 
lateri DE,paraliela.fit reéta BQa eritvt AB,adBD,ita_, 
AC ad CÉ: b"Sed vt AB-,ad B D , ita eadem AB,ad A C, 
aequalem ipfi -BD.Vtigitur AB,ad AC,ita A C,adCE: 
quod eilpropofîtum. Duabusergo datis reclis lineis, 
tertiam proportionalem adinuenimus. Quoderatfa-
ciendum. 

S C H O L I V M. 
ALITER idem demonslrabimus , hoc modo. Dus récit 

dats AB,BC,conflit uantur ad angulum rectum ABC, &> 
coniiigatur recta AC.Producta au-
tem AB,antecedïte, ducaiur ex C, 
ad AC.perpëdicularis CD,occurres 
ipfi AB,pred,ucîs in D. Dico BD,ejfe j 
tertiam proportionalë.Cum enim in\ 

triangulo ACD,angulus ACD fit reclus,'& ab eo ad bafin 
A D, dedulia perpendicularis CB;eritper corcil,propof. 8. 
hutus lib.BC,media proportionalis inter AB,&BD,hoc eft, 
vt AB,ad BCftta erit B C, ad BD, ghfodejl propefitum, 

INVENTA autem tertia 
linea cotinue proportionali,fipri 

A B X> 

À-
13'-
O 
D • 

ma m omiferis,ô> duabus ter 
tiâ inueneris, habebis quatuor li 
neas cotinue proportionales.Vtfi>. 

l'iris A,& B,adinueniatur tertia proportionalis C,& dua 
bus B,& C,tertia proportionalis D,erunt quatuor Unes. A, 
B,C,D, continue proportionales. Vadem arte reperietur 
quint a proportionalis. fexta,feptima, ottaua; & fie in in-
finitum . 

 . . 1 
EXPE- i 

SCD LYON 1



L-I- B E %, VI. 7Q 
EX P E DITIV S reperie 

mus quotlibet lineas commue 
propcrtitnales in data propor-
tione,hoc modo.Sit primum da-
ta proportio Unes. A,maioris ad 
minorem B. Circa reclam C D, 
ipfi A,tqualem defcribatur cir 
culu'CEDF,in quo applicentut ^ g 
DE,DF ,ip(iB,tquales. Appli-
tata autem régula punctis JE,F, JM <L O 
ducatur recla EG.qut ad CD, perpendtcularis erit. Cum 
enim recta DC,psr cenfum tr&nficns fecet arcum ECFfi 
fariam , ( ablatis enim tqualibus arcubus D E, DF, ex [e 
micirculis tqualibus DEC,DFG,rel:qui areus C E , C F, 
tquales erunt.) fecabit eadem &• reclam ductam E F , bi-
fariam, per ea, qui tn fcholiopropos.ij. lé. jf oilendîmm. 
a Igitur rjy ad angulos rectos. Et qucniam , (idiice*etur .t 
ita EC, b angulus ad E, in femicirculo reclus effet ; e rit ex 
coroll.propof. a. huius lib. D E , média proportionalis inter 
CD , D G : ac proinde D G , erit tertia proportionalis if fis 
CD, DE,hoc eft,datis duabus A , & B . QuodJi ex D , per 
G,arcus defcnlatur.fecans relias DE, DF,in H, f\appl 
cataq. régula u t pun-ffa H,I,ducatur recla HK; erit D K, 
quartupropertionp.lis. Nam pr opter angulos H DG , IDG, 
(qui c ob tquales areus EC,FC .tquales funf) d areus HG, 
IG,tquales erunt;ao prcpterea, ex fcholio propof ij lib.3, 
reita duita Ht, hifariœm.fecabitur in K ; e ideoque ad 
angulos rectos, i Farallelt ergo funt EG, H K. g Vtig;(ur 
recla ED,ad DG,ita erit Y>H,hoc eft,DG, ad DK. Suit er-
go quatuor linet CD.DE, DG, DK, continue propcrtiona 
les. Quod fi ex D , per K , allas areus defcribatur fecans 
ridas DE. D F, inuenietur eadim arte quint a proportio-
nalis,atque ita in infinitum . 

D E IN D E fit data p-oportio linet B,minoris ad ma-
iorem A. Duilis duabus rect's ÙC,LM, ad DL, perpeidi-
cularibus,abfcindantur récit DN,LO, minori B , tquales, 
applicataque régula ad punit a O, N , ducatur- recta N F. 
hqut ad DC, perpendicularis erit, i cum fit parallela ipfi 

DL. 
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7$>8 EVCLID. GEO M. 
DL. Sumpta Aeinde recla DC,tquali ipfi A,maiori, deficri 
batur ex D,per C,areus [écarts reclam NP, in P , extenda 
turque ex D, per P, recla DPT, erttq. DP,ipfiDC, hoc eli, 
ipfi A,tquaits. Abfiifik quoque LQfipfi ÙC, tqnali,appli 
cataq.adpunila Q,C,regula. ducatur recla CR , qut ea-
dern ratione ad DC,perpendiculartserit,& ipfi Nf,par al-
lela. a Et quoniam eft,vt ND,ad DP, hoc eft, vt B , ad A, 
(quod ND, DP,ipfis B, A , accepte.fint tquales ) ita C D, 
adD R, hoc efi,ita DP,ad DR; erunt très récit NJ) , DP, 
DR,continue proportionales j ideoq DR, ipfis B, A, tertia 
proportionalis erit. Quod fi ex D, per R , areus defcribatur 
fiecans DC,in S,&récit DS.tqualit auferatur LM, appli-
cataque régula ad punila M,S,reSa ducatur ST,erit DT 
quart a proportionalis.Nam eadern ratione erit ST,ipfi CR, 
parallela,&ad DC,perptndicularis. bShiare erit,vt CD. 
ad DR,hoc esl,vt A,ad DR,ita SD.id eii,DR,ad DT.Sunt 
ergo quatuor linet ND,DP,DR,DT,continueproportiona 
les. Quod fi ex D,per T, alius areus defcribatur fie ans re-
clani DC, protraclam , inuenietur eadern «rte quintapro 
portionalis,atque ita in infinitum. 

E X his fine magno labore 
inter duas reclas datas repe 
riemus duas médias proportio 
nales , non qutdem Geometri 
ce omnino, fed quafi attentan 

■Q do , & praxim ipfarum ite-
rum atque ittrum repetendo, 
donec id, quod qutrimus, ajje-

T quamur. VtfiinterCD ,VK, 
inueniendt fint dut médit 

proportionales, deferipto circa maiorem C D , circule CE-
DF,ertgemus ex K, ad C D, perpendicularem K H , duce-
musfy DH,ea lege,vt ex pttncjo E, (vbi DH, circumfiren 
fit occurrit) perpendicularis ad DC,demiffa EG , auferat 
reclam DG,reBs DH,tqualem, hoc eft, vt areus ex D.per 
H,àefcriptus tranfeat per picclum G. H»c enim facie,erunt 
DE, DH, i»;er CD,DK, médit proportionales . Nam vt 
oftendimus,eft vt CD,ad DE,ita DE,ad DG,ex ceroll.pro-
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pof.Z.huius Itb.&Etvt DE, ad DG , ita D H, hoceft,DG,r z'veh^ 
ad DK. Sunt ergo quatuor redt CD,DE, DH, DK, conti-1 +■./**«' ' 
nue proportionaics,ac proinde DE,DH,inter CD,DK, me 
dix proportionales funt. ÎJuod fi récit DH,DG,comperian 
tur non effe squales,/! quidem DH,fuerit minor,eleu»nda 
erit D H, magis;fivero maior, m agi s deprimenda , donet 
dejrehendantur tquales DH, DG. 

PROBL. 4. PROPOS. 12. 
T RIB V S datis redis lineis, quartam 

proportionalem inuenire. 

SIN T très linea; reclas A B , BC, AD, quibus inue-
nienda fît quarta proportionalis; fîcut quidé AB,ad BC, 
ita AD,ad quartam Difponantur prima; duae AB,BC,fe-
cundum lineam reclam , qua; fît AC : Tertia vero A D, 
cum prima A B, faciat angulum A, ^ 

3uécunque. Deinde ex B,ad D.recla 
ucatur BDjCm per C, parallela du-

catur CE,occurrens reclae A D, pro-
duâavn E,pundo. Dico DE, effe_> j ■ C 

quartam proportionalem.Cum enim in triangulo ACE, 
lateri CE, acla fît parallela BD; b erit vt AB, ad BC, ita 
AD, ad D E. Quare DE, quarta eft proportionalis ; ac 
propterea,tribus datis reclis lineis,quartam proportio-
nalem inuenimus.Quod faciendum erat. 

S C H O i I V M. 
. ■ .. V 

H ITï C facile elicimus,quonarn paSo,da-
tis duabus redis lineis,dut alit in eadern cum 
illis proportione reperiri poffint. Si enim data 

\fint dut rcds linet A ,B , in quacunque pro-
portione, fi tertia qutlibet accipiatur C , fe et 
quarta proportionalis inueniatur D , -Jt fit 
quemadmodum A.ad B,ita C,ad D-.ftclnm erit,quodpre-
fonitur. Eadern arte inuenientur [ex linet, cdo , decem 

~ " duo-

ABCD 

b2.ft*t. 
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duodec'im, &c. quarum bina femper tandem babeant pre- j 
porticnem. 

O St EN DE M V S etiam cum Pappo fequens prcblf 
ma. Videlicet, ' 

T 11 IB V S datis reélis lineis, quartam 
inuenire, qua; fit ad tertiam, vt prima ad 
fecundam. 

S I Ti^T très récit AB,BC,CD,epor. 
^ teatq. inuenire quartam , qut, ad C £>, 

tertiamfit,vt AB,primà ad BC,fecun-
>\. dam. Difponantur primt dut AB, BC, 

•tn 4ireéium,vt fttctantreclamAC;Ter-
tia veh CD,cum ferunda BC', faciat angulum C , quem-
cunqv.i. Deinde ex B,ad p,recla ducatur BD , cui per A, 
faraPtl* ducatur-AE,»cc»rrens rtêît CD,preducit in E. 
D'co ED,ejfe quart,am,hvc efl.efje ED,ad DC, tertiam, vt 
eft ÂB, prima ad BCyfccundam . Hoc autem manifeftum 
eft, a cum A C, EC, prepertienaliterfecentur in B, & -D, 
punftts. » . 

j ALITER. Ex fecunda C B, fiât prima, çr ex prima 
bl2.fex

;
AB,fiatftcu'tda,b Ht que•inutniatur tribus CB, BA,CD, 
qaartkproporttcnalis DE: Vt fit fecunda C S, ad primat» 
BÀ,vt tertia CD,'ad quittant DE. Ent enim & coriuer. 
tende AS,pnma ad BC,fecundam,vt DE, quarta ad CD, 
iftrtiam . ''! 

- PROBL 5. PROPOS. 13. 
D V A B V S datis redis lineis, me-

diam proponicnalcm adinuenire. 

S [ N T àrxT reftje AB, BC, qiïïbus 
medu ir.cehienda eft proportionalis , 
difpôStas iecïindum lmeam reûam AC. 

Ê ji C Diuifa AC,bifariam in E,ex E,centrb, & 
interuallo Ë A,vel EÇ, femicirculus de-^ 

feribatur, | 
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fcribatur ADC: Deinde ex B,ad AC, perpendicularis e-
dueatur BD, ad circumferentiam vfque . Dico BD, efle 
mediam proportionaleminter AB,&BC. Duftis enim 
reâis AD, CD ; a erit angulus ADC, redtus in femicir-
culo. Cum igitur ex angulo re<So ADCjtrianguli reâan 
guli ADC,dedu£ta fit ad bafin ACperpendicularis DBj 

: erit per corollarium propof.s. huius lib. BD,media pro-
j portionalis inter AB,& BC. Duabus ergo datis reâis li-
jneis , mediam proportionalemadinuenimus. Quod erat 
faciendum. 

ducitur ad circumferentiam vfque, mt- [ I [ ! ; 
diam effe proportionalem inter duo dia- ^ X> .E Ci C 
metri fegmenta , qui a perpendiculari 
falia funt. Detur enim femicirculus A.BC,&" 'Xpuniio D, 
diametri AC,ducatur ad circumferentiam recla DB, per-
pendicularis ipJîAC.Dico DB,eJJe proportionalem mediam 
inter AD, & DC : Id quod liquido conHat ex demonitra-
tione huius problematis.Si enim ducantur réels. A B , CB ; 
h fiet angulus ABC

3
refîus,§luare per coroll.propof.%, con- bj 

ftat propofitum. F.adcm ratione erit perpendicularis EF', 
média proportionalis inter AE,& EC. Item GH,inter AG, 
& GC,alque eodem modo de elijs quibufeunque dicendum 
es~t,quiL ex qutbnfuis punciis diametri ad ipfzm diametrum 
perpendiculares ducentur. 

§iy A N D O miner data li-
nea eft valde exigua,fecabit per-

circumferenttam in D. Square vt 
exqutfitius tune punUum D , in-

E e e ita 
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ita vt eandem proportionem ha-
beat AB, ad BF, quam BE, ad 

JT^ BC.Ac tandem circa EF,circu-
/ "S. lus defcribatur fecans BD,in D: 

f f M \ eritq. BD, média proportionalis 
A ' ' -p TîC* £ inter BF, B E , vrin hoc fcholio 

demonftrauimus . Dico eandem 

i zië.fex. 

i bjj.fex 
! ci^-fex 

ejfe mediam proportionalem in-
ter AB,BC. Cum enim fit vtprima AB, ad fecundam BF, 
ita tertia BE,ad quartam BC; a erit reBangulumfub AB, 
prima,& BC,quarta,&quale reffangulo fub BF, fecunda, 
& BE,tertia. b Sed hoc aquale efl quadrato BD. Igitur & 

' illud. cS^uapropter BD.media proportionalis eU inter AB, 
BC. Non autem te moueat,quod citauerimus frepofi.16. &• 
17.huius,qui ncndum funt demonflratéi: quia htc démon-
Sîratio cum fua conHruBiene dijferri potefl pojl propof. 17. 
huius,ita vt nullum periculum fit petitionis principe ut 
Philofophi loquuntur. 

EX PELETARIO. 
DATA re&a linea,aliam re&am3(qu£ 

minor non fit,quam dupla illius)ita fecare, 
vt data re&a fit média proportionalis inter 
fegmenta huius. 

, -—». SI T data reBa AC, &• diuidenda 
//\\^ proponatur recla AB , (qui minor nuit 
1/ 1 >v \ fit, quam dupla ipfius AC,fed vel du-

■ . ^ pi a, •vel.maior ) ita ut inter huius fe-
" gmenta, média proportionalis fit A C. 

Difponantur reBi. AB,AC, ad angulum reclum BAC , & 
diuifa ABfbifariam in. D,ex D, centre , interuallo autem 
DA,vel DB,femicirculus defcribatur AEB.Deindeper C, 
ducatur ipfi AB,paralhla CE,fecan^,vel tangent circum-
ferentiam in E,punélo: (Secabit autem neceffario C E, cir-
cumferentiapi ,vel tanget. Nam fi minor fit quàm ditni-
dium reBi AB,hoc eB,minor, quàm femidiameter ad an-

c gulos 
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gulos reclos ereBa ex D ,fecabit circumferentiam ; lange* 
aute;n eandetr, circumferentiam ,fi iqualis fit dimidio re-
cta ABjioc eft,iqualisfemïdiametro ex D , ad angulos r#A 
Bos eduBi.Cum ergo pofitumfit, AC,non e(fe maiorem di-
midio reBi A B, fecabit neceffario A C, cir citmferentia;n, 
aut tanget.') à quo demittatur ad AB,perpendicularis BF. 
Dico AC, ejfe mediam proportionalem inter fegmenta AF, 
FB. DuBis enim reBis AE, BE, erit vt iam eft demonflra-
tum , ex coroll. propof.%.huius Hb.EF, média proportiona-
lis inter A F,&FB. a Cum igitur EF, iqualis fit ipfi A C 
eo quod par allelograr.tmum fit ACEF ; ( £jl enim CE, ipfi\ 
AF,parallela per confiruBionem, b & AC, pfi EF,propter' 
angulos reBo; CAF,ér EFA,) erit (j> AC, média propor-
tionalis inter AF,&FB. Quod eft.propefiium, 

THE OR. 9. PROPOS. 14. 
AE QV A LIV M & vnum vni aequa-

lem habentium angulum , parallelogram-
morum,reciproca iunt latera, quse circum 
squales angulos. Et quorum parallelo-
grammorum vnum angulum vni anguio 
squalem habentium reciproca funt late-
ca,quse circum squales angulos ; illa funtj 
œqualia. 

SI N T duo paralielogramma x-
qualia ABCD, 5EFG, habentia angu-
los ABC, EBG, squales . Dico latera 
circum hofce angulos effe reciproca, 
hoc elr,efle vt AB, ad -SG , ira H J5, ad 
BC. Coniungantur enim paraiielo-

1 lp gramma'ad angulos squales, ita vt 
E AB ,3c BG, vnam efEciant lineam re-

ftam. Quo fa<3o,curn ànguU ABC, EBG/fintxquaks, 
crunt 8cBB,BC,\m refla lineajVtad propolii j.hb.i.ex 

— ' j"— 

E e e 2 Proclo 

a 
mi. 
biS.^ril 

xa;. 
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Proclo demonftrauimus. Producanturj 
iam DC,&FG, doneccoeantinH.Quo 
niam Igitttr aequalia funt parallelogram -
ma DB,BF: a erit vt DB,ad BH,ita BF,ad 
idem BH;Sed vt DB,ad BH, b ita eft AB, 
bafîs ad bafîn BG, quod parallelogram 

lJfma fînteiufdem altitudinis 5 & fîmiliter 
* vt BF,ad BH,ita eft bafîsEB,ad bafînBC 

Igitur vtAB,ad BG,ka eft EB.ad BC.Quod eft propofîtû 
E CONTRARIO fint iam latera circa aequales 

angulos ABC,EBG,reciproca, hoc eft,vt AB,adBG, ita 
EB,ad BC. Dico paralielogramma DB.iîF, effe sequalia. 
Fafta enim eadem conftruâione; cum fît, vt A B , ad 
EG.ita EB,ad BC: c vt autem AB.ad BG,itaDB,ad BH: 
& vt EB,ad BC,ita BF,ad idem BH ,• erit quoque vt DB, 
ad BH.ita BF, ad idé BH.d Atq.idcirco a?qualia erunt pa-
rallelogrâma DB,BF. Aequalium igitur,&vnû vni aequa 
lem habentiîi angulum,&c.Quod erat demonftrandum. 

THEOR.io. PROPOS 15. 
AE A LIV M, & vnum vni squa-

lem habentium angulum 5 triangulorum, 
reciproca lunt latera, qus circum squa-
les angulos. Et quorum triangulorum vnû 
angulum vni squalem habentium reci-
proca funt latera 3 qus circum squales an-
gulos , illa funt squalia, 
A>,,^ SI NT duotriangula_. 

sequalia ABC.DBE, haben-
5/^ \ tia angulos,qui ad B,a?qua-

les. Dico latera circa hofee 
E angulos eue reciproca,hoc 

eft , effe vt A B , ad BE, ita DB, ad B C. Coniungantur 
enim triangula ad angulos œquales, ita vt AB,BE, 
vnam efficiaYitlineam reclam. Quo faéto, cum anguli 
ABC, DBE, fint «quales j erunt & D B, B C , vna recla 

linea. 
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linea, vt demonftratum eft ad propof ! y.lib. i.ex Proclo-
Duéta igitur recla CE , quoniam aequalia funt triangula 
ABC,DBE,a erit vt ABC,ad BCE,itaDBE. ad idé BCE, 
Sed vt triangulum ABC,ad triangulum BCE,b ita eft ba-
fîs AB,ad bafîn BE,quod ha?c triangula eiufdem fint alti-
tudinis;& fîmiliter vt DBE, ad BCE, ita eft bafîs D B, ad 
BC.Quare vt A B, ad B E, ita eft D B, ad B C. Quod eft 
propofîtum. 

IAM vero contra,fînt latera circa angulos squales, 
qui ad B, reciproca,hoc eft,vt AB,ad BE,ita DB,adBC. 
Dico triangula ABC,DBE,effe asqualia.Fada enim con-
ftruclione eadem,cum fît vt AB,ad BE,ita DB,ad BC; vt 
autem AB,ad BE,c ita'triangulum A B C, ad triangulum 
BCE ; & vt DB,ad BQita triangulum DBE,ad triangulû 
idem BCE;Erit vt ABC,ad BCE,ita DBE,ad idem BCE,d 
proptereaque asqualia erunt triangula ABQDBE. Aequa 
lium igitur^ & vnum vni xqualem habentium angulum, 
&c.Quod oftendendum erat. 

THEOR. 11. PROPOS. 16. 
S I quatuor ïcùtx linex proportionalcs 

fuerint.-quod fub extremis comprehenditur 
re&âgulum, squale eft ei,quod fub medij s 
comprehenditur,rec~tangulo.Et fi fub extre 
mis comprehenfum redangulum squales» 
fuerit ci, quod fub medijs continetur, re-
&angulo:ilIs quatuor reétae iines propor-
tionales erunt. 

SINT quatuor re£he proportionales AB,FG,EF, BC; 
vt quidem A B, ad F G, ita E F , ad B C : Sitque refitan-
gulum ABCD, comprehenfum fub extremis A B , B C ; 
reftangulum vero E F G H, comprehenfum fub medijs 
E F, F G: Dico reélangula A C, EG, effe xqualia. Cum 
enim anguh reéli 5,&F,fînt arquales, 8ç fît vt A B, 

ad F G, ita E F, ad B C ; erunt latera circa asquales an-
Ë e e i mios 

XV. 
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gulos B,& F,reciproca.a Quare paralielogramma A C; 
EG,;cqualia erunt. Quod eft propofitum . 

CONTRA vero, fint iam a?qualia reélangula A C, 
EG.Dico quatuor redlas lineas AB,FG,kF,BC,erTe pro 
portionale's,hoc eft,efle vt AB,ad FG,ita EF,ad BC.Cum 
enim xqualiafîntreclangtila ACjEG, habeantque angu-
los squales.nempe reclos B, & F, b eruntlatcra circa_, 
hofce angulos reciproca;ficutquidem AB,ad FG,ita EF, 
ad BCItaque fi quatuor recla; linea; proportionales fue 
rint, &c.Quod erat ollendendum . 

SCHOLIVM 
IDEM verum eft,etiam-

fiparalielogramma AC, EG, 
no fint reélangula, dummodo 
fint &quiangula,ita ut angul, 
diflis réélis lineis comprebéfi 
fint squales. Velttti manife-

A —iJBA-

-m 
B C/ / 

HZ 'a 
\ftum eft in hue figura . Eadè enim prorjus eil demonjlratio. 

THE OR. 12. PROPOS. 17 
S I très réels lines fint proportionales : 

quod Fub extremis comprehendïtiir reclan 
gulum, squale eft ei, quod à média deferi 
bitur, quadrato . Et fi fub extremis com 
prehenfum reclan gulum squale fit ei , 
quod à média deferibitur 3 quadrato 
ills très réels lines proportionales erunt 

JE F D— 

S INT très linea; redl* 
A B , E F, & B C, propor-
tionales: vtquidem AB-ad 
EF,ita EF,ad BG:fitque iv-
clangulum A B C D , con-
tencum fub extremis A B, 
BC,lk quadratû medie EF, 
fit E F G H. Dicoa;qualia 

effe 
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eflere clangulum AQ&quadratum E G. Sumptaenim 
recla F G, quœ asqualis fit ipiî E F, erunc quatuor linea» 
AB,EF,FG,BC,proportionalesjvt quidem AB,ad EF,ita 
FG,ad BQeritque quadratum E G, comprehenfum fub 
medijs EF,FG,propterasqualitatem reélarum EF, FG, a 
Quare reclangulum A G , comprehenfum fub extremis 
ABjBCjxquale eft quadrato EG,hoc eft, redlangulo fub 
medijs EF,FG, comprehenfo : Quod eft propofîtlum. 

SE D fint iam aequalia reclangulum AC, & quadra-
tum EG.Dico effe vt AB,ad EF,ita EF,ad BC.Cum enim 
xqualia fint reclangula AC, & EG ; b erit vt AB,ad EF, 
ita FG,ad BC: c Vt autem FG,ad BC,ita eft EF, ipfi FG, 
a»qualissad eandem BCQuare vt AB, ad EF, ita eft EF, 
ad BC.Si très igitur recla; lineç/fint proporti6nalès,&c. 
Quod erat demonftrandum, 

COROLLARIVM. 

EX pofteriori huius theoremâtis parte eflkitur, quamlibetre-
âam lineam elle mediam pioportionalem inter quafuis alias duas 
rçftas,qu3e comprehendunt reftangulum quadrato illius i'qua'e . 
Ex eo enim quod reâa: AB,BC,comprehendunt reâsngulum sequa 
le quadrato retlx EF,oftenfum fuit,effe vt AB,ad EF,ita EF>ad£C. 
Quare E F, média eft proportionalis inter AB, & BC. 

S C H 

E A DE M omn'tni 
confequuntur, etiamfi A1, 

paralielogramma non JE 
\fint reclangula, dum- j1, 
modo fint iquiangula, 
ita vt EG,fit Rbombus, 
Q» AC , Rhomboides . 
Non enim difsimilis erit in bis demonSlratio, vt figura 
indicat. 

L l B ET hoc loco cum Peletario demonHrare proble-
ma non inutile ad lineas proportionales fpeclans : quod efi 
eiufmodi. 

ni6.fex\ 
ti. 

biô.fex.} 

£ ee 4 SE-
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b>t.fexti 

I cundi. 

SECTA linea recla in duas partes vtcû 
que, alterutram earum ita rurfus partiri in 
duas partes, vt omnes très partes fint conti 
nue proportionales. 

. SIT recla A B, diuifa in CJ 

vtcunque, oporteatque farter» 
C B , ita fecare in duas alias 
partes,vt omnes très partes con 
tinue proportionales fint. Sece-
tur A C , bifariam in F, & 
F G, iterum bifariam in I, ut 
CI, quart a pars fît prims. par 
fis AC; Q> ex B , I, erigantùr 
dus. perpendiculares BF. , I K, 
prima parti A C, squales , du-

caturqve ré&*EK,:ta ut reclangulum IF., coprebenfum fit 
fub AC,frima pàrte,&> réels, IB,compofita ex altéra par-
te BC.& ex CI,quarta parte prim^partis.Et quoniamAC, 
diuifa eil bifariam in F, eique ad dit a. in reBum C£,a erit 
reBangulum fub AB, BC,una cum quadrato ex CF,squa-
le quadrato ex BF:Efi autem reBangulum IÉ,minus reBM 
gulo fub A B , BC, \taa cum quadrato'ex CF'(DuBa enim 
CD,ad AB,perpendtculari,erit reBangulum C E , conten-
tum fub AC,CE, minus reBangulo fub AB,BC: At reBan-
gulum CK,quadrzto ex CF,squale, cum vtrumque quar-
ta pars fit quadrati ex AC; reBangulu quidem CK,b quia 
fie efi reBangulum CK, ad quaivatum ex AC, hoc eft , .td 
reBangulum fub AC,CD,ut CI,ad CA;ac pruinde cum CI, 

\fit quarta pars reBs, AC,erit & C^-jquarta pars quadrati 
ex AC;At uero quadratum ex CF> quarta pars efi eiufd'ê 
quadrati ex AÛ,ex fcholio fropcf.t\..ltb.i.)lgitur minus quo 
q'teterit quadrato ex BF.Si igitur c fiât quadratu reBagulo 
IE, squale,e rit eius lattis minus re'Ba F B , màius autem 
qua FC, quippe cum quadratum >x\FC,squale fit oilehff.m 
reBangulo C k -ac propterea minus reBangulo IE.Sit erÊ°^ 

latu s 
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latus illud F L. Dico partem C B , ita feBam effe in L, ut 
très fartes ACiCL,LB,fint continuepvoportionaUs.~Defcr> 
batur enim ex FL,quadratum FM, reclaque DC,extenda 
tur ad 0,&> latus ML,ad P:fumftifque duabus FGJS^ip 
fi CF,squalibus,ducatur recla GQjfecans CO,in H. Eritq, 
CG,quadratum reBs CF,ob squalitatem reBaruCF, FG. 
Et quia ablatis squalibus FC, FG,sx squalibus FL , FN, 
reliqus CL,GN,squales funt;* & eft CL, iffî HQ, & CM, 
if fi HO,squalis;squales quoque erunt H'S), HO; idsoqut^ 
EtM,quadratum erit reBs CL, Rurfus quia iam reBangu-
lum C§ljComprchenditurfub CL,& CH,fiue CF ,femif]h> 
iffius AC,quàm reBangulum GO fub GN,fîue CL,& GH, 

\f,ue CF,femiffe eittfdem AC,fiue CD; b erunt duo reBangu 
h CJ), GO.fimul&qUalia reBangulo CF, comfrehenfo fub 
endem CL,& CD,qus if fis CH.GH.fimul squœlis eft. ita-
que cum reBangulum IE, quadrato F M squale fit ; ffp re-
Bangulum CK,quadrato CG\éP reBangulum CP, duobus 
reBangulis CS^,GO,fimul:ertt re'jquum.reBanguhim LE, 
comprehenfum fub BE,fi»e A C, fj;1 S L, reliquo quadrato 
HM,squale.6}ttecirca,cum datis tribus rcBis AC,CL,LB, 
reBangulum LEfiub extremis AC,BLj comfrehêfum e.qua 
le fit quadrato H M, médis C L; c erunt iffi très Unes AC, 
CL,LB, continue proportionales . Shtcd eft propofitum . 

I numeris idem problema ita perficietur . Pofteriori 
parti numeri propofiti adijciatur prioris partis pars quar-
ta,ér confiatus numerus in priorem partent ducatur. Hu-
ius deinde produBi numeri quadrata radix eruatur . \'.ï 
fi ex radiée inuenta dematur femiffis prioris partis , r cli-
qua fiet fecunda pars proportionalis, quam fi ex poste", 
riori parte dati numeri fubtràhas, reliqua erit tertia 
pars. Velutifi linea AB,ponatiir jô.pars autem AC36.& 
CB, 40. adijciemus C I^hoc eft,c).quartam partem prioris 
partis 1 6.adCBfid eft,ad ^o.pofieriorem partem,éf confia-
tum-numerum 4$.lineam fcilicet ÏB,in priorem partem f6: 
'fine in linea AC,ducemus, àtq; ex produBo numéro 1764. 
hoc eft,ex reBangulo I£,radicem quadratam eruemus 41. 
pro linèa F L , ex qua fi detrahemus C F ,femiffem partis 
AC,nimirum \ i.reliqua erit pars C L, 24. 'Hsc ablata ex 
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tota pofteriori parte CB,^o-remanebit tertio, pars L B , 16. 
Sunt ergo très partes AC,CL,LB, numeri A B, 76. ht très, 
^6.ZA.l6.continueproportionales.Ex quo confiât, quando 
rœdix quadrata extrahi nequtt ex eo produàlo , problema 
effici non poffe in numeris.Atque hinc intelligentur ea, qus, 
lib.^.in traciatione proportionum prope finem fcripfîmus , 
cum de ortu proportionalitatis Geometrtcs ex Aritbmeti-
ca proportionalttate ageremus. 

SED quando batienus cum Euclide de lineis propor 
tionahbus difputauimus,non alienum erit a aoflro tnjiitu. 
to,de eifdem quoque cum Pappo Alexandrino différere

y
qui\ 

datis duobus terminis ex tribus cuiufcunque Medietatis. 
\Jiue Arithmetics,Jîue Géométrie s^ftue Harmonics,tertiun 
inquirif.Et tn Gecmetrica proportionalitate aliter , quam 
abEuclide failum eft. Hoc autem exequemur fequentibus 
fropofitionibus,quartim prima b se fît 

I-
DATIS cîuabus redis lineis,mediam 

proportionalem in Arithmetica proportio-
nalitate inuenire—». 

5 l\N T datt dus.réels AB, & C,(qus 
per vnitates in. longum difpofîtas hic reprs 
fentantur) inter quas média proportiona-
litate Arithmetica fît inuenienda. Minori 
C,ponatur squalis EH, 0> ex maiore AB, 
abfcindatur alia squalis AD: Diuifo autê 

fegmento BD , bifariam in E
 :

fumatur ipfî\ 
D[E, sqtialis.BG . Dico F G, effe mediam 
Ariihmetice proportionalem inter AB , & 
C.Excedil enim AB,ipfam FG,exceffu BE; 
ey FG,ipfam C,exceffu GH,fiue D E. Cum 
ergo duo excejfus BE, DE, fint squales , ex 
conlirucïiene, liquida confiât reclus AB, 

FG, & C, Arithmetice proportionales effe . 
HINC efficitur, mediam lineam F G , effe femiffem 

fumms ex extremis confl-ats.Cum enim tant AD , quam C, 

'M 

B 

E G 

D H 

A F C 
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ipfiFH,fîl squalis,eritfumma ex AD,& G,ipfius FH,da-\ 
pl.r.Etï autem & DB,ipfius HG,dup!a.i Igitur & fut» m a 
ex AB,& Cjtetius FG, dupla erityac proinde F G .femiffis a 

erit fumms cKtremarum. Quod efi propofitum . 
I I. 

DATIS duabusredisIineis,minorem 
extremkatem in Arithmetica proportiona 
litate inuenïre_->. 

S I Hft in eadem figura , data dus, réels AB, éf F G' 
quitus inueniendafit ter lia miner in. Medietate Arithme-
tica.Ex minore FG^etrahdtilr recla GH,exceffui.BE, quo 
ABfipfatn FG,fitp'érati*au.dis:& ipfiFH.pgnatur squalis 
C.Dico C.effè tertia proportio'taië minorem.Excedit.n.AB, 
ipfam FG,excefju BE;& FG,ipfam C,exceffu GH : qui qui-
dem duo exceffus BE,G H, exconfiruBione, étquales funt. 

DATIS duabus redis lineis,maiorem 
extremitatem in proporrioliaiitate Arith 
metica iriuenir<i_^. 

S I UT in eadem figura data dus reBs C, & F G, qui" 
bus inuenienda fit tertia maior in Medietate Arithmetica. 
Sumalur AE,ij>fi FG, squalis,eique addatur EB , exceffui 
GH,quo FGfipfam C,fuperat,squalis. Dico A B, effe tenta 
proportionalem matoremfita ut très AB,FC,& C,fint pro-
portionales Arithmetice.Nam AB,excedit ipfam ¥G^excef 
fit BE;é> FG, ipfam C,exceffu G H . Cum ergo d'uo exceffus 
BE,GH,ex conftmBionèffint squales, pat et propofitum. 

ITA§TV E â.zt'ts duobus numeris insqualibus 30.16. 
fifemifsis exceffus,nimirum i.minori 16.adijaatur,confia 
bitur médius proportionalis Arithmetice , z$.-jt hic appa-
ret,^o.z^. ib.Vel médius terminus hab.ebitur.fifumms ex-
tremorum femiffis fismatur ; vt in eodem exemplo patet. 
Summa enim extremorum est 46. ©■ tins femiffis 23, mé-
dium terminum conftituit. - — jj-

SCD LYON 1



£/2 EVCLID. GEO M. 

A E 

S / Vero ex minore 16.de/rabetur exceffus tq.rcliquum 
trit minus extremum z.in Medietate Arithmetica, vt hic 
vides, Jo. 16. z. 

SI denique maiori 3 0. adijciatur exceffus 14. conficie-
tur maius extremum ^4~in prcportionalitate Arithmeti-
ca, vt hic patet. 44. 30.16", 

I I I L 
DATIS duabus redis lineis, mediam 

proportionalem in Geometrica proportio 
nalitate inuenire_». 

S I "NJT daurefii. A B, S C, 
tundem terminum B , habentes, 
inter quas inuenienda fit média 
Geometriee proportionalis.Defcri 
pto circa maiorem A B, femicir-
culo AD B, excitetur ex C, ad 
A B,perpendicularis CD ;ér ex 
B, per D, arcus defcribaturfecâs 

AB, in E. Dico BE, mediam proportionalem effe inter AB, 
BC, in prcportionalitate Geometrica : Duclis enim réélis 
AD,BD;* erit angulus ABD, reclus. Igitur ex coroll.pro-
pof. 8. huius lib. recla BD, hoc eft, ipfi zqualts B E, média 
proportionalis erit inter AB, BC. Quod efî propofitum. 

V. 
D AT IS duabus redis lineis,minorem 

extremitarem in proportionalitate Geome 
trica inuenire_^>. 

S 11\T in eadem figura data recla. AB, BE, eundem 
poffidentes terminum B,quibus inuenienda fit minor tertia 
Geometriee proportionalis .Defcripto circa maiorem AB,fe-
micirculo ADB , defcribatur ex B, per E, arcus fecans cir-
cumferentiam ADB,inD,punHo,ex quo ad AB,perpendi-
cularis demittatur DC. Dico BC, tertiam proportionalem 
fie ipfis A B, B E . Duclis enim réélis AD, B D ; b erit 

angu-
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angulus ADB, reBus . Igitur ex coroll.propof. s. huius lib, 
erit BD,hoc eft,tpfisqualis BE, média proportionalis inter 
AB, BC:Id eft, erit AB,ad BE,vt BE,ad BC.Qu.od eft pro-
pofitum . 

V I. 
DATIS duabus lineis redis,maiorem 

extremitatem in Geometrica proportiona 
litate inuenire_-> -

SI NT in eadem figura data reBs CB,BE,eundem ter 
num B,pojfidentes,qiiibus inuenienda fit maior tertia Geo-
metrice proportionalis.Ex\C,termino minoris excitttur ad 
EBjperpendicularis CD,quam arcus ex B,per E,defiriptus 

\fecet in D. DuBa autem reBa BD, excitetur ad eam in D, 
perpendicularis DA,fecans BE,produBam in A.Dico AB, 
tertiam proportionalem ejfe ipfis CB, BE . Quomam enim 
angitlus ADB, reBus efi;erit ex coroll. propofi S. huius lib. 
BD,hoc eft,BE,ipfi squalis,média proportionalis inter B C, 

AB : Hoc eft, erit CB , ad BE, vt BE, ad AB. Quod es! 
propofitum . 

V 11. 
DATIS duabus redis lineis, mediam 

proportionalem in Harmonica proportio 
nalitate inuenire_->. 

S TNT datsreBs AB,BC, 
eundem terminum B,pofiîdêtes, 
inter quas inuenienda fit média 
Harmonice proportionalis. Du-
Ba per A,ad AB. perpïdicula-
ri DE, ponantur squales A D, 
AE,quantscunqtte . Excitetur 
quoque ex C, ad AB, perpendi-
cularis CF,fecans duBam re-
Bam BD , in F, punBo, ex quo 
ad E,reBa ducatur FE,fecans AB,in G. Dico BG> 'fie me-

diam 
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diam îjarmcnice proportionalem inter A B , B C , Hoc eft, 
ejfe A B , primam ad tertia.m B C ,vt AG, exceff'uni inter 
primant AB, ac mediam B G, ad G C ,excejfnm inter me. 
diam B G,& tertiam B C:a Quoniam enim G F, parallela 
eft ipft DE.ob reclos angulos A, C , erit ex fchoiio propof. 
4. huius lib. triangulum B C F, triangula B AD ,fimil<u: 
hoc eH , erit <vt A B , ad AD,ita B C, ad C F ; t& fcrmu-
tando ,-jt A B , ad B C, ita A D , ad C F, hoc eft, ita 
AB, ad CF.Ritrfus ob Jîmilitudinem trtaî/guîoriïifi A E G, 
CF G , b erit vt AE , adAG, ita C F, ad C G ; & pc-r-
mutando vt A E , ad C F , ita A G , ad G C", Er/it autem 
vt AE,ad ÇF,ita AB,ad BC.Jgititr erit quoque AB.adBC, 
prima linea ad tertiam,vt AG,exceffus inter primant AB, 
& mediam BG,ad GC,excejfum inter mediam BG, &• ter. 
tiam BC.Quod eft prepoptum. 

NON detern-.inantur au 
tem tnaghitudines rcBarum 
AD , AE , quia vtcunqise 
fumttntur ftus maiores , fiue 
minores , eadem média B G , 
inuenietur. Sint enim alia s, 
tqttales A K, A L, Duel a au-
tem recla B K ,fecet perpendi 
culurem C F ,,in H , iunga 
turque recla L H: quam dico 
per G, tranfire:Si enim tran 
feat per aliudpunBum,vt per 

M., inter A,fa< G, oftendemus eodem modo. effe vt AB, 
ad BC, ita A M, ad M C. Fient enim rurfus trian-
gula _&qitiangula A L M, M H C ,fi recla eft H U L. Esl 
autem vt A B , ad B C, ita A G , ad,G C, vt cftenfum esl, 
Igitur erit quoque A M. , ad M C ,vt A G , ad A C , quod 
eft ab/ttrdum. Nam c minor eft proportio A M , ad G C, 
quam A G, ad G C; Sed ad bue minor esl proportio A M , 
ad M C, quam ad G C . Multo ergo minor erit pro-
portio AU, ad MC , quam A G, ad GC , Non ergo 
ita eB A M ,ad M C, vt AG, ad GC: ac propterea H L , 
nenficabit AG,in M.F.odem modo non fecabit GC.TranJit 

igitur 
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igitur per G'.atque idcirco eadem média BG,inuenietur per 
recias AK,AL,squales. 

vin. 
DATIS duabus redis lineis, mino-

rem extremitatem in Harmonica Medieta-
te inuenire_3. 

SINT in eadem figura data recta. A B,BG,eundem pof-
Çdentes terminum B, quibus inuenienda fit minor tertia 
Harmonice proportionalis.DuBa DE,ad AB,perpendicula 
ri,ponantur squales AD, AE,quantscunque:iunBa autem 
recla BD,ducatur ex E,per G,reBa fecans BD,in F, puclo, 
ex quo ad AB, perpendicularis demittatur. FG. Dico B C , 
ipfis AB,B G, effe Harmonice proportionalem,Hoc eB,efft\> 
AB , primam ad BC, tertiam, ut efi A G , exceffus inter 
primam & fecundam , ad GC,exceffum inter fecundam ac 
tertiam. Quod quidem demonBrabttur, vt in prscedenti 
propofitione. 

NON determinantur etiam hic magnïtudines reBarum 
AD,AE,quia vtcunque fumanturfiue maiores.fiue mino-
res . eadem tertia B C , reperietur. Sint enim alist squale* 
A K, AL-.DuBa autem reBa B K , fecet perpendicularem 
CF,in H,iungaturque reBa LG.quam dico cadere in H.Si 
enim cadat infra, vt in I, oflendemus eodem modo, effe vt 
AB,adBC,ita AK,ad CH,boc e(l,ita AL,ad C H . Vt au-
tem A B , ad B C, ita erat AG,ad GC.Brit igitur quoque_> 
vt AG, ad G C , ita AL, ad CH. Et quia fi reBa linea eft 
LGI,ob fimilitudinem triangulorum ALG ,C I G,acftvt 
AL, ad AG,ita C T , ad GC,erit permutando,vt A L ,ad 
CI,ita A G ; ad GC.Cum ergo oflenfumfit effe vt AG , ad 
GC,ita AL,ad C H, erit AL,ad CH,vt ad C/.b Aequaies 
funt igitur C H ,C I, totum & pars , quod eB abfurdum. 
Non ergo cadet LG , infra H : ecdemque modo oflendemus 
non caderefupra. Cadit ergo inll, vbi B K, perpendicula-
rem CF,fecat ; ac proinde ex H , demiffa perpendicularis 

_ . H C , i 
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HC,ad AB, exhibtbit tandem tertiam minorera B C,pro-
portimalem Harmontce. 

HI N C fequitur,datis tribus re&is Harmontce propor 
tionalibus,minimam ejj'e maiorem cnceffu, quo média mi-
nimum fuperat.Cum enim fit, ut AB , ad BC, ita AG, ad 
GC; fit autem AB , prima maior quant AG , excejfus inter 

H^.giï, primant AB,& mediam BG; a erit quoque BC , tertia ma. 
ior quàm GC,exceJfus inter médium BG,& minimam BC. 

I X. 
D A TIS duabus lineis redis, maio-

rem exrremitatem in proportionalitate_^ 
Harmonica inuenirç_^. 

S I NT àati recîa AB,BC,eundem habentes terminum 
B,quibus ittueniendafit maior tertia Harmonice propor-

tionalis . DuHa per A, ad BC, 
perpendiculari D E , ponantur 
tquales AD, AE , quasticun-
que,ducaturque reéfa B D,qua 
produliam fecet E C , produit a 
inV,puné}o,( quod autem con 
ueniant BD , EC, mox dtwn-

B ftrabimus ) ex quo ad BC, pro-
duisant demittatur perpendicu 
laris FG.Dico GB,ipfis CB BA, 

Harmoniteproportionalem effe:Hoc eft,ejj'e GB,primam àd 
BA,tertiam,vt GC,excejfum inter primam GB,& mediam 

biS.pri EC,ad CA.exceJfum inter mediam CB, & tertiam B A. h 
mi. &uoniam enim GF,ipfi AD,taralleU eB,ob angulos rectos 

G,A;erit ex fcholto propof./f. huitts lib. triangulum BAI), 
triangulo BG¥,Jimile:id efi,erit vt GB,ad GF, ita B A, ad 
AD;& ptrmutando,vt GB,ad BA,ita GF,ad AT),hoc eB, 

- ad AE-Rurfus ob fimilitudinem triangulortim FGC,EAC, 
c+.fext! c erit vt FG.ad GC,ita EA,ad CA;&permutandovtFG, 

ad AEjia GC,ad CA.Erat autem vt FG,ad AE,ita GB, 
ad BA.lgitur erit quoque vt GB,prima, ad BA , tertiam, 
ita GC,excejfus inter primam GB,&mediam BC , t»d CA, 

excef-
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txccffum inter mediam BC , 0> 
tertiam BA, Quod eft,propo- r-
\fitum. \, 

QVOD autem BD,EC,con^ 
ueniant ,fic probabitur. §hto-
niam B C , ponitur média , & 
BA, tertia, Jiue minima , ma-
ter erit BA. tertia quam C A , 
exceffus, quo média B C , mini-, 
mam BA,fuperat, vt ad finem 
anteçedentis prùblematis often-
dimus.Nifi enim maior effet AB

}
quam AC^non pojfet repe-

riri tertia maivr;cum ea inuenta
 t

 femfer demonftraretur 
ttrtia AB,maior excefiu A C ,.quc medta tertiam/uperat. 
Abfcindatur ergo.AH,ipfi' ACj&qualis, connectaturq. recta 
HD.§lMonia,migitur latera AE,AC,Uteiibus A D , A H , 
equaliafunt,angulofq

3
 comprehendunt tquœlei, vtpote re-

cios,fiue ad verticèm A;n erunt & anguli AcE,AHE> , «-4L 

quales:qui cum alterntjînt;'o erunt récit. EC,HD, parade-'
 c 

Ujc ac proinde anguli interni TÛHC,HCF, duebus rcclis *• d^ pr} 
quales erunt.Cum ergo d angulus DHC , maior fit interne 
anguloB,emnt duo anguli BCF ,CBF y.dttobus reûis miner 
res.t jguccirca BD,EC,eoibum eft propofitum . el$.pro, 

TiPN dete.rminantur quod, hic magnitudinei reâtarum 
AD,AE:quia vtcunquefumanturfine majores, fiue mino~ 
fes

s
eadem tertia BG,referietur.Sint enim alis. squales AI, 

AK'.Duffa autem recta BI,quA producia fecetperpendicu-) 
larem FG,in Z,ducatur KC, quam prcdutlam dieo cadere. 
in L.Si enim c»dat infra.vt in M,oîleiidemus eodem modo,' 
ejfe vt GB,ai.£A,it« GL,ad AI M *#» ad A,K . Vt autem^ 
GB, ad B A, ita erat G C , ad C A. Erit ïgitur ,vt GC ' 
ad CA,ita GI, ad AK. Et quia.fi reda lineaeft KCM , 
eb fimilitudinem triangulorum G MC, AKC't efi vt G Al ,^/exti, 
a d GC,ita KA,ad.A C, erit permutahde,vt GM,ad K A, 
ita GC,ad CA,Cnm ergo ofienfum lit&Jfe vt GL, ad A K , 
itaGC,ad CA,erit quoque GM, ad AK

x
vt G L, ad A K. 

g Aequales.funl tgitur GM, GL, part £p tetuta,qmd efi ab-
furdttin. Non ergo cadet KC,infra L:eadtmque ratione ne-

*4.frt. 
17.pr, 
î9.pr. 

Fff que.) 
ti. 
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que fupra cadet.Cadittrgo in L, vbi BI,produBa perpendi 
cularem FC,fecat;acproinde ex L, demiffa perpendicula-
ris LG, ad G B, cadet in G, exhibebitque eandem tertiam 
GB,maiorem, Harmonice propoftionalem . 

EX bis perfpicuum efl, quando duo numeri proportion* 
habent duplam,vel dupla maiorem,illis non pojfe adiungt 
tertium maiorem in proportionalitate Harmonica, vt m 
traclatione proportionu in j.régula proportionalitatis Har-
monica diximus.Quia enim oJlendimus,BA, minimum li-
neam effé maiorem exceffu AC, quo média B C, minimam 
AB,fuperat;erit AB, maior femijfe ipfius B C; ac proinde^ 
BC.ad A B, média ad minimam , minorem praportionem 
babebit,quàm duplam.QuodJîBC,ad AB, effet dupla,vel 
maior quam dupla, effet AB, vel &qualis ipfi A C, velimi-
nor. Square vt oftenfum ejl, non poffet reperiri tertia maior . 
in Harmonica proportionalitate-.quia E C, cum B D, non 
coiret. ..... 

S E D dtmonftremus etiam cum Io.Baptiiïa Benidicio, 
qua rations ijdem termini proportionalitatis Harmonie», 
in numeris reperiantur. Hinc enim patebit ratio quarun-
dam praxium, quas in traclatione proportionum in lib. <f, 
explicauimus. Vtemur autem nonnullis propofitionibus li- ' 
bri y.cum et ex lib ô.non pendeant, atque ideirto an-
te hos libres demonflrari pojfint. Hinc igitur txoxdium fu-
memus. 

X. 
E X datis quibufuis duobus numeris, -

très numéros Harmonice proportionalcs, 
quorum extremi eâdernproportionem ha-
beant,quam dati duo numeri, reperire. 
. EX qualibet reïïa AB, dejeribatur quadratu ABCD, 
Sumptifque duabus partibus equalibtts BE, EF, in latercj 
AB,ducantur EG,F H,ipfi s AD,BC, parallèle. .Item fum-
pta recta AI ,t.quali ipfi BE,vel E F, agatur.IK, ipfis AB, 
DC,parallela/ecans FH,in L.Hrit reSangulum AG, con-

tentum 1 
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tentum fub A3,(id eft,fub fumma reBarum AE,EB; * cû 
EG,fit ipfi BC, ideoq; ipfi AB,t-
qttalisj & AE ( maior e fcilicet —"—,—ï± i C 
parte fumm&AB.)Reftangulum 
vero EÇ, continebitur fub A B, 
(bec eiï, fub eadë fumma recla-
rumAE,EB, ) & EB, ( minore j 
videiicet parte eiufdem fumma 
AB.)Tam denique reBangulum 

3 AK,quam GL,fub partibus AE, —ir— 
EB, comprehendetur ; propterea ^ 
quod AI,fumpta est ipfi EB,tqualis;& HL,LK,ipfis A E, 
EB,&quaïes.b Cum entm FH,ipfi AD, hoc eil,tpfe A B ; é 
FL,ipfi AI,hoc eSi,ipfi EB,fit &qualis:erit reliqua HL,reli-
qus.AE, nqualis :at c KL,ipfi EF,fiue ipfi EB.nqualis eiï, 
Ex quo fit,duo reciangula AK, KH,fimul continere duplit 
eius,quodfitb partibus AE,EB,continetur. Dico reéiangu 
lum AG>&fummam duoru reBangulorum AK,KH;&re 
Bangulum EC,consiituere proportionalitatë" Harmonica 
hoc eft,vt eft AG,primum,ad EC, tertiumjta ejfe IH, ex 
ceffum inter primum AG,&fecundum HLIAEG, ad AL, 
excejfum inter fecundum HLIAEG , & tertium EC, fiutu 
FG,à quod ipfi EC,nquale eil. Nam cum H L, ipfi A E; & 
LF,ipfiEB,£quaîis fit,vt ofiendimus; e erit AE, ad E B, -vt 
HL,ad L F. Vt autem AE , ad E B,* ita eft A G, ad EC: 

\Et vt HL,*d LF.ita eft HI, ad AL.Ïgitur erit quoque AG, 
primum ad E C, tertium , vt HI,excejfus inter primum ac 
medium,ad AL, excejfum tnter médium ac tertium. §luod 
eB propofitum. 

ITA Hf E fi AE,ponatur 6.& EB^.erit fumma AB, 
lo.quam fiducamus m AE,& EB,fiet AG,6o.& E C , 40. 
Duplum autî eius.quodfit ex AE,in EB,hoc eft,HLIAEG, 
pet 48. médium tlarmonicum. Très igitur numeri ,Har-\ 
monice propertionales erunt 60. 48. 40. quorum extremi 
eandem proportionem habent .quarn dati numeri 6. 4. 
Cum enim eadem fumma 10. ex 6. (j> 4. colleBa multipli-
cans vtrumque 6,4.produxerit extrêmes 6o.4«.g erit ûo.ad 
40.1/t 6.ad 4..&uod etiam patet ex figura.^ Est enim AG.id 

Fff 2 t> 7B~ 
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eft, 60.ad EC, id eiï, ad 40. vt AE,id eft, 6. ad EB,id eft, 
ad 4. 

HAC arte,fifumma quorumlibet duorum numerorum 
datorum ducatur in vtrumque jeorfum,gignentur extremi 
termini proportionalitatis Harmonies, eandem babentes 
proportionem, quam dati duo numeri : Médius autem ter-
minus erit numerus duplus eius , qui fit ex multiplie ationt 
datorum duorum numerorum inter_/o. 

F X bis facile etiam inueniemus très numéros harmoni 
es proportionales , quorum extremi proportionem babeant 
data,& médius fit dato numéro tqualis, Vt fi extremi de* 
béant habere proportionem quintuplam,mediufi^Jit jo. fu 
mendi funt s.éf data proportione,& eorum fumma 6. 
in vtrumque ducenda,vt fiant 30. & 6.inter quos ftatua-
tur médius to. qui duplus eft produBi ex multiplieationt^ 
datorum numerorum j. & i.vnius in alterum : eruntq

3
 30. 

jo.ô.barmenice proportionales,vt diBum efï . Deinde da-
tas médius jo. diuidatur per médium inuentum 10. & 
Quotient 3. per très inuentos 30. 10.6. multiplicetur . Ita 
enim fient tresnumeri qu&Jiti 90.jo.1s. 

ALITER. 
INTER dates duos numéros 6. 4,ftatuatur médius 

Aritbmetice proportionalis, f. nimirum femifsis eorit fum-
mt.hoc modo.ô.f .4.Deinde médius y. in extremos 6. & 4. 
duBusgignat 30. & 20. inter quos ftatuatur médius 24. 
quem extremi inter [e multiplicati producût,hoc modo, 30. 
•14.10. Dico hos très ejfe Harmonice proportionales.Quonia 
enim très numeri 60.4S. 40.qui fiunt ex fumma 10. datoru 
numerorum 6.4.in datos numéros 6.& 4.& ex 4. in 6. bis, 
duplifunt ttium numerorum hic inuentorum, quod'htpro-

duBi fint ex femijfe fummt datorum nume-
60, 48. 40. rorum in datos numeros,& ex 4.Ù3 6. femel, 
30. 14. zo. vt perfpicuu eft: erit quoque tam excejfus in-

ter ao.&48.duplus excejfus inter jo.& 2.4. 
quàm excejfus inter 48.^ 4o.ipftus excejfus inter 14.et 20. 
vt adpropof.io.oftendimus . Cum ergo très numeri 60. 48. 
40.fint Harmonice proportionales, vt inpr&cedenti proble-
mate demo(lrauimus;erunt quoque eorU femifjes,^o 14.10. 

eafdem 
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» eafdem habentesproportiones,Harmonice proportionales: *lî'<i:

n> 
quandoquidem & excejfus tandem proportionem habent, 
quam excejfus numerorum,60.48.40. quippe cum excejfus 
numerorum 30. 24.10. femijfesfint horttm numerorum 60. 
48.40. excejfuum, vtdiclum eft. . 

X I. 
DATIS duobus numeris, medium-j 

Harmonice proportionalem inuenire_^. 
SI NT duo numeri dati AB, if. e^-BC, 10. inter quos 

inueniendusfit médius proportionalis Harmonice. Dema-
tur ex maiore AB,i<ç numerus BD,minoriBC.lo.tqualis, 

A ... E.. D B C 
& reliquus numerus AD,j. nimirum dijferentia datorum 
numerorum,ducatur in minorem BC,i o.produBusque nu 
merus jo.diuifus per AC, z^.fiummam datorum numéro-
rum.faciat Quotientem DE,z.qui additus minbfi BD, 10. 
faciat DE,iz.Dico B E, ejfe médium proportionalem Har-
monice inter AB,BC,hoc modo, tj.li. 10. Quoniam enim 
numere,qui ex AD,in BC,fit, diuifo per A C, Quotient efl 
DE;producttur idem numerus diuifus ex DE , Quotientem 
in diuiforem AC,vt confiât ex defin.Diuifienis . Quia igi* 
tur idem numerus fit ex AC,primo,in DE,quartum,qui ex 
BC,vel BD,fecundo,in AD,tertium; b erit AC, primas ad'^b içt.fe' 
BC,fecundum,vt AD,tertius ad DE,quart um: Et diuiden ptimi 
do,AB,adBC,primus datus ad tertium datum.vt AE,ex-^vel 16, 
eejfus inter primum AB,& médium inuentum,BE,adDE, fexti 
exceffum inter médium BE,Qr> BD,fiue tertium BC.Sunt er 
go AB,BE,BC,nimirum 1s.1z.10. Harmonice proportiona 
les . Quod efl propofttum 

ITAQVE fi diferentia datorum numerorum duca-
tur in minore j numerufq; produclus diuidatur per datoru 
numeroru, fumma,ac deniq; Quotics minori adijciatur,co-

\fiabitur médius terminus Harmonies, proportionalitatis. 
x 1 X< 

DATIS duobus numeris 5 minorem 
Fff î extre-
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\fexti, 

extremum in proportionalirate Harmoni-
cainuenire. 

Sllfcr duo numeri dati AB,i1.& AC, izsquibus inue-
niedus efl minor Harmonicepreportionalis, Addatur BD, 

B D 

iqualis ipfiBC,exceJfui inter dates numéros.Per hancfum 
mam AD, iS.collecfam ex maiore numéro, & differentia 
datorum numerorum,diuidatur numerus 3 6.facîus ex mi-
nore date AC, in BC,diJferentiam datorum numerorum;et 
Quotient CE, ex minore date A C, detrahatur.Dico reli 
quum AE,io.sJJe terminum tertium minorem qU&fitum,hoc 
modf>,\%.iz.io.Quoniam enim numero,qui ex AC, m BC, 
fit,diuifio per AD,Quotiens efl CE.prodncetur idem nume-
rus diuifus ex CE,Quotiente in diutforem AD,multiplica-
to,vtex Diuifionisdefin.manifeftum eft. Quia igitur idem 
numerus gignitur ex A D,primo, in CE, quartum , qui ex 

A C ... B... D 

*l9.fep.\BC,fecundo in AC, tertium;* erit A D , primus ad B C , 
vel 16. ,fecundum,koc efl, ad BD,vt AC, tertius ad C E , quartum. 

Et diuidendo,AB,ad BD,hoc eft ad BC, vt AE,ad CE: Et 
permutando,AB,primus datas ad AE,tertium inuentu.vt 
BC,excejfus inter primum AB,& médium AC, ad CE, ex-
eejfum inter mediu AC,& tertium AE.Sunt igitur très nu 
meri AB,AC,AE,id eft iy.12. lo.Harmonice proportiona-
les.Quod eft prepofitum. 

ITAQVE fi per fummam ex maiore numéro,^ ex dif-
\ferentia datorum numerorum coUcclâ diuidatur numerus 
ex minore numéro in differentiam eandem dateru numéro-
ru procreatus,Quotienjq\ex minore date detrahatur , reli 
quus fiet minor extremus in proportionalitate Harmonica 

A L T T E R. 
S I NT rUrfum daii duo numeri A B', 12 

auibus 
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quitus inueniendusfit maior in Harmonica Medietate.Ma 
tort AB,addatur B D, œqualis différent!*. B C , 3. datorum 

B 

numerorum. Ht fer fummam AD,\%. diuidatur numerus 
iSo.ex multifhcatione datorum numerorum AB,AC, hoc 
ifi,i%.iz.interfeprocreatus,fitque Quotient AE, îo.Dico 
AE,minorem extremu ejje in Medietate Harmonica. Quo-
niarn enim numero,qui ex AB, in AC, gignitur, diuifoper 
AD, Quotiens fit AE,producetur idem numerus diuifus ex 
AE, Quotiente in diuiforem AD,multiplicato, -vt ex defin. 
Diuifionis confiât. Quia igitur idem numéros fit ex A D, 
primo in AE, quartum,qui AB,fecundo in AC, tertium j 
a erit AD,primus ad AB,fecundum lit AC.tertius ad AE,\ aip.fcp • 
quartum;ac proinde cum A D , maiorfit,quam A B ,eriiveli6.\ 
quoque AC,maior quam AE.Quart erit & diuidendo BD^fexti, 
id tft,BC,ad AB.vt CE,ad AE:Et cëuertendo AB,ad BC, 
vt AE,ad CE; Et permutando AB, primus ad AE,tertium 
inuentum,vt BC,exceJfus interprimiï AB,& médium AC,' 
ad C£,txceffum inter médium A C,Çp tertium A E. Sunt 
igitur très numeri AB,AC,AE,hoc efi,lf ,iz. 10. Harmoni 
ce proportionales.Quod esl propofitum. 

IT A QV E fi per fummam ex maiore numéro, & ex 
differentia datorum numerorum colle&am diuidatur nume 
rus ex multiplication e datorum numerorS inter fe procrea-
tus ,erit Quotiens minor terminus extremus Harmonies. 
Medietatis. 

XIII. 

DATIS duobus numeris , maiorem 
extremum in Harmonica proportionalirate 
inuenire—>-
SITSiT dati duo numeri AB,\o.& AC, 1 z.quibm inutnit-

dus fit tertius maior in Medietate Harmonisa . Ex minore 
Tff 4 ' AB, 
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n 9.fip 
vel 16. 
fisxti. 

A D .. S .. C ... E 

AB,detrahatnr BD,squalis différends. BC,2.datorum nu-
merorum.Et per reliquum numerum AD,%-diuidatur nu-
merus i^.faBut ex maiore numéro AC,t z.tn differentiam 
datorum numerorum BC,.z,vel ED.Quotient autem CE,}, 
maiori numéro AC-, 12 adijciatnr. Dico fummam A E, 1 J. 
effe termtnum maiorem in proportionalitateffiue Medietate 
Harmonita,hoc entres numéros AE. AC, AB, nimirum 
1 <;.\2.\o.eJje Harmonice proportionales. Quoniam enim nu 
mere.qui ex AC,in hD,fit,ditiifo per AD,Quotient fit CE, 
prodtuetnr idem numerus diuifus ex CE,Quotiente in diui 
forem AD,multiplicato. Quia igitur idi numerus gignitur 
ex AC,primo in BD,quartum,qui ex CE,fecundo in AD , 
tertiu»},3.erit AÇl,primus ad CE,fecundum,vt AD,tertius 
ad BD,quartum:Et componendo A E , ad C E,vt A B ,ad 
BD,hoc eft,xd BC:Et permutado AE,prsmus ad AB,ttrtiu, 
vt CE,excejjits inter prima AE, & mediit AC,ad exceffum 
BCinter médium AC,et tertium AB.Sunrergo très numeri 
AE,AC,AB,nimirum is.tz. 10. Harmonice proportiona, 
les.Quod eft propofitum. 

ITAQVE datis duobus numeris,fi eorum differentia ex 
minore auferatur,& per reliquum numerum diuidatur nu-
merus ex maiore numéro in differentiam datorum numéro 
rum prccreatiis,Qudtienfq:te maiori numéro adijciatur,con 
flabitur maior terminus extremus Medietatis Harmonies , 

ALITER. 
SINT rurfum duo dati numeri AB,10 & AC, 12. qui. 

bus inueniendus fit maior in Harmonica Medietate. Ex 
minore A B, dematur BD , squalis excefjui B C, datorum 
numerorum:Et per reliquu numerum AD,S.diuidatur nu 
merus îxo.faclus ex multiplication!.datorum numerorum 
A B , 10. & AC, 12. procréât us,Quotienfque fit A E, r y. 
Dico AE,effe terminant maiorem mproportionalitate Har-

L. D ., B .. C ... E 

monica.QuoAiam enim numero,qmfit ex AB,in A C, di-

uifo 
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uifio per A D, Quotiens efl AE. , producetur idem numerus 
diuifus ex AE,Quotiëte in diuiforem ÀD, ex defin.Diuifiù 
nis.Quia igitur tdë numerus gignitur ex AB,primo in AC, 
quartum,qui ex AD,fecundo in AE,tertium;*erii AB,pri 
mus ad AD,fiecundum,vt AE,tertius ad AC,quartum;ac 
proinde cum AB,maior fit quam A D, erit &AE, maior 
quam AC.Et cum fit,vt AE,ad AC.ita A B,ad A D, erit 
per couerfionem rationis AE,ad CE,vt AB,adBD, hoc eft, 
ad BCiEt permutando AE,primus inuentus ad AB,tertiii, 
vt CE,ex ce fus inter prima AE,éf mediu AC,ad BC,excef\ 
fum inter médium AC, & tertium AB. Igitur très numeri 
AE, if.AC, iz. ABtto. Harmonice proportionales funt, 
Quod eft propofitum. 

ITAQVE datis duolus numeris,fi eorum differentia ex 
minere auferatur, & per reliquum numerum diuidatur nu 
inerus ex multiplieatione datorum numerorum inter fie geni 
tus, dabit Quotiens maiorem terminum extremum Medie-
tatis Harmonies,. 

POSTREMO libet quoqui ex Vappo praxes Mas. démon 
ftrare,quibus ad fine traclationis proportionu ex squalita-
tis proportione omnes proportiones rationalcs,& vicijfim ex 
insqualitatis proportione qualibet squalitaiem,ac dentque 
ex quauis proportionalitate Geometrica & Geometricam,et 
Arithmeticam , & Harmonicam oriri docuimus. Sic ergo 
ex proportionalitate Geometrica tant squalium termine-
rum, quam tnsqualium , gignitur proportionalitas alia 
Geometrica insqualium termincrum; 

X I I I I. 
PROPOSITIS tribus terminis Geomé-

trice proportionalibus fiue œqualibus,{iue 
ina?qualibus:Summa ex primo femel3fecun 
do bis,& tertio femel colle&arac sûma cori 
flata ex fecundo & tertio femelrac tertiùs fe 
meljfunt Geometrice proportionales; 

1 ' ~~ SINT 

itç.fep:\ 
vel i 6. 

\fiexti. 
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SI NT très termini continue proportionales Geometri-

ce,A,B,C:fitque D,fumma ex A.jcmel,ér B,bis,&C,femel 
colleBaiAt Ê,fumma ex £,& C,femel conflata,ac demque 

Ui'-.$n. 

A, t. A, ii. B, 6. C, j. 

D, 4. E, 2. F, 1. D,-z7. E, 6. F< j. 

F' ,ipfi' C,tqualis.T)ico D,E,F,Geometrice quoque propertio 
nales eJJ'e. Cum enim fit A, ad B, -vt B,ad C ; erit quoque^, 
componendo A, B,fimul ad B, vt B C, fimtil ad C. * Igitur 
omnes antécédentes fimut,nimirum A,B,&B,C , ad omnes 
confequentes Jimul, nimirum ad B, C, vt vna antécédent, 
hoc eft,B,C,advnam confequer.tem C.Efi autem D , tiqua 
lis ipfis A,B,&B,C:Et E,ipfis B,C:ac denique F, ipfiC.Igi 
tur erit quoque D,ad E,vt E,ad F:ac proinde D,E,F,Geo-
mttrice funt proportionales. Quod esl propofitum. 

HINC manifefium efl,fitermini A,B,C. 
A. B. C. fint Aquales;D,E,F, ejfe duplos. Nam B,C,fi-

1. 1. mal dupli erunt ipfius C;ac propterea & E,ip 
fins Fxquod E,ipfis B,C,éf F,ipfiC,fit squalis. 

D. E. F. Cum ergo D,E,F,fint continue proportionales, 
4. 2. 1. ipfi erunt in dupla proportione. QuodJi termi 

ni squales A, B, C,fint vnitates,generabitur 
dupla proportionalitas D,E,F, in minimis terminis 4. 2. /. 

propterea quod F, squalis efi ipfi C, hoc efl, 
vnitati. 

SI vero A,B, Cfint dupli,enmtgeniti D, 
E,F,tripli . Nam fi B,ipfius C,di(plus esl ; erit 

D. E. F. fumma ex B,C,colletia,\d eft, E,ipfius C, hoc 
9. 3. /. eftiipfius F, trip!us:ac proinde D, E, F, conti-

nuant proportionem triplant habebunt.Atque 
eodem modo ex triplis orientur quadrupli, ex quadruplis 

quintupli , (y fie in infinitum . 
A. B. C. A.T fi termini A, B,C,fint dupliinuerfo 
r. 2. 4. ordine,erunt D,E,F,geniti,fefq«ialteri.Nam 
D. E. F. cum B.fitfimiffis ipfius C,erit fumma exB,C, 
9. 6. 4. volliBxjhcc efl,E,ipfius C,fiue ipfius F,fefqui-

A. B. 
4. 2. 

C. 
t. 

F. 
1. 

altéra. 
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altéra. Eodem modo, fi A, B, C.fint conuerfo crdine tripli, 
erunt procreatiD,E,F,fefiqnitertij.Nam B,erit . 
ipfius C,tertia pars.Igitur fumma ex B, C,con 
flata,id efi,E,continebit Cfiue F,femel,et in-
fuper eius partem tertià:ac propterea D, E,F, 
habebunt continuam proportionem fiefijuiter-
tiam.Pari ratione ex quadruplis inuerfis na-

do operationem 5 qaa in&qualitatisproportionem ex &qua-
litate gigni tradidimus. 

PROPOSITIS tribus terminis fiue œqua 
iibus,fiuc in£equalibus,Gcometrice propor 
tionaIib*us;Sûma ex primo bis/ecundo bis, 
& tertio femel collecla : ac sûma ex primoj 
fècûdo,& tertio femel côflata:ac deniq;ter-
tius femeljsât Arithmetice proportionales. 

SINT très termini Gnometrice proportionales A, B, C: 
fittfo D,fiumma collecta ex A,bis,ex B,bis,& ex C,femel:At 

A, t. B, ï. C, t. A, il. B, 6. C, s. 

D, s. E, j. F, i. D, 39. E, zi. F, 3. 

F.,fumma confiât» ex A,B,C,fiemel: As denique F, ipfiC, 
nqualis.Dico t>,E, F,effe A rithme tics proportion.île s.&uo-

X V. 

1 A,B,C, 
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A. B. C, 
z. 20. r, 

D. E. F, 

Ul2.$» 

A,B,C,hoc eft,terminus E,fuperat terminum C,fiue F, 
dem aggregato ex{ A, B, femel colleclo ; erit idem excejfus 

inter D,Cr F, 1**' inter E, & F ; ac propterea 
D, E, F, Arithmeticam proportionalitatem , 

fiue Medietate conflituent, Quod eft propofitû. 
EADEM prorfus ratione orietur propor. 

tionalitasArithmetica ex tribus terminis qui. 
bufiunque,etiamfi non fint proportionales: vt 

in hoc exemple perfpicuum esl. 

XVI. 
PK OPOSITIS tribus terminis fiue çqua 

libus,fîue insequalibus,Geometrice propor 
tionalibus ; Summa collecta ex primo bis , 
ex fecundo ter, & tertio femel : ac fummà_> 
conflata ex fecundo bis, & tertio femel : & 
denique fumma ex fecundo femel,& tertio 
femél coaceruata, Harmonice proportiona 
les runt. 

S / NJT très termini Geometriceproportionales A.B,C: 
fitque D, fumma collecta ex A,bis,ex B,ter, & ex C,femel: 
At E,fumma ex B,bis,&C,femcl conflata : Ac denique F, 
fumma ex B,femel,& C,femel colleet a.Dico D,E,F,confti-

A, i. B, z. C, i. A, 12. B, 6. C, J. 

D, 6. E, j. F, 2. D, AU E, if. F, 9-

tuere proportionalitatem ,fue Medietatem Harmonicam. 
Quoniam enim eft,vt A,ad B.ita B,ad Cj erunt ex fcholio 
propofzi. lib. vt A,bis ad B,ita B, bis,ad C.Igitur corn-
ponendo,vt A,bis,Qp B,femel,ad B, ita B, bis , &> C , femel 
ad C. a Igitur vt omnes antécédentesfimul, nimirum A , 
bis, tj> B,ter,& C,femel,hoc eft,terminus D,ad omnes con-
fequentes fimul,nimirum ad fummam ex B,C,id eft,ad F, 
ita vnum antécédent, nimirum A,bis,& B,femel ad B.EH 
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autem A, bis,& B,femel excejfus,quo A, bts, & B, ter, & 
C, femel,fuperant B,bis, (Qp Cfemel, hoc esl, excejfus inter 
D, primum terminum,& médium E: At B, excejfus, quo B, 
bis,éf C,femel, fuperant fummam ex B,C,hoc eft, excejfus 
inter E,medium,& F,tertium. Igitur erit vt D, primus ad 
F, tertium, ita excejfus inter primum & médium , ad ex-
ceffum inter médium ac tertium;ideoq. D,E,F,Harmonice 
proportionales erunt, S^uod eft prcpcfitum. 

S E M P E R autem minimi termini procreantur D,E, 
F,quando dati termini Â,B,C,funt vnitates;vt in exem-
plis prolatis manifeftum eft. Quando autem A, B, C, non 
funt vnitates, etiamfi in fua proportione minimifint, non 
femper créant ur minimi termini D, E, F. Id quod liquida 
con fiât in his ex emplis. In primo enim exemple, ex mini-

A, 9.B, 6.C, 4.\A, i.B, <s..C,iâ,\A, ç).B,lz.C
s
i6. 

D,4o.E,i6. F,Io. I D,3o. £, 14. F, 2 9* | B,70.E,4O.F^8. 

mis terminis proportionis fefquialters. , & in fecundo ex 
minimis terminis fubquadrupU proportionis , &• in tertio 
ex minimis terminis fitbfefquitertisproportionis,gignuntur 
très in proportionalitate Harmonica non minimi. Quod fi 
termini inuertantur,tum demum ( quod mirum eftJmini-
mi termini Medietaiis Harmonies procreabuntur, vt hsc 
exempta demonftrant , 

A, 4.B, 6.C, 9.1 A, 16. B, 4. C, 1. I A,i6. B,iz.C, 9. 

r>,zf.E,zi.F,is.\D,^. E,ç. F,y.| D,77. E,3 j. F,zi. 

PROBL. 6. PROPOS. 18. 
A D A T A re&a Iinea dato re&iiineo 

firnile, îîmiliterque pofitum re£lilineum_j 
deferibere. 

, SIT 
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Ui7'pri 

\+.f«xt. 

SIT data recta A B , fuper quam defcribendum fit 
rectilineum reftilineo CDHFG, firnile fîmiliterque po-
fitum. Ducantur ex quolibet angulo, vt ex F,ad fingulos 
angulos oppofitos recte lineœ, quœ rectilineum refol 
uant in triangula CDF, DEF.FGC. Deinde angulo DCF: 

«qualis fiât angulus BAI; & angulo CDF,ar,gulus ABI, 
coeantque reéte AI,BI,in puncto I; fcôibuntenim om-
nino, propterea quod duo anguli I AB,IBA, duobus re-
dis minores funt,cû sequales (int duobus angulis FCD, 
FDC, a qui duobus redis fuiî! minores. ) L> eritq. reli-
quo angulo CFD,reliquus angulus AIB,;rqualis ; totum-
que triangulum AIB,toti triangulo C F D,35quiangulum. 
Rurfus anguloFDEjxqualis fiât angulus IBH;& angulo 

I. -y DFE, angulus BIH: Et c quia_j 
//\^N. Gsfts. ^uo anga& E^F 5 > minores 

^\ j \ ^fvSZ, funt duobus reétis;erur.t quoque 
y \/ V..V duo anguli HBI,HIB, duobus re-
j£—g Ci 2> ftis minores j ac proinde reclx 

BH,IH, coibunt. Coeantergoin 
puncto H; eritq. eadem ratione triangulum BHI, trian-
gulo £>EF,3Equiangulum. Prçterea angulo CFG , fiât se-
qualis angulus AIK;& angulo FCG, angulus IAK :d Et 
quia duo anguliGCF,GFC,minores funt duobus redis: 
erunt & duo anguli KAI, ici A, duobus redis minores; 
atque idcirco redsAK,IK,conuenient in aliquo pundo. 
Conueniant ergo in K : eritque triangulum quoqua_s 
AKI,triangulo CGF,xquiangulum, Atque ita proceda-
tur i donec abfoluantur omnia triangnla redilinei pro-
pofiti, fi plura extiterint. Dico igitur,redilineum ABH-
IK, redilineo CDEI'G, firnile elïe, fimiliterq. pofîtum. 
Cum enim angulus I AB . conftitutus fit œqualis angulo 
FCD i & angulus IAK, angulo FCG ; erit totus angulus 
B AKjtoti angulo DCG , sequalis : Eademque ratione_< 
angulus ABH, angulo CDE, aequalis erit ; & reliquijrc-
liquis , vt confiât ex conftrudione ; cum fingulas partes 
vnius fingulis partibus alteriusfacla;fint xquales. Qua-
re asquiangulum erit redilineurn ABH LK, redilineo 
CDEFG. Cjuoniam vero c ita eft AB, ad BI,vt CD^ad 

DF, 
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DF:& ita BI, ad BH, vtDF, ad DE.-a erit ex a:quo ita 
AB,ad BH, vt CD, ad D E. Qtiare latera circa asquales 
angulos ABHjCDE5proportionalia funt, 1> quemadmo-
dum & lacera, circa squales angulos H,& E,propertio-
nalia funt, ob triangula aequianguia BHI,DEF. c Rurfus 
ita eftHi,ad IB,vt EF,ad FD: &ita IB,adIA,vt FD, ad 
ad FC: & ita I A,ad IK,vt FC , ad F G. à Igitur ex squo 
erit itaHI,adI K, vtEF, ad F G , & ideo lateraquoque 
circa acquales angulos HiK,EFG, proporcionalia erunt, 
&fic de csteris. Quamobrem reclilinea,cum iînt a:qui-
angula,habeantq. latera circa squales angulos propor-
tionalia, fimilia funt,fimiliterq. defcripta. A data ergo 
reéla linea,dato reciilineo fîmile fimiliterq. pofîtumre-
cïilineum defcripfîrnus.Quod faciendym erat. 

S C- B O L I V M.. 

D f C V 'Î{T V R autem reciilineo ftiper lineas relias 
defcripta,effefimilia & fimilher pofita , quand» angulis.-
quales constttuuntur fuper ipftts relias lineas, r'y tam reli-
qui equales anguli, qukm latera proportionalia femper 
ordine fefe tonfequuntur.V t triangula ABC,DEF\non folU 
erunt fimilia ,fid etiar» fuper re-
lias BC, EF, fimiliter defcripta,fi 
anguli B,C,tquales fueriht angu-
Iis E,F; & ita fit AB, ad B C,vt 
DE, ad EF , &£• Atfupra relias &~ CE 
BC,DE,non diceuturfimiliter ejji defcripta , ( quamquam 
fimiliafint.) cum anguli B, C, non.j'int Squales angulis D 
E. Similiter reBangula AC, EG,fimi Ai—— ,BI, K 
lia, dicenturfimiliter effe defcripta fu-
per relias D C, HG, quoninm vt iJ)^ 
ad DC,itaefl EB,ad HG,&c Atve- [~ 
rt> reciangula AC-JG, non iicenturfi-^ 

j militer .defcripta fuper relias DC, HG, quamuis fint Jîml 
lsa,vt waniftfium esi. Eadem t amen fimiltter,,erunt de fer s 
pta fuper relias DC,IH,vel fuper relias AD, HG. 

? CAE-

C 

il 
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Ç AE T E RV M omnes figurt fecundum conftruliio-

nem huius problematis defcriptt , (knt neceffario fimiliter 
pofitt,vt patet in reHilineis ABHIK , CDEFG , fuper li-
ne»! AB, (j? CD, defcriptis. Item omnes tquilatert figurt, 
& tquiangult,funt quoque pofitt fimiliter fuper qutlibet 
farum latera , 

F O RT A S SIS autem expeditius Troblema propofi-
tum conficïemus ad hune mo-
dum.Sit data reiiilineo ABC-\ 
DEF, fuper datam reclam G, 
vel aliam ei tqualem, deferi-
bendum fi mi le reHilineum,fi-
militerque pofitum. Produisis 
duobus lateribus AB,AF, cir-
ca angulum A , educamur est 
A, per omnes alios angulos re-
lit, ACrAD, AE, quantumli-
bet. Deiude ex AB, abfcinda-

tur AH,tqualis datt relit G,vel certe ix ipfa A B, vlte-
rius produUa, fi forte G , fuerit maior,quam AB. Poft h te 
per H,agatur relia HI,lateri BC,parallela,&per I, relia 
IK, lateri CD,parallela,& fie deinceps,donec omnia late-
ra fuas habeant parallelas, demptis duobus lateribus pro-
duisis AB,AF,faclumq. erit,quod preponitur: hoc efl,figu-
ra AH I KLM.fuper reëtam AH,datt. réels. G,tqualem,fi-
milis erit,fimiliterq. pofita-figurt, propofitt ABCDEF, fit 

_ per reliant■ AB,conflitutt. Cutn enim angulus H A M. ,fit 
ZÇ.frt commuais ; & angulis ABC, AFE , a tquales fint anguli 

AHI,AML; Item angulis ACB, ACD,tquales fint angu-
li AlH,AIK,hoe efl, toti angulo BCD,tqualisfit angulus 
totus HlK; Eodetnq.jnodo angulis CDE,DEF ,s,qualesfint 
anguli IKL,KLM: Aequianguia erunt reiltlmea ABCD • 
ËF,AHIKLM\ Sed Q> latera circum squales angulos ha-
bent preportionalia . Cum enim triangula A HT-, A I K, 
AKL, AL Al,fimilia fint,per roroll .propof.4.huius lib.trian 
gulis ABC,ACD, ADE, AEF ; Erit, b -vt AB, ad-BC, ita 
AH,ad HT. Jiurfus,vt BC,ad CA, ita Eli, ad I A. Et vt 
CA.ad CD,ita IA,ad IK: ac proinde ex tquo, vt BC, ad 

4.fex, 

CD, 
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CD,ita Hl, ad IK. &c. Igitur, ex defin.fimilia funt 7e-
ciilinea ABCDEF, AHIKLM , atque adee fi'militerpofi-
ta,per ea, qu& prexime hoc fcholiofcripfimtts. 

THEOR. 13. PROPOS. 19. 
51 MILIA triangula intcr fe funt in 

' duplicata ratione laterum homologorum. 

S IN T triangula fimilia ABC, 
DEF, habentia angulos squales B, & 
E:ItemC,&F, &c. EtfîtvtAE,ad 
BCjita DE,ad EF,&c. Dico triangula ^ 
inter fe rationem habere duplicatam B E F 

eius, quam habent latera homologa B ° 
BC,& EF,vel AB,& DE,vel AC,& DF:Hoc eft,fi homo-
logis lateribus BC,EF, inueniatur tertia proportionalis 
BG: ita effe triangulum ABC, ad triangulum D E F, vt 
reftam BC,ad rectam BG : ac proinde cum ex defin. 10 
lib.f.proportioBC,adBG,dicatur duplicata proportio-
nis BC, ad E F : proportionem trianguli ad triangulum 
dici quoque duplicatam proportionis laterum homolo-
gorum BC, E F. Ita vt nihil aliud fit, triangula duo , vel 
Auas quaslibet figuras fimiles,fimiliterq. poficas,habere 
proportionem duorum laterum homologorum duplica-
tam, quàm ita effe triangulum ad triangulum, vel figu-
ram ad figuram,vt eft prima linea ad t ertiam , cum très 
line* fuerint continue proportionales fin proportion e 
duorum laterum homologorum : quales hic fiant très li-
neas redte BC,EF, BG, continue proportionales in pro-
portione homologorum laterum BC,EF. Sint ergo pri-
mum latera BC, ÈF, squalia , ac proinde & tertia pro-
portionalis B G, illis squalis : ita vt proportio B C , ad 

~, quœ duplicata dicitur proportionis lateris BC, ad 
latus HF,ûi proportio squalitatis.Quoniam igitur trian 
gula ABC, DEF, habent quoque propornonem squali-
tatis, a quod ipfa inter fe'squalia fint, ob angulos B, C, 
angulis E, F, squales, & squalitatem laterum BC , EF, 

Ggg quibus 

zzô.pri'\ 
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A T> A A 
B C 

£ 
F 
G 

quibus adiacent : erit triangulum ad 
triangulum, vt refta B C , ad reciam 
BG.Cum ergo ha>c proportio dicatur 
duplicata proportionis laterum ho-
mologorum BC, EF; diceturquoque 
proportio trianguli ABC, ad triangu-

lum DEF,proportionis,quam latus BC,ad latus EF, ha-
bet, duplicata. Quod etiam hinc conftare potelt. Quo-
niam,vt diélum efl, triangula ABC, DEF , asqualia funt, 
hoc efl,proportionem squalitatis habent, ficut & latera 
homologa BC,EF: Proportio autem asqualitatis dupli-
cata folum efficit proportionem tequaîitatis : (Pofîtis 
enim tribus magnitudinibus aequaîibus,dicetur prima_, 
ad tertiam habere proportionem duplicatam propor-
tionis,quam habet prima ad fecundam,vt confiât ex de-
finitione 10. lib. 5. cum tamen prima ad tertiam habeat 
proportionem aequalitatis, ficuti & prima ad fecundâ,) 
habebit triangulum ABC, ad triangulum DEF,-propor-
tionem duplicatam eius,quam habet latus B C, ad latus 
EF.Quod eft propofîtum. 

SIX deindeBC,latuslatereEF.ma-
D ius; & ex BC, * abfcindaturreclis BC, 

/\ EF,tertia proportionalis BG.ducaturq. 

ri
 -Arefta AG.Quia igitur eft vt AB,ad BC, 

B G. G E F-
ta D

E
;a{

j ÈF
5 er

i(. permutando vt A B , 
ad DE, ita BC, ad EF : Vtautem B C, ad E F, ita eft per 
conftrucl-ionem EF,ad BG. Vt ergo AB,adDE, b ita erit 
E F,ad BG. Quare cum triangula ABG,DEF,habesnt la-
tera circa angulos B, E, sequales reciproca, * ipfa inter 
fe sequaîia erunt; & propterea vt triangulum A B C, ad 
triangulum DEF,dita erit idem triangulû^BC,ad trian-
gulum A B G. Vt autem triangulum A B C , ad trian-
gulum ABG.emfdem altitudinis, « ita efl baiîs B C, ad 
bafin BG. Igitur vt triangulum A B C , ad triangulum_, 
DEF, ita efl B C, ad B G. Atqui cum très line-e B C, 
E F, B G , fint continue propOrtionales, proportio 
primas BC,zâ tertiam BG, duplicata dicitur proportio-
nis B C, prima; ad EF,fecundam . Igitur & triangulum 
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ABC,ad triangulum DEF^proportionem habet duplica-
tam proportionis lateris BC,ad latus EF . Similia igitur 
triangula inter fe funt, &c. Quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 
H I N C mariifeftiim çft,fi très refis lincœ proportionales fue-

rint ; vt eft prima ad tertiam , ita effe triangulum fuper prirh'am 
ddîcriptum ad triangulum fupra fecundam fimile fimiliterciuc de-
fcriptum. 

Si NT enim très relis, propor-
ticnales A , B, C J & fuper primam /\ A 
A,&fecundam B, conftttuta trian / A-\ / B\ C 
gula A,& B, fimilia , fimiliter que 
defcripta. Dico.vt eil recla A,pnma ad reclam C,tertiam, 
ita effe triangulum- A , ad triangulum B. 7\am proportio 
réels. A, ad reclam C, eft, per definitionem, duplicata pro-
portions réels. A,ad reciam B. » Cum igitur triangulum 
A,nd triangulum B.habeat quoque proportionem duplica-
tam relis. A, ad reclam B ; erit vt recta A, ad reciam C, 
ita triangulum A, ad triangulum B. 

h O DE AI modo eftendes, ira effe triangulum fupra fe-
cundam ad triangulum fupra tertiam Jimile fimiltterque 
deferiptum , vt efl prima line» ad tertiam. Sint enim pro-
portionales très C,B,A,& fuper B,fecundam,& Aytertiam 
conftituantur triangulafimilia fhniliterq. pnfita B , & A. 
Dico , vt es! relia C , ad reciam A , ita efie triangulum B, 
ad triangulum A. Nam proportio C, ad A , duplicata 

roportienis C.ad B,hoc eft,réels, B,ad reciam A.^Cum igi-
tur Qr triangulum B,ad triangulum A , habeat proportio-
nem duplicatam r.ecï/t B,ad reciam A, quoniam B ,& A, 
funt latera hcmclog» : Erit vt C , recla ad reciam A , ita 
triangulum B,ad triargulum A. 

S C H O L I V M. 

ITA §iy E Jîproportio Izteris B C , aâ latus EF, no-
ta fit in numeris , nimirum vt 6. ad 5. cegnofeemus que. 
que ex bac propef. 1 p. in numeris, quam prcp'brticnem ha-
beat triangulum ABC,ad triangulîi DEF.Si enim propor-

no 

bip fcxl 
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tio 6. ad continuetur in tribus numeris,hoc modo 3 6.3 0 
25. erit triangulum ad triangulum ,vt 36. ad z y. hoc eft, 
hmbebit proportionem, cuius denominator eft i\ * . Quia 
enim proportio $6, ad :i%. est duplicata proportionis $6. ad 
ço.Jtue 6. ad s. quam latera homologa ponuntur habere : 
Habent autem <Q> triangula proportionem laterum homo-
logorum duplicatam, vt hsirtheoremate oflenfum efî ; erit 
triangulum ad triangulum,vt jâ.ad 2 f. Eandem propor 
tionem triangulorum cognofcemus , fi denominatorem pro-
portionis laterum homologorum,nimirum in fe multi 
plicemus. [ProduBus enim numerus * .ideH , I 
erit denominator proportionis, que. dupUcata eft proportio-
nis laterum,ac proinde & denominator proportionis trian-
gulorum , quod htc etiam duplicata fit eiufdem proportio-
nis laterum. 

S I C etiam ,fi latera homologa haberent proportionem, 
quam 10. ad z. haberent triangula proportionem , quam 
loo.adl. cum hcc illius fit duplicata,vt hic apparet, 100, 
lo.i.Vel etiam quia denominator décupla proportionis, id 
eft,io. in fe multiplicatus gignit 100, denominatorem pro-
portionis, quz, decutli duplicata eft. 

THEOR. 14. PROPOS. 20. 
S I MILIA poiygona in fimilia trian-

gula diaiduntur, & numéro œqualia , & 
homologa totis : Et poiygona duplicatam 
habent eam inter fe rationem, quam latus 
homologum ad homologum latus. 

SINT poiygona fimi-
lia A.BCDE, FGHIK , ha-

■j^bentia angulos squales 
BAE, GFK ; Item angulos 
B, G, & fie deinceps : ha-
beant autem latera pro-
portionalia circa angulos 

squales; vt quidem AB,ad BC, ita FG, ad GH; & vt BC, 
ad CD,ica GH,ad HI, &c. Dico primum,hsc poiygona 

diuid'i 
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diuidi in triangula fimilia,qua; fint numéro aequalia. Ab 
angulis.n.BAE,GFK, redise educantur ad fîngulos angu-
los oppofitos, qua: fint AC,AD, FH, FI; diuifaque erunt 
poiygona in triangula numéro squaiia . Quoniam vero 
angulus B,a;qualis eft angulo G,ex hypothefi,& circa__, 
ipfos latera proportionalia; * squiangula erunt triangu 
la ABC,FGH,habentia angulos BAC,GFH,aequalcs;Ité 
angulos ACB, FHG, lateribus homoiogis oppofitos : b 
ideoque latera habebunt circa asquos angulos propor-
tionalia , ac propterea inter fe fimilia erunt : Eadem ra-
tione erunt fimilia triangula AED, FKI, habentia angu-
los EAD,KFI,&angulos ADE,FIK,arquales. Deinde_j 

c quia eft vt AC,ad CB,ita FH, ad HG.ob fîmilitudinem 
triangulorum ABC,FGH;vt autem CB,ad CD,ita eft,ex 
hypothefi,HG,ad HI, ob fimilitudinem polygonorum : 
d erit ex squo vt AC,ad CD,ita FH,ad Hl.Et quoniam 
angulus BCD,a:qualis ponitur angulo GHI; eft autem_i 

& ablatus ACB,oftenfus squalis ablato FHG;erit & re 
liquus ACD, reliquo FEU ,squalis. e Quare triangula_, 
A C D,FHI, cum habeant latera circa squales angulos 
ACD, FHI,proportionaIias squiangula erunt, ideoque 
fimilia. Eademque ratio eft de alijs omnibus triangulis, 
fi plura fuerint. 

DICO pmerea, triangula ha?c effe homologa to-
tis polygonisjhoc eft,ita effe quodlibet triangulum in_! 
vno polygono ad fuum correfpondens triangulum in al 
tero polygono,vt polygonum ad polygonum.Quoniam 
enim fimilia funt triangula ABC, IGH, f erit eorû pro-
portio duplicata proportionis homologorum laterum 
AC,FH. Atque eodem argumento proportio triangulo-
rum ACD, FHI, duplicata erit proportionis eorundem 
laterum homologorum A C, F H. Quare vt triangulum 
ABC,ad triangulum FGH,ita erit triangulum ACD, ad 
triangulum FHI,cum vtraque hase proportio triangulo-
rum fît duplicata eiufdem proportionis lateris A C , ad 
latus F H. Neque difîimili ratione concludetur quoque 
effe triangulum ADE,ad triangulum F I K, yt A C D, ad 
FHI: Atque ita deinceps,fi plura fuerint triangula . Sunt 

îsntur 

SCD LYON 1



8? 8 EVCLID. GEO M. 
igitur proportionalia trian 
guia vnius polygoni cû tria 
gulis alterius,ita vt triangu 
la vnius lînt antecedétia,& 
tnâgula alterius confequen 
tia proportionû .Vt Sût vnû 
antecedés ad vnû côfequés, 

aita funt omnia antecedentia ad oïa côfequentia. Igitur 
vt quodlibettriangulû vnius polygoni ad fibi refpondés 
trianguluin alcerius,ita erit totum polygonû ad totû po 
lygonûj ideoq; triâgula homologa crût totis polygonis. 

D I C O poftremo, poiygona inter fe proportionem 
habere duplicatam eius, quam habent latera homologa, 
hoc elt,n homologis lateribus,verbi gratia, AB,F G , in-
ueniatur tertia linea proportionalis, ita elfe polygonum 
ABCDE, ad polygonum FGHIK, vt eft prima linea AB, 
ad tertiam inuentam:ac proinde,cum proportio AB, ad 
illam tertiam,dicatur duplicata proportionis AB,ad FG. 
dici quoque proportionem polygoni ad polygonum du-
plicatam proportionis laterum homologorum AB, FG . 

biç.fex'iCum enim iït,vt triangulum ABC,ad triangulum FG H, 
ita polygonum ABCDE.ad polygonum FGHIK;Trian-
gulum vero ABC,ad triangulum FGH,b habeat propor-
tionem duplicatam eius, quam habent latera homologa 
AB,FG,hoc eft, eandem,quam habet AB;ad illam tertia 
inuentam; habebunt quoque poiygona inter fe propor-
tionem duplicatam proportionis eorundem laterum ho 
mologorum AB,F G > hoc eft,eandem,quam habet A B, 
ad illam tertiam inuentâ.Itaque fimilia poiygona in fîmi 
lia triangula diuiduntur, &c. Quod demonftrandû erat. 

COROLLARTVM. 
HiNC nianifeftum eft, fi fuerint très 

reCtx proportionaies,vt eft prima ad cer 
ç< tiam , ita elfe polygonum fuper primam 

i 1 ciefcfiptum, ad polygonum fuper iecundâ 
fimile fimiliterqj deferiptû: Vel ita effe polygonum fupér fecundâ 
deferiptû ad poiygonûfuper tertiam fimile iimiliterq;defcriptum. 

HOC ncujilttr demonftr&bitur ex hec theoremats, qu* 
o[ie?ifum fuit corcliarium przcedentis theorematis ex ftto 

theote- i 

B 
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tkeoremate.Vt ptrfpicuum efl in hac figura appofita. 

SCHOLIVM, 
§}V ANDO poiygona fimilia funt ptntagona, vt in figu 

ru, demonftrabitur etiam hoc modo triâgula média ACD, 
THI,fimilia effe.&ucniu anguli ACB, FHG, squales funt, 
ob fimilitudinem triangulorum ABC, FGH; fi auferantur 
ex angulis BCD,GHI ,qui squales etiam funt, oh fimilitu-
iinem polygonorttm-.nquales erunt & reliqui anguli ACD, 
FHl.Eademq; r'àne squales cflendetur anguli ADC,FIH; 
ac propterea a c* reliqui CAD,HFI,*quales erut.Igitur eu 
tquiangula fint triangula ACD,F H/,h habebut latera cir 
t,-i angulos squales proportionalia,ac proinde fimilia erunt, 

A 1' vero quando poiygona habent plures angulos, de-
monïirandum eft,triangula média fimilia effe,ex squalita 
te,& propof.é huius lib. vt in propofitione facjum efl : qui» 
non peffuntprohari anguli squales,pr&ter vnum,qui vide-
licet prope prscedens triangulum fimile exiflit, aualis efl 
angulus ACD,éf FHT . Nam angulus ADC , oftendi non 
potefl tqualis angulo FlH;quod tune alia adhuc triangu-
la fuperfint vfque ad triangula fimilia AE D,F K I;&c. 
Hoc ideo dixerim,ne quis exifîimet ,fruftr» in prepofi nos 
Aixiffe,ita effeAC,ad'fiB,vt FH,ad HG:Et ita CB,ad CD, 
vt HG,ad HI;ac proinde ex squaiitate ita AC,ad CD, vt 
FH,ad HI;ideoque cum anguli ACD, FHI,fint squales, 

\jimilia effe triangula ACD , FHI. Hsc enim demonftratïo 
efl omnino neceffaria , conusnitq. omnibus polygonis quot-
cunque anguUrum ; cum omnin triangula média eo modo 
oHendantur effe fimilia,vt perfpicuu efl. Nam fi triangula 
ADE,FIK,no effent vltima,demonftrarïturfimilia hoc mo 
modo.&uonia efl vt AD,ad T>C,ita FI,ad lH,cbfimilitu-
dinî tr^ngulorit ACD.FHI.ltë vt DC,ad DE,ita 1H, ad 
b IW,ob fimilitudinë polygonorum;erit ex squo, vt AD, ad 
DÉ,ita FI,ad IK- Et quta angulus CDE, squalis ponitur 
angulo HIKlEft aute & ablatus ADC,oftefus ablato FIH, 
squalis;erit & reltquus ADE,reliquo VlK.squalis.c^ua 
re triangula ADE,F IK, fimilia erunt, eu habeant latera 
circa squales angulos A DE, FIK,proportionalia. Atquc^ 
ita deinceps ,fifuerint plura triangula . 

ajz-prt 
b4.fex-\ 

Ggg 4 

jfc ê.fex-
ti. 
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a 27 ter 
tij. 

kô.fexti 

§iy O D fi poiygona fimilia .fuerint tquilatera , & 1-
quinngula,diuidentur quoque in fimilia triangula, & nu 
mero *qualia,Qr> homologa toti<; duclis e centris circulorff 
ipfa circumjcribentium ad omnes angulos réélis lineis.Sint 

enim poiygona fimilia, squila 
fera, & tquiangula ABCD 
EF,GHI KLM ,qu& circufcri 

1" bantur a circuits circa cen-
tra N,0, ex quibus recin du 
cantur N A , N B, &c.Dico 
triangula T?{CD,Ol K,fimilia 

effe,et homologa totis polygonis. S^uonia enim anguli CND 
IOK,tquitles funt;(quod tque fubmultiplice s fint quatuor 
reclorum.liam vtrumque fpattum N, & O, quatuor récits 
<equiualens,ex coroll. z.prcpcf.i c Jib.i. diuiditur in angu 
les & numéro,& magnitudine squales. Cum enim anguli 
in centre N^infislant tqualibus arcubus , a ipfi inter fe t 
quales erunt-.eademque ratione anguli in centra O, squa 
les erunt.) Sunt autem 0> latera circum ipfos proportion» 
lia,cum vtrobique fit proportio squalitatis; l> Similia crût 
triangula NCD , OIK. Eademque efl ratio de esteris . At 
•uero hsc triangula effe hemolcga totis polygonis , nulle ne 
gotio dtmonslrabitur.Cum enim teta poiygona fint ipforum 
triangulorum s.que multiplicia , vt pat et, c habebunt vti 
que eandem cum ipfis proportionem . 

BOB. RO ex hoc theoremate perfacile demon.ftrabimus 
thiorema illud,quod iam aliter in fcholio propof. 4. lib, 2. 
oslendimus. Ntmirum . 

SI lineare&aduplafucrit lin eœ recla?, 
quadratum illius quadruplum erit quadra 
ti huius : Et contra , fi quadratum quadru-
plum fuerit quadrati 3 latus illius duplum 
eritlateris huius. 

S ÏT primum recla A,dupla reilt B.Dicc quadratum 
A,quadruplum effe quadrati B.Curn enim omnia quadra-
tafintfimiltà,-ut confiât ex defin.t. huius lib. erit, per hac 

propof. 
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propof .proportio quadrati A , ad quadratum B, duplicata 
proportionis laterum homologorum A,& B; qut cum inter 
\Je proportionem habeant dupla ; erit 
proportio quadratorum quadrupla, 
Quadrupla enim proportio duplica 
ta eft dupU proportionis , ut htc ap~ 
paret.i.-,^. 

SIX deinde quadratum À,qua-
druplum quadrati B.Dico latus A , duplum effe lateris B. 
Cum enim proportio, quadratorum , qui ponitur quadru-
pla,duplicata fit proportionis laterum homologorum,vt di-
clum eft;habebunt latera homologa A ,& B, proportionem 
duplam.Nam quadrupla proportio duplicata eft proportio-
nis dupli, ut in exemplo adduilo fuperius apparei . 

I TA Q V E fi proportio lateris AB,ad latus FG, in po 
lygonis,qu& in propoj" d»fer ipfimus,nota fit in numeris,nimi 
rum ut j.ad ^.cognofcemus quoqueex hac propof.20. tu nu 
meris ,quam proportionem habeatpolygonum ABCDE,ad 
polygonum FGHIK. Si enim proportio 5, ad 4. continuetur 
in tribus numeris,hoc modo,z$, 20. 16. erit polygonum ad 
polygonum.vt Zj.ad 16.hoc efl, habebit proportionem , cu-
ius denominator efl 1 ——--.Quia enim proporito z<jiad 16. 
eft duplicata proportionis if.ad to.fiue c. ad 4. quam ho-
mologa latera AB,FG,ponuntur habere;demonflratumquè 
eft hoc theoremate,polygona quoque. habere duplicata pro-
portionem eius,quam latera homologa habent, erit polygo-
num ad polygonum, ut zs. ad 16. idem denominator pro-
portionis polygonorum cognofeetur, fi denominator propor-
tionis laterum homologorum, nimirum \-~ in fe multipli-
cetur.ProduHus enim numerus ~-~.id <ft,l-\—j— erlt de-
nominator proportionis j que. duplicata dicitur eius,quam 
latera homologa habent,ex ijs,qu& in defin, 10. lib.'t . firrp-
fiimus ; ac prromde & denominator proportionis polygono-
rum,cum htc fit etiam duplicata eiufdem proportionis la-
terum homologorum. 

SIC et;am,fi Utera homologa haberent proportionnent 
décuplant,haberent poiygona proportionem centuptam ; cu\ 
htc illius fit duplicata,ùt hic appàret,ioo»i o.i.Vel etiam] 

 ; . —- ; 
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quia denominator i o. proportionis décupla in fe multiplica 
tusgignit dencminatorem 100. proportionis centupla , qua 
décupla duplicata dicitur. 

THEOR. 15. PROPOS, ai. 
QV AE eidem reclilineo funt fimilia, 

& inter fe funt fimilia_». 
SIN T recïilinea ABC, 

DEF, reclilineo GHI, fimi-
lia.Dico & ipfa inter fe effe 
fimilia . Cum enim propter 
fimilitudinem, angulii-ecli-

linei ABC,s?qiiaies fint angulis reclilinei GHI; Item_> 
^adem de caufa anguli reclilinei DEF, œquales angulis 
eiufdemredlilinei GHI; * erunt anguli reclilinei ABC, 
xquales angulis reclilinei DEF. Rurfus cum cb eandem 
fimilitudinem , latera reclilinei ABC, proportionalia_. 
fint lateribus reclilinei GHI, ea videlicet ijs, qua: circû 
aequales funt angulos.Ttem eandem ob caufam, latera_j 

reclilinei DEF,proportionalia lateribus eiufdem reclili-
bii.£». nei GHI; b erunt quoque latera reclilinei ABC, lateri-

bus reclilinei DEF.proportionalia, ea nimirum ijs, qux 
angulos ambiunt çquales.Atque adeo perdefinitionem, 
fimilia exiifent recliiinea ABCDEF. Quse igitur eidem 
reclilineo funt fimilia, & inter fe funt fimilia. Quod erat 
ofiendendum. 

xxj. T H E O R. 16. PROPOS. 22. 

SI quatuor recla; linea? proportionaîes 
fuerint: Et abeis recliiinea fimilia fimili 
terque defcripta, proportionalia erunt. Et 
fiareclislineis fimilia fimiliterque defcri 
pta reclilinea,proportionalia fuerint: ipfae 
etiam recla? linea; proportionales erunt. 

' : -SINT" 
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SI N T prnnum quatuor 

reéte AB,CD,Î-1', G H, pro-
portionales , vt quidem AB, 
ad CD ita EF,ad G H ; Con» 
ftituanturque fuper. AB>CD, 
duo quacunq;1 recliiinea fi 
milia fimiliterque defcripta 
ABI, C D K; Item fuper EF, 
G H, aîia duo quscur)que__> 
reéliiinea fimilia fimiliterque defcripta,EFML,GHON. 
Dico & hxc reétiiinea elfe proportionalia, vt quidem 
ABI,ad CDK, ita EM ,ad GO. * Inueniarurenim réélis 
AB,€D,tertia proportionalis P;&reélis EF, GH, tertia 
proportionalis Q^b eritque ex œquo , vt A B, ad P, ita 
EF,ad QjVt autem AB,ad P,ita eft rectiiineum A B I, ad 
reélilineum CDK3firnile fimiliterque defcriptum3ex co-
rollario propofitionis zo.huius lib. vel fi fuerint triangu-
la,ex coroll.propof. 19. Et eadem ratione ,"vt EF, ad Q» 
ita reélilineum EM,ad reélilineum GO. c Igitur vt ABI, 
ad CDK,ita erit EM,ad GO.Quod eft propoficum. 

DEINDE fint ABI,CDK.EM,GO, recliiinea propor 
tionalia.Dico quatuor recla s AB3CD,EF,GH, eife quo-
que proportionales,vt quidé AB.ad CD, ita EF, ad GH. 
d Inuematur enim tribus réélis AB,CD,EF, quarta pro-
portionalis RS,fuperquâdefcribaturrectil!neû R.SVT, 
fimile rectilineo EM,fimiliterque pofitum; c & ob id re-
ctilineo GO.Quoniam igitur eft, vt AB, ad CD, ita EF, 
adRS;eritquoque,vtiam eftoftenfum,vt ABI, ad CDK, 
ita EM,ad RV. Vt autem ABI,ad CDKdta quoque poni 
tur EM,ad GO. f Igitur erit vt E M, ad RV , ita EM,ad 
GO,-g Atque idcirco a>qualia erunt RV, GO. Qux cum 
fini fimilia fimiliterque pofita, confident neceifario, vt 
mox oftendemus.fuperrectas RSjGH^quales.b Quare 
erit vt EF, ad R S, ita E F, ad GH. Ponitur autem EF, ad 
RS,vt AB,ad CD.i Igitur erit quoque vt AB, ad CD, ita 
EF,ad GH. Qiiamobrem fi quatuor rects lineas propor-
tionales fuennt,S;c. Quoderat demonllrandum.. 

. ' ' LE M- ' 

tlX.fex, 

C1I.J>». 

dii.fex. 

tzl.fex. 

h?.quia 
ti. 
in.g,»* 
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L E M M A. 
QVOautem œqualia reèlilinea fimilia fi-

militerque defcripta , qualia funt GO, RV,con-
ciliant fuper reèlas aquales,ita oilendetur.Si.n. 
inœqualesfunt GH,\\sfit GH,maior.Cum igi-
tur ,ob fimilitudinem reélilineorumfit vt GH, 
ad HO,ita 'j\S,ad SV,ponatur autem G H, ma-
ior quam%J>,* erit quoque HO,maior quâSV, 
& propterea reélilineum G 0, maius reélilineo 
RV,cum hoc intra ipsupofpt confiitui;quodefi 
abfurdum >cum fit contra hypothefin. Non ergo 
inœquales sut recla GH,RS,Qitod ejîpropofitû. 

' ALITER. 
] / ^ Sint duo reélili-

1 M 1, G , riieà A RC.DF.F. 
■ SI3 1 aqualia, &fimi-

lia fimiliterque po/îta.Dico latera homologa,cu-
iufmodisûl réélit AB,DE,ejfe aqualia.Si enim 
non credantur aqualia,fit AB,maiui,qua DE, 
inuematurque reélis AB,DE, tertia proportio-
nalis G.Quoniam ergo efi,vtAB, ad DE, ita—, 
DE, ad G, Efi autem AB,maior, quam D E > 
Erit quoque DE',, maior,quam G, ac propterea 
multo maior AB,quam G.Vtvero AB,ad G,ita 
eft reélilineum ABC, ad reélilineum DEF, per 
coroll. probofi. 19. vel 20. huius lib. Igitur cum 
AB, maiorfît, quam G,erit quoque reélilineum 
ABC,maius reélilineo DEF,quod efi abfurdû, 
cum pofitumfit aquale.Non ergo maior efi AB, 
rcéla quam reéla DE.Sedneque minor erit ea-
dern ratione;quia & reélilineum ABC, minus 

oflen-
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oftenderetur reclilineo DE F,quod est contra^, 
hypothejïn. Quare aqualesfunt recla AB, DE 

s c H o t i v M. 
EODEM modo , fi fuerint très <» 

réélu proportionales;erunt & reéli / \ K H 
linea fimilia fimtliierque defcripta [_ \ /\ f \ ^ 
ab eis, proportionaiia,i&c.Si enim h, DC i>EF 
fumatur linea média,eiufque reélilineum bis , habebuntur 
quatuor récit prnportionales. Igitur & quatuor recliiinea 
proportionalia, vt hic Euclides demenflrauit. Cum igitur 
d,quod à fecunda eft de fcriptum,squale fit ei,qued à ter 

tia,immo idem;mamfeflum eft,quodproponitur. 
BKEV I VS tôt a hac propofi 

tio demon'flràbttur,hoc modo, Po ÏC 
natur primum effe vt A B, ad / X /\ 
CD,ita EF,ad GH.Dico elfe quo A. B C 

,M Tr que vt ABI,ad CDK, ita E M , L. 
ad GO,a Cum enim fit proportio 
reclilinei ABI,ad CDK,duplica 
ta proportionisAB,ad CD. Item 
proportio reclilinei EM,ad reéli-
lineum GO,duplicuta proportionis EF,ad GH,erunt propor 
tiones ABI,ad CDK,& EM,ad GO, squales ; quandoqui-
dem duplicate funt proportionum squalium AB,ad CD,& 
EF,ad GH.Quod efl primum. 

PON ATV R deinde effe vt ABI,ad CDK, ita E M , 
GO. Dico effe quoque vt AB,ad C D, ita EF, ai G H. b 

Cum enim fit proportio ABI, ad CDK,duplicata proportio 
tionis AB,ad CD'.ltem proportio EM,ad GO,duplicata pra 
portionis EF,ad GH:Erunt proportiones AB,adCD,& BF, 
ad GH,squxles;quatdoquidem earum proportiones dupli-
cata ABI, ad C D K, & E M, ad GO, squales ponuntur. 
Quod eflfecundum. 

THE 011. 17. PROPOS. 23. 

AEQVIANGVLA parallélogramme 
ribus 
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interferationem habent eam3 quxexlatc-
reribus componitur. 

SINT paraHelogramma ajquian-
gula AQCF.habania angulos BCD, 
E C G, a?quales .Dicopioportionera 
eorum efle compoficam ex duabus 
proportionibns,quas habent duo la 
tera vnius circa.angulum f qualem , 
ad duo latera alterius circa angulum 

fr^qualem,ita vt antecedenria propor 
tionum fîntin vno Paralldogrâmo 

confequentia in alterojhoc eft,propcrtionem AC,pa 
rallelogrammi ad paralleiogrâmum Cr,compr>fitarn ef-
fe ex proportionibus recte BC,ad CG.rccïam , Sr restas 
DC,ad re&am CE; Vel etia m ex proportionibus reéte 
BC,ad reclam CE.,& reclf DÇ,ad redrarn CG. Id eft, fi 
fumantur très linea» î3KX,ita vt I,adK,fît,/îcut BC,latus 
ad latus CG 5c K,ad L,vt latus DC, ad latus CEjita effe 
parallelogrammmn AC,adparailelogrammum CF,vt eft 
recla I,ad rectam I : ac proinde cum ex defin. 5. huius 
iib 'proportio I,ad L, componi dicatur ex proportioni-
bus I,ad K, & K, ad L; proportipnem quoque païallelo-
grammi AC ,ad parallegrammum C F, dici compofitam 
effe ex eifdé proportionibus,hf>c eft, ex proportionibus 
BC,ad CG,& DC, ad CE.Coniunganturenim parallelo 
gramma adangulos œquales,ita vcTBCCG.efîiciant vnâ 
lineamre&am":Quopofito,cum anguuBCD, ECG.fint 
rquales, erunt & De, cE,vna refta linea vt ad piopof, 
u.lib.r.ex Proclodemonitrauimus.Producanrur dein-
de AD,FG3donec conueniant in H ; Sumptaque recta I, 
juacunquca inueniatur tribus BC,CG,& I.quarra pro-
Dortionalis K:Item tribus DC,CE,& iC,quartaproportio 
nalis L.QuoniairTigitur eft,'j vt B C, ad t'G,ita A C, ad 
cH.Vt aute m BC^d CG,ita pMa eft I,ad K, c critquo-
que vt AC.ad CH,ita I,ad K.Eodemque argumento otte 
des efle,vt HC,ad CF,ita K,ad L-Nam vt D C, ad CE, à 
'tZ eft'.Hc'ad CF-C"m ergo pofitafitk.ad I,vc D C , ad 

CE,ent 
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CE,eritquoque H C, ad CF,vc K,ad L:» Ex aequo îgitur 
ent,vt A Cad CF,ita r,ad L.Sed proportio I > ad L, per 
f,defin.huius lib.componitur ex proportionibus BC, ad 
CG;&DC,adCE.Ex his eiidem ergo proportionibus cô 
ponetur quoque proportio paraiiogrammi AC,ad parai 
lelogrammcniCF.Eadeinque ratione oitendernus, pro-
portionem AC,ad cF,componi ex proportionibus B C, 
ad CE,& DC,ad CG,dummodo paraiielogramma ita_> 
coniungantur ad angulos sequales,vt BC, C E , efficiant 
unam reclam lineâ,&c. Aequiangula itaqj parallelogrâ-
ma inter fe rationé habent, &c. Quod erat oftendendu. 

SCHOLIVM. 
EXPEDITIVS idem demonflrabitur hoc modo, 

ConinnSis parallélogrammes, ■vt priai; i>Cum fitut A C , 
ad CH,ita BC,ad CG,& vt CH,ad CF,ita D C , ad C E ; 
Vroportio autem AC,ad CFiCOmponatur,per definitionem, 

ex intermedïjs proportionibus AC,ad CH Çr C H, ad CF ; 
componetur quoque ead'è proportio AC,ad CF,ex proportio 
nibus BC,ad CG.&DC,ad CE,qus. lUts intermedïjs fiunt i.-
quales.§)uod ejipropofitum . 

H ANC porro propof. demonfirat etiam Eu.clides in nit-
mtris lib.S.propof.s. 
IT A §IV E fi proportiones laterum, nimirum B C, ad 

CG,& DC.ad CE,nota fint i% numeris , veniemus quoque 
ex hac prop0j.z3.in cognitionem proportsonis parailelogram 
mi AC,*d par■allelogy-ammum CF , in numeris , hoc modo. 
Sit proportio BC,ad CG , eadem,qus. 11. ad f. &> D C, ad 
CE,eadem, qui 7. ad II. atque h* duA troportiones conti~ 
nuentur in tribus numeris 77. JJ , 5 5. ita ut fit 77 'ad 3 5. 

yicut 11.ad j.<& ad JJ. vf. 7.ad 11.Et quia proportio 
77. ad ss. compo/tt tur ex proportionibus yyad !<,. 
ad <;f. hoc.eïï,ex proportionibus lateru,erit ut jj.ad 5 <j.ita 
paralleLogrammum AC,adparaUelogr^mmum CF, c quod 
proportio paraliel ogrammorum fit etiam comporta ex e/fdc 
proportionibus Uttrum'.hoe efl, proportio parallelcgrammo-
ru.de/30minabitur à l—-~-.CotinuabU!ur au?dus. data, pro 
portiones in tribus numeris uel ex ijs,qitâ. iropoj. 4, lib. %, 

demcn-
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demonslrantur.uel certe hoc modo. Pefita priore proportio 
ne t/. nd fiât ut 7. ad n. ( qu& eftpoftorior proportio 
ita ç. ad aliud, inuenieturque numerus 7—-. Ita ergo 
Uabunt très numeri habentes duas illas proportiones, 11 
i' 7 y- Quodfiteriius reuoeetur ad banc unicam fracïio-
nem —-^-.^palij duo numeri per denominatoré y.muitipli 
centur,erunt duo produdi numëri 77.3 s. & numéral or s 5 
très numeri integn in eijdem proportionibus. 

^ D SIC etiam jï proportiones la 
fi l~J~j 7 H terumfint,ut 4. ad z-& l-ad } 

I / I if ' / continuabuntur dus. ha propor-
. t / II/ /Q tiones in hijce tribus numeris 4. 

V /7/ ~l- V3'1, tn hi[ce minimis 1. 1 
Ijj Et quia primns ad tertium efi du 

E F plus,erit quoque parailelogram 
morum proportio dupla. Id quod 

ex hacfigUÀ» perfpicuum eft. Nam fis latus BC, diuidatur 
in ^.partes squales, <Q> ÇG, in z. At DC, in 3. & Ç E , in 
3. ita vt B C, ad C G, proportionem , habeat duplam, at 
DC.ad CE, proportionem squalitatis , ut pofitum eft : du-
cantur autemper puncla diuifionum latcnbusparallels 
continebitparattelogrammum AC, 12. rhombos squales , 
atCF; folum 6. atque adeo parallelogrmmum AC,ad 
parattelogrammum C F , duplam proportionem habebit, 
Vt dicîum eft. 

F E RS P I CVV M autem eft, alteram proportio-
uum componentium pofte elfe maiorem prcportione compo-

\fita, (Q> squalem. In priori enim exemplo proportio late-
ris BC, ad CG,eft ut II. ad y. hoc eiï, entas denominatir 
eft z~. qus, maior eft propottione parallelogrammorum , 
cum buius denominatir fit I -~«-|-./* polieriori uero ex-
emple proportio lateris BC, ad C G, est dupla, quemadmo-
dum & proportio paralleUgrammornm. Vt uel hinc etiam 
conftarc piijfit, banc proportionum compofitionem non ejft 
addirionem , ut nonnulh interprètes volstnt : Item propor-
tionem maioris inuqualitatts pofte componi tum ex propor-
tions minoris insqualitatis, tum ex squalitatis proportio 

. vtuod tjde-rn interprètes rtegant. In exemplo namquc 
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priori proportio lateris DC,4d CE , eft minoris ihiqualita-
tis,in fosleriori vero, nqualitatis.Sed hac de re plura fcri-
bemus ad finem libri 0. 

DEMONSTRAT hoc loco Federicus Commandi-
tais nonnulla alia , qus. vel adjompofitionem proportions 
pertinent_,vel ex ea dsmonftrantur, non inutilia ,,qu& nos 
quoque afferre decreuimus,mutatis tamen nonnihil démon 
slrationibus ; Sunt autem ea, qus, fequuntur . 

L 
TRIANGVLA, qua;vnum angu-

lum vni angulo cequalernhabent, propor-
tionem habent exîateribus cequalem angu 
lum çomprehendentibus compofitam. 

SI "FIT triangula ABC,DEF, A. 
ngulum C,angulo F,hàbentia &- / /l^ J) 

qualem.Dico proportionem trian- /y^//J^^7 
gui t'A B C, ad triungulum DEF, 
compofitam effe ex lateribus , hoc 
esl,ex proportions BC,ad EF,& ex \ roportione Ac,ad DF; 
Vel ex proportions B C, ad D F, (y ex proportione AC, ad 
EF.Complets enim parallélogrammes CG, FH,erunt ea <e« 
quiangula;* atque adeo earum proportio ex lateribus com-l^zs.fex^ 
ponetar.Cum ergo triangula ABC, DEF, cum ipfis, b quo-\ti. 
rum funt dimidia, c eandem habeant proportionem ; Erit\b$<f..pri 
quoque proportio trianguli ABC, ad tri angulum DEF', co-\mi. 
pofita ex proportionibus lateru BC,AC,ad latera EF, DF. je*î-jf». 

I I. 
PROPORTIONEM ex duabûs 

proportionibus,vel pluribus componere, 
HOC, quo modo fiât, facile colligitttr ex demonftratio-, 

ne huius propofz^, Sint enim très proportiones A,ad B;C, 
ad D ; & E , ad F , in linsis exhibitA . Oporteç tam ex ipfis 
vnam proportionem componere,à Fiat vt A,ad Bftta G,ad âiz-fex. 

Hhh ' H;& 
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Eh-
PH-

Hi-
I f-

 H;& vt C, ad D,ita H, ad I ; & vt E, 
1 ad F,ita I,ad K.Dico proportionem G, 

ad K, compofitam effe tx tribus datis 
m l proportionibus.Cum enim ea comporta 

*jd y/< proportionibus G,adH:B,ad!:&> 
I,adK,per défi» ,%.huius lib.compofita 

—' trit ex proportionibus A, ad B; 
C,ad Diéf E,& F; quod Lis iti&fumptt-
fint squales. 

III. 
PROPORTIONEM minorem ex 

maiore auferre__>. 
SI T proportio A, ad B,minor auferîda ex proportions 

maiore Cad D. a Fiat,vt A,ad B,ita C, 
—I ad E; slatuaturque E, terminus médius 
-l inter C, & X>. Dico ablatam effe propor-

 , tionem A, ad B, ex proportione C, ad D, 
—t reliquamque effe proportionem E > ad D. 
1 Cumenim proportio C,ad D.componatur 

ex proportionibus C,adE, & E,ad D: Si 
propertio C, adE, hoc eft, A, adB, auferatur, relinquetur 
proportio E, ad D. 

VER VM hic compofltio, & detrailio proportionum 
non eft additio,&fubtracîio proprie , quia alias totum ef-
fet tquale parti,e§< minus, & maior proportiopojjet detra-
hi ex minore, vt adfinem lib.ç.oslendemxs. 

I I I I. 
TRIANGVLA, quœvnumangu-

lum vni angulo squalem habent, eandcm 
proportionem habent3quam redangula_>, 
qua» fub lateribus xqualem angulum com 
prehendentibus continentur. 

S11SF.T triangula ABC,DEF,angulum A, angulo D, 
habentia s.qual^fn. Dico effe triangulum ABC , ad trian-

gulum 

Ci-
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CE Jt 

pilum D EF,vt reélangulum 
\Cub AB,AC,ad reSlangulù fub 
'DE, DF. DuBis enim ad AC, 
DF ,perpîdicularibus BG,EH; 
erunt triangula ABG,DEH,s.. 
qpiiangula,vt confiât ex coroil. 

Mopof.x i.lib.i. cum duo an-
guli A,AGB,duobus angulis D, DHE,~fint squales . a Igi-
tur ent,vt GB,ad BA,ita HE,ad ED. Vi autë GB , ad BA, 
b ita eH reélangulum fub BG,AC,ttd recïangulum fub AB, 
AC.(Nam fi bufes ponantur GB,BA, erit eorttm eadem al 
titudo AC)Et eadem ratione, vt HE,ad ED,ita eft recïan-
gulum fub EH,DF,ad recïangulum fub DE,DF.c Recïan-
gulum igitur fub BG,AC,ad recïangulum fub AB, AC,eft, 
vt recïangulum fub EH,DF,ad recïangulum fub DE, DF; 
<ty per;;Mtando,rec7a»gulum fub BG, AC, ad recïangulum 

\fiub EH, DF,vt recïangulum fub AB, AC, ad recïangulum 
fub DE,DF.Sed vt recïangulum fub BG.AC, ad recïangu-
lum fub EH,DF, d ita eft triangulum ABC , ad triangulu 
DEF,e quod bsc triangula fint reBangulorum illornm di. 
midià.(Hnbent enim eafdem cum illis bafes AC,DF,alti 
tudinefque eafdem BG,EH;ac proinde inter eafdem cum il 
lis parallelasfiant conslitata. ) Igitur erit quoque triangu 
lum ABC , ad tri.ingulum DEF, vt recïangulum fub AB, 
AC,<td recïangulum fub DE,DF. Gfuod est propofitum 

ALI TE R, & faciliws.Ex theoremate i.huius fcbolij, 
proportio trianguli ABC,ad triangulum DEF , cornpofita 
eft ex proportionibus AB , ad DE, & AC, ad DF: f Sed Qr 
proportio reclanguli fub AB,AC, ad recïangulum fub DE, 
DF,ex eifdem proportionibus AB, ad DF., (y A C, ad DF, 
cornpofita eftjgitur erit triangulum ABC, ad triangulum 
D E F ,vt recïangulum fub AB , AC, ad recïangulum fub 
DE,DF, quod eft propûfîtum , 

V. 

PARALLELOGRAMMA inter 

z^.fexti 

b / fiex. 

e *t.pri\ 
mi. 

fiz.fex[ 
ti. 

H h h a» fc 
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fe xquiangula, eandem habent proportio-
nem , quam reétangula fub lateribus ipfo-
rum çqualem angulum continentibus com 
prehenfa_>. 

SI NT parallélogramme ABCD, 
U EFGH ,squiangula inter fi, quorum an 

I /V ' / guli B,&F,fint squales . Dico effe , vt 
I \ / ptrallelogrammum BD, adparallelo-

£ ' " ̂  grammum FH, ita reclangulu fub AB, 
BC.ad reBanguliî fub EF,FG. DuBis 

enim diametris AC,EG,qus angulos squales B, F,fubten-
dant;habebunt triangula ABC,EFG, angulum B, angulo 
F,s.qualem.§luare,vt iam demonslrauimus,erit, vt trian-
gulum ABC,ad triangulum EFG, ita reBagulum fub AB, 
BC,ad reBangulum fub EF,FGfiCum ergo parallelogram 
ma BD,FH,eandem babeantproportionem, quam triangu 
la ABC,EFG: b quod bsc ipforum fint dimidia; c Erit quo-
que vt parallelogrammum B D, ad F H , parallelogram-
mum, ita reBangulum fub A B, B C, ad reBangulum fub 
EF, FG. Quod eîl propofitum. 

V I. 
TRIANGVL A, & parallelogram-

ma inter fe proportionem habent compo-
fitam ex proportione balium, & proportio-
ne altitudinum. 

SI N T triangula A BC,DE F, &> parallelogramma 
CG,EH,quorum altituiines AI, DK. Dico eorurnpropor-
tionem compofitam effe ex proportione bafis BC , ad bafin 
EF,& proportione altitudinis AI, ad altitudinê DK, Sint 
enim primum altitudines squales , bafes vero vel squales 
etiam,vel insquales:Fiatque,vt BC, ad EF, ita L, ad M; 
Vt autem Al,ad DK, ita M, ad N, QuofaBa erit M, ipfî 
N, squalis, quod 0> AI, ipfiD K, squalts ponatur : d Ac 
prcinde erit E,ad N,vt L,ad M,hoc esl,vtBC,ad EF'.e At 
— C~» ~ vero, 
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vero,vt BC, ad EF, ita eft triangu-
lum ABC,ad triangulum DEF, & 
parallelogrammum CG, ad par aile 
legrammum EH.3- Igitur quoque 
erit,vt L,ad N,ita triangulu ABC, 
nd triangulum DEF, & parallelo-
grammum C G, ad parailelogram-
mttm EH.-Sed proportio L>ad N,co-
\pofita eft ex proportione L,ad M,hoc eft, ex proportione ba 

]Jis BC,ad bafin EF,& ex proportione M,ad N,hoc eft, alti 
tudinis AI,ad altitudinem D K . Proportio ergo trianguli 
ABC,ad triangulum DEF,& parallelogrammi CG,ad pa 
rallelogrammum EH,ex eifdem proportionibus eft compofi-
ta. Quod efl propofitum . 

SI N T iam altitudines 
AI, DK, insquales , & AI, 
maior;bafes vero BC,FF,vel 
squales, vel etiam insqua-
les.Fiat,vt A I, ad DK, ita 
0,ad P;& vt BC,ad EF, ita 
P,ad S). Abfcijfa deinde IL, 
squati ipfi D K; ducatur per 
L,ipfi BC,parailela LM,feeans AC, in TS^iungaturque re-
lia BN.Quoniam igitur eft triangulum ABC,ad triangu 
lum NBC;&" parallelogrammum C G, ad parallelogram-
mum CM,vt altitudo AI,ad altitudinem IL, vel ad DK, 
ipfi lL,squalem,hoc eft,vt 0,ad P,per ea,qus ad i. propofi. 
huius lib.ex Commandino oftendimus;quod triangulorum, 
(j> parallelogrammorum eadem fit bafis BC.Et vt triangu 
lum NBC, ad triangulum DEF, & parallelogrammum 
CM,ad parallelogrammum EH,h ita eft bafis BC,ad bafin 
EF,(cum eadem fit altitudo)hoc eft,ita P, ad Qj b erit ex 
squo ABC,ad DEF,&CG,ad EH,vt 0,ad GKQuare cum 
proportio O.ad S^componatur ex proportione 0,ad P , hoc 
eft, ex proportione altitudinis AI ,ad altitudinem DK; 
& ex proportione P,ad Q,hoc efl, ex proportione bafis BC, 
ad bafin P.F.Ex eifdem proportionibus componetur propor-
tio trianguli ABC , ad triangulum DEF, & parallèle 

Hhh 3 g^ammi 
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grammiCG, ad parallelogrammâ EH. Quod efl propefitu. 
EODEM paBo oftendetur proportio trianguli D E F, 

cuius altitude< minor efl, ad triangulum ABC, &■ paralle-
logrammiEH, ad parallelogrammum C G, compojita efpL 
ex proportione bafis EF,ad bafin BC, & proportione altitu 
dinis DK.,ad altitudinem AI.Si enim fiat,vt EF, ad BC, 
ita Q^ad P;& vt DK,ad At,ita P,nd O , éf reliqua fiant 
vtprius; a erit triangulum DEF,ad triangulum NBÇ , & 
parallelogrammum E H, ad parallelogrammum C M , vt 
EF,ad BC,hoc efl,vt 6/, ad P. Itsm trixngulum N BC,ad 
triangulum ABC,&> parallehgrammum CM,ad paralle-
logrammum CG,vi LI,feu DK,ad AI,hoc efl, vt P, adO; 
ex ijs, qui, adpropof. 1. huitts lib. ex Commandino demon 
flrauimus.b Ex squo igitur erit,vt DEF,ad ABC, & EH, 
ad CGftta Q,ad O.Quccirca cum pAportio Q, ad O, com-
psnatur ex proportione Q,ad P,hoc eff, ex proportione ba-
fis EF,ad bafin BC;<& ex proportione P,ad 0,id efl,ex pro-
portione altitudinis DK,ad altitudinem AI i componetur 
etiam proportio DEF, ad ABC, & EH, ad CG, ex eifdem 
proportionibus. Quod eft propofitum. 

THE OR. 18. PROPOS. 24. 
IN omniparallélogramme, qux circa 

diametrum funr,paraIlclogramma & tori, 
& inter le funt iimilia. 

E S T O parallelogrammum Aï'CD, 
in quo ducatur diameter A C , & per 
quodlibeteius punâum ï,ducanturdu? 
recloc E F, G H, parallèle lateribus pa-
rallelogrammi. Dico parallelogramma 

F G , F H , circa diametrum,rlmilia effe &toti paralle-
logrammo,& inter fe fe.Quod enim œquiangula fînt to-
ti, facile oftendetur. Nam angulus GAE, idem eft, qui 
angulusBAD;c &angulus externus A E I, îequalrsiii-
terno flDC; & angulus AGI,externus interno ABC, 
& angulus E I G,externus interno BFI;& hic externus 
interno B C D. Quarea;quiangulum eft E G , parallelo-

gram-
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grammum parallélogramme» B D : Et eadem ratione_> 
eidem BD, aequiangulum eritFH. Quod autem latera_> 
circa tequales angulos habeant propordonalia late-
ribus totius, hoc modo demonftrabimus . Cum trian-
gulum AGI,a?quiangulum fittriangulo ABC, & triangu 
lum AEI,triangulo ADC,vt perfpicuû eft ex ip.propof. 
lib.i.vel etiâ ex corollipropof.4.huius lib.aerit vt AB,ad 
BC, ita AG, ad GI, atque ita latera circa ajquales angu-
los B,& G,proportionalia funt.Rurfus b erit.vt B C, ad 
CA,ita GI,ad IAjItem vtCA,ad CD:ita lA,ad IE. c Ex 
xquo igitur,vtBC,ad CD,ita eft GI,adîE,ac propterea 
& latera circa cequales angulos BCD,GIE, proportiona 
lia exiftunt.Non aliter demonftrabuntur latera circa re 
liquos angulos a*quales,effe proportionalia . Quare per 
definitionem, fimile erit parallelogrammum E G , toti 
parallelogrammo B D. Eadem arte oftendes parallelo-
grammum FHifîmile effe eidem parallelogrammo BD; 
d atque adeo éc ipfa inter fe fîmilia erunt.In omni ergo 
parallelogrammo,qua? circa diametrum funt, &c.Quod 
erat oftendendum. 

SCHOLIVM. 
I NT E ELIGEN DA autem funt parallélogramme 

circa diametrum totius effe talia,qu& habeant vnum angti 
lum cum toto parallogrammo communem,v t manifeflum 
eft ex forma demonftrationis, 

SfVOD fi circa diametrum alicuius parallelogrammi 
produBam confiHat parallelogrammum altudfita vt duo 
huius latera reBas duas componat lineas cum duobus late 
ribtts alterius, vel certe Ma his fint parallela , ijfdemfere 
med'ijs oftendetur,hoc illi effe fimile.Parallelogrammi enim 
ABCD,diameter BD,fit produBa ad F,circa quam confi-
Slatparallelogrammu DEFG, Cr H... F 
cuius duo latera D E, Z)G, re- . _h /^ 
Bas lineas effteiant cum AD, 
DC , lateribus parallelogrami 
A C. Dico parallelogrammum 
GE fimile effe parallelogramo AC.Quod enim ambo inter 
fe fint tquiangula.facile oftendetur.* N* quta angulus A, 

Hhh 4 tqu, 
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hi^.pri. 

d4-fixti 

*zz-$n 

tqualis esi angulo alterna ADG,huic autem squalis quo 
g H fque eft alternas angulus G;erut 

A_ p .0 
/JiL^jL squales anguli A,éf G.zQua 

re his oppofiti C, & E , squale 

g Zl.fex, 

les 
quoq; erut.bRurfus quia anguli 

Tî ~~b ADC,GDE,adverticë,sut squa 
ies.cerïït his quoq; oppofiti ABC,GSE,*qualesiIgitur aqui. 
angula funt GE,AC,parallélogramme,.Quod aiït latera ha 
béant proporiionalia circum squales angulosfbac ratione 
fiet perfpicttum.Cum triangulum B AD , Muiangttlum fit 
triang'do DGE,&- triangulum BCD,triangulo DEF,vt co 
Hat ex propofzi.lib. i.d £>,> vt jç ad AD,ita D G, ad 
GF.Rurfiisvt AD,ad DB,ita GF,ad FD,et vt DB,ad L>C, 
ita FD,ad FE,e ac propterea ex squo vt A D, ad DC , ita 
GF,ad FE-Sut igitur latera circa angulos A, A OC,propor 
tionalia lateribus circa angulos G, GFE , qui illts squales 
funt.'Ho fecus oftëdes, reliqua latera circa angulos squales 
jrportionalia ei. Quarefimilia sutparallelogrâma AC,GE. 

QVOD fi circa eandem diametrum conftflat parallelo-
grammum HlKF,hahens latera parallelà lateribus parai 
lelogrammi AC,idem demonjtrabitur.Nam producti, AD, 
CD,donec occnrrant réélis FK,FH,produéïis in E,& Gjerit 
HK,fimile ipfi GE, {.vt Euclides demonftrauif. Atqui eidë 
GE,fimils eft quoque A C, vt nunc oftendimus. g Igitur & 
HK,AC,inter fe fimilia funt. Quod eft prcpofitum. 

SED é? abfdluemus cUm Peletariofiquens preblemx. 

DATIS duobus parallelogrammi s sequi 
angulis,fed non fimilibus : ex quouis illo-
rum àkeri fi mile refecare. 

DVO parallelogrâma squiangula,fed non fimilia]fini 

□ 
B Ile 

LAD 

B 

*JJ_î>_i A. D ABCD.C EF Gs & ex ABCD, 
abfcindendum fit parallelogram 
mum ipfi CEFG,fimile. Coniun-
«antur ambo ad angulos squales 

KMË—^KMS—-^F BCD, ECG, ita vt fit vna linea 
reéïa RCG,éf'p*oprterea,vt adpropofii i.lib. i.demônflratu 
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eft, EGJD, quoque vna recla linea.Deinde duiïa diameter 
FC,producatur,donec in H,fecet vel latus A D , vel latus 
AB,(Neque enim in punctum A,cadet:quia AC,effht Jimi 
le ipfiCF,vt demonftratum eft,quod eft centra hypothefim) 
&per H,ducatur H i,parallela ipfi AB,vel if fi A D. Dico 
parallelogrammû abfcijfum HC,fimile effe ipfi CF.Si enim 
totum parallelogrammum KL,compleatur,erunt HC, CF, 
circa diametrum.Quare inter fie fimilia erunt,vt Euclides 
demonfiratiit in bac propofitione. 

EADEM autem artefere alterutrUm ipfiorum augeri po 
terit, vt fiât fiimile altcri Sit enim 
augendum ABCD , vt fiai ipfi CE-Hr—î—f IfA P L 
FG>fimile, Coniungantur uti prius, AV-\-\D 

(y diameter FC,extendatur, donec ~R 
in H,feCet vel latus BA,protracJu, 
vel latus DA,protraclHff!.. Neqi<e-> ^ EF K j 
enim in punctum- A,cadet:quia AC,effet ipfi CF,fimile, vt 
demoniiratttm eft,quod non ponitur .Dcinde per H,ducatur 
H I, parallela ipfi A D , vel ipfi AB,donec fecet vel latus 
CD,protraRuin,vel C B, protraclum in I. Dico parallèle 
grammum aucium HC,fimile effe parallelogrammo CF.Na 
\fi compleatur totum parallelogrammum KL,confiftent HC, 
CF,ctrca diametrum ; a Quare fimilia inter fie erunt. 

PE RS P 1CV V M autem eft ex 
demonfirattone huius theorematis fa-
lia ab Euclide,& ex probationé theo. 
rematis à nobis propofiti in hoc fiebo-
lio , parallelogramma circa eandem 
diametrum nonfiolum effefimilia,ve-
um etiam fimiliter pofita. Vnde propofito quouis para'ùelo-
rammo ABCD,fi maius debeat deferibi illifimile fimili-
erque pofitum.producendum erit latus vnum,nempe B C; 
itque ex E,quolibet punctovltra C,ipfi CD,parallcla EF) 
ucendajecans diametrum BD, produclam in F,ér per F, 
ucenda FG,parallela ipfi AD,occurrens reffi BA,produ-
H in G.b Erit enim parallelogrammum G E, fimile fimi. 
iterque pofitum ipfi AC,& maius eodl-Quod fi minus de. 
eat deficrtbt,fiumendum erit\punttum E,cttr%C,& reliqua 

 a p'**' 

t. 

B E C E 

SCD LYON 1



XXV. 

mf.px 
ta'fex 

85s EPCLID. GEO M. 

U.jex ti 

! 17.0 ntt 

j . Sli.rjtt, 

per agenda, vt p tus ,vt figura indicat, 

PROBL. 7. PROPOS. 25. 
DATO rec'tilinco fimile iimilkerque__,< 

pollrum j & akeri dato squale idem con-
ftituere. 

S IN T data duo 
reclilinea A,&B ; 
fitque conftituendû 
aliud rectilineum 
quod fimile quidem 
fit ipfi A,a:quale ve-
ro ipfi B. Super CD, 
vnû latus reclilinei, 
cuifimiîe débet con 
ftitui, aconftituatur 

parallelogrammum CE,inquouis angulo,aequale reclili 
neo A;Et luper rectam DE, in angulo EDG, qui arqualis 
fit angulo DCF,paral!elogrammum DH, arquale ipfi B, 
eritqjtam CDG, quam FEH,linea vna recta, vtdemon-
ftratum eft propof. 4j. lib. i.b Inueniaturiam inter re-
clas CD,DG,media proportionalis I K; c fuperquam_> 
conitituaiurreclilineum L,fimile ipfi A,fimiliterque po 
fitum. Dico L, squale effe alteri reclilineo B.Cum enimj 
fint proportionales très reftà C D, IK, DG; erit per co • 
roll. propof. ip. vel 10 huius lib.vt C D, prima ad D G, 
tertiam, ita A,reclilineum fuperprimam C D, ad recli-l 
lineum L,fuper IK,feoindam fimile fimihterque defcri 
pturn:^- V t autem CD%ad DG,ita eft parallelogrammum 
CE, adparalielogramrnamDH,einfdem altitudinis. 
e Igitur erit vt CE, ad D H, ita A,ad L. f Vt autem Ça 
ad D H, ita eft A, ad B:propterea quod ■parallelogram-
mum CE,reclilineo A;& parallelogrammum DH,recli-
lineo B, conftructum eft œquale. g Quare erit vt A,ad B, 
ita A^dlj^proptereaqueajqualiaeruntrectilinea B, & 
L.-Eft autem & L , fimile ipfi A,fîmiliterque pofitum per 

conftru-
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conftructioné.Dato igitur rectilineo (îmile fimiliterqu'e 
pofitum,& akeri datoaequale idem conftituimus.Quod 
erat faciendum . 

THEOR. 19. PROPOS. 26. 
SI à parallelogrammo parallelogram-

mum ablatum fit,& fimile toti, &fmiiliter 
ipofîtum,communem cum eo habens angu-
lum; hoc circum eandem cum toto diame-
trum confiftit. 

E X parallelogrammo B D , abfcif- B,. 
fum fît parallelogrammum EG , fimile 
ei'fimiliterque pofitum,habens cum ip E 

fb angulum communem E A G. Dico 
EG,confîftere circa diametrum totius^^^^xG-
BD.Ducantur enim recta; AF, CF, qu« 
ft fuerint vna linea recta, perfpicuum eft, cum A F , 
fit diameter ipfîus EG,& AC,diameter ipfîus BD, paral-
lelogrammum EG,confiftere circa diametrum AFC, to-
tius parallelogrammi.Quod fi AF,CF,nortdicantur ef-
ficere lineam rectam , ducatur totius parallelogrammi 
diameter A C, lecans latus E F, in H, punctOjpër quod 
ipfi KG, parajlela agatur HI. Quoni.am igitur parallelo-
gramma BD,EÏ,funt circa eandein diametrum A H C;a 
ipfa erunt fimiiia,/îmi.literque pofîta> Quare erit vt B A, 
ad AD, ita E A, ad AI. Sed vt B A, ad Au,ira quoque eft 
EA,ad A G,quod parallelogramma BD, E G,. ponantur 
etiam fimilia, fimiliterque pofita.dgitur erit vt E A, ad 
AI,ita E A, ad A G, d Ac propterea asquales erunt rectas 
Aï, AG,pars,& totum :quod eft at furdum. 

QVOD fi dicatur recta A H C ,fe- JSt -3C 
care alterum latus F G, Tune ducta HT, ^ 
parallela ipfi EF, e erunt rurfus fimilia_t 
parallelogramma B D, IG, fimiliterque 
pofita, f Quare erit vt D A, ad A B , 
ita G A, ad AI : Sed vt DA,ad A B , ita cjlioque eft G A 

ad A F, 

fextt. 

SCD LYON 1



kg.qui» 

860 EVCLID. GEO M. 
ad AE,ob fimilitudinem parallelogrammorum B D, EG. 
a Igitur erit vt GA.ad AI,ita GA,ad AE,bideoque çqua 
les erunt recla* AI, AEjpars & totum: Quod eft abfurdû. 
Conftituunt ergo recla? A F, FC , vnam rectam lineam ; 
hoc eft, dudta diameter A C, tran fit per punâum F; & 
duda diameterA F, caditin puncïum C. Itaque fi à pa 
rallelogrammo parallelogrammum ablatum fit, &c 
Quod erat demonftrandum . * 

S C H O L I V M. 

ALITER idem theorema demonftr abimus oftenfiue, 
bec modo.Diuifis lateribus AB,BC,bifariam in punBts H, 
I,fue punBum H, cadatin pûBf.m E,fiuefupra Jiueinfra, 

ducantur reBs Hl, AF.Quontam igitur,p'ro 
pterfimilitudinem parallelogrammorum, eft 
vt AB,ad BC,ita AE, ad EF; Vt autem tôt* 
AB,ad totam BC,c ita eft dtmidia HB, ad di 
midiam BI; à Erit vt BB,ad BI,ita A E, ad 
E F. Triangula igitur H B I, AEF, cum ha-
béant eirca angulos B, E,( qui squales funt, 
tb fimilitudinem parallelogrammorum B D, 
EG : Vel quia vnus eft internus, & alter ex-
ternus in parallelis B C , E F, e qus parallè-
le funt, cum vtraque parallela fit ipfi AD, ) 
latera proportionalia fi erunt squiangula,ha 
bebuntque squales angulos BHI,EAF, exter 
num,& internum inter reBas UI,AF.% Qua 

re paralleU erunt reBs HI,AV.Quoniam vero reBa, qus 
hz.fex'ti *x punBo A,adpunBum C,duci c"6cipitur,h parallela\quo-

' que eft reBs Fil .prcpterea quod latera AB, BC , trianguli 
tune coftituti ABC,proportionaliter effentfeBa in H, & I, 
vtpote bifariam;rftjctlur , vt dttBa reBa A C , eadem fiât 
qus AF,iranfeatque per punffum F,cum ex punBo A,fiolit 
vna hnea parallela reBs H I ,poftit duci, vt manifeftum 
est. Confiflunt ergo BD, EG, parallelogramma fimilia , fi-
militerque pofita circa eandem diametrum AFC.Quod est 
propofitum. 

~Z~ QVOD 

fe.fexti 
%z%.pri 
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O D fi duo parallelogramma fimilia fimiliterque 

pofita non babeant angulum communem,fed vnum fit ex-
tra aliud,bac tamen Uge,vt ita fint connexa interfe fecun 
dum duos corum anguhs s.quales,vt duo latera vntus cum 
duobtts lateribus alterius duas reBas lineas conftituant : 
demonftrabimus ijfdemfere medijs, en circa eandem eonfi-

ftere diametrum, Sint enim duo para- llelogramma fimilia 
[fimiliterq. pofita BD, JE G , qui adangulos squales BCD, 
GCE,ita coniungantur,vt linet B C ,CG, in direBum ia-
ceant,& ob id,per ea,qu& adpropof.\%.lib.\.o5iendimus,li-
nes, DC,CE,vnam qusque lineam reBam corrtponant. Di-
co parallélogramme B D , E G, circa eandem KjL.,,? 
confiftere diametrum,boc eft, diametrum AC,^ 
cum diametro FC,vnar,i reBam lineam confi- ~ 
cere. Si enim A C ,F C, nonfaciunt vnam li-
neam reBam,ducasur ex A, ad F, linea reBa 
fecans BC,in H , punBo, per quod agatur HI, 
parallela ipfiCD,occurrens reBuF E , produ-
its. inK. Quoniam igitur parallelegramma BI,KG, circa 
eandem diamatrum AHF ,produBa confiftunt, efficiuntq. 
duA refis. BH,HI,cum duabus reBis HG,HK, duas lineas 
reBas, ipfa erunt fimiliafimiliterq. pofita , per ea , que. ad 
propos, ta,, buius lib. demvnRrauinius. §juare erit vt HB, 
ad BA,ita FK,ad KH. * Habet autem CB, maior ad B A, 
proportionem maioremfquam HB , minor ad eandem BA ; 
($> eft vt CB,ad BA,ita FE.ad EC,so quod parallelogram-
ma BD,EG, ponunturfimilia fimiliterq. defcripta . Igitur 

FE,adEC,boc eft, adfihi squalem KH, masorem babe-
t proportionem,quam HB,ad BA hoc est, quam F K , ad 

KH. §luam ob rem fi FE, ad KH,maiorem habtat propor-
lionem',quam FK, ad tandem KH> b fit EF,maior quam 
FKipars quam ttitum. Quod eft abfur dum. 

O D fi qui s dtcat,reiïam AHF , fecare latus CD, 
Tune per H,duBa reBa BC, par a II fia H I , qus, occurrat 
reBs. FG,protrafii. in K s erunt rurjus fimiltafimiliterque 
pofita paraUelogramma ID,EK, per ea,qu/L adpropof. 24. 
buius lib.oftendimus. S^are erit vt HD, ad'DÂ , ita FK, 
ad KH. c Habet autem C D, ad DA, tnaiorem proportio 

nem, 
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b6.fex. 

ci9.p 

.F nem, quam HD,ad DA; Et eH vt CD , ad 
DA,ita FG,ad GC ■; propterea quod pardi-

ZZJ^ lelogramma BD, EG, fimilia fimiïiterq. po-
fita funt concejfa Igitur & FG,ad GC, hoc 
eft, adfibi aqualem K H , maiorem habebit 

ï.g».| j^. proportionem , quam FK,adKH ; a » 
FG, maior erit , quam FK ; pars quam to-

tum : Quo d eft abfurdum. 
O S T E T^S IV E idem hac ratione oftcndetur . SW 

niam propterfimilitttdinem parallelogratnmorum BD,EG 
anguli,B,E,(unt &quales,eftqs vtJB,ad BC,ita CE,adEF; 
habebunt trtangula ABC, CEF , circa anguhs nquales B, 

'E , latera proportionalia; b atque idcireo g,quiangula 
E/—jierunt, habebunt q. angulos BC A , EFC, 

JB_ QlSl squales . Addito ergo commuai angulo 
BCF,erunt duo anguli BCA,BCF,duobus 
angulis EFC,BCF,iquales : c Sed ht inter 

'O parallelas B C, E F , squales funt duobus 
reBis. Igitur & BCA, BCF, duobus erunt récits nqual.es; 

! di^.trt^ Acpropterea AC,FC,vnam component reclam lineam, 
' | Quod eft propofitum. 

R£C T E autem Euclides in theoremate voluit, pa-
rallelogrammum à toto ablatum non folum effe toti fimile, 
verum etiamfimiliter pofitnm , vt olîendatur circa ean 
dem effe cum toto diametrum. Nam fi ex altéra parte Ion 

\giori BD.alfcindatur altéra parte longiusE G, circa eafr 
{35, Jpl dem cum toto diametrum confijlens 

til-fex E 

A 

—\/\ e erit EG, fimile fimiliterque po(îtum. 
\/\ [ At verofiin refiangulo IL, quod fit 

tt Dliû 1i e.qnilaterum\, & iquiangulum ipfi 
BD,fumattir HM,&qualts ipfiEF,& 

MN,tqualis ipfi AE,&c erit quidem recîangulum M O, 
cqunle & fimile reBangaU EG, propter tqualttatem late-
rum, & angulorum, qui [tira retli; & ob idfimile reBan-
\gulo IL; fed tamen quia non eft fimtliterpofitum, non con-
fiftet circa eandem cum toto IL, diametrum . 

IDEM quoque hic perfpicitur in reBangul'is fimilibut, 
quorum vnum esl extra alterum , [ecundtim tame» angu-
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Us eorum ita inter fi connexa, 
vt duo lateravnius in direfium J£ 
iaceant cum duobus dateribus 
alterius, qualiafuntparallelo-
grammarefiangula BD,EG; C 
IL,MQ; in quibus EG , quidem confiftit circa eandem dia " 
metrum cum refiangulo BD,quoniam eft fimiliter pofitunr 
At vero M O , minime confiftit circa eandem diametrum 
cum refiangulo IL,quia non eft fimiliter pofitum, quamuis 

!fimile fit, cum prorfus fit aquale ipfiEG. Nam KM, ttqua?-
lis eft ipfi EF, & MNjpfi FC&c. 

T HEOR.jo. PROPOS. 27» 

O M NIV M paraîle!ogrammoram_j 

fecundum eandem re6lam lineam applica-
torum, defîcientiumque flguris parallélo-
gramme fimilibus fimiliterque pofitis ei, 
quod àdimidia defcribkur ; maximum id 
eft,quod ad dimidiam applicatur, paralle-
logrammum fimile exiftens defe&ui. 

DETVR refta AB, Siuifà. bifariam in C, fuperaue 
eius dimidiam BC, conitituaturciuodcunque parallelo-
grammumCoEB, cuius diameter B D. Si igitur com 
pleatur totum parallelog'.'ammum_t ^ T> 

ABEH, erit parallelograïnmu raAD, 
fuperdimidiam AC,coniiftens,appli _. 
catum fecundum AB, deficiens pa- j_ 
rallelogrammo CE, & exiftens fimile A. C~ KB 
dcfeclui C H. Dico parallelograrnmû 
A]D, ad dimidiam A C , applieàtum defkienfque pa-
ra'llelogrammo C£, maximum effeomniuraijquae fecun 
dum A8,refl:am appiicantur,deficiuntq.paraiieIogfem 

* mis 
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mis iîmiiibus-/îmil'irerq. pofitis ipfi C E . Sumpto enim 
puncto G, vtcunque in diametro B D, & dudis per G. 
redis FGI,KG,quas.fint paraljefeé redis AB,BE; eritpa-
ralleiogràftlmum tK,lecundum rectam AE,applicatum, 
deficiens paralielogrammo Kl, a quod ipfi C E , fimile 
eft,fimiliterque pofîtum,cum fit circa eandem cum CE, 

b/fj,pri\diametrum, bQuoniam vero complementaCG,GE, 
lajqualia funt;fi addatur commune Kl, eruntquoque x-
qualia CIjXE: c Eft autem C[,asquale ipfi C F, propter 
bafes squales AC,CB.Igitur & CF, KE, œqualia erunt; 
additoque_communi CG, squalia erunt parailelogram-

E mum AG , & gnomon LM. Quars_, 
cû CE,maius lit gnomone LM, (con 
tinet enim CE,prêter gnomonem,pa 
rallelogrammum adliuc D G, ) erit 
quoque A D, d tequale exiftens ipfi à}6.pri 

CE,propter bafes squales AC,CB,maius quam paralie 
legrammum AG,eodem paralielogrammo DG- Eodem 
que modo oftendetur AD, maius efle omnibus paralie 
logrammis,qus ita fecundum redam A B, applicantur, 
vt punitum G,fit inter punéta B, & D, hoc ell, qux oc 
cupant maiorem lineam femifle AQhabentq, minorem 
altitudinem,quam AD ; dummodo defecïus fimiles fînt 
ipfi CE. 

ALITERdemonftrabitur AD, mains efle paralle-
} 6.pri\ logrammo AG,hoc modo, e Parallelogramma F D, Dl, 

; funt xqualia,cum baies HD,DE,fînt atquales: Eft autem 
DI, maius quam G E , hoc eft, quam complementum 
C G3 ( f quod ipfi GE , sequale eft, ) paralielogrammo 
DG. Igitur &FD,maius ent,quam CG, paralielogram-
mo eodem D G • Arque idcirco addito communi C F; 
maius erit AD,quam AG,paralielogrammo eodemDG-

Q_V O D fi punftum G, fumatvîr in diametro B D, 
producta extra paralklogrammum CE, Tune ducta per 
G,recïa HM,quae fit parallela ipfi AB, occurratq. redis 
AJK,8E,protradis in H,& M. Item ducta GF, parallela 
ipfi AH:erit'parallelograrnœum AG,applicarum fecun-

S4.fex.'àu™ redam AB,deficiens paralielogrammo FM,gquod 

* ipfi 

43-pn. 
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ipiî CE, eft fimile fimiliterq.pofitum, 
cum fit circa eandé diametrum cum' 
CE. Dico adhuc maius effe AD, ipfo 
A G . Protra&a enim CD, ad L, 
erunt squales redis HL, LM, a cum x -FC 
squales fint squalibus AC, CB;A * 
b ideoque xqualia parallelogramma HD, D M. c Cum 
igitur DM,fit a:quale complemento DF; erit & HD, x-
quale ipfi DF. Eft autem HD,maiusquam HI,paralielo-
grammo I L- Quare & DF,majus erit quam HI, eodem 
paralielogrammo I L. Ac propterea communi additp 
AI,rnaius erit AD, quam AG, eodem paralielogrammo 
IL. Ijfdem argumentis concludes AD , maius effe quo-
cunque paralielogrammo ita applicato fecundum re-
cîam AB,vt puncium G,fit vitra D,in diametro BD,pro-
du&a ; hoc eft, quod occupât minorem lineam femifle 
AC,habetque maiorem altitudinem,quamAD;dummo-
do defectus fimilis exiftat paralielogrammo CE.Itaque 
omnium parallelogrammorum fecundum eandem recîâ 
lineam applicatorum,&c. Quod erat demonftrandum. 

S C H O l I V M. 

M AN I F E S TV M autem eft,lineam,ad quam pa-
rallelogrammum deficiens applicatur, ejje vel maiorem 
dimidiata AC ; qualis eft AK, in priori figura, vel mino-
rem ; cuiujmodi esl AF,in figura pofteriori:prout puniïum 
G,fumitur vel in diametro B D , vel in est produite ad 
partes D. 

PR OBL. 8. PROPOS. 28. 

A D datam lineam redam, dato rectili-
neo squale parallelogrammum applicare 
deficiens figura parallelogramma, qu«e fi-
milis fit alteri parallelogrâmodato.Opor-

in tet 
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tet autem datum re&ilineum 3 cui aequale 
applicandum eft, non maius effe eo, quod 
ad dimidiam applicatur, cum fimiles fue-
rint defectus, & eius, quod ad dimidiam 
applicatur,& eius3cui fimile deelTe débet. 

AD datatn rectam lineâ AB, dato reâilineo C, appli-
candum fît parallélogramme aequalcdeficiens paralie lo 
rsllelogrâmo,quodfît fimile dato alteri paralie rogrâmo 
D.Sedla AB,bifariam in E, fuper medietaté EB,a deferi-
batur parallelogrammum EFGB, fimile ipfi D,fîmiliter-
que pofitum ; & compleatur totum parallelogrammum 
AHGB. Si igitur AF, sequale eft ipfi C,- cum fît applica-
tum ad AB, deficiens paralielogrammo E G , fimili ipfi 
Djfaclum erit, quod iubetur. Si autem A F, maius eft 
quam C. (Neque enim minus efle débet. Nam cum per 
propof. pra;cedentem> ipfum fît omnium appticatorum 
maximum, dummodo defectus fïnt fimiles, non peffet 
applicari vllum ad A B, quod effet ipfî C, asquale, fed 
omnia effent minora . Propterea adiunxit Euclides ; 

. Oportet auté datum rectilineum, 
/S. /\ &c.)eritquoquefibi squale EG, 
/ C X /5J /\ \ maius quam C . Sit igitur maius 

JT , F ÇLG K X reclilineo I. (Qua vero ratione 

/, lit inquirendus,docuimus ad pro 
pof.4f.lib. i.) t> &conftituatur 
parallelogrammum K L M N, fi-

mile quidem fimiliterque pofitum ipfi D, feu ipfi E G 
asquale vero exceffui inuentoljvt iîtEG, xquaie_j 

redlilineo C, & paralielogrammo K M, fîmul ; & 
ob id maius quam KM. Cum igitur ob fimilitudinem fit 
vt EF,ad F G, ita- NJC, ad KL ; erunt quoque latera E F, 
FG,raaiora latenbus N K, K L. Si enim his illa forent 
œq.ualia, vel minora, effet etiam EG ; srquale ipfi N L, 
vel minus, vt conftat. Quare abfciflis reclis F O,FQ 

P qua? 
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qua; fint squales ipfis JCN , K L, & complète» parallelo 
grammo F QP O; erit.hoc ipfi LN, aequale, & eidem fi-
mile fimiliterq. pofîtum,8; propterea ipfi EG : a atque_j| 
adeo circa eandem diametrum cum EG, confiftet,qus; firi 
BF. Produisis fatrî reétis Q? , O P, erit parallelogram-
mum AP, ad reclam AB , applicatum deficiens paralie-
logrammo PB, b quod fimile eft ipfi E G., fimiliterq. po-
fitum , & propterea ipfi D. Dico igitur AP, squale efle 
ipfîC, redlilineo. c Nam cumPG, squale fit complé-
ment F E; fi addatur commune PE, erit & B Q, aequale 
ipfi ER, hoc eftjipfiES* A quod aequale eft ipfi ER, pro-
pter bafes squales EA,EB .Quare fi squalibus AO,BQ_, 
commune addatur EP, erit AP, aequale gnomoni TV. 
Sed gnomon TV, squalis eft reétilineo C , ( Nam cum 
EG,parallelogrammum squale fit ipfi C, vna cum L N; 
ii auferantur squalia QO, LN, remanebit gnomon TV, 
ipfi Casqualis.) Igitur & AP, eidem C,squale erit. Ad 
reclam ergo AB,applicatum eft parallelogrammum AP, 
deficiens paralielogrammo PB, quod fimile eft: dato 
paralielogrammo D, & squale exiftens reâilineo dato 
C. Quod faciendum erat. 

SGHOLIVM. 
MOMENT hoc loco dubittm quoddam lacobus Vélo 

tarius , &> 'Njcolaus Tartalea , quod iuxta noBram con-
jlrufiionem locum non habet, cum fuper E B, conBitueri-
mus EG, parallelogrammum non folum firnsle ipji D , "je 
rum etiam fimiliter pofitum ; quod ipfi minime feçerunt 
Qua de re ,fi placet ,confule eorum cemmentarios. 

PERSPICVVM autem e/l, fi ad re- : 
Bam applicetur parallelogrammum dtfi-

■ z6.fex\ 

tiens quadrato, ipfum applicatum,tiquait^^ -g 
effe reBangulo, quod fub fegmentis linea per 

bltcationem faBis continetur . Vt fi ad AB, applicetur 
AC,deficiens qaadrato CB, erit AC, applicatum , reBan-

\gulitm contentum fub AD,& -DC. Cum ergo DC , nqualis 
\fit ipfiDB,propter euadratum CB;contirtsbitur quvque AC, 
fub fegmentis AD,OE,per appltcattonem fafiit. ®uod est 
propofitum. 

Iii •PRO-
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HS.fsx 

bi4-fec 

czj.fex 

U-.é.fix 

PROBL. g- PROP OS. 29. 

A D datam re&am lineam, dato recti-
lineo squale parallelogrammum appli-
care, excedens figura parallelogramma, 
quaj fimilis fit paralielogrammo alterj 
dato. 

AD datam reiTam li-
"neam A B, dato redtilineo 
C, applicandum fit paral-
lelogrammum sequale_>, 
excedens paralielogram-
mo, quod fimile fit dato 
alteri paralielogrammo 
D . Diuifa A B, bifan'am 
in E ; a fuper dimidiam 

EB,conflruatur parallelogrammum E F G B, fimile ipfi 
Djfimiliterq. pofitum. b Deinde redtilineo C, & paral-
ielogrammo E G, confticuatur quadratum H , squale ; 
c cui quidem fiât parallelogrammum IKLM, squale,fi-
mile vero ipfi EG, fimiliterq. pofitum ; eritq. propterea 
IKLM , maius quam EFGB, quandoquidem squale eft 
quadrato H,quod conftrudtum'eft recîilineo C,vna cum 
paralielogrammo EG,squale.Cum igitur obfimilitudi-
nem MK,EG,fit vt M I,ad lK,ita E F, ad F G, erunt quo-
quelatera MI.IK, lateribus EF,FG,maiora. Si enim illa 
his forent squalia, vel minora, effet quoque M K, vel 
squale ipfi E G, vel minus, vt perfpicuum eft. Produ-
iras igitur FE, FG, vt redis FO, FN, squales fintrectis 
IM,IK, & completo paralielogrammo O N ; erit hoc fi-
mile fimiliterq. pofitum ipfi EG , cum fit squale ipfi 
M-K,& fimile, fimiliterq. pofitum. à Quare O N , E G, 
circa eandem diametrum confîftent, qus fit F P. Produ-
iras iam AB,*GB,ad Q^R ,• & PO, doneccum AS, ipfi 
FO,parallela conueniatin S, erit parallelogrammû AP, 

appli-
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àpplicatû ad redtâ AB, excedens parallelogrâmo QR,a 1 ̂ +fix. 

(quod fimile eft ipfi EG, ac propterea ipfi D. Dico igitur 
APjsequale efle reclilineo C.b Nam cum AO,ER, fint se- b^6 tri, 
qualia,c &ER,squale complemento B N , erit & A O,

 C4
, 

ipfiBN, «quale.Addito ergo commnniOQ^fiet AP,£E--
quale gnomoni EPG.Atqm gnomon EPG,squalis eft re 
ctilineo C. (Nam cû MK,hoç eft,ON , squale fit recli-
lineo C,vna cum EG; fi auferatur côe E G, remanebunt 
aqualia gnomon EPG,& rectilineum C.) Igitur & A P, 
squale erit rectilineo C. Ad datâ ergo rectam A B, dato 
rectilineo C, squale parallelogrammum applicatum eft 
AP,excedens paralielogrammo R Q, quod fimile eft al-
teri dato D.Quod faciendum erat . 

PROBL. 10. PROPOS. 30. 
PROPOSITAM re&am lineam termina 

tam extremajac média ratione fecare. 

SIT recta AB,fecanda extrema ac média ratione.De-
fcripto fuper eam quadrato ABCD;d ad latus D A, ap-
plicetur rectangulum DF,squale quadrato ÀC,& exce-
dens paralielogrammo AF,fimili ipfi quadrato , ita vtfit 
AF,quoque quadratum,cum quadrato folum quadratûfît 
fimile • Secet autem recta EF,rectam AB,in H.Dico A B, 
in H, fectam efle extrema ac média ratione. Cum enim 
squalia fintDF,& AQfîdematur commune AE,remane 
bunt squalia GH,HC,qus euro hàbeant an- p ~E c 
gulos squales A H P, BHE. vtpote rectos, = 
erunt latera circa illos reciproca, hoc eft, 
erit vt EH,hoc eft, vt A B, ipfi EH,squalis , ^ 
ad HF,hoc eft,ad An,ipfi H F, squalem, vt 
AH,ad HB.Quare cum fit,vt tota AB,ad feg G 1 

mentum AH,ita fegmentû AH,"ad fegmentum HB,fccta 
eft AB,extrema ac média ratione,per definitionem.Pro-
pofitam ergo rectam lineam terminatam,&e, Quod erat '. 
faciendum. 

xxix. 

HB 
le-

'Tr-

lti î ALITER 
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ALITER quoque oftendemus AB,efîe fectam in H, 
extrema ac média ratione. Cum très lineas dentur AB, 
AHjHBjfîtque refiangulum HC,comj>rehenfum fub pri-
ma AB,& tertia HB, squale quadrato médis AH; a eriit 
ipfe-proportionales:vt AB,quidem primaad AH, fecun-
dam,ita.AH,fecui;da ad HB,tertiam.Quare per défini tio 
nem feâa eft AB,in H,extrema ac média ratione. 

Q ALITER totum probîema 
 j , g conficiemus-bDiuidatur AB, 

in C,ita vt rectanguitim fub to 
ta AB,8c fegrnento' CB, asqtwle fît quadrato aiterius feg-
inenti AC.Dico AL,in C,:effe fedtam extrema ac média 
ratione.c Erunt enim rurfus,vt pries,très lines A B, AC, 
jCB, continue proportionales.Conftat ergo propoiîtum. 

SCHOLIVM. 

PRAXÏ S diuifionis Unes, reéîtt extrema ac média rttio 
ne infiiiuenda efi,vt adpropof.i 1 Jib.z.tradidimusC 

H A3 ET autem admiranda h&c fedio lines. extrema ac 
mcdïa ratione infignes titilitates ,proprietatefq~,vt in libris 
Stereometrii manifeftum erit, vt non fine caufia à plerifque 
Mathematiâs linea ita diu ifa diuinS quodamodo, ob ad-
firabilem eius vim,ac naturam,dicattir habere preportio-
n'é: Ab al'dsverofimpliciter vocetur diuifia proportionalitcr 

THEOR. 21. PROPOS. 31. 
i3 ï N reclangulis triangulis,fîgura qua?-
uisàlatcre re&um anguîum ftibtendente 
defcripta,*qualis eft fïguris, qua; priori illi 
fimiles, & iTrniiiter polka* à lateribus re— 
ftum anguîum continentibus defciï— 
puntur. 

TRIA N '<5 V L V M recïangulum fit A B C, habens 
angulumB A C, re&urnj deferibaturque fuper B C, 

*' _ * qu£c:m-
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quscunque figura rectilinea B C-
pE,* cui fimiles fimiliterque pofitf 
fuper AB,AC,conftituantur ABFG, 
AClH.Dico figuram BD, arqualem 
eflèduabus fîgurisAF,AI. Demifla 
enim ex A,ad B C, perpendiculari 
AK.erit per corollarium propof. 8. 
huius lib.vt BC,ad CA.ita CA,ad CK. Quare vt B C, ad 
CK,prima linea ad tertiam,ita figura BD,fuper primam, 
adfiguram CH-fuperfecundam fimilem fimiliterque po 
fîtam,percoroll.propcf.i9.vel 10. huius lib. & conuer-
tendo vt CK,ad BC,ita figura CH, ad figuramBD. Non 
fecus oftendetur.efle quoque vt B K, ad BC, ita figuram 
B G, ad figuram B D ; cum très linesc B C, B A , BK, fint 
quoque proportionales , &c. Quoniam igitur eft vt CK

: prima quantitas ad BC,fecundam,ita CH,tertia ad BD 
quartamjltem vt BK,quinta quantitas ad BC ,Tecundam, 
ita BG,fexta ad BD,quartam;b erit vt prima C K, cum_> 
quinta BK,ad BCfecundam, ka tertia CH. cum fexta_> 
BG,ad B D, quartam: Sunt autem prima C K, & quin.ta_> 
BK,fimul squales fecundae BC.Igitur tertia CH, &fex-
ta B G , fimul squales quoque erunt quarts B D , Quod 
eftpropofitum. 

ALITER, c Cum trianguluîo ABC,fimile fit triangu 
lum KAC ,'fintque homologa latera ipforum BC,CAj 
(Nam eft vt Bc, ad C A, in triangulo A B C, ita C A, ad 
CK,in triangulo KAC, ) d habebit triangulum K A C, ad 
triangulum ABC,duplicatam proportionem eius , quam 
habet C A, ad BC. e Habet autem S: figura C H, ad figu-
ram B D, proportionem duplicatam proportionis C À, 
ad BC.f Quare erit vt triangulum K A C , ad triangulum 
ABC, ita figura C H, ad figuram BD. Eadem ratione_> 
oftendetur efle, vt triangulum KB A,ad triangulum ABC, 
ita figuram E G, ad figuram B D, Quoniam ergo rurfus 
eft,vt kAC,prima quantitas ad AEC,fecundam,ita C H, 
tertia ad BD,quartam;Item vt KBA,quinta ad A BC, fe-
cundam,itaB G , fexta ad B D, quartamjg arit Se prim

a 
KACjCompofita cum quinta K B A, ad fecundam ABC 

cK.fex, 

àip.fe: 

îo.fexti 
fit. pi. 

Il x ita 
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vt côpofTta tertia CH,cum fexta BG, 
ad quartam B D : Sunt autem KAC, 

î KBA, prima & quinta fîmul, asquales 
fecunds ABC. Igitur CH,BG, tertia 
& fexta fîmul, asquales quoque erunt 

i quarts B D . Quod eft propofî-
tum. 

ALITER. Vt quadratum réels A C, prima quan-
titas,ad quadratum redis BC,fecundam quantitatem,ita 
eft figura CH,tertia quantitas,ad figuram B D, quartam 
quantitatem;3 cum vtraque proportio fit duplicata pro 
portionis AC, ad BC. Similiter erit vt quadratum redis 
AB,quinta quantitas, ad quadratum redis B C, fecundâ 
quantitatem,ita figura BG,fexta quantitas, ad figuram_> 
BD,quartam quâtitatem-b Quocirca erit,vt prima quan 

(titas cum quinta , nimirum quadratum redis A C, cum 
■ jquadrato redis AB,ad fecundam,hoc eft, ad quadratum 

redis BC,ita tertia quantitas cum fexta,nimirum figura 
CHjCum figura BG.ad quartam , videlicet ad figurant,, 
BD.c Sunt autem quadrata rectarum AC,AB,fîmul squa 
lia quadrato reclas BC.Igitur& figuras C H, B G, figura; 
BD,aequales erût.Quod eft propofitû .In redlangulis igi 
tur triangulis, figura qusuisj&c.quod erat oflendendû. 

S C H O L I V M. 
V I D E S igitur, longe effe vniuerfaiius thecrema hoc 

Ettclidis , quod fe/'e ad omnes figuras fimiles fimiliter que_, 
deferiptas extendit,quam illud Pythtigors. inuentum,qucd 
fila quadrata includitjvt propej.47. primilib. monuimus. 
Videtur tamen & theorema illud,qued ibi ex Pappo demo-
flrattimus , aliqua ex parte adhuc effe -vniuerfaiius quam 
hoc,cum illud do cmni triangulo , parallelogrammifq; etia 
non fimilibus;Hoc -vero de triangulo tantummodo reclan-
guloyfigurisque fimilibus, & fimiliter pofitis,proponatur . 

CONfERTEMVS etiam theoremu hoc ex Cam-
pano no aliter,qua ^j.prepofttionëprimi lib.itt hue modu. 

SI figura, qua? ab vno laterum triangu 
li defcribitur,sequalis fit eis,qua? a reliquis 

trian -
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■trianguli lateribus defcribuntur, figuris fi-
milibus fimiliterque pofitis.-Angulus com-
prehenfus fub reliquis duobus trianguli la 
teribus, recrus eft. 

DF.TVR triangulum ABC,fitque figu-
ra qusuis fuper latus B C, defcripta aaualis 
duabus figurisfibi(imiltbus fimiliterque de-
fcrifiis fuper reliqua latera AB, AC. Dico 
angulum B A C,effe rectum . Ducatur enim 
AD,ad AC,perpendicularis,qusfit ipfi AB,iqualis,& co-
neitatur recta CD.Quoniam igitur angulus CAD } rectus 
eft,* erit figura fuper CD,( qui.fimilis fitei, qus, fuper BC, aJ t.feX 
fimiliterque pofita ) defcripta squalis figuris fuper A D, ti. 
AC,defcriptis,qu& eifimiles fint,fimiliterque pofits.. Eft au 
tem figura fuper AD,squalis figura, fuper AB, ob sqnalita 
tem Uterum.Igitur figura fuper CD, étqualis erit figuris fu 
per AB,AC. Cum igitur figura fuper BC, eifdem figuris fu-
per AB,AC,equalts ponatur,erunt figura, fuper C D , B C, 
inter fe tqua!es,ac propterea recta. CD, BC, Squales erunt, 
vt confiât ex lemmate trcpof.zi.huius lib.Quoniam igitur 
latera A D,AC, trianguli A D C, squalta funt lateribus 
AB,AC,trlanguit JBC;0< bafis DC, ofîenfa eft quoque s.-
qualis bafiBC; t> erunt angult DA.C,BAC,squales.Quare {, t.pti. 
cum DAC,reButfit, ex conslruitione, reclus quoque erit 
BAC. Quod cil propofitum. 

THEOR. 22, PROPOS. 32. xxx. 
SI duo triangula, qux duo latera duo-

bus lateribus proportionalia habeant,fe-
cundum vnum angulum compofita fue-
rint j ita vt homologa eorum latera fint 
etiam parallela:tum reliqua illorum trian-
gulorum latera in rectam lineam collocata 
repenentur. 
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t-zy.pri. 

HABEÀNT triangula ABC,DCE,late 
ira AB,AC,lateribus DC,DE, proportio-
nalia , vt quidem AB,ad A C, ita DC, ad 
D E, componanturq; ad angulum ACD, 
ita vt latera homologa AB, DC; lté AC, 
DE,inter fe ûnt parallela.Dico duo Iate* 

ra reliqua BC,CE,recTam côponere lineam . Cum enim 
parallela.' fint AB,DO,a erit angulus A,alterno ACD,ae-
qualis:Eadcmque ratione angulus D,eidem ACD,asqua-
liserir;ac propterea A, & D, inter fe quoque ex iftent as-
quales.Quoniam igitur triangula ABC, DCE,habent la-
tera circa asquales angulos A,& D,proportionalia;^ipfa 
b erunt inter fe asquiangula, habebuntque asquales angu 
los B,& DCE.Additis ergo aequaîibus A,& ACD,erunt 
duo anguli B,&A,duobusangulisDCE, ACD, hoc eft, 
angulo ACEjxquales.Rurfus additocommuni ACB,fiét 
très anguli trianguli ABC, duobus angulis ACE, ACB, 
acquales: c Scd i 11 x très asquales funt duobus reclis. Ergo 

j & duo ACE, ACB,duobus erunt reclis asquales:à Atque 
idcircoBC,CE,vnam reclam lineam conftituent.Itaque 
fi duo triangula, quas duo latera duobus lateribus pro-
portionalia habeant,&c.Quod erat demonftrandum. 

S C H O L I V M. 
DEBENT autem prsdiBa duc triangula itafecunda 

•vnum angulum effe compofîta.vt vterque angulorum a la 
teribus proportionalibus comprehenfus,alternus fît illi an-
gulo.fecundum quem triangula componuntur;veluti in fi-
gura tbeorematis fafium effe vides,Nam angulo ACD, fe-
cundum qnem triangula funt compofita , alternus eft tam 
angulus A , quam angulus D , quorum vterque lateribus 
proportionalibus continetur, Hinc enim efficitur , angulos 
A,& D,effe squales, & propterea triangula effe squiangu-
la;atque adeo ex B C, CE, Vnam reBam lineam componi, 
vt ex démonstrations liqtiet. 

O D fi vterque angulorum lateribus 
proportionalibus comprehenfus nonfuertt al 
urnus angulo, fecundum quem triangula 
cbmponuturfticet reliqua, bypothefes tbeore-

matis 
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matis feruentur , non colligitur neceffario conclufio. "Nam 
duo triangula, ABC,DBE,habent duo latera AB,AC,duo-
bus lateribus DE,DB,proportionalia, vt quidem A B, ad 
ACfta DE,ad DB;compofitaq3 funt ad angulum CBD;ita 
vt tam homologa latera AB,DE,quam AC,DB,fîntparât 
lela-.Hjbilominus reliqua duo latera CB,BE,no confiituiit 
vnam lineam recîam;propterea quod angulo CBD, non fit 
alternus vterque angulorum A,ér D, immo neuter eorum, 
vt perfpicuum eft. Qiiamobrtm demonftratio theorematis 
locum non habet. 

THE OR. 23. PROPOS. 33. 
IN œqualipus circuits, anguli eandem 

habent rationem cum peripherijs , qui— 
bus infiftunt, fiue ad centra, line ad peri-
pherias conftituti infiftant : Infuper vero 
& feétores, quippe qui ad centra côflftunt. 

SI N T duo circirli çquales A B C , E F G, quorum 
centra D,H; fumanturque ex circulis duo arcus quicun-
que B C , F G, quibus ad centra quidem innuant anguli 
B D C , FHG ; adeir. 
cumfetèrrtias vero 
anguli B A C ,FEG, 
Dico effe ex fenten-. 
tia defin. é.lib.j . vt 
ar cum BC, ad arcum 

G , ita angulum 
8 D C, ad angjnum 
F H G, & angulum 
B AC,ad angulum FEG; & fedorem infuper B D C, qui 
redis BD, D C, & arcu B C, continetur, ad fedorem.-» 
FHG,quem comprehenduntreds FH,HG,& arcus F G. 
Dudis enim redis B c,F G, a applicenturipfis in circu-
is ssquales reda?,CI,quidem ipfi BC,At vero G K, K L , 

ipfi FG: ducanturque reds ID, KH, L«H. Quoniam igi 
tur squales funt redx E C,C I, b erunt quoque squales 

•• arcus 
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je 6. def. 

f,zo.ter. 

arcus BC,CI, a ac pro-
pterea& anguli BDC, 
CDI,a>quales erunt.Ëa 
dem ratione aequales 

ij-erunt& arcus FG, GK, 
KL,& âguli FHG.GHK 
KHL, Quam multiplex 
ergo eft arcus BCI, ip-
lîus arcus BC, tam mul 

tiplex erit angulus BDI, feu aggregatîi angulorû prope 
centrû D,in/5itentiû arcui BCI,anguli BDC:Et quâ multi 
plex eft arcus FGKI, ipfîus arcus FG, tam multiplex erit 
angulus FHL,feu aggregatû angulonl prope centrû H,ar 
cuiFG#L,infiftentm, anguli FHG,quia in tôt angulos x-
quales diuifi funt anguli BDI,FHL, in quot arcus aequa-
les fecli funt arcus B CI,F

a
G K L. Quoniatn vero iî arcus 

BCi, equalis fuerit arcui F G K L, l> neceftario angulus 
BDIangulo FHL,ïqualis eft: Ac proinde fi arcus BCI, 
maior fuerit arcu FGKL,neceflario angulus BDI, maior 
eft angulo FHL,& fi minor,minor:Deficient propterea_. 
vna arcus BCl,gr angulus BDI.ïque multiplicia prima: 
magnitudinis BC-& renias BDC,ab FGKL,arcu,& angu 
lo FHL,»que multiplicibus fecunda? magnitudinis F G, 
& quarts I KG,vel una a;qualia erunt,vel vna excédent, 
fi ea fumantur,qu;e interfe reipondéc.c Quare qua; pro-
portio eft arcus BC, primas magnitudinis ,ad arcum FG: 
fecundam magnitudinem, ca erit anguli BDC, tertiç 
magnitudinis , ad angulumF H G, quaitammagni-
tudinem_». 

A T Q_VE hoc uerum etiam eft de Ipatijs circa cétra 
hoc efl,ita erit arcus BAC,ad arcum FEG,vt fpatium ad 
centrum D, infiftens arcui BAC, ad fpatium ad centrum 
H,infiftens arcui ïEG,ut ex demonftratione patet. Nam 
& hec fpatia,fî squalia funt infiftunt œqualibus arcubus, 
& fi myqualiajinarqualibus, &c. 

QVONIAM vero vt angulus BDC,ad angulû FHG,d 
ita eft angulus B AC,ad angulum FEG, e cum illi horum 
fintdupli,peripicuum eft,fitaefle quoque angulum 

BÂCT
-
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1 

BAC,ad angulum FEG , vt eft arcus BC, ad arcum F G. 
Quodtamen eifdem argumétis demonftrari poteft, qui-
busvfîfumus in anguljs ad centra conftitutis , fi pnus 
ducantur re&se IA, KE , LE, &c 

QV O D fi ad circnmferentias conftituti fint anguli 
eiufmodi BAC,FEG,vt reftx du£tx BD,CD;FH,GH,nô 
conftituantangulos in centris verfus arcus BMC, FGjfu 
menda erût Ipatia BDC,FHG, quaî dupla etiam funt an-
gulorum adcircumferentias,exfcholio propof.zolib.j. 

CONSTITVANTVR. iam in fegmentis BC,CI,angu 
li BMC,ONI,a qui aequales erunt.cum infiftant arcubus 
squalibus BAC,CBA I. Quare fimilia erunc fegmenta_> 
BMC, CNI, b atque adeo inter fe. a:qualia, propterea_> 
quodfuntfuper rec"tas B Ç, CI, çquales, Additis igitur 
triangulis BDC,CDI, c qux aequalia quoque funt, fient 
fectores BDC,CDI,çquales.Quapropter tam multiplex 
erit feftor BDI,fectoris BDC, quam eft multiplex arcus 
BCI, ipfius arcus B C. Similjter oftendemus, fectorem 
FHLjtam multiplicem e(Te lèctoris F H G, quam multi-
p lex eft arcus F GK L>ipfius arcus FG.Quoniam vero fi 
arcus BCI,asqualis fuerit arcui FGKL» fector quoque_> 
BDIjfectari FHL, asqualis eft ; ( vt in fectoribus B D C, 
CDLoftenfum fuit,) & fi maior, maior j & fi minor,mi 
nor:Deficient propterea una arcus BCI,& fector BD I, 
xque multiplicia prima? magnitudinis B C, & tertias 
BDC,ab arcu FGKL,&fectore FHL,aEque multiplicibus 
fecundç magnitudinis FG,&quarts FHGj,;veluna çqua 
lia erunt: vel vna excédent;/! ea fumantur, quç inter 
refpondent.d Quamobrem que proportio eit arcus BC, 
prima: magnitudinis,ad arcum FG, fecundam magnicu-
dinem,ea erit fectoris BDC.tertiae magnitudinis, ad fe-
ctorem FFÏG,quartam magnitudinem . Ina>qualibus er-
go circulis, anguli eandem habent rationcm cum péri 
pherijs &c.Quod demonftrandum erat. 

COMMODIVS fortaffe inftituetur demonftra-
tio hoc modo, Sumantur ( faltem cogitatione ) quocuis 
circuli aequales circulo ABC, atque in fingulis capian-
turfinguli arcus arcm BCaequales, quibus infiftant an-

gult 
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guli tam ad centra , quàm ad circumferentias. Erunt.n. 
omnes hi anguli squales anguiis BDC,BAC,ob xquaïi 
tatem arcuum, quibus infiftunt.-ac proinde eorum aggre 
gâta ita multiplicia erunt angulorum BDC , BAC, vt 
eft multiplex aggregitum omnium arcuum ipfius arcu 
BCDeinde fumantur etiam quotuis circuli arquales cir 
culoEFG,&in fingulis accipiantur fînguli arcus arcui 
FG,jequales,&c.Hac enim ratione vitabitur confufio li 
nearum,&angulorum in circulis ABC,E FG, qux necef] 
fario oritur,quando arcus BC,FG,funt magni,&eorum 
multipliées accipiendi funt, vt perfpicuum eft. Nam fi 
arcus effent BCI,FGL,quibus infiftut anguli BDI, FHL, 
adcentra,&BAI,F£L,ad circumferenrias;non poterunt 
eorum multipliées fumi fine confufione, vt patet. llxc 
aucetn confufio vitatur, fi plures circuli squales adhi-
beantur, vt diximus. 

COROLLARIVM. I. 
H IN C manifeftum eft,fie effe feftorem ad feâorera, rt eft an-

gulus ad angulum . Vtraquc enim proportio cadem eft proportion! 
arcus ad arcum . a Quare Se inter fe ezdem erunt. 

COROLLARIVM. II. 
PERSPICV VM quoque eft,vt eft angulus in cétro ad qua-

tuor reâos, ita effe arcum fubtenfum illi angulo ad totam circum-
ferentiam . Et contra , vt funt quatuor refii ad angulum in centro, 
ita effe totam circumferentiam ad arcum illi angulo fubtenfum . 

IS^A M vt esî angulus in centro ai angulum reilum 
in centro , b ita eft arcus illi angulo fubtenfus ad quadran-
tem angulo reHofubtenfum.Quamobrem erit vt angulus in 
cenètro ad quadruplum anguli re&i, nempe ad quatuor re-
ijos , ita arcus illi angulo fubtenfus ai quadruplum qita-
drantis,nimirum ad totam circumferentiam, fer ea , qus 
ad Zz.propof.iib.^.demonslratiirnf.s.^htod es! priait. Sh(0-
niam igitur esl vt angulus tn centro ad quatuor rectos, tta 
arcus illi angulo fubtenfus ad totam circurnferentiam;erit 
& cenitcrtendo,vt quatuor recli ad angulum in centro,ita 
tota circumferentia ad arcum angulo in centro fubtenfum. 
Qstod eft fecundam. Verum hoc etiam ita demonslrabi-
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tur. zGum fit, vt angulus réélus incentro adangulïim in 
centro, ita quadrant angulo recto fubtenfus ad arcum illi 
angulo fubtenfum;erit quoque,per ea^qua ad propof.zz.lib. 
<;.oftendimtts,vt quadruplum anguli recli, nempe quatuor 
reBi,ad angulum in centro, ita quadruplum quadrantis, 
nimiritm tota circumferentia,ad arcum illi angulo fubten 
\fum. Quod est propofitum. 

IDEM verurn es! de fpatio in cemroihoc eH,vt eft fpa-
tium in centro ad quatuor reclos, ita eft-arcus fubtenfus illi 
fpatio ad tota circumferentiam, Qfc. vt tx demonflrattont 
patet. 

SC H O L I V M. 
CAETERVM ex theoremats hoc lu ce clarius colligi-

tur,angulum quicircamferentis. altcui infillit, referendit 
tffe ad arcum,qui bafis e il ipfius anguli, non autem ad ar-
cum, in quo exiftit. Non enim eadem eSl proportio anguli 

' angulum, qu& arcus ad arcum , fi fumantur arcus, in 
quibus anguli exiflunt, vt vttlt Eue li des in propofito hoc 
theoremate, Sint enim circuli JB_^ g 
squales ABC,DEF,in quibus : 
anguli ad circumfercntta con 
ftitutifint B,E;maior quidem "K 
B.minor autem E. Quo pofito, ^—' "UN>' ^ 
erit arcus AC,maior arcu DF,ex fcholiopropof. 26. lib. 
ac propterea reliquus arcus ABC, minor reliquo arcu 
DEF>Quare proportio anguli B,ad angulum E, eïi maioris 
intqualitatïs,proportio vero arcus ABC, ad arcum DEF, 
mmoris in&qualitatis.Non ergo eadem eft proportio anguli 
ad angulum,qu& arcus ad arcum. Shtodfi fumamus arcus, 

\fuper quos anguli afcenderunt,qUales funt arcus AC,DF, 
tam demum erit angulus B,ad angulum E , vt arcus A C, 
ad arcum DF , vt reele demonflrauit Euclidei. &uocirca 
cum dictmus angulu effe in fegmento,aliud mtelligere dtbe 
mu s,quam eu dicimus, angulum infifiere fegmento,feu ar-
cui. Id quod in expnfitione definitionis s. lib.z. monuimus. 

NON obfcurs quoque ex hoc theoremate demonflravi\ 
potest,fimiltmdin'è fegmintera in.circulkfimilitt,qui Eucli^ 
des definitiene to.lih.3, definimt per angulos squales in ib—i - . j 
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fisfegmentis exiftentes,confiflere in eo, quod fegmenta ,feu 
circumferentii fimiles, ad intégras ctrcumferentias circu 
lorum eandem habeant proportionem,<& propterea quando 
fegmenta lotis circuits commenfurabtlia (tint, qualis pars 
eft -vna. circumferentia tottus fui cirenmferentii,talts quo^ 
que fit alia circutnferentia fimilis tottus fus. circumferen-
tii ; •veluti in expofitione pr&dlCli definitionis docuimus. 
Sint enim primum duo circuli iquales ABC,DEF, tn qui, 
bus anguli ad circuferentias conftituantur iquales BAC, 
DEF , in quibus anguli ad ctrcumferentias conftituantur 
iquales BAC,EDF:Quo pofito, fegmenta BAC,EDV,iuxta 
Eudtdis definitionem pnfatam dicenturfimilta. Manife 
(ium autem eft, eorum ctrcumferentias habere eandë pro-

t> portionem ad intégras circule, 
rum circumferenttas. Cu enim 
ob circulorum tequalitatem,*ar 

E'( yCE^ ^Jr cus **C' EF 5 quibus anguli i-
quales. infiBunt ,fint iquales; 

efftcitur reliquas ctrcumferentias 
BAC,EDF,effe quoque iquales . Quare ad totas circumfe^ 
rentias , qui iquales etiam ponunturfo eandem proportio-
nem habebunt ; Atque idcirco,qui pars eft arcus BAC, to-
tius ctrcumferent'u ABCA,eadem pars erit arcus EDF,to 
tius cirçumferemU DEFD: 

S I NT deinde duo circuli 
imquales ABC,DEF, in 
quibus anguli ad circumfs-
rentias conftituantur iquales 
BAC,EDF:Quo pôfito, dicen-
tur fegmenta &AC,E DF, 
ex Euclidis fententia , fimïïta 

Dico rurfus arcus BAC,E D F , eandem habere proportio-
nem ad intégras fuas circumfetentias. Ducantur enim ad 
centraG,H,recli BG,CG,EH.FH. Quoniam igitur anguli 
A,& D,iquales ponuatur, erunt quoque ad centra anguli 
G,& H,iquales,c cum ht illorum dupli exiftant; Vel erunt 
fpatitt ad lentra iqualia , cum hic quoquefint angulorum 
ad circuniferentias dupla,ex fcholtopropof.io.lib.z.c Qua-

rt (tua-
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ri quatuor recli ad anguli, 
Vil fpatium G, tandem habt 
bunt rationem, quam ad an 

Igulum , vel fpatium , H. 
Atqui vt quatuor recli ad 
angulum,vel fpatium G, ita 
eft tota circuferentiaABCA, 
ad arcum BC:Et vt quatuor recîi ad angulum , vel fpatiu. 
Ji,ua,efl tota circumferentia DEFD,ad arcum EF, ex ce-
roll.ïthuius propofizz.^ Igitur vt tota circumfertnria AB-\ 
CA,ad arcum BC,ita erit tota circumferentia DEFD, ad\*l*-%n 

arcum EF.Per conuerfionem ergo rationis erit quoqtie,vt to 
ta circumferentia ABCA,ad arcum BAC, ita tota circule 
rentia DEFD, ad arcum EDF . Et conuertendo , vt arcus 
BAC,ad totam circumferentiam ABCA , ita arcus EDF, 
ad totam circumferentiam DEFD. Quocirca qui pars eft 
arcus BAC,totius cïreumferemit ABCA, eadem pars erit 
arcus EDF,totius circiiferentis, DEl:D.&uod efi propofitu 

CONSTAT igitur , récit Euclidem vocaffe ea circuler iï 
Ifegmentafimilia , m quibus anguli exifientes inter fe funt 
iquales : quandequidem huiufmodi fegmenta tandem ha-
btnt proportiontm ad circules fuos intégras. 

FACILE ex lits demonsirabitur theorema illud , quod 
éf ad calcem cap.i.in fph&ram,& adpropof.zz,lib.3.]în<-> 
proportionibus ofltndimus ,vidtlictt. 

SI duo aut plures circuli ex eodem c en 
tro deferibantur, arque ex centro dux aut-
plures re&ç linee ducantur; erunt arcus in-,' 
ter quafeunque duas lineas intercepti Çt-\ 

miles. 
STNT duo tirculi ABCD,EFGH,rirca id'ê centru î,dt-

fcripti.Si igitur egrediatur è centro I, dus. rtBs. IB,ID,effi 
ciêtes vna lintâ rtffa BD,manifeflu eft,arcUjS BAD,FEïI, 
fimiles effc,cumfmt fcmicircult,Kurfus fi ex I, egrediantur 

Kk k dutL 
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D 

dutrecle. 1A,ID,conslituentts 
angulum reclum AlD,perfpi-
cuum quoque e/?', arcus A D-, 
EH,fimiles effe,cum tx fcholio 
propof.zj. lib.^.fint Gkiàdrates 
fuorttm ctrculorum. 

EMITTANTVR iamtxl, 
dtttt recli. ID,IK,facientes quê-
cunque angulum non reclum 
D I K.Dico adhuç arcus D K, 

C Ht, fimiles effe,hoc tsl ,ita effe 
arcum DK,ad totam circumferentiam AECD,vt eB arcus 
HL, ad totam circumferentiam EFGH. Quoniam enim vt 
angulus DIK,ad quatuor reilos, ita eft ex coroll.buius pro-
pof.tam arcui DK,ad totam circumferentiam ABCD, qua 
arcus HL,ad totam circumferentiam EFGH,;a erit vt ar-
cus DK,ad totam circumferentiam ABCD, ita arcus H L, 
ad totam circumferentiam EFGH,acproinde arcus D K , 
HL,fimilts erunt.§luod eft propofitu-m . 

BREVIVS idem confirmabitur hoc modo. Sfuoniam ar-
cubus DK,HI,infisîunt in centro I , anguli ttquaiesfimmo 
idem;trunt ex fcholio propof.iz.lib.i.areus DK,HL,fimiles: 
ac proinde ad totas cir cumfsrentias tandem prtportio-
nem habebunt,vt paulo an te oftenfum es~}. 

EADEM ratione oftendemus,arcus BAK, FEL-,fimiles 
tffe,id tf!,babtrt ad totas circumferïtias eande proportions. 

SED placet tttam hic demonftrare lemma,quod adpro-
pof.6,lib.i,.Thtodosij prop»fuimus,cum ad tnulta aliaccndu 
eat.lliud auttm eft eiufmodi. 

AEQV ALES recta» lineas ex circuits inç 
quaîibus auferunt arcus inœquales, maior 
que eft arcus minoris circuli,quam vt fimi-
lis fit arcui circuli maicris, 

SlNT circuli in&quales AB,CD,'cica idem centrum E, 
defcripti.Oucantur auttm ex E,itts. rtHe, vtcunq. EA , EB, 

fecantts 
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fecantes circulas in A, B, & C, D, punilis; 
eruntq; arcus AB,CD<,fimiles, vt proximt 
iimonftrauimus.Et quoniam rectsEA,EB, 
[tel* funt in C,D,proportionaliter , quodta 
EA,EB,quam EC,ED,inter fe squalesfini; 
a erunt duds réels. AB,CD,parallels. ; atq, v*»—hz.fexti 
idée tr'mgula EAB,. ECD,ex Coroll.propof. 
Cbuius lib.fimiiia ernttt.b Erit igitur vt EA, ad A B, ita', b $.fex, 
EC, adCD.Eft autemE.A, maior quam EC . c Igitur&\ciA.q.n; 
AB,maior erit quàm CD.Accommodetur ergo ipf CD , in 
circttlo AB,aqualis BF;eritque ex fcholio propof. 28. lib. 3. 

\jircus A B, maior arcu FB. Quare cum arcus CD , arcui 
AB,fitnilis fit;erit arcus CD ,maior,quàm vtfimilis fit ip-
fiFB.AequaUs igitur réels CD, BF, ex circuits intquali-
bus AB,CD,arcus insquales auferunt,maior que e fi arcus 
CD,circuli minons, quàm vt fimilis fit arcui F B, circuli 
\maioris. Quod eft prepofitum . 

JiINC psrfpicuum eft,multo magis maiorem lineam ex 
circula minore au ferre arcum maiorem , quam vt fimilis 
fit et, qtiem ex circttlo' maiore aufert line» rninor . Cum 
enim recla GD,sqnalts tpfiBF,auferat arcum CD , maio-
rtm,quam vt fimilis fit arcui F B; multo magis linea ma-
ior quam CD, auferet maiorem arcum , quam vt fimilis 
y>t arcui F B , cum i'da maiorem arcum abfc'mdat., quant 
CD,vt in fcholio propof.zS.l'b.z.oflcndimus. 

HAEC mtem demonftratio prapofitum tantum col'iigit, 
quando arcus abfcifjsfunt femicirculo minores , quales'final 
BF,CD, vt ex ipfa demonflrationc confiât.Nam alias non\ 
conslituereiur angulus in E.centro commuai : quod tamen\ 
ad demonf.rationem requiritur. Verum nibilominu<erit,fi 
arcus femicirculo minor circuli minoris maior es! , quS. vt 
fimilis fit arcui femicirculo minori circuli maioris, multo 
maiorem effe arcum femicirculo maiorem circuit mino-
ris , quam vt fimilis fit arcui femicirculo minori circu-
it maioris , 6}nod fi quando contingat, reclam G D , ex 
minori circùlo auferre femicirculum , vt quando efi 
diameter circuli ; liquida confiât , femicirculum mi-
noris circuli maiorem effe, quam vt fimilis fit arcuife-

Kk k z • micir-
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micirculo minori circuli maioris i neque opus tune erit 
alia demonftratione . 

HIT>{C triam nuilo negotio oslendemus , squales re&as 
lineas ex circulis in&qualibus auferre arcusfimpliciter,et 
abfolute insquales,ita vt arcus minoris circuit fimpliciter 
maior fit arcu circuli maioris, & nonfolum maior, qukm 

vt fimilis fit.Stnt enim recli Unes CD , BFy 
iquales,auferatque CD,arcum minoris cir-ï 
culi CED,et FB,arcu circuli maioris FGB. 
Dico fimpliciter arcum CED,maiorem eftL< 
arcu FGB.Congruente enim recla CD, recli 
FB,cadet necejfirio arcus CED, extra arcu 
FGB; atque idcirco arcus CED , maior erit 

\Darcu FGB,cumille hune totum intra fe co» 
tineat, fintque ambo arcus in eandem parti 
catti,atque eadem extrema punBa habeMt

h 
vt vult Architnedesin fuppofitionibus ante lib.i.de fphira\ 
& tylindro,Neque vero arcus CED.arcui FGB, congruet, 
aut intra ipfuni cadei.Nam fidicatur congruere, congrue*^ 
etiam tota circumferentia circuit CED , toti circumferen 
tii circuli FGB,atque a deo tquales erunt circuli. quodeft^ 
abfurdum , cum iniquales ponantur. Si vero arcus CED, 
dicatur cadere intra arcum FGB, cuiufiuodi e£î arcus 
CAD\quoniam vt paulo ante ofiendimus, arcus C E D, :id\ 
esl,CAD,rnator eft, quàm vt fimilis fit arcui FGB ; fumaA 
tur arcus BFH,arcui CADJtmilis, atque ideo maior arcu, 
FGB: Affumpto autem in arcu CAD, punBo A,vtcun. 
que,dncantur recli AF,AB,produilaque recla F A, donec 
arcum FGB.fecet in G,ducantur recli GH,GB. ( Infigt: 
per incuriam recla G B, duBa non eil; Igiturfiudiofus le-
Bor eam ducat ,oportet.) Itaque quoniam arcus CAD, 
H F B, fimiles funt ; erunt anguli C A D, H G B, in il lis 
fegmentis exiftentes squales.3- Quia vero angulut CAD, 
angulo CGB,maior eft,externus tnterno;& angulus C G B, 
angulo HGB.maior quoque , totum parte;erit multo maior 
angulus CAD, angulo HGB, quod est abfurdum. Oftenfus 
enim eft iquatlis.Non ergo arcus CED, cadet intra arcum 
FGB:fed neque ei congruit,vt demonflratum eft.Cadet ergo 
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extra\atque ideo maior erit arcus CED,arctt F G B,vt di-
étum eft.Quod es! propofitum. 

E X quo liquide confiât, multo magis maiorem lineam 
ex circula minore auferre arcum maiorem fimpliciter eo, 
au cm minor line a ex circulo maiore abfcindtt. 

QVONIAM vero/Euclides multa dixit de inuentione 
linearum proportionalium,nihil vero defiuperficierum,vel 
planorum proportionalium inuefiigatione nobis prtfcrip-

\Jit\non abs re mefaBurum exifiimo,finonnulla problema-
ta,atque theoremata->quorum multa circa inuentionem fiu 
perficierumproportionalium verfiantur,fcitu non iniucuu-
da,loco appenUicis,partim ex peritis Geometris , partim ex 
inuentis proprijs,huic fexto libre anneBam: quippe que. ex 
demonslratis ab Euclide facili negotio deducantur . Bine 
autem exardium capiemus , 

I. 
A D AT O re&ilineo imperatam par-

tem auferre,ita tamen,vt & ablatum, & id, 
quod relinquitur,'fîmile fitcuiuis rectili-
nco dato, fimiliterque pofitum. 

S I T ex reliilineo A,auferenda 
tertia pars,qus fimilis fit, fimiliter-
que pofita reBilineo B , relinquatqg 
reBtlineum eidem B,fimile,rj>fitni* 
liter pofitum.* Confittuatur reBili-
neum C\\s,quale quidem ipfiA,fi-' j 
mile vero,&fimiliter pofitum ipfi 
Bifuperque vnum eius Uitus CE,fe-
micirculus deficribatur CEE. b De-
inde ablata parte tertia G E, imperata videlicet, ex C E, 
agatur GF,adCE,perpendicularis, conneBanturque reBt 
CF,EF, c fuper quas conHruantur reBilinea FH,Fl,fimi-
lia fimiliterque pofita ipfi CD.Dico igitur faBum eJfe,quod 
'iubetur.à Cum enim angulus CFE,re Bus fit ̂ quippe qui in 
femicirculo exislat;t erit reBtlineum CD, squale reBili-

Kkk j . nets 

tt. 

*6fex.\ 

ctZ.fex. 

à^i.ter, 
e li.fex 
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neis HF,FI,atque adeo,fi aufera-
tur reSilineum FI,fimile fimiliter-
que pofita ipfi S, ex reBilineo CD, 
hoc eft,ex iqutili A,rtlinquctur re-
Btlineum HF,fimile quoque ipfi B, 
fimiliterq; pofitum. Shtod aut reBi. 
lineum ablatum FI, fit tertia pars 

»4./#*«| Y_ ■ \D reBilinei CD,ita oflidetur. a Quo-
niam eft,vl reBa CG,ad CF,tta re-

b 8.fex. \ff
a
 CF,ad FE; b quoi triangula CGF, CEE ,fint fimilià; 

Habet autem CG,ad GEproportionem duplicatam propor-
tionis C G, ad G F, propterea quod proportionales funt très 

olg.vel^reBt CG,GF,GE,ex coroll.propof.S.huius libs Item reBi-
io.fexti'flineum HF,adreBilineitm F I, proportionemquoque habet 

duplicatam proportionis laterum homologorùm CF ,FE; 
Erit vtreBa CG,ad GE,ita reBtlineum HF,ad reBilineu 
F7;quandoquidem ht proportions s duarum squclium pro-
port ionum duplicata, funt. Compcnéndo igitur erit, vtCE, 
ad GE,ita duo reBilinea HF,FI,fimul

s
boc esl, reBilineum 

CD,quod efl Mis squale,ad reBtlineum FIlElt autem CE, 
ipfius GE,tripla, per conllruBicnem. Igitur &> reBtlineum 
CD,triplum erit reBilinei FI : Âc propterea hoc illius ter-
tia pars exifiet. §nicd eft propofitum . 

F êiyOD fi pars imperata, nempe ier-
/^»v. / Jf tia,fimpliciter fit auferenda ,fiet idbre-

^1-prt i _Z_|_<p uijfiwc, bac arte . d ReBilineum ddtum 
A, reuoeetur ad parallelogrammu GD, 

*quale;& ex latere BD,auferatur DE,tertia pars impera-
ta ; ty per E,agatur ipfi BG,parallela EF.Dico DF.tertiam 
effe partent ipfius DG, hoc eft,reBilinei dati A. Cum enim 

tl.fexti fit e ut DE,ad D3, ita DF,ad DG : Sit autem per confîru-
Bionem DE,ipfius DB, pars tertia;erit & DF , ipfius D G, 
tertia pars. Quod es! propofitum . 

I I. 
D V O B V S dans re&ilineis, tertium 

jproportionale inuenire.^. 
SIHT data duo reBilinta A,& BCD,quibtts inuenien 

-i — ——.— .i —-— 
dum 
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\dâ fit tertiu proportionale. i Cislituatur N D" Y2s,fe*' 
Vafi A,reBilineu squale EFG,fimile vero IAS. /\ 

[ftniliterq; pofiiu ipfi BCD.Deindt lateri- > —^ Z-—\ 
bu: bomologis EF,BC,binueniatur tertia 
lima proportionalis Hl; c fuper quâ ccn / \ 7\ 
ïlittatur reBilineum HIK,fimile[imili-Y.^- ^TW 
terqipofitum ipfis EFGyBCD.Dico HIK, effe tertiu. proper 
tiona'e.Cum.n.proportionales fintreBsEF,BC,HI; d eritt 
et reBlinea EFG,BCD,HlK,ab Mis defcriptafcûfintfirni 
lia,fiitiliterquepofitajproportionalia. Cum ergo EFG,per 
conslrulionem, squale fit ipfi A ; erunt & reBilinea A, 
BC D,H JC^proponionalia . S^uod eft propofitum . 

III. 
TRiBVS datis re&ilineis, quartum 

proportbnaie inu«nirç_^. 
TRIA reBilinea data 

•fint A, BCm,FGH, qui-
bus quartii fitinueniendti 
proportionaleSCoftruatur 
reBilineu IKLM, squale-- i 
quidê ipfi A,fimi,e vero fi- XL 
militertfc pofitum -pfi BCVE.Trihus deinde re&is IK, BC. 
FG,f inuenta quartaproportionali N0;% coftituatur fuperYciz.fex. 
NO,reBilineu NO?,ipfiFGH,fimilefimiliterq, pofitii. Di-\giS.fex.\ 
co NOP,reBilineiï ijfe quartu proportionale.Cu n.quatuor 
reBs, IK,BC,FG,TSlS>,fint proportionales;\\ erunt&r'3'!'-\hz2.fex\ 
nea fimi'ia fimiliterque pofita ab ipfis deferipta I L,B D,\^ 
FGH,NOP, proporthnalia.Cum igitur I L, conftruBum fit 
squale ipfi A ; erunt & quatuor reBilinea A, BD, FGH, 
NO Ppproportionalia, Quod eft propofitum. 

rri T. 
DVOBVS datis re&ilineis, médium 

proportionale inuenire_>. 
SINT duo reBilinea A,BCD,quibtts mediu intteniendjt^ 

Kkk *t eft 

h
li.fex.\ 

clSfexJ 

ç\tz.fex) 
ti. 

ezi.fex\ 
ti. 
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zi.ftx, 

eft proportionale.* Conftituamr reBilineu EF G,squale ipfi 
A, & fimile fimiliterq, pofitu ipfi BCD.Duabus deinde ré-
cits EF,BC,b in u enta média proportionali Hl; c ccniïrua-

tur fuper Hl, reBilineum HIK, «« 
mile fimiliterque pofitum ipfis EIG, 
BCD.Dico HIK,medtum effe pr'por 
tionale quifitum. Cum cmm p opor 
tionales fint très reBt E F,HlBC,à 
erunt quoque reBilinea abipis de-
fcripta EFGHIK,BCD, prtportio-
nalia, cum fint fimtlta firniiterque 

pofita.Cum ergo T.FG,conftruBumfit squale ipfi A ; erunt 
quoque reBilinee; A,H l K,BCD,proportionalia;hic eH,erit 
v t A,ad HIK,ita HIK,ad BCD:/tc proinde Hll,medium 
proportionale t rit inter A^& 3CD. §hiod efi proiofitum. 

C V K ALITER. Sit rut fus inte reBilinea 
£7 A,&>B,perquirendum mediun proportio ■ 

naît, e Cjonflttuatur ipfi A,gfu&le paral-
Itlogrammum quodcunqueC D E F fi ipfi 

•vero B,squale paraSelogrammum F.GHl,fin:le vero fimi-
literque pofitu ipfi CDEF, ConneBanturqu: hsc parallèle-
gramma ad angulos squales, vt DE,El,cftciant vnam lt-
nsam reBam , ac propterea,per ta , qus ai propof ij.lib.i. 
demonftrammus,vna quoq; line» recla ccmponatur exFE, 
EG;perfictaturq; totum parallelogrammtm KLtDico vtrui 
libet EK,vel EL, médium effe proportioialt inter DF, Gl, 
hoc eft,inter A, C? & Cum enim fimilia fint fimiliterque po 
fita DF,Gl;ertt vt DE,ad EF,ita GH,ad H I, hoc eft, ita 
El,ad EG,'i quod reBs EI,EG,rsBis C,H,HI, s-jualesfint. 
Perrnutando ergo vt DE,ad El,ita FE,ad EG, h Vt autem 
DE,adEl,ita eft DF,ad EK,& W FX,ad EG.ita E K, ad 
Gl.Igitur vt DP, ad EK , ita EK,adG!; ac proinde EK, 
médium proportionale ertt inter DF,GI,hoc eft,inter A, é? 
B. Qttpd eft propofitum. 

§iy O D etiam in hune ntoium confirmari poteft Cum 
DE,GI, fimilia fint,fimiliterque pofitaj confident ea circa\ 

ii6.fex.' tandem d tam etrit. Quare complementa E K,E L, squal/a 
Kl fexli erunt.Vtautem DF,ad V.K,ita elî EL,ad Gl,k quod vtra-

que 

i.fexti 
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LIBER VI. $89 
que proportio eadem fit fropcnioni DE,ad EL.Igitur ertt,vt 
DF,adEK,ita EK,ad GI.Quedefipropofitum. 

V. 
DATO reâilmeoduore&llinea œqua 

Ha conftituere,qu« fimilia Cnt,(îmiliterque 
defcriptacuicûque redilineo, habeanrq; in 
ter fe proportionem propofîtam quamcûq. 

SIT datum reBilineum A,dataque proportio reBtB,ad 
C,opcrteatq; conftnuere duo reBilinea, que. ipfi A,equnlia 
fnt,habeantqueproportionem,quam B.& C;acfimiltafini 
literque pofita fint reBilineu cttiuis D.» Confiituatur reBi-
lineum EFGH, squale ipfi A , <& fimilt fimiliterque pofitu 
ipfiD. Diuifo detnde latere et us 
EH,in 1,/ecudam proportione E, 
ad C,ex ijs,qusad propof.io. lift* 
ius lib.dcmonftrauimus: defcriba 
tur circa EH,femicirculusEKH, 
& ex I,ducatttr ad EH, perpen-
dicularls ik, conneBanturque 
reBs E k, H K. b Defcribantur 
iam fuper E K , K H , reBilinea 
£KLM,KHNO, ipfi E G , vel ipfiD , fimilia , fimiliterque 
pofiia;qui dtco squalia etiam ejjeipfeEG.feu ipfi A,habere-
qtie proportione datam B,ad Ce Cum enim angulus EKH, 
m femicirculo exilions reBusfiffi erunt reBilinea EL,HO, 
tqualia reBtlineô E G,cum fint fimilia inter je, fimiltler que 
defcripta.e Quonià vero etl,vt El,ad IK, ita EK, ad KH, 
eu triangula ElK,EKH,fimdiafixt;Eft aiit EI,ad I H , Ht] 
proportione duplicata proporttonis El,ad IK,quod très El 
lK,lH,fint,ex corollario propofi S. huius lib.proportionales. 
f Item EL,ad KO,»; proportione duplicata eius, quam ha-
bet lattis EK,ad latus bomcbgit KH$erit vt EI,adIH, hoc 
eft, vt !i,ad C,ita BL,ad HO.Dato ergo rcttiiinto A, exhi-
buimtts duofimitl aqnalia EL, HO,qutt fimilia funt,fimtli 
ter que pofita date reBilineo D,habentque proportionem in-
ter fit datam B,ad C. Quod efi propofitum . 
«_ DATO 

'.t.fex 

hiS.ftx. 

cïi.ttr. 
âjifix. 

H.fex. 

h 9 .vel 
ze.fex. 
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li.fe. 
Z'Ç.fex 

H%.fe: 

ejl.fex. 
£4.fexti 

VI. 
DATO re<5tilineo,duo reftilinea a?qua-

lia exhibere, qu£ cuiuis redilineô iimilia^ 
iint iîmiliterq; defcripta ,Jateraque eorum 
homologa habeant inter fe proportionem 
datam_3. 

DETVB. reBilineum A, ey proportio reBs B.ad reBam 
Cloporte atque confli-tuere due reBilinea ipfi A,squalia, & 
\fimilia ipfi D,propofito,fimiliterq;pofita,quorum latera ho-
mologa proportionem habeant,quam B,ai C.a Inuenta ip-

\fis B,C,teftia proportionali E,bfiat reBilineu FGH, squale 
ipfi A,& fi mile fimiliterque pofitum ipfi D.Diuifoque late-

rc F H, in l^fecundum proportionem B,ad 
E,vt ad propef.t o.huius lib.oftendimus; dt 
fcribatur circa FH,femicirculus FKH; ét 
ex I,d;tcatur ad*FH,perpendicularis I K, 
conneBanturque réels FK,HK,c Defcriba 
tut iam fuper FK, H K, reBilinea F K L, 
H KM,ipfi FGH,vel ipfi D,fimilia,fimili 
terque pofita . Htco hsc reBilinea squalia 
effe ipfi FGH,vel ipfi A, eorumque latera 

homologa FK,HK,proportionem habere datamreBs, B, ad 
reBam C. à Cum enim angulus FKH,in femicirculo reBus 
fit;c erunt reBilinea FKL,HKM,reclilineo FGH,ideoque et 
reBilineo A , squalia.f Quoniam "oerc eft,vt FI,ad lK,ita 
FK,ad HK,obfimilitudinem triangulorum F1K,EKH; EH 
autem FI,ad IHfin proportione duplitata proporttonis FI, 
ad IK fiquod très Fl,IK, IH, proportionalesfint, ex coroll. 
propofS. huius lib, ) ac propterea in proportione duplicata 
proporttonis laterum homologorum FK,HK.ltem & prepor-
tio B,ad E,(squalis proportioni FI,ad IH,ex conslruBionè) 
in duplicata eB proportione proportioms B, ad C, ex defin. 
Igitur eadem erit proportio Fl{,ad HK,qus B,ad C,quando 
quidem ipfarum

r
 duplicata proportiones FI,ad IH>& B> ad 

E,squalesfunt.Confiat ergo propofitum . 
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VII. 
DVOBVS datis re<5tilineis,a:quale reài 

lineum conftituere>quod fimile lit, fimili 
terque pofitum cuiuisredilineo dato. 

DVO reBilinea datafintA, 
éf B,quibus squale fit conflruen~ 
du m, fimilefimiliterque pofitum 
ip'fi C.a Fiat ipfi A.tquale DEF, 
fimile autem fimiliterque pcfitû 
ipfi Citer» if/i B , iquale confli-
tnatur G FH,fimile -vero eidem 
Cfimilitertfo pofitum.Deinde re-
Bilinea DEF,G F H, ita inter fe 
conneBantur,vt latent eorum bomologa EF,FH,ccnftituMt 
angulum EVH, reBum,cui fubtendatur reBa E H , b fuper 
quant defcrtbatur refiilineum I HE, fimile fimiliterque po-
fitum ipfis T>EF, G FII, hoc eft, ipfi C. c Verjpicuum autem 
eft EHl,tiqualc ejfe ducbus DEF,GFH,atque idcirco ditobus 
A,& B.Quod efl propofitum. 

BREFIVS. Conftituatur parallelcgrammum tLquale^> 
duobus refiilineis A,éfB,per ea,qun ad propof.tf.lib. i.do-
cuimusA Si enim kuic parallélogramme conflruxerimus t-
quale reBilineum EHI,qnod fimile fit fimiliterque pofitum 
diteri date rcBilineo CiConftttutum erit reBilineum EHI, 
s.quale duobus reciilineis A,B,& fimile , fimiliterque pofi-
tum reBilineo CQuod erat faciendum. 

VIL 
S I in circule» dus redte linea? fe fe mu-

tuo fecuerintremnt fegmenta vnius fegmen 
tis alterius reciproca. 
' IN arculo ABCD,fe mutuofecent refit 
AC,BD,ia E.Dico fegmenta A E,EC, ejfe 
reciproca fegmentis BE,ED:Hoc eft , ejfe vt 
AE,ad BÈ,ita EDM EC: Vel vt A E , ad 
ED,itaBE,ad EC. c Cum enimreBangu-

lum 

nzJ.fexA 

hiS.fex. I 
'}lfex. 

dzf.fex] 

czi.ter. 
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b 3 6. ter 
ty. 

ci+.fex. 
& 3 6.ter 
tif. 
cij.fex, 

lum fub A E , EC, comprebenfum squalefit reBangulo fub 
BE,EV,canteatûii erunt latera cire» tqualet angulosieci 
proca. Quod eft propofitum. 

I X. 
SI extra circula fumatur punctum ali 

quod, ab eoque ih circulum cadant duç re-
Ctx ï'mex circulû fecates:Erunt tota?,& feg 
menta extra circulum reciproca.Quod fi ab 
eodern punétolinea ducatur,quç circulum 
tagat ; Erit hxc média proportionalis inter 
quamlibet reclam, qux circulum fecet, & 
eius fesmentum exterius. 

£ EXTRA circulum ABCD,fumatur 
punBum E,a quo cadant récit, EC,ED, 
fecantes circulum in A,& B.Dico relias 
EC,EB. ejje reciprecas réélis E D ,E A : 
Hoc eft,ejje,vt lC,adE D , ita E A , ad 

EB. Vel vt E€,ad EA,ita E D. ad E B . DuBa enim E F, 
tangente circulum ta F; b erit rcBangulum fub E C,E B, 
quadrato récit EF,tquale;ltem rcBangulum j'ub ED,EA, 
etdem quadrato reBtÉ F , tquale . gluare 0> rcBangula 
fub EC, EB, & fub ED, EAytqualta erunt c Acpropterea 
latera eorum circa angulos tquales reciproca.à ffjuoniam 
autem quadrato reBt EF,tquale eSi tam rcBangulum fub 
EC, EB,quam rcBangulum J'ub E E), EA, e erunt tam très 
reBt EC,EF,EB,quam très ED, EF, EA ,proportionales, 
atque adeo EF,média proportionalis inter quamlibetlmeâ, 
qut circulum fecet, Qr fegmentum eius exterius . Quod est 
propofitum, 

X. 
SI duç reàx Iineçfefe mutuofecuerint,& à 
duobus earûterminis perpendiculares iibi 

mutuo 
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mutuo demittantur : erunt dus linear,crua-
rum vna inter vnum terminorum & feôtio-
nem, altéra vero inter fe<5Honem>& priori-
linea* aiTumpta? perpendicularem interijs 
citur,alijs duabus eodem modo inclufis re-
ciprocce. 

D V AE reBt AB,CB,fe mutuofeeent ^ 
in B, ex terminis A ,C > adipfas de-
mittantur perpendiculares j A D , qui-
dem adCB,at vero CE,ad AB;qui per-
pendiculares cadent in AB, CB,protra-
ctas vitra B,fiangulus ABC,fuerit obtu-
fus ; in ipfas véro introrfum ,fi idem an ■ 
gulus acutus fuerit, vt figurt. indicant. 
Dico reBas AB,BE,(quarum prier interijcitur inter ttrmi 
num A, £p fectionem B; pofterior vero interfeBiontm B,& 
perpendicularem CE, qui nimirum ad ipfam A B , affum-
ptam ducitur ) reciprocas e[le duabus CB, BD, ( qui inter 
\fimiles termines includunturyboe eft, ejfe vt A B, ad BC, 
ita BD,ad BE:Velvt AB,ad BD,ita BC,»d BE.Cum enim 
anguli ABD, ADB, trianguli ABD, nquales fiât angulis 
CB£,CEB,trianguliCBE. ( Nam ADB, CEB, refiifunt ; 
1 & ABD, CEE, ad verticem in priori figura tquales ; in 
pojleriori autem vnus & idem angulus ) erunt triangulà 
ABD,CBE,zquiangula. b Square erit vt AB , ad BD , ita 
CB,ad BE: Ac propterea permutando quoque ,vt A B, ad 
BC, ita BD,ad B E, Quod eft propofitum. 

PORRO eademratione fegmenta perpendicularium 
AD,CE, in pojleriorifigara fe mutuo fecantium in F,erunt 
reciproca. Cum euim triangulà AFE,CFD,fmt tquiangu-
U ; c eritvt AF,ad FE, ita CF, ad F D : Et permutando 
qucque,vt AF,ad CF,ita FE,ad FD.Quod eft propofitum. 

IN 

U.pri 

> 4.fex. 

+.fex. 
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XI. 
IN parallelogrammo, dua?re&se Iate-

ribusparallelçfe mutuo fecantes,diuidunt 
parallelogrammum in quatuor parallelo-
gramma proportionalià. 
i G p I N parallelogrammo ÀBCD , d'ut 
j\ ■■ —VF re&A EF,GHftateribus AD,DC,paral-

\ \ \ leUJe rnutuo fecent in I. Dico quatuor 
|. H tparallelogramma. EG, GF, BI, IC, effi 
proportionalià.* Cum enimfit vt EI,ad IF,ita EG, ad GF: 
Item vt El,ad IF,ita BI,ad IC;t> Erit qstoque vt E G, ad 
GF,itaBI,<td IC. SJuod eft prepcfitum. 

XII. 
O M N E quadrilatcrum à duabus dia 

metrisfe mutuo fecantibus diuiditur in__> 
quatuor triangulà proportionalià. 

t . -Tt D IVI D A NT diametri AC,BD, 
\ fe mutuofeantes in E , quadrilaterum 

/---^•^^^-J^ ABCn. Dico quatuor triangulà AED, 
* CED , AEB, CEB , effe proportionalià. 
cErit énim vt AE,ad EC, ita triangulum AED,ad trian-
gulum CED, & triangulum AE B , ad triangulum CEB. 
d G)uare vt triangulum AED, ad triangulum CED , ita 
triangulum AEB,ad triangulum CEB. Eademque ratione 
ofieudes effe,vt BEA,adDE A, ita BEC , ad DEC ; e cum 
vtraque proportio eadem fit proportion! BE,ad ED. Con-
fiât ergo propofitum . 

XIII. 
IN trianguîo rectanguîo3in quo perpen 

dicularis ab angulo recto demifïa fecat ba-
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fim extrema ac medià ratione, tria latera^, 
funt continue proportionalià. Et fi tria la-
tera triâguli reélanguli funt continue pro-
portionalià , perpendicularis ad baftm ex 
angulo redo demi/Ta fecat. balim extrema 
ac média ratione^-.. 

l 'N reitangulo triangulà ABC, ex 
angulo reffo A', demi(fa perpendictda~ 
ris A D, fecet bafîm BC, in l> , extre* 
>na ac média ratione , fitque maius 
fegmentum B Di ac profiterez ex tbeo-
remate ç.adpropof.^y,lib. i. lattis A B, 
latere AC , maius. Dico tria, latera 
BC,BA,AC, ejfe continue proportionalià v Quoniam .enim 
fer hypothefin eft,vt BC)ad BD,ita BD,ad DC: a erit qua-
dratum ex BD,reil'angulo fub BC,CD,/equale.Rurfus\quia 
ex coroll.propof.8 .huitts l'ib.AC,media proportionalis eft in-
ter BC,CD:i erit quoque quaUratum ex AC,eidem reciatt 
gulo,fub BCiCD,tquale. Quare quadrata ex B D, AC, t-
qualia inter fe erunt, aeproinde (fp relit, itft tquales erut. 
Efî.autem,ex coroll.propof.8.huius Ub. AB, inter BC, BD, 
média proportionalis. Igitur eadem AB, media.prvportio-
nalis erit inter BC,AC:hoc efi-,eriiyvt BC,ad AB}itOtAB, 
ad AC.Qucd esl propofitum. 

SLHjr deinde tria latera BC, AB, AC, in tri 
reSangulo ABC,continue proportionalià,hoc eft,fit BC,ad 
AB), vt AB, ai AC, demittaturque perpendicularis AD, 
ad bafim BC.Dico BC,feSam effe. in- D, extrema ac média 
ratione, G^uoniam enim eft,vt BC,ad AB, ita AB-,a.d AC 
Eft. atue.m vtUC,ad AB,ita quoque AB,adBD:quod AB, 
média proportionalis fit inter BC , BD, ex coroll. propof. s, 
huius lib.c erit vt AB, ad &C,ita AB,adBDi& ac proinde 
aquales erunt AG,é» BD . e Vt igitur AC ,adCD, ita\qitinti. 
erit B.D. ad CD. Sedvt A C , ad C D , ita eft B C , ad\ à%$nt 
kG,.qtiad sx coroll. propof. S. huius lib. AC, fit média e 7. 

> pro- ' 
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1 i.fex. 

proportionalis inter EC,& CD. ^Igitur erit quoque BC,ad 
AC.hoc eSl,ad BD,vt AC,hoc esl,vt BD, ad C D : ac fro-
pterea BC,in D,ficla erit extrema ac média rdtiéne.ghtod 
eft propofitum, 

ITA £>jr E fifaper datam reclam BC, conftrttendum 
\fit triangulum redangulum ,cuius tria latera continue^ 
proportionalià fini,fer an du. erit data recla B C, extrema, 
ac média ratione m D.Defcripto deinde femicirculo.BAC, 
circa eandem datam BC, erigenda erit ad B C, perpendU 
cnlaris DA.iungendtq. réels. BA, C A. ^Triangulum enim 
ABC.reltangtilum erit, t> cum angulus B A C , in femicir-
culo reélus fit; ac proinde cum petpendicu larisAD , fecet 
bafim extrema ac média ratione.; tria latera continue^ 
proportionalià erunt, vt proxsme demonfiraium efi. . 

xiiri. 
A DATO pun&oin latere trianguli 

Hneam rc<5tam ducere , qua? triangulum 
diuidat in duo fegmenta fecundum pro-
porrionem datam. 

S IT triangulum A3C,opofteatq. à. datepunclo D , in 
eius latere ECjineam reciam ducere , qui triangulum fe-
cet in duo fegmenta fecundum praportianem datam E , ad 
F, Diuidatur BC, in G,Jecundum prcportionem E , ad F, 
A* TSzz ' iS cadatq. primo puntlum G,in data 

puncium D, vt in prima figura, 
ducaturq reila D A. c Shtoniam 

B J> G B&~~U~~C tgitur est vt BD,ad DC, ita trian-
gulum BDA,ad triangulum CDAjecabit recla DA,trittn 
gulum datum fecundum prof ortionem datam BU, ad GC, 
hoc efi,E,ad F. Quod erat fatiendum . 

C A D AT deinde puntlum G, inter C, & D, vt in fe-
cund* figura . Ducat ur et go recla D A, cuiper G, paralle-
là agatur CH, roniungaturq. recla DH. Dico reclam DU, 
fscare triangulum datam fecundum prcportionem datam, 

hoc. 
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hoc e fi,ejfe trafez.ium BDH A,ad triangulum CDH,vt E, 
ad F,feu vt BG,ad GC.Ducla enim relia G A,* erunt trian 13-^.pri 
gula H G A ,G HD; &qualia,cum fintfuper eandem bafin ' ' 
GH,éf inter eafdem'paralielas GH,DA. Addito igitur cô-
muni triangulo CGH,fient Aqualia triangulà CGA,CDH: 
b Ac proin^de triangulum ABC, eandem habebit proportio- o 7. ga^ 
nem adCGA, & ad CDH,C Diuidendo igitur,erit vt trian cij.gn; 
gulum BGA, ad triangulum CGA, ita trape^mm BDH A, 
ad triangulum CDH.à.Eft autem BGA, adCGA; vt B G ,'• àufexti 
ad GC. Igitur erit & trape^ium B D H A, ad triangulum 
CDH,vt BG,ad GE,hoc eft,vt E,ad F.Quod efipropofitum. 

CAD AT tertio puntlum G,inter B,&D, A. 
ducaturque recla DAiCui rurfus per G, aga- H, 
tur yarallela GH.D'sco igitur rurfus, rellam 
dullam DH,fecare triangulum ABC,fecun- B Q'S 
dum prcportionem datam E,adF, hoc ejl, ejfe triangulum 
BDH.ad trapezium CDHA,v,t E,ad F. Ducia enim recla 
GA,e erunt,vt prius,triangtda HGA,GUD,étqualia;addi-
toque communi BGH',étqualia fient BGA,BDHSQuare erit 
ABC,ad BGA,vt adBDH.gDiuidedo ergo erit ut CGA,ad 
BGA,ita trapetium CDHA,ad triangulu BDH,& conuer 
tendo,vt BGA,ad CGAJta BDH,ad trape&ium CDHA, h 
Eft autem BGA,a'dCGA,vt BG,ad GC.Igitur & BDH, ai 
trapezium CD H A, erit vtBG ,ad GChoc eft,vt E,ad F. 
Quod eft propofitum . 

HINC perfp 'tcuum eft, quonammodo imperatapars ex 
triangulo fit auferenda per lineam recla,qus. à qisouis data 
punélo lateris ducatur.Si enim per rellam lineam à data 
fiunclo ductam diuidatur triangulum fecundum proportio 
nem multiplicem,cuius denominator unhate miaorjit dent» 
min at or e partis imperata,( vt fecundum prof ottionem tri* 
plam.jî quarta pars imperetur,&c.) faclam ertt,quod iube 
tur.vt manifeslum eft. Habebit enim tune totum triangulu 
ad fegmentum ablatum profortionem multiflicem, cuius 
denominator étqualis e(l denomin*tori partis propofiit3.,cum 
priori denominatori proportionis multiplicis ajfttmpti adda 
tur vnitas,qune ante deerat. •. 

tSl.prt', 
(7.gn. 
g'7-2» 

hl.Jexti 

LU • DATO 

SCD LYON 1



»«./«. 

cis./ex. 

898 EVCLID. GEO M. 

pofiti 

X V. 
D A T O re&ilineo fimile fimiliterque 
" ura re&ilineum defcriberejmaius, vel 

minusjfecundum proportionem datam. 
SIT reBilineum datum A, eut fimi-

le fimiliterque pofitum fit deficribendum 
maius,feeundum proportionem datam £3 
ad C.Trsbus réélis B,C,& Dfi, (fit autem 

DE,vnum latus reililinei daii quodeunque ) » inueniatur 
quarta proportionalis F.Deinde duabus DE ,& F,h mue. 
matur média proportionalis GHj c fuper quam ipfi A ,'de-
feribatur reBÛineum I,fimile,fimiliterque pofitum.Dico I, 
maius ejfe quam A, fecundum proportionem datam B, ad 
C.Cum enim proportionalesfint très récit D E,G H,& F, 
erit per coroïï.propofizçj.vel zo.libri huius,vt DE,prima ad 
F,tertiam,hoc eft,per ccnftruBicnem,vt B,ad C,it» re&ili-
nmm A,fuper primam ad reBilineum I, fuper fecundam, 
illi fimile fimiliterque pofitum. Quoi erat faciendum . 

p. , i i NON fecus dato reBilineo A, mi-
,0-—t A nus reBilineum l,defcribemus, illifimi-A nus rectiLinsum i ,aejcrwemus, tut jimi 

TJ/ * , 'i-^jQjjj I*fimiliterque poftum,fecundum propo 
Pi—• tionem datam B, ad C. Veluti in bac fi-
gura faBum ejfe cernis.Eadem enim prorfus es! conftruBio, 
tttque demonflratie. 

FACILE igitur ex bis quadratum quodeunque ,vel 
mliud reBilineum duplicabimus,triplicabimus,quadrupli-
cabimus,tye .Atque aliud confiituemus , quodfit illius di-
midium,vel tenta pars3vel quarta,vel quint a, &c.ferua-
tanibilominus femper eadem reffiltneorum fimilitudine, 
quemadmodum quadratorum eadem remanet fimilituio. 
Si namque proportio B, ad C,fumatur vt 1. ad i. vel 1. ad 
l.vel i.ad 4..&C. Itë vt 2.ad i.vel $.ad i.vel^.ad i.&e. 
reliqutt vero perficiantur , vt prius ; habebitur reBilineum 
fimile fimiliterque deferiftum, quod propofiti reBilinei du-
flum exifiet.vel triplum,vel quadruplum, (fyc. Vel quod 
dimidium eritt.vel tertia pars,vel quarta, &c.eius , quoi 
froponitur. 
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NON videtur autem omntenda praxis Alborti Dure 

ri , qua ipfe facile duplicat ,triplicat, quadruplicat, &c. 
quadratum,feu parallelogrammum quodeunque oblatum. 
Ex hac.n. coftruemus quoque reclilineumfimilcfimiliterqj 
defcriptum cuicunque rtciilineo data, maius , aut minus, 

\jecundum datam proportionem quamcunque. Tametfi au-
tem Albertus huius praxis nullam affert rationem,fed eam 

\fimpliciter proponif, non multum tamen tius demonflratie 
à prétccdenti differt, -vt mm vslendemus. 

S1T igitur qua 
dratit ABCD,quin 
tuplicandu. Produ-
cto latere A B,ad 
partes B quantum, 
libet, fumatur quin 
que partes ipfî AB, 
squales, a putlo B, 
incipiendo, vfque ad E,vtfit BE, quintupla ipfius AB.Di-
uifa deinde tota AE,bifariam in F,defcribatur ex F,ad if 
teruallum F A,vel FE,femicirculus AGE, producaturque 
latus BC.ad circumferentiam vfque in G.Dico quadratum 
BGHI,ex BG,defcriptum,quintuplii effe quadrati ABCD. 
Erit enim per coroll.propof.i j.huius Ub.BG, mediapropor-
tionalis inter EB,BAAgitur erit vt EB,prima ad BA, ter-
tiam,ita BB',quadratum fecundt,ad AC, quadratum ter-
tid,ex coroll propoftzo.huius lib.Eli autem EB,per confir» 
dionem,ipfius A B, quintupla, Igitur & quadratum BU, 
quadrati AC,quintuplum erit.Quod ei~i propofitum . 

&_V OD fi recla BE,fumatur fextupla lateris AB, erit 
'& quadratum réélit BG,quadrati ABCD,fextuplum:Si au 
tem B E,fuerit tertia pars ipfius A B , erit & quadratum 
BH, tertia pars quadrati AC. Denique in quacunque pro-
portion e fumatur BE, ad AB, eandem habebit quadratum 
BH,ad quadratum AC. 

SJT rurfus rectangulît ABCD,cui mueniendufit fimile 
fimiliierq; pofitu,qirduplufit ipfius.Ex latye AB,produ-
ffa fumatur BE,dupla ipfius AB.Diuifa deinde tota AE,bi 

Ll l z • fariam 
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fariam in F;et ex F,defcripto femi-
circulo,vt prius , & produit» C B, 
ad G;erit BG,vnum latus reBangu 

\ li qutfiti . Quare fi abficindatur 
j> AH,tqualis ipfi BG,&per H,aga-
'K tur ipfi BC,p»ralleia HI, occurrïs 

diamètre AC,protraBt in I,perficiaturqueparallelogram 
4.fiex\mum HK; * erit H iC, ipfi BD fimile fimiliterque pofitum ; 

quod etiam aio duplum effe ipfius BD. Cum enimproportio-
nales fint très reBt EB,BG,BA,ex corollariopropof. 13. bu 
ius lib.Erit vt prius,ficut EB,prima ad BA,terti»m,ita re 
Bangulum HK, fupra A H^fecundam ( fumpta enim fuit 
AH, ipfiBG,fecundt tqualis ) ad reBangulum B D, fupra 
tertiam AB, quod eftfimile fimiliterque defcriptum. Quod 
eft propofitum. 

EODE M modo,fifupra AB.conBitutumfuerit quod-
cunque rectilineum,erit quod ex BGyiÛifimile-^fimiliterque 
pofitum defcribitur,ipfius duplum. Atque tn hune modum 
\femper eam proportionem habebit reBilineum ex BG,ad re 
Bilineum fimile ex AB,quatn habere ponetttr reBa EB, ad, 
reBam B A, ex coniïruBione. 

PER. S FIC y VM autem efls hanc praxim vna cum 
eius demonîiratione a noBra antea tradita non differre-j, 
nifi quod hue fimul tradit inuentionem Unes, médit propor 
tionalis. Hanc enim ob caufam Albertus coniungit inre-
fium, & continuum Uneas EB, BA, qua, proportionem ba-

rbent datam,vt ftatirn, vna operatione} mediam proportio. 
nalem obtineat, &c. 

XVI. 
IN dato triangulo quoeunque quadra 

tum defcribere__>. 
S l T datum triangulum ABC, acutangulum . Ex 

angulo quoeunque A, ai BC , perpendicularis démit, 
tatur A D, qus. intra triangulum cadet, ex fcholio pro-
pof.li.lib.z.Htc autem in E,ita fecetur,per ea,qut in fcho-
lio propof. 1 o.hfius libri docuimus , vt eadem fit proportio 
AE,ad ED,quiL A D,ai BC.Deinie per E , agatur FG, ipfi 

BC, 
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BC,paralle-
la. Poslremo 
exF,&G,ip 
fi DE, parai 
leU ducan-
tur F H, GI. 
Dico FGIH, 
reBilineum 
triangulo A-
BC,infcriptu 
effe- quadra-
tum. Cum.n. 
FG,ipfi BG,fit parallela;erit vt BD,a4 DC,ita FF, W EG, 
ex fcholio propof. 4.huius lib.& compontndo.vt BC,'ad DC, 
ita FG,ad EG.n Sed vt DC,ad AD,ita eft EG,ad AE,quod 
per coroll.propcf.q.huius lib.triangula ADC,AEG.fintfimi 
iia.b Igitur erit ex tquo,vt BC,ad A D, ita F G , ad AE . 
Quia vero per eonftruBionem eft vt A D, ad B C, ita A E, 
ad ED,c erit rurfus ex tquo,vt BC,ad BC>ita FG, ad ED: 
Eft autem BC,ipfi BC,\tqualis,immo eadem. Aequalis igi~ 
tur eft & F G, ipfi ED. ignare cum' F G, ipfi HI ; & 
ED,ipfis E H ,G I, tqualis exiftat ; Erunt quatuor latera 
F G ,G I, IH ,H F , tqualia inter fe. *-Et quia anguti 
E D H, F H\D, duobus reBis tquales funt ; Eft. autem 
E D H ,per eonftruBionem, reBus; erit & F H D, reclus. 
Quoclrcaper ea, qui. ad defin. i.lib. z. demonslrauimus , 
&> reliqui anguli H F[G ,F G I ,G I H,rectifunt in pa-
rallélogramme F G I H, Acpropterea FI, quadratum eft. 
Quod eft propofitum. 

NON fecus idem problema abfoluemus,fi datum triangu 
litmfuerit rectangulum,vel obtufangulum,dumodo ex an-
gulo recto, vel obtufo perpendicularem demittamtis , vt in 
pofterioribus duobus triangulis apparet.lta enim femper ca 
det perpendicularis AD,intra triangulum, ex fcholio pro ■ 
pof.13.lib. 2. 

QVOD fi in triangulo rectangulo quadratum deferibere 
libeat,ita vt due eius latera duobus trianguli lateribus cir 
ca angulum rectum nitantur; diuidemus 'perpendicularem 

LU Ah,in 
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AB,in D, ita vt eadem fit proportio AD 
ad DB,qu& AB,ad BC,& per D , quidem 
ipfi BC,parallelam ducemus D E; per E 
vero ipfi AB,aliam parallelam EF.z Quo 
niam igitur eft,vt BC,ad AB, ita DE, ad 
A D, quod triangulà ABC, ADE,fimi 
lia fmt,per ceroll.propofi^.buius lib.Efl au 
te per côftruBione,vt AB,ad BCfita AD 
ad D B,h erit ex tquo,vt BC, ad BC, ita 
DE,ad DB-.EH aute BC,fihi ipfi xqualis, 

tmmo eadem. Aequalis igitur eft (jp ~ÙE,-tpfiDB. Quare vt 
pritis,DEFB,quadratum eft.Quod eft propofitum, 

VERVM hoc problemate Commandtm multo ingmiofius 
efl id,quodJequitur. 

XVII. 
INTRA datum quadratum, aliud qua-

dratum defcribere in data proportione ma 
ioris inxqualitatis.Oportet autem datain_j 
proportionem dupla non elle mai orem. 

SIX quadratum ABC D,intra quod defcribendum fit 
quadratum,*d quodhabeat quadratum ABCD,proportio-
nem eandem maioris iKstquaLitatis,quam reBa E,ad reBa 
F,qu/icunque ea fit, dummodo maior non fit, quam dupla. 
Hamfi lattra quadratificentur éifari.tm, punBaque diui-
fionum reBis iungantur lineis , infcriptum erit quadratum 
intra aliud,vt ad fi ne m lib.^.demonïlrauimus, idem eum 
eo centrum habens.Et quia ctrculus intra quadratum AB-

CD, defcriptus eft quadrato i/Ji infcripto circu-
fcriptus , vt m hac figura perfpicuum eft , erit 
quadratum ABCD , iliius quadrati infcripti 
duplum,ex fchclto propof.y.lib.ç.Cum ergo mi 
nus quadratum intra quadratum ABCD, dé-

fie ri bi nequeat,quam illud,cuius circuius circumfcriptus la 
ter a quadrati ABCD,tangit,vt patef.liquido conslat qua-
datum ABCD,àd nullum quadratum infcriptum proportio 
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nom pojfe habere dupla, maiorem. Sit igitur da ta proportio 
E,ad ¥,minor quam dupla;nimirumfefquialtera. Intteni» 
tur ex propof. /5.huius fcholij qua 
dratum,ait quod habeat datum 
quadratum ABCD , proportione 
data E,ad F.Eritq. etus femidia 
meter maior,quam femidiameter 
quadrati,cuius circulus circum-
fcriptus latera quadrati ABCD, 
ttngit, quod nimirum quadrati 
ABCD,fubduplum eff, vt dixi-
mus, minorvero femidiametro 
quadrati ABCD Agitur fi ex (en 
tro G,quadrati dati defcribatur circulus/tqualis ei,qui cir 
ca inuentum quadratum defcribitur,fecàbit is latera qua-
drati ABCD,in punclis H,I,K,L,M,N,0,P,Iungantur re-
Bt, HK,KM,MO,OH. relie?is quatuor punBis I,L,N,P, in 
medio. Dico HKMO. ejfe quadratum in circula HlKLM-
NOP,defcriptum, atque adeo tquale ei,quod inuentum eft , 
ita vt quadratum ABCD,ad quadratum HKMO, habeat 
datam proportionem ,Ead E. Defcripto enim circulo circa 
datum quadratum ABCD, ex centre G,duBifque ex G, ad 
latera AD, AB.perpendicularibus G§^GR, a feBt erunt ta 
reBt AD,AB,qua reBt HI,OP,bifariam in Q, R. Et quia 
AD,AB,tquales funt,b tqualiter diftabunt À cêtro G, pro-
ptereaque & HT, OP,tqualiter ab eodem centro diftabunt, 
c Quarc tquales erunt Hl, OP, ideoque & earumfemiffes 
§IH,Q_I, RO, RP, inter fie erunt tquales. Sunt autem & 

\femiffes §^A, QJD ,R A ,RB, tqualium laterum tqua-
les. Igitur fi illt abhis demantur , reliqut erunt tquales 
H A , I D, P A,0 B, Eademque ratione, fiducantur alit 
perpendiculares ad latera BC,CD,oftendêtur tquales NJS, 
MC,LC,KD,& inter fe, & illis quatuor HA,ID,PA, OB. 
Item quia tquales funt HI, OP,fi addantur tquales ID, 
PA,fient toit tquales HD, AO, Atque eadem de caufa t-
quales erunt BM,KC,& inter fe, & Util duabus HD,AO, 
Itaque quia duo latera AO, AH,duobus lattnbus DH,Dk, 
tqualia funt, angulofque continent tquales , nimirum re-

clos 
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Bos;n erit & bafes HK,HO,tqua 
les.Eodemq-.modo demoniirabun-
tur KM,MO, tquales & inter fe, 
& duabus HK, HO. Aequilatera 
ergo eil figura HKMO.Dico & re 
Bangula effe, Cum.n.latera HK, 
KM,MO,OH,tqualia fint, h eritt 
(j> quatuor arcus,quos fubtendût, 
tquales^, ac proinde Quadrantes 
erufit.Semicirculi ergo juntOUK, 
H KM, KMO,MOH, c ac proinde 

quatuor angûli H,K,M,0,in illisfiemicirculis rccïi erunt. 
Igitur HKMO,quadratu efi,atqj adeo inuento quadrato t-
quale,cum idem circulas vtrumq3 circumfcribàt. Circulus 
enim HKMO , defcriptus eft adinteruallum femidiametri 
circuit inuento quadrato circumfcripti.Quod esl propofitii. 

XVIII-
SI ad diametrum cîrculi in extremis 

pun<5Hs dus perpendiculares excitentur,& 
ab eifdem extremis per vnum idemq; pun-
dum circumferentiœ dus aliareds circu 
lum fecantes ducantur, occurrétes duabus 
perpendicularibus: eritredangulum com-
prehëfurn fub vtralibet fecantiû,& eius feg 
métointeriore, quadrato diametri squale. 

H AU C prcpcfitio es! Cardani lib. 16, de Sultilitatcj 
cap.lficut et qui.[iquitur.Viramque autem demonSirauit 
Io.Baptis'la Benediiius. Sit ergo circulus ABC , cuius dia-
meter BC, ad quam in B, C, excitentur dut perpendicuia-
res BD,CE,ac per affumptum quoduts puntlum A , in cir-
cumferentia ex eifdem punclis B,C, educit récit BA , CA, 
\fecentperpendiculans in E , D. Dico tam rcBangulum fub 
EB,BA,quàm fub DC,CA, quadrato diametri BC, tquale 
fie.Quoniam enim in triangulo reBangule BCE.ex angu-

lo re-
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a? t. ter. 

b ij.fex 
ti. 

XIX. 
SI in circulo duce diametri fe fe ad re-

dos anguios fecét,& ab vnius extremo pun 
do reda ducatur vtcunque fecans circum-
ferentiani, & alteram diametrum nue pro-
dudam,fiue non produdam.-erit redangu-
lum comprehenfum fub duobus fegmentis 
huius lines duds,quorum vnuminter ex-
tremum pundum prioris diametri,& fecû-
dam diametrum, akérum Vero inter idem 
ipundum extremum, & circumferentiam 
interijcitur, squale quadrato intra circu-
lum defcripto. 

/ N circula ABCD,cuius centrurh H,fecent fe ad angti 
les reélôs dut diametri AC, BD, ducaturque ex pnnBo h, 

intra circulum defcripto ejfe squale. Duclis enim reBis 

Ham 
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N«OT angulus CDF jcommunii 
esl,et angulus DCF,*ngulo DG-
C» nqualisfr ne proinde& reli-
qu us DFC,reliquo DCG.ttqua-
lis.^jioci aiitern anguli DCF, 
DGC,iqualesfmt, ita oftende-
mus. Si punclum quidemF, eli 
intra circulum; b erunt anguli 
DCF,DGC,infiflentes quadran 
tiens tqualibus AD,DC,iqua-
les'.Si vere punclum F,efl extra 

circulu,duc7a recia AD,c
e
rut anguli DAC,DCA,infifïctes 

àf^
ter

\quadranttbus &quales-A Sed tam D A C ,DG C ,z quant 

ei
 j pi DCA,DCF,&quales funtdttohus réélis,Igitur ablatis tqua-

libus DAC,DCA,reliqui DGC,DCF.tquales quoque erût. 
, SJuam ob rem,cum triangula DCF,DCG,tquia»gulafint;^ 

wDF' ad BC> ila DCM DG:hoc efi,tres linet DF, 
\DC, D G, continue proportion aie s erunt. g Igitur reclan-
gulum fub extremis D F, D G, aquale eft quadrato médit 
DC,boc efl, quadrato intra circulum deferipto , eum D C , 
latusfit quadrati circula inferipti >it con fiât ex propof.6. 
Itb.^.Quod esl propofitum. 

ALITER. Ducîa recia SG,h erit angulus 3GD,in femi-
micirculo reclus--, atque ideirco duo triangula BGD, DEF, 
cum habeant angnlos rectos BGD,DEF,($< atigulum BDG, 

i JZ.ftrf EDF,communem,i iquiangula erunt. k Igitur erit, vt 
K4jex,\DF,ad D E, ita DB, adDG,l RtBangultim ergo fub DF, 
itô.fex.\DG,tquale erit reclâgulo fub DB,DE.™ Sed redangulofub 

DB,DE,iquale es7 quadratum récit. AD-, hoc efl, quadra-
tum circulo inferiptum; propterea quod ex coroll. propof. s. 
huius lib.AD,media proportionalis efl inter DB,DE,vt pa-
tet,fi ducatur recia AB.n Fiet enim triangulum reclangu-
lum BAD, & ex angulo reélo perpendicularis demiffa erit 
AE.Igitur & reHangulum fub DF,DG,eidem quadrato ré-
els, AD,tquale erit.Quod efl propofiium . 

VNIVERSALI V S hoc ita proponetur. 
SI in circulo à quouis punfto diametri ad diametrum 

perpendicularis excicetur, ad quam ex alterutro termi-

uer. 

fexti, 

norum 
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norum diametri duas redise ducantur, vna ad eius inter-
feciionem in circumferentia, altéra veto vt libet,fecans 
circumferentiam in alio puncio: Erit rectangulum fub 
fegmentis huius porterions lineaî, quorum vnum fit in-
ter praediclum terminum,&perpendicularem5 alterum 
vero inter eundem terminum.&circumferétiamjcequa-
le quadrato prioris recia- inter eundem terminum3&cir 
cumferentiam, feu perpendicularem interceptas. 

In circula enim ABC D,ad 
diametrum BD ,fit perpendicu-
laris EF,fecans circumfsrentia 
in C, iunganturque réels. D C, 
DF, quarum pcfterior perpendi-
cularem EF,fecet in F,& circu-
mferentiam in G . Dico reBangu-
lum fub D F, DG, squale eflt-> 
quadrato D C. IunBa enim re-
cia B G , erunt triangula BGD, 
FDE,tquiangula, propter anguios rcBos G, E, & commit' 
nemangulum F DE. a Igitur erit, -vt FD, ad DE, ita BD, (a 4 -f'X. 
ad DG. b Quart reBangulum fub FD, DG, reBangulo fitVe>l6fex, 
DE,BD,squale eritSSed hcc squale efiquadrato DCsquod icl7 fox 
ex corell.propof.2. huius, DC>fit média proportionalis inter 
BD,DE:quia duBa rcBa BC,à angulus BCD, foret reBus à}l.ter 
ta femicirculo. Igitur & reBungulum fub FD , DG, qua- tij 
drato DC, squale erit. (guod esl propofitum . 

COROLLARIVM. 

H IN C fit,priorem lineam DC, effe mediam proportionalenvj 
inter porterions fegmenta FD, DG, quorum vnum eft inter termi-
num D,& perpendicularem,alterum vero inter eundem terminum, 
Se circumferentiarru. 

XX. 

DATO circulo, & duobus punctis Hue 
extra circulum, fïue intra, dummodo neu-

trum 
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\il7.fex. 
fbi 6.ter 

-..ter 

dl}.prt, 

..ter 

trum fit in circumferentia ; per ea puncla_» 
duas rcclas duccrc ad aliquod vnum pun-
cmm circumferenti2,ita vt retfhl coniungcs 
duo punâ:a,quibus dux illx rcclx circumfe 
rentiam fecant, paraJIela fit recta* data duo 
puncta conneélenti. 

■HOC problema non minas acutum quam 
curiefum in très propofitiones Vappptt diftri 
butt : quod nos in vnam rédigent es multo 
clarius demonfirabimus. Sit ergo circulas 
ABCD,&primum duo data puéïa E,F,ex-
tra circalum,qus per reBam EF, coniun-
gantur. Si igitur ex E,F, ducendsfint reBs 
ad aliquod punBum concaus circumferen-

tu, &c. ita agemus . ExE, ducatur recia E B, tangent 
circulum in B , & duabus EF ,E B, tertia proportionalis 
inueniatur, eut squalisfit E G, cadatqueprimum G,pun-
Bum inter E, &F, quodfit, quando EF, maior efi,quam 
EB. DuBa igitur G C, reBa circulum tangente in C, 
■verftts priorem tangentem E. B, ducatur ex E, per C,reBa 
\fecans concauam peripheriam in A,iungaturque reBaAF, 
• feca/ts circumferentiam in D . Dico duBam reBam C D, 
Upfi E F ,parallelam effe. Quoniam enim très rcBi E F , 
ŒB, EG, continue proportionales funt, * erit "reBangulum 
\fub E F ,EG, quadrato ex EB, squale : b; Eft autel» ei-
dem quadrato ex EB , squale reBangulum fub E A , E C. 
igitur reBangulum fub EF , E G, reBangulo fub E A, 
E C,tquale erit: ac proinde ex fcholiopropof. $6. lib. %-per 
quatuor pun&a A, C, G ,F , circulas defçribi poterit. c 
Duo ergo anguliC A F ,C G F, oppofiti in quadrilatère 
A C G F, intra eum circulum deferipto squales funt duo-
bus réélis , ideoque duobus angulis ad G, à qui duobus 
etiam reBis squales funt , squales, Dempto igitur com-
muni CGF,er\t reliquus CGE.reliquo A.squalis : e EB au-
te & angulus DCG,angulo A,in alterna fegmenta squalis. 

Igitur 
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Igitur anguli D C G, C G E, inter fe squales erunt;atqu<L> 
ideo,cumfint alterni,* réels CD,EF,parallelserût. Quod 
eft propofitum. 

CAD AT deinde punBum G, in pun-
Bum F. quod accidit,quando E F, ip/ÏE B, 
squalis eft. DuBx igitur rurfus reBa G C , 
circulum tangente in C,verfus priorem tan 
gentem EB,ducatur ex E,per C, reBa con-
cauam peripberiam fecans in A,iungaturq. 
reBa AF,fecas circumferentiam in D.Dico 
rurfus duBam reBam CD, ipfiEF, effe parallelam . 6}uo-
niam enim squales funt E B, E F; t> eftque reBangulum 
fub A E,E C, quadrato ex EB, squale : erit quoque idem 
reBangulum quadrato fub EF', squale , Quare c fi circa 
triangulum ACF, circulus deferibatur, cum eum fecetre-
Ba E A,reBa autan EF, eidem applicetur, d tanget reBa 
EF,eum circulum. c Angulus ergo EFC, angulo A, in al-
terna fegmento illius circuit squalis erit : f Efl autem & 
angulus FCD,eidem angulo A,in altern» fegmento circu-
it ABÇD , squalis . Igitur squales inter fe erunt anguli 
EFC, FCD:qui cum fint aitetni, g erunt reBs. CD,EF,pa-
rallels . S^uod eB propofitum. 

C A D AT tertio punBum G, -vitra 
F. quod contingit, quando EF,miner esl 
quam E B. FaBa igitur eadem confiru-
Bione, quoniam très reBs EF, E B, EG, 
cotinue proportionales funt, h erit reBan 
gulum fub E F, E G , quadrato ex E B , 
aquale ; i Eft autem eidem quadrato ex 
EB , squale reBangulum fub A E, E C, 
Igitur reBangulum fub EF,EG, hoc eft,fub EG,EF,reB*n~ 
gstlo fub EA,EQ,iquale erit: ac proinde ex febolioprop"f 
36. lib.j.per quatuor punBa A, C, F, G, circulus deferibi 
yoteritX Duo ergo anguli A,G,in eodem fegmento CAGF, 
illius eirculi, cuius'chorda effet duel a reBa C F , inter fe 
squales eruntà EB autem angulus GCD,angulo Aftn aU 
terno fegmento dati circuit ABCD , squalis . Igitur idem 
angulus G C D, angulo G,squalis erif.ac proinde,cum duo , - — 

Z-7-P". 
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127'trt{hi anguli fint altérai, A parallds erunt CD,EF. Quod esl 

propofitum . 
§yï/ O D fia principe ex pttnBo F, duBafuiffet line» 

circulum tangent,& reliquafierent,vt prius, inueniretur 
idem omnino punBum A:quia nullum aliud punBum ab-

\foluere poteB problema. Concipiatur\enim mente quod. 
cunque aliud punBum H, prope A, inter A, &> D. ( fi il-
lud punclum H, atramento fîgnaucris, facilior erit de-
monftratio.quod etiam de aliis punclis H,mente conci 
piendis intelligatur,nec non de puncio I,in vîdma figu-
ra.) Igitur reBa FH,fecabit circulum fupra D, »t vero re 
Ba EH, eundem infra C,fiecabit ', ac propterea reBa con-
iungens punBaftBionum reBam CD, fecabit.ProduBp er 
go fecabit quoq. illius parallelam EF. Non igitur ip/iEF, 
parallela erit. Contrarium accidel, fi punBum H ,fuma-
tur inter A,& C.Nam reBa F H,cadet infra. D,&EH,fu 
fra C, &c. 

SI vero ex eifdem pttnBis datis E,F,du 
tends fint dus reBs ad aliquod punBum 
conuexs cirtumferentis, qus produBs fê-
tent concauam peripheriam in duobus pu 
Bis, ita vt reBa per ea tranfient fit parai 
lela reBs, punBa E,F ,conneBenti,boc m» 

P do procedemus.DuBa reBa EB,circulum 
tangente in B , inueniatur duabus reBis 

EF,ÈB,tertia proportionalis EG, cadatq. pritnu G, punBu 
inter E,F.DuB* igitur ex G,reBa GD, tangente circulum 
in D, non tamen verfus priorem tangentem E B, ducatur 
ED,fecans circumferentiam in C,punBo,per quod reBa eij 
ciatur ex F,fecâs circumferenttam inA.Dtco rectam AD, 
ductam effe rects EF, parallelam ; Quoniam. n. très rtcts 
EF,EB, EG, continue funt proportionales,^ erit rectangulû 
fub EF,EG,quadrato ex EB,tquxle; c Efl autem ©> rectan 
guliimftib ED,EC,eidem quadrato ex EB, squale . Igitur 
sqitalia inter fe erunt rectangula fub EF, EG, & f>*b ED, 
EC : ac proinde ex fcholio propof.$6.lib.%.per quatuor pun-
cta C,D,F,G,circulus defcribi pot. àDuo ergo anguliCDG, 
éfF.in eodefegmito CDFG,illius circuit, cuius chordaef-_ 

\bi7.fe: 
iô.ter 

Hti.ter 
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[fit ducttt recta CG, inter fe erunt squales, a Est" autem an 
gulut C D G, angulo A, in alterna fegmenta dati circuli 
ABCD, squalis. Igitur & angulus F, angulo A , alterna 
squalis erit, b ideoque paralltls erunt AD, EF. Quod efl 

{propofitum . 
CA DAT deinde punctum G,in F.Ducttt 

igitur rurfus recta G D, tangente cireulu in 
D,non tamen wr/w priorem tangentem EB, 
ducatur recta E T),fêtant circumferentiam 
in C,puncte,per quod recta ducta ex F,fecet 
circumferentiam in A.Dico ductam rectam 
AD,rects EF.parallelam effe.Cum.n. squa. 
les fint EB.EF, (quod fit EF, ad EB, vt EB, ad EF. ) erunt 
earum quadrata aquaiia:Eft autem rtctangulum fub ED 
EC,quadrato ex E B, squale ̂ Igitur & quadrato EF. 
Quia ergo,cfi circa triagulum CDF,circulus deferibatur , 
recta ED,eumfecat,& EF,applicata eft,à tanget EF,eum 
circulum.t Angulus ergo EFC,angulo F-D.E,i» alterna feg 
mento eius circuli squalis erit: f Efl auttm angulus FDE, 
angulo A, in alterna fegmento circuli ABCD,squalis. Igi-
tur & angulus EFC,eidem angulo A,alterno squalis erit. 
g Quart farallels erunt AD,EF.£>uod eft\propofitum. 

C AD AT tertio punctum G, -vitra F. 
Facta ergo eadem conftructione,cum trts rt 
et s EF, EB,EG, fint continut proportion a- " 
les, h erit rectangulum fub EF,EG,fiue fub B 
EG, EF, squale quadrato ex E'B ; i Efl au-
tem eidem quadrato squale rectangulum TS 
fub ED, E C. Igitur rectangulum fub E G, 
E F, rectangulo fub E D , E C, squale erit, proptereaqu e 
ex fcholio propof. 36. lib. j. circa quatuor puncta C , D , 
G, F, circulus pot efl defcribi. k Duo ergo anguli E 15 G ,. 
CFG, oppofiti in quadrtlatero CDGF, intra tu m circulum 
deferipto squales erunt duobus rectis , ac proinde squa-
les duobus angulis ad F,! q-ii ttiS duobus funt rectis squa 
les.Dempto ergo commuai CFG, reliqùus CDG , reliqua 
CFB, squalis erit: m Eft autem angulus GDC, angulo A, 
in alterna fegmento dati circuli ABCD,squalis. Igitur & 

" ' S ' o 1 — 
• angulus 
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aij.pl angulus, CFE,eidem angulo CAD, alterne squalis erit a •• 

atque idcirco parèîlels erunt AD, EF. Quod esl propo-
fitum . 

QV O D fi aprincipio ex F, duceretar line a circulum 
tœngens,& alià fier ent.vt prias, inueniretur idem omnino 

! punBum C . eo quod nullum aliud pojfit problema confice-
re. Nam fit aliud puncium H, quodcunq. iuxta C, mente 
conceptum inter A,& C.Cadet ergo recia FH, infra A, & 
reBa EH.fitpra D.ReBa igitur conneBens punBa feBionâ 
f.cahi: reBam AD ; ac proinde , vt Cupra diBum efl, ipfi 
EF,parallela effe non potefl. Si punBum H ,fumptum fo-
ret inter D, & C,caderet FH,recla fupra A, & reBa EH, 
infra D, &c, 

SED fint iam data punBa 
A 35 AC E[, F , intra circulum ABCD. 
'/C/TV? //\FN E>uBareBaAG,perE,vtcun-

H_j %\/ \ j \ / /E \ 1 que, inueniatur tribus reBis 
NTA ffi .V EF,EA,EG, quarta proportio-

&yr^C & Kvr nalis,cui squalis fit EH, (ca-
detqj nece/fario punBu H, ex-

blf.fex tra circuliib . àuoniam enim 
reBangulum fub AE, EGfeçunda &■ tertia.squale eft re-
Bangulo fub E F, E H, prima & quarta ; defcribi poterit 
circulus circa 4. punBa A, F, G, H, exfcholio prepof. jf. 
Ub.i.fecans circulum ABCD, in A, G. Cum ergoeius ar-
cus per F,tranfiens fit intra hune circulum, erit alter ar-

c io.ter eus per H,tranfiens, extra : b quandoquidem circulus cir 
culum in duobus tantum punBis fecat, ac proinde circu-
lus per A,F ,G,defcriptus poftrpunBa A,G, extra circulum 
cadeffideoque punBum H,in eo circulo exiftens extra cir-
culum cadet. ) ducaturque H B, circulum tangent in B. 
DuBa enim reBa ex B, per E, fecante circumferentiam in 
D.&ex D,per F,reBa fecante circumferentiam in C-,dice j 
du Bat» reBam BC , parallelam effe reBs EF . Quia enim] 

dté.fex ieaelt EF,adEA,vt EG, ad EH, à erit reBangulum fubl 
e3 EFfEH,squale re ci angulo fub EA.EG: e Eft autem reBan 

gulum fub EA,EG, squale reBangulo fub ED , EB. Igitur 
& reBangulum fub EF,EH.eidem reBangulo fub ED,EB, 

squa-
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tiquais erif.ac propterea ex 
fcholio propâf. 35.cire* 
quatuor punBa B,H>D,F, cir-
culas poterit defcribi. a Qua-

tre duo anguli HBD,& DFH, 
in eodem fegmento DVBHfil-
lius circuli, cuius chorda effet 
duBa reBaDH,squales eriit. 
b Ejî autem angulus HBD, angulo C, ht alterno fegmento 
dati circuli ABCD,squalis.Igitur éf angulus DFH,angu 
la eidem C,squalis etit,externus interna, c ParalleU ergo 
\funt reBs BC,EF. Quod eB propofitum . 

S^y O D fi contmgat, tangentem HB, cadere in pu-nBit 
G,non erit ducenda alla linea BD, fed AG, qus in princi-
pto duBa esJyprvpofitum côttcludet,vt perfpicuum eft in fe-
cunda figura. 
IA M fi folutio problematis inciperet à--punch F, non 

autem ab E,reperiretur idem omnino pûttum D;quod nul-
le alio problema confici poffit.Si enimfumatur: quodeunque 
aliud punctum I,prope D.intir D,éf C,cadet recta FI,in-
fra C,(y> EI,fupra B. Recta ergo connectentfectionumpun 
cta rectdm BC,fecabit .Igitur vt fupra dictum eft,.rects 
EF.para'llela non erit .Si punctum Lffumeretur inter D, & 
B,caderet recta FI,fupra C,&El,infra B, (fi>c. 

DE MIRABILI NATVRA LIÎ^EAE 
cuiufdam inflexas, per quam & in circulo figura-

quodibst laterum asqualium inferibitur, 
& circulus quadrarur, 8c plura 

alia feitu iucundiffirna_» 
perfkiuntur. 

FORTE fuperiori amno inàdi in librum 4. Pœppi Ale-
x andrini,vbi lineam quandam infiexam explicat,qu»m, 
vt ait, Diaoftratus,ér Nicomedes,Q< nonnulli iuniores ex-
cogitarunt ad circuli quadraturam, ideoque ab officia TI-

fzyviQsm ab eifdem appellata eft, a nobis eadem- de eau-
fa Qttadratrix dieetur.Quanquam autemprsdictiaucto-

M tu m res 
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res huiufmodi lineâ conetur defcribefeper duos motus imet 
ginariosduaru reclaru}qua in reprir/cipiumpetunt,vtpro-
pterea a Pappo rei/ciatur,tanquam inutilis, (y qui defcri-
bi non pojftt ; nos tamen eam fine illis metibus Geometrice_, 
defcrib'emus per inuentionem quotuis punSorum , fier qus 
duci debeat, quemadmodum in. defcriptionibus conicarum 
fcciionum fieri filet. Hanc inuentionem Epilogi loce huic 
fexto libre adiungendam effe cenfuimus; propterea qued bé-
néficia huius Unes, preblemata Geomstxica fcitu periucun-
da,(y qus ad hune vfque diem defiderata funt,fummafa-
cilitate .conficiuntur . Id quod ad finem lib. t,.facluros nos 
hoc loco recepimus yreqctendo tamen phniorem Quadra-
turstraclationemin noftram Geometriam Vraclicam.Sic 
ergo deferiptio Unes Quadratricis fiet. 

C / N quadrato ABCD, de-
feribatur quadrans BD .Si igi-

. tur, vt volunt inuentores Unes 
Quadratricis, ta femidiameter 
AD, squabiliter ferri intetliga-
tur circa centrum A, quam la-
tus fupremum CD,deorfum ver 

■^jus squabiliter quoque , ita vt 
B quo tempère pitetum D , circttm 
N ferentiam DB , vniformifemper' 

motu percurrit,eodent retlaDC, 
vniformi etiam motu defeendens adlatus AE,perueaiat,fic 
tamen,vt perpétua lateri AB,fit parallela, (y cum lateri-
bus AD,BC,angu!os reclos efficiat ; fecabunt fi continue fe-
midiameter in circumferentia D B , circumitRa , & recia 
DC, deorfum lata , in punclis , qus lineam Quadratricem 
defcribent,hoc eSl,per qus linea Quadratrix tranfilit, cu-
iufmodi eft linea inflexa DE.Sed quia duo ifii motus vni. 
fermes , quorum vnus per circUm>erentiam DB, fit, (y ai-
fer per lineas reclas DA,CB,effici non pcjjuni, nifi propor-
tio habeatur circularis Unes nd reciam,merito a Pappo de. 
feriptio hsc reprehenditur : quippe cum ignota adhuc fit ea 
iproportio, (y qus per hanc lineam inueftigaia proponatur. 
j §Htare nos Geometrice eandem lineam Quadratricem de. 

fcribemus 
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fcribemus hoc mode . Art us B D,in quotuis partes squales 
diuidatur^fy lattis vtrumque AD,BC,in totidem squales 
partes. FactUima diuifio eritjî& arcus DB,&vtrumque 
lattis AD,BC,fecetur primum btfariam, deinde vtraquc 

femiffis iterum bifariam,etfinguls ruffumpartes iterum bi 
fariam,atque ita deinceps, quantum libtterit. Que- autem 
plures extiterint diuifienes , eo accuratius Quadratyix li-
nea deferibetur . Nos ad confufionem vitandam fecuimus 
tam arcum D B,quàm duo latera A D, B C , in S. partes 
squalet'i 

DEINDE bina panBa laterum AD, BC, squaliter 
diBantia a latere DC, vel AB, coniungantur lineis redis 
occultis, atque ex centre A , alis reBs cccults adfingula 
diuifionum punBa Quadrantis DB,extendantur'Vbi enim 
bs reBs prières■ rectas imerfecabunt, prima primam,fectin 
da fecundœ,eyc.per ea punBa Quadratrix linea congruen 
1er ducenda es~i,ita vt non fit finuofa ,fid squabiliter fem-
per progredtatur nullum efficiens gihbum,aut angulum ali 
cubi ; qualis eft linea inflexa D E ,feca}is femidtametrum 

A B, in E • 
SED quia punBum E, in latere A B, inueniri Geome. 

f/ice non pote B,cum ibi omnis feBto reBarttm ce/Jèt ; vt il-
lud fine notabili eryore,qui feilicet fub fenfum cadat.repe-
riamus,vt.emur hoc artific 'to.lnfimam partem AF, lateris 
AD.fifatis exigua non fit,ficab'i>nus bifariam continue, do 
nec infimà particula fit perexiguti-.Eodemqtte modo infima 
partem BI,arcus DB,bifarinm continue dïui.demus, donec 
tôt fiant fkbdiufiones, quçtin parte AF,fuBs funt,vt par-
ticula B K , talis pars fit toiius arcus D B , qualis fars eB , 
AG,totius lateris AD- Fartimls deinde A G , squales ab-
feindemus BL,EN, A M, ducemusque reBas occultas GL, , 
MN.DuBa vero ex A, centre reBa occulta AK , qus ficet 
GL,in H,punBo,quod accuratiffime netetur ,fumemus ipfi 
Gif ,tqualem M P . Si enim Quadratricem vfque ad H, 
deferiptam continuabimus squabili atque vniformi exten-
fiene vfque ad P,fecabit Quadratrix linea latus AB fin 
E,punBo, quod quttitur ■ Namprepter parnamreBarum 
G H, AE,M P,inter fe diftantiam , efficitur }vt ferme fint 

M m m z 'squales. 
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squales flicet Geometrice loquendo,reBa AE,femper mater 
fit aliquanto , quantumuis parum es réels inter je dislent : 
fed exceffus Ole circino deprehendt non potesl. Id quod etia 
in circumferentia cireuli contingit.ReB»namque GL,AB, 
Mil,fi parum inter fe dislent,in circulo omnino squales iu 
dicabuntur,quamuis vert AB,aliquanto maior fit.Itaqut 
fi très ills relis, GH,AE, MV, perexiguam habeant diflan-
tiam inter fe,dubitari non potesl,punctum E, in que §Hta- ' 
dratrix linea femidiàmetrum AB,fecat,ab eo,quodvere in 
Quadratrice ibi exiftit, non differretdummodo punBa H, 
P,exquifite,&fumma adhibita diligentia,inuenta fint. 

RECTAM porro AD, vocabimus latus Quadratrkis, 
& reBam A E , eittfdetn bafin , ac denique punBum A, 
cintrum . 

VER Y M punBa Quadratricis prope bafem certius 
inuenkmus, fine interfeBtombus line arum, hoc modo.Du-

Ba chorda B Q, in 
, /-s quadrante fecetur 

in D, bifaria. quod 
fiet,fi ex A, ad C, 
pnnBunt médium 
quadrMtis reBa du 
catur A C . Hsc.n. 
ex fcholio propefi.zi 
lib. 3. rectam B§>, 
fecabit bifariam . 
Deinde reets A D, 
fiimatur squalis 
A E ; iunctaqucj 
recta DE, fecetur 
bifariam in F,quod 
etiam fiet, fi ex A, 

ad I,punctum médium arcus B C, ducatur A l. Hsc enim 
cher dam BC,(fi duceretur ) ficaret bifariam , ex fcholio 
propof.27.lib.i. ac proinde & recta D E, ex fcholio propof. 
a.huius,3. cum chordsBCfitparalltla;propterea quod la-
fera AB,AC,proportimaliterfecantur in D,E,quippe cum 
tam AB, AC, quam A E, AD, squales fint. Rurfus rects 

_ ÂFT . 
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A F .fumatur squalis A G ; lunctaque F G ,fecetur bifa-
riam in H • quod etiam fiet fer rectum A K, ductam ad 
K, punctum médium arcus BI. Atque hoc modo fi rects. 
AH ,tqalis fumatur, & reliqua fiant, <vt prius ,inue-
nietur aliud punctum inter H, (y G. Et fie deinceps quot. 
uis alla puncta reperiemus vicinioraipfi A B , per lineas 
perpendicularcs, non autem per obliquas fectionts .»£'/? 
enim A D, ad D B, ptrpendicularis ; & A F, ad D E ; & 
AH , ad FG, &c. Omnia vero hxc puncta inutnta D ,F, 
H, Çpc.funt in Quadratrice.quod ita ofiendo . Ductis DL, 
FM, UN, ipfi AB, parallelis fecantibus B D, in Q,P,b erit 
vt B D,ad D Q, ita A L, ad L Qj ideoque & AQ, fecta 
erit in L, bifariam . Sectus autem efl & arcus B in C, 
bifariam. Igitur, vt oflenfum eft , punctum D,eftin Qua-
dratrice . Rurfus quia DE, fecta eft bifariam in F ; c erit 
quoque DB , fecta bifariam inO; à ideoque erit vt EF, ad 
F D,ita BO.adOD . Sed vt BO, ad OD, ita esl AM, ad 
ML: Et vt EF,ad FDfita arcus Bl,ad I C; quadvtrobiqj 

roporio fit tqualitatis;erit igitur quoque vt A M, ad ML, 
tta BI,ad IC,Ergo,vt oftendimus,fecabunt fefe AI, M 0,in 
puncto Quadratricis. Eadtmque ratio eSî de akjs punctis 
hac arte tnuentis, 

E S SE kutem hanc Itneam inflexam DE, a nobis per 
puncta deferiptam Geometrice eandem , quam Dinufira-
tus &> 'Njcomedesper duos illos motus imaginarios defiri. 
bi concipiebant,perfpicuum eft. Nam fifemidiameter AD, 
cire a centrum A , per arcum DB , eedem tempore mouea-
tttr vniformi motu, quolatus D C, deorfum fertur motu 
quoque vniformi ; fit vt ,quan do femidiameter A D.per-
tranfiuit quameunque partem arcus D B, tune la'.us D Cj 
fimiiem partem laterum D A, C B, psrcurrerit : AU >. ut 
duo illi motus non effent vnifermes , aut non eoden. fiem-
pore ad latus A B , tam femidiameter AD, Mam latus 
D C, perueniret. Cum ergo recta, ex centra A , fèf partes 
arcus D B, emijfit, & linesparallels. per parte; laterum 
DA,CB,ducts, abfcindantfemper ex ara, DB, (y ex late-
ribus DA,CB,partes fimiles,ex conftrucltone, liquida con-
fiât , puncta hnet infiext, DE,,a nobis Geonfetrice imten-

ii.ter. 

2.fex. 

c ï/«x, | 
A z.ftx. 
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\ta a punBis, qus À duobus illis motibus rcperirentur jnen 
déferre. Hsc igitur eB defcriptio Unes §htadratricis,'qus 
Geometricit quodammodo appellaripoeefl, quemadmodum 
(yconicariï feBioniï defcriptiones,qus perpunBa etiâfut,' 
vt ab Apollonio traditur, Geometrics dicunt{tr, cu tamîn 
magis errori fint obnoxis , quam noftra defcriptio, profiter 
inuentionem plurimarum linearum mediarum proportio-
nalium,qus ad earum defcriptiones funt ne-cefaris , qui-
bus tn &uadratr\cis defcriptione opus non efl . &tiar-e mfii 
qui' totam feciionum conicarum doBrinam , quam tanto 
ingenij acumine Apollonius Pergsusperfecutus efl-, vt pro-
pterea Magnus Geometra appellatusfit, retjcere velit tan-
quam inutilem,& non Geometricam, ( quod neminem fa-
BurumexiBimo , cum fectiones conicas ad demonjlratio-
nes adhibucrintprsflatilfmi Geometrs. Nam Menechmus 
Hyperbola,ac Parabola vfus eB in duarum linearum me-
diarum proportionalium inter quafuis duas rectas inusn-
tione:& Archimedes ipfe multa prsclare de eifdem Cectie-
nibus conicis demonftrauit : ac denique eiufmodifictienes 
infignem vfum habent in re Gnomonica, vt ex noslra Gno 
monica apparet ) admittere omnino cegetur deferiptionem 
hanc noflram Quadratricis Unes , effe quodammodo Geo-
metricam. Adde quod linea conchilis, qua Niectnedss 
duas médias lineas proportionales acutifsime inuefligat, 
per puncta etiam defcribitur, vt in libre de mcnfurationi-
bas dicemus. Sed iam Unes &uadratricts vfum nonnullis 
propofittontbus exponamus. 

I. 

SI ex centro per quamis puncta Ymex 
Quadratricis re&x ducantur vfque ad cir-
cumferentiâ Quadrantis exeodem centro 
defcripti,& ex eifdé puétis ad bafim demit-
tâtur perpëdiculares>& aliae rec~te eidé bail 

parai-
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parallèle: erunt arcus Quadrantis inter fe-
midiametros interiecti perpendicularibus, 
vel fegmentis femidiametri inter parallelas 
poiitis,proportionales. 

E X centro A,per punBa F , 
K, in Quadratrice vtcttnque ac-
cepta ducantur reBs occurren-
tes arcui Quadrantis in H ,L, 
demittanturque ad bafim A E, 
perpendicularis F G, KM: & 
ducantur FI, JC3\[ , etdem A E , 
paralieli. Dico, vt eB.têtus ar-
cus D B, ad arcum H B, ita ef-
fe totum latus D A, adperpen-
dicularem F G, vel ad fegmen-
tum IA, éfc.Quia enim eadempars efl arcus Z> H, totius 
arcus DE, qus pars eft relia D I, totius lateris D A , vt ex 
defcriptione Itnes Quadratricis manifejlum eft ,fîtte ea co-
gitetur defcripta duobus i'dis motibus proportionalibus Dino 

^ ftrati,et Nicomedts.fiue ea ratione,quam nos prsfcripfimus, 
cumin ea femper arcus DH,tot particulas totius arcus DE, 
compleBatur ,quot partes totius reBs DA,reBa DI ,cotinet, 
propterea quod reBs AH,IF,fe interfecant in puBo F.Qua 
dratricis:Neque hscfimilitudo impeditur,etiamfi tam ar-
cus DH,toti arcui DB,quam reBa D I, toit lateri D A, fit 
intommcnfurabilis, cum perpétua Quadratrix eadêm vni-
formi tate progrediatur per omnia fua punBa. Si enim reBa 
DI,non eft talis pars pue commeftrabilis.fiue incommenfu-
btlis, totius lateris D A , qua lis pars eft arcus D H, totius 
arcus DB,ficogitetur talis pars minor quam DI,vel maior, 
fecabit parallela ex punBo eius extremo duBa reBam AH, 
vel fupra F,vel infra,in punBo,per quod Quadratrix defcri 
benda eft,ac proinde ea non tranfibit per F.quod eft abfurdu 
éf contra bypotefim. Quiafinquam, eadem pars eB arcus 
DH, totius arcus D B, qus pars eft reBa DI, totius lateris 
DA;erit quoque reliquus arcus HB, eadem"pars totius ar-

M m m 4 e eus 
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eus DB,qus pars esl reliqua reBa TA, totius lateris D A, 
Quocirca erit,vt têtus arcus DB, ad arcum HB, ita totum 
latut DA,ad reBam IA, hoc eft,adreBamFG,i qus. ipfi 
IA,tqualis eB,ac proinde tam diuidando erit, vt'arcus 
DH, ad arcum HB,ita reBa Dj,ad reBam IA, vel F G, 
quam conuertendo,vt arcus HB, ad arcum D B , ita reBa 
FG,vel IA,ad reBam DA,&c . 

EADEM raliène erit,vt arcus DB, ad arcum L B , ita 
reBa DA,ad reBam NA,(tue ad KM,^> qus itifi NA,£qua 
liseJl: Et vt arcus DL,ad arcum LB,ita reBa DN,ad reBa 
N A,fine KM;Etvt arcus LB,ad arcum DB,ita reBa KM, 
vel NA,ad reBam DA,Quoniam igitur eft,vt LB,ad D B 
ita KM,ad DA:Et vt DB,«d HB,ita DA,ad FG^trit ex «■ 
quo,vt LB,ad HB,ita KM,ad FG.Et conuertendo, vt H B, 
ad LB,ita FG,ad KM,h*c eB,ka IA,ad 'NA'.F.t diuidendo 
vt HL,ad LB,itaIN,ad T^AyVel ita Fghad i)G. 

R V R S VS quia eft vt DH,ad HB,ita Dl,ad TA-.Et vt 
HB,ad LB,ita IA,ad NA;erit ex squo, vt DH,ad L B, ita 
DI, ad NA,fiue ad KM. Stmper ergo arcus inter femidia-
métros inter cepti perpendicularibus, fine fegmentis femidia 
metri inter paralielas pofitis proportionales funt. Quod eB 

ropofitum. 

I I. 
DATVM arcum circuli in datam pro-

portionem diuidere. 
SIT prtmttm'urçus HB, in 

figura antécédente diuidendus 
in pr'iportionem datam reBs 
0,ad reBam P.DuBa ex pun-
Bo H , ad centrum A , reBa 
H A, fecante Quadratricem 
in F, duiatur FI,bafi AF,pa-
rallela.Deinde reBa I A, ita 
fecetur in N,ex fcholio propof. 
10. huius lib. vt fit I N , ad 
NA, quemadmodum 0,adPjl 

du 3a- l 
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S-
T<-
V-

i3 

■ 8 

duélequt■ NK,bafi AE,pzrallela fecante §luadratricemdn 
K,emittatur ex centro A,per K,rec~la fecans arcum HE,in 
L.Dico arcum HB, in L,fe£tum ejfe tn proportionem datât» 
9,ad P.&uoniam enim vt propof.i.oflendifnus ,vt H L, ad 
LB,ita tfi IN,ad NA.Esï autem Iti,ad NA,ex conjlruciio 
nevt 0,ad P;^erit quoque HL,ad LB,vt 0,ad P. 

D E I N DE totus Stuadrans DB,fecandus fit in propor 
tiomm R,ad S.Dtuifa[emidia 
métn DA, in I, vtfit D I,ad 
l A,ficuti R.ad S\ducatur IF, 
tpfi AE,parallelafecans ®j<* 
dratrieë in F.Ducïst igitur re-
ctaAFfi,erit ex propoÇ, i.DH, 
ad HB,-it £>i, ad lA, hoc eft , 
vt R,»dS. 

T ERÏ I O fit idem gh>a-
drans DB.Jècœndus in duos ar 
cus,ita vt tutus Ghtadrans ad vnum eorum haleat propor 
tionem datant T, ad V. Tribus reciis T,V,DA,inueniatur 
quarta profortionalis,cui â.quaiis abfcindatut AtJ.Dufta 
autem NH,ipfi AE, parallela fecante Quahatricem in K, 
ducatur ex A,per K, recia A KL. Dico ^adrarinm m L , 
ÇeBum ejfi,in proponitur.Eft enim ex propof. i. DB, ad L B, 
vt DA,ad NA,boc efi,vt T,ad V. 

QV ART (y fimicirailu s 
ABC,diuidendts fit in datam 
proportionë,vide'icct in tripla. 
Secetur vterq.Sjyadrans AB, 
BC-fecunàum datant proportion 
nem triplant in E] F, jj> atcui 
AE, vel BF. nqualts akfcinda 
tur atcus EG.Siigititr ex arcu 
communi ABC,tqualia demâ 
tur, nimirum dm arcu s A E , 
BF,fimul,ey arcu: AG;reliqua tqualia fient,nimirum duo 
arcus EB,FC,fimtd,&i arcus G C. Et qaoniam eft,vt A E , 
ad EB,ita BF.adhC,^ erunt AE,BF,fimul ad EB, FCfi-^iï.gH 
muUhoc es~l,arcut AG,ad arcum GC,vt AE,ad EB:Habet ' 

autem 
■B—r* 
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autem A E , ad EB,datant proportionem triplant Jgitur (j> 
arcus A G, ad arcum G C , eandem proportionem datam 
habebit. 

[ N 7' O in eadem proportionem fecandus fit arcu 
ACD,tres §luadranies continent.Diuifis tribus a^uaUranti 
bus AB.BC, CD,in eam propcrtiontm m E, F, H,fumatur 
arcus EG,ipfi BF,& arcus GI,ipfi CH,œquaiis,Si igitui ex 
communi arcu ACD, demantur s.qualia,nimirum tre ar~ 
eus AE,BF ,Cli,fimul,& arcus ABI

y
reliqua fient nqualia, 

nimirum très arcus EB,FC,HD,fimul.ty arcus ID.Ei quia 
très arcus AE,BF,CH,ad très arcus EB,FC,HD,ea}dê ha 
bent proportionem ; a habebunt omnes trèsfimul adomnes 
trèsfimul,hoc eil,arcus ABI,ad arcum ID,eandempropor 
tionem, qitam vntts arcus AE,ad vnum arcum EB,videli-
cet datam. 

POSTR.EMO fit eadem modo diuidendus arcus ACK.Di 
uifis rurfus tribus quadrattbus,& arcu DK, vtproponitur, 
in E,F,H, Lifumatur arcus EG,arcui BF,&arcus GI, ar-
cui CH,&arcus lM.arcui D L, nqualis. Si igitstr ex com-
muni arcu ACK,iquaiia auferantur,videlicet quatuor ar-
cus AE,BF ,CH,DL.fimul,& arcus ABM,relqua iqualia 
fient,quatuor fciiicet arcus YLB,FC,HD^LK,finul,iQ> arcus 
MK.Et quia quatuor arcus AE,BF, CH,D Z, ad quatuor 
arcus EB,FC,HD,LK,eandem proportionem babenf.b ha-
bebunt omnes quatuor fimul,ad omnes quatuor fîmul,id ejl, 

rcus ABM,ad arcum M K, eandem prapertionem , quant 
vnus AE,ad vnum EB,eam vtdelscet,qutdata efi.Conftat 
ergo id,quodproponitur. 

COROLAK.IV M. 

EX Jiis facile quemuis nngu'um rectiJineum in duos nngulos da 
tam habentes proportionem partieinur, atque ideo Se quemiibet 
arcum,& angulum iu quotuis partes a:quales. 

DKSCRIPTO namqtte arcu ex angula dato,eoq; arcu di 
uifo,vt iubetur,fi ex angulo ad punHurr diuifioms recla du 

ZH fex.\catur,erit angulus diuifus,vt arcus: ccumfit vt arcus ad 
arcum,ita angulus ad angulum m certro, 

§VOD 
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§5 VOD.fiarcus , Del apgulus fe-

candus fit in quotuis squales partes, 
diuidendus erit in duaspartes pro-
portionem habentes multtplicem de-
nomtnatam a numéro,qui vna vni-
tate minorfit numéro partiit propofîtaru.Vt fi arcusBC, vel 
angulus BAC,diuidendus fit in quinque partes squales ,fe 
candus erit arcus BC^in G.in proportions quadruplam.Na 
GC,arctts erit quint a part arcus BC,cui fi quatuor, squales 
abfcindantur GF,FE,ED, DB , diuifus erit arcus B C, in 
quinque partes squales. F.tft ex A.duca.ntur reB&~AG,AF, 
AE,AD,fi3us quoque erit angulus B A C, in quinque an-
gulus squales,guod ejl propofïtum. 

il i. 
ÏSOSCELES triangulum conftituere, 

cuins vterque angulorum a?qualiumad re-
liquum habeat proportion em datam. 

SIT data proportio recltt, A B,ad reclam BC. Diuifa. BC, 
m D,bifariâ, & dejiripto ex centro E,circulo quantocunq; 
F G H , duélaquc in eo diametro 
FGifecetur ita femicircuferentia 
FHG,inH,vt eadem fit prcportio 
arcus F H,ad arcum HG,qus ré-
cit AB,ad reclam B D , iungan-
tttrque réels HE,HG.Dico ifofce-
lis triunguli-EGH ,vtrumquean 
gulorum squalium ad bafin GH, 
habere ad reliquum angulum G-
E II , proportionem datam A B, 
ad BCCum enim fit -vt A B, ad 
BD,ita arcusFH,ad arcum HG;Et vt arcus F H, ad arcum 
HG,o.ita angulus FGH,ad angulum GFH; h erit vt A B ,\^^.fex 
ad BB,ita angulus FGH,ad angulum GFH:Vt autem BD,\btl,%n, 
ad BC.ipfius B D,duplam,ita efî angulus GFH, ad angulu 
GEH,c qui duplus eft anguli GEH . Igiturex s.quo erit, vt 
Ali,ad BC, ita angulus EGH, ad angulum GEH.Quod eïl 

' propofitum: I " CORO-
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ITAQVE fi ctmftruantur triangula Hbicelia,in quibus angulia 
quajes ad baiirn., ad reliquum proportiones habeant tum multipl 
ces cfquiaiteras,tum multipliées ordine,defcribentur per priora_. 
oinn"cs ligure xquilatera; parium laterum,per pofteriora vero fign 
ra; EquHatera laterum imparium in circuio . vt ad fînem lib. 4 
oftendrmus. 

IpEM efficicmusfine huiuimodi triangulis,fi totam circumferé 
tiam in tôt squales partes fccemus,vt in coroll.proxime anteceder. 
te docuimus , quot latera angulofue figura inferibenda hab erc_-
débet, &c. 

nu. 
SI Quadrantis,&Quadratricisidemeen 

trum fit,erunt arcusQuadrantis/eniidiame 
ter-j & bafîs Quadratricis continue propor-
tionales. 

SIT Quadrant , & Qua-
dratrix ex eo defcripta,vt fit-
pra.Dico areum BD,femidia-
metrum DA,&Quadratricis 

' hafin AE, continue effe propor 
tionales, hoc es~i, effe B D ,ad 
HA, vt DA, ad ÀE. Si» mi 
nus, fit vt B D, ad D A, ita 
D A,ad AF,maiorë ipfa A E , 
mi»oremve,fttque primû AE, 

maior quam AE.Defcripto ex centro A.quadranteF.G, per 
F,fecante- Quadratricem iji H,ducatur per H', fetnidiame-
ter AHK , demittatitrque perpendicularis H I. Quoniam 
igitur ponittir arcus BD,ad reffam DA,vt UA,hoc eïl, vt 
AB,ad AF,eslque vt AB.femidiameter adfemidiametrum 
AFfta arcus BD,ad arcum FG,( Cum enim fit ex Pappi de 
monflrationibus ,vt & nos in.itjbro de menfurationibus ofië-
demus, diameter ad diametrum,vt circumforentia circuli 
ad circun ftrintiam circuit;?-erit quoque femidiameter 
A B, ad femidiametrum AF, vt eadem ctrcumferentii ad 
eandem circumferentiam;b ac proinde etia vt quartafars 
circumferentit ad.quartam partem circumferentis.,hocefl, 

vt arcus 
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vt arcus BD,ad arcum FG.Ja. Erit quoq. arcus BD,ad re-
cta. DA.vt ide arcus BD.ad arcu FG.^ ac propter.ea squa 
les erut relia DA,& arcus FG.Quia vero ex theor. t, efl, 
rut Arcus BD,ad arcum BK,ita recta DA,ad reclam HI;çr> 
<vt arcus BD,ad arcum BK, ita arcu-s FG, ad arcu FH,$> 
arcus BD,BK,arcubus FG,FH,JjmiUs fint,vt fupra in hoc : 

•fcbolio oflenfum eft; c Erit quoque recta HA, ad recla HT, -
■vt arcus FG,ad arcum FH.C'um érgô recla X>A,oftenfa m 
arcui FG,tqualis; d erit quoq.recla HT,arcui FH,squalit, j 
quod eJîdbfurdam.Eft.n.relia HT,mhior arcu FH,cum ea\ 

\~fit femiffis chords fubtendentis afcuni duplum arcus F H:l 
(Nam relia AF,cfecat eaM chordam bifariam,ac proin-^ 
de &arciï,ex fcbolio propofi27. lib. 3.) cborda autêfemper 
fuo arcu minor fit. No ergo eft arcus BD, adfemidiametrû 
DA,vt DA,ad reelam maiorem bafe- AE , Quadratricis. 

STT deinde,fifieri potefl, AF,minor qfiàm AE- Defcrip'/e 

igitur ex centro A, per F, Qaa~ j4 
drate FG,erigatur ex F,ad AE, 
perpendicularis FLffecans Qua 
dratricem in L,punclo, per quod 
femidiamtter ducatur AhK,fe-
cans arcum F G, in H. Oflendè-
mus ergo,-vt prius,arcum FG, re 
élu DA,àqualem effe: lté ita effe 
arcum BD,ad arcu BK, hoc eft , 
arcu FG,ad arcum FH,vt eftre 
(la DA,ad reclam LY.Quare eu 
arcus FG,oftenfus fit squalis réels. T>A, erit quoque arcus 
FH,sqUalis rtéts LF. Quodeft abfurdum. Eft.n, reclaLF, 
maior arcu FH:7\amfi ex L,duceretur verfus G, aliare-
lia rangeas circulum FG,ficut LF, eundem tangitin F,ef-
fent hs tangënies squales,ex fcbol.prsp0f.36.lib,areufq. 
inter eas interceptas fecaretur bifaria in H ,propterea quod 
ex Jcholio prcpof.7,7 .lib. J. angulus ab eis comprehenfus bifa 
ri-im diuideretur, f- ac proinde (°r angulus in centro A ,fe 
ad altsrum punclum contailus recla adiungeretur:% ideo-
que & arcus quibus infiftunt, squales firent.Tgitsïr cum ex 
Arcbimede ad initium de Sphtra , &• Cjlindro , dus ills 

tangen-
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tangentes fimul maiores Jint arcu ab eis comprekenh, erit 
& earum femijfis LF, maior femifie FHfdlius arcus . T\çn 
est ergo arcus BDjadfiemid't'ametrurn D'A, ut D A., ad re-
elam minorem bafe AE,Quadrafricis:Sed neque vt D..A , 
ad maiorem,vt oflenfum eftr.Igiturvt DA, ad ipfiim bafin 
A]i. S^uod eft propofitum. 

I I. 
I quinti. 

C O R O L L A R. I V M fc ■ 
:i ..J-.1\'M luvwktYH ftfii*:,^is9 v.r» . ,-.'...>.{ »{0^. i«: 
HtNÇ facile.. repçtiemus rçcfcaiu cuilibet arçuicirenl^ V eut 

iuf -quadrans eft BD, Çf.QÙp O^aijratrix deicripta elt, a-qliakm ; 

s , QVONIAMenim eft arcu, BD,ad DA,v_tDA,ad AV.. 
erit conuerttndo;q,iw%. AE,ad DA.vt DA.ad art». Qua-
dratis.BD.Si igiturduabus reâtis AE,AD,inuenutur ter-
ti.a,proportion.ilis-,^ eritAo,ad e*m tertiam,vtad arcum 

ç B.D, cumvtraq. prcpirtio fit ea-
dem,qus AE, ad AD. b Quare 
tertia Ma propotHott.aiis. arcui 
•Qiiadrantis BD,squalis ertf.Et 
fi duplicetur,fiet recla squalis fe 
miçirçumferentis einfdem circu 
li ; fi vero quadruplicetur ,fiet 
recta toti circumferentis, squa-
lis.-Quod fi arcui BK,qui minor 
eil Quadrante , tnuenienda fit 

reîla squalis;fiat vt DA,adperpcndicularem LF,ex L.ad 
ABydemiffamJt» tertia illaprtportionalis adaliulfinueti 
taq. erit quarto, bf.t- recla squalis arcui BK. Nam cumfit 
ex tbeor. ï. vt DA,ad perpcndicularem LF, ita arcus DB, 
ad arc.im B.K; c erit quoque tertia Ma proptirtionaUs ad. 
quartam lineam inusntam,vt arcus DB, ad arcum B K •' 
Eft autem tertia Ma proportionalis squalis arcui Quadra 
tis DB.à Igitur & quart a itnea inuenta squalis erit ar-
cui BK.Si vero arcui,qui maior fit quadrante,inuenienda 
fit recla squalis,reperi"èda primum erjt recla squalis Qua-, 
dranti,velfemicircido,vel tribus Quadrantibus, prout gf) 
eus datas includit vnum , aut duos, aut très quadrantes 
Deinde alla recta squalis reliquo arcui, qui miner,Qua 

drante 
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drante eft. Nam dut, ht récit coniunât erunt toti arcui 
propofito squales. 

COROLLARIVM. II. 

SEQVITVR quoque ex his , fi bafïs Quadratricis AE , ftatua-
ur femidiameter alicuius circuit , eius latus AD, Quadranti eiuf-

dem circuli elle sequale , & lineam lateris duplam effe a-qualé 
femicircumferentii eiufdem circuli ; & lineam quadrupiam toti 
çircumferentis effe aiqualem . 

CV M enim ut fupra ex Pappo diximus, femidiametri 
femicircumferentifs circulorum,atq.adeo & quadrantibus 
fint proportionales;erit vt DA,ad AE,hoc eft,vt tertia Ma 
proportionalis ad DA, ita Quadrans BD , ad Quadrant! 
femidiametri AE . Eft autl tertia Ma proportionalis ttqua 
lis Quadranti BD, vt oflenfum eft : a Igitur & recla DA, 
Quadranti femidiametri AE,iqitalis erit.Dupla linea er 
go ipfius DA,femicircumferenti* circuli,eutus femidiame 
ter AE; & quadrupla toti circumferentis erit squalit. 

EADEM ratione,fidus réels eandem pro- B 
portionem habeant,quam D A ,AE, & minor C-
ponatur femidiameter alicuius circuit, oilendetur maior 
squalis quadranti illiùs circuli, &c. Sit enim vt DA, 
ad AE., ita recla aliquaB, adredam C. Eritque per-
mutando,vt DA,ad B, ita AE, ad C .Vt autem AE , ad 
C, ita eft quadrans femidiametri AE, ad quadrantem fe-
midiametri C,vt fupra ex Pappo diHum eft.Igitur erit quo 
que vt DA,ad B,ita quadrans femidiametri B,ad quadra 
tem femidiametri C.Cum ergo DA,squalisfit,vt oflenfum 
eft,quadranti femidiametri AE, b Erit quoque B, squalis 
quadranti femidiametri C.Quod esl propofitum. 

S E D fi lubeat per numéros expierare,quamna propor-
tionem plus minus,habeat ex hoc prsclaro inuento circum 
ferentia circuli ad eius diametrum, vel (quod idem ejl")fe 
micircumferet 'ta.ad femidiametrum, c eum fit vt circum-
ferentia ad diametrum, ita femicircumferentia ad femi-
diametrum, efficiemus id hoc modo.Cogitemus Quadranti 

7Z DB, 

a 14. 
quinti. 

b 14. 
quinti. 

t quinti. 
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DB, in figura, in qua Quadra 
triccm defcripfimus., duiifum 
effe in grad.ço.c^f fingulos gra 
dus iri Min. 6c. vt têtus areut 
DB,complet!atur y400.parti-
culas squales , Si igitur latus 
DA, concipiamus in totidem 

jîC squales particulas diuifum ef\ 
B fe ; erit parallcla ex ultima' 
N particula vfque ad Lhiadra-

tricem eduBa ferme squalis baji A E, oh exigeant diftan-
t'mm illius parallels,& bafis AE,ctsm in ea figura par aile 
la quoque GH,aufereas AG.particulam fextamdecimam, 
«ai T

 1
6 nuilto mater eft quant v 0.0 *** a ^afe 

AE,fuperetur ; ita vt fine errore notabili eam parallelam 
pro bafe accipere pojfimxs, Quia vero vUima.tlla particu-
la lateris DA,eft finus arcus Min. i.sy parailela ilia finus 
complément:,nimirum arcus grad.80.Min. g^Viw confiât,fi 
ponatur AGyvUima particula,& arcus BK,vltimum Mi 
nutum, di-.caturq. recla AH. Nam G H, erit finus anguli 
G A H, grad, 89. Min, <p\ ac proinde A G , finus anguli 
A Hfii , Mm, 1. psfitofinu toto AH , vt in traclationeSi-
nuum oBendimus. Si igitur finus totus A H ,ftatuatur 
1 oooocoo. (ita enim exquifitius proportio optata inuenie-
tur,quam fi finus tctus ponatur tantum 1 00000. cum in 
hoc finus grad, sç. Mi». $9. a finit tolo non différât, ) erit 
AG, 2909. cy GH, 9909999. attotum latus DA, earun-
dem part.iii.rn erit 1086 oo.vt canftat,fi particuU 
lateris DA, ducantur in vnam A G , quant diximus ejfa 
içjoç.Duplum ergo lateris DA,erît 3 1417zoo. Et quonid 
ex coroll.t.huius propof ç.duplum lateris DA , sauale eft 
femicircumfsrentis,ruius femidiameter AE; erit proportio 
femkirettmfereuei* illius ad femidiametrum AE , eadem 
ferttfu* numeri 314x7100. ad 99^9999. dénommât a à 

'„ --ri—5—-■ V'<:%■' hoc eB , in minimis terminis , a 
qits proportio mtnor eft, quant tripla 

fijijuifcpitma, fiue tripla fuperdecupartiens feptuagefimas 
m.a'or aute, quarn tripla fuperdecupa rtiensfeptuagefimas 
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primas;inter quas duas proportions vera proportio arcum 
\jferetis, ad diametrum confiftit,Vt ab Archimede demanftra 
tum est. 

jTAQVE vt recta linea circumferentis circuli inuenia 
tur squalis,fiatis eft pundum E, inuenire,etia mfi tôt a linea 
Quadratrtx non fit defcripta.Vt autem arcus, vel angulus 
in datant proportionem fecetur3non indigemus punclt E, vt 
perfipicuum eft. 

V. 
D ATO circulo quadratum squale con 

ftituere. 
QVONIAM Archimedes demonftrauit eirculum quem-

cunque squalem effe triangulo reBangulo, cuius vnum la-
tus circa angulum reBum femidiametro circuli ,alterum 
veto circumferentis eiufidem squale eft;atquc hinc nos pro 
pcfin.figurarum ifoperimetrarum in commentâtes in fphétra 
oBendimus, eundem eirculum reBangulo contprekenfio fiub 
femidiametro,^'fiemicircumferentia, squalem effe:fi ex co-
roll.prscedent.is propof.inueniatur linea, reBa squalis fiemi 
çircumferentis dati'circuli, & reBangulo contento fiub Ma 
recla, & femidiametro a confituatur quadratum squale , 
erit idem hoc quadratum dato circulo squale. 

INVENIETVR autem recla squalis femicireuferentis, 
vel Quadranti, vel toti circumferentis,, \> Jifiat vt bafis 
Quadratricis defeppts ad eiufidem latus,ita femidiameter' 
dati circuli ad aliud. Intenta enim quarfa linea squalis 
erit Quadranti circuli, vt in coroll. z. prqcedentis propef. 
diximus,atque adeo duplicata effifiet iin-eam-fimicirtumfe 
rentit squalem,quadruplicata autem reBam toti circumfe 
■remis squdlem exfiilebtt. 

VERVM vt expeditius quilibet circulas poffit qundrari-
conftruends, ertint dus figurs quadridis■ cir.culis aptifiims, 
hoc modo.Conftituatnr angulus reclus DAE.fitque AD, s 
qualis femidiametro £fuadrantis,ex qua Q/iadratrix deferi 
pta eil,& AE, bafi eiufdem Quadratricis squalis ; Yel ex 

\gentro^l, noua Qttadratrix defcribatur'D E", cuius Idtus 

N n n ' -AE>y 
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A D, & bafis A E, DuBa autem reBa 
DE, confiruBum erit vnum inBrumen-
tum circulis qnadrandis aptiffimum. Si 
tnim circuit quadrartdi femidiameter 
squalis fit reBa AE, erit reBa AD, cir-
cumferentis, Quadramis eiufidem circu 
li squalis , vt ex coroll. i. antecedentis 
propofi.liquet. Si autem fiemidiameter mi 

_norfit,quam AE,abfcindemu> ei squale 
B EF AB,parallolamque ipfi DE,*gemus EC. 

Si dtnique fiemidiameter fit maior, qua 
AE,abfcindemus ei squalem AF,ex AE, produBa, & per 
F, ipfi D E, farallelam agemus F G. Erit enim ex ccroll.z. 
prscedentis propofi.reBa AC, squalis circumferentis Qua. 
drantis,cuiusfemidiameter ABiReBa vero AG, circumfe-
rentis Quadrantis squalis erit, cuius femidiameter A F. 
propterea quod eft,vt A E,ad A D, ita tam AB,ad ACs 
quarn AF,adAG. 

D EIN E duBa reBa Ht,cuittfçunque longitudinis, 
excitetur ad tam perpendicularis quantacunque KL;para 
tumque erit alterum mflrumentum quadrandis tirculis 
accommodatum . 

PER duo hsc inftrumenta nulle negotio quemcunque_, 
eirculum quadrabimus hac ratione.Sit quadrandus ttrcu-
lus,euinç femidiametro in priori infirumento squalis fit re 
B* AB,&ptr Bfipfi DE,par aile la agatur BC.lnptfitrion 

K OKI 
vero 
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L I B E <X VI. 93* 
vero infirumento fumantur dus. KM,MH,ipfi AC,squales, 
& recla Kl,femidiametro AB, squalis. Diuifa autem tota 
recla HI,bifariam in N,defcribatur ex N,ad interuàllum 
NH,vel "NJ,femicirculus fecans perpendicularem K L, in 
L.Dico quadratum ex KL, circule data, cuius femidiame-
ter AB,in priori inilrumento,vel KI,in pofîeriori, tquale_< 
effe.Quoniam enïm KL,media proportionalis es! inter KH, 
Kl,ex fcholio propof.i f.huius lib fi erit quadratum ex KL, j 
reclangulo fub KH,Kl,squale. Cum ergo hoc reBangulum 
circulo date fit squale, vt ad initiit huius propcf. diximus, 
quod KH,fit squalis femicircumferentiéi,ty Kl ,ftmidiame 
tro;trit quoque idem quadratum 
ex KL, date circulo, cuius femi-
diameter AB,velKl, squale. Si 
igitur quadratum rttls KL, de~ 
fcribatur,et ex eius centro ad in-
teruàllum AB ,in priori inilru-
mento,velKf, inpofierieri circu 
lus defcribatur, habebitur qua-
dratum squale circulo, vtin a^-
pofita figura apparet. 

CAETERVM diuifie réels HT, in pofîeriori inflrumen 
te in duas partes squales facile fie fiet. Diuifa femidiamer 
tro Kl,bifariam in 0,( hic enim quia minore fi, quarn HZ, 
\facile bifariam fecabitur . ) accipiatur réels KO, squalis 
MN.Nam N,punBum erit médium réels. Hl.Cum enim a-
qualesfint MN,Ql;addita çammuni T^O,erit NI,ipfi MO, 
squalis-.Efi autem MO,ipfiHN',squalis. (quia enim squa-
les funt HM,MK;additis squalibus MNj KO, toti squales 
fient H T{, MO ) Igitur & NI, ipfi H N, squalis erit. 

VI. 

D A T O quadratb eirculum œqualem 
deferiberc;. 

N » » z SIT 

n7.fep,\ 
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93* EVCLID. GEO M. 
SIT datum quadratum,cuius latusP.Huic in posteriori 

instrumenta antecedentts prapof, ex perpendiculari KL, 
abfcindatur squalis K Q. Propofito autem qutuis circulo , 
cuius femidiameter Kl, tnueniatur per anteceientem pro-
pof.ei quadratumsquale,cuius latus KL. Detnde ducla re-
cla LI,agatur ei parallela QJl. Dica eirculum , cuius je. 
midiameter KR,tqualom ejfe quadrato, cuius latus K Q, 
vel PJnuenta namque per propcf.antecedentem recla KH, 
qus femicircumferentis circuli, cuius femidiameter K 7, 

\J[it squalis , duclaque recla L H, agatur eiparallîl» QS. 
Quoniam igitur, eb triangularum fimilitudinem, eft vt 
HK, ad KL, ita S K, ad K Qj & vt K L , ad K I ,ita 
KQf'ad KR : erit ex squo ,vt H K ,ad Kl, ita S K, ad 
K R. Cum ergo H K, squalis fitfemicircumferentis circuli, 
cuius fiemidiameter KI, erit quoque ex coroll.z. propef. 4. 
SK,squalis femicircumferentis circuli, cuius femidiame 
ter KR. Quia vero KQ,ex coroll. propof.8 .huius lib.media 
propartionalis eft inter SK,KR, quod angulus R Q S, reclus 
[fit*- quippe çum eius partes R QK, S QK, partibus I LK 
H LK, recJi anguli H LI, tqualts fini: ( Nam b angulus 
HLl,reclus eft,cum fit in femicirculo,vt pat et ex praxi an 
tecedentis propofiqua KL,média propartionalis inter H K, 
YJ,reperitur. ) cerit quadratum ex KQ,s.quale reclangu 
lo fub S K,K R, hoc eft, circulo, cuius femidiameter K R, 
hoc efl, circuius femidiam etri KR,squalis eft quadrato la 
teris KQ,vel P.Quod eft propofitum. 

COROLLARIVM. 

E X his,qU2 demonflrata funt,conftruemus eirculum euicunque 
figura: reâilinea: a:qualem;& contra,cuiefique circulo figuram re-
âilineam squalem conftituemiis,qua: alteri data: figura; redtilinea: 

'• euicunque fimilisfit. Nam fi data: figura: rectilinea: d deferibamus 
'quadratum squale, & huic quadrato eirculum œqualem conftitua 
mus, ex propof. 6. erit hic idem çirculus data; figura; reâilines 
squalis. 

RVRSVS fi per propof. j. dato circulo quadratum a:quale con-
(truamus, huiç autern quadrato e conftituamus figuram reâilineâ 
xquajem,& fitnilem 2lteri data; rectilinea; figura, erit eadem haÉc 
figura reâilinea conftituta, dato circulp arqualis . Quod eft pro-
pofituroj . 

— Î)A-
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VII. 
DATAE re&se linea? circumferentiam 

circuli reperire squalem « 
QVO patio relia lineareperiatur circumferentis. dati 

circuli squalis,docuimus prcpof.ynûc autem, -vt vicifsim 
réels dats Unes circumferentia circuli squalis inueniatur, 
ita agendum erit.Sit data recla A,cui circumferentia iqua 
lis inuinienda eft. Defcripto 
quouis circulo B C, ex centro A1 1 

D, inueniatur ei recla squa- E1—^ 1— 
lis E. quod facile itafiet. In s—v 
priori tnslrumentepropof.ï-fit* ^V~y ^ 
matur AH, squalis femidia- V-/ 
métro BD,defcripti circuli,& 
per H,agatur ipfi DE, paral-
lelaHI.Nam AI,quadruplicata dahitreBam E, circum-l 
ferentis circuli BC,squalem,-jt propof.^.diximus.DeindtA 
tribus réélis E,A,BD,inueniatur quarta preportionalis FG,, 
atque exG,ad interuallum GF,circulus deferibatur F H. 
Dico eius circumferentiam dats relie. A,squalem effi.Cum 
enimfit,vt E,ad A,ita BD,adFG;hoc cil,'* ita ma di»me ! aJ '-%n 

ter circuli BC,ad totam diametrum circuit F H: Sit auiem\ 
vt diameter ad diametrum,ita circumferentia EC,ad cir- ; ^ . 
cumferentiam FH,vt Pappus demonftrauit : k erit quoque^ I1S-n 

vt E,nd A,ita circumferentia BC,ad circumferentiam FH. 
Cum ergo E,faclafit aqualis circumferentis B C ; c erit&'c l^.gn 
relia A,cir cum ferentis FH,squabs,hoe eft,circumferentia 
circuli FH,inuêta efl dati. relis A, squalis. Quod efl pro-
pofitum. 

ALITER, éffacilius. Quarts parti recli dati A, 
accipiatur squa lis A K, in priori infirumento propof. e.& 
per K,agatur K L , ipfi D E, parallela.Nam circumferm-
tia circuli, cuius femidiameter AL, squalis erit dats. relis 
A;propterea qt eiuscircuferètis, quadrans squalis efl reils 
AK,quarts parti dati recll A,vtpropof.'^. declarauimus. 
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VIII. 
D A T î S duobus circulis inœqualibus, 

datoquearcu invno eorum,ex alteroar-
cum squalem abfcindere. Oportet autem 
arcum in maiore circulo datum non erfè_> 
maiorem circumferentia minoris circuli. 

S I N T duo circuli insquales AB, CD,quorum centra 
E,F,&femidiametri AE,CF,fitque AB,maicr,& CD,mi-
nor.Datus autem primum fit in minori circulo arcus C D, 
eut s.qualis abfcindendus fit ex maiore. Quoniam circulus 
AB.circuU CD,métier efi,erit &• femidiameter A B, femi-
diametro CF,maior.Abfcindamr ergo A G, ipfi CF, squa-
lis,feceturque arcus CDfitain H,ex propof. 2. vt eadem fit 
proportio arcus CH,ad arcum HD.qus réels AG,ad recla 
GB;arcuique CH,fimilis auferatur arcus A B quod facile 
fiet,fiducla recla F H, angulo CF H, squalis fiât angulus 

AEB. Dico arcum A B, dato 
arcui C D, squalem ejfe.Quo-
Hiam enim eft,vt AG, ad GE. 
ita arcus CH,ad arcum H D. 
Et ccnuerte»do,vt EG,ad AG, 
ita arcus DH,ad arcum CH; 
erit componendo quoque A E > 
ad AG,hoc efi,adCF,tpfi AG, 

\*qualem,vt arcut CD,ad arcum CH: Efl autem ,vt AE, 
I y S» fem'diameter ad femidiametrum CF,x hoc eff,vt teta dia-, 

<meter ad totam diametrumfita circumferentia circuli AB, 
'ad circumferentiam circuli C D, vt Pappus demonilrauit, 

b ti.t^ft h°e 'ta a,cus AB,adfimtlem arcum CH.b Igitur erit 
quoque vt arcus CD,ad arcum CH,ita arcus AI',,ad eun-

c 5>.<j».1dem arcum C H; ac proinde arcus CD, AB,c squales in-
*ter fe erunt. Quod eft propofitum. 

DATVS deinde fit in maiore circulo arcus AB,non ma 
ior,quam circumferentia circuli C D , minoris, ex que ai-
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j eut AB,squalis arcus abfcindendus eft. Quoniam circulas 
AB,maior efl circulo CD,erit & femidiameter A B, femi-
diametro CF,maior.ProduBa ergo CF.ad l,vt Cl,ipfiAE, 
fitsqualis;fecetur per propof.i arcus AB,in L, vt eadem fît 
proportio AB,ad BL,qus CF,*d F fjarcuique B L, furnatur 
squalis arcus BK, ac toti arcui A K,fimilts auferatur CD, 
quod facile fiet,fidurl a reBa E K, angulo A E K , angulus 
CFD,tqualts fiât Dieo arcum CD, arcui dato AB, squale 
effe.Quoniam enim eH,vt CF,ad Fl,ita arcus AB,ad arcit 
BL,id efi,ad arcum BK, ipfi BL,tqualem ;erit componendo 
quoque,vt Cl,ad FT,ita arcus AK, ad arcum B K: Et per 
conuerfionem rationts,vt CI,ad CF,hoc efi, vt A F, ad C F, 
ita arcus AK,ad arcum AB : Efl autem , vt femidiameter 
AE,adfemidiametrum CF,a hoc eft, vt tota diameter ad to 
tam diametrum,ita,ex démon Brans a Pappo, cireumferen 
fia circuli AB, ad circumferentiam circuli CD, id efl, ita 
arcus AK,ad arcumfimilem CD.b Ig'tur erit etiam.vtar 
eus AK,ad arcum AB,ita idem arcus AK, ad aroum CD, 
proptereaque arcus AB , C D, c ctquales erunt interfef(->. 
Quod eft propofitum , 

BB.EVIVS. Arcui CD,reperiatur squalis reBa,per co-
roll.i. propof. 4. Quadratricis j ©■> huic reBi squalis arcus 
AB,vt in fequentt coroll, i.dicetur, Eodem paBo arcui AB, 
reperiatur reBa squalis, é> huic reffs squalis arcus C D; 
\faBumque erit, quod iubetur. 

COROLLARIVM. t. 
E X his,quz demonftrata funt,manifeftum eft, cuiuis datz reftz 

abfcindi poffe ex circulo quouis,cuius circumferentia minor non_> 
fit,quant redfca data,circumferentiam zqualem,quemadmodum fu--
pra oftenfum eft in coroll.i.propof.4.datz cuilibet circumferentia; 
inueniri poffe re&am zqualermhoc modo. Inueniatur per ea , qux 
paulo ante in coroll.i.propof.4.oftendimus, reâalinea quadranti 
dati circuli zqualis j Se fi quidem hzc linea inuenta zqualis fuerit 
reâe linea datât, erit circumferentia quadrantis data: reâz linez 
zqualis. 

S I vero ilia recla quadranti circuli inuenta zqualis, fuerit ma 
ior,quam data reâa linea ; fecetur quadrantis circumferentia in_» 
duas partes, ex propof. 2. ita vc quadrans ad unam partent habear. 
eandem proportionem, quant inuenta reâa linea ad lineam reftam 
datam.Pars enim ilia quadrantis datz recta: linez erit zqualis. Nâ 

Nnn + cum 
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cum fit, vt inuenta reda ad datam redam, ita quadrans ad illum 
arcum abfcifiumjfit autem reda inuenta quadranti a'qualis, a eric 
quoquc data linea reda arcui abfcifib œqualis . 

SI denique reda illa inuenta a'qualis quadranti, fuerit minor, 
quam reda linea data;fumaturillius dupla, quç nimirum circum-
ferentia: femicirculi iît œqualis.Nam fi hxc œqualis fuerit data re-
da: linea:, erit circumferéti a femicirculi eidem data: reda: aiqualis. 

S I autem dupla illa reda linea fuerit maior, quam data linea.. 
reda,fecetur femieirculi circumferentia in duos arcus,ita vt fcmi-
circumferentia ad vnum eorum eandem habeat proportionem, quâ 
dupla illa reda linea ad data redam.quod quidé facile fict,fi data: 
redz ex dupla illa linea reda abfcindatur asqualis,& femicircum-
ferentia fecetur,per propof.î.vt feda eft reda illa dupla. Erit enim 
componendo,vt tota illa reda dupla ad partem abfciflam , hoc eft, 
ad datam redam, ita tota femicircumferentia ad arcum abicillum. 
Arcus enim ille data: reda: aqualis erit.Cû enim fit,vtdupla illa re 
da ad redam datam,ita femicircumferentia ad eum arcum; fit au-
tem reda illa dupla squalis femicircumfercntiacjb erit queque da 
ta reda illi arcui a-qualis . 

S 1 denique dupla illa reda linea fuerit minor,quam data linea 
reda,addatur ei prior linea inuenta,qua: nimirum quadranti circu 
li eft œqualis , vt tota reda compofita atqualis fit circuinferentise 
trium quadrantum,& tripla prioris linea: inuenta.Nam fi hjc linea 
tripla fuerit datas reda: œqualis ; erit arcus trium quadrantumei 
dem datç refta: aiqualis . 

S I vero tripla illa linea reda fuerit maior,quam reda linea da 
ta,fecetur circumferentia trium quadrantum in duos arcus,ex pro-
posa.ita vt ad vnum eorum eandem habeat proportionem , quam_» 
tripla illa reda ad redâ datam.quod facile etiam fiet,fi data: reda: 
ex tripla illa linea reda abfcindatur reda atqualis,& cirtuinferen 
tia trium quadrantum fecetur, per propof. 2. vt reda ilia tripla fe 
da eft.Nam comppnendo erit, vc tota illa reda tripla ad partetru 
abfcilîam,id elr,ad datam redam , ita tota circumferentia trium-, 
quadrantum ad arcam abfciifum. Arcus enim ille dat£ reda; Unes 
erit çqualis. Quoniam enim eft, vt tripla illa recta ad redam data, 
ita circumferentia trium quadrantum ad arcum abfciflum ; eftque 
tripla illa refta circumferentiç trium quadrantum aqualis,; c erit 
quoquc data linea reda zquatis illi arcui abfciflb. 

DÈNIQVE fi tripla iila linea reda fuerit minor, quam data re-
da linea , addatar ei rurfus prior linea inuenta quadranti zqualis, 
vt tota reda compofita fiât zqualis toti circumferentia circuli, & 
priorislinea: inuentx quadrupla. Si namque linea hxc quadrupla 
fuerit squalis data; redœlinea:,erit tota circumfeieutia dati circu 
li data line* reda: squalis. 

A T vero fi iila linea quadrupla maior fuerit, quam data redaj 
linea, ( minor effe non poteft;alioquin data reâa effet maior,quam 
circumferentia dati.circuli.quod eft contra hypotheiin ) fecetur to 
ta circumferentia in duos arcus.ex propof.î.vt ad vnum eorum ean 

dem 
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LIBER VI. 93: 
dem proportionem habeat,quam quadrupla illa linea ad datam re 
âam.quod facile etiam fiet,iï ex quadrupla illa reâa aut'eratur re 
âa xqualis datas reâse, & tota circumferentia circuli fecetur , vt 
quadrupla illa reâa eft feâa.Erit namque componehdo, vt tota il-
la quadrupla reâa ad partem abfcilTarn,id efï, ad de. tam reâam,ita 
tota circumferentia circuli ad arcum abfcilTum . Arcus enim ilie_-
data; reâa: erit a:qualis.Cum enim iit,vt quadrupla illa linea ad re 
dam lineam datam,ita tota circumferentia ad afcum abfcirTum-s 
fit autem illa linea quadrupla toti circumferentia: œqualis; a erit 
quoque data reâa linea arcui abfciifo A'qualis. 

ALITER, & breuius. Inuenta ex coroll. i. pro;-of. 4. C:\ia-
dratricis, vcl ex propof. 5. eiufdem, recta atquali circumferen-
tia; dati circuli,abfcindatur ex ea datj reft^ linea: a:qiiaiis,& tota 
circumferentia pcr propof.; fecetur,vt fecta eft inuenta iila reâa, 
in duas partes.Nam componendo erit,vt tota illa .-eâa ad eius par 
tem ablatam,hoc eft, ad datam reclarn, ita tota circumferenti?. ad 
arcum abfcilîum.Cum ergo tota illa reda lit .-equalis toti circum-
ferentia:, b erit quoque data reâa arcui abkiifo stqualis.Quod eft 
propofitum. 

COROLL A RI VM II. 
E X ijs quoque,qua: diâa funt,inferri porcft,tam arcus, quâ ati-" 

gulos rectilineos reperiri incommenfurabiles inter fe. Sit enim ar* 
eus HB, & angulus reâilineus HA1Î. 
Dico tam arcum HB,fecari poifeiru, D 
duos arcus inter fe incommenfurabi-
les,quam angulum HAIÎ, in duos an-
gulos incommenfurabiles inter fti_«. 
Defcripta enim Quidratrice DE,que 
reâarr, HA,fecet m F,ducatur pei F, 
bail AE,paralle]a FI. Deinde înuen-
tis duabus reftis inter fe incommen- N 

(F \"-
\ V 

furabilibus,vt libro îo.docecur, diui 
datur reda IA, in N, ex fcholio pro-
nnr in Viiiî.icliT-. ! ri »... T W iA TvT A l\ G .ME 

Ajincommenfurabiles quoqut_> 
ïïnt.Duda autcm'reda NK,ipfi ÂE,para!lela, qua: Quadratricerru 

dem proportioné habeat, quam dua; 
reâa: inuenta:;atque adeo & IN," " 

B 

feect in K,ducatur ex centro A,per K,reda fecans arcum H3, in L. 
Dico tam arcus HL,LB,quam angulos HAL,LA8,inter fe elle incô-
menfurabiles.Quoniam enim per propof. 1.eft, vt IN,ad NA,ita ar-
cus HL,ad arcum LBifunt autem IN,NA,incomm^:i(i>rabiles;erunt 
& arcus HL,lE,incommenfurabiles..Cum ergo fit quoque, c vt ar-
cus HL, ad arcum L B, ita angulus HAL, ad angulum LAB ; crur.t 
etiam anguli HAL,LAB,incommenfurabiles inter fe. Quodeftpro-
polîtum-j . 

FINIS ELEMENT I SEXTI. 

QVID ' 
V -" *"**" 
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Q^V I D IN S1NGVLIS 

xv.Libris agat Euclides. 

EX FEDERICO COMMA.NDINO 

I N primolibrodi/putatdereBilineisfiguris, 
vide lie et de triagulis,ac parallelogramis. Et 

primum triangulorum ortus, proprietateJqut~> 
tradit,tum iuxta angulos, tum iuxta latera, ipfa 
interfe comparans: Deinde parailelarum proprie 
tates inUrijciens adparatlelogramma tranfit,eo-
rumque or tum déclarât: &fymptomata, qua in 
ipjisfunt,demonflrat.Poflea triangulorum,pa-
rallelogrammorumque communicationem ofien-
dit y & quonam paBo par aile logrammum fiât 
aquale triangulo. Denique de ijs,qua tn trangu 
lis reBangulis a lateribus de/tribuntur,quadra 
tis ; quam habeat proportionem, quod a fubten-
dente reBum angulum defcribitur,adea> qua a 
comprehendentibus ipfumfiunt. 

IN Jecundo libro par aile logramum reBan-
gulum, & gnomon définitur. Deinde parallelo-
grammorum reBangulorum, & quadratorum > 
qua ex reBarum hnearum feBionibrtsfiunt,pro 
portiones declarantur.PoJîea de quadratis, qua 
a lateribus obtufangutortim,& acutangulorum 
triangulorum defcribuntur,quam habeant pro-
portionem , qua a fubtendentibus ohtufum, & 
acutum angulumfiunt,ad ea,qua a eomprehen. 
dentjbus deferibuntur. Denique qua ratione da 
to reBrlineo aqujxle quadratum conjlituatur. 
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Jl^ tertio libro agitur de y s,qua circuits ac 

cidunt,éf dereâîis lineis in circulo,vel ad circu 
lum duBisiitemque de angulis, qui ad circulo-
rum centra, vel ad circumfersntias con/ijlunt. 

IN quarto libro defîgurarumplanarum m 
yèriptiofiibust circurnfcriptionibus. 

1N quinto de analogys. 
IN Jixto deproporttonibusfigurarttm inter 

fefe:dejîguris Jîmilibus^ reeiprocis:de reBis li 
neis proporùonalibus : de parallelogrammorum 
Applicationïbus ad reSias line as, qua vel deficiat 
parallelogrammisfîmihbus, vel excédant : quo 
modo recla linea terminât a > extrema ac média 
rationefecetur : de proportionibus circumferen 
tiarum, & angulorum,itemque Sectorum,in cir 
culis aqualibus, 

I Nfeptimo agitur de numeris primis, & corn 
pqjttis, & quopaèlo numerorumnonprimorum 
maxima communis mmfura inmniatur: de nu-
mer or um parte , &• partibus: de numeris multi-
plicibks: deproportionalihus : & quacunque irt 
quinto libro de magnitudinibusgeneratim, ea-
demfere <& de numeris particulatim hic démon 
firantur. 

IN oBauo de numeris dsinceps proportiona-
libus:de numeris planis:de quadratisidecubis,& 
folidis-.dejtm'tlibus planisj^r fimilibusfolidis. 

IN nono it'e dtfimilibusplaniside cubis,etfo-
lidis*.(& de numeris deinceps proportionalihusfi-
ue abvnitate,Jîuefimpliciter'.de numeris primis: 
de numeris paribus,de imparibus*de pari ter pari 
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bus,de pariter imparibus, de pari ter pari bus & 
pariter imparibus:de numeris perfeâlis. 

IN decimo de commen/urab:libus,&incom-
menfetrabilibus magnitudinibusdtemque de ra-
tionalibus,éf irrationalibus. 
IN undecimo primû agiîur de reâîis ll/ieis, 

quatenus adfolida corpora referuntur, vïdelicet 
quando ftnt in vno plano;quando re£îa,Jeu per-
pendiculares adplanum ; quando parallela: quo 
modo a puncto infiiblimi daîo ad planum perpen 
dicitlaris ducatur .[Deinde vero deplanis Jtmul 
dijferititum defolidis angulis. Polir'emo defoli-
disparalîelepipedis,et nonnulîa de Prijmatibus. 

IN àuodecimo depyramidibus, fcrprifmati' 
bus-.pofiea de conis,et cylindrisidemû deJpharis. 

IN terttodechno de confiitutione quinquefi-
\gurarum mundanarum, quas corpora regularia 
appellant: vïdelicet tetraedri velpyramidis, he-
xacdri vel cubi,oâîaedri,dodecaedri,et icofaedrï, 
ad quorum euidëtiampramittit nonnulla de ijs, 
qua accidunt reEla linea extrema ac média ra-
tionefec~lœ:de pentagono aquilatero,de bexagonh 
& decagoni lateribus,& de triagulo aquilatero. 

IN quartodecimo de dodecaedri; & icojaedri 
in eademfphœra de/criptorum comparatione. 

IN quintodecimo &vltimodeinfcriptione 
quinquefigurarum iam dic~ïarum,& de earun 
dem lateribus,& angulis. 
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Omnia font intégra folia_», 

R O M AE, 
Apud Aloy/îum Zannettunv_>. M D C111, 

SV PERIORVM PÈRMI SSV. 
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