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CVNRADYVS
" DASYPODIVS
LECTOR] S.D.

-

P N-N 18 viginti fex noftri
v Gymnalij cofuetudo tu-
& &\ it : vt qui exclalsibus ad
£/se3y) X publicas lectiones pro-
mouentur , primum audiant Euclidis
librum ; quo pracepta w7s Yardeifews
exercere , & ad viumaliquem accom-
modare pofsint : fiquidem nemo faci-
lius vim, & efficatiam eorum,quzin
libro de demonftratione explicantur:
auteriam ab ipfo Ariftotelein fuoor-
gano traduntur , intelliger : quam qui
in puluerem defcenderit Geometrici,
Idcircoin noftra {chola prudéter hoc
elt inftirutum : ve poft linguarum &
artiii cognitionem , in difciplinis Ma-
thematicis adolefcentes exerceantur:
prafertim verd hoc probandum, &
laudandum , quod inipfo dsfcip!nari

yeftibulo , cognitioncmn rerum Geor
; A a Wik iha
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PREFATIO.

metricarum {ibi comparent, & in fjs
que certifsimis nicuncur rationibus,
fua exacuantingenia:ve affuefcant eo
facilius natura & caterarum artium,
arqg difciplinarum abftrufiora com-
prehendere. Nam & Pythagoricorii
hoc quoq fuit g mpe, gy Bypa : quo di-
¢to volebant fignificare, pueras elle
qudm primum deducendos ad Geo-
metri@ cognitionem , & ita gradatim
per mathematicas difciplinas ad altio-
raafcendendum. ficuti & Plato nemi-
nem aptum & idoneum iudicauicad
percipienda Philofophiz pracepta:
niftin{tructus efler rebus Geomeiria
cis, cum diceret : 0'eds apewping |G i
setw.Jtag cum hanc ftudiorum ratio-
nem omnibus eruditis,eriam antiquif-
fimis Philofophis probari viderem,
1anquam {tudiofis adolefcentibus viti-
lem, & valde neceflariam: fui & ego
quogp noftro Typographo author, &
fgalor, vt cum nulla amplius extarent
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PREFATIO.

exemplaria, hunc libellum imprime-
rer;ne bona,& frutuofafcholg noftreg
conftitutio interciderer, quoniam ve-
ro pleroseg audiebam de difficulrate
demontftrationum Geometricarii {o-
lere conqueri, meis quibuscuncy iliu-
ftrare voluifcholijs.Jdgs eo feciconfi-
lio, nG vtegregi; & magniquid cogi-
taremedere, Sciebam enim rem effe
paruam , neqp vllivs ingentj autindu-
ftrize ex Proclo ,auralijs decerpereea
quz propricad hanc traationé per-
tinenr:fed v in affequendis hifce difci-
plinis,bonos adolefcen:es Geomerrig
imperitos aliquantuium meaivuarem
opera.Nam Geometrig elementa nu-
da,atq fterilia vidérur,& prima {ron-
te nullum peculiar€ pra fe ferun: fru-
¢tum; fed {1 aditus ad ea percipienda
praparetur,aut {i quis diligentius con
fideret, & intueatur ipfam aixovopiizes 7
p&w{-ce'rgmmhaym arq;perpenoatem’
Ctius iplam mpetas , %, quweydow TR TG

3 TW—'-JJF;
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PREFATIO. :
wasewy , cxteraggomnia,qua Geomes p
triatractat,ad amufsim examinet:tum r
abunde fe oftendunt vrilitates in res 7
humanas fefe diffundentes : quas hog |
loco enumerare prolixit effer. Quan- p
tum igitur in me fuit, fimplici & aper-
tofermonis genere,latinis verbis Grg
cainterpretor : deinde breuibus fchoz b
1ijs, non nifi conor eaexplicare, qua &
difficiliorafunt : neq omnia, fed prae-
cipua tantum , & maxime neceflaria,
propediem ceri¢ plura, auxilidte Deo
Opt. Max.fum editurus,cum in hunc,
i tum in alios Euclidis libros, Inter cx-
tera vero etiam explicabo fecundum
Euclidis librum,qui de potentialineg
reGz demonftrationes habetr Geor
metricas, Quiavero muy, xgf datpior
commune elt couAlwpa lincarum, cor
porum, & numero: um ; (deirco ftatui
demonftrationes illarum ipfarum (e
cundilibti propoficionum addere, pes
sitas ex Arithmeticae & Stercometrig
princk -
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PREFATIO.

+ principtjs. Imo (i commodefieri pote-
 rie, publicabo etiam dropasiady peaps-
s reunov:inquo explicabuntur vocabula
2 buius fcientiz propria , quo ftudiofy
- polsintierminos , vt vocant, artis in+
. telligere , & fenfum verborum affe-
> qui. Eritfanedi®ionarium hoc,omni-
2 bus Philofophiz ftudiofis veilifsim,
e & valdeiucundum, Sunt nofiulla pe-
- nes me, qux cum confidam do&is vie
, tisgrata&accepra forealiquan-

) doetiam in lucé emitram,
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A\ EVCLIDIS ELEMENTVM
 primum éx Theonis Commentarifs.
Definitiones.
Vnétum eSC, quod partem non habet.
Lineaeft, longitudo absg, latitudine.
Termini line funt punéla.
Lineareita eS¢, qua ex aquo pofita eft inter
Jua punita,
o | Superficies efT, que longicudinem & lazieu=
| dinemtantum habet.
Termin: fuperficier funt linea.
Plana fuperficies eSC , que % aquo pofitaeft
inter [uas lineas retlas,
Angulus planws eff duarii linearic fefe in pla
| motangentiii, & no'ex aduerfo pofitarum
mutua inclinatio,
Rettilineum vocammus angulum, quem linee
reéle continent.
(um recta fuper reélam funs anglos vicie
nos inter [e fecerit equales : reétus eS¢,
yeerq, x’guaﬁum ilorum angulorum.
Kg&'a vero linea angulos illos equales facia
ens: perpendicularss dicitur ad eam line

am,fuper gua confiftiz,
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LIBER 1 3
Obufis angulus e5C, qui reo eff maior,

- Acutus vero,qui rello eff minor.
- Terminus S, quod alicuins fints .
‘ Figura e:/?,guz termino aliguo,aut aliguibug
f rermings continetir.
 Girculus eft figura plana, ynalinea conten-
¥4, quam vocamus circumfferentiam : ad
quam abyno abiguo éx punétos,que intra
pfam funt, omnes linee rette prociden
| tesynter fe funt equales.
| Centrumvero circuls , vocatur hoc in circu
lo medium.
Dimetiens circuli oft retls quadam linea, per
Centrum circuly duta,vering ad circume
ferentiam circuli definens : ipfumd, circua
lum in duas partes equales diidens.
Semicirculus eff  froura , quam dimetiens cir-
enls, ¢ intercepta & dimetiente circumfes
yentia continet.
Segmentum circuls eft.fignra, quam lineares
 Sa,e cirenli circumferentia continer.

eflilinee figure fune, quas ree lince ame
4 7
biunt, B 3

&
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LIBER 1. 5

Trilatere quidem,quas ambinnt tres refta,

 Quadrilazera Vero, quas plures , quam qua-

tuorrelte ambiune.

Ex trilaterss autt figurss. Triangulus aqut-
laterus eft,qui tria habet equalia latera.

Aquicrurns, qui duo tantum habe: equalia
latera.

Scalenus triangulus , qui tria haberinequa-
l1a latera.

Trem éx: rilaterss figurss,triangulus rean=
gulus eSC:qm angulum habet reétam.

Amblygonius,qui angulic habet obtufum.

Oxygonius qui angulos tres acutos habet.

Ex guadrila:m& ﬁgum,gmdmtﬁ' eft, e_;uod
aquilaterum ef€,¢ reflangulum.

Quadrangulum oblogum, quod rellangulum
quidem eft, [ed non equilarerum.

Rhombus , quod aquilaterum quidem e5C,.
fednon retangulum.

Rhomboides , quod latera e regione pofitaha
bet equalia, ac ctiam angulos:non tamen
eft equilarerum,neg, veftangulum.

3
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LIBER 1 .

Ommnes relique preter bhas guairifdrem Jrgn
ra, Trapeziavocentur,

Lquediftantes recte linea funt, quain code

plano fite: & in infinitum ex virag, par
te EXLenfa:in Neutra tamen ConcurTunts
POSTVLATA.

Peratur, A quonss punéto, ad guodm’f ptine
Gum relam lineam defcribere.

Teem,lineam reltam finitam , in infinstwm
v/, extendere,

Trem, quouss centro, & interuallo defcribere

circulum.
COMMVNES NOTIONES,

{eu fententize.
Que eidem funt aqualia, illanter fe funt -
ualia. _

Siaqualibus equalia fuerine adielta, etiam
tota funt aquahia.

Siabaqualibus aqualia fuerint ablara ,etia
que relinguuntur, Junt equalia. :

Stinequalibus equalia fuerint adielta: etia
tota funt inequalia. .

Si ab inequalibus equalia fuerint j&lzfa;d:
que relinquuntur funs inequalia,
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LIBER L o

Que funt einsdem dupla, inter Je funt equa-
lia.
Qua eiusdem funt dimidia, inter fe funt @-
ualia,
Qua applicatainter e conueniunt , funt g-
ualia.
Torum eft maius fua parte.
Omnes refti anguliinter e funt nales.
Cum in duas reflas,re@aincidens ;im‘z,a'ua.r
internos ex yna parte angulos , duobus
rellss facit minores: produtte ifie due h-
nee refle in infinieum , €X eaparte con-
current , vhi fune il duo anguﬁ duobus
reltvs minores,
Disce lines relte figuram non faciunt,

B 4
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LIBER, L o,
Propofitio prima. problema.

S Vper datalinea rectafinita, trian-
gulum 2quilaterum contftituere,

Explicatio dati.) Sit data linea retafi-
wita af3. (Explicatio quafiri. )Oportet fuper
linea veta a3 , triangulum equilaterunm
conflizuere. (Delineatio.) Centro o, interual
lo o3, defcribatur circulus Bye.Jrem centro
Biinternallo Ba, defcribatur circulus aydl
Ducantur denig, linee relte ay, ¥3; (De-
monfiratio. ) Quoniam puntlum o, eSC cens
trum circult 9¢f3 :idcirco refla ay, ST -
qualss reéte a3 rurfusquoniam punétum [3,
eft centrym circuli yad : idcirco reéta By,
equalts eSC relte o, Verum demonftra-
tum ST, quod reflay o, ertam equalis fit
reéle of3. Ergovirag, rellarum ya,yB3,e5C
cgudb'f refle af3. Que vero eidem [funt
equalia, illa etiaminter fe funt equalia_.
Ergo yareita, etiam aqualss eS¢ refte v3.
Tresigirur linea rete yo.al3, By, funt in-

ey
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LIBER I 13

- ser o equales. ( Conclufio.) Triangulus

/s

e f VB =R =

itad, a3y, e§€ eegm'larerm:@ confiftie fuper
duta linea reéta finita af3. Quod facien=

dum eraz.

Propofitio fecunda. Problema.

AD pun@um datum, linez rectae
datz , zqualem lineam rectam
ponere,

E?licario dati.)  Sit puntum datum
o, ¢ datareltalinea By, (Explicatio que-
firi) Ad  punétum datum o, dare linee refle
By;ponenda eSC relta linea equalss. (Deli-
neatio.) Abapuncto,ad punétum 3, duca-
tur linearetaaf3, & fuper linea o3 flatua-
tur triangulus equilaterns ad 3. Extendan=
tur etiam linea reéte da, o3 verfus puntla
&,(, & frant rette as,3(. Centro guog, G, in=
seruallo By, deferibatur circulus ynfj. Itens
Centro 8, interuallo 8, defcribatur circs-
Tus nx ( fecans linea refadl,m puntion.)

Demone
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LIBER I s

] Demonflratio. ) Quoniam puntam 3 eSC

' centrum circul y40: 1dcirco refla By, eff 2=

qualss refle B_:;. Item quoniam punétum 0,

| efE cenerum circuli yx: igicur recta et

5 4’9::‘1&'5 relle I\, éx quibus da fuit zqualts

' relte 0. rehquaigitur o), religua (37 5T
' qudt%. Virag, wdcirco rellarum al, By,

e aqualss rette By. que vero eidem funt
equalia ,illa etianzer fe funt equalia, quas
ve refla a X, etiam erit equalss refle 3.
(Conclufio.) Ad datum 1girur puntfum a,
date linee relle By : equalss pofita eSCres

- Halineaar,quod faciendum erat,

Propofitio tertia. Problema,
DVabus reis inzqualibus datis:

ex maiore minori zqualem re&ta
lineam auferre,

Explicatiodari.)  Sit datalinearetla

maior & (3, minor vero y. (Explicatio que-

i Jini.) Exmaiorelinea af3, tollenda esg re-
| &a equalislinew y, (Delineatio.) Pona

cur
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tur'ad punétum o, linee y, equalss relali-
nea ad|. deinde centro v, interuallo o, de-

| ferthatur circulus el ( fecans relam o B,in

puntto e, ( Demonftratio.) Quonia punttum
acentris eft circuls el ideircorelta as,eft @
qualisretle ad.Vertirellay,etiae ze;zuahfs
vette 0.V tragigitur rectarii ae,y,¢ff equa
lisrelle 0d.Quare ac etia oft equalis rele y
Duabus igizur vectss datvs inequalibus of3
v: ex matore af3, ablata eSC ove, aefudér
minort y. Quod faciendum erat .

Propofizio guarta, T heorema.

SI duo trianguli duo latera duobus
lateribus habuerint @qualia alter&
alteri : & angulum angulo zqualem,
qui gqualibus reciis lineis continetur:
etiam bafim baft habebunt zqualem:
& triangulus triangulo erit 2qualis ;
& reliquianguli,reliquis angulis erunt equa-
les, alter alteri,quos latera fubrediic gqualia.
Explimtf'o dati.) Sint duo trianguli a6y,
d\e, habentes duo latera o 3, cry aqualia,

C duo=
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LIBER 1, 10e
duobus lazeribus d'e, Calterum alters : las
tus e (3,equale lateri 'c: ¢ latus @y, equid=
lelateri & {: & angulum B a Vs @qualem ane
gulos N (Explicatio quafizr.)  Dico
quid bafss 3 y » fiz wqualts bafi ¢ {: ¢ trian.
galm ey, jit equalss triangulo d¢ (@
veliqui anguls, religuss angulss fine equales,
alter altert; quos aqualiailla latera fubten-
dunt : angulus etiam o 2, Jit @qualss an-
gulo del: angulus denig a5 3, fir equalts
angulo & (. (Demonflrazio.) Quando e-
nm triangr;lm ey, applicarur rriangulo
del. Punttum a, ponitur fuper punclo 0
@ refla a3 , applicarur refle d¢. Cadetes
tiam punclum [3,fuper puntlo . quia o 2 eft
aqualisreéte 0'e. Deinde fireltac B, appli-
catur relle Oc: etiam rella oy, applicabirur
relte 0 (. quoniam angulus oy, proponi=

tur aqualss angulo e ), 0. quare & punétum

y, applicabizur punilo (. cumrelaay , €=
C 2 qualn
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qualss fit redle A\ - Verum punétum 3,
applicabatur punto ¢. Bafis igicur By,
bafi «{ applicabitur. Nam Ji punétum 3,
applicesur puncto ¢ bafis Gy,non applice-
sur bafi «{: tum due reéle figuram facient,
quod &SC impofSibile. Bais igitur By,
baft < é apphcarur , & eSE ei equalss. V-
de o totus triangulus a3y, toto trian-
gulo el applicabiur , & eiert equalts :
& re!ifm'dngu!i, reliquss angulss apphica-
buntur , eisq, erunt equales: angulus a3y,
angulo < : e’g‘anguzw ay B,angulo d|. le.
( Conclufio.) Si 1gitur duo erianguli  duo
latera duobus lareribus habuerint quaha
alterum alteriyco angulum angulo equalem,
qui equalibus reélss liness continetur : eti-
am bafin bafi habebunt @qualem : & vrian-
gulus triangulo erit equalss: ¢ reliqui an-
gult, reliquis an anlis erunt equales alrer al-
teri , quos equalia illa latera fubtendunt.
quod erat demonflrandum.

Propofitio quinta. T heorema.
¢ 3 Tran-
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LIBER L 23

T Riangulorum, qui duo aqualia
habét latera,anguliad bafim funt
zquales,  Et produdis zqualibus
illis rectis , eviam qui fub baft funtan-
gulijinter fe eruntzquales.

Explicatio dari.) Sit eriangulus equicrui-
115 4y, habens larns aC.aquale lazert a. y:
@ producantur hnee a6, 2y, ¢ e Jeos,

hoc eft , vz continue éxtendatur Jecundum
lineamreftam) & frant rella & 3, ye. (Ex-
plicatio quafiz) Dico quod angulus aly it
equalis angulo sy, Et quod angulus 263,
/;J;a:guah?s angulo €y . (Delineatio.) Sus
maturin linea G0, pun&fum quodurs (. dein-
de tollasur & maiovelinea aeminorial, &=

ualss linea refta a ». deniq, ducantur rela
Cy> 5. (Demonftratro. ) Quon samredtaa s
eft gegualz/k reéle an : ¢ reéta o, equalss re-
e ay: dua igivur reéte {o ay agcobm re-
&is na, 2 funt zegunfes, altera altere:¢o co=
munem ambiunt (an angulum. quare bafis
{7, bafi 4G rchufuaf:ff , G rri.zngu!;.:s' :»',{:;y’

¢

4 o trians
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LIBER L 2%,
triangulo enf3 aqualis eff: religui etiam an-
guls reliquss angulss equales funt , alter al-
seri,quos equalia illa latera [ubtendunt: an-
gulus acy Goangulo af3n:¢5 angulus oy, an-

wlo anf3.Ciivero sotareaal totirella an
fit az?ua!p}, & refla af3 ablata.fit x?ualféf re-
&e vy ablate.idcircoreligua lineareta G4,
reliqua rette y etiam eric aqualss. Vernm
1ea (' demonfirata eSE equalis effe relle
1 B. duc igitur rete 3, {y » duabus relss
o, 0f3 funt cegualef altera altere : & angu-
lus Bgy, equalss eSC angulo ynf3 : bafis eti-
am eorum communts eSC refta [3 yiriangu-
lus igizrur Bgy , triangulo ynf3 etiam erit &=
quals : & reliqui anguly, reliquss angules
egudle.r: os equalia illa latera fubtendit.

angulus By,ze[quk&angm’o 198 : & an-

gulus 3 )Z,angu 0By, Quontam nuncto-
zus angulis af3n,toro angulo oy demonfira
tus eft ;tf;fmlzfs:gzwfﬁ' ablatus angulus 3 1 3,
ablato angulo By oft equalis:ergoreliquus
By angulus , reliquo ay G angulo ff equa-
lis,r fune. angul ad bafim trianguli af3y.

c 3 An=
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LIBER I 7.

Angulus vero (By s angulo 0y G demonfira-
qus eff equalis effe:es funt fub baft, (Conclu-
fio.) Triangulorum igicur , qus duo habene
tfﬂal‘;:d lazera ; angulr ad bafim funt equa-
les, & produtlss equalibusillss reétis, eviam
i fub bafi funt angult, inzer fe'erunt eqya~

5. Jd quod erat demonftrandum.

Propofitio fexta. Theorema.
SI trianguli duo anguli aquales in-
ter fe tuerint: etiam latera, qua -
quales illos angulos fubtendune, erdit
inter {e xqualia.

Explicatio dati.)) Sit triangulus e3y,ba-
bens angulum a3y , equalem angulo ary3.
Explicatio quafiei.) Dico quod larus of3,¢ft
equale later: awy. (Delineatio cum hypothe-
f.) St enim velta alna'eff equalis relle ay:
alzera illarum erie mazor fit refta of3 maior.
éxrella af3 maiore: linew vetic ory minort
auferatur linearela 2 P equales:zr ducarur
relta o'y, (Demonflratio.) Quonia larus 43,
equale eft latert ary,co comune lazivs Coy:duo
igimr latera 96, By, duobus laverib®ay , 33
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funt equalia alreriialteri: & angulus OBy,
angulo ay 3 eft equalis. Bafis igieur dy,bafi
of3 eSC equalss : & triangulus o8y, trian-
gulo 0313 ef€ equalss : maior minori. quod
eSC abfurdum, Quarerellac B3, non eft ine-

alys relte ay, 1tag, erit ei equalis. (Con-
clufro.) St ergo trianguli, duo an guli equa-
lesinter [e fuerint :ettam latera, que a:guaie:
illos angulos fubzendiic , erunt inter fe equa~
ha. 1dquod erar demonftrandum.

Prop ofitio feptima. Theorema.

SVper eadé linearecta, duabus eif-
demreis, aliz due reCt xquales
alteraalteri , non {tatuentur ad aliud,
atqgaliud pun@um , in ealdem partes,
eosdem habentes terminos , quos li-
nex prima,

Explicatio dati.) Sienim eft pofsibile, fie
linearelta o B,¢ fuper ea duabus relss oy,
o, conflicutss : alie due lincereéte ad, 03
conflituantur equales alsera alteri: ad alind

; df%
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LIBER L 34
atg, alind punitum’y & d)in easdem partes
% d:e0sde habenzes terminos a,¢o 3 :quos

linearecte prima:ita ut yoaqualss fit dazer

enndem habeat terminii a: rellavero 33, /it
equalss recte 3B, ¢ eundem cum ea habeat
serminit (3. (Delineatio.) Et ducatur rella
¥0. (Demifftratio. ) Quomia ey retaefl a-
qualis relta a 0 eriam angulus ayd,erit z-
qualis angulo o d), . verum angulus o 29,
maior eSC angulo 053 : multo ergo angulus
2d| B maior eff angulo d)3 3. Irem, quoniam
lazus 3 3,¢ft equale lateri O 3: erit etiam an-
gulusyda,angulo 3y B equalss. Verumille
tpfe angulus 3y 0e demonflratus eft effe multo
maior angulo 0y 3,quod eftimpofSibile. (Co-
cufro.) Super cadem igitur relta, duabus eisdem re=
&is,alie dus veite equales alteraalteri : non flatus
entur ad aliud atg, aliud punttum,in easdem partes,
eosden habentes terminos , quos linee prime. Id
quod erat demonftrandum.
Propofitio ofana. Theorema.

Iduo trianguli,duo latera duobus laterie
bus habuerint2equalia alterum alteri,ha=-
buerint vero eriam balin,sequalem bafizerid

an Su=
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angulum angulo habebunt ¢qualem,quem
equalesille linez re@ze continent,

Explicatiodari,) Sint duo triaguli o3y,
0¢: habentes duo larera oG, ay : duwobus la

‘teribus 0%, 0¢,aqualia, alterum alteri,larus
ﬁilfm‘ af3,equale later: d'e: ¢ latns & v, e-

quale lateri 3 l:item bafim By, #qualem ba-
fisle (Explicatio quafiti. ) Dico guid an-
gulus Bevy it @qualss angulo ad{. (Deline-
atio. ) %gxndo enim triangulus af3y, applf—-
catur triangulo ) Ez » & punétum (3, ponitur
Juper puntlo: iinea quog, refta Gy, applim-»
tur relle eg:mm punttumy , etiam applz'ca-
birur puncto { : quiarella By.eft equalss re-
§e ¢ (Demonflratio.) Quandoverorefta
By, applicarur refle ¢« {: applcabuntur ena
refte Be,ay,reltss €0, g 81 enim 5aﬁ.r By
applicatur bafi €, ¢ latera B, avyy,non ap-
plicerur lateribus ) é Verii dinerfum ha-
buerint fiste, vt refle e, ::(Z, Confliruentur fuz

Per
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per ead linca reéta , duabus evsde relts alie
duerelte aguales altera alteri, ad aliud, atg,
aliud punctum,ad easdem partes,eosdem hae
bentes terminos , quos linew prime, fednon

atuentur ad dierfum punstum.Quare fal-

Jum e, quid applicatabafi By, bafr < : non
appliceeur Ba, ay, latera,, laseribus ¢ 2, J?,

applicabuntur ergo. Vnde fequitur,quod an-

- gulus Bevy,applicabirur angulo ed\(,¢ ei e

rit equalss. (Conclufro.) St igitur duo tri-
angiels , duo lazera duobus lareribus habue-
rint equalia alterum alteri : habuerint vero
etiam bafim baft equalem : etiam angulum
angulo habebunt aqualem, quem equalesil-

. lerelle inee cotinent. Id 9;40:! erat demon=-

frandum.
Propofitio nona. Problema.

' Atum angulit reiline per medium
[ecare,velin duas partes ¢gquales fecare.
Explicario dari.) Sit datus angulus rethi-
hnews Bavy. (Explicatio quafin. ) Angulus
Sary fecadus eft in duas partes equales.(De-
kineatio. ) Sumatur in linea o€, puntti quod-
2 uis
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wisd\,s & tollatur éx linea wy , lines ad| a-
ualts recta linea as : poftea ducatur linea
e flatuatur fuper limea é‘s,triangulm -

quilaterus 3 (a:deniq ducatur linea al.(Ex-

phicatio iam fulte delinearionss,) Dico quod
limeaadin duas partes equales fecet anguliy

Bay. (Demonftrario.) Quontamreéta ad),

aqualss eft recte as,et communss it reta al:

i iiirca duo latera du, al, duobus lazeribus

‘s, el funt equalia alterum alter: : ¢ bafis

00 equalis bafi e, Angulus igitur dal), an-

gilo e eft equalss. (Conclufro.) Darus 1gi-

wur angulus rectilinens Bay per lineamre-
tam alseft diffeFus in duas partes eguales:
 ld quod faciendum erar. ‘

| Propofitio decima. Problema.

) Atam lineam re@am finitam in

duas partes zzquales fecare,

¢l Explicatio dati.) Sit datalinearea fini-

2| taaf3. (Explicatio quafier.) Linearetta fi-

¢

B~ D N> 3 A~

T Rl T

| mitaaf3, diffecanda eft i duas parees equa-
e\ s, (Delineatio.) Statuatur fuper recta

3 af3,
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of3 triangulus aquilaterus 2By : & fecetuy

| angulus a8y in duas partes equales , per li-

neam rellam 3. (Explicatio falte delinea-
tionss) Dico quidrelta o, felta fit in duas
partes equalesin puntto o, (Demonftratio,)
Quomiamrelaary , eff equalss relte 3.3, ¢
comminis reéta 30 duo igitur latera azy, 38
dwobus lateribus By, ;/5 [funt equalia alte-
rum alreri, & angulus a0, eft equalts an-
gulo B9, Ergo bafis ad,eft equalvs bafi 32,
(Conclufio,) Daraigitur linea reafinita,
af,Jelta cft in duas partes equales in puncto
d,1d guod faciendum erat.

Propofitio yndecima. Problema.

Atzlinex rete,adatoineapun

&o:ducerelineam re&am ad an-
gulos rectos, id eft, recros facientem
angulos.

-« Explicatio dari.) Sit datalinearetu alB,

& dagum in ea piiétum y. (Explicatio que-
Jiti.) Ducenda ¢fta pm;f-fa v, linearellare-
4 Tl &os
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&os faciens angulos cum linea aC. (Delinea-
tio.) Sumatur in linea ay,quoduts puntum

iy frat linea o), wqualss lineays. Et fla-

tuarur [uper linea d¢ , triangulus equilaze-
rus 0 Ce. denig ducatur reéta (. (Explica-
tio faéte delineationss.) Dico , ¢ dare lince
relle of3,a datoinea pitlo y, ad #ngulos re-
&os duta fit recta linea 3. (Demonfhratio,)
Quoniam recta dy,eff equalss recte ye,com-
mints verd reéta y. Duoigitur latera 3y,
8¢ duobus lateribus sy, y(, funt equalia al-
terum alteri, & bafis 0, equalts eft bafi .
ergo angulus 0y, aqualis eSCanguloey(,
(& funt £efns, 1d eft, vicint) Quando ve-
rorella fuper retam fans , angulos vicinos
aquales fecerit inter [e : veerg, equalium an-
§:domm eftretus. Ergo veerg angulorum

v, Cysseftrectus. (Conclufio.) Dare igi-
wur linee reSle af3,a dato,quod in ea oft pun-
&0y : ad angulosreclos dulla eSCretta {y.
¥d quod faciendum erar.

D 5 Pro-

¢
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Propofitio duodecima. Problema.

AD lineam retam data infinitam,
i dato puncto,quod in eanoneft,
perpendicularem rectam lineam du-

cere,

Explicario datis) Sit datalinearella in-
fnita af3,¢0 puntum guod in eanon oSt da-
sum . (Explicatio quafiti,) A punéto da-
10y, ad datam lineam reltam infinizam af3:
ducenda eSC linea rella Perpendicz;fam :
Delineatio.) Sumatur éx alteraparte linea
a3, punttum quoduss d:¢r centroy, interual
lo 50, defcribarur civeulus s{n.fecans lineam
af3,1n punttss ¢, & 1. Poftea diffecetur linea
relaey ,in duas partes zeg:mle: n puntto 8.

¢ ducantur linee y1:3/8, ys.(Explicario ia
fatte delineationss.) Dico quod ad lineam
rellam dara infimitam o, a puntto o dato,

wod in ea non e5C; perpendicularss dullafir
veltalinearyS. (Demonflrario.) Quoniam

rolta 0, xqudé; et relte Se 2 & communts
refla
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vella Sy.ergo duolateran, Sy, duobus Lo

teribus €3,y , funt equalia alterum alreri:
@ bafis yn.bafi ye,eS€ equalis. quare angu-
lus b1, angulo €0y eSE equalis: & funt vi-
cinis - Quando vero recta Juper reéta flans,
angulos Vicinos equales inter [e fecerit : -
terg, equalium illovii angulorum eff reéius,
@ recta fuperreita flans, perpendicularss ad
eam dicitur. (Conclufio,) Ad daramigitur
lineam vectam infinitam o3 , & punfo 5 da-
toquodin ea non eff : perp endicularss dutla

efrettay/h. 1d quod faciendum eraz,

Propofizio decimatertia: Theorema.

\/ T vtreGafuperrecta ftans, angu
los fecerit : vel duos rectos, vel
duobus rectis 2quales eos facier,

Exphcario dari.) Rella quadam af, flans
Juper recta 39, faciat angulos yBa, af3d),
Explicatio gfir1.) Dico g anguli 3/5a, a9,

vel
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| el fint duo reti , el duobus ress equales.

Delineatto cic hypothefi.) Siigitur angulus
yBa , equalss eft angulo a&d : tum fun: duo
reéhi. quod fi vero non,tum ducatur & punéto
Breéte line 30, ad angulos rectos linea re-
taCa. (Demonflratio,) Anguliigizur o e,
o830 funt duo reti, ¢ cum angulus 43¢ , fir
equalts duobus angulss 3 Ba, af3s. Comma-
wis addarur angulus ¢34, quare duo angul
93¢, €60, eribus angules yBa, af3e , ¢34,
Junt aquales. Rurfus quoniam angulus 3G
qmdéf eff duobus anguls 8Ce,¢Be, commu-
nisaddarur angul’® aCy. anguliigirur dCa,
oy, tribus angulss 9Pk, B, aCoy funt e-
quales. Verum demonflratumeft , angulos
2%, ¢[30 tribus ijsdem angulss effe equales.
Quevero eide funt equalia,illanter fe fune
equalia. ergo anguli 3G, 63, funt duobus
angulss 0 Bay, a3y, equales. fed anguli Cs,
§60, funt dio rettiergo 06, aby, anguls,

Jimt equales duobus rectss. (Ciclufio.) Veue

igitur reéta fuper vefta fEans , fecerit angulos : el
auos veétos, Vel duobus reckis equales fasies. Id quod
gt demonfliandum.
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Propoficio decimaquarta. Theorema,

[ ad lineam quandam re@a,& pun-
Gum in ea datum,duz rectg nonin
| easdem partes fitze , angulos (e¢efns)
vicinos , duobus rectis angulis 2qua-
Jes fecerint: duz ifte re@z in’ Lleos,
alteraalteri erunt,

Explicatio dati.) Nam ad lineam guamﬁ{
veltam aC:co ad punttum in ea datum C:due
veéle linea [3y,G0,non in easdem partes fize
faciant angulos epe&rs (vicmos) aGy,a6d,
equales duobus angulss reflss. (Explicatio
guefiti.) Dico fn6§ relte yB.fit v’ Lletes
reéia 38. (Delineatio.) St enim Gy noneST
v&’ Llcias reéta 30t recta B, refle 3,
r Obcics. (Demonfiratro.) Quoniam re-
&aaf3, conflituta eST fuperretta yfB3e: an-
guliigirur o3y, of3¢, fun: equales duobus
rells. Verum anguliaf3y, af30 eriam funt
equales duokus reélis. anguli igicur ¥
af3s, angulis y e, af30' funt aquales. Come
tunts auferatur angulus af3y. reliquws igi-

E 74
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tur angulus af3e, religuo angulo of30 eff -
qualss, minor maiori , quod eSCimpofSibiles
Quare refla Beimon eft ex’ evleiog refle By
Similizer etiam demonftrabimus, quod nulla
aha prater reffam B , fit iw’ svletos refle
9. (Conclufro.) Ergo reftay 3, eft i’ -
Seios recte 39 Siigitur ad lineam quanda
reftam , ¢ puntum in ea datum , due ree
nonin easdem partes fice angulos eQebns,
duobies reltss angulss fecerint equales : due
ifferette cn’ ivégéac; erunt altera alteri, Id

W erat demonftrandum,

Propofitio decimaquinta. T heorema.
Sl duz linez recte,lefe mutuo fecar;

facige angulos ad verticem inter fe
aquales,

Explicatiodasi.) Due hinee relle enim
af3, yd\; fefe mutuo fecent in punéios. (Ex-
phicasio quafirr) Dico guod angulus asy,an-

lo &Bﬁr equalss, & angulus yef3, angu-

b asd etiam equalss, (Demonfiratio,) Quo-
niam relta ae , fuper recta o3, conflieusa off,

2 <
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LIBER L -~ 53

@ facit angulos svea,aed. anguliigitur yea,
aedduobus reétss funt quaix. ITtem quoni-
amreda d e.fuper reéta af3 ¢ft confliruta, fa-
catd, angulos azd', Oef3, anguli igrur asd,
o3 funt quales duobus rettss. Verum an-
guli oy, aed duobus reétis funt equales.

ware dno anguli 5,250, fint equales du-
obus angulis 220, 0¢[3.Communts auferatur
angulus acd. religuus igitur angulus yea,
rfgéuo angula B ¢ft egualp}. Similr de-
monfiratione probabimus angulum ys(3,an-
gulo dec. effe equalem. (Conclufro.) Siagitur
due relle [efe mutud fecent : facient angulos
ad'verticem inter e equales. 1d f@mﬁ erat
demon/trandum. '

Corolarium. Ex hoc eft manifeffum,quod
quecung, linee reéte fefe mutuo fecant , faci-
unt angulos ad punlum [eclionss quatuor
rellis equales.

Propofitto decimafexta. Theorema.
Mnis trianguli, vno ex lateribus pro-
tradto:aneulus extraneus, virod: ¢orit,

Quiinmra triangulum funt , quibus ipfe op-
ponicur,eft maior, -
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LIBER L 55
Explicario dart.) Sit triangulus a3y, &
otrabatur larws eius By ; ad punttum J.
(Explicatio quey.i.) Dico quod angulus
af39), eft maior angulo yBa, interno fibi op-
pofito : & maior angulo Bay , interno fibe
oppofizo, (Delineario.) Diffecerur larus ay,
in duas partes equales in punélo ¢, deinde
ducatur linea B, producatur ad punétum
' Frat etiam linee 3¢, cfualp's linea sé‘. de-
nig ducatur linea(y, & extendatur recta

ay, a_dpunffum v/g 1. (Demonftratio.) -

Quontam refla as, %quafp} efCreltesy : &r
retta B¢, aqualss recle e {. duo igimr latera
a%, §f3 duobus lareribus e, o funt equalia

alterum altert, oo angulm asf3, equalss eST. .

angulo Ceyy. quia funt anguli ad verticem,
Bafis igizur a3, bafi Oy erit aquals, & tri-
angulus af3¢, equalis erit triangulo Gy &

: refigui mﬁgu!i ; rek'gu:ff dngﬁf,‘z} Junt eiﬁaln

alrer altert , quos aqualiailla lateva fubren-
dunt. itag, angu[a«f Bas , wquak& eft angu-
loeyl. Verum angulus ¢yd|,, maior efC an-

gulo s (. quare angulus ayd\,, angulo Bas
: E 4 etiam
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LIBER I 57.
etiam eft maior.  Similicer demonflrabizur
quandoretta By, diffeitafuericin duas par-
tes ¢gude; : quod angulus By, hoc e5E ,an-
gulus ayd maior fit angulo 2By. (G onclu-
Ji0.) Omnis 1gizur triangulivno ex lateribus
protratio : extraneus angulus yvtrog, eorum,

quiinera eriangulum funt, quibus ipfe oppo-
nitur ¢ft mator. 1d quod erat dem onftrandi.

Propafitio decimafeptima.Theorema,

OMnfs trianguli, quiuis duo an-
guli:duobusreciis angulis funt
minores,

Explicatiodazi.) Sit triangulus o Cy.
(Explicatio quafiti) Dico quod trianguli
a3y  duo anguls fint minores duobus reéts,
quouss modo fumpti, (Delineario.) Produ-
catur linea By,ad punifum 3. (Demonflra-
tio.) Quoniam trianguli aly , angulus ex-
tranews awyd|maor eft angulo a3y, interno
Jibi oppofito. Communss addatur angulus
wyB. anguliigitur ayd\, ayf3 , funt maio-

Lok res
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ves angulis a8y, Bya. Verum anguli aydy
ayfB, funt due reéti. ergo anguli 2By, yB3a,
funt minores duobus rectss. - Simili ratione
demonflrabimus angulos Bevy, a3, duobus
rellss effe minores. ltem & angulos a3,
a3y duobus rectss effe minores. (Conclufia.)
- Omnas igueur trianguli quinss duo angulr,
. minores funt duobus angulss retss. 1d quod
erat demonftrandum.

Propofitio decimaofana; Theorema.

\ 7 T quoduis latus trianguli eft ma-
ius : itamaiorem fubtendit angu-~
lum

Explicatiodari.)) Sit triangulus aCy, ha-
bens larus avy,mains latere aG. (Explicatio
quefiri.) Dico quid angulus Sy , maior fir
angulo ay€. (Delineatio.) Cum enim larus
wy fit maius latere oG frat linea oG, equals

. refta ad: & ducatur relta €. (Demonfira-
\ tio.) Quoniam trianguli €8y , angulus 3G

. =) ips
externus, maior e angulo 898 interno fibs

oppo-
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LIBER I 61,
opg;ﬁro:@- angulus adC, fir aqualis angulo
“

scum latws aG, lateri ad fit equale. id-
circo angulus €', maior ¢S angulo ey G,
Ergo angulus aGy , multo eS¢ maior angu-
lo ay6.((onclufro.) Ve quoduss igitur lazns
trianguls eSC maius : ita maiorem fubtendse
angulum . id quod erat demonflrandum.

Propofizio decimanona. Theorema.

V Triangulus aliquis,, angulum
quemuis habuerit maiorem:ita et
am maiorem habebit eam lineam re-

‘&tam,quzillum fubtendit angulum.
Exphcatiodati.)) Sit triangulus aCy ha
bens angulum aCy , maiorem angulo a6,
Explicatio quafiti,) Dico ?ﬂﬂf trianguli
aby,latus ay,maius fit latere aC. (Demon-
Jraio.) Si enim non fuerit mains,tum vel
ez eieguale,vel erit eo minor.fed refa ay,
noeft equalvs relle aG.nam cangulus aly,
angstlo ay 3 effer equalss. 1d quod tamen ng
ofl. quare neg latus ay,lateri af3,erit equa-
lecneg etiam larws ay porerit effe minus la-
tere
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vere ab. quia etiam angulus aCy,minor efSee
angulo ayC: Cum tamen non fiz. Quare neg,
latus ay, minus eff lavere a6 antea aust de.
monfiratum eS¢,quod ei non fi @quale, Erie
ergo ey latus,maius lazere oG, ( (onclufro.)
Omnss igizur trianguls maiorem angulym

maius latus [ubten ::}'aimn% Jumatur. Id
quod erar demonfirandum,

Propofitio vigefima, Theorema,

OMm’s trianguli,quzuis duo lare-
ra funt maiora reliquo,

Explicatio dari,) Sit triangulus oGy,

 Explicatio ?ueﬁd. )Dico quod trizguli Gy

quauss duo latera,fint marora religuo. latera
Ca,y,maioralatere Cy: frem lasers a6,y
maiora lazere ay:denig latera G Yoy, Maio
ralatere oG, (Delineatso. ) Producatur ines
Cw,:jbunffum d:¢ frat linea ay, equalss ly
teaad deniq ducatur linea 59, (Demiftra-
#o.) Quonia latss da,equale ST laters 2y,

m"m_s




64  EYKAEIAOY
yiew s V7o 0%, T U7 238, a9 U7 Cyd
sywviz, TG VT 0 petlay Egh weiav cpa
# 070 By 05716 Vo ad'y. x4 sl Teiywe
$54 70 J\Bj?,pégom oy Tw vz 3)0 e
yiaw, 070 ady » 0o O¢ Tl peilovas ywviay
7 ety wrdopdk vmiletver.s 06 aper, T CY
5 ;x.e:’fm. Tom 8% # 86, ot a3, ay. petlos
veg oot ok (3o, Biy-opoiws dn deiky
S g th v af3 5 By, 76 Y preioves eiain
o 3% B3, v, 115 46. (Supmrépgapa.) o
T0G LpG TOVY VS o dve «w')\eugai , B o
pei(oves eiar, T pe@.‘?‘.apcmvo’p@pq. e

Hedmeais xa. Secopnpct.
Av apiyavs J7n pids Ty ahdopisy amt
Ty TEQATWY 3o Lbéiay ¥l ovsotla-
oy , ik usze Féiaay, TV Nvwior § Teiy N
o meugcﬂu,é)\aﬁfﬂweg v ooy 5 i (o
08 ywviow w8

Exfemis.) Terytovs 9378 aby 7 sk
wiov adopin T8 By , Yo T mEeATNT
B, 800 Lléiey eilos owvesaFwony ai?.

71

SCDLYON 1



LIBER. I 65

etia angulus ady , eS¢ aqualss angulo ayd's
Verum angulus Cyd, maior eff angulo ayd.
quare & angulus Gy, angulo ady maior e
rit.rquia triangulis 0" vG,angulic Cy3'maa
10r¢ habet angulo ayd: arg maius latys fiuba
tendat angulu maiorem: idcirco & latus 36,
mains oft larere Gy, Sed 3G latus,equale eSC
b, vy lareribus wquare Ca,ovy, duo latera,
Junt mazora lasere Cy. Similizer demonfira=
bimus,quod lazera aG,Cy, fint maroralatere
ay; ¢ Gy, yalatera fint maioralatere oG,
Conclufro.) Omnssigitur trianguli, quauss
duo latera funt matora religuo,1d quod erat
demonflrandum.

Propofitio vigefima prima. Theorema.

1 finibus vnius lateris trianguli cuiufuis
Ydua rectelineg intra triangulum ad pune
&Gum idem ftatuanturteruncquidem ifte du
xredte linee , reliquis duobus trianguli eius
lateribus minores: verum maiorem angus
lum comprehendent. )

- Explicatio dati.) Sup latere enim Cy tri-
&guli aSy:a finib.C et y duce hinea reéle GOy
3 F e
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By flaruentur intratriangulii.) Explicatio
quafizi.) Dico quod due relle 39,0y , mi-
nores quidem fint reliquss duobus trianguls
laseribus Ba, ay : verum angulum 3d)y,
maiorem angulo Bay,contineant. ( Delines
atio.) ?’mﬂamr enim linea 39\, ad pun=
&umv/ge. (Demonflrario.) Quoniam om-
uss trianguli duo latera maiora funt reliquo:
adcirco triangult B¢, duo latera af3, as funt
maiora latere Ge. Comune addatur lazus sy,
lateraigitur Ba, ay ymaiora funt lazeribus
Bessy. Trem quiatrianguliyed ;s duo latera
v%,60 maiora funt latere 0, Commune ad-
datur lazus O3. quarelateraye , ¢f3 maiora
Jinz Lazeribus 3,0 3. Verum latera Ca,azy,
demonflrata funt matora lareribus Ge.gy,er-
20 6e, iy latera longe erunt maiora laserib®
60,0, Rur [us quoniam omnis trianguli an-

ulus extranews , angulo intra triangulum
Jibioppofico eff maior: idcireo rriantguli %%,
angulus C0'y extraneus, angulo yed interne
Jibioppofizo eft maior Per eadem demonflra-

F

2 bitur,
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bitur fmﬁd trianguli af3e.angulus ye[3, ma-
sor ﬁ: angufa Gy verum angulo yef3 maior
et Jemanﬂmtm angz;lm Bdy.Ergo angu-
lus 60y multo eSC maior angulo Cay. (Con
clufio.) Stigieur ajinibus ynius laterss tri-
.mgufi curufuss, due recte linee intra trian-
guliv,ad punttum idem flaruisenr: erunt qui-
dem ifte due refle lz'nm,relz'gmz} duobus tri-
anguls eins lazeribus minores : verum maio-
rem angulum comprehendent, Id quod erae
demonftrandum,

Propofitiovigefima fecunda. Problema,

Xtribus lineis rectis , qua funt -

quales tribus rectis lineis datis:tri-
angul coftituere. Oportet uero quaf
uis duas reliquaefle maiores : propte-
reaquod in omnitriagulo queuis duo
latera maiora {unt reliquo,

Explicatio dati.)Sint tres linez relle da
tea,B,y: & fint quenss due maiores guam
: S reli-
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LEBER. 7t
religua: feilicet . ¢ € maiores quam y, & ds
arg, y maiores quam G : denig, G &y , maio-
res quam o.. (Explicario quafiti.) Oportet 1=

itur x tribus limets rectss, que datts tribus
3., funt equales triangulum componere.
(Delineatio.) Sumatur relta aliqualinea
ds: finita quidem ad punétum P) .-z'nz'nim ve-
road punttum ¢, deinde frat linee refte a, e-
qualys lmeareéta (. Itcrefte € equalss re-
&'a{q. preterearelte y,e ualts rebtanb. Ad
beccentro g,z'memaﬂo z , deferibatur circu
lus O, centro etiam n,internallo nd,defcri-
batur circulus x\f : fecans circulum SnA, in
punéto x. Denig, ducatur linee refte (x,x1.
(Delineationss fatte explicatio.) Dico guod
ex liness rellss tribus, que funt xfuale.f trib®
rellss datis , compofieus fie Rgangulus 1.
(Demonftratio.) Quoniam p
trum eft circuls dxA. idcircore
lis eft recta (n-verivretta 08 off aqinly
- @itag e xg reéla, sefu.th?s eftrelle as Irem
quomiam punctum »,eft centrum crreuliunb:

weircoreltant , efl equalvs reélta . verikn8
E €quas
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LIBER L 73

gth;: efty relle. ergo & nurelta , equalss
eiCrecte y. Verum (n, etiam eft equalisre-
e B. Tresigiturrefte xg, é},‘qﬁc, tribus re=
&5 o, 3, y, funt equales.  (Conclufro.) Ex
tribus igitur rellss x{, s n3,qUue [unt equa
les tribus datds o, B, y, reélss: triangulus eft

ﬁa&‘wf P g 9. Q{ad / faciendum erat.
Propafizio vigefima tertia. Problema.

‘A D datamlineam rectam, & dat@

inea pun@Gum,datoangulo recti-
lineo, zqualem angulum rectilineum
ftawere,

Explicatio dati.) Sit datalincaretta of3:
Jit dazum in ea punétum o i angulus reéfi-
lineus datws dys. (Explicatio quafici,) Ad
bineam reétam datam a3 , & puntumin ea
darum o, flaruendus ¢S angulus reétiline-
ws,equals angulo 3y rectilineo dato, (De-
lineatio.) Sumantur in liness rectis 30, e,
punita quands 9, 6. Ducarur etiam linea

s L. % reéla
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g4, 7w 3% ywviow 95 yavine pesloves Ex,
7w O7o vy icwy twhdwy weeexopivle , xg
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LIBER) E«3 5.
refla Oe. Poftea b talibus liness rellss que
ﬂmxgude.r tribusrells 39, d%, e ,compo-
natur triangulus aly : ficve line 30, fit -

Iis linea ey line s linea an, item i
nee &5 equalss linea {y. (Demonflratio.)
woniam duo latera 8y, e, duobus laserib.
§¢,m}, Junt @ ualia alterum alteri, & bafis
¥, equalis fitbafi {n. Eritigitur angulus
J‘yﬁ,xguafpidngula Can. (Conclufro.) Ad
datamigitur hneam reltam of3, ¢ ad pun-
&um in ea datum a, dato angulo reéhilineo
dys, conflitutus eft angulus reilinens lan,
Id quod erat faciendum.

Propofitio vigefimaguarta. Theorema.

SI fuerint trianguli vnius, duo late-
ra zqualia duobus lateribus alteri-
us trianguli , alterum alteri: fed angu-
lus vnius maior angulo alterius, qué
zquales rectz linee comprehendunt:

etiam bafis ba{tmaior erit,
Explicatio dati.) Sine duo triaguli aGy,
:ié.guomm duo lavera af3,ay, duobus late=
vibus
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LIBER I vy

vibus 8%, 0 fint aqualia, alterum alteri Lo
mfa,ﬁ,ldteri 3\2,@' latus ay, later: J‘é:ﬁd
angulus Cevy fit maior angulo e3¢,
(Explicatio quafiri.)  Dico quod bafis

/f:,{/fr maior. (Delineatio,) Quo-
niam angulus Cery maior eSE angulo 09,
Statuatur ad lineam retam ¢, rad pun-
&um n ea 9, angulus ¢0n equalts angulo
Cay : & frat alterutri lineraum vy J“g -
fmzlp's lincareltady, & ducantur linee re-
&e ne, (1. :

(Demonfiratio.) Quoniam latus o4&, 2«
ale eSE lateri 0% , & latus oy equale ST
frm' O : duo igitur latera G, azy , duobus
lateribus ¢, dy funt equalia, alterum al-
tert , & angulus By , equalss e angulo
890, Ergo bafis Cy , bafi ey eSE egualss.

Irem quoniam larus dn, eft equale lateri O

| entera angulm J é s xgua!p} angulo o
- ergo angulus 0 gsg mator oS angulo ¢ Z.

quare angulus e(y , longé maior eS¢ angulo
sl Cum etiam triangulns o(y , habeat an-
gulum
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LIBER I, vl

galk:m elnmaiorem angulo enl: acmaiorem
angulum mains latws fubtendat. idcirco la-
tus &, mains eft latere e{. verum latus e,
equale eft lateri Cy. ergo && By latus mains
e latere . (Conclufio.)) Stergo duo fuew
vint trianguls , habentes duo latera , duobus
lateribus qualia , alterum alteri : angulum
vero angylo matorem, qui aqualibus illys la-
teribus continetur ; etram bafin bafi maio-

vem habebunt, Id quod evat demonfirandum.

S

SR S

i it e

(. Propofisio vigefimaguinta. Theorema,

; SItr:'anguli vnius,duo latera fuerine
| Vaqualiaduobus lateribus trianguli
| alterius,fed bafis vnius fuerit maior
bafi alterius : eritetiam angulus vnius
maior angulo alterius, quem xquales
illzerecta linex comprehendunt,

Explicatio dari.)) Sint duo trianguli oGy,
dleC: quorii duo lazera a3, ary , fine equalia

| duobus laterih O, alterialver, latns B,
| equaly

SCDLYON 1.
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LIBER L 84,
equalelateri O, & latus oty , equale lucers

3¢ fed bafis By.fit maior bafi . (Explica
sio quefiti.) Dico quod angulus Gay, maior

Jfizangulo %) &( Demonftrarro. )Quod i enim

-~

 mofuerit maior,aut erit ei equalss, aut eo mi

nor.fed angulus Bay non eSE equalis angu-
lo<d¢. ;:251 & bafis By m'amf;i’e: .cgufl::}
bafi o(:Verim non eSE ei equals. quare nec
angulus ey, eft equalss angulo ed(: fic eria
amnon eSC eo minor : figuidem ¢ bafis By,
bafie{minor effet:quod tamen né' eSE, quare
mec angulus Bovy, angulo <0 minor eff. de-
monflrazum vero antea fuit , quod ei non fie
ggua_lx;: . Enitigitur angulus Lay, angulo
sd\{ mator. (Conclufio.) Si ergo fuerint trie
anguli ynius duo latera equalia duobus late
vibus triagult alterius,alrerum alteri, fedba

.\ Jisymius maior bafi alterius : erit etiam an-

gulws ynins,maior angulo alterius, quem -
quales recle linea comprebenduns, 1d quod
erat demonfirandum.

- Propoficievigefima fexsa. Theorema.
G Quo-
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LIBER I 8.
B QVomm triangulorum duo angie
' livnius fuerinr zquales duobus
’ angulis alterius:alter alteri;& latus v-
| num, xquale vni: {iveillud appofirit
]

I

| firzqualibus illis angulisifiue fubten-
| datvnum ex zqualibus illis anguliss
! fllorum tum reliqua laterainter fe e-
| runt 2qualia , alterum alteri: tum eti-
amreliquus angulus reliquo angulo
eritzqualis,

Prima explicatio dati.)  Sine duo trians
| guli aly, 8, quorum duo anguli oGy, By e
! ¢5uale.r duobus angulss <, <02, alrer
| dleers : angulus a3y, equals angulo 30e,cr
| angulus Boyt, angulo ¢00: habeant etiam -
wum lazus v lareri equale , & primo loco
| latws quod pofieum eSC ad equales illos an-

gulos, latws By lateri«l, (Primaexplica-
| toquafizi.) Dico Zué ¢ reliqua laterare-
| liguss lateribus habebunt equalia , alterum
‘ anriJam; ab,lateri 0s,¢0 szf ay, equale
 Wteri 0 : & religuum angulum reliquo an-
' 2 gulo
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%
' fkemm alteri : & angulus ay , angulo J 74

FTrEBRTRT B o S -y = R TE

N kmLI BERYT 85
aquslem.nempe angulum Bay , &
gmmf losd?, (%ﬁmgllmmo. ) g:‘:
nim &3 , lazus, inequale fuerit lateri s , v-
- wum ex 3ftes fre mains. fit sgitur latus af3,ma
s, ¢ frat recle P} waqualss relia B3y , & du-
caturvelany. (Primademonfiratio,) Cum
itag lasus B , fii uale lateri ¢ , ¢ latus

: Bytzfu‘k laters sC:duo 1gitur latera By,
r By, duobus _ldreriﬁm‘ d s,e{,i}m #qualia al-

terum alters, & mgulm #f3y,angulo Jez 2=
qualis : exgo bafisny, bafi Py CeSE equalss, &
triangulus wy/G,triangulo del oft equalts,
veligus anguli, reliquss angulys funt aquales,
aleer alters , quos aqualia 1lla latera /iuhm-
diit angulus ny/C,aqualss angulo P e fed an-
gulus 0 e ppomirur aqualss angulo Cyaerit
igieur angulus Gy , etiam aqualis angulo
ya,minor maiori,quod fieri nequt. ( Cona
tlufio prima.) Ergo latus alG,né eft inequale
er10' s.ergo erit o1 aguale,verum latus Gy
eriam eS¢ aquale lateri eé : duo :;g“imr latera
b, Gy, a’uo%m‘ lateribus de,5(, funt equalia

G 3 £ s
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LIBER L 874
equalis. bafisitag, oy, bafi O erit equalsss
& reliquus angulus Gay,reliquo angulo €3
equalis. (Seciida explicasto ati.) Veriiites
viiflatuantur latera equales angulos  fubten=
detia equalia, vt 2& z:m,zqmle lateri .
(Secunda explicatio quafivi.)Dico quodetia
reliqua latera , reliquss laterih. fint equalia,
lativs acy,equale Lazeri 8 et latus Gy equa-
lelaters e?:a’mig, religuus angulus Cay,reli-
guo angulo 30 equalss. (S eciuda delineatio.)
Si enim Latws Gy, ni fuerit aquale Lateri e{:
Jed alterum ex exs fueriz maiws. fit latws Gy,
k omirlﬁeri , maius latere o : ¢ frat lateri
:“:jju e latns CO,or ducatur reaab.(Ses

Demonfiratio.) Quoniam latus 6Bye-

Sude oft laserisd, & larus o , aquale latert
s:duoirag,latera 5C,CH, duobus laterib.d%,
8, funt equalia alzerum alreri : & angulos
comprebendunt equales: bafis igicur aég, et
equalss bafi 0:¢r triangulus 25 8,eriangulo
P £§ eft efualés:'@- reliqui zmgufi,reﬁgm?s an-
guls funt 75{&4[95 alter altert , quos equalia
.

Hlalatera fubtendunt:angulus Cdu, equalis
G 4 Angtz
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LIBER I 89.
qga[c s@‘ « Verum angulus s@‘ s ¢ff equalss

- lo By, ergo angulus Bbe, ST equalss
:p:g:lo Bya. ﬁimguli igisur E@y,a%ulx{
i OP-

Bl externus , angulo Byesinterno fibi
ofito ¢S, aqualss, gm'm’ frerinequic. Quare

};amﬁy,nan oS inaquale Lmrg sze;-%; te

tur et xgwl_cﬁd & af3 latus, eSE equale

| gerids: duoigicur latera a3, By, funt aqua-

lia duobus laceribus ds, «{ alterum alseri, o
angulos comprehendunt equales. bafis igieay

- wybafi P) ffﬁﬂguaM,anm_dw¢ﬂ ¥s

eff equalss triangulo de-er reliquus angu-
lus Bevy , reliquo angulos 2¢ c:Ft' afaflx&.

(Conclufio. ) ~ Quorum ergo sriangulorum

duo anguli vnius, fuerint aquales duobus
angulss alterius, alter alters : & latus ynum

vt later: efmde : fiue ill#d/tip ofitum fit @~
ubt

qualibus illss angulss : fiue fubtendat vnxm
c'kcﬁdiém illss angulss : slloruim enm reli~
qua lasera inter fe erunt equalia, alterum
alteri : tum eviam religuus angulus , veliquo

angulo erit equalss. 1d quod erar demon-
Jrandam, £
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PARS ALTERA HVIVS PRl
.. MI ELEMENTL

Prapoficio vigefimafeptima. Theorema.
I in duas lineas rectas,recta incides
linea,angulos alternos zquales in-
ter {e fecerit: zquediftantes inter fee-
runtrectzille duz line,

Explicatio dati.) In lineas duas reftas &&,
od incidens linea reclacl, angules alternos
wel,e(d,equales inter fe faciar. (. Explicatio
quefiri.) Dico quod refta afd refz 0 e
quediftet. (Elypothefis.) Sienimnia uedi
Jant, tum protrale linea reéle b, yg con=
currunt vel éx partibus B & d:vel ex parti-
busa, ¢ 3. protrahantur & concurrant ex
partibus 3, & duin s punito . (Demifratio)
Trianguliigitur nesangulus arl,externis,
angubo <(n interno oppofizo eft maior=verum
etiam eSE i equalss. quod fieri non poreft.
quareretie 3,0 i protrahantur,non con=
wirrent 6 parebus 3 , & 9\ Jmiliter de-

monflra-
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LIBER L 93
monfirabitur , quod neq ex partibus o, &y,

concurrant. vesta vero , que ex newtra parte
concurrunt , fi protahantur Junt inter fé £
1u:dz' antes, quarerella aG, equedifias re
&ed. (Conclufio.) Siigiturinduaslines
asre&las, rebla incidar linea, ac facias angu-
los alrernos inter [e aquales : relle ifte linee
inter ¢ funt equedifiantes. Id quod eras de-

wion/trandum.
?rﬁpdf:io vigefima o&aua. Theorema.

SI lineare®ain duas rectasincidens
lineas , extraneum angulum inter-
no cui oppcnitur ex eadem parte fece-
rit 2qualem : vel {t duos internos ex
eadem parte fecerit 2quales duobus
angulis rectis: 2quediftances inter fe
éruntduxillz linez reG.

Explicatio dasi.) In lineas duas rellas a6,
¥4, incidens linea refta sl : angulum extras
weum nG , interno oppofizo ex eadem parte
angulo 180 faciar aqualem : & faciat duas
angulos internos ex eadem parte Cx0, %08,
equales duobus angulss reélvs. (Explicasie

SCDLYON 1.
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LIBER L 94
gqfn") Dico guodrettaaf, equudifiet vea
)

. (Demonflratio.) Cum enim an

wB.fit equalss angulo %62 : & angulus ex3,
" etiam it equalss angulo anb:1dcirco angulus
anl, etiam eST aqualss angulo 508 , & fune
anguli alterni. quare refla of3 , reéle yd, off
equediftans. Rurfus, quoniam anguli G0,
qgé‘,a’uaim reélis funt equales:cr duo angsi=
lianb,610 , etiam duohus ress equales : 1de
circo anguli anl , Bnb funt dushus angulss
R4S,y éegmle: : communis auferatur an-
ulus B48. reliquus igitur angulus anb , res
i'fuo angulo 769 ST equals , crfuns angu=
I alternt. erporella af3 , equedifiat refle
. (Conclufio.) Siigitur linea reca in

duasretas incidens lineas,extranenm an
lumanzerno cus oppemieur, ex eadem parze fe
cerit equalé : el fi duos angnlos insernos ex
parte fecerit equales dsobus angules
vellis: equedsfiates inter fe erunt du ille lia

wearelle. 1d quod erat demonfirandum.

Propofiiio vigefimanona. T heorena,
* Linea
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LIBER I 97

LInea rectain duas re@as 2quedi-
ftantes lineas incidens, facitangu-
los alternos inter fe 2quales:& angu-
lum externuminterno oppofito ex ea-
dem parte facit qualem ;item duos
angulos internos ex eadem parte fa-
citzquales duobus reciis,

Explicatiodari.) Sint duelinee refa a-
uediftantes o3, 50 : ¢ in eas incidat linea
reffasl. (Explicatioquafiti.) Dico quod
faciat angulos an 189, qui funt alterni,in-
ter fe aquales:¢o angulum externum enf3,an
gulointerno oppofiro ex eadem parce 190" e-
gnalem : & angulos insernos ex eadem parte
ptyfto.f C40,980, duobus reétes ;eguale:. (De-
mon/lratio cum hypothefr.) St enim angulus
andnd eff aqualss angulo 980 :alter illorum
erit maior, it angulxs anl maior, Quoniaen
angulus anf,maior eft angulo 200 : comunss
datur angulws BnS . ergo anguls anb),
B8, funt maiores :mgulz's LS, #0d). Pe«
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LIBER 1, 95

vum anguli an8,Cnl duobus reflss funt #qud
less ergo anguli 316, 180, duobus reétss fune
minores : linee Vere refte aduobus angulss,
i funt minores duobus anguls re€lss,in in-
%nimm V)[4, dutte concurrunt : quare rete
o6, 0 ininfinitum produlle concurent:fed
quia aquediflantes proponsntur effe, non cé-
currunt : idcirco angulus anf , non oS ine-
gualéf angilo 700 erit igitur el equalss. Ve-
rum angulus anf, angulo 93 eSC aqualss:
ideo etiam angulws e16,angulo n0d'e  eqtua-
ls5: communus addarur angulus Brb:ergo an
gulienf3,610,angulss Bnb,980 fune equales:
verum anguli 43,876 duobus reélss funt @
gﬂah’a‘, wdcirco & anguli 349,400 duobusye-
&5 aquales erunt. (Conclufio.) Lineaigr-
tur recta, in duas equediflantes lineas refas
incidens facit angulos alternos inter fé equa
les: ¢ angulum externum interno oppofire
ex eadem parte faciz @qualem : item duos
angulos internos éx eadem partefacit equa-
les duobus reis. Id @ erat demonflrandum.
M2 Pre-
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LIBER I ot.
. Propofirio Trigefima, Theorema.

V= eidem lineg re@ equediftat:
, illz etiam inter [e zquediltant,

Explicatio dari.) Sitlineareflacl, cui e=
que iftent reéle linea af3,50. (Explicatio
quafiri.) Dico quod reéta af3,etiam aqueds-
flezretle 3. (Delineatio,) Incidat in pre-
diflas lineas refla fmea"am linea nx. (De-
monftratio,) Quoniam in duas equediftan-
tesreltas af3, (- incidit rea nx:idcireo an-
gulus anl, eft equalss angulo 8. Praterea
quoniam in duas relas equediftantesel, )
recta incidit nx : angulus n@g, erit equalss
m‘?'ulo n%d.demonfiratum vero eft.quod an-
gulus anx , angulo Egﬁt mgmlz&‘. quare &
angulus ar.:;x,:mgza!o TL) oft equalss, & June
anguls alrerni. Quare refla o3, equediflat
refle 0., (Conclufio.) Queigitur rede ci-
dem lmee rectz equediftant: ille etiam inter

; ﬁeguedgﬁ’an:. Id g:zda’ erat demonfirandt,

) Pro-
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LIBER I 103
Propoficio trigefima prima.Problema.

Pundo dato,datx lineg reGta,re-
@am lineam zquediftantem du-
cere,

Euxplicatiodari.) Sit datum punctum o,
¢t dazalinea refta Cy. (Explicatio quefiti.)
Adato punio o, ducenda S linea refta a=
fn’ﬁ‘dfﬁdﬂ! lineerete data,By. (Delineas

tio.) Sumatur in lineareltaBy , punctum
quoduss 3, ¢ ducatur linearefta ad|: Adli-

' weam rellam ad,¢ punétuminea a, angulo

reffilineo ady , aqualss flatuatur angulus
rellilinens das , & ducatur linea al ¢’ tu-
Setots e ca. (Demonflratio.) Quoniam
in duas lineas re€las By , <, incidens linea
vefla ad angulos alternos ad , ady,equa-
lesinter [e fecit :1dcirco reéta e xgmeﬁat
relte By. (Conclufio.) A puntaigirer
dato a, daie linear.Cle By ,duéta eST linza
reffa cal cguedy?aéu. 1d guod factendum

erat,
H 4 Proe
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LIBER_ I 105,
Propofitio trigefima ﬁcu;m’a.

heorema,

OMm’s trizguli vno ¢lateribus p-
tracto , exterior angulus, duobys an-
gulis interioribus quibus opponitur,
eftequalis: & triangulitres interiores
anguli, duobus rectis {unt ¢quales,

( Explicatio dagi.) Sit triangulus aGy,
& protrahatur lazus eius Gy, 445;;313:4”: 2,
(Explicatio quefiti.) Dico quod angulus
ayd , eSC aqualss duobus angulss y2 3,4y
interioribus quibus oppomitur: quod angu
litresinteriores a6y, Cya,yal fint wfua‘i':
duol?® angulis reélis. (Delineatio.) Ducarur
apunito’y, lineerella aG,equediftans linea
refta ys. (Demonfiratio,) Q{ané&' refa oG,
equediftat refle e, oin easmeidie relaay
Hdcirco alterni anguli Cay , aye funt inter
Je aquales.Irem cum refa aC,equedifici re-
feye, & ineas ncidit rea G angulus

H 3 iyJ
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19,0 externus, eft equalis angulo «37y mter-
no oppofico. fed demonflratum eS¢ angulum
aey > angulo Bevy effe equalem. torus igitur
angulis ayd externns , diwod® angulvs inver-
ms oppofitss Beovy, a3y oft equalss. Commu=
wis addarur angulus ayC.anguligizur ayd
ayG, tribus angulss oGy, Cya, yaf3 funt 2=
quales. fed duo anguli ayd , ayfB funt duok®
reétss equales. quaretres anguli ay 3,y Ba,
valS,duobus rellss eviie aquales.(Conclufro.)
Omnds igitur erianguli ,vno € lateribus pro-
trallo:exterior angulus duobus angults inie=
rioribus, quibus opponizur , eST equals : et
trianguls tres interiores angult duobws o=

& funt :eguale:. Id guod erat dem @’fhuxﬁ"" .

Propofitio trigefima tertia. T heorema.
Inex reta, qua 2quales,&X aque
diftantes inter fe lineas reftas ex

eadem parte coniungunt : eamipiae

les, & ditaresi fe f
®quaies, X gquedtiates inier letunt,
Expheario dati) Sint linea refle of3, e,
cgzmk.r P (q'fguetiyfamw: ea.r%/ ex eadem
px:tf
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parte coniungant due rete, ey, 3. ( Ex-
Pﬁu:ia quafizi.) Dico quodrefle ay, 30 e-

| qudles, & equedifantes Jimt. (Delineatio. )
Ducatur hinearetaPy.  (Demonfirario.)

Qiam'dm refla af3, ceyuedij}at rete o : ¢r
i eas incidit reta 3y :adetrco anguliaCy,
By alterni: funt inter fe equales. Etcum
retta b, fit equalis refte ;5, comuuny; ve=
10By : duo igizur latera of3, By, duobus la-

' teribus By , 0 funt equahia : & angulus
a,@_y,angula Byd eSt _a'gua.k:r. bafis z;gz'mr.

ay,bafi 62 efg equalss , & eriangulus 23y,
triangulo B3y0 ef equalss,¢& religui angu=
hrehquss angulss funt equales alfwr altert,
quos equaliallalatera fubtendunt. angulus
sgisur oy G, angulo y[30 oS equalis , & an-
guilues Bay, angulo v0B3. & quoniam in du-
asvellas ay,[3d), vellaincidens By,angulos
alternos a3, 739, equalesinter fefecerit:
Weirco recta ay,equedifiat recla GO\ Verum
demeonfiraza fuis o1 effe equalis. (Conclufio.)

Lince
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Lineeigiturrelle, que equales,r equedie
flanvesinser fe lineas reflas , ex eadem paree
contungunt ; etiam ipfe equales, & equed;-
Jlanes nter fe funt, Id quod eras demon-
frrandum.

Propofitio trigefima quarta, Theorema,

' AReae qua zquediftantibus lineis
rectis continentur , habentlarera
oppofita,8angulos oppofitos intfee-
quales: & dimeti¢s ipfas medias fecat,
Explicatio dati.) Sit figura equedifianti-
bus Y:{;:ex«} reclss contenta aydG : dimetiens
einslinea 3y. (Explicatio quafiti, ) Dico
guod arez a3y, latns a3 , fir equale lazers
¥9:12¢ larus ey, equale lateri 3. Prezerea
dimetiens Cy ipfam figuram [ecer in duas
parm?uales. (Demonftratio.) Quoniam
reila oG,equediffat rela 0, ¢ in eas inci-
dizredta By : anguli alterni aGy , Cy/d 'fune
nter e equales. lrem quoniam rellacy , e-
quedifiar reite 30, ¢ 1n eas incidit rela Cyr
anguls igitur alerni inger fe funt @quales.
Quare
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ware cum duo trianguli Sy, 563, duos

' angulos aGy, Bya,habeant duobus angulss
¥ G,,J‘,;y@z? eqm_:k.r, alrerum alreri: & ynum

latws,yni larer: ¢fmtfe,mmp.e latus By com

- | mune quod ad angulos equales T icy’fmm.

ideirco & reliqua latera, relifsm teribus
habent ezgualm, alternm alteri: ¢ feliguum

| angulum reliquo angulo equalem. larus o3,
' equalelasen: 0, & latus wy , quale laters

Bd\¢r angulum Bay,angulo €y, equalem.
%ﬁa Vero angﬂlm by, angul& B;vi eS¢ 2=
qualis , & angulus v34', angulo ey 3 esiam
equalss. Torusigitur angulus af3d,r0t0 an-
gulo acyd eft equalss. Verii ¢r angulus Cay,
demonftratus eft equalss angulo €'y, (Con-
dufio.) Aree 1gitur.que equedifiarib® liness
retss continentur:habent latera oppofica, &

| angulosoppofizosinzer fe equales. ( Secunda
- explicatio quafici. ) Dico guod diamerer fe-

cez eam in duas partes eqRales. (Demifira-
tio fecunda. ) Quonia latus a/3,¢ft agiale lu-
ter1 30, ¢ latws Cy commne, duo igitur late-

wa oG,y duok® lateribus 38,Cy funt qua-
’ I lik
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 laaleerum alteri : & angulus a8y , angulo,
oo aqualis. ergo bafis ay, bafi 8 eSE -
guafrfs: & triangulus af3y, triangulo Byd e-
tiam equalss. (Conclufro.) Ergo diameter
By, figuram 2330 fecat in duas parces g
guales. 1d quod demonfirandum eras.

TERTIA HVIVS ELE.
MENTI PARS.

st :
Propofitio trigefima guinta. Theorema.

V¢ parallelogramma eandem ha-

bentbafin: & in eisdem 2quedi-

flantibus funt lineis rectis; illa funt 2+
qualia inter e,

Explicatio dati.) Sintparallelogramma
aByd , By : ineadem bafi By : & ersdem
liness reflss equediffantibus wf, By. (Ex-
plicatio gme}ri.) Dico gwod parallelogram-
mi S0, fir equale parallelogrammo Gy .
(Demonfiratio.) %om'z afyd, fiouraeSC
parallelogramon ideirco lutus Gy, oft equa-
i# lateri ad\ Per eadem demifirabivur quog,

b §

2 lasies
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Litus «{, equale lateri 3 3. quare & latns
ad, ¢ff wfrmfe latert eg. communts vero et

vella 0. rotum sgitur latus ax, tot laterid g

efeg uale. Verum latus aG.eft etiam mgam’e
luzeri 0 : duoitag latera va,06, duobus la-
teribuz 03, Oy funt equalia alterum alters,
@ angulus (0, a:?ujés anguloeal , exter-
vusinterso. bafis igitur S, baft Oy off equa-
lis, & rriangulus eaG , triangulo {3y equa-
Jis; commamss auferatur triagalies dne. quan
rereliguum trapeyion alnd , reliquo trape-
gio eny C +5C equale. Communss addatuy tri-
angulus n[3y : cotum igitur parallelogram-
monaGyd ; eSt equale toro parallelogram-
mo sf3y (. (Conclufio.) Q;ae 1girur paralle-

amma eardem habent bafin:er in cisdem
cfﬂea’?/?amiém funt liness veftis ¢ tlla fune
inter fe e qunlta, [d quod erar demonfirandil.

Propofitio tripefima fexta.T heorema.
V parallelogrammazqualesha
bent bafes:& {unt in eisdem xque

dftanubus lineis rectis:illafunt gqua-
\a inter {e, 3
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Exffimr:’ odati.) Sintparallelogramma
 ef2y0,enb: habentiabafes By » n aquales:
@ fne tacer casdem wfuedﬂantn reftas li-
neas o8,y (Explicatio :;afri.)Dico quod
arallelogrammon a3y , fit equale paral-
lelogrammo <(n0. (Delineatio.) Ducantur
linez e Bey 8. (Demonfiratio.) Quoni-
ain refta By » aqualis eft refte {1 : @‘% efC
agualss re€lz of. ideirco & Cyy.eft qualss re-
G id. verum funt linee rele equediftan-
tes,ea:4, comungunt reile Be,) b: relle vero
gua equales, & equediflantes reflas ex eade
parte coniungunt : & ipfe a:gudles, & eque-
diftantes funt:quare relte <3, 98 equales &
equedifanies funs : arg figura ¢6yd eff pa-
rallelogrammon,et eft equale parallelogram
o af3y0. quia cum eo eandem bderf; 7t
By:co in cvsdem oft aquediftantib® reflis Cy,
ab. Similirer demonflrabimus imod &95 el-
dem parallelogrammo 53/8 fii equale.guare
pamﬂefogrﬁmon 2899, p(szfefo g:‘Zmo eérsg
eft equale. (Conclufro.) Que igitur paraile-
gramma aquales habent bajes : & funt in
i 4 cisdens
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eisdem equediflantibus liness ress,illa funt
aqualiainter fe,id quod erat demonfirandic.

Propofitio trigefima feptima. T heorema.

Vitriangulieand@ habent bafin,
& funtin eisdem equediftantibus
lineis rectis ; lli funtinter e zquales,

Explicatiodati.)) Sint duo trianguli aCy,
0yB , fuper eadem bafi By : ¢ in evsdem -
quediftantibus liness reélss ad\|,Cy. (Exph-
catio quafri.) Dico quod triangulus aSy fit
equalis triangulo d5/G.  (Delineatio.) Pro-
Jmer lineare8aad,in Yeramg parté ad
- punilac, (g{: & éx punélo 3, ducatur linea
rella Be, equedifians linea rele wy. prete-
reaex puntto y,ducarur refle y,equediftas
refle 39, (Demonflrario.) Viragigieur fi-
gurasCay , & 8Cy( eft parallelogrammon,
© parallelogrammi eCuy, eff equale paral-
lelogrammo 9Cy{. quia fuper eads bafi Gy
o, G inver easdem equediffantes lineas re-
¥asCyrels & parallelogrami <Gy dimidite

: I & ef,
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oft triangulus efBy. nam diameter o ipfum
ermedium fecat. parallelogrammi vero 06
ol dimidium eSE, triangulus Cy. nam dia=
meter 0y ipfum per mezﬁum fecat.Que verd
equalium funt dimidia, illainter [¢funt 2=
qualia. triangulus igitur aGy,triagulo a6y
€ equalss, ( Conclufio.) Quiigitur trian=
guli funt. fuper eadem baft, & inzer easdem
lineas reftas equediffantes , il inter fe funt
eguales. 1d quod erat demovftrandum.

Propofitio trigefima ofana. Theorema,
Vi trianguli zquales habent ba-
fes:& {unt in eisdem equediftan-
tibus lineis re&is, illi inter e funt -
quales, '

Explicatio dati,) Sint trianguli a8y,0\ 6
Juper bafibus equalibus Cy, o, in essdem a-
quediftantibus liness vellss ad, Bf (Expli-
catioquafres, ) Dico guod sriangulus a3y,
Jit equalss wriangulo 3. ( Delineatio.)
?rojur.zmr lineareltaad , inveram pars
tem ad punlan,c 8, Ex punclo B , ducarur
_ linea
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lneareaf3y, aquediflans line refle ay,

Trem ex punélo { ducatur linea rea b, -
quediffans linearelta de. (Demonfiratio.)
Virag,igicur figuranBya., 000 oft paralle-
logrammon. & parallelogrammon 3Gy ,
eS¢ @quale parallelogrammo 8e{8. quia fu-
perbafibus By, 55 s equalibus , ¢ in essdem
liness reélss aquedifiantibus CQnb funt.pre-
terea parallelogrammi aBya dimidium et
triangulus «f3y , juoniam diarheter af3 ip=
Jim Jecat per medium. & parallelogrammi
el dimidium,eft (e triangulus. quia dids
meter @ » 1pfum fecat medium. Quevero -
ualium funt dimidia, lla inter fe funt equa
4. quare triangulus aly,triangulo 5{%
equalss. (Conclufio.) Quiigirur erianguli
ﬁgfm’ bafibus fuerine equalibus, & in evidems
liness aquediftantib® ,alliinter [¢ funt €quae
les. 1d quod erat demonfirandum.
Propofirio trigefimanona. Theorema.
Rianguli zquales,eandem habentes b
Tﬁm : & ex eadem parte, & in eisdem =
quediftantibus re®is funt.

Expii-
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Explicatiodati.) Sint trianguli o/Gy. 8y
fuper eade bafi Cy. (Explicazis quafirr.) Di
soquod etiam in evide /r{;t liness rettys @que-
Jgg:nziﬁﬁ. (Delineatio,)Ducatur linea re
aad : dico quodreaad aquedifter refle
Cy. Jienim ei non equedifiar , ducarur per
punitum arelle linee By equedifians recte
auty ducarur linearelasy. (Demifyatio. )
Triangulus igitur aby,eft equals triangua
bsGy,quia fuper eadem bafi Cy eft e in es-

- demliness yess equediflantibus Cy, as, ea

1um triangulus aly, eS¢ equalis triangulo
08y s idcirco ¢ triangulus 0y, triangulo
ey eft aqualys:maior minori. quod fieri nes
quit. Quarereta ae, ni zzuedj/fd: refle Cy.
Smili rarione demonfirabimus guod nulls
dlia praterguam ad) rella, equedifter reSe
Sy, reda igiturad , ree (3 ¥ aquediflac,
(Conclufo. ) Trianguliigitur equales, ean-
dem habenzes bafin, in essdem funt «quedi-
gﬂtndhﬁ reflis,  1d qnod erat demonfirana
it

Propa-
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 Propofitio quadragefima. Theorema.

T Riangulizquales, fuper 2quali-
bus conftitutibafibus: funt in eis-
dem lineis rectis 2quediftantibus,

Explicatio dati.) Sint trianguli aCy,
yoefuper bafibus By, ye qualibus, (Ex-
plicatio quafisi.) Dico quod in essdem fint
egncdy}imil:m linessreltss, (Delineatio.)
Ducaturrefta ad , dico guod ad, equedifier

refte 3¢ : fi enim ei non equediflar , ducatur

per punium . relle e, eg_aedg'/ﬂzm refla

{n:gfr ducatur refla ée. Triangulus igitur
aby ; eSC equalis triangulo (o , quia funt
confhiruts fuper bafibus By , o egualibus,
& inessdem liners reclss equediftantibus G,
a.%ﬁd trianguls aCy, eff equalss triangu-
lodys. quare triangulus oy, etiam erit e-
gualss eriangulo (ys , maior minori ¥gnod
ferinequit. non igitur retta af zguwz £
webte Bs. Simili ratione demonfPrabimus,

K oo
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wod nulla alia praecerguam ad refla, eques
diftetrecte Be. (Conclufio.) Triangult 191
tur aquales , Juper equalibus conflituti bafr-
bus : funt in essdem linets reclis aquedifiane
#ibus. 1d quod erat demonfirandum.

Propofitio 9u¢a’mggﬁ’ma prima.

Theorema,

PAraIIeIogrammon trianguli eft
duplum , {1fuper eadem confiftat
bafi: & in eisdem fuerit zquediftanti-
bus lineis reis. -

Explicatio dati. ) Parallelogrimon 8/,
O triangulus f3y:fint [uper eadem bafi Gy,
m evsdem equediftantibus liners relss as,
By. (Explicatio quafiri,) dico quod paralles
bogrammon aﬁydi, Jot duplum trianguli Gep.
(Delineatio.y Ducarurrela ay. (Demone
Jratio.) Triangulus oGy, eff @qualss trian-
guloeCy, quia fuper eadem bafi funt By ¢

& 1w cosdem egiediftantibus liness vellis
K-35 . By
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By.as. fed parallelogrammon aGy 0, eft du-
plum trianguli aCy : quia ay diameter ip=
fum medium fecat. quare & parallelogram-
‘mon eCydstriangult «Cy duplum erit.(Con=
clufio. ) Parallelogrammon igitur trianguls
eff duplum:fi fuper eadem confiftat bafs,¢r in
evsdem fueris egquediftantibus liness refiss.
1d qued erat demonftrandum,

Propofizio quadragefima Jecunda.
Problema.

DAto triangulo, zquale ftaruere
parallelogrammon inangulore-
ilineo daro,

Explicatio dati, )  Sit triangulus datus
ef3y:¢r datus angulus rectilinens d. (Ex-
phcatio guefizi.) Datotriangulo aBy , fla-
tuendum eC Pdmﬁffogmmmon xquc:f?;
angulo qui eSE equalis dato angulo rethli-
w0 0. (Delineatio.) Diffecetur linearela

Koh3, . iy
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By mediain punclo ¢: & ducatur lineareéla
ag:arg it flatuatur ad ineam reftam cy, &
unttic eins s,dato angulo rectilineo 0: aqua-
lis angulus reclilineus e : poftea ducarur
per Pum‘f«m o, linee relle ys, ;eguedy?am I
nearella an : & per Puéz&um v, lineereéte
s aquediftans lmearellayn.Erit itag,figh=
1a (e parallelogrammon. (Demiftratio.)
Quoniam e eff wqualss ey: idcirco & trian= -
guls oS, iriangulo axy ef equalds : funt e-
nim fuper bafibus aqualibus e, sy » &rin
evsdem liness rectss By , an aquediffantibus.
Quare aley triangulus,duplus ST trianguls
aty: verum parallelogrammon elym, etiam
eff duplum trianguli aey : quia candem ha-
bent bafin €y : & 1 evsdem funt equediftan-
ab® lin-vs reflis ey, gn. Quare 1ba::f;;flc’i'og:r‘;z?;\:
mon (5, eS¢ equale triangulo aly, & ha-
bet angulsm o<l equalem angulo 3. (Con-
clufio.) Dato igizur triangulo aby , flatu-
tum eft mgu.z!eparaffefogré?mon ey in an-
gulo Gey , qui eft aqualis daro angulo rectilt-
weo d. Quod facienum erar.
f( =3 Pros
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LIBER L 127
Propofitio quadragefima tertia,

Theorema.

Mnis parallelogrammieorum qug cire

ca eandem funt dimetientem paralle=

Iogrammén {upplementa : ®qualia funtin=
ter fe, i 23

Explicatio dar.) Sit parallelogrammon

alydsdimetiens eiuns ay, & circa ay,fint pa
rallelogramma <8,(n : & qua vocantur fup-
plementafint Bx,xd. (Explicatio quefirr.)
Dico quod fupplementum Cx, fit equale fup-
pleméeo xd. (Demonfiratio.) Quoniz Gy d
parallelogrammon,diametrum habet avy:id-
circo triangulus oGy , eS¢ equalss triangulo
ady. Rurfus quoniam exa parallelogram-
mon,diametrum habet ax linea reflam : ideo
sax triangulus , eSC aqualss triangulo afx.
per eadem demonflrabitur triangulum x(y,
sriangulo xny effe equalem. Cum igitur tr1-
angulis aex rriangufo abx fie ﬁfuaf:?s ‘e
triangulus xgy, equalss triangulo xny: erit
ttag triangulus asx cum triagulo xny equa«

5 li5 tria
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lis triangulo afx , cum triangulo x(y. verk
sotus triangulus af3y , toro triangulo ady
off ;egmzh% : quarereliquum fupplementum
Bx,reliquo fupplemento %3 eft equale. (Con-
clufio.) Omnis igitur parallelogrammi eo-
r4m que circa eandem funt dimetientem pa-
mﬂeZngmmwn Jupplementa equalia fune
ner fe.1d quod erat demonftrandum.

Propofitio quadragefima quarta,
Problema,

D datam lineam rectam, dato tri-
angulo, 2quale ftatuere paralle-
logramdn , in angulo rectilineo dato,

Explicatio dati.) Stz daralinearetta ob:
datus vero triangulus y : datus angulus re-
&ilinens d. (Explicario guafiti.) .Adda-
tam lineam rectam af3 , flatuendum eft pa-
vallelogrammon equale triangulo dato y:in
angulo, qui oft equalis angiulo 3 daso, (Deli-

Hea-

|
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neatio.) Fiatt-ianguloy aquale parallelos
grammon Bt{q i anguloef3y , equali an-
gula d dato & fit hnearefla Be ¢n” Cleiaz
refle ak : arg producatur linearetaly | ad
punétum 6. per punélum etiam a ducarur al-
terieri linearsm (3, e{ equedifians lineare
Faal : denig ducatur linea rea 66, (Des
monftratio.) Quoniam in duas rellas eque-
diffantes af, e recta linea 8Cincidir: idcirco
anguli 0, 60c duobus rellss funt equales,
atg,ideo anguli €by n{i duobus rellss Junz
manores. versm linee refle a duobus angi-
b , qui fune minores duobus angulis re-
&min infinizum V/que dulte concurrune,
quare 96, Ce produtte concurrent. ( Altera
delineationss pars.) Producantur due lines
reéte (e6C, e concurrant in punélo x, & per
punétum x , alterutri linearum ¢a, {8 duca-
tur xA aquediflans : arg producantur linex
rellen3, Yo ad punla V/g At (Demon-
firationss altera pars. ) EJ} igieur figura el
parallelogramm onzetuss diameser Ox : circa
dimetientem vero parallelogramma funt ay,

ms:dida vero fupplementa 26 64, quare AC
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- Jupplementum eSE wquale €0 ﬁ:ﬁp!eme_ma.

verum 6L fupplementum , eS¢ equale trian-
guloy : erge & AC fupplementum trianguls
yeft equale. preterea quoniam angulus 5Ge
eft equales angulo alpe : ¢ an gulus nGe erid
of equalss angulo 3: 1dcirco ¢ angulus aCp
eciam ¢ft equalvs angulo d. (Conclufio.y A4
datam igitur lineam reSam a6 : dato erian-
gulo y: equale cifticurnm ef? parallelogram-
mon AC1n angulo a.G,u:;xi ot equalis angu

um.

Propofisio quadragefima quinta.
Problema,
‘DAto rectilinco , 2quale ffatuere
parallelogrammon in angulo re-
Gilineo dato,

Explicatio dati.) Sitdatum reilineuns
@6y0 : ¢ datus angulus reftilimens ¢. (Fx-
Phcatio quafiti.) Dato relilineo a5y, fla
tuendum eS¢ equale parallelogrammon i
angulo rellilineo,qui eff aqualis angulo ¢ da«
#0. (Delineatio.) Ducarur lineareds €3, o

conflie
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LIBER L 134,
con]fimxmr rriangufa d.Gc? wgtmfe gamllg.-

logrammon (8 : habens angulum 6, equa-
lem angulo <. fatuatur ettam ad lineam re-
damn6, parallelogrammon n. , equale tri-
angulo 03y, habens angulum 8y equalem
angulos. (Demonfrario.) Quoniam angu-
lus s alteruers angulo 610, 78w eSE equalis:
'dcirco & angulus nfu,angulo Oxl eff equan
lis.communss addatur angulus x4y sergo duo
mgufi éxﬂ, x89,duob. angulss x87,46u funt
equales. verum duo anguli (8, 187 duobus
reélss funt equales:quare & anguli x8y, nfu
duobus reltss funt equales.ad lineam reltam
19, & pun&tum in ea darum § in diuerfas par
tes dutta funt linee relle x9,0: arg faciunt
- angulos e Pelns equales duobus reétes ‘quare
relfaxl eft en’ Lletos refle Qu. Et quiain
lineas rectas equediftantes xp, ¢y reé?z: ques
da Gy incidit : anguliideirco alterni funt in
ter [e equales, angulus 148y , equalss angulo
0x{. Communys addarur angulus Y2 angult
igiewr By, O, angules Ox,0n) funt eqiuda-
les ,ver# wbn, Gn anguli fune equales dno-

L bus
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: vor

SCD LYON 1

|




LIBER 3%
bus reltis. quare & anguli 6%, by duobus
vellss funt equales. quarerella é’q eften’ e
Setos rete n2. Cumyero xg refta , reéte Oy

| | /;‘mgmdﬁ'f, e equedifians:izem Oy recta, re

8e pr equalss & equediftans : idcirco x{
refla,relie ua equalss & equediftans eff:e-
asg, ciiungunt reéte xp, O\ quare & A

. ‘ ;'jtmfe.r ¢ equedifiantes funt,ynde fit, quod

gura £ fit parallelogrammon. Cum ay-
setriangulus G0, fir equals parallelogram
0 0 & triangulus 06y parallelogrammo
a. torum igizur rellilineum aCyd: toto pa-
rellelogrammo x A oft equale. (Ciclufro.)
Darosgirur rehilineo aGy ), conflitutum eft
pardllelogrammon %l equale , in angulo
{1y qui eft qualss dato anguloe. Id quod

Jaciendum eras,

Propofitio quadragefima fexta.Problema.
ADara linea recia defcribere qua-

dratum.
Explicario dari.) Sitdatalinea ve@aal.

| [ 'fx_p icatio guxrﬁ:i. ) Adatalineareflaaf3,
y

2 deferi-
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LIBER, L 139,
deferibendum eft quadyasum. (Delineatio.)

' Ducatur ex puntto alinee reéte o, ad an-

los reftos retlalinea ay : & frat reéte o3
equalts reéta ad: per punctum etiam d,linee
refle o6 ducatur equediftans linearella de:
denig per puntum (3 linee relle 0, ducatur
equediftans lineareéta Gs. (Demonfirario.)
Figura 1gitur aGd'e.eff parallelogrammon:¢
abeft equals d%, arg, ad refle Be: fed ¢ af3
etiam oft equals refle ad.quatuorigitur re-
e al, ad, de, Ce funt imzyﬁ equales , atg,
deirco parallelogrammon adeC eft equilare-
rmm. ( Secunai explicatio quafini. ) Dico
quod parallelogrammon adC etia fit relan-
gulum. (Demonfratio.) Cum in duas rectas
:gnuediﬂame: al, derefla fucdam ad inci

2, angul Cad, ade duobus restss funt e-
quales.verum angulus Cud, eft rectus,ideir-
& angulus ads etiam eft reStus, parallelo-
grammayero angulos oppofitos,cs latera op-
pofita habér equalia : quare vrerg, anguloric

3 oppo-
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LIBER, L 141,
oppofirorum 36,660 eff reclus : ideog, adeC
Paralle!ogmmmon,g/? reé?angulum,jéd & -

wilaterum effe fuir demonftrarum. (Conclu-
Jio.) Quare abed figura,eft quadratit: & eS¢
deferiprum alineavella dazaef3. i1d quod ¢-
rat faciendum.

Propofitio quadragefima feprima.
heorema.

INtrfangulis reGagulis,, quadratum
lateris angulum rectum fubtenden-
tis, eft 2quale quadratis laterum, re-

¢Gum angulum continentium,
Explicatio dati.) Sit triangulus refangu-
lus oGy, habens angulum ey retum.(Ex-
plicatio quafiti.) dico quod quadrarum late-
105 8. fit aquale quadrates lazerum Ge,ty.
(Delinearro.) Defcribatur alinea By , qua-
dratum [3d'sy: ¢ alinea 3 yfmdmmm B3.
Praterea & linea ay quadrasum 38, Du-
catur etiam per punfium o , alteruers b -
nearum 30 , ye @quediftans reffa linea a.
denig, ducantur due linea refta ad,(y.(De-
B mon~
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monflrazio.) Quoniam ‘veerg angulorii Cay,
Can eff veltus : rdcirco ad rellam quandam
Ca,¢r ad pun&lum quod in ea éft a,duz relle
ay, ) in dinerfas partes dulle , faciunt an-
losvicinos inter [e equales:quare rea ya
fﬁ in Lbecics relle an. per eadem ifta de-
mory}méimr 3 fmm' reflaal, eft en’ Lbetog
reéte ab. quontam verd angulus o Cy,equan
lis eft angulo écaf,fuia veerq, eft refus.com-
muns; addatur angulws aCy: totus igitur an
gulus 8Cer,zoto angulo {By eft equalss, cum
werd duo lazera 06, 8a,duobus lazeribus 67,
By fint equalia , alterum alter : & angulus
e, angulo 6@;;/ aegualr?s. bafis :;giturad'[’,
bafi gy eft ;egudff&, & triangulus 63 trian~
gulo (S aqualss : verum trianguli 4o pa-
tallelogrammon BA eft duplum,quia habene
eandem bafin G0, ¢ funt in essdem liness re-
&5 equedsflantibus €3, ar. Irem trianguli
ZBy,dup[um,:y? guadmrum %G, quia habene
eandem bafin G, & funt in evsdem linets re-
Wis efuedﬂan:iéw @G > ny. Qua vero e-
L 5 qualis

i
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LIBER I 4.5

ualiii funt dupla , illainter fe funt equalia,
udeog, parallelogrammon GA, :’guale eft qua-
dratonG. Simili ratione quando ax, By rele
coniunguntur:demonfirabitur quod paralle-
logrammon yA it equale quadrato by . to-
sum igitur quadratum B¢y , duobus qua-
draris 3 , Oy eft equale. fed Bdey quadra-
tum, eft dzferiptum a latere Cy, ¢ quadrasa
96,8 fine eferipta a lateribus B, ay.
Quadratum igitur laterss Cy,eff equale qua
dratss lazerum Ca,ey.  (Conclufro.) Intris
angults igitur relangulis quadratum late-
115 rectum angulum ﬁ;ércnjmtés, eff equa~
le quadrats laterum relum angulum conti=
nentium. quod erat demonftrandum.

Propofitio quadragefima ofaua.
fﬁeorema.

SI quadratum vnius lateris trianguli-

tuerit equale quadratis reliquorum

duorum laterum : erit angulus quem

reliqua illa duo triangulilatera conti-
nent,rectus,

Expli
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LIBER 1. 4%

Explicatio dati.) Sit quadratum lateris
By s triangali o3y aquale quadratss laterit
Cas,y. (Explicatio quafiti.) Dico guod an-
gulns Cevy fir rectus. (Delineatio.) Ducasur
apuntto o, linea recte a , ad angulos retlos
Ineareta ad: e frar linea ay equals retla
linea ad:denig, ducarur linea reta B.(De-
monftratio.) Quoniam reita daeft equalis
relle ay ridcirco & quadrarum a refla da
deferiprum, erit equale, quadrato dreta ay
deferipto. Commuge addarnr quadratumre-
e ab. quare quadrataretarii da., of3 fune
equalia guadrarss refle Ca,acy. verum qtua~

raris reEarum da,af3 equale eft quadra-
tumreltz 03, quia angulus dal ef reftus.
fuaa'mtp} verorellarum a6, ey equale pro-
pomitur effe quadratiirelta 36. Quare qua-
dratum reﬂi IR , equale eft quadrato rele

By.ynde eriam latws 6 lateri Cy efbequan
le. Quoniam vero latus ad, eft equale lZmi
ab, commune vero latus ay : duo latera da,
oG, duobus lateribus Be,cy funt wqualia,cr

bafis
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LIBER L  149.
bafis 8. eft equalss bafi By : idcirco ¢ ane
gulus 0af3, angulo Bay eft aqualss. Verum

| angulus daf3 eSEredtus, quare & angulus
Cay exiam eric reétus. (Conclufio.) Sigicur
rarum ynius larerss trianguli fuerit a-
fuk quadrarss reliquorum duorum lateris
erit angulus guem religua duo trianguls
latera continent reftus. Id quod

erar demonflrandum.

FINIS.




SRR
Scholiainhocprimum
Euclidis elementum,autore |

Cunrado Dafypodio. .

Defcientijs Mathematicis,

Athematicas [cientias fic dictasvoe
N Llunt,quod cum alias artes etiam alfy
praceproreinzelligere,cs addifcere pofiimus;
bas tamen non nift inflicuti, &' edocts, imoin
allos exercitai percipere queamus : vt adife
cendo difcipline ,‘.% palied IFgiuay pade
paling) dicantur. Pythagorici autem ma
thematice nomen , duabus tantum feientijs
Arithmetice, & Geometrie impofuerunt:
quoniam in has porifSimunm vo I cmpbovian,
& ipfa patyos cerni poseft. poftea tamen
nonnulls latis fumpto vocabulo,alias [ciens
zias hifcecognatas appellarunt mathematie
cas y Aftronomiam, Muficam, ¢ que huiss
funt generss. Flinc fit, vt mathematica defe
miatur [cientia contemplatione habens reti,
non santum abffraltarum , vt func uumen, |

& fige
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SCHOLIA. 54
o figure: fed & [enfibus ipfis fabiearnm,

yipote celierra, flellarum, fonorum, tono-
vum, € quzcung, i funt fimilia.

- Hancvero yninerfalem mavhefin in du
as porifSimum partes dinidunt : altera enim
Yerfarur civca resmete ¢ ratione perceptas,
que E?mm NOMINANTUT Tab vorjot, ¢ 2g
yoy o altera vero Twy aid3lay, rerum fene
fufubieStarum habet perceptionem:illa Geo-
metriam, & Arithmeticam coplectitnr : hae
Yeroin fex eSE dinifa [cientias , Geodafram,
& Opricam , qua ex Geomerria nafcuntur:
Logifticam & Canonicam prognatas ex Ao
vithmetica:denig Mechanicam,cr Aftrono-
miam , quas ad veramg referri traduns ESC
@ alia mathematice dusifio in quaruor pars _
ves tanium falla. quoniam pafyor habot
perceptionem quantitatss citinue,vel quan-
tizatss difcrete. Geometriaenim , & Aftres
nomiafibi habent fubiellas ipfas magnitnde<
nes:Geometria guidem eam, gue ef fine mo-

w:Affronomia eam, gue mosetur. fic ecian
M mul-




, €ipiz abynitate, & in infinstis

152, SCHOLIA.
multitudinis & numerori fie coremplatioip
Arithmetica,ic Mufica : illa ensm numeros
per Je confiderat , eorumd, proprietates inses
ﬂzgat:bsec Yera numeros traltar relatn.r,guog
etiam harmonicos appellant. Trag yners |
Jalvs quedam mathematica cognitio & dos
rina eft flatuenda, fub fe compleliens reli
quas difciplinas omnes, fuag, principia gy
ainerfales propofiriones omnibus communi-
cans, non quarenus numers, aut figuris, vel
denig, motibus illainfunt : fed quatenus eork
yninerfalss eff natura, & talts , que fingulas
ribus illss difeciplings areribu foreﬂ. Suntane
zem eiusmodi principia TOTEQYS % 70 ol
gov,finitum, ¢ infinttum : quia numerus e
ol crefcit s
Vero qui fumitur, finitus fempiieft:fic etiam
magnitudines in infinicum v/ Qe diuids pof-
June:cum tamen ea , que disaduntur , fintfis
nita , & terminata. Propoficiones veroma
thematice communes funt ifle, in quibuscie
remflamur Aéyoug , avaroyics, ounBeadsy

- J\mgé— '
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SCHOLIA. 053
Nusgéots, wiasooPas, vaRayds , T imr,
w0 aniowy,id eft rationes,proportiones, compo
Jiones , dinsfiones , conuerfiones , alternas
permutationes, ezuale_, & mc’guale. deinde
016G, g TLisipfad, uebod G- pre-
1164 SJAOIOTYS, KDYy ANOMDIGTHS, Jimihitudo, ¢
Jiﬁ?miﬁmda rerum in figuris , numerss , &
motibius yniuer(aliter confiderantur.hec in-
quam omnia, & s fimilia ynagqueg, difci-
PI:'M ad fuam accomodat rem [ubre&am,
ead, ei ineffe proprijs confirmar rationibus.
Preterea Mathematicarum difciplinarum
faftigium & vertex Zuaﬁ eft ipfadavderxls-
s quia per ipfam he [cientie perficiuntur,
dum definitionibus,diuifionibus, demonfira-
tiomibus, & quicquid hari reri eff, veunsur,
DeGeometria, & eius elementis.

Proclies Geometriam fic definit : yaoops-
tgi& t51 prasing pepelioy, % ?yi\rm, xe4
WY ) TETOIG WEQATWY : €71 O XY T Ade
Yoy 700y & abrors, € mafay Tay w% abr,
%) T wy iy Sécewy, g xwviorwy. Geo-

M 2 o+ mee




TR SCHOLIA.
metriaeft [cientia, Vel cogniiio magnitadie
oM , & figurarum , arg, eriam terminorumy
’m'ﬁm ille clauduntur : quceq, proportionss, l
@ rationes , atq etiam pafSiones his acciden.
zes demonfra : pofitionum denig, & moruiy
Yarietates explicar. Hlec [cientia duplex eff
alteranominatur Ssweia vy Jrawedwas
tera grpewpsagio. Planorum conremplaty
zanguam Jimplicior precedit , ﬁgui em ey
Juperficierum contemplatione najcicur core
porum & - folidorum cognitio. in Verag, vero
eria (ficuti in omnibus [cientifs ) confiderans
zur. Primum 1o aoxeyuoy yevCoresipe
Jade qua doétrina ¢S inflituta : alegrumy
walf alvo \aragxov , 1d quodrei ¥ feine
e}, & vawaby, rerum affeliones: tertium
abiipdle, € aivipale., propofitiones, pe
quas rebus fubiellis :'rzeﬂf aliguid demon
Serazur. slla iraque in Geomerria confides
randaveniunt : nam vt ex definizione Geos
merrie licet videre : fubieCta funt erianguliy
guaa’mrd,circuliﬁbcra, C}J[indri,(g-'rrfm |
malim '
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SCHOLIA. 155
matim dicam, ﬁgur._z plane, corpora folida,

| denig omnes magnitudines immobiles , &
barum termini. que verd his per [e infunt,
J)m.ff':m!s , vgaads , aad , mepgfBoras , v-
mfozﬁ,zhha\b;g,irgmg,@ enaoms,id eﬂ,
dinifiones,conflitutiones,contaltus, applica-
tiones, exceffus, defectus, equalitas, & ine=
gmlim:mm alijs quibusdam huiws generss.
Axiomata, & pe:étiam:,guiém fingulares
bus fubieStis demonfirancur ineffe : funt hu-
iufmodi,que eidem funt aqualia,illancer fe
Jint equalia : izem & puntto ad punétum du-
cere lineam reftam. Facvero cum late pa-
teant ;& ipfarum verum fubicllarum , arg,
propofidonum geometricarum magna , va=
riag fit copia : neceffe eft , ve deleGus habea=
tur, & in tradendo, arg, docendo incipiamus

& fmplicioribus, ac principalioribus:ex qui=
bus sanguam noriffimss extruamus demons

ationes rerum in geometria abftrufarum. o

. quas quidem fimphciores propofiriones gui
| xéa, carumé, dorinam quiyesdow Grea
M 3 nowii-




56, SCHOLIA.

nominant. funt enim goiyéic , feu elements

Geomerrie , propofitiones fimplicifime , i

quas compofite refoluuntur,¢s & quibus ta

quam principys omnes Geomerrice demone
Jlrationes egre[Js funt: tales flint he propafi
tiones Euchdss, quibus Archimedes, Apoll
nius, & cateri geometra tanguam principiy,
& notifSimes elementss veuntur ; ita tamen
hec prima,es fimplicifsima Geomerria pria
cipia ab Euclide confcripta fiint, vt nemo Ja-
£25 pofSit hominis & ingentum, o indufbriam
mirari. que enim ab antiquis fuerunt inuens
ta, in optimum redegit ordinem: deleSume.
t1am in tanta copia , & Varietate propofitioe
num habuir talem , vt non omnia que dia
poterant, affumeret:fed ea tantum , qua'ele
mentart inflizution conueniebant. rZza’udu-
mnes modos , ommiag genera [[yllogi/morum
adhibuir, quecung, abipfis apoddcticss rec
piuntur. Praterea vitur diuifionibus inite

ueniendys verum [beciehus , izem defnitionis |

bues o fubflancials verum fubietarum exphe '
Catige
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SCHOLIA. 157,

eutione. adhac demonfiratione inys, que Pl
principijs fiunt ad quafita. denig, refolurione
cum a fmﬁn% ad 1pfa principia iz redizus,
Taceo de varifs , quibus vticur conuertendt
modis,continggarione, s difpoficione fingula-
riipforum elementorum:ve ynum abfqalre-
royideatur effe non poffe. Que cumita fint,
merito omnes fludiolt philofophia, & bonaric
artium, fibi hec Euclidis elemeta familiaria
reddere debebant, vt ad altiores capefcenda

jbim:ia: frerent  paratiores.
DePropofitionibus Geometriae.

Solent Geomerra duo precipua propofi-
tionum genera habere : ynum eft T 2@y
principrorum : alterum Ty 15 o apxas
aeslacewy: id eff propofirionum,que princi=
piafequuntur, principia ipfa quia per e ma=
nifefla, & fimplicia funt nulla adbibita de.
monflratione primo exphicantur loco: fubje<
quuntur propofitiones demonfirat one indi-

' gentes, & ex ipfis demanantes pr 1ncth(s: €@
| wifibicorda eenzarur , verum permifceantur
M 4 omitd




w58  SCHOLIA,

omnia, tum & ipfa cognitio perturbatur g

ue naturafun diftinéla,coniunguntur, Il
?ud ipfum faciz Euclides, & TinCipLorii fan
&a enumeratione, abfgvila emontrations
eranfir ad propofitiones dem@firabiles, di.
uidiz vero ipfa in zrobinds aivipaly., xg
sy xowas twvoing Eff autem zie
Jeais » cum aliquss rei propofira cognitionem
nondum habet, que per [¢ fidem rei Jactat,

verum concedit affumenti illudverum off,

eifmods funt ipfe definitiones EuclidiPo.

fiularum veroin genere off, cum neq, cogniti
guideft neq ab audionte conce/fum , tamen
' peticur ab aliens, vz affumi concedasur, Sficue
21 cum peto mibi conceds ommes angulos ree
{os aquales iner ¢ offe. Axioma,vel pro-
wunciatum eS¢ quando quid cognizum eSt,
& tam manifeftum,ve per fefe frdem habsas
Vi guie eidem funt aqualia , illa iner fe fiunt
wqualia: totum mains ef? fua parte. Geome-
¢re tamen hypothefess Yocant etiam Gogs des
Joitianes vevum (ubioSarum : vt /s definiam

SCD LYON 1




SCHOLIA, 159,

lineam,angulos, figuras, & fmilia:quo fciae
sur , quibus de rebus fermo fra inflizutns. de
inde dirgpar , feu poftulatum non fic fumune
e Philofoph: fed poftulatum vocant propo-
fiionem immediatam,in qua lpetfmr aliquid

f:wd  fatlu eST facils , & nullaindiget varia
ant prolixa delineatione, vt fi dicam, 4 pune
&o ad punSum ducatur linearelta. Commu-
nis deniq, fententia Geomerrss dicitur propo=
Jitioimmediata, que per fe manifefta, ¢ co-
gnitu perfacilss eft, fine vlla demonflratione
recepa : ¢ communt OmMMLLM Confenfu cone
ceffa. Irag,triaifta propofitionum genera e
€0 contentunt , guéd FINCIPIOT UM NALUTAM
habeant , ac per fe jzt manifefta. differune
erd, quod hypothefis fit rerum fubieGarum
explicatio : poftulatiiproponit aliquid, quod
faitu fiz facile : axiomawes per fo manifefie
 Jrrcognitio. Quidam vero pecitiones dicune
tantum ad Geometriam [pelare:axiomave
road omnes difciplinas. Aly dinidunt hoe
wodo ipfas communas fententias, Ve quasda
5 Geomce

il
I
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160, SCHOLIA.

Geometrie , nonnullas Arithmetice propria
aseffe dicant:alias denig, communes.atg hee
Sz pauces di&la de principis. Pr}poﬁriom
Yero,qua Prim?bia ﬁguumur, & demonfira
71 poffunt acdebent:aliz funt weoBrypale,
alia Sewerpale. Problemata dicuntur pros

|

paﬁnog&r,iﬂ quibus aliguad nobis ad agends |

proponitur : vt quando frgurarum ortus &
confhitutiones, feliones, fubtrafliones , addie
ziones, & fimilia proponuntur. Theoremata
auzem funt , in quibus ad coritemplandum
quiddam proporitur , vt [t ea , que rebus per
Jeinfunt, aut accidunt,confideramus. cumfs
modidicuntur effe va xal avazragym
sy oopfBeCrxome , Vel etiam cuprldualay
aut demig, va wady, Differunt itaginterfe,
jéd non alirer guam petitio,¢s axioma. Eus
clides werog, generagvtitur. nam interdum
gantum bafet problemata , vt in quareo lis
bro,interdivero folum theoremata, ficutiin
uinto:nonnunquam denig, theoremata proa
lemaribus commifcet, ve in reliquis facitlis

bror. De
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De¢primo Libro.
Propofuit fibi Euelides in hoc primo eles
mento principia figurarum rellilmeari traa
dere: mam trian gﬁlm' & Pamflefogmmmos

funs in fguris rettiliness omnium prime , &
fimphicifeime. Diuifis vero librum in pares

m::irizpréma , poft explicationem principios
rum , docet fmmodo triangulus fot conftitua
endus,que fint eius proprietates, cim quoad
angulos , tum eziam latera: praterea eosdem
comparat ifiter fe5 & vnumquody, accidens
per feconfiderat :in altera ds liness Eezuedi-
ﬂmtibm , & parallelogrammas doltrinam
inflituir,demonfirans qua evs per feinfint,cp
quomodo ipfafrant parallelogramma. in po-
firema,parallelogramma & triangulosinter
Jeconfert , primum feorfim , deinde coniun
dim. Atg, hec brewirey fins difta , & expli
catade yniuer/ali illarerum mathemaricas
rum & Geometria cognitione: nne fubiun-
gemus perbreuss locorum difficiliorum ex-
pofisiones,er fi quid  forfan occurret,quod la~
tiuk fic explicandum , & ad yninerfam Gees

Wel
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162.. SCHOLIA. ‘
metriam [pellare videbicur , id fufius expos |
memus. curusmody eftille locus a%i & mpirs l
pal@iusdmens ameywyns, & de i3, qua
bss fimilia.

Zoueeion.) Al fic defimiune: mpuéiov 65t o
vag Sty Exow, punSlum eft vuizas que pos

[reionem habec.folum pun&um in Geomerria
didi non poreft : ficur in Arithmeticavnis
tas non 'af:ini: disifionem. funt enim ynis
ws,eissdemy nature:quum duarum [cientiss
rum omniil primay,cy fimplicifSima fine prine
24 i differunt tamen in co, quod punttum
1.¢y pons pofSic : vnitas vero punélo fim
plicior exiftens non ponatur:cum ab omns ine
serual.o,omnig materia,acloco fit abftratia,
Viitur autem definitione negatina,quoniam
megationes maximé conueniunt principifs.
Tegupen.) Principium omnium magnie
sudinum folanegatione definiuir:lineam ves
v6 nunc deferibic affirmands , ¢r negando,
iaaffirmatione éxcedit naruram punthiy
& minus eft fimplex: punto, cum fir ongiste
o diuifionem admistensencgasione vero ey |
prinda
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SCHOLIA. 162
incipium refpeltu fuperficier, & corporss,
’ﬁ:’:ncﬁim rrn%':ﬂﬁnﬁom::longimdh?;ysa
attribuitur linee , longitudings & laticudie
i fimul,qua ad fuperficiem refersur : denig,
longieudin®s & laviendings , arg, profundita-
115 coniunlim in corpore. cum stagq, in defi-
pitione ponit cshatis latitudine carenss
na cum laritndine adimit quog profundie
tatem , atg, eam ob casufam non addidst xgd
aCales,cum fuperfluum effer. Al fic defini-
unt Zlineam : }g}a;ppi e5% piais T oquéiy , id
eff, linea it ex fluscu punéts : nonnulli spope
,‘ﬂ}u} ﬁ;{;@» o) ‘{r"-’alaz;u%v nom;z}:m.
magnitudinem yno contentam interuallo,
Enclidss tamen definirio perfeltior eft.effens
tiam & fubftantiam line explicans, Poffu
mus autem lineam hoe modo cognofeere , ff
lngiendines parietum , auc itinerum JParia
~dimetiamur, quia tum neg, latitudinens , ne-
ue crafSitiem fubiungimus,fod ynicam con-
desamus diffantiam , ficuti cwm merimur
Prasa, s campos,videwnus ipfam tantun fo-
perf

o
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4  SCHOLTA.
perﬁmm,zd eft, lang;mdmem & Zomtmf inem

gantum eins loci, vel agri. Cium vero puseos,
ziveft folidum, quia omnes d jfamlx,ommq‘
anterualla ih contunguneur : dicimus enim
langzmdmn,lanmdmu profunditatis ipfus
putei, tantum el tantum effe [pasium , mes
bius tamen cognofcemus lineam , quando obe
fermmm quomodo lucidum ab obfcuro, illus
minatum ab obumbrato diftinguatur.
Evféia.) DuefimplicifSime, ac precipue
linearum [pecies ﬁmt, refla & circularis: ree
ligua omnes ﬁmz mixte: & velin fu uperficies
bus planss , vel in corporibus Jolidss confides
yantur. Plato lmem reéi‘a,m dsﬁmt fre: n |
930&%&#}-&»} EG‘E,'!G To&y.sm 7045 a.xea;gc)?n-
we9odéi : cuins media obumbrant exrrema:
guad licet viderein Eclipft Solss fmma’a "
ynalinearella ]um‘ Sol, Luna,cs oculusnoe
fter, Lunamedia inter nos & Solem exiffens
te.Arcl)zmede.f dcﬁmt lme:zm reffam f e ﬁ-
féia ggu,u,mf e i)\a.zsg*/; T@Y TA ATATE

exla ixsaiy seapuir, eST breuifiima et
rHm
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vum linearum, que eosdem habent terminos,
arg hac definitio explicar Euclideam, ¢ vie
aifimlla declarat hanc.

EmPaveia.) Poft punfum & lineam fee

,uimr Juperficies, que duﬂéd interuallo di
flat longizudine , & laticudine : carer vers
erafirudine:atq, eam ob caufam addidie pare
ticulam psyoy.

EmPavicy Jx.) ficut corpus folidum clew
ditur, & terminatur fuperficie, fic ¢ 64;:{)?-
cies limea fimeur, ¢ linea puntlo, quo
¢ omnium magnicudinic communos, & fim
pliciﬁ’zmm,at% externus terminus.

Emimed G I Pavdan ) Omnis fuperfia
ciesvel eff plana, el circularss, ¢ [pharica.
Ynam 1gizur geometra delegir, eamdq, definit,
nempe planam. poffunt e1 eriam congruere
defimitiones linee recte fupra pofite : 1n hae
autem plana fuperficie nos zanquam in alt-
quofubiecto contemplamur figuras , & figu-
rarum affetiones. nam in plana Juperficie
805 ducimus lineas reGas,circulares, ¢ figus

ra¥

faia’é'
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yas omnss generss : item linearum, circulori,
& frgurarum felTiones,contatlus,applicatio.
nes angulorum , conflitutiones , & quicquid
barum eft rerum: fed planam ﬁtpnﬁgm id-
circoelegir, fuom'z 1 alifs fuperficiebusifta
omnia non Paﬂfmr ita intelligt aue deferia
li,gumadmodum in plana. Vocaritaghic
planum iff > quod nobus ante a_cu!q{ eS¢ Pq/.i-
tum , & 11 quo mente atg CogiLatIone omnia
defcribimus, ¢ delineamus,atg, firmos ratios
#ibus confirmamus.

Exined @ ywvia.) Genus definitionsseft
xMioig,inclinatio : locus autemin quo defen-
bitur angulus, eS¢ 70 IFITEd 0y, planum p-

um:ortus vero eins ST , quod ad minimum
duzdebét effe linew reéte: ficuri in folido an-

lo Linea tres : deinde ille due linearefle
deéenr_/&f& mucuo tangere,neg, Sfire effeindi
yelto.illud enim eft ¢z Lbecics, quando due
linee refle ita collocate funt , vt protratii
ifis liness reltss , & concurrentibus yna ex
dnabus fras linea reila. :

g
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oG 0%.) Enumerat fpecies fubflantiales
anguli reéhilines . defimizionibus acnti ¢r 0b-
suft anguls eft addendum genws,quod fcilicer
yeerq, i retilinens, alter maior relo, alter
vero refto minor, Verum non abfolute illud
ot fumendum, quod omnis angulus recto mi-
nor it acutus, quia funt angulinonnully etic
nonrectilines, e tamen non acuss : ficut neg,
lud fimplicuzer fumitur , quod obtufus fiz
veflo mazor , ¢ 1dcirco omnes reflo angulo
maiores funt obtufs, quoniam funt tmguf Tem
domaiores,qus non fant obruf.
Erabéson. ) Retlam fuper rela confliruis
indefinszione anguli rels , non autem in an-
hobeufs aur acuri deferiptione: quia angu
f:f reétus eft angulorum non reSforum men-
Jura: ficuts equalicas eft regula & norma in-
equaticatis.
aqAaus.) Poffunt enim equales effe.fed
Finter fé wquales frnt,neceffe eft e fine recti.
EQelnc. ) Indicar caufam reflitudins,
quia i anguls contiguiinter fe funt aquales,
e N refns




168, SCHOLIA.

velus eritveerd, illorum equalium anguloe
rum:nam flansilla reftain neutrum inclina

artem , & idcirco caufa eft non equalicatis
tarum,fed & reSirudinss. Trad:tur verobic

“de angulss, qui funt mvno eod:mg; plano,fis

cuti & per endicularss non quelivet hic des
[fimitur, fed illa tantum, qua invno, codmi'
efE plano.

KixA@v.) Prima fimpliciffima,atq pets
fectifSima figura plana eff circulus,ve in cora
poribus fohdss [phera.

Sxnua.) quia vno comprehenditur ters
mino. oD ev@v.) unt enim infinitain cire
culo punéla, guorum OMBIHIM VILI EANLUM
centrinomen ¢ naturamretinet. Ev)os.)ad
differentiam eius punili , quod extra circus
Lum fumitur, ¢ polus dicicur: ommia enimin
yno funt plano. idcirco etiam flatim definia
zionem illins punthi fubiungit, ve [ciamuan
polum Jed centrum inzellig.

Diapste@~.) Circulo proprie conuenits
sam oFey vel axes efb ipfins [pherie, Do

w@
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W@ Vero figurarum quadrilatesarum,
npixvrAior. ) Semicirculum inguie cir

euli diametro & circumferentia comprehens

di propeer Tuipdla fegmenta circulorum,
quorum alzerum peilwy mains , alrerum ¢«
Aailoy minus dicitur,

Eviigeapue.) a figura que vno termine
edeam quz dizobus comprehendizur, eff pro-
greﬂfu:mn: ad alias pergie ;xﬂl_:mm’a.r:idg
wsta ordizem numerorit, binarium , ¢ rer-
nariunt, ¢ ita deinceps, quamuss vitra Gtéit=
drilateras figuras,que in elemensis locum b
bent :zo?Zprogr‘er!?mr@efia[i:er."verum fub
vrovocabulo comprebendit : & eas nominar

rameAiaALpa,multi lateras frouras.Om-

aus igitur figura rectilinea , el eft trilatema:
Vel guadrilatera, vel gradatim mulilatera:
: ﬁj non é concra omnss trilatera, guadrila-
tera, aut multilatera oS reilinea.
Termndipws. Triangulorum duplex eft
diwifioyna per Je manifefta, ¢ cognita fum-
praab ipjis lazeribus : alrera que eam fubfea
N ;

2 fﬂi-
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170 SCHOLTA,

guirur eff propriaabipfis angults falfa,
’I"wga.mdjem.) Pracipua diuifio que

drilaterarum figurarum hac eft : ahe dicun, |

sur parallelogramma,alie ni parallelogram.
ma:que vero parallelogramma dicuntur :a
hereitangula, & eeym'&zzem_/imr,'w TEr0de
ywvoy 7u¢dmmm : alievero horum neutrh
habent , vt vo popCoddes , Rhombi [peciem
babens. nonnulla vero fun: guwf.—:m reltane
gula, fednon equilatera , vt 70 é'rreamx\s;,
parallelogrammon altera parte longius : doe
nig, funt Paral[e[ogmmma > gl eyuifdrm

l

quadem, fed non reltangula funt , vt eff pojpe
B©@-,Rbombus. Figure vero quadrilatere,

g non  funt parallelogramma,aut duo tans |

sum habent parallela latera, & funt veamt-
Qs rrapezia: aut nulla provfus parallelalse
tera, ¢ nominantur wam{a «dn, [pecien
trapezif habentia. Verum Euclides hancdi
siftonem facere non potuit , cum de pa-alle
15 lineds aut frgurss hifce liness contentss nul-

b fit fata mentiozidcirco frmpliciorem illan
Jfasit ‘
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} facit dizafronem mrpamAdlgwrs

|

Rad waow ogbad.) Quidam iuxta Peripa-
seticos volunt hanc propofizionem effe awmy-
paspetitionem : alif vero & melius aZiwpa
Fonumiamm. Cum nunc paucts abfolueri-
mus principia : veftant propofitiones demon-

abiles. omnis enim [cientiavel'verfatur tn
principiorum explicatione,quas fine vila de-
monflratione adhibizarecipit : velin dobtri-
14 propofitionum earum, que ex ipfis dema-
nant principifs : & per €4 demonfirantur:
quare & nos tllas aggrediamur.

Departibusproblematis,atcg
Theorematis.

Propofiriones que demonflrationem 2d-
mittunt, fupra duplices conflieuimus effe:vel
enim funt aes Gaéw@yprabkmam:in ui-
busea, que quodammodo nondum exijgum
comparare , & conftituere Proponirur s yel
Sewgnpals. , iheoremata, in quibus id quod
tam conflizuzum eff, ¢ 1n verumnatura exi-
Ji#,cognofcere,c perfpicere  fatuimus, Geo-

N3 metria
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metria enim, vt & alie [ciontia, habet ommay
quatuor quafliones : an fit,quid fitsquale fi,
& quare fit : de quibus quidem ommnibus fera
monem inflirust 1pfa Geomerria, ve apud By
chidem videbimus, Omnever problemay.
mneg, theorema , quod fuss perfeum, ey abe
Jolutum eft partibus, hac in fe haber : medm.
mr,?xﬂemv,’aﬁayo'y}y,xm@amf}&c},é.z:r‘a’@e:.
S ptogcua, id ef2, propofiionem,
1 gtia eSE dedopuivoy datum, ¢ 5t
quafitum: deinde explicationem dazi : artin
explicationem ﬁtﬁ{f : quarto delineationt:
quinto demoyyz‘zrfomm *fexto & profhrema
conclufionem totius. Nam in propofitione
guid de re fubieGa , vel 1pfo dato gueraur,
propomitur, perfella enim propofitio , & da
tum, & quafitum habet , quamuss nonnulle
Jint,que altero careant: poftea exdems ipfum
datum per fefe cofiderat,cr ipfo quefito gudﬁ
preparar & flruit viam, Frogpayuac feorfim
proponit quid de fubieo quaratur.Deliness
§10 vero folet ea addere, que ad inuefligatios
new
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nem quafiti pertinent : ipfa autem demens
ftratio adhibitss certis atq, frrmus, prinsg, con
«efivs & affirmatss ravionibus id de /&Zée&o
dici,quod roponitur,confirmat. tandem fa-
da zp/} emonftratione , conclufio vedit ad
ipfam propofizionem, eam 7 confirmatam, &
demonftratam 1am effe fol%;git:lblet Yero in-
serdum duplex: effe ,"vna fpecialis in ipfa de-
linestione , & demonfiratione falla : altera
generalis,que totam confirmationem propo-
Jitionss dasee colligie yniuerfalicer.

Ex his wniufcurufq problemases,aut theo-
wrematis partib. maximé neceffarie funtifte
sres : Propofitio, demonftratto , & conclufio:
relique interdum adbibentur , e idve plu-
rimum,interdii non adhibentur,ve in Hrith-
meticss fie, o in decimo E uclidss libro.

Tgog 7‘3'1' dobeiad.) Suntquadam in Geo-
metria, que nobis folent in medio demonflra-
rionss curfu occurrere : qualys etiam in hac
propofitione eft Hwas, cafus. dicitur autem
cafus nikil aliud ¢ffe , quam delincationss

% tranfhoe
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eranfpofitio, que fiz propter dinerfas pofitio.
nes. ab hoc cafu quadam propofitienes dicun
rur Gracss dnflo(g. wesCrnpualy, problema.
ta que caret cafu,quando yna tantum ¢/t po-
ferro, ¢ delineatio, Jfrquidem cafus refprciunt
1pfam delineationem : guedam ver nomi.
nantur mAvAw G, problemata multos cafus
habentiain quibus alizer arq aliter freri pof-

Junz delineationes, Foc 12ag, fecundum pro.
blema multos haber cafus,varias etiam dels.
neationes. nam cum punétum detur pofirce.
ne,illafieri poteft varijs modys: vel enim po-
nitur extra datam lineam retam, vel in 1hfa
linea sella,cy fiin ipfa,aut eriz altersi extres
MOTUm,aut inter ipfa extrema: o Ji extraie
plam , aut a lazere , ita vt vella protrattas
punétoad datam lineam ream, angulum fa
ciat y aut e direto.  Euclides [ump}rt cafum
difficiliorem , & punctum exera hineam re-

&lam datam a latore erys poni.
Boleian Lleie.) Omne darum vel dasur
85’59’.1(7555501«, wel Aoy w,ratione,vel pceyiﬂj',
magns-
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-magnitndine, vel éde, fhecie. pofitione tan-
sum datur 1pfum punttum, hineavero, ¢ re-
ligua Geomerria fubielta ommib® modss. hoc
zamen in loco linea refta datur &d4 fpecie,
e enim inearellacey S pofitione.
- Avo doesaaon.) In hac propofitione linee
dantur magnitudine ;f;/fz delineatio multos
babet cafus, nam aut dyftat igter fo , vt apud
Euclidem; aut invne punélo comunguntur,
aut fefe mutuo fecant : aut altera alteramin
extremo alverius puntlo tantum fecat:¢o vel
maior minorem, el minor matorem, & qut-
cung, ewufmodi freri poffunt cafus. verunta-
menad omnes huiwfmodi eafus Euclidss de-
monffratio fe accommodat.
Eav 0Vo veiywve.) Prins docuit trianguk
conflitutionem, fuzim eaexplicaret , que per
V' fetriangulis accidunt: praterea duabus pre-
pofitiontbus oftedst viam & methodum, qua
| Imee refe facienda fit alia recta equalss,
dltera quidem now exiffentem facit per 7is
- maw,conflisntionem,cr Seaw pofitionem -
’ N ;5 qua-

E ':
i
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fmlem. alteravero per &CPOLE?EGW, ablatie
ne, ia’g; fecieve lateralaterth® poffer equalia
proponere. dantur in hac propofitione dug,
wqualitas laterum duorum , & angulus an.
gulo cgml&i’:idé datum ratione dari dicitur:
queruntur tria, bafis bafs, eriangulues trian.
gulo ¢fﬂdi¢ : veligui denique anguls reliqug
angulis equales.

Excmpa exdlspa.) quia alias Theorems
Verum non effet, idcirco ni fimpliciter inquit

latus lazer: c;ude , fed alterum alreri. pof

176.

Jene enim duo lazera fimul 1unfa duobusf- |
muliuntlss effe aqualia : fed nonidcircotris

angulns effer triangulo equalis.

Yo Ty icwy. ) hoc addidit ne fumere
mué bafin , namin triangulis duo lateradss
euntur angulum aliquem comfrebma’m m-
Exixey, tertium vero zrolewdy fubrendere:
nam latera que angulis opponuntur ¢ regia-

ne,funt Cav]eivg oy wApou,latera fubtens |

dentia , & interdum Bacds bafes dicuntus,
1:_:6@’ tanquam fundamento figura ipfa bes

nitatur lacere,
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“Tolywvoy.) Intelligic aream ipfam trian-
) tirem,/éu [Parium pfum,quod a trianguli
‘Em'lwx intercipitur,

_Jf)emo:;fz‘r&rz'o vorafalla ex hos duabus pro

P_Eﬁrﬁoniém » que ulter fe applicata conueni-

mzr:quaﬁa erunt : & vicifsim.Que intér f¢

| Jone qmdia; fi applicentur,conyenic etiam
wzer fe,

Tavicaxsray.) Theoremata apud Ges-
metras-magnam habent varietatem. alia e«
nim funt azina, fimplicia , in quibus ynum

| ofdarum &5 vnum quafitum:quorum ¢ da
1, @ quefiradiidi ¢y [eiungs nonfqﬁmr.
Vi i dicat Euclides,omnus triangulus aquia
srurus, habet angulos ad bafin a_fﬁalu. alia
compofita cusyeme , que ex pluribus el da-
#svel quafiss confbant : vt data fint plura,
G vaum quafirum : vel plura guafita, & v-
numdatum , el denig plura Zzzm > @ plure
quefita. compofrea funt a’upﬁcia : quadam
_ icunsur w‘umwﬁ.aypém ) que Paﬂz}nr g:n
( auas

oames
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ahia fimplicia theoremata dinidi=ve cum dicy
srianguli,eo parallelogramma fub eademal.
visudine exiflentia : eam habent rationem,
gtiam bafis ad bafin. devtrog enim, ¢ trian.
gufo,ef;r’ Pamﬂelogmmmo  feorfim eadem Jigi
pofSiic. Quadam vero davpnm skl qua cim
Jint compofita, ix fimplicia ramen theorema
ta diuidi non poffunt : quale eST pracedens
thearema quartum. Ef} & alia diuifiothe
erematum , de qua alibi. FHoc theoremarx
"verag, parte,dati nempe, & quafici compofie
eum eft, idcirco etiam diflinxat que dasa ot
o que que/f ta.

Eaw vgvyavs.) In hac propofirione duono.
bss occurrunt explicanda ; primum eff aice
qeacp:\q Ty mﬁwwv : alterum emuyan

a¢ @ ddudarwy. ESC autem avasgody Tn
w?&awv,gmnde ex dato alicuius Propoﬁ' "
tions,fit quafirum : & &% quafico datum. v
sviangulus aquicrurns, id eff, habens duoe-
gualia latera: esiam angulos ad bafim haber

fgﬂ“
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puales ; per avasgoPls conuerfionem fic.
?ﬁmgufm qus angulos ad bafim habet 2=
quales,eciam off eguicrurus,id eff duo haber
wqualia larera:nam propofitio guinea hic ci-
wertitur sam diéto modo. Eff etiam alia cone
werfionss ratio in propofitionibus compofiess
obferuata,quafit permusatione partium,erfe
non omnium,tame aliguarum: vt fit in ol ae
#apropofizione: ch couertieur cum quartd,

Quare notemus hic effe duo genera propofi-
tionum : ynum eft veov weonyspivay, quado
1d fuod natura fubteltum eft, darur : guodie
illi per fe ineft,queritur de eodem : aleerum
Ty aimispoldv, cum é citrario ebplopa
[fenaccidens quoddam darur:et id,cui hoc ac-
cidit,in fmﬁionem adhibetur, vt in his duo-
bus lices videre propofitiomibus, quinta, &
Jexta. Proximum eS¢, ve dicamus de b a-
yary eis © adwialov , de reduttione adim-
pofibile. fiendum 12ag,eST , quod ormnis dex
miffratie mathematica, el fit $or' wiiy ap-
aufr,gu.e ab ipfis principiys adea, gue ex ik

demae
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emanant,progreditur: vel I7 o Dpxae
dum are propofica regrefJus fir ad principia
Verag vero eft duplex: illa enim vel é prin-
cipijs rem propofiram confirmat , vel exrea
bus antea affirmatss, & conce[Tvs:hac autem
vel eft Selann,er nominatur awérvarg,cus op
pomizur a-\u.:i’ﬁfm ¢ s velaraug slixa, ¢r dicieny
emywy s ® aduvdlov. eST auren yedys
o adimpofSibile quando in aligiod mane
Jeflum abfurdum , & impofsibile definimus:
& Cuins contrarium omnes fatentur effe vea
TUm : eam 9:::'73 faciunt bifariam : vel enim
n0s deducit ad ea,que principifs,ipfisq, axios
matibus manifefe repugnant , vt fi quss fua
argumentatione eo deseniat , totum effe e
quale parsi; vel adid, quod demonflraris &
affirmarss é divello opponitur : ficuti faciein
monftracione propofisionss oltane. fit igis
turredutio adimpofSibile,cum 1d guod qua-
fizo rrpugm:,acc;}bfmm Pro Vero, & ita pros
grediendo tandem w manifeftum abfurdum
sucidimus : quo denig fublaso , id confirmas
i
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s, quod ab imizio erar propofitum , Verunms
offe-Fac demonflrand; forma [yllogifmss -
nitur byporheticis , quemadmodum in dires
&is demonflrationibus veimur categorics,
Hoc in loco Euclides conuerfione eft vfus in
Prapaﬁ:iam} partibus:deductione verd in ipe
Ja delineatione,ac demonflratione.

E7i 75 aw 5. ) in Geometria,er Arithe
metica, v plurimum June propofitiones vt
werfales affirmatiue: verum Euclides hic e
Jue negazinam , fed omnibus addicamentss
| dtaeam muniuit,&s tam cercam, atg, indubi-
, datamreddidie , v minimé conuinei poffiz.
uamuis non magnum in Geometria Vfum
Za,f;eat: tamen precipue pofiza efE ad confrra

mandan oGanam propojitionem.

Tl dobéimw.) Angulus hic dasur fpecie ®

tantum: poreft enim ommibus guatuor modss
dari, nempe pofitione , cum ad certum quode
dam punélum conflituirur : forma deinde, e

_gyomzmr efferectilinens: ratione Vero,quax
; :

duplum eriplumiie flatno:denig, magniti

dine,
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dine , fi dicam eam effe tertiam reéti partem,

Temspgapeviw.) Omns enim hinearedy
aut efC finita exverag parte , aut éx alters
zantum finita,et éx altera infinita:aut denig
exyerag parte nfinita.

Katjoy oéiar.) xab<]C perpendiculs
yis etiam dicitur youwy , & eandem habe
naLuram cum ea , que nominatur u x€ag o-
Sarc yavias. efE autem duplex : vyna plang,
alterafolida. planaperpedicularis eft, quan-
do a punlo alique ad lineam reétam in eods
plano exiftentem alia linearella ducicur,m
anguli contigut fint equales, quam in hos lo-
co antea ducere precipir. folida , quein Ste-
reometria confiderarur,dicitur quando pun-
&um in alio fuerit plano , & non ad rettam,

. fedad aliud planum ducitur linea quadan

ad angulos reflos. differunt fiimr inter [,
quia Perpemfimlan} eft in code plano,c due
citur ad lineam reStam:folidavero no'in v
eodemq, plano , nec-etiam adrectam., verum
«d planym ducisnr ; denigyin folida id confi

derane
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derandum,quod ad omnes qua in eo funt pla-

no reflas , non ad ynam tantum ,ve plana,
debet effe perpendicularss.

Amgov.) que pronoftro fumitur arbierio
- Jass longa el breuss, longior vel breutor,ve
yifum fuerit neceffarium. effe adrei demon-
frationem.

Kara xopvd Lo.) Differunt anguh eQPe-
$ne, & anguls & xopvPlew, quod anguliiPe
£15 conrigui funt per lineam , que alteram
non fecar:fed anguls xajot xgeucp&.t} per line-
as duas [ofé fecantes, fic diét funt, quod ver=
tices in'yno coniungant -punéto.

Ex 9% T87%v.) Locus hic ex}rq/z’ulat’w a-
ligwd dicamns de corollario.in elementisige

tur mg:’o‘m’@,ﬁu corollaria funt propofizio~

nes, que dum alie demonftrantur, fimul ap-
parent,cr manifefte frunt , nobs etiam lymz-
rentibus , aur inuefligantibus eas. quale e5C
hoc prafens wrégpopa. dum enim propo i
tur, quod duabus liness re&lys fefe fecaniiius,
anguli ad verticem fint inter Je equales, &

firmis
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Jormis demiftratur rationid?, in ipfa occurrip
nobus demiftratione guatuor illos angulosef-
Je equales quaruor reétss, IMZ’ lucrifecimus
peripfam hane propofitiont , hoc woppopa,
eripliciter vero dinidiitur : primii enim omng
corollarium vel eff Geometricum, vel Arith
meticum, vel alterius [cientie, ve iam iz,

proprium eS¢ Geomerrie, In  fepeimo vers
Eucldss libro, propofitione fecunda, eff A-
rithmeticum. deinde quadam corollaria [e-
quuntur ipfaproblemata: quadamverothe
remata:namin hoc loco theorematss corolla-
rium habemus : verumin libro  fecundo pro-.
blematis. tertio alia corollaria Junt demon-
Sfrationss dire8e , aliavero indirelle, ficun
boc prefens porifma natum eft ex demon/ira-
tione dirella: fed in propefitione prima libn
eery) falla demonflratione per reduionem
ad impofSibile, nafcitur corollarium. poffunt
& alia porifmatum diferiminatrads , nobi

samen hec monflrafe fatss efE.

Exog ywyia) In definitionibus mentios
nemt
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nem focie diuifionss angulorum fubfiatiales :
wunc alia eft facienda eorum dinifio per acci-
dens. omnis angulusvel eft &vjos , vel Srijog.
i g/f,ommi‘ angulus vel eft intra 1pfam frgu-
wm , vel extra eam. demnde anguli guidam
Junt ¥Qebns , quidam aw’ vawlior , 1d e,
contigui, aut oppofiri. in triangulss igitur frc
Jeres habet , quando aliguod trianguli lazus
extenditur : nafcitur angulus qui ad ipfam
mrianguli fubflantiam non pertinet , & cum
extra figuram exiffat : nominarur exrernus,
Verum ex illss eribus, qui ad triagulum per-
sinent:ynus qui e1 eS¢ proximus,nominatur
contigus, reliquivero duo oppofiti, refpectu
eins, qui extra triangulum eS.
oy pélarauCaviSye. ) EffGeometri-
mpém/fr,?ua veimur , did volumus oftende-
e, quonss modo fumivel latera , vel aligsiod
alind Geomesrie fubielli, aut accides per fe.
Explicanit E uclides quecung, in primes
illis elementss porerant dici,de triangalarf;m
conflizutione , equalitate , aut inequalirate
2 eorTun -
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eorundem, aut etiam laterum , & anguloriy
nunc pergit de quadrilaterss figurts enarraa
reea, que ad eorum contemplationem el
mentarem pertinet. Cum vero ex linets @
diftantibus frant einfmodifigure: privs eari
proprietates docet , & parallelogramma cons
Shituae: poftea perfequitur doctrinam de figns
745 fuadrildrem > Jeu parallelogrammis. eff
anutem mrpgRAnAc)eap oy figra que drs
enmeribitur liness reétss equediftantibus,
arg oppfiresinter fe.

Triastag in liness parallelss funt conf-
deranda,qua ets per e infunt, & ita aeribye
untur, veinde cognofcere pofSimus lineas res
&as effe quedifiantes. Primum eft, vt angu-
b ham&g alrerni (qui frunt per lineames
amin alias duas reélas incidencen) it ine
ter fo equales, Alterum, refla linea mnciden-
temnduas aliasrellas, [i anguls internt fue-
rint duobus reélss equales , tii propofice due
relle funt equediftantes. Poflremum, Rella
linca fecante alias duas rellas, [i externth

angiie

\
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L angulus ; angulo interno Jibioppofieo ex ea-

dem parte, fuerir equalss , iterum erunt ille
, relle cgkea’iﬁamef 5

neisvas.) Foc Theorema conuertiruy
oum ambobus precedentibus, in demonflra-
sone Veitur prf?vcﬁziom > que inter princi-
P’.‘ eftrelata,fe principium non eft.

Nas]os rgryins.) Eaquedecimafexta,
@ decima feptima propofitione erant omiffa,
inhac prefenti addit, e quanto minores fint;
explicat,nempe tertio, & huins propofitionss
maxima eS¢ veiliras.

Ai vag iovg. ) Hec propofitio finit dori-
nam linearum equedifantium, Gmcipit pa-
rallelogrammorum traditionem.

Tay wapgRAoyedppey. ) Poftguam
conflituiz parallelogrammon, inuefligar tria
ﬁcp‘cmlz’e[ogmmmx& per feinfunt. Primun

eraoppofica effe equalia. Secundum , an-
gulos oppofizos ¢ffe wquales. Tertium , dia-
metrum per medium ipfam fecare Jrguram,
Trafit, vt 4 lareribus ab angulss , & ab ipfis

0 3 arels
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aress proprietates inquirar pdrd[dogrm
morum.

Taga7iw doféoms.) Tria funt apud Ges
ometrasvocabula : wpxCory, Caregfo,
& g&aq/sg. cum emim figura applicaturad
lineam rellam, ve neg excedat, neq, deficias,
eS¢ tum za'a.g;c@am\; applicatio. guandoye.
voexcedit L'm'igﬁo)\:\g, cum deficie eXenlig,
«tg, in Conicis figurts maxime confiderans
tur ifla.

Awo vs.) Videtur Euclides voluiffe pra-
Rantiores figuras relfilineas defcribere,
erianguls, eum guem equilarerum nomings
musan quadrilazerss figures ipfum quadati

Amxé.\baq. ) Vutur hocverbo, ?uam'&'
ab vno latere defcribizur : ovsiondd2y ver
eft, cum ex muleis conflievirur.

Ev woig opOoywviass.) In hoc , & fequenti
theoremate vtitnr Auuads, id efT, affums

priuss prapaﬁzioni&m,wg&wc : Quee ab equa
Dibss reétss lineds defcripta funt quadratail
la funt af?aafia inter fe. icem equalium ude
dratorum :rgm[fa [unt lavera.

In guf-

SCD LYON 1

|

TRTEREEM s W 8 G el
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In quibusdam eciam propoficionibus vei-
ur alifs Mipguas, affumptionibus, quas hic
- [ubiungam.
LS :'jrima magnitudo fuerit equalss
magnit :m'. ﬁcumlz’x, & Jecunda maor fie

Hrniazeris esiam prima maior gném terria.

1L Si prima magnitudo fueric maior
Jeeunda, & fecunda iz equalis tersies erit -
 fidm prima maior quam tertia.
[, :'?prima magnitudo fuerit maioy
quam Jecundazet fecunda maior fitquam ser-
nazerit etiam prima longe maior gm}m
servia. Sunt & alia hutns ge-
neris,de guibus alids.

FINIS,

Errata.
Pag.s, lineary. redam,lege redla. pag. z.
9. 70 &g, lege voov. pag. 4. 12. Ty wAL-
{:r,[ege Ty reim Adgwy. pag. 5. 2. quadri-
- \atere vers, lege quadrilatera verd quas qu
wwor, multilater denig, guas.Reliqua fi que
Jint,guinss fuctle emsendare porcrit, '
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