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t t o v n a

R O B E R T V S  N E P E R .  V S
A V C T O R 1 S  F I L I V S  L E C T O R I

M A T H E S E O S  S T V D I O S O .
S.

liquot annos ( Letto? Philomathes) 
Logarithm or urn Canonis vfum ,  me- 

mper colenda parens publici Juris 
us vero fyntaxin  ac ere an d i metbo-  
rpfe monuit. Pag. 7 * . &  'ultima. Lo- 

garithm orum ,  certo confilio T jpù  committere noluit 5 donee 
quodnam effet eorum,cjui in  hoc dottrina genere vergati'funtj 
de hoc Canone Indicium  ac cenfttra exploratum habuiffet. 
tJM ihi vero , po/l ipftus ex là c  v ita  commigrationem certis 
tecmeriis con fla t, 'jMathcmaticarum difciplinarum perilifsi- 
nios nouum hoc Inuentmn plurim i facete ; &  n ih il its gra
tin i accidere pojfe, quàm f i  Ctóirifici huius Canonis con- 

Jlru ttio , aut ea faltem , qua ip fi alicjUid hteis afferre p o fin ff 
publica vtiliia tis  gratia in  lucent prode ant. £ ¿11 am His igfa 
tur m ihi probe perfpettum f it  jp fa n  atithorem hiiic opufculo 
extremam manum non impofuijfe ; feci tafnen quantum in 
me fu it  j- v t  horam honejlifsimo deftderio fatisfieret, eorunt- 
que flu diis prafertìm qtii imbeci/liores funt, &  in ipfo lim i 
ne harere folent, hac m parte confuleretur.Nec dubito,quin 
hoc opta pojlhumum multo pcrfettitu ac elim atiutin Iticem 
prodiiffet ,fi ipfi autljon patri charifsimo( in quo, ex opti- 
morurn hominum fententia, inter alia praclara hoc exim ij 
m inebat, res difficillimas methodo certa &  fa c ili, quam

A z

N T È  a, 
<M ir if ic i  
m oria fe , 

fecerat-, et, 
dum ,  v t  i
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paucìfsm is exvedire) Deus lon gw em  vits. vfuram  con- 
reís/¡Tei. Habes ig ilu r ( Lettor benevole) in  hoc libello ; do- 
ttrinam tonfiruttionis Logañthmorum(  quos hic números 
artificiales appellai ? hunc enim  trattatum , ante innen- 
tam  L o g a r it h m o r u m  v o cem , apud f e  pro aliquot annos 
confcriptum habuerat)copiofifsim'e explicatam ?tn qua eorum 
■natura, (ymptomata, ac vari*  ad naturales eorum números 
habitudinesperspicui demonfirantur.Vfum efletiam  ip ftjjn - 
Uxi [ubnettere Appendiceli quanàam  , de alta LogarUhmo- 
rum fpecie mulio prafiantiore condenda, {cujusjpfe lnuentor 
in  Fpfiola R a b d o lo g ix  fu *  p rr fx a  meminìt ) &  in  qua. 
Loaarithmus vn ita tis efi o . Hancloco •vltimo vltim us ejus 
labor excipit,ad vlteriorem  Trigonometría fu*  Loganthmtc£ 
perfettionem fpettans ? nempe propofmones quidam  em inen- 
tifsim<e,in Tri angu i/s fpU ricis non quadrantahbus refiluen~ 
d/s, ab fané eorum in quadranulia aut rettangula dimjwne, 
& abfque cafuum obferuatione: quas quidem ProfofiUones 
in  ordmem red igere , & ordine d em andare fta tu era t, nifi 
nobis morte.prtproperà p m ep tu s fu ffe t . L ucubram os ettam 
aliauot , M atem atici excellentifsimi D . H e n n c i  B r ig g iJ  
publici apud L o n d in e n fe s  P rofeforls , in memóralas Pro- 
pofttiones, & nouam hanc Logañthmorum fp eciem , Typts 
mandati curauimus? qui noni huius Canonis fupputanHi la - 
hàrem %rauifsimum , profingulari amicitia q ^ d lu u m  Patre 
meo L. M.  im erctfiit,m im o Ü benúfim oinfefu fcepihcrean-
d i  methodo , c r  4 uum e * & natl0ne ìn M n t m
a u t e m  ip fo  e x  h a c  v i t a  c u c c a to  , t o t i m  n e g o t i )  o n u s  d o t t i s s im i

B r i  g e i]  hum eris tncumbere, &  Sparta h tc  o r n a n d a illi jo r te
q uada}n obùg/jfe -v id e tu , Htfce interim  (  L etto r ) labori u

q u i b ù f e u n q u e f r u e r e ,  &  p r o  h u m a n ì t a t e  tu a  b o n i  c o n f i l a * .

Y a l e ' M IR IF IC I
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MIRIFICI L O G A
r i t h m o r v m  c a n o n i s

C O N S T R V C T I O ?  ( Q V I  E T  T A -
B V L A  A R T I F I C I A I 1 S  A B  A V T H O S . E

deinceps appellatur)eorumque ad naturales ipfo* 
rum numeros habitudines.

P O S I T I O  P R I M A .

iA 'B  V L  A  *  Artificiali!,e&minima T a b u la ,c u m j^ ~  
opera facilitino computa omnium Geometricarum d i-  f/,OT, 
menfwnum , motuumque fublimium habetur noti- 
tia.

H & c  meritò minima dicitar, quia Tabularci iìnuum vo lli-  
mine non exfuperat : faciliim a, quia per cam  omnes mul- 

tiplicationes, d iu iiìones, extra&ionefque radicum grauiores 
euitantur.- folis enim & perpaucis facillim ifque additiom bus, 
fubftraótionibus,& bipartitionibus omnes generaliter figuras 
mocufque metitur.

Hac e numera proportione continua, progredientibus excer- 
pitur.

P o fi 2. Continuarumprogrefsionum,alia Arithmctica qu&per ¿qua
li a intimatili progreditur : esilia  Geometrica , qu£ per inaqùalia 
&  proporttonaliter crefcentin,aut deficienùa incedit.

Àrithm eticaprogeflìojVt i>2>3>4>ì  >ó>7> Sìc .vcI 2 ,4 ,6 .8 ,10 ,
A 3
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6 M I R I F I C I  L 'O G  A R I T H M .
I Z ,14 . 16 ,& C . Geom etrica verò ,vt i ,z ,  4 , 8 , 1 6 , 3 z ,64, & c .v e l

In  progrefstonibus reqtiiritur accuratio,&  operis fa cili!O i.tA c- 
curatto f i t, prò fon dam en to  numerai maiores a ccip iendo : maiores 
autem  num eri ex minoribus fa cilltm è fu n t  adieSlis cypbris.

Ve pio 10 0 0 0 0 , quem rudiores finura maximum faciunr, 
eruditiores ponunc 10 0 0 0 0 0 0 ,quò m eliùs omnium iìnuum 
diferimen exprimatur. Vnde &  eodem nos prò finu roto Se 
maximo proportionalium Geom etricorum  vtimur.

4- In  Tabulis computandts ed am  ex aumeris maionbus m ax im i 
f u n t  .interposta periodo in ter  num erum  ipfum & cyphra-. ad ietta i.

Ve ex 10000000 , nos in itio  com putationis facimus
10 0 0 0 0 0 0 .0 0 0 0 0 0 0 , ne minutiffimus error frequenti inulti- 
plicatione in immenfum crefceret.

Jn aum eris periodo f ì c  in f e  d iflìn ttù  quicquid p o fl p eriodum  
nota iur f i o t t i o  efi , em m  denom inator e(l vn ita t  cum  tot cyphrts 
pojl f e, qxot fu n t figu ra  p o jì periodum .

Ve x0000000. o 4 ,va Ie c  id em ,q n o d  10000000  — ■ Item
»OO

25.805.jdem  quod M i^ T * cem 99i>99S>8-ooo5ozi,ìdem valet 
quod 5 > 9 i)9 i> ^ 8 _ _ ilii .& fic d e c ste fis .

lOOOOOOO
6. E Tabula u m  com putatis, retici poffunt fra z ion es  pofl perio'- 

dum  locata, ubfqut v lio  fe/ijìbili errore. Inm agn is tn im  »o ffr i; nu
m er i; error infenfibilis,& quafi nullns ha b etu r , qui vn ita iem  non 
exfuperat.

Ve com pletà.Tabulà prò 9987(343. 821^051 , qui funt

998764^ ,0000000>acc*P* poiTirtirhi 99 87643. abfque fcnfibili 

errore.
7 . £fi pratereà alia accurationis form ula : quum fe ilie e t yu an tita f 

ign ota  , feu  num ero inexpltcabilis, tn ter erm inosniim ernles p im i-  
bus vn ita tibns non differen tes includitur.

V cpoiìtà  Diametro circuii partium 497, quia nefeitur pre
cise quotpauium  ficam bitus, ideo eruditiores ex Alchim edis 
feh lentia, eum interterm inos I5 6 z ,&  ijrói incluferunt, Item 
fi éoftaium  quadrati qua-liber fu partium ro o o ,eritd iag on a-

lis taa'ix'
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C A N O N I S  C Q N S T R V C T I O .  7
lis radix quadrata numeri 2000000 , qua: cum (it numero in- 
explicabilis, ideó per extra&ionem radicis quadrata; quserun- 
tur cius termini ,(c i  licet 14 15  terminus maior , &  14 14  ter-

1 6o+ 604 i-minus m inor, vel 1 4 1 4 —  m aio r,&  1 4 1 4 ^ -  minor t v id e li

cet quanto minor terminorum differentia f it ,  tanto maior ac- 
curatio.

Vice ipfarum quantitatum ignotarum, termini earttm funt ad- 
dendi, fttbsirakendi,multiplicand!, aut diuidendi prout opus fuerit.

yfdduntur bini alicttius quantiiatis termini ad (tinos términos 
al/eriuí, cjnurn minor tllm  mtnori huius,& maior illius mttiori hu
ms additur.

V t fit linea ^
a b c ,  in duas a ~~ I ¿
quantitates a
b,Sc ¿ c d iu ifa ; fit ab  inter términos T23.5' m aiorem , &  1 1 3 .Z  
minorem :.fitque b c inter términos 43. 2. maiorem , & 4 j .  1 
minorem. A dditiscrgo maioread maiorem, &  minore ad mi
norem , fiet totaquaniitas«*cinter términos 16 6 ,j  &  1 66. 3.

fJWuttiplicaniur bini alicuius quantitatis termini per birnstér
minos alterius.quum minor illius in minorem huius, &  maior illius 
in maiorem h&ius ducitur,

V t fit altera quantitas a b, qua: fit inter terfni- 
nos 10 5 0 1  m aiorem , &  10 .5 0 0  minorem; al
tera vero a c ,  qua; fit inter términos 3. i \ 6  
maiorem , &  3 . 2 15  minorem. Vnde duétis 
10 . V02. in 3 2.16 ,  6c 10 .  500 in 3 . 1 15  , p ro- 
venientterm ini 33 .7 7 4 4 32 . , &  33.757500; in-

ter quos erit arca a b e d .
1 o. T '.rminorum fttbfiradio f it , terminum maiorem mlnoris quanti

iatis à minore maioris, &  minotemminoris àmaiore matorts aufe- 
rendo.

V tin  Tchemateprimo,fi exterm inis a c ,  qui funt 166.7 &  
1(3(3,3, fu b d u xeristerm in o sK ,qu i lunt 4 3 . 1  &  43. 1 , fient 
u j . 6  &  1 2 3 . 1  pro terminis a î>-, &  non 1 2 3 .  5 &  12 3 . 2. 
N am licctetiam horum additio  ad 4 3 .2  ÔC 43 1 » producebac 
\6 6 ,j &  1 6 6 .3 ,  (per oôtauam ) non tameu è conuerfo fe-

quetut
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8 M I R I F I C I  L O G A R I T H M .
quetur,quin aliquid poflìt eiTeintcr 166.7 &  16 6 .3 , ex quo fi 
fubitraxerisaliquidquod fic inter 43.2. & 4 j .  1 , remaneret id  
quodnon fic inter i 2 j . j  12 3 .  ¿ ¡v e rù m  non eiTeid inter ter- 
m inos 12 .3 .6  &  12 3 , 1  e il im poifibile.

1 1 . D  Ini fio pt, partiendo terminum maiorem dividendi per minorem. 
dittiforis,& minorem diuidendi per maiorem diuiforis,

V t in precedente figura s qùadratum a b c d  inter term inos 
33-77443z & J } - 757 ')°oconftitutum  diuidatur per terminos 

¿e ,qu i funt } . i i 6  &  3. 2ic,prouenient io .;co?.—5-^ &  10 .406
Z3Ì4 1 3215
jn ip ro te rm in is  <*£ ;& n o n  10.J02. &  10 .5 0 0 , eadcm catio
ne , quam in fubiìra&ione diximus.

12.  Rudes terminorum frattiones delenda funt addita vnitate ad ter
minum maiorem.

V tp to  terminis a b prscedentibus , fcilicec io . kos. - - ^
2J<4 J  ■* 3215

& I0,49iilT^,caPianturI0'i06 & *0.496.
Hailenus de accttrattorie, ftquitur de facilitate operis.

12 .  Omms progrefstonis ulrithmetica facilis efi conftruilio, Geome
trica auttm non omms.

Patet hocjfiquidem additione 8c fubflraftione fit facillimè 
Arithm eticaprogrefsiorgeòm etrica verò,difficillim is multipii- 
cationibus,diuifionibus,&  radicu extraflionibus continuatur.

Sola Geometrica illa progrefsiones facile continuantur ,  qua per 
Jubftratttonem factlis partis numeri à numero toto oriumur.

J 4 - Partes numeri factles dicimus, partes c/uashbet cutus denomina
ti on es vnitate &  Cyphris quotcunque notantur : habentur autem ha 
partes, mietendo tot figurai vltimas principalts numeri , quot funt 
cyphra in denominatore.

V t partes deci ma,centefìma,  m iUefim a, roo oo a , 10 0 0 0 0 3, 
ioo oooo V oooo ooo Sfac iiesd icu n tu r, quia cuiuslibet numeri 
decima pars habetur delendo eius vltimam figuram i centefima 
duas vltimas, milleiìma tres vltim as figuras. Se fic de ca;teris, 
femper delendo tot figuras vltim as quot funt cyphra in deno- 
minatione partis. V t decim apars huius 9 9 34 1 eft 9 3 3 1 ,  eius 
autem centefimaefl: 9 9 3 ,milleiima 9 9 , & c .

15.  eJWcdtocruer etiam facile habentur partes dimidi a j  vigefma ̂
ducen-
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C A N O N I S  C O N S T R V C T I O .  9
decentefima,&  alia per binar mm &  cyphrat denominata -, renden
do tot figurai -ultimas-principalis numeri, quet funt cyphrt in de
nominatore ,  &  reliquum bipartendo.

V t numeri 9 9 7 5 2 18 0 4 5  pars 10 0 0 *  eft 4986609;, pars 
2,ooooa eft 498660.

16 . Hinc fequitur, ft, a f im  toto feptem cyphris attElo^eterifque inde 
oitis fttam 1 0 0 0 0 0 0 0 partem fubftraxeris, continuar! pofjunt 
qttamfaciUtme centum numeri, in ea proportion Geometrica, qua 
ejl infer finum toium &  ftnum eo mtnorem vnitate , fctltcet 
x o o c o o o o  &  9999999> hancque fcrtem proportionahum pri- 
mam Tabularti nominamus.

V re x fin u to to  au& o feptem cy- 
phns(m aioris accuracionisgiatiá)fic
10000000.ooooooo aufcrioooopoo, 
fiem 9999999. ooooooo : ex qui- 
busau fer 9999999  fient 999999%. 
0000001 i &  ixc profequaris vr a la 
tere, donee centum creauens pro- 
portionalia , quorum vltim um  ( fi 
retie  com putaueris) erit 9999900. 
0004950,

17 . Tabula, fecunda, progredittir a fin ti toto fex  cyphris autto, per 
quinqtiaginta números altos deficientes propomonahter, ca propur- 
ttone qua facillima eft , &  qtthn próxima proponio/u,qns efi ter 
prmum &  vltimtcm prima Tabula.

Prim a Tabula. 
IOOOOOOO. ooooooo 

I. ooooooo

9999999-ooooooo 
9999999

9999998.0000001
__________ 999999%
9999997,0000003

9999997
9999996.0000006< o ^  0 

*g 2  
»  3
si e  
a ,  « ^  aD-O

9999900. 00049^0

B
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70 M I R I F I C I  L O G A R I T H M .
Secunda Tabula. 

lOOOOOOO. ooooooo 
IOO. oooooo

9999900. oooooo  
99 - 99S>ooo

$ 9 9 9 800. 0 0 10 0 0  
99 .998000

9999700- 003000 
99-997000

9999600. qoóooo 
*

g
Q-

V t prim a T a b u la  primum &  v l-  
tim am  funt 10000000,0000000,fc 
9999900.0004050; in quorum pro- 
p ortion e, difficile eft con diti ere 
quinquaginta proportionates nu- 
meros. Proxim airaque facilis pro- 
p o rtio , eft 100000 ad 99999  ,qua? 
continuacur fatis exa&è adiiciendc 
iìnui roti fex cyphras, &  auferen- 
do ab antecedente fuam partem 
zoooooam, vt fiat fubfequens, Yt à 
latere v id e s :&  h a c  Tabula prater 
primum qui eft fin u sto tu s, etiam 
quinquaginta contineat proportio- 
nales numeros , quorum vkim um  
(ni erraueris) rcperies effe 9 5 )^ 0 0 1. 

9 9 3 5 0 0 1 .2 2 2 3 2 7  2 2 2 9 2 7 .
18 . Tenia Tabula, [exaginta ncuern columnis confiat, &  in qualibet 

columna ponuntur numeri viginti &  vnus,progredienies ea propor
tions tjU£ faciliima eft, &  cjuàm proxtma Hit proportioni qua ejì 
inter primum &  vltirnum fccund&TabuU.

Fndebm'tiS prima colurnna factttime habetur a ftnutoto cjHtnejue 
cyphrisau£lo,& a co,tens inae ortis. fuam  io o o 8m partem auferendo. 
Prrtna Columna terti a Tabula.
10000000.00000

5000. 0000 V t quia inter 10000000: oooooo
primum fecunda tabula , &  99 9 50 0 1. 
1 1 1 9 1 7  eiufdem vltim um , proportio 
difficilis eft progrefiionis;ideò inpro- 
portione facili 10 0 0 0  ad 99.95 (q u a  
illi propinqua fatis eft ) conftiiuendi 
fune numeri viginti &  vn u s; quorum 
yliim us ( ni ertaueris ) crit <5900473. 
57808 A quibus iam creatis, rciicr po- 
teft vltnna fingulorum figura abfque 
fenfibili e rro re ,q u ò fac iliù sa b  iis alij 
pofteàctcentur.

Primi

9995000. 00000
4997.50000

9990002. {OOOQ
4 9 9  f- OOt2{

¿9 850 0 7. 4987  f
499 z. f °3 7 4

£>980014.- 99501 
^  fi?
« riQ- l

¿9 0 0 4 7 3 . 57808
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C A N O N I S  C O N S T R V C T I O .  a
íy ,  fr im im m tr i omninm columnarum ¡progrediuntur a (inu loto 

qttatttor cyphris au8o,ea proportione facillima &  próxima propor- 
tiom, <jua e(t inter primum &  vltimum prima columna.

V t  prima: colum na primus &  vltim usfunt iooooooo.oooo, 
& 9 9 0 0 4 7 3 .5 7 8 0 : his proportio facillim a máxime propinqua 
cft 10 0  ad píi.A fin u  igitur toto continuandi funt 68 numeri 
in ratioae 10 0  ad 99>auferendo aquolibet eorumfuam cen- 
tefimam partem.,

ÍOi Eádemproportione,a prima columna numero fecundo,per ommurn 
columnarum fecundos: &  a tertio,pertertios:&k e¡uano,per quar- 
tos:& kcctteris refpettiuey per caleros fit progrefsio.

V t ex antecederlos colum na numero aliquo fit nnmerus 
eiufdem ordinisin  fequenticolumna.fubftrahendo fuam cen- 
tefim am pattem , numerofque hoc quifequiturordineconfli- 
tuendo.

P r o p o r t i o n a l  

Prim a Columna.
10000000.0000

9995000.0000 
<>95)0002.5000 
95)85007.4987 
9980014. 9950

O 
-5

g.
9 9 0 0 4 73.578 0

Tenia Col.
9801000 .0000  
9796099 .5000 
9 7 9 1 10 1 .4 5 0 $  
9786305.849 5 
9 7 8 14 12 .6 9 6 7

Q- Oo

s L 
&•§; 

9 7 0 3 4 5 4 .153 9

I A T E  S T  I í í  T  A  B 7 t  
Secunda Col.

9900000.0000
9865050.0000 
9 8 9 0 10 2 .4 750
9 8 8 5 15 7 .4 15 7
9 8 8 0 2 14 .8 4 5 1 

"  £  
o
V» rP 
P- g

9 8 0 14 6 8 .84 23  

Inde 4¡‘ .j*& c.vfc¡.a d  <Ŝ am column. 
&rc. vfque ad 5048858. 8900
& c. vfque ad 
& c . vfque ad 
Sec. vfque ad 
& c . vfque ad

5046334. 4605 
50 4 38 11. 2932 
5041289. 3879 
5038768. 7455

a- -J
BlTp o 
O- ^ P*

vfquetandcm  ad 4998609 4 0 J4  
B z
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tz M I R I F I C I  L O G A R I T H M .
2 1 .  In  tenia ergo Tabula,babes inter f ir  urn totum, &  medium (Inut 

totiusjnteriettosfcxaginta otto numeros in  proportione v l  100  ad  
i?5>; &  rv.rfus inter fwgulos binos horum,intericilos viginti numero: 
in proportene v t  10000 ad 999 ̂  '•&  rurfus inter binos primos 
horum ,  fcilicet inter ioo oooo o dr 999^000  , babes in fecunda. 
Tabula interiettos -¡o numeros » in proportions vt  10 0 0 0 0  a d  
99999  : &  tandem inter binos primos horum,  babes in prima Ta
bula interieBos centum numeros,in proportione v t  ioo oooo o fmus 
totasad 9999999',quorum differentia qnum jit  tantum vnitatis, 
non eft opus earn (interiettis mcàtis) minutius partiri. Phde hatres 

•j-L,,- tabuU (poftquam completa fuerint) ad tabulam f  artificialem com- 
¿an-put an dam fufficient.
thm. Hucufque fmus feu numeros naturales proportione geometrica.

progredientes tabulis facillim è inferere docuimus. 
i z .  Supereft Tabula faltem tenia, apud finus ftue numeros naturales 
fLo- geometrici decrefcem.es, fuos f  numeros artificiale! Arithmeiicc 
£*r'~ crefcenteS inferere:
1 m' Arithmettce crcfcere, eft aqualibus temporibus aquali flmper 

quantitate augeri.
b  1 2 3 4 Ì 6 7 8 9 1 0  d

- r r r r r r r r r r — ‘—
a a a

V c e x p u n & o ifix o  verfus d ,  infinitè producatUr l in e a :in 
qua, exb verfus d procedar pun&us a, m ouens ea lege.vt sequa- 
libus temporis momenris a:qualibus feratur fpatiis.-qu® fint 
¿ 1 , 1  2 , 2 J .  3 4  , 4 5 ,  & c . D ico hoc incrementum per b 1, 
h i , b  3 j b 4> 6 f ,  & c.A rirhm eticum  dici. Innum eris autem 
fine b 1 , 1 0 : b 1 , 1 0 :  b i , s o : b  4 , 4 0 : b  5,50. D ico 10 ,2 0 ,3 0 , 
4 0 ,50 , & c . Arithmecicè crefcere : quia xqualibus momentis, 
asquali numero denari) fem peraugeri intelliguntur.

24 . G eomeiricè decrefcere,eft aqualibus temporibus quantitatem p ri
mo tot am , inde aliam atque alsam eius partem fuperftitem , Jim ili 
femper proportiomli parte diminuì.

1 2  3 4  * 6

T ------- 1 I / I I I S
G  G  G

V t

•r
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V tfít  linea finu srotiusT  5 ,ín hac m oú.eaturpun¿lusG,áT in 

ivecfusS.quantoquetem poredefeu uràT in  i,quzfit(exem pli 
gratiajdecim a pars T  Sttanto idem G  tempore moueatur ab r 
in i , qua; fie decima pars . S :&  à i  in j  , Cit deeima pars z Si 
Se à 3 in 4 ,  q u x fu decima pacs 5 S ,  &  iìc de caitens. D ico hos 
finus T S .t  S)z S , j  S ,4  S ,& c ,d ic i Geom etricè decrefcere : quia
in^qualibus fpatiis proportione fimilibus &  tempore «quaii-
busdim inuuntur.lnnum eris f i t T S , i  0 000000 :1 S, 9000000:
2 S , 8 1 00000 3 8 ,7 2 9 0 0 0 0  : 4  S , fu 6 5 6 10 0 0 , & c ; 
D ico hos finuum números , sequalibus temporibus limili 
proportione dim inutos, dici Geom etrice decrefcere.

? 5 punSus mtbilis Geometrici ad fixum accedens, velocitates fuas 
prout diftantias ,  4_/èxo proportionatas habet.

V t reperito precedenti Schem ate,dico quum m obilispun- 
¿fcusgeometricus G  eft in T  >eius velocitas eft vt diftantia, 
T  S : & q u u m  G  eft in 1 ,  eius velocitai eft vt t S  : &  quum m 
z .e iu s  ve lo c itase li ve a  S , & f i c  de czteris. Atque ita q u s  
eft proportio diftantiarom  T  S , 1 S , 1  S ,  3 S ,4  S , & c . ad 
inuicem , eaetiam erit proportio vclocitatum G  in pundis T ,  
t ,  2 , 3 , 4 ,  & c .  adinuicem. N am  magis m inùfve velox pun&us 
argu itur, prouí m agism inúíve longè fub squahbus tem po
ribus ferri confpicitur. Q ualis itaque proceffus ratio , talem 
etiam &  velocitatum  effe neceffe eft : at talis eft fub aqualibus 
temporibus ratio proceffuum T  1 , 1  i» 1 3 j 3 4>4 f> & c . qualis 
diftantiarom T  S , 1 S, 1  S , 3 S , 4  S , & c . v i  m ox doceb.m us. 
Vnde neceffariò quaiis habitudo diftarttiarum G  ab S , videli- 
cet T  S , 1 S , 2 S> 3 S ,4  S , &c< inuiccm j talis edam  eft veloci
tatum G  in pundis T ,  x, z , 3»4 > & c- quoderatdem onftran- 
dum. At quòd proceffuum T  1 , 1 1 , 2  3, 3 4 , 4 5 ,  & c . talis lit 
ratio ,qualis diftantiarum T S ,  1 S , 2 S , 3 S , 4 S 3 Scc. patet: 
quia quanritatum propottionaliter continuatarum difterentue 
e t i a m  in eadem proportione continuantur. A t  h x  d ittanti* 
( per hypothefim ) proportionalicer continuantur , 8c ilu pro- 
ceffus font harum differenti* : quare eadem proceflus qua di
ftantias ratione continuar! certum eft.

B  3
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1 6 ,  t  Numerus artificiale finus,ds.ti e f i  qui Aritbmenc'e crevit tanta 

femper velocitate , quanta finustotus iruepit Geometrici decrefcere* 
tantoquetempore,quantofinus tottuinfinumillum datum dtcreuit. 
T  d S----------------------------- 1-----------------------------------------

g  g  
b  c  I
------------ ---------------------------------- j ------------------------- -------------
a  a

Sic finus totus lin e aT  Sjfìnusdatusineadem  linea d Srcertis 
quibufdam  m o m en tism o veatu rg G eo m etricèàT in d . Sitque 
alia linea b i  verfusiinfinitajin  qua exbraoueatur a Arithm e- 
ticè,eàdem  velocitate qua g primo cùm erar in T  : totidem qué 
temporis momentis procedat a ex b fixo verfus i ufque in c pun
it a c i  : dicetur numerus metiens b G lineam numerus artihcia» 
lis  finus d S dati.
Vndz finus totius nihil eft prò artificiali.

N am  ex Schem ate,  cùm g  eft in T  faciens fuam diftantiatn 
ab S finum totum , punéfcus Arithmeticus a incipiens in b, nuf- 
quam  inde proceiHt. Vnde ex definitione d iftantia, finus totius 
nulluseritartificialis.

Hincetiam fequitur, quod cu\u[lii.et datifinus numerus artificia- 
lis,major eft differenti a interfinum totum,&  (ìnum datum ? &  minor 
dijferentia qua e(l inter [ìnum totum, &  quanti!atem eo ma]orem in 
eadem ratione,qua eli finus totius a d  datum.Atque ha dijferentia d i-  
cuntur ideo tcimini artificialis,

V t repc- o T  d $
tito p race- T  ' j J •----------------------
denti She- g  g  g
m a te , p to - c
tra& àq j l i-  b I -- ’------------------------------ i
neà S  T  v i-  a
tra T  in o ,Ita  ut S  o  fe habeat ad T  S. ut T  S  ad d S. D ico finus d
S numerum artificialem b c , majorem effe quàra T  d, &  m ino
rerei quam o T .  Quanto enim tempore g ab o in T fe r tu r , tanto 
& g  à T  indferetur(pcr 24  ) q u iao  T  eft tanta parso  S , quanta 
T  d eft linea T  S,tantoque cempote(per definitione artificiali*

fecetu)
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fctetur & a à  b in c:Ita ut o T , T d , & b c  iìntaqualium  tem po- 
rum proceffus. A t  quia g  inter T  &  o m ouens,velocior eft 
quàm in T ,  &  in t e r T , &  d tard io r,in T au tem  g  aq u i velox 
eftatque a ( per 26. Sequetur proceffum o T  quem g  iam 
velox fa c it , maiorem effe : &  T  d prcceffum quem g  tardus 
facit, minorem effe : &  b c proceffum ( quem pun&us a me
diocri fuom otutotidem  etiam temporis momentis perficit) 
medium quoddam effe inter vtrum que.quod erac demonftran- 
duni.N um eri itaque artificiata quem b c  defignat, dicitar o 
T  term inusm aior, &  T  d tetminus minor.

29 . D ati itaque fittus artificiales términos exhibere.
Ex prxm ifla probatur minorem rerminum relinqu i, ablato 

finu dato à finu toro; &  maiorem terminum p rod u ci, multi- 
plicato fin u to to in  terminum m in orem ,&  produ&odiuifo 
perfinum  datum ,vtfequcnti exemplo.

50. Fri de prim<e Tabula primum proportionale,cjuod eji 9999999, 
habet ftium anificialem numerum tnter términos 1 ,0 0 0 0 0 0 1 ,&
i.oo ooo oo .

N am  per prasmiffam aofer 9999999  à finu toto  cyphris aucto 
fiet unirás cum filis cyphris pro minore termino:hanc vnitatem 
cyphris au & am , &  multiplicatam in finum to tu m , diuide per 
9999999 > & f i ent 1 0000001 ; fiue (fi majoretti accurationem 
requins)t.0 0 0 0 0 0 10 0 0 0 0 0 1 pro m ajóte termino.

} 1 -Inferifibili differ etnia d:(l antes termini ip fi, fine inter eos quiduis 
pro numero artificiali vero habetur.

V t in fupcriori exemplo , fin ashujus 9999999- artificialis 
numerus habctur hic 1 .  oo oooo o , fiue hrc 1. oooo o o io  , fiue 
omnium optimè hic 1 . 0000005 : quia enim ipfi termini

1.0000001 &  1 .ooooooo, infenfibili fraz io n e  v tp o te --------- -*■ 1OOOOOOO
differunt ab inuicem : ideò &  ipfi , &  quicquid inter eos eft, 
m ultòm inùs,m ultóqueinfenfibiliore e rro re ,à  vero difforcnt 
artificiali inter hos términos conftituto.

¿2 . Ouotcunqne fìnuum Geometrica proporriotie a finn toto deficien- 
tium,vniHS artificiali numero aut terminis datis, calerorum eltam 
dare.

Confequitur hoc neceffanò incrementi Arithm etici, decre
menti
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m enti G eom etrici, ¿¿'numeri artificialis definitiones: fiquì- 
dem per i l la s ,  vt finus Geom etrica proportione decrefcunr 
continuò-'ita interim fai artific iales, continuo Arithm etico 
progredii peraqualia accrefcunr. Vnde cuilibet finui Geom e
trica: progrefsionis decrefcendo, refpondet fuus artificialis 
Arithmetica’ progreffionis crefcendo ¡p rim o  fcilicct primus, 
&  fecundo fecundus, &  ficdeinceps.

Ita vt fi primus artificiata ,refpondens prim o finui p o ftfi- 
num totum  detur, fecundas artificialis eriteius duplum,tertius 
triplum , &  fic de caueris : dotiec om nes om nium  artificiales 
innotefcant,vt fcquenti exem plopatebit.

33 - U lne omnium finuum proportionalium primi. Tabula, numeri 
artificiales im er terminos propinquos includi,#- per confequens exa
tte fatis dari pojfunt.

V t cùm finus totins artificialis fit o (p er 3 7 )  &  primi poft 
finum totum .quieft 5>5>P5)5>i>5> in prim aT abula,artificialis fit 
(per 50) inter term inos 1 .  00 0 0 0 0 1, &  1.0 0 0 0 0 0 0 :neceiTariò 
fecundi poft iinumtotum.qui eft 99995.98. ooooooi , artifi
cialis continebitur inter dupla illorum tetminorum ; fcilicet 
in te r i. 0000002. Se x. 0000000:&  tertij 9999997.00000005, 
inter eorundem tripla : feilieet inter 5,0000005 &  5.0000000. 
p  fio in exteris, zqualiter femper augendo terminos interual- 
lo  primorum tcrminorum donec omnium proportionalium 
prim a Tabula? artificiales terminos compleueris, Poter.is con- 
fimiii progreffu .fi lib e r, numeros ipfosartificialesexiguo &  
jnfcnfibili errore continuare hoc ordine : prò finus totius arti
ficiali , etit o  : prò primi poft fnium totum artificiali , eric 
1 .0 0 0 0 0 0 0 j  ('per 5 1 : )  prò fecundi 51 .0 0 0 0 0 0 10  :p ro  tertij(
3 .0 0 0 0 0 0 1 j .  E titad ein cep i.

5 4. Differenza artficialium finus totins &  fn u s  d a ti, efl ipfius dati 
artificialis.

Pale? hoc quum enìm finus totius artificialis fit nihil per 27, 
hoc nibilo ex artificiali dati fu bd u& o, ipfum intcgtum  artifi- 
cialem daii remanere necefle eft.

3 5 . D  «rum anificialium differenza , addenda efl ad artificialem 
matorit finns eorundem,vi habeasartificiale»! minorisi &  fubflra- 
henda ab artificiali minoris finus, vthabeas artificialem maions.

Necef-
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C A N O N I S  C O N S T R V C T I O .  17
NecelTariò hoc f i t , fiquidem crefcunr arcificiales decre- 

fcentibusfinibus acque minor eft artificialis m aioris finus, 
&  m aiorm inoris. Ideóque a?quum eft differentiam adderò 
ininori artificiali, vt habeas anificialem  maiorem licet im 
ports finus:&  co n tra , auferie.differentiam à  maiore artifi
ciali,vt habeas miilorem am ncialem  licet maioris finus.

$6.' Similiter proportionatorum finuum funt agut-dijferenies ar-

ConfequiturhocncceiTariò definifiones artificiàlium &  
motuunv.Namcùm pereas.Geom etrico decremento fim iii
ter proportionate, reipondet Arithmeticum incrementum 
»quale Temper : necefiariò fim iiiter proportionatis finibus, 
refpondere sq u i diffcE.emes artificiales &  num eros, &  nu- 
merorum.i&ri'ninos eoadudim us. V t in fuperiori exemplo 
prima; T a b u li ,qaia  fimilis eft propottio inter primum pro- 
pOEt&nale poft finum totum 9 9 9 9 9 9 9 .0 0 0 0 0 0 0 ^  tertium 
9999997. 000000$ : ei qua: eft inter quartum cj9999<>6.
o o oooo6,&  fextum 9999994. oo oco i 5 . Idcònum erus ar* 
lificialis irte 1 .  00000005 p rim i, differì ab artificiali ifto 
3 .0 0 0 0 0 0 15  tertij, eadem differentia,qua artificialis ifte 4. 
0 0000010  quarti,d iffertabartificiali ifto 6.00000030 fexti 
proportionalis.Eadem etiam eft a:qualiiaus ratio interdiffe- 
rentiascerm inorum artificialium  adinuicem .-videlicet tain 
m inorum interfe,quam  etiam maiorum inter iè,quorum fi
nus funt fimiiiter proportionati.

3 7- Vt trium finuum in proportions Geometrica continuatomi», 
quadratum medij acjuattir fatto ex dullii inuicem extremis : Ita 
in- fuis artificialibm numeris ,  dttplum rnedii aquatur aggregato 
extremorum. Frtdehorumartt{iciditm duobus quibufttinque da- 
tis, ter tins innotefcit.

Q uia horum ttium finuum >ratio quie eft inter primum 
&fecundum  , fimilis eft rationi quje'cft inter fecundum &  
tertium : Ideò (pec prsmiiTain ) fuordm artificialium ea elf 
differentiainterprim um  &  fecundum , qua: eft inter fecun 
d u m &  cercium .Sit'( verbi gratia) primus artificialis linea 
b cexpreffus, fecundus linea b d ,tertiu s linea' b e : fmtqué 
vn icalineab  c d  e com ptchenfihoe modo

, C
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b c d c 
--------------------- 1 ------1------ 1 --------------------

fint quedifferentia c d  &  d e arquales ; horum medium b d  
dbplctur, ptodu&à linea hàc a b  vhra e in f , i t a  ut b ffie  
duplum b d.D ico b fa?quari utriique lineis , b c primi arrifi- 
Cialis, Se b e tetti}: ab jequalibus enim b d &  d f , aufer xqua- 
l i a c d & d e  ; fe ilieetcd  ,à b d ,&  d  e ,à  d f :  &  remanebunt 
b  c&c e fneceffariò a*qualia. Cùm  itaque cotab f ,  asqualis 
ih vtrifque b e &  e f  : ergo &  vcrifque b e &  b c a:qnabitur, 
quoderat demonftrandum. Vnde fèquitur canon : fi trium 
borum artificialium medium datum duplaueris,&  hinc fub-» 
ilvaxeris extremum datum ,reliquum extremorum quzfitum  
innorefcetr& fiextcem adata conjunxeris, &  aggregatum 
hoc b ipan iuetis, medium fiec notimi.

58. Quatuor (jtometricè proporttonalivm , fieniftiiìum ex dutttt 
medtorum,aquatur fatta ex dttElu zxtrtmortm: Ita (aorum artì- 

ficialium^aogregatJtm mediorum ¿qualar aggregato extremorum. 
U n i i  horum artificialium tnbus qutbufcunque ddtis , quorum 
innoUfeit.

Q uia horum quatuor proportionalium , ratio qua; e li 
inter primum &  fecundum , fimilis effe rationi qua: eft inter 
tertium &  quartum : Ideò ( per penultimè pramiffam^ 
fuorum artificialium , ea eft differentia inter prìmum Se 
fecundum , quse e ll inter tertium Se quatium . Tales 
itaque quantitates in linea b f  fupraferipta fumantur, 
v t  hic , quarum b a primum artificialem , b  c fecundum, 
b e tertium ,  &  b g quatium  referat , factis differentiis. 

b a c  d e  g  f
-------—  |“ i------- 1 -------1 - ( ---------

a c &  e g  a?qualibus : Ita uc d it* medio c e pofitum , in, 
medio a  g  etiam poni neceflè eft, Iam dico aggregatum 
b  c fecundi, Sc b e  te rtlj, ®q u ari aggregato b a  primi ,  Se 
b  g  quarzi. N am  quia ( per pra;mitt'atti J  dupluffi b d , quod 
e li b f ,  a’quatur vu ique b c  &  b e : q u k  differentia; eorum 
à b d ,  vidi licet c  d &  d e fune jcquales. Eàdem i&rione, 
Se i d e m b r  equflbirur vtrifqueb a &  b g ;q u ia  eo iu  dif
ferenti« afe i{ , viddictf? a  d &  ti g  fune etiam « q u a l« .

Q uum
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Q uum  iraque &  aggregatum ex b a &  b g, &  aggregatum ex 
ex b c &  b e,fint iidem duplo b d, quod eft b f  aq u a iia : ergo 
&  inter fe $quabuntur,quod erat demonftrandum^ Vnde ie- 
quitur canon,fi quatuorhoiü an ifidalium ,abaggregato  ex- 
treraoram  datorum ,fubduxeris alterum mediorum cognitú, 
relinquetur reliquum medium quod quxrebatur: &  fi ab ag- 
gregato m ediorum  cognirorum  fubduxeris alterum extre- 
tremorum cognitum  , relinquetur extremum quantum ,

S0, Duorum amficialium differentia , efi inter duos términos, ad  
quorum maiorem fe  habct finus totus, v t  comm arttficialium minor 
finus ad finuum dijftrenfiam : &  ad minonm termimm fe habet 
fintts tottttivt artificialntm finus maiar ad finuum dtfferentiam.

V  T  c d e  S

. -_______ i_____ L___________ l _ | ______
Sic finus totus T  S  , finus duo dati d S  m ajor , &  e S 

m inor:V ltra S T  figoetur pun&o V d iftantiaT  V ,ea lege, ut 
S T f c  h ab eatad T  V  ,uc e S  m inor finus, ad d c differenliam 
finuum .Deindc cicraT  verfusS , figneturpim &o cdiftantia 
T  cca leg e ,v t T  S fe h a b e a cad T  c ,v t d s  finus m ajor, a d d e  
diffentiara finuum. D ico differentiam artificialíüm refpon- 
dentium finibtis d S  6c eS,conftitui inter términos V T  ma- 
jo re m ,& T cm in o re m .N a m q u ia e x  hypo!hefi,vte S ad d  e, 
ita T  S ad T V  j Sc vc d S ad d e , ica T  S  ad T  c fe habem: 
ideó efiam ex natura (proporiionaUum) fequuntur dua: eoh- 
clufiones:Prim o, quod V  S fe habet ad T  S ,vr idem T . ad c 
S .Secundó,quod fim ilis eft ratio T  S  ad c S.rationi quar eft d 
S a d e S .E tp ro p terea  p e r } 6 )  differetia artificialium refpon- 
dentium fin ibusd S & e S ,s q u a l is  eft differentia: artificialiú 
refpondenrium finuí toco T  S ,8c finui c S .A t ha;c differentia 
(per 24)eft artiíí cu lis  Ipfius finus c S : ¿c hie artificialis intec 
térm inos V  T  m ajorem, & T  cm inorem (per2 8 pof.)iriclft- 
dirur.-quia per primam conclufionem jam di&aro.V  s major 
finu toto fc habet ad finum to tu m T  s ,  vt idem-T s ad e S. 
Vnde neceííarió differentia artificiálium refpondentium li- 
nibus d S &  e S , conftituitur inter términos V  T  majorem, 
&  T  c m inorehi, quod eratdcm onftrandum .

C  2
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40. Terminos differenti*. inter artificiales numero* duorum datorum 

finuum exhibere.
Q m im per pra:mi£Tam,finus minor fe hàbeatad difFeren^ 

tiam fm.uam, vt fmus totus ad maiorem terminum differen
tia: artificialium : &  finus.maior fe habeat ad differentiam 
fihuum , vt finustotus ad minorem term inum : fequetur ex 
natura proportionalium ,quod du&o finu roto per differen- 
tiam datorum finuu.m,orietur ex produito diuifb per m ino
rem datorum , m aiór term inus. &  ex p ro d u co  diuifo per 
maiorem iìnuum , orietur m inor terminus.

E x e m p x v m.
• 'r  T T  ile finuum datorum m aior 99997  5 0 0 0 0 0 0 , m i-

V  noi autem 999997 f .  0 0 0 0 3 0 0 quorum differentia. 
499P700 du&àinfinum rotum (adie£hspriùso£fco cyphris 
vtriq ijcpoflpun& um  dem onftrationisgratià, licei alioquin 
feptem  fufficiant)quod hinc producittir, fi per maiorem fi- 
num , feilieet per 9 9 9 9 9 7 ^  jo o o o o o  diuiferis , prouenient. 
499JJ7H Z odtofigurarum poft punótum pro m inore termi
no. Sin quod p rod acitu r, per mirìorem finum , feilieet per 
99999T)- o o o o jo p  d iu iferis , prouenient. 4 9 9 9 7 .114  prò 
m alore term ino : inter <juos ( vt demonftrac.um eft ) conftL- 
tuitur differentia artificialium finuum datorum. Sed quia 
pratra& io huius fra& ion isin  odtauam figurarti v ltra pun- 
¿tUvn.eftaccurario plufquàm requifita, prafertim  cùm  in. 
ipfisfircibus feptem tantum ponantur figu ra poft panftum i 
ideò deletà o & a u i il là fiue vltirnà- vtriufque termini figurà 
vterque terminus vnàcum ipfa. artificialium differentia , in 
fraz io n e. 4  9 9 9 ^ 11  flab iliri potefbabiquo vel m inim o fcru- 
puloienfibilVs errofjs 

4 1 .  Sinuum vel numerorum nt.turalium, non in ipfns proportion 
naie; prima Tabula, fed  prope vel. inter eos cadentitim : nmneros 
artìficiales, eorùmvefaltem terminos infenfibili differentia dijian- 
tes exhibere.

Sinuidatofitìum prim ajTàbula;proxim um  jiuem inareti! 
fiue maiorem nota : huius tabulati finas termiuos ariificia- 
k s  (per j  5 ) qq?erc« 8c inuentos reférna : demde (  per pra*- 
millkm) terminos differenti® interaitificialcs immerus finus

dati
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dati &  finus tabu lati, fiue am b os, fiue (q u ia ferè  a?quales 
funt, ve fuperioriexem plo paret )  eorum altetuttum q u ire . 
H os iam inuentos, hotùnive alterurrum addead illos nuper 
leferuaros térm inos, au ta b illis  fubftrahe ('per 8. i o &  35.' 
prout finus datus fuerit m inor aut maior tabulato ci proxi- 
m o :& q u i  hincproducuntur num eri,erunt termini pro
pinqui interquosinchidetur artificiata numer.us finusdati.

E x e m p l v m .

V T  fit finus datus 9999975. 50 0 0 0 0 0 ,cui finus in T a 
bula proxim us,eft ^ 9 9 9 7  5. 0000300 m inor dato:hu- 

ius termini artificiales (per 33 ) funt 2 5 . 00000025 &  25. 
0000000: deinde (  per pra-miflam) diferencia ín t e r  artifi
ciales números iinuum dati &  tabulati, eft. 4 9 9 9 7 *2 
(per 35jaufer ab illis  term ini«, quia funt termini minoris 
finu s,&  prouenient 24 .5 :000313 &  24 . 50 00 288 ,term ini 
quaefiti finusdati 9999975.5000000 :cu ius ipfe artificialis 
numerus in quouis términorum,fiue optimè in  24.50003 00 
(p er3 i)co n ftitu i poreft.abfque' fenfibili errore.

A . L I V D  E x e m p l t m .
S I t  finus datus 9999900. 0 0 0 0 0 0 0 , finus tabulatus ei 

proximus 9999900. 0004950 , huius termini artificiales 
funt x 00 .0 0 0 0 10 0  &  . 100 .0000000 ( pet 33 : )  Deinde d if- 
ferentiain terartificiales núm erosillorum finuutn ,erit (per 
pram iffam ), o o o 4 9 50 ,q u a m (p er35)a d  fuperiores térmi
nos adde,&  fient 100.0005050 pro maiore termino, &  10 0 . 
ooo495o pro m inore termino, inter quos artificialis qua;fi- 
tus finus dati includitur.

4 2 . H inc fcqitttur , omnium proportionalium fecunda Tabula 
números artificiales ex acie fttis d o ri: feu inter términos cognito s 
in fenfibili frazione dtfjereniesincludt pojfe-

V t in precedenti exemplo,quum numerus arrificialis.hu- 
itis finus 9999900 (qui eft primum proportionaie fecunda; 
Tabula:) demonftretur interterm jnoshos 10 0 . 0005056 Se 
100.0004.950 effe : neceifariò fecundi proportionàlìs, nu
m eras artificialis, (per 3 2.) erit Itíter hos términos aoo 
0 0 10 10 0  Se 200. 0009900 : 8c tettij proportionalis, inter 
hos term ino»30 0 .0 0 15 150  &c 300. 00 14850 , &c.F.t tandem
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virim i íinus fecunda T a b u la ,q u i eft 5 0 55 0 0 1. 1 2 2 9 1 7 ,  
artificiaiis numerus includetur inter términos hos 5000. 
0 25450 0  &  J0 0 0 .0 2 4 7 50 0 . Q uibusiam  habitis termini* 
(per 5 1  ) poteris ipfos artificiales números eatum exquirere.

4 3 . Sinnnm vel ntwterorum naturaliumnoninipfìs proporitona- 
les fecunda Tabula, fe d  prope v e l tnttr eos cadentium , numero* 
artificiales, exhíbete ;  fcu, inter términos cognitos infenfibili f r a 
zione diferentes includere.

Sinui dato finum fecu n d aTabula: proximum,fiue m aio- 
rem  fiueminorem nota, huius tabulati finos términos arti
ficiales per ptasmiiTam q u s ic : deinde per regulam propor- 
«ionisj quare quartum proportiónale fe habens ad iìnum 
totum ; ve fìnuum dati S ta b u la t i m inor fe habet ad m aio- 
irem. Q uo d vn o  m odoperfici poterit,ducendo dati &  tabu
lati minareti» in iinum totum,«c produ&um  in maiorem-di- 
uidendo. Altero m odo faciliare,ducendo finuumdati &  ta- 
baiatidiiferentiam in finjim torum ,&  pEodu&um in 3ati &  
tabulati maiorem diuidendo, atque quotieqtem  ex finu tote 
auferend'o.At quia huius quatti proportionalis,numerus ar- 
rific ia lisf per $ 6 )  tancum diftert ab artificiali finus totiusf 
quantum inuicem artificiales finuum dati Se tabulati diffe- 
runt : E t quia etiam illorum  diiFerenria, eadem eft cum  ipfo 
arcificiali quarti per 5 4 :  Ideò artificiales térm inos quar.tis 
petpenultim epram iil’am ¿T ab u la  prima q u a r e , ¿cim ien
tos adde ad artificiales térm inos tabulati,aut ab iliisfubftra- 
he per 8. 1 0 . &  j 5 .prout tabulatus finus fueric m aior aur 
m inor d ato ,&  producenrur artificiales termini finus dati.

E x  E M p i  v  M.

Y T  fit finus datus 95)55000. 0 0 0 0 0 0 , finus T ab u la  fe- 
cu n d aei proxim useft 5 5 5 5 0 0 1 .2 1 2 5 1 7 ,huiustetm i- 

n iartificiales (per pram iflam )lunt 50 00 .0 25250 0  &  jooo» 
0247500. Q uartum  deinde proportionale alterutro m odo- 
rum Cuprafcriptorum quare ,&: fiet 9 555558 .776 4 6 14 ,cuiuS 
térm inos artificiales (per 4 1J è prima Tabula q u a r e , erunc- 
que 1 ,  2235387 &  1 . 22 }5 }8 6 :q u o sad  fuperiores términos 
p e r 8 &  35 a d d e , fientque pro terminis artificialibus dati 
50 0 1.2 4 8 7 8 8 8  Se 5 0 0 1.14 8 2 8 8 6 . Vnde & num cxusincer

hos
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hos medius,qui eil. 5 001.24853 87, optimè (per 3 1  pof. jp ro  
ipfo artificiali numero finus 5)595000 dati ftatuicur abfquc 
fenfibili errore,

4 4 . H inc feqbitHrt, omnium proportionalem primaColumna ter- 
ti&TabuU, numeras artificiales exafte fatti dari :feu inter térmi
nos cognitos tnfenfibili fraßione differentes includi poffe.

N am  quum perpram iffam  .h u iu s 5)5)95000 (qui eft pri^ 
mus finus infra finum torum , ex proportionahbas primas 
C o lu m n a tertia  T a b u la  ) numerus artificiali« fi: jo o i„  
2485387 abfque errore fenfibili ; fecundi proportionaliß 
fcilicet 5)95»ooo2.5:000, numerus artificialis (per 32.) erie 
10002.49707.74.Ec fic in  c.-rceris, progtediendo vfque ad 
vlrimum eius colum na finum 9 9 0 0 4 7 3 .5 7 8 0 8 .cu iu s , pari 
rationeartificialis numerus etrit 1O 0024 .9707740 .• eiufque 
termihi 100024.9657720 &  100024 . 9 75776 0  erunt.

4 5 , Numerar um naturalt um, ß u  finuum non in ipfbs proportio
nales prima Columna tenia Tabula, [ed prope nel inter ees ca- 
dentium,números artificiales exhíbete: fea ínter cognitos térmi
nos inßnfibili fra ä k n e  differentes includere.

Sim iieiato fir.uro prim a C o lu m n a tercia T a b u la  ptoxi- 
raum,fiue minorem fiue maiorem nota ; huius tabulati tér
m inos artificiales per pramiíTam quare : deinde quartum 
proportionale ie habens ad finum totum , vt fintram dati
&  tabulati tnnior ad maiorem, per vnum ex m odis in pcnul- 
tim è praced entedefcriptisqöate:huiu squ arri na irnienti 
términos artificiales ( per penultime pramiífam ) è fecunda 
Tabula qusre, & in u en tos addead términos tabulati Jinus 
fupenusinuentos.autabillisfubftraheCper 8 .10 .&  35. ) Se 
producentur artificiales termini finus dati.

E x e m p  l v m .

Y T  fitfinusdatus 9900000,proponionalis finus primae 
C olum na t e n is  T ab u la  ei proximus , eft 9900473. 

57808, cums termini artificiales per p iam iíla funt 10 0 0 24 . 
í>6sj j i o  Sc 100O24 9757760. Quartum inde proportionale 
e r»i 5>999f 11 .6 6 118 50 ,CUiuS termini artificiales ( per 43 ò 

fecunda ìab u la  deiumplt ) funt 4 78 . 3502290  &  478. 
t f O z B n  :quibus tertninisùdterm m os foperiores tabulari
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(per 8 de. additis,prouenient termini 1 00503.3 2<Ìoj72
&  10 0 5 0 3 . 31600x0, inter quosnecefl’ariò cadit artificialis 
numerus q u siltas. V ndc numerus inter hos m édius, qui 
eft 10 0 5 0 3 . 3 2 10 2 9 1  , prò vero artificiali numero iìnus 
9900000 dati , ftatui abfque fenfibili errore poteft.

H inc fequitur, omnium proportwnalium tenia Tabula nume
ro: artifìciales exatte fatis dari.

N ani quum (per prxtniiTam ) 10 0 5 0 3 . 3 2 10 2 9 1 ,  iìt àrti- 
fìcialis primi finus fecunda: C olu m nx ,  qui eft 9900000, 
exteriqueprim i reliquarum colum narum finuseadem  pro- 
porcioneprògrediantur,neceiTariò (p er 32 8c$6)  eorum 
numeri artifìciales eadem femper dlffcrentia crefcunt,addi- 
tis 100503. 3 2 10 2 9 1 antecedenti artificiali ,v t  fiatfequens. 
Habitis ergo fic prim is artificialibus cuiufquc columnse, at- 
queperpenuhim èpraxedenrem  omnibus artificialibus pri- 
m *  co lum njedatis,eligetib i,an  mauis fimul eiufdem co - 
lum nz omnes artifìciales condere,addendo femper ad fupe- 
riorem artificinlem cuiuflibet colum na * hanc artificiaiium 
differentiarn 5001. 2485387 ,v t  fiat proxim c inferior eiuf
dem columnjc artificialis : An mauis fimul eiufdem ordinis 
omnes artificialesjicilicet omnes fecundos flngularum co- 
lum narum artificiales, inde omnes tertiós,inde quaftos, &  
fic reliquos conftitucre, addendo femper 10 0 5 0 3 .3 2 10 2 9 1 
cuilibet artifici ali pnecedcntiscolum ni.vc eiufdem ordinis 
fequentis colutnna: arrificialisptoueniar. Vtrouis enim mo
do, omnes omnium huius Tabulaì proportionalium haben- 
tur artifìciales,quorum vltim us,&  adfinum  4998609.4034 
congruens.eft 6s>\' 4250. 8007528.

Omnibus lem aTabuU  naturalibui numiris ,afcribendi fu n i 
fu i  artfcialtSìVt tenia Tabula integra fìat &  perfetta : quam 
poftbac femper radicalem vocubimus.

Ha:c huius Tabula; confcriptio.fitconfìiruendo colum- 
nas numero &  ordine qmbus per 20  &  2 1 defcribuhfùr:&  
diuifàinduasferies.-

R a d i -
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R a d i c a i  i  s T a b  y  i. a .

Columna fecunda.Columna prima.

N aturales. Artificiales

10000000.0000 0
9995000.0000 5 0 0 1 .2
9^90002.5000 10 0 0 2 .5
99 8*007.4987 150 0 3 .7

99 80014 .9 9 5  o 
R>O

10 0 0 5  0

e
E* r"

►5 ac OMO
t> D-
O-

9 9 0 0 4 7 3 .57So
10 0 0 2 5 . 0

Naturales. Artificiales

9900000.ooco 10 0 50 3,}
989505.0. 0000 . 105504 ', G
9 8 9 0 10 2 .4 7 5 0 1 1 0 5 0 5 .8

9 8 8 5 15 7 .4Í Í 7 U Í Í P 7 -Í-
9880214. 8 451 l  ì o 5p 8>3

e C5

csA CO
él

s>0-

9 8 0 14 6 8 .8 4 2 } 200528.2

Naturales.

5048858.8900

50463 3 -3 A 6° i  
So4 j 8 n - i i> 5 i  
^ 0412.89387? 
5058768.743^ 

S?
rt »
V o-Ct
3

4998609,4054

Columna 69.

Artificiales.

6 8 3 4 2 1* .8
6 8 3 9 1x 7 .1
<58442-2.8.}
68492.-19.6
6 8 54 13 0 .8

*S

A-
6 9 34 150 .8

quaruro prim a,proportionalia illa Geom etrica. qua* li- 
nus numerofque naturales nominamus : fecunda nos 
iups.ar.ti&ciales Arithm eticè per squalia progtedientes
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coniincac.Duobus tamen ( com pendi), graia) animaduerfis. 
Prim o quod iliis omnibus artificialibus,vnam poft pundtnm 
telinqui figuram fatis f i t , csteris  fex nouiffimis jam rejcftis: 
quas tamen ii initio neglexilfes error inde frequenti m ulti- 
plicatione priorum tabularum , accreuiflet in h actertia  in- 
tollerabilis. Secundò, fifecundapoft pun&um figuraexce- 
dat quatèrnarium:figura prima,quae fola poft pun&um relin- 
quitur, eft vnirace augenda. V t pro 10 0 0 2 . 4 8 , & c . red ius 
eft ponerei 0002. f,quàm  10 0 0 2 .4 :& p ro  10 0 0 3 5 0 0 1,aptiùs 
ponimus 10 0 0 .4 ,quàm 10 0 0 .3 . Itaque co fitu procedat jam 
radicalis Tabula quo prim ittitur.

48. Perfeti a t  am radicali Tabula , ex ea fola Tabule artificiali* 
numerai excerpimus.

V renim  priorcs dua: Tabula; ad conftitutioncm ter» 
i i s  in inferuicbanc ; Ita ten ia hìec radicalis ad ptincipalem 
artificialem Tabulam  , quàm facillim è &  abfque errore 
fenfibìli condendam inferuit.

4P- Sinm m  ma\orum quàm 9$9joo>artifìsta[es nurmrotfacilitine 
exhibere.

Fiet hoc.fola fùbftra&ione finus dati à finu toto. Nam  
per le, artificialis numerus finus <?j>5>(>700,eft inter terminos 
3 jQO &  3 3 o 1 ;qui quidem termini (quia inuicem vnitate tan
tum |ifferunc)àiuo artificiali vero,non poifunt errore {end- 
b ili , videlicet m ajore vnitate differre. V ndeipfe terminus 
m inor 3 3 00,qui fola fubftra&ione habetur, pro ipfo artifi
ciali capi poteft. Eadem neceliariò ratio eft de om nibus fi- 
nibus hoc majoribus,

|2- Sinuumomnium intralim itesTabula radicalis eomprehenfo- 
rtm ,art‘tficiales exhibere.

Sinuum dati, ¿Stabulati e ip ro x im i, differentiam due 
in finum totum; produ&um partire per facillim um diuife- 
rem .qui vel fit finus dattis,vel tabulatus ex proximis, vel in
ter Ytrumque vteunque conftitucus; &  producetur differen- 
t ix  artificialium aut terminus m ajor,aut m inor , aut inter
medium quidpiam(per 3j>)quorum nullus à vera artificial tu. 
differentia errore lenfib ilid ifferet, propter propinquitatem 
num erotum Tabùls.Et ideò b in e  eorum quem eunquepro-

du&um
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du&um  (per 55) adde.adartificialem  tabulaci in Tabula re- 
percum,fi finus datus fit m inor tabulato finu:alioquin illum 
produ&um ex hoc tabulali artificiali fubftrahe,& prouenies 
dati finus numerus attificialis qurrfitus.

E x h h p i v m .

V T> fit fiiius datus 7489557 .cuius qusritur artificiata» 
Sinus tabulatus ei proxim us eft 7490786. 6 i i9 ,h in c  

aufero illam  adie&is cyphris fic 7489 557.0000 , relinquen- 
tur i  1 1 9 6 1 1 9  *qua:du<5t:a in finum totu m ,d iu id o  per nu- 
merum facillim um ,qui fit vel 7 4 8 9 5 5 7 .0 0 0 0 ^ ! 7400786.
6 i l  9 ,vclop tim èper quippiarc» inter eosconflirutum , vtpo-- 
re per 74 9 0 0 0 0 , Si facill.ima diuifionc prouenient 36401; 
qu.x (quia datus finusm inor eft tabulato ) adde ad artificia- 
lem tabulati, videlicet ad * 8 8 9 1 1 1 . 7 ,  &  fient 18 9 0 7 5 1.8 , 

q u $  idem valent qaod 28907/1 j:fe4  quia Tabula principa
lis nec fra&iones admittit,nec quicquam vltra punftum jpo- 
nirrius pro ilio 2890751, qui eft artificiata quaefitus»

A  z. t v d  E x e m p i v m .

Sir  finus datus 7 0 7 10 6 8 .0 0 0 0 , finus tabu la ei proximus 
erir 70 70 0 8 4 .4 4 54  , quorum  differentia eft 9855566» 

quibus du&is in finum totum .produftijm  diuide optimè per 
7 0 7 10 0 0 ,qux funtintér finus datum &  tabulatum .p ro u e
nient inde 15 9 6 .9 .-q u a  (q u ia  finus datus excedit tabula
tum ei proximum ) fubftrahatur ex artificiali numero tabu
lati in tabula repetio , fcilicet à 5 4 6 7 115 . <?, remanebit 
5465754. s■ Vude 5465755 ponitur pro artificiali quaefito 
finas 7071068 dari. Itaque h *c  libettas diuiforem  eligendi 
miram parit facilifatem.

Qmnes JInni in  proportionedupla, habent 695 1469 ZZ pro 
differentia fuorutn arlifìcialium.

Q uia enim omdis finus ad fuum dimidium eadem eft ra
tio , qua? eft finus totius ad 5000000 : ideò ( per 36 ) diffe-

D. 1
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rcntia artifieialium cuiufque finus Sc fui d im id ij, eft eadem 
cum differentia artifieialium finu$ to riu s, &  fu i dim idij 
5000000. At. eadem eft differentia artifieialium  finus to - 
t iu s ,&  finus 5000000 , coni ipfo artificiali finus 5000000 
(p er 34 ) cuius 5000000, artificialis ( per pra:mifTam ) eric 
6 9 3 14 6 9 .2 2 . Ergo &  idem numerus 6931469 2 1  erit diffe
rentia omnium artifieialium , quorum finus funt in propor- 
tiòne dupla : 8c per confequens duplum d u s ,  fcilicet 
i 3862938.44,crit differentia om nium  artifieialium,quorum 
finuSfunt in ratione quadrupla : &  triplum e iiis , videlicet 
20794407. 66, etit differentia omnium artifieialium , quo
rum  finus iunt in ratione ottupla.

52 . Omnes Jim s  in proportions detupla, habent 230 Z 58 4 2 , 34 
pro differentia fuorum artifieialium.

Nam  per penultime prasmiifam^nus 8000000 habet ar- 
tificialem fuum 2 2 3 14 3 4 .6 8  : &  per prsm iffam  , differen
tia inter artificiales finuum 8000000, fua: oótauie partis 
100 0 0 0 0  , eft 20794407 66 :  Vnde per additionem fiunc 
2 3 0 2  5 8 4 2 .5 4 ,pro artificiali finus io o o o o o :&  quum ad 
hunc (inus totus fit decuplus, omnes finus in ratione decu
p la , eandem illam differential« 230 258 42 . 3 4 , inter fuos 
artificiales habebuntj eadem cau fa&  ratione ,quam  iam  in  
duplaproportione per prscedentem cxpofuim us,quod p ro - 
bandumerar. Ec per confequens , cen tu p li proportioni re- 
ipondebithuius artificialis duplum,quod eft 4 6 0 ; <684.68, 
pro differentia artifieialium : Et eiufdem triplum , quod eft 
69077527.02 , eric differentia omnium artifieialium , quo
rum finus funt in ratione millecupla. Et fic de ratione 
ìo o o o 3, &  aliis, vt infra.

J 3 - Fade omnes finus in ratione compofita ex duplo &  decuplo 
bàbeni artificiales fuos differentia 6 9 314 6 9 .22  , differentia 
230 258 4 1. 34 rcfpeftiue differentes.

V t in tabella fubfequcnti confpicere licet.'

Sinuum

SCD LYON 1



C A N O N I S  C O N S T R V C T I O .  29

Sinuum  
proportio- 
nes data;.

D upla
Quadrupla
O ttupla
Decupla
aoc“P|B
4ocuPIa
8ocuPla
Centupla
200P1*
400PIa
8ooP,a
M illecupla
Z0OOPla
4000P1*

Artificialium
refpondentes
differenti«.

<Ì5>51 4 6 9 . 1  z 
138 6 2 9 38 .4 4  
20794407.66 
230 2 5 8 4 2 .3 4  
2 9 9 5 7 3 11 . 56 
36888780.78
4 3820 250 .0 0  
46051684 68 
52983Ì53. 90 
5 9 9 14 6 2 3 .12  
6684x5092.34
6 9 0 77527 .0 2
76008996.24
82940465.46

Sinuum  
proportio- 
nes data:.

8000P11
iooooP1*
200ooPla
4ooooPla
8ooooPla

loooooP1*
2 0 00 0 0 .P13
4oooooP,a
8oooooPJa

IOOOOOOP*3
2000000pla

4oooooopla
8oooooopla

10000000P1“

Artificialium
refpondentes
differenti«.

89871934.68 
92103 36 9 .36  
99034838.58 

10 59 6 630 7 .8 0  
112 8 9 7 7 7 7 .0 2 . 
1 1 5 1 2 9 2  n .  70  
1220 6 0 6 8 0 .9 2  
12899 2150 . 14

1 359i 3ói9- 3Ó 
13 8 15 5 0 5 4 .0 4  
14 50 8 6 523 . 26  
15 2 0 17 9 9 2 .4 8  
J5 S 9 4 9 4 6 1.7 0  
16 1 18 0 8 9 6 .3 8

54. Omnium fìm um  vieta limites radicalis Tabula exclnforum, 
tiHfneros artificiale! vmefl'tgare.

H o c facile fit3finum datimi mulriplicando per i ,  4 , 8, ro, 
2 0 ,4 0 ,8 0 , 1 0 0 ,2 0 0  : vel per aliom quemuis proportionis 
nuroerum hac tabella expreilum, doocc producatur nume« 
rus.qui intra limires radicalis tabula: continearur.Huiusiam  
i»b  Tabula comprehen fi artificialem (p e r5 o )q im e ,cu i ac
quisito adde tandem differentiam artificialem , quam T a b e l
la indicai priori conuemiTe m ultiplicationi.

E  X E M P 1  V  M.'

QVarritur.quem anifìcialem  finus 578064 habeat;is cùm 
vltraU m itesTabube radicalis excludatur, per nume- 

rum aliquem pvopoitionum  prarccdentis tabella;,vtpotc per
D 3
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aoducatur/ietque 7 5 6 12 8 0 , cuius iam  intra Tabulam  ca- 
dentisartificialem (per * 0 )  q u a re , fi& que 275)6444.9, ad 
qaem  adde differentiam in Tabella inuentam conuenien- 
tem vigecuplseproportioni, qua: eft 2<)5)*73ii.*6 ,fientqu e 
527527*6 .4 . Vndc 3 17 * 2 7 5 6  eftartificialisquaificus, finus 
5780(54 dati.

 ̂y , V t dimidium Jim s  totius ,  fe  habet ad ftnum dim idij alicu- 
ius arcus; /ta finns complcmcmi eiufdem dim idii, ad finum to-  
tins arcfu.

Sitfin ustotus a b ,  dupletur &  fit a b c ; hac diametro 
fiat femi-circulus,in quo iignetur arcus ¿lie a e , bifariam in 
d  diu ifus:eius ergo dim idij quod eft d e ,  cxtendatur com - 
plementum ab e verfus c , quod lit arcus e h ,c u i  &  h  c  
necciTario squatur : quia e
d e h quadrans squatur 
scliquo quadranri arcutym 
a d  &  h e. Proinde du- 
cantur linea e i  perpen- 
dicularisad a ic ,q u a ; ideö 
finus ‘eft arcus a  d e : &  li
nea a e , cuius dimidium 
f e  , eft finus areas d  e, qui eft dimidium arcus a  d e : &  
iinea e c ,  cuius dimidium e g  eft finus arcus e h , &  ideo 
eft finus com plem ent arcus d e :  dimidium autemfinus to - 
tius a b fit a  k . D ico v t  a  k  fe habec ad e f , ita e g  ad e i  
l*ehabebicrduoenim trianguli c e a , &  e i e  ,  aqui-anguli 
fü n f : quia i c c, v c l a c e anguius vtrique communis e f t , &  
vterque c  i e, &  c e a re&us e ft , ille ex hypothefi , h ie , quia 
in peripheria e ft,&  femi-circulum occupat. Ideoque v t  a c  
liypoccnufacrianguli c e  a , a d  eius minus latus a e ; i r a  fe 
Iiabet c e  hypotcnufatriang. c i  e ,  ad eiusm tnus latus e i. 
E tq u u m to tam  a c fehabeatad  a e  , v t  totum e c ad e i :  
fequetur inde dim idium  a c ,  quod eft a b ,  fc habere ad 
a e ,  vc dimidium e c ,  quod eft e g . f e  habet ad e i .  E td c -  
nique cum  iam totum  a b eft ad totum a  e vt e g  ad e i.- 
Concludim us neceftario dimidium a b ,  quod ell a k ,  le 
habere ad dim idium  a e  , qn o d eft f  e : 'v t  e g  fe haber ad

c  i,
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e  i,q uod erat demonftrandura.

$G. Duplum artificial»! arcus4 y gradunm , ttt a rt if ic ia l* ¿ ¡iM i  
finus totiw. ‘

Reperito precedenti Schem atefitcafustalis.quòd a e, &  
e  c, fint equalcs. In hoc cafu cadet i  i n b ,  eritque e i  finus 
to tu s,  atque e f  ,8 c  e g  «quabuntur : eorumque quiuis ii- 
nus eft 45 graduum.
E c quia (p er prasce- 
dentem ) qua: eft pro- 
porcio dim idij finus 
totius a k  , ad c f  fi- 
num 45 graduum jea 
eft etiam  proporcio ^
« g  finus quoque 45 
graduum , ad e  i  iarn 
fino ratotum . Ideò (per 3 7 )  duplum artificialis finus 4  c 
graduum>a:qua!e eft artificialibus extremorum, fcilicet finus 
fcotms, Sc eius dim idij. At horum amborum artifìciales , fnnt 
tantum artificialis altcrius eorum , fcilicet dim idij finus to
tius .-quia reliqui fcilicet ipfius finus totius (p er ¿7 )a rc ifi-  
cialis nullus eft. NeceiTariò igiturduplum  artificialis arcus 
4 f  graduum , eft artificialis dimidi j finus totiu s, quod c ra f 
demonftrandura.

57- Aggrtgatum  ex artificiali dim idii finus totiuf$& artificiali 
cuw fqw  arcus,¿cjuatur aggregato artificialium dimidii eiusar- 
C(is,0 f complementi httius dimidii. Vnde artificialis b u m  d i-  
m idn arcus haberi potefl, acterorttm trium artificialibus datis.

Q uia per penultim i prarniifTam,  dimidium finus totius 
prop ortion ate  ad finum dimidij a'licuius arcus , vt fintis 
complementi eiufdem dim idii arcus,ad finum totius atcusj 
Ideo (per 3%) ag^regatum artificialium duorum cxrremo- 
rum ,fcilicct artificialis dimidij finus totius, &  artificialis 
caiufuis totalis arcus , asquabitur aggregato attificialium 
raedioruin, videlicet artificialis dim idij eiufdem arcus, Sc 
artifaeialis complementi huius dim idij. Vnde &  per eandem 
}8> f iaddiderisartificialem dim idij finus totius (pèr 5 1 , vef 
per preen u iim i innentum ) ad arrificiaiem cuiufuis totalis

ai cus
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3* M I R I F I C I  L O G A R I T H M .
arcus datum ; &  hinc fubftraxeris artificialem complementi 
dim idij priorisarcus datum,relinqueturipfe artificialis pe- 
titus eiufdem dim idij arcus .-qua; eranc demonftranda,

E x e m p i v m .

Si t  artificialis dim idii finustotius (per 5 1)  69? 14 6 9 1 fit- 
que arcus totalis 69 graduum &  20 minutoruin, cuius ar- 

tificiaiis (it 665 1 4 3  datus.-totalis arcus dim idium  eft gra
duum &  40 minutorum.huius artificialem quxro Com pie- 
roentum huius dim idij arcus eft graduum 5&  1 0  m inu- 
torum , cuius artificialis iic 19 ^ 4370  datus : Addo itaque 
695 14 6 9 ad 6 (55143,&  f i «  aggregatum  7 j ^ i z : e x  quo 
aufero 19 ^4370 , &  rclinquentur {6 4 1 14 *  artificialis qua:- 
iltus, arcus 34 graduum & 4 0  minutcrtim.

58, Datis artificialibm omnium arcmmnan m im rtm  4 9 gra d i-  
bus, omnium arcHumminorum artsficiales fadllim'e habentur.

Ex artificialibus arcuum omnium non minorum 4^ gra- 
dibus per hypothefin datis > habebis per p rsm iflam , artifi
ciale; reliquorum omnium arcuum  decrefcentium vfque ad 
viecfim um  fecundum gradum cum fem ifle. Exquibus iam 
habitis » artificiales fimilitcr reliquorum arcuum vfque ad 
n  gradus &  1 j  minuta habebnnrur. Et ex his rutfus ,artifi- 
ciales omnium arcuum vfque ad f  gràdus &  38 minuta. Ec 
itadeincepsinprim um  vfque ad minutum.

59. Tabularti Artificialem .cendere.“
Pagi a s  prajparenenrquadragintaquinque longiufcula:,vt 

prajterm arginesfuperiorem &infcnorem  , fexaginta et iam 
lineas nnmerales capere valeanc. Paginarum  quarlibet linea
ment is tranfuerfis in 20 fpatia xqualia diuidatur : fpaciorum 
quoduiscrcs lineas numerales capere valeat. Inde alivs i t -  
neis defcendentibus diuidatur pagina quauis in columnas 
fepcem, interpofica duplici linea inter columnas fecundam
&  tertiam, &  inter qumram &  fextam : inrer cseteras .veto 
firaplex ponatur linea. Prim a pagina in fronte fuperiore las- 
uoriuro fupr3!cresprim as columnas fupcrfcribatut hoc ti- 
tulo I O  Gradui I &  fupericcibatuc inferiùs &  dexnorfum

i n k
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fub tribus vlcimis colunis fic|8p Gradus\Secunda pagina fu
perfcribatur Ueuorftim iic|i Gradus\8c fubicribaturdextror- 
fum fie 188 Gradus jTertia pag. fuperfcribatur fie ) z Gradui | 

fubferibatus ficj 87 Gradas [Et ita cú ca:teris paginis pro
cedendo,vt fuprà ícripti in frateriptis additi, quadrante vno 
minus Hue 8>>gradus temper compleant.Inde prima columna 
per fingulas paginas titulum hünc fuprafcriptum habeat | 
M inuta graduum fuprafcriptorum | Secunda columna hoc 
titulo fuperfcribatur ¡ S inns afcuum f.niftrorum | Tertia co
lumna hoc titulo fuperfcribatur | A r iificiaies arcuum finiflro- 
rum  I Quarta columna hoc título &  íuperferibatur &  iub- 
fcribatur | Differentia ituer artificialescomplement orum ) Quin
ta columna itibfcribatur hac fubferiptione | Artificiales ar
cuum dextrorum j Sexta columna fubfcríbaturhac fubferip- 
tione I Sinusarcuy.m dextrorum j Séptima columna fuhferiba- 
tur hac fubferiptione | M inuta gradtium infra fcriptorum | 
Prima: deinde columna: inferantur numeri minutorum ab o 
ad 60 progrediendo. Séptima: etiam columna: inierantur nu
meri minutorum à 60 ad o  decrefcendo .-ealegc , ut prime
&  fcptimae colum ns bina quxuis minuta ín eademlinea.op 
pofita ,gradum integrum feu60 minuta perficiant. Exempli 
g ra t ia ,o a d 60 , &  i a d 59 , 5c 2 ad 58 , &  5 ad ^7 , & c .  op- 
ponantur. Atqueinterbina quseque vigiliti lineamentorum 
traniuetforum, tres numeri in quoiibet ìnteruallo cujuflibsc 
colum nx contineantur. In  feconda columnaponantut n u 
meri finuum , refpondentium gradibus fuprà, &  minutiis à 
latereliu otfu m  in eadem linea pofitis.ln iexta-etiam colom 
naponantur numeri f inuumteipondentiiim gradibus in f  a
&  minutiis à lateredexcrorium in eadem linea pofiiis. Hos 
finus fuppeditabit tibi communis í in u u m R i  1  n  h  o  l  d  1 
T ab u la ,  vel fi qua exa&ior. His pera&is .om nium  finuum 
inter finumtotum &  fuum dim idium , artificiales per 49 &  
50: carterorum vero finuum artificiales per 54 computato. 
Siuealitec,mu!toque &  exadfciùs &  facilius.omnium finuum 
jnret finumtotum 6c Í ¡n u m 4í graduum artificiales, per cal- 
dem 49 &  fo  computato ; ex quibus jam habitis , orones 
iiquorum arcuum minorum 4^ gradibus artificiales , par
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prarmiilàm quàm facillimè acquires. Quibus omnibus arci- 
ficialibus vtcu'hque computatis, in tercia columna locabis 
artificiales números rcfpondentes gradibus fuprà , &  m inu- 
tiis à latere iìniftro , fuifque finibus laruorfum in eadem linea 
pofitis.Similiter &  in quinta columna locabis números arti
ficiales refpondenres gradibus infra, &  minutiis k latcrc dex- 
tro , fuifque finibus dextrorium in cadcm linea pofitis.Media 
tandem columna fie perficitur : numerum quemqueanificia- 
lem dextrum , ex artificiali iìniftrorfum in eadem linea polito 
aufer ,  notata differentiain eadem linca interrutrumque, do
ñee totani mediani columnam compleuens , Hanc Tabularti 
nos ad lìngula minuta compurauimus ,atqtie eruditis ( qui
bus plus lìt otii ) eius exa&iorem elimationem^vt &  T ab u !«  
finuum emendacionemrelinquimus.

Epitome Tabular artifìcialis 
alicer condendo:.

< Jo ./ '-\  V  i  hvomiuriquam artificiales per <¡ 4  irnienti, differunt ab 
artificiM usper <¡$inueniis; v t  ion)t*sfinus 3 78 0 6 4 ,nnme- 

rus àrtifeialis per Mam e/? 3 2 7 5 2 7 5  6,per batic ver'o efi} 2 7 5 2741 
arguitar tjtiibufdam ìnlocu Tabulafinuum vitiofa effe. Q u a  próp- 
ter coi fulo eruditos ( /¡tttbusforfiin difcipulorum &  computiftarum 
copia (it)vt Tabularti finuum exaiìiorem &  maioris numeri edam, 
nipote cuiusfinus touu fu 100000000 ,feilieet otto cypbrantm pr<t~ 
iervnitatis figurar» ,  cttrnprior finus totus feptem tantum confie!. 
Deinde vt Tabula »offra prima cuntineat eenturn números, pro- 
¿redientes in e a proportene , qu& eft ptter hune nouum finum  
totum, dn finum eo minoren vnitate ìvtpote interi 00000000, 
<5* 999999999-

Secunda Tabula contineat etiam centum números,  in eapro
pon ione , cju£ e(i tnterhunc nouum finum totum , &  numerum eo 
minoum centenario ¡f i l ic e t  inter 1 oocoocoo , (¿r 99999900.

Tenia Tabula c¡u& &  radicalis dicitur, tr'igintaquinque colum
nas . c-y eenturn números in cjuahbet columna continet. Centum

numeri
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numen eiufdem columns progrediantur tn ea proporotone , qu& cfl 
decent mill ¡ ur n , a d  nkmerurneo minor cm vniittie, videlicet 1000-
ooooo ad  5)9990000.Tringinta quinquéprimt inter fe,autfccun-  
di,aut terlii, nut caieri eiufdem ordinis omnium columnarum inter 
ft  progrcdiuntur ea proport ¡one,qua e(i 100 ad<)^,aut finus totius 
100000000 a d 99000000-/« his fuifque artifictalibus inuenien- 
dis dr conttnuandis, obferuentur regulx cater«precedentes. Atque 
ex completa fie radicaliTabula,omnium fmt'.um inter (inum totum 
dr finum 45 graduara artificiales, exaíiifsimc per 49 dr 50 reve
ries : arque ex artificiali arcus 45 graduunt duplato , habehis arti- 
ficialem dim idii finus totius per Et tandem ex his iam habitis, 
cuteros artificiales per penultim 'c pr&ccdentem exqmrcs; quos in or- 
dmern Tabula per precedentem rcdiges, dr fiet "I ubula , omnium 
certé Mathematiearurn Tabtilarum prajlantifsima d)' ad vfus 
praclanfmos parata.

Finis conftruótionis Tabula: Anificialis.

E  2
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A P P E N D I X
D E  A L I A  E A a V E

P R E S T A  N T I  O R E  L O G A -
r i t h m o r v m  fpecie con jhueitdai 

in  qua fcilicetjVnitacis Lo- 
garithmuseft o.

N  t  e r  variai Logaridnnortim progrejfus, isefipr£-  
(ìantior, qui cyphramprò Logarithmo vnitans fta~ 
tu it^ r  1 0 ,0 0 0 ,0 0 0 ,0 0 0  prò Logarithmo denari] 

feti decupli inflituit : c&tererum auiem omnium Logarithmi, 
ex his.fiubilitis nccejfari'o confequenturi&  modus inueniendieos 
varitts e(t, quorum primus jìc  fe  habet.

L o g a r i t h m v m  decupli datum ,videlicet 10 ,000,
000, ooo, deo/ss partire per qitinque ; &  fieni inde numeri fe -  
quentes 2.000000000 ,400000000, 80000000 , 1 6000000» 
¿200000, 640000, 128000 , 2 5 6 0 0 ,5 12 0 ,  Ì 0 2 4. H orum vl- 
ìimum decies eiiam bipartire, &  fieni inde numeri feqnentes 
f  i z ,  ¿ / 6 , 1 2 8 ,6 4 ,5 2 ,  1 6 , 8 , 4 , 2 . 1 .  yiique hi omnes numeri 

fu n i Logarithmi. Ojxeramus igitur fingulorum wtmeros vu l- 
gares, qui iis ordine refpondent. lnter denarium ergo feu. decn- 
plnm  1 0  a-qtte vnitatem (auflos caleuti g ra ’ia quotuis cypbris, 
■vi poti duodenis ) capi am ur qumuor media propornonàlia, ¡ett 
porws ( per exiraclionem radicis fupe falìdi ) corundtm mini
mum-, cj'Aod fu  doflnn& gratin A . lnter A &  vnixaiem, ca
ptar ur ftmìUrer ex qm iuor propori ¡ovalibus minimum me
dium , qttod (ti B. lnter ¡3 &  vnuatem  , caciaiur medium

quanum
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quartum feu minimum , quoti fit C . E t  ita procedere per 
exiractionem {uperfolida ródiois , diuidendo interuaUum inter 
recens ìnuentum &  vnitatem , in quinque internatiti proportio- 
tialia feti in  quatuor media quorum omnium quartum feu  
minimum femper nntetur, vfqite dum ad decimum medium 
minimum perueneris, qua bis notis fignentur D jE ^ .G jH jL K .  
Computati! iam escaci e bifce proportionalem , perge, &  inter 
K  &  vniutcm  qu ire  medium proportionale, qnod fu  L. Sic 
inter L &  vnitatem cape medium proportionale, quoti fit M. 
Sic fm ile  medium inter M &  vnitatem-, quod fit N .  £odem 
artificio (per extrattionem quadratam) creentur inter quem- 
que recentem numcntm e r  vnitatem , reliquà intermedia pro- 
portionalia, bis notis fgnanda, 0 ,P, Q , R ,  S , T ,  V  : Quorum  
proportionalem cuilibet > refpondet ordine futts Logarithmus 
fuperioris feriei. Vnde vnitas erit Logarithmus numeri V ,  
quicunque is fu e rit , &  2 erit Logarithmus numeri T , &  4 .  
numeri S ,&  8 numeri R ,  \6  numeri Q» 32 numeri P > ¿ i m i -  
meri O  . 12 8  numeri N  > 2 $ C numeri M , $ 12  numeri L , 
1 0 2 4  numeri K  : Q ua omnia ex fuperiore conducitene p a -  
tent. £ x  bis autem iam conftruclis , confimi pojfunt altornvt 
tum Logarithmorum proportionalia , tum proportionalium 
Logarithmi. N am  fiotti in ßaticis ex addttione ponderum 
vnitatis, binarij, quaternari, 8ri> .> &  aliorum pariteY pariunt 
numerorum, omnis creari potefi ponderum numerus, qui apud 
nos iam Logarithmi fiotti Ita ex proportionahbus V ,T ,S ,R ,  
drc.quA illis refpondent , &  ex c&teris etiam duplicata rattoria 
creandisjconstiiui poffurn omnium Logarithmorum oblatorum 
refpondentia proportionalia , per eorundem inuicem moltiplica- 
tionem refpeflitt'e, v t  docebit expcricntia. Huius autem opera 
precipua difficultas efi in denis proportionahbus dnodecim Jt-  
gurarum e fexaginta figuri s fuperfolido more extrahendu : feti 
¡¡¿tanto maior b&c difßcultas, tanto exaäior efi bic modus in 
Logariihmis proponionalium , &  Logarithmorum propor- 
lionalibus imenicndis.

E «
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Alitis modus facile creandi L O  G A -  
R I T H M O S  numerorum compo- 

iitorum, ex datis L O G A -  
R I T H M I S  fuorum 

primorum.

S I  duo-numeri datarum Logarithm orum , irtuicem multipli- 
cuti componunt tcrtium ; eomm Logarichmorum aggrega- 

tum erit terlij Logarithmus.
Item ft numerus per numerum diuifus produeit tcrtium, 1 

primi Logarithmo fecundi fubflraäus ,  reUnquit tertij L o ga-  
rithmum.

S i ex numero in fe  quadrate, cubici .fuperfolidè,  ¿re. dnÜo, 
producitur alter quiuis, ex primi Logarithmo duplato, tripla- 
to,aut quintuplato, producitur illtus alterius Logarithmus.

Item f i  ex dato per extrattionem qttadratam, cub!cam,fnper- 
foUdam, & c . extrahatur rad ix  , dattque Logarithmus bifcce- 
tur, trifecetur, aut per quinque fece tur , produce tur Logarith
mus eiufdem radici!.

Denique quicunque numerus vulgaris ex vulganbus compo- 
nitur per multiplicationem, diuifioncm , aut extraftionem : eins 
Logarithmus componitur refpeEfiu'c per additionem, fubflra- 
llionem , duplationern,feu triplationem ,&c. fuorum Logari th - 
morum. V n ie  fola difficultas e fi in numerorum primorum  
Logarirhmis inueniendis, qui bao f  quinti arte generali in -  
ueniuntur.

u id  ornnes Logarithmos irtueniendos, oportet Quorum ali- 
quorum vulgarium numerorum Logärithmos d a rt , aut fa l
lerò affittii pro fundamento operis, vt in fuperiore prima con- 
f  m ilione , o  fett cyphra affumebatur pro Logarithmo vv lg a -  
ris vnitatis, &  10 ,0 0 0 ,0 0 0 0 0 0  pro Logarithmo denarii feu 
10 .  His itetene datis,quxratitr qninani (  qui prirnus numerus 
eft) Logarithm us hocmodó. / m e n o  &  1 quaratur nteaium.

propor-
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3 >62177156017

pntporthnale,  qu id  eft 1 oooocoooooo* Sic inter i o 3ooo,ooo, poo 
'&  o  qm ratur medium Arithmeticum,quod eft f  , 0 0 0 ,  ooo,

000. Deinde inter i 6 '&  |ilg2277— capiafur medium G ee-xooooooooooo r
7/ietricum quedefl  >Ee fim tfttr  inter f  ,000,000,

IOOOOOOOOOOO
000 d* o capiatur medium eA rukm etkum . > f / W  eSi - 
7500000000.

In continue proportionalibus 
vniuer/is.

- v r T  fumma mediorum &  altern im i cxtrcmi,ad eundefn ex-  
V tremum ; fic differentia exmmorurn , a d  differentiam ex- 

tremi eiufdem &  m m  froxim u

Compendium dimidii Tabula  
L o g a r i t h m o r v m .

D Vorttm arcuum quadrantemcomplentium, vt ftnus milioni, 
ad [mum duplt arcus-, Ita ftnus 30  gradiiu m , ad fintim 

minorii. Vnde addito Logarithmo dupli arcus ad  L ogarith-  
tnorum 30 gradu u w , &  a produtto, fubdutto Logarithmo 
maioris, relitiquitur Logatithmus minoris.

Habitudines L o g a r i t h m o r v m  &  fuo~ 
rum naturalium numcro- 

rum inuicem.

1 .  - p v  Entur duo ftnus &  fu i Logarithmi. S i totidem numeri
s i y  equates f im i minori in fe  dueantur, quot flint vnitatesirt 
matoris Logarithm o : &  contra , totidem «quales finiti ma
lori in fe  ducantur, quot funt vnitates irt minotis Logarith

m o;
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4 0  A P P E N D I X .
m o -, erutti duo produrla aqualia, &  produrli firtus Logarith 
m u s ,  erit numcrus fatìns ex ambobus Logarithmis wuicem 
multiplicatis.

x .  V t  fwus maior ad mìnorem -, Ita velocitas incrementi,aut de
crementi Logatithmoruni apud mìmrem,  ad velocitatevi in
crementi aut decrementi Logarithmorum apud maiorem.

Duo ftnus in ratione duplicata,  triplicata ,  quadruplicata, 
& c. babent [not Logarithmos in ratione dupla, tripla, , qua
drupla, & c.

4 . E t  duo fim i in ratione vt orda adordinem, (id efi v t  tri-  
pticatum ad quintuplicatum,vel cubia a d  fzper(ohdum) habcnt 
fetos Logarithmos,m  ratione vt eorundem ordinum indices., id  
eß,vt  s ad  5.

y  S i primus fiInus in fecundum duBus producit Urti um , L o 
garithmus primi additus fecundi Logarithmo producit tertii 
Logarithmum. Sic in diuifione, dimfons Logarithmus ex di
videndi Logarithmo fubduäus,relinquitquotientis Logarith
mum.

6. E t  f i  quot äquales primo,inukem dufti producimi fecundum, 
totidem &quales primi Logarithmo > fimul additi producmt 
Logarithmum fecundi.

7. M edium quo dais Geometricum inter duos fm u s , habet funrrr 
Logarithmum medium tale Aritbmeticum inter fin'mm  Lo
garithmos.

8. Sinus primus diuidit tenium , quoties funt vnitates in  A -, m -  
merus fecundus diuidit eundem tertium, quoties funt vnitates in  
B  : Item idem primus diuidit quart urn, quoties funt vnitates in C ; 
&  idem fecundus diuidit eundem quartum , quoties funt vnitates 
in  D .  D ico , qua efl ratio A ad B , eadem eji C  a d  D , &  Loga
rithm! fecundi ad  Logarithmum prim.

tf. Hmc fit quod numeri oblati Logarithm us,  efi numerus loco- 
rum feu figurarum.quas comprehendit faUum ex oblato mies in fe  
dufto quoties funt vnitates in  10  , 000 ,0 0 0 ,0 0 0 .

I o. Item ft index ordinisfu Logarithmus denarii, numerusfiguya- 
m m ( v n a  dempta ) ordinis fciiicet multipli, ent Logarithmus 
radicis.

Qua;ritur,quis numerus f u L o o  a r i i h m v s  bioarii.
Refpoft-
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A P P E N  D I X. 41
R efp o n d eo , nntnerus iocorum numeri fa& i ex 10  > 0 0 0 ,
0 0 0 , 0 0 0  b inariisinuicem du&is.

A td ic e s ,  hicnumerusfa&us ex 10 ,000 ,000 ,000  binariis 
inuieem du&is eft innumerabilis. Refpondeo , numenjs 
laracn iocorum eius ( quem quæro ) eft numerabilis.Ex data 
itaque radice (b inario) &  indice (  10 ,000,000, o o o j  quære 
numerum Iocorum multipli, &  non numerum ipfius multi
p li ;  Se per regulam noftiam inaenics 301029P95 & c .  pro 
numéro Iocorum quæûto, &  L o g a & i i h m o  binarii.

F I N I S .

F
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l v c v b r a t i o n e s
A L I  Q _ V  O  T

d o c t i s s i m i
v .  H E T E R I C I  S R I G G I I  

I n  A p p e  N D I C £ M  p r a m if fa r a .

H a b itu d in e s  L o g a r i t h m o r v m  &:  fu o ru m  

n a tu ra liu m  num erornm  im ic e m  S t v n ltM is  
L o g a r i t h m v s  f i t o .

A t  i s duobus m m tris cum furs logarith -  
mis,/i communis aliquis diuifor vtrefquei o-. 
garithmos diuifcrit,  &  vterque numtrorum 
datorum totiestn feipfum ducatur, v t  nurner^s 
faQorumabalterutro ¡vnitate tantum funere-  
tur à quoto alterno Logarithm !, erunt duo 

produrli aquaìcS'Et togatichtQUS numeri produrli, erit nu- 
merus continue fa t i u s , à quota Logarithmorum &  communi 
cerm den di»ifore.

logarithm ». 
f  2f i i 8 8 £ j  4

Santo dati numeri * p 98i o 7 i8  6

Sit  communis diuifer vnitas,

Primus in ieipfuir, quinquiesl fad t  2 ,  lg 8 é
Secundus in leipfum ter— j ,  ----------- -

looaooo
ro g a -
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L V G V B R  A T I O N E S .  45

Lógarithmi. 
r  t (o) o
I zy 1 i'8Sg^ (j) Latus 4

Comi- ! g ?°5>5737 (*) Q uadracus 8 
nuèpro-j l ì U h p i  (3) C u b u s j i

¡¡°.r“ 0'  ] 3gSio7 ig  (4) B iq u a d r a t i  16
100000000 (y) Solidus 3.0

^-51188649 (6) Q u ad r.cu b u s 24

Lógarithmi,

*  {0)
Co.d.aè f f f g -» <■> 6
p r o p o r .  i  x ^ 4 8 s>3 3J  ( l )  1 1

tionales i 610957379 18

(u M 1 l88<i49 (4) 24

A i i v d  E u m p i v m .

Lógarithmi- 
r»3i(?i277tf(i 5 

Sunto dati n u m e r Ì ^ ÌOri8724 ?

Communis Logarithmorum diuifor fic 1 .

S c c u n d iis ^ a ’ter ^ f c i p f u m d u & u s fa c it |  J i 61*77™

F  1
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44 L V C V B R A T I O N E S
Logarith.

316227766

IOOOOOOOOO

1 0 0
JOOO
3 16 2 2 7 5 6 6

(o)

w

(*)

(4 )
(6)
(7)

o

f
IO

20

3 «

fOI18724  

25x18864?

^ ? ° 5>f737^ 
316227766

(o)

0 )

(*>

(4)
W

L o g
o

7
H

1 8

Notandnm fi  communis diuifor ßt -imitai, i>t in vtroqve 
‘ly.emplo precedente -, fa ilus ob ipfis datis Logarithmus, e il 
Logarithmus numeri produfti. Q uia vnitas mttltiphcans non 
anget multiplrcatum.

T e r t i t m  E x é m ì I v m ,

Lógarithmi. Quoti.

{ j 4 j  2 .53529412 
82554} 5.91568628

Sit communis diuifor 84509804.

?
7

%
or-iß»DO-r:
3
Bc
3ca•-t
C

? J 4 J
6  H 764 i)
8 40?53607

1 1  3841287201
18 558545864085284007

(o)
( 0
(*)
(3)
(4 ) 
(7 )

2. 53529412 
5.07058824
7. 60588256 

10 .141176 48  
17- 7 4 7 0 S 884

6 823545 ( ¡ j  j .  91568628
12 678225072.849 (2.J 1 1 . 8 5 1 5 7 2 5 6
18 558545864085284007 (5) 17. 74705884

Datorum L o g a r i t h m o r v m  quoti funt 3. 7.  
fa&us ab iis 21. qui du&us in commitnem diuiTorem

84509804
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L V C V B R A T I O N E S .  4 f
8 4 fo p 3 o4  fac it  17 .7 4 7 0 5 8 8 4  l o g a r i t h m v m  nu-  
m eri  p ro d u c i .

N otandum  quoti Cubus fecxndi n u m eri, eigne aqu alisfep - 
timns figuratus prim i ;  ( quem aliqui appellant fecundum fo- 
lidum  ) rp’ibìtur notis oücdcctm  :  idcirco eins Logarithm us 
in  fronte g erii 1 7 . prater not as fubfeqnentes,  qua, exprimunt 
Logarithm um  numeri ,  qui iifdem notis fcribitur :  fe d  eins 
prim a tantum nota vtrftts finiftram  ,  denotai nobis integrai 
■imitates quinqne , retiqua nota fubfeqnentes ,  exprim iint p ar

tes , integris hifce adiiciendas. Sic }  c“ ms L o "  
ga rn h m u s 74705884 .

O itod ß q*atnor loci relinqueintw integris, fo n en d aerh  in
4.586408 , . j-

fronte Logarithm i, nota 3 . S tc 5585 , o0000^ ’ ^  a m S  LO"  
gacithm us 3 . 7 4 7 0 5 8 8 4 .

H'tnc poterlmm datis duohm L  o  q A R  1 t h m  i  1 
d r finti p rim i, Ì7m n ire finm n fecm di.

S umatur communis aliqvU  Logarithm orum  d iw fer  ( qui 
quo maior fu erit e'c commodior erit ) is d iu idat vtrtrmque :  
dein de primus ftnus feipfum m ultiplied , &  fuos faBos  :  denec 
Humerus faciom m  vnitate tantum fuperetur à. quoto fe c m d i 
lo g a r ith m ! : v e l  donee procreetur figuratus, cognominis quotò 
fecund.i io g a r i th m i .  Idem  numerus produceretur ,  f t  fecun~ 
dus fmus quafttus, feipfum multip/icaret ,  donee fieret figuratus, 
cognominis quoto prim i Logarithm !. Vt patet per preceden
te?» propofitionem. H nius itaque figurati , a prim i quoto de
nominati latus qn&ratur :  quod , v b i inuentum fu erit , erit 
(irins fecundus qmfitus. Eritque continui fa il us a  quoits , &  
communi diuifore , ip (¡us figurati Logarithmus.

V t fu n to  dati l o g a r i t h m  r  8 1 4  Si fit finusprimi 
3 communis l o g a r  i t h m o r v  m druifoteft 1  qui dat 
q u o to s4 . 7 . S i  3 feipfum fexies mulciplicer, prouenter 2 18 7 , 
pro figurato , qui in ferie continue p ro p o rt io n a le m  ab vn i
tate , feptimum. locum occupabit ; &  inde dici poterit non
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46 L V C V B R  A T T O N E S .
Incommodé fepcmiusfiguracus. Ideiunuiuerus 1 1 8 7 , 1 1 1  âlia 
continue proporrionalium ferie , eft ab vnitate figurams 
quanu s: cuius latus6 tps** eftfinus fecundus quæiitus»

IOOOOOO
Q u o ti4  7. fa â u sa b ii$ z 8 .q u îd u & u sin c o m m u n e m  di- 

uîforetn 1  facit i o î a r i i h m v m  figurati 2 1 87.

togar..

1 (0) 0

? («) 8

! 9 ( 0 16
C o n t i 27 (s) 24

nué pro-^ 8 1 (4) 3 1
ponió- Z43 <S> 4 0
nales 7 X9 (6) 4 s

¿ 18 7
».

(7) 1 «

6 8 } 8 $ i i

46765372,

31980^98
z i  87

(P)

( 0

<*)
(0
(4)

;og.
o

x4
28

42

56

Notandum hos togarithmos diuerfos tffe ab ils, qui ad il- 
luftrationem fuperioru Propofitionü adhibebantw '< in hoc an - 
tem Konuertiunt , quod vtrobique Logatichmus vnitatù eft o. 
quo p ojito , togarithmi eorundem nurncrorum vcl fam  agúa
les , v e l faltem proportionates m ur fe.

S iitm  p r im u i d iu id it  tertium  )  debit primus dimdere 
tertium , &  tertiiquotum , & .quoii deinccps quotum quemli- 
bet, quoties poterit , donec quotas vltimus fit minor dimfore. 
Deiiide diuifionum harum numerus notetur , non autem quoti 
alicuius quantité , (  mfi forte minimi , de quo viox plan, di- 
cernai ) eodcm modo fecundus ,  eundem tertium eiufque quotes, 
dmidat. Ira etiam diuidatur ab vtroque quart us. Vt

Sunto finus

primus
fecundus
terrius
quarcus

2
4

1 6
64

SCD LYON 1



L V C V B R  A T I O N E S .  4 7
P rim us  2 , clinidit tcrtitim 16  ,  quatcr. Sutuque quoti 8. 4 .
2 .  1. Secundus 4  ,  diu id it sm dem  tertium x6 ,  hi's. Suntque 
quoti 4 ,  1 ,  trttr.t ig itur  ,  A  ,  4 ,  B  ,  1 .

Eodem modo p r im a  7. , d iuidit quartum C \  } fexies, Q u a -  
tiqur. furtt 16 .  8. 4 .  2 ,  1.

Secundus 4  , diu id it qua/tum 64  > ter'. Quptique fa m  16 .  
4 .  1. Sunt ig i iur  C  , 6 . D  ,  3 .  aio v t  A  ,  4 .  aà  ß  , 1  ;ftc  
C  , 6 . a d  D  j  3. & ß c  t o g a r i t h m u s  fecundi ‘n d  i o g a -  
r i t h i n u m  prim i.

S i  bi bifce diuißonibus , vltimur &  nùnimus quolus vbiqite 
fit  vnitas , v i  in ißis quatuor p'rnpoßits : erunt numeri quoto- 
rum ,  &  L O g a r u h m ì  diuiforum , reciproce proportionales, 
A lia s  ratto non erit pràrftts eadem vtroblque : veruntamtn ß  
diuifores fuerint exigui &  diuidendt. fatis m agni,  ita, v t quoti 
ftttt plurimi j defittiti ¡¡le proportionalem  5 v ix  aut ne v ix  
quidcmpercipì poter il.

B in e f i t  cjuod numeri oblnti Logarithmus.
Sum antur duo numeri l o .  &  i  ,  ■vel qu i ms alius &  ß i  

l O g a i  i t h n iu s  prim i àatus, fcilicet 1 0 0 } qu&rìtur r . o g a r i r h m u s  
fecundi ,  Prim o , fecundus fiip fu m  toties m ultiplicet, v t  nume- 
ras fa&orum  , vnitate tantum Juperetur , a  dato p rim i t o g a -  
l i t l i n i o .  D einde vltim us factus ,  ditiidatur p er prtmttm m  
merum  1 o , quoties fieri potent ;  &  eodern modo per \ecundum. 
B n t  auiem  nurnerus quotorum ,  fa t t i  a  fecundo diu ifi s j o o  . 
(quia fa iìtis  iße eß figitratus cenleßmus.Et ß  numerus aliquottis 
in_feipfum duflus , f ic ie t  aliqutm  : idem numerus fattu m  toties 
d iu id et, &  firnel vlterius. v t  3 in  fetpfum quaier ducius >facit 
1 4 3 .  idem  3 , diuidit 2 4 3  quinquies , &  quoti erum  8 1 .2 7 .5 ? »  
3 . t .  )  D einde ß  idem fatin s  diu idatur a  primo r o , manifestini 
eß i nurnerum quotorum, vnitate tantum minortm effe numera 
locortim in diuifo. Idcirco cùm idem  fa ü u s  diu idatur a  datis  
duobus numeris ,  quoties fie r i potefl ì erunt (  per-praccdenttm  
p.ropofitionem )  numeri quotorum , &  L ó g a r i t h m i  diuiforum3 
reciproce proportionales. E ß  autem numerus quotorum fecundi,, 
ßcjitalis L o g a n t h m o  p rim i : idcirco numerus quotorum prim i 
( id  eß numerus locorum in fatto  s vno dempto -, ) zquabim r 
L o g a r i t h m o  fecundi.

N v m e r i
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5;
-<
ss

h«
O
«
O
9>
<
K

«
w
<

»
o
H
►

<

1 0
I 2 I
I 4 2
z 16 4
5 2*6 8

4 1024 .10

7 1048 576 20
1099511617776 40

z i 1208915819614 80
31 1267650600228 xoo

61 16069379676 200
121 25-82.2496318 400
241 6668013 t6o8 80 O
302 10 7 15 0 8 3 5 1^ IOOO

603 1148130x4767 2000
1109 131820283 599 4000
2409 17316587168 8000
3011 * S ? i ° f ? 3i9 » IOOOO

H ie  v i d e m u s .t  o g a r i t h m v s  d e n a r i i  fit  i o , n o t £  fe u  

l o c i  in  d e c im o  f ig u r a to  fu n r q u a t u o r .I d c i r c o  l o g  a r i  t  h -  
M v s  b in a r i i  c r ic  j  & a m p l i ù s .  In  c c n t e n f im o  f ig u r a t o  n u -  

m e r u s  n o t a r u m  e ft  3 1  t i n  m il le f im o  ,  3 0 2  :  in  x o o o o  , 3 0 1 1 ;  

&  q u o  p lu ic s  fu e r in t  fa £ fc i ,e ò  p r o p i u s  a c c e d it u r  a d v c r u m  

1 0 G A R I T H M V M  q u a i it u m  :  in  m in o r ib u s  e n im  f a f t i s  
p a r te s  v l t i m o q u o t o  a d h x r e fc e n t e s  r a t io n e s  p e r tu rb a n e  a l i -  

q u a u tu lu m . V e r u m  fi p o n a tu r  l o g a r i t h m v s  d e n a r i i ,  

e f lc  i  o ,  0 0 0 ,0 0 0 ,0 0 0  ;  E t  b in a r iu s  in  fe ip fu r a  co t ie s  d u c a t u r ,
vt
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L V C  V B R  A T I O N E S .  49
vt fa&orum numcrus, voitate tancuta fupereturâ dato l  o-  
g a  r  1 r  h m orerienumerus locorum in vlnmofa&o 

deamptâ vnitate, l o g a r i t h m v s  bjôatii 
fatis accuratus ; quia particulæ vltimo 

quoto adjedæ, in numerisadeò 
magnis, f'ruftra conabatur 

proportionera 
impedire.

F I N I S .

G
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PROPOSITI ONES
Q ^ V  j E D A M  E M I N E N 

T I S S I M A  AD T R I A N G V L A
fp h xrica , mira facilitate refluendo.«

Triangulum  fphasricum vefoluere, abfque eiufdem 
diu iiionein  duo quadrantalia aut 

re&angula.

P r o p o s i t i o  p r i m a -

A t  i s tribus lateribuf, angulum quemuis pro- 
I palare. St contra.

E x  tribus datis angulis latus quoduis inue-
nire. . v

. _____ Perficitur hoc omnium oprime , per tres
modos l o g a r i t h m o r v m  noftrorum, Cap.6. Sett,
8a. 92, io3. defcriptos.

Dalis latere a v , &  angulis D 

3 i  s. &  b , latus a  b inueftigare.
Due iìnum a  d  in linum Di  

produ&um dmide per iinum b, 
\rv &proueniet finus A B‘
D Bans latere A D , & angnlis 

C D & B , latus B D acquirere.
Due finum totum in linum complementi D , & diuideper 

tanginrem complementi A D,&ftet tangensC
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T R I G O N O M E T R I C A .  y i
deinde due iìnum C  D , per rangentem D , &  diuide pro- 
dii&um per tangencem anguli B , &c fit finus B C  j adde aut 
fubftrahe B C  &  C  D . &  fit B D.

i  • Datti làtere A D , &  angulis D (fr B ,  artgulttm A invertire.
Due finum cotum in linum complementi A D  , &  diuide 

perrangemem complementi D anguli. &  proueniet rangens 
complementi C  A  D ; &  (ìc habetur ipi’e C A D  angulus. S i
militer due finum complementi B anguli, per (inum C A D *  
&  diuide per (inum complementi D , &  fit finus anguli 
B A C  j quo addirò Yel fubftrafto e x C  A D  proueniet B A D  
qusfitus.

6. Datis A  D  , &  D aiigulo cum latere B D  , inuenire angu
lar-. B.

Duciinum rotum in linum complementi D. &  diuide per 
tangentem complementi a  d . &c fiet rangens C  D ; cuius 
arcu m C  D aufer( vel alias adde)àlarere B D , & f i r B  C .  
deinde due fìnum C  D , per tangenrem D , &. diuide ptodu- 
ftum per ftnum B C  , &  fit tangens anguli B.

7 .  D ai is A D ,  ( t  D angulo cum latere B D , inuenire latus
A B .

Due (inum totum in linum complementi D ,&  diuide pro- 
duftum per tangentem complement! A D , &  fiet rangens C  
D : cuius arcum C  D . aiiiert vel adde lateri B D dato , &  fic 
B C .  Deinde due (inum complementi A D , per imam com
plementi B C  , produflum diuide per finum complementi 
C D ,  &  proueniet (inus complementi A B . - &  i ta ip le A B  
hàbemr.

Sequi viderur .ex  A D &  D  angulo curri latere B D datis» 
inuenire angulum a  feu B A D -.fed hic fitus tripiicém re- 
quireret Regulam T  r  1 v m. Mutato igitur A pro B , &  B 
pro A ,erit problema fic. Datis B D ^ D ,  cum la ten  A D ,  
inuenire angulum B. Q uod prorius idem eft cum feptiino 
problemare , &  duplici tantum regulaTrium expeditur.

8. Datis A D cT angulo D , &  latere A  B ,  angulum B in
uenire.

Due linum A D in fìnum D  ,&produifcum diuide per 
finum A  B ,  °c producitur finus anguli B.

G  2
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p  P R O P O S I T I O N E S .
9. Dntìs A  D ,  cr  angnlo D , A  B , B D , in-

uènìre.
Due finum torm a in finum complementi D , &  diuide 

produitum per tangentem complementi A  D , &  fiettan- 
g e n s .C  D arcus. Deinde due finum complementi C D ,  in 
/ìnum complementi A  B , &  produ&um partire per finum 
complementi A D , &  proueniet iìnus complementi B C . 
Ipiuifmet ergo B C & C D  arcuum fumma,vel differentia,eft 
latus B D quarfitmn.

10 .  Datii A D  , & angulo0  cum Intere A B , angulnm A fe u B A  
D  inuenire.

Due finum totum in finum complementi A d , produ- 
£fcum diuide per tangentem complementi d , &  proueniet 
tanges complementi c a d  j &  fic habetur ipfe c à d  angu- 
lus. oeinde due tangentem a  d , per finum complementi 
anguli c a d , produdum diuide per tangentem A B , &  
proueniet finus complementi B A C ;  &  inde B A C  ipfe/ 
cu ius, &  C  A p  arcuum fum m a, vel differentia , eft b a h  
angulus qua:fitus.

1 1. Datù a  d angulo D , cum angulo, A , lattu A B exqui- 
rere.

d u o  finum totum in finum complementi, a  d  ,  &  diuide 
produ£tum per tangentem complementi u  anguli , &  pro
ueniet tangens complementi c a  d , &  fic habetur ipie c a d  
angulus: cuius , Se integri anguli A  differentia,  ( vel alias 
fumma)eft angulus b  a  c .  D e i n d e  due tangentem A  d  , in 
finum complementi c a d  , produitum partire per finum 
complementi b  a  g  , &  proueniet inde tangens A  b .

12 .  Datis a  d  &  angulo d, cum angulo A , angulnm tertimn b 

inuenire.
Duciinum totum in finum complementi A d , &  diuide 

produitum per tangentem complementi anguli d , &  prò. 
ueniet lìnus complementi anguli b  , &  inde ipfe angulus b  

quxfitus.
Sequi viderur , ex a d , &  d , &  A angulis , inuenire B ’d 

larus rfedin  hoc fitu triplicem requitit regulam T rium .M u- 
tatis igitur a  in u ,  &  d  in a  ,er it  problema fub hac forma.

Datis
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D atti »  A  i &  A  ,  &  D angulis,  inuenirc b  a .  Prorfus idem 
cum problema«: i  i .S e  duplici,tantum Regula Trium ex-; 
peditur.

D e  fè m - f in u u m  verforum  ,  p u fta n t ia  &  v fo .

r _ T ' v a  t  i  s duobus lateribus &  angule intercept!) ,  tertium 
|  J lattu inuen'tre.

Scmi-finum verfum differentia: crurum,aufer exfem i- 
finu verfo aggregati crurum :  reliquum multiplica per femi- 
finumverfumanguliverticalisintercepti:& produ&odiuifo 
per finum totum , adde femi- finum verfum differenti® cru
rum ,  &  prodibit femi-finus verlusbafis optata?.

Eàdcm ratione ex bafi &  angulis iuxta earn, reperitur ter- 
tiusangulus vcrticalis.

1 . Contrà ex tribm Ut eri bw  imenire angulum quemuis.
E x  femi-finu verfo baiis aufer femi-iìnum verfum diffe

renti^ crurum in finum totum du&um ; reliquum diuide per 
femi-finum verfum aggregati crurum ,  minutum femifinu 
verfo differenti® crurum : &  prodibit femi-lìnus verfus an- 
guli verticalis qusfiti.  Eàdem ratione ex tribus angulis in- 
ueftigantur latera<

3. Datis duobus arcubus tertium dare, cuius fim s squetur diffe
rentia fìnuum pTtoruw.

Sit  a rc n s jé  .- i ,eius togarithmus 484504: arcus alter 77 
gr. H orum accipe complemenra y i l f p  » &  *3 g r* quorum 
femi-aggregatum eft 32 : 19 ,femi-differentia vero eft 19 : 
2* :quorum Logarithm! funt 6 1 1 6 5 6  &  1 0 9 8 9 1 4 ^ 0 5  adde, 
fient 1 7 1 9 6 7 0  ; àquoprodu&ofubftrahe 6 9 5 14 7 ,  Se rema- 
ncbit 102623 Logarithmns 21 gr, vcl idcirca. D ico finum 
reftum 2 1  g r . ,q u ie ft  558368 , zqualem eflc differentias fi- 
nuum àrcuum 77.. 38 ; qui finus funt9 7 4 3 7 0 , &  6 1 5 8 9 1  
plùs minùs.

4. Dato are» , dare Logaritbmum e'ttu fìntis ver fi.
Sit arcus 1 3 gr ,cuius dimidium6 :30  -, eius Logaiithmus 

2 1 7 7 5 7 0  , cuius duplum eft 4 3 6 7 14 0  : à quoaufer 695147, 
Se remanebit ¿663993> cuius arcus eft 1 : 18  , Se numerusin-

G  3
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J 4  P R O P O S I T I O N E S .
ter finus pofitus eft 25 59 5 : atque is eft finus verfus qu*fitus

W ’ .
5 . Diitis duobus arcubus tertium dare, cuius finus aquetur aggre

gato finuum prior urn p.rcuum.
Sic vnus arcus 58 , alter arcus 1 : z8:eorum  aggrega- 

tum eft 35? : i ' 9 , & eorurn  differentia eft 36 : 33 : femi-aggre- 
gatum autem eft 1 9 : 4 4 ,  femi-differentia vero eft 1 8 :  16 .  
A d d e  ergoLogarithmumfemi-aggregati, qui eft 1085655, 
ad Logarithmum differentiae , qui efi 8315 , & f i tp ro d u -  
itu m  1603968 :à q u o  aufer Logarithmum femi-differentia:, 
qui eft 1 16 0 t7 7 , remanent443791 Logarithmus: cui refpon- 
dctarcus 3 9 :  5« ,fiiìus v e r ò 641896.Q u i quidem finussqua- 
turvtriq; finui 38 : ' , ,  qui eft 6 1 5 6 6 1  : & l i n u i i  ,q u i  eft 
2.7595 aiu iuxtà.

6. Dato arcu &  Logarithmofui finus reeli-,areum dare,cuius 
finus verfus fit  priori finui retto ,equal's.

Sitarcus 39:56,cui refpondet Logarithmus 44379t( igno- 
to finu re fto ,  ) Logarithmo 443791 adde Logartthmum 
693 i f 7 ,  fient t  1 36938. Logarithmum hunc b ip a r t i r e  , &fiet. 
Logarithmus 568469 : cuiusarcum 34 : 30 duplicar, &  fient 
inde 69 gr. arcus qui q u a j r e b a t u r .D ic o  e n i m  quod finus rc&us 
3 9 gr, &  50,eft iqualis  finui verfo 69 gr . :  vtcrqucenim finus 
eft 64 18 0 0  ,autpropè.

j .  Triangolili Sp her tei a  b d  ,  dai is crurtbus ( j  anguh verti
cali , bn fin  dare.

SI t  Triangulum Sphericum a b o ,  deturangulus v e r 
tical's A  , n o  gr. 244? : crus alrerum ambientium detur 

3 4 , crus reliquum 47 gr. dimidium anguii verticals 6 0 : 1 1 :  
’ 4 , cuius Logarithmus 14 17 6 6  ,-eius duplo 283533, adde 
Logarithmos crurumySi 260 &  } 1 2858, fit fumma 1 1 7 7 6 5 1 :  
qui eft Logarithmus femi-differentia; finuum verforum bafis 
&  differentix crurum : atque idem eft Logarithmus finus re
f t '  1 7 : 5 V i quem arcum , inuentum fecundum appellamus: 
eftenim inuentum primum quod fequitur. Differentiam cru- 
rum 13  bipartite fient 6 ¡30 : cuius Logarithmum 2 178570  
duplica, &  fient 43 57140  pro Logarithmo dimidii finus ver fi

&  pro Logarithmo finus tetti o gr. 44: quem arcum
44 pio
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/ 4  p r o  in u e n to  p r im o  h a b e m u s . H o r u m  ii iu e n ro ru m  a g g r e -  

rratum  e ft  1 8  g r . 40 , &  e iu s  L o g a r i t h m u s  e ft  1 1 3 5 2 4 1 :  le m i-  

a g g te g a c m n  a u te m  e ft  5  g r .z t .e iu s  L o g a r im m u s  e ft  5 8 1 9 0 6 1 ;  

d i f fe r e t ia  v e r o  e ft  1 7  g r . i * , &  e iu s  L o g a r i t h m u s  e ft  1 2 1 8 5 8 2 ,  

fe m i- d if fe r e n t ia v e r o  e f t 8 5 6 ,  c u iu s  L o g a r i t h m u m  1 5 0 0 2 2 1 .  

A d d e e r g o  L o g a r ith m u m  fe m i a g g r e g a t i  1 8 1 5 0 6 1 ,
V e l  ad hunc Logarithmum V el ad anri logarithmum 
1 2 1 8 3 8 2 , &  fiet produdum femi-differentia? , qui eft 
7037443 :a q u o  auferLoga- 1 1 3 0 7 ,  fient i83036S.-hinc 
rithmum 15 0 0 2 2 1  ,  &  re- fubftrahe 6 5 3 14 7  , &  refta- 
manebunt 1 1 3 7 2 2 2 .  bunt J 1 3 7 2 2 1 .

Hosbipartire, fient 5 6 8 6 1 1 ,  cuius Logarichmi arcus eft 
3 4 :3 0  ,quem arcum  d u p l ic a ,&  fiet bafis qusfiua69 gta- 

duum.
Conuerfkm huius problematis, ad inveniendum angulum ex 

daiis tateribus haberur lib. Lugar. Cap, 6 . Sett. 8, fed  partim  
per Logarithmos, partim per arcmm proftaph&reftr».

Notandum in pr&cedenti &  feejuenrihus problematis nulla 
opus effc cafuum obfemaiione: fpecie enim omnium parrium vna  
cum quantitate, ex ipfo calculo prodeunt.

Sequiruraiia conaerfio pracedemis direcla.

y \ A  T  a  m  bafin 6 5  gr. biparrire ,fiec 345 3 0 ,  cuius x.o- 
U g a r i t h m u s  eft s 6 8 6 n :q u e m  duplica fient 1 1 5 7 2 2 1 ' .  
cuiusarcum 18  g r .4 = ,p ro  inuento primo nota: lupenoris 
autem Logarithm! 4357 H oarcum  o gr. 4 4 ,  pro inuento ie- 
cundo nota. Horum atcuumcomplemenca l u n t ^ J U , « -  
7 1 :  i s : horum femi aggregatum eft 8 0 :  l7 > & e iu s  Loga- 
tithmus 14 44 5  :femi-differentia vero 8:59 , e i u %  i ^ n t h .  
mus 1856556 : quosadde,fient 18 7 14 0 5  raquibus fubftta- 
h e 6 5 3 i 4 7 ,  &  relinquentur 1 1 7 8 2 5 8  , cuius arcus eit 17  gr. 
c'6 , quem arcum , inuentum tertium hie vocamus: a  cuius
to g a r i th m o a u fe r  Logarithm os crurum 5 8 1 2 6 0 1 *

&  r e lin q u e n tu r  2 8 3 5  3 3 .  q u e m  b ip a r t i t e ,  f ie n t  1 4 1 7 6 6  L O -

e a t it h m u s  fe m i- a n g u l i  v c r t ic a l is  6 0 : 1 2 :  242, T o t u s  evgo.
angulus
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5 6  P R O P O S I T I O N E S .
angulus verticali« q u s ik u se i i  i z o :  2 \ i* 9.

“Regniti d ia  profiaphm tiu  inueriim is bafis.

SEmi-differétiam finuum verforum aggregati & d iffe ren - 
t ix  crurumnota .-Notaedam femi-iinum verfum anguli 

vercicalis. Notatos hos inter finus re&os qua:re, &  femi- 
differentiam finuum verforum aggregati &  differentia: fuo- 
rumarcuum in Tabula occurrentium »prò inuento fccundo 
fignabis : 8c proinuento primo capiatur femi-finus verfus 
differentia: crurum.Ha;c inuenta ad de, &  proueniet femi- 
finus verfus bafis qusfitar.

Com ràautem  ex femi-finu verfo bafis,auferprimum in- 
uentum ,quodeft  femi-finus verfus differenti«crurum, 8c 
prodibit fecundum iauentum;quo.d per quadratum finus to- 
rius,du6lum& diuifumper femi-differentiam finuum ver-, 
forum aggregati &  differenti» crurum, relinquit in  quo- 
tientefemi-finum verfum anguli v ert ica l i  quaifiti.

E x  quincjue par.ibus trianguli fp h m c i, ejuarumtres media 
dantur, duas extrznm vno opere inuenire„ A n t alias, dati: duo- 
blu angulis apud bafìn entri bafi, v im m y u  crus fie habetur.

( * )  A  Ngulorum apud bafin aggregai uni, femi-aggregatum, 
X A .d if fe re n t iam j&  femi-differentiam,vnà cum fuis to g a -  
rithmis nota. Inde l  ogarithmos femi- aggregati &  differen
t i«  &  differcntialem femi-bafis ad d e ?&  hinc fubducito 
logarithm um  aggregati,& Logarithmum femi-differenti«; 
&c producetur differentialis,  qui eft: primum inueotum. 
Deinde logarithmum fènii-differentise, &  differentialem 
femi-bafis adde: hìncaufer Logarithmum, femi-aggregati, 
Se  producetur differentialis,qui eli: inuentum fecundum in- 
uentos hos differentiales,quia veri funtrqua>reintcr nums- 
rosdsiFerenriales:eorumarcusadde, & h a b eb is  crus maius; 
iìmiliter minorem a tmiorc ftibftrahe , &  habebis crus 
minus.

A 'iter  prò crurìbtts inuenìmàh,

A Ngniorum apud bafin Logarithmum femi-aggregati, 
axuiìogantbmum fetui-differenti«,  &  differentialem

femi-
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T R I G O N O M E T R I C A .  j 7
femi bafis adde. :  &  aufer Logarithmum aggregati &  
6 9 $  14 .7 , &  fiet prin.uminuentum.Dcinde Logarithmum fe
mi- differenriiE.anti logarithmum, femi-aggtegaii, &  diffe
rentialem femi-bafis adde : &  hinc auree L o g a r i t h m u m  

3 g g reg a ti &  ^ 9 i  l * 7> &  fiet inuentumfecundum. Cura in -  
uentis age vt fuprà , &  habebiscrura.

Idem aliter.

SEcanrem complementi aggregati angulorum apud ba
fin,due per tangentem femi bafis :produ&um due primo 

per finum anguli maiorisapud bafin , &  fit inuentum pri- 
mum.Secundò due per .finum minoris anguli , &  fit inuen
tum fecundum.Hos ergo inuentosdiuifosperquadratum fi
nus totius adde,& fit tangens femi-aggregati crurum : fimi- 
liter maiorem à minore fubftrahe,& fiet tangens femi-diffe- 
rentia; crurum. Eorum ergo arcuum ytrumque adde, &  fiet 
crus maius : fimiliter minorera arcurn à maiore aufer,  &  fiet 
crus minus.

Qjiintjiie partium proximarwn Trianguli fph&rict ditti: tri-  
bus mtdns,vtramijue extremam vno opere, &  abfyue cafunmob- 
ferHat ione inquirere.

A NguIorum apud bafin,vtfinus femi-differenti®, ad fi
num femi aggregati : Ita finus d ifferenti®, ad quartnm 

quodeft aggregatum finuum.
E t  v t  finus aggregati,ad hoc aggregatum finuum .-Itatan

gens femi-bàfis,ad tangentem femi-aggregati crutum.
Inde vt finus femi aggregati angulorum,ad finum femi- 

differenti» ; Ita tangens fenn bafis, ad tangentem femì-dif= 
ferenti« crurum.

Horum inuencorumtangcntiumarcus, è Tabula taogen* 
cium extraftos adde, &  prodibit crus maius ; fic minorera à 
maiore fubftrahe, &  prodibit crus minus.

F  I  N  I  S .

H
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ANN OT AT IO N E S
A L I Q V O T

D O C T I S S I M I  D
H E N R I C L  B R I G G I I

I N  P R O P O S I T I O N E S  P R ^ M I S S A S .

A  t  o Areti dare Logarithmum eius finus verfi] 
ad huius propoßtionis finem  * * *  ego libenter 

adiicerem. Et contra  ̂Date Logarithmo ßnus verß, 
inuenire eius artum.

Logarithmo 3 0 :  o. 6 9 3 14 7 ,  addatur Logarithmus datus f i 
nus verfi queftti: femifßs totms,eß Logarithmus dimidij arcus 
qu&fiti.

Vt fit Logarithmus datus 35791 finus verf i ign o ti , cuius 
arcusetiam ignoratur : huic addatur 6 9 3 14 7  fumma erit 
7 18 9 3 8  cuius femiflis 364469 eft Logarithmus 43 : )'9 ; 33. 
eft igiturdatus Logacirhmi arcus 87:5?': cuius finus ver- 
fus 9648389

Si datus fuerit Logarithmus defe&iuus -—543 2 x ,8c qua?- 
ratur eius finus verfus .-addatur vt anteä 6 9 3 14 7 .  fumma 
f i d  eft numerus reliquus s£juia figna funt conrraria ) erir 
.638826 .cuius femiflis 3 1 9 4 1 3  , eft Logarithmus.46 .• 3k:
o.qui duplicatuseft 93 ; 12 :o,cuius finus verfus 1 055821 6,  
cum fic maior radio , habet Logarithmum defe&iuum 
—  5 * 3 2 1 .
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D e m o n s t r a - 
t  T 0.

c  b  \  finus vetil a t - f  c  d 
a b  J  cuum  \  a d

XC1 Xa1 i x c  finus $ 0 : 0
c e  1 ^r° "  a e vPi0 “ c g  Gnus 'arcus c 
c h ^ P ort" a £ 7  P . —'' c b  dupla c h  re<3

Tandem ft?/ft fextam propofttionem fequentem > ipfum 
codcm prorfus mo tin praftare.

Triahguti fpbarici . J  B D ]
A lum  modnm pro imiehiione bafts fecjtii poffumuS fie.
S i Logarithmus fmusverfi, dati anguli-, addatur Logarith

mic crurum: fitmma ei-it Logarithms differentia finuum rver- 
forum, differentia crurum &  bufis qtiajit/e. ldcirco per Logit- 
rithmum imcntum^uaratur differentia finuum verforum, huiC 
differentia addatur firms verfus differentia crurum ,jumma erit 
ft m s verfus baftscjuafita.

V e i n  h oc ex e m p io :  C ru ra  3 4 .  4 7 , corum L o g an th m i 
5 8 1 2 6 1 .  j  [ i 858. L o g a ii th m u s finusverii dati a n gu h d efe-  
¿Viuos ---4-09615 ,q u ia d d itu s  fuperiovibus ( q u o d  fit per 
fub d u& ionem , quia f ignaiunt eo n tra r ia ) dat 484504 , L o-  
garithm um  difFerentice finuum vertorum bafis Sc differen
tia; crurum.

L in ea  vero huic to g a r ith m o  refpondeiis ,  fiue fit finus 
verfus fiue red u s  ,e i t  6 16 0 0 5 7  , qua: eft differentia finuum 
verforum  bails &  differentia; crurum. C u i ,  fi addatur finus 
verfus differentia crurum 02.563000 .fum m a 6 4 16 3 5 7 0 1 1 1 .  
finus verfus bafis quas/ita?: qui ablatus e radio ,  relinquit. 
358 5643  finumrfidfcumcomplementi bafis 2.1 t o .e f t  igitur 

b a f is69 :o.
H  *

\ p ro -
porr.
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6o  A N N O T A T I Q N E S .
E t  contra datis tribtis lateribus, inwnitur angulus quilibet.
S i  e Logarithm  differentia finuivn berforum , bafis &  diffe

rentia crurum ,  auferantur Logarithmi crurum , rtliquus erit 
Logarithmus (Inns verfi anguli quaßti.

V t i n  priori exemplo e Logarithmo 484504  aufcratur- 
8 9 4 1 19  reliquus eric Logarithmus defe&iuus — 409615  
qui dabit nobis finumverfum anguli quariiti. 120  1 2 4 :4 9 .

£ x  quinque partibus trianguli fpbarici ]  H&c propofitio om-  
nino eadem ejfe videtur cum vltim a , qua ad finem adietta, eo~ 
dem modô  a me notatur Jic  (*) Hanc ego praflantiffitnam ejj'e lu~ 
bentifsime exiflitno. Sunt autem tres operations, qua in vltima 
rnagis funt d'tflinila, ear inn duas priores in vnam coniicio >fic.

Su.nto data bafis 69. o .

Anguli ad b /  4 * : *s> :
n
9

I 3 1 ;
16 t

5

7 3 : 3 6 : 4 liimma
3 6 : 48 2 femi-fumma
53: i t : S8 comp.femifummæ

1 1 : 2 5 - 54 differentia
5 : 4 1 : \7 femi-differentia

8 4 :18 : i comp. I d ifferent®

Logarithmi
f  Sinusfemi-differentia: 5 :4 ', :57  23095560 

j  Sinus femi-aggrcgati 36:4g: Ï  5 1 2441 0
1 .  1 rop. . Sinus differentia: n .-zj.-y? 1 6 2 1 3 6 4 1

^ Summa finuum —  J 7 5 7 i °9

r  Sinus aggregati 7 3 :  30'.-4 4 1 5 3 1 2
j  Summa iinuum — 1 7575°9

2. top.  ̂ Tangensfemibafis 3 4 : 3 0 : 0  3 7 5 0 1 2 z
i. Tang, »fummæcrurum 40:30 1 5773 01

, Logarirhtni
Ç Sinus zaggregaciangulorum 36 :48 :"  5 1 2 4 4 1 0  

j  Sinus femi. differétiæanguloru 5:41:5723095560
3 . Prop.s Tangens femi-batis 34-30:0 3 7 5 0 1 2 2

l. Tangens ‘ differentia: crurum 6 : ¡ 0:0 2 1 7 2 1 2 7 2
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4 0 : 3 0
61 JO

4 7  = o \
3 4 :  o y crura :

H a  funi oper anones ab authore tradita. Ego verb, vnam  
fr o  duabus primis conftituo, tertiam 

■vero feruo.
Logarithm!

fS in u s  compì, ’ fum ín® angulorum 5 3 : 1 1 : 5 8  1 2 2 2 3 6 8

P ro~«/ Sin.compJdifferentixangulor. 84:18. 3 49 J 5 J  
port. ; Tangens fcmibafis 3 4 :3 0 :0  3 7 5 0 1 * 2

ÍT angens fem ifum m ®cru rum , 4 0 : 3 0 :0  1577307  
A l i v d  E x e m p i v m .

Sunto datusangulus 4 7 : 0 .

Crnra comprehendentia/  ̂  ^

9 0 :4 1 :  16  fumma
4 5 : 2 0  : 3 8  femi fumma
44: 3 9 : 2 2  compLfemi-fumm®

2 8 :29: 6 differentia
14 :14 :  3 } femi- differentia
7 j :4 5 :  27  com. femi-differenti®

ro g ar.
fS in u s  compì.^fummx crurum 4 4 :3 ? ;2 "  3 5 2 6 1 1 8

1  Prop J  Sinus compì.idifferenlix cruru 7^:45:27 3 1 2 1 9 2  
, Tangenscompl.'2anguli vertic.66:3o —8328403

L T a n g .V u m .angui, ad bafim 7 2 :30  — 1 1 4 5  23 29
togar.

/-Sinusfemi fu m m ® laterum 45:20:37 3406418 
p i Sinus femi-differentix laterum 14 :14 :33  1 40231 54  

2 ‘ r P <; Tangenscom.femiang.vcrt. 66:30: 0 - - 832840J *  
¿.Tang, femidiff.ang.ad bafim 38:30 2288335

H  3
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7 z :  j ó

___

' 3 4 '  o j 'A n g u li  ad baiira

Atque ha?c omnia coniìanriflìmè feruahtur,fiue dati fue- 
rint duoanguli, cumlarere interie&o„•fiue d u ocrura ,cum  
anguloeomprehenfo, H o c  tantum intereft, quod tertium 
proportions locum, in vtraque opetatione : illic ,  Tangens 
fémibafis occupàt .• hie,Tangens comp!, femiffis anguli ver-  
ticalis. ln  hisexemplis,it Tangens .vel furoma finuum, fit 
maior R adio  circulari : Logarithmus eft defe<äiuus,& ha- 
b et virgulam prscedentem iic —  85 ¿840 3.

Idem aluer\
H os ergo inuentos diuifos per quadratum finustotius 

adde) Ego fic potiùs feriberem ,cju'o res efl'et manifeßior. H o 
rum e r g o imientorum, per quadratum finustotius diuifo- 
rum, quotos adde, &  het T an gen s ,& c .

Hxc propofitio verifirna efl ,v t  &  proxime antecedens -, fed  
ilia per Logarithmoscomrnodifsimè expedient!,hac tota,'v ix  po
tent Logarithmmum operationes admittere : quia quoti fu n i 
addendi afr aufenndi , vt 'Tangentes tnuenianmr. Logarithm 
morum aunm vfus cenittur in proportionahbtis, &  idcirco in 
multiplications cT diuifione : non autem in addinone aut fubd/C- 
ilione.

F I N I S .

PARIS
L I B R A I R I E  S C I E N T I F I Q U E  A.  H E R M A N N

Libraire de S M. le Roi rte Suède et de Norwege

8. R u e  d e  l a  S o r b o n n e  a.

1895
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F x tm c i du Priuilege du Roy.

V iuant le Priuilege &  m andem ent de S. 
M . à tous P ieuofts des terres de fon 
obey fia n c e , &  à tous fes amez Iufticiers
&  O ffic iers , &  à chafcun d’eux appar- 
tiendra, ainlt qu ’il eft permis à Barthé

lém y V incent M archand Libraire à L yo n , d ’im pri
m er vendre &  debiter led ift L iure intitulé Logarith- 
morum Canonis defcriptio,  feu ■^Anthmelicanim fuppuia- 
îionum mirabilis abbreuiatio. Eiufcjue <vfus in  vtraque 
Trigonometrica. v t  etiam in omrii Logijlica Mathematica, 
amplifsimi,facillimi &  expeditifsimi explicatio. Authore 
ac Imiemore Ioanne T'fjpero : Barone CMcrchiflonij, &c. 
durant le tem ps &  el'pace de neuf an s,à  com m eucer 
du io u r &  datre de lad ifte  Im preffîon paracheuee: 
auec deffences à toutes perfonnes de quelque eftat, 
vacation &Ü condition qu ’ils foyent d ’en vendre ou 
d e b ite r , ny d'en eitre faiii d ’ vn ou p lufieursexem - 
plairesautres que de ceux im prim ez par led ift V in 
c e n t , à peine de confifcation des exem plaites.&  au 
tres peines portees par icelüy,qui Fuit donné à Paris 
les io u r ,  mois &  an y contenu. Signe &  deuëm ent 
feellé du grand feel de cire jaune.

CM irifc i Logarithmorum,  Acheué d ’im prim er 
le 3 1 .  M ars 16 2 0 .
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C A T A L O G V S

L I B R O R V M
O f f i c i n a

E l z e v i r i a n a ,

Dcfignans libros, qui tàm eorum typis &  impenlìs 
prodierunt; quatti quorum aliàs copia 

ipfts iuppetit.

L v g d v n i  B a t a v o r v m ,

Ex Officina E l z e v i r i a n a .

c I o  la  c x x v in .
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