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MATHEMATICI 

PROFESSORIS 

LECTIONES. 

LECT. I. 

D
JE magnitudinis áfFectioriíbus 

& symptomatis communibus, 

qux experientiam incurrunt, 

adeóque Mathematicis mate-

riam hypothesibus iubmini-

strant, disquisiturum prifari subit & prae-

monere, quxl plane consciussitn mihiquàm. 

lubricum & anceps negotium aggfediar. 

Suntcnim ejusssjodi res, quas perdifficile sic 
non explicando per plexiores reddere.non il-
lultrando obfcurare ; tam ferniè tenuis & 

abilracta? naturae res, vix utillasimaginatio 

eoniprdicndere, juflos singulis limites aísi-

gnare, alias áb aliis secernere qusat ; subti-
lislimam adeb mentis aciem eludnnt, & di« 

lîinctas ipsarum idaeas captantifugaces ela-

buntur & evanescunt: sic utillis pierisque 

nonimmeritb possitapplicari, qtiod dc tfnv 

A £- porè 
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2 
Letfìones Le£Ï.I. 

pore dixisse perhibetur S. Augustinus, Quii 

fit tempm,finemo qiuerat à mescio, fi qnit htttr-

roget nefcia. Quid enim v. g. lit extensioj 

quid spatium, quid motus, qui de illis fer-

monesconserit unusquisque, vel è vulgo se 

clarè putat intelligere, fin ipsorum mentem 

excutias,& dum ore proferunt ilta vocabula 

quid mente cogitent explores, inextricabili-

bus plerosque laqueis irretitos cernes, hési-

tantes animo, linguâ praepeditos. Imà poil 

diligentissimam •contemplationerii cum e'x-

quisitiíïima cura de illis verba facientes, eti-

am subtilissimi Philosophi vixconsonadicere 

possunt, autaliialiis,autsibimetiidem ipsis; 

ngc serè quifquam eas ita pertractat, ut non 

è dictis immania paradoxa, graviflimxque 

consequi vkieahturdifficultatés. Ex.g. Car-

tesius ex suo spatii conceptu deducit infini-

tam (tel idem esserendo molliùs, indefini-

tam) mifndans materix extensionem, nec 

non impoiîìbilitatem vacui, & immediatam 

contiguitatem corporum antea diífantium, 

annihilatis vel amotis corporibus interme-

diis, Inique cògnata. Qusvelutà commu-

ni sensu abììorrentia, quàm meritò non di-

spute, repreher.dit & exploditejussemulus 

Cap. 7. de Höbbius. Atveiò num clanora vel certio-

Cerp. ra, minus 'teâtfèáàit, magìsctaí/y.-3l«reponit 

ipse? Videamus pauxillum : Spatium ap-

pellat corporis ida?am vel phantasina; 1G-

cum spatii cum corporis magnitudine coin-

cidentiam ; motum unius loci relictionem, 

S: alterius acquisitionem. Quis non videt 

óuàm aut lire répugnent sibi, vel admodum 

ridiculis obnoxia sint consequentiis ; talibus 

iiemp; locus ergò corporis, bujus videlicet 

scholXr 
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LectJ. MuthemAtica. 

schote, nil erit aliud quàm coincidentia phan-
tasmatis (mei.tui, cujusvis) cum schola» ma-
gnitudine. Quasi verò Papa Romanus non 
incolat Vaticanas atdes, non Rom« versetur, 
alt ubique gentium collocetur in omnium 
quotquot sunt, aut de eo cogitant, hominum 
phantasiis ? (quo pacto facilè concipiatur 
esse pontifex œcumenicus). Ergò motus, 
Iapidis puta vel sagittse, fuerit unius coin-
cidentia phantafmatis cum magnitudine re-
lictio, & alterius coincidentia; acquisitio ; 
dúmque Turca movet exercitum in Hunga-
riam, nil is; aliud quàm in tua phantasia dif-
cursitat, in tuo cerebello castra metatur. At 
quomodo obsecro magnitudo corporis cum 
phantaßnate velidxa mentis coincidat, con-
gruat, coexistât ? quomodo derelinqui ve! 
acquiri poteit coincidentia corporis cum 
phantafmate ? quomodo phantasma distan-
tiacorpora scjungat&intercédât? quomo. 
do phantasma occupari, repleri, discerpi, 
mensuram admittere, tótque potest aliis 
attributis subjacere, qux non veretur ipse 
posttraditam iftam imaginariam spatii defi-
nitionem spatio assignare ? Quid si nullus 
homo, nullus in universo phantasles exiffe-
ret, ideóne nusquam alias res essent? ant 
necessariò quiescerent omnia (sed necquie-
scerent cùmquietisetiam definitionem spa-
tii phantasma subingrediatur)? Ideò, in-
qúam, nullum spatium, nullus locus, nullus 
motus exiliere possint? Quàm absona sunt 
ha:c, quàm mpcÍMyt-t nedum -m^dJhBA ? 

Obiter hxc (paucade multis) utostendam 
quàm JijQita.mKi^Jet, ■ quámque Jlunp/u»-

VÍV\V, sunt iita communia magnitudinis sym-
A 3 ptomata, 
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4 Leciiones Lect.I. 

ptomata, quum ea quàm accuratissimè stu-

dentes enucleare, viri pra: multis ingeniosi 

tot se labyrinthis, difficultatibus, incommo-

dis inneftant. Quo magìs condonandum sit 

mihi, si dilutiíis fortassis & cralíìùs, ad çom-

munem sensum, quàm ad Metaphysicos çap-

tus accommodatiùs, quousque tantùm cpndu-

cere putem proposito negotio, hocest.qua-

tenus Ma thematicis inferviant hppothefibus, 

r» XvKtvdiy, de iis dispiciam, ea 

recenseam & exponam. Ad rem : E magni-

tudinis pr?cipuis & cotnmunioribus affectio-

nibus prima senobis offert (nam adnullum 

meordinem astringo, çùm nullum sit, ut in 

ultima praemonui, ex parte rej fundamén-

tumorcjinis inter ejusdem rei prqpriefates 

fecjprocasacessentjales) prima, di'co, »na-

gnitudinetn St 'ín>}$ contemplantibus, se 
I, sensui nostro, & cogitationi subjicitTermi-

natio. Nuüamcerterem sensu attingimus, 

nisiceuterminatam ; pullius corporis inte-

rioraviscera penetramus, sedexternam tan-

tùm cutem oculo pcrlustramus, manu çpn-

trectamus. Nec cogjtatione(saItem diitjn-

cti)quamvis magnitudin*m complectimur, 

nisi ut limitibus quibusdam conçlusam & 

comprehënsam. Confuse quidemimagina-

ri possumus magnitudinem aliquam, puta 

Jineam rectam, potentu, sicuti dixit Aristo-

teles, innnitam ; hoc est, eam produci vel 

augerj quousque libet, velcitraintervallum 

majus quovi$ intervallo designato, quam 

prpincle denorhinamus infinitam, nec' im-

propriè siqaidem admittatur Philofophi, 

fbtf.Ill.c, subtilissima prosectò, definitio infiniti^Ai™-.-

'fov Ttr íçtv, ? ri 7ncvr K&i.CoLyvav du 

C 
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Lcct.I. Mtthtmsùc*. f 

■n Ka£èiv ê£* isíf * (Irfnitunt est, cujts ßpm 
aìqmm qumitatem ttciput, aliqitii cxtrt(vel 

pxttrct) fumìpoust). Verùm hoc nihil est 
aliud. quàm plures successive lineas, ídque 

juxta poîentiam quandam indeterminatam 

& arbitrariam, non unam aéïu lineam inter-

minatam distincte considerare> talejmani-

mocomprehendete non poffi«nus,iiam ite-

rum recte Philc&phus,, 7Í*V«p.ov.f áVwfov pbyf.i.ç. 
ttywsw, Jajtmum qui tde eoncifi cognofctqut jj

t
 j
 0 

nequit. (Eadem resíffi de ìnûmtoxad' dtpai-

ptaiy, per subductionem auf subdivisior.em 

infinitam ; quo nil intelligitur aliud quàm 

sabtractionem feu divifîonem ad libitum 

posse continuari, nec ad impossibilitatem ul?, 

tra progrediendi redigi negotium. De utro-

que infinito). Rursumoptimc Arií'oteles de 

Mathematicis loqueas, iJÎ yCy Aóv3 m Ftys.Iiï.ii 

d-r^u,iJÍ Xfjtäß dKKÜfulyoy^ ïfíwiy £í-

tovj mmpaQfUtihu ' hfinitá tn.gKÌtudiw 
Aíaihematicitiec cgcni ttecummur,jed quartant 

lubet accipium nbi placuerit termnatam. Rê-

vera dum lineam concipimus, ida?amfbrma* 

mus alicujüs exilissimi quasi fUi inter duos ex-

tremen apices proteníi (saltem ab uno ad fe-

ipsum recurrentis, ut fit inljneiscurvisfigu-

ram aliquam ambientibus). Dum superfici-

em cogitamusjcorporis alicujuslenuissimam 

quasi cuticulam, aut Jaminam angustifllmà 

margine circumséptam imaginamur ; duia 

corporis efSgiem phantasiae penecillo depin-

gimus, molem plerunque quandam opacam 

strictissimo rarisstmoque velo undiquaque pb-

ductam nobis repraesentamus. Durn angu-

Uim concipimus, spatium aliquod indetermi-

jeatum duabus aut pluribus lineis, veì super-

h 4 fiücbos 
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LtUìoms Lect.T. 

ficiebus inelusum, vel àìiquid taie concipr 

mus. Nec secus de quantis analogieis -, dum 

pondus l'cilicet cogitamus, aliquam cogita-

mtis potentiam magnitudini cuipiam termi-

nnta; (librar videlicetuni, vel pluribus) elc-

vandis parem ; dum motum, corporis alicu-

jus ab hoc ad illum terminum tranStionení 

successivam'; dum numeruin, unitatis repéti-

tionemaliquà incipientem, àîiquà desinen-
tem ; vel murcitudinem duabus unitatibus 

extremis, inclusive íumptis, definitam (ex 
vúlgi ferè loquor fententiâ, nain rêvera imi-

tâtes non sunt termini numerorum, etsiter-
minosipsi siios habent, eosdem nempe quos 

hlagnitudines quas représentant). Omnis 

igitur à-riobis distinct! ratione conceptibilis 

quantitas 'est aliquo modo terminata, quate-

núfque talis (hoc estillaipsa quantitatis af-

fectio) conducit haud parum Mathematicis 

hypothesibu's. Nam ex ea potiffimùrn ma-

gnitudirtis pra?cipuas species feu dimensio-

nes varias dedùcimus-, cVquòd non temeré 

confingantur, at suo modo rêvera existant, 

quodammodò demonstramus. Sic enim li-

cet argumentari : Corpus vel soiidamágni-

tndo (quàm nemo scilicet non admittit, ut-

pote palpabilem, & quje propterea prajsup-

poni potell) non ex ullà parte ad infinitum 

excurrit, & undiquaque terminatur .: isté 
terminus non est introversum ; aut quoad 

profunditatem divisibilís (nam fi divisibilis 

esset, haud totus, fedejus duntaxat exterius 

áliquod foret terminus practer'hypothesin). 

Hinc clatur solid* magnitudinis terminus 

àliquis fecundúm profunditatem indivisibi-

liî ; is vocctur superficies ; ecce imam hy~ 

'* 1 ; ' ' \ ' pothcsia 
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LQttÄ. Mathemâtìcœ. 

potheíïn Mathematicam, & ex ea resultan-

tem defiaitionem. l'orro dicta superficies 

non eft usquam interminata, sed aliquo am-

bitu feu extremo clauditur ; id extremum 

£milidiscurfu,quali priùs, versus interiora, 

feuquoad latitudinem, est indivisibile. Sup-

ponaturergò dari superficiei terminus quo-

ad latitudiâem índivisibilis, qui dicatur li-

nea ; eccealteram hypothesin, eíque conna-

tam definitionem. Itidem, ìfta linea non 

est infinita, sed introrsum, hoc est quoad lon-

gitudinem, ad utramque partem termino in-

ciuditur ; paríque ratipne sunt hi termini 

prorsusindivisibiles: ergo supponatur dari 

lmeae terminus índivisibilis, & hic appelle-

tur punctum ; quod omni modo indivisibile 

est, participans quippe de superficiei quoad 

profund itatem, 8ç linea» quoad latitudinem 

indivisibilitàte ; nec non jmmediatè quoad 

longitudinem indivisibile, quatenus linear 

terminus. Hinc tertia suppositio, conjun-

ctam habens puncti definitionem. E quibus 

patet haud absque fundamento supponi pun-

cta, lineas, & superficies à Mathematicis; 

nam licètüt termini nil fèrè videantur ali-

ifd prêter u Itérions extensionis negationef 

(negationes tarnen in re fundatas, ut vidi-

mus, & ab iníellectu bene perceptas ; ficut 

ymbras &tenebras in Physicis, improbita» 

tem& infcitiam in Ethicis) tarnen alio mo-

do considérais; admodum realia ac positiva 

fortiri videnturattributa. Superficiei v.g. 

duobus modis dividi, adaügeri, imminui, 

mensuram fubire, congruere,adarquari>ex« 

cedere.deficere, nec non quomodocunq; mo-

yen, & quiescere convenìt atque tribuitur. 
Imò 
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f Ltttionts Lect.s.
s 

Imb vtrò, fiait innueram, sol* superficies 
immédiate fensibus obiectantur, coloribus 
subjacent, lucis ra'lios, soníque fluctusrefrin-
gunt, autrepercutiuiit ; hE primos motuuin 
impetusexcipiunt ; hiíce solis scse corpora 
mutuò contingunt, quippe quat nullá parte 
fui se permeant aut pénétrant. Eadem fer-
me vel supparia lineis attributacoaptantur; 
his rerum distantix censentur ; secundùm 
has lucis radii diriguntur, gravia defeensum 
affectant, motus omnis tendit ; his lucis & 
timbra: confinia dirimuntur; circa has qui-
escentes corpora revolvumur ; pro:iuci de-
nique.con trahi, secari ,mensurari, quomodo-
canque comparari pofïunt. Nec ipsis pun-

íftclia. ctis, ntafimá&uiv eLyaiiyiv, subobscuram 
& prattenuem habentibus entitatem , sua 
éeeffe videtur attributorum qualifcunque 
realitas. Nam & motum harc & quietem 
obtinent; motum quidem unàcumcorpori-
busquibus infunt, quietem verò subinde pe-
euliarem fibi ; íìcut rot* Centrum, poli tel-
luris aut cœli (etenim ejufmodi gyrationcs 
circa qiiie'seens aliquid peraguntur, & secun-
dùm aliquid fui locum servant immutabi jem) 
etiam circa punctum, gra<itatis nempe Cen-

trum, corporum momenta coasiìtunt, in eo 
quasi nodo vires suas colligunt & coadunanf, 
eoquodainmodo fuleiuntur & fudentanturi 
secundùm id motûs fui fortiuntur directio-
nem -, versùs unum deniqqe punctum in tel-
luremedi.um, ceu confpirantibus votis, pro-
pendent & fponte ruunt omnia, vel djrectQ 
certe grelìu ab eo refugjunt atque recedunt. 
Sed audiamus Proclum taie puncto eloginm 
pangentem : T«7Î fi úv\í. *4ï éc tp^ew 
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Lect.I. Mathematic*. 

m{oe1* W{ cO«tçaV«f dvmv, <T<ptyyov'\àt. 

7B{ Jbvduns civlcuV, s£ ffi/WpWtA/l* flrpit 

i«u/|«' e/ èí^ovif nwiÚMvnv dv\d{, |Ò 

'jni'! ij£ <fohX&v OVttpjaS, 077 TC OHfíéítt jtt/Jf 

VfpxÀS ÍVn £ <nivix\ixdi JliduHi, iç| 7tX«0-

•ntuLíT dìtÇto'mv idv\wy tvánmcn %?tiyvs, 

^dvctiauÍM yjví]tncos' oätv i vkdiav dJd-

(Mw\Lrlw dvnov TIVJ •varasaw f/) <pHaì
3
 ri 

<f iantí dvmv cjf&wúiMV©-, TOV% 

irçeufov OKOV 7nft dwtd jwe«<2$ tpnoi, JA 

ytfatw dvniv T'JJJ hum. Harc magnifiée 

Proclus, etlî speciofiùs & popnlariùs (opi-

nor) quàtn veriùs & accuratiùs. Nihilonv-

nuscnim cumillo de indivisibilibus istis se-

riò pronuntiante 0*9' biitfauj/ jßfjfer*) , j£ 

vmpfyy %X
H

' $ ^jvctfiin dvnTiAÎi, £ 3>wx«-

trduidìd 7idv)í'ir r ftíviçâ'v) jnxtanon sentio.' 

Nonexiifjmo superficies, lineas aut puncta-

íeparatam quandam exiítentiam, aut pro-

priam ex fei plis efficaciam poffidere, vel ali-

teràsoli :a rmignitudine quàra Keftì-mvain» 

diltingui ; sed unicam potiùs arbitror ex 

parre rei m.'gnitudinem dari, qu* prout in. 

varias partes extenrii, diveríìmodè partiri, 

diffe.enr'-.iflîtudinis, latitudinis,& longi* \ 

tu'linis t >nfi lerátiohes induere vel sobirè 

potes1, causam vel occasionem suppeditat 

ídoneam íafloiíi no'^rae diílinctionem iftam» 

ftägn i:n!sin tres quasi fpecies huic feien-

tiïpcrquaaiutilém & accommodatam com-

i .tnlniCcendj. 
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j0 Lectìones Lect.I. 

miniscendi. Sed de terminatione magnitu-

dinis hacc dicta íufficianc : de figuratione 

enim speciali succurret ppportunior alius 

**• dicendi locus. Ei succenturiat Extensio ; 

quánempefignificatur magnitudinis termi-

nos non immédiate conjungi vel coëxiíìere, 

sed iis aliquid intercedere vel interponi. Id 

enim exigit ratio termini vel extremi, qua: 

diveríì quiddam supponit intra terminos 

Htf.pLx. comprehensum. ÇOVK£(*A TÈ 'Í%L\*, * 

kçiy ï%f\ov iâiv n dfupvs, Inpov yi iì 'í%t-
T>y, ^ iío^ov ' Extrema ßmul conßßere ne-

queutit, née min aliquod ejia qued panibm ca-

ret exiremum est -
7
 aììud enim extremm efi ab 

eo, quod extremum habet, inquit Philosophus : 

wspì *7o- & alibi, ii 7ìifit.í dt\ho ^ ì 7!Ìpdii) nec fané 

ftavypeti^- conciperepoffumusullammagnitudinenjniíì 

(xäy. ' velutextensam, & terminos habentem ali-
quodiflttos intervallo; non lineam niíï ceu 

semitam inter extrema duo loca porrectam ; 

non superficiem, nisi ceu pavhnentum intra 

limbos suos constratum ; non corpus aliter 

quàm ut (vasculum aut) cameram suos intra 

parietesaliquidcompleótentem. Taies enim 

nobisexperientia similitudines ac idaras fug» 

gerit magnitudiaum. Nec secus ipsis nd]' 

dvnMyajt quantis etiamfuomodo convenit 

extenlioqualiscunque. Nam inter vim uni 

libra: attollenda: parem, &illamqua» decem 

» libraspotefí elevare, média jacet potentia 

duas,tres, îcc. libra>eveherevalens; unde 

pondus fuo modo extenditur. Et inter an-

ni, menlis, diei, hora% -rd vvv primum ac 

ultimum duratio quardam intercedit, juxta 

quam tempus extenditur. Ac inter inotûs 

initium & finem midium quiddam decurso 
spatio 
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Lect.I. Mathematik. 
spatio respondens jacet. Numeri verò ea-

dem est, qua: magnitudinis, quam denominat 

& repraesentat, extensio -, binariis scilicet 

quo linea bipalmaris exprimitui, duorum ad 

palmorum longitudinem extenditur ; bina-

rius quo bijugerus ager efiertur, ad duorum 

jugerum latitudinem exporrigitur. Cùm 

igitur exconceptibus nostris ab experientia 

desumptis satis apparet, omnem magtiitudi-

nem & quantitatem aliquatenus omnem ex-

tendi, licebit Mathematicis hanc supponere, 

quásque pofsunt ab ea supposita consequen-

tias elicere : vaiebúntque v.g. taies hypo-

thèses :■ inter designara punóta sumatur mé-

dia linea : inter expositas iineas jacet media 

superficies: inter superficies extremascon-

cipiatur interjecti corporis aliquid : inter 

duo instantia medii teniporis quiddam in-

teiügatur : inter duo momenta ponatur 

aliquid intercepti ponderis : inter duos 

terminos aliquid porrigatur intercurrcntis 

motûs. Et ejusmodi quarvis adsumantur 

haue, illicita; suppositiones.. Sed de Exten-

fione hactenus.' Iliam consequitur altéra 

nicgnitudinis asfectio, Compositio-, hoc est, 

quódmagnitudo continet in sediversa, vel 

confiâtes alio acalio. Narriquoniam ex-

tenditur,& diflant ejus extrema.non eü tota 

fimu.1 ; unde designari ßotest aliud atque 

aliud in ipfa ; adeóquí componituf ex aJio 

ac alio, hoc est ex partibus -, nam magnitude 

quatenuscomponitur è cüveriis inea conten-

tis dicitur totum, ista verò diverfa pactes 

appeliantur. Pari modo cùm singula dicta-

rurrr partium non sit tota finnil, (nam si tota 

fiwtil foret, cum tetius-magnitudinisextrv-
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Ltôíioìtcs Léct.I. 

mo, vel cota adjacentis sibi partis extremo 

coïnciderez acîeóque non effet médium craid, 

nec alitìd, nec pars) ergo itidem designari 

potelt in ea aliud atque aliud, adeóquecom-

ponitur ipía cx aliis partibus, 3c h* pariser 

ex aliis, ac ita ad infinitum, hoc estquousque 

libuerit eam è partibus minutioribus com-

positamimaginari. Unde consectatur ma-

gnitudinem quamvis ex homogeneis sibi ma-

gnitudinibusconflari atque constitui, lineam 

èlineis, superficiem è fuperfkiebus, corpus 

c corporibus ; non verò lineam è pundtis, 

aut superfìciem è lineis, aut corpus è fuper-

ficiebus. Nam puncta, dicis causâ, respecta 

linea; prxterquam quòd nil aliud sint, ut fu-

pradictum, quàm negatienes ulterioris ex-

tensionis,& vix aliquid obtineant positivi ; 

& prastei ea ceu termini connotent aliquid 

interjectum, sicut sibi nequeant immédiate 

cohaerere,totúmquequicquid est linea? situm 

cogitetur inter ipfa; funt etiam indivisibi-

lia, ac idcirco si duo fupponantnr adposita 

fibi, toto fui contingent se mutuò.hoc est 

coincident Sc coSxiílentj necadeòquid ha-

bens extrema vel extcnsum tonitituent. 

De CM. Ü? (ita ratiocinatur l'hilosophus ; 'OWTÍ >8 

Cortupt. Hir}oy\i ú> ìvì fxíyiSti £ iy tuf ft*}ii@-> 

l-2i ifüi i Qty iJir í-mtvy fxéi^oyn x*v ' 

Jïvçi%iv\©^yi> h A'o irKÁa, ■»SÌv
,
i\a.Tloy 

Ì/Ì [têifa 7Í 7l£v rfk irpoTtfOY ' íÂÇl X«V 

cat euy\y§tiviy, ì<siy 7miheva * de 

Atomis loquitur) eadem elt ratio linear re-

fpectu superficiei,- & hujus respectu corpo-

ris. Quin&eodem modotempusex tem-

poribus, non exin'lantibus ; motus exmo-

tibij*, non eîKnJcntiis indivisibilibus; ve-

loc'tas 

12 
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Lect.L Matbemattc*. 

locitasex velocitatibus, & pondus ex pon-
dcnbus, neutrum ex gradibus «vel impeti-
busabsolutè minimis-, numerus exunitati-
bus.illsexfractis partibus, non ex cyphris, 
çonltant & integrantur. Ex his etiam li-
queat ubivis in linea sumi posse punctum, 
ubivis in superficie lineam & punctum, ubi-
vis in corpore superficiem, lineam, & pun-

poris intìnitarum(vel indefinitarum, hoc est 
plurium quavis multitudine determinati) 
aliqua dennit ubivis aut íncipit, ubivis ha-
beturejus terminus superficies, in hac par-
tcm aliquam terminans linea, in ea parcetn 
aliquam terminans punctum. Nec ab his 
abluditconceptus notter&sensus communis 
(ad hune enim ssrpiùs appellandum est, quo-
niam is teríiis est & index experientia^ín ex-
perientiaveròfundanturhypotheíès, ut to-
ries inculcatum) nam nullam omnino magni. 
tudinemeoncipimus nisiceu compositamex 
partibus, nec has partes nisi quadantenus 
extensas, adeóque conflatas ex partibus. 
Penirus incompositnm, positivé in materia-
tisjficut omnem sensum, ita prorsus omnem 
fugit imaginationem. Igitur compositio-
nem hanc, &quicquideam immédiate con-
sequitar supponere licetMathematicis, qua-
les sunt quas subscquentis, huic arctistimè 
connexx, proprietatis declarationi fubjun-
gaffl, fuppositiones, ni cogar eadem repete-
re. Nam Corn positionem excipitejus indi-
vidu* cornes & conjux Divisibilitas. Quo-
niara enim, ut modo oílensum, magnitudo 
componitur ex partibus rêvera distinctis, hat 
possunt separatim exiliere, possunt saltera 

IV. 

seorsitu 
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14 Lettiònes Lect.I, 
seorsimcohsiderari, hoc est rè vel mente di-

vidi, feu in partes refolvi. Quarequanti 

MetJPA^ definitionemhincextrait Pfiíloíòphus ? Tò 

tv 77, J£ <7?<se' 77 7d<pvxîv 17) ' Ó»« dividi pote ft. 
in ex au* ixsunt, quorum utrumque (nempe ft 

tmùm duœfunt panes) vel unumiuodque umm 

quid, ídque determinatè aptum nattun est eße. 

Adeòfcilicetintimaeítquarititati divisibili-

tas, ut ex ipfa videatur còmmodè definiri. 

Quod fané communibus hominum concepti-

bus apprimè congruit. Nam indivisibile 

quantum verbo tenus asseíat non nemo, sed 

nullus, opinor, ejus imaginem ánimodepin-

gat: cumdivisibilitate meutern effugit ex-

DtGtn&î tensio, cum partibus totum evanefeit. T/ 

Corrupt. $ êçtv bm(Tíw sicúpîciy JïctçíiíyH', meritò 

/•2. ícifeitatur Philofophus (Quidiliud ejl quod 
divifknem reípuitt Plané nihil.) De tota 

magnitudine valet hoc ; de partibus etiam 

quibuscunque pari ratione valet; sicutom-

nes confkntiir cx partibus, ita poísuntom-

nes in partes alias ac alias refolvi: nullurrï 

datur inquäcunque fpecie mjgnitudinis ab-

solute minimum. Quicquid dividitur in 

¥bjf.l
r
],\- partes dividitur iterum diyiíibiles (A|^ § 

ovt't%St StijpìT&v ás aiiàJroufi ni, Arilh) 

Non ignoro. liquidem nemo ignorât, doítri-

nam banc à nonnullis gravatim admitti, ab 

aliis plané rejici, magnáque passim,pertjna-

ciâ de perpétua quantitatis divisibilitare,' 

'.léque compositione magnituJinis (an ex in-

divilîbilibus, an tx partibus bomógeneis) 

controversiam agitari -, fcio multis inrplu-

ram difficnltatibus, multisobnoxiam coritra-

.icíoriis argutiis,.ob intervenientem prae-
fertim 
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sertira infiniti nobis hauj perfectè compre-

heníìbilemconceptura. Totittas tricasevol-

vere, tot salebras explanare, tntafn adeo 

vexatámqûe, prolixam atque perplexam, 

quaelìionem aggredi non eít mihi mine ani-

miís ; integrum volumen accuratè pertra-

ctata compleret ; nimiamcuram expofcëret 

& longiorem moram, quàm ex usu foret ei 

jam impendere. Sufficiat quòd perpétua 

di viíìbilitas,& compoíìtio quantitatis ex par-

tibus homogeneis communibus, ut innui-

mus, bominum idiis bene refpondeat ; quòd 

i pfam prasíìantissimi plerique Pbilofophi po-

íúerint & propugnárint : (Platoimprimis, 

si fides Ariítoteli ; IIAÄ'TOC «•arwp* JVo í-mtín- Pfys. ííl.S 

cnp', s77 içj im TIXÙ £ti/f »ajy JbxiS ̂ faMf*, 

5^ «Í àW/poe lívtj,^ ÌTTÌ rhù v.aSmpi"iv ' Ari-

ltoteles ipfe multis in locis, Phyf. Aufc.VI.i. 

de Gen. & Corrupt.1.2- & peculiari libello 

perquám érufiito, w/i tLiipuuv ypA^uSy, 

non tantùm ■aflerit.íêd validé probat; tòta 

fchoia Stoicorum, & ín iis'acunssimusChry-

sippus, ei fuífragati dicuntur. Recentîum 

quoque Philofoph'orum fubtiîiffi-mûs Carte» 

fins calculum simm adponit, & nedum diviff-

bilemeíse materiam in partes iníinitas, fed 

actu dividi, argumente Physico, ex peractis 

continuis per circulorunv excentricorum in-

iqualia interstitia motibus deprompto, penè 

demonftrat. Accedit omnium Mathemati-

corum n'ecessarius consensus ; qúamvis enim 

vix hocusquam apertè supponunt, sipê ta-

rnen tectè íumunt, & nisi verum Ht, ipforum 

corruunt plerique demonstrationes. Su* 

munt, inquam, ut in definitionerecìi linea», 

feu dicatur ex arque» fuis interjeíta punctis, 

B se* 
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seu definiatur brev'issimalinearum,qua:duci 

possunt ab uno puncto ad aliud. Nam quo 

rapdoünea duobus punctis conitans, inter 

sua puncta jacet omnino ? Et si fumatur 

eirculi femidiameter constans, ex adversan-

tium mente, tribus tantùm punctis, erit illa 

«qualis lateri hexagoni iíli eirculo inscripti, 

sextans verò circularis circumferentiae non 

attinget quatuor puncta (alias enim tota cir-

cumferentia punctis 24 constaret, adeóque 

quadrupla foret diametri, contra manise-

itissimas Archimedis demonstrationes, & 

communem scnsum quo circumferentia cir-

culi perimetro circumfcripti quadrati minor 

dignoscitur) atqui ü sextans peripheria: non 

attingat quatuor puncta, neutiquam (juxta 

ìndivisibilia propugnantiumhypothesin) ex-

cedet tria ; non erit igitur fubteusâ sùâ ma-

jor v nec proinde recta linea brevior erit 

omnibus, qua? inter eadem puncta duci pos-
sunt lîneis. Similisconsequetur difficultas, 

semidiameter circuli <; punctis constare fup-

ponatur; nam peripheria 60 graduum non 

attinget 6 punóía (alias intégra peripheria 

contineret 36 puncta, hoc est, diametri tri-

plum & femisiem excederet, quod itidem 

communi senfuifacilè demonstretur refraga-

ri). Qua: certè sola consideratio suffkiat 

«svertenda: contraria» sententia», saltem ejus 

cum iMatheraaticis principiis manifesté dé-

clarât repugnantiam. Item cùm à punctô 

quovis ad quodvis punctum fupponiturduci 

recta linea, quomodo coníìítat idctimindi-

ßantia.vel immediata punctorum cohaeren-

tia ? Quinetiamquòd asiumitur duas re-

ctas lineas à concursu íìatim divaricari, seú 

1 di-
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discedere à se iuvicem, nec prarterquam ynç> 

sepuncto secare, nechabere communein ali-

quam pänem,extra punctum intersectionis; 

hífque cognata, ab íridiviíìbilium ppsitione 

manifesté deítruuntur ; poriaturenim çircu-

li circumferentia constate quotlibet punctis, 

ad qui íingula ducantur è centro radii, li-

quet evidehtiffimé plurium circulorum çon.-

centricorum periphetías, ant tptidem è pun-

ctis quot ille prìor conflari, adeóque ipfam 

adxquare,quod abfurdiffímum, autistps ra>-

diQS alibi quàm inceritrofecontingere, sibi-

met occurrere, vel intersecare se mutup. 

Etqupd ad concluliones attinet Geometri-

tas, quomodo bifecari potest recta linea con-

stans punctis imparibus ? quoffiodo linea 

tjuzvis poílìt in tot partes squales fecari in 

quot alia qu*libet fecta fupponitur ? quo-

modò si trianguli crura sint utlibet inaîqua
: 

lia, per ma joris quotlibet puncta dud pofïïnt 

ad basim parallel*, qu* minoris crus per-

tranfeuntes non coïncidant, interfèrent, aiíí 

contingantseipsis, contra parallelarum na.-

tùram & definitionem ? Et si crura base 

longé majora sint, quomodo parallel* çre-

fcant uniformiser, feu proportionem cum in-

têrceptis ad verticem crurum partibus con-

servent eandem, ut basim multo non excé-

dant, dqg tarnen minores sunt, etiam ipso 

sensu judicante ? quomodo in eadem recta 

indefinite producta sumptis centrís quotlí-

'bet, puta mitlies millenis aut utlibet pluri-

bus, per terminum dict* rects deícrinti cir-

culi'Te in unp taritùm puncto contingair, 

juxta mariifeitissimum Geometri* pnrcep-

t.um, ut non clarissimé confequatur indè, re-

ctam quantumvis minimam con,tactui vid-

E 2 rvm 
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naffl circuîòrum istorum circumferentiasse-

cantem punctis secari indefinite multis; 

adeóque potentia infinitis vel innumeris ? 

ijuomodo, secundùm adversarios, istterduas 

rectasunampufa 7, alteram9, punctis con-

íîantem reperiri possit média proportiona-

ÏÍSjvel ad eásdem 7 & 9 tertia proportiona-

lis exhibeatur ? Nequicquam adinvenien-

tîa? média; super çonjunctas illas tanquam 

diametrum constituatur semicirculus, & à 

segmentprum communi termino erigatur 

perpen licularis-, nec enim illapoterit esse 

"proportione média inter dictas rectas, cùm 

juxta positionem adversam nulla talis dari 

possit. Quomodo non tollatur funditùs om-

nis magnitudinum àûTv^o/lpíct, quam tot 

exemplis ostendunt, tot demonltrationibus 

muniunt Geometriae? Cùm communis om-

nium magnitudinum mensura punctumexi-

stat, habeátque semagnitudo quivis ad ali-

am, sicut nuinerus punctorum ad numerum 

punctorum, si linea* constent è punctis, & 

superficies è lineis.Sí è superficiebus corpora. 

Quomodo non pessum ibit univers» de Tineis 

aíymptotis,mirabilis equidem.sed nullà Geo-

metria: parte mi nùscerta vel dara doctrina ; 

quas magnitudinis infinitam divisibilitatem 

aut invictè confirmat,aut unàconcidir, utpo-

te quâ minima quarpiam linea continuo ad 

infinitum decrementp non èxhauriri, neque 

continuo ad infinitum incremento datam, 

paulo majorem, adarquare lineam, perspicuc 

demonlîratur ? Quomodo denique non omnis 

auserarur motuum quoad velocitatem diffe-

rentia ? Nempe si mobile punctum uno 

temporequinquepercurrat puncta, quomo-

do possit altérum eQriem tenipore conficere 
sub-
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subduplum, subtriplum, ant sabquadrupjum, 
ejusce spatii, quum totum in istas partes di«. 
vidi nequeat ? Infinita posiern excogitare, 
& adferre talia, quibus ostendatur ab illa 
compositionis ex indivisibilibus assertione 
totam concuti, prosterni, penitus subrerti 
Geometriam ; nil in ea sani vel (ölidire-
linqui, sed immanem & deplorandam rui* 
nam, confusionem, ámça.tn'<ty in diviniífi-
rham iítam ■ induci scientiam * ; ^_

 v 
cujus tamen effata, praeter evi- *OUT&" ^TH hd-
dentiarn principioruni & diseur- pgsw à&>.y>-y*v T>£ 

fuum rigorem, ita cùm admiran- [dyzt. wi.Qf- r 
da Cqualis saisis feu principiisseu 'iAa.^i/dtwv.AtistAo 

ratiociniis obvenire nequit^ inter Calo /.5. 
secoasonantii, tumperpetuo ex-
quisite- cum experientia confenfu TV t*Ì9 $ *A»9« 
firmè írabiîiuntur,utmundi citiùs 7df\& mvdsei, irJ3 
cardines emoveantur loco, re- ^dji-ei Sïa.fv 
rumque machina collab?.tur,quàm VH4 dkn^it- árijt' 
Geometria:sundamenta(TC Sth.I.%. 

<f yi*>ni\pin{ á%téi<ú\u.) labefa-
ctentur, aut ejus concluSones falïïtàtis argu-
antur. Sed dimittenda nobiseithxc quse-
stio, poilquam admonuero breviter, pr*ci-
pua qux contra perpétuam quantitatisdivi-
sibilitatem adferuntnr argumenta, velpeti-
tione principii laborare, vel saisis fuppositi-
onibusinniti, velparum ad rem pertinere. 
Objecit Epicurus, in suarumatomorum gra-
tiam & patrocinium, si partes magnitudinis 
infinita: fint, magnitudinem ex iisconflatara 
intelligi non poffit finitam. Qiiïd hoc est 
_aíiudquàmpetere7ï lndf^S, vel idem per 
idem altruere ? Hoc enim i'pfum quaeritur, 
an finita magnitudo Cnam de infinita non 

B 3 agitur) 
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agitur) possit habere partes infinitas. Id verò 

dicit ádverfarius non poteit eíte, nequit in-

telligi. Magìs appositèrogàísetexplicatio-

nem módi quo fiat, quàm itafieri non posse 

conclusiílèt.Cuiqua°lÌioni refponderem, quòd 

rationi quidem adversatur, ut magnitudo fi-

nita partes habeat aliquotâs (centeíìmás 

puta vel millesimas) infinitas, imò répugnât 

ut habeat harum plures quàm centutn vel 

mille; sed quòd partes habeat plures mille-

íìtnis millies acceptis, vel plures partibus 

aiio qupvis numero denominatis, non eqúi-

dem video quomodo repugnet, imò p'otiùs 

perspició qùbd rationi consentiat optimè. 

Certèqubd sicut integri numeri poffint ad 

infinitum augeri ypoàsnr, ita sracti 
possint d.v)isyó$*>s diminui xctStufia-« 

fquòd hempe sicut concipitut aliquìs ultra 

miílenarium numerus, eodem modoconcipi-

atur aliqua pars infra milleíïmam) signum 

est magnitudinisj quibus refpondent, utro-

que piriter modo versus infinitum vergere. 

Quinimo qubd infinita séries fractionum 

eerri qualibet proportione decrescentium. 

arquètur certo numero, vel unitati, vel uni» 

tatis parti, (v.g. quòd talis féries decrescen-

tium pròportiòne subsesquialtera aequetur 

binasio, decrescentium ratione síibduplì 

acquetur unitati, decrescentium ratione sub-

triplà aequetur sémiffi unitatis) satìs clarè 

docetur & ostenditur ab Arithmeticis, unde 

non répugnât finitum aliqnod infinitas in se 
partes continere : prassertim cùm numero 

nihi! conveniat, quod non potiorijure con-

venit magnitüdi'ni, quam numerus repras-

fentat ac denominat. Et fané ferè tollit 
om» 
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omnem difficultatem imaginandi quo pacto 

possit evenire, quòd res fiaita conflari possit 

ex partibus infinitis, si modò consideretur, 

prout adcrescit multitudo partium, ita pari 

paflu reciprocè ipsarum magnitudinem de-

crescere. Ut fi tres partes habeat illarura 

lìngula non est nisi tertia pars totius, íì qua-

tuor non nisi quarta ; sic ut ipsarum parvi-

tasmultitudinemcompensés. Sed urget Epi-

curus, vel ejus nomineLucretius : 
frxtetcí nißerit minimum, paruißma quaque 

corpori conílíbunt ex panibiu infinitif. 
QRectè, quidinde ? 

ítgo rerum intersesummam minimámque 

quii escit ? 
Nempe futurum putat, admissâ nostrâ hypo-

thesi, ut minimum quantum adaequet maxi-

mum, utgranum papaverisaquiparetur toti 

mundo, nec musca amplitudine cedat ele-

phanto; quia pariter ista cum his partes 

continent infinitas. Sed hxc argumentatio 

nil efficit: quidenim obstatquo minus exi-

gua res tot habeat partes minores, quot am-

plioralia majores obtinet ; ut solidus in tot 

denarios, quot in uncias libra distribuatur ; 

uttotoctantes pes,quotipsum miliare stadi-

os complectatur? Quidni sicut universus 

terrarum orbis ad arenam, sic arena se ha-

beat ad aliam arenulam, utquoties illecon-

tisetistam, toties ista çomprehendat hanc ? 

Cùm mundus iplè respectu alterius mundi, 

qu.ra Deus condere potelt, major non sit 

quàmhic ipse respectu minutissimi pulvisculi 

vel arenula». Igitur constare potelt utrum-

que (quod majus & quod minus est) ex parti-

bus infinitis, scd illud ex majoribus, hoc ex 
B 4 mi-
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minoribus, tanti seilicet proportione mino* 

ribus, quanta totum hoc illo toto minus ést. 

Sed instant porro, saltera ex assertione no-

ítra sequi, quòd infinitura infinito sit inat-

quale: numerusquippe partium in lineabi-

pedali duplus erit infiniti numeri partium 

exilientis in íinea pedali; liquidera nume-

rus ilte quisquisell hune evidentissimè bis 

includit. Absurdum áutem videtur ihfini-

turn excedi, contineri, multiplicari. Re-

spondeo etiam, in hoc adversariorum argu-

menta palmario principium repeti ; hoc elf, 

idem exeodem aliis verbis prolato deduci. 

Numerus em'm infìnitus nil innuit aliud, 

quàm id cui tribuitnr pofledividi, vel conci-

pi divisiim in infinitum ; idquod nosasseri-

mus ntrique linesc tara pedali quàmbipeda-

íi convenire, non obíìante quòd illa fit hujus 

dupla; negant hoc ot i% àrafl,ías sub aliis 

verbis, atnihil in contrarium subdunt novi 

argumenti. Certènumerus (íîcutmultoti-

es inculcatum, & mihi persuasiílìmum e!f) 

numerus, inqdam, feu finitus feu infinitus, 

nullam ex se vti a?qùalitatem vel inxqualita-

tem habet alterius numeri refpectu , nisi 

quatenus uterque generis ejufdem magnitu-

binëmdeïïgnât & repra sentat ; quare dì-

cere numerum hune infinitum majorem eiíe 

ìllo numero infinito, & hoc alìsurdum pro-

nundare, líil elf aliud qnàm di'ceremagni-

tndinem hanç, quarconcipitur ad infinitura 

divisa majorem este illà, q^u.r concipitureti-

am ad infinitum divisa, & hinc absurdum 

coiisequi, hoc elf, nostram thesin negare, sed 
illam aliqui nov.î machina non oppugnare. 

Prpterea.quòd nullatenùs absurdum videà-
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tur infinitum infinito contineri finfinitam 

dico magnitudinem infiniti magnitudine, 

vel infinitum numerum infinito numero 

comprehsndi : nam si ponatur, in spatio 

quod nemo ferè non imaginatur immense, 

protendi infinitalinea recta ; in illa procul-

dubio continebuntur infiniti numero pedes, 

& infiniti orgyse, & infiniti itadii : item 

illainfinita recta saepius continebitur in in-

finita superficie, £íba;c innumerisvicibus in 

infinitosolidocorpore. Nec absimiliter m. 

iternadurationefacilè concipiantur infiniti 

anni, infinitiores dies, bisque pluries infini-

tae hors, & infinitissima momenta. Dices 

positionesistasiuipossibilesesie, & ivlsdii-

Tts c&3*7)©- TttAAíC crt/;j.Scii'ysip. Refpon-

deo, cùm adversarius ex infiniti natura struat 

argumentum, licet ipsum supponere ; & 

quânquam ipfius rei positiofoitè fit impoffi-

bilis, consecutio tarnen perceptibiüs est & 

manifeíía, nempe qubd neutiquam (ut vo-

lunt illi) infiniti nature répugnât in altero 

infinito contineri : uti licet impoflibile sie 

hircocervum existere, satis evidensest hir-

cocervi notioni non adversari quòd pedes ha-

best ant cornua. Saltcm valuerit hoc ad 

homines, Epicureòs intelligo propugnatores 

atomorum,qui suum Kivw magnitudine Ha-

webant immensum, suas atomos infinitas 

multieudine. jßftu tiv™ TÒ Ktycy tLn&py, 

7» <m[XiC\ct ttT«filatutum ab Epicuro re-

fert Plurarchus in placitis) & attestatur Lu-

cretius : 

< sätet ingem copu reèut 

ïkibinexemftitin cunffm urJiqne ptrtes. 

Quo 
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Quo poíito clariflimè liquet infinitum nu-

merum infinito numero, spatium infinitum. 

infinito spatio, vel de facto comprehendi. 

Nam in infinito numero atomoruni conti-

nentur infiniti numeri octonarii, magìs in. 

finiti quaternarii, infinitiores qinarii, & uni-

tates inimitiés infinitar. Paritérque de fpa-
tiis. Objecte denique Zeno contra noflram 

fententiatn, infinitis partibus constans spa-
tium non poûe successive pertransiri, adeó-

que per eam motum è rerum natura tolJi. 

Tribus verbis repono, rectè fequuturum 

hoc, si mobile fupponatúr infinité tardum ; 

at si velocitatemhabeataliquantam.illa cui-

dam fpatii déterminât* parti refpondebit, 

quàm adeò designato tempore mobile pote-

ritemetiri. Monepquas contra compoíîtip-

nem ex indivisibilibus dicta funt, illos plera-

que fpectare, qui magnitudinem conititui 

volunt ex indivisibilibus numero finitis ; qux 

fententiaGeometricis décret» magis adver-

íâtur. Cum quibus fòrtalïe conciliari po-

test, nec alias quam loquendi modo differt 

opinioGalilxi.&aliorumei mj^-ì^^uf, ex 

infinitis ipsam atomis compositam cenfenti-

um. Sed istam fententiam missam facio -, 

(etenim si quse mihi cogitanti obveniant 

omniaminutatim excuterem, in immensum 

redundaret íèrmocinatio nostra. Complu-

ra vobis ut maturiori judicio vestro corri-

genda, lìc& diligentiore curà fupplenda lin-

quo). C*terum né tumultuaria hxc dispu-

tatio provehatur in infinitum, haud diífimu-

lo necdiffiteor ab intéllectu no.ílro difficile 

capi.quomodo dividi poísit unaquatque pars, 

sic ut actu divisa:qmnes aon ad indivisibilia, 
vel 
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vel ad nihilum aut nihilo proximum aliquid 

redigantur -, nec tarnen ideo propter imper-

fectam conditionem humanae mentis, & 

captus nostri tenuitatem, deferendam este 

sentiotot manifestis indiciis compertam.tot 

argumentis nrmiilîmis suffultam veritatem. 

Egregiè Aristoteles ; ''AAX' ä-nmr ì<ms TÌ msi £T %? 

/wfr JUw/Myvs K\iny •? xo-pv iweitw r$ 

áâiyéicL, ̂  T(09t!;<f>i*\$r ieußjis d rrd-

vtts, ßonQuyms T» dfuy&futt.' h.e. Equidim 

rttiovi dijsenunenm eß, qudd inßitaiu omnts 

repellere nequtum^sjnßmiiati noHraservirevel 

succumbete ; majorésque ttosmemres conjicere, 

quoi mìnoribus axguftiùnosexpedire nequumxs. 

Cui non afaiîmiii prudentiâ fuccinit Carte- Princip. 

fius-, Quamvìs quomodofiatindefinita ista //,34.. 

divisio eogitatione comprehendere nequea-

mus, non ideo tarnen debemus dubitare quin 

fiat, quiaclarè percipimus illam necessariò 

sequi, ex natura materia?nobisevidentissimi 

cognit«, percipi musque etiam eam esie de 

génère eorum, qua; à mente noírra, utpote 

imita, capi non poíTunt. Maneat igitur om-

ne quantum componi è partibus compositis, 

$ dividi polse in partes iterum divisibiles, 

& proinde Mathematicis licere quaslibet eis 

siandamentis hypothèses superstruere. Ta-

les nempe-, A majori quavis magnitudine 

subd'uci polse arqualem cuilibet minori. In-

ter duas homogeneas magnitudines inaequa-

les utcunque defumi poste mediam aliquam 

ejusdem generis. Ubivis in linea sumi posse 

pnnctum, in superficie pnnctum & lineara, in 

corpore pnnctum, lineam, & superficiem, 

prolubitu. Qaamlibetmagnitudinem ha-

numero quovis 
de-
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denominabiles, décimas putà, centesimas, 

millefîmas, &c. nec abhorrere à ratione, si 

speculandi gratià quomodocunque divisa sup-
ponatur. Et ceniimiles his ; necenim jam 

omnes hypothèses enumerare, sed ipsorum 

duntaxat fontes aperire propositum habeo. 

Saperfuntaliamagnitudinis attributs, quse 

nunc persequi tempus vetat. 

■■ ' I . ! 1,1 

L E Ç T. II. 

C U M instituti difcursùs filmn eò me 

pertraxerit, ut Mathematicarum hy-

pothefìum gratià, demagnitudinis afFectio-

nibus & symptpmatiscomrrronioribus difpi-

ciam,&denonnullisquzfe primûm objece-

rant (terminatione nimirum, exteníìone, 

compoíîtione, divifibiiitate) pro rerum dig-

nitatepauca, pro nostro proposito fatìsmul-

ta disseruerim, fupereft ut reliqua deinceps 

perflringam, occupationem fpatii, positio-

niern determinatam, mobilitatetn, ìnenfura-

bilitatem, proportionetn, &fiqua occurre-

rîntalia, dequibus Mathematicidepromunt, 

aut légitimé depromere possunt hypothèses 

ratiociniis fuis accommodatas. Imprimis 

magnitudini folet attribui quòd occupet & 

repleat spatium. Quid vero fíthocspatium 

difficile sitexponere. Namandetur necne 

spatium aliquod abipsa rerum magnitudine 

distinctum, si vel ad conceptus vulgäres at-

tendamus, aut fubtiliores Philofophorum 

excutiamus fententias, haud in proclivi ist 
sta. 
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Ifatnere ; adeb répugnantes fententi* cum 

speciosis nituntur argumentis, tum gravibus 

urgeri videntur incommodis. Imprimis 

nullura à rébus quantis reverà diítinctum 

exiliere spatium iíta videntur arguere fatìs 

manifesté. Primo, quòd si fît improdufíum 

& independens', aeternúmque proinde &im-

menfum sit oportet (nam preterquamquòd à 

fpatii realis assertoribus taie plerumque 

concipitur & fupponitur, si sale non sit cessa-

bit omnis ratio, propter quam dari fuppona-

tur,utejus constituendi causas expendenti 

Jiquebit) atqui dari quid eximiorum iliorum 

divinx naturac attributorum particeps, à 

Deo quoque non creatum nec dependens, 

tamrectaerationi discrepare, quàmàpieta-

te videtur abhorrere. Tum si fpatii qua:-

cunque fit idï-am examinemus, nihil in ea 

prarter extensionem quandam, ôccapacita-

tem indefinitam deprehenfuri videmur ; quae 

cùm ipsius magnitudinis sint proprietates, 

fpatii nulium à magnitudine discrimen ar-

guunt, cur enim re différant, qua: proprieta-

tibus congruunt ? Non Cartesii modò, fed 

ipsius Aristotelis esthaxargumentatio: 'Sis Pbyf.Àufc. 

«<f57tT8CinquitPhilofophus) mJiy Ji*<pí' lF.iZ. 

f», 7i J'û TniHV lí-mv TQÌÍ cvSputei -xopt -f 

txetVa ojW ; Si mgnitudo rerum a fyttio nihil 

diverfum habet in se, qunmobrem difimguitur à 

fyatio suo rei cujufpiam môles ? Porro, spati-

um siquad esta magnitudine differens.fcisci-

tamurinqua rerum classe reponatur. Cùm 

enim res omnis aut ex se subsistât, aut acci-

datalteri.neutrum isti spatio convenire vi-

detur. Non ad substantif dignitatem ipsius 

patroni spatium evehent, nec res ipsa patie-
tur. 
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tat. Sei nec accidens est, quoniam omni 

substantif extrinsecum est, &CUBJ ea non 

circumfertur, eâque fiiblati permanet ; & ab 

alia nulla re perfdet. Prxtereo Zenonis 

iítam argutiam; quòd res omnis fit aücubi, 

spatiam ergò si fit aliquid ab aliis distinctunj, 

alicubi exiltet ; undefpatii spatium erit, & 

hujus secwidi ípatíi spatium aliud, &sic in-

HysJP.i. Swtè» •quod Judicrum est- CE/TOWOVW» 

rvn-q>,<!$\w *v^T»V» TJ>V©~ïwu,^<ntm> 
et d-vnfüT irpiemir ; ut est apud Philofo-

pmimin Rhysicis). Ejflfiaodi ratiociniis im-

pngnatur fpatii realisàflupriltudinediver-

fitas: atnonmiausvalidisitt speciem arg»-

tnehtis aitruitur. Nam primò, communes 

höminum cojKeptus ajppéHaridOjVidetur ora-

ntbns autinnata vel alicunde conquisita no-

ThyJ.lV-i. tis fpatii àrebus dirtincti. Ttttv^*. 7iáy% 
\!sni*i£l*£A*xmr Ht) irz, inquit Aristoteles : 

b-e-Omnes ubi rerum ammo séparant ab 

ipCaram E0e. Quinimo vulgus liominum 

imagiaari consuevitfcS^sB^yw v, commu-

ne quiddam cunctis rebus subftratum, quod 

infinit« distendatur, & nullis circumscribatur 

lmiitibus, q«od omnino penetrabile fit, k 
ûcilUmè quidvisin se lecipiat, nec ullius ist 

se rei réfugiât siibingrestum ; quod mobili-

nm fuccesliones exeipiat, &.motuum veloci-

tates détermines, & rerum distantias metia-

tur -, quod immobiliser fixum fit, etiam quo-

ad omues íui partes nulli rei.alligetur, nuf-

quam alio transferatur ; qued LmmenfSB.de-

nique sit capacitatis vas & conceptaculum 

f****» «'uf)»*«,wV, aitPhilosophus) uni-
verta complectens in fe qur fünf, & qua: 

poiTunt exiftere. Tale quid oinnes scrè 
mer-
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|i mortales phantasiis fuis infculptum habent. 
1« Et quod rêvera taie quid existat,praîter hune 
'■à imaginandi consenfum, permulta videntur 
«is arguere. Quorum vis ut pateat,~& aliquid 

effitiat, prasítruendst fiint aliquas thèses aut 
alTertiones, quibus fuffulciuntur adducenda 
pro fpatii realitate ratiocinia. Primo, ma-

il terianon elt infinité extensà, faltem quod 
»ä propofito nostro fuffiéit, havid neceflariò ta-
n lis cit. Nam undeiiecelîìtatcm istarn habe-
st! at ? an à se ? Non piurn hoc, cùm Deo «un-

ctarum rerum originem totiesdisertis verbis 

afcribant sacra: literac ; (T*v mym <A' àxm^ Es b. Hs.ç, 
Ht *ííj\ìt ÍKVÍO.I ' fà 'ÍKTÍOtti Ttt OTtW, J)d col.I.16. , 
us âtMf^ásadait^ln.Tiâìi'^' tá.v\a. iï' a/m Afo.lF.li 
tyíyílo' ti %eip émíun Txi'm W/U • id Jo/b.Z.3. 
est, Quicquid ufpiam eíl rerum, excepta ist.ixFL 

ÌÚ nullâ: inaumera passim occurrunt talia). \fêc. 
ià Nec ulla ratio fuadet, ut à se potiùs infini- AS.VIU 

t ì tam, quàm infinitam habere credatur fub/î- ço, 
stentiam : an à Deo? Quis ei (agenti li-
berrimo & independenti) necessitatem impo-
fuit, ut infinitatem tribueret materisc ? 

3 Quo liquet indicio rêvera tribuiíTe, ? Num 
í ! potuerit haud difputo (quisenimdivina: po-
s j tentiï limites assignct ?) At longé credibi-

lius videtur, utreliquis rébus vires & po-
tentias pratfinitasindidit, ita'certos ipfum 
materia? terminos ítatuisse. Id quod etiam 

facrofancta fcripta fatìs perfpiciiè videntur
 w 

5 attelfari.^ Ecce(femelac icerumdicit Rex Hebron. 
fapientiíïimus) non cœli, ne quidtm cceîi 

a çœlorum capiunt te : hoc eit, anguilipreít Fl.\%> 
j tota rerum universitas, quàm. ut Deo coëxi-
'
9
 stat ; extimos ille rêrum fines tranfcendic ; 

|i adeóque materia nsn est de facto ad infini-

■ Cura 
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tnmprotensa, nedumut necessariò taliseíf. 

Trinen. Regeret Carrefíus, Ideo nece^xrhm ejse,ut ma.. 

%U terkinf.nitè prdtendttur, ftoniamubicunq-, fines 

ejtufingamm, (emper ultra ipsos aiiqua ßmiiah-

definitè extenfa non modo ìmagintmur, fed etìam 

verè imaginabïlii -, toc est, realia rffe percipi-

mm, <tc proìnie etiamfubjhntiam corpoream in-

demnité extenjam in iit contineri ; quia scilicet 

idœa ejia extenßonii, quam in fyatio qualkunque 

concipimus, eadem plaie est cumtd<easubstdntù$ 

corporex. Verùm liaec ratio íìibtilior vide-

turqnàm soiidior. Nam primo materiairi 

actu infinitam nemo concipit, auteoncipere 

potefi -, indefinite verò protensam concipere, 

nihilestaliudquàmejusterminosnon attin'-

gere, velnullos ci certos limites in animò 

defigere -, fient vulgus hominum telluris pla-

ni'tiem indefinite protx.ictam exiítimat, aut 

' astans maris littori.incerto limite défini tu m 

sequor cogitât ; vel fiait arenasmaris inde-

finite multas con'cipimiis. Porro, ex eo 

quòd ultra praefìitutas qiiascunque metas 

spatia quidam imaginari possumus, nulio 

pactosequituractu materiam aliquam ulte^ 

riorem exiliere. Id saltem verisimiliter 

colügatur, ideo' posie ta'lem existere; quia 

ftempe quicquid nos ut evidenter possibile 

péreipimus, id valet divina potelìasefsectum 

íeddere. Enimvero innumera nos imagi-

nari posse, qu£ nec sunf.nec erunt unquam, 

qú'is mentis compos inficias iërit ? Nil ré-

pugnât, ôcfacilé possem imaginari, non secus 

ac é vulgo quilibet, utì adnotatum modo,tel-

lurem ad summas cœli oras, & extrema 

mundi meenia pertingere ; poílìm Solem 

ftiillies majorem,- Luaanr multi's paraíaiigií 
pro-
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propinquiorem, Relias plurijrris vicibits nu-
Biírosiores.St sexcenta talia factu neutiqoam 
impolfibilitj neque penitus absurda, mecum 
animo volutare, quartamen an idcirco vera 
erunt de facto? noncertè magìs quàm fö-
mnia quarvis, aut igrorum deliria. Imagi-
nabilitas igiturquantumïibet realis ad sum-
mum rei polsibilitatem aliquam, non actua-
lem existentiám üllatenus coarguit. Ex 
imaginatione non infinitus actu, fed utcw-
quepotentià finito (determinatè fimto) ma-
jor mundus comprobetür. Verùm ut peni-
tus agnosca mus, fummá sua subtilisas hac in 
causa quantopere deitituit & fugit Cartesi-
um, imaginationis iítius de spatiis ultramun-
danis noltrac perfcrutemur & paulo perpen-
damusoriginem ; illamcerte,sicutaliasple-
rasquenon aliunde quàm ex sensibus noítris 
haustam comperiemus. Cùm quippe niî 
ferè quicquam sensu quovis" attigerimus, 
quin aliquid ultra lîtúm pariser sensibile 
progrediendofuerimusexperti -, priesertim 
cùm ad ccelum oculos elevando vaitumun-
dique^J^cuenullo perceptibili limite con-
clusum, & in ignotasnobis regiones procur-
rens intueamur, hinc immenfum quendam, 
feu indeterminatum cœleltis fpatii gurgi-
tem, in quo nubes pendeant, venti difcur-
rant, stellac ceu ipisciculi nateat, noítrâ in 
phantasia defcribendi nobis obrepit occasio ; 
a quatamen schsione, vel ab imaginatione 
confufa eamexcipiente, perabfurdum vide-
tur de vera mundi, feu finita feu infinita, ex-
teníìone quicquam inferre vel decernere. 
Nam omnis fensio est fingularium, ab exi-
íîentia verò rei singularis compertam licet 

C qui- -
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quidcm-dedueere, quòd aliul quid fimile 

possit existere, non aiitem quòd aJiud quid 

actu sit vel exiitat, uraliquoties adinonitum 

eih Taceoquòd eodem jui'e paríque ratio-

ne, quibus materia: necessaria tribuítur ex-

teníìonis infinitas, eidem aeternitas & in e-

pendentia tribuantur ; nam prout ultra 

quollibet munii limites aliquid fpatii, sic 

ante quod vis initium. Toit quemvis finem 

aiiquidtemporis ïqueclarà cogitatione \o-

lemus imaginari ; xterná proinde necefiariò, 

& conséquentes etiam independtns. Secun-

dum hune argumentandi modum materia 

demonlìretur, quae tarnen divins perfection 

nis idiomata periculoíum sit, & Chriflia.no 

Philosopho summopere cavendum, alteri 

quàm Opt. Max. Deo adscribere. Ratum 

igitur Igúmque sit materiam, feu molem 

corpoream non esse penitus interminatam, 

siltemnon esse talem necessariò. Hoc pri-

mo fupponatur. Adfumatur quoque secun-

do,quod Deo competat pateltas, prout ad-

lubefcet ipiî, materiam exii'entem adau-

gendi vel imininuendi, bac eít, e nihüq pro-

créant quantum velit, & quarslibet ejus 

portionem in nihiiurn redigendi. Jubet hoc 

rides, cogic pietas admittere -, nec réclamât 

ratio,.fed potiusfussragatur &fuadet. Nam 

ex eo quod concipere ppísimus materiam 

ampliorcm quavis prarfinitâ, nil obltat quo 

minus, imò fatis.evidenter inde con'éctatur, 

quodDïus omnino valeat id efièctum dare, 

Quòd íì porest ampliare, pari poteflate po-

teít .r.inuei e, quámque de novo pertexuit te-

iaineadem íacilitate retexere valet; quini-

mo quia nobïs cpntractiorsni imaginari sas 
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est, imò nullam supponere, divins potentii 

fubjacebit iliud proeliare. Ad hsec tertio ra-

cillimè concipitur, & milla ratione negari 

débet, poíîe Ûeum quamcunque rem in suo 
q'uem nuncobtinet statu sitúque confervare, 

sic lit à nullis extrinsecus accidentibus im-

mutetur intrinsicè,hedum utejus natura pe-

nitus destruatur : ut nempe recta linea,pla-

na iuperficiesjCircüli circumferentia.sph cri-

ca orbicularitas taies permaneanr, quicquid 

extra iliasfieri contingat, hoc est, tametíì 

círcumjacens omnis materia quorhódocunque 

Irmtetur, tolíatur, aut annihiletur. Qui-

bus pro jure noítro légitimé, iuppositis, at-
que fubiiratis fpatii qualifcunque realitas ä 

magnitudine distincte multis adíîrui modis 

vidctur. Primò.ciim materia postit esse fi-

nita, Deusautem essentií sitinfinitus, ultra 

.materia; fines subsiltet, aliàs ejus Iimiribus 

clauderetur, aut finiretur utcunqne, nec 

esset propterea infinitus. Ergo datur ali-

<]uid ultra, hoc est, spatium qualecunque. 

Et nisi Deus ultra materia; rmes exifiat, 

poflet imaginatfo nostra locum confingere, 

ubinone'!, adeóque divina; existentiat mo-

dum aiiquatenus tranfcendere, necimmen-

su m prainde Deum concipere poísemus aut 

agnofcere, Tum Dtusexcra hune possit ali-

os mundos condere, sicut & nos conditos ima-

ginari, non i'dosquidem nullibi, fed alicubi ; 

dabitur igirar fpatiúm aliquoi, inquo eollo-

cari po.'íint & coníiliere Novis quoque pro-

ductis mundis' intererit Deus, ablqueeo ta-

rnen quòd omnino moveatur (immobilisas 

enimelt&immutabilitasomnimoda, est in-

daSaitafam divins persectionis attribUtum) 
C 2 id 
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id quod aliter intelligi nequit, quàm conci-

pìendo präsentem antea fuisse fpatio, inquo 

jam feponuntar. Ergo quos habemus, aut 

habeíe debemus, de divina infinitate, potep-

tia, immutabilitate conceptus fpatii qualem. 

cúnque diltinctam realitatem involvunt. 

í'orro, materialis mundus ex hypotbesi quam 

ásseruimus terminatus autterminabilis, ali-

qul figura pratditus erit, & proinde quâvis 

figura praeditus fupponi potert. Sit ergi 

sphafricus; Scquod etiam fupponere licet, 

ltatuatur alius eum contiogens ìtidemfphar-

ricus -, is priorem unico puncto continget, 

igitur interaüa fphsericarum puncta médi-

um quid, hocelìr, aliquid fpatii, interjacebit. 

Sumantur enim in contiguarum fpharrarum 

fuperficiebus duo puncta quïlibet, extra 

cqfltactum, hifce dicospatium aliquod inter- 1 

jici ; si neges, ergo duo ista puncta fefe con-

tingenr, contra clariflìmè demonstratum in 

Geometricis theorema. Item connectantur 

duo fphrrarum ilfarum centra rectà lineâ 

percontaótum, utGeometria quoque docet 

ac probat, tranfeunte, ductaque intelligan-

tur è centris ad dicta extra contactum duo 

punira duo radii ; quoniam igitur ex adver- ', 

íariorum fententia dicta puncta íibi contigua 

funt,è tribus reótisconstituetur triangulum, 

CU'JHS duo latera tertio adarquantur, itidem 

contra clarissimum & cerrissimnm Geome-

triar theorema. Rurlùs fuppenatur ubicun-

que in massa corporea dua? ípharrat concen- i 

trief, ipfarsimque fuperficiebus interjacens 

materies annitiiJetur, aut amoveatur aliò 

(id quod à Deo pra?ftari potefl ex pr.tlfra-

tis) ergò hx superficies, si nihil intercédât 

fpatii, 
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fpatii, íìbi coincident,etíì millies ista major 
sit hac (fupponamus enim exantedictis quòd 
utraque fpbaerica superficies fuam retineat 
magnitudinem, non obltante medii corpori« 
evacuatione, quat extrintëcus accidit, & ni-
hil in illisinternum mutât ; ipfarum utcun-
que magnitudinem & positionem íàrtas te-
dtas conservante divina potentiâ). Eodem 
modo si verticem inter & basim pyramidis 
qukquid interest médium auferatur, quando 
nihil fpatii relinquitur, ipfa quoquam modo 
disjungens, punctum verticis adjacebit pro-
ximè punctis omnibus basis, adeóque toti 
baíì congrues &adasquabitur. Hatc&innu-
mera talia confectari videntur ex negatione 
realis fpatii, communibus hominum concep-
tibus non minùs quàm Geometricis dtcretis 
repugnantia. Praeterea duriusculum vide-
tur, ut mundana materia quoad se totam 
plané statuatur immobilis.aut posito rei di-
lucidanda; gratià, prîster unam folidam 
sphssram nihil ufpiam exillere , quòd ista 
fpharra ne quidem à Deo transscrri possit, 
aut circa axem rotari-, neque ̂ K^ÒÌV (ut 
Platonicis utar vocabulis) admittere. Id 
quod fatis infert manifeste fublatio fpatii. 
Nam quumin hoc utrovis motu, partes eun-
dem inter fe retineantsitum. eandémque di-
ílantiam, quomodocunque feratur totum, 
non aliter concipi potest ipfum moveri.quàra 
ex fpatii fuccessiva mutatione.fcilicetutuna 
pars spatium subingrediaturà prioredereli-
ctum, unde negato fpatio tollitur ejus mobi-
lisas. Stringit hoc quod alicubi notat Ari-
stoteles ; "077 «jt îv Í7J\HTO Ò TÓ'a®-

)
 H W 

G 3 «f*-
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àpsêpài' JfMHl&t hièfMda è* 7t)V«, cn díi i». 

xivíiQei • u De loco vel fpatio difquirendi 

foins preltat öccafionem motus, (qui fcilicet 

abique fpatii positione vix concipi poteíl) 

ccelúmqúe prae omnibus potiífimè videtur 

elíts in ioCo, quia maximè movetur : nec ta-

rnen id (réfpectu pnmi prarcipuíque rcotûs 

diurni, quem refpicere videtur Philosophus) 

fecunduiri partium situm ac disíantkim ulla-

femis variatur, at quasi tota circurslfertur, 

Eaten'us ergò movetur aut .non movetur 

orrmino, qilatemis partes-ejusfpatia sua per-

mutant, quî-'que nunc Eoas plagas obfident, 

snox eaedem meridiamim culmen attingunt, 

ipfúmque conseíìim pr*tervect3s vefperti-

nasad oras déclinant- Neque fufficiet hîc 

actioneni à motu fecernére cum Carteíìo, 

quando prêter fpatii mutatîonem nullus co? 

gitari posïk actionis istiits fcfifectus. Uni-

cam hîice fupe'raddam ratiuncuiam : Qvtxi 

10 quid Êitcíat ut inter duodistantia çorpora 

faciûsíitcoîBmeatus, protlivis itus .rçditúf-

que ; annon qaia médium fût interjicitur 

spatium eis intro recipiendis paratum? 

Qfiid ccntrà faciat, ut difficile possimus inter 

tiíío epntigua cotpora médium aliud intru-

dere, imb non poffimns ornnino nisi motum 

ìlìis imprimendo fatìs vaìidum, quo procul 

amandéntur,' & à fe invicem fejungantur ; 

annon quia déficit interlìicìum medii corpo-

riscapax? Supponatur,e.c. inter duo çor-

pora A,B corpus aliud C residere, tum intel-

ligator hoc corpus C amoveri , fie ut non 

permittater aliud fuccedere, ablatâ fcilicet 

torporum circumifantium propensione ad 

nlotum, veiinhibito parumper eífectufper 

' fa-
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superiorem potentiarrfj ex eo secundum ad-

vèiTaHòsJmtî}bèiátê
r
, riüila aliâ vi adlííbita, 

nu!là actione interveniere, resultabitcor-

porum A.Bcontigititas arctiíïtma ; symple-

gaclum instar sporiEe suà collidcntur, & con-

tinub nullus hiatus relinquetur ; adeóque 

difficilimum evadet, ut corpus C impetu 

converfo se in priorem locum restituât, vel 

corporibus A,B rursus intercédât, nisicor-

pora ilta välidä virtute disjungantur. At 

vix inielligi poteíl, cur tantoperevis ma-

jor rë'iuiraturadtantilìùrn semovendas res 

íîbi contiguas, quàm ad quanrálibetdû'an-

tiá separatas sibimet admovendas ; quamob-

rem tam ultroneè coêant, tam diriiîiantur 

invité : quid in causa íït qnòd priorem fa-

tum nullo negotio, nulìo cum motu deper-

dant, rrièuiideïn vix ni su vehemente, motu 

multo reponantur ; cùm sicut à Thebis Athe-

nas, & abAthénis rctro Thebas tadem iît 

via, sic ad conjungendaquï diihnt, & reci-

procè disjungenda qusassidenf, vis eadem, 

par motus, ejusdtrri spatii perti ansitto po-

itularì videatur. Ouinimo subybscurum 

elt illudquamobrem juxta contrariam ferj-

xentianaeodemjnstanti, tíutì corpos médium 

elabitnr, nonconfestim attingant se ripae, & 

non snccestura: materiä pr.rchidatur inter-

gressus ; cùm vix infinité velox,. nedum tar-

dus(quales in natura plufculi dantur) & te-
lludineus sufficere videatur motus ei con-

gressui prœ'. cniendo, utpote cùm hîc nullàm 

actionem desiderat, &~ per meram inífan-

tiffimè resnltantiam emergat. Qpòdsisa-

ciliùs, aut citiùs coaluerint corpora tcrmi-

nantia, quàm intercurrentis materiï pars 
• * G 4 in-
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ingruens prarcedenterrr assequatur, obstrua-

turoportet oranis fluxus, & motus silfatur 

ac auferatur, id quod nemo nescit quàm per-

pétuas discordet experientia?. Annon sim-

pliciùs & clariùs expediantur hzc diçendo, 

propterea per adjacentium corpprum coirn 

missuras iter perrumpi difficiliùs, eb quòd 

deestintervallum, quocorpus influens reci-

piatur ; fei inter nonnihildissitos corporum 

terminos idcirco promptum haberi transi' 

tum, quia campusexporrigitur médius, pe-

netrabilis & capax ingressuri tanti corporis ; 

adeóque si depleatur vasçulum non collabi lan-

tera, neç sirepleaturdivelli (quum impossi-

bile videatur illud, &hocminirnè necessari' 

um) sed positipnem eandem, eandeminter-

eapedinem, eandem çapaçitatem invariatè 

retineri. Pmereo qvias pro vacuo spatio 

(feu çoaçervato, leucorporibus intersperso) 

rationes adducunt & expérimenta physica, 

tum quianimium in his etiamnum conrrivi 

t-'mporis, & adhuc operae multum deposce-

retiflprura examinatio, tumquia pkraque 

f.lyi vel utcunque posienteludiper rrateri* 

subtìlis, motus circularis, & iníeíìnitardivi* 

íìbilitati1; nonabsonasadeb.nec inconcinnas 

hypothèses- Ita ferme cjisceptatur utrin-

que ; quid ergo tandem itatuemus? quomp-

do conciüabimus has adversa fronte pug-

nantes verisimilitudines & undique circum-

ídentia nos incommoda declinabimu»? Ni-

hilegocertè, nihil inretamardua lubricá-

que pro vero venditem, aut asseyerem ccnfi-

■ientiùs-, at si dicenda; sententia: neceslltas 

incunaberet, & quid vero mihi videatur simi-

lius in médium cogérer produçere, ne con-

ceptjbus 
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ceptibus hominurn nimis adversarer, & fa-

crosanctis GcometriaeTcitisimpingerem.di-

cerem primo fpatium rêvera dari, distin-

ctum à magnitudine i hoc est, illo nomine 

deíîgnari quid, ei conceptum respondere, 

fundatum in re, alium à conceptn rnagnitu-

dinis, acitaquidem ut ubi non existitmag-

nitudo, quamvis ea non exsiíteret omnino, 

fpatium nihilominus extiturum, Dicerem 

secundo, fpatium non esse quidactuexistens, 

aíìúque diversum à rebusquantis, nedumtit 

habeat dimeníìones aliquasfibi proprias, à 

magnitudinis dimeníionibus actn feparatas. 

Quid ergo erit ? quid sibi vult hic griphus ? 

Non admodum mini placeo, nec audeo fpa-

rare» me vobis ex responso meo satisfactn-

rum; at quia dicta lex est refpondeo, fpati-

um nihil est aliud quàm pura puta potentia, 

ruera capacitas, ponibilitas, aut (vocabulis 

istis veniam) interponibilitas magnitudinit 

alicujus. Meutern meam explicatam do: 

olim ante conditum mundum, nullum alicubi 

corpus exstitit (ut credere fasest&pium) 

at potait etiam tum exiliere quantumcun-

quecorpus, potuit hoc determinatam positi-

cnem obtinere, volente scilicet&effectore 

Deo : hoc est, fiat fpatium. Ultra molem 

mundanam nullum corpus excubat, nulla re-

peritur actualisdimensio ; verùm potest ul-

tra ipsam corpus aliquod constitui, aliqua 

realisdimeníioextendi, hoc est,datur fpati-

um ultramundanum. Inter hos parietes 

omni per dirinam potentiam exclusâ disten-

tâque materiá, nullum corpus jacebit, at po-

terit aliquod repeni. hoc est, datur fpatium 

illisinterjîctum, Inter duasdeniquemagni-
tudines 
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ttidines adjacentes feucontiguas, nulla ma-

gnitudo potest interponi; hoc est, nullum 

rìatur inter ipsas fpatium aut intervallum. 

Potest inter duas ilias turres protendi funicu-

iasdecempedalis, hoc est, datur inter ipfas 

fpatium seu diíìantia decempedalis. (Ubi 

potest obiteradnotafi fpatii cujuílibet singu-

larisnaturam esse quodammodo determina-

tam, & quodammodo indefinitam ; determi-

íiáta quidemquoad Matbematicain fpeciem 

& qtiantitatem figur e fax (est enim capaci-

tas non otnniscunquei sedtalis &tant.e ma-

gnitudínis) indefinitam quoad alias qualita-

tes, k physicàm fpeciem, neenon quoad in-

dividuitates, ut ita loqunr, magnitudînum ; 

(est enim capacitas cujusVis tnagnitudinis 

tantïtalíqbe figura prafditac : inter latera 

«empe valìs cubicì fpatium habetur recipi-

tndocuivistantocubo feu aqueofeu aereo ; 

nonverb potest adxquatè occupari, vel re-

píeri à corpore pyramidaii vel splmico, ne1-

que majorent cubum adraitter.) Hinc non 

denotatui fpatii vocabulo JtóVw^, quodvis 

pöfitivum, actuali dimeníione praeditum, 

actn extenfumex fe, vel dìviíîbile, velter-

imnatum, vel pertrsnfibile, vel congruum 

corporibus ; at solummodo notat & lignifi-

cat corpus aliquod taliter extenfum, eo mo-

fìo figuratum, tali menfura adaptabile, vel 

sinlul unâ vice, vel successive per motum exi-

liere poste. Non adtualem aio, fed naturx 

txtwàm sua: consentaneas agnoscit figuras, 

dimeníîones, partes, nempe potentiales ; 

hx pacto, capacitas atìmittendi corporis 

.-.îktijiis includit capacitätem admittendi (re-

:Vec>irè)liheas & superficies; potentia ii-
neara 
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neam quadrapedatem interponendi continet 

potentias interponendi lincam pedalem, & 

bipedalem, & tripedalem, & alias minore 

numero denominatas. Potcntia circulum 

interserendi potentialem, implicat rotundi-

tatem perfectam. Neque quantum aut 

quale sit fpatium immédiate vel ex se primo 

íieterminari vel agnosci potest, nec niíì per 

menfuram, aut determinationem magnitu-

dinis dlícoju» realis ipsam occupdntis; ut 

v. g. fpatium duabus urbibus interjectum 

quantum fit aliter dignofci nequit, quàm de-

íignatae super terram (vel aerem transeun-

tis)Iinexquodam pacto longitudinem eme-

tiendo. Nec ideò merum nihil est aut te-

nierè confictum hoc nomen, sicut hircocerví 

vel chimxiar, fed ineodem entium ordine, 

quocreabilitas, fenlîbilitas, mobilisas, & cu-

jusmodi possibilitates, merito jure reponen-

dsiia (istís verò nemoferè non aliqualemad-

judicat realitatem) nec fermè video cur hu-

jufmodi fpatium npn xquè sit ens, ac ipfa 

çontiguitas, cui directe vidttur opponi, 

Contiguitas enim est modus magnitudinum 

íîgnificans nullamipsis motu feclufo interpo-

ni poste magnitudinem ; fpatium veiò con-

tra modus earundem , quo innuitur aliam 

magnitudinem ínterponi poste, vcladponi ; 

quamvis loco neutiquam emoveantur. Hac 

autem fpatii notione fuppositâ cancefsâque 

licebit utriusque prasdicta? sententix nodos 

folvere, dirhcultates amoliri. 'Namimpri-

mis nihil hinc divinx perfectionis prxroga-

tivis decedit, ens aliquod fubrogando, reali-

ter sternum ac infinitum, non productum, 

& npn depcndens à Dep ; fed afleritur po-
tiùs 
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tiùsipíïus illimitata potestas, corpora pro 

lubitu suo producendi disponendíque. Ne-

que coincidet hujus talis fpatii ictea cum 

idxa magnitudinis, ast ab ea tanturn quan-

tum ab actu potentia diíferet atquedistabit. 

Necaliaprsterfubslantiam & accidens en-

tia nova refert in cenfum, ac realis mundi 

donatcivitate, fedutriufque modumdunta-

xat aliquem, & poslìbilitatem connotat. 

Necalium locum deíîderabit hoc fpatium ; 

qpia nufquam actuali modo existit, at ubique 

laltemeritfuomodo, quia Deus ubique po-

test magnitudines collocare. Neque àìt-

convenit hòcctím communi sensu ac sermo-

nehominum, qui cùm fpatium intercedere 

cogitant ant pronunciant, nihil intelligunt 

aliud, quàm inter deíìgnatos terminos poste 

corpus aliquod interponi. Nec materia: de-

ducatur hincinfinitas ulla, fed utcunque ta-

lis extensio confequetur, qualem ei Deusul-

tro volet assignare. Nec ubiquitati divisa; 

derogat omnino, qua» nil aliud íîgnificat, ' 

quimomnifpatioEteum adesse, velubicun-

queresaliqua potest existere. Cum Geo-

metriaverò conspirât & congruitad amuf-

sim ; nec enim depofcit hxc, ut inter duo 

puncta, vel duos quofcunque terminos medii 

quid actu reale femper intercédât, at faltem 

nonnunquam (maliquibus casibus) ut linea, 

superficies, aut corpus poflìt intercedere. 

Satissacitetiam Phylìcorum experimentis& 

phsnominis, vacui tanturn eis prxbens, 

quantum sufficit recipiendis corpuribus, & 

motibus fuis neragendis, nec tarnen aliquid 

immifcens fictitii vacui veris actualibus di-

rneníìonibus induti.qualepartem mundi di-

midiam. 
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midiam, corporúmqvie principium armasse-

clissuissomniavitEpicurus. Utpraeteream 

quomodo pateathinc, quòd immobile fit fpa-

tium, neque cum corporibus asportetur % 

quia nerape cùm corpus unum alterorum 

confinium ayt interftitiura destituit, rema-

net nihilorainus ista postìbiiitas, & nihil hinc 

ob(tat,quin aliacorpora arqué vicina, pari-

ser intermedia subliituantur & succédant. 

Obiter adnotoquam descripti fpatii notio-

nem illi, quam tradit D. Hobbius fpatii, 

definitioni penè videri è regione contrari. 

am. Spatium is définit, Pbantajma reiçxi- Cat.VlU 

fientù quaunm exifimit. At lì fpatium est i
e
cnt. ' 

phantafma (ut fané non ost, fed objectum 

phantasmatis, imaginabile quid, non ipfa 

imaginatio,necimaginationiseffectus)phan-

tasma potiùs eritrei feu possibilis, quàm ut 

existentis. Quippe cùm fpatium concipi-

mus, magnitudinem aliquam poni, vel exi-

liere pofle, non femper actu poíìtum autexi-

stens concipimus, ut ante mundum condi-

tum, vel extra mundum prarfentem, fècun-

dùm ptacdióta. Quod Sc iplîus prarmiflîs ra-

tiociniis magìs convenit, quàmejus propria, 

quam ex iis colligit, definitio. Namconfi-

ctorerum omnium interitu, remanfurum af-

firmât in animo fpatii phantafma ; atqui fin-

gere res omnes fublatas, & eafdem velut exi-

stentes cogitare funt àm'çfl*' restabit po-

tiùs idara rerura ceu ppífibilium. Quinipfe 

totidem verbis ait, Nemo fpatium ideo efie di-

ch qtiòd occupation fit, fed quâdoccupari poffit ; 

àvero non abludens, fed à scipfo difienti-

ens: spatium enim peroccupationem quo-

dammodo définit elle fpatium, quatenus per 
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actum potentia velut extinguitur & cessât 

ulteriùs possibile, cùm quid jamexiífitl née 

maie vutgo dicitur in vaícuhtm repletum nir 

hil infundi poflfe, propter deseótum l'patii. 

fed me nescio qu?.-blanda Siren quantumvis 

refugientem allicitj & fcopulisfuis affixum, 

eassibus fuis irretitumdetinet ; ad interioris 

Mathesis portum vclis omnibus remífque 

contendenti remoram injìcit hrc qualís qua-

lis Httfoptiijl philosophia. Ut hanc de ipa-

îio OTgíjté'sta»!', nimis equidem prolixam& 

fpatiofam, aìiquando claudam, & ceu figuram 

termims circumícribara, unicum fblummodo 

propofìto meo conducens insuper raonebo, 

quòd nempequicquid Physici statuant, b.rc 

quam hactenus descripíì fpatii concipiendi 

ratio cùm optiiTif quadrat, tum abundt suffi-
cit Geometris ; li quid majùs inelïe sepre-

hendatur, aut attribua tur illi, neutiquam id 

iisofficiet; astnil ampliusdeíìderant, quàm 

uttalisconcedatur intercapedo, quà figura: 

magnitudinnm , servis fuis proprietatibus, 

incolumes persistant, ut hat per poííïbiìem 

annihilationem aut remotienem, non con-

íundantur aut perverrantur* Ei g. Si duo 

circuli vel du* sphatratfelecontingant, & ac-

cipìantur,ut supradictumefl^duo extra con-

tactum (in circnmferentia circuli, vel in 

fphacrae superficie) puncta,■flagitatGeomc-

trianonutaliqua realis & aííualis linea re-

ctadufibusiítis punctis interjaceat, fed tan-

•tùm nt potentialis qnaedam' intercédât, hoc 

est, ut aliqua doci vel interponi postît, vel ut. 

sefe non contingar.t, liquidem repudia.to.tali 

-interstitio vel adlcrto pimctorum iiìorum 

contactii, circulorum & sph.rrarum natura 

n; h pe* 
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perimitur, proprietäres pessundancur. Ta-

le spatium igitur indulgeri débet Geome-

tris, ipsorum hypothéqus subifernendum ; 

e-óque magìs id quoniam congruentia, com-

mensuratio, dtterminata politio, raotus, & 

ipsa quadantenus proportio magnitudinnm 

cumeocohxrent, per id explicari possunt. 

NamcongrUentia per ejusdem fpatii possef-

fionem, mensuratio per applicationem aut 

fuccefiionem congruam, íìtûs determinatio, 

motûsqueper fpatii identitatem, Salterati-

onem commodè describuntur, & quomodo 

pendeatabhis, hisadliarreat, per hecehici-

detur proportio, poíìhac forfan apparebit. 

Exdiclis, ut haec accommodemus infiituto 

noítro, licebit Mathematico taies hypothèses 

procudere. Ponatur hoc aut illuc1 fpatium 

posse occupari, hoc est, quòd inter designata 

puncta,datas superficies, expoíìta corpora 

(quznempe propter natura; fuae.proprieta-

tem, aut ex prarcedanea quapiam ílippositio-

ne sefe noncontingunt)linea-, fuperficies.auC 

corpora (respective) poslint interponi. Vi-

cissímque ponatur quamvis magnitudinem 

fpatium occupare, hoc elt.ipsam inter con-

tiguas magnitudinesnon polie collocari, íêd 

adjacentes utrinque magnitudines ab ipfa 

clirimi & elongari, pro modo polìtaemagrii-

tUílinis. Ponatur ttiam nullum unifìngula-

14 magnitudini spatium alïigari, fed ab innu-

meris aliis (pro mo ulo suo, ac rvgnitudi-

num circuinpoíìtarumexigentia) polie suc-
cesiìvè.íicuti resferet,adimpleri. ^Eslenim 

fpatium, ut antehac expositum) non peculi-

aris aliqua, fed quodammodo generalis & 

jndefinita capacitas) nec non. recij)roce, 
quòd 
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qu?d nulla magnitudo singulari cuipiam spa-
tio astringetur. Adhuc ponatur, vel ut con-» 

sectarium è dictis axioma utcunque affirme-

tur.Quxl plures magnitudines idem fpati-

um nèqueant simul occupare (adéquate fcili-

cet). Nam actus plures etiam plures ar-

guunt potentias ; vel unus actus unicam po-

tentiam penitus explet ac exhauric ; ergo 

plures magnitudines plura requiruntípatia, 

vel una magnitudo totam unius fpatii conlti-

tutivam capacitatem dévorât. Sicut exi-

stentiam Pétri totam Pétri poífibilitatem 

complet & quasi fatiat,efficiens ne postit ali-

us idem numero Petrus exiliere. Item qua 

ratione pluies aliquaî magnitudines unum 

spatium occupant, eâdem quotlibet alîae 

postent idem illud spatium occupate; un-

de tota magnitudinis poflìbilis infinitas in 

unum hordeacei grani spatium possit coar-

ctari -, quod absonum& abhorrens videtur à 

fana ratione. Demum ex eo quod idem 

spatium obtineant magnitudines, termina-

tionem etiam & exteníìonem, & reliqúashis 

connexas magnitudinis affectiones posside-

bunteafdem, adeóque plures illas prorfus 

évadent eaedem ; prxter enim istas affectio' 

nés quod magnitudinem conllituat aut di-

stinguât, nil fermè quicquam concipimus, 

autopinor concipere possumns. Ca?terum 

quod hxc poíirema fuppositio(seuquis mslit 

axiomajpronunciat & prarsefert, exprimi 

solet impenetrabilitatis vocabulo, cui non-

riulli primas partes déférant inter omnia 

friagnitudinis attributa, quàm meritòvide-

jrintinlï; mihi m\\zTçtxfoTnhn-\(<t placet, 

(Binnéfque rcciprocas affectiones pari loco 

funt. 
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sunt. Id tantùm nobis ex ufu fuerit adver-
terc pofitionem ejus (ratione subnixam, ut 
vidimus, & experientiar quantum scimus 
perpétuas consentaneam) Mathematicisesse 
perneceflariam. Ei liquidem innititurquic-
quid ex corperum pulíîone, feu vi pulliva, 
deducitur in Mechanicis ; quicquid ex mo» 
tuum dependentia fnboritur in Geometria 
Cqualis est ifla à Cartesioexeogitata elegan-
tissima curvarum linearum defcriptio, in 
ejus Geometria, qua; regularum trufîone vel 
impulfu certa ratione ordinato peragitur) 
quòd fi plures magnitudines idem fpatium 
írnul postent oçcupare; vel quod perindedi-
catur, unapoílít aliam penetrare, non una 
neceiiariocederet alteri, íèd immota persi-
stens alteri traníltum prarbereposset, unde 
vana foret pulsionis fuppoíìtio, nullus reful* 
taret (ex fcientífiea faltem nécessita te) effe-
ctus. Itaque necessariò fupponitur à Ma-
thematicis magnitudinum impenetrabilitas, 
ideóque non abs re fuit illius cum ratione 
confenfum, quódque non illicite fupponi de-
beat, ostendisse. Pari jure vice versa fup-
poni potest, quòd nulla singularis magnitudo 
plura simul fpatia possit oçcupare. Narà 
unus actusplaribus potentiisfatisfacerene-
quit ; nec possibilités ut Petrus & Socrates 
existant,foláPetri existentiâ completur.Iterri 
qua ratione singularis una magnitudo plura 
fpatia possideat, eádem quibufcunque fpatiis 
poslìdendisfufficiat. Possit igiturgranum pa-
paveris, aut arenute minutiffima» magnitudo 
quicquid ufpiam est fpatii replere, totique 
possibilis magnitudinis iníinitati coextendi ; 
quod nemo sanus in animum facile inducat 

D co-
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cogítare. Ut pra°teream, quòd eadem ma-

gnitudo plura fpatia occupando plures ex-

tensiones,termmationes, & reliquas magni-

tudinis affectiones fortiretur, unde non una 

magnitudo perstaret, at in plures evaderer. 

Nec inutilis est hxc fuppositio, fed perquam 

necesiària Mathematicis. Non ex ea depen-

det quicquid ab illis de poíîtione determina-

ta fupponitur aut demonstratur. Nam quo-

modo, e. c. non frustra fupponitur aut oslen-

ditur punctum aliquod intra vel extra circu-

lum quempiam existere, si possit simul intra 

ac extra existere? "Quomodo dicatur ista 

linea cumhac talem*aut tanturn angulum 

efficere, si posset alium situm tnnc unà obti-

nens alium quemvis angulum constituere ? 

Quomodo recta curvam tangere demonstre-

tur ex eo, quòd tota prarter unicum pun-

ctum contactûs extra curvam cadat, quum 

nonrepugnet simul in illa, vel etiam intra 

illam jacere ? Quomodo denique punctum 

aliquod non esse Centrum circuli propositi 

comprobetur inde, quòd diametrum non bi-

secet,si propter varios poffibiles situs posset 

idem punótum bifecare simul, & non bifecare 

diametrum ? Quicquid igitur sit de Theo-

logia Pontificia , nifi vera sit hypothesis, 

eandem magnitudinem aptam natam non 

esse plura simul fpatia oçcupare, penituâ 

aótumeritdëtota Geometria. Sedde po^ 

fitione determïnata quicquid obfervatudig-

numest, nonjam licet attexere; prout ne-

que de reliquis ali;s magnitudinum fympto-

matis, qua: fequentibus asservanda fuper-

funt. Unicum insuper monitum adjiciarst, 

magnam tempori cum fpatio cognationem, 
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& analogiam intercedere. Sicut enim spa-
tium ad magnitudinem, ita se tempus habe-

re videturad motum, ita ut tempus sitquo^ 

dammodo fpatium motus. Quum enim 

tempus dicitur (afinus puta,men(ìs,vel dies) 

nihil aliud indigitari videtur, quàm talem 

aut tanturn interea motum peragi, vel inter-

cedere, vel interponi posse ; scilicet una pe-

riodus SolisinEcliptica, reditus unus Lunx 

ad Solem, una cceli (vel terra;) circa suum 

axem revolutio. Sed hoc obiter, nam ut de 

tempore jam disseratur pleniùs, ipsumtem-

pus vetat & refragatur. 

L E-C T. III. 

D Enatura fpatii, déque nonnullis eifu-

perltructis vel adnexis hypotheíìbus 

MSthematicis, satis fusé difquiíìtum est in 

Lectione précédente. Proxima magnitu-

dinis affectio-circumfpectantibus objicit se 

(quippe non ita procul à spatio diíììta, fed 

ei propiùs ad jacens) congruentia, cujus certè 

fuppositio quodammodo primarius est tibi-

cen, & praxipuum fulcrum totius Mathe-

seòs. Nam ab ea squalitatis (qus quidem in 

Mathematïcis utramque ferè paginam facit, 

&quam Prccius UpiïTiçw ív -rri 7mQà ovu.> 

•/\O[M ^principali/Tnnum & quasi primislì-

mum in quantitate fymptoma vocat) optimè 

meí sententiâ formalis ratio defumitur ; fa!» 

temejusdem de facto veluti potiffimum xp/« 

rfpov, & palfflarium adhibetur argumen-

D 2 " tum, 
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turn. Id qaomodo sit opéra; forsan preti-

um fuerit ostendere. Quarta priml ele-

menti propofîtio (quas à Proclo'Ec 3í«f«-

(M,mv Á7T\Ì9Í\QV & dppgetJíçc(\ov non admo-

dum immeritò dicitur) comprobans aíquali-

tatem duorum triangulorum habentium 

aequaiia duo crura, hísque comprehensos an-

gulos squales (quoad omnia a:qualitatem) 

demonítratur ex laterum & aagulorum con-

gruentia(ad(uraptotantùm axiomate, duaí 

recta; linex fpatium non comprehendunt, 

velpotiùs boceodem recidente, Duae recta: 

linea; terminos babentes eofdem congru-

ent). Abhac(adhibito duntaxat axiomate, 

eóque etiam per congruentiam demonííra-

bili (sicutpoft hoc ostendemus) si atqualibus 

scqualia addantur tota, vel si ab xqualibus 

xqualia fubtrahantur residua sibimet exx- | 

quantur) demoníìratur arqualitas triangulo-

lum ac parallelogrammorum super eafdem 

bases, & inter eafdem parallelas constituto-

rum. Inde per axioma, Quae eidem xqua-

lia sunt,arquantur sibi mutuò(quod itidem 

axioma per congruentiam demonllrari po-

test) de parallelogrammis atque triangulis 

super a;quales bases constitutis idem demon-

slratur. Ab his, adhibitâ folummodo pra;-

terea proportionalium definitione, deduci-

íar parallelogrammorum & trígonorum 

sequè altorum cum fuis basibus, vel arquales 

bases habentium cum fuis basibus proportio-

nalitas. Hinc arquiangulorum triangulo-

rum similitudo, tum in xqualibus & unum 

angulum squaiem habentibus triangujis & 

parallelogrammis reciproca laterum (circa 

pares angulos) proportio, permutatíroque 
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exreciproca proportione laterum a:qualitas 

figurarum, alixque reliqua? qua: prxsertim 

in sexto continentur elemento planarum fi-

gura'rum affectiones principales derivantur. 

Aliter etiam (non adhibità quarta primi dé-

menti) ex sola ferè congruentia deducantur 

ilta: triangulorum & parallelogrammorum 

xqualitates atque proportionalitates supra-

dictae, per egregiam illam à Cavallerio non 

ita pridem in lucem usúmque communem 

protractam methodum indiviíìbilium, fœ-

cundiffimam novorum in Geometria reper-

torum matrem. Cujus certè pulcherrima: 

& utiliffimae methodi (fìcut ejusauthor ipíè 

non obscurè insinuât) fundamentum in con-

gruentia ponitur, ex congruentia demon« 

stratur, sicut apparebit primas libri de Geo-

metria indiviíìbilium secundi, vel itidem pri-

mas aliquot Exercitationis prima: ejusdem 

auctoris, propositiones attentíùs inspectan-

ts Octava quoque primi elementi propofì-

tio (circa aequalitatem angulorum fubtenso-

rum xqualibusTateribus, in triangulis sibi 

mutuà arquilateris) quar Geometricorum 

Theorematum est altéra uberrima scaturigo, ' 

peromnem eam praesertim qua: circuloram 

affectiones speculatur Geometriam diffusa, 
demonstratur isthic} nec aliter demonstrari 

potest, quàm (immediatè scilicet aut média-

te) per hanc ï<p£p[Mw- Ut pratteream par-

ticulares alias complures, qua: hujussupposi-

tione ac fubíìdio nituntur demonlfrationes, 

extantes apud Archimedem, Pappum, & ali-

os insignes Geometras. Unde meritò vir 

acutiífimus, Willebrordus Snellius luculen- Sneïï. prœf. 

tifümum appellat Geometriae supellectilis ad Cyclo-

D 3 in- metr. 
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irutrumentumhanc ipsam '&$á?[Mmv. Eam 

igitur m demonltrationibus Mathematicis 

qui fallidiunt & respnunt, ut Mechanica» 

crasiksdinis ac âv\^ya.í aliquid redokn-

tem, ipsiffimam Geoinetria» basin labéfacta-

restudent; aíHmprudenter & frustra.Nam 

IpxffMitnp Geometra» suam non manu sed 

mente peragunt, non oculi sensu sed animi 

ïudicio ïítímant. Supponunt(id quod nulla 

manus prxiiare, nullus senstis discernere va-

let) accuratam & perfectam congruentiam, 

ex eáque supposita justas & logieas eliciunt 

consequentias. Nullus hîc régula», circini, 

vel norma» ufus, nullus brachiorum labor, 

aut laterum contentio, ratiouis totum opus, 

artificium & macbinatio est; nil Mechani-

cam sapiens «ylB^'cyexigitur ; nil,inquam, 

Mechanicum, nisi quatenus omnis magnitu-

do lit aliquo modo materis involuta, sensi-

bus exposita, visibiiis & palpabilìs, sic un 

quod mens intelligi jubet, jd manus quadan-

tenus exequi poíìit
)
& contemplationem pra-

xis utcunque conetur smulari. C^uae tarnen 

iraitatio Geometrica» demonstrationìs robur 

ac dignitatem nedum non infirmât aut depri-

mit, atvalidiùs constabilit, & attollit altiùs, 

ad fumptaesiippofìtionis realitatem acpofíì-

biiitatern, (quaesanè genuinum eß, ut sepiùs 

innuimus, omniscunque scientis fundamen.) 

ipíïsoííentans sensibus, & ratiouis auctori-

tatem fulciens suíFragioexperientia». Vir-

tstìs adeò maxima», non labis alicujus aut 

vítii démonílrationes accusant congruenti-

am adhibentes, qui Mecbanics.cognationem 

illis adspergunt; nil eis rêvera aliud quàm 

íimiliaritatem & sacilitatem eximiam, nimi-

r. 
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amevidentiam, & quasi nobilitatem cxpro-

brantes. Sanè nec ipse Ramus, quanquam 

in veteres haud a»quus adeb vel benignus 

quid hîc habet quod culpet, atcalculum su-
um adponit perlibenter, & à congruentia 

ductam argumentationem vehementer ad-

probat, collaudat, usurpât. Hoc, inquit, Sckol. 

démonstrations* Eucliàeœ gtnm Um expedïtum, Math. Hb. 

tamqus facilè, vehementer ampJeBor. Sed ylll. 170. 
quid receptum communiter ac ab ipsis Geo-

metria* principibus & corypha»is(Euclide, Ar-

chimedej, Apollonio, Pappo, aliisque) usur-
patum demonstrandi modum contra sciolos 

nescioquos propugnatumeo ? Quin ejus 

potiàsnaturam, & qualis lit bxc congruentia 

Mathematica propiüs intueamur. Congru-

entiam per ejusdem loci vel spatii occupati-

onem, possestionem, repletionem describi so-
let. Eam verò triplici modo factam concipe-

re licet ; per applicationem, per suceeifio-

nem, per mentalem penetrationem. Per 

applicationem, cùmuna magnitudosuperim-

polita vel apposita concipitur alteri, sie ut 

illam omnibus fui partibus immediatè con-

tingat, & nusquam ab ea recédât aut separe-

tur. Utcùm mensura rei mensurata» Cvirga 

putes menforia telae limbo, vel recta; linea» 

super terra; planiciem designasse) applicatur 

& coextenditur ; inquaapplicatione partes 

unius lougitudinis omnes alterius partibqs 

exactè refondent, & alia» alias immediatè 

contingunt, adeóque ittae öbi invicem con-

grmant hoc modo. Per succeífionem , cùm 

unius magnitudinis amota; locum ingredi 

concipitur altéra (veluti cùm effusâ aquâ è 

vafculo vimim infunditur) congf uere dican-
D 4 tur 

SCD LYON 1



Leffiones LectJIf. 

tur iftx magnitudines, ob identitatem spatii 
quod occupant successive. Per mentalem 

penetrationem, cùm duorum corporum ma-

gnitudines per ejufdem loci simultaneam 

posiessionem coalescere, coincidere,& tan-

quamcoadunari cogitamus. Quoferèpa-

cto supponunt Perspeótivae scriptores inter \ 

oculum & objectum radians interpositamta-

Jjulam , yelut ubique perspjcuam, à lucido 

quasi cono vel pyramide penetrari, sie ut 

trajicientes radios nusquam impediat,at re-
cipiat in se cunctos, eorúmque vestigia sibi 

velut impressa vel unita retineat. Ex 
hisce congruentia» modis, qu$ per applicatif 

onem fit ex parte rei, fblis quadrat lineis ac 

superficiebus, qua* obindivisibilitatem suam 

postent alias alias se totis immediatè conr 

fingere -, & per hunc contactum seipsas 
quasi penetrant, & in unum coincidunt. 

Unde taliter congruas lineas & superficies 

(hocest,ita sibimetadjacentes,ut medii nihil 

jnterjaceat spatii)pro unis habentGeometrse 

Id vQluifle videtur Euclides, cùm negavic 

à duabus rectis lineis spatium comprehendi ; 

ut & qubd duo plana solidum spatium non 

çoncludunt. Etquïplures lineas contigu-

as, aut se intersecantes terminant, puncta 

semper habent pro uno communi punfto ; 

ut & qua» plures superficies conjunctas, aut 

se mutuo sécantes dirimunt,extremas line-

as pro una sumunt Jinea ; & qu^e corpora 

dispesçunt superficies, in unarri iupponunt 

coalescere. Id sibi postulandam çensuit Vi- A 
tello, nempe cùm dua» superficies plans con-

jtingunt, unam ex iis fieri superficiem. Pa? 

ripe ràtione cirçularís annuli peripheria 
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çoncaya convexsj circuli poncentrici íncluíî ' 

périphérie, vel annuli sphxrici concava su-
perficies adjacentis fphararconcentrica: con-

vexa» superficiel coíncidit. Corpora verò, 

propter introversum reductam profundita-

tem suam, solis externis supei ficiebus conti-

gua» fiunt, adeóque nullí parte fui congru-

ère possunt, hoc applicationismodo. Qiaa-

propterè recentioribu3 non nemo negavit 

iis \$igtM.mv omnino competere. At fai-

rem ad òmnes universim magnitudines, qua» 

per fucceslìonem fit (mediante scilicet com-

muni spatio) congruentia pertinet & exten-

ciitur. Quatenus nulla magnitudo cuilibet 

uni spatio, nequeviciííìmullum spatium uni 

magnitudini peculiariter altringatur, & ab 
una derelictus locus ab alia tanta talíque 

magnitudine possit oçcupari. Mentalis de-

nique congruentia magnitudinum, etiam fo-

lidarum(quicquid prardictus arbitretur Phi-

îofophus) haud absurde fupponitur à Gec-

metris. Námque primb per eam non asse-

ritur actualis feu realis penetratio, sed tan-

tùm abstrahitur mente, vel in coníìdëratio-

nem non venit corporum vis excluíîva pe-

netrationem realem impediens : feu gene-

ralis & indefinita capacitas admittendi tanti 

çorporis, qua» pracipua spatii proprietas eft, 

per se sola separatim coníìderatur. Quem 

concipiendi modum sa»pe falsitatis absolvit 

Philosophus ; àAv yvi^) 4«^©". inquit, Vhyf.Iì.i, 

ZopifyAw- Secundo, mentalis iíîa pene-

tratio npn aliter fupponitur à Mathematicis, 

quàm ut per eam deítruatur realis penetra-

bilitas
?

& abfurda demonstretUÄ Nam ex 

eo quòd fupponatur duo corpora locum eun-
dem 
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dem occupareostendunt, eandem esse utri-

u (trete mägnitudinem, & proinde quòd se 
penetrando desinant esse duo ; adeóque 

quòd duo (formalités duo) fesenequeant ye-

netrare, Licet autem quidvis utcunqne fal-

sumvelabfurdum supponere, quo meliùs iíta 

saisiras aut abfurditas dignofcatur. Nec | 

alii ferè ratione falsitatis argui possitulla 

propoíîtio negativa, quàm «j| äs dMvAw 

dvuytyïu hoc elt, ex ejus veritate íuppoíitâ 

coníequentia falfa detegendo. Sic igitur 

penetrationein hanc é£ ïhvúas fuppofítam 

adhibent Mathematici, prout adliibent illi, 

quimagrîitudinis ipsam impenetrabilitatem, 

cx penetratione supposita, conantur demon-

iìrare. Ipsam enim usurpant Mathematici 

duntaxat indicandx vel comprobanda* ma-

guitudinum xqualitati vel inxqualitati, hoc 

«tique pacto : assero diias spharras arquali-

busdiametris descriptas aquari; nam con-

cipiatur unius Centrum alterius centto con-

gruere, inde proptersqualitatem radiorum 

çoonimcunque, imiuscujusvis extima super-

Scies alterius fuperriciem non transcendes, 

ergo congruent tote dui fphaera», ergò ma-

gnitudinemeandem habebunt, hoc elt,a°qua-

ies erunt. Quòd si ponatur unius diameter 

alterius diametro major, congruentibus ut 

priú$ xd}' ÉOTfo/ac centris unius superficies 

arobiens alterius fuperficiem excedet, (quìpr 

peqna? propfer fuppositos insquales radios 

ècoramuni cenrro longiùs ciiíiet) ergò non 

erit cadem utrinsque magnitudo; hoc eíf, 

es propterea inafquales erunt. Quòd si 

unis fiótitia: h u i c psnetratìoni nihilominus 

morosiùsobloqui pergat, ut ei fiat satis, adji-

- cio 
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cio mentalem istam congruentiam concipi 

posse per modum succeffionis, intelligendo 

scilicecunum subduci vel evanescere, alte» 

rum in ejus locum substitui ; lioc est, iiscLm 

terminisinterponi, veleodem ambituconti-

neri ; quomodo nibil fuberit difficultatis, 

quin eoserè modoconcipiatur hax pénétra-

tio, quofphxra circa suum axem revoluta, 

scipsam quasi pénétrât-, quatenus ejus uns 

partes in alterarum locum continuò succé-

dant. E quibus patet, quòd congruentia nil 

fit aliud quàmejusdem spatii feu loci occupa-

tio & completio, sive simultanea sive suc-

ceffiva ; ex qua magnitudinum aliqualis ré-

sultat identita.s, & in unum coalitio. Nain 

indirisibites magnitudines, eòquòd (fecun-

dùm id quo indivisibiles funt^ applicantur 

fîbimet invicem, simul idem spatium occu-

pant, & quasi coincidunt; solidae verò ma-

gaitudines omnifariam divisibiles rêvera 

per fuccessionem, aut íìmultaneè per menta-

le* penetrationem in eodem concipiuntur 

spatio reponi ; cúmque iflo spatio quoad 

quantitatem unitam & identificatam, ejus 

interventu uniuntur & identificantur inter 

se. Sed ut hujus fymptomatis indoles ma-

gìs adhuc elucefcat, adverto prsterea con-

gruentiam (eam prsfertim qua; per êçrt'3ïw 

fadìa concipitur) variis modis, & per ali-

quos quasi gradus intellígi poste peractam. 

Primo, sic ut totae simul magnitudines situ 

partium nullatenus variato spatium idem 

possideant. Quomodo cundlx recta; linea», 

plana superficies, axpaaliumcirculorum pé-

ri nheria;, aqualium sphxrarum superficies, 

íìmìles in arqualibss circulis,cylindri$,fpha;-
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ris hélices, & alia qusecunque perfectiíïìmè 

fimiles (hoc est, similes & xquales) magnitu-

dines congruere possunt. Hic sumrnus est 

2. perfectiíîima* congruentia» gradus. Secun-

do, sic ut successive per partes, itidem non 

immutato partium situ, eidem spatio coinci-

dant. Quo pacto recta» linea: figura» cujufli-

betp*rimeter recta? linea» in continuum ex-

porrecta;, & prismatis superficies superficiel 

plana» in directum posita; potelt adaptari. 

Qui proximus est quasi gradus polfibilis eon-

3> gruentia». Tertio, sic ut omnia magnita-

dinis utriusque indivisibilia in eundem lo-

cum succédant, útque etiam neutra positio-

nem evariet partium. Qui ratione dum ro-

ta vel circulus super rectam lineam ei sem> 
per coritiguam incedit motu progreísivo, eo-

déinque tempore circa Centrum suum volu-

tatur, ejus peripheria dicta; recta; linea; con-

gruit ; puncta quippe cuncta peripheriar 
eircularis omnibus recta; linea; punctis ordi-

ne continué successivo applicantur (qua; ex 

congruentia, ut hoc obiter moneam, manife-

sté perspicitur aliquam rectam lineam péri-

phérie curva; circulari ada;quari, adeóque 

circuli tetragonismum non esse natHrâ suà 
prorsus impoílibilem ; id quod sic exprimit 

íiipradictus acutiffimus Geometra in Cyelo-

metrico suo ; Talit utique efl Michanica circuit 

cujufqua revolutio, donec ad idem peripheru 

punSum recurrat, unde circumduci occœperat ; 

qux ilfad quidem arguit, Ö1 tanquam ob oculos 

potiit reclam aliquam lineam circuli perimetro rê-

vera ftqu.tlem exhiberi poße, Paríque ratione 

cùm cylíndrus circa suum axem rotatus su-
pra planam superfkiem progreditur, ejus 

curva 

SCD LYON 1



Lect.III. Mathematicœ. 

curva superficies dicta; plana; superficiel ex-

quisitè costgruit. Ornnes quippe qua; dein-

ceps in cylindri superficie disposita: jacent re-

cta; linea; parallela.-, parallelis omnibus in 

plana superficie rectis lineis continua indi-

vulsâ série applicantur. Quarto, sic ut si-

mul eundem locum occupent partium unius 

aliquatenus immutato situ, at ordine nihilo* 

minus conservato, retentáque priori singu-

larum contiguitate. Quomodo periphería 

circuli, vel alia quïvis curva, sic diduci po-

tesl aut extendi, ut in rectam lineam transe-

at, adeóquerectse linea; congruat ; & recta 

linea sic incurvari pottst, ut in peripheriam 

circuli, vel in aliamquancunqué curvam dé-

génères. Paríque modo qua;vis curva su-
perficies in planam extendi, vicissímque 

qua»vis plaaa superficies in curvam inflecti 

possit. Et quidem (ut hoc nonnihil ulteriùs 

explicemus)inmultis quomodo fiant è rectis 

lineis linexcurvas, & in quas haîrectas re-

solvantur-, nec non è quibus planisoriantur 

curva; superficies, satìs liquidò discerni po-

test; idquod curvarum linearum 'ívSvvtns, 

curvarum superficierum ^hcLwms appelle-

tur. E.g. quoadcurvas superficies; super-

ficies curva cylindri nihil est aliudquàmpa-

rallelogrammum rectangulum, habens basim 

^bqualem peripherix circuli, qui ba(ìs est cy-

lindri, eandémque cum cvb'ndro altitudi-

raem ; cujus ornnes linea; reíìa: basiparallela* 

iVi circulorum peripherias incurvantur : iin-

dè congrues cylindrica superficies huic pa-

rallelogrammo, si latus aliquod cylindri (hoc 

est, aliqua recta ducta in ejus superficie à 

base ad Basim) ad latus parallelogrammi ap-

plicetur, 

59, 
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plicetur, & dehinc tota superficies in planum 

distendatur ; auf. si applicato latere paralle-

logrammi ad íatus aliquod cylindri planum 

ejuscirca cylindrumcircumflectatur, ipsatn-

que velutinvestiat, &contegac undiquaque. 

Conica similiter superficies nihil est aliud, 

quàmsectatorplanus circuli radium haben-

tisaqualem lateri coni, & arcum a:qualem 

peripheria: circuli, qui basiselî coni, cu jusque 
concentrici arcus in totidem perfeótas circu-

lares peripherias intorquentur. Vel po-

tiùs aliter, conica superficies nihil est aliud 

quám triangulumrectangulum, cujusaltitu-

do vel perpendiculum arquatur lateri coni, 

basis périphérie circuli, qui basis est coni, cu-

júfque bafi parallelaromnes recta; in totidem 

peripherias circulares siríúantur. Sic 6r 

curva superficies spharrica (nec non alia quar-

vis curva superficies figura* plana; non absi-

mili rotatu procreataJ ad trilineum quod-

dam planum duabus rectis lineis angulum re-

ctum constituentibus, & subtensâ linei cur-

vl comprehenfumfaciiè redigatur. (Id au-

tem quomodo sit, non est in prarsens expo-

nendilocus). Atquoadcurvaslineas, prê-

ter circuli circumsereniiam, qua; nilest aliud 

quàm recta linea per ornnes fui partes ubi-

que similiter aut uniformiser inflexa ; pra;-

ter hanc, inquam, fpiralis cylindrica, qua; 

reliquarum curvarum omnium est simplicissi-

ma, maxime unisormis & é^c/cKispik, nihil 

est aliud quàm recta linea parallelogrammi 

supradicti (ad quod reducitur cylindrica su-
perficies) diagonio arqualis, & circa cylindri-

cant superficiem conyoluta. De curais aliis 

ad reóìas redigendis, aut ad alias diversigê-
ner is 
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lieris curvas, jam conticeo, nè prolixiot St 

fimul obscurior si m, inre tantùm ex trans-

cursu attrectata.3 Ad hunc'verò modum 

quoque pertinet, autei perquam afSnis eli 

ejusmodi congruentia , qualis capaces sunt 

equales figure parailelis iisdem lineis aut 

planis incluse. QUarum ornnes linee vel 

omnia plana in iisdem parailelis intercepta 

suntequalia. Ut duo triangula vel paral-

lelogramma, non sibi mutuò jequianguia, 

vel due pyramides (prifmata, coni, cylin-

dri) inequaliter inclinate, inter parallelas 

eafdem lineas reóìas, vel eadem paraHeia 

plana, & super aqualibus basibus constitute. 

Namuthorum unum alteri congruat, débet 

fitus partium unius ad alterius partium posi-

tionem accommodari.ipsarurss tarnen ordine 

non perturbato ; nec' earundem que priùs 

affuitcontiguitaté deperditâ. Quintusmo- «. 

duseít, cùmita peragipossitêçííp/íoj/í), sic ut 

partium quarundam pofitio varietur & orcîo 

pervertatur. Hic congruentia: modus om-

nium impersectissimus, & apprehenfu difficil-

limuSjConvenit fignris homogeneis omnino 

sibi mutuò diffimilibus. Ut v.g. non aliter 

triangulum circulo, conus sphère congru-

ant, quàm alterutrius partes transpo.nendo, 

partem unius appliçando parti alterius, & 

residui partem in uno parti remanentis in 

altero, & sic percetuò, donee exhauriatur 

negotium, & unius omnes partes tandem al-

terius partibus evaserint applicate , quant 

rem qui diliinctiùs expositam cupit, adeàt 

consulo priùs insinuata Cavallerii loca. Ex 

hisrernattentiùs experienti liquebit quafli-' 

bet ejusdem gcneris magnitudines sibimet 

in--
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invicem, hoc est, lineas lineis, superficies fu-

perficiebus, folida solidis aliquo modo, hoc 

est, vel totas simultanée, vel per partes 

(autperiridivisibiliasua) succeffivè, retento 

partium situ, veleo nounihil laxato, saltem 

iis transpositis, fieri poste congruentes. 

Quaílibet, inquam, congruere poste sumendo 

congruentíam laxiùs, procoincidentia qua-

Vis etiam inadequata ; quomodo minor li-

nea recta, majori linea: reòfa: superimposita 

congrues ei, hoc est, ei toto, licèt non toti, 

coincidet. At verò strictiùs accepta con-

gruentia solis tribuitur equalibus magnis, 

qua: eundem précise locum occupant, & nec 

ejusterminos excedunt uspiam, aut ab iis 

deficiunt, at justècomplent ipsum, & ipso 

continentur. Et quidem in aptituciine vel 

potestate sic congruendi, qua: subinde prédi-

te sunt magnitudines, nonnulli formalem 

constituunt ipsir* equalitatis rationem, & 

ipsam ex ea definiunt, equidem meâ senten-

tiânon malè. Exantiquis magnus Apollo-

niusineamente fuie, ut patet ex ea quanï 

Proclus adducit & impugnat, demonstratio-

Ee celebris pronunciati, que eidem equalia. 

Que demonstratio fcìl. innititur huiexqua-

litatisdefinitioni, Tà rávrìv KCLTÌ^V^ATÌ-

m>v «AAH^O/Í Ì'OÎ: awV * & nuper D. Hobbius 

nostras equalia corpora^lefinivit, que eun-» 

dem locum ppffidere pofllint ; Poteji autem 

(ait) corpm aliquod locum occupare eundem, 

quem aliud corpm occupât, quamvis nonfint ejus-

dem figurte,fí modo flexions E51 tranfpofitione par-

tium in i andern f gut am redigì inteüigatur. Que 

abHobbio tradita vehementer exagitat, & 

perquam acutc refellere conatur ejus egre-

gius 
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gius Elenctes ; Et me judice, nè verum dissi-

mulem, haud penitissima cum efficacia. Ni-

hilominus ehim Apolloniana; sententie anj-

mo propiùs açcedo, &equalitatemexpossi-

bili congruentia commodissimè puto defini-

ri. Quamobrem ita scntiam, (quoniajn id 

•îrfïffB videtur,& ad res nostras aliquicnaci-

at) adjungam non nullas rationes, neq; gra-

vabor banc rem aliquando curatiùs exami-

Mare. Id quòd gradatim progrediendo 

satagam. Et primò quidem cùm subdubi-

tari possit an ullamexpediat èqualitatisde-

finitionem assigriare, miniméque neceiîarí-

um idexilfimare videatur Arilìotelesjò imvv, 

pröpter equalitatis ex se satïs perspicuam 

notionem, & íignificatum nemini non abun-

àè perspectum ; (T« WÍSH, inquit Philoso- Fest.Llo. 

ji\ms,fM'My.€civii von/xaJyti, ay ìj JÍ<\or, 

(jSmtp i A" T« X01VI& ts }Mu.€cLyet 77 im^ceuV«, TÍ 

/ C7ÎÍ anrì ìenui' dfiKeiv «77 yváyitiov ' hoc est, 

jffeíliones non ajfumit (id est, non explicité 

docet aut exponjt) quid ßgnißcent, ut ne^ui 

communia (id est, communium sententiarum 

velaxiomatum termini) quid fgnificent tßu-

mit (auf explicat); ut quid fignìficet aqualn 

^qiulibus subducere, quonittm id msmifeßumeß-, 

&vulgTÌatìs exploratum. Cùm, inquam, 

sic ambigi possit an debeat xquílitas omnino 

definiri, ego nihilominus rei Mathematica: J 

conducere reor, ut demiiatur & explicetur 

distincte quid per eam veníat intelligen-

dum. Nam quum equalitas sit ejusmodi 

symptoma, quod immédiate scnsum non in-

currit, nec experjentia* subjacet, at ex re-

rum institutacomparatione résultat fabsque 

cómparatione saltem à nobij non deprehen-
£ ditur) 
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ditur)&cùm resciiversimoeîè poífintinter fer 

comparari, id.eo requin videtur, ut ex qua 

quah'que comparatione, quando & quomodo 

reíultareconcipiamus arqualitatem, percer-

tum aliquod argumentum, indubitatum xp/-

-r^'p/il, adnexum signum evidens & recipro-

cum dìsfínitione expreflum determinemus ; 

í:c ut ejus inlîtnobis distindta notio, nec ulla 

possit emergere dubitandi vel disièntiendí 

causa. Nos quidem immediatiùs & frequen-

tiùsexpoiita; íeníìbus (nam obiter illorum ni-

hii moror lententiam, qui ccqualitatis, simi-

litudiniî, & ejusmodi relationum ingenitas 

nobis à natura species arbitrantur; quando 

commentum illud, ut jam antea vidimus, 

haud sic necessarium, & minus idoneum fei-

êntiis, nec ulìà, quod ego percipiam, prarter 

Metaphvíîcas quasdam vocabulorum perple-

xitates & argutiolas, folidâ ratione fubni-

xum, res, inquam, immediatiùs objectatE 

sensibus)è quailbus constant primr indemon-

ítrabiles hypothèses non opus est, ut aliis, 

prêter vulgò recepta sua nomina, verbis 

explicentur, quoniam eafdem omnino cunctis 

hominibus fui ipsarum dûìinctas ida»as ingé-

rant infculpúntque. .At ex primis iítis inter 

se comparatiS; vel utcunque résultantes ali-

ôs conceptus fecundarios, quo prarcidatnr 

omnis occaíìo diferepandi, ex scientiaram 

usu videtur, primas iíìas e quibusori'untur 

hypothèses allegando, quàm accurate deter-

minare. Rigide'que rem taxando, in feien-

tiaqualibet è primis fundamentis extruen-

da, ferè nullum adhibwe licet vocabulum 

non antea deSnitum, aut faltem cui respon-

dentem ín natura rem non poffimusexerto 
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digito commonlirare. Quod eò magïs in 

hoc, quod prrmanibus babemus,magn'itudi-

riis symptomate débet obtinere, quííniam 

preóipuas sert partes, &ferèí*emper inter-

venit in omni materia, difcurfúque Mathe-

matico, adeóque multum référât ut unam 

omnes harum fcientiarm studiosi confonam 

& communem ejus ideam; claram, distin-

Âam, rationi conTentaneam habéant, nec ut 

éam confusè vel discorditer appréhendant. 

Quinimo quòd j'am quid sit equalita's, in qub 

consistât ejus formatas ratio, quomodo dêfi-

hiridebeat, ipfì jarnquarrimus & discepta-

mus, argumënto sit illám definiri deberè. 

Áddò, q'tìòd mihi faltem incumbat hoc fusti-

nere, quohiam axiomata cuncta prò theorè-

matis habeo, que postunt, &dèbent, si res 

exigat, demonstrari -, ídque presertim er 

definitionibus terminorum, è quibus con-

stant ; uhdë qua veritas coniiet ilíorum axi-

omatum : queeidemequaliafunt; siarqua-

libusarqualia subtrahantur aut apponantúr ; 

& coníimilium, innotefcere débet, & in 

promptu haberi equalitatis definicio. Ad-

do proptei" hujusce definitionis defectum fié-
ri posse^ quinimo fortaiTe de facto contigisie 

(nonriullum in hujusce seiende dedecus & 

detrimentum) ut in maximè tranquilla ar-

que pacifica Geometrie provincia contenti-

cnes- & turbe viguerint, incaluerint ire, 

cUraores*8c convitia strepuerint. Undenam 

énim qae Clavium inter & Peletárium, nec 

non inter alios Geometrie íìudiofos atque 

peritos, de angulo coritingentie, inseösis 

animís, & verbis coritumelia» non experti-

bus, agitata lis exersit, nisi quòd equalitatis 

' £ -2 ■& 
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& angali defînitiones non rite fuerint con-

slitute -, nec vocabulorum iOorum ambigui-

tas penitùs est fublata ; rixas istas una forte 

Vel altéra commoda definitío facile sedasset, 

decidissct, fustulisset. Expedit igitur defi-

nitionem aliquam equalitatis pneíterni. 

Hoc teneatur imprimis. Porro, Secundo, 

quoniam, ut antehac fepe diximus, & net-

bis habemus perfuasissimum, unaqueque de-

finitio peti débet ex aliqua fuppositione 

poííibili per experientiam manifesté com-

pertam ; & cùm si agnatas huic negotio 

quàm attenté períustremus & excutiamus 

unh-erfas, nulla se prebitura sit opinor hic 

poflìbili magnitudinum congruentia commo-

dior equalitatis definitioni fundandxhypo-

thesis : ergò hanc amplecti decet & agnofce-

te. Quòd nulla commodior objiciat fe, 

compluribns attendenti liquebit iadiciis. 

Namnull* frequehtiùs obfervatur, & fensi-

bus exponitur, oculis confpicitur, manibus 

attrectatur ; nulla dariùs intelligitur, aut 

possibilior exiíìimatur. Etquumde rerum 

a;qualitate(vel inequalitate) vertitur que-

ltio, semperei dijudicande liti ad congruen-

tiam accurritur & appellatur. Id quod sig-

num sit fatìsevidens hanc equalitatis notio-

nem communibus hominum conceptibus ap-

primè consentìre ; quódque nil aíiud intelli-

gunt homines, quum duas magnitudines 

equari dicunt, quàm eas sibimet applìcatas 

inter fecongruere, vel ejusdem saltem spatii 

capacitatem adimplere. Quod & adhuc 

experimentomihi bene familiari dabo con-

fïrmatum. Sepe rogatus fum à Geometrie 

non admodum aíiiietis quid sibi vclit, aut 
quid 
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quid significet illud de circuli tetragonismo 

famigeratum problema. Respondere milii 

fuit ÌH promptu, figuraminquiri planam re-

ctilineamquadrilateram rectangulam œqui-

lateram,cujus area vel spatium lineari péri-

metroinclusum, propoíito circulo (hoc eff, 

areae plana» circulari peripherià circumscri-

pt.e) lit acuratistìmè îequalis. Atquid, in-

ihre íolebant, per xqualitatem ilfam intelli-

gis? Quomodo enim spatium cirulare ro-

tundum angulari spatio poflìt «equari ; cùm 

illa congruere nequeant, & íìbimetadapta-

ri ? Cui dubitationi (fatìs equidem fubin-

dîcanti hominum plerofque nil aliud per 

xqualitatemquàm ipsislìmam magnitudinum 

congruentiamintelligerevei denotare) tum 

cletmim facilè satìs iri factum comprrio. si 

dicam modò reperta dicta figura quadrilate-

ra quasi cerea foret Choc est, è materia molli 

penitúfque flexili conílaret) partium qua-

rundum inflectione, transpo'itione, velcom-

preílìone quomoclocunque circularem in figu-

ram transformetur,circulóquetuncappofita 

congruat exacte, figuras istas axjuales eva-

clere, peractúmque fore quem tanto íhidio 

indagamus tetragonifmum. Huic refponío 

suam ad prîeconceptam notionê de industria 

accommodatocontinenter acquiescunt ; un-

de satìs liqueat homines per ïqualitatem nil 

aliud intelligere vel significare, prarter poffi-

!)ilem congruentiam. Acce lat hue tertio 

quEstionis hujus utmihi videtur perempto-

rium argumíntum, ex eo fy.nptomate, cui 

innituntur, à quo cLducuntur, adquod Ulti-

mo referuntur omnia circa magnitudinum 

«qualitatem theownata (à quo proinde r«-
E 3 liqu* 
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IiquT magnitudinum aequalium ceu talium 

affectiones derívantur) ex ejuímodi dico 

íymptomatecommódislìrrè definitur sequali-

tas. Arqui congruentia» innituntur, ab ea 

deducuntur, pér'eâm demonítrantur (immé-

diate scilicet ant mediatè) in eam demum 

ultimb resolvunruromnia circa magnitudi-

num xqualitatem demoníîrata. Per eam 

igitur commorliffimè detiniatur a?qualitas. 

Majoris in iíthoc syllogifmo propoíitionis 

veritas c 'definiticnis naturaTatìs elucescit ; 

cujusoflîciu.nest ut symptoma'quoddam pri-

niaritim exìiibeat, ex qua, tanquam formali 

causa, relîquae definiti paflìones per legiti-

miimdiscursiim inferantur. igitur si magni-

tudines arquales definiantur, quae sibimet in-

vicem praxisè congruere poßurit, & ex hoc 

exptesso symptomate magnitudinum aequali-

um íj:i| talium affectiones dèmonsirari pos-

sunt, satis conftabit indè rietinitionem islam, 

esse legitimam. Atquiresiíîo modo se ha-

bit, & minor arqué vera est. Nam de faíio 

qincquid in Ekmentisfadeoque quicquid ul-

pia'm alibi in Mathematicis) circa rerum 

--rqtiaütatem denionstratur, ab iilóaxioma-

te, Qua: coiigruunt sent a?qualia, depéflíléí, 

ij't aliquatenus hujus. lectionis irsitio com-

m'onflratum est, & pollhac Fortasie clariùs 

ostendemus. Ç£uod axioma proinde qui 

pro xquahtatis dcfinitione pofitum accipí-

unt, reóliíïimè facere videntur,quibus (prê-

ter memoratos Apo!lonium& Hobbiumjdp-

Ejtcl. }{e- ctiffimum accenfere potero BorelliHm';Nain, 

y//í.f.(6. inquit is, (t Komsn xqiuìitMii non elsct adbuc 

ivfßßium. dici pofet, Qna Jini w-.uw cmgrumt 

vxentur œiv3lii,ï5 haceßet définitif, wsn frá-

mnciatum ; 

SCD LYON 1



Lect.III. MathemaUcœ. 

minciatum -, non igitur aliter differre purat 

hoc pronunciatum ab ícquaíitatís definitío-

nequàm efserendi modo; & posse concedit 

ipssm iri defìnitionem facile tranímutari. 

Quòd innuit veròpropter nomen arqualita-

tis priùs impoiîtum, & vulgò receptum id 

axiomatis potiùs quàm definitionis vicem 

subire, non in eo viro dodiissimo prorsus af-

sentio. Nam etíì rerum quarumvis, trian-

guii videlicet aut circuli, recepta nomina 

flnt, & communiter usurpata, tarnen expedit 

i/fa nomina definiri, ad excludendos nempe 

confuses de rébus iíiis & vocabulis concep-

tus. Vulgus enim, ut in diverbio fertur, 

non distinguit, & ida;as fajpiùs fovet, nomi-

nibus uíîtatis refpondentcs admodum confu-

sas & inada?quatas; fcientiarum verò gcnius 

& ratio distinctos admodum & adaquatos 

conceprus poifulant; adeóque vel receptiiîì-

ma nomina rerum, (fensibus pra;cipuè non 

obverfantium, & fui clariffimas id;eas non 

irssprimentium) fcientiarum magiíiri defini-

re debent, & vocabuìorum significatus à vul-

gari confusion® compurgare. Quanquam 

nec aliter receptum elt cequalitatis nomen, 

qiiàm ut designetid,quod dicto pronunciato 

exprimitur, magnitudines nempe qua: di-

cuntu'r squales, inter se cong.ruere. Conti-

net igitur illtìfl axiomj defìnitionem arquali-

tatis.etiam vulgaribus iriafis (jeneconíçnfa-

neam, His adjiciaturquarto, qn d nuHam 

adversarii magìsidoneam comininifci postait 

aequalitatis notionem, neque per eam, hac 

exclusa ratione quid velint aut diítinfîé in-

telligant, commode queant interpreíari. Ar-

gumente íìntquas Hobbio si'ggerit antago-
E 4 niita 
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nifta suus alias duas ejus descriptiones, ut 

ipse crédit, magìs appositas illâ.quae ex con-

gruentia defumitur. Hobbium hisce toti-

dem verbis fcitatur ; Annan ftmul Ö fimei ii-

xifse pojses, U alteri xquale e/l qnod tariiurdirn 

tfi atque ipfum : vel aqiulii [mt quorum eî-

dm est quintitM ; vil fi neutra horum fhceat, 

filtern alùm dífinitioneia inveniffe ? Ad qua; 

verbaliceta'vertere primò, quòd verifimir 

le fit acutistìmum illum virumhullam exco-

gitare potuisse defiriitipnem accuratiprem 

illis, quas adducit, duabus (nec enim siqux | 
íùccurriííent, illas omisiflèt) ; atqui hx dur, 

velnihiloiíinino fignificare yjdentur. Aut 

in congruentiam recidere. Illam impri-

mis(qua»ab Aristotele mutuò videri potelt 

'Met.lF'.ié accepta, cujus est i'^iTr7r»?rsV If) .tqualia 
surit, quorum eadetn éft quantitas non im-

prpbo, sed pronc amplector, si per eam saJ-
tem denotetur non actualis sed poffibìlis 

identitasquantitatis(ut fané débet intelligi, 

nè manifesta; falíìtatis convincatur ipsa 

enunciatiotriouenseandem rébus arqualibus, 

hoc est, rébus adtu diversis, quantitatem). 

Sic, inquam, fntellectam definitipnem istam 

non reprehendo, sed interrogo quomodó 

pûslîteadem evadere duaruinrerum quanti-

taj aliter quàm per congruentiam ; niíì per 

applicationem.aio, vel mentalem penetrati-» 

pnem-, autejusdem medi'i spatii interventu 

coïncidant, & quasi coadunentur sibim.t ia-

vicem, aliquomodo superiìis exposito; ali- i 

ter, inquam, quomodo poíîìnt duarum re-

rum à se rêvera difìinctarum ìdentificari 

quanti ta tes, vix equidem video vel capio. 

Quodalteramverò spectat dcfinitionem, id 
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alteri squale est, quod tantxndem est' atque 

jpsum, ei primo legern opponoDialecticam 

ab Arilîotele summa cumjatione präescrip-

tam ; 'A« ò Sp©- amJiJbJ) «S yyaç'Cv 3»" Tests, VI4 

g/c 7S Aî^âtc * yyapíÇoutf Q a;t CJÍ, r Tjjór-

à% áp/ça/J Cboc est, C«m definhio tradatur 

reìdecUnndœcimsi, decluremxt autem non ex 

qyibufvù (temerè arreftù) fei ex pioribut C? 

nimifettionbui; unde confiât illum, qui nun è 

tdibut définit, htud quaquam definire) Hanc, 

inquam, justissimam legem objicio citât* âe-

fiiiitioni/quis enim non a»quâ saltem saci-

litate concipiat quid íit arquale alteri, ac 

quid Et tantundem atq; ipsnm ? At verò pe-

nitiùs attendenti vocabulum tantundem nil 

forte comperietur aliud designare quàm tan-

fum idem, vel idem in quantitate, vel cujus 

eadem est quantitas ; adeóque hxc descrip-

tionullatenusà prarcedente cVistabit, Span-
ier relabetur innostram congruentia; hypo-

tliesin, fi recte percipiatur & enucleetur ; 

adeò nostram sententiam adrersarii, nec opi-

nantes, dum evertere student, coguntur ffa^ 

bilire,suóque satis ipíbrum indicio produnt 

ievix, ut maxime veiint, à noftro concepts 

rêvera diflìdere. I'rœtereo denique qu d 

Euclides squales magnitudines expresse 

perhibeaturdesinivisse, qux replent eundem 

iocum ; in libello degravi 5: levi,mihi nnn-

quamviso, sed quem auctor mihi Ramus est 
alicubi proílare. Çaftertrm major Iruiceau- Schol.Mt* 

s*(major, inquam, naturse ctrrti tongrueati* ttem.fil. 

tum xqualitatis) lux aff'ulgebit, exiliorum, f. 163. 

qua: tamàProclo, tum à dicto eruditiíimo 
vilQ 
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tiro productintur in contrariam partem, ar-

gumentorum, equidem haud diffiteor satìs 

in speciem validorum, discuffione ; à qua ta-

rnen omnino, ne prolixior íìm, in praesens 

abifìnebó. 

L E C T. IV. 

E Magnitudinum communioribus affëcti-

onibus & symptomatis observationi 

sùbjectis, & Mathematicas ingredientibus 

hypothèses, noviffimè se tractandam exhi-

buitcongruentia,quâsuppoiîtà resultare, & 

abeacommo.ièdefiniri magnitudinum aequa-

litatem in pi arcedenti quadantenus astruxi-

mus lectione. Quam tarnen doítrinam acri-

ter& asimosf, invictisut ipfi putantargu-

mentis, impetunt Proclus, & Hobbii pr.rcía-

rus antagonistes in Elencho suo Geometria» 

Hobbianx. Sed an penitus debellatum fit, 

& opinioni fax parem, hoc est integram, 

ipfi victoriam reportàrint, superest jam & 

nobis incumbit, objectorum eftscaciam ad 

rationis trutinam exigendo pensitare. Id 

■quod eo promptiùs aggredimur pertentare, 

quoniamexhoc adversantintn fententiarum 

latque discursuum conflictu non exigua rébus 

istislux. Neutiquam afpernanda? quardam 

veritatis scintilla; extundi poste videantur; 

nec tamen omnibusextricandis captiunculis 

anxiè desudabo, sed qua; candide accepta 

rem propiùs attingere, vis aiiquid in semo-

fflentíque gravions continere, videntur ar-

gumenta 
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gumenta ciiratiùs excutiam ; mempr cîivini 

quod apud Ariítptelêm habetur praxeptij 

A»«V « T?o>' «f w'jp* il) $ JS? 

Às/jifraV, ÄAA' KJC dy}iJ)xví íi) T&ì {itAÀOV 

TM; TOAHSÍÍ xpiVw Wstcá'í)- Proponam igi-
tur argumenta, non illa quidem oelumbata, 

sed quoad potero nervofiùs attrista. Pri-

mo débet, obtendunt , arqualitatis eadem 

univoca ratio communis, & notio generalis 

assignari, pro rébus iis univeríìs, quìbus vere 

tribnitur, & justg çonvenit aqualitas. Ât-

%ui non (òljs magnitudinibus (quibus nimi-

rum peculiaris est ista, pro qua nos certamus, 

congruentia) sedquantis etiam omnibus bo-

mogeneis, aptísque natisinter se cojnparari 

(puta motibus, temporibus, velocitatibus, 

pon 'eribus, numeris) a»quo jure, pari ratio-

ne, íimili loquendi proprietate tribui solet, 

& verècon\ enit arqualitas, etfì nulla ratione 

quadretautcongruateis ê<pctç/Mms' (ÏJjJ! 

fXíH^oy,íi ÏKa,Tiov noivà^ ^ 7 JÌÏIÇDIUVBV 

ÍÇI -mcmv -j\ r mnyä.v ' i.e. communiter 

omnibus quantis continuis atque discretis 

convenit aquaiitas, ait Prpclus. Et alter 
adversarius ; Annsn eadem eß aqualitatü: notio Eìench. 

in hü omnibus, imò & in reb'M aliif omnibus, p.
 I0

. 

quotquot^qualitatü aut inaquAiitain sutitcapit-

ces? Quo facit quòd quam circa ïqualita-

tem verfantur axiomata, Geometricis dé-

mentis prar^rara, quantis indifferenter om-

nibus accommodari (oient, & jure poíîunt, 

undj? vocantur d£it»p4\a. KOIVCÌ. OV ;MVOV 

Ai-
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AejV^ {&yí$tnv dxnStivew rímii IKCLÇUV, 

d\\d^dpSuo'is,i£xil>fierin,i£ %soyci;, ite-

rum ait Proclus. tique suffragium sert ipíe 

■ XI.Philosophus ; "O77 >o (inquit, extmplum 

afferens principii communis) hnzxì r ï^c 

t>.<fau?iSdv\s<>v ('oa TOV hmrníMva.-, KOIVÒV yÀv 

\si--mv\av r TmcnSp). Igitur àcongruentia 

(Tolis quippe magnitudinibus propriá, nec 

aliis quantis compétente, adeóque neuti-

quam squalitati coëxtensà, sed multb slri-

ctioribuscanceliis coarctatà) perperam de-

sumi asseritur a»qualitatis ratio. Debet 

enimex Logicar justissimo prasscripto, defini-

ta res aîtributo suo, per quod definitur, 

exactiflìmècoxciuari ; cum ea reciprocari & 

converti. Huic exceptioni primariï, satìs 

ut non nemini videatur pressé nos urgenti, 

reponoTummatim primo, quòdbîcsola ma-

gnitudinum arqua litas propriè atque prarci-

puè dsfinitur. Secundo,quòd non injuria 

nec abs ratione sola definiatur. Tertio, 

quòd h arc definitio(é congruentia dico peti-

ti definitio) suo modo, quantúmque satìs est, 

orïinibus quantis adaptari poiíit. Denique 

quarto, quòd expédiât, saltem liceat, majo-

ris perspicuitatis atque securitatis causa", ut 

reliquorum quantorum arqualitates seorfim 

definiantur. Quibus distinctiùs expoíìtis, 

& sutïicienter apud xquos rerum arbitras 

approbatis, satìs opinor factum erit allatae 

objectioni. Quod primum punctum atti-

»et,ineonulla versaturcontroversia; nam 

solas magnitudines congruentia» prarsertim 

capaces este non diffitentur adversarii, quin 

obtendunt potiùs, & in eo collocant vim ar-

gumenti fui ; satfiqueliquetex se, cùm lo-

cuna 
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cum implere, spatium occupare, contingere 

se mutuò, sibimet applicari, sequodammodo 

penetrare, magnitudinibus proprium&pe-

euliare sitattributum- Ergò solis illis haec 

riefinitio, íìquidemdefìnitio, propriè compe-

tit & quadrat. Verùm secundo, non inique 

dico magnitudinum íeqaalitatem per se lô-

lam propriè definiri. Nam cumiilispri-

mariò & propriè conveniant quantitas & 

quantitatem conséquentes, vel concomitan-

tes affectiones (extensio, terminatio, com-

positio, divisio, menfuratio, reliquarque) 

quidni primariò conveniat illis xqualitas, & 

proinde ex refpectuad ipfas propriè defini-

atur? Docetnos Philosophus generis défi- Mct.VlLtt 

nitionem praxipua» speciei r wpfe tv, pri-

mùm & proprièconvenire, reliquis secunda-

ri(j, confequenter & per íìmilitudinem ; Tè 
77 tçiv v'mtp%ei TKLtnv, ÄJ\A' ìx o/ítcías, ÀKKci 

TTJ tíìv TpiBTtiis, T&S <sl' íTnftíyas ' (Xfiúo rei 

convenu omnibut, aí non eodem fiüo,Jed kuie 

frimò, itlu consécutive) ò axAtss hptQfisi r 

dhKKV istoías Í57, 'STKÍUJ b XjJ&TOÍ. Simpli-

citer accepta delinitio TÚ -z-ftéra <siií)iKa 

proprie convenit; ergò refpectu ejus defr 

iiitio condi débet. Annon autem alia quan-

ta quaevisex refpectu ad magnitudines tan-

taquanta funt nedum a;!timantur &digno-

fcuntur, sed etiam dicuntur atque denomi-

nantur ? Ipfa vocabula ma joris & minons, 

totius & partis, finiti & ínfinîri, continui, 

difcreti,extensi, contracti,symmetri, asym-

metri, reliquaque talia, qua: toties aliis 

afcribuntur quantis, num aliunde quàm à 

magnitudinibus originem tráhunt, & abiis 

adalfafecund-ari-òtrausfeniBEar 2 Nec id 
con-
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contingenter aut ímmeritò, sed neceflîtate 

quadam Scsammacum ratione. Nam gra-

duscertè quosdam, -rzíae-is & ëh-ntorns, in-

tensiones & remistìones suas habent alia: 

res, ex accidente Mathematicae còníiderati-

onisubjecíav,atqua: nullo modo comprehen-

dere vel exprimere possumuSj nisi per mag-

nitudinum aHquarum(quibus insunt, inquas 

agunt, quas producunt, circa quas quomodo-

cunque versantur) inllitutam collationem, 

& adhibendo vocabula mutuatitia de magni-

tudinum attributis tranfducta. Ut inlíe-

mus, quomo to pondus aliquod aut momeri-

tum rei gravitantis concipiatur, aut quare 

dicatur tantum, ita magnum aut parvum, 

nifiquatenus intst tantocorpori, vel quod 

tantum corpus attollere, tantam magmtu-

dinemvalet sußinere? Quomodo divilìbi-

le.veltotum intelligatur, nisi corpus cui in-

íaeret, autquod respicit partes babeat singu-

lasejusmodi virtute praditas, illíve poten-

tiï respondentes ? Unuefiniti titulum adi-

piícitur, nisi vel ex terminis ì 11 i fubítratae 

magnitudinis, aut faltem ex finibus illius ea-

tenus-extensi corporis, quod evehere potelt 

aut sustentare? Commensurabile paritér 

& incommensurabile prsdiceturex eo, quod 

aut subjtctum suum aut objectum, symme-

triâvel afymmetriâ versus alias quibuscum 

comparatur magnitudines, itidem pondère 

«"militer donatas, affecta .eomperiuntur. 

Sic& motus ex spatii quod permeaturma-

gnitudine tantus (longus, brevis ; inaggps, 

parvus ; feu absolute feu comparatè) è spatii 

limitibuseoulqueprotenfus, ihíque termina-

tus, ex eins dimension ibus menfurabilis, ex 
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ejus compositione totus, è divisibilitate par-

tibilis babetnr & dicitur. Haud absimilitcr 

( nam exempta nonnunquam undiconque 

conquiíìtacoacervo (plura certèquàm quat 

dilucidanda; rei proposita: requisita censeam 

ipsej libenter& datàoperâ consiilens harum 

rerum minus asluetarumutilitati, utnempe 

yíi'fxa. quoddam pra;paratorium univerfe 

Matheseôs obiter& seníìminstiliemipíîs, ac 

profuturos aliquando conceptus alind agens 

insinuem) haud, inquam, aliter tempus ex 

spatii ,ab aliquo determinato mobili, Sole 

nempe vel Lunâ, peragrati inagnitudine 

concipitur& appellatur; neque nontermi-

nos, extensionem, symmetriam,alia!qiiesuas 

paffionesex illo.quem ad ejusdem magnitu-

dinem obtinet, refpectu mutuatur. Veloci-

tas etiam ex spatii percursi magnitndvpe 

(non quidem abfoiutà, sed comparatâ cum 

magnituciinis spatii ab aliodeterminato mo-

bili, Sole videlícet aut Lunâ transacti, hoc 

eít, ex magnitudine spatii tanto tempore 

peracti) taxatur; parilíqueex relaticne ad 

spatii magnitudinem limitarijComponi, di-

vidi, ad mensuram exigi ; quomodocunque 

comparari solet, neque vix aliter potest aesti-

mari. Numeri rerò quòd non alia ratione 

quàm ut symbola magnitudines defignantia 

quantitatis participes sunt & proportionis, 

abundè jamantehac dictum Scostensum est 

ncbis. Nec omnino solus, & authoritatis 

omnimoda» sutïragio deUitutus ha:c affirmo 

(quamvisnon raroquas pertractandas fusci-

pio quadtiones, & materias- distincte quod 

sciam explicueritnemo, solámquequod ille 

dixit Libéra pervacuum vestigia ponere— 
null* 
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Lecfioftes Lcct.IV. 

ûullô ferè vis duce vel comité) quimolesti 

per liasce salebras itineris tídium console-

tur.quò magìs condonandum sit, fi nonnun-

quam cefyitärevidear, aut impeditiùs pro-

cedere, ae) saltem in hac re principem habe-

re videor astipulantem & pra-cinentemmihi 

Philosophum, cujus hax imprimis alicubi le-

guntur verba, nostram in rem satìs lucujen-

ta; 'jEwá q TÌ Hivífuvov Ktvn^jíK wv&âí 

77,^ 7i&v ,a«)*9>5>" cvvt%ti fflítoAìsâf? TT! /.ityí' 

3a nníviWí ' <f>d yà in uíyÂQ-^u) nivels 

i§ « xíweíf tçt aweyys, Jìd 3 rîw xlnm çâ » 

ygtfrw: ' om yó » Mvnms TWÍT©" K^XPO" 

v& dìtAxM yiyyìvcu • rè Q ár, npÖTtw J£ 

tíetp» h, ToVijí Tpos rac ì'571' * c* 7ai'A*/xí/|a; 

TÒ vÇí?ov>dvdyKì) ̂  cy KirnfH tp TD
V 

ÍT2Ì7Ï?O^ ^ 7Ä vçefto mjfaytr rííf ém' 

v'çepoy J)d rè «;{0A»SáV <4j -S«7ï'ptJ-Sa'Ajji' 

d'jTxày' hoc est, explauatiús aliquanto ; 

ûàoi quicquid movstur ab aìig temino ai ali-

attem termiuum promoveatur, <$ om»» magAUU-

do conûnuxstt, mignhudïnem etteim coífcqui-

tur mm. Ob mignìinihit quippe conümitp 

t:m communsefimn.a, £r ptopter motum tmpas 

quoque continuim tst. Qji-miVM enim extitu wff-

1:'?, fiaíHm quoque tempos perpetuò videtur sffiti-

teiffs. Prits autem "T psterm ftatio primhm 

ìafuni. ex diverfa pmlum t)m postû'.m : cûw-

que tnjgnhttdìnt irisa p.iriiumordo, motui qtioaue 

vecejjiiriò ìnerù, tiiujogki répondent Mi■ .gßih 

etitm kt tempore repeiiutr prim poíìeríns, qnh 

sempereorum a'.tcrum tittri conséquent est (quoad 

feiiifflmodinrrapepa famés&attribuca> Ita 

satìs clarc motùs ac tetnporis continuitatem 
simili 
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iîmul & quantitatem magnitudinis ò^ayí-

(M>v statùit coníectarias & ,derivatas. Idem 

rurfus alibi: 'AKOMQM uíyiòm « úvwns, Phjs.s/'. 
rt'-jKtvnerti ópr/féy & -rri $ ^

0
"'*) $ 18. 

tlícUpiT* U) ' </>«.' fi? 7Ò lÚyâ<*ír 'u) TVtX-

TVV, » XÍVYWÌ ' <fìd Ortw Xi" 

vnQiy ô %póc©- * hoc est, Magnitudinem se-

fìatur mrtus, motus verò tempxs, quatenus héc 

quinte sunt, C51 continua, C divifibilk. Quia 

nam mugxitudo talittß, ideo taliteraffeSm cfl 

vtotm, Cpioptermtumtcmput. Ita Philoso-

phusin Physicis, ut vix potuèrit ad rem no-

ilram magìs appositè, vel pleniùs & liqui-

diíispronunciâfle; nisi forte qua* tradit in 

Meta physicis etiam his expreffiora sint, ac 

magìs noítram corroberent, illustréntque 

sententiam. Nam de motú& fempore itâ 

proloquitur; Kat$™fl*7ncrì*Tl*Kt}*?)i M-tUlFi 

iìj cuviyìi ~râíactya, tfe píiúVt), Sy êsi mj\n 13 • 

jrtt'Sx * Kíyj Q i rò xtyíftíyov, Ä'AA' a íu,ivrr 

S* " TÚ y% -imaiv Vt) IKHVO, Í§ JÍ - fyrifii meri, 

6 Q %pó>.@- rd idvrlfj ' hoc est, MOtia Ö" 

tempus aliquo modo quint a dicuntur 0? continua, 

propterea quòd itia, quorum affetliones funt (vel 

quibtu accidunt) divißonüßnteapacia. Intelìi*. 

go autem pro snbjeSo ipsorum non ìpsum mobile, 

sedjuxta quod movetur (hoc ejì, fyatium trans-

eâum) noneò quòdillud eßquantum, etiam mo-

ttueßquamuí,- propter boc temput. Ita no-

bis sufFragium suum & patrocinium prarstat 

Philosophusí iEquum igitur est, quum aliá 

quanta fuam inagnituciini quantitatem (ejus 

saltem notitiam & comprehensionem) ac 

quantitati connexas affectiones référant ac-

ceptas, ut eorundem etiam a»qual!tas (hoc 

«ft qvanticatia veltít identitas & coalitio) 

F et 
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ex magnitudinis arqualitate cenfeatur;útque 

per ana Jogiam & secundariò quanta sunt, sic 

analogicam Si tralatitiam quoque sortiantur 

arqualitatem. Id quod à veritate non ablu-

dererem ipfam imniediatiùs &intimiù$ ex-

plorant , communémque sensum & consen-

sumbominum consulenti manifestius appare-

bit. Nam v.g. siquemmortaliuni (feu Phi-

lofophura, feu è vulgo quempiam) fcifcite-

tur aiiquis quicí intelligat, quum dicitarqua-

riduo tempora, nihil haeíìtans, opinor, sta-

tim refpondebit, intetligere fe duo arqualia 

spatia abeo lern uniformster lacomobili (faf-

temàdiversisarquà velocitate latis) peragi ; 

Solemnempe fuardiurnarvel annuar revolu-

tionis squales partes abfolvilîe. Si quid 

fìgnifket pér duorum ponderum arqualita-

tem ; quòd extrema, dicet, vis hujus magni-

tudinem aliquamelevare vel sostinere queat 

arqualem (ejufdem speciei) magnitudini, 

quam extreaia vis alterius elevare poterit 

aut fustinere-, nec aliter de motuum acve-

locitatum, & aliorum, quKcunque sunt, 

quantorum arqualitate confulti statuent, ali-

quam lemper magnitudinem quarundam 

aîqualitatem allegancîo, cujus refpectu dicta 

quanta constituantur ac denominantur arqua-

lia. Sciliceta rr.agnitudinis arqualitate re-

liquorum arqualitate n vix mente quifquam 

secernere potest, aut penitus abltrahere ; 

vix ûìâfeclusi quod íìntarqualia deprehea-

dere vel agnofcere ; quomode sint arqualia 

mente cogitare, vel verbis exprimere ; quid 

ipfa denuò fit arqualitas distinótè concipere 

valent. Illamigitur cùm alia quarvis squa-

Iitas intime connotet & imoîvat ut naturâ 
pri-
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priorem & sibi prxllratam.coriítitutivam, & 

definitivamsui; non igitur nisi minùs prin-

cipaliterS secundariò, dependenter &con-

setutivè,derivative & per participationem, 

^71 ^iu7/ aut xstT ÀV«.^oyitui, aequalia sunt 

alia quanta. Unde quò de reliquorum atqua-

litate clarior apprehensio fit, ckcertiús fiat 

judicium, magnitudinum arqualitas quid sig-

nifiées, in quo consiítat, praecognosci, difiin-

ctéque comprehendi, adeóque jure merito 

per se priùs definiri débet. Id quod secundÒ 

suscepimus explicandum & oítendendum. 

Verùm porro, tertio, quantis etiam aliis 

quibuscunque quodammodo convenit sçaíp-

fioms nostra, prout inquam futì jam ante sa-
tìs declaraturri) aliquo modo terminantur, 

extenduntur, componuntur, dividuntur, 

mensurantur, alias magnitudinum 'affectio-

nes admittudt, suo modo, sic & aliquo modo 

congruentiam vendicant íibi (rríediante prse-

sërtim magnitudinum quibus insunt, quas 

respicitmt congruentia) concipiatur enim^ 

ëxempli caiisâ, duabus in rectis lineis, vel in 

duabus arqualium circulorum peripheriis 

áquà velocitate deferri mobilia duo puncta 

(vel alia quxvis aequalia & similia duo mo-

bilia) intelligatur etiam lineas istas aut pe-

ripheriasí utiqaecongruentia? capaces, sibi-

rnet applicari, sic ut dicta quoque puncta vel 

mobilia íïbimet appoaantur, adeóque sibi 

congruunt tu» ab initio, tum in progrefiu 

suimotûs (quod evenietobsuppositam mo-

tûs a»qualem celeritatem) inde congruenti-

bus perpétue- rriobilibus, & ipsorum orbitis 

coincidehtibús, haud difficileconcipitur ipsos 
motus iç«p«í{«c uniri, coalescere, adeóque 

F 2 ean-
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82 Le£íiones Lect.lV. 
eandem quantitatem habere, seusibimetad-

squari. Item si in curriculo corporis alieu-» 

jus (puta Solis aut Terra;) eujus aequabili 

rnotu determinatur temporis quantitas, ad-

fumpta coneipiantur duo puncla ceu termi-

ni, de quibus motuum, adeóque tempore, de-

currentium initia computentur, istíque ter-

mini sibi coneipiantur adponi, sic ut exinde 

(modo mox exposito) duo motus ab iis au-

Ipicantes congruant invicem, etiam ipsa 

tempora simul confluent, & in unom com-

migrabunt. Neque fi confingatur animo 

duorum annorum initia conjungi, difficile 

sit ut parili tenore précédentes illi simul exi-

stant, se quasi pénètrent, in unum coëant 

jmaginari. Quod perinde est ac sidiceres, 

duo acqualia tempora si simul incepissent, 

unìdesifssenr. Quinimo qua ratione tem-

pustempori quolammodocongruiim rêvera 

fìt, hinc quoque licebit judicare. Cùm tem-

pusejusdem nobiliffimiconílantissimíque mo-

bilis aquabili circulari motu fepiùs iterato 

meníuretur & determinetur optimè (sicuti 

Thyf.lr. notat Aristoteles ; 'H XVKKO^ÍA (inquit) » 

20>
 ifJUtxh fiÍTew jWaA/çœ, 077 â ápiQfiùí Tzív7ilí 

yyupiMÚ-m\@-) circulas autem iile
r
 perio-

dicomobilisejusdemrecursu toties emensus, 

semper unus idémque persiflât, hinc illo con-

cilianre rrediante'que, motus & tempus (nec 

non motuum temporúmque partes abeodem 

istius périphérie puníto capientes exordi-

um, & in idem punctmn desinentes) velut 

uniuntur&identificantur inter se, adebque 

congruunt perfectiffimè. Quamobrem an-

»us in se verti, rediremenses, inítaurari se-
«Hla,lapsa3tempeiratum vices atque perio-
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dos restitui, eosdem denique tetnporum cir-

cuitus iteratò obiri mense censetar, & ser-

mone teritur vu]gi Qt) fiò ^po^©- du7Òí ~u) 

Jbmxvx\ósví, Tempicí ipsum videtur eßecy-

dm quU (autcirculus) obmotumquo deter-

minatur, cireularem sepiùs repetitum, &in 

se quasi replicatum, inquit Philosophus1 

idémque rursus inhancmentem; 'Cís b/fi- ffys-Ir. 

x-íviìciv sí) TIW dvrlw, \Aa» -xd\iy Î£ l». 

%Ao,ti^C\Ó7mfov Ast oppòrtunum non est 

de tempore plura nunc effundere. Veloci-

tatumpareíì ratio, qurmediantibus itidem 

spatiorum sirnul decursorum congruentiiis 

jpftcsibi congruant, &confequentera»quales 

ostendantur. Quinetiam si duo corpora 

gravia ejusdem speciei, puta dua: spharra; 

»quales aquea; vel aères, per mentalem 

iitam antehac expositam penetrationem 

congruere supponantur, eàdem opéra gra-

vitâtes íèu ponderositates, ipsarum coinci-

dent & congruant, eáque ratione deprehen-

dentur xquales. Quin & ipsis rationibus, 

feu proportionibus aequalibus, aliquo modo 

íribuatur congruentia, quatenus omnes co-

incidunt 8c identificantur uni cuidam in nu* 

meris, lineis, aut aliis quantis exposite (qua; 

quidem exposita ratio í'patii quoddam instar 

habet, (refpectu infìnitarumquas reprisen-

tet & exprimat racionum, illas omnes quasi 

recipiensinse, & inter se coadunans). Nu-

meri vèrò quatenus ajquales, eatenus & con- T s' 

gruentes esse possunt, percongruentiam sci-

ficetipsoruraquantorum arqualiumqua: re-

présentant acdenominant. Adeò cujusque 

generis quanta sicut alias magnitudinum 

F 3 pro-
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proprietates, ita congruentiam recipiunt suq 

modo, hoc est, analogicè, consécutive, par-

ticipative, propter magnitudînum, àquibus 

determinatur eorum quantitas, congruenti-

am; & consequenter iqualitatis à congrn-

entia? suppofitione resultans definitio, ne qui-

dem iilis omnino disconvenit, imo rêvera 

tantùm illis, quantum a;qualitas ipsa com-

petit & alììgnatur meritb. S'ed ad quartum 

responsi caput promoveo pedem ; Qubd ex-

pédiât aut ad minimum liceat aliorum quan-

torum aqualitates feorsira definiri vel ex-

plicari ; ex a-qualitate sciliçet respective 

magnitudinum, quibus insunt, aut circa quaj 

modo quovis occupantur. Narfl (ut priùs 

iníìnuatum) eorum quj» sunt & dicuntur 

"TTfòs ïv, id ratio communis exigere videtur, 

utqus primaria sunt in suo génère, adeóquë 

quaíi mensur* reliquorum definiantûr im-

primis per sè, cum alia consequenter ex re-

latione,quàm àd ista priora sortiuntur. pè-

culiari declarentur. Ita nos iterum docet 

herum callentistìmiis & perspicacilïimus Pbi-

Mtt. Iïl.2. ío'ophus ; "£IÎÏ J)SKO(MVW inquit, 77to<m%£{ 

i$ waVil tVWffifâ w'f iroos ènèfvo ' 

•jtï y.ìv yèTTJïj&U. i^éífct, TI£ Q n>J Tniíív, 7tt 

est, eorum quse inzqualiter attribuuntur aut 

pradicantur (feu y ïrpòs h) distingúendum 

est imprimisquotupliciter íingula dicuntur, 

tum ex|)lìcandum est quo pacto referantur 

ad id quod in dióîo génère (vel praedicamen-

to) prinium est ; quasdam enim quòd habe-

ant ipsum, qua?dam quòd efficiant.qusedam 

fecandùm alios bujusmodi modos attíibuen-
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tat). Itadimacqualitas pluribus conveniat, 

magnirudini quidem originaliter & prseci-

puè , reliquis quantis (motibus, teraparraijs, 

velocitatibus , potentiis motricibus) minùs 

principaliter & sccandarü-, primùm iüius 

quie magnitudinibus convenit arqualitatis 

conítituenda ratio est, tum explicandum 

quomodo reliquorura quantorum «qualitates 

an ipsam referuntur ; eóque fit ut separatim 

definiuntur. Et velocitates quidem, e.g. 

asquales, ex Ariltotelis mente definiantur. à 

quibus eodem tempore (vel squalibus tera-

poribus) eadem vel arqualia spatia transmit-

tantur ('O^V^ì?, inquit, TÒ ïv\vtp%pívtp 

imy xiyifJtvw Et, Ttè W 'iatp yj^hva ri 

eturì ixíyé®- x.ivíy.eya l<ri]a,^. Ecce ut 

arqué velocium definitionem ingrediatur 

i«í>í9©-,útque non illicitum nec o.nyoÇjìó-

vvcroy censuerit Philosophus.velocitatis aqua-

litatem definire) pariser aequalia tempora 

definiantur, in quibusaequabili motu latum 

corpus aliquod notabile (tempori determir 

nando scilicet aíïumptum, Sol puta vel Luna) 

squales peragit fui curriculi partes ; & 

ico'xpova. vocentur, quae coexistunt istis 

aequaliumfpatioru.n confectionibus. Simi-

Jiter aîqualia pondéra dicantur (abíolutè lo-

quor, & f;posito ad Mechanicas applicatior 

nés eorundem gravium momenta variantes 

respectu) respectu subjecti, qua: magnitudi-

bus specie iisdem, & quantitate xqualibus 

iosiratj respectu objecti, vires motrices 

a:qualiuin (íimiliter poíìtarum Scquoad om-

nes conditiones partium) magnitiidinuin ; 

vel qua; possunt eafdem, aut a:quales ejusdem 

speciei magnitudines sublevare : & ionCafîì, 
F 4 qai 
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qur viribus ac potentiispratdita sunt a;qua-

fibns. (Quidam apud Aristotelem vétercs 

Philosophi, ex iubjacente materia definie-

X>$ Cceh bant ttfBifapS.T» êç ÎSBJP oi/fxfiuiva. r Tpa-

/^".2. TTIM', vel T! Ì5 í<mv iwviçtùn>, • quae ex a;qua-

libus principiis,"auta:qualibusniateria: par-

ticuüs constant). /Equales denique numeri 

definiri postent, qux représentant magnitu-

dines eodem modo divisas (vel accuratiiis 

aliquovis limili modo). Hisce consimilibús-

quepactisnil obítat, quin definiantur omni-

um quantorumarqualitates, imò multùm for-

te proderit hoc ipsarum distincts compré-

hension!. Neque défunt exempla prsstan-

tiflimoru'.n authòrum, quincdum hujusmodi 

quandam pra: fe ferentium homonymiam, at 

majorrs perfpicuitatis causa quorundam eti-

am evpwv'/uàf dictorum quantorum a?quali-

tates separaten nefinire non dubitàrint. 

Nam r.uiü ies elementoundecimo, folidas 

oeiinivit asq'ualesnguras.qur similibus planis 

multitu üne & magnitudine arqualibus conti-

nentur. Etmagnus Apollonius (initio sexti 

Conicorum libri, niiper ex Arabico in Lati-

num sermonem [transfusi, & à prailtantiss.Bo-

relloluce donati)aquales défini viteoni-fecti-

ones, qua; ad invkerasibimutuòfuperpósitar 

congmunt. Ut reticeam Eudidem (kl quod 

innui jam anteh'ac) in libello de gravi & íevi, 

xqualia magnitudine definivisse (formaliser 

& expresse juxfa nos) qu v replent eun lern 

locum. Nec fttíè dubito quin gravium rqua-

)imn aliqna isthic extet definitio, cui prarlu- • 

feritharcde magnis arqualibus. Quinimo, 

quod affine eil noltro ntgotio, Enclicies par-

tis definitionemtradidit aliam atque aliam, 
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de magnitudinibus & numeris. Ide'mqne 

quinto in elemento, ex usu putavit magnitu-

dinura analogiam seorsim cíefinire (iv TJ 

dv-rJ) KÓya Lií-yíS* Kvyfy ii?) numerorúmque 
proportionalitatem aliter in elemento sep-

timo definire; unde necessitatem impofuiíïè 

si'/i videtur, íiquando de quanti s aliisinílitur 

isset dicere, ipsorum quoque proportionaìi-

tatem singillatim definire, vel ifam saltem 

de magrutudinum proportonalitate tradi-

tamiis accommodare. Quare fi peccatmn 

est (quod pevtendunt adversarii) nomen 

idem, quatenus diversis génère vel specie ré-

bus attribuitur, aliter ac aliter definire, ejus 

admissi reos allegemus, quibuscum errare 

non admodum pudeatnos, auctores perquam 

noSiles&eximios. Tandem (ut hujus ob-

jectionis examini coronidem imponamus) 

plurimùm haud diffiteor adducta valeret ra-

tio, lî poslìt alia quarpiam b?ne commoda 

generalior iqualitatis notio aslîgnari. Se'd 

nulla siiccurric alia, saltem hâcpotior,hypo-

thesi cuivisad fensûs observationem, vel ad 

mentis captum evidentiùs explorât* sub-

nixa. Tentavit quidem (ut adnotavimus 

in Lectione pratcedente) duas memoratus 

egregiusvir, nec alias, opinor, meliores po-

tuitcomminisci, quar tarnen, ut olîendimus, 

in nostram hanc penitius excussa: reckiunt. 

quódque non aliter vel eardem, vel tanta: ea?~ 

dem coneipiantur este diversarum rerum 

quantitates, quàm per congruentiam ali-

qualem, feu propriam feu analogicam. Kam 

uthocunum adjieiam, nonnihil elucidandis 

& confirmandis tune dictis ; qüantitatis 

identitas specifica minime sufticit aequalitati 

I* • con-
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eonltituend.se (tuncenim omnes circuli, cun-

íte sphrr«, quselibet figura: íìmiles aequa-

rentur fìbi mutuò) led ad hoc identitas qua:-

damnumerica posttilatur-, non illaquidem 

actualif, at saltem poííibilis, qualis optimè 

(nec aliter opinor) per illam qua: ex con-

gruentia emergit, quantorum coincidenti-

atft & coalitionem exhibetur. Hxc igitur 

riotio, curn magnitudrnibus (hoc est, propriè 

& primariò quantis) eximiè quadret ; & 

aliis quantis aiiquo modo; cúmque alia 

quanta per magnitudinisaquslitatem defini-

ri poffint & debeant ; & quando non alia 

poffit excogitari convenientior ; his, in-

quam,e<xpeníìs h - c non gravatim admitten-

davidetur & apj)rebanda,nequicqiiam ob-

stante propofito contrario discurfu. Hoc 

igitur argumento prarcipuo, maximara ve-

riíímilitudinis speciem prac se ferente de-

functi, alterumhuicsuccenturians aggîedia-

rh»r, ut adversarii confiant, haud minus 

Achilleum& invictum, fed ut mihi videtur, 

enervius & puíìllius multo. Ejusdem (in-

quiunt) loci posseífio vel repletio arqualitati 

extranea & accidentaria est ; nec minùs 

arquales sunt magnitudines, etsinon paSficie» 

anteund.;m locum.quàm si maxime poflìde-

ont. Et figura: dislìrnileseunriem locumoc-

eupare nequeust, nisi partium situs trans-

routetur. {Juid amem (aluni) motus tflocus, 

& transmutxtio ai asqutiiutem fpeílant ? Py-

ramü eaim, etum dum mtnet pyramis, non mi-

xùs eß aqttílù (ut ut non fimilü) quàm ubi tranj-

farmât ur ; nique dum aiibi minet aqwlü eß 

(ut tttnon ibidem) «on minìts quàm ubi in eun-

tkm Ittym mavetur. Mrgè non migis ex refyeäu 

ai 
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id locum (adfumpti partium quumopus est 

transpolïtione) débet aquíliiM défini: i, quàm 

borna ex eo quòd pojjit efs'e princeps Trmfylvini* 

(sic enim argumentum suum etiam sale con-

diunt.nè forcé putrescat, aut minus fapiat). 

Verùm refpondeo refpectum ad fpatium ab 

jpíboccupabile non esse magnitudini cuivis 

accidentarium aut extrinsecum, fed ei ne-

cessariò, intiméque eonnexum; sicut aótui 

cuivis convenit ihtrinfecasibi connata <%kmi 

ád potentiam.cni refpondet.quam complet. 

Nou magìs, inquam, magnitudinis naturas 

convenit essentialiter, ut terminetur, exten-

datur.componi possit aut dividi, velutalio 

guovis attributo gaudeat, quàm ut tantam 

talémque fui capacitatem (tantum 8c taie 

spstium) adimpleat. Ex hujufque supposi-

tioiíis fonte multa? Mathematicis necessaria-

hypothèses promanant, utex antehacolten-

sis fatis pateat. Porrò, etlî magnitudiní-

bus, ceu talibus, non obtingat necessarii, de-

rmitum ut locum aut situm, hune vel illum, 

poílïdeant ; tarnen illisut aqualibus necessa-

ric> convenit, ut eandem aliquo modoquan-

titatem habere poífint, & pioinde ut locum 

eundem insidere possint, tu m quoniam ex 

eoquòd eandem actu quantitatem habent, 

plané conf.quefur ipfas de facto fpatium 

îdem occupare ; tum quia nullo alio modo 

concipi poteft identitas isla pofiïbilis. Ad 

lise, quòd non contingenter aequalibus acci-

dat magnis hase ejufdem fpatii possidencii car 

pacitas, ex eo clariíîìraè liquet, quòd rem-

feriò perpendenti nil aliud de quibufvis ma* 

gnitudinibus inter fe quoad arqualitatem, 

aut quamvis proportionem, collatis demon-
Itrant 
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fîrantGeometra-, quàm illas congruere, vel 

eundem locum occupare»posse : quum, in-

quam, Euclides triplum conum squalem 

oilenditcylindro; cùm Archimedes fuperfi-

ciem spharrae quadruplo maximo ejufdem 

fphïri; circulo demonítrat adsequari, cúmq; 

circulum aequiparari docet fuo ipíìus radio 

ducto in femiperipheriam.eàres recidit (ip-

íàmscilicet altiùs è primis principiis repe-

tenti) & nihil evincunt aliud ipforum ratio-

cinia, qnàm istas taies magnitudines íìhi 

congruentes eflé posse. Siquidem ipforum 

cîemonUrationes pendent è primis démen-

tis, nominatim ex quarta & octava primi 

elementi, ubi demonítratur triangulorum 

a»qualitas, ex eo quòd possint congruere. 

Ergò si posse locum eundem occupare sit 

quid accidentarium magnitudinibus iíiis, ni-

hil necessarium demonltrârunt Geomctria: 

principes; id quod horri iule sonat auribus 

Mathematicis. Prarterea, occupatio loci 

non magìs est aliena.non minus est intrinfecè 

conjuncta cum magnitudine, quàm motus, 

ìëumutatio loci; úcque magnicudines ubi-

cunque positï concipiuntur aequaks, ita figu-

ra? uccumjue quiefeentes ac innota:, fuam 

eandem naturam obtinent atque servant. 

Nihilominusomnes Geometra- non dubitant 

figurasquafvis à mofu quoeunque, quo nimi-

rum faeilè pofiìnt progenerari, definire. Ut 

Eucíides spharram ex revolutione femirìr-

pli circa diametrum, cylindrum ex paralle-

logrammi circa tatus, conum ex trianguli 

circa crus rota tu ; Apollonius universè co-

nicam seperficiemex recta: line.» circularcm 

peripheriam circumeuntis transita ; Anhi-

medes 
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medes conoidaea ac fplmoidaea ex conica-
rum sectionum portionibus planis circa dia-
metrum volutatis : & nemo non Geometra-
rum simili modo magnitudinesquaflibet (li-
neas, superficies, solida)èmotibus circuíari-
bns, rectis, parallelis, mixtis utcunque pro 
suo arbítratu sas esse ducit definire. Qux 
quidem definitiones nedum légitima:, sed 
omnium optimx sunt : nec enim solummo-
do définira: magnitudinis naturam expli-
cant, sed poffibilem ejus existentiam com-
monstrant.conlbruótionífq; modum evidenter 
indigitant, non modòqualis sit defcribunt, 
at quòd talis esse poffit experimento pro-
bant, & quo pacto talis evaferit, extra dubi-
tationis aleam conltituunt. Et par est ra-
tio, íìmilis virtus hujus nostra:ex congruen-
tia desumptae definitionis ; non enim solùm 
exponit quod sit aqualitas magnitudinum, 
at quòd arquales dari poflìnt, indicat lucu-
lentè quá ratione fiant, dignoscantur, explo-
rentur xquales magnitudines edocet mani-
festé modo scilicet qui frequentissimo passim 
în usu est, & nusquain non squalitati discer-
nenda- dijudicanda:que solekadhiberi. Ita-
que nemini displicere débet bxc definitio, 
cui definitionum indoles perfpecta est , & 
quomodo semper ex aliqua poíîìfaili suppolì-
tione résultent ipsa:, probe ac prudenter ani-
madvertit. Supersunt multa, quíe cogità-
ram attingere, sed levioris momenti, quo-
rúmque faeilè poflìt è díctis & insinuatisíolu-
tio perspici deducíqee ; ut & à vobis supplé-
ai possunt, quae congruentiam & xqualita-
tem fpectant reliqua. Etalioquin me, pari-
ter ac ves, irapensè ta?det hujus in re tenuí 
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jejunáque tarn eslormiter prófusa* disputati-
onis. N«que nonne sas effet à tanto subli-
mioribtis, qua: vos monent, ratiociniis detí-

jiere. Igitur.optimi Aaditores, jam vale-

te. Proximà Lectione meconferam aliò; 

& magnitudinum prxcipuá fymptomata pro«* 

portionerrí ac analogiani ad partes vocabtí. 

. . __ 
) :.'£'ir.'3r>rt iíniotniaMfò â •■ •' \ i 3 

L E C T. V. 

E Magnitudinum attributis & fymptoma-

tis, qua: Mathematicis subjacent hypd-

theíibus i ultimum tractavi congruentiam ; 

& ex ea rectissimè desumi notionem aequali-

tatis éflìisè dissertavi. Res jam poicefe vi-

detur ut aliò transeam ; verùm qua: mea est 

infelicitas, materiam istâm dimittere ne-

queo, priuíquam è dictis confedariamunarh 

autalterarh annotatiunculam; aduiteriorem 

propoíiti declarationem ac usum spetíantes, 

adjunxero. E traditis igitur acdisputatis 

detegatur imprimis notabilis error Procli, 

& plerorumque, qui post eum in octavmtt 

eîementi primi pronunciâtum commentati 

fìint, interpretum. Axioma sic exprimi-' 

tur-, Qua? sibi mutuò congruant, ea inter fa 

sunt aïqualia : hoc negat Produs universali-

terconversutri valeré ; (TKTS (inquit, hoc 

est, atquales magnitudines côngrueret) <nrn 

ÌK STTÌ Tïdv\av ÄAnStV, o5AX' é-TÌ r vfM&mii/ ' 

Kon omnìb'M verè convenit, dt solU ejufdem tye-

cieii vel ferfeäißmbßmilibm tnagnii). Eíque 

po:iremb succinens BoreHus ; Conversum ve-
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§ rò (ait)quèi sciìicet tu qu.tœquaìú sunt, imiì-

% cemfibi congruint, non in omntbus verum eß, sed 

Ü im iú quœßeciefimilii sunt, ut lineœ reüx inter 

I se, circumserentix nqmlmm circukmm, ut 

1; Proclits animtdvcrtit. Verùra hase exceptio 

# diligentiùs inspecta, nedum non eít necefía-

í ria, sed (id quod mirum videatur tot per-

spicaces viroseffugisse)plané falsa comperi-

etur. Nam per congruentiam intelligunt 

iíihicvel actualem aut potentialemcongru-

entiam. Utrolibet accipiatur modo, veri-

tati discrepabunt ab iis enunciata. Si de 

actuali capiunt, evidentiffimac falsitatis con-

nu rincuntur, exeo quòd non omnes squales 

I recta:, nec arqualium circulorum périphérie, 

m, nec arquales utcunque magnitudines vel fi-

ls raülima?, actu congruant, at loco fáepè dis-

tí junctislîmaí sint ; quantum sciìicet ab Arcti-

(j co circulo diitateirculus Antarcticusei, sit» 

i{. contrarius, ac specie persimilis, & magnitu-' 

dine prorfus arqualis : si de potentiali, patet 

I ex ostensis & non olìendendis etiam falsa 

« affirmari, quòd aequales aliquar magnitudi-

nes non congruant. Nam contra verissi-

mum eíì, omnia magna arqualia, quantumvis 

specie diverfa, vel diffimilia sibi posse con-

gruere. Verumquidem est ejuflem speciei 

magnitudines, & fibi perfectiflìmè íimiíeâ 

(ut nempe rectas lineas, atquali radio de-

feriptos circulos, scquales angulosrectiliue-

os) peculiari quodam modo, retento nempe 

partium orchne, sitúque neutiquam variato • 

congruentiam aótualem admittere; faciliùs 

etiam ipsarum poflìbilis congruentia depre-

henditur, & ex ipfirum forfan definitione 

ílatim insertur ; at non minùs bec verè con-

venit 
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venit omnibus aliis arqualibus magnis, qnae 

partibus fuis quibufdam tranílocatis, & figu* 

râfua nonnihiî immutati poíîúnt quàm acu-

ratissimè fieri congruentes ; hoc est, unius 

partes (qua» à tóto non difterunt) alterius 

fpatium exactè postìdebunt. Figura? verò 

retentip nihil adjicit, ut nec ejus alteratio 

derogat ssqualitati vel congruentia? magni-

tudinum; nec omnino facit Tfòs T£dtk<?í\a. 

ejus hîc coníìderatio ; ut neque poslîbilis 

congruentia: facilis vel difficilis comprehen-

sio: nam arqué verum est, quòd per mille 

difcurfuum ambages légitimé demonstratur, 

ac quod incuitu primo perfpicitur, autuni-

co coniestim elicitur fvllogifmo. Euclides 

fané datat rectilinea? figura? cujusvis, cum 

aliquo determinato quadrato, cujusvis folida; 

figura? planis fuperficiebus contents cum ali-

quo certo cubo congruentiam demonstravií 

(aut, quatenus hoc poliremum fieri potuit, 

attentavit) id est, ipfas dimetiendi modum 

cdocuitaut investigavit : Archimedes ultra 

progreflus cireulos & fectores circulares, 

nec non superficies curvas, conicas, cylindri-

cas fpharricas comparavit, & alias cum aliis 

congruere, per clarissimas confequentiasde-

monítravit. Cùm, inquam, e.g. dcmonslra-

vit Archimedes circulum sequari rectangulo 

triangulo, cujus baíìs radio circuli, cathetus 

peripheria?exa?quetur (vel quod eodera re-

cidet, quadrato cujus la tus est média propor-

tionalis inter radium & femiperipheriam 

circuli) nilille, siquispropitis attendat.aliud 

quicquam quàm aream circuli ceu polygoni 

regularis indefinite multa latera habentis, 

in tot dfyidi posse minutiflìma triangula, 

qto 
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qusê totidsin exiliíîìmis dicti trianguli trigo-

nis squentur; eorum verb triangulorura 

a*qualitas è íòla congruentia demönltratur ia 

elementis. Unde consequenter Archimedes 

circuli cum triängulo (fibi quantumvisdiflí-

mili) congruentiam demonstravit. Item cum 

abeodem cenica superficies íêqûalis ostendi-

tur ares circuli>cüjus radius proportiöneme* 

dius est inter coiïì latus & femidiametrum ba-

sis.niloslendit aliud(ut plané liquebitad pri-

mam demonítrationiâ originem recurrenti) , 

quàm fiiperficierri iítairi velut éx infinitís ëx-

iguis triangulis consistere, que singula con-

gruunt tot singulis triangulis dîctum circu» 

lum componentibus. Ita congruentia; nihij 
obfiat figurarum diífimllitudo ; verûm feu 

similes sive dissimiles sint, modò «quales, 

femper poterunt, femper polTe debebustt 

congruere. Igitur octavum axioma vel KUIÍQ 

modo converfum valet,aut universaliser con-

verti poteíî ; öullomodOjsiqua: ilîhichabetur 

congruentia designet actualem congruenti-

am ; universim, si de potentiali tantùm acci-

piatur ; quasi diceretur, Quse congruere 

poflunt, equalia sunt ; Sí converse. Qjio 

pacto potior ratio fuadet Ht intelligatur. 

Etenim prastat utiliffirrram illud pronuncia-

tum sic exponi, ut valeat omnimodè con-

versum* quàm ut nullatenüs converti queat; 

ùtque magnitudinis essentialem paSsönem 

contineat, quàm ut accidentarium solumme« 

do symptoma respiciat. Nam actu congrue-

re nihil ad magnitudinis aut equalitatis na-

turam pertinet, at ipiìs contingenter acci« 

dit -, nec ob ah'äm caufam adhibetur, quàm 

«tab ea feu maaifeíto iudicio (quippe cùm 

G afì'us 
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actus femper antegresiam arguât potenti-

am) congruentia potentialis innotefcat, 

qua: nempe fola cum xqualitatejcohseret in-

timé, eúmque ea perpetuò reciprocatur. 

Sicutenim magnitudini non actu dividi, fed 

essedivisibilem connatumcensetur.Sc arctiflî-

rnè connexumusta verò divìsibilitas ex actu-

ali (utcunque fortuit! vel arbitrariâ} divisio-

ne dignoícitur ac arguitur ; ita quantis 

arqualibus.uttalibus, accidentaliter obvenit, 

ut congruant actu, convenit autem infepara-

biliter & perpetuò ut poífint congruere; 

Irak autera corrimonífranda: potentias defer-

viat actus iíte, proptereáque folet adhiberi. 

Igitur perperam Proclus, & alii plerique 

Procli vestigiis insistentes, explicant hoc 

axioraa, non latìs animadverfo, quod actua-

lem inter & poslìbilem congruentiam verfa-

tur, discrimine, folámque qua. minus hk at-

tendenda fuerat refpicientes actualem con-

gruentiam. limas ab hacerroris contagio-

ne fe confervavit immunem optimus Clavi-

us; quemimmeritò propterea rèprehendit 

doctissimusejus iuó<$vh@- Tacquetus ; N'en 

reiïé Cliviia (inquit) bec axiotna convertit ; 

falfum eß-entm ex qua univerfìm inter Je aqualia 

funtfìbt nmttò congruere, dìffimiles enim magni-

tu&inispojsuntejfe aquales, neque tarnen congru-

ent-, quòd fi ßmiles £í aquaks fuerint,valebit 

converfi. Ego verò potiùs Clavii singula-

rem aut prudentiam aut òv\v%ay demiror, 

qui communiter arreptum errorem féliciter 

ev-itavit, ilîámque falfo fundamento fubni-

xam exceptionem prorfiis omisit, veréque 

licèthaud plenè, fatífque luculentè pronun-

ciatutn illud exposait. Sed in hoc nimius 

fui, quanavisínonniilla fubticee, Noto fe-
cwudb, 
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Cundò, qubd ex aqualitatis hac praeítrata 

definitione, quz aequalitatem fpectant, axio^ 

mata possunt deiiionltrari. Id quod ejus 

arguit convenientiam atque praeltantiam. 

•Debent enira axiomata (sicut admonitum 

est sepiùs) ut theoremata qusdam è ritè con-

stitutis terminorum, quibus constant, defini-

tionibus demonstrari pofle. Solena igitur 

istum, qucm appellavit Ramus, inMathema-

ticisclarissimum, Qus eidem a»quantur, fl-

bimet «quantur mutaò, fie petitá hinc de-

monstratione illuitravit Apollonius : Sint 

dux magnitudines A,C, utraque singillatim 

xqualis alteri tertia? B. Dico magnitudi-

nes A,C sibimet aquari. Nam quoniam eX 

bypothesi a;quaatur magnitudines A
3
B, ip-

so (squalitatis definitione primissa) con-

gruere vel occupare poterunt eundem lo-

cum. Occupent igitur locum Z. Item quo-

niam C jequabilis ponitur ipsi Boccupanti 

locum Z, etiam C ; ex xqualttatis definitione 

poterit locum Z occupare. Ergo utraque A 

& C poterit locum Z occupare. Unde re-

ciprocè ex scqualitati definitione A&C 

cequales erunt, Q,E,D. Huic autem defini-

tioniobjicit Proclus, quòd innitatur aflum-1 

ptis duobus kujuírnodi pronunciatis, Quac 

possident eundem locum sunt arqualia-, qua; 

eundem cum altero locum occupant, locum 

ipsa possident eundem ; quorum utrnmque 

propositá conclusione demonstrandâ longé 

asserit obscurius & concessu difficilius ; 

T£v\ct (dicit) 477 WBAAK ^saçiífsp* ra crjo-

i%di*tt\@- IVA^S ' Et nihilo mi-

tiùs, 'Ot/xêS7 Tmv\íxSifiy<3&J\KTiw iè (U-

y*€*íyeiï i7nTTÍmr, ïs íçtv *yvu$Í7iffi 

Q 2 iftíf 
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í&t r & TÍVQ ovTwv. §.ed in magni <S«j-
metrsç defeniionem brevite.r resppncieo: 

Primò, liquidò falsum esse, quòd loci seji 

spatii.quàm sequalilauseonsideratio fit ob-

fcurior, & ignotior nobjs. Cùrn ex ante-

hac oíteniìs, squalitas np.n aliter quàm ex ea 

poflit elucidari. Congraentia quoque, ve! 

ejusdem loci pofltflio supponi poteíí, ex eo 

qubd à ien'u poíiìbilis diícernatur ; ait xqua-

lítas immédiate senfum non incurrit.at ex 

aliqua comparatione supposita résultat ; 

itaque clarior est congruentia? notio quàm 

«qualitatis. Et cùrn qua? eundem locum 

occupant arquantur.íitfiomBìodiffima defini-

tio aequalitatis (utì íufficienter astruxissg y§-
: 

demur) erit illafímplicioracevidencior alià 

quívis xquatitatem includente propositions. 

Sicut défini tip trianguli simplicior est Si cla-

rior quevis circa triangulum theoremate. 

Secundo, quod alíeram attinet pronuncia-

tum, Qux eundem cum altere locum occu-

pant, eundem & ipsa locum poffident -, ne-

go quicquam illo clarius este passe, nedum ut 

hocobscuriussit propoíìtà conclusions. Est 

enimad fundumexplqrata, propositio pror-

íus identica, nec specie difterens ab hac, Pe-

trus est Petrus ; ad hanc enim reducitur ejus 

íensurnrtihilimmutanda, tantùm verò per-

spicuitatis gratiá notnina magnitudinibus 

irapoaendo, Z locus çommunis ipsprum B,Â, 

est idem cum. Z ioco. cqnimuni ipsarumB,Ç. 

AutiítaCstegorica, Quas eundem cum alte-

fqtecum occupant, locum ipsa poíîident eun-

dem, redigi poffií in hane Imiii/a-^ov enug-; 

ciatiotiem hyjwtJieticamj Si A qecupeî Z Jp,-

c-iya if#ua,§, & Ç locum Z ipítus P occupé 
tum 
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tnm A&C óeeupabunt locum eundem Z. 

Ubi repetitur in conséquente, quod ití anté-

cédente ponebátùr. Qua?nam igitur, obse-

Cro.poterit hàeesiemanife'fiùs verá propó-

fftio ? nonilla certe, quae eidem asqualia : 

quam a»qualitasquid sit, quid distincte íîgni» 

ftcet aiitea pfsKegriosci débet, quàrn" ejus 

Jjropositionis vërifas queat Corrtpreheridi. 

Sets âdbuc tertio, Roc mo ò dictuffl rîugìx' & 

futile pronunciatuîft deménst 3t;&m:áí>îìí* 

fNpìVtoi » •** • *ailibeii WéÇk. fcfól 
rântùm ex eo quod magriitudo TupponátW 

éecupare locum f, inferimus m-fifètò C 

poste locum iffum Zticcupâre: idquöd irrë» 

Jnediatèconsectaturéi squalitatis pramissá 

definitione. Nétf sFiud ab eó prîncipium 

âdhibemus. AtfendaÉ qullibet : ïsfequic-

quarn igitur ficuineis tslis Proclus Apollonii 

dëmonstraûonem tmpugnat ; quod verb 

graviter concludif, îíAy]a â%ié(*á\s, 's £ttt-> 

*as.î£ «075!pÄ?» <é$gtf-&TÌw yváfipÀ dp iewf 

7i»V 4\»&**a» > «x*'ix*r|ót T£OÍ' hiíffeta» 

(Stdgfaar lege potijo's)M Î9#á^ c*7tfií 
Jbïicnis ^poXí'iâ'W'.f'boc est, ûmniik txìomtt' 

tx, -oeìut iiiMâdiatœ, fuâqn; luce cUru irttài de-

bènu i /e/'p/íí mtïéf'e[fa fiémque frornéentia. 

íïaM qui rebut eviéntíjstmit iemonpratiViim ap-
flìcit, mKipfaruacOfi/îxbilitvsrimeniJeâ evì-

iemim imrâinuic, qtara ht prxionceptif absque 
iofohit noìiiik pojfîdemzs.) Cui sententiar, 

quòd ad vulgärem praxin attinét, ipfe lu-

bens subscribo, nec opuseíTefateor, Ut tam 

faciles» asseníum impétrantes riotitis ícru-

riutósiis exammeiltur. Ätquodemonitrati-

G 3 onís 
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pais ingeniura, scientiat natnra, principio-
rutn diffërentia, magìs declarentur ; quoi 
extremus rigor etiam axiomatum exigat 
probationem, quòd ea revera possint de-
monifrari,quòd definitiones bene constitutae 
sint, issquedemonstrandisinserviant, non'inr 
utile censeo prolatis nonnunquam experi-
mentis edocere» Nequc qui proinde vet 
hisce de eausis, vel ingenium exercitaadi 
gratis ta}equid attentaverir, furorisillum 
autfastûs meritò putem arceflèndum, quo? 
rum tarnen eaproptet Apollonium ipsiim, 
jmmenfe subtilitatis* & consummatissim* itt 
Mathematicis eruditionis virum, insimulare, 
non dubitatè recentioribus nonneaio severi-
or Aristarçhus, utinam ipse vitiis iisdem non 
propiqr. Utcunque tanti viri fretns exem-
plonon verebor ipse, duo qusedicíp primq 
proximè succedunt axiomata protinus è di-
ctis ostendere. Secundum axioma taliter se 
habet; Si sequalibus xqualia adjiciantur» 
composita (vel tpta) sunt «qualia. Quod ita 
demonstro : Sint œquales duse magnitudines 
A,B ; qux propterea ex arqualitatis defini-
tione congruere pqterunt, & eundem locum 
pccupare. Occupent igitpr lpcuaa X ; ad-
jiciatur ipsi À magnitudo C, cujus locus fit 
Y- Ergò compolìtx A+C locus est X+Y. 
Adjiciatur etiam ipfi B magnitudo D xqualis 
adjectas priori C ; unde ifddem ex asqualita-
tjs definitione D poferit occupare locum X î 
adeóque B-l-D occupare poterit locum com-
positum X-hY ; eundem nempe quem A+C 
potuit occupare. Ergo ex aequaliratis défi-
ni tione B-l-D arquabi tur i psi AHhÇ. Q.E.D. 
Simili disçursudemonstretur axjon» proxi-
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me subsequens -, Si ab axjualibusauferanrur 
asqualia, residua eruntxqualia. Sintenim 
rursus «quales dua; magnitudines AS ; qua* 
rum proinde communis esse poterit locus X. 
Hisauferantur «qualesC,D: quarura etiam 
eommunis esto locus ï. Ergò reüduus locuâ. 
X—Y communis esse poterit locus utrique 
residur mágnitudini A—C & B;—D. Ergò 
refidusf A—G & B—D atquantu r. Quod 
E.D. Nec difïimili ratione qua>vis ad ab-
stractam squalitatem pertinentia theorema-
ta (vel axiomata) dicta; definitionis subsidio 
«Jemonstrentur, quod efus^ostendit prastan-
tiam atque commoditatem, Sed hanc ob. 
servationem mislam faciens subnoto tertio, 
Quòd ex dictis fàcilè perspiciatur quid sie 
inaquale, quid majus, quid minus altero. 
Horum nempe quidvis vix ex refpeäu ad 
oppofitum aequale.-vel immediatiùs ex rela» 
tione ad tpatiam utcunque poterit explica-
ri. Respiciendo spatium ad inatquale dice-
tur,quod alteri semper & necessariò discoa-
gruenserit, hoc est, quod alteri quomo» 
docunque applicatum (íèu íìmul, lèu suc-
cessive, feu per mentalem penetrationem, 
feu retento partium situ, feu ipsarum ordine 
perturbato, quolibet ex modissuperiùs ex-
positis)nullopacto coincidet exacte, sed aut 
excedet ipíûm, vel ab eo deficiet, Conse-
quenter ex duabus inasqualis fpeciebus, id 
Majus erit, quod alteri sic appositum vel 
applicatum, excedet ipfum» hoc est, totum 
alterius spatium occupabit, & jliquid infti-
per ulterioris spatii ; vel cujus pars alteri 
toticongruet, feu totum alterius spatium ter 
plebit ; Minus, quod alteri appositum deftr 

G 4 ciet 
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Lelíioms Lect.V. 
ciet ab ipso, vel alterius parti coincidet ; 

non ailï partemoccupabitspatii, quod ab al-

tero poflídetur. Habito autem ad aequale 

ïespectu, dicetur inaequale. quod alterum 

vel alteri aequale continetin'se, & aliquid ia-

super, veleontinetur in altero (vel in aliquo 

<juod alteri sqùatur) sic ut aliquid praetereá 

fopersit. Majus nempe, quod continetarte-

jmra, aut alteri squale, née nen aliud pra-* 

terea: Minus.quodcontinétur in altero, vel 
in eo quodarqaaturalteri, fie UÉádhuc super* 
fit aliquid in altero. Velcum D.Hobbio, 

non ineoncinnè definiatur Major magnitudo 

magnitudine (corpus corpore dicit ille, sect 
universaliùs efferri praltat) quasdo pars il» 
Mus huic tofí œqualis elì: Minor autem, 

quandoillatota parti hujus xquatur, quan-

quaffi forsan in hisce definitionibus nonnihil 

íkíîderetur. Nam objici potefl, quèd nort 

re'po'ndenteis magnitudinifeus ifij*qualibus
f

: 

qnaramuna-comprehendit alteram. Quod 

facilè tarnen exeuseturautcondonetur.quo-

riiam omnis magnitudo sibi perfectissima 

modo censea-tur atqualisj & asqualitatefn 

eminenter cpntinet identitas, id quod passim 

judemonftrâtionibus Geométricis supponi-

tur. : Vel corrigantur, & suppleanturdeft-

nitiones ilhe, hoc modo ipsas enunciando: 

Magnitudo magnitudine major éil, quando 

pars illius huic toti aequaliseit, aut eadem; 
Minór verò, quando illa tota hnjus parti 

atqualis est, aut eadem. Quae definitiones 

(aut deícripíiones)inaequalis, majoris, mino-

ris, aliis quoque quantis (motibus* tempori-

bus.velocitatibus, ponderibus, numeris) ana-

îogicè suóque modo quadrsbunt, sicut de 

aequa-
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xqualitate prolixiùs est declaratum. . Uai-
cumadmonebo de inarqualitatedicta iïc ac-
ci pienda esse, semper ut excessus & defectas, 
id quod abundat aut fubest, peaes aliquod 
bomogeneum mtestigatur. Nam ornnino 
diversi generis quanta quoad aequahtatem 
& inscqualitatem nequeunt inter secompa-
rari, Qua: de proportione postrnodwn actu. 
mdiiünctiusexplicaadä venieat. Egove-
rò nunquámne me tricis istis & leptologiis 
expédiant? Semprarib éverrendis quifqui-
iüs tempus prodigam? In tara opima mestè, 
Éamubere vindemia, tanta gravi&marum 
difquiíïtionum.cftpia, quid sparsas hinc inde 
spicas lego, negtectios raeemoá inquire» di-
lapfagrana, deetduas. uvas colligo? Cùm 
graadiura & arduarum rerumín Mathessia-
ticistam varia, tara juolnda, tamceîta s«p-
petat venatio, quare leviculas ego rfiinatu-
lásque quaeítiones, ceu muscas, stylo piosc-

quor & confodio ? Solennia scilicet devito, 
íeriò nugor, graviter ineptio, minima qus-
que studiosèconquirens, fâflidiosè repetetìs 
& inculcans. Adeóne perpetim tot lofigin-
qua diverticula, tot dévias ambages eonfe-
<äabor, & in tritósregix Assxfápti calles nun-
quam remeabo ? Num in hoc generalium 
msteriarum atrio sabdiali consenescam, in 
ícientiarum vestibuto diversabor asternùm, 
ixrebo semper in limine, Mathemafum ostía 
tantùm pulsabo, neo in ipsorum unquam in» 
timas aedes, in adj/ta fanctiora penetrabo? 
Pradudam semper, & eminus velitabo, nun-
quam cominus aggrediar. manum conferam, 
iiato prKlio decernam ? Quid quod in illa, 
quai nil nisi darum & evidens, certum & ex-

ploratum, 
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pioratu«, paeatum & serenum pollicetur at-

que jactat scientia, dubitationum nsbuias 

oflfundo, lites & bella sero, turbas ac tempe-

statesexcito ; disceptando denique liberiùs, 

& ad scrutinium pleraque revocando, Ma-

thematum certitudini & evidentix (qua: à 

rixis tantopere & à tumultibus abhorrent) 

detrahere videor & derogare. Ita mihi so-

leo, forsan&alii(saltemhaud sine causa vel 

specie justâ poffint) exprobare, Neque ta-

rnen níhil est quod criminationibus istis di-

luendis, excusandóque mihi contrà poífim 

obtendere -, cémque tantum infperatò nu*c 

effluxerít huic Lectioni destinati temporis, 

ut novam aliam materiam jara non invitas 

adoriri nequeam, indulgeteprecor (audito-

res humanissimi) venia» pauxillum & patien-

tis vestrse nostras has affamas aliquatenus 

propugnanti, consiliíque quod hactenus ini-

verim mei ratiunculas exponenti. Quòd 

istas rerum & quxltionum minutias attinet 

repono, non semper este parva quae talia vi-

dentur ; cùm flella: perquam exiles, & Sol 

non ita magnus appareat ; unde veniat igi-

tur, & quorfum tendat aspectatae rei fpecies, 

antequam ejus dijudicetur magnitudo, per-

noícendum esse. Tum qua: mole parva 

sunt, vinonnunquam eximiá donari ; quar-

quenihil in se notabile continent, permag-

nas subinde post se trahere consequentias. 

Maximarum rerum origines ferè semper 

parvasexistere ; parvisè seminibus ingen-

tissimas stirpes excrescere, parvis è foHtibu$, 

immensos fluvios intumescere, veritatis & 

erroris prxcipuè feracem.elTe naturam, è 

paucis veri scintillîs vastam,undiquaque Ju-
tniBîfiiòíq cém 
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cemdiffimdi, è minima falíïtatií radice co-

piosam errorum segetem pullulare ; in sci-

entiis prassertim, è tenuibus filis maxima re-

rum momenta suspendi, nec sine maximi di-

ípendii periculo minima contemni : sicut 

uni rotulà transpositâ tota périt machina, 

vel ad usum ineptaredditur, venulàque sub-

inde disruptâ vel magnus perimitur çlephan-

tus ; ita nonnunquam unica, qua-gracilis vi-

deri poíEt & sterilis, notiomalè posita.per-

peram inteilecta,vastam confusionem.spiflam 

çaliginem, multiplicem errandi causam, ex 

fœcundâ consequentiarum propagine, in 

quamvis derivet scientiâ.Prudenter hoc(iplê 

quoq; sua; acribologia:, strictaeque quibusdam 

inminutioribus diligentise patrocinans) ob-

servavit Aristoteles, verbis animadversion» 

digniflìmis, qua? extant in De Cœlo 1.5. 

Kai TÌ fu>ipìtt(inqu\t)<m^£lw& f dxtiiïëíiti 
<Ltytça,fiiv(iii yívî^) 7m'ppay.v%iaLnr\i<nw ' òiav 

4vfí\á-%çoy uval 77 <p!Uii» (úyâ&' ÍTT@-

r M&!fr(Aá]imv ' TÍnt Jï eù-nw, ïn w «p-,»} 

J'vvdfifi p&Zpv í» ntyíSw ' JïÓ7np ii cy 

fuy.çìì', I« TÍÍ -nxdn* }fv0 ■m.y.^íyáas ' 
hoc est Latine, Modica quetpiam aberratio rece-

dentibiuàveritatt, ftxtim immane quantum fi' 

tugetur Ö

1 multiplie atur. Vt fiquù magnitudi-

nem affirmes minimxm dm; ùctrtè minimum 

inducens, maxima fubvertet Mathematicorum 

décréta, Jd autem exinde provenit, quod pri»-

eipium emne pottstattsua, quàm abfoluta magni-

tudine pr«valemÌM est. Vnde qued initia vide-

turexiguum, progreÇu tandem permagnum eva-

dit, Adeó periculosum est Philosophi judi-

cio minimerum curam poflhabere, quibus, 
* non 
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non tantùmsua gratia, sed&inest nonrarâ 

sua quardam utilitas non afpernenda ; hiá 

praesertim in scientiis, qu*ex humilibus, & 

penè ridiculis initiis, ad incredibilem inopN 

natò amplitudinem & excelíìtatem enirun-

tur. Non itaque mihi graviùs succeníèndum 

est, si videar nonnunquam haud pocipui 

ponderisrebusquàm par est euriosiùs attcn-

áere, prûlixiùs immorari; quando nempe 

fes íiiadet, ut pntem ex iis bene perceptis 

etiam gravions momenti rébus- aliquid fucis 

aecedëre. Quod autem ad illas» quas nori 

infreqiîeníèr moveo controverfias, ex iis ne-

BÎO suspicetur Mathematicarurn quicq'.iam 

fcjentiartimcertitudini decedérë ; namcircá 

res illar vérsantur à Mathematum Fundamen-

ts admodum remotas. Vix extimam Géo-

metría: cuferfl lîringunt ha>' quaîiiiones, ne-

dum Ut ejus intima viscera pertinga-nt. 
Non eju5 principiaquafiûnfMàrietes, notî 

ifatiocinia diriumt, aut omninp solicitant. 

J5um ifiëju-s confiniis atque fuburbiis conten-

fíones priuntur & pugnx, claraores & jur-

gia perstrepunt ; intra mures, in ipsa acro-

poli alta pax, prosundum habitat silentiurfí j 
nibil isthic audittir Ji.vpit?gn~fov aut £v 

iffòfìfi- Ëxempla desìimamuá lictt cùm ali-

imde, tumex nuperrimis qu'as rgitavimus 

controverfìis. Disceptaf"rfieíîqnx litstqtta-

litatis genuina notio, mfcW commodissimè 

definiatur an demcn!tn.-i poffinr, qua* cir-

ca illam assumuntnr. axkiv.zti í a; ir:m re-

rafintistaaxiomata, nemc'disnurat autdu* 

bitat; & p-o:nde n^m^'^ö^rWis-eoruntfüB» 

fidio ctínclú^pnibns dísltlitíèFarc repugria» 

bit. De principiorant'■Báttìhl- &' numero, 
déqué 
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d«que modo ipÇorum notitiam confequendî 

(mim jnnata fini, aut aliunde comparata, 

num ex inductionegenerali, vel ex observa» 

tione tantum singulari dependeat) disquiri-

tur & ciiiputatur ; attamen utsarta tedfcj 

permaneat, extra dubitationis aleamcollo-

cetur ipsorum »eritas. Ambigitur & con» 

trovertitur an Eucijdes parallelismutn eom-

modè definiêritex negatione concursûs re« 

cìarum infinite proti aòtarum -, at talesdari 

rectas,qu* sic nunquam conveniant, qujeque 

«ion ineptè nominentur parallele, hattenus 

opinor inficiatus eflnemo. An idem rectt) 

principii loco sumpserit duas rectas , qusr 

cum insii.ent / recta faciant internos adeal-

dempartesangulos minores duobus rectis, 

ab iíta parte fi'bimet occurfuras, ita negetur 

àquib.siam, ut tarnen ipfius propositions 

veritas à nemine vocetur in dubium. Et 

num Eudides iítam proportionalium arfecti-

oiiem bene felegent, à tma definivit ipíâ 

(cum bona Proíbdia; venia liceat zaça-

<PHV) Geo'retrae certttit, tdhuc [ubjuíice 

lit eft, fa i â tamen cui nemo sapiens non asti-

puilatur iiìius propositionis, fubtheorematis 

forma tracìit*, veritate. Complara pro-

ferre posiern exempla, quibus cohílet quas 

Mathematici versant lites Mathematum cer-

titudini vel evidentise niliil officere, sedip-
sampotiùs inconcussam veritatsm, inteme-

ratamclaritatem a-guere,quas nuiîi difpn» 

tationum turaultus-iimov-ant, nulla: difeor-

diarum aubes obtenebrent. Nequemiran-

dum hoc, quumnon de prscipuarum rerum 

veritate, fed de quarúndam propositionur» 

ordine; non &scienjtteçerti©diì»> sed de 
sciendi 
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sciendi methodo rríodóqué, de quibusdani 
tantùm exterioribus litìgetur Philosophicis 
potiùs quàmMathematicis ; quxquidem non 
parùm intersit scire, quaeque dilìinctam, 
plenam, & accuratam ad comprehensionem 
lerum in Mathematicis pertractatarum non-

nihil conducant, at cum Geometriae princi-
piis comparata (principiis istis, quorum dum 
ÌHColumis períìstit veritas, nullum Matheíì 
gravius incommodum accedere poterit, nulla 
Geometrica concluíìo ruet) cum his, inquam, 
collata, parva velnulla reputari possintista,! 
de quibus dìgladiamur ; adeo verum est 
& hîc, 

Minima/s rerum discerik vexâty 
Tacem summa, tenent—— 

Nec igitur mihi raagnopere vitio vertenda 
est pugnacitas isla, feu proclivitas ad difpu-
tandum de rébus ad hafce fcientiasfpectan-
tibus,cùm nihil id noceat ipfarum firmitati, 
sed ad ÀKPÍ€HIW aliquid conférât. Prafer-
timcùm ipfe nil agam aliud, eò conatum om-
nem dirigam, ut difputando radices evellam, 
causas amoveam difputandi, rerum quoad 
poterorationes experientixtrutinam expo-
nendo, à Metaphyficis argutiis ad commu-
nem fenfurh omnia redigendo ; nec pleraf-
que quïstiones ipfe cudo, fed alicubi (quan-
quamut plurimùm leviùs difcussas) reperio, 
scntentiam meam argumentis quibufdam 
communitam interponens, veltróque deciíïo-
nem ultímam arbitrio committens. Nec-
non reguiam iltam Ariíiotclis œquisllmam» 
religiosè colens & obfervans > luperias (si 
bene commemini) allègatam, sepiusrepeti 

Dt Cttìi dignam : wTiAAoK £v àn *»s»s
 W" pítMvl* 

/.i©. H-
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KÓyiY ììKam[jJ\a. ' ii y£ ípúidui YJ\ASÍ^-

/<3 AítílsTtíí, ttA/i* *X «.VTtSíwiS f?) 7ÍTIJ 

Ao/lecí reixtiSis K.oívm uitrSí. Qnx verba 
sic verterim, Fidem meliùs obtinebunt di&a,fi 

partium argumenta priùsmdìmur: nam indiaâ 

causa fententiam ferre, partémque quamvù fa-

auditam cendemnare, minùs addeceat nos (PbìJo-

fopbos nempe verhatem indagantes) tportetenim 

nonum adversarios efîe quàm arbitra (!£medi-

atores) qui dt vero congrue veliittjudicare. Qui 
scntentiá nihiljuttius, sanctius, prudentius. 
At porró, quod generalibus hiscé procemia-
libus & praslusoriis insistam largiùs & lon-
giùs, excusari potefl : primo, quòd in íllis se 
meditanti suggérant observatu non indigna, 
nec illa passim obvia, vulgóquc prQtrita; 
sed aut ferme hon occurrentia, vel alibi par-
ciùs exposita) nec non in illis quardara para-
doxa, vestrisadeè cum excitandis ingeniis, 
tum exercitandis judiciis comparata. Tura 
generatim distincta comprehensio pluri-
mùm conferre videtur ad subsequentium 
captum facilem atque perfectam notitiam. 
Nam de principiis variis & demonstrationi-
bus, de magnitudine, numéro, fpatio, motu, 
tempore, velocitate, pondère -, de composi-
tione& divisione, terminatione &figurati-
one, scquaiitate & inaequalitate, symmetria 
& asymmetria, proportione & proportiona-
litate, similitudine & dissimilitudine,deter*-
minatione & indeterminatione ; reliquísque 
talibus à Mathematicis edita tot egregia pro-
blemata, tot pulcherrima theoremata legen-
t^jus demonltrata, annon pravios iíiarum 
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rerúm eoneeptus genuinos^ & adáquatos ha-

bere proderit muìtùm & ìntererit? Qua-

les ego si minus edocere poffim, saltem occa-

sionëm ingeram vobis propoíîta ratiocinia 

Biaturiùs èxamiriantibus taies acquirendi. 

Utcunque non parum fefert has ambientí-

bus scientias ipsárum communem quasi ge-

flium familiariter habere perspectum, & per 

eas omnes diffusem indolem agnoscere. Et 

íànè rriihi sspècontingítanimadvertere (vi-

deor saltem animadvertifle) doctissimos ali-

quando viros, ex minus attenta generalium 

iitorum consideratione, &quia nonnisipra-

vos autcònfusos (%j<lïá<ss ad minus & êh™-

kaJni) eorum conceptus animo sibi praefigu-

rârint, non rarò crudè, crebrò falsè loqsi ac 

diflèrere, subinde iroxo/jct£«i> in re Mathe-

matica, nonnunqnam & mg^oyi^iSK,. Pra»-

terea, non illibenter illorum vobis obfequor, 

&honestx confulo voluptati, qui cùm ad ab-

flrufiora Matheseòs arcana percipienda mi-

nus idonei variant, & adhuc nonnihil impa-

rati, gustum tamen aliquem cupiunt, & ca-

pere possunt harum suavissimarum scientiâ-

rum-, ipfarum non injucundum nec inutile 

quiddam per tranfènnam inspicere volunt Sc 

valeant; quos nolim omnino spesuicaiTos, 

operarque prorsus irritos, (hoc est, diffìcultá-

te nimia vel apparente rerum obscuritate 

turbatos) dimittére-, neque diflâteor ad illo-

rum captum tam dictorum plerunque mate-

riam, quàm dicen-Ji stylum attemperari; 

multa propîerea dici qua: reticerem aliàs, 

& quas dicerem, ideocomplura praîtermitti. 

Ojiin fané metuo, ne plerqsque particulari-

úra demonstrationum, quales intima tractât 
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Matheíìs, arida subtilisas, extremus rigor, 
& pem'tîífim'am attentionêm desiderans, ar-
gumeritandi modus aliquantum ofseridat ac 
absterreat ; quo noríiine, ne dissimulem, mî-
hi videri soient illœ- publicis hoc genus Iectie-
nibus haud adeb cò'nvenïenées, unde liben-
tiùs in his non ita jejunis & atisteris materiis 
aliqüam moram traho -, ut nonnullá tamen 
interspergefe íludeam (& deinceps, raodò 
petgam in hoc studio, liberalíùs intersperfu-
rus 6m) ad Mathelín inferiorem attinèntia'. 
Accedit quòd aliquibus, qui scientias istás 
primoribus labiisdegulîare non consenti sese 
velint illis altiùs immergere, totósque se 
ìtîathemacico gurgite proluere, quíqueLe-
ctionibus hisce noílris dignabuntur intéresse, 
temporis aliquid concedendum existimem,, 
dum haxpersequirhur ì^á\îoiy.i, Geometrie 
se eleméntis periitiùs irribuèndo, quibus ut 
non segniterincumbarit, vehefteritèr- áb iis 
efHagitó; aliàs impoffibile credo fu'erit, ex 
abstruíìoribus ïfiis, imò necè cíarioríbus ferè 
cujusvisMathematicaedisciplinât documentis 
quippiam audierítibps intelligendum propi-
nare ; verùm sphingis instar amigmatici,1 

véì <r;íé)wS cujusdam Heracliti, mërós gri-
phos edere,densis involvi tenebris vídebor. 
Quòd" si plerosque scirem Geometricis ele-
mentis mediocriteririìtiatos, possem spercV 
cum aliquo fructu, nec aiuìla cum veíifa vo-
luptate, feu singul'arum disci'plinarum imá 
fundamenta dëtëgere, regulasque príêcipuas 
demonstratiorïibus fuis munitâs exhibere i 
vel quod sciru perjucundum est, & viros prae-
sèrtim Academicos decet (qualibus antiqua* 
fapientisstudmmj Síàfontibus sui3 difeipli-

H iras 
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nas imbibere pra: caeteris incumbit) veterum 

Mathematicorum in theoremats fuis inveni-

endis demonstrandísque, adhibitam metho-

dura explorare; vel qui prarcipuus ell sco-

pus, & fummus apex universe Matheseòs, 

generalesquasdam methodos faciliori omni-

fariorum problematum rcsolutioni, theore-

matum invention!, horum & illorum con-

itructioni demonltrationique, conduccates 

exhibere demonltratas, & illultratas exem-

plis; quales multasutilissimas& elegantiíli-

mas méthodes veteribus ignotas, saltemim-

memoratas, recentiorum invenit aut protu-

lit induítria. (Quales sunt, obiter iníìnuo, 

prarter novum à Vieta & Carteíìo prareipuè 

excultum Analyfis modum, cuicunque serè 

quasstioni solubili parem ; methodus indivisi-

biliumCavallerii, jamantehac sednunquam 

satìs laudata ; methodus circa maxima & 

minima, utili» & ipsa quamplurimis proble-

matis promptissimeíòlvendis-,' varia: regulx 

générales tangentium.curvas inveítigandi ; 

modi curVas lineas producendi, ipsarúmque 

proprietates inveítigandi ex motuum de-

pendefltia, necnon è motuum compoíìtione ; 

modimágnitudinum ordine certo crescenti-

um aut decrescentium séries comparandi, 

necnon inde planorum & folidorum innume-

rorum mensuras determinandi ; régulas gé-

nérales pro centris gravitatum expeditè re-

periendis, in quolibet génère magnitudi-

num ; necnon è deprehenfis gravitatum cen-

tris ipsarum magnitudinum dimensiones fa-

cillimè deducendi ; cum aliis minoris not£ 

plusculis» Quorum aliquid si nunc aggre-

derer tradsre, Cubvereor utplurimi mentem 
mëaw 
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meam haud penitus assequantur, ex hoc loco 

fugacia verba profereritis ; faltem (ut vò-

bifcum familiarités agamj si liceat aliorum 

ingenium afflimare de meo; qui me profi-

tèor ita tárdum, & minus tó/^Vw, utmultoi 

faciliùs capsre possim oculis subjecta fideli-

bus, quäm per infidas aurium cavernulas iri-

linuata. Denique, qub garriendi finem ali-

quarido faciam,quod me spectatipsum, mul-

tummihifacilius esset, id (juod nullonegotiö 

pnrítârè possem, particUlares quafdam è 
Mathematun locupletè penu materias de-

promere, vel (ingularés nonnullas, quaiium 

nemini non ad ma nu m ingens proítat copia., 

cohclusiories demon'lrare, quàm in hoc Phi-

lofoplìiœ-Mathematicarum difquisitionum 

falo fluituare. Non igitur hase gerieraliá 

proseqüensotioquicqnam meo, sed utiiitati 

potiùs vestra? litó ; non desidério meo grati-

rícor, at veiha. plerorunque, quantum con-

jectura assequi possum, votantati morem ge-

rö, facturus id semper, & eòmentis aciern 

intenturus, utingenuis veltris votis, manda* 

tis rectíùs dixërò, pro mea tenuiíîìma virilí 

parte fatisfaciám & obtempérera. Ita cau-

farn dixi,quartç(uam nonritarus, apologiam 

texui'í Iicèt ä riemine quod fciam accufatus 

aut lacessitus; atquîmeipfum violatar íìdei 

purgabo, prornissíque non prestiti; quo me 

velut obítrinxeram bac in Leótione de pro» 

portione difcepratarum 1 Ita fit, muita 

spondemus nobis, pròmittimusaliis qua; vix 

implendo surnus : íìdem obligamus faciliùs 

quàm .liberämus. Certè materiam iífam 

œgitatione pererranti, íot fe difficultates 

objectant evölvend«, tot quasstioneseventi-
H 2 landsc. 
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îandsr-, iot expendendae diversa; sententiat, 
vix nt in hoc exeuntis terrnini deliquio tan-
tum ingredi pelagus soliineam, quod prs 
temporis angustiâ emoliri & enavigare ne-
queara. Aliquid tarnen forsan eó pra:lu-
dens attingam, & sternam utcunque viam 
fiibtilissima. materi* enodanda». Cúmque 
Hihil in hac dixerim ad rem, conabor in dua-
bus qu* supersunt Lectionibus hune defé-
ctum compcnsare. 

L E C T. VI. 

E Magnitudinum attributis poilremas 
confideravimus aequalitatem & ina;-

qualitatem, iiTquequoad in nobis situmerat, 
genuinasnotiones afseruimus. Iilas ordiRe 

mine excipere poílìt ratio vel proportio, 
quippe quz ferè nihil eil aliud, quàm ex 
quantorum comparatione resultans arquali-
tatis aut inasqualitatis determinatio quar-
dam. Cùm enim ab xqualitate, quz fim-
plex elr&utitadicam unimoda, recedendo 
poffint inter se comparabilia quanta, gene-
raliter loquendo, modos inarqualitatis infi-
nitos suscipere, singularis alicujus ex his 
alicujusmodi rébus comparatis appropriât» 
determinatio, numerisvelaliis idoneis ter-
minis expressa, dici solet ipsorum propor-
tion quî nempc significarur an sintacqualia, 
vel quo certo pecnliari pacto lint inxqua-
lia. Hoc tarnen prsecipuura magnitudinum 
symptoma, que dilHncti^s & clarius «plica-

tum 
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tum deraus, expedire videtur, cùra ut, pro-

pter symmetriam & asymmetriam proporti-

onum doctrii&e neceslariò intervenientes, 

nobilem illam rragnitudinum afsectionerrt 

Mensurabilitatem priùs exponamus, tum ut 

de quantorum ad comparationem aptitudi-

ne & ineptitudine (hoc est, de ipsorum ho-

mogeneitate & heterogeneitate) dispicia-

mus aliquantillum ; quibus bene psrspectis, 

faciiius erit de proportionis naturajudici-

um. Mensurabilitatem quod attinet, illa 

vel hoc nomine curioíìùs meretur expendi, 

qubd exea nomen imponatur illi, quae circa 

magnitudines occupatur scientiar, reliquo-

rum Mathematum matri ac dominse; qua: 

ícilicet (etsi Platoni vïsum est perqui ridi-

culà nomenclatHrâ) Geometria confuevit ap-

j^ellari (ex usu primarvo nimirumadscito vo-

cabulo, quia pritrntus ad tellurem solummo-

<3o dimetiendam.ac distcrminandos possessio-

mim limites adhibebatur) meliusquequidem 

Plato latiori subltituto nornine [ifyixhjj 

eam appellat, aliíque post eum Tav\yfM\çí*f 

ti-tulo donant, eò quòd ornnigenas magnitu-

dines dknetiendi rationem edocet : quan-

<raam nec hi faràs itti proprium aut adaequa-

tum nomen attrfbuerint, cùm ha:c scientia 

non íítam folam magnitudinis affectionem, 

atnonnullas etiam contempletor alias, qui-

bus ad mensuram pertinens nrhil intermifce-

tur. Nec enim tantummodo quanta? íùnt 

magnitudines dispicit illa, sed quales etiam 

(hoc est, qui partiumdispefìtione, quâ figura 

pratditae sunt, num rectas vel curva:, plana, 

vel gibbar, direct* vel inflexae, rotundac vel 

ángulatfc sunt) nequc non ubi sita;, quam 
H 3 de-
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determinatampositioniern obtinent, invetti-

gat atq; demon(trat.Magnitudinum[inquam) 

species'&similitudines atquèfpëculatur,ac ip-, 

fa ru m menfuras &i proportiones. Quinimo 

quoad ipsam praxin.nedum magn jtudines in-

ter se mêtiendp compararedocet.sed & ipsas 

con!!:ituere,dsscribere, transformare ; ipsa-
rura centra, diametros, tangente, reperire, 

nuílo quantitatis respectu çonsiderato. Unde 

liquetobiter, quòd Geometria perperam de-

finttur à plerisque, Ars vel sciant* muìenii ; 

veì,Scie>itkmgnhidwù ^uatenusmenfumbili* : 

quas à ceníòre suo trà'dìtas alicubi carpens, & 

corrigere prse se ferens D. Hobbius, nihílo 

meliorem apponif ipse, scd elaboratiùs in-

eptani, &planiùs eodemvitio Jaborantem ; 

Geometriá (inquit) ejt seiende, determhtn-

di magnitudmem rei cujufiibet non menÇwtt*, 

fer comparativstem ejiu cum alia, vel aliif magni-

tudinibxs menfuraiü. At vero sciscïtorab his 

noitra: scientia» fì'nitoribus : cùm rectam li-

neam vel angu'lum rectilineum biseçatGep-

meter; cura è "dato saltem punäo perpendí-

cularem excitât aut demittit rectam, cùm 

per datum punctum data; recta; parallelam 

ducit, aut cùm rectam ducit qaae datam cur-

vam contingat ; cùm super data recta linea 

trianguïum «quilaterum autquadratum con-

stítuit ; cùm per tria data pnncta circulum 

describit, aut triangulo dato circulum cir-

cumscribit j cùm data; circumferentiae ces-

rrum, vel data: conicae sectionís focum inve-

ffigat; cùtn talía compluri piragit, & so-
lam magnitudinuní pofitionèm spectantia 

problemata resolvit, annen officio suo probe 

áefhngatur peomtsra : quas tarnen illiç 
* ' ' ' raa-
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magnitudines, quoad ipsarum quantitatem 

comparat inter sc.quamullius menfura; ra-

tionem habet!1 Nullam prorsus,-at solum 

linearum situm déterminât, & punctorum 

quorundam positionem inquirit. Ut pra:-

teream qubd motus xquè pensitat Geome-

tra, quibus figurx generantur, &c. Inadae-

cjuatrsuntigitur & incongru* definitioncs 

iltar, saisis in pracjudiciis fundate. Cogno-

mentum ille. quisquiserat, magis appofitum 

aslìgnavit huic fcientise, qui /uijiSfxiu/appel-

iandum censuit -, scientiam nempe circa nur 

gnitudines verfaßtem, qux ipfarum omnige-

nas affectiones speculatur -, hoc est, inquirit, 

invenit, demoníírat. Qux proinde non ma-

le defcribitur à Pflock) ; TiKúçiiá fu)t^vy, £ 

j^jUaTov, J^T Heinis TafcL-mv' ÏTJT X.óys*ii 

•níav Sìfiuv^Kivútmrv. Ita quid-m ; tam-

etsi minime diffitendum sitiahocverti ma-

gnam hujus fcientise partem, prarcipuum 

«jus ufuin in hoc «mfilíere, magnitadinura 

ut quantitates ex comparatione dignofcan-

tur.&arítímentur-, hocest,utipsae quomodo-

cunqne menfurentur. Quare non segnem 

irapen lemus operam lnùc magnitudinis af> 

íectioni dilucidandr. Igitur primò voca? 

buli mensura;, & ex confcquentiâ r menfura-

re menfurabile, similiúmque m^av^iftmi am-

biguitates & -muKvim^Us evolvere diligen-

tiùs annitemur, tum quoniam id ex se ju-

cundumfftac.utilepernoscere, tum nè tam 

ancipitis vocabuli signifìcatiene varia di-

itracti delusique (quod nonnullìs accidit) in 

errorem prolabamur ; tum ut hujus sympto-

matisqua.sitpra.cipua notio distinctjùs ag-
H 4 noscamus. 
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noscamus. Et quidem si menfura: populä-

rem ulìim fpectemus, vix aliquod occurrat 

vocabulum adplures significatus detortum, 

quod Metapboricos sensus obtineat crebriùsí 

autaptiùsadmittat. Ut inslemus, viro bo-

no recta ratio virtutísque pratscriptum, men-

sura vitae dicitur & morum. Epicureohomi-

ni w «JV, avaro lucellum, ambitiöse- po-

tentia civilis & gloria -, quoniam abhis ho-

ininibus ad iítas res pleraque Consilia, íìudia, 

facta dirigúntur&adaptantur-, consuetudo 

tel opinio populi dicitur meníura decori, 

quoad externas rerum circumítantias ; ufus 

communis mensura feu norma sermonis & 

significatus vocabulorum. Apud Aristote-

top.Fl^ lem alicubi lex describitur [MTforTJtv.cdw, 

quia per quandam cum illa 'congruentiara 

quid sit jultum declaratur ac deciditur. Apud 

èlet.X. I. eundem scientia vocatur f^Tfov r ©e?//"*'" 

•m?, quia per illaín justi rerum limites de-

terminantur, quomodo se rcshabent.quouf-

que tendunt indicatur. Taceo quòd mensu-

tifiij^iivf^xSs ponatur pro ipso judicio, feu 

facultate quâ rerum quantitas discernitur ac 

œstimatur, ut à Cicerone, cùm ait, guicquid 

fub iurium mexfuram aliquam cadit, numerxt 

•vocatur : hoc est, id cujus auris qùantitatcm 

dijudicare potelh Prïtereo quoque, quòd 

perfepe menfura pro définira rei cujusvis 

quantitate legitur ufurpata. Ut in iítis apud 

$it, XlV. Juvenalem aureiscarminibus-, 

menfura tarnen qux 

Sufficiat censâs, fì^uù me consulat eitam : 

In quantum(itis aiquefames íS frigora po* 
fcunt ; 

gjiantum Epicure ti'Aparvis suffecìt ?w hortU. 
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Quantum Socradct ceperunt ante pennrs. 

Nunquim afv.idnatura, aiindfapisntia dki:. 

Menfura qua: ftnius ; hoc elt, qua: prafcifa 

rei farniliaris quantitas. - —-alibi apud 

eundem ; 
[ei qux prœclara fj prospéra tantì, S it. J& 

l)t rebut itstU par fit menfura malorur,-. ? 

Hoc eft, ut incommodonmi quantitas comrao-

dorum modum non excédât ? Addo Lu-

canum ; 
fuit !\tc metifuratimorii, Luc.Il'.v. 

relie putam quodcunque potefi—• ica. 

Hoc eil, tantmn extimefcebant Romani, 

quantum videbant CaTarem poste ; quia 

omniaineos poterat, omnia libiab eome-

tuebant. Non fecus accipienda Hesiodi 

fententiacompenfare prarcipientis bénéficia 

eà lern menfura ; hoc elt, eádem quantitate. 

quâacceperis,veletiam cumulatione, dt-nß 

■TTS fjvÍTfu ^ hüioy- In facris etiam litens 

aíiquotiés /M7?ov hunc habet fepfum ; ut, 

hoc eft, fecundum fidei quam difpenfavit 

Deus quant itatera certam & defini tam. All 

kifinitum sitomnes ufu tritas hujus votisac-

ceptiones tralatitias & improprias percen-

fere. Meretur tarnen etiam ex iltis una vel 

altéra notabilior utcunque leviter attingi, 

Mathematica: menfura: notioni propiùs ac-

cedens,eique nonnihil deserviens llluitran-

dae. Talis est imprimis illa, quâ menfura 

passim designat juitam.debitam, natura: con-

formem, aut rationi confentaneam cujufque 

rei quantitatem, quam si vel exceeiendo 

transgrediatur, aut deäciendo non attingat, 

habetur pro deformi, vitiosa, monitrofa, 
adeó'que 
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adeóque cujus respectu virtus omn« in ma„-

teria morali, innaturali pulchritudo, in ar-

tificiali decus & utilitas a-stimantur. Inre 

rnorali dico censetur omnis virtus (lì.&óv) 

cùm ex affeâuummoderaminequodam, tum 

ex actuum certa mediocritate, hoc est, ex 

ipíbrum justa debitáque quantitate, per pru-

dentia., feu recta: rationis practica., dicta-

men indigitata. Paritérque vitium in hu-

jus quantitatís excessu vel defectu consistere 

videtur, nec aliud esse quàm affectuum ac 

operlim <^)pí«, hoc est, exorbitantia qui-

dam, vel abnormitas à stata morum menfu-

ra. Quod in hifce virtutis & vitii formam 

constituít Aristoteles, ignorât nemo: difer-

tiffiméque (fecus quàm aliqui ceníènt) ad? 

Polit, p. sentitur Plato hifce verbis; T/ QTÒ TÍUÌ/M-

531. f'« <P"W v7nçÇ&\hw « V7!i^ëaKK<>!Myov uV 

dvTÍis, òc hbytí «7ï !ç) òc 'ípyts, <tp' &x«V 

K'IEOUÍV »s ov\»s yyv'suívov, òca> J£ tft*<ptp*" 

f/ÄKt^ttnu^irri KMOÌ i£á}*âoì ' hoc est, 
J?uod menfurœ débita vel mediocritatit (ra 

•7j í«) ntturxmexcedit, vel ábea déficit, Jeu in 

verbitfeu infiftù, nonne dicemm id rêvera bons-

rum hommum à malit discrimen conßituerel 

Verba sunt ra séi>» difserentis in dialogo.qui 

■mkUmls inscribitur; cui Socrates adponit 

suum ipaím^). Quo référendum illud Hési-

ode, MÍifov apiçw, tf7ji?ëa.eín JC à.hf 

y&vn. Menfura in omnibus optima, hoc 

est omni propoíîto certus terminus prafigi-

tur, quem non est abfque vit» vel culpa 

transilire. Quod & in iitis teritur; 

Efl modm in rebut, sunt certideniquefines, 

Óuos uhracitraquinequittotifißere reiïum. 

Quic-
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Quicquid cum hac menfura coincidit, aut ei 

satisacceditjUf'îjw &|##*Wdicitur, & in 
lande po ni tu r ; quicquid difcedit acabludit 

abea, vocatur *f*t~i$qi _& vitio vert: folet. 

Undepaísim qui sucs affcctus, ambitionem 

prarscrtim & animoíìtatem, tempérant & 

bene componunr, appetlantur UÁTÏM, nec 

ullaviri politici potior laus haberur. Sed 

in Ethicam nihil cogitans proiabor; abfce-

do, tanfummodofub;iciamde vohiptate cum 

fcientia & ratione comparatis dictum Plato-

nis; olwrj y& »JhfKi tdv K) ifc^jflfliSf umv Tbiltb. p. 

rcVW 7ftpjy,is À sM7$Ó7i?Q;' íuptìc et.ii riftt, 405. 

vì á f ilnçúfÁMS tyytitfèvsftv ù<fl' a.y 'ív 

7ÏÏ1« • t'o'upme nibiìdijfcilius adjußam me»' 

fnrimredigiiur, jcicniii^j inielkân nihil fici-

liùs intra débites fir.es conìintti poßt. In na-

turalibus etiam forma feu pulchritudo pênes 

hujusrnocii menfuram, hoceír, juiìam quan-

<!am magnitudifletn, taxatar. Itaquicer-

tam quandamíiaturam proceritatecorpoiis 

aut craffitie giganteâ fuperat, aut incongrue 

gracilis vel curtusest ; cujusaliquae partes 

protubérant, aut fubsidur.t immodicé ; cui 

quidvis numero vel môle deeir, aut redundat 

índebitè, dicitur iiuTfot, & desorme vel 
monifrosum exiíiimatur. In artificialibus 

etiamquadantenus è tali menfura dijudica-

tur 7* 7r/fmr & ii evf/.fíoov. Nec enira alib 

ferè collineant artes unaxmaeque, quàm ut 

juítamquandam rébus circa quas occupan-

tur quantitatem conférant, deftinatisquibus-

dam usibasautapparentiis accommodatam. 

Uiwle Plato cunctas artes í (IÍTÇ*\IXÏIS portio- /« Tcïitict. 

nescoflltituit, & fuos ad TVIÚTÇIOV conatus 

tìirigçre ducer, quod assequentes opéra sua 
boni 
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bona atque pulchra efficiunt : Ti furp&w 

ezSfysQcu mtü\* Àyt.òà,ì^KM,Kd «.■m^yL^y^). 

îterum, MeljHfftw (*àv $ «A* fvu. TOÓHW 

ndyf? h-mcy. tvnyyit (Mh£M<piv- Ahuc ex-

preísiùs, &nkov'ov Jieupoifuv iy T!W f^é\fïïn-

xliù r£ìí\if •rìyLVOv\is ' h (*èy ii?kv\is 

etvtís fíí'p/Of ov[í7iáatts lí'Xyu.S j ímQeu r 

íS^as Tpòí TÌytLvmv fieras t TÒ <ft «7tjcc 

xcupov, sç) artyfl' òmiax «f 7Í /«'írap áTaxíók 

ami r i j^Twv ' hoc est, ̂ írí dimetiendi(vel mtn-

sorti) bijeandi est hoc fiât; muni fars ejut 

compleßzlur omnesirtes,quxmme%os, longitude 

nés, profnndititesjititudittes, £í velociutes conr 

tenduntinterfe ; iìii verè reliqua,qu^re^kimt 

M quàdmoderitum,decens,offortunumefi,[$quíer 

£unq;4evitítU extremüid médium nituntur. Sed 

de hac acceptione populari modü excessimus. 

Ei tarnen affinem alteram perstringemus ; 

juxta quam menfura designât aliquod fiatum, 

eommuniter agnitum & probatutn, fensibus 

expositum, aut intellectu comprehenfum ex-

empter, ad quod reliquorum in eo génère 

quantitates aut valores examinari debent 

aut folent. Ejufmodi menfura duplex elf, 

naturalis & arbitraria. Arbitraria, quales 

iiîa*,quas authoritas publica proponit(vafa, 

pondéra, regulse) ex conformitate vel con-

gruentia, cum quibus reliqu'a? menfura; jus 

íuum, nomen, & rationem menfura; mutu-

antur-, nec aliter menfura: sunt,.nisi quate-

nus cum istis prototypis confentiunt. Men-

fura verò cujufquerei naturalis est id quod 

primum & perfectiffinmm est inillogenerei 

quomofïo diyina catura bonitatis & fapien-
Ciar 
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ûs menfura est, quia Deus primariò bonus 

& sapiens est, dvidyt^Qr ÎÇ) dwriwp©- j 8c 

eatenus alias res bonitatis ac fapientia. par-

ticipes sunt, quatentìs cum divina bonitate 

convsniunt, &ei astìmulantur. Talem una-

quaeque res, ex mente Platonis, menfuram 

habet, idaeam fui ascernam ac indefecìibi-

lem ; exemplar nempe quodciam exactissi-

mum,èsimilitudine vel correfpondentiacurn 

quo vera, pulchra, perfecta cenfetur-, & à 

quo si vel hilum discordet, eousque vitiosa 

est, turpis, & imperfecta. Certè fub finem 

Philebi res inter primas & fempiternas ià 

/«Vpor primo loco digerit; n«'ra (inquit) 

ÇHQ&S, W llp»™p^*j U7tü TS dyyíKuy 7K[A-

■TtTeVi >t) OTpKSI (ppdì^WVf là S »tftcÄ K~m(JM ÌK £57 

trç&Toy, iJì' à.v J\vTípw dhhd i-p^TOy fiiv 'm 

ìfiírpoy,)^ ^tÍ7p/oy,)^TÒKcúpioy,)^ 7táy\tt 
oTToo-t TviUvm p^pw vo/aífay TIXXJ d'tftov eijî/ôç 

(pv'cty ' hoc est, Pradicabü omnibta, ô Prottr-

cbe, cùm aliò nuncios dimìttens, tum prafentibus 

eloquensipfe, quòd voluptas/ìt res nec in prim» 

tiec in secundo cenfu ponenda , sed primum dici 
cira menfuram, (Í mensur* congruum & oppor-

tunum, (S quxcunque talia smpiternam sortiti 
nitwram putare decet. Ubi per utrçov intet-

ligere videtur tì «i/TBjtííTpo^jprimïvamcu-

jufque rei idsam : verùm in his contero 

tempus- A popularibus istis accedamusad 

menfura? significatus à Ma thematicis fré-

quentâtes ; qui fané multipliées quoqtie 

sunt, &ànobisgradatimexponentur, àla-

t ioribus ad strictiores procedendo, Conve-

nit autem aliquatenus his omnibus, quam 

tradit Aristoteles, meníùra. deíìnitio leu de-

scriptio ; M-Tpec tî7f § iì OTCTV pm<rx*?)t Mtt.X.ï. 
Me». 
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Menfati eft \uâ rei auamtttu dignofcetur. At 

cùm diverfimodè secundùm varios gradus 

& refpectus apprehendatur harc quantitatis 

cognitio, menfura; confequenter nomenaut 

latiùs extenditur, aut arctiùs reíiringitur. 

Etquiderri primo, menfura farpè ponitur pro 

re quapiam, qua; altérius quantitatem ut-

cunqu.- monieret & notifiées, nec aliud dé-

notât, quàm argumentum certum, feu lìg-

num, indubitatum.»p/7»'p/oc aut TS^H' p/oc ali-
cujus déterminât* quantitatis. Sic arcus 

cireuli ex angulari puncto ut centro de-

scripti, angulùpie n ct.linei cruribus inter-

ceptus. tir m fpharicis, arcus cireuli an-

gulari puncto ceu polo deferipti, anguffque 

lpharrici laferibns inrer;ectus,-est menfura 

dicti utriuiVis angiili reciihnci veï sphxrîci : 

quia si per organicam dimensionem, vel ali-

ter quomodocunque dignofeatur illius arcûs 

quantitas (hoc eil,qua; pars sit,autquamra-

tionembabeataclintegrarn cireuli circumfe-

rentiam, vel ad ejus quadrantem) inde con-

fequenter sgnofcetur quantus fit dictns an-

gulus, hoceir, qua; pars sit, aut quam ha beat 

proportionem ad quatuor angulos rectos, 

Tel adunum rectum. Nec minùs propriè 

vickîìm angulus, in centro vel polo cireuli 

»erticemhabens,dici poteritarcùs circula-

ris menfura, quatenus iíre per hypotbeliri 

avt «lifcurfum agnitam habens ad quatuor 

rectos proportionem arcûs, intercepti ratio-

nem indicabit ad totam circumferentiam. 

(Main crudè non nemo perperámque dicit 

arcum interceptnm esse propriam anguli 

quantitatem; cùm non magis arcus anguli, 

quam angulus ip'ìus arcûs qusn-titas sit; 
im» 
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imb non magis hic quàm ille menfura lit, vel 

ex parte rei.vel ex usu communi ; cumip-

sorum quantitates proportionalitcr inceden-

tes coordinentur , ccnnectantur neceflariò, 

se reciproce prodant&indigitent. Eidem-

que ratione stíìores circulaies angulorum, 

& permutatim illorum hi menfura; nominen-

tur. Forro, hoc modo nedum magnitudo 

fpatii, fpatium motûsac temporis; at vi-

cissim quoque motus & tempus fpatii, fpati-

um magnitudinis menfura: dicuntur ; quate-

nus à fpatio prius agnito magnitudinis ipsum 

occupantis quantitas innoteícat ; à motu vel 

tempore prardeterminatis fpatii percurfi 

quantitas indicetur. Ut lï fciaturquantum 

temporisetfluxerit ab ortuSolis, indè colli-

gamus quantam interea paralleli fui peri-

pheriam Sel pervaferit. Quaminmensu-

isratione fpatii, temporis, & motûs per-

mutationem exerte notavit Arilloteles ; 

'Ou (ûvov (inquit)7-£(J xhrffìvizi^févtj) Thyf.iy. 

TfìuíV, *AAat Ì^TÌ} y.ivixifi't Xfaw' ^ l8. 
ôçíÇíS^ dir £tAA«A«y * (j-irfty-iv ri/AtyííìQ-

AÍu) yà <P*.(ÁÌV rlw iJiy, ay» » Tnpeía wcAAw, 

sìj TSLUTIJJJ TTCAAÍU!, A y « ìjèt >î TOAA«, s^í 

"jejfóvw èlv « yhr.as, ^ rlw xívnnr àv ô 

Xf'oy©-. Ad hxc, utexemplacongeramus, 

teli vel lapidis jactus juxta modum hune, li-

cètirpperfectiùs, menfura sit fpatii-, quate-

nus si notajsint, per antecedens expermen* 

tum, projieientis vires, inde feiatur quan-

tum iater ejus stationem & missilis cafum 

protendatur intervalli. Imò cum unaquat-

queres, agens quodvis naturale, definitam 

habeataétivitatis sua spharram, poteíl ali-

quatenus 
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quatehus taie qu'ìdvis menfura; defurígi offi-

cio. Cùm videlicet ignís ad certum inter-

vallu'm catefadendi vim exerat, ultrà nil 

efficere sentiátùr; flòsctilus, aut odoratum 

quodvis, alìquouíque motivos olfactùs va-

pofesdilpergat, objecturn visibilè confpkiâ-

turècertadistantia, ad longinqúiorem dif-

parèat; vocis fonus percipiatUrabauribus 

intrá pryftnitum termiriurii còllotatis, ultra 

quem infensibilis est ; li prius áb experien-

tia íìngulári confíiterit, quatitus sit hujKS 
cujufqite fpha?r.r (fpha;ra; dioó áctivitatis) 

radius, inde deistis interstitiis ferátur ali-

quale judic'ium ; hoc est, iitarúní viriuní 

quantitates exploratx fient fpatioruin quo'» 

dammodo menfurje. Ita faltem vulgatum 

est,ex asllimato fpatio quod designato quo-

t bet tempore conficere poslìt'êt/£<i>i/©- vir.lo-

corum difhntias ab historicis corhputarî ; 

neque non quod extempore f elificationis ab 

a;quabili vento peracta; maris tractus, & 

portuuiri interíìitia dijudicent nautar. Ex 

nerpendiculi verò' fufpensi rectírsibus í«# 

%pwo:i dinumsratis perquäm aceutatè tem-

pus metiuntur Astronomi. Umbra quoque 

(quantumvis obfcura, tenuis, & ferè nullí 

res) multis noininibus hujufmodi menfura: 

rationem subit : ejus motus in horologiis 

fciotericis temporisquantitatem eilunciat; 

ejus in pariete fSfceptx magnitude Solïs ap-

parentera magnitudinem arguit ; îlla de-

mum in Eclipsibus dimetiénda: vérï Solis 

magnitudini defervit. Ita nulla ferme res" 

non hnjefmodi menfura; vicem óbeat ; aut 

eam imuktur; & (quod prxcipuè notan-

àata) res geaere diversiuíinaí sibi rnntuo 

pôstint 
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poíìînteííe mensur», juxta íatisudinem nujus 

acceptionis. Aliquanto itricìiùs autem, se-
cundo, mensura dicitur id.cujusexqoantita-

te.neceísariò dependet nötitia quantitatis, 

quâ prsditurn eit menfurabile; adeòuthu-

jus quantitas non aliter, quàmex.illa pra?.-

cognita poíiìt ineotescerew Qualis quidem 

respecta praecedentis jamjam exposita; dici 

po lit mensura naíuralis, & à priori ; quia 

non adeò desumitur arbitrariè, sed r.ecessa-

riò requiritur, ,&ab ipsanaturasuggeritui-j 

ad dimétiendx rei quantitatem investigan-

dam. . Ita magnitudò eit mensura spatii, 

quia spatií quantitas aliter comprehendi ne-

quit, quàra magnitudinem aliquam realem 

ei insiltentem dimetiendo, vél iltcunque suffi-
cientar adlimando.. Spatium verò talis est 
mensura motûs & temporis. Spatium (in-

quam) ab aliquo notabili euro Certa velocita-

teïquabilitertoto mobili decurfum eit men-

sura'temporis (isediatè salcem, motûs inter-

ventu) nec enim aliter dignosci potelé 

quantumeffluxerít temporis,. niíïtaíisspatií 
quantitatem aiiìimando. Arcus e.g. circuii 

squinoctialis duos inter meridianos per or» 

tivum Solis punctum in horizonte, pérque 

Solis Centrum transeuntes interceptus eit 

mensura naturalis & genuina temporis, ab 

ortu Solis "ad datum inítans elapsi. Et ar-

cus in Solis eccentrico, (juxta Ptolenm 

doítrinam) est talis mensura temporis an* 

nui.quod insumptum eit, dum Sol ilíum ar-

cum pertraniìvit. Similiter velocitatis.quá 

fertur uniformiser aliquid mobile, mensura 

est spatium designato tempore peractum ; 

-bine enim cextarn-conjecturam faeiemus, 

I quart-
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quantum spatii permeabit id mobile quoli-

bet alio determinato tempo:e ; nec alio mo-

do quanta iitista velocitas porerimus expi-

scan. T<8& adhac lîrictiori modo, tertio, 

mensura dicitur id, quod proprer eximiam 

quanJam (íetenninationem, aut íîmplicita-

tem, aut notabiliratcm, aut facillimam com-

prehensionem, aptissimè porentadlsiberiad 

rerum modos determmandos, aut quantita-

tes inter se comparanda1. Ita cùm inter 

duoloca vefpuncta designata protendantur 

infinité curvx vel indirect» lineares orbitx, 

pênes quas ipsarum diíhmtix censeantur, 

recta tarnen linea propter unitatem & lìm-

plicitatemsuám inrervallum illudmetiri di-

citur. Et cùm à dato puncto, ad datam po-

sitions rectam lineam innumerx duci pofiìnt 

inxquales rectx linex, tarnen illius ab ea di-

irantiam mensurare dicitur recta perpendi-

Culariä, quia-simplex elì & unica. Pi opter 

eandem causam diítantia reóhe in circuío 

subtení'r, vel circuii minoris in sphxra àcen-

trocircitlivel sphsrx, pênes perpendicula-

rem.TÍHmatur à centro ducrxad subttnsam, 

vel ad dicti circuii minoris planum demilíx. 

Pan'queratione diüantia rectarum paralle-

iarum à se invicem mensuraturà pei pendi-

culari recta quálibetiis intercepta, diítantia 

verò peripheriarum concencricshim àradii 

cujusvise communi centro trnjccíi interce-

pta portione taxatur : quia íemperl xc uni-

Us eit quantitatis. Sic&apud Apoïloaium 

m quintoConicorum, recta linea vertici & 

punélo in (iiametro iianato interjecta nun-

cupatur ab ipso (fairem ab Arabe qui iibros 

istos interpola vit) mensura ; quia nalla suc-
currif, 
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currit aliorum ramorum quantitati deter-

minandae simplicior aut major, r^onabíî-

miii sere ratione, quoniam inter superficies 

maximè simplex & uniformis efl superficies 

plana; inter planas veto figuras prxcipue 

corhprehenlibiliseítilla, quxrectis lineisin-

cluditur ; inter rectilinaas autem figuras 

simplex, unimoda, facillime'que notabiliselt 

quadratum ; ideoquadratum dicitur & ha-

beri folet meniurahgurarurn superrwalium, 

&quoad fieri poteit ad hoc illorum quanti-

tatesreferuntur. Eadem in solidis elt cubi 

ratio -, ad quem propter ejus manifeiìam de-

terminationem, & bene conceptibilem natu-

r£B proprietatem, aliorum folidorum quan-

titates exiguntur. Itiangulis verorectili-

neis, mensurae sic acceptae rationem subit 

angulus rectus, quia reliquis aliquo pacTo 

notabilior, & peculiari nomine gaudens, & 

simplic orem lineae iníìíientis ad illam,.cui 

insiitit, refpectum includere videtur. Ita 

denique lineas omnes, curvasatque compç|-

fitas, ad simpliciffimam omnium rectam lijie-

am revocare conantur Geometrie, ea úmque 

quantitates ex aliqua, quam ad hanc obti-

nent.rehtione determinare. Inaliisquan-

tiseadem obserYatur ratio. Namquiacœii 

(vel ex hypothesi jam receptiore telluris) di-

urna revolatio motuum maximè conítans, 

uniformis,&notabilis eit; ideo reliquorum 

in motuum, temporum, & velócitatummen-

suram adiumitur ac adhibetun Et ad auri 

(graviflimíque corporis, eatenúfque pi aeser-

tim determinati, veI"adolei pra: caeteris le-

vissimi) quantitatem aliorum ponJerum 

qua»titates rediguntur ac
taticae roagistris. 

I 2 Et 
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Et in alio quovis génère quanti, commodita-

tis gratk, taie qaid adfcilcitur in menfu-

ram, (împlicitate suá vei mobilitate pra-lu-

ítíe. Sed ad noüram rem proprus quarte*, 

menfera dici folet aliqnid tít nobis potins, 

autqvtomodocunque determinatius inmedi-

um profertur.afiumitur, exponitur hic in-

tentione, utaiia quanta con^derationi fub-

jectacum eo, ve! eo mediante inter se se-
cundùntquantitatem comparentur ; scilicet 

ut inveítigetur quoties hoc illa continet, vel 

in illis continetur, aut utcunque proportio-

nemillasortiuntur ad hoc, &ex consequen-

tia quomodo referantur ad se mutuò, ac ita 

quantitates ipforum priùs ignota: & indeter-

minataîdignoscantur ac determinentur ali-

quatenus. Ita pes, palmus, ulna, cubitus, 

orgya; cyatlius, íèxrarium, modius; reli-

quxquequarum apud vulgus nominacertam 

longitudinem aut capacitatem innuunt, ma-

gnitudinessunt ideo mensura;, quoniam no-

ta conimuniter, &ex pacto définira suppo-

nitur ipforum quantitas; unde percompa-

rationem cum iítis (ex congruentia vel ido-

neo difeurfu) dè aliarum ignotarum & inde-

terminatarura magnitudinum definita quan-

titate jifdicetur. Sk&cùm chordarum cir-

cuii peripheriis subtenfarum quantitas re-

quiritur, aut regularium inscriptarum circu-

îofigurarum tarera quanta sint inveniendum 

proponitur.assomi solet in mensuram circuii 

radius, utlinearum omnium in circulo no-

tiflìma, penitúfque determinata, ínquepar-

res aliquot arquales, totquotex usu visum fu-
erît, diviíus supponitur, tum quot ex istis 

particulis fingulx chord-.r, vel íìngulo cuique 
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lateri cedere debent, adbib'to Geometrico-

rum theorematuai itiblidio, vei quacunque 

légitima ratione exquiritur & computatur. 

Vel utcunque per autam ratiocinationem in-

quiritur xquatio aliqua, qua: dictarum sub-

tensarum aut latetum ad ci;culi radium 

relatio aotificari vel exprimi poffit. Vel 

denique, sifieri potelt, ipsa choida, feu latus 

illud quxsitum, actu ducitur & delmeatur, 

utatíìimetur ex comparatione seníibili, vel 

per organícam commcnfuratiouem digna-

icaturejus ad radium proportio. Vel lál-

tem aliz duï linea; exhibentur, quai uni 

proportio íìt eadem cunrpropoitione dictas 

linea; ad radium ; quarúmque proinde quo-

vis naodo comperta ratio qufíitam ratio-

nem indicabit. Etenim variis hifce modis 

quantitatumdimeníìo peragatur, & proposi-

ta; quantitatis ad nobis cognitam, aut natu-

radeterminatam ratio exprimi, & aílimài i 

poffit. Per numéros sciricet, aut peraqiia-

tionemaliquam, ant per œílimationeifl len-

íibilem, ex iplîs iifdem terminis immédiate, 

vel ex aliis analogis ad fenfum expoí'tis; 

quorumetiamdimenfio, idoneis organis ex-

ploras, numericam proportionem exhibe-

bit. Sedfiaec alias plrniùs & diítindtiùs ex-

plicanda funt. Utadexemplaredeam: Si-

mili modo.pradictarum reliquarum figura-

rum areis, quantxfint, inveniendis, adbibe-

turquadratum radii vel diametri, ceu mas-

sura quacum confexautur. Nequerfon simi-

li ter in corporum regularium lateribus, !u-

perficiebus, soliditatibus aeltimandis &com-

parandis inter se, sphxra? cui indudi vel i«* 

scribi poffupr, radius accipitur-, & cúm eo, 

I 3 vel 
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vel cum eji:8 quadrato, vel cum ejus cubo 

ccntenduntur isla, quo reperîatur, & in cen-

sura reponatureorum mutua proportio. Sic 

& communiter ab Aítronomis.altrorum ve-

ras inter fediilantias, veras magnitudi-

nes indagantibus adhibetar terra; ítmidia-

meter, ut communis mensura quasdam, ad 

qtiarri illarum quantitates exigantur. Ut 

cúm Lunà' tot semidiametris terreltribus à 

ÉeWuris centro diítare, â lamtter ejus tot ejus-

dem íémidiametri partes aliquotas exarqua-

re perhibetur. Paríque modo de reliquis. 

Njfque quod notandum bbiter proseqùenti-

bus, refert omnìno in bacacceptione mensu-

ra;. utrum magnitudo mensura: vicem susti-

nenssit major an minor itlà, qux mensurà-

sur: ut in suprápoíìtis exemplis radius mi-

nor eíl chordà graduum i2o, vel latere tri-

anguli regularis circulo inícripti, sed major 

chord.i graduum 36, vel latere decagoni, iti-

dein circulo inscripti. Etsemidiameter ter-

ri major êìt sëmidiaraetro Lùnae, sed Lunae 

distaatià longé minor. Itemassumpto pallu 

Geornetrico, per eama:q.uè comparando di-

gnoscatur, quanta fit longitudo pedalem 

arquans,ac aîia major lîadio vel miliar.i par. 

Ut neque respicitur hîcutrum collata quanta 

talitér inter se, vel ad expoíìtam afficiantiir 

mensuram , ut ipforum proportio numeris 

exprimi poffit ; hoc enim modo magnitudi-

nes omnes (licèt ipiarum quà'rundam pro-

portio íît in nunieris inefïabilis) funt inter fe 

coir.mensurabiles ; hoc e!l, ipsarum una de-

iïgnari poterie, adquam aiiarmn quantita-

tes reserantur, atque per eam mensurentur. 

Ut racliiad chonîam graduum 90, vel lattis. 
m - I qna-
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quadrati circulo inscripti, ratio nulliïnume-

ris explicari poteít précise, tamen hujus 

quantitas cum illius quantitate comparari 

potelì, & eatenus il!x commensurantur. 

Harc, inquam, adnoto propter illamqua: sub-
sequitur, Mathematicis peculiarem, & in 

usa frequentissimo poíìtam acceptionem 

mensur*, [iix'tä quam quinto, mensura ïïtU 

ctiùsaccipitur pro magnitu ine, qux aliam 

aliquoties sumpta conlltuit & componit; 

velquasab alia aliquoties" fublata nihil lin-

quitreiîdui, sed eam penitusexhaurit. Per 

aliquoties intelligenduin ferne!, aut aliquot 

vicibus, secundùm unitatem, autaliquem de-

terminatum numerum ; unde constat quòd 

mensura sic accepta nunquam excedêt rem 

mensuràtam, atvelarquaturei.velejus pars 
est, quae dici solet aliquota, hoc est, qua> ali-

quoties, juxta numerum quemvis, repetita 

totum componit ; vel qualium aliquot to-

tumconßituunt &a;'xquant;vel qua: vicibus 

aliquot abstracta nihil e totb relinquit. Ita 

pes est mensura pas-us Geometrici, paíîus 

iste ítadji, stadius millíaris & leucar,quia pes 

quinquies acceptus passum Geometricum 

efficit, quinquies eum subductus perimit. 

Passus veròcentits vigesies quinquies accep-

tus liadium, stadius octics fiimptus complet 

miliare. Sic & minutus horam, hora diem, 

dies menfera civilem, mensis ci vilisannum ci-

vilem metiuntur. At non hoc mocio dies 

mensem, autannum naturalem; neemensis 

annum naturalem mensurant. Quia dies 

365 deficiunt ab anno naturali, 366 eum 

exuperant : paritérque de reliquis. Hoc 

autem modo semper in démentis intelligun-
I 4 tur 
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tur niensurr, eíque mpwv.tMy vocabula ; 

(licèt iiíhic, quocl non nemini mirum vide-

tur, nulla proltet mensura: desinitio) utçum 

initio V. elementi definitur pa'rs. (aliquot?) 

\ÚyAQ- (tíyífes, 7B ÏKaasov aà f^S(ov&, 

cT'JWKÓ\a,uí
f
]rX 7Ò (ie&W' Magnitudo magnì-

tudinu, minor majorù, pars efi,quutrima)orem 

ìpfa démetiatur. Hoc eit, cùm aliquoties ac-

cepta totum sic exhaurit, ut plane nihil su-

pet fit Id enim -ibí designât x<t\a.td^Sv, 

demensurarë, vel penitus érhetiri. ' Ut & 

fimplex^/lgà'c idem dénotât passim; &cla-

ritlìmè initio decimî, umdefiniuntur magni-

tudinescommensurabilès, CW^uçlpet^íjíS») 

•pi TTJ dvirl {jLíTgfo (AI\ÇQVUÍVCL' fioe eit, 

Quarum utraxq; eádem"quidam magnitu-

do aiiquoties fuinpta conìtituat, aliquoties 

adempta tollat. Sempe'r, inquam, per (d-

-rpnw innuitur perfeóta divisiò, vel subt'ra-

ct;o talis, simplex an multiplex, cui nullum 

supersit rtsiduum. Ita quoque vocabulum 

Jiocusurpare videtur Phi!osophus,iífa pro-

fiyjAF. ferensverba ; n*p«£$ y.£\yìv iJiv Jthko 

20. mpiifpaívi'?) TV {Ì.Í[)ÍU.ÎVQV, £h.K ìm^iaftí-

TOA, TÌ ofíon • hoc eli, Pmter 'menfurtm ali-

quoties dcceptam nihil insuper videtur eße totum 

qiicd mensuretur. ' Unara adhuc slrictiífimam 

acceptiunculam suppeditat Aristoteles ia 

J^tet, X.\. Metapliysicis, juxta quam mensura designât 

id quod in unoquoque génère primum, mi-

nimum, ad sensu m íhdivjsibile (vel in usu mi-

nime divisum) ahorum dignoscenda: quan-

íitati cönsuevif àdhiberf. Quomodo himi-

juminnumeris imitas, in ponsseribus gra-

pàìnl in temporibus" miriutúm, k; numrîijs 

*í KîTrrìv, inscrorum ihtervaliis'dieíìs, fn 

'"' "'" 1 '■' Jineis 
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líneis pollex (apud Grscos longittido peda-

fol adtëítante Philosopho, iv TÔÍÍygajx^üt 

(inquit)p/ç£tH'3»í ÄTO'^O) T%'fnìniia.) men-

sura: sunt xst'f iioyh». Verùm hax persé-

qui non vacat. Ut neque jam attexere ü-

cet,qiíïrnam èdictisprscipuasit, &maXi
ra

è 

propria 'notio vel acceptio, juxta qoam in-

telligi débet quod prx manibus habemús 

symptoma magnitudiriis, Mensurabilitas. 

Ut & alia complura silentio jam comprimen-

da fünf. Tempus enim monet ut receptui 

canam, & vereor ne quis pra» ca»teris inge-

niosusobvio nie diasyyno sériât, & de men-

sura sermocinantem aíîerat ad sermonis 

mensuram parûm attendíiîe. 

LE CT. VIL 

POstremâ Lectione diyersas usp tritas 

vocabuli mensura: acceptiones haud in-

diligenter exponere cònati lumus. Eque 

dictis facilè liqueat, quot accipiantur modis 

vocabula paronyma. Mensurare, Mensura-

bile, &c. quot enim modis menfura>totidem 

illa sumantnr respectivè. Restat ut juxta 

qnem pra;cipuè modum, quod prs manibus 

ëst symptoma magnitudinis, Mensurabilitas, 

intelligi débet, & qua: sit ejus primaria notio 

despiciamus. Âd hoc ex iis duo modi Ma-

thematicis familiäres, à nobis potiflìmùm 

consi.Ierandirant, cautéque dilf inguendi, ad 

quos omnes alii referantur. Primus latior 

eit, at maxime proprius, àquonempe Geo-
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metria, íîcut ostendemus, nomeri desumpíìt> 

& quein ex osticio suo prsecipuè respicit ; 

juxta quem mensurare significatalicujiis ma-

gnitudinis quantitatem notificare vel deter-

minare, respectn magnitudinis alteiins ho-

mogenes:, nobis utcunque magìs nota:, vel 

utcanque determisatas, declarando fcilicer, 

exhibendo, repi xsentando numeris, aut alio, 

modo íomprebeníìbili proportionern ejus 

cum hoc ; íîgnificando nempe quota pars illa 

lit bu jus, vel quomodo multiplex, quóve pa-

cto fît inasqualis, quanto excédât, aut quo-

uíque defkiat, vel adfîmili quopiam modo. 

E-g. propositâ quávis*longitudine,nobis ha-

élenusignotâ, fíquovismodo (feuoperatio-

nem organicam, feu per mentale ratiocini-

iim,iegitimishypothesibus, aut prrdemon: 

stratisconcluíîonibus innixum) (ìquovis, in-

quam , rationi confentaneo pacto reperia-

mus qua: fît ejus ad expoütam quamvis. à no-

bis bene comprehenfam Cputa pedalem) lon-

gitudinemin quantitaterelatio, quotics iJ-

îam confines, autcontinetur in ea-, quanto 

semel aut aliquoties accepta fuperat illam, 

vclabilla deíìciat ; nam habet fe ad illam, 

ííçiît numerusquifpiam ad alium ; vel fient 

aliqua recta linea, quani exhibere poflum ad 

alsaiïi, quam etiam poflum efficere ; vel ut 

ladix alicujus a-quationis, qua: analytìcac 

fitfadatur }%iisi£p,, & perar^em quomodo- • 

cnnfiiîé reiblvi^possit ; tune eam mensurare 

dicamur longitudinem. Qiialis rectarum 

íongitudinnm dimenfìo nuncupatur txm^.i-

Tfí<z veí òv.%^.ÉTpí*(hybridis autem fubinde 

vocabulis, Longimetria & AItimetria> Si-

militer propositâ quàvis figura pJáaa ; cùm 
qua: 
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qui fît ejus ad exhibitamalìam figura» pJa-

nam, pedem videlicet quadratum, propor-

tio colligimus, &numeris aut alio modo rc-

praesentamus, illam habemur dimensi; cu-

jusmodi planorum dimenlìo dicetur é^AtA-

(xtT^ct, vulgòbarbaréquePlanimetria. Pa-

ri ratione, cùm solidura aliquod cum pede 

cubico, velcum tanto talíque cylindro, vel 

cum alio probe cogflito quovis corpore con-

ferentes, ejus ad hancrationem expiscamur, 

9ioioy.iTS!Hv dicimur. Item, ejufmodi com-

paratio laterum & anguiorum alicujus tri-

anguli, per quam è notis in eo quibuFdam 

lateribus aut angulis aliorum anguiorum aá 

rectum angulum ratio, vel aliorum laterum 

ad unum deíîgnatum, & alíunde notum pro-

portio comperiatur, appellatur Trigonome-

tria. Cúmque peripheriam inter S.diame-

trumcircuii (nec non inter aream circuia-

rem, & diametri quadratum) quaenam inter-

cidat proportio, quoad poiTumus exactè co-

namurdefinire, tuncoperam damus TBKU-

KAO/uêTf íct. Quibus ab exemplis, in id con-

sultò proíatis, illudconstatquod dixi.meníu-

rationis.hanc maximè genuinam & prima-

riamesse notionem, cùm circa illam praeci-

puasMatheíëós partes potiflimùm occupen-

tur, & ab ea coníequenter dènominationem 

accipiant. Unde ptnés hanc ceníèridébet 

atfectio magnitudinis, diíquisitioni noíìra: 

subjecta, quam nviiíurabilitatem appella-

mus (Grœcè f/tAprSs»'' magìs ambiguo, ik 

cumactu potentiám confun'ente vocabulo) 

qua? nihil dénotât aliu.i, quàm magnitudi-

nemcumalìisejuslein gene; is magnitudini-

bus comparari posie, fie ut ejus, alioquinig-

• nota: 
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notr & indeterminatar, quantitas ex relatio 

ne, quam ad illas aliquam sortitur, utcunqne 

dignosci possit & determinari. Hoc enim 

omnicunque magnitudini connatum & efieíi-

tialiter connexum «st, quatenus omnis ma-

gnitudo cuivis altefi magnitudini honîoge-

neat(linea linea», superficies superficiei, soli-

durásolido) neceflariò vel xqualis est, vel 

ìnzqualis aliquo certo modo, qui modus ex 

parterei noscibilis est& determinabilis ex 

íè, tametíì persepe difficulter acquiratur 

ejusnotitia, necinterdum ullomodo queat 

à nobis accurate comprehendi. Nec soli 

magnitudini convenit hxc aríectio, sed (quä-

le quidinaliis affedtionibus iìgilîatim oíien-

dimus)etiamaliisquibuscunquequantis(mo-

tibus, tempo'ribus, velocitatibus, ponderi-

bns)áretyí'jas& suo modo; quatenus ipfo-

rum mutila proportio determinari, exhibe-

ri,exprimt potest, adeóque quantitas unius 

er relatione quam habet ad notam alterius 

quantitatem indicari. Tempus e.g. meti-

mur.quumostendimus illud totdiebus, ho-

ris.minutisïquari, vel ad notum aliud tem-

pusfichabere,íìcut ista redta linea, vel ista 

circuii péripberia ad hanc, quarum fcilicet 

inter se proportionem cognofcimus : velo-

citatem, quand'o commonlìramus in tempore 

talemhabente proportionem adaliquod ali-

unde notum rempus, spatium respeííu spatii 
cogniti tantum peragi ; hoc est, ipsam.ad 

notam velocitatem habere proportionem 

cognitam. Pondus denique menfuramus, 

cùm perfpectum habemus, quantam comper-

tsgravitatismagniradinem elevare poterit 

aatsuítinere, hoc est, quam rationem habet 

-■""1 ad 
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ad aliud cognitum pondus. Paritérque re-

liquis in quantis sese res habet. Sed uthu-

jus fymptomatis adhnc dilucidiùs innotescat, 

de talis mensurJ? proprietatibus quibusdam, 

& de magnitudines dimetiendi modo non-

nulla fubjungemus. Prima mensura-, qua-

fcm jam innuimus, proprietas elt^ ut lit 

homogenea rei menfurata: ; hocelí, ut cum 

ea secundùm congruentiam & discongruen-

tiam, arqualiratem & inacqualitâtem* exces-

sum & rìefcctum, additionem atque subducti-

ontm, juxta rationem deniqueseu proporti-

onem comparari poilit ; linea nempe linear, 

superficies superficiei,corpussolídum corpo-

ris, tempus temporis, velocitas veiocitatis, 

pondus ponderis mensura poteít esie ; íêd 

linea superficiei, su perfides corporis.magni-

tudo temporis, tempus ponderis mensurar 

nequeuntefl'e, secundùm hancaccuratiorem 

mensurar accepfionem. Laxior illaquidemíe 

ctKupÓTïpó^-antehac satis declarata mensura; 

notio, juxta quam quicquid alterius argnit, 

indicat.autquomodocunque notificat quan-

titatem eam nfensurare dicitur, etiam hete-

rogeneisquantis competere potelt, iílísque 

nrân rarò tiibuitur & applicatur à Mathe-

maticis : eóque modo linea temporis,super-

ficies veiocitatis, corpus ponderis; recipro-

céque tempus linea;, velocitas superficiei, 

pondus corporis mensura nuncupari poflunt 

ac soient. Attamen solicita circumfpectione 

diiUnguenda: sunt aceeptionesiflae, nè cum 

D. Hobbio (diitinóûonem iítam, feu ambî-

gnitatem hujufcevocabuli, non observantes 

vel minus expendente) multiplices in laby-

rinthes difficultatum ac errorum improvisò 
ruamus. 
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ruâmas. Quahs sunt, qubd linea ad tem-

pus Cparíque ratione superficies ad velocita-

tem. solida magnitudoad pondus) proporti-

onem habent : (quia nempe linea tempus, 

superficies velocitatem, magnitudo solida 

pondus aliquo modo metiuntur). Qiibd e.t-

dem sune omnium rerum-quantitates, vel 

qubd omnium quantitates mutub sunt homo-

genes,; quoniamomnesiisdem mensuris, li-

neisscilicet& numeris subjiciuntur. Deni-

que quid unum quantum cujusvis alterius 

quantitas fit, linea videlicet temporis, veio-

citatis, ponderis, imò superficiei &corporis 

quantitas fit, quia mensura: vicefungensil-

lorum déterminât quantitatem. Qua: ab-, 

furditatum portenta non ex alio, quam ex 

hujus non animadverfa: diítinctionis fonte 

promanâsie videntur. Quodutbreviterin-

ítando commonlíxemus ; cùm is íïbi prarítra-

vissethanc mensura: definitionem, mensura 

eit magnitudo magnitudinis, una alterius, 

quando ipfa, vel illius multipla, álteri ap-

plicata cumea coincidit ; subnotálset auten 

príterea, lineam motu transactam appella-

ri subinde mensuram temporis, hincei pro-

elive fuit colligere, lineam aliquando tempu» 

ricoincidere, adeóque tempori arquari, vel 

irvTqualeesie, & proinde lineam ac tempus 

mutuam inter se proportionem sortiri, non 

secus quàm linea proportione refertur acf 

lineam. At verb, si in animum induxisset 

cogitare, cùm linea dicitur mensura tempo-

ris, non ftriótè sumi mensuram pro quanto, 

quocum tempus secundùm quantitatem com-

paratur (nedum non pro parte juxta propri-

amipsius deinitiontmaliquota) lëd laxiùs, 
pro 
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pro qualicunque indicio vel argumente» 

quantitatts tempori competentis ; ad hoc, 

inquam.íì contigissetilli mentem suamtan-

tillùm intendisse, oon ita temerè commiscu-

iuet, & confudisset inrer se res toto cocto 

dilfitas diversasque. Sed haxalibipenitiùs' 

di:cutiendasunt,cnm deqnantis homogene-

is & heterogeneis ex compoíîtodiíîèremus. 

Intei im unicum adjiciam huc faciens, ani-

madveisione dignum, ideò tantùm hetero-

geneaquanta nonnunquamdici altéra alte-

rorum mensuras, quoniam homogenearum 

mensurarum notitiam utcunque quendam 

subminiftrant. E.g. propo.iitus arcus arqua-

toris, horizontem inter & solem in arquato-

re postum interceptus, mensura temporis 

diurni pracrerlapfi propterea dicitur, quoni-

am aiiunde cogniriu ipfe per fuam proporti-

enem ad rotam arquatoris circumserentiam 

temporis itiius rationem coarguit ad tempus 

inttgrumdiurnum : hoc eil, in servit ejus ad 
propriam homogeneam mensurarrf compara-

tioni. Sic& linea decurfa veiocitatis men-

sura dieitureatenus, quatenus innuitquc fit 

hujus ad alteram prarconceptam velocitatem 

ratio. Nec aliter se res habet in aliis im-

propriè dictis mensuris : unde saris liquidò 

patet id quòd infinuatum eil modo, qnbd-

que fit opera; pretium considerare, reliqlias 

expositas mensura; acceptiones hanc respi-

cere, vel ab hac desumi Porro secundo, 3» 

altéra mensura;, qualem jam per'equimur, 

proprietas est, & ad iUius rationem requiri-

tur, ut quantitatem ipsa determinatam ha-

beat, hoc e!t unicam,eandem certam, sibi 

coniiantem invariatamquantitatem; ut 
... ' r*_ ■ 
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sit. quo;l in Metaphyíìfcis innuit Ariítoteiess 

Met.X.i. %v £À<heúj(\w, nullam diflèrentiam auc la-

titudinem admittat, altquantitatem habeat 

immotaro, & velut in puncto conlticutarru 

Al'oquin per comparationemcum ipsa men-

luratcrei julìa quantitas a^timari non po-

rent ; at non minùsatihuc incerta, indeter-

minata
t
 igrsota pci manebit. Un íe quic-

quidanceps íignificatii, vel natuiâ variuffl 

e'i, eatenus mensnrse refpuitofficium. E.g. 

p:s, prohinnani pedis mo.lulo ; palmus auç 

cubitus(itidem humanus) miliare íumptuni 

«OTBAI/TOÍ (non adponendo Germanicum, 

Italicum, Anglicum) & quxiibet talia non 

íiint rigide loquendo mensura -, quoniam 

inter Herculis clavigeri, teLimque gelíantis 

arundineum Pygmsei palmum,cubitum, pe-

detn immane quantum versatur discriminis. 

Nec proiiiíle qui propositam longitudinem 

bipedalemeíïédicit, aliquid eocertum indi-

gitat, niíïquem urmin pra-finitum pedera in-

telìigat, commonitret expiicatiùs. Et qui 

duas urbes unius miiiaris intervaîlo disjurt-

étas pronunciat, iilius diítantiae quantita-

temnonexprimic, niíi quodnamè prasdiûis 

miliare respicit, adsignificet disertiús, & in-

determinati vocabuli sensum satts reflrin-

gat. Item si quis longicudinem quandam 

eAcquari dicat ditfantix solis à centroter-

Tx. nihil dicit, nisi priterea doceat, quam 

velitdiliantiam, apogaeam, an perigaram, 

an médite longitudinis, an aliam quamvisin 

solaris orbita: circumferentia fixam ac de-

terminatam. Denique, siquisreótam line-

am parem affirmant linex rectac à centro 

cujusdam ellipsis ad ejus ambitum prastensae, 

neu-
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neutiquara ex eo poterit iííius recta? dimen-

íîocenseri, quia millies mille taies à censro 

ellipsisdeduci poterunt, longitudine diver-

fa?, & íìbi impares recta; lìmx, quámqae 

práereliquis signet ille, nisisubdat aliquam 

Blteriorem determinationem, conslare pote-

rit nemini. Porro notandum, quòd non 

uniussitmodi,sed aliquam diíferentiam ad-

mittat ha?c determinatio quántitatis, adeó-

que consequens illam mensura: ratio nonni-

hil erfc diversa. Nam alia determinatio 

qwodammodo náturalis est & univerfalis, 

alia singularis & prorsus arbitraria. Natu-

raliser & genericè determinatur id quod 

certam naturam habet, & semper eodem mo-

do respicit ea quanta cum quibus compara-

tur, aut quibus dimetiendis inservit-, unde 

habet, quod immédiate sitaptum natumeo-
rum proportionibus généraliser determi-

nandis: & consequenteretiam singularibus 
ipfbrym quantitatibus notiíìcandis, modò 

singulariser ipíum notumsupponatur. Quo 

pactocireuli radius & la tus quadrati natura-

liser determinata sunt : radius, inquam, cir« 

culi taliter determinatur, quoniam similium 

arcuum sobtensae, & similiter utcunque posi-

tae quaílibetincirculorectae lineas proporti-

onem ad radium eandem habent, & ex rela-

tione ad radium ita quantitate determinan-

tur, ut eo singulariser determinato, semper 

earum.quantitas unà singulariser determina-

tur; Ut in quocunque circulo, majore nil 

refert an minore , ìatus .hexagoni radio 

aequatur, sinus rectus graduum goradii di-

midius est, chorda graduum 90 radii potcn-

tiâ dupla est : unde si determinetur & cog-
K riofcatur 
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noscatur ipsa fíngularis radiiquantitas (hoc 

est, si sensvis arítimationi subdatur, vtì nu-

méro denominetur alicujus singularis cogni-

tae mensura;} innotescat inde statim dióìarum 

linearum quantitas. Similiter è cognito la-

terequadrati, excefíusdiametri supra latus, 

St aliarum definite positarum in quadrato 

linearum quantitas facilè certóque dignolca-

tur. Hujusmodi verò determinationes ad-

hibet, & circa taies dimenfìonesoccupatur 

Georaetria theoretica ; qux nempe norí 

tam immédiate singialarium magnitudinum. 

quantitates, quàm universalium rationesin-

vestigat ; é quibus tamen fingularium di-

menlìones fîuunt, vel iniisfundantur. Ar-

bitrariè veiò determinantur ÌIIE mensur* 

quaífìngularibus dimetiendis quantis appli-

cantur ; qur nempe cùm nuîlam ad M ex se 
peculiarem aptitudinem habeant, ex infini-

tis fui geneiris aliis ad libitum feliguntur, ex 

pacto vel instituto deputantur huic officiö 

metiendi. Qualem obtinent determinatio-

nem passus, stadius, arundo, fchœnus, alis-

tjuequas versantur in uíù communi, quásque 

Geometra practicus adíumit in peculiarium 

magnitudinum dimeníìone. Verùm non est 

quèd his satis à se perspicuis díutiùs immore-

mur. Tertia mensura* proprietas est, ut ejus 

quantitas fit aliquatenus pra»cognita, cùm 

enim (juxta definitionem Ariítotelicam, fií' 

vfovíçjy S "rÌTmviv yvié(7Kí^))msn[uí:x ratio 

pra-sertim exigat, ut quantiîatem ignotam 

«teclaret,priùs ipsa cogno'catur oportet : si-

quidem ab ignoto nihil innotescat,ab obscur© 

mhiì iîîuítretur. Advertimus autem quod & 

fjù'antitatum notitia sit divwsimoda : de qui-
bus 
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bus primb, uná radicalis éft, absoluta, prima 

hotitia, quàreâ sensibus expofìta quanta sit 

ab ipíìs immédiate disorrnitur & arltimatur, 

illam veìutintuitu quodam attingendo, ne-

que prsterea cum aliis quantis comparando. 

Hoc modo notum habetur in Geometría 

quicquid efficace p'bífurnris vel eikibere, ig-

notum verò cujus çonstructioriem ignora-

mus. Ut si proponatur circultis aiiquis, Ge-

ometris notum e!t íàtus inscripti regularis 

trigoni, tetragoni, pentagoni, hexagoni, 

decagoni, pentecaidecagoni, omniumque 

progredientium duplo deinceps ab his nu-

méro (vel etiam aliquatenus triplo, quia 

per Geometriam planam communem bifeca-

ri, pérqué'sectiónes conicas utcunquetrise-

cari poteit aicus quiltbtr, vel angulus déïî-

gnatus) sedcomplurium aliarum regularium 

figuraruni latera sunt ignotiora, víxque nul-

lâ scientificà ratione poslunt exhiberi.Quin-

etiam hoc modo singularis expositi circuli 

peripheria nota d ici poteit, quia quanta sit 

utcunque sensu poteit apprehendi, tametsi 

cum recta linea juste comparari nequit, & 

qux sit ejus ad hanc exacta proportio forte 

nulìatemis comprehendi poteit à nobis. Ve~ 

runtamen fient resta linea ccnfpectui repfie-

fentataspeciemimprimits:?, certúrnque de 

se judicium procréât, à quo nota dicitur : 

îta circuli circuraserentia fax qnantitatiî 

idxam inscuîpit phantafix,']uxra quam cogni-

ta reputetur. Neque sorsan magìs recta li-

nea fui getieris lineis, quàm peiipheria cir~ 

cularis peripheriis circularibus, & aliis qus 

ad eas referri poíTunt lineis dimetiendis ap-

proprietnr & congruat. CaJterùmhoc rro-
K 2 do 
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do ríotx sunt, nec alio modo, primitiv« 

quœque mensura;, ad quas ejusdem generis 

mensura? referuntur ; qùarum quidem quan-

titatemvixalitePexplicare licet, quàra ad 

illas sligitum intendendo, déque ipfaruríi 

quantitate percnnctanti respondendo, tança 

est quantam intueris, aut sensu percipis. 

Unde coniectatur, ut hoc modo quidpiam 

dignoscatur, & prototypa? mensura? ratiu-

nem subeat, imprimís exigi, ut à sensu quo-

piam adtirnabilem quantitatem habeat; & 

proinde cùm Et subjiciatur sensui, tum ut 

rtediocrem habeat quantitatem, intra débi-

tes limites itaconíiltentem, utsensus in ejus 

asltimatione non facilè decipiatur, hoc est, 

ut fì considerabilequid apponatur ei, Tel ab 

ipsa subtrahatur, non id sensum effugere 

queat. Quapropter optimè notat Aristote-

fes, id quod obiter monert par est, cxteris 

paribtis minimas sensibiles magnitudines 

Mt.X.l. mensura vicem obire commodìísimè: "OTB 

(iìv %V Jhziï ftW U) d<piKHV « Tf35»3íwía«, 

•fkvt ÀKptëts ri yiÀTfw ' "Obi nibil uijici pote/t 

nui adimi, quin à sensu ficilè percipktur C?&£• 

nescatur di/crimen, id accuratißma fueritmeit-

surd. Minora verò quanta pra?sertim talia 

sunt, quûuiam majora faciliùs aucta vel im-

minuta sensûs judicíum lattnt ; 'A7ro fi <zt<iï* 

■^
r
mhcLv%, i£ <£à ra//.tí^oc®-A.«.'3Tï/«c wpo-

çi%ip)i K) dtpœ çsSiy /Jtahhov ìí anri n «A<*'T?O-

r©- • Aftiiio vel trìemo, & unherßm à quoli-

bet majore rangìs latent ablatum aliquodautad-

jeOum, quàm a peJe,ve!ab obole, vel àqiuvit 

minore deduflutn, feu ei appoßtion. Unde con'-"* 

dudit Philosophus, 'A<p' v Tfärv xj1 rlxii 

tray, 
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iiïm dìd TST» <ra /M7?v ' (Id à quo primum 

quoadsensâs astimiu mnihil abjtrahi potest, men-

Jfirim fittuunt omnes, ÍS tune ft qutntum aliquod 

arbitrantur cogmfcere, quum per bujufmodi mert-

furam cognofeunt). Saltera hoc nomine surit 
ad hoc inepta?, & ab originaiis hujusmodi 

mensura?,ratione penitus excludunturomnes 

grarídiusculï magnitudines ; eb quòd illorum 

differentia? nequeuntomnino, vel non satìs 
exquisite dijudicari à sensu. Nam, ut Optici 

cotant, distanti« pedes ducenos superantes à 

visu, sensu longissimè pertingente, discerni 

nequeunt. & sibi videntur omnes zquari (Lu-

na nempe, Sol, ítella? fixa?, quamvis rêvera 

tot milliarum myriadibus alia? aliis longin-

quiùs à nobis semota?, videntur nihileminus 

omnes intervallo pari diítare, aevelut uni-

us cujusdâ in oculo Centrum habentis spha?ra: 

perimetro versari) quin & earum qua; ad 

dictum intervallum propiùs accedunt, longi-

tudinumdiíferentix vix a?ílimantur à sensu. 
Undeetiamevenit, quòd (propter radiorura 

nempe visualiura longiùs procurrentium ve-

ras difíerentias non animadversas) objecta 

planities, campeftris vel a?quorea, videatur 

assurgere, vel ingibbam superficiem intu-

mescere. Sed de hujusmodi notitia seníìbili 

nimis. Cognoscitur secundo, quantitas ejt 

collatione cum mensura quapiam per sensum 

exposito modo dijudicata ; quando nempe 

scitur quam in quantitate relationem habet 

ad iltam, quoties eam continet, aut in ea 

continetur, quanto siiperat eam, vel exce-

diturabea. Hoc mojo nota quanta men-

sura; possuut esse dicíque, sed médiats; vel 

K 3 se-
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secundaria». Magnitudines, inquam, neuti-

quamlensibusobject«, nec ab Us" rjllatenus 

arstimabiles m;nfuroe rationem bene susten-

tent, ß per dimensionem organicam, ve! per 

kgitimum qualecunque ratiocinium reperta 

ftierjt ipfarum ad alias sensu jam a?ÍHmatas 

proportio. Semidiametere g. telluris, etíï 

rië'WItìl visa, sensûsque noltri transcendens 

a-ítimium, poterit tamcn esse mensura ma-

gnitudinum ac distantiarum, quas habent 

eœfëstiaí corpora , modò per idoneas hypo-

thèses, & probum discursum innotüerit, quot 

if fa Itadios, passus, aut pedes complectitur 

ac exsquat. Velquòd ita se habet ad ali-

quam ex istis prxnotismenfuris primitivis, 

ut talis expoíîta recta linea ad aliam rectam 

lineam exhibitam. Verùm adhuc tertio, 

peculiari ratione notum dicitur id, quodnu-

meris exprimitur, ejas relationem dtnotan-

tibus ad expoíìtuiïì aliquod priùs aeftimatum 

quantum (fn-efamiliari nobis usu prxcipue 

cognitr.m , feu. gratis & ex arbitrio fum-

pturo) fi nempe'concipiatur iWíftl prxcogni-

tumquaim m vel indivìfum, hoc est, unitate 

designatum, vel in atquales aliquot partes 

Hütributum, jaxtiqne divifionem issara certo 

quodam numéro denominatum, tune autem 

reperiatur quis nnmerus ütarum partium 

arqunìium, vel quot ex istis imitatibus, vel 

quxparsiftiusunitatis copreoiat propoíito 
îiuanto, dicetiir inde períèctè notum illud 

quantum, hoc est, in datxmensura'partibus 

notum. Quinimo sepé quantum, alioqui 

ìensibns expoíìtum, & per ipsos■arítimabile 

'velcujus ad expößtafn ratio per terminos 

ièflfifcíiès r'timeturj nihilominus ignotum 
' 7 '■ . r.tm Kl ';9r:r '■ --' ÎUÎÍ'ÍIP ,cîn-
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censetur, donec ejus ad statam aliquam men-

suram proportioinnumeros redigatur, per 

nömeros explicetur. E.g. quaravis inaliis 

quocirculo ductusfuerit, & oculis objectus 

Imusredrus graduum 30, tarnen aliquatenus 

ignorata reputabitur ejus quantitas, donec 

animum advertendo, ratiocinandócjue colli-

gamus eum adaequari dimidio radii ; tunc 

autem penitissimè comperta censebitur ejus 

quantitas. Id quod (ignota scilicet habe-

ri, quorum ad solennem & usïtatam aliquam 

mensuram ignoratur in numeris ratio) cau-

íis è compluribus oriri videtur. Tum pri-

mo, quia judicium fensûsmagis lubricum & 

incertum, minûTque perspicax & exquifìtum 

est, quàm in numerorum certâ proportione 

fundata quantitatis zstimatio; tum secun-

do, quia faciliùs &commodiùs, per numero-

rum symbola repra*sentantur animo, quàm 

reip5â fènfìbus exbibentur quantitates, aut 

quantitatum rationes : tum tertio, quia fen-

íibiles objecti species magìs evanida, fluxa, 

mutabilis est, quàm numerus, qui facillimè 

retinetur in memoria, chartarque commen-

datur ; ubicunque nullis ferè mutationibus, 

accrementis, decrementis obnoxius aslerva-

tur. Tum denique quarto, quia numero-

rum interventu rerum omnium quantitates 

ad paucas, familiäres admodum, ab omni-

bus, & ex condiíto communiter ufurpatas 

menfurasrediguntur. Quas (&siqua»funt 

consimiles) hujnsce rei causas (quamobrem 

scilicet id prxcipuè «otum & penitus explo-

ratum habetur, cujus ad aliquid antea cogni-

tum ratio numeris exprimitur) etsi coníide-

ï?.tu non indignas, quoniam ad alia prope-
K 4 ro, 
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s*o, jara transiliò. Singulares hactenus at ? 

tigi quantorura notitias ; at quarto, notum 

quodanimodo dicitur omne quantum (sicut & 

determinatum ut supra dìximus) cujus gene-

ralem naturani utcunquecomprehendimus, 

ètsi singularem ejus quantitatem ignoramus, 

aut non consideramus. Ita scimus quomodo 

se habet in circulo radius, in quadrato latus, 

ëtsi qua; sit hujus aut illius radii circularis.veí 

lateris quadraticisingularis quantitas nesci-

mus aut negligimus. Quomodo prisertim 

nota sunt íllaquanta, quas aliorum generati-

pni praslternuntur & inserviunt,adeóque ge-

nerationem consequens emne'déterminant, 

îndéque naturâ íuggerente mensura- fibi 

munus afTerupt. Ut si çirculus procreatus 

supponaturex revolutiorie radii, quadratum 

ex ductu lateris in se, vél ejusce motu recto 

parallelo-, quoniam omnium reliquarum ia 

circulo vel quadrato linearum quantitas at-

«jue positio dépendent ex radii laterísque 

quantitate, ac motu tali, prpinde primario 

nota, nec immeritò, censentur iíta ; súntque 

j?rimitiva»generaíes mensura:, ex compâra-

tione cum quibus, qux ipíòrum'respectai simi-

lem perpétué determjnatum situm obtinent, 

generali consequentermodo dignoscantur ; 

hoc est, horura ad ílla conítans prqportio ícî-

atur, adçóque quantitas etiain horum singu-

larisnon lateat, exhypothesi quòd istorura 

singularis quantitas 'innotèscat. Siquidera 

çompertâ duorum quantorum proportions, 

ex unoeorum cognitp protinus alterum co-

gnoscetur. De mensura; proprietatibusha-

ctenus; jam quod in propositamethodosuc-

çecjit, de raçnsurandi mocis pauculá subdé- j 
mus. 
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mus. Varii siintii, fed nos prxcipuos aliquos 

cogitanti semet objicièntes perstringémus. 

Comparantur inter sehómogenea quanta ut-

cunq; ignota & determinata,cum notis & de-

terminatis; hoc est, mensurantur primò.per i. 

merum ratiocinium ipserum proportiones 

bdagando. Sic ex radio dato colligit Geo-

raetra quantum sit latus inscripti regularis 

trigoni, demonstrandoscilicet è suis princí-

piis.quod sitpotentiàtriplum radii. Sic & 

èx aliunde praenotis apparente Luna- dia-

métro, Luna:que distantia ab oculo quanta 

fit ejus vera diameter, déclarât opecanonis 

sinuum, Gepmetricis è ratiociniis constru-

cti. Hic modus omni no theoretieüs est, ut-

pote quo generalis quantjtatum dimensio 

perficitur, quam sola ratio potest attingere : 

proinde modus hic perfectus & ad rigorem 

exactus est. Secundo, per solam organicam 2« 

dimensionem.qua: deservitignotorumquan-

titatibus ad certa: mensur* numeros addu-

çendis ; istis pra»sertim qua- nequeunt à sen-

îìi, commode saltem & satìs accuratè «stima-

ri. Ita arcus & angulos per quadrantes 

circulares in gradus & minuta distributas, 

longitudines autem per régulas & scalas in 

iquales particulas utcunque divisas meti-

mur. Hic modus çirca sola quanta singula-

ria versatur, & pure mechanicus est, nec 

îdeo plerunque prsecisus&accuratus. Ter- 3. 
tius autem modus per discursûs, & organiese 

dimensionis, mentis & manus, conjunctas 

peragitur opéras. Qui quidem practicus 

est,(k verfotur circa -nì K<t6"ímçoi', sic ta-

rnen ut gêneralium theorematum opetn ad-

feiseat ; unde pede claudicatuno, sed altero 
re-
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reclus & certus incedit, heroicúmque refert 

genusquatenus Geometria; régulas adhibet, 

divinitatem quandam habens, alterna; & in-

defectibilis veritatis particeps, quatenus au-

tem mechanicam du]ispyaM desiderat, cadu-

cum & mutabile, peccatis & erroribus ob-

noxium. Hoc modo nedum obvia quxque 

aobis ob oculos, ante pedes, intra contactum 

poíita, sad & res innumeras manibus intra-

ctabiles, veítigiis nostris impervias, imòsen-

iîbus ipsis inaccessas, & vix animo bene 

compréhensibles attingimusacdimetimur ; 

telluris profunditatem & ambitum, astrorum 

magnitudinesSc intercapedines, &quicquid 

cum quaatis organica» dimeníìoni subditis 

aliquam seníìbiliter finitam proportionem 

habet. Nain exmechaaicè dimensorumad 

alia dimensìonem excedentia proportione, 

etiam horura quantitatem, Geometria: sub-

fïdio prorsus infallibili ratione perscrute-

mur!icet&pernoscamus. His subjiciomo-

num, juxta quem sciscitantibus quanta sit alï-

qua magnitudo respondemus, ipsam realiter 

exhibendo sensibus adtimandam, aut perdi-

ctarn organicam dimensionem ad cujusvis 

mensursecognitï.numeros reducendam. Ut 

siquis interroget quanta sit recta linea à da-

to puncto circulum proposifum contingens, 

Satisfactum erit quadantenus, Geometricè 

ducendo rectam iltam, & quxrentis oculis 

ostentando. Nam ita vel ipsam intuendo 

quanta sit discerner, aut ad scalam quamvis 

examinanda quot notx mensura» particulis 

prxcisè vel praeterpropter adïquetur com-

periet. Quintus modus eít, quo declaretur 

ignota quantitas per arquationem aliquam. 

, " ' " • ' qo* 
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qux ipíìus ad alias notas quantitates utcun-

que relationem exprímat, adeòque menti 

prrbeat ipsam aliquousque ccmprehenden-

dam ; cujus quidem arqnationis artifìciofa 

resolutio juxta regulasquasdam ei proposîto 

accommodatas, & in analytica doítrinar prae-

scriptas, dimeníîonem hanc integre confum-

mabít, qiiGdítámque quantitatem, feu Ceo-

metricè feu Arithmeticè, reddet perspe-

ctam. Ita si detur circuli radius & aixûs 

designati tangens, quxraturque quanta fit 

tangens arcùs dupli, reprarsentabitur ejus 

quantitas per taiem sequatio-

nem : xrr — xaa = 2rra ; vel r r±: radius. 

rr — aa. 2rr : : a. x. Tangens a = tangens data. 

quarsita dati dupli arcùs dpcta in x, tangens qwxÇita, 

difserentiam quadratorum radii, 

& nota; tangentis arcûs simpii xquetur du-

ploquadrato radii ductoin tangentem arcus 

sirapli. Vel quod eodem recidit per hune 

analogismum ; Excessus quadratorum radii 

& datae tangentis se habet ad duplum qua-

dratum radii, sicut data tangens ad tangen-

tem qiixsitam. Quo theoremate prxstan-

tiflîmus D. l'ellius Longomontani tetrago-

nifmum refutavit. Item si detur in numeris 

lubtenfa cujusvisarcûs, & radius circuli po-

natur unitas, & quaratur quanta sit hujus 

arcûs triplicati fubtenía, quantitatem istam 

hujusmodi declarabitxquatio: Quxsita fub-

tenfatripliarcûs xquabitur tripla; fubtenfx 

dati arcùs fubtripli miniìs ejv.s 

cubo ; (q=3Z—z3; vel qrrr= z—arc tu. 

3zrr—-z3). Quod theorema con- 5 = arcm ttiplut. 

ducere pòsset eidem proposito. 

Sed his ulteriùs'explicandis immorari non 
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fìrx pauïîllum, alteram mensura: pracipu- I 

ain notionem leviùs attrectanti, sub hac ta- j 
menconditione, nè vobis per aliquot abhinc I 
septimanas iterum fastidio iìm; quòd íì visus I 
ero juiïo solitóque prolixior, perspicite vel g 
hincquàm xgrè divellar à conspectu consor- I 
tióque veííro, quámque vobis iljibenter va- » 

ledicam. Altéra principalis mensura; acce- " 

ptio, juxta quam semper in démentis desi- í 

gnat id, quod aliquoties açceptum exactè í 

componit & constituit, vel aliquousque ab. | 

latum perimit, & penitus exhaurit rem ho? | 

inogeneam mensuratam, satìs antehac ipsa S 
per se luculentè descripta est in Lectione 

prœcedente. Qupad hànc autem intellecta 

raensurabilitas itidem quantis omnibus con- ì 
venit; liquidemomnequantum (magnitudo 

quidem Tfiiiaí ^ etTxSs, reliqua verò 

quanta iTntúvw; ^ <%<nv) suo modo men-
surabile est secundhm hanc notionem, hoc efi, 

divisibiíe quptvis in partes feu gradus arqua-

les ; vel quovis numero denominabile, re. 

pratsentabile, explicabilceft ; prout à Tri-

gonometris radius circuli quantunivis exi-

gui divisussupponitur in centies millenas, 

vel millies millenas, aut utlibet plures par-

ticulas arquales ; & tempus quodvis utcun-

ejue breviufculum in minuta quotvis disper-

tiatur pro computantis arbitrio ; & veloci-

tatis ponderísqueeujusvis tot gradus suppo-

nere licet quot quisque velif. Numerus 

enim quilibet quanti cujusvis idoneum sym-
polum est, ei signisicando comparatum : & 

ficat numerns quilibet Mathematicus, con-

líans nimirum unis xçnulibus irjter Te', ab 

UP,0 

li 
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tinototiesacceptocomponitur, eéque toties 

ab'îracto exhauritur-, hoc est, ab eo ex-

quisite dividitur & mensuratur, ita corre-

spondenternumeroquovis expreiTura quan-

tum (hoc est, juxta numeri istius exigentiam 

intota-quales particulas distributum singu-

las uni respondentes) à quavis per unum de-

fignatâ particulà mensuratur. Nihil hic 

subessedifficultatis videturaut obscuritatis : 

& hujusmodi mensura: respectu comparaíá 

quanta dici soient à Geöraetris symmetra 

vel assymmetra, quorum symptomatum con-

templatione nihil in Mathematicismirabili-

us est ferè velutilius, quamvis nihil à vulgari 

capta conceptúque remotius. Notat Ari-

stoteles hinc dclumptâ iníïantis, quantum 

admiratio plebis imperita: difcrepet & ad-

versetur sententise peritorum atquescienti-

um; siquidem inter ea, ad qua:vulgus po-

tiífimùm lìupet, censetur d-m(jLi«7fíit ît*r 

(*s7?v (incommensurabilitas diametri cum 

latere quadrati) $o.viMiçòy yò TtjJb-m m-ny, MstJ.2> 

« n in ÍKÓ-XÇW 'faftseQ ' Omnibus, hoc elt 

roí{iro\KÔis, mirabile videtur, fiquidaliquo-
ufque magnum non poßt admodum exiguâ quâ-

piam all eria bomogcnú quanti mensura exhau-

riri; contràvetònihilmagìs Cecmetra mirare-

tur, quàm fi non contingeret hoc, iJir ív 

ÒMJ/JUÌQEÌIV K7w{dv!ip ytcûiAíTftK.h';, às « yt-

vofa fi Jìáírfp®-i&7f)i\ii. Plato veròcom-

munem hujus passionis ignorantiam patheti-

cè déplorât, quam& vocat ykhúdjf^al%i>dv Vìxto VU. 

avoitut ív TSÌS ctVÔpwOT.'f moi, riiiculam ÏS deleg.ver-

turpem hscitkm plerorumque omnium homkum ßsfinenu 

anirnü hfidentem : neque rion sibi videri prêe-

dieat non tam humanuro, quàm pecEinum 
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affectum talianon percipere : Tl 

ávûoiémvav) ÍM' VHV&V tlvi&v ,ì7) ,'^'?.Mv 

&%ifj.pÂTwv. Se deriique Graecorum omni. 

úm causa pudore non modico profitetur af-

fectum, quoniam banc tâjffi obviam quánto-

rum paflìoneiTi pîerique netcirent ; & con-

trario potiùs errore abducti, magnitudines 

èjufdem generis omnes inter se commensu-

rabiles exiftimarent. 'Hjg'ySíuj $ iy -^è 

îfjUu!\S (íi'iioy, dh\K >ç) váf> d7iíf\a\> g-, tX' 

iiujw, &c. " De bis igitur adeò œirandis 

symptotriatis tantilluni ' videaraus. Quod 

symmetríairi attînef, pênes vulgus, & apud 

scriptore.sexotericos aliqúando dénotât rei 

çujusque debitam quantitatem, intra certos 

naturae iiiTCOiigtuos íìn.s conHituta'm, Ut 

EtbJi.2. ?.Put^ A'riítotelem in Nichomachiis, T& ym\d 

rlíù vyÍHUi; 7îî Q m'uíií7fcí ■noiS, ^AV^CÌ, ̂  

cal». •W'M««7?« bene vertas modica, 

moderata, conformia, à débitas quantitatis 

moduîo neutra ex parte, nec exceííu riec de-

fectu aberrantia. Platö in Politiço, Aít/}s-

çpy 3 7RÇÌ7Ì av'y.flíjfov, ^KAhh, litÍKton 

s£ WM/OV. Ubi TÌm!j.iií\vw idem valet, vel 

arnne èstVjpukhro, perfecìo, idoneo; quod 

ejus déclarât scceptioriem. Safpîùs autew 

apudeofdem symmetria rei variis ex parti-

bus corhpositx, decoram & aptam in parti-

. i, buscongruentiam, feu consormitatem inter 

sëmutuam designât; in qua prácipuè con-

siíìit pulchritudo rertrm & elegantia : qua-

propter in Archijrtctura talis potifîîraùm 
symmetria spectatur, & à Vitruvio íìc dëSj 

rtftuv.l.l nkusj1
 Sjm'ßetrkiß tx issus operis raemtU 

cors' 
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convemens consensus, ex fartièúfque feparatit ad 

miverfa figura ßeciem, ratœ punis feff>e-»sut. 
Juxta quas acceptiones, ex contrariorum in-

genio, íatìs tìqcet quidfìtasymmetria, rei 

ícilicet enormis, immodica, discongruens, 

exceffiva vel desectaosa quantitas -, vel in-

epta & indecora partium aggregatio. Hisce 
veró tralatitiis significationibus obroissis, 

symmetria secundo, nonnunquam dénotât 

quamvismag»itudinum (aut aliorum quan-

torum) comparabilitatem inter se, quoad 

quantitatem, bocnempe secundìtm alterarn 

latiorem acceptionem <r3 mensnrare, pro 

comparare ferma quantitates inter se, vel 

ignotse quantitatis ad notam inveítigare 

Proportionen-!. Quomodo symmetrum ni-

ni! eíraliudquàm homogeneum, & asymme-

trum prorsus idem cum heterogeneo ; qua-

tenus ejusdem generis omnia quanta pro-

portionem hafeent inter se, adeóque font hoc 

modo commensurabilia ; quanta verò diversi 

generis nullam ad se mtïtuòrationemhabent, 

adeóque nullatenus commenfurari qneunt. 

Ita linea: cunctíe tn/wjKslfo/font interíè, sed 
linea respectu superficiei vel corporis, refpe-

ctúque temporis, velocitatis, & ponderis, 

dev'p!*(\2@- est. Verùm comrriunìíer nprd 

Geometras strictiùs dicuntur cíyftí^i quan-

ta, qux ab eodem qiiolibet hcmcgeneoqiian-

to mensurari ; hoc est, perstéïè ciividi, lîcut 

nibil supersit reíidui, pérque subtracticneni 

ejus (sive factam semel, feu quotiescunque 

repetitam) penitus exhauriri queunt: vel, 

quorum idem quantum est pars alíquota ncm-

nuila: vel, qusseliabent iícut numertìs ali-

quis ad alium generis numerurnOmitatem ad-

scribendo 
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scribendo numeris>Quomodo nimirum unciat 

pes,& passus, sunt symmetras lineae, quoniam 

uncia semel accepta seipsä,düodecics accepta 

pedem, sexagesies accepta passum coníiituit ; 

rel tóties ablata dividit, ut nihil remaneat ; 

vclquohiamfe habent has longitudinesutnu-

meri i,i2,6o.Sicin ponderibusmarca&libra 

sunt coBimensurábiles, quoniam tertia pars 

solidi metitur ütrumque, nerape quadragies 

accepta marcam, sexagies surapta libram 

efficit ; vel quia sunt ut 2 & 3, in temporibus 

cyelus Solis cyclo Lunï commerisurabilis est, 

quoniam se habent ut 28 ad 19, & annus 

unùs utrumque demetitur. Ait harc satis 

perspicua sunt. Asymmetra verò quanta 

sunt, quorum omninonulla reperiri poteft\, 

imò nulla datur in rerum natura quantumli-

betminima eommunis mensura, quxnempe 

toties accepta compleat hoc, toties illud ; 

toties & toties, juxta quoflibet numéros, ab-

Jatacompletè dividat utrumque, sic ut nihil 

relinquatur ; qua; non se hab«nt ut ullus 

quicunquenumerus ad alium quemcunque; 

nullam habent proportionem numeris ullis, 

integris aut fractis, explicabilem : quorum 

proinde si quod unum numero exprimatur 

aliquOj reliquum prorsus inestabileerit. Cu-

jus affectionis celeberrimum & pervulgatislî-

mum exemplum prxstant latus & diameter 

qtiadrati, quse sic afficiuntur inter se, ut 

nulla quamcunque proximè ad atomum ac-

cedens lineola metiatur utrumque. At si 

millies milksima pars unius, puta lateris, 

applicetur alterï, nempe diametro, vel aufe-

ratur ab ea qupties fierí poteít, semper ad 

extremum rewabit aliquid, & nunquam com-

pléta 

m 
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pleta fiet congruentia vel diviíìo. Et hoc 

quidem est illud rnirabilesyrnptomaquod hu-

manum penècaptum superat, & horum in-

suetos meritò torquet; id quod adhuc for-

tasse mirabilius videatur, modo perpendan-

tur una vel altéra, quam subjicíemus, obfer-

vatiuncula. Prirrtb, quod si proponantur U 

incommeníùrabilia duo quanta A, B, poísit 

inveniri quantum alterutri A commeniura-

bilequalibetin proximitate ad B, veldiíFer-

ensà Bminùsquàm aíîìgnabili quavis quan-

titate(idquod facillimedemonírrari poteir, 

ôtconfectatur, ni malè commemini, èlem-

matioquodam, quod habetur demonítratum 

in libro tertio spha:ricorum Theodosii). Un- pìieÇÁ-

depatet illud quicquid eít, à quo quantornm voiler. Ex-

bxc incommenfurabilitas exurgit, vel quo erc.p.^ïói 

Hicommenfurabile quantum exsuperat, vel 

non attingitaliud exposito quanto commen-

surabile, fore infinité parvnm, minus quovis 

allìgnabili, vel peranimum compreheníibili 

quanto. Quoi & ex radicum extraäione 

(numerorUfo scilicet irrationabilium quos 

vocant) est parités manifestum: isthicenim 

ad verum quxlita: radicis valorem prophìs 

semper & propiùs acceditur, ad infim£um 

progrediendo, nunquam tamenjuíius valor 

obtineri poterit; hoc d£ioSd!v{Mçw, proe-

sertim cîifrf secundo, non solùm /implicites 2= ' 

incommeníùrabilia sunt quanta, sed & plu-

res (forrassis infinitos) incommenfurabiiita-

ris quasi gradus videntur admittere -, ut 

unum nempe quantum respectu quanti cu-

jusvisexpositi magis alio à commensurabili-

tate procul elongetur. • Etaliudmagìshoc, E| 
& sic porro dáinceps, donec extremum ait- X| 

L quod .■ S 

SCD LYON 1



LtBiones Lest. VII» 

quod à primo velut infinit© diiîet intervalle» 

Notavit l ço/p^««í)»í quasdam lineas cum 

exposita quapiam nedum longitudine, sed 
quod magis est etiam potentiâ íncommenía-

rabilesefle \ atqui nonnullarum etiam quà-

dratiquadrata cum expositœ quadr iquadra* 

to, & qnaevis harum potestates íuperiores 

cúm illius poteiiatibus respective coordina-

tis incommensurabiles sunt. Unde fi cujus 

poteltas velüt infinité ab unitate dìssito nu-

méro denominata fìtexposic-e respective co-

©rdinatae potestati incommensurabilis, ilUt 

videtúrexpoíîterespectu gradus incommen-

surabilitatis velut infinites sortiri. Quo* 

modo se res habere videtnr ifl circuli circum-

ferentia refpectu râdii. Nam inícripti qua-

drati latus est longitudine radio incommen-

furabi!e,& proinde quadrati ambitus est ra-

dio incommensurabilis. Octogoni verò in-

ícripti quadratum est incommenferabile ra-

dii quadrato,& proinde quadratum octogo-

nalis perinîetri est incommenfurabile qua-

drato radii ; neque non ita continub regu» 

larium inscriptorum circulo polygonorum 

aihbitas potestates habent superiores coordi-

satis radii potestatibus incommensurabiles, 

unde polygonom horum altimum, hoc est, 

iplècirculus, videtur habere. perimetram in-

finitis gradibus incommensurabilem cum 

radio. Quod íì verum fuerk, actum erit de 

circuli tetragonismo, cùm ratio circumfc* 

renti« ad radium inde fit ex natura rei pe-

nitas inexplicabilis ; adeoque preblema il-

lud, talisrationis íìfnav desiderans, soíutu 

íît impossrbile, vel eo potiùs ipfo selvaíur, 

quodimpoffibile «'rejreiendjfur. SiçuideB! 
da»-
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duobus puactis refolvitur problema, vel 
oftendendo quale íît & quomodo fiat quod 
requiritur, vel indicando quod fieri nequiè. 
Sed hoc iantum mysterium tribus verbis 
evolvi nequit -, si teropus & opportunitas 
Jîvifient, plura saltem huic explaiianda: fir-
maadíqúe conjecturar conatus estera pro« 
dücere. Destiqne, nè fim ultrà tïdio, mo-
nebo pfxter hsctantùm, prscipuam asym-
metri* rationeHi ifl hoc videri fundatam ; 
qufed cim inter duos numéros pianos sibi 
fimiles (hoc est, qui procreantur ex mulfi-
plicatione numerorum inter se proportio-
halium) semper inveniri pofljt médius nu-
meriís propòrtionalìs (quippe pröductus c 
flumeris plariis similibus in se multiplicatif 
est semper numerus quadratus, cujus radix 
estiste numerus proportione médius), item 
kter solidos duos fimiles numéros senaper in» 
terceduHt duo medii proportionales : & pari 
modo duc* inter similes planoplanosdantut 
tres proportione medii. ac ita porro qucod 
reliquas ulteriores imaginarias dimenfio-
Bcs -, cúm, inquám, in similibus numeris ita 
se res habet, ídqae demonstretur inElemen-
tis, omninosecus accidit in numéris planiî, 
solidis, planoplanîs, & reliquis diffimilibus i 
nant ex parte rei nullus datur inter pianos 
áuos dissimiJes aumeros médiuspropòporti-
onalis numerus ; nec inter solidus dissimiles 
tíuo, nec inter planoplanos tres, ac ita dein-
ceps -, id quod etiam ibidem oíìenditur. 
ilndesich«} quanta pönantur habere se iri 
ramone duorum numerorum planorum diflì-
jailmm, Si baee inter quanta reperiatur mé-
dium propûrtioàale, quod perpétua fieri 

% 2 po-
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f
oteíi obindèfínitam cujusque quanti divi-

bilitatem, npllus extabit numerus in uni-

versa rerum natura, qui reprsesentet hoc 

quantum, ant ei respondeat, & conséquentes 

hoc, illis primò pósitis, pérque numerosex-

pressis, *<wy.pií)fov erit. Eodem c iscurfu, fî 

inter duo quanta diffimilibus numcris foli-

dis expressa duo reperiantur quanta propor-

tione média (quod & rei natura patietur fie-

ri) nullum tota, quanta quanta, eít numéro-

rum féries fuppeditabit hisce repraesentan-

disidoneum numerum ; adeóque htïcrespe-

ctu quantorum expositorum ineffabilia pror-

sus erunt, & incommeníùrabilia. Undepa-

tet in transcurfu, qubd numerorum quàm ali-

orum quorumcunque quantorum infìnities 

reítrictior, & quasi pauperior sit natura ; 

paucissimisenim, comparatè Ioquendo.quaiv-

torum proportionibus exprimendis suffici-

unt, autinservire valent, numeri rationales 

feu vulgäres : nec aliter plerarunque figura-

rum regularium, cùm latera, tum are* quàm 

per surdos & irrationales numéros exhiben-

tur aut explicantur. Verùm hxc tantum-

modo cursim & tumultuariè licuit insinuare, 

fusiorem explicationem desiderantia. Jara 

nihil fupereft, prïeterquam ut vobis (audi-

tores optimi & humaniflîmi) grates refe-

ram propensiffimas & ampíissimas, proexi-

mia vestra per totum hujusce longiusculi 

termini decursum, libéraliser indultâ nugis 

nostris patientil Utinam aliquando tara 

benignâ candidâque attentione digniora, 

vqtífque veíìris acceptiora poithac. nobis 

obtingant argumenta dissertandi•'; qui & 

veíìram magis oblectent ingenuam carioaV 
tatem, ' 
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tatem,& nostram exacuanttenuem ináustri-
am. Interim valeredico vobis, & animitus 
voveo. Valete, bonocum Deo. 

Hoílenui Lctliones, ut habita sunt publicè,jîc 

ordine de',criptce veniunt tiusqnitm inttrtur-

bito ; nunc festem abrumpo. Càm tnim 

nec legs teneur, pra tseiio laboris ac lent-

porit penuria non poßtm omnes (at fdtem 

decem ad minus) exhibere, decrevi reliquü 

alquot intermiffis tres uhimus aiponere. 

FINIS. 
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MATHEMÄTICI 

PROFESSORI S 

LECTIONES. 
—,———— , 

LECT. I 

S
AIutera gratnlor, auditores optimi, 

voveóijue perquam vobis diuturnam, 

nec ultra de proœmiis splicitus pen-

sum repeto, sic ut methodo pridem 

institpti pergam insiltere. Propo-

fîtum fuitCmeministisopinor)generaIes ma-

gnitudinum (& inde reliqnorum quantorum) 

affêctiones pertractare. E quibus cum plus-
culasexcusserim, promeomoduionbn incu-

riosè, nunc ad illam Matheseôs velut ani-

mam penè deventum est, Proportionalitä-

ten» ; è qua ferè pendet quicquid uspiam in 

Mathematicis rgirabile vel abstrusum demon-

firatur. Cùm autem proportionalitas in 

comparatione proportionum, proportio con-

filtat in comparatione rerum quantarum, 

expedire videtur, Tpoî&Çxd/fis, feu prariu-

*!ii locq, ut de quantorum imprimis ipsâ ad 
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proportionem requisita comparabilitate di-
spiciamus. Nec enim omtfia quanta fie in-
ter se comparari possunt, ut mutuam habere 
dicantur proportionem, at illa tantùm qua 
peculiari ratione se propriùs attingunt, cu-
jusgratiâ dici fblent homogene«. De quan-
torum igiturhomogeneitate & heterogenei-
tate jam diíquiremus. In harx verò rem 
imprimis notandum pra:ter attributa com-
munia, quae conveniunt omnibus quantis, 
eáquediltinguunt irebusqsandtatis exper-
tibus (exteníionem nempe, diviíîbilitatem, 
menfurabilitatem qualescunque, & his con-
nexas paífiones) alias haberi différencias, 
quas res quantas difpefcunt à se invicem, & 
inproximè fubordinata gênera distribuunt ; 
ûc ut qua? fub nno generum iftorum conti-
nenturomnia dicantur homogenea, quje sub 
diversîs coilocantur, heterogenea vociten-
tur. Suntautem ìsta fubordinata quanto-
rum gêneraveiutí totidem classes & pratdî-
csmenta quantitatis, eodem ferè modo fub 
quantitate difpòsíta, quo vulgaria praídica-
raenta sub Ente > vatdediscreta à semutuò, 
prarterque dictas illasge-nerates quantitatis 
affectiones nihil inter se commune vel fimile 
sortita. Csterùm istarum convenientia & 
diversìtatis ratio generalis elt aptitudo vel 
ineptitudo, capacitas aut incapacita% quan-
torum ad compoíïtionem feu coalitionem ia 
unumtotum; vel ad fubtractionem feu con-
stitutionemnovi résidai j addibilitas, ut ita 
dicam, vel inaddibilitas unius ad alterum ; 
subducibilitas vel non-fubducibilitas unius ab 
altero; excessus certes est animo comprehen-
fîbilis unius supra alterum,vel defectus unius 
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abalteroj veltaiisexeessûsautdefeâûs ia-
Éâtpapitas ; &hincïqualttas vd inxqualitas 
unius refpectu alterius : in hts, inquam, 6c 
hatc eoncomitantibusaut confectantibus fun-
datur hoaiogeneitatis & Hcterogeneitatis 

ratio respective. Nam quas sic affecta sunt, 
ut possint esse partes unius per fe mente CQH* 

ceptibilis quanti, in unam fiimmamaggre-
gari, adjectione fui femutuò augere, velde-
tractione minuere ; que certo excessu vel 
defectu diffèrunt à se invícem ; quorum 
unurahaud impropriè vel ineptè dici posfit 
atquale alteri, vel altero majus minúfve ; 
homogenea sunt, &adeandemquantitatum 
inter íè cooiparabilium classem pertinent; 
(jtt* íêcus heterogenea, diverfas ad tribus 
jnter se discretas & á<n/jjiG\riT>si referen-
da. Sìa hujusce varietatis originem uJte-
ri»s persequi libeat, & unde talís subinde 
ipaatorum incornparabi lita s exurgat inda-
gare, ex hujusmodi ferè causis ipsam cora-
periemus proficifci. Primo, ex valde di-
versâ quorundam quanterum naturi, quâftt 

ut uni commuai menfurse fubjici nequeant, 
qua: pariser utrique congruat aut conveni-
at; iœò nec ut ipso mens nolfra possit ea 
connectere, vel fub unius certi quomodoeun-
queuniformiscompofiti ratione concipere; 
non secundùm aíqualitatem aut inxqualita-
tem, excessum aut defectum, ullatenus ea 
contendere vel committere inter fe, Ita 
v.g. magnitude, pondus, velocitas, tempus, 
refiilentia, vis, heterogenea & incomparabi-
lia sunt ; quia naturâ discrepantadeò, nihil 
ut commune metiatur ipso ; nec quomodo 
possmt ipforum quslibet connecti, congrue-

re, 
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re, compofîtum aliquod non admodum diffor-

me & Chimarricum ingredi ; sibimet ad*. 

quari, se superare, mentis acies omnino valet 

attingere. Quis enim intelligat qualis 

summa conficiaturduobusannisadtria miUi-

ariaaHjnnctis; quanto tres unciz ponderis 

excédant tftiöminuta temporis; quid super-

íìtsiex tribuscylindris auferantur quatuor 

gradusveîocitacis? non magis quàm quot 

toni musici tot radios lucis adatquent, quot 

odores tot coìoribus asqüiparentür. Hatc 

nempe quò minus ad fe juxta quantitatem 

intelligibíii quopiam modo .refèrantur, in-

gens obíìífit natura» diíîimilitudo atque di-

stantia. Magriîtudtó quantitas continua 

est.& íîmultanea, abibluta, sensibus attrecta-

bilis&confpicua ; temporis fluxa, succeffï-

va, menti tantùm imaginabilis, motum con- : 

fequensix connotans ; velocitatis quantitas ' 

à temporis & spatii conjunctis rationibus 

pendet; pondus, vis. & reliltentia, quafdam 

actiones implicant, & ex eífectibus quibus. 

dam cenfentur. Ita difibnant lisec inter (ë, 

ut in unum réfugiant compingi. H**c pri-

ma sit& potissima í ÌTìtofeveíàis causa. Al-

téra ratiodiscriminisistius petaturex variis 

quoai quantitatem quasi gradibus perfedtio-

nis ; quatenus aliqua quanta pluribus modis 

extenduntur, & plurifariam diridi poffint 

pra? aliis, sic ut hxc istorum refpectu sint. 

quodammoio non quanta; nec posstnt-adeò 

cura illis secundùm quantitatem comparàri. 

Ita pluribus modis divisibilis est superficies 

quàm linea, corpus quàm superficies ; nec 

aliter se habet linea ad superficiem, & àd 

corpus superficies quàm punctum adlineam, 
hoc 
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hoc est, quàm indivisibile ad di visibile, vel 11 

non-quantum ad quantum (linea liquidem 

refpectu superficiei nihilaliudelt fêrè quàm 

punótum longum, & superficies refpectu cor-

poris nilaliud quàm linea lata, vel punctum 

quasi longo-latum) igitur dax/^.€hn\a. sunt 

Lnea, superficies, corpus, adeeque heteroge-

nea. Evenitenim inde quod harc secundùm 

zqualitatem & inacqualitatem inter fe ne-

queantcomparari, necitacomponi, utsum-

mamaliquam coníìciant, necunum ab alio 

subtrahi sic ut aïiqua refultet difserentia, 

nec incrementum pariantaddita, nec decre-

mentumablata. Eademett ratio inltanti-

um refpectu temporis ; graduum velocitatis 

crefcentis singulis instantibus acquisitorum 

refpectu velocitatis intégra?, conatuum iti-

dem momentaneorum refpectu motûs, & 

ponderis, & potenti* ; haec enim inferioris 

& imper sections natura: sunt, quàm ut illis 
uUatenussequiparentur, & génère conveni-

ant. Verùm adhuc tertio diversitatis hujus 3. 

origo sit indefinitus & incomprehensibilis 

unius quanti refpectus adaliud ; qualis in-

ter res (alioquin nomine naturáque cogna-

tas) finitas & infinitas verfatur. Unde di-

versi generis habentur linea recta finita & 

infinita; quamvisin infinita recta reperia-

tur linea qua:vis recta finita, censeríqúe pos-

fit isla constituta ex hac inimitiés repetita. 

Hinc 72sAvSpvAA.H]ac illud, finiti ad infinitum 

nulla eil proportio (A07©: 0 iS~tis ìçi T» De cal» 
dirÀps Tpòí 70 •mmçttfjuívovi apud Aristote- /.g, 

lern) cujus tamen gnomes, feu axiomä tis per-

vulgati yeritatem quadantenus infregiífe 

videtur modernorum Geometrarum solsr-
tia, 
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tía, dnffl innumerorum planorura & solido-

rum ad infinitum protractorum cuiri aliis 

planis Sc íblidis finicis. justam proportionem 

& ipíìstìmamarqualitatem demonírrárint, idl 

monstri primìim exhibente claiiffimo Geo* 

metra Torricellio. Exquopateat infinitas 

magnitudines finitis interdum homogeseas 

esse, cdm iis aquentur, & ab jis interdira 

excidantur. Vel inde potiùs inscratnr, ÍIOÎI 

quicquid extensione interminatumeí^ idera 

essequantitate proríusinfinitum; rel admie 

explicatiùs, quodab unius dimensionis inS-

nitate non semper cqnseqUatur superficièi, 

vel corporis înhriiîas ; cujus rei ratio non 

admodnmdifficilis videtur, id enim accidit 

ex eoquód vtnitis dimensionis infiníta dirai-

nutio compenset aiterius infinitum accre-

mentum -, und« non adeb fidem exsuperat 

magnitudinem finitam, utcunque perexigu-

atii.longitudine protendi ad infinitum, Igí-

turut veritatem suamuniversalem tueatur, 

ita débet explicari praenotatum axioma: 

íìniti magnitudine vel quantitate, ad mag-

nitndine vel quantitate in iíto génère infini-

tum proportio nulîa est. NonautemEt in-

telligatur generatim terminasse figurx ad 

magTOtudinem interminatam nullam darî 

ratíonern. Hisc radicibus pullulât hetero-

gencitas quantorum,& quaectìntrârio modo 

conveniwnt interfe\ quxnaturà non adcò 

diflimiiia sont inter se, nec indiverfò quan-

tiîaris grida conflituta, nec infinita iuter-

raffo à fe direfflpta font, ea ftintfcomoge-

fiea. Case-rum Enclides in défiaittonibas 

liftri-çmiKa, bowogeneas magulfudiines defi-

iriv^iamar» uaa, miaor fc&cet, aliqiwties 

ae-
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accepta feu multiplicata, potest altérâmes-

cedere. Istius libri definitic tertia talis 

eít : Aóy@- içi fúo tufeSav ofioftvm n xp 
OTA/XÓW']« crpòí äthhtihA Tnid j^af. Ne 

quis autem dubitet. quid per magnitudines 

homogeneas intelligit subjungit, Aójw 'e'^ew 

KcCJrKa^t'o^íVd. áhhíìXwv \sSp'v/ßiV' Ubi ô 

soiX*i*>T$i, sicut rectè meà sententiâ notat 

doctiflìmus & clarissimus vir, in sua adver-

sus Meibomium difputatione, non id agit (ut 
prarter Meibomium aliiexponunt, & quod 

demiror ille fagax Clavius eò videtur pro-

psndere, quamvis alibi diverfa tradat) nt 

ostendatqua?nam homogenea: magnitudines 

rationem habent (quasi ex illis aliquse nul-

lam haberent) at veròpotiùsquasnam mag-

nitudines funt homogenese, ne quis iítius vo-

cabuli, in précédente definitione positi, ob-

scuritate deceptus erret, aut sufpensus hscsi-

tet. Quum enim isthic proportiouem défi-

nit, relationem magnitudinum homogenea-

rum, indefinite proloquens, satis innuit, se 
magnitudines homogeneas universaliser, 

non quaídam solummodo particulares intelli-

gere ; alioquin etiam nisi quantis omnibus 

homogeneis mutuam inter se proportionem 

«xiítimâsset competere, perperarn illasceu 

íubjectum proportionis iníêruiflet «jus defi-

-nitioni ; rectiúsque seclusis illis earum loco 

■adaîquatum ahquod íùbjcctiim ítatuiffet. 

Vult igitur omnes homogeneas magnitudi-

ines proportione versus se mutuâ affectas 

eíse ; igitur lineae duae, una finira altéra infi-

•xka, quanJvis in génère linea: quodammodo 

•conveniunt, non funt ex Ekmentcris senten-

tiâ 
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Lectioœs Lect.í; 

ria homogenea?, quia finita quotiescunque 

sumpta nuslquam superabit infin.itam i pari-

térque se res habet in quovis finito refpectu 

cujusvis alterius quantitate infiniti (quanti-

tate dico, non extensions locali, propter an-1 

te jaminsinuata)itidémquejuxtahanc defi-

nitionemsatis liquet puncta, lineas, fuperfi» 

cies, corpora esse heterogenea -, quatenus 

non innumerabiles punctorum myriades uni-

cam certiffimam lineolam, non millies mille-

n£E superficies unicum excédant minutiffi^ 

mumcorpusculum. Sic & anguli plani m* 
gcif)o«^«f, si modo anguli sunt, aut quomoJo-

cunque quanti, quorum utrumque dubita-1 

tur & denegatur a prceclaris Mathematicis, 

dequa re nihil ego quicquam in prarsens di-

sceptabo; at (altem, inquam, si cornicula^ 

res ííìae divergentia;, quas efficiuntrectœ lì> 

nea: cum curvis quas contingunt sint verè 

anguli, quantitate prxditi, reäilineis sal-
tem angulis homogenei non erunt ; quia 

minimusquilibet vel acutissimusangulus re* 

ótilíneus infinitis vicibus exceditinnumera* 

.biles iftos Kêf*1o«^«í" ficut Euclides de 

corniculari quem efficit tangens cum peri-

pheria circuli, Apollonius de illis quoseffici-

unt tangentes cum sectionibus œnicis, * Ar* 

chimedes de iis, quos coníìituit tangens cum 

spirali demonstrârunt, nósque políimus unicà 

cìemonltratione universali, è motuum cora-

positione petita,de omnibus ad easdem par-

tes convexiscurvisdemonstrafidare: sic ut 

roi aliter iíìi contaíìíïs anguli sehabeantad 

angulos reóìilineos, quàin purictum ad line-

am, vel linea ad fuperficiem. Line* verò 

cáiïles.fitìít* quantumvis dilflrniles sibimet 

ho-
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homogenes sunt, neclum rects rectis, atcur-
y* rediis, &curvse quxvis inter se ; quate-
nus tametsi de curvarum plerarumque de-
terminatis ad rectas proportionibus (ut pé-
riphérie circularis aut elliptica: ad aliquam 
è diametris) nondum conliet, in dubium ta-
rnen fit aliquam inter ea6 proportionem exi-
stere ; qnia nempe v.g. diameter circuliqua-
ter acceptus circumferentiam excedit. C>ui-
nimo quod sibi gratuletur habet prsesens 
aetas, ineo quòd humano quam ingenio cre-
diderunt,aut,valde fuspicati sunt, imperve-
siigabilem anteriores Geometraî, quarun-
dam curvarum ad rectas proportionem mi-
rifica subtilitateadinvenerint, satisqueper-
spicuè demonítrárint hodierni Geometra?. 
Pariser superficies omnes finita: fuperficie-
bus finitis homogene» sunt, etiam plana: 
curvis quandoquidem harurn ad illas pro-
portio non solùm possibilis adstruitur, at 
qualis sit facìlè demonstratur, sicut ab Ar-
ehimede cui circulari are» plana: recti coni, 
recti cylindri, fphxrœ, sphxricajque cujusvis 
portionis curva superficies adxquatur. Con-
similiter&omniasolida solidis finitis heno-
genea sunt. Imò fi anguli omnino quanti 
sunt, & xqualitatis vel proportionis partici-
pes (quodut diximus ambigitur) etiam an-
guli rectilinei curvilineis nonnullis hofnoge-
nei erunt, hoc sensu, quoniam ex istis aliqui 
horum nonnullis squales demonflrantur, à 
Proclo scilicet libro tertio ad axioma duode-
cimum. Saltem veròhomogenei sunt inter 
se cuncti anguli rectilinei. Hxc autem adeò 
manifesta visa sunt Archirfíedi, nt non dnbi-
îârit affumere quòd quz vis. defermjnata ma-
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gnitudo possit multoties adjecta sibi, vel ali-

quoties multiplicata quamvis aliam ejusdem 

claslls magnitudinem saperare. *E77(inquit 

inprîdíraris libro nobilissimo de spharra & 

cylindro, hoc est, praeterea assumo) r dvimy 

^aix/u&'ti drienv iRn$g.v&w, áyíoniv çï-

j£Ä 713 y-ti(ov Ta ixtiíosov©- -Czspi^w TOIÍ-

"izôf'ìyjHii irái\oí
 í

7r^S\í^iv\@- r wpòí <*A-

AtiAít híyy&vuv. Cul lìmile postulatum 

pramittit Clavius elemento decirao : Pollu-

leturquamlibet magnitudjnem toties posse 

multiplkari, donecquamvis magnitudinem 

ejusdem generis" excédât. Nec minus evi-

dens e!t tempara quams fnita temporibus 

íìnitishomogenea esse, quia brevissimum nií-

nutum sopiùs replicatum longiflìmum quod-

cunque superabit arternitate minus duratio-

njs intervallum. Etiam velocitates omnes 

homogenes sunt, quatenus utcunque perexi-

guus & plusquam teítudineus velocitatisgra-

dussatìs multis vicibus repetitus, rapidissi-

mam primi mobilis velocitatem transcen-

des. (Cúm & alioquin repugnare videa-

tur iníìnitamdari velocitatem ; liquidemeâ 

praeditum mobile distantiam in unico TÚVVV 

quantamvis emetiretur, adecqueplura íìmul 

Ioca possideret, hocelr,congrueret fpatio se-

ipsum quantumlibet excedenti, quod videtur 

impoffibile). Numeri verò possunt omnes 

invicem esse homogenei, quatenus omnes 

ejusdem generis magnitudinibus repracsen-

tandis apti nati sunt inservire ; possunt eti-

am quicunqueííbi mutub heterogenei ceníë-

ri, quatenus diveríî generis quantis expri-

fliendis adhibeantur ; imò quilibet nuffierus 
"""" ' quo-
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quodammodo potest heterogeneus efîè íìbi-

metipíï, quatenus idem heterogenea quanta 

reprassentet ; nullus enim numarus est qui 

non linearis, planus, folidus, planoplanus, 

planosoüdiis, folidofoiidus, esse poffit ; qui 

non dimeníiones quascunque naturales aut 

fictitias subireconcipiatur, pro computantis 

arbitratu. Pondéra vero modò solis solidii 

corporibus gravitas affignetur (ut certè íò-

lis affignatur in Phyíîca) sunt inter se omniai 

homogenea ; fin superficiebus & lineis ut 

magnitudo quxdatn, ita gravitas nonnulla 

tribuatur (id quod supponunt Geometra^ 

dum triangulij parallelogrammi, plani pa-

rabolici, reliquarúmque planarum figura-

rum-, neque non superficies sphasrica:, cani-

£x, cylindrica?, & reliquarum curvarum su-
perfìcierum ; item dum linearum quarum-' 

vis, feu curvarum feu ex rectis compofíta-

rum, centra gravitatisinvestigant ; hoc, in»-

quam, poíìto) non omnia pondéra sunt ho-

mogenea, sed illa tantùm qua ejusdem gene^ 

ris magnitudinibus inhasrent. linde non : 

immeritò Platonem reprehendere videtur VeCzla; 

Aristoteles, quod (in Timso) corporum in IIJ.i. 

gravitate difterentias aut excessus imputât 

T&l7TK»S« r Shm^v. Siquidem fuperfkí-

erum fiquae sunt gravitâtes quotlibet aggre-

gata» corporis gravitatem constitr.ere ne-

(Jueunt vel adaugeri, diveríi generis cùm 

fìnt, nec eapropter ad hoc idonea?. Nec 

aliò fané tendunt haec omnia*, quàm ut fcia-

mus qua quanta quibus quantis ftcúndùm 

quantitatem conferre liceat ; nulíum enim 

in Geometna majus peccatum est, quàm he-

terogeneorum quantorum inter ferationem 

M 2 is-
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inquirere vel asierere. Ut fîquis quaerat 

* quottanta: lineat rectat a:quentur tali qua-

drato ; quot peripheria: tanta; circulares 

talicirculo, quot quadrata tali cubo, quot 

tempora tali spatio vel ponderi. Unde sum-

mus artis analyticse prasceptor Vieta, pri-

mam hanc in omnibus disquiíìtionibus ana-
J
J3« lyticis oblêrvandam legem prxltituit; Pri-

ma & perpétua lexœqualitattmseuproportionum 

este, quœ quonum dehomogeneù concepta efl, di-

ciittf lexhomogeneorum, i«a?, fíomogeneaho-

mogenen comparari (exclulívè nimirum, ho-

mogenea sqlishomogeneiscomparari). Náw 

(subjicit)^íi*/«»í heterogenea quomodo inter se 
adfettafintcognofci non potefi, utdicebat Âàu-

*Cap.l$,/tm. Rectè lìc Adraltus* apud Theonem 

Smyrtiajum.Tet^ííV yò dyo/M-^vtiy -místyH 

vet\ov. Verumeilapud illos, qui in proble-

matum solutionibus aut demonstrationibus 

theorematum prseclaram illam adhibent me-

thodum indivirìbiliumj ejusmodi sepe voces 

òccurrere ; Omnes illx linea; parallela: tali 

piano squantur, somma planorum istorum 

parallelorum taie solidum constituit ; expli-

çant verb mentem suam, & per lineas nil ali-

ad intelligere se dicunt, quàm admodumexi-

^ gux & iuconsiderabilis (verbo venianO alti-

tudinis parallelogramma ; per plana consi-

militer altitudinis haud computandae pris-
mata vel cylindros. Aut saltem per som« 

mam linearum & planorum non fummam dé-

notant aliquam tìnitam & determinatam, 

sed injìnitam aut indefinitam rectaecujusdam 

linex punctis imfSfttr* Exquali iníìnita 

inferiorum homogeneorum somma componi 
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superíùs heterogeneum (ex infinitis putalï-

neis rectis superficiem planam, ex infinitis 

peripheriis concentricis circulum planum, 

ex infinitis superficiebus planis vcl curvis 

solidum corpus) si qais aíserat id quod ma-

gnus ille Galiljeus aflererenon dubitat,haud 

facile poterit erroris conyinci, velfunditus 

expugnari. Sedutcunque, dimissâistàcon-

troversiâ, nihil ufus iste noltrarr quicquam 

officit doctrinae, & vel illorum qui metho-

dumistam ambabus ulnisamplexantur, fen-

tentiâ irrefragabiliter valet hoc prxceptum, 

t
 ne defmita quantitate vel numéro heteroge-

' nea comparentur inter fe. Quod cùm ex 

se liquidò verurn & fummopere rationi con-

sentaneum fit, de eo tamen, ut ex parte jam 

antè monui, movitnuper controversiam ntf-

fier D. Hobbius, & rem adeb claram spislìs 

quantum in se nebulis offufcavit. Nec enim 

lineas & tempoïa, quamvis inter se diffitifl«-

ma» nature, velut homogenea quanta, mu-

tuámque íbrtita proportionem veretur inter 

se comparare. Nam quia motibus laí\a.^(n 

percursse longitudines se habent ut tempo-

ra , Erh (inquit) permutando ut tempm ad longi- De Cors, 
udmsmjtatemputadlongititdinem. Quasi di- cup.ió. 

ceret, Quoniam ítadius ad mille paflus se 

habet, uthorauna adoctohoras-, ergo per-

mutatim ut Itadius ad unam horam, ita mille 

passus adoctoJioras;cujufmodi argumentatio 

nemo non perfpicit quàm fit absonè ridicula. 

Idem in Dialogis.quibus hodiernâ examinare 

profitetur & emendare Mathematicam (exo-

ptare liceat,utinam saltem pensitatiùs exami-

nàsset,& feliciùsemendâfletsuam)£í"/t,inquït, Diítl.^.p^ 

ut quantitm ponitt» ad longitudhcm ìinex qna 80. 
M 3 ipßm 
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ipstmreprœsenut, ha quantum ponderù dupsi ad 

(onghudinsm linex duplœ ipsam repmsentantit. 

âdeò scilicet hune errorem à redargutore 

suomonitusomnino récusât deponere ; ast , 

ejiasexcusandi vel propugnandi gratiâ no-

vas procudit vocabulorum deíìnitiones & 

ateeptiones, tam íibi parura consonas, quàm 

ab usu cómmuni sernotas, & conclusionibus 

plerunquefuis répugnantes; miros commi-

nifeitur practextus alienos & abhorrente? 

ab omni lyncera ratione, quod paucis osten-

dere non abs re fuerit, cùm elucidanda; rei , 

subjectascausäjtumnequisin similes lapsus 

incautè ruat & quò pateat quàm in his rébus ' 

pportet circurnfpectè versari. Mensuram 

D'tal. ì.p. hoc modo définit ille, Efl mensura magnitudo 
i !. una alterìtu,quando ipsa vel ifßmmuhiplaahe-

, riapplìcatacumeaco'tncidit. Et rursus, ver-

bis paululum immutatis, sed in eandem men-

Viil.i.p. í6111 ; Mensura eß magnìtudo magnitudines mi-

'A. W majorit vel non minorü, ckmminor ip/ì dp-

plicaü semû vel pluries ipsam aquat. juxta 

quas deímitiones patet mensuram njhil esse, 

aliud, quàm rei mensurata* partem aliquo-

tam, quaenimir.umaliquoties accepta totam 

illam exhaurlt, ut nihil supersit reíì.iui; 

quomodo vocabula tjiisorr.dfifjärt xJ\*/at' 
5f«i/,sxpiusaut fern per accipiuntur in Ele-

Pig.Ijo. mentis, ut antehac oítensum ; Homogeneas 

' potro quíntiiâìes définit, quarum mensura ap-

pììcari possunt um ad altérant, Ha ut çongruant. 

Diat.^.p. -Et quarum- mensura éfxtp^m- Mensura: 
go. verò sunt ei, utjamvisum, partes quanta-

rum aliquote. Ergo madò íìbi conííet, 

quantitateshomogenex.erunt, quarum par-

.
;
 tes 'áliquora»,, congruexe possunt,. Vfifum 

v . < ! ÏK "' Par* . 
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partes aliquot* quantitatis tem'poris non 

aliae sunt quàm quantitates temporis, nec 

ponderis quàm quantitates ponderis, nec 

linea: quàrn linea:, nequecorporis quàm cor-

pora. Ergo cùm nemo concipere possit quo 

pacto quantitas linea: quantitati temporis 

(puta linea: quantitas cubitalis annuar vel un-

ciali temporis aut ponderis quantitati) poflit 

applicari) sic ut ei congruat aut coincidat; 

non erunt linea: temporis & ponderis quan-

titates homogenea:, juxta proprias ipsius de-

finitionesac hypothèses. Ita communis in-

tulisset Logica, verùm mirisicâ sagacitate 

contrarium is colligit ; Quonum (inquit) Dhl.j.f. 

quantitas temporis per lineam menfurari poteS, 11 c. 

C linea litteœ appliiari poteft, erit Quantität temr 

porit quantitati linex homogenea. Ecce fon« 

tem, ex quo complura quibus isti dialogi sca-

tentabfurda promanàrunt. Quoniam quan-

titas (ait) temporis psr lineam menfurari potefi : 

atqui respice sodés, ingeniöse vir, tuam ip-

sius deiìnitionem, & vide num juxta illam li-

nea possit esse mensura temporis (aut quia 

malis involutiùs loqui, quantitas temporis) 

h.e. linea possit esse pars aliquota quantitatis 

temporis, vel an quantitas temporis confletur 

ex lineis,vel an linea sit aliqua quantitas temr 

poris(pars enim aliquota quantitatis tempo-

ris est aliqua quantitas temporis) paríq; rati-

one num linea sit quantitas luperficiei.corpo-

ris,ponderis, &alterius cujusvis quanti ; vel 

an omnes omnino quantitates componantur 

ex lineis; quantitas (inquam) annua vel 

menltrua, quantitas uncialis aut pondialis, 

quantitas pedalis quadratica vel cubica num 

linear sint, aut conltituantur ex litieis : an~ 
M 4 non 
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non si quid horum statueris audienti debebis 

ludibrium 1 Atqui non satìs animadvertit 

clariffimus vir, in usu vocabuli mensura; se 
multùmàsua ipsiusdefinirione recedere, eó-
que sibi labendi occafionem miniltrare; 

quúmque toties lineam appellat mensuram 

temporis, & ponderis, & cujuscunque quan-

ti, nullatenus intelligere potelt lineam esse 

partem aliquotam temporis, aut ponderis, 

autmotûs.autcorporis, nequecum iis line-

am posse congruere sed iaxiori mensura; 

significatu abutitur, juxta quem, ut antea di-

ítinctiùs exposuimus, mensura subinde rem 

quamlibet designât, -qua; possit aliam vel 

commode repraesentare, vel quomodocunque 

notificare. Quo duplice refpectu linea (re-

cta prxsertim aut circularis ob simplicita-

tem &uniformitatem suam) temporis, pon-

deris, velocitatis, & cujusvis quanti mensura 

dicipoteíì&solet. Nam quia ratio qnaevis 

quantorum rectis lineisexprimi poteit, ideo 

satìs commodè recta; linea: eis reprassentan-

dis adhibentur ; utv.g. pro duobus soiidis, 

quorum unum ad alterum proportione sic se 
habet, ut^2 ad 1, vel utdiameter quadra-

ti ad latus, quando praster ipsarum propor-

tienemnihil obvenit confiderandum, substi-
tui pofïunt dua; recta; linea; ipsarum ratio-

nem exhibentes; paríque ratiqne duorum 

temporum, vel duorum ponderum rationi-

bus exhibendis assumi possent recta: line* -, 

■& eatenus acceptione latistìmâ quantorum-

iftorum mensura; dicantur ha: linea: ; quo 

sensu numeri sunt mensura: maxime commu-

nes Scusitata: quantorum omnium commen-

sarabiliuffl, eorum ratipnem exprimtnfes, 

próque 
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próque iis in ratiocinii decursu substitut* -, 
quornodo etiam nedum line*, sed aliaquar-

vis quanta aliorurn quorumvis refpectu men-

sura: rationem fubeant ; íìcut enim quodcun-

que quantum rectâ lineâ pro arbitrio fum-

ptâ reprxfentari potest, ita poíïìt a?què su-
perficie quavis, possit corpore, possit litera, 

charactere, nominequolibet designari. Ma-

gìsadhuc propriè, quamvis ab Hobbiana de-

Haitione satìs remotè, mensura? nomen obti-

net recta linea (paríque jure quxvis alia ma-

gnitudo posset obtinere) quatenus infervire 

poíeít aliorum quantorum'quantitati deter-

minanda? feu declaranda? ; quomodo longi-

tudo linea?, quam percurrit aliquid mobile 

designato tempore velocitatem indicat, 

adeóque metitur ejus ; & arcus circularis 

anguli rectilinei cruribusinterceptus angu-

li quantitatem arguit & ostendít, hoc eir, 

menfurat fecundùm hanc acceptionem -TÍS 

menfurare, quam nos fusé satìs & iuculentè 

pridem explicuimus. Hanc igitur ambigui* 

-tatem vocabuji menfur* si perspexisset is 

aut perpendiflèt, quocum agimus ; aut lì 

definitioni propriè conflantiùs adh*iîsset, 

non ita puto commiscuisset omnium rerunt 

quantitates, & inter fe pronunciâsset homo- Pag. 
geneas, ejuímodi scilicetargumento permo-

tus. Quoniam linea est mensura temporis, 

erie quantitas temporis "quantitati linea? ho-

mogenea. Arqui respondeo, linea dici po-

teíl mensura temporis, sumendo mensuram 

pro symbolo, vel argumente, vel indicio 

quantitatis quam habet tempus ; at sumendo 

mensuram juxta fuam ipfìus definitionem 

pro parte aliquota, satìs liquet, nec ipse diffi-
tetur, 
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tetur, lineam non esse mensuram temporis, 

adeóque juxta siiam etiam homogenei defi-

nitionem, linea:quantitas non erit temporis 

quantitati homogenea. Imò eodem ratio-

cinio quo probatum it temporis & linea 

quantitates homogeneas esse, a-què conclu-

ditur easdem esse heterogensas. Quia nem -

pe quantitas temporis per superficiem pa-

rallelogrammam aut corpus cylindricum 

mensurari (hoc est, per ea defignari po-

test, Stdeclarari veínot-ificari) & linea ne-

quit superficiel parallélogramme nec cor-

pori cylindricocongruere, erit juxta defini-

tionem T ÍTípoyiyeíns ab ipso traditam.quan-

titati linea heterogenea. Quinetiam om-

nes omnino quantitates íïmul homogener 

sunt& heterogenes: : mm, Homogenea sunt 
(ait) qua eodemgenere mensura mensurabilia, ; 

ergo cùm omnes quantitates.lineis mensura-

biles íìnt, erunt omnes homogenea:. Hete-

rtgeneœ veròsunt (ut idem ipsenos áocet) qua 

diverso génère mensura menfurnntur : ergo he-

terogenea: sunt omnes quantitates, quoniam 

omnes lineis, superficiebus, solidis angulis, 

(numeris pleraeque rationalibus aut surdis) 

mensurari possunt, eo nem pe modo quo men-
suram accipit ipse, dum suos ítruit paralo-

gismos. Et fané cuncta ejus hue spectantia 

ratiocinialaborare videntur hâc unà fdp-

I * <pi€oKÍa.s fallaciâ : etenim rêvera qua: eo-

dem génère mensura: determinantur homo-

genea sunt, sumendo mensuram pro parte, 
velaliquocongruoreimensurata:; sed non 

semper homogenea sunt, qua: eodem génère 

mensura: meníurantur, sumendo mensuram 

pro signo vel argumento ; ita certè nulla fo-

ret 
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ret quantorum heterogeneitas, & facilè corr-

fecta res effet. Gseterùm ex his angustiis 

elucìari se ppffe sperat, rerum quantitates 

ab ipfís quantis perquam subtilitér distin-

guendo. ílumtiw{ìnqait in Abstracto) cu- Dìal.^.p. 
juscunque rei quantitati fa avfhaiïo cujufiibet al- 81. 

termrei homogeneaefi,idsóque limxrum, super-
ficierum, foìiiorum, temporis, tnotâs, vis, ponde-

ris, roboris, re/îâentiœ quantitates sunt homoge-

nea, etfi res ipsœ sunt heterogene*. Rursus, 

Video )am quanquam absurdum fit lineam dicere Pag.7j. 

tempori aqualem esseyion tarnen absurdì dici quan-

titatem linea œqualem ejse temporis quantitati. 

AUbíque paffim hoc inculcat mirificum com-

mentum. Quo tamen nilefficit ; verba tan-

tùm dat nobis, aut potiùs sibi. Quod enim 

per quantitatem islam abstractam ab ipíìs li-

nea &tempore diíìincti nihil animo conci-

piatipse.quovisausimpignore cum illocon-

tendere. Quidest, obteíìpr, quantitas li-

nea:, praster ipfius linea: singularem & deter-

minatammagnitudinem, vel ipsa lineaquà 

íîc determinata ? Quid quantitas tempo-

ris, nisi definita fui generis extenlìo, vel ip-

sum tempus quatenus taliter extenfum? 

Ergo íì linea & tempus heterogeuea sunt, 

etiam ipsorura quantitates heterogene« 

erunt. Tempus & lineam effe res hetero-

geneas, non folùm ut res phyíìcas, sed ut 
Mathematica: contemplation! subditas, rei 

nimiâ coactus evidentiá vix diffitetur ipse; 

atquomodo? non utique ceu calida velfri-

gida, nigra vel alba, fed ut quanta ; nec 

enim aliter ea considérât Mathematicus. 

Quamobrem ? quia nullanr habent j£otv, 

non compara ri queunt inter se ■muviT^ 
(nos 
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sjios ut veridicus docet Eoclides) quia scili-

cet non eodem modo quanta íiint, atdiver-

fî generisquantitatem habent ; velquiasine 

magna dici nequit absorditate, tantum est 

tempus quantum est linea, tantus est annus 

quantum est ítadium. Ergo quantitates tem-

poris & linea: sontdiversi generis. Verùm 

reponit, quantitas temporis à linea meníu-

ratur : ita dico rursus, atquivocè íumendò 

vòcabulum mensurare-, nempe non menso-

rat ut parsistius quantitas, aítduntaxat ut 

íîgnum causale vel consequens ; ex que nihil 

in ejus rem concludatur. Addo, nec admo-

dum propriè quantitatem temporis mensu-

rari, sed ípsinn potiùs tempus ut quantum 

mensuratur, vel quoad quantitatem ; fient 

lion tam videturalbedo, quàm corpus quate-

nus album, seu propteralbedinem, hoc est, 

quia taliter disponitur, ut tali modo visum 

afficiat. llnde nec juxta desinitionem ejus, 

Homogenea sunt quorum mensura: congru-

unt, quantitates abstractè sompta: sunt ho-

mogeneitatis bene capaces-, quia non ipsat 

mensurantur, at concreta potiùs quanta pro-

pteraut quoad ipsas ; & fané propter ipfas 

etiam homogenea sunt, aut heterogenea Ma-

thematicè. Verùm adbuc instat, temporum 

rationes rectè comparantur cum linearum 

rationibus ; dicitur enim, Ut se habet annns 

ad bienniutœ, ita linea pedalis ad bipedalem ; 

quidni igitur quantitas temporis cum linea: 

quantitate conferatur? Atquàm immanis 

est dÇKîjLíàts ejusmodi ratrociniis, cum plu-

rium rationum íimilibus rationibus absolu-

tas íìmpíicium quantitates consundere? Ex 

eo nímirum quòd ovom se habet ad duo ova, 

lìcut 
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sicutangelusad duos angelos ; ve! quòd nni-
us ovi ad duoova talis sitrelatio, qualis uni-
us angeli ad duos angelos, quomodo infera-
tur ullo modo ovi & angeli similes esse, vel 
homogeneas quantitates? vel quòd quanti-
tatibus ovi & angeli eademmensiaracongru-
at ? vel quòd angelus ullam omnino posside-
at absolutam quantitatem ? ht hujus & 
prarcedentis inítantiaî nulla prorsus est dit 
paritas. Nonovumovo, quod aiunt, simî-
lius. Ita scilicet usu venire solet, ut qui fùos 
errores extenuare vel defendere malant9 

quàm ingénue confiteri, nedurn non décli-
nant eos, at plures sepiùs, eósque prioribu* 
détériores accumulent. Sed excidit mihi 
versus ritè adagialis, 

Maneat autem quoniam temporis quantitas 
( annua scilicet, menstrua, diurna) cum .lineat 
longïtudine (pedali, cubitali, stadiali) secun-
dùm «qualitatem aut inaequalitatem, ex-
cessum autdefectum, additionera vel subdu-
ctioaejnnequitappofitècomparari, illa pe-
aitus eflè homogenea ; neque non eodem 
modo affecta reliqua quanta, nec à Mathe-
maticorum hac in parte communi sententia 
atquesermone discedendumesse. Quòd li 
häEcvocabula nonnunquam aliter occurrant 
usurpata,utsiquis propter natura; subalter-
nam quandam diversitatem, lineas curvas 
rectis, aut superficies gibbas planis hetero-
geneas dicat-, quomodo Ramus angulos re-
ctos rectilineos obliquis rectilineisheteroge-
neos dicit (paríque ferè de causa potuisset 
quadrantem périphérie circularis sextanti, 
liaeam pedalem semipedali heterogeneas 

ap-
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appellare); aut si propter convenientiam 

aliquam peculiarem génère disjuncta quanta 

vocentur homogenea ; quomodo recens qüi-

Ant. Far- dam Geometra, álíoqui non ineruditus, pa-

h'm. rallelogrammum & cylindrum homogeneas 

figuras appellitat ; eò quòd in hoc linex re-

ite basi parallete simili tenore procedunt, 

quocirculi paralleli in iilo-, quod is vocat 

per elementa proportionalia procedere. 

Taies (inquam) xàaV$uA<i* & peregrinas 
, ' vocumnovitates limpìdiffimis hisce scientiis 

caliginem & confufionem inducentes cavere 

praeslat & respuere ; multóque satins effet 

erprimendis senfìbus noítris nova vocabula 

confringere, quàm veteribusususancitis ab-

lïti. Sed manum de hac tabula. Cogitá-

ramhis dequantorum òfMyn/eía, & ìn^ayif 

veíq. disputatis circa ipfòrum oftodsHOM & 

Ì7i<foáS*et>w (similitudinem & diffimilitudi-

' nem) qusedani subjungere. Sed cùm cur-

rentis impetu calami pradfitutas etiamnum 

temporismetas fuerim prsetervectus, suffici-

at ita jam ad illas, qua» cùm opportuna se 
praebuerit occaíìo, proximèconsequentur de 
quantorum analogia disquisitiones utcunque 

viam munivisse. Vos intérim bene valeatis 

precor, optimi & humaniffimi auditores. 

LEcT. 
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L E C T. 11 

P Ro more meo, posthabitis proœmiis, & 

ambagibus omnino pra?termiflìs (poiì-

quam tarnen vobis, auditores optimi quot-

quot eitis, omnimodam salutem & gratulatus 

fuero präsentem, & diu futuram exoptave-

ro) ad rem me consero protinus -, & cûutïùs 

intermiííum pensum in manus resumo. Li-

çeat antem bona vestra cum venia pridem 

inititutíe methodo inha?rere, quódque reli-

quum eit suscepta: circa Matheseòs vywyí-

fJLíva. tractatìonis c'etexere ; quï quidem 

spero fore cum hoc termino ut penitus ab-

solvatur, quódque postquàm tamdiu circa 

littus hxíimus, Si horam quasi scientiarum 

oras legimus, in altum tandem œquor pro-

vehemur- Quanquam rêvera quas modò 

diícutlendasaggredimur materiae, sive sub-

tilisas ipfaruro, sive spectetur utilitas, vix 

illa; multùm abesse videntur ab intima pro-

simdiffimáque Mathefi. Veniunt liquidem 

imprimis coníìderanda: ratio vel proportio, 

tum analogica feu proportionalitas ; circa 

quas nimirumaliquatenus universa Mathesis 

occupatur, vel ut objecta sua, vel ut instru-

menta inveniendi ac demoníírandi ; nec 

analogiam proinde immeriiò vir divinus in 

opère diviniffimó(Tirfiaîum intelligo) censu- Theon 

it, JïQfiòv mvv/lxìj r f/jtSmju^-mp (vincu- Smyr. f. 

lum & commissuram Mathematum, an disci- 131. 

pünarum potiùs omnium). Nec inde abit Fhto Tim. 

il- f.1048. 
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illuítriflìmus author praeclara? de raethodo 

Pag.i2. utendi ratione diatribae : guk(a'it)animai-

vertebam ilias (particulares nempe scientias 

qux Mathematicae dicuntur) etiamp circa di-

versa objecta veri'arentur, in hoc tarnen omnes 

convenire, quoi nihil aliud quàm rslatknes ßve 

proponiones quafdam, quœ in iú reperiuntur, ex-

aminent, biis profonienes Çolws mihi eße confiie-

Theon.cap, randus puuvi Addo Eratoíthenem promin-

ciantem, XlcLp-m -m è* rots {sœïní/MÍQIV é£ 

eiya.Kt>yíx.í TTOSTUV Tjy£v fff/ksvSj- Àdeo pro-

portionumconsideratio disciplinas hasce per-

vadit, & quodammodo complectitur univer-

sas. Non igitur ipsarum videri debemus 

ta m extimam cutem lambere, quàm medul-

lam intimamdeguHare, dum proportionura 

natu ram contemplamur. Succedet buic Sna-

çtci, de magnitudinum situ vel positione de-

terminata, quâ, íìmul cum ipsarum propor-

tione, figurarum varia íîmimilitudo confiât, 

& multifaria diverfìtas ; tum de consequenti-

bus has magnitudinum fpeciebus, feu conve-

nientiis ac differentiis spécifias ; dein de 

motu quo progenerantur magnitudines : de 

his (inquam) succedet dispicere. Ita poft-

quam pleraque, prarcipua saltem, omnia ma-

gnitudinum symptomata, qiix Matbematicis 

quirlem siibífernuntur, aut implicantur hypo-

theíìbusj utcunque perluítravimus, in eam, 

à qua primitùs digreflifumus, orbitam rever-

tentes, de hypothesibus ipíìs & reliquis prin-

cipiis patticularia quaedair jqux sefuggeíTe-

rintobservatu digna, licebit in médium pro-

duceiv. Quibus defuncti negotiis ad id 

quod, ni milè memini, jam olim poiiicitisu-

imis conferemus operam, ut Matheroatica? 
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falicet inventionis moduni exponamus. Ërit 

autemquòd gratulemur nobis, íïpropositum 

hoc stadium hujus intra termini decurfum 

emetiri, vel utcuhque ex animì sententia 

confieere poteri'mus. His in anteceflum 

prjelibatis ad rationem feu proportionem 

excutiendamaccedamus. Rationem & pro-

portionem quod attinet (hxc enim nomina 

jam apud plerofque Latine fcribentes i<mj\f-

va/Mi funt) eam Grxci designant vocabulo 

ÁÓy@-, quo certè vixullum fuccurrit inisla 

linguamagìs anceps Sc ■mhvm[Mv. Signi-

ficatus ejus quàm plurimos reçenfere non 

abs re putavit Theon Smyrnams expositions cap. 18. 

eorum qusead Platonis lectiónem necessaria 

funt. Ego verò nimium philologus, & 

Àóyv, hoc est,extra propositum viderereva-

gari, sivelexfcribens eum vel imitans(quod 

in promptu foret eò connitenti) percensere 
plerofque íîuderem & exemplis confírmare. 

ÏSTemini non notumelt, quòd vocabulum AÓ-

^©-coHimuniter utcunque sermonem men-

tis lvJ)a.S€\ìv, & oris Tçoœop/jcòp f ita recen-

íiores distinguunt Peripatetici). sermdaís* 

inquam, utriusque, tu m conceptivi íum pro-

latitii, tam facultatem operatricem quàm 

operationesipsas, nec non immediatos eífe-

ctus ab eó manantes deriotet ac
:
 exprimat, 

praesertim quicquid ho rum cum difcurfu jun-

gitur ad hominis naturam appropriato, qui 

folus inter animantia cenfetur Ç&o? AO#JW, 

animal fermocinativum vel difcuríìvum. 

Neque magìs quenquam fugit literis medio-

criter imbutum, quòd pecuìiari quadam ra-

tione paslìm apud Grascos authores nedum 

fëntenti»' lmgulares mente concept» vel 

N" òre 
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oreprolatï, sed plurium sententiarum ftr-

ragines 3c íystemata diverfìmoda ; fabula; 

rempe vel apologi (hoc est, sermones ex ar» 

bitrio & ingenio conficti) nugï & offucia: 

(hoc est, mera verba, fensûs vacua vel veri-

tatis^dagia, feujactatse vulgò fententia: ; 

rumores famâ vel populari fermone difperíì, 

historia omnimo-iae, orationes jugi série per-

tenta:; demumquadibet litera KÓyi dìcan-

tur. Exetnpla prxsto funt, quibus hos usu 
tritoshujus vocabuli significatusfirmem, ait 

illos lubens pr*tereo. Nefcio tamen an 

o'pera» fît alias quafdam, quas etiam in popu-

laribusobtinet scriptis acceptiones, adrem 

nolìram & fenfum Geometrìcum propiùs ac-

cedentes paucis perlîringere. Taies funt 

quum \éy@- delìgnat taxationem & com-

parationem quamcunque rerum inter se, 
prout istis in phraíìbus usitatis/AwicücftVc« 

3\óy>v, cvvalçeiv \by>v-> ti-mytn/ \oy>v. Ex-

tuc.XVLz
 emP'a dant etiam Sacra: Litera: ; S. Lucas, 

Metnh. 'A-mf&k.ójepifbiKopoi'da.s n- S. Mattha:-

XXP". 10. US
''

,£
PA?,'5 òxuot&r <$>>shW kìíHVap j£ su-

foufeif^'dvTxv K"y>v- 'ATmfiJtívcu hóyv, 

rationem reddere ; ovvalp&p kóy>v
t
 rationem 

inire: nempe muneris administrai, vel rei 

cujufvis concreditœ ; quod nihil èlt aliud 

quàm actiones cum regulh ad quas exigen-

da; funt, ex prasfcripto superioris potestatis, 

vel fummas rerum exhibitas cum iisqua: jure 

debentur, aut meritò expectantur compara -

re. Item cùm Aóy©-rerum valorem, pre-

tium, merítum innuit, quomodo dici solet 

iv ìAvI xáyu IÌSÌSS^ ' quod negligitur, 

posthabetur, vilipenditur, ìJì' h Koycf, 

íJï wdfifyß, qsod in nulla ratioae, null'o 
nu-
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numero est, hoc est, instar nihili habetur, in 

censura non venit, neutiquam computatur. 

Sophocles, 

"O&smydtmy khrmciv StpucuVí^). 

Non cassa nucehominememptitem, qui va-

na spe server. '£r KÓya Snis TitiiSS^, dixit 

nonnunquam pro Deos venerari ; & htyv. 

JÙHCÚK TniäS^ Demoíthenicum est, pro julti-

tiara respicere vel suspicere, non pro nihilo 

ducere. Addo Galenum, 'E-m 7m,f\av T £«" De 

TtHÌvay èts\í>y>v %pi» fií\aXícy.Cccyiât
í
 rho- Med 

(MÌ, ia omni ciiíquiíìtione nomen ipsum in 

considerationem aísumi débet Scilicet in 

hujusmodi locutionibus tóy©- aliquam re-

rum magnitudinein, vim, potentiam calculo 

vel cestimio fubjectam signât. Parúmque 

videtur hinc abludere quod Aoy@- subinde 

pro causa rei vel conditione ponitur, hoc est, 

pro eo quod considérai débet & requiritur, 

ut aliquid fiat. Plato episl. 7. ad Dionis^ 

voís hóyií-, his conditionibus hue me ventu-

rumpromisi. Aí^tâ^AÓpv, usitacuràDe-
mosthene procausam agnoscere, vel condi-

tionem accipere. '.E/Í hóyv cífí-n:, prop-

rer virtutem affici prarmio, vel laude deco-

rari. Et às KÓy>v KMUS, pro vitio luere 

peenas, vituperio defamari, suntoratoribus 

Graecis in usu loquendi formula; : propter 

virtutem Scvitium, hoc est, ex virtute vel 

vitio considérais, juxta morajium praecep-

torum nprmas examinatis. .Eo.tantùm hxc 

attuli qub constaret à Geometris adhibiturn 

hujusce vocabuli sensum haud ita longe rece-

dere ao usu scriptores apud alios recepto 
N'2 Ci< 
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satífque pervulgato ; nec abhorrere noítram 

à communi more loquendi consuetudinem. 

Idemostend.i poteratde Latifia voce ratio, 

qna; Gra?cam AÓ^©-exprimere solet,-& suos 

ab illo plerofque íìgnihcatus mutuari : sed 
rei nimiaclaritas facit C&quianimium jam 

hujufmodi parergis datum est) ut isti parcam 

opéra?. Addam folùm, inde videri KÒy>v 

ejusmodi fensus, cùm islos extraneos tum pe-

culiarem Geometris fenfum defumpsisse, 

quod diverfas res inter fe comparando dici-

tur, efifertur,i exprimitur ipsarum determi-

natus valor, aut quantitas, ex refpectu quem 

una res obtinet ad aliam. Ratio autem du-

citur à ratus, hoc est, à reor, idem designan-

te quod puto vel existimo; rerúmque pro-

inde cenfum aut arstimium indicat ex compa-

ratione notificatum. Quomodo etiam ver-

bum putare, deductáque ab illo computare, 

fupputare, dénotât numerando vel uteun-

que res conferendo quanta? funt (magnitudi-

ne vel pretio quantaVy jeftimare : quod & 

Gra?cis dicitur Aoj/£êôí;. Vox autem pro-

portio reperitur à Cicerone aliquoties ufur-

pata, quanqüam sensu non uno exactè eo-

dem. Alias enim apud ipfum'idem valere 

videtur quòd simplex ratio, nonnunquam 

verò rationum lìmilitudinem vel analogiam 

delìgnare : primúfque videtur ille ipfe ejus 

ufum adinvenisse, faltem ad res 

* AîQuny <J\' ó KÁK- Mathematicas primus applictí-

A/r©-, a £v áwrìv isse. Sic innuit in fragmento 

^ -ra' Bv^íy-'-i'o. lit quodTimaîus inscribitur, vel de 

(MÌhiça.iv 7n>m.T*ÌTv univerfo : verba funt,* Sed vin-

á ™<pvKí àmMjíôí cuìorum id ili aptißmum atque pul-

jcetAA/f* hj7n\íhHï> tf>ernmum,fHod&! seatque de bu 
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ja* aftringit, quàm maxime umm efficil. /d 

optimè afôquitur que Grœcù ÄWOJ/Ä, Latine 

(audendum est enim, quoniam hax primùm 

à nobis novantur) comparatio, proponióve dici 

potefi. Porto sxpiàs in ifio Hbello proportions* 

utitur vocabulo, sensu tarnen, ut viieri pmmoni-

tum, nliquâ vario. Ejus autem effingenda: 

hinc accepta videtur origo vel occasio. 

Cùm in corrogandis veíìigalibus, & impor-

tandis oneribus publicis, pro facultatum 
modo secundùm «quas legestaxato, sua cui-

que pars persolvenda cesserit, qua: nempe 

rata cujuíque portio dicta est ; hinc unus-

quiique solveredictus pro portione, vel pro 

rata sua portione ; hinc emerlìt vocabulum 

proportio, dignum visum Ciceroni, quum 

Graecas literas suo donare Latio staderet,. 

quod xóyv & dvccxoyíctif, obvias Platonem 

& alios Gra?cos Philosophos inspectanti vo-

ces, reserret & exprimeret. Sed manum 

ferulse subducamus, & Grammaticorum 

egressi scholis videamus quid per hóyv eíque 

respond;ntem rationem, & proportionem 

Cjuxta frequentiorem & probatiorem usum 

proportionis, nonnunquam enim analogiam 

íìgnificat, hoc est, proportionalitatem) in-

telligant ipíì Geometra:, qu arque lit hujus 

adeò triti vocabuli genuina notio disquira-

mus. Permirum liquidem videatur ejusce 

de rei, quae paginam ferè replet utramque, 

nusquámque nonoccurritin Mathesi, natura 

viros inter Matheseòs haud in postremis pe-

ritos acriter disceptari. Quasi nesciri poffit 

res tara obvia,, toties jactata, adeò diligenter 

excussa. Uside proveniathoc ? Indeopinor, 

quòd perditficile sit res admodum abíiractas 

N 3 & 
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& universales, pra:sertímque modos & rela-

tiones rerum , yel imaginari diltinctè vel 

accurate deíìnire. Ferè neminem arbitror 

• fore, saltem è gnaris Mathematum, qui non 

utcunque quantúmque satis eíl intelligat, 

quid velit ipse dum profert hoc vocabulum, 

quídque concipiant alii proferentes ípsum ; 

sed non ita forsan in promptu est ei respon-

dentem conceptum mentis, proprium vel 

alienum, aliis verbis explicare, hoc est, ip-

sum definire. Hinc litigandi causa non fe-

cus in hac quàm in aliis plerifque coníïmili-

bus materiis, à sensu disjunctis : fubnotavit 

hoc Carteíius, & inde vitio vertit Philofo-

phis morosam illam verba definiendi curiofí-

Tr'mcJ.iO' tatem, iítis verbis ; Non bîc explico multa 
nomina, quibm jam ufits[um vel utar in jequemi' 

but, qitia persesath nota videntur. Et fitpè ai-

■ vertì Pbilofopbos in hoc errare, quòi ea quaßm-

flicißma erant, ac per se nota Logicit definitioni-

but explicare conarentur ; ita enim ipsa obscurio-

ra reiiebant. Qua? subtiliffimi viri observa-

tio vel inde validifíimè coníirmatur, quòd 

circa definitiones iflas rarò convenit interil-

los, qui saltem nulli sects nomen suum ad-

dixerunt ; atquam unus probat,alter refpu-

it, & vel minus aptam, aut non satis accura-

tam judicat definitionem. Ut & exinde quòd 

illorum abstractiflìmorum nominum definiti-

ones rarò vel nunquam demonstrationes in-

grediantnr; nec inserviant(qui tamen prima-

rius definitionum usus est & scopus) conclu-

sionibuselicie-ndis ; instand« causâ, jamobi-

ter, sed opportnnè, adnoto definitionem <rä 

Kóyx traditam in elementis. nusquam in toto 

elementorum systemate, nec alibi (quò<J sci-
am 
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am,imòdistrictèaiononalibi>quovis in li-

broMathematico citatur .astruend.r ulli de-

monstrationi, vel concluíìoni deducendá?. 

Suppeditetalterum exemplum vox Jìdçyipœ. 

veteres apud Muíìcos,quod ex iisnemonon 

définit, at verbis difcrepantes, & sensu non-

nihil varii à se omnes : apparebit id Ari-

lìoxenum, Euclidem,Nicomachum, Eacchi-

uni, Aristidem, Gaudentium, Capellam, li 

cui ad lnbitum erit, inspectants Sed rem 

adoriamur propiùs. Adnotanda verò pri-

mûm occùrrit ambiguitas, \rel distinctio qua> 

dam, cui subjacent vocabula ratio & propor-

tio, etiam prout illa usurpantur à Mathema-

ticis ; Latinorum (inquam) vocabulorum, 

nam Graxum ÀÓ>©-, utexistimo, non ag-

noscit iltamhomonymiam. Duplex igitur 

à quibusdam statuitur ratio vel duplex pro-

portio, uni nomen indunt Arithmetica-, al-

teri Geometrien rationis vel proportionis. 

Quibus explicandis praenotetur imprimis 

rationem utramque, qux dicitur cùm duo-

rum homogeneorum quantorum comparati-

onem innuatqualemcunque, ad classem istam 

feu categoriam entium fpectare, qua: w" 

•srpóí 77 Aristoteles, alii relationes vel habi-

tudines, Grarci jç'C«í índigitârunt. Quo-

rum duorum quantorum feu terminorum 

(terminum enimvocant Matbematici horum 

correlatorum quantorum utrumvis : ''Os ©■ 
(inqùit Theon Smyrnams) h ii KaB'ïactçw 

ösm$cdvw \Sìi))
t
uín.r Xay>iiÁva>v,Q\OVd(iS/Mí, 

(dyâ©-, J\jva[Mí, oyn@-, ßdu@-. Termi-

nus est qui peculiarem dictorum naturam, 

feu proprietatem exprimit, ut numerus, 

magnitudo, môles, pondus. Et alibi cla-
N 4 riùs, 
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Cup.XX. riùs/'OíW 3 úy>(JAv *m è/Myivri, « ìw>e*S% 

Ací^.ëcívóy-íi'a. eìí wyx.fi<nii ' Terminos dici-

. musquas cùm génère vel specie convenianü, 

in comparationemadsumuntur. Horum(in-

quam) duorum terminorum in comparatlone 

priorappellari eonsuevit «^^©-antece-

dens, ei verò correlatus poíterior i-m(wi@-

consequens. Hoc premiíTo.Arithmeticarn ra-

tionem feu proportionem.appellant nonnulli 

duoru quantorum, Tíu) rì-ù&íyjiv jçj ÌK-

*.únrm? '%<av (verba funt Scholìaíìae veteris à 

Meibomiocitati) relationem fecundùm diffe-

rentiam,quatenus unum excedit alterum,vel 

déficit ab altero (poísit adjici ii Wxä^.zd-

aquari;fibi vel nihilo differre ; nam& ïnter 

iqualia quanta potelt institui comparatio, 

potéstque íîngularis hax ipforum relatio de-

notari per iì differre nihilo, quod interex-

ceíïùm & defectum médius interjicitur li-

mes). Per dífserentiàm autem hîcintelli-

gimus ipfum 7® Jì^ípay, fingulari modo 

comparari vel referri hoc ad illud, non ab-

fòlutum id quantum, quod post unius ab al-

tero fubductionem ell residuum, quod qui-

dem Jìtiípofà, & differentia plerunque dici-

tur. E.g. relatio qua» verfaturinterlineam 

tripedalem & lineám bipedalem, juxta quara 

ìlla fuperare concipitur hanc lineâ pedali ; 

vel inversé, relatiobipedalis ad tripedalem, 

quatenus illa concipitur ab hac deficere 

quantitate linea; pedalis, appellantur ratio-

nes Arithmetica;, illa excefsûs, hax defectûs ; 

ipfa verò pedalis linea, abfoíuta magnitudo, 

quamvis differentia; nomine venire folet, at-

tamen ratio non elt ; fed haxexcedere vel 

deficere ratio dicitur Arithmetica. Hanc 

talem 
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íalem (aio) quantorum habitudinem ad se 
invicem nonnulli rationis Arithmetica: do-

nant appellamento. (Cur Arithmeticam 

dixerintnon jam disputabo, res quippe con-

troverse est ; tantùm inde sic denominatatn 

videri dicaro, quòd analogiam quandam ve-

teres Arithmeticam appellârinr.qua de causa 

tum dispiciendi locus erit, cùm de analogiis 

agemus). Verùm apud Grïcos nusquam 

reperio híyv aìiquem Arithmeticum ; sem-

per ii quantorum ho^ev contra distinguuat 

abipsòrumdifferentia, qua: significant voca-

bulis <hct<popd & \>épo')òj, nec rarò csìd&i/xa; 

nuncupant (intervallum, spatium, distanti-

am, non ex positione locali resultantem in-

nuentes jntercapedinem, ast diversitatem 

& quasi dislantiam in quantitate, per quam 

unum abest ut alteri fit aqu'ale ; determina-

tam quandam ab aequalitate remotionem) 

per hòy>v autem (ut opinor) perpetuò desi-

gnant illam quantorum j$«>y, qua: dici folet 

ratio Geometrica, vel ratio simpliciter. 

Apud omnes enim cùm ratio ponitur àmt-

xúius-, & ab epitheto libéra, ratio intelligi-

tur Geometrica, hoc est, ea <%cns juxta quam 

unum quantum alterius totuplum vel quasi 

totuplumconcipitur(ita continere aliud, vel 

ita contineri in alio, sicut numerus iíte conti-
 w 

net alium, vel continetur in alio ; vel fal- ç 
tem íicut expofítorum duorum quantorum % 

illud continet hoc, vel continetur in hoc) quo - ' 

pacto v.g. relatio lineae tripedalisad bipe- Oc; 

dalem, juxta quam illa semel hanc, & ejus in-

fuper íemissem concipitur includere ; vel ad 

hanc se habere, sicut numerus ternarins ad 

binarium, diçitur ratio Geometrica, vel ra-
tio 
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tio(simpliciter) sesquialtera : inverse'que re-

latio lineae bipedahs ad tripedalem, juxta 

quam illaduas hujus partes efficit tertias, 

vel fe habet ad hanc sicut numerus binarius 

ad ternarium, dicitur ratio sesquialtera. E 

quibus utcunque liquerepotest, quantum in-

tersit discriminis inter hasce duas relationes, 

Arithmeticam & Geometricam, quas áp-

pellitant. Valde differunt enim aliud hoc 

vel illo excedere, & aliud toties (vel quasi 

toties, id addocetta de causa poithac inlinu-

anda) continere ; hoc vel illo deficere, & 

toties ab alio comprehendi. Vulgòexpli-

catur hoc diserimen haud malè ex modo, quo 

investigantur & innotescunt ha: relationes, 

tum saltem quumtermini comparati nume-

ris exprimuntur .(exceptionem haric oppo-

no, quia video propter illum neglectum ra-

tionum doctrinam aut perperam aut obscu-

rè tradi) sed ponamus terminos inter se col-

latos numeris exprimi ; tum invenitur ip-

sorum Arithmetica ratio, subducendo termi-

num consequentem ab antécédente ; Geo-

metrica verò dividendo terminum antece-

dentem per consequentem (invenitur in-

quam, hoc est, indicatur, xstimationi nostra: 

subjicitur). E. g. comparando duo quanta 

numeris temarioSc binario denominata, li-

neasputa tripedalem & bipedalem, subdu-

cendo binàrium ex ternario relinquitur diffe-

rentia unum, vel una pedalis linea. Sin ». 

transpofitis terminis auferatur linea tripe-

dalis ex bipedali remanet minusuno, vel de-

fectus unius linea: pedalis pro diíFerentia ; 

ex his verò residuis inclarescunt relationes 

quoad diíferentiam, vel Arithmetica: propo-

sitorum 
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lîtorum quantorum rationes ; quatenus íì în-

ventum abutravis fubductione residuum ad« 

datur consequenti, summa resultansaquabi« 

tur antecedenti : nam in priori comparatio-

ne 1+2=3, in posteriori —1-1-3=2. 

(Hue verò tendere videtur omnis quantorum 

ovfyçioiç, ut ad «qualitatem, quss pra: reli-

quis maximè simplex,unicè permanens, fa-

cilliméque comprehensibilis est relatio, re-

digantur aliac, & utcunque per eamœfìimen-

turj. Vocatur autem prior relatio ex prio-

re diíferentia excessùs unius.altera defectûs 

unius, itidem scilicet ex diíferentia poflerio-

re. Jam verò si comparentur duo quanta, 

repraesentata numeris 20 & 4, diridendo 

antecedentem 20 per consequentem 4, fit 

quotiens $ ; sed invertendo terminos, divi-

dendóque 4 per 20, surgit quotiens f=Ï£. 
Hisce verò quotientibus declarantur ratio-

nes Geometrie» propositorum quantorums, 

•quatenus fi quotiens inventus per consequen-

tem multiplicetur, productus emergitîequa-

lis antecedenti : nam in priori comparatione 

5x4=20, in posteriori verò }x2o=4 ; quo-

modo res iterum ad œqualitatem revoca-

tur. Denominatur autem prior relatio à 

quotiente invente ratio quintupla, posterior 

ái>]ísî<xp@~ rat'° subquintupla, itidem à 
quotiente j. Ast causa mihi jam reddenda 

videtur, quamobrem aliter quàm vulgò fit 

Arithmeticam rationem explicuerim, non 

subducendo minorem tenninum à majore, 

sed indifferenter consequentem ex antécé-

dente. Causam affìgnare licebitmultipli-

cem : Primo, commodior est hic modus isti, 

cui declarando insiítimus, discrirslini ratio-
num 
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nutn hanim diversarum per subductionem & 

divisionem deciarando. Quia lècundùm 

huncmodum subductio, qua indicatur ratio 

Arithmetica, per omnia respondet & qua-

drat divisioni, quâ ratio Geometrica decla-

ratur. Nam juxta nos peragitur iíìhic du-

plex subductio, sicuthîc duplexdiviíîo: siib-

ducitur ifthuc terminus major à minore(quas 

impropriè est subductio} sicut hk dividitur . 

minor terminus à majore (quï impropria 

eíì divisio). Emergit isthuc resi-luum nihi» 

lo minus, sicut hic quotiens unitate minor; 

illuc ex coníèquentis & reíidui additione 

semper fit antecedens, plané sicut hîc ex 

coníèquentis & quotientis multiplicatione 

procreatur antecedens ; ita pulchrè con-

gruunt omnia : commodior igitur est hic 

modus altero, juxta quem fit tantùm una 

subductio, differentia tantùm est unimoda 

(semperintelligopositiva)seu major nihilo, 

nec reliqua quovis pacto bene consentiunt. 

Secundo, in se quoque verior est, & ipíïífi-

ms rationi convenientior hic modus ratio-

nes Arithmeticas per subductionem expli-

candi. Quumenim comparando duo quan-

ta insequalia terminorum transpoíîtio dupli- , 

cemefficiat jçoiv (nonenimeodemmolore-

fertur major terminus ad minorem, quo mi-

nor ad majorem) pîr unicam diflërentiam, 

minoris è majore subductione, acquisitam 

vel inventam, hx àux rationes nonexplican^ 

tur reétè & ex usu. Praeítat eas duabus 

differentiis exprimere, altéra positiva ex-

ceíTnm, altéra negativâ defectum indicante. 

Non idem eít difficere quod excedere, non 

igitar eodera %no denotandi siint excessus 

& 
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& defectus. Hoc quum non observarent ali-

qui, aullatn dari quoad Jìcupogáv quantorum 

<%mv alseruerunt ; quoniam si daretur ali-

qua, duplex eíîe debuerit ; at différencia 

positiva simplex e(t & unica. Nicomachus 

in EnchiridioHarmonices, KÍÍK»S -ß %IQV?) 

<fia<popitv K) "d dxjii £/) • îcT» yò TÒ: Jiía 

Tpòí TÌ h f)a.9oçáv Í<«V 'íx& TUÙ Àvrlù>, h» í» 

Tpòí JV'oj J^'^c o * 7^ « wíu) • MalèopiniM-
tut qui differsmm relationem pm eodem 

baient : ecce enim duo ai unum diffirentkm ba-

ient eAndern, cjttom mumadduo, [edneutiqmm 

eaniem relutfcnem. Satìs consequenter arguit 

ex unica; différend;* hypothesi; atenimre-

lpondeoquòddifferentia inter i &2sit—i, 

significans i à 2 deficere uno -, diíferentia 

veróinter2& 1 est —!—1, significans 2Íupe-

rare 1 ipso 1. Quum igitur duplex sit diffe-

rentia, nil obstat-quin fint duae relationes sibi 

quasi contraria vel universe. (Malè igitur 

Theon ille Smyrna'us, Nicomacho consrnti-

ens, T£v §£yíouv íttiçifi^a,(úv 'ív ^vidvTi, çap.^Q, 

et/|i®-íxct1íp»w-pòf im.7*?w. ]& qua; sequun-
turin eanáetìï fententram). -*65Hê vix per-

cipio cur non asquè confundi debeant ratio-

nes Geometrica;, qua; inter duos terminos 

inaequales, ex terminorum intercédant Me-

ta thesi fie nt pro una ratione habeantur, 

sequè ac vulgò commiscentur, próque una 

censen tur relationes secundùm <f)<?.poçtàv,qux 

inter terminos itidem squales versantur. 

Nec obllat quòd impropria sit hujusraodi sub-
ductio majoris à minore, quódque difficile vi-

deatur eoncipere quid ipíò nihilomînus. 

Nam haud ferè minùs impropria censea-
tur 

SCD LYON 1



ff 

304 Letfiows Lecfc.II. 

tur diviíjo minoris per majus, neque faciliùs 

videatur eoncipere quoties majus. à minore 
continetur. Satìs est quòd hujuímodi sub-
ductio, pari modo ac istiusmodi «iivilîo, çxa-
ctè calculo paret, ac legibus íubjacet Arith-
meticis, & non sine ratione confingitur aut 
adhibetur, Adjici posset hune subducendi 
modum, quoad aliavalde utilemésse, pra:-
sertim in progressiönum Geometricarum 
comparatione cum Arithmeticis ; & impri> 
mis ilíarum progressiönum, qua; utrinque ab 
unitate procedunt hinc crescendo, illinc de-
crescendo ; sicut enim.cresèentibus terminis 
exponentes assignantur positivi, ita decre-
scentibus commodissimè tribHuntur negati-
vi, Sed hoc non est jam persuadendi locus. 
Moneo tantùm in Geometria facilè différen-
tes hasce negativas, seu nihilo minores ter-
minos exhiberi. Nam ab eodem fixo limi-
te tantùm in partes statuuntur & compùtan-
tur contrarias iis, in quas procurrunt íermi-
ni positivi nihilo majores. Ut si in linea re-
cta indefinite extensa du« recta; AM, AN, 

sumpt« utrinq; in partes contrarias,singula; 
aequentur cuilibet recta; Z, & recta AM an-
reriùs excurrens repracsentet+Z.tum AN 
retrorsum accepta repra?sentabit — Z. Ut 
puta nantem ab A versus anteriora, sed ad-
verse flumine brachiorum contentione pro-
gressurumadM, sed fluminis impetu duplo 
valentiore retrò deportari. Igitur ab eo 

confectum iter erit AM—2AM vel —AM, 
ab A versus partes à tergo positas compu-
tanda, & pertingetM ad N» At jufliciant 

b 
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hxc aliquatenus illuslrando discrimini, quod 

inter rationes Arithmeticam & Geometri-

cam intercedit, per subductionem & divisio-

nem. De eadem Forsan re posthac opportu-

niùs & accuratiùs disseremus, quum exami-

nanda venieteorum sententia.qui rationum 

doctrinam numeris volunt alligari, & qua: 

iiti coharent dirquisitioni. Nuncunum so* 

luramodo vel alterum harum relationum dis-
crimen attingemus,ex ipsorum natura peti-

ium. Illud imprimis advertatur rationem 

Arithmeticam eandemunius tantùm generis 

terminisexhiberi, rationem veròGeometri-

cam cujusvis generjs quantis bene reprzsen-

tari vel exprimi. Causa eít, quia ratio Ari-

thmetica determinatur per absolutum quid-

dam iatra certum genusconstitutum, disfe-

rentiam nempe quantorum duorum homoge-

neorum, qua? terminis ipíìs ita GQmparatis 

semper homogenea exiitit : íèd ratio Geo-

metrica determinatur ex modo, quo res una 

continet aliam, vel continetur in alia, qui 

modus termänorum heterogeneorum conju-

gationibus variis œquè potest competere ; 

unde fit ut quaüibet duo quanta íìnt apta na-

ta quorumvîs aliorum riuorum quantorum 

fímiliter affectorum relationes exprimere, 

vel menti aestimandas subjicere. E g. ratio 

Arithmetica duarum linearum inxquaiium 

solis duabus lineis (non duobus ponderibus, 

temporibus, corporibus) ex'níberi poteft, 

quia nulla linea pondère quovis aut terapo-

re.vel corpore lineam alteram excedit,at aiî-

quâ lineâ tantùm, eâque secundùm absolutam 

foam quantitatem defînitâ-, sed ratio Gco-

metrica duarum earundctn Unearmn expri-
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mi potesl duobus ponderibus, duebus tem-

poribus, aut aliis cujusvis generis duobus 

quantis: utnempe qua» pedem inter&un-

ciam longitudinalem veriatur, ratio reprx-

sèntetur librâ & unciâ ponderibus, anno & 

mensetemporibus, autaliisquibusvis íìmili-

bus terminis, quorum unus alterum continet 

duodecies ; quia sciljcet harum conjugatio-

numututsecundùm absolutas suas quantita-

p. WaìlU tes invicem heterogenearum terminí inter 

Arithm.p, , se collati codent se modo respiciunt, versus 

226. seconfimiliter aflècti sunt. Exhinc ansam 

cepit doctisíïmus vir dicendi, Rationes omnes 

Geometricas quarumcunque ai invicem quantita-

tum effh inter se homogene ws, quippe in génère m-

snerojo omnes. Adjungítque poítea, Vbi com-

paratif! fit quoad rationem, qtíee emergit ratio com-

paratomm, genm non rarò dejerit, ^ transit in 

genití numsrofum, cujuscunque fnt generii qua 

comparateur. Qux tamen dicta minùs pro-

bo, cùm aliis de caufîs ncm jam exponendis, 

tum quia nullum ego vel rationum vel nu-

meforumgenus, sub quantitate comprehen-

sum agnosco ; née enim rationes suât meâ 

sententiâ quantitates, nec quantitatis capa-

ces(útsuo polthac loco conabor évincera) 

sed mera* relationes in quantitate fundatx ; 

numéros autem pro nominibus tantùm & 

symbolis habeo rerum quantarum, quod jam 

anteafepiùsexposuiSc astrnxi. Addo ma-

nifestum videri, quòd cùm duo quanta com-

parantur inter se (ut scilicet ipsorum ratio 

per artificiosas quaílibet operatìones Ari-

thmeticas vel Geometricas investigetur, hoc 

est, meiiti nostr * comprehetilìbilis & asti m a -

bilisreddatur) non tamen inde növa procu-
ditur 
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dirur aut emergit ratio, quàm eadem áliis 

terminis exhibetur ; nec unquam ratio ge-

nus seum deserit, sed diveríì genéris termi-

nis, fímplicioribusut plurimùm & menti no-

tioribus exhibetur; plerumqùequidem(cùm 

id fieri potest) numeris, ideo quiahi symbo-

la sunt rerum mensuris ad noítrum captmn 

determinandis accomodatiflìma. Percontan-

ti v.g. quam ratienem in valore vel in pon-

dère habet solidus ad drachmam,qui respon-

dét, rationem habet numeri 12 ad 4, non 

aliam proíucit rationem, at qua:!îtam expo-

nit terminis numericis; &qui porro qua?rit 

qua: sit ratio numeri 12 ad 4, dividenclóque 

antecedentem 12 per consequèntem 4, com-

perit banc esse triplam, non isnovarri ratio-

nem educit aut enunciat, at propositäm ex-

primit terminis faciliùs Síìimandis, hoc est, 

numeris, iísque tandem mihimis ternarioac 

unitate. Qui dicit enim illud hujus tri— 

plumesse, dicit oequipollenter, & illud vult 

inteliigi illud ad hoc se habere iîêîìt 3 ad 1 ; 

antécédente scilicet expresso, sed corisequen» 

te (qui semper in hujusmodi rationum deno-

minationibus est uriitas) verbo tenus lup-

presso,re subintellecto. Hinç altéra diver-

sitasharum rationum adnotari poteíì, quòcl 

Geometrica semper duobus terminis, salterrt 

quoad intelleâum, exprimitur, iísque sem-

per pdsitivis(nametiâmduorum negántiuni 

terminorum ratio positiva est, p'uta TTJ —4 

àd —2 est dupia, vel ut 2 ád i, q'uod indé 

patet.quiamultiplicando terminum utrum-

que per —r, proriucitur-r-4 &-|-2, ha-

bentes se ut 2 ad i>' Sed Arithmetica ra-

tio tîntùrn un© termîno exprimitur; tóqu<ì 

' • O non-
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nonnunquam negativo : ut talis ratio inter 

1 &3,commodilíimè indicatur per negati-

vum terminum—2, ut supra mox acimoni-

tum. Acceditquòd Arithmetica ratio repe-

ritur inter duos terminos diversis fignis aífe-

ctos ; at inter taies nulla versatur ratio 

Geometrica. E.g. ratio Arithmetica inter 

2 & —2 eít eadem rationi qua: inter 6 & 2 ; 

nam utrobique excessus antecedentis supra 

consequentcm est 4, at 2 ad —2 nullam 

Geomctricamobtinetrationem ; habetenim 

se ad illud, ficut a liquid ad plusquam infinité 

parvum, nec ullus est cogitabilis numerus, 

utcunque magnus, qui noníit minor respectu 

unius, quàm 2 respectu —2. Porro, asqua-

lium ratio Geometrica semper denominatur 

unitate, ratio Arithmetica nihilo ; majoris 

ad minus ratio Geometrica, numeris expli-

cabilis, denominatur unitatem excedente 

numero, integro vel misto. Pariser & ratio 

Arithmetica nihilum excedente différencia, 

(qua:tamen unitatem non semper attingit) 

minoris autem ad majus ratio Geometrica 

semper fractione vel numero, qui sit unitate 

minor denominatur, at ratio Arithmetica 

talium terminorum signatur infra nihilum 

subsidente numero negationem involvente, 

ut antehae inculcavimus. At verò de ha 1 um 

rationum discrepantiis diximus plusquam sa-

tìs. Gùm igitur adeò naturâ diversie sint ha: 

relationes, idem rationit nomen utriquenon 

çonveniet univocè quod aiunt ; adecque pri-

ífat id vecabuli Geometrien soli appropria-

tum relinqui. Nósqjdimissâ jam istà-ixv'paf 

dictâ ad propiùs explorandam hnjusce Geo-

metrie* rationis notionem accedamus.Ape-
ruiííe 
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ruisse viam ancipitiis prspeditam sufFecerit 

''rd yvf Ei proxima Lectione preílììrs iníìíte-

mus ; intérim (auditores optimi) precor va-

leatis. 

L E C T. III. 

PRi-fationibus utcunqçe defuncti, discus-
sisque qusc se objecerant ambiguitatum 

nebulij, iplam Geometrica: rationis natu-

rara jam aggredimur inquirendam & eno-

dandam. Geometrica vcrb ratio, vel ratio 

fimplicirer (hoc eiiim sensu deinceps perpé-

tue hoc vocabulum usurpavimus, ut Sc ei 

íequipolleris proportio) ratio, inquam, vel 

proportio, à híy@- definirur abEuclide(vel 

ab Eudoxo fiquidêm is fuerit, ut perhibetur, 

elementi Vcompoiìtor) AW'O jUíjtSwc äfM-yi-

yS>r n xj1 mMninfìx. TTVÌÌ ÂK\»Â* rmid %í~ 
cts. Circa quam definitionem duo qusriü 

possunt&disceptarii primo qui sitèjusge-

nuina mens.tumanipsasatisproba fit &ac-

curata. Utriquedisquifitioni satisfacereco-

nabor, ad singulos ejus terminos qua-ciam ari-

notando, quò magistri notfri simul interpré-

tât^ seníus, & tueamur auctoritatem. (Ig-

nosciteTcrò pugnacitati m«, neque sequiùs 

accipite, quòd pietate quadamadductusim-

rtieritis undique criminationibus impetitum 

Geometriae patrem & principem studeam 

vindicare)* In omni imprimis definitione 

spectandum elt, ut res définira ad certam 

cntìum classera reítringatur ; id enim ad 
O 2 ejüs 
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ejus nataram determinandim, Si ab aliis se-. 

cernendam, a p primé conférs. , Ergò priinb 

genusinquititiir : hucîn hac definitione cil 

^s«j5, habitudo vel relatio ; redte quidem, 

namquurnomns Quantmq duoliciter coníì-

derari poffit, vel ut certam quandam abso-

• lutam fui gen;ris exteníìonem (absolutam, 

inquam, & ex intrinfecá nature sua: pro-

prietate determinatam) habens, vel quate-

nus cum alio quanto collata certo versùsip-

sum modo se habet ; cujus modi compre-

ìiensio menti noüra: deserviat, ad quantita-

tem ejus absolutam meliùs cqncipiendam, & 

aliis enunciandam ; certo modo, dixi, se ha-

bet, hoc est, ut vel ei pepitus congruat & 

a;quetur, vel inxquale íìt ratione quadam 

peculiari, qui per numéros (hoc est, symbola 

quantorum in aeqiaales partes diviforumcon-

notantia) vel per aliorum quantorum eodenj 

modo se habentiumtfxpoíitionem, nobis ut-

cunque nota reddator & a?stimabilis. (Ig-

noscite quxso vos ï"em explicatu perdiffici-

lem, & fubtilitate sua "mentis attentiffima: 

cogitationi illudentem, craíîìusculè laborânti 

illustrare) hoc autem certo modo se habere 

versus aliud, alteri fie sequari, vel certa ra-

tione quadam inafqualeeífe dicitur (ex insli-

tuto dicitur, consensúque magiítrorum ré-

bus in hac scientiaconsideratis nomina prar-

scribentium) hanc vel illam ad alterum ra-

tionem habere ; & respectus ipse ta lis ab-

ííractè fumptus ratio nuncupatur, qua: pro-

■ ,i indeniéritò relationum clafli feu categoria; 

jrççfíisetur: liquetenim ipsa quanta hoc pa-

considerata fore -ra. TT^SSV referri ad se 

Bwttso,'cunìra subire, qua; relâíis & correla-
, '« w tÌ8 
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tís assignant. Logici ;. unde prima ? ^%9^77 

defumpsithinc. exempla Philofoplius, cùm in 

.Metaphysicis tum in Logicis: ÓToy (inquit) 

Tijt/.^o/ 65»»f im Î7Ì(\íKÌ}jt3 ' wìt $ 

jtäfyy Kiy<?) ' $ TJ JÏTKeíeioy Zm? far 

íTÍfdhìyi^ ' TtyòíyòJïTrhoLcioy. Nihilòmi-
nus tamen hoc nomine miriíicus iíie Mathe-

seòs hodierna; castigator nostras, Euclidem 

sugillat inclementiflìmè & irreverentissirnè. 

Rationis, inquit, 4tíjw«rtfl(hancinnuensEudi- Pdg.q.4, 

deam)faitsinepti. Iterum, Idquod Eucliies 100,88, 

in signifie inter dixér'at. Adhuc, Fkri poteß ut 82. 

íuclidesnon fuis ipje perjpexerit latfonU natu-

ftm'i imòfieri aliter non pptesT, cùm defiuicrìç 

ratìonem per Ttoid'pAws. Denuo cenfet Eu-

clidem hoc loco tuilìifle, hoc est, cùm nihil 

haheret quod ad remdiceret, sonum mentis 

vacuum edìdiífe. Sed bona verba ; qua; 

causa tara tragicè satviendi ? quia scilicec 

ô &j%jhìé\ris rationem per j^W definivit; 
%ois autem quod tucapere potes, 'aut vis ni-

tíil íìgnificat : quidfacias hochomine? ipfe 

rationem, teste seipso ac "judice, verè sicut 
omnia & accuratè définit, hoemado, iÇaïtg Pag.^'ì 

est relatio antecedentú ai confequens fecundùm 

magnitudhm.. Ratio est relatio, quid aliud 

cogitavitaut voluit Euclides? quis ejusun-

quarn mentem aliter ccpít ? See! pro jure 

fuo vult hic ordinis Dictatorii vir non tan- : ' 

tùm ipse loqui, sed alios loquentes intelligere 

suum ad modum & arbitrium ; adsumitsibi 

(quis enim prohibeat ?) vocabulorum. péri, 

tissimusfaber, animi fui senfum prarter mo-

rem efferre, sed nec eo contentus adrogat 

sibi potestatem,' aliénas quoque sententias 

contra commune suífragium & receptissi-

O 3 tön« 
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ijîum usura interpretandi. Syéns, quando 

sicipfejubét & Itatuit, habicudmem signifi-

care débet ; habitude veto nihil, quicquid 

alii plerique reclament mortales, iita voca-

bulacercos ad fenfus fuo? designandos adhi-

bences» Grammacici congruentiam iftarn 

seucotinexionem inter subítantivuro & adje-

"c-tivum, noraina intercedentem <%w ovoftd-

tnv votant. Theologi disputant an imagi-

nes fint adoranda; <%\IKÍBÍ, hoc elt, propter 

açnv feurelationem quam qbtinent ad pro-

totypa qua? représentant. Illas quaç cogna-

tos & affines versantur relationes, ex naturat 

conjunctione vel mutuis paftionibus oriun-

dàs, communis fermo jçnav designât appel-

laraento. Plaultra licerét exemplorum in-

vehere -, futficiat probatiffimi unius Gram-

matici luculentum teíUmònium : 'H <%<HÌ 

(mquít Suidas) m r «-pif -n híyty > ofw 

Tpo^ri'á ui j ■ TPÒS Si 77 nmv t£ w xj
1
 iníym; 

atv h-ytava,, o\ov futcsov, itirháctw, 
ì^'íhçiífjwt^cuSfíais. Non igitur vocábú-

íum j^W prorfus insignificans & fensûs ex-

pers eíì at certèquiddam aptè satìs notac, 

nec aliud plané quàm ipfam relationeni. Sed, 

«^(inquit a dversarius)^«M est quod hoc loco 

iibet, qtíid quod baèetfir ? ' Et an ratpdketur 

babitudo, abeo quòd ipsa habet aìiquii^el ab eo 

quòd babetur ? Etfìquidem habet quidstt quoi 

habet 
}
stn babeatur a quobahetur. QUÀ omnia 

fuxt inepta. Ad qua; regero, quum ab ipso 

ratio diuturrelatio, scilcitor & egoquòd sic 

iíthicquod ferturaut refcrtur, und'e velquò 

sertur ; qui motus isthic mler terminos duos 

corn-
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comparatos reciprocatur. Scilicet revera 

non vacatineptiâ vocabulorum vites & íìgni-

íìcatus ìtrictá sevtràque lege solis exetymis 

colligere vel adstruere, qui potiùs ab utenti-

um confuetu-Jine confensúque, cui íuam uni-

cè fignificandi vim ac potestatem debent.ac-

cipiendi sunt & approbandi. Quanquam 

còvaTÒÍyjHv innumerij modisusurpetur.ni-

hiluíìtatius lit Philoíbphis, quàm eo relatio-

nem & respectum r irçós n denotare. Ari-

stoteles in Categoriis, 'EST 3 tí) THS irpéf 

■n TWJ$V TÍJTPÓÍ71 -zut Relationum 

eslèntiacor'ì Mt in hoe, quòd ad aliquid se 

certo modo habeant, vel quodammodo sint 
affecta. Elud aatem habere fundamentum 

innuit verum & reale quod habetur &repe-

ritur in terminis singuia: cujufque relatio-

nis, propter quod vel fecundùm quod senra-

tuò respiciunt. Habetur v.g. (quò pleniùs 

respondeatur adversario) seterminata quan-

titas in terminis cujufcunque proportionis, 

propter aut juxta quam una comparatur 

cum alia ; unde forma loquendi frequentata 

Geometris, nec ab ipso non animadverfa, 

qua: rationum fimilitudinesexplicantur per 

eeíï%«, »7»f É^H' Ut fe habet A ad B, itâ 
se habet G ad D. Non igitur délirât Euclir 

des (is cui tot feculorum communi voce to-

ries acclamatum est, nulquam erravit) sed 

ejus cenfor insolenter cavillatur; nonis in-

fignifìcanter fcribit, asthic ofcitanter legit ; 

non ille rationis naturam minus perfpexit, 

at hic rationem explicantis verba pervertit ; 

non denique tuâìt Euclides, sed h SHVA inve-

recundè crepat : omnino fané dignus,cui ta-

lionem quis remetiatur, & illud increpec 
O 4, Eu-
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Euripideum, 'Enrä-ra ruiKttKst; 

À íy <HV ÍTÌKUHS, WhYlSí >t) T£ m <píKil. 

Sed illumsoleï» nimiuiTi fnorari ; (unumobi-

teradnotabo, quxl Nicomachus Gerascnus 

in Musicis.qua ratione vel authoritate fretus» 

riiscio, ordine perrautato j^W habet pro 

Ninon. specie , hoyv pro génère ; Zpgois, inquit, 

Muf.l.l. KoyQ-ilçìv^b/ ixáçu <fìuçiífMÍ\i (Jwrgn]izik 

p 24. 4 dnrnçáttas. Post genus in acciuentium de-

2, finitionibus subjeóta proximè spectari de-

benc, in relationibus qui dicuntnrtermini. 

Hinc adverto proxime r sz>/;>>«(y)îu), cùra 

Geometrie« materkedicaret rjocelementum 

magnitud'nem solunimodo rationum defini-

endam suscepisse. Hinc habetur 

proquo liquidem ratio généralissime deftni-

endaeffet,substitut deberet r mswv aut ~ 

opat> • sicut apud Theonem Smyrnxunr, 

Cip.if. Á»y@- .«As íçiv i KeCf £vtttoy>v JÌHSP -ípav 

è^u>}ivSv ii 7reòs «AÂKA»Í mid %<n<; • & Ni-

X/5.2-p.62 comachum in Anthmeticis, Aoy@- Jìio 

cpœvTpk c6AAiÍA«í jg'fí-' Reprehendit .au-

tem auctorem nostrùfn Ramus hac de causa, 

quòd magnitudinum rationem seorsim défi-

nierit;,quum ratio convenit omrribus rébus : 

Schoì. 13. Elenchks(iaqmt) toto libro perpétuai est Lngkx 

(S Arithmetica, ai pofleriorem materiam de ma-

gnhv.iiúbm vMgatx, Respondeo' prímùm, 

saltem ab hoc ipso censore majorera corn-

mitti elenchum, qui rationem numeris aíli-

gat, materix «eqoè speg'aîi & minusaptœ : 

Amb.i.-sf Aitera(inqü\t)qianihati4 xotnparaúo est knu-

■ merationecon\un:la,ï3 Akinir ratio, quu: jfeírn-

ntr quoüens confequtns h antécédente cominea-

tiir. Quasi verb quantitaíisomnimoda coni-

paraíio numerationi .subdeietur, rjiimervs 
. : ■ i. ■■} ' con-
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çonveniret oranis ratio, vel numeris expri-

mi posier, í-atìs confiât, necipsediffitetur, 

rationes quasdam dari dhóyvs & dppnrus, 

surdas & numeris inexplicables ; at nullá 

datur in Universum ratio, qux in cujnsvis 

generis magnitudinibus nequit çxhiberi. 

Numerus igiturineptiùs adíumitur prora-

tionis adíequato subjecto ; magnitudo mul-

tùm aptior eíl, utpote cui nullus rationis 

modus, nulla íjpeciesnon convenir. Secun-
do respondeo,çùmÇut jam olim abunde mihj 

yideor comprobâíle) magnitudo sit prsci-

puurn & soluuî proprié riictum genus quanti-

tatis,, & reliqua nonnisi «J1
 <$<nv, x$> uí\o-

Xlw> x£s dyakoyicw, adeóque non nj.fi se-

cundariò quantorum attributa ìibi vindi-

cent, cúmque nés id bene doceat Philoso-

phus, id rarionem exigere talium, T i-fòs h 

vel analogerem, ut qua: primaria sunt eo-

rum respectu communia symptomata seor-

fim, & imprimis deíìniantur ÇA7x>Jh7Íçoi> Met.lh.2. 

•3-pòí ii'ïï-yj'nv íviudrf Kícjojípiçi 7ms TÇÒS fW.4". 

ímva Kvyíf)' Sjó'P irpù>sws H) «VAWÍ opi-
truòs r O.KKC0V l/MÍKS \çt, TA'MJ i TrpítìT&í) 
hinc meritò magnitudinum ratio primùm 

.defìnitur & separatim, eíque primariò con-

yeniens desinitîo nil obítat, quin ad alíorum 

quantorum rationesanalogicè transferatur. 

Êtsanè quicquid magnitudinum rationibus 

verè tribuitur, .& de iis demonstratur, id 

quantorum omnitim rationibus exactè cun-

gruit ; quatenus oinnia quanta prout ipsam 

.iuarn absedutam quantitatem, jta respecti-

vam quoque consequenter à ma'gnitudine de-

pendentem &äeterminandamhabenr. Re-

ípon,deo tertio, démenti Vconditorem.cùm 
"'■ . ■ rffcút 
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(fient paulojam ante insinuatum) magnitu-
dinurA rationes rébus Geòmetricis illigata-
tas-fibimet unicè proponeret excutiendas, 
ideosarishabuisse siduntaxat ipsarum natu-
ramapertè prositeretur exponere. Scien-
tiarumomnium particuterium Magiííris hoc 
in usa poíìtum est : Grammatici modos & 
tempera describunt tantùm, ut verborum 
flecltonitosadsignificata : Rhetorici tropos 
& f ehe ma ta, non ut rébus omnibus, sed ut 
dictionibus& sententiiscouvenientia : Ethi-
ens virtutes définit, non ut ipsis compre-
hemtantur, quas Plato toties prédicat, equo-
rnm canúmque virtutes, sed humanas tan* 
tâm> & TSS hóyv 773/M'I/ÄCCY " Musici ra-
tiones & diaiiematanon omnium explicant 
«jasntorum, sed r çSófa?, hoc est, sonorum 
SU.UÌKVJV ' nè plura disciplina: quaque par-
tj'eufares hoc sibi juris adsumere soient, nt 
Tôcabuforum quibus expedit uti, laxiores 
aîîoquin fignificatus ad soam specialem de-
dncant, ad substratam sibi &ìtî^m adaptant 
aßringäneque terminos suos, quatenus usur-
pant, eatenus definiunt aut describunt, cùm 
atiïsdecausis, tum perspicuitati prsíèrtim 
fiödentes, sed & aliquatenus consulentes bre-
vitatt ; eofeilicet vitantes, nè aut genera-
!em qnandam à suc» proposito maxima et 
parte sejunctamdoci.inamaliundecogantur 
srepetere, vel dicendorum intclligentia: con-
áacentem explicationem omittere. Quòd 
íi Logic» Raraaéanae legibus minus ad amus-
íïra congruat hoc, non ideo rationis ipsius 
aávérsatur decretis, aut cnlpa: obnoxium 

; eil; namexilüs vel aliis quibuscunqueLo-
gicis prgrfcriptis agere íiimrao jure, somma 
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versùsauthores bonos, êiipsas versus irtes 

injuria fit. Quin aliud e(l totam Philoso-

phiam in unum corpus compingere, aliud 

particulares scientias tradere; isthk ordo 

rerum, & concinna brevitas, hfc 'ictarum 

claritas, facilitas, firmitas potiffimùm atten-

duntur; ubivis interest docuinamaddiscen-

tis captum accommodari, ^ed nimis excür-

ro. Porro, refponderi posset cum nonnul-

lis,quod Tv [dy&@- sie accipi possit, ut omne 

quantum designet, per istiusvocabuli levem 

quandam & satis vulgärem KÁ\ÁWV.
 NANX 

si numerus sope magnus dicitur, & pondus 

magnum, & magnum tempus, quidni res ist« 
quatenus quanta: dicantur aliquo mod» 

fayi^i ; & sic elementaris definitio directe 

satis ad omnia quanta pertendatur ? Ve-

rùm Euclidis contra Ramacanam oppugnati-

onem defensioni satis datum : pergo. Ao-

noto tertio, cùm magnitudines etiam hete-

rogenes pessint aliquo modo fecundùm ali-

quid inter secomparari, vel femutuò respi-

cere; linea nimirum superficiem respiciat, 

& superficies corpus, quatenus superficies ad 

lineam KKÎSX, (vocabulum est Eucli-

deum) applicari potèst velut ad latns ipsius, 

& corpus ad superficiem tanquam ad basin 

cui insistât ; útque sit linea superficiei peri-

meter, & superficies corpus ambitu suo clau-

dat ; potest & linea quoad unam dimensio-

nem superficiei, superficies quoad duascor-

poricoextendi, aceatenusista cumhis com-

parari: neque non quoad communes alias 

afrectiones, inter iltiusraodi quanta génère 

civ'ersa , compluribus modis inltitui possit 

eomparatio qualiscunqne ; à quibus tarnen 
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coUationibus émergentes respectiis admo-

dum diserepantabhoc, juxtaquemhomoge-

nes magnitudines ad se referuntur, modo 

quem bïc intelligit, definitur ; eaprppter ad 

excludendos iiios, quaxunque magnitudines 

hinter heterogeneas veriari poflunt reJatia-

jies, assignat proprios ìelacionis à se deíìgna-

tx termlnos, adsquata rationis ■fattuifUfii, 

limitibus fuis circumscripta per adjectuni 

QjùywUvn Sola scilicet hpmogeriea quanta 

rationem .habere dicuntur, quia sola? sunt 

■ a:qualitatis:,& inxqualitatis capacia , sola 

mütuura excessum atque-defectum admit-

tunt, & his adjuncta fyraptomata Geometri-

cîs fpecuiationibus fubstrata : sed de hat re 

jam ante satis ubertim estdiflertatum. Ne-

que magnopere Ramuni'môrabor hîc fané 

nulla cum rationis specie hos vellicantem : 

gcbol.ij. Imò'verò (inquit) rílio istj, \mm fibi defixien-

' p dam prbponh Mucliìes œqiiœlíuiû C? tnsfttlitit* 
tif, communk eß omnium rerum, Ymeáque superfi-

ciel wrporíque compirari ' fqte/f. Siclib. 14. 

Éhmentonm compdrantur corpora, superficies li-

ma inter se ; &ß( lunuh Eippocr&ïU qua.irn-

tur, Ö1 Mgìilì obliquìlinsi reâiiìneU aqaantur. 

Ât verò praeter hune censorem (anfas ut vi-

deatur arripientem omnes, & undicunque 

causas aucupantem lacessendi veteres illos 

scientiarum Magistros, quos tarnen asquüm 

elîèt non absque gravíffima causa reprehen-

dere, sicubíque manifesté cefpitaverint, mi-

tiùscurniisagere deceret nos.tantorum in-

ventorum.illis debitores; praterhunc, ih-

quani, quis istiufmodi comparationes linea-

ì um cu'm.superficiebus & cerporibus, quales 

m 14 tractantur elemento, ad lationum na-
.r , " ' A " ' ' ' t'uránf" 
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turamcogitavit peirtinere? Cum pentago-

nivel decagoni, pyramidis autoctaedri re-

gnlarium latera qualiter affeóta fint inter 

se, ver erga radium circuli aut spharçs/quiîj 

bus ínscríbi polsunt ifiae figura*, invesliga-

tur; quisunquam censuit iitas reítas line-

ar, feu latera figurarum, cum ipíis figuris 

fuis quoad rationem comparari ? neminem 

existimo eoimperitis accessiííè. Id tarnen 

vult Ramus aut nibil, ad rem certè nil ali-

úd quantum aífequor intelligere potest. 

Quis etiam unquam, illo supposito, lùnulam 

Hippocratis, fìguram nempe pla*nam termi-

natam quadrato,velaltericiiivis figura» pla-

ns cenfnit heterogeneam ? Quidni part 

jure protulisset exemplum magìs obvium 

sphxram cum cono. vel cyiindro compáran-

tem, hoc est, corpus unicâ rotundà ! superficie 

comprehenfam cum corpore mixtà superfi-

cie conclufo? Nempe quid fit bomogene-

um & heterogeneum, faltem quid per ista. 

vocabula perpetub íìgnificant Geometrs, 

noluit intelligere, noluit ofioyíveiiw & s7spo-

jíVswab òfteeid'bíct, & ÍTZpo&o'eíci, distinguë-

re. Sed abhinctranseo, & adnoto quarté, 

quòd cùm etiam homogenex magnitudines, 

quoad ipíìsíícidentia multa, comparari que -

ant(quoaci spéciales puta nonnullâs proprie-

tates sua?, quoad situm, quoad localem di-

ítàntiam,quoad ipfarum diverfímodas quali-

tates ; acklo cum vetere Scholiaíla, quoad 

valorem feu pretîum, x&\' imitât (dìUès-ß, 
ait, ó AÓ>@' ó jjièv ht d^icí,ò Jì' tJi TaQâ') 

ut e. g. duœ linea» secundum rectitudinem 

aut curvitatem íìmiliter aut disïìmilirer se 

habere possunt -, una prsstò fit, altéra vigin-
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tistadiisabhìacsemota; una íït alba, alter» 

nigra ; eùm tarnen hujusmodi relationura 

nulla significetur hîc, iis secludendis adjun-

gitur TmKiKfi-rf]*, fundamentum scilicet 

indigitans hujusce relationis. Ad relatio-

numquippe naturam explicandam poit ge-

nusexpressum, & terminos rite conltitutos, 

fundamentnm proximè subjiciendum est, 

formalem ejus ratio.rem ultimè complens, 

St difterentiat.quamLogicivocant essentia-

lis vice defungens. KA|* miA/xoTj/)«» quoad 
qaantitatem, hoc est, quoad magnitudinis 

suas determinationem, vel magnitudinem ip-

samdeterminatam ; saltem secundum quòd 

qœeriturquanf* sunt, & respondetur tantsv 

Nam (*i}*f)@-7ni\ixov, cui relativè opponi-

lur •mvírnìv hoc mtáxov, nil videtur aliud 

denotare quàm magnitudinem ipsam, quate-

nus p r fuam (ut ita loquar) íìngularitatem 

determinatur in se, & ab aliisquantis distin-

guitur Causa \erò propter quam aliqua 

magnitudo, vel potiùsaliquod magnum (ple-

rumqueenimconfiindunturaomina concrets 

& abíiraèta) tali m»do resertur ad aliud ma-

gnum non alia concipi potest, quàm ideo 

quòd a' soluté tantam in se magnitudinem 

habet-, 'kut univeríim omnijrelatiofunda-

tur in aliquo absoiuto. ÙBd# non admodum 

probo, quòd -!n\iKÓrf\cL nonnulli expo-

nunt, secundùm quod unum aJterius-tantu-

plum est, vel secundùm Kntuplicitatem (ejus-

mo*)iHempevocab'.i!a nihil verentur confîn-

gere <hiQvttTtíhif7f\')v nescio quid iïgnifican-

tia). Prsr erquamenim v c.quò.1 nonbene 

sonet hujusmodi defînirio duplx* rationis, re-

latioduorum quancorum secundùm duplici-
tatem 
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tatein, videtur tantaplicitas intrinfecècenti-

nere vei connotare relationem quandam ; at 

verò relationum fundamenta non sitnt rela-

tiones, nec relationum i mplican t, ar res ab-

iblutx sunt, proptei aut secundùm quas re-

lationum termini aci se referuntur. Maic 

diceretur, opinor, hoc ei íimile est, quia si-

militer astectum ; at bene,quia calidumest 

vel album ; feu propter calorem & albedi-

nem qualitates abíblutas : sic & squale di-

citur hoc illi, propter vel secundùm utriuf-

que magnitudinem absolutam, & propter 

eandem hi c illius tantuplum aut totuplum. 

Nec eadem decausa mihi perplacet illaCia-

vii interpretatio, Secundùm quamtatem, hoc 

eß,secundùm quòd una mt)or est quàm ältern, 

vel minor, vel ajuilü. Nona»qualitas,ma-

joritas, minoritas, funt vocabula quoque re-

lativa.nec idonea oroinde relationi fundan-

áx. Quinimòcùmratiodesinitur, ipsieali-

quatenus& virtualiser squalitas.majoritas, 

& minoritas, utpote fub ratione feu génère 

íuocomprehenfs, deiìniuntur. Undcmalc 

collocari videntur in ipsius rationis definiti-

one. Non improbo tarnen, & dignam exi-

stimo qus memoretur obfervationem Gratci 

Scholiatts, qui jç^1
 TWA/XOTTA* potiùs quàm 

TnQórì}* coniultò positum autumat,quia 

nonomnesrationetnumeroexprimipoííunt, 

nec omne quantum alterius ullo comprehen-

sibilimodo totuplum est: 'E-reì (iìyÇzit)f 

Í7Û jj ? (uyiSuy ííi 77S \éy.@~> tí i Jìiva.^) 

pn&lwai dfSj/.^, Jïà. TSTO •xyooíStiKtr h) i» 

»ftQf^ä n AÓ^K r fayiSav TÒ WBA/JÍÓ-

n!)*.' s (tir yi fwic £ vr.hiKçTií]*. £ x£ 
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suris' hoceít, Noluit Bùcìides guàntórum 

rationeinfiindari IVTXTTOSV'T{\I (in ipsoruiri 

quotitate vel quotuplicitate) quia non omne 

quantum alterius eit TTOJÌV, toties ipsum con-

tinet, autcontinetur in ipso» vel persectè 

vel imperfectè, secundùm se, vel secundùm 

quaspiam ipíìus partes aliquotàs ; íê.d 0 
-mKiv&T^a,-, quia salterii omne quantum de-

terminatumin sequantitatem habet, jüxta 

quamcum altero & ipso determinatè quanto 

comparari poteíi. Sed objectatur huic de-, 

íìnitionisic exposita?, qubd squè conveniat 

iit! quantorum relationi, qux differentiam 

innuit ipsorum 7* xj
1
 ii újmfijçti»g'iXÀ^-

THfjgÇsì' Nam&illa verè dicitur relatid 

quidam duorum quantorum ejusdem geíleris 

xji -^HKIHÓTÌÍ\Í,. Refnondeo primùm , cùra 

mhtxï7Ú\*dicitur hîcsubintelligi dirtSjrì 
secundùm ipsorum terminorum quantita-

tem. At relatio differentiam innuens non 

videtur in ipsorum comparatorum quantita-

te sunda.ri,sed in quantitatetertii cujufdam, 

excessûsscilicet, feu quanti absoltiti.quo an- ' 

tecedensexsuperat confequentem, vel ab ed 

déficit. Ejusmodi nempe relatio quas versa -

tur inter 10 & 8, fundari videtur in binarií 

quantitate.nonin ipsorum ioS*.8 numero-

rumquantitate. Nam fefationemifíamsa-

tis indicat, exprimítqùë solitarius iíie ter-

minus, exhibìtus nempe numerus binarius ; 

at Geometrica ratio non nisi duobustermr-

nis, explicite potiùs, aut mente saltem intel-

lectis, exprimi poteít. Agnoscit hoc do-

ctiffimus vir in ília contra Meibomium Dia-

f<%4U triba, flìfferenii m -illirß dicinm (inquit)'«»« 
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quidem Ariwrúeûcam ritionem ejse, propriè lo~ 

quendo, dut etiam ipßm rationù ejsentiam, sei 
fundtmentumisimrèliúonit, qux dicitur ntia 

Jríémetîcaì Quò dicto solvit filam ipíìus 

ëxceptionem cohtrá defiriitioliem Euclidearn 

iioítro modo expofìtam. Hoc etiam obícr-

vâfïè videtur Aristides Quitítilianus, quurn 

Gedmetricàs & Arithmeticas quantorum 

txi^eti ita diltinguit -, A/^î o/j©^ itorvy 

<íi fdi> cvvi'xis &á<zLns §oá yíopiTfía., 

(jÀyê@- Tni'Sm w\i \íyvs OA« fiípsm r à.\>-

w eùyírèm ' ri $ tfittçyif^ixìv ípid/iù-

1»x» yvf>f4is\ivìsà^ j!«pí^»asc rè oAsr, 7»'f r 

(UíSiv wooi a AAWA« itúiây onyxpíQeií. Qu* 

verba íatìs obscura ficaccipío, Ratio Geo-

metrica comparât inzqualia duo quanta^ 

hoceít, totum & partem, secundùm suasip« 

forum qúanfitates ; at ratib Arithmetica 

quantorum iniqualitím difserefitras fpectans 

consequentem terminum, & exceísuni cori-

íìderatut partes antecedentis. Sed resport-

tìeò secundo, sorsan Euclides, cum veterum 

àliis antea citatis,iílam Arithmeticam quan-

torum jgW non agnoverit, saltem à Geo-

metrisnullam haberidarfl ejüs ratioílerh cen-

suerit; satísque pröihdevisum ei füerit, fi 

definitio sua corigrueret omnibus & solis iífis 

qiíantorum avyKfíncj, quas secundùm qujri-

titacem inltituuntGeometra?. Nam quan-

torum dimeníìonibus & aliis, quoad speciem 

& sitüm determinantibüs, qui Géometra: 

scopi prxcipui suntaut soli, sufficere videtur 

iílius relationis consideracio. Nec alíam 

ferè vulgus ipsum quantorum concipit relä-

tionem : etenim cùm vulgo quxrifflt hòtifi-

nes quantum e!t hoc vel illud, nihil inqui-

P runc 
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rtifit aliud, quàm quoties id continet statam 

•aliquatn & familiarités fíbi cogaitammen-

suram, vel quoties in illa continetur, hoc 

elt, ejus ad hanc menfuram exquirunt rati-

onem Geometricam. Addotettiò, quòd re-

latio secundùm differentiam, cùm exprimi-

turnumerocomparatorum terminorum ali-

quem dénommante, vixreipsà différât à ra-

tione Geometricâ. Utcùmdico B excedií 

A per 3A, idem est ac si dicerem B est qua-

drupIum<raA, vel ad A referri sicut4adi> 

Aut fi dicerem B exccdere A unà tertiâ ipsius 

B, perinde est ac fï dicerem, & hinc facilè 

confectatur, B esse feíquitertium ipsius fi, 

Vel habere se ad A ut j ad 2. Ac hue fortè 

tíobbi dé respexerint, qui rationem confiítere dixe-

Corp.cm riínt in quantorum differentia comparata 
§3,5. cum utroris quanto ; qui tarnen loquendi 

12. §8. modus admodum in se difficiliseít&obícu-

13. § 1. rus.érrorúmque feraxgravissimorum, ut vi-
dere dt ex iisqua: contra Hobbium & Mei-

boiumdisputât eximius vir; quorum igitur 

rationes explicandi modum nec probo nec 

defendov At faltem dico relationem quan-

torum quoad differentiam, siquando pro de-

terminandis quantorum mensurisr confde-

ranturà Geometris> eant ntàb illis adnibe-

tur plerumque cum Geometricâ ratione tan-

tundem innuere. Quapropter eam negle-

xerit Euclitles ut vel parum utilem, vel ut 

minime diverfarrt à ratione Geometricâ. 

5« Sed progredior advertendo quintò, voces in 

definitione positas nr^ís ÍKKVKO. communiter 

exponi mutuò vel ad fe invieem, quo signifi-
cari videtur reciprocatio quxdam, & alterna 

relationishujusce permutatîo, terminis ita 
trans-
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íranspositls, ut nunc sit ahtecedens, qui modò 

.conseqüens fuerat-, quèquideminterpreta-

îio mihi non arridet, utpòte quandatn ipíî 

dcíìnitioni absurdicatem impingens; Enim-

vèrò si terminis transpdsitis alteriietur aut 

Invertatuf comparatid, exfurgunt du* rela-

tîones admoduminter se diversar; Ut v. g; 

iinex tripedalisadpedalem relatio èlt rela-

tio tripli ad niium, vel ratio tripla; sed in-

versé relatio linea: pedalis ad tripedalemeíi 

relatio unius ad triplum, vel subtripla ratio, 

quas ratiónes dénomiriantium numerorurn 

uriusalteriusnoncupluselt. ß—^x^ Igi-

tur Tfìf #AA«X<t potiùs interpretor nnius 

ad aliam, vel alterutrius ad aliamì Voluit 

enim procuìdubio, certiffimè debuitj unam 

simplicem uniusmagnitudinis ad aliam. non 

duas simul rationes fibimet inversas definire. 

Quia verò nihil intereràt utra magnitudo 

prycederítis, in hac comparatíosie, vel con-

íequentis lócum decuparet (quandoquidefri 

indiscrète quxvis magnitudo ad quamvis al-

teram homogeneam rationem obtiriet ali-

quant) idtfo posuit T$S qup signi-

fkatur à.f5ìx.<pq?jd. quasdam, quoád situm & 

ordinem terminorum. Si nempe compa-

rëntur iriterse duse qnaclibet magnitudíneS 

homogenea? quoad quantitatem, quïcunque 

ponaturantecedens, ejus ádalteram relatio 

dicitur rátiòi Neque respuithanc interpre-

îationem vocabulum <*AA»AOC, vel ad rigo^ 

rem primsva: notionis exactUm, sed potiùs 

favtt & juvat. Nam Ì'AÁSAOC ex origine de-

notare videtur a.h.ho»£hho, aliud vel aliud 

disjunctivè ; rion «Ì'AAS >Ù £KKQ conjunctim. 

•Sïd noìo diutiùs bîc xp/1/xí^«f- tíniçum 
P * sexto 
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sexto reííat excutiendum vocabulum wo/*', 

de cujus jam ambigitur l'igniíicatu. Xloiii 

yitns verti solet relatio vel habitudo qua:-

dam ; se l hanc interpretationem nuper è 

nostratibus egregius quidam Mathematicus 

improbat, & nescioquid abstrusioris myite-

rii lub involucro delitefcere fulpicatur adjc-

Arithm.c. cti 7ra;aè. Mavultproqusdamsubstituiqua-

2? contra litarìva, hoc est, Cut ipseexplicatl qus ad 

Múb.n. qualitatispraedicamentum fpectet, ideo fci-

'EaÁr-
 licet

 ^
n,ì ratio cum irKUCat

'°
ne v

©' situ par* 
7ìu-p.6o.

 t
'
um n

S
urarum

 specicm & qualitatem de-
' terminât. Rejicit autem interpretamen-

tum vulgäre, quia vox 7wii( (ipsius verba 

sunt)ex ufu perpetuo qualitatem refpicit; 

nequetamiu erinitè aliquam quàm aliqua-

lem, feu potiùs qualitativam habitudinem 

hîc innuit, qux nempe prardicamentum qua-

litatis spectat. Subjungit autem, Et quidera 

in accurata definitione nullo modo feren-

dum videtur, ut ratio definiatur indefinitè 

ratio quidam, sed eieterminandum erat, 

quxnam relatio. Porrò, cùm responderi 

possit satìs determinari relationem ex pras-

cedentibus, prarfertimex adjectaconditione 

xp OTIX/ZÓW1* • negat hoc fufficere, quia da-

tur alia relatio quantitatem ex arquo fpe--

ctans, nempe toties memorata relatio secun-

dùm differentiam, qui: tarnen ut censet, non 

estmid <%<ní. Sed hanc ego tarn subtilem 

expositionem nonfacilètamen addacor, ut 

credam ipsius çviyjwTK fententia; confenta-

neam. Nam primò duriuscidumest,ut77s/àí 

signifiées ad qualitatem fpectans, rel quali-

tatispotiùs (secundùm ipsius doctifïimi viri 

fententiam) effectivus feu determinativus. 
Va-
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Valet equiciem -mils apud Ariílotelem& äli-

cs paíïinì idemquod qualis, vel aliqua quan-

titate prsditus (ut qui habitu quovis, aut 

potentii, vel pastìone afficitur, abeo denomi-

natur TTSIÓSVS) atqualificativus vel qualifi-

cus (de enim expoíìtioni sua: congruentiùs 

verrisset, quàm qualitati vus) nusquam ut pu-

to ; ad id denotandum rectiùs adhibeatur 

7ra;í»7TKH (nam mm e!l talem reddere) vel 

eXplicatillS-í T^M&TtoV 7I*)/Ó7»)©"c/>0f/Ç7««. 

Igitur loquendi modum attribui tauctori sa-
tis ìmproprium, inusitatum, obfcurum, ade-

óque deönitionum legibus & naturs nimìs 

incongruum. Addo quòd ab intrinfera rati-

onis natura videatur satis remotum, eíque 

tantùmex accidente competere, quòd non-

nihil aliquando conférât ad íìgurarum fpeci-

em, feu qualitatem determinandam. Non 

in folisfigurisconfideratur, at faepiùs extra 

illas, nec aliter illanim determinationi in-

servit, qnàm magnitudinum quarundam, li-

nearum nempe vel superficierum quibu> am-

biuntur figura:, quantitates priùs determí-

nando. Non igitur verisimile videtur, defi-

nitiones auctorem hue attendisse, quum de-

finitiones necessaria tantùm.univerfaiia, ac 

primaria notionum attrioura ccmplecti de. 

b;anr. ft quòd ad rationis prsdicamen-

tumattinet, ipsa simpliciter ad relationem 

pertinet, respective verò propter terminos 

comparatos ad quantitatr..n (femper enim 

illi sunt res quants quatenus quants) rerfu-

catur, nngísque propter fundamentu.fi fü-

ll m, quod etj absoluta qus Mam quantitas, ut 

supra d i chim. Vulgò dicitur & quantitar 

tis pioprietatibys acçenfetur, quòd ab illa 

P 3 res 
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res dìftmtur Squales & inssquales, hoc est, 

uaa altèrius simpla, duplá, tripla,SÍC. hoc 

est, erga atteram tali ratione affecta. Ergò 

potiùs ratio est «s quantitativà, íîcut fì-

militudo, quia futitiatur in aliqua qualitate, 

dici folet relatio irt qualitate, íèu qualitati-

va. Abfonum verò plerifqùè ni fallor auri-

bus foret dici, relatio qüalitativa secundùm 

qüantitatem ; nam si secundùm quantita-

tem, ergò quantitativà potiùs quàm qüalita-

tiva; Prxtëreà, quòd nòri ut pertènditur 

vox -miíìs etiam in definitionibus posita fera-

perqualitateffi aliquam propriè dictam, at 

verò faepiùs meram pàrtictilaritatem , hoc 

est.generalìs vocabüli restrictionetri indefi-

pitam, designet (eo pacto ac si hòmo defini-

retur.animalquoddàm ratione donaturtì, ubi 

quoddam inntiit tantùm, coiìfusèquidem & 

indistinótè flullos cértos limites assignándo, 

hominis nomen fub aniraalis nòmine conti-

neri, necei pèstitus ada;quari)qiiòil,inquam, 

ita se res habëat, irinumeris adfìrùi possitex-

emplis prostantibus apud veteres etiam Ma-

thematicos. ItaTheon analogiam définit, 

XXL 'Avihoyía. o «s» KÓpv « Tf ès dwíthns TKIÁ 

<ú<n$-> rationum inter se habitudo, non qua4 

litativa opinòr, qua; enim ilìhic intervenit 

qualitas? at quidam filtern. Müsicsrhar-

monia» genus (^(gK) Aristidés Quintiííanus 

.16. définit, -mitiv 'fí7f&jÀç£-ó cAaós w, non qua-

litativam credo significansdivisionein nèfcicí 

quam, at certam aliquam : quum fcilicet re-

trachordum innumeris modis dividi possit, 

genus tarnen Musicum non omnescunque fé-

ctiones istse, fed cèrtx quacdam conOituunt ; 

una fcilicet aliqua genus diatçmicum, alia 
chrc-
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ehrometicuffl, tertia enharmonicum, Cou-

sonat Euclides, ríylS-CJnquit) èçt mi£ mii 

vtTiáoar ^^dfystn Jieu'ptcK. Idem Aristi-

des, 'ììgftiQft&vov á ésr rò òx. q>5o'yyt>y, J£ c/i«t-

<V,fMTmv Tntdv id^tV i^ìs\uv- TIOIAV Tt'-

j-tir, ordinem quendara, non ordinem opinor 

qualitativum. Nicomachus in Enchiridio 

JïácHfrut définit, àJiv midv hhè /Saft/wl®- Lib.I. 

A {ò£uTOI* » «LvdmKiv. Ejusdem est Thra-

sylli definitio.'Eîï iìa.çnfut qàoyyay » Tpòí Thcotç 

*AAI)AB$ OT/«^íff?f ubinotabile eítArith-

meticam ipsam rationem vel differentiam, 

qua* inter duos tp&íyyvs, feu sonos harmonir 

cos intercedit, districtè vocari -midv %t3ip, 

quas fcilicet dpótissimus vir íblam quantita-

tivara relationem agnofcit, & Geometricam 

rationem velut ei contradistinctam appellaT 

ri censet midt %i<nv, hoc est, relationem 

qualitativam. Quia verò ferenda non ar-

bitratur índefinitionibus accuratis indéfini-

ta talia vocabula.dicendumest optimos fal-

tem authores admisisse talia; praeter mox 

adductos, unum citabo Euclidem, qui in Ifa-

gogetharmorçica proximè contiguis duabus 
definitionibus inférait vocabulum nt • Tó-

v&-('mqmt)lsi TàtrQ-ys <Í facwf, thiflixèe 

evw/Mt\&, *xA«)wr. Et dein, ÌA(\tt€oKvi jj 

f çrc ôfiieíìs misas drouator T&TKV- ymdòioii. 

Ecce TÓ7[OSVSI IfMÍti mis Non abhorruit 
is fcilicet ab ejufmodi vocibus, neque certè 

mei fententià abhorrere debuit Nam in 

omni prsedicatione vocabuli latioris de in-

guitiore, generalioris de magìs fpeciali, fî 

non exprimitur,tacitè faltem intelligitur re-

flriftioquaîdam. Utcùm dicitur, Homo est 

animal, intelligitur animal quoddam ; quód-
P 4 que 
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que fubticeîur in proposition directa, réd-

dicur & expresse prenunciatur in conversa, 

Quoddam animal est homo, Quod autem 

semper subinfelligitur, id nonnunquam sine 

culpa proferri potest, quare non video cur 

improbari debeant istiusmpdi definitjones ; 

homo est animal quoddam rafione prardi-

tum; triangulum ell figura qua»dam plana 

tribus rectis iineis cpmprehenfa ; ratio est 

relatio qua*damhprnogeneorum quantorum 

secundùmquantitatem- Quòd verodefini-

tionem hanc vulgari modo açceptam squè 

convenire putat Arithmetka; rationi, à qua 

íamendiiHnguidebuit; adidjara ante Tpo-

KYI^IKSÍ responsum est, cum quid sis «J1^ 
A/KPwla, refe.rri conati sumus explicare. 

Nunc tantùm adjiciam, ejementatoi i hac m, 

definitione tradenda npp aliud forían pro-

positum fuiste, quàm ut met.hodi plenioris 

aut ornatûs qualiscunque causi, p r a; ludens 

fcilicet accurafioribus istis Ejufdem, Majq-

ris, & Minoris ratioqis definitionibus mox 

íubjungendisjgeneralçmquandam & àho%-

f» T8 táyv, ida»am discentium iníînuaretani-

îiiis per Metaphysicam hanc definitionem ; 

Metaphysicam dico, nec enim propriè Ma-

thematicaest, cùm ab ea nihilquicquam de-

peqdeat.autdçducaturin ìvlathema£tçis, nec 

ijit existinip deduci pqflît. Çujufmodi quo-

quecenseri potest polìhac trad.itadefinìtío, 

yeldefipitip potiùs analogia» ; analogicaest 

rationurasimilitudo, qusnulli îvlathematico. 

defervjat ufui, nec alip opinor fine propo-

fsitur, quàm Ut per eam generalis quardan? 

analogia-notiq, crasta licet & consul a, tyro-

|}ibus inçjatur, perinjtiqnibus autejri exqui
: 
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siíis Mathematicis, mox ab illo subjunílis to« 

tarationumdoctrina, tota res Mathematica 

fubnititur ; ad illas igitur potiffimùm atten-

di débet, per ilìas rationum doctrinaperfe« 

ctius elucefcrt ; hic & coHlìmiles abfque no
T 

tabili Matheseôs detrimento prorsus omittj 

possent : íìcut in Elsm. VII. factum videmus, 

ubi numerorum analogia definitur & pertra-

ctatur.nullâtamen rationis numerocompç-

t.entis exhibitâ definitione ; quamvis illic 

arque necessaria fuit & utilis definitio talis 

stque hîc est-, ied neutro loco magna fuit 

nécessitas. Quanquam haud credo rem ip-

sam adeò geperalem & abítradtam, eóque 

çonceptu magìs arduam&explicatu, defini-

tionisessecapacem commodioris hâc quàm 

Elementator aflìgnavit, quamideòvisum est 

uberiùsexplicare ; nequenon aboppugnan^ 

tiumcaptionibus assereie. Ubipedem figo 

nunc ; proximâ Lectione rationis ad fpe» 

cies, & fymptomata potiora gradum pro-

moturus. 

l E C T. IV. 

RAtionis Geometricâ; naturam utcun-

que delineavimus, definitionem ejus 

in eiementis cpníìgnatam quà explicando 

quàasserendo. Aliter(TO<7T«Jirfyliquidem 

& m-^KwApas, at fortaffe ma gis ad captum 

commupem) déclarer hapc res dicendo, 

quod ratio fît modus determinatus.quo unum 

quo ivisquantum continet aliud, vel ab eo 

çontínetur, idem vel períîrnilisei modo, jux-

ta quem unum alterius totuplum dicitur, aut 
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alterum totíes continere ; vel esse talis pars 
vel tot partes alterius, aut toties in altero 
çontineri ; qui certè modus, quum colla? 
tá quanta numeris efferri poífunt, facilli-
inè comprehenditur à nobis ; ut modus quo 
libra continet unciam nil innuif aliud, 
qaàm quòd hane illa duodecies contineat, 
vel ad hanc se habeat, sicut 12 açl r, undç 
libra dicitur ad unciam sortiri rationem duo-
decuplam. Modúsquequo longitudo peda-
lis in paíïu Geometrico continetur, nihij 
est aliud qu?m illam hujus esse partem quin-; 
tâm, vel adeum lèhabere sicut 1 ad 5, quud 
fignificatur dicendo rationem pedis ad pas-
{um esse subquintuplum. Qui modus ab-
stracto vocabulo quintuplicitas, aut (verbq 
veniam) quintuplitas ( m{\*.Tr*à,-mi aut 
Tre/^asjów) exprimitur & enuntiatur. 
Cùm verò collata quanta (quoad abíòlutam 
íliara quantitatem) talia sunt, ut numeris 
perfectè nequeant exprimi, saltem intelligi 
potest.quòd aliquo determinato modo illud 
continet hoc, ve{ in hoc continetur, aliter 
scilicetquàm ajiudquodvis illi inzquale con-
tinet, hoe ve| in eo continetur ; ac ita qui-
demut iíte continendi modus pçrfïmilis fit 
ei, quo numeris denominata quanta se conti-
nent, aut in se cqntinentur respective; 
possítque simpliciter & ex parte rei semper 
numeris exprimi quàm proximè. Sicut v.g. 
cùm ratio peripheria: circularis ad diame-! 
trum, nobis quoad dHpíénav ignorata, re-
prœsentatur dicendo, quod peripheria sit 
diametri tripla sesquiscptima, hòc est, ter-
ipsam contineat & ejus uaam septimam par-
Çem, apponendo ferç, vel propè. Sic &ra* 
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íio diametri ad latus quadrati, qu* numeris 
exprimi prxcisè natura rei non patitur,po-« 

test utcunque numeris ad verum accedénti-

ÍJUS réprsesentari ; dicendo quòd diametet 

íè habet ad latus, ut 1.4 ad 1 ferè ; vel pro« 

jsiùs, ut 1,4.1 adì ; vel adhuc accuratiùs, ut 

1.416 ad 1 : &sicporro magìs ad infi£na» 

appropiriquandp. Verum rationis naturairi 

iilteriùsilluítrareconabimur, primo species 

ejus& differentias exhibendo (liquidem àd 

generum perfeótiorem notitiam lucis plufi-

mùm & subíìdii confert subjectaruift specie-

rum compreheníìo, utpote quarum ex con-

venientia quoad essentialem ajiquam pro-

prietärem, constituaritur & quasi generah-

tur ipsa gênera) tum secundo, rationum ac* 

cidentia quardâm primaria (comparationes 

inter se, comppsitionem, conçinuationem, 

additionem, subtractionem-, divisionem, re-

ductionem exponendo) nec non interea qui* 

stiones aliquas bbiter incidentes in contro-

versia pósitâs, npn parumadeujusce materi* 

dilucidationern conferentes, éventilando., 

Quod rationis species attinet, ejus divisiö 

naturaiissimè prima terminorum diversam 

afíectionemconsequitur hoc modo: antece-

dens rationis vel rtiajor est conséquente, vel 

arqualis ei, vel minoreo; hinc tres rationis 

species subnascuntur : Ratio quanti majoris 

ad minus, arqualis ad xquale.mirioris ad ma-

jus ; communiter appellantur, Ratio majo-

ris insqualitatis, ajqualitatis, & minoris in-

aqualitatis ; possint autem simpliciùs & bre-

viùs nuncupari majoritas, irqualitas, mino-

ritas (nósquenominibus hiseas subinde bre-

ritati? cau&î designabimus) notfnulli verò 

ma-
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majoritatem & minoritátem vocitant ratio-
nem excessûs & defectùs ; qu» vocabula nos 
quoquefortaffisinterdum adhibeòimus. Eo-
dem recidit Jì^opia. duplex, quum nempe 
ratio primò scinditur in rationem sequalita-
tis. 8c inïqualitatis, tum porrò subsccatur 
insequalitatis ratio in rationem majqris & 
rationem minoris inasqualitatis. Qusdivi. 
sio proba fatìs & cpmmoda ; rectéque Nico-

f.ib /.p.24. niachus
f
TîTpósvTQÍVVV imQi <A»3 aì iya-ní' 

»70/ ïffsj» v'mpxtf, h áviny, 7f ín>v á "^y
v

' 

T£V\CL K/SV. Resex se clarior est, quàm ut 
exemplis illustrari possit aut debeat ; unum 
tamea apponemus, ratio librae ad unciam 
(velnumeri 12 ad 1) est majoritas, aut ratio 
majoris inarqualitatis, aut exççssûs ratio, 
quoniam antecedens conséquente major est. 
Ratio ponderis quadrantalis ad3uncias est 
squalitatis ratio, quoniam antecedens ad«-
quatur conséquent ; ratio veròpnci?» ad li-
bram est minpritas. vel ratio minoris i'nï-
qualitatis, veí ratio defectùs, quia antece-
dens conséquente minor est. Nescio verò 
num attineat observare, qub devitetur ex 
ambiguitate pronascens error, quòd nonnun-
quam apud fcriptores Gra?cos ratio majoris 
ad minus dicitur /xá^ay KÓy@-, arquajis ad. 
arquale ï<r®- KoyQ-, & minoris ad majns 

eap.22, SKetajay hóy©- ' Theon Smyrnaeus, T£y *é-
jay iifûv HOÌ IA(Í?OHS, 01 0 égarions, ài $ 

JOT/ * quas mo.ìò descripsimusinnuens ratio-
nüm species. Sed impropriè proferuntur, 
& bene nobis cavenda; ûint ejusmodi locutio-

< nef; nam ratio major, xqualis roinor, fre-
quentiàs 
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quentiùs & magìs propriè designant ipsarum 

rationum inter se comparatarum respeäus, 

non fingularum absolute sumptarum ratio-

num species. Inílantice caúsâ, comparando 

rationis dodrantis ad trientem, & beffisad 

trientem ; major est ratio dodrantis ad tri-

entem, quàm beffis ad trientem : (hoc est, 

major est ratio numeri novenarii ad qua-

ternarium,quàmoctonarii ad eundemqua-

ternarium). Sed rationis dodrantis ad tri-

entem, & beiïìs ad trientem, simpliciter in 

se spectats, non bene dicuntur majores rati-

ones, sed majoritatis, aut excessûs, aut in«-

qualitatis majoris ra tiones, hoc est, rationes 

majorum quantorum ad quanta minora. 

Haec est rationum prima divisio. AJiter au-

. tem dividitur ratio (vel injequalitatis ratio, 

nec enim iaterest utrum ratio sic universim 

vel singillatim inxqualitatisratio dividatur} 

aliter, inquam, ratio dividitur, intnendo 

quantorum ista symptomata, nobis jam ante 

quadantenus explicata, symmëtriam dico & 

asymmetriam. Nam quia terminorum in-

ter se comparatorum aliqui symmetri vel 

commensurabiles sunt, hoc est, eodem quanto 

semel aut aliquoties accepto mensurari, 

completè dïvidi, penitusexbauriri, adeóque 

numeris accuratè exprimi possunt ; alii ve-

rò termini sunt asymmetri, vel incommensu-

rabiles, hoc est, nulîâ communi mensurâ men-

surabiles, nullâ parte aliquotâ eidem gau-

dentes,& proinde sic affeáti, nulïïs ut nume-

ris posiint exprimi, vel perfectè repraeseata-

ri. Hinc emergit divisio rationis in effabi-

lem kineffabilem, topy ptiiiy & t.'op>i> dpfn-

TÎ^.' Ubi tamen notandum quòd h* vo» 

C©6 
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•ces <jî«7Íf £'pptms) ab Euclide in Elemen-

te x paulò seçius usurpantur, cùm enim ad-

verteret Eucìides expositâ quávis rectà li-

neâCquaitip»il!w vocavit, útpote quolibet ad 

arbitrium numero dcnominabilem vel effa-

bileníjcumilla comparatas lineas in triplice 

disserentia verfari ; alias nenipe lorígitudi-

iiecum illacoramenfurâbiles este; alias ve-

rò quoad longitudinem quidem iricommen-

surabiles dari, sic tarnen ut ipsarum quadra-

ta coriímenfurabilia sint, & numeris denomi-

tiabilia, veras ipforum ad expositrquadra-

tum rationes exhibentibus perse ct islìmè ; 

alias autem compluresnon longitudirte tari-

tùmipsiexpositr, íèd potentiâ quoque (hoc 

«(1, fecuridùm ipforum qiladrata expoíita: 

quadrato)incommensurabilia esse; hoc, in-

quam, cùm adverteret, prìorum duorumge-

nerum lineas appellare voluit pn-mf hoc 

est, quatìantenus Sc qualitercunque exprimi-

biles ; at poítremi getieris lineas vocavit 

«Aó>nïvel dffnnss, hoc est, nullatenúsex-

plicabiles, aut ineífabiles numeris. Itaqüe 

ïecundùm Euclidém afymnìetra nonnullá 

quanta videnturbabere ^byv p'o-w inier se 
fsienim quanta ipsa dicantaressabilia, con-

ièquentér ipforum ratio fuerit effabilis)ha-

bent, inquam, íorigitudiric (vel aliter in fuo 

genere)commensurab'litatisincapacia quan-

ta kí>y>v p»7oV,quat6nus etsi hequic ipforum 

rario numeris üllis communibus immédiate 

reprseseritari, p'ut;st tarnen quodammodo 

mcdiatè,quadratorum nempe ftiöruminter-

ventu, quando numeris illa verè denomi-

nantur&exprimuntur: siquidem in.le dici 

passunt latera vel radiées quacírataí talium 
nu-
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nutnerorura ; cujusmodi fairem express» 
sufficit ipforum relativ* quanti tati determi-
nanda?, raciendóque cùm ut ipsa qualitercun-
que sabjiciantur aestimationi nostra?, tum ut 
reipsâ facilè poflint exhiberi. Verùm inva-
luit apüd plerofque, rationique bene confen-
taneuffl videtur, Ht incommensurabiiium 
quantorum rationes dicantur etfötiloi, hoc 
est, inessabiles ; quia fcilicet hujufmodi ra-
tionum termini vulgò notis & receptis nu-
meris propriè & immédiate nequeunt esser-
ri.ilófqueproinde fenfumhunc retinebimus, 
quamvis maluit doctissimus Borellus (hanp 
forsan ambiguitatem vitans) dividere pro-
portionem in comfflenfurabilem & non men-
surabilem, vocabula nova comminifcens, nec 
admodum ut existimo commoda. Nam pro*-
portiones quantorum incommenfurabilium 
«què sunt ipsai menfurabiles, ac proportio-
nes quantorum commensurabilium ; aptiûs 
opinor & accuratiùs mentem enunciâsset fu-
am obliquo cafu, dicens proportionem eise 
vel quantorum commensurabilium, vel in-
.commensurabilium quantorum. Sed lv wt* 

çóS'cj) hoc j ad rationum propositas species re-
vertamur. A6y@-f»i\às, effabilisratio est, 
quai numeris exprimi potest; numeris (in-
quam) veris, quos vocatit, & vulgaribus ; 
integris, mixtis, fractis; imi semperinte-
-gris numeris exprimi potest : quandoqui-
-dem ratio quaivis numerorum utcunque frä-
ctorum, vel ex integris & fractis compolito-
rum, femper ad integros adduci potest per 
fractorum denominatores multiplicande, 
.Exempta prxstant omnes ejusdem generis 
menfurse, in «su vulgari conitiwt«, quales 

pro 
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pïo dimetiendislongitudinumintervallisdf-

gitus, spithama.palmus, pes, cubitus.orgya, 

passus, stadium, miliarc, leuca ; pro taxandis 

ponderibus granum, dracbma,uncia, libra ; 

pro computaniis pecuniis as, festertius,de-
narius, so'lidus; marca, libra -, pro tempori-

b'uscomputandisannus, rnenses, dies (civiles 

hos intelügo, nam an ha: partes temporis na-

turaies siflt commenfurabiles inter se nullo 

constat, aut constare potest indicio) hora, 

minutum. Ha»c enim & çonírmllia quanta 

rationes inter se efsabiles h'abertt, eóque vul-

gäres ad üsus accommodante. Ratio, in-

tìantixcaiísa, marcxad librara effabilis est, 
quia numerus f & i, vel numeris 2 & 3, vel 

aliis quibusvis fubsesquialterám obtinenti-

bus inter se rationem exprimuntur. Sic S: 
assis ad seíiertiu.m rátio estertur numeris f & 

t., vel numeris 1 & 25, vel numeris 2 Si 5 ; 
quae ratio dicitur sub-multipíex-dupla ses-
quialtera, ut statim ostendemns. Aóy& 

autem *íj>i/)©-(inefrabilis ratio, quibusdam 

a\oy & \'oy@-, ratio irrationalis, vel po-

tius indicibilis, quia dici vel exprimi nequif) 

est illa quarversatur inter asymmetra quan-

ta, quorum ratio nullis numeris, veris & vul-

garibús, exprimi potest exadtè perfectéque. 

Talís est in exemplo vuJgatiffirho ratio dia-

metri ad latus quadrati ; nam in tota série 

numerorum polsibilium (integrorum, sracto-

rum, mistorum)nulliduonumeri póssuntiri-

veniri, nulli dantur omnino, quorum ratio 

feprafsentat exquisitè rationem quantis istis 

duobus intercedentem. Qaoniam enim 

(quod in elcinentis demon(tratur) quadra-

tumcxdiametroduplumest quadrati exla-
tere 
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tere, nullíque dantur in tota vulgarium nu-

merorum congerie numeri duo quadrati, du-

plex alter alterius, ergónulli dantur nume-

ri, qui rationem exhib'eant diametri ad la-

tus. TaleTque reperiunturin omnigenere 

quantorum innumera? rationes, adeò quidem 

ut inter se comparando figuras reguläres, 

cùm planas turn solidas, eidem circulo vel 

sphïra: inscriptas äut circumscriptas, vixul-

las invenirè íît, qua? vel quoad latera feu pe-

rimetros, vel quoad areas, & quoad solidita-

íes suas rationem habeant inter se numeris 

explicabilem. Unde quo rationes horum Sc 

aliorum plerorumque quantorum qualiter-

cunque referri polseht ad numeros (utpote 

fymbola quantorum generalissima, notiflima, 

commodillima) necesse fuit numeros surdos 

(qtios vocant & irrationales) comminisci, 

quibus iliörum quantorum rationes utcun-

que possent exprimi. Et harum quidem 

ineffabilium rationum nullas recensentur 

speci«s (quia diïerentes , quibus ipsarnni 

termini se continent aut respiciunt, modì 

bene concipi diltingui nequeunt, &nullum 

excogitari proclive lìtpro iis aliter expri-

mendis compendium) at rationum, qua? vul-

gò numerantur, efFabilium species percenfe-

re couabor, & expònere quam breviffimè 

(quorsum enimquse tradita proilant ubiviä, 

&persatìs clara sunt.operosius inculcare?. 

Mihi potiùs iníìitutumelt, qúï protrita mi-

nus, & magts involuta videntur
?
ltudio meö 

qualicunque ventilata, judicio veítró per-

pendenda commendare, quas paífim obvia, 

vel admodum aperta sunt levi pede transcur-

rendo) ad rem. Nihil imprimis manifeiüus' 

Q. W 
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est, quàm squalium quantorum rationem 

semper effabilem esse, utpote qux quibusyis 

aequalibus numeris exprimi queat. Habet 

'v.g, se quodvis arquale quantum ad aiiud 

çuodvis, ut imitas ad unitatem, velbinarius 

adbinarium. Igitur squalitatis ratio con-

ftitui poteíl prima species errabilium ratio-

num. Insequalitatis autem ratio cùm du-

plex fît, ut vidimus, ma;oricas autminori-

tas, vel excessûs desectúsque ratio, majori-

tatis efsabilisquinque vulgò species ítatuun-

tur, qujbus inverse correspondent totidem 

species minoritatis. Eas recensebimus & 

exponemus, ita tarnen ut divisionis hujus 

fundamentum&originem (id quod inomni 

divisione technica potiffimùm spectari dé-

bet) priùs invelligemus. Id aggredimur 

facere notando, quod cùm duo quanta com-

paramus inter se rationem habentiaeffabi-

lem, vel eornm vice numeros quibus repra;-

sentantur, modum scilicet inquirentes, quo 

antecedens consequentem continet, aut in 

eo continetur, hune repra»sentare conten-

dimus in numeris quoad ejus fieri potest mi-

nimis; quia ratio quaevis in minimis termi-

nis faciliùs ïstimatur & comprehenditur. 

Igitur enitimur, ut eorum alter, consequens 

nempe.íìtipfa unitas, numerorum infìmus & 

íímpliciífimus ; quo prsestrato terminum an-

tecedentem indagamus unitati , tanquam 

conséquent! congruentem : iste terminus ra-

tionis ajsiimationi subjectx denominator di-

citur, ipsam quippe denominans, & decla-

rans ad captnm noiirum commodiffimè. 

Quoniam verò divisionis Arithmetics talis 

estnatura,ut quoties Humérus dividendus 
di- ' 
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divisorem continet,tories inventus quotiens 

contineat unitatem, ideo reperituriíte de-

nominator (vel antecedens rationis , cujus 

consequens unitas) dividende propoíîta? ra-

tionis antecedentem per consequentem. 

Porrò, cùm denominator ifte, vel quotiens 

inventus, pro ipforum terminorum intrinfe-

ca diveríitate diversimoda: fpecie numerus 

ésse poífit (integer nempe, velfractus,vel mi-

slus ; & fractus quidem ac miílus non uno 

modo) considerando puta v.g. rationem ma-

joris ínxqualitatis dictus quotiens per ter-

minorum divisionem repertus, poterit eíïè 

vel numerus integer, vel unitas cum edjecto 

numero fracto, cujus numerator sit unitate 

major, vel numerus integer uriitate major 

cumfradìoackiexo, cujus'numeratorsit uni-

tas, vel deriique numerus integer cum fra-

ctione, cujus numerus exfuperet unitatem. 

Ex hisquinque dictìquotíentisvariis modis 

aut speciebus emergunt quinque species ma-

jòritatis effabilis, qux vulgò cluent ratio 

multiplex, fuperparticularis, fuperpartiens, 

multiplex fuperparticularis, multiplex fu-

perpartiens; quibus opponuntur & inverse 

refpondent (it'/jiKW,^ & *V3u »«»«sr, ver-

ba sunt Nicomachi) minoritatis rationes 

fubmultiplex,subfuperparticularis, fubfuper-

partiens, fubmulriplex fuperparticularis, 

fûbmultiplex fuperpartiens: quas nunc or-

dine perlustrabimus. Multiplex vel multi-

pla ratio dicitur inter duos terminos versa-

ri, quum antecedens consequentem continet 

multoties (unde nominisimpoíitio) vel cùrn 

antecedens consequentem aliquot vicibus 

(bis, ter, decies, centies, aliquoties utcun-

Q. a que) 
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que) continet exactè ; velquum consequens 

antecedentem perfectè dementitur («aap'],-

('aflas jcaV/«7?öp) hoc est, sic ut nihil quic-

quamsuperíìt reíidui. Vel,quod idem est, 

cùm consequens est antecedentis pars qui-

piam aliquota, quae aliquoties accepta totum 

eum componit, exarquat, complet ; adeóque 

«lenominator hujusce rationis est perpetuò 

numerus aliquis integer. Ita passus Geo-

metricus ad pedem habet rationem multi-

piam, intîgro numéro quinario denomina-

tam ; quia pes quinquies acceptus passum 

constituit prascise, vel quia passus quinquies 

includif pedem, & nihil priterea. Hincli-

quethanc rationem tot habere species íîbi 

subordinatas, quot dari possunt integri nu-

meri, per quos denominentur 0$ diliinguan-

tur, infinicas. Ut ratio dupla, tripla, décu-

pla, centupla, rnillecupla, &c. sunt rationis 

multiple species. Gratcis autem dicitur 

hxcrmo\óy@-mx.Kcf7rÁcÍ!n©- (quasi^Ar 
Kä.TroKKa.in&- vel ■mikXsíTrA.íoviíai©-) & spe-

cies ejus ÍÎHiiliter termina ta; sunt J)TW'OT©-, 

■??7TX«toi@-, ihxtfrkttfJ®; incL\ofiiTAdcri@; 

&c Huic universè respondet & dyv'çpo-

(pQ-eû minoritatis ratio, submultiplex di-

cta, quam scilicetobtinent multiplicis ratio-

nis termini transpòfiti -, ut si Aíìt multiplex 

■ra B, erit B submultiplex <ra A. Ideo ratio 

sybmultiplex est, quum antecedens conse-

quentem juíìè demetitur, eíì ejus aliquota 

pars, aliquot vicibus in eo continetur ; ejús-

quedenominatoreít semper aliquis simplex 

numerus sractus, habens unitatem pro nu-

meratore. Ita pes ad passum rationem ha-

bet- submultiplicem, utpote quinquies in 
passu 
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passucomprehensus, & denominatorem ha-
bens f. Habet item «"militer hujufmodi ra-

tio tot species, quot esse poflunt numeri fra-

cti íìmplices numero quolibet denominati, 

sed unitatem obtinentcs loco numeratoris. 

Ut ratio subdupla, subtripla, subdecupla, 

subcentupla, &c. Nam quia commode fig-

nificari nequeunt hae rationes vocabulis vul-

gò usurpatis deíìgnantur à Mathematids, 

prsjponendo sub ipsisinversarum multiplici-

um rationum nominibus. Quod attinet 

enim vocabula, sccunda,tertia,decima,cen-

tesima, mi!lesima(quibus efferunturunitatis 

partes aliquotaO non ita commodè possunt 

fiifce denotandis rationibus adhiberi, quia 

prxterea sunt ordinales, & nedum diviíîo-

nem in partes, atlocruii quoquecertum in-

digitant rerum in aliqua serie dispofltarum : 

ut tertius à Romulo rex, sapientum octavus, 

centesimus abhinc annus -, respondéntque 

Gra»cis «arpar©"» /í«/7ïj>©", -rgW©- > &c. 
ideóque subjacent ambiguitati. Alias non 

video quin ratio tertia, quarta,décima pps-
íìnt hisce denotandis rationibus inservire, 

a:què ac dupla, tripla, décupla multiplis. 

Vocabula verò semissis, triens, quadrans, 

&c. rationes quidem hasindigitanr, sed ob-

liquo tantùm casu,nam benedici potest ratio 

semissis, trientis, quadrantis ad unum ; nec 

ipsa tarnen semissis aut triens est ratio. A 
Gratis verò designatur harc ratio termina-

tione f^fi©-zut/Mipicu©- (liquet unde de-

ductá) siibjunctâ vocabulis numerorum ordi-

nem signantibus ; ut hóy&ùiufdt>i&- (aut 

<h>hK<C\n[Moi@-, &c. pro subdupla, subtri-

Q. 3 pla> 
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pla, &c. sed ab hisce subinde designantur ha: 

rationes anteponendo prœpositionem \nsò. 

Nicomachus,"Oi/]a iudra TH «rpo-

ÇtKXÓiuva., \asxmkKä."JKdmw< v7mn^ópiov, 

V7rïmiiípìs • & apud illum, \&jT>tJÏ7rhcía@-, 

\smntí\ihdm&-, & sic porrò íubmultiplicis 

species adnumerantur. Ex his patet quòd 

rationis multiplias & submultiplicis com-

munes sunt termini correlati totum & pars -, 

accipiendo totum juxta nativam vocis origi-

nem, pro eo quòd toties aliud cemplectitur, 

& partem pro parte aliquota, juxta sensum 

&definitionemEucíidis ; Mfcp©- ìçi iuÁyé& 

fuyíûvs, 75 'íkka.xsw m ^.ei(ov©-, orew Jto|a-

(í/jf»ii pSÇoV' Sed ad alias species pro-

2. gredimur. Ratio fuperparticularis dici-

tur, cùm antecedens consequentem ita exce-

dit, ut supersit consequentis pars quatpiam 

Tbeon.c.24. aliquota (hinc ratio nominis) vel cùm ante-

cedens consequentem semel, nec pluries in-

cludit, & praeterea tantùm unam ejus par-

tem aliquotam ; vel cùm per consequentem 

divisus antecedens quotientem exhibetuni-

tatem, cum unitatequoqueresidua per con-

sequentem adhucdividenda-, adeóque cujus 

denominatoreít unitas cumannexonumero 

fradto vice numeratoris habente unitatem. 

Talem rationem obtinet cubitus ad pedem, 

quia cubitus pedem superatunà parte dimi-

diâ pedis ; sic& dodransad bessern rationem 

habet superparticularem quia dodrans bes-
sern continet semel, & ejus insuper partem 

octavam, vel quia f=ri-|~s-. Rationis hu-

jus quoque species infinité sunt, pro deno-

minatorum infinita multitudine ; quar di-
stincte 
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stincìè significari soient ad numerorum or-
dinahum nomina prasfigendo particulam ses-
qui (hoc est, se atque partem aliqaam pra;-

terea ; licét aliter minus ad rem nofìram 

êro/ííAo^-?«7Grammaticorumfilii)utserqtii- -

altéra (vel íèsquifecunda) sesquitertia, ses-
quidecima, sesquicentesima qua: voces sic 

intelligi debent, cùm antecedens consequen-

tem superat unâ parte dimidiâ, (quomodo 

12 excedit 8, vel as bessern) dicitur illeses-

quialter, aut sesquisecundus hujus : cùm an-

tecedens consequentem semel includit, & 

ejusunam partem tertiam (ut i2exceditç>, 

vel as dodrantem) dicitur is hujus fesquiter-

tius : & simili perpetuò ratione. Grascis 

ha?c ratio dicitur \òy@- ^^^/©-(propter 

particulam consequentis unitati subnexam 

modo exposito) & designantur ejus species , 

ordinalibus numeris pr-rponendo gW- Ut 

Zhchv7?_>@~ (qmsepiùs «,«<ÓA/©-,quasi ro-
tus consequens cum ejus semisse, vel totus 

antecedens demptà consequentis semisse 5 

sed & obiter adnoto Gra:cos antecedentem 

hujus rationis plerumque efferre, praponen-

do consequentis nomini vocem TfwfJtf ut 

7fiti[uá(ioy sesquihora, 7fiiifuó£oMi> sesquio-

bolus ; quia nempe sesquihora (hoc est, una 

hora cum borz semiíse) est dimidia pars 

trium horarum, & scsquiobolus est semiflìs 

trium obolorum : sed in orbitam). Speci-

es, inquam, hujus rationis à Gra?cis nomi-

nantur SfaÂvTiç®- (vel * ù[u'oki@-) sesqui- * 4pud 

alter, 857T7f/l®-sesquitertius, êhJÍKÓ]osses- Theontm 

quidecimus ; & ita similiter. Hujus ratio- ifn/Moxi-

nis inversa vel -ÚOTAÓJÍÍ (antequam progre- os,forsan 

dior hoc adverto,quòd à veren'bus Äxithme- ex rnexdo. 

Q_4 ticis 
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ticis rationum majoritatis species (vel ipsa-
rum denominatores) dicebantur ^àxoyit, 

minoritatis autem iis correfpondentes speci-

es VWAOJ^/ • unde Nicomachus ait, T*Í 

•vzsnAÓyyss tív'zvTœ.xÁtty TO7Í
 r
rs^Koy>ii, hypo-

N logos prólogis ex adverlb respondere : ut 

v.g. ratio quadruplex elì ̂ ÓKoyí, ratio sub-
quadruplex vareAo^us • ratio sesquitertia elt 

«nrfÓMys, ratio subsesquitertia eii xzrókoys ' 

& ita de reliquis qua: subsequuntur. Ratio-

nis, inquam, fuperparticularis hypologus vel 

inversa dicitur fubfuperparticularis (etiarrt 

Msî.îF. Grarcis v^i^/^opios ' quae vox alicubi suc» 

cürrit hoc sensu apud Aristotelem) sicut & 

ejus species fubfefquialtera. subfefquitertia, 

subsesquidecima, & sic perpetuò; Grarcis 

itidem vyiífuÓAios, \&roí-m7(!}oí, vm-mJíxa.-

ivs. Quarum rationum indoles satìs elu-

cescit ex oppositarum perspecta natura; 

difserunt enim ab iis folâ terminorum tranf-

positione, & ipsarum denominatores ita se 

habentad unitatem, utunitas ad denomina-

tores rationum ipsis inverfarum.De quo ta-

rnen bocadnotabimus, quòd rationis fubfu-

perparticularis denominator ell femper ali-

quis numerus fractus, cujus numerator à de-

nominatore déficit unitate ; ut fubfefquial-

tera; denominator eil f, subfefquitertia; 

3. & sic continuò. Procedimus ad rationem 

superpartieatem, ea dicitur inter duos nu-

meros haberi.quum antecedens consequen-

tem superat partibus quibufdam aliquotis, 

unà» pluribus (hinc nominis causa). Vel 

cùm antecedens consequentem semel inclu; 

dit, & plures adhuc ejus partes aliquotas 

(plures feil çît partes, qua: partem unam 
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aliquotam conficere nequeunt ; notanda est 

hxc exceptio,quo dislinguatur hxc species à 

superparticulari) vel quura antecedens per 

consequentem divisus exhibetunitatem pro 

quotiente, cum residuo unitatem exceden-

te; idcircóque cujusdenominatorest unitas 

cum adnexo numero fracto, cujus numerator 

unitatem superat. Ita dodrans ad septuncem 

(hoc est) numerus 9 ad 7) habere dicitur ra-

tionemsuperpartientem, qui dodrans sept-

uncem exsuperat duabus septimis partibus. 

Gaudet& harc ratio speciebus infinitis, ex 

denominatorum infinita varietate, qnär ver-

bis ita -sent exprimendae, ut fractienisuni-

tati subnexa:(in denominatore proposira ra-

tionis) cùm numerator tum denominator 

enuncientur. Appellantur nempe ratio fu-

perbipartiens tertias, quintas, septimas, &c. 

In exemplum, ratio numeri 12 ad 7,hocesl, 

assis ad septuncem, dicitur superquinquipar-

tiens septimas ; in qua locutione numérale 

septimas distincte commoníìrat, cujusmodt 

partibus aliquotis antecedens consequentem 

excedit ; quinque verò dénotât quot ex 

ejusmodi partibus ipsum excedit. Necablì-

militer in carteris. Verùm (ut diximus,) 

observari débet exceptio, quòd antecedentis 

íupra consequentem excessus non débet ullo 

modopartem unam aliquotam constituere; 

vel qu:id unitati subnexa fractio minimis 

terminisprolata non débet unitatem admit-

tere loco numeratoris : tune enim ratio non 

superpartiens erit, proutbinc distinctimac-

cipitur, at superparticularjs. Ut v.g. assis 

ad dodrantem ratio (vel numeri 12 ad ç) 
non sccundùm hujus diviíìonis institutum, 
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pag.-$l. & TW T 7%xyotoyítts y.tt\a.\Kiì\im>, ut lo-
quitur Nicomachus, dicetur ratio iuperpar-

tiens.at superparticularis,resquitertia,quo-

niam as dodrantem excedit uni dodrantis 

parte ter.tiâ, hoc est, 3 unciis. Quamvisse-

cundùm rei veritatem, hác limitatione sepo-

sità, dici poífit hax ratio supertrjpartiens 

nonas, quatenus 12 superas 9 per 3, qua» est 

^ dodrantis ; qu? fractio xquipollet ipsif . 

Verùm exigitnarum rationumdiscrimen,ut 

denominatoresipsasdiíHnguentesefierantur 

terminis fimplicissimis & omnium minimis ; 

alioquivel ipsa ratio multiplex cum super-

partientequodammodo coincidet; nam in-

itando, ratio 9 ad 3 verè dici poteít super-

sextipartiens tertias, quia 9 excedit 3 sex 

partibus tertiis ipsius 3, hoc efl, öunitati-

bus ; sed liquet multò íimpliciùs & coínmo. 

diùs hanc rationem enunciari, dicendoquòd 

9 sitmultipla, tripla nempe T» 3. A Grxcis 

autem ha»c ratio vocitatur xóyis £huí$s, 

quasi parti parfera adjiciens ; quoniam an-

tecedens non unásolâ parte aliquotâ conse-

quentem excedit, at prêter hanc aliâ qui-

dam, aut aliis partibus. Ut <5 continet 3 

íèmél, & ejus duas quintas, hoc eít, unam 

quintam, &alteram iníuper quintam ;& 11 

superat 6 ejus parte dimidià (->,), & tertii 

(2) ; scilicet 11 = 6-1-3-4-2 : f ita vocem 

^jCtípísexpono, propterdifficultatemquan-

dam mox attingenchim, qua: ex hujusmodi 

tantùm interpretatione videtnr solubilis). 

Hinc & hujus rationis species ita nominan-

tur, Aóys éís ivfoçí]os, Jís i7n7nu.if\os, -rçk 

éìí}í-mf}os, rsis ShÀx'£\oí, & in íîmilem for-

ffiam. Puta ratio quincuncis ad quadran-
tem 
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teni (hoc est, numeris $ ad 3^ dicitur Jîs hi* 

rpAos, quia 5 continet 3 ferne], & ejus duas 

partes tertias, vel ejus tertiam partem bis ; 

& ratio numeri 13 ad 10 est 7-pk ShSinSfe 

AÓ^pj.quia 13 continet iosem,pi,& ejus prse-

terea decimam partem, utltatem nempe 

ter, ac in reliquis coníìmili pacto. Adnoto 

tarnen Nicomachus aliter compingit harum 

rationum npmina ; nam Zfoutfäs hóyvs di-

viditprimùm in ihSif^pSis, &n\<?iyui<}ä.s, êfa-

Tiloi^âí, &c. ex pra?dictarumfractionum 

numeratoribus ; tum harum rationum iîn-

gulas ex earundem denonainatoribus siibdi-

vidit,ut puta ^tftjtíípîí in '£fo£ÌT-oí\w,'éh£i-

mfÁ^ov, ZhthiÇJbfMy, &c. & tií\p//ufn in 

&7|f/)í7«pV, &nlçvmiJL'7f\w, &c. Hujus au-

tem rationis, quï secundùm minoritatem 

opposita est, unà cum ejus speciebus, ex hinc 

(ut in prarcedentibusj facilè intelligitnr. 

Differt enim quoad rem íblà terminorum 

transpositione, quoad appellationem tantùm 

vocem sub vel -feí prarfigendo ; subsuper-

partiens, subsuperbipartiens tertias, quar-

tas, décimas, &c. vm^^hí ■ Jís V77im{tí-

flìf, JÌS U7îí7riTpíloS,T?ÌS V7It7!TTÌTZILf\@-, XC. 

quarenil attinet bisdíutiùs immorarí. Et 

haequidemtria sent íìmpliciorum rationum 

gênera, cùm antecedens consequentem non 

niíì femel continet. Restant è prima (mul-

tipliée) cum reliquis duabus (fuperparticu-

lari & íuperpartiente) quo'lammodo conjun-

cta résultantes alter ' dua?, multiplex super-

particularis & multiplex fuperpartiens-, ac 

his inverse. Cùm scilicet antecedens conse-

quentem pluries includit, & unicam insuper 

partem ejus aliquotam (ut dodrans continet 
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írietitem bis, & ejus prxterea quartam par-

tem) dicitur horum terminorum ratio géné-

raliser multiplex superparticularis, specia-

lem autem in exemplo proposito ratio dupla-

sesquiquarta : & sic in aliis. Hujúsque <*V-
77Vpo?oiratio,numeri4putaad9 diciturin 

génère submultiplex superparticularis, in 

fpecie fubdupla sesquiquarta. Grscis pari 

modoprior mhhu.irKa.oYm/Moiosi pofterior 

varoTTBAAÄTXÄcrsOTjaa'f ws, nuncupatur. At 

cùm antecedens consequentem pluries conti-

net, ampliúsque plures unâ partes ejus ali-

quotas (ut bes continet quadrantem, vel 

numerus8numerum3, bis,&duasejus par-

tes tertias) ita se habentium terminorum 

ratiodiciturgeneratim multiplex superpar-

tiens.speciatim in exemplo proposito dupla 

superbipartiens tertias : & ad hune modum 

in reliquis. Hujus item inversa, veluti nu-

meri 3 ad 8, dicitur in génère ratio submultí-

plex superparíiens, in speciesubdupla super-, 

bipartienstertias. Grarcisitidem simili pa-

cto prior majoritatis ratio dicitur TTDAA*-

■7rka.<nî/mfM$ç, posterior (minoritatis) -ásre-

.w&XÀÂTAetOTâOT^ípHí. Nec hisexiílimo sa-
tìs liquidò manifestis ulteriùs insistendum. 

Ita rationum effabilium gênera (quinque 

majoritatis & illis opposita minoritatis toti-

dem) utcunque recensuimus & expofuimus 

breviter -, nec ulla datur per numéros ex-

primibilis inasqualitatis ratiò, qua? non ad 

harum aliquam redigatur ; quatenus omne 

quantum majus continet minus autaliquo-

tieaperfectè adeóque multiplex est ejus (& 

hoc illîus fubmultiplex)' aut semel & ejus uni-

campartemaliquctam, adeóque superparti-
culare 
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culare est ejus (& hoc illius subsuperparticu-

lare) ; vel scmel & plures ejus partes ali-

quotas, unde íuperpartiens est ejus (& hoc 

illius íubfuperpartiens) vel
 t
pluries & uni-

cam ejus partem, quare multiplex íuperpar-

ticulare dicetur (&hoc illius submultiplex 

superparticularej vel pluries demum & plu-

res partes aliquotas, quamobrem id hujus 

erit multiplex superpartiens (& hoc illius 

viciffim submultiplex superpartiens) neque 

rei natura plures admittit continendi mo-

dos,adeò perfecta est hase enumeratio. Atta-

men apud Theonem !Mnyrna»um reperio, Cap.2%. 

prêter hasce species aliam adnumerari, 

quam íìmpliciter effabilemeste dicit, ejúsque 

terminos habere rationem numeri ad nume-

rum, fed à prasdidtis distinctam ; quam ideò 

nomine designât ÌJÏTÍ^ Koyv &, 'Ae/fl^s caf.22. 
(inquitj nrpos á?$lA»y hbys íçtv uraM à iiú- 28, 
Çay •srpòí T íhcL'Solât. c* ujuiívi Htl T wpowpM-

yuivov kíyw. Exempli loco fubjicit ratio-

nem quae verfatur inter terminos harmonici 

intervalli.quod ÂB,«« dicitur, habentes se 
majorem cura minore comparando, sicut 

256 ad 243 1 Kct-Sa" (inquit) AÍ-^&H'SS^ $ * 

liKÍífMt. létii^V <p%i>'yyOS Kóy/S d%tòjxì «s-pòí 

tipiQ/Mv, 'í-^H TVÙ «pw M 4A«^'Î5/S, tés à 

trvT -zrpàí (fy-y- Hune sectatus Meibomius, 

in dialogo de proportionibus (an alios vete-

res nescio, saltem hune) Porrò, inquit, £J boc 

tnonendum numeri ad numsrum rtttionem dici, 

quaudo major ad minèrent in titilla suait pati-

äarum rationum, cujus raüonü est limma ia har-

monie ù centmum hisminimü namerit 25 5 ai 

243. Ç^uod ob dictumita vapulat, Ofwaa» 

jomniáfîe videtur. Nos immérité quidem id> 
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jüxta reî veritatem & rationis superparti-

entis nomen intslligendo fècundùm vulga-

rem acceptionem. At non solus Meibomius 

è suo cerebello» sed Theonem (ut vidimus/ 

nactuscontubernalem, & ejus arflatus autho-

ritate dormitavit. Qaidigitur ipse The-

on, an erravit ? Videtur quia ratio limma-

tis elt plariissimè superpartiens, nempe fu-

pertre'decupartiens ducentesimas quadrage-

íïmas tertias -, necigitur à prœdictïsdistin-

cta. Nodummmc aliter expedire nequeo, 

necaberrore Theonem eximere.quàm di-

cendoTheonem, & alios sortasse vetultiores 

Mathematicos, rationem &hui$ rectiùs in-

tellexisse, protali solummodoratione, cujus 

antecedens ita consequentem excederet, ut 

refiduum dividi posset in duas partis simpli-

cesconsequentisaliquotas (lìmplices appello 

quârumnumeratorest unitasJ eo pacto quo 

íìcutoítendi priùs comparando n cum<5,re-

siduum <j continet 3 & 2, quorum 3 elt una 

dimidia pars, & 2 unatertia consequentisô. 

Unde dicta videatur haec ratio Phuiyè.í-, ex 

mente saltem Theonis, & ex interpretatione 

TO Kay-6 Zfouíiîís quam ille tradit. Juxta 

quam acceptionem limmatis ratio nònerit 

Sfofnçèt?. nam 13, excessus numeri 256 su-

per 243, divi nequit in duas partes simplices 

aliquotas consequentis 243, ut experiendo 

Adcap.22. conltabit. Btillialdus aliud exemplum fub-

tbe.Sm^r. jicitnumeri 29 ad 23,difficultatem hanc aut 

nonadvertensomnino, vel consulto dissimu-

lans, & Theonis errori, siquidem error fuit, 

súbscribens. Nam numeri 29 ad 23 ratio 

est plané fupersextipartiens vigeíïmàs terti-

as, accipiendo rationem superparcientem 
, ' modo 
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rrwdo communi. Sed de hac re satis. Po-

tuinem adjecisse régulas inveítigaridi termi-

nos quotlibet harum omnium jamexposita-

rum rationum; at prsterquam quòd audi-

entium intelligentia? vix accommodari posset 

hoc, & non admedum utile foret, & multa 

verba depoícens charissimi temporis nimium 

devoraret ; adeat, si cui volupe est hsec ultra 

prosequi, Clavium in praîcedaneis ad V ele-

mentum, vel è vetustioribusNicomachum in 

Âritbmeticis. Ego jam conquiesco. 

L E C T. V. 

RAtionis in pra»cedentibus naturam ex-

poíûimus, & percensuimus species ; 

ad ejus proximèaccidentia qusedam excuti-

enda devenio. Accidít autem rationibus 

juxta vulgärem loqaendi modum, quanto-

rum ad instar, addi & subtrahi, augeri & im-

minni, protrahi & contrahi, multiplicari ac 

dividi, interse íècundùm a?qualitatem& in-

a;qualitatem comparari ; quorum ultimum 

cùm pra»cipuumsit in se, reliquisque penitus 

intelligendis necefiariitm, ut & toti ratio-

num doctrina; i!lustranda;.de eo primùmdis-

quiremus. Ita tarnen ut meâ référât prsefari 

rem aggredi me fubtiliflìrnam & intricatiffi-

mam, seurei naturâ, sivetractantium culpâ 

densijfimis nebulis invohitani,' quibus ut om-

nino liberetur, non est quòd mea tenuitasi 

aut fperetaut spondeat, przserrim cùmdif-

ficillimum experiar ebverseates, ha-cíêrià 

me-
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meditatione perpendenti, cogitationes aptis 

verbis enunciare, clará methodo digerere. 

Integrum quinquennium impendisse sepro-

fìtetur M. Meibomius huic spéculation!', ne-

que prêter leviculos'quosdam criticismos 

Tani quicquam aut solidi videtur elephanti-

nus ilte partus in lucem protulisse. Diu-

tiòs, opiner, &graviùs eidem incubuit (an 

ferè succubuit dicam ?) m'aximusvir, & re-

centium Geometrarum nulli posthabendus 

Gregorius Vincentius, attamen ut rem meo 

judicio reliquerit, haud minus obfcurariv 

quàm invenerit, fusiíïìmè licèt & elaboratiífi-

mè pertractatam. Quid igitur à paueula-

rura horarum Itudio, quid (ut cetera taceam) 

ab hacextemporanea pene scriptionecircá 

materiamejusmodi contumaciter perplexam 

meritò possit expectari? Sed obsequendum 

eít nihilominusinítitutonoftro; pergendum 

«íí in itinere suscepto, prarrupto quantum-

vis & ímpedito ; suggerendum eit aliquid 

utcunque crudiùs & asperiùs à maturiori ju-

dicio vestro excoquendum & elimandum. 

Ha?c praelocurus, ad opus accingor atque 

certamen multiplex. Imprimisautem de-

Cidenda venit quxstio, dicendorum intelli-

gent ia: maximopere eonríucens. Quum nem-

derationes, haud [écus quam absoluta qua;-

visquanta, dicantur.inter secomparari, sic 

bac œqualis fit aut inœqualis illi ; quum com-

poni.resolvi ; addi, subtrahi ; multiplicari, 

dividi ; poteilambigiquo sensu debeant hxc 

intedligi, num propriè vel impropriè : vel, 

an rationes accuratè loquendo res quanta: 

fini, quantitatis affectionibus ifi.'s, aequalita'-

îi, inxqualitati, rations compofitioni, divi-
sioni, 
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sioni, reliqiuTque propriè subjacentês. Ple-

ríque fecentiores in hâc sententia versan-

tur, idque disertis verbiS asseverant, ratio-

fleni essé gerius peculiare quantitatis, eique 

quantitatis attributa jure comperere : hoc 

Viricentius toti suaruni proportionalitatum , 

doctrina! fubsternit, eique silccinit eruditiifi-

rrius ejusconsociüs Tacquetas ; inculeat hoc 

D. Hobbiùs adversario suo doitiffimo nihil 

reclamante ; agnoscit idem egregius ille 

Borellus; Âgimua (inquit) jam de nova jpeciè Aà-ideh 

quantitatif. Quid Merfennum, MeibOmium, 

alios referam, cùm uno ore videantur om-

nës, prxsertim qui circa proportionalitatiä 

doctrinaminnovarestuduerunt, huic astipu-t 

lari sententiae? Nihilominus audendum eií 

mihi tot & tantis viris öbniti, tam illuííri au-

thoritâti <Lv\td,\'-7rw; Veritas exigit (falJ 

tem exìstimata mihi) à tam validisholtibus 

al/quale patrocinium : hïc certè sententia 

mihi non solùmfalsa, sed &admodum noxia 

videtur, quippe qua: eontroversias aliquaní 

multas inutiles genuerit & sòverit; pluri-

masque (sicuti mihi videtur) confusiones; 

ttWfOAoj/ítf,errores invexerit in proportio-

num doótrinam PlusculS, arbitrer, rese-

cabuntur lites, difficultates auferentur, evi-

tabuntur errores, & tenebrï discutientiîr, 

asserendo rationem non esse geáus quantita-

tis, nec qjjantitati fubjacens quid, ta quanti-

tatis attríbuta neutíquam propriè, per se, 

direâè, nec aliter quàm per xcurdyjneii/ 

aut fjtí\avv(iítuif quandamei convenire." Et 
fane mirum videátur aliter quemvis cénsu-

;sse ; quuni enim ratio íìt&agnôscaturpurs 

puta reJatiOj-quomodo veîuti tranßre poteíî 
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ín aliam categoriam, &genus aliquod con-

itituere quantitatis} Quum nil sit aliud 

quàm duorum quantorum respectus in quan 

titatefundatus,quomodo poterit ipsa conci-

pi res ex se quanta, vel quantitati fubja-

cens? Quum sitabstrafte relatio, quomo-

do concrète dicatur relata ? Annon hoc eil 

res abfolutas cum refpectivis, nomina con-

creta cum abitractis confundere? Haóte-

nusdocuerunt Logici relationes ineflè, tri-

bui.niti rebus absolutis-, res autem abfolu-

tas relationibus inharrere, vel accidere ne-

mini dictum, opinor, vel auditum Logicas 

sludiofo. Sicut nec relationes ipfas refer-

re, respectus fe refpicere, habitudines hoc 

vel illo modo se habere, distantias distare, 

íìmilitudinesaslìmilarijComparationes inter, 

feconferri, dicta plausibile, conceptu po(T-

bile videtur. Cùm e. g. dicitur, harc ratio 

major elt illà, primum (ex adversariorurn 

sententia dictum id propriè sumentium) tri-

bui tur rationi magnitude qu<edam, feu quan-

titas, inharrens vel accidens rationi ; prc-

pterquamrefertur ad aliam, vel in quafun-

datur ejus ad aliam ratio ; tum interpréta-

tive confequentérque dicitur, ina:qualitas 

haxinrqualis estilli inrqualitati, harcmajo-

ritas major est iltà majoritate : ita res ab-

foluta: relationibus inerunt ac innitentur, re-

lationes attribusntur relationibui« concre-

ta» voces de paronymis fuis, & ejusitem fami-

ììx vocibus abltractis praedicafcuritur. Por-

rò quà causa quóque jure, rationes inter se 
comparanrto sibi pronunciet aliquis aquales' 

propriè vel inxquales, & inter le rationem 

obtinere, poílit eâdem causa «quóque jure, 
ra-
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rationes istanim rationum conferendo sèqúa-* 

litatem iis & inaequalitatem novsque generis 

adeò ratioiìerii amgnarè ; qtfln & harum ui-

teriùs rationum alias rationes ltatuere, ac 

ita nuiiquam dcsiturò ad infinitum progref-

su. Si ratio quantitatis genus fit, à magni-

tudinum comparatarum quantitate diltin-

ctum, & rationem ipsa sortitur, hic nova ra-

tio pari jure novUm quantitatis genus eritj 

&rationishujus ratio genus alterurh distin-

&um constitués, & sic irifinita quantitatutn 

gênera lucrabimur, hactenus neniini pato 

vel irisomnis cogitatai neminíque ianö cögi-

tanda. Verùm meritò videtur & respuitur 

à Philosòphis hujusmodi nifflium libera!is& 

facilisentiüm multiplicatio, minime stecessa-

ria neutiquam coisprehensibilis. Addo.quòd 

huila râtionis cujusvis quantitas immediatè 

discernij vel per se pòtelt sestimari ; nonson» 

sum incurrit, non per essectus se prodit, non 

ullâ certà rations colligitur aut comproba-3 

tur; ut posthac ostendere conabimur. îta-

que gratis supponitur& affirmatür, eâdém-

que facilitate rejici potest ac abnegari. Sel 
contra primum nostrumdiícursum objici pos-
se vidéo sic instarido percontandóque : relà-

tio patrisad filiumj annon similis dici íblet, 

& verè dicitur relationi principis adsubdi^ 

tuttij ducis ad militem, pastoris ad gregern ?' 

Ac ita relationi reiatio, patefnitati similitn-

do tribuitur ac ineíh Répono breviter pri-

mo, saltemejusmodi relationespaternitas & 

similitude sunc admodum di versa» naturie, ne-

quecùm dicitur paternitas est similis, com-

mittitur êjusmodi absona redùplicatiò,- no-

minumqu'e eoncreteram cùm abíìfactiscen» 

R i fufcj 
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fusio qualis incurriturdicendo, similítudoe'.f 

similis, vel inaîqualitas e'.t inrqualis. Sed 

resi'oar'eo potiùs secundo, cùm dicitur pater-

niras elt similis pnncipatui, ií'ía'.militudo 

non in ipsis fun latur relationibus, nec in ali-

quoquol.iis ineft, fe lin rébusabíòlutis, qui-

bus & ipfae didtar. relationss innituntur; vel 

inaliisrebus absolutis q u a? ■consequuntur & 

exurguntab illis fUnìamentis : quia scilicet 

gignere rilium & popiìium aggregare, re-

gere familiam & civitati pneíìdere, similiat 

sunt ; quoniamaîectu prosequi, con'ìlio ju-

vare, pœnis coercere ; curâ ac opéra pro-

desse, providere, tutari ; reverentiam, ob-

seqniuín.gratitudinem sibi débita exigere, 

communia sunc patri prìncipíque ; hiac pa-

ttr 8t, princeps abso/uté multis decausis& 

mulris nominibu.s (ut talibus affecti qualita-

tibus, agerites, talia vel patientes) similesdi-

cantur: unde p-rtranllationem nominisip-

sse relationesj.paternitas & principatus, si-

miles prsedicanrur ; non quia ^CHÇ
 Ûûpífí'* 

ctà 'proprietate referuntur ad "se (quomodo 

enini íijtelligí poterit, cùm paternitas & 

prmcrppf'is nil seit alíud quàm TÌ elle ad 

alia convenitipsisalterumesse adaliud; ut 

n^mne dicatur, tocesie ad alind eíi ad ali-

udV) Sed quia-relationibus istis perpétué» 

conmnguntur iltiusmoc'iqualitates aut acti-

ones.prorter quas ipsi termini relati vere si-

miles habeantur. Igitiir h are fímilitudinis 

relationon tam inbxret diótis relarionibus, 

quàm ipfascomitarur, ipsííque proprer banc 

accomitantiam attribuitur. Non abîìmile 

qui<i confinait in hac quam prosequin-ur ma-

tera: quï nempe quantis absolutis rêvera 
,-. * .- coa-
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convenir xqualitas aut inirqualitas, aut spé-
cialisqu libet ratio, ipsorum fâtiônibos ad-

fcribicur. Quum e. g. ;atio sextupla dici-

tur major respectu, & quidemdupìa, rarionis 

tripla, riii significatur al;u ', quam rem de-

nominatam numéro senano- majorem este, 

in siupla ratione majorem, re denominata 

numero ternario-, vel antecedentem Hslift 

rationis aîquare duplum rationis alterius í&-

tece ientcin ; propter quem in ■ qualitatis 

modum una ratio, quab' metonymicedicatur 

alten taliter mxqualis. Quòd íìqtris atten-

te rlrfi animo peníitet, agnoscere poterit, 

etsi veriiíime dicatur & non impropriè, sex-

tuplum tripli duplum elt (concretas nempe 

voces adhibendo, adeóque res quasdam ab-

soiutas invohendo) tarnen nec verè nec pro-

priè nominibus abltractisutendo, dícisextu-

piicitas est dupla tripbcitatis. Certe (ex-

tuplum semper dividi poteít in duo tripla ; 

triplumduplicari potefí, & bis aScipi, sic ut 

fextuplum componat. A!t ipsa sextupìici-

tas vi íetur esie quid indivisible, nequc tri-

plicitas a;'pta'êít corn octH,nem ingredi. 

3-H3* exa?quat 6 ; at elfe tnplum-hesse 

trinlum (hoc'est, triplicitas -\r-.cphcitas) 

qiul-msumnamedxut non- affeqni possurn 

cogitando. Triplai et tnhorium hor.r, 

ti pìíx triennium anni, ist, tri plie'tas h'uic 

triplicit'ati adju.ióta',qi~ Mathematicé com-
putabilem sammirn efíxiant, eq:.idem non 

capio-, video potiùsex uabus i Us Meta-

physicè duabus, tripiieifatibus Textuplicita-

tem nullam conbari vel errkrgere. Caete-

rùmut hase dilucidiùs pá'íeanr, Srquòd nulla 

poítulet nécessitas distinirarn aliquam ratio-
R 3 nibus 
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nibus quantitatem assignari, circa rationum, 

<TVJV£I?<Í nonnulla pressius advertemus. Ad-

verto nempe primà, Quòd null? rationes 

inter secomparari possunt, sic ut innotescat 

autaestimabilis reddatur ista. qnxadversa-

rii pertendunt, ipsarum ratio, nisi priùs ad 

commune consequens reducantur, immediatè 

nimirum aut médiate, actu & explicité, veî 

virtualiser & implicite. Scire v. g, nemo 

potest aut eoncipere, quxnam ratio, num 

numeri 12 ad 3, vel 4 ad 2 major sic, aut 

quomodo major, nisi considerando quòd 12 

ad 3 taliter se habet ut 4 ad 1, &4 ad 2sicut 

2 ad 1. (Vel unitatis loco quodvis aliud 

íubítítuendo commune consequens, puta 5, 

considerando quòd 12.3 : : 20.5 & 4. 2 :: 

10. =;)• Quibus consideratis atque perspe-

ctis, tumdemum ex antecedentium, in hisce 

novis íquipollentibus ratipnibus, collatione 

dignoscitur ipsarum rationum injequalitas& 

ratio (quse dicitur). Unde provenit hoc, 

quàm exinde, quòd rationes ipíae nullam ex 

se quantitatem habent ullatenus imaginabi-

km.distinctam àterminorum suorumquan-

titate, nullam propriè dictam inxqnalita-

tem ; atsaltem, poltquam commune'conse-

quens obtinent,prppter antecedentium ìnx-

qualitatem inzquales & ipsasdenominari ? 

Pariser adverti paterit secundo, quòd cùm 

duarum quarumcunque rationum termini 

funtheterogenei, nullatenus ilì ae cqmparari 

possunt aut a?ítimari. nisi priùs ad commune 

genus aliquod revoçentur. Proponantur 

e.g. duo pondéra 'gr duo tempora, qurnam 

fît major ratio duorum istorum ponderum, an 

bjnorum temporum, dignostatur aiiguate-

nus ; 
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nus ; nec alio ferè quàm hoc pacto.' Adsu-

matur aliquodk quantum, cujusvis generis 

prolubitu tuo: (fed commodissimè plerun-

que propt.'r summam rectarum linearum 

simplicitatem, & capacitatem exprimendx 

cujusvis rationis, adsumetur recta linea) zà-

sumatur, inquam, rectaquaevis linea, quòd si 

fieri possitut primum pondus ad fecundum, 

ita linea qua:vis ad lineam acceptam ; item 

ut primum tempus ad fecundum, ita quae-

dam linea ad eandem itidem assumptam -, 

tumsicut se habet prior linea sic inventa ad 

secundamita repertam, taliter habere se di-

cetur ratio ponderum ad rationem tempo-

rum-, dicetur, inquam, idcirco quia dicta: li-

near taliter se habent, ab ipsarum ratione de-

nominationem hancmutuando. Posset com-

modissimè Ioco linea; numerus adsumi, modò 

conllet propositas rationes ponderum & tem-

porum numeris explicabiks fore; atíìnon 

constet, aut quod multoties evenit, reipsâ 

noncontingat hoc, numerus ad hanc ro/k?/-
m ineptior elt. Unde minus rectè, quod 

obiter adnoto, vir eSimius, in opère Aríth- Vâg.iié-

metico numeris omnibus abfoluto, pronun-

ciâsle videtur omnes rationes exiliere in gé-

nère numerofo : quasi verò reliqua quanta, 

numerornmomni confideratione seclusà, ra-

tionem nonobtinerent. eámque satis norabi-

lem atque traófabilem ? Quamobrem prae-

fertim lit ejufmodi ratio, modo quolibet in 

génère numerofo, quaecùm possit aliis termi-

nisexhiberi, numeris tarnen nullatenus ex-

primi possit 1 Lit & quòd ex hinc infert, ve-

ritatis expers videtur, univerfâm nempe ra-

tionum doctrinam, Arithmeticas potiùs quàm 
R 4 Geo-

2t5l 
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Geometrie* speculationi convenire : quid 

ènim, annon plcraque de ra^nibus adhuc 

inventa vel tradita plané generalia sunt, & 

quantis ex a;quocuncìis conveniunt? Et 

èjusmoriì saltem rationes, quae numerisex-

primi nequeunt, Arithmeticae speculationis 

limites egredient'ur, quales innumerx sunt, 

■quibuselementi quinti'theoremata non mi-

nus quàm Arithmeticis adaptantur. Sed 

lioc lv ^epó/ôjnescionum alias pleniùs elu-

cidandum. Consequenter ad haec advertatur 

•tertio, quèd nulla ratio scorsim & persépo-

teít asltímari velcomprehendi,n:c ; t." ulìam 

determinatam quantitàtern peculiariter ap--

ta nata elt exprimi feu repraefentari, sed 
per omnés, vel nnamquamvis indifferenter ; 

necidèoeuivis abfolutar qnantitati fubjácet, 

qualis enim iíla quanfitas foret, peromniä 

quantoiurri geriefa desultans atque perer-

rans? Etlìnullamex se quantitaíem in-

telligibilem habet, quomodocum alia ratio* 

îiecollatadeprehen:ìetúr habere? Quo pa-

cte nullà ratione1 per se compréheníìbilium 

quantorum féliciter irmituetur comparatio, 

notáque rësultabitrelatio quanti tatum igno-

tarumí Qiiininio cum alia ratione coilata 

ratio hon nifi vagam & arbitra'riam sorti tur 

quantitàtern-, prout enim commune confé-

quens exarbitrio varium accipitur,' ira rá-

tionum collatarum quac dicuntur quantitates 

evariantur. Desuitoriamigîtur &irideí-er-

minatám quantitàtern habent ,'fiquam ha-

bent, hae rationes; hoc est, rmlìam. Est 
enim aliquid determiriate,Qüicquideit ; quod 

«tique est, nnsquam est. Vídit hoc, & pa-

iam agnQvit.'iuciilente'que cteclaravit acutiffi-
■ótD í >. ■ i - • : gius 
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mus Vincentius, at scuverborum ambigui-

tate delufus, feu fpe nova; cAi endx scien-

tìa? nonnihil elatus, aliorfum rapuit. 

jfondeo (inquir) verum tjfe, fi ratio qua in m-

werü exprmi nequeat, soliuriè sumatur, dmo-

wínátonm t]u exhiberi Geomtiricè non pojse 

(imó veto interpono, fèmper exhiberi po-

telt, sumendo quodvis quantum pro confe^ 

quente, quod eodem munere fungetur, quo 

communiter unitas defungitur in rationum 

effabilium denominato! ibusexhibendis; ne-

que rationum nameris eifabiliumquoad hoc 

p-culiare quicquameít) quòdfi (pergit Vin-

centius) lûnx vel plures fusrint dmœ rationes, 

fiffigk&ti mtermi fmgulztwm detiommatores, qui 

nimirum demonlirent .quäln intet rationes ipjM 

propcnio intercédât, atque bocuon tantùnt àdiu-

■bmcer ù tíXtit pra/iabuur, fed à quìbujcunque 

aiiií, qux prionbiM proportionales exißunt. Sic 

Hie. Cùm igitur prseter hujijsinodi denomi-

natores., nuliap possint aiíìgnari, rationum 

quanti tares, & íi siinpliuter açcepti pofiìnt 

cisequamiibet varii, non eritulV ratipnum 

absolutè (ìeterminata quantitas. At Viiv 

centius(utdixi) verborum ut puto quprun-

damoblcuritateturbatus, alîòdeflcxit ha?c. 

Quamobrem adverto quartb
s
 quèd funda-

jnentum unicum, cui innititur, e quo r'edu-

Cia videtur & efaata de rafionum quantitari-

bus& rationibus.iita quam oppugnamus do-

it n :ia,eíi:uíitatus iste loquendi modus: \ x 

du1? magnirudines sunt ae.mè i n arqua les, ac 

ÌUÏE dux ; hse magìs aut minìis inrquales 

sunrqi.iamills,inde rationumquantitates & 

rationes colligunt dari, Si major elt hic 

ratio iHâj eigq quants sunt, eigò rationcm 

harc 
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hxc habet ad illam. Ex quo (inquit D.Hob-

bius) éntelligitttrrationemtamexcessâsquàmde-

feâûs effe quantitàtern (essequantam opinor 

vultdicere) qttippeqtictsufcipit majiatS minus 

(intelligit. credo, qua» major dicitur & mi. 

nör). Et Vincentius, in prima demonstra* 

tione libri de proportionalitatibus Geome-

tricis, sic argumentatur ; IÇatio efl mutut 

çuadam antecedentú ad confequens habitude, /«■ 

cundùm exceßurtt, £5 dtfeäam, tíaqualitatem. 

Cùm igitur unim ration» ameceiens mugis excé-

dât confequens, vel ab eodem magìs deficiat,q««m 

tlterita ration» antécédent suum excédât eonfe-

quens, vel defciat ab eodem, manifestwm eß 

man rationem majorent minorémve efle altéra, 

plané ut ma quantitas altéra major minórve est. 

Se-d ad hune plauíïbilem discursum repono, 

quoad loquendi formulas ufu receptas fpe-

ctandumefle, nonquid verbasonant, atquid 

loquentes intelligunt. Nihil autem aliud 

bujufmodi verbis concipi poste, satìs de-

clarataniestnuperrimè, quamad commune 

confequens reductis quantorum quibufeun-

qne rationibus, illarum antécédentes se tali-

ter excedere, vel taliter defìcere, vel &bi-

îtiet exïquari. Nec enim, ut ipsi necelîè 

habebunt fateri, possunt aestimari, vel inter 

se comparari rationes ullaf, niíì talisfiatre-

ductio ; postquam verò reducuntur, haud 

aliter quàm ex antecedentium collatione di-

gnoscitur aut denominatur ha?c, quam ipsi 

riominant, ratio. Quapropter & ex ipso-

rum mente ac ufu vocantur antécédentes i IH 

rationum denominatores. Ergo nihil est 

necesseper locutiones antedictas aliud quic-

quam prseter antecedentium asqualitatem 

aut 
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nem) defignari vel intelligi. Nec igitur va* 

letabhisce loquendi formulis deducta argu-

ifientatio. Dixi nihil est neceflè, sed neque 

de facto quicquam aliud concipitur, unde 

quocoronidem imponam huic dissertâtioni, 

adverto quintò, quicquid vulgò rationibus ?• 

tribuitur, id vere tantùm & proprie ratio-

num denominatoribus, hocest, ipfarum ad 

idem confequens redactarum antecedenti-

bus, convenire. Quamillis adsignantquan-

titas, nihil est aliud quàm denominatorum 

quantitas & ratio ; quum ipfas videri vo-

lunt addere vel fubtrahere, non nisi denomi-

natores istos addunt vel fubtrahunt ; fed & 

cùm ipfas multiplicant vel componunt, pai-

tiunt aut refolvunt, eadem resest. Lique-

bit hoc propositiones Vincentianas, egregiô 

fané nifu contextas, attentiìis expendenti ; 

quas quidem is univerfaliter proponit, &Te-

cundùm definitiones ac hypothèses suas ritè 

demonstrat, at si quis eas speciatim veluti 

de numericis rationibus prolatas accipiat, 

ejus totam doórrinam hue recidere depre-

hendet, ut fractionum quasi numeralium, aut 

quotientium divisione compertorum, additio 

& fubtraório, multiplicatio sc divisio,quo-

ádque proportionem comparatio, indagetur 

atque tradatur. Quod autem in Arithme-

ticisest numerica fractio, vel divisionis quo-

titns.idinGeometria est denominator rati-

onis cujufpiam.hoc est magnitudo quaepiam 

ad homogeneam sibi magnitudinem, unita-

tis loco habitam, sic affecta, piout fractio 

vel quotiens nurnerica reserturad unira tem. 

Quare nihil aliud profequi videtur Vincen-
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titis, quàm fractiones Arithmeticas, iísque 

respondentes rationum Gecm^ icanim de-

nommatores ; quibus congruenria quxaue 

symptomata rationibus ipns afcribié. Sine 
e.g. duj» rationesnumericae 3 ad 5, & 7 ad ; ; 

harum denominatorés ériiíit sfactiories f & 
f (quatenus f ad i, ita se habet ut 3 a J'5 ; & 

■J.I ::j 3") vel reducendo dictas fractiones 

ad co'Ti iHinem denommationem, erunt ista-

rum fationdrri denommatores numeri fra-

cti rf S f f. Has igitur Fractiones cùm ad-

diderit flbimet, aut flriam ab alia subduxe-

rit ; oinì unam r>er altëraW multipliant 

autdiviserit, & cùn i >sii tïm proportioneoi 

exhibuerit, pr'J? se sert ì»isasdictas rationes 

addi ti'ie vel Aibrraxifte, nviltipliaflp vel di-

vififfeí, vel í osaraaa ranonem exhibuisse. 

Non îgitìftf i leviregr'g'his ta m novamcirca 

proportionessci n'-ameon i isse. quo.ìcen-

sés Tacquett:s, ar- eterem aate perlpectam 

doctriiiam aiio modo, nec eo nimis appoGto, 

contexuiíïe, nou'sque vocabulis ennnciásse 

videtur -, quam tarnen à !è repertis compm-

ribus tbeorematis inligniter locupletavit. 

Commune verò quo 1 cìi vimus, est illi corn 

Cîetcris hatte de rationum rationibus & quan-

titatibusdoctrinam amplexantibus, rationes 

ícilicet, da.n numéros attrectant, cum nu-

mericis fractionnas coníîindere, dum alias 

rationes coaíi erant, tanquam fais denomi-

natoribuseasde'Ti tradrare. Quod nonnun-

nuatn apertè rìisertíique verbis taciunt, im-

pru îenter e i delabentcs, sacpiùs autem ver-

bis déclinantes reipsà incurrunt. Notat 

hoc 8í fas^e taxât Hobbius in antagoniíia 

suo,sed nec ipfe modo íìbi conítet immunis 

ab 
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ab hacculpa ; idem enim est rationemratio* 

nibusrribuere, ac ration-s cum denomina-

toribus fuis eafdem repu tare, vel saitern ni-

hil & in^gnifkanter loqui ; hoc enim aut 

nihil plané quicquam concipiunt. At fuffi-

ciant hrc qivd ntenus expcnen^'a: confir-

mandsEquerententiae noffrx,qubd fcilicet ra-

tiones nuHarfl propi iè dictam quantitàtern 

haben r; neqi e quoad rationem interseve-

rè comparantur. Unde nonnulla eonfeäa-

ria deducemus. Hinc primo clarèfaciJéque u 

decidetur quaestio de rationum, quam appel-

latEuclidescompositone ovvtäQet, num re-

ctiûs pro rationum additione sit habenda,-

vel pro ipfarimimultipücatione : namèdi-

ctis qu»ad rem j.piam rationibus, utpote 

quantitatis expertibus, neutrum convenir, 

nec addi nec msltiplicari ; quoad verò lo-

quendi mortum, quia cùm componi dicuntur 

rationes, ipsarum denominatores multipli-

cantur> manifeirum est rectiùsdici rationes 

ìrmltiplicarì quàm addi. Sicüt & cùm deno-

minatorumunus aliumdividit, rectiùs ope-

ratio talis dicerur rationis divisio quàm fub-

traction Quamvisobtinuerit, ut illa prior 
operatio dicatur irpóâícns, ha:c 

posterior autem * d<-pai^tni. Se- * Apud Ptokmxttm, 

cundò, radicìtùs hinc erellitur, lib.l. m/is\.&Theonent 

aut plané decernitur controver- iflbic. 

fia,quam agitant nonnulli, quám- 2. 

que videtur f Merfennus exci* f In Prafat. &i Cog'u, 

tâsse ; num ratio fcilicet aquali- Thyfico-Mzt. 

tatis nihilum referat, aut exx-

quetur nihilo, ratio majoris cequalitatis at-

tollatur fupra nihilum, ratio minòris inat-

quaiitatisinfra. nihüum deprimatur.- Narrt 

ex f 
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ex vero cùm nulla ratio quanta fit, interci-

dit hujusce quseltionis fundamentalis hypo-

thesis, ipsáquesimul collabitur&ruit. Ast 

ex hypotheli quòd denominatorum affectio-

nes rationibus fuis adjudicand.csunt, eviden-

tistìmè liquet etiam minoritatis & aequalita-

tis rationes fupra nihilum assurgere. Sem-

perenim minoris rationis denominator est 

aliquod quantum conséquente minus ; ádeó-

qae in Arithmeticis pars velfractio minor 

unitate. jiqualis vfcro rationis denomina-» 

tor confequenti femperadarquatur, & unita-

te signatur in Arithmeticis. Nec amplius 

quid ad hujusce quaestionis decisionem requi-

ratur. Tertiö, facillimè refelluntur hinc 

quaecunqne Meibomius, adverfus antiquos 

juxtä ac recentiores Geometras, ílylo certè 

nimifquam inverecundo,difputavitac adfer-

vit. Qualia sunt, quòd ratio submultipla 

fit eadem rationi multiplx, propter idem ab 

acqulitate J)dçv,put. Praeterquamenimqubd 

non idem sit iidm^, nam longiffimè di-

stant defectus & excessus, difserencia nega-

tiva ac positiva, fatìsliquebit hafce rationes 

ad commune confequens exigendo (quod pro 

tatioaum collatione toties necessarium mo-

iiuimus) fubduplae denominatorem minorem 

fore (quadruplâ ratione minorem) denomi-

natore rationis duplat. Sit puta commune 

confequens 2, igitur antécédentes erunt 1 
4äs 4, unde constat propositum. Item, cùm 

colligit rationes excessûs&defe'ctûs interfe 

non possecomparari; nam œqué comparan-

turhx, ac aliiequaîvis, denominatorum in-

terventu. Etiam, cùm folummodo ratio-

feem minorem auferendam statuit è majore ; 
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(rectiùs minorem per majorera dividi dixis-
fet, ut praîmonitum est) in eo liquidiflìmè 

fallitur : quid enim impedit minoris ratio» 

nis denominatorem dividi per denominato-

rem majoris, feu Arithmeticè feu Geometri-

cè ? Kursus, cùm rationem alicujus ad ma-

jus, subinde ma jorem esse pronunciat ratione 

ejusdem ad minus : ut rationem 4 ad 7, ma-

jorera esse ratione 4 ad 5 ; adeóque rationis 

majoris & minoris nomina pe peram ab om-

nibus hactenus Geometris usurpata. Nan* 

ejusmodi rationes, 4 ad 7 & 4 ad 5, ad idem, 

confequens revocando, puta fubrogando pro 

iilis afquipollentes 20 ad ̂  & 28 ad 35, li-
quet 20 minorem esse quàm 28, adeóque ra-

tionem 4 ad 7 majorem esse ratione 4 ad 5« 
Etuniverfimhinc patetquòd & quare majo-

res & minores appellamenta commodissimè 

sunt à veteribus applicata ; quia fcilicet id
; 

quodrei ratio depopofcit, ab antecedentium, 

postreductionem quantitatibus légitimé ds-

rivata íùnt, àquibuscùmipsa: rationes indi-

cantur, ac denominationem accipiunt, turst 

habent omnino quòd ullatenus comparari 

possunt aut comprehendi* Quamobrem & 

abunde perfpicuum eít eundem virum nullâ 

validât ratione fretum, definitiones Euclide-f 

as falli postulâsse. Nam si ratio quavis ali^s 

major est, quod ipfe non dirfitltur, (& si nulla. 

propriè major sit, quod ego fentio, docendî 

tarnen causâ ni 1 vetat, nec egorepugnoquifi 

aliqua major appelletur) si, inquam, aliqua 

major supponatur, ille major jure meritifÉ-

mo dicetur, cujus denominator est major, & 

quaî talis abEuclidenorninatur, egregiéque 

stefinitioire tircurnscribitur, acdiítin^uitus 
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abaliisí Eádëm facilitate difflantur, utau-

tumo, qujecunqaë vir iile cornmuni Gcome-

trarum féntentiá: pugnantia suggeísit animo 

íj.. paradoxa. Nequedemummalestiam nobis 

facesiet ista tantopere jactata Ao^fMya, 

circa rationem multiplam acmultipiicataìn, 

dnplam acduplicatam, triplam & triplica-

tam, atqiie cotìíìmiles. Nam e traditis ma-

nifesté dilucescet rationem (v. g.) duplica-

tam,qu» dicitur minime duplam esse ratio-

nis, quacum confernir. Ut ratio numeri 9 

ad 1
1
 noneíl dupla rationis 3 ad 1, quoniam 

existente jam commUni rationum liarumcon-

séquente, denominator unius 9, alterius de-

nominatori 3 dupiato non arqua tu r. Unde 

patet isthlfmodi rationum multiplicationes 

abalia causa nuncupari, poítbac commodiàs 

expedienda. Id solum adjiciaîn, admisso,: 

quod astruere conatus sum, rationes nullam 

ex se quantitàtern habere, nulìa quantitatis 

attributa sortiri nisi naturalia, quxquede-

bentaccepta referre denominatoribus fuis, 

difficultates hujusmodipleraíque (tat im eva-

nescere, dubia plané tolli vel facilè solvi, lites 

& rixas plerafque confopiri-, quse nimium 

haudaJiundequàmex ambiguítate per fal-

sam istam hypothesin introductâ videntur 

emersisse. Q^imobrëm haud abs re duxi 

quf llionem hanc tam fusé sedulóque veutila-

se. »Carterum quia vulgò soient rationes in-

ter fe tomparari, verbóque tenus a:quales, 

majores, minores haberi ; nec fcientiarum 

magistris deneganda videatur ikentia, taies 

toces cudendi acufurpandi (doétrins nempe 

tlarioris & sucçiníiiorisgratiâ, m'odò de re 

conítct, ac errorum otcalio prxcidatun Nec 
eniiïí 

i 
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enim ego vulgäres loquendi modos libenter 
improbo, sed genuinos ipsorum sensus inve-
íligo, nè verba rébus officiant, & per inanes 
sonos ilhadatur veritati) ha-c, inquam, cùm 
itase habeant, & non absque fundamento 
quodam atque causa probabili, locutiones 
iitse pridem admisse sint, ac dudurn invalue-
rint, quid per illas diítinctè significetur in-, 
quiremus. Qyix nempe íìnt a;quales, ma-
jores, minores rationes (hocest.alio modo 
breviter nec inconcinnè, rationum compa-
rationes iilas efterendo, quid fit analogia, 
quid hyperlogia (aut prologia) quid hypolo-
gia, quomodo definiri possint, & á se bene di-
liingui, proximâ Leíìione quacremus*, quâ 
nulla serrasse subtilior aut gravior apud Ma-
thematicos disceptatur controversia. Op-
timè (quantum resipfa patitur, optimè) mi-
hi videtur ab Euclide definitiones has eile 
constitutas, plerifque jam sécus videtur,cúm-
quenemo ferènon in hoc damnât &deserit; 
an justisde causis & validis fubnixi ratioci-
niishoc fecerint, id examinatis &expensis 
qua: dixero penes vestrumeritjudicium sta-
tuere. Interim cvroxyän. 
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L E C T. VU , 

I
N précédente Lectione fatìs astruxisse 

videmur rationibus ex se, verè propriéque 

Joquendo, nullam quantitàtern, nullam ra-

tionem competere, necideb proprer aliquid 

ipsis inhaerens,aut ex feconveniensunamal-

terius respectu majorem, minorem, cequa-

lem praedicari ; sed ab absolutis quantis ad 

îpíbrum rationes harc de.rivari atti'ibuta. 

Quiaverò pridem invaluit usus, ut rationes 

inter se ceu quanta absoluta comparentur -, 

& a?qualis, majoris,minoris rationis nomina 

sortiantur; & nos locutiones istas,interpoíîtâ 

justâ cautione, non illibenter admittimus, id 

proximè sequitur, ut quo certo signo vel in-

idiciodignosci queat, quando ratio una alte-

ri xqualisest, quando major, quandóque mi-

nor dici debeat, hoc est, quomodo clefiniri 

pofsint & diîlingui ratio, major, minor, 

a»qualis, dispiciamús. Etquidemè dictis fa-

tìs manifeste consequi videtur, íîquidem dua; 

rationes homogeneis terminis confiantes, 

commune confequens habeant, illas commo-

diffimè definiri poste per antecedentium re-

spectivam quantitàtern, ut aequales nempe 

rationes dicantur, quarum antécédentes 

îequantur, & ratio major haïe illá, cùm hujus 

antecedens illius antecedentem excedit ; & 

minor ha:c illS, cùm hujus antecedens ab illi-

us déficit antécédente. Verùm cùm id quod 

accidit plerumque, diversi consequentis rati-
ones 
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ones comparantur, adeóque déficit iíîa con-

ditio, liquet aliud indicium requin, quo ra-

tionum istarum relatio dignoscatur; indici-

um fcilicet aliquod universale, sufficiens de-

terminandis quibufcunque rationum habitu-

dinibus inter se. Taie verò sufficiens indici-

um reperire, magnac res difficultatis hacte-

nus vifàcompertiqúe est; cùm obßent va-

ria; causa?, du« praesertira discrimen inter 

rationes eífabiles & ineffabiles(hocest,quan-

torum asymmetria) & terminorum, quibus 

diversie constant rationes, in?oyiv*t(t- Si 

rationes enim omnes eífabiles estent, & inter 

quantitates tantummodo symmetras versa-

rentur, eodem modo definiri posiet a»qualis 

ratio, quo numerorum proportionalitas in 

ëlemeBto septimo, per divisionum nempe 

quotas squales ; & major minórque ratio 

per quotorum inxqualitatem respective : 

fed hoc universim sufficere prohibet termino-

rum,quibus insunt plera-que rationes,incom-

mensurabilitas, quo fit ut exquisitè peragi 

nequeat divisio, neque per numéros vulgò 

notos exprimi poflït, aut animo clarè concj-

pi modus, quo rationum termini sese respici-

unt. Terminorum etiam, quibus insunt aut 

constant comparatae rationes, i-nooyívet& 

modos alios nonnulles (excogitabiìes aut 

etiamnum excogitatos) excludit, quibus ali-

oqui rationum respectus universaliser ut-

cunque definiri possit, ut postea forsan osten-

detur. Hinc perdifficile videtur universale 

quoddam indicium exhibere, quo propositis 

duabus rationibus, quarum termini sint in-

differenter symmetrí vel asymmetri, homo-

genei velheterogenei, de ipsarum aequalita-
S 2 te 
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te vel inaequalitate, liquíidò pronuncietur &. 

certb. Videamus igitur quat talia indicia 

Geometrsconati funt assignare, vel quo pa-

cte- rationum hosce respectus definiendos 

cenfuerunt. Et quia si deprehendi posset 

apta rationis asqualis definitio, non difficile 

fit ex illa rationum inaequalium, majoris ac 

minoris, definitiones efformare, de ratio-

num arqualitate primò disseremus-, qua; fci-

licet anima Mathefeòs & nucleus habetur, 

imò difciplinarum omnium vinculum (Af-

in Timœo. uòs r Ma.Sn/ud7at1) à Platone dicitur. Rem 

itaque tantam velut ex imo fundamento 

pertractandamordiemur. Rationis asquali-

tasunico vocabulo (brevitatis & claritatis 

causa) vocitari folet analogia. Qua; vox 

extra Mathesin vulgò quamvis dénotât con-

gruentiam, conformitatem, aut aptam re-

rum inter fequarumvis correspondentiam ; 

sicut (instando) convenientia fermoniscum 

régula generali dicitur à Grammaticis ana-

logia; &quae in ratione quapiamcommuni 

conspirant, à Logicis dicuntur analoga. 

Nempe Graecis dvd prspositio rerum iden-

titatem, a?qualitatem, aut convenientiam in-

nuit qualemcunque. Exempla suggerunt 

Scripturae sacrât; Joannis secundo habetur, 

'Avd fu]finàs Jilo xu^Qau vtyí?j ' Hydria» 

binas metretascapientes xqualiter, aut sin-

gulat binas. Matthari vigesimo,operarii lo-

comercedis, 'Av^^Luudftov ÍKOÂQV' Unus-
quifque denarium pariser aceepêre. .Lucas 

nono, Kjí\&Khívd}° dv\ìs dvd •mvliiKcv}«- ' Fa-

che discumbant quinquaginta simul, vel in 

singulo difeubitu arque quinquageni. Ne-

que non apúd medicorum filios in phar-
macorum 
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macorum compositione praescribi, Sumantur 

horum vel illorum toi: taleTque menfura: 

ana, hoc est, œquè,velsingillatimtantx,ig. 

notum nemini. Simili ferè pacto dvdtoyv 

dicuntur bina quanta binis colla ta, qua: A»^C 

habent dvi congrue vel aqualiter ; hoc est, 

quse rationem habent aequalem: abstracté-

que rationum ipfarum convenientia talis 

appellatur dvatoyict. Latinis eadem usica-

tiùs proportionalitas dicitur , dislinctionis 

gratiâ, quia proportio saepiùs ipfam ratio» 

nem f Aoy>y designât. Quanquam, utmihi 

.prxmonitum,Gicero cùm in Plat.Timaù ver-

fione vocem dvahoyítui in Lat. transfunderet 

serraonem, adhibuerit voeabulo proportio. 

Fabius autem Qa'mtû. dvnhp^uj/ per simili- Çuinttl. 

tudinem bene cenfuit exprimi : quapropter ìib.y. ti, 

analogia vel proportionalitas definitur ab 

Euclide hQ^w ò/uo/avií, àTheone Smyrnaeo 

Aó-j^i/ 7B«/]ÓW meliùs (etlì non admodum 

référât) meâ íententiâ diceretur xóyiv \OT>-

w(cùmquiasimilitudo verbumest laxiùs & 

magìs ambiguum ; & identitas haud optimè 

quadratrebus actu diverfis, immédiate qua 

talibus & fub diverforum ratione compara-

tis ; tum qui* rationum habitudines alia:, 

Iiyperlogia nimirum & hypologia, non ex 

distìmilitudine vel diversitate, fed ex inx-

qualitate denominantur rriajoritas & minori-

tas -, quia denique rationum squalium de' 

nominatores, à quibus,utexpositum, ratio-

nes habent quòd ullatenus inter fe compa-

rantur, non iidem aut similes, fed xquales 

sunt) definitiones autem ill ac non funt íau~ 

tftïí, rei definitje certam aliquam essentia-

lem paflìonem exhibentes, fed tantùm Ivo/xa-
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iwféísy quid analogi* nomen significet qua-

dantenus indieantes ; Euclidi saltem tales 

funt, üt ex eo satìs patet, quòd deíìnitioni 

quint» (rationem fcilicet eandem habenti-

um magnitudinum définitions fubjicit, Td 

3 dvrìy î^oy]a. fMyí'&i hbyv dvdhoyv K«-

Ae/<&«, quxmeraeít yoçabuli dvdhoyv ex-

plicatio. Mox autem, interjectis foíùm in-

asqualem rationem babentium definitioni-

bus,'Avcttoyl*. $£sì\éy»v l^ii-ms- Quam-
obrem Euclidis mentem haud optìmè capit 

Borellus.cùm existimat eum haue veîut essen-

tialem , & fcientificam analogie definitio-

nem proponere ; cúmque cenfet ex Euclidis 

mente, rationum íìmilitudinem ceu notam 

& primam analogia? proprietatem affigna-

ri. Nil taie cogitasse videtur is ; at cùm 

fubindevox analogie, vel dvdkoyw s/)> ra-

tionis asqualitatem concinniùsexprimens & 

concisiùs, interdum usurpanda videretur, 

eam nèquid ignorata difcentibus facesseret 

negotii, vel calíginis effunderet, explicatam 

voluit dare. Quare nec Euclídem meritò 

taxât (taxât, inquam,ex hypothesiquòd Eu-

clides istam dennitionem tradiderit) quasi 

superfluè.pravéque binas ejufdem rei defini-

tionesexhibentem. Nam eandem vel «qua-

lem rationem habentium unicam exhibuit 

rêvera definitionem generalem, per essenti-

alem quandam ipforum paflìonem ; quin au-

tem prxterea rationem habentia asqualem 

appellari dvá.K->y>v- & rationum identitatem 

vel fimilitudinem istam analogie quoque no-

mine designari fubmoneret, quid obfecro ju-

ste cause debuit impedire ? Imòfatìsha-

buit causse vim declarare vocabuli, plerifque 
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forsan ignoti. Fraudi verb fuifle videtur 

eruditiffimo viro, qubd inCla?iana,aliisque 

Latinis plerisque elementorum editionibus 

analogiœdeícriptiolocoíìio legitur emota ; 

& anteriùs protrusa quartum isthic locum 

occupat.qux jure meritóque Grarcis in codi-

cibusoctava numeratur. Itaque rectiísimè 

suboluit ^nasutiffimo viro, deicriptionem 

istam loco quem obsidetinferctamtemerè ; 

neque forsan in suum ordinem repoíîtam ità 

siigillàsset. Quanquam prsterea non diflì-

teor elementi quinti definitiones attentiùs 

inspectanti, nonnihil in iis exscriptorum cul-

pâ videri transpositum ac immutatum -, qua 

dere non elt opportunum conjecturas pro-

ferre. Quia eò potiùs accingimur, utquod 

inbacmateria prscipuum elt ïqualisratio-

nis vel analogie definitionem exploremus 

appositam & accuratam. Id quod exeque-

mur hâc metbodo : Primo, definitionem Eu-

clideamex-plicatam dabimus; neque non ei 

légitima: definitionis conditiones adamuffim 

quadrare monílrabimus. Secundò.qus con-

tra definitionem istam adferuntur objectio-

nes adnorabimus & diluemus. Tertio, no-

vashuic dfcfinitioni íubrogantium doctrinas 

Si methodos excutiemus ; & quid in iis deíî-

deretur ac desiciat, quousque cédant Eucli-

óex definitioni, vel quatenus eâ détériores 

sont, adnitemur estejidere. Quod primum 

capuc attinet, elementaris definitio lìc 

Grscè sonat; 'Rv âv^bßy®iwylïm hi-

5^,9 •sroâ'w izpoç JívTlpov >£7fÍTW irpès 

7mKKWïïKa.aíuv Xítô' 97míìv •mh.KAirKíctit-
S 4 <r(MV 
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Hoc elt, reddente Clavio ; in eadem ratione 

magnitudines dicuntur esse, prima ad secun-

dam & tertia ad quartam, cùm prima: & ter-

tiae sequemultiplícia à secundï & quartae 

jequemultiplicibus.-qualiscunquesithatcmul-

tiplicatio, utrumque ab utroque, vel unà de-

ficiunt, vel unà jequalia suât, vel unà exce-

dunt, si ea íumantur quae inter se respon-

dent (vel siordine sumantnr, hoc est, ut mul-

tiplex antacedentis primi cum suiconsequen-

tis multipliée, & multiplex lecundi antécé-

dentes cum fui consequentis multipliée COH-

ferantur). Talis elt proportionum defini-

tio Euclidea ; (JU>Ç[MKVMW illud, quo ple-

runque deterrentur ingénia virorum mode-

sta vel ignava : modeíta, quae íîmul ac diffi-

cultatis aliqua fpecies objectatur, fuisdiffi-

dunt ipsorum viribus -, ignava verò, quae 

ferme nolunt attentionis aliquid ediscendis 

lcientiisimpendere-, quasi nobis in hac re-

rum obscuritate conltïtutis sapere liceret 

damS'â- Quorum utrique monendi sunt
r 

ìlli nè plané despondeantanimo, hi nè tan-

tillura curas réfugiant, quando Itudium res 

aliquod, atnon improbum, desideret. Ca?-

terum verbisaliis concipi poterit harcdefini-

tio, breviùs aliquantum, & forsan ad quorun-

dam captum accommodatiùs. Proportio-

nal ia quanta sunt, binabinis, quum antece-

dentium zquè multipla quaslibet consequen-

tium a?què multiplis quibuscunque sunt, unà 

semper velarqualia, vel majora, vel minora, 

ordinatè. Vel sic; analogaquanta Cvel ana-

logie», nos brevitatis causa subinde dicemus 

ana-
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ana!oga)cùm antecedentia quomodocunque 

pariter multiplicata , versus consequentia 

pariter itidem utcunque
<
 multiplicata perpé-

tué conservant iidem "genus rationis (hoc 

eil, simulexcessum, defectum, aut squalita-

tem). Pariter multiplicata dixi versus pa-

riter multiplicata, scd obiter adnoto dici po-

tuilîè, pariter divisa versus pariter divisa ; 

hoc eir, pro sequè multiplis accipi potuifíe 

partes similes aliquotas ; scilicet ut talis 

emergeret definitio, consonans Euclidear. 

Analoga quanta sunt, cùm antecedentium si» 

miles quaslibetaliquotas partes conséquent! -

umquibusvisaliquotispartibus semper unà 

majores, vel aîquales, vel minores sunt, 

Vel,cùmantecedentia pariter utcunque divi-

sa cum consequentibus, utcunque pariter di-

visis, idem rationis genus unà retinent. Po-

tuissent & hacc in eadem definitione copula-

ri, sic ut ea tam aequè multipla, quàm similes 

partessiibdisjunctíone contineret, hoc mo-

do ; proportionalia quanta sunt, cùm ante-

cedentia pariter utcunque multiplicata vel 

divisa, consequentibus utcunque pariter 

multiplieatis aut divisis, &c. Horum utro-

vis modo potuisset, inquam, ó ^iyuió\h' 

xquâ ratioae quod rem ipsam spectat, pro-

portionalium definitionem effinxisse. Sed 

quia divisiomultiplicatione nonnihil impe-

ditior videtur, & simplicior, conceptúque fa-

cilior est integrorum quàmfractòrum caícu-

lus,& paucioribus expeditur, arquimultipii-

cia potiùs quàm similes partes, confultòsele-

gisse videtur & adhibuiiíe. Cssterùm ut hoc 

modo proportionalitatem deciararet, in cau-

sa fuit, quòd cùm generalera invcítigareî 
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definitionem, tarn earum arqualiurn ratio-

num quae symmetristerminis constant, quàm 

illarum quarum termini forent asymmetrí, 

ipsatque proinde non effabiles; cúmquera-

tionum ineffabilium antécédentes explicabi-

li modo conséquentes suos refpicerent, lic ut 

immédiate quomodo confinèrent ipfos, vel in 

iplìs continerentur, vix concipi poííet ; nori 

eapropter à continendi modo (per quem effa-

bilium rationum sequalitatem facilè defini-

viflet, & actu quidem in elemento feptimo 

definivit)sed aliunde peti debuit universale 

quoddam fymptoma rationum pariter omni-

um , effabilium & ineffabilium, aequalitati 

connexum, eique determinands sufhciens-, 

qualedurri expifcaretur, omnia perlustrans 

animo tandem advertit, opinor,aliqua quan-

ta cum aliis vel ex naturse fuse fpeciali qua-

dam proprietäre, velob adsumptam quan-

dam conditionem ita combinari, connecfique 

ìnter se (vel ab alteris altéra , quoad sua: 

quantitatis modum ita dependere) ut cùm 

universaliser ab illorum aequalitate velinae-

qualitate, consequenter horum ïqualitas vel 

inarqualitas ejnsdem generis fìmultanea, tum 

etiam illorum íìmilia quaevis augmenta vel 

décrémenta, prorsus arguèrent & secum fra-

herent neceslariò Iìmilia horum incrementa 

rel décrémenta. E.g. duo quams xqnè alta 

triangula natura: sua: speciali proprietate 

quadam in elemento primo demonttratà, 

cum baíìbus fuis ita connectuntur, ut ipso-

ram priori modo quolibet auòto vel rrmlti-

plicato, basiî etiam sua íìmiliter augéatur 

aut multiplicetur : neque non prout adau-

geturautraultiplicatur poíterius, ita íìmili-

ter 
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ter accrescit & multiplex evadit ejusbafîs : 

itémque íì prius augmentum vel multiplex 

posteriore majus sit, una basis ei refpondens 

alterius augmenti vel multipli base major 

erit ; si minus illud , harc minor ; fi illud 

«quäle, baec etiam aequalis. Kursus, duo 

quxvistota, cumsimilibus fuis partibusali-

quotis.propteradsumptam istam fimilitudi-

nis conditionem, ita conneótuntur, ut illo-

rum quaslibet multiplicationes includant & 

secum déférant harum consimiles multipli-

cationes refpectivè, neque non fi prioris to-

tius multiplex excédât poíterioris multi-

plum, etiam partium prioris multiplex unà 

íuperabit partium posterions multiplum ; fi 

deficiat illud, hocdeficiet; si adaequetur il-

lud , hoc etiam necefiariò adaequabitur. 

Hax cùm adverteret-auctor, etiámque porrò 

deprehenderet, in aliis aliter affectis quantis 

fecus evenire, verbi gratiâ, ficut poíthac 

olìendemus, in triangulis differenter altis, 

neutiquam ex unius cum base sua pariter 

mustiplicati exceflu, super alterius multi-

plum infertur basis sua» exceflus supra basira 

alterius, cum altero pariter multiplicatam : 

neque si tota cum diífimilibus ipsorum parti-

bus comparentur, indè quòd prius arque cum 

fuis partibus multiplicatum excédât poíteri-

oris multiplex aliquod.ullatenuscostlèquetur 

ideo partium prioris multiplum excedere 

partes poíterioris sequé cum fuo totomulti-

plicatas. Hsec, inquam denuo^cùm obser-

varet Euclides (feu quis alter harum defini-

tionum conditor,)& proprietatem iftaman-

tediótamomnigenis promifcuè quantis, fym-

metris & atymmetris, convenire (nulla siqui-
- dem 
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demillic symmetrise vel asymmetria» cujus-

vis intervenir umsideratio) hinc ex illa ra-

tionum taliter atfectis quantis accidentium 

mutuos ad íejespeclus generatim xltiman-

doscensuit ác definìendos. ArbitraturCla-

viusauctorem cùm primo perípexisset hoc 

symptoma symfiaetris quibuscunque propor-

tionalibus accidece, tum nonnullis etiam 

asymmetr.s quatuor quantis aliquando con-

venire, inde jsre siio usum proportionalita-

temex illo generaliter determinandam cen-

suiíTe. Mihi potiùs videtur, quando nedum 

id eíFabili ratione praditis analogis (juxta 

definitionem aliquam priorem ità denomina-

tisj sed univerífm omnibus ità, lìcut innui, 

per-natur2su« proprietatem fpecialem, aut 

peradíumptam conditionem in se connexis 

bis duobus quantis ici comperisiet accidere, 

per ipsum habitudines rationum ejus modi 

quantis competentium ab aliisexistimâsse di-

ítinguendas ; quas meritò quidem eafdem 

vel aequales dixit, quoniam si quando con-

tingent ejusmodi rationes idem consequens 

habere, velad idem utcunque consequens te-

vocari posse, semper ipsarum antccedentes 

adasquarentur. Sed ita forsan auctor hu^ 

jusce desinitionis ratiocinari potuit, & se» 

cum animo versare : è confusa proportiona-

litatisiriara.quatenus ilìa rationum summam 

praese fert similítudinem, perspicitur anté-

cédentes eodem génère rationis íîmul ad . 

conséquente^ reserri. Quod simultiplicen-

tur antécédentes per eundem quemlibetnu-

merum, satìs adparet hanc similítudinem, 

quoad rationis genus neutiquam immutari, 

quum hi tenuini firailiter adcreícant. Sin 
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& prseterea per eundem quemvis rmmerum 

conséquentes etiam multiplicentur, adhuc 

perdurabit • eadem similitudo, retinebitur 

idem utrinque rationisgenus ; quamvis pro-

utnumerimultiplicanres adsumuntur majo-

res aut mínores.ipfe singulares rationum sie 

immutatarumquantitates innumeris modis 

variantur, augentur, & minuuntur , fic ut 

fubinde1 termini antécédentes consequenti-

bus arquentur, subinde deficiant ab illis, vel 

illosexsuperentmagis minúsve. Hujusmo-

di fortasse discursu nonnihil Metaphyfico, ne-

que tamen admodum obscuro, vir sagaciffi-

musadbujufcereifundumpénetravit, & in-

de definitionem nobis hanc extraxit. Ve-

rùm quocunque modo, quacunque arisá arre-

ptâ, devenerit auctor ad hujus fymptomatis 

notitiam.ejussaltem ut subtilissima fuit in-

ventio, sic usus eil praclaï us, & perquam 

opportunus proposita; materi ■ ; siquidem 

çx eo immediatiftìmè, direótislîroè, breviíïî-

mè, clariiîìméque pra?cipuas plerafque géné-

rales proportionalium passionesdeduxit, ut 

& specialiumquantorum proportionalitates 

indicavit : id quod deincepsofîensuri sumus. 

Sed prsmiísam definitionem primùm expli-

cemus : Imprimis & prsesertim notabilis elì 

apposita conditio generalis, K«9* òmtovKv 

7mh\a.-7rX<t.<naQjMv ' secundùm quameunque 

multiplicationem, nec enim suffiert ut ali-

quando contingat bomologorum termino-

rum stquè multiplicia sic aíÉci (nirnirùm ut 

unà excédant, deficiant, aut arquentur) fed 

argumentis manifestisevinci débet hoefem-

per eventurum. Debet.inquam, evinci noa 

ex inductione quapiam perpétua (induclio 

res 
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res est inSniti negotii, quámque Mathesis 

omnino respuit) aíf universali demonltrati-

one derivati, ex spécial ium quantorura pro-

prietate aliqua essentiali, vel fundati in ma-

gìs universalium quantorum peculiari qua-

dam conditione supposità vel compertà. 

Accidere potesl in aliqno casu limultanens 

ille defectus,excessus,auta:qualitas, etiam 

quantis minimè proportionalibus, ast solis 

proportionalibus universaliser convenit, & 

ex ipscjrum conltitutione necessarib fluit; 

adeóque potest & débet de iis universaliser 

demonítrari, quo conltet proportionalitas 

ipíòrum, & hanc eis definitionem.congrue-

re. Verùm non aliter meliùs illustretur hzc 

definitio, quàm exempla prarponendo, qui-

bus evidentissimc dilucescat hanc conditio-

nem multis rêvera quantis competere, quód-

que poteritha»c definitio facili negotio rébus 

applicari ; quòd ad intellectum minimè diffi-

cilis, ad usum satls prompta fît. Ordie-

murab exemplis ípecialioribus. 

SintduotriangulaZAB, YMN a»què alta 

(vel intereasdem parallelas constitutaj super 

bases AB,MN. Habentur itaque bis duo 

quanta; duo nempe trigona Z AB, YMN & 

dua: bases AB,MN ; quibus assero definitio-

nis nostrx conditionem accidere. Nam ut-

cun--iuepro lubitu «que multiplicentur anté-
cédentes 
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cedentes termini, triangulum ZAB ejúsque 

basis AB, juxta numerum puta ternarium, 

adsumendo rectas BC,CD a:quales ipsiAB, 

ducendóque rectas ZC, ZD (liquet enim ob 

aequalitatem baíìum AB,BC,CD etiam tri-

angula ZAB,ZBC,ZCD2squari). Item ad 

arbitrium sequemultiplicentur conscquentes, 

triangulum YMN, ejúsque basis MN, putá 

per binarium accipiendo rectam NO=MN, 

& connectendo rectam YO. Jam ex de-

monitratis in elemento primo pianissimè li-

quet, quòd si antecedentís trianguli triplex 

ZADsuperetconsequentis trianguli duplex 

YMO, etiam antecedentís basis tripla AD 

superabit consequentis basis duplam MO ; si 

defectussit iíthic, etiam hic defectus^rit; fi 

ilthica-qualitas, etiam & hic aequalitas repe-

rietur. Ergo quatuor ha»c quanta conditio-

aem obtinent in hac definitione requisitam ; 

nec id ex inductione quapiam, ait ex univer-

sali discursii adltruitur. 

Kursus, sitcirculuscujus Centrum Z,&ad 

Centrum anguli duo AZB, MZN, insiítentes 

arcubus AB,MN : oítendendum eltdefiniti-

onis hujusce conditionem etiam iltis conve-

nire angulis & arcubus. Kumatur arcùs AB 

quomodocunque nvaltiplus, puta triplus, 
AD}. 
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AD; & connectatur Z D. Liquet ex ele-

mento tertio, angulum AZD etiam triplum 

esse anguli AZB- Tum arcûs MN quilibet 

accipiatur multiplus, pone duplus MO, & 

connectatur ZO. Itidem liquet angulum 

MZO anguli MZN duplum esse. Quod si 

angulus AZD íuperet angulum MZO.etiam 
Cè demonstratis in elemento tertio) arcus 

AD arcum MO excedet ; si is illum adss-

quet, etiam hic adarquabit hune ; sin dèfectus 

isthic fuerit, etiàm unà defectus hic erit. 

Ergò quatuor hisce quantis dicta conditio 

per deaionstratiohemquandam universalem 

ostenditur convenire. Porrò, (nam exem-

pla libenter huic penitius enucleandse rei 

multigena congeram) 

z ^ B ç Ç ci ß y 

Sint duo spatia ZA.XM, ab uniformiser 

lato mobili cum arquali velocitate percursa 

diversis temporibus, repra*sentatis à lineis 

£at, f(JL. Conveniet dico spatiis ilìis ac tem-

poribus memorata conditio -, Assumantur 

enim quoécunque spatia AB, BC ipsi ZA 

aequalia, & totidem tempora ctß,ßy ipsi£<* 
a»qualia. Quin & XN ïquè multiplex sit 
spatii XM, ac tempus fy temporisas*. Li-

quet^ esse tempus lationis per ZC, & fy 
esse tempus lationis perXN (ex definitione 

scilieet motùs uniformis, juxta quem tempo-

ribus quibufeunque acqualibus peracta spatia 
átquantur ; & vicistim xquantur tempora, 

quibussEqualiaconficiuntur spatia). Item, 

. ob aequalem êx hypothefi velecitatem , si 
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ipatiüm ZC majus sir, minus* vêî squale 
ípatió XN, erit codem ordine respective 
tempus majusj minus, vel sequale erit re^ 
ípectu temporis fy- Unde liquet hSccjuá-
tuòr qtianta habere sç, juxta condiíionem iij 
clefinitione riostra prarltitutam. Iterum; si 
adsumatur, id quod rationi simul ác experi-
entise çonsentaneum eii, momenta feu vires 
motivas ponderum, pro distantiarum à cen» 
tro ìibra:modòfic adaugeri vel imminui, út 
SEqualia diûantiarum incrementa vel décré-
menta ponderibus iisdem, xqualia momenta 
superaddant áut detrahant, hínc ostendetör 
juxta definitiònis hujusce sententiam mo-
menta ponderum xqualium distantijs suis 
esse proportionalia. 

, - N 7Ì , T A S C 

i y. £ A ß y 
Ut si purictum Z sit cèntrum llbrs?, cui ad 

jntervalla ZA, ZM appendantur arqualiä 

Î
)ondera, rectrque faiQft reprasfentent ip-
brum momerita,juxta dictasdistantiasi ; ac-

ceptis ipsorùm Z A, (A quibusvis iquemultt* 
plis ZC, (y; liquet è stippositione modo 
prafítratâ Çy esté momehtum pònderis ap-
pensi ad diltantiam C. Et similiter acceptis 
?N,£i» arquemultiplicibus ?2M,(|H; liquet 
h> îquari momento pònderis ejusderií ad fí 
suspenfió Quod si zC excédât, vèl adseqüet, 
yel deficiat respectu <íi ZN ; etiam unà cor* 
rêfpondèritef momcntum (y excéaet, vëí 

T ' áftá» 
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arquabit, vel deficiat respectu <îk?v. Ergò 

quanta ZA.ZM proportionalia sunt ipíis 

ZJJ., juxta definitionem Euclideam. Con-

ïìmili paóto-speciaiibus quibuscunque mate-

riis a laptari potent bare definitio, sic ut 

postquam è propositorum quantorum pio-

prietate quapiam elicita fuerit haec condi-

tio, per eam ipsorum proportionalitas de-

monítretur. Sed & exempla plura■ suggeri 

puisent, universalium , hoc elt, ad nullam 

quantitatis spéciém reí'trictorum quanto-

rum, quib'js ob aInexam conditionem ali-

quam accommorietur haec definitio. Veluti 

fi bina quavis xqaàlia quanta fumantur A,B, 

aliáque quavis íibimet xquália C, D : de-

monítfabitur A",B ipsis C,D esse proportio-

nalia. : Namex iflà utrinque suppoíîta arqua-' 

litatis condition* facile cteiucetuj: iis hoc 

lvinpíoma convènire. Kujusmodí taüinise-

rè quintum elèmentum exemplis confiât ; 

nec aliud iíth'c agitur, quàm ut harc proprie-

sas oítendatur congruere quantis omnibus 

'Tërtá corWltiô'nè' pMaWS,' 'JNrMPpropor-

tionalitatîs nomerriis deberi. Quhpropter. 

'ejusmodipliiBbiiíàdduceniiis exemplis rioa 

immorabor. Unicum duntaxat adjiciam, à 

quo fermé conlíet uni versa liter ex hac defi-

■flitione plerasque ab aliis subrogeas defini-

tiones (hoc eíí, proprietäres, à qnibus afii 

.q'uântoram definiunt analogiamXdeduci de-

monífraríque poste. Sint quarcunque' bis 

duo quanta A,B & C,D juxta definitionem 

liane nostram proportionalia, feilicetut sit 

ratio A ad B, xqìaalisrationi Cadi). Di-

co, consequi quantum A divisum per B ad-

arquariquanto C diviso per D (hoc est, iis 
corn. 
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competere paffionem iííam es qùa Euclides 

in Elem.VII. commensurabilium quantorum 

analogiasdéfinit-it, pérquequam non neroo 

censés etiam asymmetrorum proportionali-

tatem utcunque pofle non incommodé defi-

niri. Quandoquídem nimirum etsi v.g. po-

sitis A,B asymmetris, non possit A per B sic 

dividi, ut quotiens emergat ratioriaiis vel 

eSfabilis, attamen aliquis rêvera talisquoti-

ens confus© modo poffitintelligi'subefle; qui 

différât ab assignabili rationali quotiente 

(tara quoad excessum quàm quoad defectum) 

minori quàm affignstà quavis quanìtulacun-

que quantitate. Nec ideo repugnamus, 

qttin supponatur etiam asymmítrorum quan-

torum divifîoqualiscunq; ; quotiénsq;diiìin-

ctè non effabiiis concipiatur dari : quinimo 

libenter hoc íuscipimus, ut eb magis univer-

salisas constétfubfèquentìs ratiocin'ii. Hisce, 

subnótatis/praemissam hypothesin repetens 

dico, si juxta definitionem nottram fit A.B : : 
k A C 

CjD,erit—=—• Si neges, esto excef-

fus pênes alterutram1 partem, puta' sit 

A-l-X G . 
-j-g—~pj* Wult'P'i^t

111
" X peraliquem . 

numerum M, donec MX excédât B (quod fie-

ri poteít ex axiomate clariflìmo, quod afiu-

munt cum Archimede Geometrae : quodlibet 

quantum toties accipi potelr, utejus multi-, 

plex aliquoties acceptum excedere poíïit 

qùodvis affignatum ejufdém gerieris quan-

tum) igitur liquet B mUltiplicari posse pìr 

aliquem numerum N, ut NBnonsuperetur 

ab MA, sèd superetur ab MA-+-MX (quoni-

T 2 , am 
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ámMX rhajusest ùnoB). Quoniam verò 

A_l"x C í u r - =r— ex hypothesi tua) uiramque 
B D 

partem âquátionis multiplicando per euri-
MA-t-MX MC 

dem numerum M, erit ——■ ; 
B D 

item rUrsus dividende- partes hujus arqua-

tionis per eundem numerum N, erit 

MA+MX MC 
■ = —. Itaque quoniam oílen-

NB ND 
sum est MA-1-MXCNB, erit MCCND 

(quumenimduajfractiones ssquantur, sinu-

merator unius excédât ipsius denominato-

rem,etiam alterius numerator fuurri deno-

minatorem exfuperabit, aliàs inatquales fo-

rent contra hypothesin, una major, altéra 

minorunitate)quum igituroslensum sitesse 

MCCND, sed non esse MACNB, liquet 

noû esse juxta nostram definitionem A.B : : 

CD ; quod prima? répugnât hypothesi. 

Perperamigitur riegavit adversariûs quan-

tum A divisum per B ïquari quanto C diviso 

per D. Quod erat demonstrandum. Jam 

verò tandem è tot hisce prolatis exemplis 

evidenter patet,. Primo, quod ba»c definitio 

íiititur hypothesi clarè poslibili, quaefcilicet 

innumeris exemplis commonsiretur; haud 

absque funcìameritoconfingi, sed actu rébus 

effe -, feu qubd hujus definitionis conditio 

multis quantis rêvera congruit. Secundo, 

qubd prfeprietas haec ita généraliser exten-

ditur, ut ei nihilobstent quantorum afym-

metria nec tnpoyiy&d. ' cùm nec ista;, nec iis 

oppoílta' symmetria & ò(u»)4yn<t, oftìm'no in 
ejus' 
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ejus applicatione confíderentur. Tertio, 3. 

quòd hxc proprietas necessariò fluit ex na-

tura, yel intimé conjungitar cum speeifica, 

conditione quantorum quibus attribuitur, 

adeóque minimè removetur ab ipsorumqujà 

proportionalium essentia. Sempcr enim 

píìenditur competere quantis propoíìtis per 

ipsorum.ut taliter conditionatorû,definitio-
nés, autper proprietates aliquas praecipuas 

& essentiales. Quarto, quod ha:c definitio 4r 

íìerilis non est, nec inutilis, atconcluíìonum 

circa materiastamgénérales quàm spéciales 

fcecunda mater. Ex ea liquidem totum 

Elem.V. & quicquid uspiam in elementis 

Geometricis circa proportionalitates oíten-

sumest,derivaturac dependet. Addoquin- $
? 

tò, quòd neque siojß&itQ-pa, cum niolestia 

vel taedio pariens, at conclusiones quamplu* 

rimas admodum facilinixu proditin lucem. 

Nara immediatè, dire£tóque discursu.nullis 

ambagibus, quantorum ab illa proportiona-

litates prima* ac prjecipuse, eliciuntur & de-

monstrantur. Sexto, qubd ex hac definiti- 6. 
one satìs facilè deducantur cùm afsectiones 

iflae, à, quibus alii definitiones suas extruunt, 

tum reliqux proportionalium paííiones, quas 

è fuis ii definitionibus eliciunt ; adeóquerur-

sus qubd hsc proprietas cum proportional!-

tatis natura perquamintimé copulatur. Ad^ 7, 

jicìo, propter inducìionis calumniam, nus-

quambîc ullam inductionemcomparere, sed 

ur.iveríalióus omnino proportionibus con-

stare, qui adhibetur, dixursum, & ex uni-

versaíibus principiìs dimanare. Neque vir 

deoqui totadexerr.platam luculenta médi-

ocrités attenderit, cur Euclideae definitionis 

T 3 hy-
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hypothefi nc dura incomprehensibilitatem 

quandam, at vel obscuritatera ullam autdiffi-

cultatem exprobret meritò. Nisi quòd om-

hes omnium rerum notitisquatenus attenti-

onem expofcunt, eatenus difficiles videantur 

humans mentis faílidiosa» focordiar. Com-

mune nobis hoc vitiúmne dicam, ansyrapto-

nrn qubd immunes omnis cur.s degere, nul-

lóque prssertim cum negotio sapere cupia-

mus. Quid verò tandem hisce perspectls & 

iritè perpenlïs impedit, quin utcunque recla-

mantibus Neotericis Doctoribus audacter 

pronunciemus Euchdea: huic definitioni defi-

hitiónis cum primis optimz notamac titu-

lumconvenire? Quando nempe deSnitio-

nis optimz potìffìmis, quas ego quidemex-

perientià duce comperio, vel aftipulante 

pofmtn agnoscere ratione, legibus apprimè 

consonet. Cùm scilicet hypotbesi nitatur 

clarissimè possibili ; cùm fubjectum siium di-

stinguât abaliis omnibus; cùm ejustittalis 

paffionem exhibeat raeceííariam, essentia-

lem, reciprocam ; cùm ex ea aliar passiones 

elicipossmt: ade. que sit utilis condusioni-

bus alfruendis, & procreandî; scientis ; cùm 

deniquè facilè, clarè, diredtè rébus applicari 

possit, & ad u.iiTi transferri ; prêter quas 

vix alias mihi bonse definitionis leges, condi-

tiones, virtutes hactenus licuit observare; 

quae cùm noítrz conveniant, optimam assere-

re nondubito. Quod luculèntiùsapparébit 

ex telorum depulíìone ,quibuscum insensé pe-

tunt adversarji, qus certè tam denso nimbo 

voûtant, adeb valida vicontorquentur, iisut 

excipiendis haud íufficiat prxfens Lectio, 

proximâ tentabimus. 

LE CT. 
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L E C T. VIL 

I
N proximèdislertatis Euclideam propó'r-

tionalium definitionem utcunque conati 

sumus exponere,neque non argumentis qui-

busdam xcí\a,Qy.îuusinais asserere. Quia \ e-
rb plerique recentioreseam vehementer im-

pugnant, aut plané rejiciunt (perpauc! qui-

derrì simpliciter ut falsam propoíîtionem, 

plures ut pravam definitionem) superelt ut 

quas ei d'cas im'pegerint excutiam. Impri-

mis. omnium peíîìmè Ramus eam accepit, Schol. 13. 

acerbiíïimíque perstrinxit fententiâ sic ta-

rnen ut planiffimè monífret se temerè, nec 

íntellecta penitùs causa prenunciâíTe, Pri-

mo, valde lubricam dicit & falsam : qu» pro-

fectò mera calumniaest, nec alinnc'.e qi.iàm 

ab errore spiífissimo nata ; qnia nempe quid 

fit perquamcunque multiplicationena simul 

excedere, deficere, xquari miniìs rectè pér-

cepit. Disertisiìmè requirit Eiiçlides ad 

proportionalitatis indicium,utexcessû$, de-

fcctûs, ajqualitatis de homologorum termi-

norum zquè multiplis omnimoda simulta-

neitas & perpétua comprobetur: liic quia 

quanta non-proportionalia , subinde quas-

fìam ejusmodi simultaneitates obtinere con-

tingit, Euclideam enunciationem lubrici fal-

síquepostulat: quidiniquius aut infirmais? 

Si quis, ut è vulgari matcria simile quid de-

promam, virum probum definiret-aut de-

scriberet, illrasmodi virum, crai ad rectaera-
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fionis noraam suos qmnes actus componit 

& conformât, an desc'riptionem hanc labefa-

ctat, quod subinde vir improbus aliquas acti-

ones edit rationi consentaneas, juste non-

nunqiiatfli operatur aut fobriè ? Imò verò 

quòd ille, juxta sensum loquêndp moraletr^ 

constanter ac perpétue, sed intertò hic & 

contingenter ex virtutîs agit prïseripto, 

probum ab improbo setìs dirimìt ac fecer-

nit» Pariter & hic ; perpétua simultanei-

tas próportiqjíalia distinguit ab impropor-

tionalíbus,qu!)înon eam neçessariò vel per-

petuò sQitiuijtur ; nequeqùòd hisce npnnun-

quatn obfingit, quicquam officit definitioni 

nollra?. ' Quid quòd, przterquam quòd Ar-

chirnëdes & ahi sagaciísimiveteres Geome-

$ra?, demonstrationes haud quaquam suas 

falsp fundamento saperextruxisscnt, pleri-

grçe definjtionis hujus, uttalis, impugrçato-

resinoderni, hoc eam praesertirrj nominere-

probánt, quòd dejnonfrrabilis, hoc est, ne-

cesiano vera, fit-, adeóque íkisèprincipii$ 

Tacquetus, Borellus, Hobbius (& quoad nu-

méros è principiis Euclideis ipse Clavius) il-

ïarn demonstrârunt, tam longé abest ut hxc 

cnunciatio falsasit, aut'juítaRami accusatio. 

Sed instaf Ramuí hisee yerbis ipíiílìmjs ; Nej 

que evimproportió ex iìU triplici dijfertintkfatts, 

icmrmè cencluditur, cùm fiUac'^jlmus in i/ìs ar-

gumenta (ìtelencbiit (ubinam vcrbKame? me 

beabissi'ostendèris !) fubtenfn, inquis, xt\ut-

lit[ubteudh periphtrUfn xquilem, nnjor nujc-

lexh minor minorent. ''Ê/gé (secundùm nempe 

definitionem' Euclideam) subtetisjsunt fropor-

frfftr.'' ldqw4(rçQc zh)£t}futn con)ich îto-

itmm> Af verò," pnsclare censor, r*c a r-
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gunjentatio, juxta diverbium,"Oi0s yns, W 

ipurx ÂTÌÍ J, nullatenus attingit aut spectat 

quod prx manibus eil negotium, ast abeo 

longiìts quìfm à tellure cœlum removetur. 

Ubi tjeritiitionis Euclidea; ulla hîc applica-

tio ? ubi arquemultiplicium aliqua raesitio ? 

ubi quid his'affine vel simile, quo deducatur 

peripheriarum cum fuissubteníi's proportip. 

nalitàs ? Eniravero neque colligitur, neque 

colligi poterit, taie quicquam è définitions 

noítra, non perperam intellecta. Contrari-

umcertèconfequitur, & recte colligitur ab 

ipso Ptolemaro, e propositionibus elementa-

ribusderivatis ex bac, eíquecognatissubfe-

quentibus definitionibus Euclidasis. Ne gra-

tis hoc dicere videamur, unam adscribemus 

facilljniam instantiam. 

Z 

SintarcusduoZA.ZM, illequadrans, hic 

sextans totius circumferentia:. Dico arcus 

Z A,ZM non esse proportionales fuis subtenfìs 

ZA, ZM, juxta noííram definitionem. Mul-

çiplicentur enini antécédentes ZA per nu-
merum 
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merum quaternarium, & conséquentes ZM 

pernumerumsenarium ; liquetquadruplam 

arcûs quadrantis ZA asquari fèxtuplo arcûs 

sextantalis ZM (cùm utrumque multiplex 

integram ada;quet circuli peripheriam), 

Verùm quadru pîex chord x Z A minus est scx-

tuplo chordse ZM, perimeter scilicet inscri-

pti circuloquadrati perimetro hexagoniei-

dem inscripti : Ergò licuit peripherias ZA, 

ZMnon elîe juxta definitionem Euclideam 

proportionales chordis fuis. Quod erat 

ostendendum ; unáque instantia? Ranwana: 

demonstratur infirmitas ac (verbo veniam) 

impertinentia. Interim defflirari subit hu-

jusmodi licentiosam crisin, quàm in veteres 

exercere folet Geometras homo, nè quid 

gravìùsdicam, argutulus &dicaculus. Séd 

porrò disputât, Vtelenchnsiste nonsubeffèt (ut 

quidem interpono minime subeít) nihil tarnen 

defiaitione' iflâ defmetur (quamobrem ita ? 

sciscitor ego) neque enim híc, inquit?, docebitur 

quidßat proportionales, fei âlternatio proportio-

nalem proponstur. Deniqiie docebit ißa deß-

nitiofìmplices termhos ejje proportionales, quo-

rum multipìices alterni fuerint propìrtionaks. 

Itaque byßerologia duplex efi, At.quibus 

oculis vidi't autlegitullam hîc proportiona-

lem alternationem proponi? ubi vel hilum 

comparet proportiqnalitatis multiplicium » 

excefllim. defectum. iqualitatem xque mul-

tiplicium Cgnificari video-, séd alternatio-

nis, aut proportionalitatis nullam vohm, 

nullum cerno veítigium. Num hoc est difíe-

rere, vel Sabinorum more quidlibet somni-

are? Quid, talibus adducrum causis, tali-

bus inflructurn argumentis falfìtatis, falla-
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cx, sophiltices, absurditatis notas inurere 

venerandisiftis capitibus; hnproperiis pro-

fundere tam inurbanis istosfcientiarumcon-

ditores&coryphrsos, abfque qnibus fuisset, 

nil forfan haberet magnus hic tricarum arti-

fex, prêter iEfopicas fabulas, quarum ana-

lylï mirificam illam fuam addiceret .dialeóti-

cam? Id quod innocentiùs plernmque fe-

cisset & tutiùs.quàm in taies viros atrociter 

invocâssít. Sanè vixindignationi mcx tera-

pero, quin illum accipiara pro suo merito, 

regerámque validiùs in ejus caput, qua: con-

tra veteres jadtat convicia. Reliqua pro-

ferre txdet quas objicit, paris acurainis & 

peritix, quarque nil aliud prater hoc pro-

bant Jiquídiísimè, quod omnino difparis sit 
negotii Logicas methodos texere, déque fci-

entiarum arcanis judicare. Quod autera 

peremptoriè, trilfiffimáque cura feveritate 

condudir, QuAre min iefinìtio toüatur è Ma-

thematù. Replico, nisi rnachinis impulsa 

validioribus xternùm persistes inconcussa, 

nec unquam è Mathematis dirjaovebitur. Illo 

dimiflb, Tacquetum aggrediamur, nasi saga-
cioris hominem ; qui sicut modeltiùs, ita 
proutufu venit fortiùs, &majori cum verisi-

militudinis specie, nos iaceíîìt. Disseren-

tem audiamus ; lmpimif,cenumtfl eâ defini-

tione non nmurttm œqiidium rationum, sed affe-

âioném folummodo ctlìqium explkari. Repo-

noprimò, quòd nulla definitio rei cujulvis 

naturam aliter explicat, quàm aliquam ejus 

affectionem necessariam & reciprocam, id 

est, huic nostrz parem, assgnando. Siquam 

exhibere poterit, haud illibtnter causa ce-

dam ; at si nullam, ut ego confido nullam 

dari, 
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darijdefinitionesergb cunctas uno involvíe 

erimine, uno tejo configit. Qui circulum è 

radiorum paritate, triangulum è triura re-

ctarum concurfu spatium includente, qua-

dratura è laterum zqualitate, & angulorum 

rectitudïne définit, quid aliud quàm figura-

rum istarum naturam ex afièctionibus qui-

busdamfuís explicet? Dieo secundo, nul-

lam dari vel concipiposse naturam, qualem 

ille confingit ac supponit ab affectipnibus 

ejusinodi necessariis distinctam, iiTve prio-

rem. Habere talem aliquam afFectionem 

ipsa rei natura est, ei essentiale est, eamcon-

stituit. Saltem, quod perifide est, habere 

quandam aftectionum congeriem ita con-

pexarum, ut una qurvis alias implicet, & 

secum necessariò trahat, ipfissimam rei cu-

jufque naturam constituit. Onde qui dicit, 

res habens talem afFectionem, ejus naturam 

explicat : ut e.g. circulus est figura pares 
habens radios, vel figura natur» talis, ut pa-í 

res habeat radios : ubi habere pares radios 

est ipsa circuli natura ; vel saltem pares ha-r 

bere radiqs, & alias hanc concomitantes 

afíectionss, ejus naturam intégré complecti -

tur ac déclarât. Sicut etiam habere rectos, 

ad circumferentiam angulos diametro subr 

tensos, vel aliam quamvis reciprocam asse^ 

ctionem xquè naturam exprimit circuli. 

Alias rerum naturas qui cogitant aut quar-

runt, nil aliud quàmchimaras insectando fu-

gaces acevanidas imponunt ác illudunt sibi ; 

Huilas fane taies unquam deprehendent aut 

afiequenf.ur. Igitur Euciides cùm propor-

tionalem afFectionem necessariam exhibue-

fit, ejus naturam, quantum fieri solet&po* 

■test, 
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test, abundè declaravit & explieuit. Adeó-

qüe factüm satìs videtur huic objectioni. 

Porrò, bisukò nos argumenta persequitu? 

Tacquetus ; Deinde (infit) ilk multipliciuni 

propriétés tdduchur vel tanquam fgriüm ins M' 

bile rationum œqu&lium, ut quandocunqueea de-

monftratafuerit, de quibusvU ratiotiibm ins erré 

certò liceat aquales eas eße, vel it finjut iUiut eíf, 

ut per magmudines eandem rationem hibernes nì-

bil aliud intelligi velit, quàm earum multiplias 

modo jam diäo excedere vel excedi. Respon-

deo,utrumque verumesse, utfignum inralli-

bile producitilr , & exhibetur utcharacter 

proportionalium essentialis ac distinctivus. 

Qusecertè duo reipsânihil differunt, omní-

que prob» definitioni conveniunt. Nullum 

enim infallibile rei cujusvis íìgnum datur 

praéter ejus essentialia attributa. Potest 

unaquarque res omnibus extra suam essenti-

am positis denudari, neque potest ideo quid-

vis non essentiale certam rei priîentiam in-
dicare. Sedútrumque lìgillatim impugnat 

adversarius hisce verbis ; Si primùm démon-

(bare debuerat eam affeäionem omnibus £? solis 
fatiOnibm aqualibm inejse, ut ex ea rationunt 

œqualitas certò poßt inferri. Jd veto minimè 

vulgäre est tbeorema, quod neque Euclìies neqm 

p ost Euclldem ullm demonßravit. Respondeo, 

lëgem hîc Euclidi reliquísque definitionuni 

auctoribus injustam & impossibilem figi, sci-
licet utdemonstrentdefinitionis pra:dicatum 

subjecto convenire : non tenentur, neque 

poshVit id demonstrare, sed gratis assumunt^ 

hoc est, attribüto proprium subjecti nomerí 

imponunt ex arbitratu sua Nùm incumbit 

fíîihi demonstrare circuli nomen solis pares 
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radios habentibus figuris competere? W-
nimè verò, sed iisomnibus & solis jure meo 

circuli nomen adíìgno. Eodem plané mo-

do pro lubitu fuo(quamvis Bon temerè nec 

iinprudenter, at certís quas nón í'emel infì-

nuavi decausis juílis illis & idoneis) arquali-

um rationum nomen attribuit ò <z>r/jHv\ì)$ 

omnibus & solis dicta proprietate prdeditis 

rationibus ; proportionalem appellamen-

tum appropriât quantis conditionem iltarri 

obtinentibus: unde propter hoc ipsumrati-

onum zqualium, & quantorum propórtio-

naliuna nomen meritò censemlum elt iis om-

nibus & solis congruere. Ut enim scientia-

ruin magistris jussit imponerenomina, di-

icipuli teneanrarea recipere, jultissimâ sum-

me'que neceflam lege sancitúm eít. Uni-

cumelt, quod definitionis auctor oítehdere 

tenetur (exemplis scilicet ad sensum Claris, 

aut per evidentem discursum) attributum 

definitionisimpossibile nihil, aut mereima-

ginarium compleóîi, íèd rêvera posse res 

exiliere proprietate feu conditions suppofì-

ti prxditas. Ut qui circulum deHmt- e' ra-

diorum paritate (utor enim libenter & coir-

sultò facillimis & familiariílimis exemplis) 

nihil aliiïd dímonitrare tenetur, quàm non 

répugnare taies figuras exiliere, quibus i'ta 

conveniat proprietas. Id quod ex ípfarum 

generatione, per rects lineascircurnductuìn 

aut alio pacto, patelt oítendere c!ari.ffimè. 

Ita cúm perfacile perspicuéque probari pos-

íîc, ídque paffiai prac'tetur ab Euclide, ubi-

cunque definitionem hanc applicet materia» 

cuivis determinata?, dari quanta, quibus con-

vjniaj hujusce definitionis hypothesis, nihil' 

. arii1 
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ampliùsest exigendum, e.que licet optimo 

jure, quantis iis omnibus & solis proportio-

nalem nomen affigere. Quod subdit au-

tem banc proprietärem proportionalibus ac-

cidere, esse theorema minimè vulgäre : re-

sp'óndeo; repetens è jam olim expolitis.qubd' 

secundùm rem ipsa m omnis definitio est theo-

rerna ; propositio scilicet demonírrabilis ex 

aliis subjecti definitionibus, aut ex aliis reci-

procis afrectionibùs priûs attributis subje-

cto. Neque non viciffim, quòd Omne theo-

rema poffit in definitionem compingi, modo 

poterit exemplo perspicuo constare, quòd 

poffibilem includit hypothesin. Quare quòd 

ex aliis proportionalium definitionibus in. 

ferri possit ha?c proprietas, & ex ea theorema 

'conltituj, nihil ejus ad hoc capacitati dero-

gatautimpedit,quòminùslegitimamingre-j • -

cìiatur definitionem: sicut neque permuta-

tim.quia poílìt.ut supra ofíensurn, ex hacde-

finitione deduci proprietas, èqua Tacque-

tus ipse malit Proportionalitäten! definire, 

ad ;óquequed ejus definitio theorematis in 

dutura sit formam.ullâtenus idofficit,nè ejus 

definitio proba censeri debeat atque légiti-

ma, quamvis alia forsan officiant. Quod 

verò non vulgäre theorema dicit,ihhuens hi-

mïrum ê definitionibus ac principiis à seipso! 

prxstratis. difficulter elicì p-oprietatern/ 

banc, nihil ad rem facit, Kec enim ad defi-

nitionis perfectionemrequiritur, ut qurin 

ipsa adhibetur proprietas ex aliis utcunque 

positis principiis facile consequatur. Et 

prorfuseódem pacto quam ipse prolaturus 

est definitio theorematis haud Tulgaristitu-

lutb tnerebítttr, quia non omniba; adeò pro-'' 
i«2 - - • clive' 
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dire fuerit eartî è definitionibus aliis, honíi* 

hàtimexhac riostra, derivare. Neque de-

inde mirumest, nec ab Eiìclide, nec ab alid 

quopiam demóhstratum fuisse hoc theorema, 

cùm iri definitionem assumpferint, & princi-

pium habuerint aliis demqnstrandis intervi-

ens-, quisenimunqüam principia sua aggre-

ditur demonstrare? Quopropter & nihili 

pendo difcurfum istum, quem alibi Tacque-

tiisessert his vërbis ; Cujta quidem negotii cùm 

sdth ardui atque prolixa pi dtmonftr alto, ut jarrì 

reipsâ ccgnofcemut,' factlè apparcbit prœpoáerè 

egijfi Eucìidem, qui aqualitatit rationum pri-

rhum fundamentale indicium sumi volúit ex 

bac máhiplicium indemoniirata haiïenm proprie-

tate, cajxt tamreüota ^5 obscur a eß cum ratio-

num xquûìmt connexio. Quaê sic in accusa-

toíèm retorquéo, ut minime dubitem prae-

posterum ei judicium objectare, qui vitiò 

vertit Euclidi., quòd indemonstratam pro-

prietátémpofueritindefînitione sua; quasi 

veròsubjecti proprietas in definitione posi-

ta sine manifesta contradiäione demontírari 

poflìt ab eo, qui per illani fubjectum defini-

verit. : Nam ex eo quòd in definitiöriepöni-

tur,' assumitur esse prima omnium proprie-

tas, at quaterìus demonstrabilis àliquam fup-

ponit priorem, &idcircónequiteíle prima. 

Çíuare ndn prspaltero; sed rectissirnò pró-

cessit ordírìe magister nolter. Cûm verò re-

motam & obseurám esse clamât hujufce pro-

prietatiscum rationum sequalitate connexio-

nem, notò'riè petit principium ; nam Eudi-

des cërtè manifestissimam esse ponit, & po-

nendofacit connexionem ejus cum hac, cùm 

èx ea hanc definierit. Sed pcragit, ut opi-
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hatur, nos premere ; Si secundùrn (hoc est. 

Si voluil Euclides pir magnitudines eandem ratio-

rem latentes nihil aliud inteìligi, quàm earum 

magnitudines ditìo modo excedere vel excedi) 

fecuri quidem erimus deveritatetheorematum m 

Jenfu definitionis acceptorum, minimè tarnen ex vi 

demonfirationum nobù confine poterit de absoluta 

ritìonum aqualitate. Ad qua; nihil amplins 

habeo quod respondeam, quàm hic ab eo ne-

scio quam rationum absolutam aequalitatem 

somniari, praeexirtenfem & distirictam i 

paffionibus per quas rationum aequalitas de-

hniatur ; qualis profectò nulla datur* & ab 

illo sinefundamento darifupponitur. Ra-

tionum «qualitas (sicut alia: quaevis in scien-

tiis considérais materiae) non aliunde quàm 

ex convenientia cum dertnitione sua, feu Eu-

Clidea seuquxvis alia» siquareperiri potestj-

ìegitima^censerí potest. Rationes surit ex-

iridé absolutiffimè formaliffiraeque a?quales,-

hoc ipso quod pròprietatem babent expres-

sam in definitione sua : quare cùm in Eucli-

déis theorematis demonitratur haec proprie-

tas quibufcunque quantis convenire, simuí 

constat iis rationum aequalitas corïipetere ; 

sicut quando de figura qualibet ostenditur 

radiorum paritas.eo ipso demonitratur illarst 

eíte çircuîum. Infirmum igitur & irritum 

est epiphonema, quo suas hasceclaudit ar-

gumentationes ; Qwmodocmq;igituriliadef* 

nitio accipiatur librorum 5, acó iemonlìtaúones 

vacillant, qtumdiu demonhratum non fuerit ve-

r am rationum aqualhatem cum ea multiplicium 

proprietxte femperefft conne^vm. Juxta quam 

certè sententiam vacillabunt omnes fttjufi 

curique fcientias demonítrationes' Nam íì 
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perpetuò démonílrari débet in definitioni-

bus attri butas proprietäres veris fuis fubje-

ctis connecti, nullus omnino finis erit de-

monstrandi, vel nullum potiùs principium, 

ast ad infinitum retro procurrat oportet om-

ne ratiocinium : prasterquam quòd quam-

cunque proportionalitatis definitionem ipse 

nobisafíìgnaverit, idem ei verbis & fenten-

tiisiifdem objectari poterit; fuâ legecon-

ítrictus tenebitur ipse demonstrare proprie-

tatem, quam aflumit rationibus «qualibus 

congruere, e priorefcilicet aliqua, & illam 

porrò ab alia, donec interminabilis rnoîe-

ííias pertxfus errori fuo renunciandum agno-

verit. Demum ad hofce Tacqueti difcurfus 

univeríim adnoto ; Primo, quod ubique prin-

cipium petit, &vitiofos committitcirculos : 

non est proxima (vel est remota) proprie-

tas, quia demoníirari potest, hoc est, quia 

datur alia propior : datur alia propior, 

quia demonstrari potest, scqualitatem ratio-

num nonconslituit b aec proprietas (hoc est, 

ejus definitionem ingredi nequit) quia differt 

ab ea, non clarè connectiíur, valde remo-

vetur ab ejus natura. Et íta passim. Se-

cundo, quòd nec ille nec alii plerique, quan-

tum judico, definitionis naturam fatìs per-

fpiciunt ; in quibus rêvera nihil fit aliud 

quàm nomen imponitur rei, quatenus illa 

paffioni fubjacet, utcunque per íensum aise 

per ratiocinium evidenter .explorât» : ve-

rùm nefeio quas iffi naturas, essentìas, for-

malisâtes abstrusiores cogitant, in apricum 

nunquam proferendas. Per quas naturas 

rem ad vivum rèfecando, dilucebit eos nihil 

aliud intelligere, quàm rei définit» stomini, 

qua-
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quatenus in üfu commUnì versatur, respon-

dentés conceptusaut fignificatus aliquosim-

perfectos & indistinctosj in scientiis minime 

respiciendos, &adcondendas demoníìratio-

ties ineptos; ad quos proiride nullatenus 

exigenda: sunt definitiones: ifflò secluden-

disôí elinìinandis iis, ipsorúmque loco sub-
stituettdis rérum certis, diiìinctisj atque ela-

ris idxis etTormantur definitiones, rébus ap-

propriantes nomina, quatenus ill* subjiciun-

tur afsectionibus quibufdarn ad íensum vel ad 

întellectum conspicuis* Noto tertio, quòd 5, 

hujusinodi ratiociniis adductus Tacquetus, 

äqualium rationum definitionem aííignârit 

admodunt vitiosam & inutilaen Âìt enim 

xquari rationes, cnm unius antecedens eo-

dem modo continetsuumconsequens, vel irt 

eo continetur: quo alterius antecedens su-
Um consequens continet, aut continetur iil 

eo. Qusfc definitio non nisi crassam & confu-

sam iftgenerat proportiortalitatis idiam^ 

nulli procreanda; concluíioni parem autido-

neam. Ancepsenim & obscura p'hrasis estj 

eodem modo continere, neque rêvera, niii 

per aliam definitionem limitetur, aliquid di* 

ítinctè significans. Multi modì surit aliqua-

tenus iidem <r» continere ; majora quaelibet 

continent minora eodem excessûs modo ; in-

Squalia duo quaîvis eodem inarqualitatis 

modo se respiciunt quo alia bina inarqualia. 

Èrgè nisi per aliquod restrictius & certius in« 

dicìum declareturjquid sit eodem modo conti-

nere, quaenam modi designetur bîc identitas, 

& proinde quid sit asqualitas rationû ignors* 

bimus aut ambigemus. Ut alia jam pratere-

amistCQmmoda,quib9jita subjicitUr definitio: 

V á anisa 
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unica superest exceptio, prx reliquis maxi-

me plauíìbilis, & cui vereor ne penitus ex« 

pedienda? non sim; non quia raagnam vim 

habet in se, verùm quia multorum prarjudi-

ciisfavet, & patrocinatur iguaviae: hìs ab 

eo verbis proponitur -, Denique, ut fM con-

starent omnia, tarnen iUe muliiplicium Ubjrin-

thui mihty aliísque Jemper Áifylicuh, & tyronìbm 

semper plurimum facejsivit negotii, quorum ha. 

plerumque mentes intticat, ut exitum vix reperì-

ant. Quod capitale crimen.utaliquaf.enus 

amoliaratquedepeliam, relpondeo primo, 

dispiciendum esse quibus ex caufis iíta mul-

tis adeò fastidiosa quam obtendunt perplexi-

tas oriatur ; rgimex reipsa, qux commodio-

rem nullam aut clarioremexpositionem ad-

mittat ; vel ex interpretum incuria, qui 

non satìs hanc dsfinitionem perspicuis ex-

emplis elucidârint; an ex discentium cul-

pa, qui priusquam animum adverterint se-
dulò, serióque perpenderint, fastidio corre-

pti difficultatem íìbi quandam insuperabi-

lem imaginantur & persuadent. Si quid 

horum in causa sit, utcertè mini compertum 

e!t ha?c omnia nonnihil conferre, quo per-

plexior videaturha:c definitio, absolvendus 

eít auctor, aliísque causis hoc quicquid est 

culpa imputandum. Res ipsa penitus ex-

cusari nequit, qua: propter asymmetriara 

quantoruin ajiquâ peculiari difficultate la-

borat -, sic ntnetno non arduum esse fatea-

tur, afsectionem aliquam proportionalstes 

arquecongruam deprehendere, definitionem 

aliquamcunctasrationum arqualitates corn-

pleèrentem exhibere. Quod & hiac patet, 

quia, prasclaris viris huic morbo re.medium 
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adhibere connisis hactenus accidiflè videtur, 

ut vel nihil pradtiterint omnino sufficiens, 

aututviisinltiterintprolixioribus, nec mi-

nus impeditis & implicitis ; aut methodos 

saltem tradiderint culpas cuipiam graviori 

subditas : adeò res ipsa contnmaciter répu-

gnât, utratione pertractetur admodumfa-

cili & expeditá. Nec interprètes omnino 

culpàlibero, nè quidem optimum Ciavium, 

qui licet hanc definitionem cùm explicuerit 

probè, tum judiciomeo valide propugnârit, 

tamen exempliseam satìs illuítribus & ap-

poíîtis haud videtur déclarasse. Nam ex-

empla qur profert verborum sensum potius 

explicant, quàm (id quod prascipuè definitio-

nem quamvis commendat simul ac illustrât) 

conditionis in définitions poíìta; poíïîbilita-

tem, & veram in rébus existentiam repré-

sentant; ut & nimiâ generalitate quadam fui 

discentium phantaíias obtutbant, tum for-

té non satìs expresse luculentéque cavet, nè 

discentcs (inn potiùs occasionem pr^bere 

videtur ut ipíì) inductionem quandamexigï, 

íîbíquéputentinfinita qùzdam multiplicati-

onum tentamina mente percurrenda ; quod 

certè mirum non est, si confuses eos re.idat 

& desperabundos; cùm tamen nihil hîc taie 

deíìderetur, utì toties monuimus. Quod 

jpfos difentes attinet, nimisquam apparet, 

eos íìbi plerunque deefle. Cùm enìtn hu-

jusce defitiitionis verba clariffima sint & om-

nishomonymixexpertia, quotusquisque ta-

rnen elf qui vel iis penitus intelligsndis ope-

ram navat,qai tanfam à suo ftomacho pati-

entiam rapetrat, ut trium lineolarum sen-

sum accurate perpendat? Equidem hand 

V 3 mo-

SCD LYON 1



Lectiones Lecl.VIí. 

modico pignore contendere, meámque penè 

sidem obstringere non dubitem, qui defìniti-

oncm hanc seriò perlegerit, ac ad ejus tan-

tùm in prima, vel in ultima sexti elementi 

propositione applicatipnem haud segniter 

attenderit, illi deinceps hanc definitionem 

haud ita perplexam, intricatam, aut diffici-

lem apparituram. Hiice pmniffis ad Tac? 

queti verba repono, negando pianè quòd ulr 

íushîc extet labyrinthus, rem quàm in se est 

ìntricatiorem red tiens, quem non expositp? 

risextricetmediocris solertia, à qup non at-

tentionis modica; filum tyrones expédiât, 

Addo,ubinulla versaturinvocabulis am phi T 

boipgia, ubi nullum à prolixitate tardium, 

ubi semper directissimus adhibetur di (cursus 

Cqu3? sedulòrimanti deprehendentur omnia 

inhoccasuconcurrere)npn ibitanta sube(îè 

pot'estobscuritas autdifficultas. In paucis 

elementi quinti propositionibus, ijsque prse-

cipuis, adhibetur hase definitio ; sedubiqaie 

quantum memini directé peream, & immé-

diate demonstratis. Acubi fpecialibus ac-

commodaturmateriis in aliis démentis, vel 

inaliis libris Gepmetricis.conclusionern sem-

per insertuno fimpiiciíîîmp directiífimóque 

modo, non utalii fuis in methodis façiunt in-

directe, vel ad absurdum reducendp ; qui de-

monstrandi modus(ut ornées agnoscunt)ob-

scurior est & ignobiiior. Porrò, si liceret 

cumTacquetoquicquid velimus, ut suâluce 

clarumadsumere, quódque maximopere ve-

teresdevitàrunt Geometrar, axiomatum nu-

merum in immensem cnmulare, magnoqui -

dem sxpeccmpendio res agi postèt, tt quan-

tum breyitatis accedera, & exurgentis inde 

m 
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non nullius evidentiï, tantum decederet fir-

mitati, qux multo potior est, & imprimis 

spectari débet inscientiis. Qua de rejam 

olim plura (si commemini) dissertavimus. 

Quare non eil quòd íuat methodi brevitatem 

autevidentiam jactitetTacquetus; pra:ser-

tim cùm nullam (aut sequi pollen tem nulli) 

analogiar ciefinitionem ipse substraverit, & 

propofitiones suas, feu gratis assumptas, feu 

utipseexistimet demoftstratas, incertofub-

jeílo accommodaverit. Ast videmureximi-

um hune adverfarium jam satìs repuliííe. 

Succedit D. Hobbius, quo tamen brevistìmè 

defungemur, quoniam ejus argumentis in 

precedentibus adaptabilesfuggessimus solu-

tiones. Audiamus : Sei invenire per bine de- x>Ul.2. 

finitionem bujufmodi quatuor quantimes impoffi-

Mie eß, quia r/ïultiplicatio fer ormes numéros, 

cùm infini» Junt, eil impoßbilit ; non eß trgò 

definitio hxc, fei bypotbsßs. Ad hune diseur-

su m prïnoto, quòd malè sumit hic philoso-

phas Euclidem, id in hac sibi definitione ne-

gorii dediíîè, ut proportionalitatis gênera-

tionem traderet. Nihil iile talemeditatus 

aut riiolitusest, fed ut proportionalitatis fo-

lummodo distinctivam proprietärem adsig-

narèt, utì cùm circulum ex radiorum pari-

tate definivit. Ubi forfan ht 7m^eú sit 

opéra; pretium annòtare, quòd etsi commu-

niter optimx fintejusmodi definitiones.qua: 

rerum generationcs exprimunt (imo rêvera 

fola? taies accuratè loquendo bonx funt, cùm 

res définisse funt immédiate generabiles, & 

per se quasi primariò stíbsiìîtmt) attamen 

nonnullis rébus ejufmodi definitiones non 

conveníunt ; iis scilicet qua: non per se 

V 4 ge-
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gSiierantur, atceu paffiones fecundaria; ex 
aliarum rerum, jam prpgenitarum conltitu-

tione résultant, & promanant ex ipsarum 

primariìs affeótionïbus. E g. quifpcum pa-

rabolx vel ellipíìs definiendum siiscipit, post-

quam animadverterit inesie talemparabola: 

jam constituta; proprietatem, ut omnes ad 

axera paralleliradìi k curva parabole linea
; 

ad certum quodjam in axe punctum refle-

ctantur ; ut&elliplï.talequpddam fymptp-

rna competere, quòd abunoquodam in axe 

punctoprodeuntes radii, abellipsis ambitu 

versù.s aliud in axe punctum retorquentur-, 

h.ic (inquam) proprietate (qux è primariìs 

aliis linearum iílarum propfietatibus fluitj 

deprehensí, focum optimc definiat, npn è 

generatione íuâ , quod impeditiflìmi foret 

hegotii, sed è comperta dicta proprietate -, 

punctum ìn axeseilicet, inqupd raciii ad ax-

em paraìleli, velexunp quodam designab:'Ji 

in axe puncto prpdeúntes dicto modo rèfiexi 

c'ongregantur aut tendunt. Ita proportio-

nalitas.cùm non sit res primariò su'híìítens, 

neç immédiate generabilis, at paíïïo quse-

cíam è quantorum aliqua prxdeterminata 

cqridirione resultans, vix fieri pote 11, saltem 

non, expedit, ut per gènerationein aliquam 

detmiatur, ' Utcunqùe manifélíumerit, hu-

jusce definitionis verba perfçrutanti, nullam 

hìçde f^cto generationem attingi, se d ali-

giiod duntaxat symptorna quatuor subinde 
fluantis çonveniens innui, quibusex bypo-

tlìeíìquòd illo gaudent 'íymptomate, nprren 

inditur eandtnì habentium rationem feu 

pnoportionaüuni. Tam ad exceptionem 

pobbtanam respondeo, quòd etsi prorsus 
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^mpossibile cpncedatur, per hanc definitio-

nem quatuor proportionales quantitates ex-

piscari (íîcut imppflìbile estefadiorum pa-

ritate cirçuiurn invenire, tentando scilicet 

& experiendo, nirm lînguli in figura propo-

iitaqui insunt infiniti radii pares su n t) ta-

men id quòd hicsolùm intenditur & sufficit, 

admpdum facile est demonltrar-.quèd qua-

tuor npnnullis quantis (v.g. duobus aequè 

altis parallelogrammis & eorum basibus) hase 

proprietas universaliser conveniat (sicut & 

facile fuerit è datis quibusdam conditionibus 

oltendere figuram aliquam habere rsdios 

omnes inter se pares). Ad illud nulla requi-

ritur per omnes numéros mulrîplicatio, nul-

lus labpr infinitps, ut mult-oties ofienfum. 

Igitur haxobjeòtio nihileíEçit. Secl porrò ; 

ho« eil (inquit) desinhio hxc, sed hypoth'fis, O1 

quidemverajcdnen principium, quìi demoniïra-

biltf eß, Ö1 ab Hobbio dnnorfiratur. Regero 

pi iiïiùm, quòd eandem rationem habentia 

vel proportionalia quanta vocitari debue-

rint ab Euclide, qua: proprictatem obtinent 

hac in desinitionefignatam, nec illenecaliu$ 

quifquam dempníìravit, aut potuerit de-

monslrare. Hoc enim folùm ab Euclidis li-

bero pendebat arbitrio. Non igitur omni-

no verum est hanc definitionem ab ipso fuisse 

demonstratam. Secundo, ut priùs dico, ni-

hil officere definitioni cuivis, quòd proprie-

tas, àqua defìnitur, postk de subjecto per 

aliam quandam palsionem definito dernon-

ítrari ; alias nulla defimtio bona foret. Sa-

nè nonnu'.ls res Twwm^'s (multis passo-

pibns priditx) poslìnt compluribus modis 

commode satìs & rectè definiri : fint exem-

' p!p 
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plo conicae sectiones, quîe cùm admodum va-

riis modis progigni poslìnt (per motuum de-

pendentias, & per motuum compoíïtiones 

diverfímodas ; per variorum corporum se-

ctiones, pérque multifarias methodos infíni-

tapuncta designandi) cúmque passiones in-

numeras obtineant intimé fibi connexas, & 

ex parle rei sequè primas, aequéque Claris 

liypothesibus subnixas, eapropter pluribus 

modis definiri possunt & soient; adeb qui-

dem ut ego nullam ex iis rejiciendam arbi-

trer, quamvisunáquàvisselectâ, ceu primî, 

reliquarum ex ea proprietates confecten-

tur, & proindedemonilrabiles sint. Exquo 

liquet obiter falsum esse, quo prarsertim niti 

videntur adversarii, pronunciatum illudseu 

placitum Aristotelis in Topicis traditutn, 

Yopic.Fl.<y Tl\dvsÛK ivJí^^ndvwáoiQpùsu) (Fieti 
nequit, ut ejusdem rei plures ßnt definitiottes). 

Imòfieri potest, ut reipsâplufcutesint, tot 

nempe rei cujusris defìnitiones, quot ipsa 

proprietates reciprocas habet, Iiquidò nobis 

expofïtas & apparentes. Igitur nequic-

quam D. Hobbius definitioni nollra: répug-

nât. Recitabo tantùmqux circa definitio-

nem hanc in opère profert Arithmetico vir 

clarissimus & eruditiíïìmus partim ei faven-

Cap.tf. tia, partim adversantia ; ATes (ait) bancdefi-

mtioiíem, quamvit veram quidem, Ö1 Eucliíit 

satìs accommodant, in nofirü demonßrationibits 

cmitteniam duximxs, veque ad hoc x.p/\npiw pro-

pmionaìia accommoiamut. Qiippe quod per-

plexiia videtur, nec adeb jorfan, tyronibut pra-

sertim, perH>icuum. Nec quidem tam proponio-

naliiimnaturam immedine refpicit, quàm eorun-

âem aífeÛionem aliquam faus remoum. Harc 

ille, 
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jlle, quibus haud abludentia cùm antehac sa-

tìs expenderim, causa; nihil elt cur iis immo-

rer ampliìjs discutiendis. Ad triarios jam 

deventum est, ad ipíum illum subtilissimum 

E^reHum, adversarium acerrimum, quíque 

pra: reliquis hoc praestitit egregium, ut no-

vam proportionalitatis doctrinam, equidem 

pulchram & solidam, attamen Euclidea» mi-

nime sicut exiflimo cunctis expensis antefe-

rendam, è sua penu protulerit, Verùm née 

jnejusdispptationelëdulò perscrutans, om-

nia qnîcquam reperio gravioris momenti, 

definitioni nostrîe derogans. cui non in prae-

dictjs videatur abundè satissactum. Cla-

viumpleraquemagìsquàm Euclidem attin-

gunt -, Clavii verò dióta, ut ut poffem, non è 

re nostra jam duco propugnare. Utcunqua 

quia modulum suum etiamnum exceslît prx-> 

íèns diflertatio, quicunque nova pertendit 

Borellus consideratu digna, posthacexami-

nanda relinquo ; cùm & in ejus ac alio-

rum recentiorum methodos animadveríïo» 

nem instituam. Interim sufficiat hactenus 

LECT. 
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LE C T. VIII. * 

PÖftrem! Lectione conniíì sumusànon-

nullisprxcipuis adverfariis contra deft-

nitionemproportionalium Euclideam vibra-

ta tela depellere. Supereít Borsllus, omni-

um gravilfimus, opinor, & acerrimus ejus 

împugnator, eóque pluris habendus, quòd 

ab aliis frustra tentatam novam proportio-

nalitatis erueniœmethodum, admodum (ut 

quod verum est libéraliser agnoscamus) pal-

ehram è proprio cerebro concinnárit ; ope-

ram ineo prsestans (fateor ultro) laudabilem 

& non inutilem, cùm variis modis easdem 

pertractari materias, è diversis principiis 

eademdeduci theoremata voluptati iîmulac 

usui sit ; in sua tamen (ut arbitrer) extruen-

damethodoselicior fuit, quam incommuni 

diruenda. Id quod è veítigio jam aggredi-

mur ostendere. Quid objiciat audiaraus ': 

Pig,l2'y. Revers. (\n<yait) dici non poteß, quòd aßgnata. 

proprietm naiwam rei déclares, O" diSîinguìi à 

qualibetalia, imò rem difficilem obscuriorem rei-

dit. Ita judicat : atnos hare temerè dici sa-
tis (opinorl in prxcedentibus olbpdimus ; 

fcilicet proportionalitatis non aliam esse na-

turam, quàm hujufmodi proprietatem ali-

quam habere, quam alia? proprietates fe-

quantur; adeóque naturam ejus in bac de-

finitione(quantum in ulla fieri potest) abun-

dèdeclarari: quo ique distinguât harc pro-

prietasanaloga à non analogis.cùmanalo-
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gia cum ea reciprocetur, & ex inftituto vel 

arbitrio derìnientis(non quidem illo licentio-

so.sed legitimo ac rationabili) nilaliud sig-

nificecanaiogum, quàm TQ hanc haberepro-

prietatem. Denique, rem ab ea obfcurio-

rem reddi pernego : Nant & (id quod ip& 

verbis disertis fatetuv)verba definitbnù expo-

rtait absqut ambiguitate quid Ça ulu proprìetas i 

Et (ego addo) clariffimè patet eam rebus 

quamplurimisinesse ; necnonejus applica-

tioquod experientia plané monflrat, Kaud 

difficilis eil ; & nihil obstatquin proportio-

nalium nomen, aut aliud quodvis, hanc pro -s 

prietatem habentibus quantis attribuatur} 

saltem è nominis istius assignatione nulla po-

teit obscuritas priri. In quo igitur (obsecro) 

consistit ubi versatur, unde resultat ha;c ob-

scuritas ? Nusquam certè. Niíì quis pro-

portionalitatis arcanam nescio quam natu-

ram, omni definitionem ingrediente propri" 

etate priorem somniet. Verùm judicii fui 

rationes ac firmamenta subjicit ; illas & haec 

breviter expendamus : Ignoratur (ait) an in 

xatura reperin poßunt quatuor quantitates haben-

testalem paßonem, quòd nimirim infinit<?aque-

muhiplices anteeedentium,ß comparentur cum 

hfinitU aquemnltiplicibia confequentium debeant 

und excedere, vel una deßcere, vel und «quart. 

Respondeo, non ignoratur hoc, quoniam ex-

emplis perspicuis commonffrari potest, exi-

liere compluta 4 quanta dictâ eonditione do-

tata. Quòd si ncn conltaret, haud quaquam 

hsc definitio posset ad usum applicari. Nam 

quoties applicatur,tot suppeditantur exem-

pla quantorum hâc proprietate gaudentium. 

Non aliter ignoratur, dari figuram xquales 

ra-
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radios hab'cntem, donec id ex generatione 

quapiamad sensuini vel ad menteni, exali-

quo satìs evidente discursu certius fiat. Ita-

que nihil valet hoc primum 'fmyáyrifAé. 

Rurfus, InjMix (inquit) infinit* iß a compctrati-

ones comprehendinon pojí'unt ; IS iieohxc puffio 

non cru eviisntißmn, qualit débet cjféilfo, qua 

principiutnsciöntiaconßhuiti Primùnï, demi-

rorabacutiffirslo viroejusmodi diseursus irt-

slitui, tum (nè repetam qu* ad similes dis-

cursus antea reposui) sciscitur an non experi-

entia doceatabEuclide, Archimede, caîteris 

plerisque Geometris saípè, minimóque nego-

tiodemonltrari, quòd multisquantis(trian-

gulis videlicet & parallelogrammis arqué al-

tis ac suisbaíïbus, pyramidibus, prifmatibus, 

conis, cylindrisitidem cum fuis baíìbus, cir-

culis & sphaeris cum fuis lìmilibussectcVribus* 

anguliscum arcubusquibus insistent, fpatia 

uniformi velocitate percursa cum lìiistem-1 

poribus, momenta pondertim cum fuis àcen-

tro lîatera; dillantiis, innumerííque talibus) 

conveniat haec propriétés '? Quomodo igi-

tur incomprehensibilis esse potcíl? Secun-

do, dico nullam hîc comparationum infì-

nitatem fupponi, non eertè rfiagìs quàm 

in quâvis enunciatione generali, termi-

norum universalisas infinitstem fupponit. 

Nam qncâ habetur indefinitione x&ä'ò-mi-

tLvtv ■7K!?,<ivh&<Ji-j.£(.tòí> (per qiiamcunque 

multiplicationem) quidaìiud qïfàm Univer-

salitäten innuit conditionis prxfiitutar ; 

hon ex omnium singularitim luítratione, vel 

indnctivaqnavis collecìione, sed exuniver-

sali ratiocinio comprobanda:? Requiritur 

rtemreduntaxat, ut omnia jequerr.ultiplicia 
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antecedentium taliter afficiantur erga omnia 

consequentium aquemultiplicia ; taliter (in-

quam) afficiantur, hoc est, idem rationisge-

nus, feu modum eundem obtineant, exces-

sum, defectum, aut x^ualitatem. Si subest 

hîc incomprebensibilis aliqua infinitas,etiam 

omnia scientiarum omnium theoremata, 

universalibus quippe terminis constantia 

pariser i ncompreheníîbilia sint oportet. Ne-

quc comprehensibilis erit harc propositio, 

Omnis homo est animal, quoniam in ea affir-

matur animalitatis proprietärem infinitis 

qui exiflere possunt hominibus competere. 

Tertio, manifestissimè resellit hanc inítanti-

am ipla definitionis hujus applicatio ; quE 

non aliter precedit, quàm unain quamvis 

indeterminatam & arbitrariam multiplica-

tionem antecedentium unámque consequen-

tium pro omnibus, quae cogitari possuntip-

sorum multiplkationibus subllituendo -, pror-

fhs eodem modo quo solent universales qux-

cunque propoíìtiones applicari. Nulla de-
prehenditur hîc infinitas, ambages nullse, sèd 
argumentatio íìmpliciílìma. Nec igitur harc 

ratio quicquam efficit. Carterùm infit ter-

tiò, Licèt hypotbetìcè conceduwr adhuc igwotum 

eft,quidnamexambtige ißtinftntiarum compara-

tiouum colligi debeat. Repono nihil opus esie 

ut quid hypotheticé concedatur, poteit enim 

asseri positivé, potelt velis nolis cxtorqueri 

reipsâ dari quanta tali conditioneprardita, 

quod multotiesostendimus. Dein, percon-

tor quid sibi yehtignotumestqutd cohigi dé-

bet»; nihil hîc quicquam colligitur : atverò 

saltem fit.idquod in omni definitione fieri 

folet, aliqua «onditione feu proprietate prae-

ditia 
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cìitis quantis nomen imponitur, a?qualem fci*: 

licet rationem hab'entium aut proportiona-

lium nomen imponitur quantis ità condiíio* 

natis aut affectis. Ex quo poftea colligitur, 

il quando per discurfum aut a'Hurtde patet 

hancconditìonem quibìisvis quantis conveni-

re, quòd ìlla quanta proportionalia sunt. 

Addo.quòd rfîalè farte ambagem ihcrepat 

inSnitarum conparatíonum, qur nusquam 

hìeultacotnparet. Sed inítatporrò; Ndìk 

nsc ipfe Clavim exteíhè & lumine mturje colli' 

gère potuit, ex pajfione xquemulttplkiutn in mag-

ììituiinibwi comrnenfuríbilib'it proportiondild-

tem,fed coxä'M fuis'hoc demonßrare in suUiüit 
qurntor propofitionib'tí. Sedquomods erit nbtijsi-

tni HUp.iJsio. qu>e abfqtte demontlntione accep-

txrinon pottjì inntigmuctinibUi commenfurabiìi-

bui? Refpondeo, ad boc ut propriétés ali-

qua uon injuria definitionem ingredi poílìfc 

nihil referri quomorlo defnonstretur, aut de-

ircm''trari poíïit ex alia quavis proprietáté 

prïsuppoíìta ; alias, ut atitehac olteníum, 

nnlla definitio dárettír b'ona, poííìnt enim 

crfinesita demonírrari. Seundb, quod Cla-

vius proprietatem hanc ex alia fymméíro-

rum proportionalium defìnitiorfe (ríonqui-

dem in quatuor, ast iri uno ex quatuor, nec 

ilîo perqnam intricatè prolixéve demonstra-

totheoretmte)deduxerit, id non propterèa 

fetît (opinor) quia necesie fuit út rëcipere-

turh^c propriétés eamdemonítrari; née ut 

ejusevidentiarri propalaret; sed ut h'ujuíce 

confensnm S: corïnexioneffl cutri altéra fym-

metrorum bene nota pasîìone frionlfrare't. 

îdquod coniri vel efficere, slihil hujuspro-

priéïaíis aliunde per exempta notx (vel 
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noscibilis) evidentiz prxjudicat. Porrò ter-

tio, licèt (hoc ei demusj harc non íìt notiílî-

rna paffìo quantorum commensurabilium 

eandem rationem habentium , ut talium; 

nil tamen impedit quin fit generalium, om-

nibus tam symmetris quàm asymmetris pro-

portionalibus convenientium, paíîìonum no-

tiffimi; quódquede faíto notissima sit, ex-

perientia suadere videtur, quoniam etsi com-

plüres operâ maxima contenderint, nemo 

quòd sciam hactenus genuinam aliquam hâc 

notiorem affignaverit. Quinimo denique, 

nulliushypothefispossibilités evidentior esse 

poteít, illàqeâfubnititur hax definitio. Non 

igitur ulla potest proportionalium evidenti-

or paffìo derrionltrarf; née igitur succedit 

híec argumentatio. Sed Euclidem ictu tan-

dem atrociflìmo ferit, & tantùm non prolfer-

nit, ipso suo teítimonio reum, & proprio ta-

cite judicio condemnatum. hsufficiens (in-

quitj juikata fuit ab ip[omet Eucìide, quando 

proporiienilittiem commenfutabilem (commenfu* 

tabiliumvult dicere) herum libro feptimo defi-

nivit. Ad hanc criminationem refpondeo* 

prorfusinfîciando,quòd eapropter EucKdes 

hanc definitionem fuam infufficientem judi-

cavit, quoniam in Elem.VII. adhibuitaliam ; 

nec enim hanc si infufficientem ipíè judicSf-

fet, omninoadhibuisset, sed aut nullam tra-

didisset, aut aliam investigàsset. Abhor-

rait hoc ab Euclides cùm ingenio tum infiïtu-

to sibi minùs probata, nedum improbata 

proferre ; fuam ut feiensprudenswfôíuety 

infufficíentibus principiis contaminaret. E 

contra potiùs quiafeptimi elementi defini-

tioinm omnigenar proportionalitàti depre-

X hendic. 
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henditbaud competentem, solisutpotesym-

metrorum proportionalitatibus adaptabi-

lem ; banc verò comperit universis congr u-

am, idcirco dum hîc loci generalem inireí 

analogix tractatum, illi rejectà hanc am-

plexatus eit, jure meritóque. Illam verò 

(postea vel priùs haud dixero) symmetris 

proportionalibus applicuit.. non tam. neceíli-

tatis quàm commoditatis gratiá, quia nonni-

hil ad vulgärem captum iltius specialis ma-

terix respectu facilior ac íìmpliciorvideba-

tur. Neque mirandum adeb cùm Arithme-

ticam theoriam separatim, & abaliis inde-

pendenter iusciperet pertractandam, simpli-

cissunam delegisse proprietärem, quà nume-

ricas analogias detetminarer, etsi neuti-

quamiíia conveniret aliis analogiis, neque 

generali pr
:
oportionalita$ro,<i#ctrin£ soffi-

çeret. Quòd autem liçeat, & nonnunquaffl 

expédiât (varietatis ac faciliçatis causâj spé-
ciales doctrinasèspecialibus principiis ex-

truereCLogicxcommuni rigore quantumvis 

adversante)quamvis ad plenam Euclidis de-

fensionem spectat, extra tamen prxsentem 

controversiam ponitur aclserere, neque nos 

idcirco quxliionem iltam nunc attingemus. 

Sufficíat indicâfle non exinde, quod perten-

dit adversarius, sequi qtiia particnlarem de-

finitionem alibi particulari materix accom-

modavit Euclides, quòd ideb generalem 

hanc, & materiï generali adaptatam defini-

tionem ipse fuam improbârit, aut insussici-

entem judiçárit. Ex hisce tandem patet 

quod haud firmisnititur prKmifo,quam Bo-

rellus íubjicit concluíìo : certum ergo eß ob-

ïcurmtSjiffîciíem effe propriememproponio-
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nalium definhiowsexta, 'propterea qund neium 

evidenter natur.am proportionalium incommensu-

rabilium déclarât, m yiceßma definítio septimi 

fítcit, sed rursÏS yuod mirum e3ne^ue manifestât 

ea, quœ de reipsa definienda pracognovimus. 

(Interpono,quòds#piùsinculcaturri eít, nus-

lam esse proportionalium naturam dicta 

proprietate priorem, nec à nobis ante defi-

nitionem de iis quicquam, diffihctèsaltem & 

certb prxcognosci. Sed pergif) Nam ex eo 

quòd quatuor magnituiimm aquemultipìkes ha-

lent illam conditionem excefitîs vel defeiïtìs mi-

nime percipitur quando aut quomodo, fi antécé-

dentes unà excédant aut defician! à fuit confe-

quentibm, fint proportionales, neque fi. excejjm 

fintitterse aquales, necne. Qux Borelliver-

ba perquam obscura videntur & ambigua ; 

quicquid verb íìgnificant, mihi certum est, 

ea nobis haud quaquam officefe. Nam ex 

eo quòd quatuor quantorum xquernultipli-

ces illam habentconrlitionem, omnino perci-

pitur iis proportionalium nomen congruere, 

lieque refert aliud quid percipi. Poli harc 

òmnia íuperest una,pr#que reliquisgravissi-

ma, (verâ modòíiippositione niteretur) ob-

jectio submovenda. Nec demura (ait) hxc 

minima cognitio ex diíla proprietate coUigi po-

teíi, quodscilicet quatuor mxgnitudínes fint pro-

portionales, cùm prima excedit fecundim, necefs'a-

riò tertia magnitudo quartant super are d-bet, quod 

Clavinsconfiteturin prop.iëílib ^,Elem. Re-

fpondeo I. Clavio falfam, ut videtur, con-

feffioiiem impingì ; niliil in loco citato taie 

deprehendo. 2. Si non ex ilîa proprietate, 

quoffifKiodemonltrav.it Euclides,quando nul-

lam proportionalium altesám cíe/ìnitionerri 
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praeftüsertt? Per eamcertè deraonstravit, 

etíi non immédiate. Et qnis nescit in pie-

risque demonllrationibus subjecti proprieta-

tem non immediatè ex ipíïus definitione de-

duci. Sufficit ici fìeri médiate per proprie-

tates alias è subjecti definitione priiìs ena-

tas. 3. Ad '0, quamvis ClaViús non collège-

rit, tarnen immediatè, neque difficilè, cólligí 

poííecognitionem istamex hac ipsa proprie-

tate ; quod íìc(apagogico discursu) probo : 

Sit A.B : : C.U, juxta definitionem noltram ; 

íìtque ACE, dicó fore CCD. Si negas, 

eiìoC= vel~3D, & nraltiplicentur omnes 

terminipereundem quemvis numerum M; 

clique ob ACTE (ex hypotheíì) etiam MAC 

MB; St obCjDerit MC"3MD, Ergò 

non erit juxta definitionem A.B : : CD, con-

tra primam hypothesin ; maléque negavit 

adverfarius posito effeACTB fore CC7D-

Ita dicta cognitio(quam vocat)è nolfra de-

finitione prolicitur, & adversarii diluitur 

objectio. Çuis ergo (demum infit objecta-

tor) dket fsxtam átf.thìonem ejfe bonm, £5" 

irìncìfmm[cieMia:.fitimeb[curam assert cogni-

tioitemÇS'impers'eflatn. Ego, coron idem irrì-

poneiis huic prolixx disputationi, me non 

cliffiteor eíîequi (quicquid ille.quicquidaiii 

contradixerint) aíseveranter dicam qubd 

definitio fit in primis optima, quòd ac-

rommodatilììmum huic ípfi scientii: prin-

cípium, quòd cognitionem suggérât eviden-

tiilimam & perfectiflìmam. "ìdquod mihi 

"íideoradversùs omnes contra nirenfiumas-

sultus evicisie ; ita ciV.n nonmagis antiqui-

tatis adductus reverentiâ, quàm rei verisi-

militndine eompulsus, Euclideam definitio -

Hètfr, & ab eo pendcntenj proportionalitatis 
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doctrinam, utcunque vindicirim ; proxime 

l'equìtur, utquo.1 pollicitus sum aliarum quas 

ei iubrogandas autumàrunt definitiones ac 

methodos paucis perHringam.quo conslabit 

ampliùs Euclidea; doctrine pradtantia ; ne-

qnenon quali neceffitate conltriótus, quo-

rúmque devitandorum incommodorum gra-

tiâ, tories memoratam huc proprietatem ad-

sciverit. Prima methodus est illorum, qui 

censcntfimiütudinem vel id«ntitatem relpe-

óìîis efTe pàstìonem proportionalem notiffi-

rr.am, àquadebent definiri. Juxta quam 

existimant pracipuas nonnuilas Elem. V. 

propositionesaxiomatum loco habendas,lu-

mine quippenaturali perspicuas, & proba-
tionem nuüamdeiiderantes ; tumexiis re-

liquas proportionalium afectiones dedu-

cunt. Hanc scntentiam jampridem virdo-

ctiillmuj Johannes Benedictus amplexatus 

esse dicituream verb (saltem ei reipsâ non 

dilparem) nuperrimè. vir acutiflimus And, 

Tacqnetus in formam redegit&expolivit. 

Hxc methodus insufticientis arguitur à Po-

rello, mihique laborare videtur multipliée 

defvctu, Nimp.e primo, videtur inepta 

qurdam in bujuscemodi definitionibus tau-

tologiacovnmitti, próq;definitionibus enun-

ciationes apponi prorsus identicas ; talessci-

líçet lîmiles ( rel easdem) rationes obtinent 

quanta, qui similes(veleosdem)inqtiantita-

te respedhu habent ; h.e (quid enim aliud in-

telligi datur)qu.r limites (vel eafdem'! ratio-

nes habent. Annon hoc est idem per idem dé-

fini re? num hoc jettréi propositx naturam 

deçlarare?" n u m demonltrandi principium 

fubíler.ier; ? v;l saltem, quod eodem reci-

dit. Nihü hcc vidttur atiu 1, qtiàrn perso-
X 3 lam 
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lum genus
3
 adhibitâ nullà differentiâ defini-

re, tali pacto : identitas ratíonis eltidenti-

tas respeítús ; eandem rationén habent, 

qua habent eundem respectum. Nuffl ob-

teslor hujusraodi definitio censeri naeretur 

peifecta? Secundo, sirailitudo vel identi-

tas respectûs vocabula perquam a?qwivoca 

sunt, & fîgniíìcationis inçei ta?, nullum au-

dientis animo distinftum conceptum im-

primentia. Mu Ita? liquidem similitadinis & 

identitatis species, multi gradus sunt. Er-

go niíi distinctioqua?damultèripr excogite-

turfhocest, niíì paífio quaîdam hac notior & 

lpeciaüor adsciscatur) ex hoc vocabulo nil 

elucebit. Quare definitiones Iaxis hujus-

modi terminìscdnstantes nihil explicant, in-

utiles & minime scientificz sunt. Tertio, 

asymmetra quanta quo modo se respiciunt, 

vixcomprehendi potest aut explicari; non 

ergò quid lit illa simili vel eodem se modp 

respicere , perspici pòteft immediatè ; ne-

quequando tali respectas similitudine sunt 

affecta dignosci, Videatur Bprellus his op-

positam Tacqueti responsionem impugnans, 

nam mihi deproperandum. Ex his verò 

consectatur quarto, quòd qua? de proportio-

nalibus vel assumant axiomata, vel démon-

firare pra? se ferunt theoremata qui huic me-

thodo insistunt, illa nec assumi rectè, nec ve-

rè demonslrari. Nam quomodo su mi vel 

probari poteíï aliquid proportionalibus 

competere, quumipsumquid íìt esse propor-

tionalia nondum certò constet, aut clarè 

concipiatur? Quarenullo fundamentoni-

titur harc methodus, & quasi de nihilo tra-

ctât. Ut prseteream, quod adeo multa gra-
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fis arripere, vél indemonstratà petere, & 

quasi emendicare, Geometria? dignîtati non-

ni.hilderoget.&nimiam inférât Matbeíì li-

centiam His adjicio quintò, quòd hujus-

modi definitiones nsqueunt fpecialibus ma-

teriis adaptari ; (É8 earum proportionali-

tas per intermedias, eafque bene prolixis & 

intricatis ratiociniis fultas conclufïones dé-

monílratur. Ut patèbitTacqnetianam pri-

ma; vel ultima? propos. Elem. VI. demonítra-

tionem inspectants. Non ibi proportionalí-

umdefinitio cítata çomparet, sed aliâ pró-

pofîtio,propria Tacqueto, ab eo alibi longo 

(illóque indirecto & apagogico diícursu) 

comprobata. Quod mihi signum videtúr 

h'aud dubium incommoda?, &imperíecta? de-

fìnitionis praîstrataé, méthodique parum fçi-

entifica?. His defectibus breviter animad-

versis, obnoxia videtur methodus Tacque-

ti ; quorum nullusEuclidea? doctrin» poteít 

objectari. Nihil isthic nugatorium, ambi-

gu um, incompreheniîbilè ; recto pede pro-

cedunt, firmo tibirinefulciunturomnia,pau» 

cissima? pi*struuntur hypothèses ; & deni-

que (quod pra?stantissima? defìnitionis opti-

mum eít judicium) specialium materiarura 

analogia? immediato directóque disçursu ex 

' ipsis ejus vifceribus derivantur; utpatebit 

omnes inelementis, aut alibi proslantes ejus 

adplicationes, & nominatim allegátas libri 

sexti propositiones consulenti. Verum adi 

hue obiteradnotabo, quòd A, Tacqueti me-

thodum attínet, eum longé fmeo quidena ju-

dicio)consultiùsfacturum, si per illud quod 

assert, & qualitercunque demonstrat, pro- Tun 

portionalitatis indicium definivilíèt ipfa th.$. 

X 4. pro-
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Î
iroportioaalia ; nec non e'msce deíînitionis 

tibndio reliquas (quod opinorpotuìt, & ipso 

se potuifseprofitetur) proportionalium as-
fectiones demonítrásset. Id agens Euclidera 

fuisset «mulatus, & scientitìc'â via p'roceffis-

set, incommoda; qua: attigimus pleraque der 

vi taflet,&eodem quoEuclides mododesendi 

potuiflet. Cui affinem ego (quanquan^ut vi-

detur aliquanto faciliorem)hanc proportio-

nalium affectionem exbrbeo, quâsubnititur 

hujusmodi definitio. Pr.oportionalia quan-

ta dicantur, cum antécédentes in conscquen-

tium a;quemultiplicibus(vel conséquentes in 

antecedentium xquemultiplicibus) quibusvis 

iquali numéro continentur (vel illa ab his, 

a;què toties auferri possunt). E cujusmodi 

quidem definitione tota proporticnalium 

t'octrina non difficile posiset extru!, juxta 

progresium Euclideo pei ÍÏIBÌlem, attamen ut 

éxilHmo nequaquam eo succinctiorem aut 
dilucidio.reui. Cui sa Item ;objici poslèr.> 

quicquid ,EuclidearTnethodo.ol)jedtat;!; -, ne;; 

qilenon aliqiiid fortaiÇs pi^terea, èquanto-

mm asymm'eti ia petituni, à.quo liberior ejl 

Euc'lidea dqctrina : quapropter operx prêt-

tíum elfe -non lentio quicquam innovare. 

Taccmeto )am, & euro, eo-lcntier.tibus- di-
DeCorp. mislìsD. Hobbnmcthoilu;.n quaîi per tJanft 

13.§6. ennam inspictabp. Analogiain ís ita cleíi-. 

Dhl.ïp. m't (ipso judice perquam atcuratèj ratio 

4?* Geometríca rationi Geometriar eadem èstj 

quando causa ajiqua afqualibus temporibus 

a-quaiia, faciens ntraínque rationem deter-

minanseadem alïignari poteil. De qua deri-

nitione temperare mihi rit-qneo qnin dicam, 

si quis omnia Mathematicoruir, (veterjinj, 

*' ' " ' - • ' re-
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recentiorum. (scrinia pervolutet, nusquam 
opinor comperiet ullamrei, quam illustran-

dam accipit, ofruscandae magis comparatam, 

nullam pluribus & gravionous vitiis Jabo-

rantem. Nam & intelleäu difîìalis acan-

ceps est (adeòquidemut mihi constet ab au-

fhöre suo non penitusintell.ctam) &àpro-

posito commiscet admodum aliéna ; & ne-

scioanullis (certe perpaucis) materiis ac-

commodari potest ; & qua; illi superstruitur 

doctrina rota íìc infirma, confusa, prafposle-, 

ra (necnoninaliquibusmagni momentifal-

ia) nihil ut usquam simile prastitum vide-

rim in Mathematicis. Illam certè (Phyíï-

çam potiùs qfàm Mathematicam) definitio-

nem dum excutio, nihil video quod probem, 

nihil ferè quod improbem, adeo nihil expli-

citum continetaut evolutnm.'. Quid fît ra-

tionem ab aliqua causa c^eterminari, vel quo-

niododeterminerur, haudexplicat, & perse 

saris obícurum e!f. Cur eandem causam in-

gérât, non liquet (cùm sepiùs etiaairatio-

num íìngularum homogenei termini diversi-

modis cauíìs pròcreentur ; & ratiónum col-

latarum termini fepiùs itidem heterogenei 

iînt.nuiïííqueproindecaulìs iisclemdetermi-

nabiles videantur) cur ista causa determi-

nans rigido jure teneatur uniformiser age-

re, velaîqualia temporibus arqualibus efiecta 

producere (cffm rationes quantorum in-

sequali quantumvis impetu produßorum 

a'quari poílìnt) haue! adeò cuilibet in pro-

patulo. Quamobrem deinderationum arqua-

lium expoíìtioni generalis particularis in-

ferveniat teniporum coníìderario, persp'ci 

flequjt. Id certe constat nihil horum ad 
'ana-
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analogiàm nCcefTariò pertinere vel aecede-

ré. Cùme.g. nico'duo quanta suis arqiie-

multiplfs proportiohari, qusmam isthic rogo 

caufse cujusvis facientis atquália temporibus1 

arcpalibus incidatmentio, nisiperquam im-

pertinenter &' importuné ? Cùm sphaeram 

&'Cylindrum ei circumscriptam proportiona-

les enuncio b.ffi vel afiO, quàmoro fuerit irì 

Jromptu causa comminisci, qua: temporibus 

iisdem rqúalia patrans fácínora rationës 

i'ïas détermines corporum , & pon-serum, 

vel numerorum ? Imb cùm oíiendere cu-

pîoduo tempora duobus spaths proportion 

aalia fore, qùxham causa temporibus a:qua-

libus xqualia conficiehs has unquam deter-

minabit ratìones? num propositorum tem-

porum ratío determiriabitur ab iplïs hiscé 

vel ab aliis temporibus? Sed andabáta 

sum, & in obicnrospecudrmico. Quod Scf 

dèfinitionis applicationem spectát, née in ea 

quicquam extra meras tenebras, confufîo-

ries,discrepantias,comperio. Prima super 
bac base ftmdata propoíitio sic habet : 

Sint à píinûo A moto umformiter deferiphi 

àux linCít AD, AG ; eirum pMes omnes con-

tempomnex mm bina bim ptoptiHìowxles : hoc 

eß,ßAB,AF, ÖAC,AE, desenbantur iisdem 
îëmporihm, erunt AS,AC ip/ìs AE,AF prepor-

thntks. Id quod ex hac definitione (succin-
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ctiùs & clariùs ejus ratiocinium exhibendo) 

fie infert : Quoniam velocitas in AD, ob 

liniformitatem motûs, e!i feraper eadem, ra-

tio .ra AB ad AC determinatur ex sola tem-

porum diífereiatia. Nec non ex pari causa 

ipfbrutrí Atì,AF ratio determinatur exdif-

ferentiatemporam. Eadem verò tenpora 

sunt hinc inde, & eadem proinde temporum 

differentia. ' Ergo eadem causa determi-

nans has rationes assignatur (hactenus ali-

quid a'ffequor -, at porrò stïbjicit) causa verò 

quse, ratiOnem utriusque sic determkat, 

cequalia erficit temporibus œqualibus vWf 
enim motus unîformis (hîc incipio cicutire, 

&cespitare, priùs pro causa déterminante 

temporum aíïignabatur differentia ; jam ve-

rò, quoniam absonum videbatu-r difîerenti-

am temporum a-qualia facere temporibus 

œqualibus)alia causa subftituîtur motûs uni-

formis; quamvis nec hié unicus, at duo sat-

tem motus uniformes habentur. Num hsc 

confentiunt fìbi ? num aliquid liquidò con-

ficiunt ? num fuam ipse definitionem alse-

quitur,autapplrcare novit? Secs utcunque 

conciudit ; itaque per definitionem proxìmè 

prarcedentem AB ad AC, & AE ad AF, sunt 

proportionales^. Ex hoc particulari, tali-

térque demonstrato theoremate, generalia 

de proportioualibus theoremata ; générales 

complectentia proportionalium afrectiones, 

pleraquecum illis eadem, qua: inquinto ha-

ben turclemento, ceu corollaria vidêri vult 

deducere: quis hoc ferat, ex unoexemplo 

generalem adstrui doctrinam; quae de dua-

bus lineis, duoháfque temporibus utcunque 

pqssentoltendi, eaítàtimad omnes extendi 
ma-
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materias?. Quasi'verò proportionaiitaspm-

nis in íbìis temporibus ,'& uniformi motu 

« peráctis spatiis versaretur & conlïiferet? 

Ut a lia conncefcam hujus methodi parum 

firma vel fana, £ Nempe videtur huic ac-

cidisse viro,quod dlis confuevitevenire, qui 

cùm . diutiììs in rem aliquam vivido co-

lore tinctam ocuiorum intcnderint aci-

ein, omnia videntur iífo colore diluta con-

fpicari : ita videtur hic Philofòphus iis 

qua; de motu aequabiíi Galilïus conscrit 

psiç'iaíçntior, aut aliàs Physicorum in mo-

aÊmi còntemplatione defixus,ad prarconce-

^Cs quafdam de motu speçies» qua: magnitu-

dinem& quantitatem fpectant omnia retu-

íiíTe. Sedinomai re, proutvulgò fertur, 

Qui pauca respicit malè jildiçat.] Hxcçum 

ita.se habeant, non eíì qub.l novellam banc 

metljodum ullafcnus moremur. Enimverò 

fiet injuria doctrinœ Eúciider, si cum bac 

CQuíeratur tam imbeçiíîa ta m inepta. ? Suc-

cècîit proximè breviterattingenda.quam in 

opère proponit Geometrico vir eruditiffi-

ÍHÚS. AÄ mit is defînitionîs loco, rationes 

a;quaies esse, cùm anteceientibus per cón-

fequentia diviíïs quoti sibimet srquantur. 

Qua: fane cîefìnítio minime différs ab iìla, 

quam Euclides adhibetinElem.VII. pro fpe-

eíáli numerorum doctrina.Sed ne proba sit &. 

accurata proportionalitatis universim fam-

pta? defínitip.vide'ntur hxc obítare. Primo, 

quòdcoríítituta nostdUfn proportionalitatis 

doctriní, vel antecedenter ad ipsain difficile 

conceptu sitquid sit ifla divisio quantorum, 

aíîtquomocio peragatur; quid nempe sit li-

neam diyidi per lineam, aut corpus per cor-

pus; 
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pus; quomodo pondus à pondère, tempus a 

tempore dividatur. Sunt quidem linearum 

& aliorum quantorum divisioquaxlam Sc mul-

tiplicatio, Arithmeticis iltis(àquibusnomen 

accipiunt) operationibus affines ; ait qua: 

definîuntur & peraguntur ex proportiona-

liûrri inventione, proportionalítatem adeò 

pramotam supponentes. Quinimo commti-
niterapud Arithmeticosipsadiyiiìoper ana-

logiam defìnitur, illara scilicet qua: diviso-

reinirfter ac dividendum, unitatem tfequo-

tum versatur. Non igihir tam idonea vide-

tur divisio , vel ex ea resultans quotorum 

.rqualitas proportionalitati generatim ex-

plicandse. Dices forte, fatìsfacilè concipi 

quid sit lineam in linea toties contineri, quo-

ties pondus in pondère, veltempus in tem-

pore ; nec aliud hîc intelligi. Rectèfateor; 

sedadhoc requiritur, utrationum inter se 

collatarum termini numeris reprxfenten-

tur -, id quod alterum fundatadverses hanc 

methodum argumentum ; nempe secundo, 

quòd proportionalitatem solis numeris alli-

gare videatur ; & quantorum rationes haud 

aliter inter se comparabilesslatuit, nifiqua-

tenus ipfa quanta numeris denominantur. 

Quoties enim unum in altero continetur di-

spicere, nil aliud eltquàm ipforum in nume-

ris proportionem exhibere, vel ea numeris 

denominare. Verùm etsi quanta nullis re-

pr.-cfententur, aut exprimantur numeris 

(nec forte repra'sentari possint vel exprimi) 

tamen ipforum rationes exiaiberi, ptopor-

tionalitates innotefcere possunt, Euclidel 

vel consimili methodo. Cùmque quantis im-

mediatè conveniat uttalibus, &non 1a t ea 

"
 1

 i ' nu-
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numeris accidit ûgnificari, rationes ad se 

jnutuashabere, rationibúlque consequenter 

inter se comparari, rei nature convenienti-

tis videtur, ut ha?c generali modo determi-

nentur, à numeris potiùs abstracta quàm iis 

subjecta. Porrb tertio, quando rationum 

comparatarum termini sunt asymmetri, con-

séquentes in antecedentibus non continentur 

aliquoties, adeòque peragi nequeunt accu-

rata; divisicmes, nec ulli distincte compre-

henfibiles quotiexhiberw Quoti veròsub 

consuSone quadam imaginarii, quando vel 

quomodo fihìmet atquentur, haud ita fuerit 

in promptu discernere, vel tumkifìimi 

ostendere. Qnare vix poterit ba:c definitio 

spéciales ad uses accommodari, qua? defini-

tionis est imperfectio ferè potiflìma. Bre-

viter, qua: contra Tacqueti methodum di-

sputatasunt, adversùs hanca?que militant, 

abea vix aut ne vix reipsà discrepantem. 

Sedenim aliam prèclarus idem vir definiti-

onem innuit ; Siquù (inquit)«»i*H mollet affe-

íìioni* alicujus opem ìa auúlium advocare, qua 

demanflrationes cammodiùs procédant, egg rtullam 

potiorem novi hâc ; ft quatuor qmmitates fue-

rint proportionales, frfium ab extremis xquatur 

faäo à mediU, Cí contra. De quo nihil am-

pliùs dicam, quàm propositám istam affecti-

onem non elfe generalem, & proportíonali-

bus (juxta nomen receptum) ada?quatum, 

Ductus enim& multiplicatio numeris in se, 

Vel in alia quanta propriè sojjs cosiv.enit; 

proximè per similitudinem quandam lineis 

in se, vel in superficies per motum paralle-

lum, Sed lineas in corpora t pondéra in 

tempera duci seumnltiplicari, quisconcepe-
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rit? Sine duo pondéra A,B duobijs tempo-

ribus Y,Z proportionalia, diemibiquid pro-

•veniatex pondère A ducto in tempiis Z, nil 

prorsus imaginabile. Non ergò stricte qua-

drat ha:c affeétio proportionalitati genera-

íim definiendi ; numerorum faltem &iine« 

. arum, proportipnalitati qualitercunque de-

terminandîE poffit inservire. Sed jam Ulti-

mo reítat, ut de Borelli methodo feramus 

sententiam; &nè tanti virimeritis detra-

here videamur, agnoscimus ultrò primùm 

doctrinam ejus, quantum percipimus, admo-

dum esse firmam, & bene fundatam. Fate-

mur ab eo propprtionalium affectiones pra-

eipuas è fuis ipfius definitionibus ac princi-

piis rite deductas esse, probéque demoHllra-

tas.' Non abnuimus ejus methodum in se 

spectatgm satìs esse pulchramflr elegantem, 

nec non à candidis ingeniis, si nulladaretur 

alia, haberi posse pro fufficiente, .& làtis ab-

soluta. Veruntamen eam cum Euclidea com-

parandp quosdam in illo sas sit egregio in-

íperfosdeprendere corporenasvos; cúmque 

pleraque non difpliceant, hac utcunque mi-

nus arrident. Primo, .quòd cùm arqualitas 

omnigenis quantorum rationibus (fti-nis JÇ) 

Átfn-ms) arque conveniat, eíque congruant 

univerfalia quasdam symptomata, non tamen 

hic ea simul omnis uni versim, sed ritu r irpií 
|j/fqus vocat Philosophus; partkulatim & 

per fpecies fucceffivè definitur. Nam pri-

mo rationum eftabilium arqualitas ex fuo 

quodam attributofpeciali definitur, tumex 

ea major & minor rationes eíïabiles ; tûmes 

his tandem rationum áppíiTwv ïqualitas.-

Quorsum bac. generalissubjecti distradtiones, 
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& per inferiora circuitus, si dari poteír, & 

quidem exhibetur ab Euclide rationum 

xqualium omnigenarum fut & imqualiumj 

proprietas aliqua generalis, ex qua possunt 

universaliser deSniri? Si deprehendi po-

terit animalitatis in génère quï'piamessen-

tialis proprietas. an non e,x illa pneilat frei . 

naturae, scientiaîgenio, bonre Logic.c regu-

lisexadtiùsquadraty animalitatem uni vice 

fimul integram, quàm animalitatem homi-

nis, & animalitatem bruti seorsim, unam ex 

aliadefinlre? mihi certè videtur. Secun-

do, minus places quòd ineíFabilium rationum 

aequalitas negative definitur, ac itaquidem 

utpraunissas supponat & prxcognitas inar-

qualium rationum definitiones. Nam uni-

versim definitionibus negativis prarpollere 

censentur positiva;, feu perfectiorem, nobili-

orem,& clariorem rerum notitiam progig-

nentes. Tam pra:poíterum videtur ex in-

a;qualitate de acqualitate llatuere ; quum 

ha;cillà prior,simplicior, Itabilior videatur, 

& in íè penitùs in livifîbilis sit. Undevete-

Nkom.1.2. res ; Nicomacbus , 'H ìsrv'nií xaô' 

Vile Bull. íxv]lw ÎÇ) dJìtuií]®-- Damascius, ZníQtí 

notit in Ttvi w \<riirts dvttAoyei. Theon Smyrnarus, 

litas inaqualitati poltponi videturimmeritb, 

pérqueillamûatuidijudicanda. Annon re-

ctiùsEuclidesaqualitatem primò per affecti-

onemquandam positivam, & inarqualitatem 

resp'onenter ex alia contraria proprietate 

dehnivit ? Tertio adverto, prolixitatem 

hujusce doctrin*, quae per longiuscularum 

Tbsoti. f. 

273/ 
Thson.c.^i 

de-
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definitionum ambages vix illud assequitur 

("ut rationum scilicet arqualitatem abipsarum 

inxqualitate disterminefj quod duabus tan-

tùm(u'squefi rem bens per'pen íamus multò 

brevioribus & simplicioribus) exequitur Eu-

clidcs. Idem observari po.iit in toto doórri-

narum proceiiu, ubique multò paucioribus 

syllogiímis rem eonncit Euclides. Porrò 

quarto, acnoto Borellianas propoíìtiones ac 

den onltrationes ínspicienti compertum iri, 

quòd in illa sua methodo praecipua propor-

tionalitatum symptomata, non nisî perdis-

cursus eliciuntur obliquos & a'Ogogicos. 

Idquodnimis arguit principia non optimc 

conlt'tuta. Ceitè 'o'cetphilorophus,&om-

nes fatentur ejujpodi ratiociniis liaud ita 

perspicuam animóque blaniientem compa-

rari sciennam. Nequemirum è definitio-

num ncgicifarumsontibusansractuosas pro-

manare demonstrationes. Annon praiha-

bendus Eucli les eadem è definitionibus pp-

sitivTs immediato directóquecolligensratio-

cinio? Quinte, mihi potissimiug displicet 

& vitio vertitur harum definitionum ad spé-

ciales materias accommo'atio ; vel potiùs 

quòd ad eas, commode nequeunt applicari. 

Nec enim definitionum ope iìatim innote-

scit, aut ex iis prompte deducitur rerum 

proportionalitas, sed ex ijitermédiis propo-

íìtionibus, iísque non adeo compreheníu saci-

libus, & per in lirectam argumentatiorrem 

comprobatis demon'Vatur. Inspicite sultis 

demonílrationes primi pofìremíque theore-

matis Elementi sexti, quas apud Borellum 

sunt prima quarti & iecunda quinti, remita 
Y corn-
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comperietis habere ; neque non fortaflè me-

cnm judìcabitis hau.lreete »Bprello doctri-

dX íùae pra? Èùcíidea evidentiara jactitari. 

Étenirá evidentîa dóctrinap prxcipuè com-

parût, & consiliit in usu, facilíque definitio-

num primarum ad iìngulasaut spéciales ma-

terias adaptabilítate -, nec ulla major elt 

harum virtus, quàm ut immediatè conitare 

posiìt, eas rebirs í'ub;edtis corivenire. De 

fuis hoc claristimc monstravit Buciidès, non 

ita de fuis Borellus. Quidpi prpnuncie-

mus igitur ab illo praestita hujus coïiatibus, 

utlibet egregiis, anteltare. Ha:c breviter 

animadverti non ut laudi quicquam dero-

garem pra?c!ári viii, sed ut Èucticipae ' éor 

ctrinx pristantiam illuitrarem, unáqueGe-

ometras veteres illam anfulexo^, illi acqvri-

efcentes ckf-.nderem, auguítilìnnum impri-

mis Mathematicorum principem Archime-

dem illi simm calculum apponentem, illuvn 

quoties usiis poítulat usurpantem. Quia 

addo, & cum hoc elogiò prxfiXam hanc di-

spütationem claiido, nihil extare (me judi-

ce) in totd*Elementorum opère proportio-

íialitatum doctrinam subtiiiùs inventum, íb-

Jidiùs stabilitum , accuratius1 pertraSatum. 

Td quod mihi cùm hanc ingrederer de ra-> 

iionibus & analogiis <rú^(v ac âtapía» prx-

cipuè fuit in animo declarare. Quä jam 

operà non indiligenter perfecto feçeden» 

dumestv ut tamen dóleat mihi praeterspena 

ac propoíîtum accidissè, quod neque to-

fam hanc proportionalis ïnateriam exhau-

rire potuerim neque qua? de maghitudi-

nùrh determinationè,- simiíitudine, gênera-
'•.•"*■•-/ • ••• s ■■ ■ tior.e 
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tione succurrebant distu forsan haiid inutl-

Jia, nec injucunda proponere. Reservanda 
proinde vel supprimenda procapiendo poil» 
modum consilio. Vosinterinjauditorcspp-
timià borço Deo valete, 

FINIS. 
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ISAACI B ARROW 
Mathematica; Professoris Lucâfianí 

LECTIONES 
Hahitm, in Schelis TMìcis 

Académie Cantabrigiensis. 

Inctrti temporis hœ [uni ultirnx Lecti* 

oner, neque aliqnem ad annum apxa. 

L O H D I X I, 

Typis J. Tlayford, pro Çjeorgio Wells 

in Cœrneterio D. Pauli* i 6 8 
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MATHE M ATI CI 

PRÖF ESSOR.I S 

LECTIONES. 

LE CT. ì. 

Ropositilm eft nobis métbodum ex-

jpoHere, quá Archimédes práeclará 

sua theóremata, libris qui extant 

comprchens3, adinvenit ; iubtíliífr 

m* mentis ilìius utcunq; vdtigiai 

persequerido; Cotìabimur autem id etïicere 

íingulas tnaterias ad prtíblemata revocaii-

do, qualiairiniiriirri illësibi sóìvenda propo-

nebat, & è qaoiuui solutidnecùm theórema-

ta sua, tumipsorüm démonltratiories, dedií-

cebat. (Un ie patebjt qualem analyíîn, & 

quàm noítra: modern* iimilern éxercùerit.) 

r ^ o a.r.. r. 
be circuit Vinenfione. 

Òrdínata» figura: (AEfcDEFJi circúlo in-, 

icripta: ve! iircumscriptxj par triarigulum 
Y 4 (m 
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(aut parallelogrammum,) rectangulum inve-
nire. 

B 

E 

Ab Z circuli centro ducatur ZYperpendi-

eularisad unumquodvisfigurar latus AB, & 

*4i. lE' connectanturrecta; ZA,ZB. *Evidensest 

Um. triangulum AZB yqnari rectangulo ab ZY 

&|AB. Similitérque resolvtndo totam fi-

guram in ejusmodi triangula (ipsi scilicet 

AZB & sibi mutuò a?quilatera,)singula a?qua-

buntur rectangulo ex dimidia sua basé, & 
altitudine arquali r»ZY. Undesimul om-

nia aquabuntur rectangulo ex diinidia peri-

metro figura?, & ZY. Vel triangulo, çtijus 

basis est tota perimeter, altitudo ZY. Quod 
elt 

T H E O I. 

Figura regulariscirculo inscripta vel cir-

cmnseripfci, srqviatur dimidio rectangulo ex 

pe-
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perimetro & perpendicnlari, à centro ad 
»numlatus ; veltriangulo, cujus basis aequa-
tur perimetro ngur«,altitudodi6:a?perpen-
diculari. 

Nota] In figura1 circumscripta perpendr-
cularis est radius circuli. 

P R O B L. 11. 

Invenire rectangulum (irel triangulumj 
aiquale circulo. 

Ponatur circulum esse figuram régula- ' , 
rem, habentem latera indefinite multa, & 
parva ; & conséquentes perfmetrumcircum-
ferentia; perpendicularem, è centro ad haec 
latera, radio coincidcre; hjnç igitur, juxta 
prsecedens, 

ï H E 0 \ 1h 

Circulus arquatur dimidiö rectangnlo ex 
circumferentia & radio. (Vel triangulo, 
cujus basis a?quatur circumferentia?, altitudo 

rádioj 
Hoc est, posito fut semper posthac,) cir-

Gumser,.ntiam vocari -z», & radium R (vel r) 

& diametrum <f (vel D) ©——tC—« • : 
2 4 

Corollaria circulorum circumferentiV se 
Labent ut radii. Nam hocsirnilium figura-
rum, circulis inscriptarum aut circumscri-, 
ptaniHi,competereperimetris,in*Elemen- *.Çor.i.iì 

tis demonstratur. 
Secundùm indivisibilium hypothesin hoe 

theorema facilè sic ostenditur :. 

Super 
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lcor.*r*c, 
»4-6. 

Wh 
* I4-5. 

Super AB, cîrculi EFG radium, erigatur 

perpendicularis BCatqualis cijcumserenti* 

- circuli BFG, & connectatur AC. Tum in 

ABfuinendoq'uodvis pYolubitu punctum D, 

centro A per D deícribatur circulus DHK -, 

& ducatur DE ad BC parallela. Eíkjue ci.r-

cuníferentia BFG ad DHK », ut radius AB 

ad AÖ, hoc est ut BC ad ED. Ergò quum 

circuiriferentia c BFG=rBC,<i erit circum-

ferentia DHK=DE. Et simili ratione cir-

cumserentia; omnes concentricaê conltituen-
tei 
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tes circuliím BFG «quantur parallelis rectis, 
quibus confiât trtangulmn ABC. Unde cir-
culus BFG triangulo ABC aequatur. 

C O J^O L L, 

Simili discursii, sector quilibet circuli 
jtquaturdimidio rectangulo ex arcu sectoris 
& radiocirculi. 

Coroll; circuli cujus radius est M, area est 
nr </V m 
—Mq. Nam—(rr).mm:: — ::—mm. Cer.ï.tìi 
/ 4 4 

L E C T. II. 

De S f bar a &Çyltndro. 

OCJa* de spha°ra investigavit Archime-
des, vel ad luperficiem spha»ricairi 
pertinent, vel ad soliditatem. De su-

perficie primo difpiciemus. 

Sìt 
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o 

Sit circuli'fiortîp BVjfV , 'cujùs axis VK 

transiens per circuli Centrum C, & basirri BA 

bisecans in K. • Portionî audem inseribatur 

figura parlíatera & seqirlatera iraSr PBA. 
Consideravit Archimedes, quAd si circa ax-

em VD circumrotetur portio cum inscripta 

figura, déscriptura fit circuli portio sph'a?ri-

cam portiortem ; figura verò solida. con-

iianscono MVN,& fruRis Conicis (velcylin-

dricis)OMPNT, B. ;PA per ciroiî}os.paralle-

Jos MN, OP, B\ comprehensis; adeòque 

superficiem corporis inscripti è superficiebus 

tonítare conicis vel cylindricis MVN, 

OMNP, BOPA. Dein advertit, quò magìs 

laterum figura: multitudo augetur, eò magìs 

figurani planam ad ciícùhim, & folidarh ad 

fjpfîreram, & sojidí superficiem ad superficiem 

fphaericam accedere y adeò quidem ut late-

ra multiplicando perveniri tandem poíîìtad 

figurant, cujus superficies minori différât a 
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Lect.k Mathtmätica. 

sphxricx, poTtioni.s superficie quàra aíïìgnaro 

quolibet utlibet minimo deíectu, adeóque 

sph ra; superficiem quodammodo haberi 

posse pro ejusmodi figura intíefinitam haben-

te laterum multitudine; & cujus distantiam 

(CZ) a centro sphserae minime diiferat à ra-

dio sphsera», vel in eum desinat. Tandem 

îgitursecum animo reputavit, si pofiethu-

jusrnodi figuré superficiem ad planam ali-

quam figuram.puta circulum, sub generali 

qualibet ratione reserre, inde sibi coníritur 

rum quam ad planam talem figuram obtine-

ret relationem spharrica superficies. Hoc 

perscrutari aggreísus eítfehciter, hajc qua; 

fequuntur problemata resolvendo. 

P 1^0 B L. h ■ 

Invenire rectangulum aîquale * laterali * Hoc ist, 

prismat'serecti superficiel'. baßbm ex 

Manifestum est singulum parallelogram- ceftù. 

mum, eorum quibus confiât lateralis pris-
matis superficies esse rectangulum ex latere 

prismatis, & uno latere baíis ; & proinde 

pmnium iiforum parallelogrammorum ag-

gregatum : hoc'ei'ï, 

Lateralis erecti prismatis superficies, Theor.l. 

«quarur "rectangulo ex latere prismatis, & 

basisperimef.ro. 

P 1^0 B Z. //. 

Invesire rectangulum aequale * curva* re- * Hoc est, 

cticylindri superficiel, dempïitbt 

Supponátur cyandrum esse prisina quod- fibw. 

dam super polygonam basem, latera haben-

tem 
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tern indefinite parva & multa (hoc est, super 

circulum)& ex prarcedentibus liquet, quòd 

ìteor.il. Curva recti cylindri superficies íquatur 

rectangulo ex ìatere ejus, & circumf. basis. 

Coroll. 1. hinc. Curva cyliadri superficies 

se habet ad basim ejusdem, ut latus cylindri 

ad Jimidiumradii,velucduplum lateris ad 

radium, 
Sit enim L =2 lateri. Estque (ex hoc) 

Int— superficiel", ac basiseic —. Atqui LT. 

2 

w r . ' ' 
»1.6. 2l.r. 

2 2 

CoroU.2 etiam bine. Superficies cylindro-

rum super bafibus iisdem (vel asqualibus) sese 
habent ut latera : k habentium eadem vel 

»qualia latera, superficies sunt ut circumse-

rentia: bafíum.vel utdiametri, vel ut radii 

basium. 

? j[ o s i. m 

Invenire circulum asqualem data* curvx 

cylindri recti superficiei. 

« 1 cor.2. Sit A radius qusesiti circuli. e Effque 0 

bujiu. rad. A. © rad. R, : : 2 L. R. f Hoc est, A«j. 

fcor.î.12 Rq.:: 2L.R : : « 2LR. Rq. QuareAqh=: 

«1.5. 2LR. ' Unde^LA:: A.R. 

-, h 9.5. vel £ L.A::A.2R. 

« 17.6. Hinç, 
ï'heor.IU. Radius (A) circuli aequalis superficie! cy-

Archi.ii.1. linclri elt média proportionalis interlatus 
k
 17.6 cvlindri ( L) & basis diametrum (2R). 

1 ï.6. ' Nam (rétrograde) quia L.A : : A.2R erit 
m

7.$.
 k

 2LR=rAq. Sed 2L.R': :2LR.Rq. flfo 

» Cor.2.12 gò 2L. R : : Aq. Rq " : : © rad,A. © rad.R. 
' Unde 
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Unde per Çproll. i. pra?cedentis erit © rad. 

Invenire rectangulum atquale laterali py-

ramidis squilateras,super regujari basecon- . 

ftïèùtae', superficiei. 

Liquidò patet, singulum pyramidis super-

ficiem componenstrianguium, aeqnari ipsius 

alticudiai duófa; indimidiam bafin. Unde 

triangulorum omnium aggregatum, hoc elf, 

La teralisarqui latera pyramidis íuperfici- Tbeor.lr^ 
es «quatur commun i triangulorum eam com-

ponentium altítudiniductxin din:idiam ba» 

sis perimctrum. 

Invenire rectangulum squale curva: recti 

coni superficiei. 

Conus supponatur aquilatera pyramis su-
per regujari base indefinite multilatera (hoc 

eít,circulàri) & conseqnenter habehs aîtitu-

dinem triangulorum asíurgentium xqualem 

íatericonî. Hincexpra-c. 

Recti coni curva suMrficie.s squatur re- Thm V. 

ctangulo ex latere corn^ & dimidia circum- Archim. 
ferentia baíìs. 

Cnróti.\. Curva coni superficies se habet 

ad basin ejuídem, ut latus coni ad radium 
basis.. ' " ' ! • 

Nam coni superficies est—
;
 & basis est 

Aaequalis superficiei cylindri. Q.E.D. 

P 1{ O B L. If. 

? ( o s i. r. 

2 

—. *Verùm 
1T R: 

*u6f 
2 • 
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Le£tiones Lect.js 
ConU.2. Superficies conorum super ea-

dem basi (vel aeq.ialibusj se habent, ut latera. 

Et superficies conorum hab ntium arqualia 

latera, se habent ut radii baíìum. 

P ^ 0 B L, VI. 

Circulum invenire parem data; coni curva* 

superficiei. 
Sit radius circuli quxsiti A. Quum igi-

tur (ex Coro'.l. i. Ultimi) sit © rad. A. (•) 

•Cor 2.12 rad. R : : L. R. "Et id o Aq^ Rq : : L. R. P 

P i.6. : : LR. Rq. <i Erit Aq=LR. r Qiiare L.A. 

iç.j. ::AR. 

'176. Hinc, 
ìbeor.ri. Circulus habens radium (A) proportione 

Archim. médium inter coni latus (L) & basis radium 

14./. - (R) f quatur curva: coni superficiei. 
1
 Hyp. Nam quia L. A : : s A. R, erit LR—Aq. 

« 1.6. Verùm L. R : : f LR.Rq. u Ergo L. R : : Aq. 
«7.^. Rq : : x 0 rad. A. © rad.R. Ergò (ex Co-
xCffr.2.l2. roll.i.pra:c.)eíl ©rad.A. squafis superfi-

ciei coni. QJSD. 

P R 0 s L. ru. 

In cono recto (ABC) invenire circulum 

xqualem (uperficieUfionica: (DBCE) inter-

cepta: planisparailelis(BC,DE). 

Nota] Supponitur \BC trianguium per 

axera-, &BC,D S communes hu jus lectiones 

cum phnis parallelis. Unde BC, DE sont 

parallele per 16.11. 

Po-
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Lë ct.II. Matfamatieá, 3 j í 

Ponatur L—AB, & R—BF, & M=AD, 

&Rr=rDG -, & quxsiti circuli radius sit A. 
Et ob AB. BF : : y AD. DG, hoc eft, L. R : : y 

M.Si EritLS=2MR; &»proindeLS— z
t°-°-

MR=o. -»3<«*y 

Jarri ("per ultimum) superficies'ABC asqua-* 

turcirculo, cui radius v(LR. Et superficies 
ADE circulo.cui radiusy'SÍS. ' Etbconse- BCor.2.i2 

quenter superficies DBCE, velc © rad.Ar= c typ. 

© radVLR—© rad. y^S.. Unde Aq— d Pnàs. 

LR—MS * — LR-i-MS •+- LS—MR * e Je*. 

L—Mx:R-r-S* , fl6.6. 

Square L—M; A : : A.R-|-S. Uridé 

l hoc eil, DB. A : : A. BF-hDG. 

Circtilüs, haberis radium CA) proportione fheor.VIu 

mediuminter interceptam parallelis pianis Archimi 

(BC,DE/" lateris partem fD'BVL—M), & ló.u 

lummam radiorum (BF-hDG, vel R-hSJi 

circulorum qui in partlelis pianis, akjuatur 

coriica? superficiei (DBCE) parallelis plania 

intercepta;. j . 

Nam (ariálysis veíìigiis insiítendoj quia 

t—M. A « : : A. R+S. h Erit Aq — LR * Hrfk 

f—MS-f"LS—MR.HÖC élt,Aq=LR—MS h 16,6, 

Z faulä 
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3 5 2 Letfionu Lect.ll. 

l 6.6. fquia ob L. M ' : : R .S- k e!t LSrrMR & 
k 16.6. 1 propterea LS—MR=oJ. m Ergò circu-
1 3.ÍX.1. lus radio A sequatur differentiae circulorum, 
m

 tw.2.12 quorum radii y/LR& ^MS" ; id est, diffe-

*6.ku]ut. rentiar superficierumcouicarum ABC.ADE, 

idesl,superíicíeiconic*DBCE. Q.H.D. 

p Ho 8 L. rui. 

Circuli segmenta B VA fcujus axisVKD) 

* Excepta inscriptaiìt figura * parilatera & acquitte-
ra VMNOPBA, & segmento unà cum inscri-

pta tigura circa axem VK rotato -, invenire 

circulum a:qualem superficici corporis ab ia-

script figura» revolutione procreati, sphx-
latque proportioni B VA inscripti. 

o 

iase. 
Archim. 

32.1 

23. 

'27.1. 

Jungantur anguli hinc indè pariser di-

stantes ì vertice V rectis MN, OP, BA; & 

connectantur NO.PB, ac DM: liquet au» 

tem angulos VDM, VMN, I^NO, N P. 

OPB, 1'ßA, a»qualibus iníîífentes aicubus 

jequari ; & inde0 parallelas esse red/ai 
MN, 
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Lect.íl. Matbentatìcé. 3^ 

MN, OP, BA ; a< trigona DMV, MSV, 

N5T, OKT i PXY, BKY, firsliüa före. 

P^uare DM. MV:: MS*VS :: NS.ST:: P 4.6*. 

ÖX Ttf : : PX. XY : : BK. YK. * Undeut q 12.5. 

DM ad MV.ita sumttiaantece^entium \ N 

-r-OP-J-TÍ ad summam consequentium re-

spectivarn VK. Ergò DM X VK=MV x : • %A 

MN l-OP + 'BK Jaffl supeificies coni * — 

MVNs arquatur circulo, cnjus radius yVM , 2 

xMS. Et superficies OMNP'arquatur cir- ôkt^uti 

culo, cujus radias eír ^ \ MO x : MSH-OX.
 1

7 hu)m. 

?VM 

"Ite'mque superficies BOPAcircUlò, cüjus " 1 2* 

radiuseitViOBxOX-j-BK. «Ergòtota *Cor.2.i4 
?VM 

superficies VMOßAPN íquatur circulo, 

cujus radius est y VM x : 2 MS-jr 2 OX -+* 

. . j . BA • " 
KKi Hoc est, VVM * : MN + OP -I—-

hoc est, y'DM X VK. Unde, 2 

Superficies solidi (VMOBAPN) spha?r* Theot.yilî 
portioni (BVR) inscriptij proriuóííque è re-

volutione figune parilaterít & aquilateraê 

(VMOBAPN) circuli portioni (BVA.) in-
script?, sfcquatur circulo, cujus radius est 

-v/DMx VK fexistehte DM rectà.qux duci-

tur ab extremo diametri VD,axem VK con- / 

tinentis, ad terminum lateris VMj vertieì V 

conterrslini) 

CorolL DucendoVB; quoniaíri DVxVK Gct&.iß 

=:VBq. Et DM-jDV, liquet esse DM x 17,6* 

VK^VBq. Et proinde circuluiîi cujus ra-

dius eit ^/DMx VK, minorent esse circulo" 

cujus radius VB; id ett, superficietít solidi 

cujusvis modò prsemonírrató descripti ist 

sphasra, minorera esse circulo cujus radius 

VB. 2a TtobU 
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554 Letfioucs Lect.II. 

P ^ 0 B L. IX. 

Circulum invenire parem superficie-! por-
tionis spruerica: (B VA). 

Si circuli segmerito BVA, è cujus circa 

axemVXrevolutioneproducta fuitsphairse 

portio, inscribatur figura parilatera & arqui-

latera, cujus VM fit unum latus, Sc ex istius 

, figura: rotatu producatur figura -, superfici-

• em habens constantem è íuperficiebus coni-

cis.áutex parte cylindricis ("íîcut in pr*ce-

denti;) manifestuin eii ex Ultimo Corolla-

rio,quòdhujus figura: superficies minor est 

circulo cujus radius VB -, prout autem VM 

magnitudine minuitur, ôcconsequenterDM 

cresciteò ad sequalitatem magìs appropin-

quat -, poíïto igitur VM esse infinité (velin-

definite) parvam, figura plana segmento 

BUAcoincidet, & Iblida figura cum sphaeras 

portione E VA, & DM cum DV ; & proinde 

superficies inscripti solidi, hoc est,sphsricaï 

portionis superficies, aequabitur circulo cu-

jus radius VB. Hoc est, 

ihear.lX. Superficies Çphxrkx portionis (BVA) 

Archim. arquatur circulo; cujus radius elt recta (VB) 

îí&lf.L ducta portionis vertice (V)ad circumfe-

rentiam basis (BA). (Vel cujus radius ett 
i chorda. 
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Lect.II. Mtáhematkie. jjf 

chorda subtendens di.nidium arcum segrnen-

ti circularis, cujus revolutione sphsrafportict 

procreatur). 

C 0 1^0 L L A J^I A. 

i. Superficies hemisphaerii (BVA) basis 

ÍU2 duplaelt. 

Nam pef proximè pracedens superficies 

hemisphafrii iquatur circulo cujus radius 

VB, hoc eil, duplo circulo ad radium VK ; 

quia VBq=V. q-hBKq = 2VKq. Unde 

conseótatur immediatè.quòd 

2. Superficies totius sphxrs quadrupla 

estmaximi ineá sphxra circuli ; (vel sequa> 

lis circulo, cujus radias aquatur diameíro 

íjîhirae. i ■ in 
Quod nobiliíTunum 'theoféma demonstrat Atchim. 

Archimedes separatim ; quod non opuserat
 30

,/. 

ut saceret adeò Itatim deduciturè generali 

hoc theoremate. . 
3. Sphxra: superficies sequaturcurva" su-

perficiel cylindri circa ipsam descripti,-hoö 
Z 3 est, 
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* 3. bujm 

Lettioves Lect.Is. 
est, çujus latus & basis diameter aequantur 

Jinguli ciiametro sphaeia». 

s z 

Nam ("per i.Coroll.2,hujus) curva super-

ficies olindri se habetad basin,ut latus ejus 

ad i radü basis, id est, ut diameter a $ dia-

metri; idest ut superficies sphjera?ad maxi-

mum irç sphasracirculum, vel ad bafincylin-

dri Ergòcylin Incurva superficies a:qua-

tur superficiel sphaerac, imb generatim 

4. Cujusvis portionis superficies (BVA) 

atquatur curv* superficiei cylinuri fRSYzj 

habentis eanderji altitudinem, vel axem 

(VKJ & diametrurn (YZ) aequilem sphaera: 

diametrofVDJ. 
Nam superficies cylindrica RSZY * squa-

tur circulo ci jus ra :ius e!t
 v

RYxY2, id 

elf, v VK x VD, id est, ̂ VBq fnam DV.VB 

: : VB VK) id elf, superficiei portionis spha?-

ric«BVA. 
Superficies portionum BVA,BDA se 

TrçljentutaxessuiBV.BQ, ' " 
Nara 
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Lect.II. Mrthemattea. 557 

Namcylindrici! superficies RSZY.TXZY, 2 Cor.%. 

quibus hr sphserica» .cquantur, taliter se ha- bujiu. 

bent. Imò, 
6. Spharricaruin quarumvis portionum 

f BV A ,€V<t) superficies axibus fuis ( VK,. K) 

proportionales sunt. 
Nam & cylindricis siiperficiebus, quibus 2 for.2. 

arquantur, hoc convenir. hii]u. 
7. Sphasrica superficies éEAst parallelis 

planis &t,BA intercepta squatur cylindri-

car superficiei ?YZ£ iislem planis inter-

cepta?. 
Nam siàcylindrica superficie £i;S{J, cui 

squatur sphxrica superficies €V*, detraha-

tur cylindrica superficies YR.SZ, cui aequatur 

spha»rica superficies BVA, remanebit cylin-

drica superficies f Yz£a:qualis spha»rica» su-
perficiei £BA«. Unlequoque, 

8. Zona», feu superficies spha»rica» paralle-

lis circulis intercepta», se habent ut axes 

fui. 
Quin ex hoc fcecundiffimo theoremate, 

nobiliíïìmo& utiltfìmointer authoris noítri 

inventa, complura deducantur consectaria. 

Nobis hax in pra»fens luíficiant, declarandae 

methodo, cui author iníìltebat, in eo reperi-

endo. Proximâ Lectione, quâ soliditates 

portionum sphfricarum ad conos & cylin-

drosretulit, viádabimus operam enucleare. 

Z 4 LECT. 

SCD LYON 1



Ltciìonts Lect.Hl. 

I E Ç T. III. 

MEthodum postremà vice cpnati sumus 
ëxponenj quj Archimedes superfi-

cies umicas,cylindiit'as- & prarsertim sphae-

ricascum superficiebus planis cpmparavit, 

iis squales cirmlos aífignan o. Nunc ea-

dem br.vitate modum expilcabimur quo 

soliditates sphaerarum & spnsrricárum porti» 

pnumatqae sedtprum cum conis & cylmdris 

contulit ; aflumentes i:r,prirnisea qua; in Ele-

mentis demonstrata sunt, nerape ' 

Conos & cylindros aequalibus insiítentibas 

basibus se habere ut alti'tudines ; & si altitu? 

dines squales sunt, se habere ut bases. 

Et fi coni vel cylindri pares sunt, bases SE 

altitudines propprtione reciprocari : & in-

veisè.si proportione recipro'cantur, ipsos 
a;quari. 

Et similes conos ac cylindros in triplicata 

esse ratione lateium, vel radíorum, yel dia* 

metrorum basis. 

Et cylindros çonorum asquè altorum & 

superaequalibafeconstitutorum triplos esse, 

Pracmittimus & dcfinitionem unam ac alte-
ram. 

h Solidus sector (vel sector spliSEricus) 

est figura cqmpiehensa superficie coni, verti-

cetn habentis m centro splìarx-, & sphïriçi» 

superficie intra cpnuní. 

Ut 
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Lect.ïí. Mmihtmith*. 

Ut figura BCA V compreheusa sub super-
ficie conica BCA,parte superficiei coni XCY, 

& superficie spha>rica BVA. 
Vel est figura composita è cono CRA (ver» 

ticem habente in çentro sphatras C) & por-
tione sphzrica BY A, super eadem base BA. 

Vcllì sector circularis VCB circa radium 
CV revolvatur, procreabitur sector sphaeri* 
cusB JA. 

2. Soli -Jus rhombus est figura constans 
duobus coni rectis inversis.super eadem base 
constitutif &vcrticeshabent.ibus in eodem 
cpmmuni axe, 

Tal's est CBVA, cui communis baíTs BA 
fk axis VC. 

Sit jam sc Sor circularis * BCV. cui inscri-
b, tur figura aquilatera BOMV, & sed'or 
cum figyra CTCJ radium CV revolvatur, & à 
stctore çirculan proclucetur sec or sphiri-
ci s -, figura aútem corpus solidum constans 
I f|ra m rhomx) MCNV ; tura eo quod pro-

A 

ducitur 
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naionts LectJir. 

Cotiser b*c ducîtur ex revolutione trianguli OCM, hoc 
cum fr*- est, (productis OM, PN ad occursum R) ei 
wißs in quod supèrent, si detrahatur rhombus 
leäionc MCNR è rhombo OCPR ; eo denique quod 
trima. ft è revolutione trianguli BCO, hoc eír, 

(productis BO, AP ad S) differentia: rhombi 
BCAS& OCPS. Itaque si sciripossit hu-
jusmodi cujufVis figura» relatio ad conum ali-
quern, eo forte ratio dignoscetur sectoris 
sphaerici ad conum. Hue collimant sequen-
tia problemata. 

A 
• II 

y /1 

f 

J 

-■4 

p 

Trtbl 

SCD LYON 1



Lcct.III. MAthemtttic*. 

J> K^O B L. I. 

Invenireconum »quälen» dato eeno(CXY) 

cujus ha rs('^J a-qualis fit curv» superficiei 

daticon.(CXY), 

Analysis. Sit T altitudo coni qüssiti, & 

quia coni XCY,TQponîintur »quales,?erit y i$.*2. 

ut altirudo CF coni XCY ad T, altitudinem 

coni Tq, ita 'eciproce basis Q. ad basin 

XEY ; 'hoc est, superficies XCY ad basin - tiyp. Çí 

XEY, * hoc est ut latus CX ad radium FX. 7.5. 

Ita ut sit CF. T : : CX. FX. Atqni ducendo * ct. 

FZ ad nerpendiciiljrem, t> est CX FX : : CF. 1 LecJ. 

FZ (ob similitudinem triangulorum CXF, b 4.6. 

CFZ). cErgoFZ—T. Hinc, «95. 

Conus ( TQ.) cujus ba'is (QJ «quarur Tbsors. 

superficiei coni (XCY), & altitudo (T) rect* jirehim.jj 
(FZ), qua»duciturà basis centro (F) ad latus 

(CX) perpen,dicularis,»quatur cono (CXY). 

Na*2 
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&Hyf. 

«7.5. 

<"4-6. 

« Cor.Ç. 

I £e<?. 
k Aty, C? 

H-
» 15.12. 

Lettiones Lect.Iir. 

Nam quia T— d FZ, « erit CF. T : : CF • 

FZ : : f CX FX : : « superficies XCY, basis 

XEY: : •< Q, basis XEY. Ergò alt.tudo CF 

.ad altitudinem T.ita est reciprocè baiìs Ç> 

ad ba sin XSY. * Quarç coni XCY & TO" 

xquantur. QJì.p. 

P J^O B Z. II. 

Invenire conum ïqualem dato rhombo 

(MCNV)habens basin C O ) stqualem super, 
ficiei coni (MVN). 

* 14.12. 

• 8.5. 
KH]p. 
nr$.i2. 
0 Hyp. y 

7-1-
P Car. 5. 

1 leEt, 

1 4.6. 

.9.5. 

Analysis. Altitudo coni qussiti sit T, & 

quia conus MCN, conus MVN: : k CK.KV. 

' & componendo rhombus MCNV ' conus 

MVN: : CV. K. / ; hoc est, ut coaus cujus 

basis ajquatur baíï M EN, & altitudo ipíì 

CV ad conum MVN; ]iste conus igitur 

a>quatur rhombo .MCNV, <" hoc est, cono 

TQ. » Undc ut C V ad T, ita reciprocè erit 

Qjíá MEN,
 0

 id est, superficies MVN ad 

MEN, P id est, VM a l K.M, 1 id est. (ductá 

CZ ad VM protractam psrpendiculari) vt 

CVadCZ. 'QuareT=CZ. Hinc, 
Conus 
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Lect.IlI. Mathematìc*. %g| 
Conus (TZ) cujus basis(Q,)íeq.uaf.ur su- rbeor.ri. 

perficieiconi (MVNJ, & altitudo (T) recta; Arcbim. 

(CZ)qua- ducituràvertice(C)coni(-MÇN> 18./. 

perpendicularis ad latus (VM) coni (MVN) 

œquatur rhombo (MCNV). 

Nam ob T=CZ, f erit CV.T : :CV. CZ f 7.5. 

: :1 VM. VK : : u superficies MVN , basis 14.5. 

MEN : : *qMEN. y Unde conus, cujus àlti- u
 CWi

^ 

tudoa-quaturipsi CV,&basis circulo VEN, i.£«ï. • 

îequatur cono TQ. (ob reciprocam basium x &yp,tf 

& altitudinum proportionem). Ejusmodi
 ? 

verò conus xqualisz ostensus est rhombo yi^.'/áí 

MCNV. » Ergò conus TQjrquatur rhom- 2 i
n
 mûyfi. 

boMCNV. Q.E.D. -1.ÄX.1. 

P \ O B X. ;//. 

Si rhombus BCAç detrahatur è cono ̂ çV, 

Invenire conum residuo «qualem, habentem 

basin ( QJ îequalem superficiei j/BAY, pla-

nis parallelis^Y,BA intercepta*. 

'jc 
I 

( 

\ 
c 

Conîqussiti altitudo sit T, &Prímo hu-

jus) liquet conum, cujus altitudo est CZ (per-

pendicularis èceotro basis ad coni y<pY la-

tus & basis par superficiei j^rf aequari 

eonö 
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364 Ltttionts LectJîI. 

cono XvY. Ir>m (e secun !o hujusj conum» 

cujus altitudo elf CZ, Sc basis par superficiei 

%)A; xquari rhombo îCAp. Un ie si detra-

fiàturrhombus B ^©àconoXpV, reíiduum 

sequabitur cono, cujus itidem altitudo eil 

CZ basis par re'ì uaf superficiei conica» 

Xn'W>vel circulo Q. Adeóque CZ —b T. 

Hinc, 

Conus(ÎQ) cujus basis C Q_)a?quatu, sltï 

perficiei conicr (^BAY) paralielis planis 

&Y.BA interceptât, & altitudo (T) pei pen-

dicularifCZ^ ductje à centro (Cj basis coni 

(y<pY)adejus latus stqualis ell disfe-

rentiTConi (^Yj & rhombi (BCA<j>,>. 

Nam conus, cuius altitudo elf CZ, & basis 

arqualis supeifîciei con.'car %BAY atquatur 

disferentiar duorum habentium 

communem altitudinem CZ, & basesarqua-

» Ptrduo les superficiebus conicis ^ç>Y,BçA ; * id est* 

foHremt differentiaf conip^Y & '•hombi BCA<f. Un-

tharemm. de conus TQ, iíti differentiae sequatur. 

Q.E.D. 

P HO & L. If. 

Si à rhombo OCPR detrahatur rhömbus 

MCNR.invenire conum resi uo MOCNP 

parem, h a bénite m basin ( Q ) ïqualem coni-

cas superficiel ÓMN^parallelis rhomborum 

bafíbus OP»MN intercepta-. 
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o 

'»1 
c 

p 

SitT rursus altitudo coni qusdîti, erícque 

(per secundum hujus) conus, cujus altitudo 

CZ, & basis par superficiei conica; ORP, 

arqualis rhombo OCPR. Itémque conus, 

cujus'altitudo eademCZ, & basis par super-
ficiei conica» MPN axiuatur rhombo MCNR. 

Horum conorum ùOerentia eíì conus habens 

eandem altitudinem CZ, & basin a>qualem 

dinerentiae superficierum iffarum, hoc est, 

superficiei OMNP, vel circulo Q. Ergò 
CZ=T. Unde, 

Conus ( Tq), cujus basis ( QJ zquatur tbeor.iy. 
superficiei conica; OMNP, paraüelis planis Anbin. 

OP.MN intercepta», & altitudo duct*CZ à 20./. 
vertice C coni OCP ad coni ORP latus 

(OR) perpendiculari a»quatur difserentia: 
rhomborum OCPR,MCNR. 

Nam conus habens altitudinem CZ, & 

basin arqualem superficiei conica» OMNP, 

atquatur difserentia; duorum conorum, ha-

bentium eandem altitudinem CZ, & bases 

a»quales superficiebus conicisORP, MRN; 

*h.e.difserentia» rhombor.OCPR,MCNR. *Per%. 

Unde conus TQjlti differentiai exasquatur. kujm 

Q.E.D* Vrtbh 
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P R 0 8 L. F. 

Invenire conum sequalem figura* cqualîs 

est initio Lectionishujusexposìtj',) sphatrieas 

portioni inscriptae. 

i 

V 

l'ï 

i 
m 

t 

•% 1 l 
il 

A centro C ad latera demíttantur per» 

pendiculares CZ ; & quia rhombus MCNV 

*iku'm *ípquatur cono, cujus altitudo aequalis 
- *^ M 
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Lcct.III. Matbcmatìc*. 367 

est T» CZ, & basis*lílperficiei coni MVNî 

& corpus MOCPN, residuum nempe siibdu-

cto rhombo MCNR è rhombo OCPR aequa-

tur cono, cujus etiam altitudo par eífeidem 

CZ, & basis superficiel conicae MOPN; 

item solidunjOBCPA.quodrestat subducto 

rhombo OCPS è rbombo BCA'S, *xqua- *^bujm 

tur cono, cujus itidem altitudo GZ,& basis 

arquatur superficiel cpnicx ÖBAP ; liquet 

totam figuram inscriptam ajquari cono, cujus 

altitudo a:quatur perpendiculari CZ, êt basis 

toti superficiel figura» inscripta?, 

Hinc, 

Fjgura solida (CBOMVHPAÇ) inscripta 'ûtw'.K. 

sectori sphaerico (BCA) (& producta è revo- Arckim, 

ïutione figura; xquilaterari'CCVMOBC) se- 34.^. 
ctori circulari (BCV)inscripfa:> ciica axera 

CV rotatu) xquatur cono, cujus altitudo 

îpqualis est perpendiculari {CZ), è centro 

scctoris ad unum inscript» figura; latus rìu-

ctat, & basis superficiel (VMOBAPNv; 

figura; solida: inscripta;. fExclusâ scilicet 

superficie coni BCA). 

Nota] .Frocedithocde jHtóre sphxrkcy 1 , 

qui non major elt hemisphaerio. 

P 1^0 B z, yi. : 

Conum invenire parem sectori splterlco 
(BCA'V).' 

Aa a 
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A 

Si sectori spha;rico inscribatur figura 

VMCBCAPN V, quakm mox descripsimus, 

cujuslateri perp;ndicularíssit è centroducta 

CZ ; liquido constat è dictis hanc figuram 

acquari cono cujus altitudo CZ, basis xqualis 

Ipsius superficiel VM BAPNV. Quiaverò 

latus VM minus asïïimi poífit quavis aífigna-

bili lineâ, vel indefinitè parvum ; adeò ut 

consequenrer CZ minime différât à radio 

sphaîra:, & superficies inscripta; figura; de-

signât iri superficiem spharricam BVA ; & 

fuira ipsa quasi transeat in sectorem spha;-

rkum, satìs manifestumelt, quod 

TktotiVl. Sector spha?ricus arquatur cono, cujus al-

Archim. titudo aîquatur radio spharne ; basis autem 

38./. perficiei sphscricae portionis, cui sector in-

sistit, 
Pro-
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iio major. At consectatur etiam de majore. 

Vide Coroll.5. 

ri Hemìspharrium a-miattir cono, cujus Aràlmi 

basis arquatur su perficiei hemispha?rii (hoc
 2

5j. 

est, dupla? hemisphaerii bafU & altitudo ra-

dio sphaerai. Et, 
2. Hemispharrium duplum est coni super 

èaderií base, & lîbi aequè aíti. Ët proinde, „ 

3. He n ì ( ph x r i u m e íi f cy 1 i n d r i su pèr ea n-

dembasin, $ ïquealti. Et consèquehter, 

4. Tota sphsra sabsesquialtera eít cyíin-

âri sibi circumscripti. , 

, Séparatim hoc nobile theorema demon-

stravìt auctor, quirìnimeliùspepercisiet opé-

ra?, cùm in ilío generali contineatur^ a-ut 

abea immédiate resultet ? 

,. <;. Etiam * sector sphxrar major hemi-

spháriò'«quatur cono. Cujus, altitudo ra- y^gim 
áins sphzra;, & basis squalis superficiel fui fäftg,; 
sphaericae. 

Nam fie cono, CUJUS altitudo radius sphse-

rae, & basis superficies totiuâ sphâèraB, áusera-

tur cohus cui altitudo etiam radius splma?. 

Scbasis superficies minoris portiònis, rema-

nebitconus ítidem altitudinem habens radi-

um sphaêrar, Si bafín aquaîein superficiel 

spha?ricaî. residuas ; qui prélude par eít se-
ctori majori rèsiduò'. . 

6.. -Spriaêrïcà poríio fiemtfpnalrio minor 

Squatur, cono, cujus altitudoelt radius sph î* 

ra:, bs sis aajualissu perficiei sb;* fpháriç&y 

fninùs cono super eadein basé vefticem há- . 
sotte in ceritro spbíi à. 

C 0\0 L L. 

A a 2 7.Sphé-
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370 Lettio/tes Lect.IV 

7. Spbxrica portio hemisphsrio major 

íîmili quoque cono ïquatur, sed addendoco-

num super eadem base verticem habente in 
centro spharra?. 

Complura deducantur binccorollaria.cir-

caconos&cylindros fphrrseinscripros; sed 

nonid agimus, anerò tantùm uc authoris 

noíiri methodum elucidemus. Etcùm rìihil 

in primo libro notabile reliquerimus inta-

ctum, traníìbimus ad secundum. 

L E C T. IV. 

HActenus conati sumus modum expone-

re, quo Archîmedes prxcipua sua cir-

ca fphœram theoremata inveítigavit. Et 

possemus hanc principalem assequuti fco-

pumjam conquiescere. Verum operx for-

fan pretium fveritanalyticam problematum, 

quse in secundo libro babentur, folutionem 

tradere, quoplaniùs appareat, qualem ille 

subtiliffimus vir analylîn usurplrit, & quam 

hodierna» noitrar parumdissimilem. 

L I B. lU 

t J^O B L. 1. 

Atáìm.l invenire fphxram, schalem dato cylia-

droBE. 

Slt 
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r K 

'0; 
1 y 

Sit D=BC diametro basis, & L—CV. : 

lateri cylindri dati; & Adiameter sphxra; 

quartas. Jam sphaîrae cirçumtcriptus con-

cipiatur cylindrus GHKM (habens nempe 

htus GH, & diameti um basis GM, utrumque 

sèqualeipsi A). Et líqa t è praedictis esse 

cylindrum GHKM b —\ sphaeratA. Unde bcer.6. 

si fiat CF— |CE, 'erit cylindrus BFc(|cy- 2 Letl. 

Jin tri BE)a.'qualÌ3 cylindro GHKM. Unde c 14.12. 

ut BCqadGMqd, ita reciprocè erit GH ad d 15.12. 

Acub 
CF ; hoc est, Dq. Aq : : A. |L. Unde ■ ■ 

Dq 

Aq Acub 
— il. Atqui D,A,'—-—fii:it-H-. Er-

D Dq 

' Aq 
go D, A.--Ì L sunt & proinde A est 

prima è duabus inter D & J L mediis pro-

portionalibus. 

A a 3 Hinc 
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Hinc Jiquet hoc probleraa esse ex eorum 

numero qua: solida vocantur, ad ipsius fcili-

cet solutionem exigens duarum mediarum 

proportionalem, inventionem, qualèmpra:-

ííarenequitcomfcianis Geom'etria, regulara 

tantùra adhibens&circinum; requiritur ad 

hoc íèd/ionum conicarum.aut aliarum linea-

rum auxilium, quo multis modiseffici poffit 

& efseäum est. Sed supposiri duarum me-

diarum inventions ceu possibifi, problema sic 

componimus. 
Fiat CE. CF :: 2. 3 ; íïntqueBC, A, O, 

pH ':' . Dico este diametrum sphsra; zqua-

lis cylindro BE. Nam sphasrx A circum-

scribaturcylindrus-GK ; &quia A (velGH). 

CF" : : BC. O : : BCq.Aq (vel GMq). e Erit 

cylindrus GK arqualis cylindro BF. Verùm 

sphasra A? — f cylindri GK ; &' cylindrus 

Œ BF.e = fBF. Ergò A xquatur cylindro 

BE. Q.E.F. Hincemergit, 
Diameter (A) splm-ae cylindro (BE) arqua-

lis elt prima duarum inter ciametrum (BC) 

basis cylindri, &rectamlateris (CÈ) sesqui-
alteram mediarum proportionalium. 

? 1^0 B L. II, 

Invenireconum aequalem portioni(BVA) 

splmac (BVAP) habentem eandem cum 

yortione baíin (BA). 

Ana-
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Analysis. Conus quajsitus sit BYA, cujus 

altitudo KY=a. Et sit radius CV,vel CD 

r=r. Et axis KV=b, unde CXr=r—b. 

Et DF=2r—b. EtVBq=2rb (quiaDV 

xVB=VBq) unde KBqr=2rb—bb(oban-

gulum rectum VKB). Jam quia portio 

BVA * aequatur cono, cujus altitudo-est radi-

us fphaera:, basis acqualis superficiel portio-

nis, id est, circulo cujus radius VB, subduóio 

tarnen bine cono BCA. Hoc est, portio 

BVA=conoialt. r=CV 

?bas.© radV2rb=© rad.VB 

—cono S ait. r—br=CK 

?bas.Q Varb—bb=©KB 

C 2rr 
Fac recîprocè 2 2rb—bb. 2rb : : r. -

c
CKBq AEq : : CV 

* Erit-
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74 Letfiones LeEfc.îV 

* 15.12. * Erítque cono <aIt\ 

2rr 

2 r—b 
L bas. © rad. y^rb—bb 

as cono S ait. r. 
; \ bas. © rad.

 v

/
2rb 

Itaque port B VA C 2rr 
i =rcono- >alt- ——! 

S 2r—b 
f bas. rad. ^/2rb—bb 

■— cono S a^c- r —b 
bas.Tad. '\/2ïb—-bb 

C 2rr 
* 14.12. *Hoce!rvport\als.-, ,—r-f-b. 

BVA=rCono< 21—b 
... . \ Cbas. ©y^rb— bbr=© 

rad. K B 
2rr " \ 3rb—bb 

Unde a=—^—+b^-r=r— 
2r—b 2r—b 

Vel hanc a?quationem ad analogiímum redu-
cendo, a. b : : 3 r-—b. 2r—ib. Koc eít, 

KY-KV::DK-hCV.DK. 
Quod eít autboris noltri ipsitsimum theore-
rna. Nempe, ■ ■ 

ïbtit.ll. Conus fBYAj commùnem habens baíìn 
çutfi porttone spharrica (BVA), &Cujus al-
titudo (KYj ita íè habet ad portionis axirn 
(KV) ut compoíita è ípharra: radio fCV) 
& residua? portionis axe (DR) ad reíìdua: 
portionis axem (DK), arouatur portioni 
ÍBYAÀ ■- • 

Smtefis Nam quia KY.KV * : : DK-hCV-.DK. Erit 
* Cwiffc ' dîv'idendo VY. KV i : CV. DK. Et permu-
i . tando VY. CV : : KV. DK. Etcomponen-

do CY. CV (hoceít, cono Ç bas, © fad. KB; 
Taie. cV, 

- •"• i'- V • cono 
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' cono;bas. rad. KB.x : : DV. DK : : DVq. 

?alt.CV. ) 
DBq. (ob DV, DB, DK-ff-J : : VEq. KBq : : 

cono •> bas© rad.VB. cono 5 baUrad-KB. 

-" >aít.CV: 7alr.CV. 

Unde erit conus Ç bzs. rad. KB. 
? ait. CY. 

crcono'S bas.rad.EV. — port. B VA 4* 

' ?aItCV. 

ccso BCA. Ergoconus S bas. rad. KB. 
? alt. KY. 

= port. BVA. Hoc est, conüs BYA =s 

port. BVA. C^.E.F. 

r'K. O B í. m 
L \ A i I 

Sphasram (^BVAD) piano fecare.sicutpor-

tionum eflectà-rum superficies (BVA, BDA) 

}>roporti
onersl

 hàbeant datam (X ad Y). 

Secetur diatneter VD in K, fîc ut segmen-

ta KV.KD raticnem habeanteandem cum 

cbta X ad Y, & per K tràriiêat. plänum BA ; 

quódque superficies BVA, BD A se habentut jcor.ç, 

axes KV, K D, hoc est, ut X, Y patet e supra- i.leâ. 

dictis. ■ Quid ergò plura ? 

Troll. 
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T J{0 S Lì IV. 

Analysis. Datam spha>ram (B VAD; seca-
re, sic ut portiones f BVA, BDA,) rationem 
habeant datam (X ad Y). 

Factum sit à piano BA perpendiculari ad 
fVD=d. 

diametrum VD, & íìnt< CV = r. 

Unde KV=ar—a. 
Jam si DK. Dï-hCV:: KV. KY. 

Hoc eít, a. a+r ::2r— a.KY = 
2rr 
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2rr-l-ra—aa , ma, 
! . h Ent conus EYA squahs h zbu\iu. 

portioni BVA. Item si VK.VK-J-CV : : KD. 

KZ. Hoc est, 2r—a. —a:: a. 

■5ra—-aa 
KZ =£ . Erit conus BZA a?qualis 

2r—a 
portioni BD A. ' Ergb K. Y : : cono BYA, » ffyp. & 

2rr-|~ra—aa y<. 
cono BZAk :: KY. KZ :: - . k

 I4
.i

2
, 

îra—aa , , . „ 
. Quare (ducendo inseextrema& 

3r—a 

3xra—xaa zyrr-|-yra—yaa 
média) erit —= 

2r—a a 

Et (utrumque latus ïquationis multiplicande» 

per2r—a & a.) erit 3xraa—xa3=4ry3—■ 

3yraa-|-ya
3

. Et (per transpositioneni^ 

3xraa 4-3yraa — xa3—ya3 = 4>r3. Et 

fdividendo utrinque per x-|-y) 3raa—a3= 

4yr3 yrdd 
-— = (fabstituendo dd pro ^vr). 
x-|-y x-l-y 

yr 
Et faciendo x -l- y. y : : r. p ï*eZ—. Erit 

x-hy 

3raa — a-r=pcìd. Vel reducendo hanc 

a-quationem ad analogismum erit 3r — a. 

YxCV 
p :: dd. aa. Id est, CV+KV. . 

Y-f-X 

:: VDq.DKq. 
Qui ipíissimus est analogifinus iste, ad 

quetn rem deduxit Archimedesj quod ip-

fam safìs proditac arguit, qualem is analy-

sin usurpjrit. Nam hue eum devenisse va-
rias 
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riasistasproportionumcompositiones, divi-

íîones, permutationes, ac inversiones, quales 

jndiseur su suoolfentat adhibendo,penèsu-

£ra ridera eil Quod'sifecisset, casui potius 

imputanlum effet quam rationi vel arti, 

prabd iugenuinas inciderit qurftionum iblu-

tiones ; & ut hoc adeò constanter obtiige-

ret, riutlo pacto fier't poteít aut concipi. ' 

Quod ad ipsumproblema spectat, liquet 

ipfum esse solidum, n;C ex iito genere Fa-

cillimum effectu. Integrasa pollicetur au-

thor' ejus resQlUiiq.nerst & cpmpositionem, 

fed non apparet au praeítiterit. Cui sup-

plendo defectui nonnullas exhibet Eutocius 

laboriofas & prolixas conftructiones, per 

conicarum nempe sectionum* intersectiones, 

qiías nos omittimus." Concinnam & expe-

ditam tradit excellentissimus Hugenius, in 

libello de conftrüctione problerhatum illu-

lirium: vide sîs. Vel adhibeas ipse gene-

ralem Cartesii methodum.quampro constru-
endishufusmodi prëblematis edocet. 

' Nihilòminus ut eò progrédsamur quò 

processit author, siippositì pofîìbili hujus 

analogismieftectione, problema sie compo-
nimus: 

Fiat X-l-Y. Y : : CV. P, & f cet u r DV in 

K, ita ut fit C V-J-K V. P : : VDq. KDq ; & 

per K traníeat planum ipsi VD rectum. Di-

co factum.' Nam Tac CV-l-DK. DK : : K.Y. 

KV, &CD+VK. VK : : KZ. K D. Erítque 

dividendoCV. DK : : VY- KV, "& CD. VK 

: : DZ. KD, & permutando CV. VY : : (DK. 

KV::)DZ.CD. Et inversé componendo 

CY. CV (CD) : : CZ . DZ. Et componen-

do tarn antécédentes qûám consrquentes, 
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Lect.1V. Máthematìcœ. 279 

YZ. CZ:: CZ.DZ; unde YZ.DZ : : CZq. 

DZq::DVq.DKq (quia priùs erat CD. D/Z- Cofoo.Ê, 

: : KV. DK, & componendo CZ*,DZ :rDV. 

DK). Atqui erat primo DVq. KDq : : DV Conft. 

4-K V. P. Ergò YZ. DZ : :CV-f-KV. P. 

Quinetiam fuit CV+VK.VK : : KZ.KD;& 

proinde per converfionem rationis CV^ip 

VK.CV::KZ.DZ ; vel inverséCV.CV-k-

VK : : DZ. KZ. Ergò ex squo pérturbatí, 

CV P : : YZ. KZ ; id est.X-J-Y- Y : : YZ.KZ. I4'l2. 
Et divisim X. Y : : YZ. KZ : : con. B Y A. con. 

BZA (h.e.): : port.BV.A,port.ÊDA. Q.E.F. 

LEMMA. 

• Ponatur coni GOI, DMF a-quales íìmili-

bus fphsricis portionibus, super iifdembafc-

bus constitutis GHl, DEF ; dico conos hos 

affimilari. , ' . 1 

Producantur axes MNR, OPT, & sint 

Q, S centra fphaerarum ; & quia EN. ND : : 

HP.PG (ob similitudinem portionum) & 

ND. NR : : PG. PT ; & ex a;quo EN. NR 

: : HP. PT • erit componendo ER. NR : : 

HT. PT. Et antécédentes dimidiando QR. 

NR : : ST. PT. Et componendo QR-F-NR 2 httws, 

: : NR : : ST-+-PT. PT. Hoc est, MN. EN 

OP. HP. At priùs erat EN. ND:: HP.PG. 

Ergò exa?quali MN. ND: : OP. PG. Unde 

coni DMF, GOI funt íìmiles. 

P K O B L. r. 

Efficere portionem fpharricam aequalem 

data: portioni (ABC) & similem, alteri datae 
(DEF). 

Ana-
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Analyiïs. Sis GHI portio qua?(ìta, fiant-' 

que coni AKC, DMF, GOI squales pOrtiu-

, nibus ABC, DÈF,GHI, íìnguli singulisordi-
«i.Ax. ne. Qiiare conus GOI cono AKC; & 
m I5'I2. idcirco m ACq. Glq : : PO.' LK. Unde 

ACqxLK , 
»Lern. —PO. Item ob«similftudinem 

ìrtci. Gíq . 
conorum GOí, DMF est DF. NM: : GI. PO 

ACq x LK 
„• ; Q .—. s

 ;
 GI cub. ÄCq x LK. Qua-

GH ... 

fró'f 
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Lect.IV. Mathematik. ' 

DFxACqxLK 
propter = Gl cub. Et (di-

DF x LX 
videndo utrinque per ACq) — 

NM 
GI cub. Glq GI cub. 

. Atqui AC, GI, j sunt 
ACq AC ACq 

-H-. Ergò GI est prima duartim inter AC, 
DFxLK 

& mediarum proportionahum. 
NM 

Vides probleraa esse íblidum, utpote quod 
requirit duarum mediarum inventionem ; 
quâ supposita lie componetur : 

Synthesis. Fiant coni AKL,DMF pares 
datis portionibus ABC, DEF. Sítque MN. 

KL x DF 
KL : : DF. Z= £ Et inter AC, Z 

MN 

reperiantur proportionemédia; GI &X-, & 
circa GI describatur portio GHI, continens 
angulum GHI = angulo DEF. Erit por-
tio GHI, quam delïderas. Nam (faciendo 
conum GOI portionem GHI parem) quia 
portiones GHI, DEF íìmiles sunt, erunt & 
coni GOI, DMF íìmiles. Unde PO GI : : 
MN. DF : : KL. Z. Et permutando PO. KL 
: : GI. Z : : AC X : : ACq. Glq (quia AC.GI, 
X, Zsunt-H-). Quare reciprocam haben-
tes balium & altitudinum pro portionem, co-
ni GOI, AKC a:quantur,& proinde portiones 
GHI,ABCarquantur. QE-F. 

Trahi. 
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ktiïionts Léct.IV. 

• p i^o B L. n. 

Datis duabus portionibus sphxricis(ABC, 

DEF) invenire sphsricam portionem sirair, 

lem earum uni (ABQ, & superficiem haben-

ttm alterius(DEF)íuperfkiei parem. 

N 

Analysis. Sitportio FÉLM qualis expoß» 

tur. Unde ob superfìcierum KLM , DEF 

aqualitatein.cîifculus radio LM aîquaturcir-

ciilo ad radium EF, adeóque LM = EF. 

Item ob portionum KLM, ABC similitudi-

ném, est" BC. BH: : LM. (EF). LN. Hinc 

componetur sic ; Fac BC. BÍI!: : EF. LN. Et" 

firLN diameter sphaers, secetur LN in R, 

itautsit BP. PH LR. RN EtperRtrans-

eat planum KM ad LN perpendiculare. Li-

quet portionem K.LM ipsiABC similemesse,' 
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Lect.IV. Mathematik. 

& eise LM. LN : : BC. BH : : Et1"-LN. Un-
de LMr=EF. Adeóque circuJus radio ..M 

exxquat cîrculum radio EF ; h. e. sphâcricà 
superficies KLM superficiem ABC. QJÏ.D. 

P R 0 B Z. VU. 

A data sphxra (ABCD) portionem piano 
abscindere, ita ut portio ad conum super ea-
dem baíì, & aequè altum habeat assignat»» 

rationem (Y ad X). 

Portio qua?fîta fit ABC, &,conus etiam 
ABC, quibuscommunis altitudo BE; in qua 

protracta sit sphaera: Centrum F. Ponatúr-

que conus AGC par portioni ABC. Unde 

FD-i-ED. ED : : EG. EB : ': cono AGC. cono 

ABC : : Y. X. Et dividendo FD. ED : : Y— 

X. X. Componitúr autem sic \ Fac Y—X. 

X : : FD. ED (fie consequenter Y. X : : FD-f-

ED. ED) & per E secetur spba:ra piano AC 

ad BD recto ; & faciendo conum AGC— 

port. ABC, eric GE. BE (idest, con. AGC, 

A3C) : : FD-+- ED. F.D : : Y. X. Unde port. 

ABC. con. ABC : : Y. X QjE.F. 

B b Ttobï. 
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3'8* Leiïicnes Xect.IV. 
■!■:• .: î. ,.i:.. ■ i: í'M \ 

» 14.12. 

? <j Cor. 9. 

1 Uiï. 

1 2 hu)w. 
r í Ze»?. 

infttù 

114-<î-
f Swpra' 

terk^táxd» 

.,. • 1 ■ .M , ^ ■;. I , p;.. 

■ Sphxrl ABCD per planum AC divisa, fu-
perficierum & íòliditatum ABC, ADC pro-

portiones ihter fecomparare. 

«tla * 

Sí ßat conus AHC— port. ABC, & conus 

AGC— port. ADC ; 0 evidens est
 :

portio-

num ABC, ADC racionem eaiklenresle cura 

ratione HF ad GF ; P8r proportionem íuper-

ficierum ABC, ADC tandem e.íse cum ratione 

axiumBF.FD; haç igitnr rationes compa-

rands ("uni. Et quia HF. BF <i : : fH~ DF. 

DF. Et diviíìm HB. BF : : R. PF r iT BF.R. 

(quia Rq *CT .B? x DF— FAq^Unda tflB* ' 

R~BFq. f &f*Bi_—Br. Eft'a'utem R-hBP. 

BF1} : : FG. FD. Et permutando R-ì B F. 

FG ': : BF. DF s: : HB. R < LTHF (HLH_BF) 

V? r • '■■ ,:r : 'R i 
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Lect.IV. Mathematik. 38 s 
R+BF. t ouare Qu. R+BFCTHF x FG. t lem. in~ 

* Uncíe Qu. R-MìF. FGqC"HF x FG. FGq ; /ra. 

f hoc est, BFq. DFq ET HF. FG. Id eíf, *8-Í. 

Concl.i. Portiones ABC, ADC minorem f Supra, 

habent ratkmem duplicata ratione superfici- 1.6. 

er.um. ' 
Porrb, faciendo Xq — HB x R * CTBFq. * Priùs. 

Quia HB. X " : : X. R. Et componendo « iy.6. 

H B-l-X. X-hR : : X. R ; * erit Qu. HB-|- x
 22

.6. 

X. Qu. X -h K : : Xq. R q. y : : HB. R. . Sed y
 2

c.6. 

HF.(HB-I-BE) • R-I-BF. * CBB-hX. R-f-X *J Ze«. 

(qnia'X? U BE). Quare HFq. Qu. R-|- * Supra. 

BF-LTHB. R;» "si R-I-BF.FG. Pone Z, R 

-I- BF, Y, KG esse Unde Zq. Qu. R 

-hBFy :: Z. Y : : R-I-BF. EG"~ja HFq. a Pn^. 

QuR 1 -BF., b Ergo Z-DHF. Verùm ra- b ,
0
.
5
. 

tio z ad FG est sesquialtera ratiònis R-I-BF 

ad F G. cï rgo proportio FF ad FG ma- c g ^ 

jor eít sesquíalteri ratibnis R-HBF ad FG, 
;vel,ráflûni?.-BF.ad DF. Id eíf, 

Concl. 2Î ABC, ADC habent r?tionem 

majorem fesquialtera rationis, quamhabent 

ipsarum superficies ABC, ADC. 

Lemmata/Assumptum est, 1. Si HB. BF 

C~BF. R. esseHB x RCTBFq. Id quod fie ic.í. 

ostenditur ' Sit A. Br~C. D, dico esse AD 

LTBC. Kam put'a A. B : : C. E. * Ergb 

E— D, irgh ADC AE=BC. 

•:• «M discnrfu, fi'k.B-^C. D. erit AD 

TìBlfV -
Et inverse fi AD BCîerít A.BC- CD. 

--... - "i _] 

a SiHB_ R, assumejndo quamvis BF, 

erit' HB.RCTHB-1-BF. R-I-BF. Sit in-

qium -A/r'B, & qusevis C, dico esse A.B7 

A C.B-i-J. Nam ob A CB eritC. B 8*5. 

Bb 2 CCA ; 
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*Priús. 

Letfiones Lcct.IV. 

CTCA-, &componendoC-r-B,BC~C-t-A. 
A.& permufandoC-l-B.G-l-Au B. A. Et 

rétrogradé A.BJC+A. C-J-B. 

j. HB-hBF.R-hBFCHB-hX.R-r-X, 

X —BF. Nam ob HB *CR, est HBxX 

—BF -RxX—BF: hoc est, HB x X—• 

HB x BF1 ~RX—R x BF. Quare transpo-

nendo HBx X-hRxBF CTRX-hHB x BF. 

Ergò addendo utrinque HBxR-F-BFxX, 

erit HB x X-hR x BF hX x BF CTRX+R X 

HB-f-HB x Bp-I-X X BF Hoc est, HB-h-BE 

x R- l-X 7 R-HBF x HB -F- X. Ergò per 

i. Lemma. 

P ^ O B L. ÌX. 

C)pofIt* arqua-
Superficie hemisphariisAB . ,.

 m
 por-

li superficie! portionis(DEF)',
 utrum

 fi
t 

tionum sofiditates comparare, tNe 

majus indagare hemispha:rium ABC,
 aa 

portio DEF); 

Fiant 
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tect.IV. Mathematik. 387 

Biatitconi ABC, DHF arquâtes portioni-

bus ABC, DEF. d quare i KG=2KA,f & * M ce». 

EMH-LO.LO :: LH.LE. Ponatur EM trum fik*. 

=t,&KA=rs. QuareBA (velED, quia rœ&EFo. 

superficies supponuntur squales) & i/zss, <= cer.6. 

ss 2 LeH. 
& ob OE, ED, EL,hoc est, ît.^ss, — #14.12. 

ss ss
 Z f2

'
hu

)
íls

-
■ff-) EL=—. Atqui t, s, — fìint 4-f~. 

t t 
Ergò faciendo EN=AK=rs, erit punctum 
N inter M & L. Et EN x NO g EL x LO, s 5.2. 

> ss 
hoc est, s x : 2t—s (2ts—ss) r_T ■—x 2t—■ 

■ i ■ WX. m . ' : 'ï ■ ' 11 •■»' .: 
ss 
— (2ss ). Et (addendo ss utrinque) 
t tt 

S4 ss ss 
2tstT'3SS—■—=3t x :—=EM+ 

tt t t 
ss 

LO x LE=LO x LH=
2
t- x LH.Hinc 

AjÄptii'Kii;';!;];: •.ç:.ioq.ûae«j
J
pfi*./ = cm g.sù.fc-

, ss 
cum 2s x tLT 2t x LH, erit 2s. LH r_T 

t 
ss S4 

2t . t : : 2ss Z. ss. Id est, KG.LH 
t tt 

LTLDq (EL x LO) KAq. Unde poíìto KZ. 
LH : : LDq. KAq, * erit KGCTKZ. Verùm

 h JQ 
(ob reciprocam proportionem) ' est conus ije/^i 
AZC aequalis cono DHF. Ergò conus AGC, 
hoc est, portio ABC, major est cono DHF, 
hoc est, portione DEE. Unde 

Omnium spkericarum superficierum sub Theor. 

aequalibus superficiebus comprehensarum Vit. Ar-

maxirnum esthemisphîerium. Nam çhrm.11. 
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3-88 
Leótiôner LeÊt.lV, 

*■ Conti. , Nam q'iia 2ENq k = íKAq1'—EAqra 

»47.I. = ÉDq » = EOx EL
 k

 íÈNj x EL, erit 

nconß. 3" liNq—. EM xEL, Qnare EN _"EM. Er-

9. i.£<ví. : ~UEL 
&cor.2.. gòENxNOPCELxLO. Ad.Ütis igi-

12 ' "■ túr scqualibus'FNq & EM x EL -, <J est ÈÌSTx 

n Cor'.S. Qt! EO
 r
 (EN x NO--!~ ENq) C EL x LO -1-

17.5. EL x EM
 s

 == LH x LO
r
 (quia EM-|- LO. 

0
 5

2. LO : : LH.LE). Quare E\
T

. LH « L~ LQ.' 

P2.ÍX. E J :: ODq. EOq*: : DLq/EDq y : : DLq." 

q 3.2. 2KAq. Et antécédentes duplican k> 2EN 

f 16.6. (KG). LH C 2ÖLq. 2KAq : : DLq. KAq. 

t Zhujuá. Fiat KZ. LH:: DLq. KAq ;
 z

êiítque KZ 
1
 1 Lemmi ÇJKG.

 3
 Et conséquent;^ conus AZC mi-

frxc. nor eít cono AGC; hoc eít, conus DHF mi-
u
 a>r.8. S nor cono AGC,

b
 vel portio DEF^minor por-

20.6. tioneABC. Q,E.D. 

*cor.8. 
22.6. 
y 7.5.ö 

3
 14.12. t? ™

a
 "> ítaque propoíìto defunctus siim

;
 & rha-

supra. 

* 10.5. 
Hoc secundi libri poslremum est theore 

nuoi surao de tabula. 

ìa'ì muiiiíi 
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