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MATHEMATICI
PROFESSORIS

LECTIONES.

LECT. X

E magnitudinis affeCtionibus

& [ymptomatis communibus,

quz experientiam incurrunt,

adeéque Mathematicis mate~

riam hypothefibus fubmini-

firant, difquifiturum prafari fubit & prz-
monere, quod plane confcius fim mihi quam
lubricum & anceps negotium aggrediar.
Sunt enim ejulimodi res, quas perdithcile fi¢
non explicando perplexiores reddere,non il-
lultrando obfcurare ; tam ferme tenuis &
abltralte naturz res, vix utillas imaginatio
comprehendere, juttos fingulis limites affi-
goare, alias ab aliis (ecernere quat; fubfi-
lifimam a‘leo mentis aciem eludunt, & dis
flin&as ipfarum id#as captanti fugaces ela=
buntur & evanelcunt : fic ut illis plerifque
non immeritd poffit applicari, quod de téms
A2 pore
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Cap. 7. de
Corp.

_ Leitiones © Le@.L
pore dixiffe perhibetur S. Auguftinus, Quid

[it tempus, (i nemo querat 4 mi Jeio, {E qnis inter=
it

roget nefcio, Quid “enim v g extenfio;
quid. {patium, quid motus, qui de illis fer-
mones conferit unufuifqne, vel € vulgo fe
claré putat intetligere, fin #pforam mentem
excutias,& dum ore proferuntifta vocabula
quid menté cogitent explores; inextricabili-
bus plerafque laqueis irretitos cefris, hafi-
tantes animo, lingud prazpeditos. Ime poft
diligentiffimam scontem plationem, cum €X-
quifitifimacura de illis verba facientes, eti-
am fubtilifimi Philofophi vix confona dicere

_ poifunt, aut aliialiis,aut fibimet iidem ipfis;

ngc feré quifquameas ita pertraffat, utnon
& diftis immania paradoxa,-gravifimxque
confequi videantur difficultates. EX.g. Car-
tefius ex fuo fpatii_conceptu_deducit infini-
tam (vel idem efferendo mollids, indefini-
tam) mundame ateriz extenfionem, Mec
non’ frpofibilitatem vaci, & immediatam
contiguitatem corporum antea, diftantium,
annihitlatis vel” amotis corporibus intérthe-
afis] hitqué cogiata: 'Quae veluta commu-
ni'fenfu ‘abRorréntia, quam merito non di-
I'lggtb reprefiéndic & exploditejus emuls

Bbius. ' At{rd num clariora vel certio-
i3, miniis’ £o e, magis d uépele reponit
ipfe? “Videamus pauxillam ; ‘Spatiom ap-
pellat ‘corporis ideam vel phantafina; le-
cum {patii cuih ‘corporis' magnitudine coin-
cidentiam § fiMotum unius Joci reli€tionem,
% alterius acquifitionem. - Quis non videt
quam authxc répugnent fibi, ‘vel admodum
ridiculis'obnoxta fint confequentiis ; talibus
hempelotus ergo corporis, hujus videlicgt
e {cholzy
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Le@l.  Mathematice.

fcholz, nil erit aliud quam coincidentia phan-

talmatis (mei,tui, cujufvis) cam fchole ma-
gnitudine. Quafiverd Papa Romanus non
incolat Vaticanas zdes, non Rome verfetur,
alt ubique gentinm collocetur in omnium
quotquot funt, aut de eo cogitant, hominum
phantafiis 2 (quo palto facilé concipiatur
effe pontifex cecimenicus). = Ergd motus,
Tapidis puta vel fagitt, foerit unius coin-
cidentiz phantafinatis cum magnitudine re-
liétio, & alterins coincidenti® acquifitio ;
dfimque Turca moyet exercitum in Hunga-
rian1, nil isalind qudm in tua phantafia dif-
curfitat, in tuo cerebello caftra metatur. At
quomodo obfecro magnitudo corporis cum
phantafmate vel idea mentis coincidat, con-
gruat, coexiftat ? quomodo derelinqui vel
acquiripoteft coincidentia corporis cum
phantafinate 2 quomodo phantafma diftan-
tia corpora fejungat & intercedat? quomo.
do phantafma occupari, repleri,  difcerpi,
menfuram admittere, totque poteft aliis
attributis fubjacere, que non veretur ipfe
poft traditam iftam imaginariam fpatii defi-
nitionem fpatio aflignare 2 Quid fi nullus
homo, nullus in univerfo phantaffes exifte-
vet, idedne nufquam aliz res effent? aut
neceffario quiefcerent omnia (fed necquie-
fterent cim quietis etiam definitionem fpa-
tii phantafma fubingrediatur)? . Ideo, in-
quam, nullum fpatinm, nullus locus, nullus
‘motusexiftere poffint?  Quam ablona funt
haxe, quam mepdaoya, nedum mgeldiEa?
Obiter hzc (paucade multis) ut offendam
quam N xamrew]a 5 quimque oz

pal funtifta communia magnitudinis fym-

A3 " ptomata,
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Phyf.lllc.

Leétiones Leétl

ptomata, quum ea quam accuratifime ftu-
dentes enucleare, viri pre multis ingeniofi
tot fe labyrinthis, difficultatibus, incommo-
disigne¢tant. Quo magis condonancdum fit
mihi, fidilutids fortaffis & craffivs, ad com-
munem fenfum, quim ad Metaphyficos cap-
tus accommodatids, quonfque tantim condu-
cere putem propofito negotio, hoceft, qua-
tenus Mathematicis inferviant hppothefibus,
Th Tu¥ou Suasver, deiis difpiciam, ea
recenfcam & exponam.  Ad rem : E magni-
tudinis praecipunis & communioribus affeltio-
nibus prima fe nobis offert (nam ad nallum
meordinem aftringo, cum pullum fit, ut in
ultima przmonui, ex parte rej fundamen-
tum ordinis inter ejuldem rei proprietates
reciprocas aceflentiales) prima, dico, ma-
gnitndinem s ¢ contemplantibus, fe

fenfui noftro, & cogitationi fubjicit Termi-

natio. Nullam certe rem fenfu attingimus,
nifi ceu termipatam ; pullins corporis inte-
riora vifcera penetramus, fed externam tan-
tim cutem oculo perlpftramus, manu cons
treftamus. Nec cogjtatione (faltem diftin-
&ti)quamvis magnitudinem comple@imur,
nifi ut limitibus quibufdam conclufam &
comprehenfam. Confusé quidem imagina-
ri poflumus magnitudinem aliquam, puta
Jineam reétam, potentii, ficuti dixit Arilto-
teles, infinitam ; hoc eft, eam produci vel
augerj quoulque libet, vel citra intervallum
majus quovis intervallo defignato, quam
preinde denominamus infinitam, nec ime
propri¢ figuidem admittatur Philofophi,
fubtiliffima profe&d, definitio infiniti Azre.
pov TH7 571, § X3! 70 moevy AwyCdyuary dek

T
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Le&.1. Muthematice.

7 aabay iEw by (Infiniium eff, cujus fquse
aliquams quantitesem accipiar, sliguid exira (veb
praterca) [umipored). Verim boc nihil eft
aliud guam plures fucceflive lineas, idque
juxta potentiam quandam indeterminatam
& arbitrariam, non unam actu lineam inter-
minatam diltinété confiderare ; talem ani-

mo comprehendere non poffumus, nam ite- |

rum recte Philofophus, 70 dzemons & werpor
& yywsoy, Infinicum qua sade concipi cognofvique
nequit,  (Eadem reseft de infinitoxaf’ doal-
pecay, per fubduétionem aut fubdivifionem
infinitam ; quo nil intelligitur. alind quam
fabtractionem feu divifionem ad . libitum

poffe continuari, nec ad impoffibilitatem ul- .

tra progrediendiredigi negotium. De utro-
que infinito). Rurfumoptime Ariffoteles de
Mathemi(icis loquens, :‘f vl; ¥ ﬁér %
duelpy,ud¥ yoop”), dard pdvor gl dy fi-
Aoy mm,?gam}hy s !uﬁm'w‘ magnitudine
Muthemaricinec. egent mec utuniur, fed quartam
Iubet accipiuns ubi placuerit tevminatam. Rea
vera dum lineam concipimus, idzam forma-
mus alicujus exiliffimi quafi fili inter duos ex=
tremos apices protenfi (altem ab uno ad fe-
ipfum recurrentis, ut fit in lincis curwis figu-

ramaliquam ambientibus). Dum fuperfici- .

€m cogitamus, corporis alicujus tenuiffimam
quafi cuticulam, aut laminam, anguftiffima
margine circumfeptam imaginamur ; dum

corporis effigiem phantafiz pepecillo depin--

imus, molem plerunque quandam opacam
ri¢tifimo l'ir_ifﬁhé(}uc velo undiquagque ob.

ductam nobis repra
lum concipimus, [patium aliquod indetermi-
gatum duabus aut pluribus lineis, vel uper~
Ag ficiebus

entamus,,;, Dom angus

Phyfirs.
o

PhyfIM.13
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soBettiones”.  Left.I.
friebus inelufum, vel ‘aliquid tale concipi®

s, “Nec fécus de quantis analogicis 5 dum
pondus fcilicet’ cogitamus, aliquam cogita-.

* nits potentiam ‘magnitudini cuipiam termi-

nat# (libre videlicet uni, vél pluribus) ele=
vandis parém';  dum motum; corperis alicu«
jus ab hoc ‘ad Tlium: terminam' tranfitionem
fuccelfivain:; -ditm mumerym, unitatis repeti='

i tionem aliqud ificipientem; ‘aliqua definen-
tém; vel mtftitadinem' | duabus. unitatibus

extremis; ifelufivé fumptis,’ definitam’ (ex
viilgi fereé loquot fertentiq; nam revefa unis
tdtes non fint termini numérbruim, etfi ter-
mhinos ipfi fliog habent,*eofdem nempe quos
niagnitudines ‘quas reprefentant).  Omnis
igitur ¥ obis dftin€ta ratione conceptibilis

_quantitas tft aliquo modo terminata, quate-
‘niifque takis' (hoc eft illaipla guantitatis af-

fe&@io) conducit ‘haud’ parum Mathematicis
hypothefibus. * Nam ex'ea” potiffimim ma-
guitudinis pracipuas [pecies fen dimenfio-
nes varias dedicimus ; & quod non temeré
confingantur, at'{uo modo revera exiftant,
quodammodo’ demonftramus.’ Sic'enim li-
cet argumentari ; Corpus vel folida iagni-
tado (quam nemo feilicet non'admittit, ut-
pote pdlpabilem, & qua propterea prafup-
poni poteft) ion ex ulla parte ad infinitymy’
excurrit,; & undiquaque terminatur : ifte’
terminus non eft “introverfum ;' aut quoad
profunditatem divifibilis (nam-fi divifibilis’
effet, haud fotis, fed ejus duntaxat exterius’
aliqtiod foret términus prater hypothefin),
Hinc datur folid2 ' magnitudifis terminus
aliquis fecundinm ‘profunditatem’ indivifibi
lis; is vocetur fuperficies ; ecce tnam lz;
o A ‘5, i i * . POthl‘:
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. Lect-t-l Mﬂﬁm‘iﬁ' <.

pothefin Mathematicam, & ex ea refultan-
tem defisitionem. - Porro dicta fiperficies
non eftufquam interminata; fed aliquo am-
bita feu' extremo clauditur; id extremum
fimili difcurfu, quali-prids, versus interiora,
feu quoad latitudinem, eft indivifibile. - Sup-
ponatur ergo dari fuperficiei terminus quo-
ad latitudinem indivifibilis, qui dicatur li-
nea ; ecce alteram hypothefin, eique conna=
tam definitionem. - Ttidem, ifta dinea’ non
eltinfinita, fed introrfum, hoceft quoad lon=
gitudinem, ad utramque partem termino in«
cluditir ; parique ratione funt hi termini
prorfus indivifibiles: -ergo fapponatur dari
Jme® terminus indivifibilis, & hic appelle=
tiir pinétum ; quod omni modo indivifibile
eft, participans quippe de fuperficiei quoad
profiinditatem, & linex quoad latitudinemy
indivifibilitate ; nec non immediate: quoad
longitudinem - indivifibile, quatenus-linex
terminus.  Hinc tértia fuppofitio, conjun=
&tam habens punéti ‘definitionem.  E quibus
patet haud-abfque’ fundamento fupponi pun-
&a, lineas, & fuperficies 3 Mathematicis;
nai licet ut termininil feré videantur ali-
ud prater ulterioris extenfionis negationes
(négationes tamen' in“re fundatas, ut vidis
mus, & abintelleGu bene perceptas; ficut
pmbras & tenebras in'Phyficis, improbita«
tem & infcitiam in Ethicis) tamen aliomo-
do confiderate admodum realia ac pofitiva
fortiri videntur attributa, Superficiei v.g.
duobus modis dividi, adaugeri, “imminui,
menfuram fubire; congruere, adzquari, ex-
cedere,deficere, riec non quomodocang; mo-
yeri, & quiefcere convenit atque n-ibuiiur.
3 { . A - 0 ] mb
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Proclu,

Leétiones ' Le&t.l.: .

Imb vers, ficut innueram, fol2 fuperficies
immediate fenfibus objectantur, coloribus.
fubjacent, lucis radios, fonique flutus refrin-
guat;, autrepercutiunt ; he primos motuum,
1mpetus excipiunt ; hifce folis fefe corpora
mutud contingunt, quippe qu nulli parte
fui fe permeant aut pemetrant. Eadem fer-
mie vel fupparia lineis attributa coaptantur;
his rerum diftantiz cenfentur 5 fecunddm. .
has lucis radii diriguntur, gravia defcenfum
afteftant, motus omnis tendit ; his lucis’ &
umbrz confinia dirimuntur; circa has qui-
efcentes corpora revolvuntur ; produci des
rigue,contrahi, fecari ,menfurari, quomodo-
cunque comparari poffunt,  Nec ipfis pun-
&tis, vnt Kmssuay Luvdpdy, fuboblcuram
& pratennem habentibus, entitatem , fpa
deefle wvidetur ateributorum - qualifcunque
realitas. . Nam & motum; hac & quietem
obtinent; motum quidem una cum corpori-
busquibus infunt, quigtem vero (ubinde pe-,
euliarem fibi ; ficut rotz centrum, politel-
lurisantcoeli (etenim ejufinodi gyrationes
circa gitic/¢ensaliquid peraguntur, & fecun-
dim aliquid fui locum fervant immutabilem),
etiam circa punttum. gravitatis nempe cen=.
trum, corporum romenta. confiltunt, in co,
quafi nodowvires fuascolligunt & coadunant,
eo quodsmmodo fulciuntur & fultentantur,,
fecundiimy id motfis fui fortiuntur direétio-
nem’oversls unumdenique punétum in tels
lnremedium, ceu confpirantibus votis, pros
pendent: & fponte ruuntiomniz, vel directo
certegrelluab eorefugiunt atque recedunt,
Sed audiamus Proclum tale, punéto eloginm
pangeatems Te7v 30 xeslpa ]’ tripyeran
: VEEsHRE
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Leét.L Mathematice,

Ugboune ovvedlind 7 op upisy "'"’."P/V,"‘I‘!,E
vi{ofle 75 Dasices durii, X opivl
ws durdues o diflals, %5 ovspdddile wpds
tawld % 61 afoves auverlaway dulds, %
aeary sy dibi wovipos idpuudvor, ;;w
tavlis dvavava o ulld x 6 mia P
eompdyy & dlis 1 @ Eovas Loopilodles, %
s dAras wends 4o callay ouréerlis
2ui’s §58 As@y eyapds, sivd owpéia dypu=
s {30 % arwax’a:«.‘s JUduetsy & TeAeHoe
e s T e 1oy miy o, svosmes e 20185,
X dramisy uviigros* oSvw § aadTor ady-
maslivln &urdy 7l Navsuay ) enaly T3
im]u.ﬁﬁmwffov,g HovioY, oy eg
¥oov 7 waras dumy vaﬁﬂ%— Tvle
arowlloy a0y ipi duTe KX, ond, R s
pweww Lurdy 7l tywow. HEc magnifics
roclus, etfi fpeciofids & popalarids (opi-
nor) quam verius & accuratids.” ‘Nihilomi-
nus enim cumillo de indivifibilibus iftis fe-
rio pronuntiante (w2’ Srdpfeiar 1) | o
vmipEiy ¥ e, X, Nvaguy durorenii, x; s~
oay e wdiley 7 wipisiy) jnxtanon” fentiol
Nonexiftimo fuperficies, lineds aut pun@la.
feparatam quandam exiftentiam, aut pro-
priam ex feiplisefficaciam poflidere, velalis
tera folida magnitudine quam xo) éxpoimp
diftingui ; fed unicam potits arbitror ex
patte rei magnitudinem dari, qu# prout in
varias parcesextendi, diverfimode partiri,
diffeientss ©
tudinis confiderationes induere ‘vel fubiré
potelt, ciufam vel occafionem fuppeditat
idonear rationinoftre diftintionem iftam,
miza cudinis in tres quafi (pecies huic feiens
tiz perquamutilem & accommodatam com-

]
Y

(%}

siffitudinis, latitudinis, & longis *
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Phyf.pL1.

mrepi 70 -
vy o
iy

Lectzones . Let.I1.

minifendis . Sed de terminatione magnitu-
dinis hzec dicta iufficiant ; .de figuratione
enim {peciali fuccurret opportunior alius
dicendi locus, E@ fuccenturiat Extenfios,
quanempe fignificatur magnitudinis termis,
nos nonimmediate conjungi vel coéxiltere,;
fed iisaliquid intercedere ol i nterponi, . Id,
enim exigit ratio. termini vel extremi, qua
diverfi. quiddam fupponit intra terminos
comprehenfum,. . (Oux & e 78 ¥g&las 420
ecay ¥oulop 5380 7 depis, ETepor 30 ™ Fgae
s 1 & igdlon’ Exivema (imul confificre nt-
queuriiy nee enin, aliquod ejus quod pariibus ed-
vet extremum.éff 5 alind ‘enim extremum ¢t ab
eo, quod extremum babes, inquit Philofophus :
& alibi, 70 @épas dare & & 7wpas) nec fang
concipere pofiimus ullam magnitudinen nifi
velut extenfam, & terminos habentem alis
quo diflitos intervallo; non lineam - nift ceu
femitam inter extrema duo loca porrectam ;
non fuperficiem, nifi ceu pavimentum intra
Timbos fuos conftratum ; non. corpus aliter
quam ut (vafculum aut) cameram {uosintra
parietesaliquid complectentem. Talesenim
nobis experientia fimilitudines ac idzas fugs
gerit magnitudiaum. Nec fecus ipfis #of}
avaroylay. quantis etiam fuo modo convenit
extenfioqualifcunque. Nam inter vim uni
librz attollendz parem, & illam quz decem
libras poteft elevare, media jacet potentia
duas, tres, &¢, libras evehere valens ; unde
pondus{iio modo extenditur.  Et inter an-
ni,; menfis, dieis hor®, =2 y0y primum. ac
ultimum duratio quadam intercedit, juxta
quam tempuys extenditur. . Ac inter motis
initium & finem medium quiddam decurflo

: {patio
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Left.l Mathematice.

fpatio refpondens jacet. Numeri veroea-
dem eft, quae magnitudinis, quam denominat
& reprifentat,: extenfio ; binariis- [cilicet
quo linea bipalmaris exprimitur; duorumad
palmorum longitudinem extenditur 5 bina=
rius'‘quo bijugerus ager effertur; ad duorum
jugerum latitudinem exporrigitur: - Cim
igitur ex conceptibus noftrisab experientia
-defumptis {atisapparet, omnem magnitudi-
nem & quantitatem aliquatenus.omnem ex-
tendi, licebit Mathematicis hanc fupponere,
quélque poffunt abea foppofita confequen-
tias elicere - valebfintque v.g. taleshypo-
thefes -+ inter defignata punéta famatur me-
dialinea: intér expofitas lineas jacet media
fuperficies : ‘inter fuperficies extremas con-
cipiatur interje€ti corporis aliquid : inter
duo inftantia medii temporis quiddam in-
telligatur @ iater 'duo momenta poRALAC
aliquid intercepti ponderis : vinter ‘duos
terminos aliquid porrigaturintercurrentis
motls. Et ejufmodi queevis: adlumantur
haud illicitz fuppofitiones. , Sed de Exten-
fione haéenus.” Illam  confequitur altera
magnitudinis affeétio, Compofitios hogeft,
quodmagnirado continet in fe diverfa; vel
conflat ex alio-acalio. " Namqueniam €X-
tenditur,& diftant ¢jus extrema,non eft tota
fimul ; unde defignari. poteit” alind atque
alind inipfa ; adebque componitulex alio
“ac alio, hoc eftex partibus ;. nammagnitudo
-quatenus componitur € diverfisin€a conten-
tis dicitur totum, ifta verdodiverfa partes
appellanturs - Pari modo cim fingula didta-
-rury partium non fit tota fimuls (nam fitota
fimul” foret, cum totins magnitudinisextre-
Bad 3 , Mo

it

1L
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DéGen. (8
Cortupt.
)24

Lectiones Le&t.l

mo, vel cum adjacentis fibi partis extremo
coincideret; adedque non effet medium quid,
necaliud, nec pars) ergo itidem defignari
potelt inea aliud atque aliud, adeéque com-
ponitur ipfa ex aliis partibus, % hz pariter
ex aliis, ac ita ad infinitum, hoc eft quoufyue
libuerit eam ¢ partibus minutioribus com-
pofitamimaginari. Unde confeltatur ma-
gnitudinem quamvis ex homogeneis fibi ma-
gnitudinibus conflari atque conflitui, lineam
¢ lineis, fuperficiem & fuperficiebus, corpus
¢ corporibus; non vero lineam ¢ pundtis,
aut fuperficiem ¢ lineis, aut corpus ¢ fuper-
ficiebus. - Nam pun&ta, dicis causi, refpeétn
line® praterquam quod nil aliud fint, ut fu-
pradigum, quam negatienes ulterioris ex-
tenfionis, & vix aliquid obtineant pofitivi ;
& prxterea ccu.termini connotent aliquid
interjeftum, ficut fibi nequeant immediate
coh®rere, totlimque quicquid eft linez firum
cogitetur inter ipfa; funt etiam indivifibi-
lia, acidcirco ff duo fapponantur adpofita
fibi, toto fui contingent fe mutus, hoc eft
coincident & cogxiftent; necadeo quid ha-
bens extrema vel extenfum confiituent.
(Ita ratiocinatur Philofophus ; ‘Omg7e
nalvl &r ivi ey dw % v i wiyd©- %
maf ) opd o Car sy gy péiloy T iy
N G938 ¢ o $ TAcw, 5 ¥y FAaTloy
wI¥ uiilor 0 7y 5% mpdepow * sy xadly mi-
car ey leSiay, idly munovn wWindG -+ de
Atomis loquitur) eadem elt ratio Jinez re-
fpectu faperficiei; & hujus refpeu corpo-
fis. Quin &eodem modo tempusex tem-
poribus, non exinftantibus 5 motus ex me-
tibus, non ex tendentiis indivifibilibus; ve-
loc tas
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Le&.I.  Mathematice.

locitasex velocitatibus, & pondus ex pon-
deribus, neutrum ex gradibus vel impeti-
bus abfoluté minimis; numerus ex unicati-
bus, illz x fradtis partibus, nonex cyphris,
conitant & integrantur. Ex his etiam li=
“'queat ubivis in linea fumi poffe punctumy,
ubivis in fuperficie- lineam & pun@um, ubi-
visincorpore fuperficiem, lineam, & pun-
€tum, pro arbitrio. Nam quia partiymcor=
poris infinitarum (vel indefinitarum, hoceft
plurium quavis multitudine determinati)
aliqua definit ubivis aut incipit, upivis ha=
betur ejus terminus fuperficies, in hac par-
temaliquam terminans linea, inea partem
aliquam terminans punétum. Nec ab- his
abludit conceptus nofter & fenfus communis
(ad hunc 2nim fzpils appellandum eft, quo-
niamis tefliseit & index experientiz;in ex-
perientia vero fundantur hypothefes, ut to-
ties inculcatum) nam nullam omnino magni.
tudinem concipimus. nifi ceu compofitam ex
partibus , nec has partes nifi quadantenus
extenfas, adebque conflatas ex partibus.
Penitus incompofitum, pofitivé in materia-
tis, ficut omnem fenfum, ita prorfusomnem
fugit imaginationem. Igitur compofitio-
nem hanc, & quicquid eam immediaté con-
{equitur fupponere licet Mathematicis, qua-
les funt quas fubfequentis, huic arétifiime
connexz, proprietatis declarationi fubjun-
gau, fuppofitiones, né cogar eadem repete-
re. Nam Compofitionem excipit ejus indi-
viduz comes & conjux Divifibilitas.  Quo-
niam enim, ut modo oftenfum, magnitudo
componitur ex partibus revera diftinctis, hz
poflunt feparatim exiftere, poffunt faltem
feorfim

13'
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feorfimconfiderari, hoceft ré vel mente di-
vidi, feu in_partes refolvi.. Quarequanti
definitionem hinc extruit Philolophus? Tg
JreugeToy cig U ml g v leuyoy 4 TE0Y ) 4 KsDY
En ) adl mmipunsy ) *. Qe dividiporef?,
in 64 gua infunt, quorim. Mrinque (nempe. fo
zantim. duse [uns paries) vel anumduodquc inum
quid, sdque. deserminaré aptum natunm cff efic.
Adefcilicesintima eftquantitati divifibilis
tas, ut ex ipfa videatur commode definiriy
Quiod fane communibus hominum concepti-
bus apprime congruit,  Nam Aindivifibile
quantum verbo tenus aflerat non nemo, led
nullus, opinor, €jus imaginem animo depin-
gat : cum divifibilitate- mentem effugit ex-
tenfio, cum partibus totum evanelcit. T
2 ésay barepriw dhadpsary dagevy et merito
filcitatur Philofophus. (Quid illud ef quod
divifionem refpuir? Plane nihil.) De tota
magnitudine valet hoc; de partibus etiam
quibufcunque pari ratione valet; ficut om-
nes.conflanzur x partibus, ita poffunt.om-
nes in partes akias ac alias refolyi: nullumy
datur inguacunque fpeciz magoitudinis ab-
foluté  minimum. -Quicquid dividitur .in
partes dividigur iterun divifibiles (Aéqw 3
cure)is, 78 dlups v+ aiet yauperty, AT
Non ignorey fiquideminemo. ignorat, dottri-
nam hane 3 nonnullis grayatim admitti, .ab
aliis plane rejici, magnaque palfim pertina-
cia de perpetua quantitatis divifibilitate,
déque compofitione magnitudinis (anex in-
diviibilibus, an €x partibus homogeneis)
controverfiam agitari ; fcio multis inxolu-
sam difficnltatibusymultis obnoxiam.contra-
gictopiis argutiis, ohintervenicntem pr-

fertim
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fertim infiniti nobis Haul perfecteé compre-
henfibilem conceptum. Totiftas tricas evol-
vere, tot falebras explanare, tritam aced
vexatimque, prolixam atque perplexam,
quzltionem aggredi non eft mihi nuncani-
mus’; integrum volumen accuraté pertra-
ata compleret ; nimiam curam expofceret
& longiorem 'moram, quam ex ufu forét ei
jam impendere. Sufficiat qudd perpetua
divifibilitas, & compofitio quantitatis ex par-
tibus homogeneis communibus, ut innuis
imus, hominum idzis bene réfpondeat ; quod
ipfam praftantiffimi plerique Philofophi po-
fuerint & propugndrint ;- (Platoimprimis;
fi fides Ariltotelis 1Tad 7wy daespa Vo Emvin-
avry 87 %, i Tl dvEnay dond apEdanew,
i s daenor Tivens ¢ 710 xauipery * Ari-
froteles ipfe multis’in locis; Phyfl Aufc. VL1,
de Gén. & Corrupt.l.2. & peculiari libello
perquam’ erudito, el dTusy Ypapuasy;
non tantiin? afleric, fed valide  probat; tota
fchola Stoicorum, & iniigacutiffimus Chry-
fippus, ei [uffragati dicuntur. Recentium
quoque Philofophorum fubtilifius Cartes
fius calculum fuum’ adponit; & nedum divifi-
bilem efle materiam ' in partes infinitas, fed
atu dividi, argumento Phyfico. ex peractis
¢ontinuis per circulorunt excéntricorum ins
zqualia inter[titia motibus deprompto, pene
demonftrat.  Accedit omnium™Mathemati-
¢orum neceffarius confenfus’; quamvis-énim
vix hoc ufquam aperté fupponunt, fepe ta-
men teéte fumunt, & nifi vérum fit, ipforum
corruunt plerzque’ demonftrationes. ' Sie
munt, inquam; ut in definitiore reci linca,
feu dicatureéx #quo {uis interjetta punttis,’

B few
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feu definiatur breviffima linearum, qua duck
poffunt abuno punélo ad aliud. Nam quo
modo linea duobus punétis conftans, inter
fua punéta jacet omaino? Et fi {umatur
circuli femidiameter conftans, ex adverfan-
tium mente, tribus tantum punélis, erit illa
®qualis lateri hexagoniifti circulo infCripti,
fextans vero circularis circumferentiz non
attinget quatuor punéta (alias enim tota cir-
cumferentia punétis 24 conflaret, adeéque
quadrupla foret diametri, contra manife-
flifimas Archimedis demonftrationes, &
communem fenfum quo circumferentia cir-
culi perimetro circumfcripti quadrati minox
dignolcitur) atqui {i fextans peripheriz non
attingat quatuor puntla,neutiquam (juxta
indivifibilia propugnantium bypothefin) ex-

cedet tria; non erit igitur fubtensd fua ma=
jor ; nec proinde refta linea brevior erit
omnibus, quz inter eadem punéta duci pof-
funt lineis. - Similis confequetur difficultas,
femidiameter cireuli 5 punétis conftare fup-
ponatur; nam. peripheria 6o graduum non
attinget 6 punéla (alias integra peripheria
contineret 36 puncta, hocelt, diametri tri-
plum & femiffem excederet , quod itidem
communi fenfui facilé demonflretur refraga-
ri). Qua certe fola confideratio [ufficiat
evertend® contrariz fententiz, faltem ejus
cam Mathematicis principiis manifefte de-
clarat repugnantiam, Item cum a puncto
quovis ad quodvis puadtum fupponitur duci
recta linea, quomodo confifiat id cumindi-
ffantia, vel immediata. punétorum cohzren-
tia 2; Quinetiam quod affumitur duas re-
¢ias linzas aconcurfu {tatim divaricari, Ici;u
, ‘ =
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difcedere 3 fe invicem, nec praterquam uno
{e punéto fecare, nec habere communem ali-
quani parrem, extra })un&urn interfe@ionis;
hifque cognata, ab iddivifibilium pofitione
manifefte deftruuncur ; ponatur enim circu-
licircamferentia conftate quotlibet punétis,
adque fingula ducantyr & centro radii, li-
quet evidentiflimé plarium circulorum con-
centricorum peripherias, aut totidem & pufi»
¢tis quot ille prior conflari, adebque ipfam
adzquare, quod abfurdiffimum, aur iftgs ra-
dios alibi quam in ceritro fe contingere, fibi-
met occurrere, vel interfecare fe mutnd.
Etquud ad conclufiones attinet Geometri-
cas; quomodo bifecari poteft reéta linea con-
ftans punétis imparibus ? quomodo linea
quavis polflit in tot partes @quales fecari in
quot alia quzlibet fefta fupponitur ? quo-
modo fi crianguli crura fint utlibst in2qua-
lia, per majoris quotlibet punéta duci poffint
ad bafim parallel®, qu# minoris crus per-
tranfeuntes non coincidant, interfecent, ‘aui
contingant [eiplss, contra parallelarum na-
turam & definitionem ? "Et fi crura bafe
longe majora fint, quomodo parallel# cre-
fcant uniformiter, feu proportionem cum in-
terceptis ad verticem crurum partibus cod-
fervent eandem, ut bafim multo non exce-
dant, qux tamen minores funt, etiam ipfo
fenlu judicante? quomodo in eadsm refta
indefinite produ€ta fumptis centris quétli-
bet, putamillies millenis aut utlibef pluri-
‘bus, per terminum diétz re&e defcripti cic-
‘cali & in unp tafitdm punéto contingan*,
Juxta manifeftifimum Geomstriz prrcep-
tam, ut non clariffime confequatur indé, re-
¢tam quantumyis minimam contd&ui vici-
' Syges Bz n-m
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nam circuolorum ifforum circumferentias fe-
cantem pun&is fecari indefinite multis;
adedque - potentid infinitis vel innumeris ?
quomodo, fecunddm adverfarios, inter duas
retasunam puga 7, alteramg, punélis con=
ftantem reperifi poffit media proportiona-
lis,vel ad eafdem 7 & g tertia proportiona-
lis exhibeatur 2 Nequicquam adinvenien-
dz medjz fuper conjunétas illas tanquam
diametrum_conftiratur femicirculus, & a
fegmentorum communi termino erigatur
perpen licularis 3 necenim illa poterit effe
roportione media inter dictas rectas, cum
juxta pofitionem adverfam nulla talis dari
poflit. - Quomodo nop tollatur funditiis om-
nis magaitudinum Zougudlfe, quam tot
exemplis oftendunt, tot demonftrationibus
muninnt Geometrie?  Cum communis om-
nium magnitudinum menfura punctumexi-
ftat, habeatque fe magnitudo quavis ad ali-
am, ficut numerus punctorum ad numerum
punélorum, fi linez conftent e punélis, &
fuperficies € lineis,% ¢ [uperficiebus corpora.
%trxomodonon peffum ibit upiverfa de lineis
afymptotis,mirabilis equidem,fed nullz Geo-
metriz parte minds certa vel clara doctrina ;
quz magnitudinis infinitam divifibilitatem
aut invicté cenfirmat,aut una concidit, utpo-
te qui minima quzpiam linea continuo ad
infinitum decremento non €xhauriri, neque
continuo ad infinitam incremento datam,
paulo majorem, adequare lincam, perfpicue
demonltratur ? Quomado denique non omnis
auferatur motuum quoad velocitatem diffe-
rentia 2 Nempe f? mobile punélum uno
tempore quingue percurrat punéta, quomo-
do poffit altérum eetem temipore conﬁceIch
2 fiab-
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fﬁbduplum, fubtri plum, ant fubqliadrup}un],'
ejufce fpatii, quum totum in iftas partes di-.

vidi nequeat? ‘Infinita poffem eXcogitare,
& adferre talia, quibus oftendatur ab iI}a
compofitionis ex indivifibilibus -affertione
totam concuti, profterni, penitus fubverti
Geometriam ; nil in ea fani vel folidire-

linqui, fed immanem & deplorandam ruts

nam, confufionem, &ovemarar in diviniffi-
mam iftam- induci fcientiam ¥ ; *~

19

cujus tamen effata, prater evi' ¥OUr® ﬁ-r'a: -
dentiam principiorum & difcur- ' yeoy doujay i
fuum rigorem, ita cim admiran. ~uépee wwi(6E T
da (qualis falfis feu “principiis feu We: S ey Ariftde

ratiociniis obvenire nequit) inter - Calo 1.5.
fe confonantia, tum perpetuo ex-

nifito cum experientia confenfit’ T wde 55 dandé
rmé ftabilinntur,ut mundi citits e dvydde, 7 3
cardines emoveantur loco, re- "NAdd )0 Jager
rimque machina collabatur,quam’ y& & €An3te. 4riffs

Geometriz fundamenta(n &z Eib 1.8,
& jueuiling dEppulle) labefa- '
&entur, aut ejus concloffones falfitatis argu-
antur. Sed dimittenda nobis €fthzt qua-
ftio, ‘poftquam ‘admenuero breviter, praci-
Fug_quae contra’perpetuam quantitatis divi-
ibilitatem adferunitar argumentd, vel peti-
tione principii laborare, vel falfis fuppofiti=
onibusinniti, vel parum ad rem pertinerc.
Objecit Epicurus, in (arum atomorum gra-
tiam & patrocinium, fi partes magnitudinis
infinit fint, magnitudinem ex iis conflatam
intellizi non poffit finitam. Quid hoe eft
aliud quam petere 70 cv £pf, velidem per
idemaltruere 2 Hocenim 1pfumquritur,
an finita magnitodo (nam de infinita non
Zd B3 agitur)
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agitur) poffit habere partesinfinitas. Id verd
dicit adverfarius non poteltefle, nequit in-
telligi, Magis appofite rogaffet explicatio-
nem um&; uo fiat, quam ita fieri non poffe
conclufiffet.Cui quaftioni tefponderem, quod
rationi quidem adverfatur, ut magnitugo fi-
pita partes habeat aliquotds (centefimas

ta vel millefimas) infinitas, imo repugnat
uf habeat harum plires quam centum vel
mille; fed quod partes habeat plures mille-
fimis millies acceptis, vel plures partibus
alio quovis numero denominatis, non equi-
dem video quomodo repugnet, imo potiis
perfpicié quod rationi confentiat éptime.
Certequdd ficut integri numeri pofint ad
infinitum augeri x3' apodsew 4 ita fralti
poffine 2/ \ispopws ﬁfimihui T wadwpise
{quod hempe ficut concipitut aliquis ultra
millenarium numerus, eodém modo concipi=

agsr aliqua pars infra millefimam) fignum

eft magnitudinis, quibus refpondent, 0tros

que pariter modo vérfus infinitum vergere,

Quinimo (-f:d infiniea feries frattionum
L

-certd qualibet proportione decreftentium
wquétur certo numero, velunitati, vel unis
tatis partis Ev._g. quod talis feries decre(ten-
tium proportione [ubléfquialtera zquetug
binatio, decrelcentium ratione fubdupld
Zquetur unitati detéfl‘centiuh ratione fub-
tripla 2quetur femify unitatis) fatis claré
docetur & oftenditur ab Arithmeticis, unde
non repugnat finitum aliquod infinitas in fe
partes continere : prafertim cim numero
nihil conveniat, quod non potiori jure con-
venit magnitudihi; quam numerus repra-
fentat ac denominat.  Et fanc fere tollit

om-
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omnem dificultatem imaginandi quo pacto
pollit evenire, qudd res finita con ari poflit
ex partibus infinitis, fi mod5 confideretur,
prout adcrefcit multitudo partium, ita pari
paffa reciproce ipfarum magnitudinem de-
crefcere. Ut i trespartes habeat illarum
fingula non eft nifi tertia pars totius, fi qua-
tuor non nili guarta ; fic utipfarum parvi
tas multitudinem compenfet. Sed urget Epi-
curus, vel ejus nomine Lucretius :

Praterea nifi cris minimum, parviffima quague

Corpors contiabunt ex parsibus infimitsés

. [Reéte, quidinde ?
Figo versm inter [e [ummam minimimque.
quidefcit ?
Nempe futurum putat, admifsd noftrd hypo-
thefi, ut minimum quantum adzquet maxi-
mum, Ut granum papaveris xquiparetur toti
mundo, nec mulca amplitudine cedat ele-
phanto; quia pariter ifta cum his partes
continent infinitas. Sed hac argumentatio
pil efficit: quid enim obftat quo minus exi-
guares tot habeat partes minores, quot am-
plior alia majores obtinet ;. ut folidus in tot
denarios, quot in uncias libra diftribuatur ;
ut tot oftantes pes, quot ipfum miliare {tadi-
os compleftatur? Quidni ficut univerfus
terrarum orbis ad arenam, fic arena fe ha-
beat adaliam arenulam, ucquoties ille con-
tiset iltam, toties ifta comprehendat hanc ?
Cim mundus iple refpeétu alterius mundi,
qu-m Deus condere potelt’, major non fit
quam hic ipfe refpectu minutifiimi pulvifculi
vel arenulz. - Igitur conftare poteftutrum-
que (quod majus & quod minus eft) ex parti-
bus infinitis, fed illud ex majoribus, hoc €%
B mi-
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minoribus, tantd {cilicet proportione mino-
ribus, quanti totum hoc itlo toto minus eft.
Sed inftant porro, faltem ex affertione no-
ftra fequi, qudd infinitum infinito fit inz.
quale : numerus quippe partium'in linea bi
pedali duplus erit infiniti numeri partium
exiltentis in linea pedali; fiquidem nume-
rus ifte quilquiselt hunc evidentifimé bis
Tncludit, Abfurdum autem videtur infini-
tum excedi , contineri, multiplicari. Re-
fpondeo etiam, in hoc adverfariorumargu«
mento palmario principium repeti; hoceft,
jdem exeodem aliis verbis prolato deduci.
Numerus enim infinitus nil innpit aliud,
quam id cui tribunitur poffe dividi, velconci-
pidivifum in infinitum; id quod nos afferi«
mus utrique linex tam pedali quam bipeda-
1i convenire, non obftante quéd illa fir hujus
dupla; negant hoc &/ ¢ eruflias fub aliis
verbis, at nihil' in contrarium fubdunt novi
argumenti. Certé numerus (ficut multoti-
es inctlcatum, & mihi perfuafilfimum eft)
numerus, inquam, fen finitas fen infinitus,
nullam ex fe vel zqualitatem vel inzqualita.
tem habet alterius numeri refpeétu , nifi
quatenus uterque generis ejuldem magnitu-
dinem defignat & reprafentat; quare di-
cere numeram hunc infinitim majorem effe
illo numero infinito,* & hoc abfurdum pro-
nunciare, nil eft zlind quam’ dicere magni-
tudinem hane, quz concipitur ad infinitcum
divifa majoremeffe illa, quaescancipitur eti-
am ad infinitum divifa, & hinc abfurdum
confequi, hoc eft, noftraim thefin negare, fed
illam aliqui novd machind non oppugnare.
Praterea, quod nullatents abfurdum ‘videa-
P tur
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tur infinitum infinito contiteri (infinitam
dico magnitudinem infinita magnitudine,
vel infinitum numerum infinito nuiiero
comprehzndi : nam fi ponmatur, in fpatio
quod nemo feré non imaginatur immenfo,
protendi infinitalinea refta; in illa procul-
dubio conginebuntur infiniti numero pedes,
& ipfinitz orgy®, & infiniti fladii : item
illainfinita a {@pius-continebitur in in-
finitafuperficie, & hac innumeris vicibus in
infinito folido corpore. “Nec abfimiliter tu
#terna duratione facilé concipiantur infiniti
anni, infinitiores dies, hifque pluries infini-
tz horz, & infinitilfima momenta. ' Dices
pofitiones iftas iwrpoffibiles efle, & évds do-
s I C TEAAL wpilaivew. Relpon-
deo, cim adverfarius ex infiniti natura fruac
argumentum, licet ipfam fuppeneie ; &
quanquam ipfiusrei pofitio forte fit impoffi-
bilis, confecutio  tamen perceptibilis eft &
manifelta, nempe qudd neutiquam (ut vo-
lunt illi) infiniti natur® repugnat in alter
infinito ‘contineri : uti licet impoflibile fic
hircecervum eéxiltere, fatis evidens eft hir-
cocervinotioni non adverfariquod pedes ha-
beatant’ cornua. * Saltem valuerit hoc ad
homines; Epicureos intelligo propugnatores
4tomorum, qui futm xepéy magnitudine tla-
tuebant immenfum, fuas atomos infinitas
multitudine. Eirasev7d 70 xeydy dxepor, 8
78 otipd)a dwerge, flatutum ab Epicuro ré-
fert Plutarchus in placitis) & atteftatur Lu-
crétius: i

A —platet ingens copia ‘rebuk
< Finibus exemptss in n?mgm undigue partes,

Quo
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Quo pofito clariffimé liquet infinitum nu-
meram infinito numero, (patium infinitum
infinito fpatio , vel de falto comprehendi,
Nam in infinito numero atomorum conti-
nentur infiniti numei oftonarii, magis in«
finiti quaternarii, infinitiores binarii, & uni»
tates infinities infinicx, - Paritérque de {pa-
tiis.  Objecit denique Zeno contra noftram
fententiam, infinitis partibus conftans fpa--
tium non poffe l'uccc(E:f: pertranfici, aded-
que per eam motum ¢ rerum natura tolli,
Tribus verbis repono, rete fequuturum
hoc, fi mobile fupponatur infinité tardum ;
at {i velocitatem haheat aliquantam, illa cui<
dam (patii determinatz parti refpondehit,
quam adeo defignato tempore mobile pote-
ritemetiri. Moneoquz contra compofitio-
nem ex indivifibilibus dicta funt, illos plera-
que {petare, gui magnitudinem conftityi
volunt exindivifibilibus numero finitis ; qua
fententia Geometricis decretis magis adver-
{tur, Cum quibus fortaflc conciliari po-
teft, nec alias quam loguendi modo diﬂ‘g?c
opinio Galilzi, & aliorum ei suulpmr, ex
infinitis ipfam atomis compofitam cenfenti-
um. - Sed iftan fententiam miffam facio ;
(etenim fi quz mihi cogitanti obveniant
omnia minutatim excuterem, inimmenfum
redundaret fermocinatio noftra., . Complu-
ra vobis ut matuariori.judicio veftro corri-
genda, fic & diligentiore curd fupplenda lin-
quo). Cxterum né tumultuaria hxc difpu-
tatio provehatur in infinitum, haud diffimu-,
lo nec diffiteor. ab intelleétn noftro difficile
capi, quomodo dividi poflit unaquzque pars,
fic ut aétu divifz omnes non ad indivift iliai
ve
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velad nihilum aut nihilo preximum aliquid
redigantur ; nec tamen ideo propter imper-
feam conditionem humanz mentis, &
capths noftri tenvitatem, deferendam efle
{entio tot manifeftis indiciis compertam,tot

argumentis brmidimis fuffaltam veritatem.,

Egregic Ariftoteles ; “AAN dromuy iows 7
wn dvyapkyss e T aby Jeastew 78
& Deyer,  TpoosLamildy tavles peivs & mi-
aus, Lonbeyms 7 dduyapia hoe. Equidem.
rationi diffentancnm cft, qudd inflantios omnes
repellere nequeanias, infirmisati nofire fervire vel
fuccumbere 5 majoréjque mos inerroves conjicere,
quod minoribus angufbiss nos expedive mequeamus.
Cui non abfimili prudentid fuccinit Carte-
fius; Quamvis quomodo fiatindefinita ifta
divifio cogitatione comprehendere nequea-
mus, nostideo tamen debemus dubitare quin
fiat, quia clare percipimus illam neceflario
fequi, €X natura materi2 nobisevidentifime
cognitz, percipimulque etiam eam efle de
genere eorum, quz amente noftra, utpote
finita,capinon poflunt. Maneat igitur om-
ne quantumcomponi € partibus compofitis,
& dividi poffe in partes iterum divifibiles,
& proinde Mathematicis licere qualibet eis
fandamentis hypothefes fuperftruere, Ta-
les nempe ;5 A majori quayis magnitudine
*fubcuci poffe zqualem cuilibet minori. In-
ter duas homogeneas magnitudines inzqua-
les utcunque defumi pofie mediam aliquam
ejufdem generis, Ubivisin linea fomi pofle
pun&tum, in fuperficie punétum & lineam, in
corpore penétum, lineam, & Tuperficiem,
ro lubitu.  Quamlibet magnitudinem ha-
bere partes hemogencas numero. quovis
: de-

i T )

Princip.

11.34.
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denominabiles, decimas puta, centefimas,
millefimas, &c. nec abhorrere a ratione, fi
fpeculandi gratia cf_uomodocuuqne divifa fup-
ponatur. Et cenlimileshis; nec emim jam
omnes hypothefes enuimerare, fed ipforum
duntaxat fortes aperire propofitum habeo.
Superfuntalia magnitudinis attributa, quz
nunc perfequi tempus vetat, \

pok a0y 2 AP A §

um ini":_it&ri difcurshs filom e5> me’
pertraxerit, ut Mathematicarum hy-

 pothefium gratiz, de magnitudinis afectio-

nibus & [ymptomatis communioribus difpi-
ciam, & de nonnullisquz e primdm objece-
rant (términatione nimirum, extenfione,
compofitione, divifibilitate) pro rerum dig-
nitate pauca, pro noftro propofito fatis mul-
tadifféruerim,” fupereft ut reliqua deinceps
perftringam, occupationem fpatii, pofitio-
mem determinatam, mobilitatem, menfura<
bilitatem, proportionem, & fiqua occurre«
rintalia, de quibus Mathematici de promunt,
aut legitimé depromere poflunt hypothefes
ratiociniis fitis accommodatds. Imprimis
magnitudini folet attribui quiod occupet &
repleat(patium.” Quid vero fit hoc (pativm
ditficile fit exponere.  Namandetur necne
fpatium aliquod ab ipfa rerum’ ‘magnitadine
diftin€tum, "fi vel ad conceptus vulgares at-
tendamus, aut fubtiliores Philofophorum
excutiamus {ententias, haud in proclivi ﬂiit

a-
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ftataere 3 aded repugnantes fententiz cum
fpeciofis nituntor argumentis, tum gravibus

urgeri videntur incomgpodis. Imprimis

nullum 3 rebus quantis Tevera diftinCum
exiftere {patiumifta videntur arguere fatis
manifefte. Primd, quod fi fit improducium
& independens, 2ternfimque proinde & im-
menfum fit oportet (nam preterquamquoda
fpatii realis affertoribus tale plerumque
concipitur & fupponitur, fitale non fit cefia-
bit omnis ratio, propter quam dari fuppona-
tur, ut ejus conftituendi caufas expendenti
liquebit) atqui dari quid eximiorum iltorum
divine natore attributoruwi” particeps, a
Deo quogue non creatum nec dependens,
tamreéte rationi difcreparé; quama pieta-
te videtur abhorrere.  Tum fi fpatii qua-
cunque fit idram examinemus, mihil'in ea
prater extenfionem quandam, &capacita-
tem indefinitam deprehenfuri videmur ; que
ciim ipfius magnitudinis fint proprietates,
{patii nullum a magnitudine difcrimen ar-
gnunt, cur enim re differant; que proprieta-
tibus congrunnt 7 Non Cartefii modo, fed
ipfius Ariftotelis eft hzcargumentatio: "Qs
&% 7oy (inquit Philofophus) and¥y Jragi-
oo, 7 P mudy Tmy TS cvpan w
enelsyofior;  Simagnitudorverun a (pationibil
diver[um babet in[e, quamobrewm diffmguitur 2
fpatio Suo rei eujufpiam moles? Porro, [pati-
um fiqued ¢ft a magnitudine differens,fcifci=
tamur in qua rerumclaffe reponatur.  Cdm
enim res omnis aut ex fe fubfiftar, aut acci-
dat alteri, neutrum ifti (patio convenire vi-
detur. Non ad fubftantiz dignitatem ipfius
Ppatroni fpatinm evehent, nec resipfa patie-
2 o aig tur.
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Leétiones .  LetIl.

tur. Sed nec accidens ell; quoniam omni
fubftantiz extrinfecum eff, &cum ea non
circumfertur, eaque fublati permanet; &ab
alia nulla re peddet. Prztereo Zenonis
iftam argutiam; guod res omais fit alicubi,
(patium ;ﬁﬁ_é aliquid abaliis diftinétum,
alicubi exiltet ; wnde fpatii fpatium erit, &
hujus fecundi fpatii fpatium aliud, & fic in-
Snite; quod judicrumeft. ('Eowky 7 oy ¢4
T, I row im0 1y 5 s BTG iswu, % wm
cis dwopor mppesory 5 Vt eft apud Philofo-
phuminPhyficis). Ejufmodi ratiociniis im-
pugnatur patii realis a magnitudine diver-
fitas: atnon minds validis in fpeciem argu.
mehtis aftruigur. Nam primo, communes
hominumconceptus appelladdo,videtur om-
nibus astinnata vel alicande conquifita no-
tio fpatii arebus diftin@i. T2 e wle
. drumy T2 7, inguit Ariftoteles:
h.e.Omnes ubi rerwn animo feparant ab
iplarum Effe. Quinimo valgns hominum
imaginari confuevits' \uqtue iy , commu.
neguiddamcundtis rebus fubltratum, qued
infinite diftendatur, & nullis circumicribatur
limitibus, -qued omnino penetrabile fit, X
facillime quidvis in {e secipiat, nec ullins in
fe rei .reE‘\!lgia; fuhingreflum; quod mobili-
nm fuccefiones excipiat, & motunm veloci-
tates determinet, & rerum citantias metia-
tur; quod immebiliter fixum fit; etiam quo-
ad omnes fui partes nulli reialligetur, nul:
guam alio transferatur ; quéd immen( de-
niguedic capacitatis vas & concgptaculum
(s yyeior.duslonimilor, it Philofophus) uni-
weria compledtens in fe qux funf, & que
poflunt -exiftere. -Tale gquid .omnes feré

mer-

SCDLYON 1




Le&Il. Mathematice,

mortales phantafiis fuis infculptum habent.
Et quod revera tale quid exiftat,prater hunc
imaginandi confenfum, permuita videntur
arguere. quorum vis ut pateat, & aliquid
ciat, preltruendz funt aliquz thefesaut
aflertiones, quibus {uffulciuntur adducenda
pro fpatii realitate ratiocinia. Primo, ma-
teria non elt infinite extenfa, faltem quod
propofito noltro fufficit, hawd neceffario ta-
lis eft. Nam unde neceflitatem iftam habe-
at? anafe? Non pium hoc,cum Deo cun-
€tarumrerumoriginem toties difertis verbis
afcribant facrzliter2 ; (Tad alyme ) awm %)
cis AUy Exmsns * @ ixTions i e, o e
7 Hanped aueioi & Sutlnd * mile I
i26rdl " 9 el pr emines i awyle ® id
elt , Quicquid ulpiam eft rerum, exceptd
mulli: inmumera paffim occurrunt talia),
Neculla ratio fuadet, ut a fe potius infini.
tam, quam infinitamhabere credatur fubfi-
ftentiam : an a Deo? Quis ei (agenti li-
berrimo & independenti) neceffitatem impo-
fuit; ut infinitatem tribueret .materiz ?
Quo liquet indicio revera tribuiffe 2 Num
potuerit baud difputo (quisenimdivinz po-
tentiz limitesaffignet?) . Atlongé credibi-
lius videtur, utreliquis rebus vires & po-
tentias prefinitasindidit, ita certos.iplum
materi® terminos ffatuifle.  Id quad etiam
facrofanéta fcripta fatis perfpicve videntur
attelfari. Ecce (femelac iterum dicit Rex
fapientifimus) non ceeli, ne quidem coeli
coclorum capiunt te : hoc efty angullioreft
tota rerum univerfitas, quam ut Deo cogxi-
flat ; extimos ille rerum. fines tranfcendic ;
adebque materia non eft de fadto ad infini,
tum
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tum protenfa, nedum ut neceffaric talis eft,
Regeret Cartefius, Ideo seceflarinm ¢ffe;ut ma-
le%a infinicé proendatur quoniam wbicung; fires
ejas fingams, femper ultra ipfas_ aliqua fpartain-
definité extenfa non modi imaginamur, [ed etiam
verd imaginabiliz; Foc eff, realia eff? percipi-
mus, ac proinde eriam [ubftantiam corpoream -
definite extenfam in jis’ contineri; quiz [Cilices
idaa ejus extenfionss, quam iafhatio qualicunque
concipimus, eademplare eff cum idea [ubffantia
corporee.  Vertim hac ratio fubtilior vide-
tur quam folidior. Nam prinfo materiam
aéty infinitam némo concipit, aut concipere
poteft s indefinite verd protenfam eoncipere,
nihileftaliud quam ejus terminos non attin-
gere, velnullos ei certos limites in animo
defigere ; ficut vulzus hominum telluris pla-
nitiem indefinite protra@am exiftimar, - aut

- aftans mari littori, incerto limite définitum

2quor cogitat ; vel ficut arenasmaris'indes
finite' multas contipimus. - Porro, ex €o
quod ulera praflicucas quafcunque metas
fpatia quadam imaginari poffumus , nullo
pato fequitur aétu materiam aliquam ulte
Tiorem exiltere. - Td “faltem  verifimiliter
colligatur, ideo poffe talem exiflere; quid
empe quicquid nos ut evidenter poffibile
percipimus;id valet divina poteltas effeCtum
feddere. Enimvero innumera nos imagi-
nari poffe, que nec funt,necerunt unquamn,
quis mentis compos inficiasiérit 2 Nil re-
pugnat, & fatilé poffem imaginari, non fecus
ac e vulgo quilibet, uti adnotatum modo, tel-
Iurem ad fummas coeli oras, & extremd
mundi meenia pertingere ; pofim Solem
millies majorem, Luaam multis paral’angit

pro-
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propinquiorem, ftellas plurimis vicibus nu-
merofiores, & fexcenra talia factu neutiquam
impoffibilia, neque penitus abfurda, mecum
animo volutare, qu tamen anidcirco vera
erunt de facto? noncerté magis quam (0=
mnia quavis, aut 2grorum deliria, Imagi-
nabilitas igitur quantumlibet realis ad fum-
mum rei poffibilitatem aliquam, non aétua-
lem exiftenciam ullatenus coarguit. EX
imaginatione non infinitus aétu, fed utcun:
que potentid finito (determinate finito) ma-
jor mundus comprobetur, - Verlm ut peni-
tus agnofcamus, fumma fua fubtilitas hac in
caufa quantopere deltituit & fugit Cartefi-
um, imaginationisiftius de fpatiis ultramun=
danis noftrz perfcrutemur & paulo perpen-
damus originem ; illamcerte, ficutalias ple-
rafque non aliunde quam ex fenfibus noltris
hauftam comperiemus. Cim quippe nil
feré quicquam fenfi quovis® attigerimus,
quin aliquid ultra ficim pariter fenfibile
progrediendo fuerimus experti ; prefertim
cim ad ceelum oculos elevando vaftumun-
dique e ua nullo perceptibili limite con-
clufum, & in ignotas nobis regiones procur-
rens intueamur, hinc immenfum quendam,
feu indeterminatum coeleftis fpatii gurgi-
tem, in quo nubes pesndeant, venti difcurs
rant, ftellz ceu |pifciculi natent, noftri in

hantafia defcribendi nobis obrepit occafio;
a qua tamen fenfiorie, vel ab imaginatione
confula eam excipiente, perabfurdum vide-
tur de vera mundi, feu finita feu infinita, ex-
tenfione quicquam inferre vel decernere.
Nam omnis fenfio eft fingularium, ab exis
Alentia verd rei ﬁngugris compertam licet

quis ~
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quidem dedugere, quod alin] quid fimile
poflit exiftere, non autem quod aliud quid
adlu fit vel exiftat, ut-aliquoties admonitum
eit. Tacepquod eodem jure parique ratio-
ne, quibus materiz neceffaria tribuitur exs
tenfionis infinitas, eidem &ternitas & in e-
pendentia ‘tribuantur ; .nam  prout ultra
quollibet mun i limites aliquid fpatii, fic
ante quodvis initium..  Pofl quemyis finem
aliquid temporis 2qug clara cogitatione 10~
lemus imaginar: ; 2terna proinde neceflario,
& confequenter etiam independens. Secuns
dum hunc argumentandi modum. materia
demonfiretur, qua tamen divine perfeétio-
nis idiomata periculolum fit, & Chriftiano
Philofopho. fumniopere cavendum, alteri
quam Qpt. Max. Deo adlcribere. Ratum
igitur fisiimque fit. materiam, feu molem
corpoream non effe psnitps interminatany
faltem non effe talem neceffario. Hoc pris
mo fupponatur.- Adfumatur quoque fecun-
dd, quod Dep competat poteltas, prout ade
lubsicet iph, materiam exilentem aday-
gendi vel imminuendi, hac eft, e nihilo pro-
creandi quantum velit,, & quamlibet ejus
]E:lortionrm in pihilum redigendi. - Jubet hoc

des, cogit pietas admittere 3 necreclamat
ratio, fed potins [uffiragatur & fuadet. Nam
ex e quod concipere ppllimus materiam
ampliorem quavis prefnitd, nil obltat quoe
minus,inlo {atis evidenterinde con‘eftatur,
guod Deus omnino valeat.id effedtum dare,
Quod-fi potelt ampliare, pari poteltate po-
teit minvere; quamque de Aovo pertexuit ter
lam eadem facilitate retexere valet; quinic
mo ‘quia. nobis contradtiopem imaginari t;.;s
. “3 el
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eit, imo nullam fupponere, divin® potentix
_fubjacebit illud preefare. Adhec tertio fa-
cillime concipitur, & nulla ratione negari
debst, pofle Deum quamcunque rem in fuo
guem nuncobtinet ltatu fitlique confervare,
fic ut a nullis extrinfecns accidentibus im-
matetur intrinfice, nedum ut ejus natura pe-
nitus deftruatur : ut nempe recta linea, pla-
na {uperficies,circuli circumferentia,fphri-
ca arbicularitas tales permancant, quicquid
extra illas feri contingat, hoc eft, tametfi
circumijacens omais materia quomddocungue
mutetur, rollatur, aut annihiletur. Qui
bus pro jure noitro legitime, fuppofitis, at-
que fubitratis{patii qualifcunque realitas a
magnitudine diftinéta multis adftrui modis
videtur, Prim>,cum materia poflit effe fi-
nita, Deus antem €ffentid fit infinitus, uitra
materiz fines fubfiltet, alias ejus limitibus
clauderetur, aut finiretur utcunques, nec
effec propterea infinitus,  Ergo datur ali-
quid ulrray hoc ¢ft, fpatium qualecunque.
Et nifi Deus ultra materiz hnes exiftat;
poffet imaginatio noftra locum confingere,
ubi nenelt, adedque divinw exiftentiz mo-
dum aliquatenus tranicendere, necimmens
fum proinde Deumi concipere pollemus aut
agnafcere, Tum Deus extrahunc pofficali-
s mundos condere, ficut & nos conditos ima-
gindri, oon illosquidem nullibi, fed alicubi;
dabitar igicus (patium aliqol, inquo colla-
cari pafint & confiftere Novis quoque pro-
ductis mundis intererit Deug, ablque eo ta-
men qudd. omnino moveatur (immobilitas
enim elt & immutabilitas omnimoda, et in<
dubitatum divine perfetionis attributum)
C2 id
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id quod aliter intelligi nequit, quam conci-

iendo przfentem antea fuiffe fpatio, in quo
jam reponuntur. Ergo quos habemus, aut
habere debemus, de divina infinitate, potep-
tia, immutabilitate conceptus (patii qualem.
cunque diftinétam realitatem involvunt,
Porro; materialis mundus ex hypotbefi quam
affervimus terminatus aut terminabilis, ali-
qua figurd preditus erit, & proinde qudvis
figura preditus fupponi poteft. Sit ergn
fpharicus; & quod etiam {upponere licet,

flatuatur alius eum contipgens itidem {ph.:

ricus ; is priorem unico pun€lo continget,
igitur inter alia {pharicarum punéta medi-
um quid, hocett, aliquid fpatii, interjacebit.
Sumantur enim in contiguarum {phzrarum
fuperficiebus duo pun&ra quzlibet, extra
cqutactum, hifce dicofpatiumaliquod inter-
jici ; fineges, ergo duo ifta puntta fefe con-
tingent, contra clariflime demonftratum in
Geometricis theorema. Item connectantur

cduo {phrrarum iltarum centra reétd lined’

per contactum, ut Geometria quoque docet
ac probat. tranfeunte, duttaque intelligan-
tur ¢ centrisad dicta extra contaélum duo
punéta dvo radii ; quoniam igitur ex adver-
fariorum fententia difta punga fibi contigua
funt, ¢ tribus retis conftituetur triangulum,
cujus duo latera tertio adequantur, itidemn
contra clarifimum & cerrifimim Geome-
triz theorema. Rurfus fuppenatur ubicun-
que in mafla corporea duz [phzra concen-
trice, iplarimque fuperficiebus interjacens
materies annihiletur, aut amoveatur alio
(id quod a Deo praftari poteft ex preftra-
tis) ergo ha (uperficies, fi nihil intercedat
fpatii.
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}‘patii, fibi coincident, etfi millies ifta major
it hac (fupponamus enim ex antediétis quod
utraque fghzrica fuperficies fuam retineat
magnitudinem, non obftante medii corporis
evacuatione, quz extrinfecus accidit, & ni-
hil in illis internum mutat ; ipfarum utcun-
que magnitudinem & pofitionem fartas te-
étas confervante divina potentid). Eodem
modo fi verticem inter & bafim pyramidis
quicquid intereft medium auferatur, quando
nihil {patii relinquitur, ipfa quoquam modo
disjungens, punétum verticis adjacebit pro«
xime punétis omnibus bafis , adeéque toti
hafi congruet &adaquabitur. Hac & inno-
mera talia confeari videntur ex negatione
realis {patii, communibus hominum concep-
tibus non minds quam Geometricis decretis
repugnantia. Przterea durinfculum vide-
tur , ut mundana materia quoad fe totam
plané {tatuatur immobilis, aut pofito rei di-
lucidand2 gratia, przter unam folidam
fphzcam nibil ulpiam exiflere , quod ifta
fphara ne quidem a Deo transferri poffit,
autcirca axem rotari; neque aferpopey (Ut
Platonicis utar vocabulis) admittere, 1d
quod fatis infert manifelte fublatio fpatii.
Wam quumin hoc utrovis motu, parteseun-
dem inter [e retineant fitum, eandémque di-
flantiam, quomodocunque feratur totum,
non aliter concipi potelt i pfum moveri,quam
ex (patii fuccefliva mutatione, fcilicet utuna
parsfpatium fubingrediatur a priore dereli-
&um, unde negato fpatio tollitur ejus mobi-
litas. Stringit hoc (}uod alicubi notat Ari-
ftoteles ; "Om ix dy £/8lém 6 Wa®y & i
Xivneis ms W X3 vt e qim P P

C3 " upes
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Sperdy el Nesw bedueIn Sy Tiww, Imde
wyi{ e+ 1. De loco vel fpatio difquirendi
folus preelftat occafionem motus,  (qui (cilicet
abfque fpatii pofitione vix:concipi poteft)
coelfimqué pre omnibus potifime videtur
effiinlocp, quia maxim&movetur : nec ta-
med id (rélpe€tu primi pracipuique motds
diurni;, quem refpicere videtur Philofophus)
fecundum partium fitum ac diffantiam ullas
ténus variatur, at quafi tota circumfertur,
Eatenus erpd imovétur autidon movetir
omnino, quatenus partesejusfpatia fua per-
mitaat, quayue nutic Eoasplagas obfident,
wox ezdem: meridianum: culmen attingunt,
ipfimque ‘confeflim praterveltze vefperti-
nas ad ords declinant. Neque {ufficiet hic
aftionem 4 ‘motu-fecernére cum Cartefio,
quando prarer {patir mutationem nullus co-
gitari ' pafitralionis iftins effectus,  Unis
cam ‘hilce fiperaddam rationculam : Quas
10 quid ef¥eiat ut inter duo diftantia corpora
facilisfit commeatus, proclivis itus reditif-
quie ‘3! antion 'quia meding his interjicitur
{pdtinm eisointro recipiendis paratum?
Yhid contri faciat, ut difficile poflimus inter
d4l6 €onrizua corpora medium aliud intras
chére; info non pollimus ofmmine nifi motust
iliis Timpeimendo fatis validum, quo procul
arfiandéntiir,” &' a- fe invicem fejungantur ;
anfonquid deficic interfticiom medii corpo=
riscapak? Supponatur,e.c. inter duo cor=
pora A,B torpys alind C refidere, tum intel
ligatar ‘hoe corpus C amoveri , fic ut non
permitfatur alind (uccedere, ablatd fciliget
cotporum’ eircomitantium propenfione ad
motum, velinhibito parumper ¢Ecﬂu(;‘=_€r
s 2
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fuperiorem potentiam,) €x €0 fecundum ad-
verfarios immediate, nulla alid vi adhibitd,
nulla aftione interveniente, refultabitcor-
porum A,B contiguitas artiflima ; (ymple-
gadum inltar fpoute fiii collidentar, & con-
tingo nullus hidths relinquetdr ; adeéque
difficilimim - evadet, ut corpus C inpetu
converfo f¢in priorem locum relbiciat, vel
corporibus A,B rurfus intercedat, nificor-
pora ifta valida virtute disjungantur. At
vix intelligi poteft, cur tantoperc vis ma-
jor requiraturadgantillum fehovendas res
fibi contiguas, quam ad quantdlibet diftan-
tia feparatas {iBimet admovendas; quamob-
rem tam ultroneé cogant, tam dirimancur
invite : quid in caufa fit quod priorem f'a-
tam nullo negdtio, nullo cum motu deper-
dant, in eundem vix nifu vehemente, motu
yulto reponantur : cim ficut a Thebis Athe-
nas, & ab Athenisretro Thebas cadem fit
via, fic ad conjungenda quz diftant, & reci-
proce disjungenda qua afident, vis eadem,
par motus, €jufdem {patii pertranfitio po-
fiulari videatur. Quinimo fubgbfcurpm
elt illud quamobrem juxta contrariam fed-
rentiam codem inftanti, quo corpusmedivm
elabitar, non confeltim attingant f¢ rip2, &
bon (ncceffure materi® pracludatur inter-
‘greflus ; cim viX infinite velox s hedum tar-
“dus (quales in patura phifculi ‘dantur) & te-
fludinens fufficere videatur motus el con-
greffui pravcnicndo, nepote cum hic nullam
adtionem defidérat, & per meram inffan-
sifime refultantiam emergat. Quodfifa-
‘cilids, aut citits coaluerint cotpora termi-
nantia, quam intercurrentis materiz pars

C 4 in-
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ingruens pracedenten affequatur, obftrua-
tur oportet omnis fluxus, & motus fiftatur
acauferatur, id quod nemo neflcit quam per=
petvz difcordet experientiz. Annon fim-
plicitis & clarius expediantur hzc dicendo,
pr?!pterea per adjacentium COrporum com-
mifluras iter perrumpi difficilius, eo quod
deeftintervallom, quo corpus influens reci-
piatur; fedinter nonnihildiffitos corporum
terminos idcirco promptum haberi tranfis
tum, quia campus exporrigitur medius, pe-
netrabilis & capax ingrefluri tanti corporis ;
adedque fi depleatur vafculum non collabi la-
tera, nec fi repleatur divelli (quum impoffi-
bile videatur illud, & hoc minimé neceffari-
um) fed pofitionem eapdem, eandem inter-
capedinem, eandem capacitatem invariaté
retineri, Pratereo quas pro vacuo fpatio
(feu coagervato, feucorporibus inter(perfo)
ratiopes adducunt & experimenta phyfica,
tum quia nimiom in his etiamnum contrivi
temporis, & adhuc operz multum de polce-
ratifiorum examinatio, tum quia pl:raque
f Ivi vel utcunque poflenteludi per materiz
fubtilis, motfs circularis, & in‘efinitz divie
fibilitatis non ablonas aced, nec inconcinnas
Fypothefes. Ita ferme difceptatur utrin-
que ; quid ergo tandem flatuemus? quomo-
co conciligbimus has adverfa fronte pug-
nantes verifimilitudines & undique circum.- -
fidentia nos incommoda declinabimus ? Ni-
hilego certe, nibil in re tamardua lubrici-
Que pro vero venditem, aut affeverem confi-
dentitis; at fi dicend2 fententiz necefltas
incumberet, & quid vero mihi videatur fimi-
lius in medium cogerer producere, ne con-
: ceptibys

SCD LYON 1




Le&.Il. Mathematice.

ceptibus hominum nimis adverfarer, & fa-
crofanétis Geometriz'[citisimpingerem, di-
cerem primo fpatium revera dari, diftin-
&um 2 magnitudine ; hoc eft, illo nomine
defignari quid, ei conceptum refpondere,
fundatum in re, alium a conceptu magnitu-
dinis, ac ita quidem ut ubi non exiftit mag-
nitudo, quamvis ea non exfilteret omnino,
fpatium nihilominus extiturum. Dicerem
fecundo, fpatium nonefle quid actu exiftens,
afitique diverfum a rebusquantis, nedumut
habeat dimenfiones aliquasfibi proprias, 2
magnitudinis dimenfionibus aétu feparatas.
Quid ergoerit? quid fibi vulthic griphus ?
Non admodum mihi placeo, nec audeo gﬁ-

rares me vobis ex refponfo meo fatisfa
rum ; atquia diéta lex eft refpondeo, fpati-
um nihil eft aliud quam pura puta potentia,
ymera capacitas, ponibilitas, aut (vocabulis
iftis veniam) interponibilitas magnitudinis
alicujus. Mentem meam explicatam do:
olim ante conditum mundum, nullum alicubi
corpus exflitit (ut credere fas eft & pium)
at poteit etiam tum exiltere quantumcun-
que cor pus, potuit hoc determinatam ofitie
onem obtinere, volente fcilicet & effeflore
Deo: hoc eft, fiat fpatium. Ultra molem
mundanam nullum corpus excubat, nulla re-
peritur aftualis dimenfio ; verim poteftul-
tra ipfam corpus aliquod conftitui, aliqua
realis dimenfio extendi, hoc eft, datur fpati-
um ultramundanum. Inter hos parietes
omni per divinam potentiam exclusi diften-
tique materid, nullum corpus jacebit, at po-
terit aliquod repeni. hoc eft, datur fpatium
illisinterjeflum. Inter duas denique magni-
tudines
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tudings adjacentés: [eu contignas, nulla ma-
gnitudo  poteft interpdnl; hoc eft, nullum
datur inter ipfas fpatium aut intervallum,
Pargftinter duasiltasturres protendi fiunicu-
lus décempedalis, hoc eft, datur inter ipfas
{patium fen diftantia decempedalis. (Ubi
poteft obiter adnotari fpatii cujuflibet fingu=,
laris naturam effe quodammedo determing-
tain, &quodammedo indefnitam 3 determi-
nata quidemquoad Mathematicam fpeciem
& quantitatem figure (2 (elt enim capaci-
tas non-omnifcunque; fed talis & tante ma-
gnitudinis) indefinitam quoad alias qualita-
tes, & phyficdm fpeciem, nec non quoad in-
dividuitates, ut ita: loquary magnitudinum ;
(eft “eniim capacifas cujulvis, magnituginis
vanteitalique figurd pradita : inter latera
némpe valis cubici [patinm habetur recipi-
endo cnivis tanto-cubo few-aqueo feuaereo;
non vero poteft adxquate occupariy vel re:
pléri acorpore pyramidali vel {pherico, nes
que majorein cubum admittet.) . Hinc non
deroratui fpatii vocabolo didsnue, quodvis
pofitivam; - aéluali -dimenfiene. praditum,
acto extenfumex fe, vel divifibile, vel ter-
minatiim,“vel pertrenfibile, - vel congruum
corporibus ; ‘at folumniode;notat & fignifi-
cat corpus aliquod taliter extenfum, eo mo-
do figuratum, tali menlure 2daptabile, vel
flmlund vice, vel fuccéflive per motam exi-
ftere poffel 'Non altualemaio, fed paturz
tantimy (w2’ confentaneas agpolcit - figuras,
inienfiones, partes, nempe¢ potentiales ;
hac' padloy capacitas admittendi corporis
alicujus includic capacitatem admittendi (re-
fyeltivéylineas & fuperficies; potentia H-

' neam
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neam quadrupedatem interponendi continet
potentias interponendi lincam pedalem, &
bipedalem, & tripedalem, & alias minore
numero denominatas. Potentia circulum
interferendi potentialem, implicas rorundi-
tatem perfedtam. Neque quantum auf
quale fit (patium immediate velex fe primo
aeterminari vel agnofci potelt, ne¢ nifi per
menfiram, aut determinationem .magnitu-
dinis alicnjus realis ipfam occupdntis; Ut
vs g fpatium duabus urbibus-énterie&um_
quantum fit aliter dignofci nequit, quam de-
fignate fuper terram (velaerem tranfeuny
tis)lincz quodam pato longitudinem eme-
tiendo.- Nec ided merum nihil elt ant te-
meré confiétum hoe nomen, ficut hircocervi
vel chimziz, fed in eodem entium ordine,
quo creabilitas, fenfibilitas, mobilitag, & cu-
julmodi pofibilicates, merito jure reponen-
dum (illis verd nemo feré non aliqualem ad-
judicat realitatem) nec ferme video cur hu-
jufmodi (patium ngn xque fit ens,-ac ipla
contiguitas, cui direfte videtur opponis
Contizuitas enim eft modus magnitudinum
fignificans nullamipfis motu feclufo interpo-
ni poffe magnitudinem; fpatium verd con-
tr2 modus earundem , quo inpujtur aliam
magnitudinem interponi pofie, veladporti 3
quamvis loco neutiquam emoveantur. Hac
autem fpatii notione fuppofici cancefsaque
licehit utrinfque pradi¢tz fententiz nodes
folvere, difficultates amoliri, Namimpri-
mis nihil hine divine perfectionis preroga-
tivis decedit, ens aliquod fubrogando, reali-
ter zternum ac infinitum, non productum,
g non depeadens 3 Deo; fed afferitur pg;

tils
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tids ipfius illimitata poteftas, corpora pro
lubitu fuo producend: difponendique.  Ne-
que coincidet hujus talis fpatii idza cum
idza magnitudinis, aft ab ea tantum quan-
tum abaétu potentia differet atque diftabic.
Necalia preter fubflantiam & accidens en-
tia nova refert in cenfum, ac realis mundi
donatcivitate, fed utrinfque modum dunta-
xat aliquem, & poffibilitatem connotat,
Necalium locum defiderabit hoc fpatium ;
?:ia nufquam actuali modo exiftit, at ubique
altem erit fuo modo, quia Deus ubique po-
teft magnitudines collocare. Neque dif
convenit hoc cum communi fenfu ac fermo-
ne hominum, qui cim fpatium intercedere
cogitant ant pronunciant, nihil intelligunt
alind, quam inter defignatos terminos pofle

. corpus aliquod interponi.  Nec materizx de-

ducatur hinc infinitas ulla, fed utcunque ra-
lis extenfio confequetur, qualem ei Deusul-
tro voletaffignare. Nec ubiquitati divise
derogat omnino, qu# nil aliud fignificat,
quam omni (patie Deum adeffe, vel ubicun-,
queres aliqua poteft exiftere. Cum Geo-
metria vero confpirat & congruitad amuf~
fim ; necemmdepof(cit hxc, ut inter duo
puncta, vel duos quolcunque terminos medii
quid aétu reale femper intercedat, at faltem
nonnunquam {in aliquibus cafibus) ut linea,
fuperficies, aut corpus poflit intercedere.’
Satisfacitetiam Phyficorum experimentis &
phznominis, vacui tantum eis przbens,
quantum fufficit recipiendis corporibus, &
motibus fiis peragendis, nec tamen aliquid
immifcens fititii vacui veris aGualibus di-
menfionibus incuti, quale partem mundi di-
midiam,
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midiam, corporfimque principium cum #ffe-
clis (uis fommiavit Epicurus. ml::)m-meream
quomodo pateathine, quod ile fit fpa-
tium, neque cum corporibus afportetur s
quia nempe cum corpus unum alterorum
confinium aut interftitium deflituit, rema-
net nihilominus ifta poflibilitas, & nihil hinc
obftat, quin aliacorpora ®qué vicina, pari-
ter intermedia fubftituantur & fuccedant.
Obiter adnotoquam defcripti fpatii notio-
nem illi, quam tradit D. Hobbius fpatii,
definitioni pené videri ¢ regione contrari-
am. Spatium is definit, Phantafma rei exi-

flemis quatenus exiffentis. At fi fpatium eft

phantafina (ut (ané non eft, fed objectum
hantafmatis , imaginabile quid, non ipfa
imaginatio,nec imaginationis effleCtus)phan-
tafmg;npociﬁs eritrei feu poffibilis, quamut
exiftentis. Quippe cum fpatium concipi-
mus, magnitudinem aliquam poni, velexi=
ftere pofie, non femper actu pofitum autexi-
ftens concipimus , ut aats mundum condi-
tum, velextra mundum przfentem, fecun-
dum pradi®ta. Quod % ipfius pramiflis ra-
tiociniis magis convenit, quam ejus prepria,
quam ex iis colligit, definitio. Namconfi-
&to rerum omnium interitu, remanfurum af-
firmat in animo {patii phantafma; atqui fin-
ere res omnes fublatas, & eafdem velut exi-
tentes cogitare funt £a/af]2* reftabit po-
titisidza rerum ceu poffibilium. Quiniple
totidem verbis ait, Nemo fpatium ideo effe di-
cit quod occupatum fit, [ed quod oceupari poffis ;
avero non abludens, fed a feipfo diffenti-
ens: fpatium enim_per occupationem guo-
dammodo definit effe {patium, quatenus per
altump

-
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allam poteritia velut extinguitur & ceflag
nleerius poffibile, cimquid jam exiftit} neg
malevulgadicitur in valeulum repletum ni-
hilinfuadi poffe, propter defectum [patii,
fed me nefcioque blanda Siren quantumvis
refugientem allicit, & (copulis fuis affixum,
caffibus fuis irretitumdetinet 3 ad interioris
Mathefis: portum velis omaibus remifque
contendenti remoram injicit hrc qualis qua«
lis &8alepsntt philofophia. Ut hane de ipa-
tio spsnlaay, nimis equidem prolixam &
fpatiofam; aliquando claudam, % ceu figuram
terminiscircumfcribam, unicum folymmeodo
propofite meo conducens infuper wonebo,
quddnempe quicquid Phyfict ftatuant, hxc
quam hattenus deferipli {patii concipiendi
ratio cimoptimé quadrat, tum abundg, fufhi-
cit Geometris ; fi quid majus incfle Gepre-
‘hendatur; aut attribuaturilli, neutiquam id
iisofficiery aftnil amplins defiderant, quam
-ut talis concedatur intercapedo, quna figure
-‘magnitedinum , falvis fuis proprietatibus,
incolimes ‘perfiftant; ut ha per pofhibilem
annihilationem aut remotionem, non con-
fundangur aut pervertantor: . E.g. Siduo
circuli vel duz (phare [&fe contingant, &ac-
cipiantur, ut firpradictameltydoo extra con-
taltum (in-circomferential circuli, vl in
phaeree fuperficie) punta, flagicat Geome-
trianonutaliqua realis & aftualis linea re-
-€ta duebus iitis punélis intemaceat, fed tan-
-tim nt potentialis quaedam. mtercedat, hor
elt, utaliqua deci vel interpeni poflity velut
fefe non contingant, figuidem repudiatatali
-interflitio vel adierto cpunétorum:iltorum
"oq:;a&u, girculorum & (pheraruin matura
[ 1 e
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perimitur, proprietates pefondantur. "Ta-
le fpatium igitur indulgeri debet Geome-
tris, ipforum hypothefibus (ublternendum;
ebque magis id quoniam congruentia, com-
menluratio, determinata pofitio, motus, 8
ipfa quadantenus proportio magnitudinum
cumea coherent, per id explicari poffunt.
Nam congruentia per ejufdem (patii pofie(~
fionem, menfuratio par applicationem aut
{ucceflionem congruam, ficds determinatio,
miotfifque per fpatii identitatem, & alterati-
enem commode  delcribuntur,. & quomodo
pendeat ab his, his adhzreat, per h eceluci-
detur proportie, pofthac forfan apparebit.
Exdictis, bt hzcaccommodemus /inftitoto
noltro, licebit Mathematico tales hypothefes
procudere.  Pomatur hocaut ilind fpatiunt
poffe occupari, hoc eft, quod inter defignata
punéta, datas fuperficies, expofita corpora
(qua nempe propter natur® fu® proprieta«
tem, autex pracedanea quapiam {uppofitio-
ne fefe non contingunt) linex, fuperficies, aut
corpora (refpettive) poflint interponi.  Vis
cifsimque  ponatur quamvis magnitudinem
fpatium eccupare, hoc elt, ipfam inter con-
tiguas magnitadines non polle collocari, fed
adjacentes utrinque magnitudines ' ab ipfa
dirimi & elongari, pro modo pofit® magni-
tudinis. - Ponatar etiam nullum unifingula~
ri magnitudini (pativm alligari, fedab innu-
meris aliis (pro mo-ulo (uo, ac mugnitudi-
num circumpoficarum exigentia) pofle fuc-
ceflive,ficuti res fereg,adimpleric (Eftenim
{patiumy ugantehac expofitum) non pecoli-
aris aliqua, fed quodammodo generalis &
indefinita capagitas) nec non. regiproce,

' : qued
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qu *d nulla magnitudo fingulari cuipiam {ja-
tio aftringetur.  Adhuc ponatur, vel ut con-
feCtarium e di€tis axioma utcunque affirme-
tur, Quod plures magnitudines idem fpatis
um nequeant fimul occupare (adzquate fcili-
cet). Nam attus plures etiam plures ar-
guuant potentias; vel unusactus unicam po-
tentiam penitus explet ac exhauric; ergo
plures magnitudines plura requiruat fpatia,
vel una magnitudo totam unius (patii contti-
tutivam capacitatem devorat. Sicut exi-
ftentiam Petri totam Petri pofibilitatem
complet & quafi fatiat, efficiens ne poliit ali-
us idem numero Petrusexiftere. Item qui
ratione plures aliquaz magnitudines unum
fpatium occupant, eddem quotlibet alie
poffent idem illud fpatium occupare ; un-
de tota magnitudinis poffibilis infinitas in
untim hordeacei grani fpatium poffit coar-
¢tari; quod abfonum & abhorrens videtur 3
fana ratione. Demum ex eo quod idem
fpatium obtineant magnitudinzs, termina-
tionemetiam & extenfionem, & reliquas his
connexas magaitudinis affeftiones poffide-
bunt eafdem. adedque plures illz prorfus
evadent e@dem ; prater enim iftas affectio

‘nes quod magnitudinem conftituat aut di-

ftinguat, nil ferme quicquam concipimus,
autopinor concipere poffumus. Czterum
quod heec poltrema fisppofiio (feu quis malit
axioma) pronunciat & pre fe fert, exprimi
folet impenetrabilitatis vocabulo, cui non-
nulli primas partes deferunt inter omnia
magaitudinis attributa, quam meritb vide-
wintinfi; mihi nulla rposmman-die placet,
emnélque reciproce affectiones pari rlot:o

unt.
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funt. Id tantim nobisex ufu fuerit adver-
tere pofitionem ejus (ratione fubnixam, ut
vidimus, & experientiz quantum fcimus
perpetuz confentaneam) Mathematiciseffe
perneceflariam. Ei fiquidem innititur quice
quid ex corperum pulfione, feu vi pulliva,
deducitur in Mechanicis ; quicquid ex mo-
tuum dependentia fnboritur in Geometria
(qualis eltilla a Cartefioexcogitata elegan-
tillima curvarum linearum delcriptio, in
ejus Geometria, que regularum trufione vel
impulf certa ratione ordinato peragitur)
Eubd fi plures magnitudines idem fpatium
mul poffent occupare; vel quod perinde di=
catur, una poflit aliam penetrare, non una
neceflarid cederet alteri, fed immota perfi-
ftens alteri tranfitum przbere poflet, unde
vana foret pulfionis fuppofitio, nullus reful=
taret (ex fcientifica faltem neceffitate) effe-
&tus.  Itaque neceffario fupponitur a Ma-
thematicis magnitudioum impenetrabilitas,
ideoque non abs re fuit illius cum ratione
confenfum, quodque non illicite fupponi de-
beat, oftendiffe. Pari jure vice versd fup-
poni poteft, quod nulla fingularis magnitudo
plura fimul fpatia poffit occupare. Nam
unus atus plaribus potentiis fatisfacere ne-
quit ; nec poffibilitas ut Petrus & Socrates
exiftant,foliPetriexiftentid completur.Item
qua ratione fingularis una magnitudo plura
fpatia poflideat, eddem quibulcunque {patiis
poflidendis fufficiat. Poflit igitur granum pa-
paveris, aut arenule minutiffime magnitudo
quicquid ufpiam eft fpatii replere, totique
poffibilis magnitudinis infinitati coextendi ;
quod nemo fanus in anigmm facile inducat
-
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cogitare. Ut przteream, quod eadem ma-
gnitudo plura fpatia occupando plures ex-
tenfiones, terminationes, & reliquas magni-
tudinis affe@iones fortiretury unde non una
magunitado pecltaret, at is plires evaderet.
Nec inutilis eit hac fuppofitio; fed perquany
neceflaria Mathematicis. Non ex ea depei-
det quicquid ab illis de pofitione determina-
ta fupponitur aut demonftratar.  Namquo-
mado, & ¢. non frultra fupponitur aut often-
ditur puti€tum aliquod intra vel extra circu-
lum quempiam exiftere, fi poflit fimulintra
ac extra exiflere? sQuomodo dicatur ifta
linea' cum hac talem*aut tantum angulom
efficere, fipoffet alium fitum tanc una obti-
nens aliom' quemvis angulum conftituere ?
Quiomodo réta curvam tangere demonftre-
tur €x €o, quod tota prxter unicum pun-
ctum coritaétlys extra curvam cadat, quum
non repugnet fimul ‘in illa, vel etiam intra
illam jacére? |'Quomodo dénique pun&um
aliquod ron’effe centrum circuli propofiti
comprobétr inde, quod diametrum non bi-
fecet, fi propter varios pofibiles fitus poflee
idem punétum bifecare fimul, & non bifecare
diametrum ? - ‘Quicquid igitur fit de Theo-
logia Pontificia , niff vera fit hypothefis,
eandem magnitudiném aptam natam non
effe plura fimul fpatia oceupare; penitus
adtum erit Jé tota Geometria.  Sed de po?
fitione determinata quicquid obfervatudig-
nuinelt, nonjam licet atteséré; prout ne-
que de reliquis ali's magnitudinum fympeo*
mdtis, qua fequentibus afférvanda fuper:
funt. Unicum infaper monitum' adjiciam,
magnam-teshpori cm {pario” wgna‘tioneﬂg:
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& analogiam intercedere. Sicut enim {pa-
tium ad magnitadinem, ita fe tempus habe-
ré videtar ad motum, ita ut tempus fit quo-
dammodo fpatium moths. Quum enim
tempus dicitur (anous puta, menfis,vel dies)
fiihil aliud indigitari videtur, quam talem
auf tantum interea motum peragi, vel inter-
cedere, vel interponi poffe ; fcilicet una pe-
riodus Solis in Ecliptica, reditus unus Lunz
4d Solem, una ceeli (vel terr®)circa fuum
axem revolutio. Sed hoc obiter, nam utde
teripore jam differatar plenits, ipfum tem-
pus vetat & refragator.

£:RYC 1, (X

perftruétis vel adnexis hypothefibus
Mithematicis, fatis fosé¢ difguifitum eff in
Leftione precedente. Proxima magnitu-
dinis affectioscircumfpetantibus objicit fe
(quippe non ita procal a fpatio diffita, fed
¢i propids adjacens) congruentia, cujus certé
fuppofitio quodammodo primarius eft tibi-
cen, & praecipmm fulcrum totius Mathe-
febs. Nam ab ea 2qualitatis (que quidem in
Mathematicis utramque fere paginam facit,
&qodm Proclus Igfﬁnm vty @ ovpe
oy, principalifimum & quall primilif -
muin in quantitaté fymptoma vocat) optimeé
el fentenria formalis ratio defumitur ; fal-
temejufdem de facto veluti potifimum wpse
g, & pahmarium adhibetur argumens.
E IRas tums

P E natura [patii, déque nonmullis ei fus
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tom. Id quomodo fit oper® forfan preti-
um fuerit oftendere. Quarta primi ele-
menti propofitio (qu® a Proclo’Ey Sewpii-
paay dmassiloy & dpyeesdisloy non admo-
dum immerito dicitur) comprobans zquali-
tatem duorum triangulorum habentium
zqualia duo crara, hifque comprehenfos an-
gulos xquales (quoad omnia 2qualitatem)

.demonfiratur ex laterum & angulorum con-

gruentia (adfumpto tantim axiomate, duz
refte linex fpatium non comprehendunt,
vel potiis hoc eodem recidente, Due reétz
linez terminos habentes eofdem congru-
ent). Abhac(adhibito duntaxat axiomate,
eoque etiam per congruentiam demonfira.
bili (ficut poft hoc oftendemus) fi 2qualibus
zxqualia addantur tota, yel fi ab 2qualibus
2qualia fubtrahantur refidua fibimet exz-
quantur)demonfiratur xqualitas triangulo-
rum ac parallelogrammorum faper ealdem
bafes, & inter ealdem parallelas conftituto-
rum. Inde peraxioma, Qua eidemxqua-
lia funt, zquantur fibi mutuo (quod itidem
axioma per congruentiam demonftrari po-
teft) de parallelogrammis atque triangulis
fuper 2quales bafes conflitutis idem demon-
firatur. Ab his, adhibitd folummodo pra-
terea proportionalidm definitione, deduci-
tar  parallelogrammorum & trigonorum
zqué altorum cum fuis bafibus, vel zquales
hafes habentium cum fuis bafibus proportio-
nalitas. Hinc zquiangulorum triangulo-
rum fimilitudo, tum in@qualibus & unum
angulum zquaiem habentibus triangulis &
parallelogrammis reciproca laterum (circa
pares angulos) proportio, permutatimque

, : ex
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ex reciproca proportione laterum zqualitas
figurarum, alizque reliquz que przfertim
infexto continentur elemento planarum fi-
gurarum affe&iones principales derivantur.
Aliter etiam (non adhibita quarta primiele-
menti)ex fola feré congruentia deducdntur
ilte triangulorum & parallelogrammorum
@qualitates atque proportionalitates fupra-
dicte, per egregiam illam a Cavallerio non
ita pridem in lucem ufimque communem
protraftam methodum indivifibilium, fee=
cundiffimam novorum in Geometria reper-
torum matrem. Cujus certe pulcherrimz
& utilifime methodi (ficut ejusauthor ipfe
non obfcuré infinuat) fundamentum in con.
gruentia ponitur, ex congruentia demon-
{tratur, ficut apparebit primas libri de Geo~
metria indivifibilium {ecundi, vel itidem pri-
mas aliquot Exercitationis primz ejufdem
auétoris, propofitiones attentids infpectan-
ti. Oélava quoque primielementi propofi-
tio (circa 2qualitatem angulorum fubtenfo-
rum zqualibus” lateribus, in triangulis fibi
mutus zquilateris) que Geometricorum

Theorematum eft altera uberrima fcaturigo, '

per omnem eam prafertim qua circulorum
affeQiones fpeculatur Geometriam diffufa,
. demonfiratur ifthic, nec aliter demonftrari
potelt, quam (immediaté (cilicet aut mz=dia-
te) per hanc epdpuoary. Ut praeteream par-
ticulares alias complures, qua hujus (uppofi-
tione ac fubfidio nituntur demonltrationes,
extantes apud Archimedem, Pappum, & ali-
os infignes Geometras. Unde meritd vir

acutiffimus, Willebrordus Snellius luculen- Snell. praf,

tifimum appellat Geometriz [upelletilis ad Cyclo-
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inftrumentum hane ipfam épdpuoary. Eam
igitur ‘in demonltrationibus Mathematicis
qui faftidiunt & reflpuunt, ut Mechanice
craffitadinis ac dulwpyfas dliquid redolen-
tem, ipfifimam Geometrie balin labefatta-
re fludent § altimprudenter & frufira. Nam
épapuomy Geometre fuam non manu fed
mente peragunt, non oculi fenfu fed animi
judicio #ffimant. Supponunt(id quod nulia
manus preftare, nullus fenfus difcernere va-
let) accurataim & perfeétam congruentiam,
ex edque fuppofita juftas & logieas eliciunt
“confequentias. Nullus hic regule, circini,
vel norma ufus, nuflus brachiorum 'labor,
aut laterum contentio, rationis totum opus,
artificium & machinatio eft; nil Mechani-
cam fapiens £u)ypfay exigitur 3 nil,inquam,
Mechanicum, nifi quatenus omnis magnitu-
do fit aliquo modo materiz involuta, fenfi-
bus expofita, vifibilis & palpabilis, fic'ut
quod mens intelligijubet, id manus quadan-
tenus exequi poflit, & contemplationem pra-
xis utcunque conetur @mulari. | Qua tamen
imiratio Geometrice demonftrationis robur
&c dignitatem nedum non infirmat aut depri-
mit, at validills conftabilit, &attollit althls,
ad fumptz fuppofitionis realitdtem ‘ac pofli-
bilitatem, (qui fane genuintm eft, ut fepils
innimus, omnifcunque - {cientie fundamen)
ipfis oftentans fenfibus, & rationis auctorit
tateny folciens fuffragio experienti®.  Vir-
tutis adeb maXime, non labis alicujus aut
vitii ‘demonfirationes accufant congruenti-
am adhibentes, qui Mechanice cognationem
illis adlpergunt; nil eisrevera aliud quam
familiaritatem & facilitatem eximiam, nimi-
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am evidentiam, & quafi nobilitatem expro-
brantes. Sane nec ipfe Ramus, ‘quanquamn
in veteres haud #quus adeo vel benignus
quid hic habet quod culpet, at calculum fu-
um adponit perlibenter, & a congruentia
duétam ‘argumentationem vehementer ad-
probat , collaudat, nfurpat. _#oc, inquit,
demonftrationss Ewclide gemys tam expeditum,
tdmque facilt, vebementer ampleffor.  Sed
qui receptum communiter ac ab ipfis Geo-
metriz principibus & coryphzis(Euclide, Ar-
chimede, Apollonio, Pappo, aliffque) ufur-
patum demonftrandi modum centra fciolos
nefcio quos propugnatum eo ? Quin ejus
Hotius naturam, & qualis fit bac congruentia
Mathematica propids intneamur. ~ Congru-
entiam per eﬁ'[ufdem Ioci vel fpatii occupati-
onem, poffeffionem, repletionem defcribi fo-
fet, Eam vers triplici modo faétam concipe-
re ficet 3 per applicationem, per fucceflio-
nem, per mentalem penetrationem. Per
apFlicatiunem, ciim una magnitudo fuperim-
polita vel appofita concipitur alteri, fic ut
illam omnibus fii partibus immediate con-
tingat, & nufquaim ab ea recedataut fepare-
tur,  Utcim menfira rei menfurate (virga
Putes menforia telz limbo, vel refte linez
uper terrz planiciem defignate) applicatur
& coextenditur ; inquaapplicatione partes
uniys lougitudinis omnes alterius partibus
exate refpondent, & aliz alias immediate
contingunt, adedque iftz ibi invicem con-
grimunt hoc mode. Per fucceflionem , cim
unius magnitudinis amotz locam ingredi

SC!-'O!.
Matb, lib.
VIl 170.

concipitur altera (veluti cim effusa aqua &

vafculo vinum infunditur) congruere dican-

SCDLYON 1




- Lettiones Le&tIIT.

tur iftz magnitudines, ob identitatem fpatii
quod occupant fucceflive. Per mentalem
penetrationem, cim duorum corporum mas«
gnitudines per ejufdem loci fimultaneam
pofileflionem coalelcere, coincidere, & tan-
uamcoadunari cogitamus. Quo fere pa-

o fupponunt Perfpectiva fcriptores inter
oculum & obje€tum radians interpofitam ta-
bulam , velut ubique perfpicpam, a lucido
quafi cono vel pyramide penetrari, fic ut
trajicientes radios nufquam impediat, at re-
cipiat in fe cunctos, eorimque veftigia fibi
velut imprefla vel umita retineat. Ex
hifce congruenti® modis, que per applicati-
onem fit ex parte rei, {olis quadrat lineis a¢
fuperficiebus, quz obindivifibilitatem fuam
poflent aliz alias fe totis immediaté con-
tingere ; & per hunc tontaltum feipfas
quafi penetrant, & in unum coincidunt.
Unde taliter congruas lineas & Mperficies
(hoceft,ita fibimet adjacentes,ut medii nihil
1nterjaceat (patii)pro unis habentGeometrz
Xd volniffe videtur Euclides, cim negavit
a duabus rectis lineis {patium comprehendi;
ut & quod due plana folidum fpatium non
concludunt. Etqua plures lineas contigu-
as, aut fe interfecantes terminant, puncta
femper habent pro upo communi punéto;
ut & qua plures fuperficies conjuntas, aut
{e mutup fecantes dirimunt, extremas line-
as pro una {umunt linez ; & quz corpora
difpefcunt fiperficies, in unam ﬁ:pponunt
cealefcere, Id fibi poﬂulauréum cenluit Vi-
tello, nempe cim dug fuperficies planz con-
tingunt, unam ex iis fieri [uperficiem. Pa-
Tigue ratione circularis annuli peripheria
con-
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concaya convexs circuli ‘concentrici inclufi
peripheriz, vel annuli fpherici concava fu-
perficies adjacentis (phera concentric® con-
vexz fuperficiei coincidit. Corpora vero,

ropter introverfum reduftam profundita-
tem fuam, folisexternis fuperficiebus conti-
guz fiuat, adeéque mulli parte fui congru-
ere poffunt, hoc applicationismodo. Qua-

ropter & recentioribuz non nemo negavit
jis épaouacy OMNino competere. At fal-
temad omnes univerfim magnitudines, quz
per fuccellionem fit (mediante [cilicet com=
‘muni fpatio) congruentia pertinet & exten-
ditur. Quatenus nulla magnitudo cuilibet
uni fpatio, neque viciffim ullum fpatium uni
magnitudini peculiariter aftringatur, & ab
una dereliftus locus ab alia tanta talique
magnitudine poflitoccupari. Mentalis de-
nique congruentia magnitudinum, etiam fo-
lidarum(quicquid praditus arbitretur Phi-
Jofophus) haud abfurde fupponitur a Geo-
metris, Namque primo per eam non affe-
ritar aftualis feu realis penetratio, fed tan-
tim abftrahitur mente, vel in confidératio-
nem non venit corporum vis exclufiva pe-
netrationem realem impediens: feu gene-
ralis & indefinita capacitas admittendi tanti
corporis, quz pracipua fpatii proprietas eft,
per (e fola feparatim confideratur. Quem
concipiendi modum fxpe falfitatis abfolvit
Philofophus 5 &d% 3#ye?) e0 '@, inquit,
}ypréﬂ‘w. Secundo, mentalis ifta pene-
trationon aliter fupponitur a Mathematicis,
quam ut per eam deftruatur realis penetra-
bilitas, & abfurda demonftretum  Nam ex
€0 quod fupponatur due corpora locum eun-
' dem

Phyf .2,
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dem occupare oftendunt, eandem effe utri-
ufgue magnitudinem, & proinde quod (€
penctrando definant effe duo ; adedque
quod duo (formaliter duo) fefe nequeant pe-
netrare, Licet autem quidyis utcunque fal-
fum vel ablurdum fupponere, quo melius ifta
falfitas aut abfurditas dignofcatur. Nec¢
alid fere ratione falfitatis argui poffit ulla
propofitio negativa, quam 74 s ddvrd]or
@ myyii, boc ell, ex ejus yeritate fuppofita
conlequentia falfa detegendo. Sic igitur
penerrationem hanc & &volus fuppofitam
adhibent Mathematici, prout adhibent illi,
quimagitndinis ipfam impenetrahilitatem,
ex penetratione (uppofita, conantur demon-
firare. . Ipfam enim ufurpant Mathematici
duntaxat indicandz vel comproband2 ma-
gnitudinam 2qualitati vel inxqualitati, hoc
utique padto : affero duas fPheras zquali=-
bus diametris defCriptds aquaci; nam con-
cipiatur unius censrum alt€rins centro con-
gruere, inde propter zqualitatem radiorum
uorumcunque, uniufeujulvis, excima fuper-
cies alcerius fuperficiem non' tranfcendet,
er;.:,r': congruent rotx duz _rplazrae, €rgo ma-
goitudinem eandem hiabehunt, hoc eft,2qua-
Ies erunt. - Quod {i popatur unius diameter
alteriusdiamerra major,. congruentibus ut
privs g) Eatvorap centris unius fperficies
ambiens alterius Niperficien excedet, (quip-
pequa prepter fuppofitos inxquales radios
ecommuni ecnrro longills’ diftet) ergé non
erit_eadem utriufQue magnitudo; hoc eff,
ex propter€a inzquales "erunt. Qudd 'fi
quis fi€titiz_ huic penetrationi nihilominus
merofilisgbloqui pergat, ntei fatfatis, adji-
“clo
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cio mentalem iftam congruentiam concipi

poffe per modum fucceflionis, intelligendo

{tilicet unum fubduci vel ‘evanefcere, alte-

rum in ejus Jocum fubfticui ; hoc eft, jifdcm

 terminis interponi, vel eodemambitu conti-
neri; quomodo nihil fuberit difficultatis,

quin eo feré modo concipiatur hec penctra-

tie, quoe fphxra circa fuum axem revoluta,

~feiplam quafi penetrat; quatenus ejus unx
partes in alterarum locum continud fucce-

dant. E quibus patet, quod congruentia nil

fit alind quam ejuldem fpatii feu loci occupa-

tio & completio , five fimultaned five fuc-
ceffiva; ex qua magnitudinum aliqualis re-
fuleat identitas, & inunum coalitio.  Nam

indivifibiles magnitudines, €6 quod (fecun-

dim id quo indivifibiles fant) applicantur

fibimet invicen,-fimal idem (patinm occu-

pant, & quafi coincidunt; folide verb ma-

gnitadines omnifariam divifibiles revera

‘per ftcceMionem, aut fimultaneé per menta-
lem’ penetrationem in eodem concipiuntur
fpatio reponi; climque ifto fpatio quoad
quantitatem unitam & identificatam, ejus

interventu uniuntur & identificantur inter
fe. ' Sedut hujus {ymptomatis indoles ma-
gis adhuc elucefcat, adverto praterea con-
gruentiam (eam prefertim qua per éiSea
fafta concipitur) variis modis, & per ali-
quos quafi gradus intelligi poffe peradtam.
Primo, fic ut totz fimul magnitudines fitu
partium nullatenus variato fpatium idem

poffideant. Quomode cunélz redte line,

planx fuperficies, @qualium circulorum pe-
ripheriz , 2qualium fpherarum fuperficies,

fimiles in xqualibus circulis, cylindris, fphe-
1is
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rishelices, & alia quaecunque perfecliffime
fimiles (hoc eft, fimiles & zquales) magnitu-
dinescongruere poffunt. Hic fummus eft
perfectifime congruentiz gradus, = Secune
do, fic ut fucceflive: per partes, itidem non
immutato partium fitu, eidem {patio coini-
dant. - Quo pacto recte linex l?gura: cujudli-
bet perimeter rete linez in continuum ex-
porrecte, & prifinatis fuperficies [uperficiei
planz in direftum pofitz potelt adaptari.
-Qui proximus eftquaft gradus poffibilis con-
gruentiz, Tertio, fic ut omnia magnitu-
dinis utrivfque indivifibilia in eundem lo-
cum fuccedant, fitque etiam neutra pofitio-
nem evariet partium, Qud ratione dum ro-
ta vel circulus fuper rettam lingam ei feme
per contiguam incedit motu progreffivo, eo-
démque tempore citca centrum fuum volu-
tatur, ejus peripheria difte rete linez con-
gruit ; puncta quip&c cunéta peripheriz
circularis omnibus reéte linez punétis ordi-
ne continué fucceffivo applicantur (quz ex
congruentia, ut hoc obiter moneam, manife-
{te perfpicitur aliquam reétam lineam peri-
pherie curya circulari adzquari, adeéque
circuli tetragonifmum non effe natura foa
prorfus impoffibilem; id quod fic exprimit
fupradi€tus acutiflimus Geemetra in Cyclo-
metrico (o5 Tialis utigue eft Mecbanica circuii
cujufque revolutio, dowec-ad idem periphevie
punétum vecurrat, unde circumduci occeperar;
que illyd quidem arguit, 5 tanguam ob oculos
poritreitam aliquam lineam circuli perimetro re-
vers aqualemexbiberi pofSe. . Parique ratione
cim cylindrus circa fuum axem rotatus fu=
pra planam fuperficiem progreditur, ejus
curva
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curva fuperficies diflz planz luperficiei ex-
quifité congruit. Omnes quippe que dein-
ceps in cylindri fuperficie difpofitz jacent re-
¢tz linez parallele, parallelis omnibus in
plana fuperficie rectis lineis continua indi-
vulsi ferie applicantur. Quarto, fic ut fi-
mul eundem locum occupent partium unius
aliquatenus immutato fitu, at ordine nihilo=
minus confervato, retentique priori fingu-
larum contiguitate. Quomodo peripheria
cireuli, velalia quevis curva, fic diduci po-
teft aut extendi, utinreftam lineam tranfe-
at, adebque rettz linez congruat; & reéta
linea ficincurvari poteft, ut in peripheriam
circuli, vel in aliam quancunque curvam de-

generet. Parique modo quavis curva fu-

perficies in planam extendi, vicifsimque
quavis plana fuperficies in curvam inflecti
poffit. Et quidem (ut hoc nonnihil ulterius
explicemus) in multis quomodo fiant & reétis
lineis linez curva, & in quas hz reftas re-
folyantur; nec non e quibus planisoriantur
curvze fuperficies, fatis liquidd difcerni po-
teft; idquod curvarum linearum ¥ySuyare,
curvarum [uperficierum aradmwyars appelle-
tur. E.g. quoad curvas fuperficies; fuper-
ficies curva cylindri nihil eft aliudquam pa-
rallelogrammum retangulum, habens bafim
2qualem peripheriz circuli, qui bafis eft cy~
- lindri, eandémque cum cylindro altitudi-

em; cujus omnes line® reciz bafi parallelz
incirculorum peripheriasincurvantur: un-
de congruet cylindrica fuperficies huic pa-
rallelogrammo, i latus aliquod cylindri(hoc
eft, aliqua reéta duéta in ejus fuperficie a
bafe ad bafim)ad lagus parallelogrammi ap-

4-
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plicetur, & dehinc tota fuperficies in planum
diftendatur ; aut fi applicato latere paralle-
logrammi ad latus aliquod cylindri planum
ejuscirca eylindrum circamfleftatur, iplam-
que velut invelliat, & contegac undiquaque.
Conica fimiliter fuperficies riihil elt alind,
quam (eétator planus circuli radium haben-
tiszqualem lateri coni, & arcum zqualem
peripheriz circull, qui bafis elt coni, cujufgue
concentrici arcus in totidem perfectas circu-
lares peripherias intorguentur. Vel po-
tius aliter, conica fuperficies nihil eft ahud
quam triangulum reétangulum, cujusaltitu-
do vel perpendiculum wquatur lateri coni,
bafis peripheri2 circuli. qui bafis et coni, cu-
jlfque bafi parallelz omnes reétz in totidem
peripherias circulares finuantur, Sic &
curva fuperficies {pherica (nec non alia qua-
vis curva (uperficies fizure planz non abfi-
mili rotatu procreata) ad trilineum quod-
dam planum duabus rectislineis angulumre-
&um conftituentibus, & [ubtensa lined clir-
v comprehenfum facile redigatur.  (Td aus
tem quomodo fit, non elt in przfens expo-
nendilocus). At quoadcurvaslineas, pre-
ter circulicircumferentiam, que nilelt aliud
quamreéta linea per omnes [ui partes ubi-
que fimiliter aut uniformiter inflexa; pra-
ter hanc, inquam, fpiralis cylindrica , quz
reliquarwin curvarum omnium eft fimpliciffi-
ma, maximé uniformis & éxesouzpiis, nihil
eft alind quam relta linea parallelogrammi
fupradi¢hi (ad quod reducitur cylindrica fu-
perfities) diagonio xqualis, & circa cylindri-
‘tam fuperficiem convoluta. . De curvis aliis
ad reélas rédigendis, aut ad alias diverfige-
; neris
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feris ctirvas, jam conticeo, né prolixior &
fimul obfeurior fim, inre tantdm ex tranf
curfu attreétata,] ~ Ad hunc vero modum
quoque pertinet, autei perquam affinis et
ejufinodi congruentia, qualis capaces {ong
zquales figurz parallelis iifdem linéis aut
planis inclufz. Quarum omnes linez vel
omnia planain iifdem parallelis intercepta
funt 2qualia. Ut duo triangula vel paral-
lelogramma, non fibi mutud zquiangula,
vel du® pyramides (prifmata, coni, cylin-

dri) inzqualiter inclinat®, inter parallclas

ealdem lineas reftas, vel eadem parallela
plana, & fuper xqualibus bafibus conftituta.
Namut horum unum altericongruat, debet
fitus partinm unius ad alterivs partium pofi-
tionem accommodari, ipfarum tamen ordine
non perturbato ; nec earundem qu& prius
affuit contiguitate deperditd. Quintusnio-
duseft, cdmita peragi poffit éparpoy ), ficut
partium quarundam pofitio varietur & orde
pervertatur, Hic congruentiz modus om-
nium imperfedtiffimus, & apprehenfu difficil-
limus, convenit figuris homogeneis ottnino
fibi mutuo diffimilibus. Ut v.g. non alicer
triangulum circulo, conus {pher® congru~
ant, quam alterutrius partes tranfpopendo,
partem unius appl'?_ando parti alterius, &
refidui partem in Uno parti remanentis in
altero, & fic perretuo, donec exhauriatur
pegotinm, & unius omnes partes tandem al-
terius partibus evaferint applicate, quam
rem qui diftin&ids expofitam cupit, adeat
confulo pribs infinuata Cavallerii loca.  Ex

hisrem attentits experienti liquebit quafli=

bet-ejulifem  generis magnitudines fibimet
i o
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. invicem, hoceft, lineas lineis, fuperficies fu-

perficiebus, folida {olidis aliquo modo, hec
eft, vel totas fimultanee, vel per partes
(aut per indivifibilia fua) fucceflive, retento
partium fitu, veleo nonnihil laxato, faltem
iis tranfpofitis, fieri poffe congruentes.
Quaflibet, inquam, congruere poffe fumendo
congruentiam laxilis, procoincidentia qua-
vis etiam inadzquata ; quomodo minor li
nea recta, majorilinez refta (uperimpofita
congruet ei, hoc eft, ei toto, licet non toti,
coincidet. At vero {ftriflills accepta con-
gruentia [olis tribuitur 2qualibus magnis,
quz eundem pracisc locum occupant, & nec
ejus terminos excedunt ufpiam, ant ab iis
deficiunt, at jufte complent ipfum, & iplo
continentur. Etquidem in aptitudine vel
poteftate fic congruendi, quz fubinde pradi-
tz funt magnitudines, nonnulli formalem
conftituunt ipfis ®qualitatis rationem, &
ipfam ex ea definiunt, equidem mea fenten-
tidnon malé. Ex antiquis magnus Apollo-
niusineamente fuit, ut patet ex ea quani
Proclus adducit & impugnat, demonftratio-
ne celebris pronunciati, qua eidem 2qualia.
Quz demonttratio [cil. innititur huic zqua-
litatis definitioni, T< # dumy xe7énei]eav-
Tov dAARAWS Tox oty * & nuper D, Hobbius
noltras ®qualia corpora®efinivit, quz eun+
dem locum poflidere poffunt ; Potef autem
(ait) corpus alignod locum occupare eundem,
quem aliud corpus occupas, quamvis non fint ejuf=

© dem fighre, ff mods flexione & m?qﬁxioae parn

siym in candem figuram redigi intelligarur. Qua
abHobbio tradita vehementer exagitat, &
perquam acute refellere conatur ejusegre-
gius
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gius Elen&es; at me judice, ne yerun diffi-
mulem, hatd penitiffima cum efficacia.  Ni-
hilominus enim Apolloniane fententiz ani-
mo propids atcedo, & #qualitatem ex pofli-
bili congruentia commodiflim¢ puto defini-
ri. Quamobrem ita feritiam, (quonigm id
arevpfis videtur,& ad res noftras aliquidiaci-
at) adjungam non nullas rationes, neq; gra-
vabor hanc rem aliquando curatiiis exami-
pare. Id quod gradatim progrediende
fatagam. Et primo quidem cim_{ubdubi-
tari poffit an ullamex pediat aqualitatis.de-
finitionem afligdare, miniméque neceffari-
pm id exiltimare videatur Ariftoteles,s myy,
propter ®qualitatis ex fe fatis perfpicuam
notionem, & fignificatum nemini non abun-
de perfpedum;; (T 79w, inquit Philofo-
phus, un Axpldvis 7t owuadvels &y i Jinar,
6 amep 4 JE T uyved & paubdyes T aupedyes, T
Yow ano towy elpeady 6 yyéppoy® hoc eft,
AffeGiones non affumiz (id eft, nonexplicite
docet aut exponit) quid fignificent, ut megue
communiz (id elt; communium fententiaram
vel axiomatum termini) quid (Fgnificent afSu-
miz (aut explicat) ; ut quid fignificet agaalia
equalibus [ubducere, quoniam id manifeftum et
& yulgo fatis exploratum, Cum, Inquam,
fic ambigi poflit an debzat 2zqualitas omnino
definici, ego nihilominus rei Mathenjatice
conducege reor, ut definiatur & explicetur
diftin€te quid per eam veniat -intelligen-
dum. Nam quum qualitas fie ejufmodi
{fymptoma, quod immediate fenfum nen in-
currit, nec experienti@ fubjacet, at ex re-
rum inftituta comparatione refultat (abfque
comparatione {altem2 nobis non deprehen-

E - ditur)

Pofl.L10:
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ditur) & cim res diverfimode poffint inter &
comparari, ideorequiri videtur, ut ex qua
qualique comparatione, quando & quomodo
relultare concipiamus @qualitatem, per cer-
tumaliquod arpomentum, indubitatum xps-
il adnexum fignum evidens & recipro-
ctim dsfinitione expreflum determinemus;
fic utejus infit nobis diftintta notiv, nec ulla
poffit emergere dubitandi vel diffentiendi
caufa, Nosquidem immediatils & frequen-
tils expofitz fenfibus (nam obiter illorum ni-
hil moror fententiam, qui zqualicatis, fimi-
litudinis, & ejiilmodi relationum ingenitas
nobis 4 natura fpecies arbitrantur; quando
commentum illud, utjam antea vidimus,
haud fit neceffarium, & minus idoneum fci-
entiis, nec ulla,quod ego percipiam, prater
Metaphyfitas quafdam vocabuloram perple-
xitates & argutiolas, folidd ratione fubni-
xum, res, inquam, immediatius objeCtate
fenfibus)e qualibus conftant prime indemon-
ftrabiles hypothefes non opus elt, ut aliis,
prater vulgd recepta fua nomina, verbis
explicentur,quoniam eafdem omnino cunclis
hominibus fui ipfarum diftinCtas idzas inge-
runtinfeulpintque. At ex primisittis inter
fe comparatis, vel utcunqué refultantes ali-
o0s conceptys fecundarios , quo pracidatur
onmnis occafio difcrepandi, eXx [cientiarswm
ufu videtur, primas iftas e quibus oriuntur
hypothefes allegando, quam accurate deter-
minare.  Rigidégue rem taxando, in fcien-
tia qualibet é primis fundamentis extruen-
da, ferd nullum adhibere licet vocabulum
non antea definitum, aut faltem coi refpon-

"denten matura rem non poflimus €X€rto
di-
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digito commonfirare, Quod ed magis in
hoc, quod prx manibus b2 bemus,magnitudi-
nis fymptomate debet obtinere, queniam
prafipuas fert partes, & fere femper inter-
venit in omni materia, difcurfique Mathe-
matico, adebque multum referat- ut unam
omnes harum fcientiarm ftudliofi confonam
gcommuncm ejus ideam, claram, diftin-
am, rationi confentaneam habéant, nec ut
cam confusé vel difcorditer apprehendant!
Quinimoquod jam quid fit zqualitas, inquo
confiftat ejus formalis ratio, quomodo defi-
niri debeat, iph jam querimus & difcepta-
mus, argumento fit illdm definiri debere.
Addo, qtiod mihi faltem incumbat hoc fulti-
nere, quoniam axiomata cunéta pro theore-
matis habeo, qu poffunt, & debent; i res
exigat , demonltrari ; idque prafertim €x
Jefinitionibus terminorum’, & quibus con-
{lant; unlé qus veritas conttet iliorum axi-
omatum ; que eidem zqualia funt 5 fi zqua-
libus zqualia fubtrahantur aut apponantur ;
& confimilium, innotefcere “debet, & in
promptu haberi zqualitatis definitio.  Ad-
do propter hujufce definitionis defebtum fie-
ri pofle; quinimo fortafle de facto contigifle
(nonrullum in hujufce fcientiz dedecus &
detrimentum) ut in maxime tranquilla at-
que pacifica Geometriz proyincia contenti-
ones & turbe viguerint, incaluerint ira,
clamored®& convitia firepuerint.’ Undenam
énim quz Claviom inter & Peletdrinum, nec
non inter alios Geometri® {tudiofos atque
peritos, de angplo cortingentiz, infendis
animis, & verbis coritumeliz ron experti-
bus, agitata lis exerfit, nifi qudd ®qualitatic
- “E2 &
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& anguli definitiones non rit¢ fuerint con-
flitut2 ; nec vocabulorum ifforum ambigui-
tas penitls eft (ublata; rikasiftas una forté
vel altera commoda definitio facile fedaffet,
decidiffet, fuftuliflet. Expedit igitur defi-
nitionem alignam aqualitatis prefterni,
Hoc teneatur imprimis. TPorro, Secundo,
quoniam, ut antehac {2pe diximus, & nor-
bis habemus perfuafifimum, unaquaque de-
finitio peti debet ex aliqua fuppofitione
poflibili per experientiam manifefte com-
pertam ; & cum fi agnatas huic negotio
quam attent¢ perfuftremus & excutizmis
univerfas, nulla {g prabitura. fit opinor hic
poflibili magnitudinum congruentii comnio-
dior 2zqualitatis definitioni fundandz hypo-
thefis : ergo hanc amplecti decet & agnolléo-
ve. Qudd nulla commodior objiciat fe,
compluribus attendenti liquebic indiciis.
Namnulla frequentius obfervatur, & fenfis
bus exponitur, oculis confpicitur, manibus
attreCtatur ; nulla clarids intelligitur, aut
‘poflibilior exiltimatur. Etquum de rerum

Zqualitate (vel inzqualitats) vertitur qua-

ftio, femper ei dijudicand? liti ad congryen-
tiam accurritur, & appellatur, Idquodfig-
num fit fatis evi_dens]%anc zqualitatis notio-
nem communibus hominum conceptibusap-
prime confentire ; quodque nil aliud intelli-
gunt homines, quum duas nitadines
zquari dicunt, quam eas fibimet applicatas
inter fecongruere, vel ejufdem faltem fpatii
capacitatem adimplere. Quod & adhuc
experimento mihi bene familiari dabo con-
firmatum. Szpe rogatus fum a Geometriz
non admodum affuetis quid fibi velit, aug
qui
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quid fignificetillud de circuli tetragonifing
famigeratum problema. Refpondere mihi
fuit in promptu, figuram inquiri planam re«
¢tilineam quadrilateram retangulam ®qui-
lateram,cujus area vel [patium lineari peri-
metroinclufum, propolito circulo (hoc eff,
arex plan circulari peripheria circumfCri-
te) it acuratiffime @qualis. ~ Atquid, in-
ftare folebant, per zqualitatem iffam intelli-
gis? Quomodo enim fpatium cirulare ro-
tundum angulari {patio poffit zquari; cum
illa congruere nequeant, & fibimet adapta-
ri? Cpidubitationi (fatis equidem fubip-
dicanti hominum plerofque nil aliud per
zqualitatem quam ipfilfimam magnitudinum
congruentiam intelligere vel denotare) tum
demum facilé fatis iri factum comp-rio. §
dicam modo reperta difta figura quadrilate-
raquafi cerea foret (hoc eft, ¢ materia molli
penitfifque flexili conftaret) partium qua-
rundum infleétione, tranfpofitione, vel com-
prefione quomodocunque circularem in figu-
ram transformetur, circuléque tunc appofita
congruat exaéte, figuras iftas xquales eva-
dere, pera@imque fore quem tanto fludio
indagamus tetragonifimum. Huic re(ponfo
fuam ad prazconceptam notioné de indultria
accommodato continenter acquiefcunt; un-
de fatis liqueat homines per #qualitatem nil
aliud incelligere vel fignificare, prater pofii-
bilem congruentiam. Accelat huc tertio
quzftionis hujus ut mihi videtur perempto-
rium argumsneum. eX eo {yumpromate, cui
innituntur, 3 quo d:ducumtur, adquod ulti-
mo referuntur omnia circa magnitudinum
2qualitatem theoremata (a quo proinde re-
£ 3 liquee
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lique magnitudinum qualium -ceu talinm
af(}lc&iones derivantur) ex ejufinodi dico
fymptomate commodifimé definitur 2quali-
tas. Atquicongruenti® innituntur, ab ea
deducuntur, per eam demonftrantur (imme-
diaté fcilicet aut mediate) in eam demum
ultimo refolvuntur omnia circa magnitudis
nund 2qualitatem demonftrata. Per eam
igitur commodiffimé definiatur ®qualitas.
Majoris in ifthoc fyllogifino propofitionis
veritas ¢ definiticnis natura fatis elucefCit 3
cujus officium eft ut [ymptoma quoddam pri-
marium exhibeat, ex qua, tanquam formali
caufa, relique definiti paffiones per legiti-
mum difturfium inferantur. Igitur fi magni-
tudines zquales definiantur, qua fibimet in-
vicem pracisé congruere poflunt, & ex hoc
exprelfo fymptomate magnitudinum equali-
um qn3 talium affeétiones démonftrari pof-
{unt, fatis conftabit inde definitionem iftam
effe legitimam. Atquiresifto modo fe ha-
b=t, & minor aqueé vera eft.” Namde fatio
quicquid in Elcmentis (adedque quicquid uf-
piam alibi in Mathematicis) Circa rerum
aqualitatem demonfiratur, ab ifto axioma-
te, Que congruunt funt 2qualia, dependet,
ut aliquatenus hujus le€tionis initio com-
monffatum elt, & polthac fortaffe clarils
oftendemus. ' Quod axioma yroinde qui
pro @qualitatis definitione pofitum - accipi-
unt, rectifime facere videntur, quibus (pra-
ter memoratos A po'lonium & Hobbium) do-
&ifimum accenfere potefo Borellium i Naia,
inquit is, fi women aqualitatis mon efset adliic
inpofstm. dict pofser, Que ﬁhé WO Congrimnt
vicentur @piality €6 bac cffer definitio, non pro=
: nunciatum ;
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aunciatum 3 non igitar aliterdifferre putat
hoc pronunciatum ab zqualitatis definitio-
ne quam efferendi modo; & poffe concedit
ipfam in definitionem facile tran(inutari,
16d innuit verd propter nomen xqualita-
tis prids impoficum, & vul o receptum id
axiomatis potilis quam de nitionis vicem
fubire, non in €o viro doctiffimo prorfus al-
fentio. Nanwetfi rerum quarumvis, trian-
uli videlicet aut circuli, recepta nomina
fint, & communiter ufurpata, tamen expedit
ifta nomina definiri, ad excludendos nempe
confufos de rebus iftis & vocabulis concep-
tus. Vulgus enim, ut in diverbio fertur,
non diftinguit; & idzas fapiis fovet, nomi-
nibus ufitatis refpondentes admodum confu-
fas & inadequatas; {cientiarum vero genius
& ratio diftinétos admodum & adaquatos
conceptus poliulant’ adeéque vel reccptiffi-
ma nomina rerum, (fenfibus pracipué non
obverfantiom, & fui clariffimas idzas non
imprimentium) fcientiarum magittri defini-
re debent, & vocabulorum fignificatus a vul-
gari confufione compurgare.  Quanquam
nec aliter receptum elt zqualitatis nomen,
quam ut defignet idyquod difto promunciato
exprimityr , magpitudines nempe qua di-
cuntur ®quales, inter fe congruere.  Conti-
net igicur illd axiom definitionem zquali-
tatis, etiam vulgaribus i<2is bene confenta-
“neam. His adjiciatur quarto, qu d nullam
adverfarii magis idoneam commini(ci poffine
xqualitatis notionem, neque per eam, hac
exclufa rations quid velint auc diftine in-
telligant, commode queant interprecari. Ar-
zumento fintquas Hobbio fuggerit antago-
E &4 njlta
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nifta fuws alias duas ejus defcriptiones, ut.
iple credit, magis appofitasilld, qua ex con-
gruentia defumitur. Hobbium hiflce toti-
dem verbis fcitatur; Ammon fuul & femel di-
xifle poffes, id alreri aquale e qod tantupdim
eff atque ipfuin ¢ vel aqualiz {unt guorum ea-
dem e} quantites 5 vel i newwra borum placea,
Jultem aliam definitionem inveniffe? Ad qua
verba licet alvertere primo, quod verifimis
Ie fit acitifiimum illum virum nullam exco-
gitare potuifle, defiditionem accuratiorem
illis, quas adducity duabus (nec enim fiquz
fuccurriffent, illas omififfet); atqui hz dux,
velnihilomnino fignificare videntur. Aut
in congruentiam recidere, Ilam impri-
mis (queab Ariftotele mutuo videri poteit
accepta, cujus eft iz e 7 mavy &) axqualia
funt, quorum eadem e® guantitas non im-

probo, fed prone ampleétor, fi per eam fal-

tem denotetur non aftualis fed poflibilis

identitas quantitatis (ut fane debet intelligi,

ne manifefte falfitatis convincatur ipla

enunciatio tribuenseandem rebus aqualibus,

hoc elt, rebuis actu diverfis, quantitatem).

Sic, inquam, Tntelleétam definitionem iftam

non reprehendo,, fed interrogo quomodo

poflitead=m evadere dvarumrerum quanti-

tasaliter quam per congruentiam; nifi per

applicationem, aio, vel mentalem penetrati:

onem; aut ejufdem medii fpatii interventu

‘coincidant, & quafi coadanentur fibim.tin-
vicem, aliquomodo fuperilis expofito; ali-

ter, inquam, quomodo poffint duarum re-

Tum a fe revera diftin€tagum identificari

quantitates, vix equidem video vel capio.

Quod alteram vero fpe€tat definitionem, 1d
. de
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alteri xquale eft, quod tantundem eft atque
ipfum, ei primo legem oppono Dialeéticam
ab Ariflotele fumma cum ratione prafrip-
tams "AQ § 68 amdih) 7 yregles 22
piy T A IRY 7va§§§o,uer 3 unén T wogr-
Ty, EAN KT WPOLPRVs % YOI HOTERY
Dupeody (v )om & it Jiel aiieToy opil ber
Wy Bpsas (bec elt, Cam dsfinitio radatur
voi decharanda causd, declaremus gutem non ex
quibufvs (remeré arrepris) [ed ex prioribus &
maifeslioribus ; wnde conftar illum, qui non é
talibus definit, baud quaguam definive) ~ Hanc,
inquam, juftifimam legem objicio citata de-
finitioni, quis enim non zqud faltem faci-
Jitate concipiat quid fit aquale alteri, ac
«nid fit tantundem atq; ipfam? At vero pe-
nitits attendenti vocabulum tantendem nil
forte comperietur aliud defiznare quam tan-
tum idem, vel idem in quantitate, velcujus
eadem eft quantitas ; adeoque hzc defcrip-
tio nullatenus 3 prrcedente diftabit, & pafi-
ter relabetur innoftram congruenti® hypo-
thefin, fi ree percipiatur & enucleetur ;
adebnoltram fententiam adverfarii, nec opi-
nantes, dum evertere fludent, coguntur G{La
bilire, fudque fatis ipforum indicie prodont
fe vix, ut maxime velint, a noftroconcepta
revera diflidere. Preterco denique qu’d
Fuclides. zquales magnitudines exprefse
perhibeatur definiviffe, qur replent enndem
Tocum ; inlibello degravi & levi, mihinun=
quam vifo, fed ‘quem auétor miki Ramus et
alicubi proftare. ‘Cwterum major Huiccan-
& (major, inquam,nature cum congruentiz
tum 2qualitatis) lux affulgebit, exillorum,
quz tama Proclo, tum 2 dito eruditifimo

vIro
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viro producuntur in contrariam partem, ar-
gumentorum, equidem haud difhteor fatjs
in fpeciem validorum, difcuflione ; 2 qua ta-
men omnioo, ne prolixior fim, in przfens
ablfinebo.

L E-C IRV, #

Magnitudinum communioribus affecti-

onihus & f{ymptomatis obfervationi
fubjedtis, & Mathematicas ingredientibus
hypothefes, novifime fe traftandam exhi-
buit congruentia, qua [uppofita refultare, &
abea commodie definiri magnitudinum 2qua-
litatem .in przcedenti; quadantenus aftruxi-
mus leftione. Quam tamen do&rinam acri-
ter & animose, invictis ut ipfi putantargu-
mentis, impegunt Proclus, & Hobbii pracla-
rus antagoniftes in Elencho fuo Geometriz
Hobbianz, Sed an penitus dcbellatum fit,
& opinioni fu® parem, hoc eft intcgram,

. ipfi vitoriam reportarint, fupereft jam &

nobis incumbit , objeftorum eficaciam ad
rationis trutinam exigendo penfitare. Id
‘quod eo promptills aggredimur pertentare,
quoniam ex hoc adver[antium fententiarum
atque difcurfonm confli¢tu non exigua rebus
iftis lux, Neutiquam afpernandz quadam
veritatis {cintillz extundi poffe videantur ;
nec tamen omnibus extricandis captiunculis
anxi¢ defudabo, fed que candide accepta
rem propius attingere, vis aliquid in fe mo-
mentique gravioris continere, videntur ar-
gumenta
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Zumenta curatils excutiam ; memor divini

quod apud Ariftotelem habetar. pracepti;

(A 5% padoy &, Gn met 7 #&'Ai\aﬂa.

Aey I e ',rgmuxo&gw T Fa ugaliflolloy

adqwy dinau * om0 Fonpaluu wet]adbud-

e, Joudiy iilor dy suliy U mipjer® % W0 I

Traturts, EAN s &FdY wus B TS Ay

e T A e wpivem inav@s). Proponamigiz

tor argumenta, noa illa quidem celumbata,

fed quoad potero. nervofils aftricta. Pri-

mo debet, obtendunt , zqualitatis eadem

univoca ratio communis, & notio genera]is

affignari, pro rebus iis univerfis, quibus vere

tribnitur, & juftg convenit 2qualicas.. At-

qui non {olis magnitudinibus (quibus nimi-

rum peculiaris eft ifta, pro qua nos certamus,

congruentia) fed quantis etiam omnibus ho-

mogeneis, aptifque natis inter fe comparari

(puta -motibus, temporibus, velocitatibus,

pon 'eribus, numeris) 2quo jure, pari ratio-

ne, fimili loguendi proprietate tribut folet,

& vere conyenit 2qualitas, etfi pulla ratione

quadret ajit congruat eis gpdouoas * (T8

“igop iy driooys % T GAY K T uépCr, &y ™
il %y T Ehadtor xoe, S 7 denpeyer
e mooRy K 7 oupep@v * 1€ communitar
omuibus quantis continuis atque difcretis
convenit aqualitas, ait Proclus. Et alter
adverfarius ; Aunon eadem eff aqualitatis sotio
in bis omnibusy imo & in rebus aliis omnibus,
quiorquot wqualitalis aut inaqualitatis Junt capa-
ces?  Quofacitquod quam circa zqualita-
rem verfantur axiomaca, Geometricis ele-
mentis preeftrata, quantisindiferenter on-
nibus accommodari folent, & jure polTunt,
vnde vocantur .@Zueusle wotves OV pdvoy
A : Ag-
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2849 m){&im danSdvew rémwy {nasor,
erre o epifuols, & wriasars i yeduces, ite-
rum ait Proclus. ‘Eique fuffragium fertiple
Philofophus 5 "On 33 (inquit, exemplum
afferens principii ‘communis) azv 7 jowy
aeaupeSéy|ar You 8 Acimiuera, xowdy iy
¢s1 mif|loy 7 woady).  Igitura congruentia
(folis quippe magnitudinibus proprii, nec
aliis quantis competente, adedque neuti-
quam zqualitati cogxtensa, fed multo firi-
Ctioribus cancellis coarétatd) perperam de-
fumi afferitur =qualitatis ratio. Debet
enimex Logicz julhffimo prafcripto, definj-
ta rés attributo fo, per quod definitur,
exatifime corquari; cum ed reciprocari &
converti. Huic exceptioni primariz, fatis
utnon nemini videatur prefié nos urgenti,
reponofumimatim primd, quod bic fola ma-
gnitudinum 2qualitas proprié atque praci-
pue definitur. Secundd ; quodd non injuria
n:c abs ratione fola definiatur. Tertio,
qudd hazc definitio (¢ congruentia dico peti-
ta definitio) fuo modo, quantfimque fatis eft,
omnibus guantis adaptari pofit. Denique
quarto, quod expediat, faltem liceat, majo-
xis perfpicuitatis atque fecuritatis causi, ut
reliquorum quantorum wqualitates feorfim
definiantur.  Quibus diftinétids expofitis,
& futicienter apud xzquos rerum arbitros
approbatis, fatis opinor faétum erit-allacae
objetioni. Quod primum punélum atti-
met,ineo nulla verfatur controverfia; nam
folas magnitudines congruentiz prafertiin
capaces effe non diffitentur adverfarii, quin
obtendunt potits, & in eo collocant vim ar=

gumenti fui ; fatiiqueliquetex fe, ¢lim lo-
' Cum
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cam implere, {patium occupare, contingere
fe mutuo, fibimet applicari, fe quodammodo
penetrare, magnitadinibus proprium & pe-
culiare fit attributum.  Ergd folis illis haec
definitio, fiquidem definitio, propri¢ compe-
tit & quadrat. Verum fecundo, non iniqué
dico magnitudinum %qualitatem per fe fo-
Jam propri¢ definiri. Nam cum illis pri-
marid & proprié conveniant quantitas &
quantitatem confequentes, vel concomitan-
tes affeftiones (extenfio, terminatio, com~-
pofitio, divifio, men(uratio, religurque)
quidni primarié conveniat illis zqualitas, &
proinde ex refpeétuad ipfas proprie defini-
atar? Docetnos Philofophus generis defi- Akt Fl4
nitionem praecipuz fpeciei 7 arpds &vy pri-

miim & proprié’convenire, reliquis fecunda-

rig, confequenter & per fimilitudinem ; T3

7 sty U ndpyes TR, dAN S Spuoiws, LAAL

7o udy mogTwe, 8 oA Emvidyas (Rasio tel

“conyenit omuibus, atwon todem padlo, Jed buiic

privo, illis confecutivé) & § dar@s (s 7

Ernay buolws b1, mAli & rpdrws.  Simpli-

citer accepta definitio 7 wpwre J)od

proprie convenit; ergd refpeétu ejus defis

‘nitio condi debet. © Annon autemalia quan-

ta quavisex refpettu ad magnitudines tan-

taquanta funt nedum zlimantur & digno-

feuntur, fed etiam dicuntur atque denomi-

nantur ? Ipfa vocabula majoris & minoris,

totius & ‘partis, finiti & infinici, continui,

‘difereti, extenfi, contraéli, (ymmetri, afym-

metri, reliquaque talia, que toties aliis

afcribuntur yuantis, num aliunde quam 3
magnitudinibus originem trahunt, & abiis

adala fecundarid tramsiervatur 2 Necoid
¢ con-
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contingenter aut immerito, fed neceflitate
quadam & famma cum ratione.  Nam gra-
dus certe quoftlam. mfaers & édrmaes, in-
tenfiones & remifliones fuas habent aliz
res, ex accidente Mathematice confiderati-
oni {ubjeéta, arque nullo modo comprehen-
dere velexprimere poffumus; nifi per mag-
nitndinum alfiquarum (quibus infunt, in quas
agant, quas producunt; circa quas quomodo-
cungue verfantur) inflitatam collationem,
& adhibendo vocabula mutuatitia de magni-
tudinum. attributis tranfduéta. Ut inlte-
mus, quomodo pondus aliquod aut momen-
tum rei gravitantis concipiatur, aut quate
dicatur tantum, ita magnum aut parvium,
nifiquatenus incft tantocorpori, vel quod
tantum corpus: attollere, tantam magnitu-
dinemvalet Tuftinere 2 Quomodo divifibi-
Je, vel totum intelligatur, nifi corpus cui in-
haeret, aut quod refpicit partes habeat fingu-
lasejufimodi virtute praeditas, illive poten=
tiz refpondentes?  Unde finigi titulum adi-
pifcitur, nifi vel ex terminis illi fublirate
magnitudinis; aut faltem ex finibus illius ea-
tenusextenfi corpotis, quod evebere potelt
aut fuftentare? Commenfurabile pariter
& incommenfurabile pradicetorex €o, qusd
aut fubjeétum: fuum aut objeftum, (ymuie-
_trid vel afymmetriz verfus alias quibucom
comparatur magnitudines, itidem pondere
fimiliter donatas, affefta .comperiuntur.
Sic & motus ex (patii quod permeatur ma-
guitudice tantus (longus, brevis; magnus,
parvus ; feu ablolute foucomparate) e {patii
limitibus eoufque protenius, ihique termina-
tus, ex ejus dimenfionibus menfurabilis, €x

£I43

SCD LYON 1




Le&.1V. Mathematice.

ejus compofitione totus, ¢ divifibilitate par-
tibilis habztar & dicitur. Haud abfimiliter
(nam exempla nonnunquam undiconque
conquifita coacervo (plura certe quam qua
dilucidandz rei propofitz requifita cenfeam
ipfe) libenter & data opera confulens harum
rerum minus affuetaram utilitati, ut nempe

‘we., quoddam praparatorium univerfe
Mathefeds obiter & fenfiminftiliem ipfis, ac

profuturos aliquando conceptus alindagens .

infinuem) haud, inquam, aliter tempus €X
fpatii ab alique determinato mobili, Sole
nempe vel Lund, peragrati magnitudine
concipitur & appellatur; neque non termis
nos, extenfionem, fymmetriam, alia(que fuas
paffiones ex illo, quenrad ejufdem magnitu-
dinem obtinet; refpeftu mutvacur.  Vieloci-
tas etiam ex f(patii percurfi magnitudine
(non quidem abfoluta, fed comparatd cum
magnitudinis (patii ab aliodeterminato mo-
bili, Sole videlicet aut Lund tranfati, hoc
elt, ex magnitudine fpatii tanto tempore
peraéti) taxatur ; parilique ex relatione ad
fpatii magnitudidem limitari,componi, di-
vidi, ad menfuramexigi ; quomodocunque
comparari folet, neque vix aliter potet fti-
mari. Numeri rero quod non alia’ ratione
quam ut fymbola magnitudines defignantia
quantitatis participes’funt & proportionis,
abundé jam antehac diftum & oftenfom eft
ﬁs. Nec omnino folus ; & authoritatis

imodz fufitagio de!'icutus hac affirmo
(quamvis non raroquas pertractandas fufci=
?i_o' quzftiones, & materias diftinéte quod
ciam explicuerit nemo, folimquequod ille

dixit Libera pervacoum velftigia ponere—
nolle
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nillo feré vie duce vel comite, quimolelti
per hafce falebras itinzris tedium confole-
tur, quo magis condonandnm fit, fi nonaun-
quam celpitdre videar, aut impeditids pro-
cedere, ac) faltem in hac re principem habe-
re videor aftipulantem & pracinentem mihi
Philofophum, cujus hizcimprimis alicubi le-
guacur verba, noftram in rem fatis lucules-
ta; ‘Ewd 5 7 naviueroy jvel,) ix G
My iy s AT euvegs dnonbel T pays
B uivnars * et 30 WuIT T owrengs
o 41 xsineis €51 qureplss e 5 Tl wivnar g d
Kb @+ Gom 3841 kivwars waiT G w6 -
v@r e drd Juyoy vars w0 5 I wpoTeNON Ky
Yrsar &y 78T B Toy STyt O 1ol Sot ek il
o8 Saen Erad o Touidn Lo 7 g
Teom 70 :}’ﬁp‘ur-.’drrf-'gmn 8 o miviiger sh) 7
bRy o T USEQOY eydA0py 7Ok Endd
Eana % & il ')%fil'{d EST T8 WIOTEW X,
¥'sepoy P 7 ol Gy b S TE e Sm Ty
gvmoy* hoc efl, explauatius aliquanto;
cams quicquid mavetur ab alip tevinino ad ali-
UEM IETININUM PrOMOVEALir, &5 Omnss magniiu-
do contiaua fis, mignitudinem catenss confequi-
T motus, Qb anagnitudinis quippe coniinuitgs
s comtinpus effw5ies, €3 pROPIET ML, 1M PHS
quogue continuion 6. - Quaplus enim extiiiy my-
a5, LAMIUM QUoque tempus perpetud videtir affiu-
wiffes  Prie aueem Vo poforiva [harie pricises
#funt, €x diverfa partiun ejus pofsiione 1 ciiim-
que magnitudipd infés paviium grdo, motui.quagne
weceffariainerit, anajopice refondensili, ,.Q_m-

- eriaiiu tempore veperisur priva {9 posteriss;  qmiz

femper voriom a'terun s gsriconfequens ¢ff (quoad

hojpmoedin-mpe paliones & ateributa): Ira

fasis claremotls ac temporis mdwi:%mri
a imu
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Le&.1V. Mathematice.

fimul & quantitatem magnitudinis émayé-
way (tathit confeétarias & derivatas.  Idem
rurfus alibi: *Axoxgdd 1o uexiSe i wipmars;
ﬁﬁmﬁmﬁg@@TﬂgﬁﬂgﬁﬁwQ
eupera ) * et pdv 3B 78 S €D) Tore-
7oy, it wiyners mifle memorSe* e 3 7lw i
w(av & xpby @ * hoc eft, Magnitudinem fi-
fatur motus, motus vero tempus, quarenus hitc
quaita funt, €5 cominna, © divifibilia. Quia

" mam maguitudo talis eff, ideo taliver affetus Fﬂ
wiotus, 5 proprer morsim sempus.  Ita Philofo-
phuosin Phyficis, ut vix potueritad rem no-
ftram magis appofite, vel plenids & liqui-
dids pronuncidffe; nifi forte quie tradic in
Metaphyficis etiam his exprefliora fint, ac
magis nollram corroberent, illufiréntque
fententiam. Nam de motu & fempore ita
proloquitur; Kae 33 7v]a mow &7z 8¢,
18 cuys o T énewar Nwpimd ), By it Tl
Tt Ak 3 6 xd mrbuesoy, dan’ @ Euiviie
S+ 75 38 mmavy T) éndvo, K4 “tviess won;
83 xpor@ T mlurlu* hic elt, Motus &
tempus aliquo modo quanta dicuntiir & continua,
proprerea quod illa, quorum affeliones [unt (vel
quibas accidum) divifionss funs capacin.  Inteliis.
go aurem pro [nbjeGo ipforum non ipfum mobile,
Jedjuxsa quod movewir (hoc eff, patium tranf-
adtum) noneo quod illud “eff quantum, etizm mo:
tuseff quamus; & proprer boc tempus:  Ita no-
bis fuffragium foum & patrocinium preftat
Philofophusi  Zquumigitur eft, quum alia
quanta fuam magnitudini quantitatem (ejus
faltem notitiam & comprehenfionem) ac
quantitati connexas affetiones referantac-
cepras, ut eorundem etiam zqualitas (boc
¢k, quantitatis veldt identitas & coalitia)
F ex

Met; 1773
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Lefr’io»e} Le&t 1V,

ex magnitudinis 2qualitate cenfeatur;itque
per analogiam & fecundarié quanta “funt, fic
analogicam & tralatitiam quoque fortiantur
zqualitatem, 1d quod a veritate nonablu-
dere rem ipfam immediatits & intimits ex=
Pploranti ; communémque fenfum & confen=
fum hominum confulenti manifeltins appare-
bit.. Nam v.g. fiquemmortalium (feu Phi-
lofophum, feu ¢ vulgo quempiam) fcifcite-
tur aliquis quid intelligat, quum dicit 2qua=
riduo tempora, nihil Lilitans, opinor, fta~ |
tim refpondebit, intefligere- f¢ duo xqualia
fpatia abeo lemuniformiter laco mobili (fal-
temadiverfiszqua velocitate latis) peragi;
Solem nempe fux diurn® vel annuz revolu-
tionis quiles partes abfolvifle. Si quid
fignificet pér duorum ponderum ®qualita-
tem; quod extrema, dicet, vis hujus magnis
tidinem aliquam elevare vel fuftincre queat
wqualem (ejufdem (peciei) magnitudini,
quam estrexa vis alterius elevare poterit
aut [uftinere; nec aliter de motuum acve-
locitatum, & aliorum, qu&cunque funt,
quantornm xqualitate confulti {tatuent, ali-
quam femper magnitodinem quarundam
zqualitatem allegando, cujusrefpeétu difla
quanta conflituantur ac denominantur xqua-
Ha.  Scilicera magnitudinis 2qualitate re-
liquorum zqualitatem vix mente quifquam
fecernere potelt, aut penitus ablirahere;,
vix illd feclusi quod fint zqualia depréhes-
dere-vel agnofcere ; quomode fint xqualia
wente cogitare, vel verbis exprimere ; quid
ipfa denuo fic zqualitas diftincte concipere
valent. = Tllamigicur cimaliaquavis xqua-
litasintime connotet & involvat ut paturd
pri
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Le@1v.  Marhematice.

priorem & fibi prftratam, conflitutivam, &
definitivam fidi ; non igitur nifi minds prin-
cipaliter & fecundario, dependenter & con-

fotutive, derivativé & per participationem, -

X3 gz aut wd) dyarojyiar 3 zqualia funt
alia quanta. Unde qud de reliquorum ®qua-
litate clarior apprehenfio fit, & certius fiat
judicium, magnitydinum equalitas quid fig-
nificet, in quo confitat, precognofci, diftin-
&éque comprehendi, adebque jure merito
r fe prids definiri debet. 1d quod fecundd
ufcepimus explicandum & oftendendum,
Verim porro, tertid, quantis etiam aliis
quibufcunque quodammodo convenit fgap-
oee noftra, prout inquam’ (uti jam ante fa-
tis declaratum) aliquo modo’ terminantur,
extenduntur, ¢omponuntur, dividuntur,
menfurantar, alias magaitudinum ‘affeétio-
fies aduiitrutit; fuo modo, fic & aliquo modo
congruentiam vendicant fibi (fmediante pra-
fértim magnitadinum quibus infunt, quas
relpiciant congruentia) coficipiatur enim;
&xempli catisd, duabus in reélis lineis, vel in
duabus  zqualium circuloram peripheriis
#qui velocitate deferri mobilia duo punéta
(velalia quavis =qualia & {imilia dvo mo*
bilia) intelligatur etiam lineas iftas aut pe-
ripherias; utique congruenti capaces, fibi-
met applicari, fic ut diftaquoqbie punéta vel
mobilia fibimet appomantar, adebque fibi
tofigruunt tus ab initio, tum in progrefla
fui motfis (quod eveniet ob fuppofitam mo«
tlis xqualem celeritatém) inde congruenti-
buss perpetuo mobilibits, & ipforum orbitis
coincidentibtis, hattd difficile concipitur ipfos
motus $papuslen, uniri, coalefcere, adedque
Fa2 can-

SCDLYON 1




82

Phl.Ip7,
20,

Lettiones . Left.IV,

éandem quantitatem habere, fufibimet ad-
@quari.  Itemfi in curriculo corporis alicu
jus (puta Solis aut Terra) cujus aquabili
motudeterminatur temporis guantitas, ad-
fumpta concipiantur duo Puné!a ceu termi-
ni, de quibus motuum, adeoque tempore, de-
currentium initia computentur,  iftique ter-
mini fibi concipiantur adponiy fic ut exinde
(modo mox expofito) duo motus ab iis au-
ipicantes congruant invicem, etiam ipfa
tempora fimul confluent, & in unum com-
migrabunt. Neque fi confingatur animo
duorum annorum initia conjungi, difficile
fit ut parili tenore procedentes illi fimul exi-
ftant, fe qualt penetrent, in unum cogant
imaginari, - Quod perinde eft ac fi diceres,
duo xqualia tempora fi fimul incepiffent,
unadefitflent.  Quinimo qua ratione tems-
pustempori quoiammodo congruum revera
fit, hinc quoque licebit judicare. Cimtem-
pusejufdem nobilifiimi conftantiflimique mo-
bilis ®quabili circulari motu fapils iterato
menfuretur & determinetur optime (ficuti
notat Ariftoteles 5 ‘H xuxaogophe (inquit)
Guanl pézeoy paris, 61 6 epifpds Tumis
yvepus72]©r) circulus antem ifte , perio-
dico mobiliseju{dem recurfu toties emenfus,
femper unus idémque perfiftat, hinc illo con-
ciliante mediantéque, motus & tempus (nec
non motuum temporfimque partes abeodem
iltins peripheriz punéto capientes exerdi-
um, & in idem punétum definentes) velut
uniuntur & identificantur inter fe, adebque
congreunt perfetifime. Quamobrem an-
musin fe verti, redire menfes, inltaurari fe-
eula, lapfas tempeftatum vices atque PCIC';B_‘

03
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dos reftitui, eofdem denique temporum cir-
cuitus iterats obiri menfe cenfetar, & fer-
mone teritur vulgi (i, 06 xpbr & duzds ¥
Poust xvuads 715, Tempus ipfum widetur effe cy-
¢lus quis (autcirculus) ob motum quo deter-
minatur, circularem [zpis repetitum, &in
fe quafi replicatum, inquit Philofophus:
idémque rurfus in hanc mentem ; ‘Qs cpd¥-
::?xiﬂmv ) 7w durln, X piar wrw o
Aty §7w o xporor erdins ), diw enalorsly
Yep, 0 uomiopoy.  Alt opportunum non eft
de tempore plura nunc effundere.  Veloci-
tatum par elt ratio, qu# mediantibus itidem
Tpatiorum {imul decurforum congruentiiis
ipfa fibi congruant, & confequenter 2quales
oftendantur. uinetiam fi duo corpora
gravia ejufdem fpeciei, puta duz (phzrz
zquales aquez vel aercz, per mentalem
iltam antehac expofitam penetrationem
congruere {upponantur, eidemopera gra-
vitates feu ponderofitates, ipfarum coinci-
dent & congruant, eique ratione deprehen-
dentur zquales. Quin & ipfis rationibus,
feu proportionibus qualibus, aliquo mode
tribuatur congruentia, quatenus omnes co-
incidunt & identificantur uni cuidam in nue
meris, lineis, aut aliis quantis expofitz (que
quidem expofita ratio [patii quoddam inftar
habet, (refpectu infinitarum quas reprefen-
tet & exprimat rationum, illas omnesquafi
recipiens in fe, & inter fe coadunans). Nu-
meri veéro quatenus 2quales, eatenus & con-
gruentes effe poffunt, per congruentiam fci-
Iicet ipforum quantorum zxqualinmqu# re-
prefentant ac denominant.  Adeo cujufque
géneris quanta ficut alias magnitudinum
F3 pro=
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proprietates, ita congruentiam recipiunt fug
modo, hoceft, analogice, confecutive, par-
ticipative, propter magnitudinum, a quibus
determinatur eorum quantitas, congruenti-
am; & confequenter qualifatis 2 congru-
entiz [uppofitione refultans definitio, ne qui-
dem illis omnino difconvenit, ime revera
tantum illis, quantum #qualitas ipfa com-
petit & aflignatur merito. Sedad quartum
refponfi caput promoveo pedem ; Quod ex-
pediat aut ad minimum liceat aliorum quan.
torum zqualitates feorfim definiri vel ex-
plicari ; ex zqualitate (Cilicet’ refpectivy
magnitudinum, quibus infunt, aut circa quas
modo quovis occupantur, Nam (ut prius
infinatum) eorum quz_funt & dicuntur
aods &v, id ratio communis exigere videtur,
utque primaria firnt in fuo genere, adeéqué
quafi menfur® reliquorum’ definiantur im-
primis per fe, cum alia confequenter eX re-
latione, quam ad iffa priora fortiuntur, pe-
culiari declarentur. Ita nos iterum docet
herum callentiffings & perfpicacifimos Phi-
Iofophus ; "5t diersuepor 10QUIt, 70w )dbs
A&y énasoy §rws amodbrior pis T wpaTR
& endsh wdnpopia WS TP Exdivo ABR) 1
72 udy 38 TW £ e exeva, Te TP wody, T
3 wel} danys Aex Jiow) Tuukres Tpoms* hoc
eft,eorum qua inzqualiter attribvuntur avg
pradicantur (feu 7 apds &) diftinguendum
eft imprimis quotapliciter fingula dicuntur,
tum explicandum eft quo pacto referantur
ad id quod in di¢to genere (vel pradicamens
to) primum eft; quadam enim quodd habe-
ant ipfum, quedam quod efficiant, quadam
fecunddm alios bujulmodi modos attribuens

~ ve i Iy i ; 4 J tﬁf)-
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tur). Ttacim xqualitas plaribus conveniat,
magnitadini quidem originaliter & praci-
pue, reliquis guantis (motibus, temporiBus,
velocitatibus , potentiis motricibus) minls
principaliter & fecandario; primiim illius
quz magnitadinibus convenit zqualitatis
conltituenda ratio eft, tum explicandum
quomodo reliquorum quantorum z:llnalitates
an ipfam referuntur ; eéque fit ut eparatim
definiuntur. Et velocitates quidem, e.g.
aquales, ex Ariltotelis mente definiantur, 3
quibus eodem tempore (vel zqualibus tem-
poribus) eadem vel zqualia {patia tranfmit-
tantur (‘Opdlayss, inquit, 74 & igg xpove
ooy suviusvove  Et, T oo fog xedrw 73
durd G mukuera icflegw. Ecce ut
xque velocium definitionem ingrediatur
ue i@, fitque non illicitum nec aapol N
yuaoy cenfuerit Philofophus,velocitatis xqua-

litatem definire) Earitcr zqualia tempora

definiantur, in quibus2quabili motu latum
corpus aliquod notabile (tempori determi-
nando {cilicet affumptum, Sol puta vel Luna)
zquales peragit fui curriculi partes ; &
icvypove vocentur, quE coexiftunt iftis
2qualium FPatioru.n confeionibus. Simi-
liter zqualia pondera dicantur (abfolute lo-
quor, & f=pofito ad Mechanicas applicatio-
nes eorundem gravium momenta variantes
relpe€in) refpeétu {ubjedi, quz magnitudi-
bus {pecie iifdem, & quantitate aqualibus
infunt; refpectu objecti, vires motrices
aqualium (hmiliter politarum & quoad om-
nes conditiones partium) magnicudinum ;
vel qua poffunt eafdem, aut quales cjufdem
(peciei magnitudines fublevare : & jaaCagii,

F 4 qux
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que viribus ac potentiis przdita funt 2qua-
libus. (Quidam apud Ariftotelem veéteres
Fhilofophi , ex fubjacente materia defiaic-
bant izeCapii, 7 ¢5 Yoy oufusueya 7 rps-
7wy, Vel 72 &£ fowp curectee qua ex zqua-
libus principiis,” aut zqualibus materiz par-
ticulis conftant).  Aquales denique numeri
definiri poflent, qua reprafentant magnitu:
dines codem modo divifas (vel accuratits
aliquovis fimili modo). Hifte confimilibaf:
que pactis nil obltar, quin definiantur omni-
um quantorum xqualitates, imd multiun for-
te proderit hoc ipfarum diftin¢tz compre-
henfioni.  Neque defunt exempla praftan-
tifimorum authorum, qui netdum hujufmodi
quandam pra fe ferentium homonymiam, at
majoris perfpicnitatis causa quorundam eti-
am eypeyvpss di€torum quantorum zquali-
tates feparatim deSnire non dubitarint,
Nam Euclides elemeanto undecimo. folidas
definivie aquales figuras,que fimilibus planis
multituline & magnitudine xqualibus conti-
nentar.  Ermagnus Apollonius(initio fexti
Conicorum libri, nuper ex Arabico in Lati-

em fermonem [transfuff, & 3 praftantif.Bo-

‘rello luce donatijzquales definivit coni-fe&i-

ones, quzad mticem fibi mutud fuperpofitz
congruunt. (1t reticeamt Euclidem (id quod
innui jam antehac) in libello de gravi & levi,
xqualia magnitudine definiviffe (formaliter
& exprefse juxta nos) que replent eun lem
locum. Nec feré dubito quin gfavium zqua-

llumaliqua ifthic extet definitio, cui praelu:-

ferit hxcde magnis xqualibus. Quinimo,
quod aftine et notiro negotio, Euclides par-
'tis definitionem tradidic aliam atque aliany,

! de
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de magnitudinibys & numeris. - Idémque
quinto in elemento, ex ufu putavit magnicu-
dinum analogiam feorfim definire (&y

Qumd Aoy weiSn Ak’ B) numcrorﬁmigue
proportionalitatem aliter in elemento fep-
timo definire ; unde neceflitatem impofuifle
fi5i videtur, fiquando de quantis aliisinftitu=
iffet dicere, ipforum quoque proportionaii-
tatem fingillatim definire, vel iltam faltem
de magnitudinum proportonalitate tradi-
tamiis accommodare. ‘Quare fi peccatum
elt (quod pertendunt adverfarii) nomen
idem, quatenus diverfis genere velfpecie re-
bus attribuitur, aliter ac aliter definire, ejus
admiffi reos allegemus, quibufcum errare
non admodum pudeat nos, auctores perquam
no’iles & eximios. Tandem (ut hujus ob-
jectionis examini coronidem imponamus)
plurimiim haud diffiteor adduéta valeret ra-
tio, fi poflit alia quapiam bene commoda
generalior zqualitatis notio affignari. Sed
nulla fuccurrit alia, faltem hac potior, hypo-
thefi cuivis ad fenflis obfervationem, vel ad
mentis captum evidentils exploratz fub~
nixa. Tentavit quidem (ut adnotavimus
in Leftione pracedente) duas memoratus
egregius vir, nec alias, opinor, meliores po-
tuit comminifci, quz tamen, ut oftendimus,
in noltram hanc penitivs excufle recidunt,
‘quodque non aliter vel exdem, vel tantx ex-
dem concipiantur effe diverfarum rerum
‘quantitates, quam per congruentiam ali-
qualem, feu propriam feu analogicam. Nam
ut hoc unum adjiciam, nonnihil elucidandis
& confirmandis tunc diétis ; quantitatis
identitas fpecifica ‘minimé fufhcit zqualitaci
; con-
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conllituend 2 (tuncenim omnes circuli, cun-
¢t (phare, qualibet figurz fimiles 2qua-
rentur fibi mutud) fed ad hocidentitas qua-
dam numerica poftulatur ; non illaquidem
aftualis, at faltem poflibilis, qualis optime
(nec aliter opinor) per illam qu® ex con-
gruentia emergit, quantorum coincidenti-
am & coalitionem exhibetur. Hzc igitur
rotio, cum magnitudmibus (hoc eft, proprie
& primario quantis) eximié quadret ; &
aliis quantis aliguo modo; cimque alia
quanta per magnitudinis zquzlitatem defini-
ri poffint & debeant ; & quando non alia
pollic excogitari convenientior ; his, in-
quam, expenlis h:cnon gravatim admitten--
da videtur & apprebanda, nequicquam ob-
ftante propofito contrario difcurfu. Hoc
igitur argumento pracipuo, maximam ve-
rifimilitudinis fpeciem pre fe ferente de-
funfli. alterum huic {uccenturians aggredia-
shur, ut adverfarii confilunt, haud minus
Achilleum & invictum, led ut mihi videtur,
enervius & pufillius mulro.  Ejufdem (in-
quiunt) loci pofleffio vel repletio qualitati
extranea & accidentaria eft ; nec minis
2quales funt magnitudines, etfinon podides
anteund:m Jocum, quam fi maxime poflide-
ant. Etfigure diflimiles eundem locum oc-
cupare nequeunt, nifi partium fitus tranf-
mutetur. - Quid aptem (aiunt) motus G locus,
& tranfmutatio ad aqualitacem (peant?  Py-
rantis enimy etiam dum maner piramis, non -
atls ¢ff cqualis (ut ut nom (Fmilse) quam ubi tran-

Jermatur 5 arque dum aibi maner wqualis eff

(ut xtnon ibidem) mon mimis quam ubi in eun-
dem locym movesur, - E1go non magis ex re_ﬂ:efi;
i

SCDLYON 1




Le@.IV. Mathematice,

.ad locum (adfamptd partium quumopus eft
tranfpofitione) depes equalisas defini+i, quam
bomo ex eo quod poffit efie princeps Tranfylvaniz
(fic enim argumentuom fuum etiam fale con-
diunt, né forte putrefcat, aut minis fapiat).
Verum refpondeo refpectum ad fpatium ab
ipfooccupabile non effe magnitudini cuivis
accidentarium aut extrinfecum, fed ei ne-
ceffario, intiméque connexum; ficuc attui
cuivis convenitintrinfeca fibi connata gea1s
ad potentiam, cui refpondet,quam complet.
Non magis, inquam, maguitudinis naturz
convenit eflentialiter, ut terminetur, exten-
datur, componi poffit aut dividi, velutalio
quovis attributo gaudeat, quam ut tantam
talémque fui capacitatem (tantum & tale
fpatium) adimpleat. Ex hujufque fuppofi-
tionis fonte multz Mathematicis neceflariz
hypothe les promanant, utex antehac often-
gs fatis pateat. Porro, etfi magnitudini-
us, ceu talibus, non obtingat neceffaris, de-
finitum ut locym aut fitum, hunc vel illum,
_poffideant ; tamen illis ut zqualibus necefia-
rio convenit, ut eandem aliquo moco quan-
titatem habere poffint, & proinde ut locum
eundem infidere poffint , tom quoniam ex
o qubd eandem adtu quantitatem habent,
plane conf-quetur ipfas de fadlo fpatium
idem occupare ; tum quia nullo alie modo
concipi potelt identitas ifta pofiibilis, Ad

Hac, quod non contingenter 2qualibus acci- -
dat magnis hzc ejuldem fpatii poflidendi car
pacitas, ex o clariffiree liquet , quod rem.
ferid perpendenti nilalind de quibufvis ma-
gnitudinibus inter fe quoad ®qualitatem,
aug quamvis proportionem, collatis demon-
' ' {trant

e
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ftrant Geometrz, quam illas congruere, ve]
_eundem locum occuparespofle : quum, in-
quam, Euclides triplum conum zqualem
oftendit cylindro; cim Archimedes fuperf-
ciem {pherz quadruplo maximo ejuldem
{phara circulo demonftrat adequari, cimg;
circulum zquiparari docet fuo ipfius radio
dutto in fermiperiphzriam, eo res recidit (ip-
famfcilicet altils e primis principiis repe-
tenti) & nihil evincunt aliud ipforum ratio-
cinia, quam iftas tales magnitudines fibi
congruentes effe pofle. Siquidem ipforum
‘demonfirationes pendent e primis elemen-
tis, nominatim ex quarta & oétava primi
elementi, ubi demonftratur triangulorum
zqualitas, ex eo quod poflint congruere,
Ergo fi poffe locum eundem occupare fit
quid accidentarium magnitudinibus iftis, ni-
hil neceflarivm demonltrirunt Geomstriz
principes; id quod horrifule fonat auribus
Mathcmaticis. Prazterea, occupatio loci
non magis eft aliena,non minus eft intrinfece
conjunéta cum magnitudine, quam motus,
fen mutatio loci; ficque magnicudines ubi-
cunque pofitx concipiuntur @quales, ita figu-
rx utcungue quiefcentes ac innotz, fuam
eandem naturam obtinent atque fervant,
Nilsilominus omnes G=ometrz non dubitant
figurasquafvis 3 moru quocunque, quo nimi-
rum facilé poflint progenerari, definire, Ug
Euclides {pheram ex revolutione femicir-
culicirca diametrum, cylindrom ex paralle-
“logrammi circa latus, conum ex trianguli
eircacrus rotatu ; Apollonius universe co-
nicam fuperficiemex re€tz linex circularem
peripheriam circumeuntis tranitu ; AreBi-
: medes
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medes conoidza ac fphzroidza ex conica-
rum feQionum portionibus planis circa dia-
metrum volutatis : & nemo nen Geometra-
rum fimili modo magnitudines quaflibet (li-
neas, fuperficies, folida) e motibus circulari-
bas, reftis, parallelis, mixtis utcunque pro
fuo arbitratu faseffe ducit definire. Qua
quidem definitiones nedum legitimz , fed
omnium optimz funt : nec enim [olummo-
do definitz magnitudinis naturam expli-
cant, fed poffibilem ejus exiftentiam com-
monltrant,con(truétionifq; modum evidenter
indigitant, non modd qualis fit defcribunt,
at quod talis effe poflit experimento pre-
bant, & quo paéto talis evalerit, extra dubi-
tationis aleam conftituunt. Et par elt ra-
tio, fimilis virtus hujus noltrz ex congruen-
tia defumpt definitionis ; nonenim folum
exponit quod fit aqualitas magnitudinum,
at quod xquales dari poffint, indicat lucu-
lenté qud ratione fiant, dignofcantur, explo-
rentur zquales magnitudines edocet mani-
fefte modo [ilicet qui frequentiffimo paffim
in ufu eft, & nufquamnon zqualitati difcer-
nendz dijudicandzque folet.adhiberi. Ita-
que nemini difplicere debet hzc definitio,
cui definitionum indoles perfpe&a eft, &
«quomodo femper ex aliqua poffibili fuppoli-
tione refultent ipfe, probe ac prudenter ani=
madvertit. Superfunt multa, quz cogita-
ram attingere, fed levioris momenti, que=
rumque facile poffit ¢ dictis & infinuatis folu-
tio perfpici deducigee ; ut & a vobis fupple-
i poifunt, quz congruentiam & aqualita-
tem [peftant reliqua. ~ Etalioquin me, pari-
feracves, impensé txdet hwjus in re tenui

Fa
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jéjuniaque tam'eriormiter profule difputati-
onis. Neque nonne fas effet & tanto fubli-
mioribus, qu# vos monent; ratiociniis déti=
fiere.  Tgitur, optimi Additores, jam vale-
te. Proxima Leftione e conferam alio;
& magnitudinum pracipiia fymiptomata pros
portioneni ac analegian ad partes vocabd.

bt i

« B L E C Tl * v.
E Magnitudidant attributis & fymptomas
tis; qua Mathematicis fubjacent hypos
thefibus ; ultimum traflayi congruentiam;
Kexea reétiffime defumi notionem quali=
tatis effuse differcavi. - Resjam pofcere vid

detur ut alivtranfeam; verim qua mea et
infelicitas, materiam iftim dimittere ‘ne-

queo, prinfquam & diétis confectariam uriat

aut alterarh annotatiunculam; adulteriorem
propefiti declarationemiac uftm fpectantes,

adjunxero. E traditis igitur ac difputatis .

detegatur imprimis notabilis error Procli;
& plerotumque, qui poft'eum in oftaviiat
elementi primi pronunciatum commentati
funt, interpretum, - Axioma fic exprimiz
tur; Quefibi mutud congruant, ed inter feé
funt 2qualia: hoc negat Proclus univerfalis
ter converfum valere | (Té7 (inquit, hot
eft, #quales magnitudines congrueret) mi
gx éxl mdf\oy dandes, daX’ Exi F buaeisiy
Non omnibus verd convenit, at folis ejufdemipes
cief, vel P edliffimé fmilibus magnis). Eigue
potlremofuccinens Borellus ; Converfum m:
: r
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ré (ait) quod feilicer ea que aqualis funt, iwvi-
cem fibi congruant, now in ormibus verum of, fed
in iss qu e fpecie fimilia funs, ut linea relle inter
fe, © circumferemie aqualivm circulorum, ne
Proclus animadvertit.  Verdin hzc exceptio
diligentids infpeta, nedum non eft necefla-
ria, fed (id quod mirum videatur tot per-
{picaces viros effugiffe) plane falfa comperi-
etur. Nam per congruentiam intelligunt
ifthic vel actualem aut potentialemcongru-
entiam. Utrolibet accipiatur modo, veri-
tati difcrepabunt ab iis enunciata. Si de
attvali capiont, evidentifima faifitatis con-
vincuntur, exeo quod non omnes aquales
relz, nec xqualium circulorum peripheria,
nec xquales utcunque magnitudifies vel fi«
millima, aftu congruant, at loco fepe dis-
jun&tiffimee fint ; quantum fcilicet ab Aréti-
co circulo diftat circulus Antarélicusei, fite
contrarius, a¢ (pecie perfimilis, & magaitu~
dine prorfus ®qualis : fide potentiali, patet
ex ollenfis & non oftendendis etiam falso
affirmari, quéd @quales aliquae magnitudi-
nes non congruant. Nam contra veriili«
mum eft, omnia magna xqualia, quantumvis
fpecie diver(a, vel diflimilia fibi pofle con-
gruere. Verumquidem eft ejufdlem fpeciei
maguitudines, & fibi perfeétifimé fimiles
(ut nempe reltas lineas, 2quali radio de-
feriptos circulos, xquales angulos retiling-
os) peculiari quodam modo, retento nempe
partium ordine, fitique nentiquam variato
congruentiam aftualém admittere; facilivs
etiam ipfarum pofibilis congruentia depre-
henditur, & ex ipfirum forfan definitione
flatim infertur ; atnonminis bec verécon-
< yenic
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venit omnibus aliis 2qualibus magnis, quz
partibus fuis quibulUam trauflocatis, & figus
r fud nonnihil immutatd poffunt quam acu-
ratiffime fieri congruentes ; hoc elt, unius

artes (quz a toto non differunt) alterius
patium exa¢té poflidebunt. Figurz vero
retentip nihil adjicit, ut nec ejus alteratio
derogat 2qualitati vel congruentiz magni-
tudinum; nec omnino facit arpds 72 d'aofle
ejus hic confideratio ; ut neque poflibilis
congruentiz facilis vel difficilis comprehen-
fio: nam xque verum eft, quod per mille
difcurfoum ambages legitime demon(tratur,
ac quod intuitu primo perfpicitur; ant uni-
co confeltim elicitur {yllogifmo. . Fuclides
{ane date redlilinex figurz cujufvis, cum
aliquo determinato quadrato, cujufvis folide
figura planis luperficiebus contentz cum ali-
quo certo.cubo congruentiam demonfiravit
(aut, quatenus hoc poltremum fieri potuit,
attentavit) id eft, iplas dimetiendi modum
edocuitaut inveftigavit: Archimedes ultra
progreflus circulos & fetores circulares,
nec non fuperficies curyas, conicas, cylindri-
cas (pharicas comparavit, & alias com-aliis
congruere, per clariffimas confequentias de-
monltravit. .Cim, inquam, e.g. demonitra-
vit Archimedes circulum %quari re€tangulo
triangulo, cujus bafis radio circuli; cathetus
peripheriz exequetur (vel quod eodem re-
cidet, quadrato cujus latus elt media propor-
tionalis inter radium & femiperipheriam
circuli) nilille, fiquis propits attendat, alind
quicguam- quam aream circuli cen polygoni
regularis indefinite multa latera habentis,
in tot dividi pofle mvinutifiima triangula.

: qux
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que totidem exiliffimis diéti trianguli frigo-
nis aquentur; eorum verd triangdlorum
2qualitas #fola congruentia demonftratar ia
elementis. Unde confequenter Archimades
circali cum fridngulo (fibi quaritumvis diff-
mili) congruentiam demonflravit. Ttems cim
ab eodem conica fuperficies zqualis oftendi-
tur arez cireuli,cujus radins proportione me
dius eft inter coni latus & femididmetrum bas
fis,nil oftendir aliud(ut plant liquebit ad pri-
mam demonftrationis originém recurrentiy
quam fuperficiem iftam velut ex infinitis ex.
iguis triangulis confiftere, quz fingula con-
gruunt tot fingulis triangulis ditum circue
Ium componentibus. Ita congruentiz nihil
obftat figurarum diffimilitudo; verim fen
fimiles five diffimiles fint, mods zquales;
femper poterunt , femper poffe debebunt
congruere, Igitur oftavum axioma vel nullo
modo converlum valet,aut univerfaliter con-
verti poteft ; nullo modo,fiquz ifthic habetur
congruentia defignet actualem congruenti-
am ; univerfim, {f de potentiali tantim acci-
piatur ; quali. diceretur , Quz congruere
pofluat, Zqualia funt; & converse, Quo
patto potior ratio fuadet ut intelligatar,
Etenim praftat utilifimum illud pronincia-
tum fic exponi, ut valeat omnimedé con-
verfum, quandut nullatenus converti queat;
itque magnitudinis effentialem paflionem
contineat, quam ut accidentarium folummo-
do_fytmp:oma,refpiciat. Nam aétu congrues
re mibil ad magnitudinis apt 2zqualitatis na-
turam pertinet, at iphs contingenter acci-
dit; nec ob gliam caufam adhibetur, quam
utab ea fév manifelto ixgicio (quippe ?t}‘?s

a
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aftus femper antegreffam arguat potenti-
am) congruentia = potentialis innotefcat,
quz nempe fola cum zqualitate gohzret in-
timé, cfimgie ea perpetuo reciprocatur,
Sicut enim magnitudini non aétn dividi, fed
effe divifibilem connatum cenfetur, & ar&tiffi-
mé connexam;ifta vero divifibilitas ex actu-
ali (utcunque fortuita vel arbicraria) diyifio-
ne dignofcitur. ac arguitur 5 ita quantis
aqualibus, ut talibus, accidentaliter obvenit,
ut congruant adtu, convenit autem infepara-
biliter & perpetud ut pollint Congruere ;

Jinic autem commonfirand® potentiz defer-

viat altusifte, proptereique folet adhiberi.
Izitur perperam Proclus, & alii plerique
Procli vefligiis infiftentes, explicant hoc
axioma, non fatis animadyerfo, quod aétua-
fem inter & pofiibilem congrueritiam verfa-
tar, difcrimine, folamque qua minds bic at-
tendenda fuerat refpicientes atualem con-
gruentiam. . Unus ab hac erroris contagio=
ne ¢ confervavit immunem optimus Clavi-
us; quem immeritd propterea réprehendit
do&iMimus ejus éudoua@- Tacquetus; Non
vellé Clavius (inguit) boc axioma convertit 5
falfiom sft eaim ¢a qua univerfim inker Je aqualia
funt i6i murud congruere, diffimiles enim magni-
tudines poffunt effe aquales, neque tamen congrii-
ent, quod fi fimiles © qwl:sghm'nx,wkbit
converfe.  Ego vero potits Clavii fingula-
rem aut prudentiam aut élypday demiror,
qui communitér arreptum errorem feliciter
evitavit, iftamque fallo fundamento fubni-
xam exceptionem prorfus omifit, veréque
licet haud plene, fatifque Iuculente pronun-
ciatim . illud expoftiit, Sed in hoc nimius
fui, quamvis|nonaulla fubtices, “Noto fe~

cuudo,
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tundd, quod ex zqualitatis hac prafirata
definitione, qu zqualitatem (peétant; axio:
mata poffunt demonftrari. Id quod ejus
arguit convenientiam atque praitantiam.
Debent enim axiomata (ficut admonitum
eft fxpius) ut theoremata quadam é rite cons
#titutis terminorum, quibus conftant, defini-
tionibus demonftrari poffe. Solem igitur
iftum, quem appellavit Ramus, in Mathema-
ticis clarifimum, Qua eidem zquantur, fi-
bimet 2quantur mutuo, fic petitd hinc de-
monftratione illuftravit ‘Apollonius : Sint
duz magnitudines A,C, utraque fingillatim
zqualis alteri tertiz B. Dico magnitudi~
nes A,C fibimet zquari. Nam quoniamex
hypothefi zquantur magnitudines A,B, ip-
fz (zqualitatis definitione premiffa) con-
gruere vel occupare poterunt cundem lo-
cum. Occupent igitur locum Z. - Item quo-
niam C ®quabilis ponitur ipfi B occupanti
locum Z, etiam C; ex zqualitatis definitione
poterit locum Z occupare. Ergoutraque A
& C poterit locum Z occupare.  Unde re:
ciprocé ex aqualitati definitione A& C
xquales erunt, Q,E,D. Huicauterh defini-
tioniobjicit Proclus, quod innitatur affum-
ptis duobus ujufinodi pronunciatis, Qua
poffident eundem locum funt zqualia ; qua
cundemcum altero locum occupant, locum
ipfa poflident eundem ; quorum utrumque
propofiti conclufione demoriftrandi longé
afferit obfcurins & conceffu difficilius ;
Téfle (dicit) o7 mArE douplsspa 7% mreo-
3919 &Euoud)O- cragyis + Et mihilo mis
tidls, 'Oux ¥1 mr'leris iy aRgdkTIoy 70 s
Tabalyery $MT TR, 65 Esty ‘:?’”“’7‘??
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v & mae wvmwr. Sed inm&ni-ﬁ_@-
gﬁrw defentionem | breviter relpondeos
Prime, diguidd falfum-efle, quod loci few
fpatii, quam zqualitatisconfigeratio fit ob-
fenrion, & ignotior poRis. €M ex antes
hzemg%qﬁshtns aon a:gzr qua ex :;
pofiit elncidtari, Congruentia quogue, v
cjufdem daci poffeflio upponi poiel!, ex eo:
quod 3 jenfu poflibilis difcernatur 5 all zqua-
ligasimmediate fenlom nen-incurrit, at ex
aliqua capiparatione - fuppefita refirlat g
itaque clarior eff congruentiz -notio quam
@qualicatis. Ef ewn quaeundem locwn
tio mqualitatis (vti (ufficienter aftruxiflg vin
demux) ‘ericilla implicior acevidensior alia
quivis gqualitatem inchidente propofitions,
Sigut-dehnitio triangnli implicior eft % cla-
xigr queds circa triangulum theoremate.
Secundo; quod alterdm attinet prouncias
tum, Que eundem cum altere locum eccu-
pant. eundem & ipfalocum poffident 5 ne.

o quicquam illo clariuseffe poffe, nedumong,
%m—ob(cuius it propofitd conclufione, - Eft,
enimad fundum explarata, propefitie progs;
fus identica, nec (pecie difierens ab hag, Ber;
trus eft Petrus ;. ad-hancenim reducitur ejus
fenfum nihil immutando, taptdm vero per-
" fpiguitapis gratid nomina--magaitudinibus.
impogendo; Zlocys communis ipforum B;A,
eftidem.com I loco camuiuni ip@rimd,GCy
AutiltaCategorica, Qua cundemcumalies:
rolecum oecupant; locum ipfa pofiident ewn+
dem, redigi pofit in hane jondiya goy €NuBS
ciationomi:hyposheticam, §i A-agcupes 7o+
eum ipfins By & € locwm 2 ipfius B qe:u?m

vl it e & um

SCDLYON 1




LE&N. Mauthematite.
£ 8 % C ‘oeeapabAt locuf esAdeny 7.
Ui repetitifin tiaﬁfeiinéﬁte, giiod it ante.
eéderite poriebatin | m:g:ﬁi‘, obfex
tro, poterit hieefle ia
‘Beio ? non illa cérte, Qua ?
tfﬁﬂhtqﬁ!mﬁdlﬁ!; qﬁdﬁ!ﬁﬂ ﬁgﬁr—
m antéa PYECOKHOICE debét | quim ejus
tioftis Verifas queat comptehéiei
%dﬂae!ema}m
q%mmm amenan ati !
Iﬁ"ﬂ'! vel in ‘e adhibett
WAgHIEdo é!tg
e m 27 ?hﬁu-uﬁds i e
[oevtn ittty 7 Becupare: id §iod ine
mxaée confellaciif ¢X 2qualitativ pramifa
définifione. - Né¢ &hidd ab eé principium
adin:bcmﬁs Attendat quilibét : Nequics
ﬁrurﬂcﬁh@rst <lis Proclus Apdlionii
ationdii "Ipogmat ; qudd verd
graﬂter concludi¢, Tla7]z xf’mpaﬂa s dues
-Iﬂ? J‘n‘ﬁ;zznf @&ﬁwwﬁd 4 dave
i il 'O 38 wig ddyerdr il
&*“'J‘Fr”w Toct iy L€l Tind Fost Sy~
NS, AR eI P g e
(!fig Gras 1688 ROLINY R85 méﬁ!ﬁ? ddre
inLed * (16€ eft, Omnit axiomia-
Maf diard, [uidqas Tuce charditredi de-
bt & [eivfs AV ta'fdm i pommehentis.
Nt jici rebius evidesnffomss demonflratiohem ap-
g mi’p{mu ca:yhbihw-rimeﬁi Jed evi-
etk inintiity qieam i preconceptis abfgue
Aoind worhiiie Poffidemin.)  Cdi fententia,
qtidd- adf valgarém praxin attinet, ipfe T
bens’ fubf&:‘ibd st useﬂ'cFateor, ue fam
it st ipetratites HOCiiE ferts
piﬂdﬁi&tmineﬁﬂn‘ Gﬂtqaﬂdemﬁrai-
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oais ingenium, fcientiz natura, principio-
rum differentia, magis declarentur ; quod
extremus rigor etiam axiomatum exigat
probationem, qudd ea revera poflint des
monftrari, quod definitiones bene contlituta
fint, ii(que demonitrandisinferviant, porine
utile cenfeo prolatis nonnunquam. experi=
mentis edoceres Neque qui proinde vel
hifce de cauffs, vel ingenium exercitandi
gratid tale quid attentaverit, furoris illum
aut faftis merjto putem arceffendum, quo-
rum tamen eapropter Apollonium ipfum,
immente fubtilitatis, & confummatifim in
Mathematicis eruditionis virum, infimulare,
non dubitat & recentioribus nonnemo feveri-
or Ariftarchus, utinam ipfe vitiis iifdem non

- propior. Utcunque tanti viri fretus exems

plonon verebor ipfe, duo quadiéto prima
proxime fuccedunt axiomata protinus e.di=
&isoftendere. Secundum axioma taliter f@
habet; Si zqualibys @quaha adjiciantur,
compolfita (vel tota) funt equalia. Quodita
demonftro: Sint zquales duz magnitudines
A,B; quz propterea ex zqualitatis defini-
tione congruere poterunt, & eundem locum
occupare.  Occupentigitur locum X ; ad-

- jiciaturipfi A magnitude C, cujuslocus fit

Y. Ergocompofitz A-+C locuseft X-|-Y,
Adjiciatur etiam ipfi B magnitudo D zqualis
adjeétz prioriC ; unde itidem ex zqualita-
tis definitione D poterit occupare locum X ¢
adedque B-{~D occupare poterit locnm com-
pofitum X-1-Y ; eundem nempe quem A--C
potuit occupare, Ergo ex zqualitatis defi<
uitione B-}~D aquabitur ipfi A-~C.Q.E.Ds
Simili difcur(u demonfiyetur axioma proxiz
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mé fubfequens; Si-ab @qualibusauferantue.

nalia, refidua eruntsequaliae - Sint enimy;

rurfus zquales dug magoitudines A\B ; quan
rum proinde communis effe poterit locus Xe
His auferantur zqualesC,D- quarum etiam
communis effo locus Y. - Ergdrefiduus locus
X—Y communis effe poterit locus utrique
refiduz magnitudini A—C & B—D. Ergo
refiduz A—GC:& B~—D zquantur, Quod
E.D. Necdifimili ratione quavis ad ab«
ftraftam zqualitatem pertinentia theorema-
ta (vel axiomata) dictz, definitionis fubfidia
demonitrentur, quod efus oftendit praftan-
tiam, atque.commoditatem, . Sed:hanc obe
fervationem miflam faciens fubnoto tertioy
Quod ex diétis facilé perfpiciatur quid fig
inzquale, quid rna'u;, quid minus alteros
Horum nempe quidvis vix ex refpetu ad
oppofitum zquale, vel immediatius ex relas
tione ad fpatium utcunque poterit explica-
ri. Refpiciendo fpatium ad inzquale dice=
tur, quod alteri femper & neceflario difcon-

nserit, hocelt , quod ;alteri quomor
docunque applicatum (feu fimul, feu fuc
gelive, few per mentalem. penetrationem,
feuretento pastium fitu, feuipfarumordine

urbato; quolibet ex modis fuperius exe
pofitis)nullo pacto coincidet exatie, fed aut
excedet ipfum, vel ab eo deficiet: = Confe-
quenter ex duabus inzqualis fpeciebus, id
Majus erit; quod alteri fic-appofitum vel
applicatum, -excedet iplue, hoceft, totum
alterius {patinm occupabit, & gliquid infu-
pec ulterioris, fpatii; vel cujus pars alteri
toti congruet, (eu totum alterius {patium re-
plebit ; Minus,quod alteri appofitum defy-
o g ciet

Yor
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clet ab ipfo, vel alterius parti coincidet ;
ron’aifi ;s:ta:gioacupabi: fpatii, quod ab ats
tero pofiidetur.: Habito autem ad wquale
relpecta, dicetur inpquale, quod alterum
velaleeri @qualecontinetin'fe, S aliquid i
fuper, vel eonitinethr inalters (vel in aliquo
od alteri #quatur) fiout aliquid pritered
perfif. Majas nempe, quod continetaltes
vumm, aut altéti equale; néc non-alivd pre:
terea: Mintis,quod contintar inaltero, vel
i eo quodaquatur alteri, ficusadhuc fupers
fic aliquid i altero.” Velaus D, Hobbio;
non incontinne definiatur Major magnitudo
nitudine (corpus corpore dicit ille, fed
univer(alids gferri pre(tae) quando pars ik
Jius huic €oti- mqualis et} ‘Mior autei)
quando ila tofa parti hujuschuatuey quan
Guam Forfay iy hifce definitionibus nonnihil
defideretar.. - Wam objici - poteft; quod non
re’pondent 61 magitudinibus inkqualibus)
gudrum undcomprebendit alteram,  Quod
facilé tamen exculetur aut dondonetur,quos
niam omidis magnitudo - fibi - pa:fe&igmn
Mmodo eenfeatiic- 2qualis; & qualitatem
€mineriter continee identitas, id quod pafiim
Indemonttrationibus Gedtmiétricis fapponis
tar. © Vebcorrigantar, & fuppleantur def
nitiones i{ke, hoe medy phs enunciandos
Magnitudé magnitudine 'major eft, quando
rsillius huic toti 2qualisefl; aut eadem;
me¥- verb, guando illa 'eota htjus - parei
@qualis eft, aue eadem, Quiz - definitiones
(aut delcripiones)inzquglis] majoris, mino-
ris, aliis quoque'quantis (iotibas; tempori-
bus,velocitatibus, ponderibiis, nameris)anas
logice fadque modo quadiabunt ficut de
" e : zqua-
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xqualitate prafixius eft dechﬂtﬁé: Uni.
cum admonebo. deingqualitate dicta it ‘ac-
cipienda efle, femper ut exceffus & defeéivs,
id quod abundat aut fubefl, penes aliqued
hemo; -iptelligatur. Nam  omning
diverfi generls quanta quoad xqualitatem
& inzqualitatem’ nequeiint inter fe conipa-
" satix| Qua de propertione poltmodum actu.
~ tisdiftinctins exphicanda venient. Ego ves

¥ minquémne me tricis s & leptologiis

ﬁ .I‘\. m . l g i
iid tempus prodigam? awelie,
tamubere vindemia;: tanta- %ﬁm
difquifitionum ¢ppia, quid (pa2fas bine. ifide
fpicas lego, negledkos racemos inquiroy di-
lapfa grana, decituds uvas colliga?i Cim
grandium & ardparuin rerumin Mathema-
ticis tam variaytahyjuctinda, famgcersa fupr
petat venatio, ‘quare leviculas ego minutu-

lalque quaitionesy cen mufcas, fiylo profe-
fuor & confodia 2+ Solennia feiliget devito,
{erid nugor, grwiminestie,- minima que-

que ftudiose conquirens, repetens
& inculcans. +‘Adedne perpetim tot longin-
1 diverticula, tot:devias ambages confe-

, & in tritosregid Adwoops calles nun-

quam remeabo® Num in Boc generalium
materiarum atrio fabdiali confenefeams in
{eientiarum vefltibuld diverfabor: &térnum,
berebo femper in limine, Mathematum oftia
tantim pulfabo, necin ipforumunquam in-
tinmsizdes, in adyta fanétiora penetrabo?
Priludam femper, & eminus velitaboy niin-
quam cominusaggrediar; manum conferam,
{tatopralio decermam? « Quidquad:inilla,
quznil nifi clarum &evidéns) certum & ex=
TES T ploratum,
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ploratum, pacatum & ferenum polliceturat-
que jaétat’ (cientia, dubitationum nebulas
offundo, lites & bella fero; turbas ac tempe-
ftatesexcito';' difceptando denique liberins,
& ad feratinium. pleraque revocando, Ma-
thematum certitndini’& evidentiz (qua a
rixis tantopere & 2 tumultibus abhotrent)
detrahetecvideor & derogare.  Ita mihi fo-

Yeo, forfan &alii (faltem haud fine caufavel

{peciejulta poffint) exprobare; Meque tas
men nihil_re&zg:od criminationibus iftis di-
{nendis , excufand6qtie mihi contrd poffim
‘obtendere’s chmque tantum infperatd mime
efffuxerit huic Leétioni deftinati temporis,
ut novam/aliam materiam jam non ‘invitus
adoriri nequeam, indulgete precor (auditoe
ves humaniffimi) veniz paixillum & patien-
tiz vefire noftras has'affanias aliquatenus
propugnanti, confilifquequod hactenus ini-
verim mei ratiunculas exponenti, ' ‘Quod
Jftas rerum & qualtionum. minutias attinet
reporo, not femper effe parva que talia vi-
‘dentur ; cimftellz perquam exiles, & Sol
‘non ita magnus appareat; ‘unde veniatigi-
tur, & quorfum tendatafpectat2 reifpecies,
-antequam ejus dijudicetur magnitudo, per-
nofcendum effe. . Tum quz mole parva
funt, 'vi Ronnunquam eximii donari ;; qua-
quenihil in fe notabildcontinent, permag-
nas' fubinde- poft fe- trahére " confequentias.
Maximgrum  rerumorigines -fere femper
parvasexiftere; parvisefeminibus :ingen-
tiffimas tir pes excrefcere, ‘parvis € fontibug
immenfos flavios: intumefcere, veritatis &
errorisipracipu® feracem efle naturam, &
paucis veri {cintillis vaftamundiquaque Ju-
JTTHIS 10! [ cem
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cemdiffundi, & minima falfitatis radice co=
piofam erroruin fegetem pullulare ; in, fci-
entiis prafertim, ¢ tenuibus filis maxima re=
yum momenta fufpendi, nec fine maximi di=
fpendii periculo minima contemni : ficut
und rotuld tranfpofiti tota perit machina,
vel ad ufum inepta redditur, venulaque fub-
inde difruptd vel magnus perimitur defhaq-
tus; itanonpunquam unica, quz gracilis vi-
deri poflit & fterilis, notiomalé pofita, per-
peramintelleéta,vaftam conﬁlﬁon_cm.fgxgg;
caliginem, multiplicem errendi caufam, ex
faecundd confequeéntiarum propagine, it
quamvis dcgve_t {cientid.Prudenter hoc(ipfe
quog; fuz acribologiz, ftrictzque quibufdam
inminutioribus diligentiz patrocinans) ob«
fervavit Ariftoteles, verbis animadverfione
digniffimis, qua extant in De Ceelo L g,
Kad 7 _,«.mcpay..(inqmt)q?@é‘hﬁu T danfelas

dorsapdyors Hyed) mppe pugramAd . * Siov
éims Enel sy dvad 7 gadvn e Q- G
35 TEAL DY RNy 'ruf,td)tr_'n.r._mré(:u‘

.

F MaSupudlenidy + Tirs I advion; 571 &py
Suvdups péiloy i pusyhSe * iap T Sv dpyn
wedy 5 o T TeAdUTH Hye)) mappiyTes
elt Latine, Modica quapian aberratio réce=
dentibus 4 veritate, . fbarim dmmane quantum ads
augetur €5 multiplicatur. . Vb fiquss magnitudi-
wem affirmet minimam, davi; w cirte mininuns
inducens , maxima [wbverter Mathematicorum
decrerz,  1d ausen exinde provenit, quod - pris=
cipitwm omne porifbate [ua, quam abfolura magni=
tudine pravalentins eff. Unde quod initio vide-
bur exiguum, progreflu sandem permagnumevas
dit, Adedpericulofum eft Philofophi judis
cio minimorum curam pofthabere ;- quibus
| ‘ non
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non taritiint faa gratid, fed & ineft non rary
ﬁc igdan utilitas noft afpernenda ;5 hig
tih i feientiis, que X humilibus; &
s:neﬂdi'é&li‘s initifs, ad incredibilem in6pis
€3 amplitadinent & exéelfitatem enitune
tiir. Nort itaque mihi gravids faccenfendony
eft, fi videar nonmunquafm haud precipui
penderﬁtebus quam par €ft curiofitls atécn-
dere, prolixivs immorari; quahido nempe
tes fiadet, ut putem ex its bdne perceptis
étiatn griviotis momenti-rebus aliquid fucig
tdoé:!erc ’ Quiéd auten ad' illas, quas nont
ﬁov‘eo coréraverfias, exiisnes
icetiir Mathemmati¢arum quicqvaii
fcrmhaf‘ﬂnhfemmdmm . pam cired
res iz vérfantur ﬂaﬁemmm fandamen-
ﬁﬂdﬁ‘zﬂdﬂm' rémotas. - Vit e¥timam Geol
metriz cofem ftringunt” B Gite(iiones, ne:
durt ot ejos intima viferx pertingant:
Non &jus principia quationtr'biarieees, non
fatiocinia divitint, aut eimning folicitane,
Dunt if'ejus confiniis atque fuburbiis conten-
tioes griuntir & pugne®, clamotey & jirs
petftfepunt ; intra fMres, in ipfie acros
taltapas, rofndum hihieat Hml‘tm};l
ﬁmﬂ ?ﬂhif at rtﬂferﬁm’ﬁr ang
fad aﬁhﬁdcff\!ﬂﬂ
iﬂm&i nuperrifis gy’ agitdvimuy
eontroverfis, Dilceptataie®qnes it 2quas
Kitatis" -gl‘fﬁhlﬁ notio, udde cemmordiffintd
deﬁmfm- an tfe‘ﬂlcn!?mﬁpuffm que cirs
e illim affomuntur akiotiata + a¢ nem ves
nﬁnﬂﬂw akiomate, nemd tifpurat ot ded
gq inde om0 s eortm fiths
onihne HiAEREE i repugias
’De“}ﬁm?fn&rﬂnf-n!t&ﬁ & miero,
dequc
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déque modo ipforum netitiam confequendi

¢num innatd dipg,; aut alivnde com

num ex induétione gencraliy velex oblervas
tione tantum flogulari dependeat) difquiris
tur & ditputatur ; attamen vt (area teély
permaneat; extra dubitationis aleam collos
cetur ipforum veritas, Ambigitur & cona
trovertitur an Buclides parallelifmum come
mode definiérites negatione CONCUrsds res
&tarum infinige protraétarum ; at talesdari
reftas,quz fic nunquam conveniant; guague
qon ineptée nominentyr parallele, haétenus

opiner inficiatus: eftnemo.  An idem reélé -

principii loco fumpferit duas re€tas 5 qua
cuminfiliente reéla faciant imternos ad eaf>
dem partes angulos. minores duobus reétis,
ahifta parte fihimet occurfiras, ita negetur
aquibufiam, ut tamen ipfius propofitionis
veritas a nemine vecetur in dubium. Et
num Euclides ittam proportionalium affeélis
onem bene (elegerit; 3 qua definivit’ip@
(cum bona Profodiz venia liceat - smtems
déy) Geometrz certant, & sdbuc [ubjudice:
Tis ¢ff, fal & tamencui nemo fapiens non afli-
pulacur iltivs propofitionis, fubtheorematis
forma tradice, veritate. Complara pro-
ferre poflem exempla, quibus conflet quas
Mathematici verfantlites Mathematpm cer=
titudini vel evidentiz nibil officere, fedip~
fam potius inconcuffam veritatem, inteme-
ratamclaritater arguere, quas nulli difpus

tationum tumultus dimoveant, nulle difcor=:
diarum nubes obtencbrent. Nequemiraps:

dum hoc, guumnon de pracipuarum rerum
veritate, fed de quarundam p

ardine ; nom defcientiz certituding, fed de-

fciendi
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fciendi methodo modéque , de quibufdam
tantam exterioribus litigetur Philofophicis
potids quim MatHematicis ; que quidem non
parum interfit fcire, quaque diftinétam,

am, & accuratam ad comprehenfionem
yerumin Mathematicis pertrattatarum non-
nihil conducant, at cum Geometriz princi-
piis comparata (principiis iftis, quorum dum
incolumis perfiftit veritas, nullum Mathefi
gravius incommodum accedere poterit, nulla
Geometrica conclufio ruet) cum his, inquam,
collata, parva velnulla reputari poffint ifta,

* de quibus digladiamur ; adeo verum eft

& hic, - 3
o = Minimas verum difcordia vexat,
Pacem fumma tement—
Necigitur mihi magnopére vitio vertenda
eft pugnacitas ifta, feu proclivitas ad difpu-
tandum de rebus ad halfce fcientias{peétan=
tibus, ¢im nihil id noceat ipfarum firmitati,’
fed ad &xpi€eiur aliquid conferat.  Prafer-
timcimiple nilagam aliud, eo conatum om«
nemdirigam, ut difputando radices evellam,
caufas amoveam difputandi, rerum quoad
poterorationes experienti® trutinam expo-
nendo, 3 Metaphy#ficis argutiis ad commu-
nem fenfurh omnia redigendo; nec .pleral-
que quzltiones ipfe cudo, fed alicubi (quan=
?uam ut.plurimam levils difcuffas) reperio,
ententiam meam argumentis quibufdam
communitam interponens, veltroque decifio-
nem ultimam arbitrio committens. Nec-
non regulam iftam Ariltotelis zquiffimam,
religiose colens & obfervans; (uperids (fi
bene commemini) allegatam, {zpius repeti
dignam : M&aaor dy dn msw 78 el
. M

" SCDLYON1




Le&.V. Mathematice,

2SI T, Tpoaninoia 7 T AupgCurerler
Abgay -Dmguﬂd,' 98 Eﬂpb#%‘
e onély, nlow dy ngady ¥ awip 301e - Kad 38
Déi Nallnris, dan’ ix dyndinss i) 763 -
roflas 7 dAndis woivew inards. QuE verba
fic verterim, Fidem meliss obtinebut diida, fa
parsium agumenta prins axdiantur : nam iadilla
caush [ententiam ferre, parémgue quamvis in=
audisam condemnare, miniss addecear 9os (Philo-
[ophos mempe veritatem indagantes) oportet enim
nontam adverfarios efie quam arbitros (9 medis
asores) qui de vero congrué velint judicare, Qua
fententid nihil juftius, fanétius, prudentius,
At porro, quod generalibus hifce. procemias
libus &, prluforiis infiffam largils & lon-
gius, excufari poteft : primo, quod inillis fe
meditanti luggerant oblervatu nonindigna,
mec illa paflim obvia, vulgéque protrita;
fed aut ferme fion occurrentia, vel alibi, par-
cilis expofita) nec non in illis quadam para-
doxa, veftrisaded cum excitandis ingeniis,
tum exercitandis judiciis comparata. . Tum
generatim diftin¢ta comprehenfio pluri-
Rm conferre videtur ad fublequentium
captum facilem atque perfe€tam notitiam.
Nam de principiis variis & demonftrationi.
bus, de magnitudine, numere, {patio, motu,
tempore, velocitate, pondere; de compofi-
tione & divifione, terminatione & figurati-
one, zqualitate & inzqualitate, fymmetria
& afymmetria, proportione & proportiona-
litate, fimilitudine & diffimilitudine,deters
minatione & indeterminatione ; reliquifque
talibus 2 Mathematicis edita tot egregia pro-
blemata, tot pulcherrima theoremata legen-
tibus . demonftrata, annon pravios iftarum

; oy
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rerum coniceptus genuinos & adzquatosha.
bere proderit muitdm & jrtererit? ‘Quas
Ies &80 fi minis edocere poffim, faltem occa-
1 Tn'gfran_i"vobis “propofita ratiocinia
matyrilis” examinantibus tales ‘acquirendi,
Bleeutiqué tion param tefert has ambienti-
bus fcientias ipfirum commuremquafi ge:
aium familiariter Kabere perfpettum, & pet
€as omnes diffufam indolem agnofcere. B¢
fane mihi f2pe contingit animadvertere (vi-
deor faltemi animadvertifie) do&iffimos ali-
uando viros, ex minusattenta generalium
itorum confideratione, & quia non niff pra-
vos aut confitfos (yudduc ad’ minus & &3y
Aaiug) eoram conceptus anifiio fibi prafigu-
rdrint, fion raro crude, crebro falsé logai ae
differere, fubinde conondCew in re Mathe-
matica, nonnungnam & mapgm oy iledy. Pra-
terea, non illibenter illorum vobis obiequor,
& honeftz confulo voluptaci, quicim ad ah:
ftrufiora Mathefeds arcada percipienda mi-
fus idonei variant, & adhuc nonnihil impa+
rati, guftum tamen aliquem cupiunt, & ca-
pere poffantharum fuavifimarum fCientias
rum ; ipfarum non ihjucendam nec¢ inptile
quiddam per tranfennam infpicere volunt &
valeant; quos nolim omnino Qe fui caffos,
operzque prorfusirrites, (hocelt, difficalta-
te nimia vel apgarente' rerum obfcuritate
turbatos) dimittére ; neque diffiteor ad {10,
fum captum tam dictorum plernnque mate:
fiam, quam dicendi ftylum attemperari;
multa propteres dici qu reticerem alis,
& quedicerem, ideocomplura praetecmitti,
win (an¢ metuo, ne plérofque particalari-
b demonlirationum, qualesintima tzzﬁt
b
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Mathefis, arida fubtilitas, extremus rigor,
& penitiflimam attentionem defiderans, ar-
gumentandi modus aliquantum offendat ac
abfterreat ; quo morhine, ne diffimulem, mi-
hi videri folent illz publicis hoc genus lettie-
nibus haud adeo convenient=s, unde liben-
tins in his non ita jejunis & anlteris materiis
aligtam moram traho ; ut nonnulla tamen
interfpergere fiudeam (& deinceps, modo
pergamin hoc ftudio, liberalils inter (perfu-
rus fim) ad Mathefin interiorem attinentid.
Accedit quod aliguibus, qui (cientias iftas
primoribus labiis deguftare non contenti fefe
velint illis altius immergere , ‘totofque fe
Mathematico gurgite proluere, quique Le<
&ionibus hifce nolfris dignabuntur interefle,
temporis aliquid concedendum exiftimem,
dum hxc perfequimur e£dlepuas, Geometrie
fe elementis peritins imbuendo, quibus ut
non [egniter incumbant, veheMentér ab iis
eflagito; alias impoffibile credo fiferit, ex
abltrufioribus iftis,im& nece tlariorfbu_s fere
cujulvis Mathematic difciplin® documentis
quippiam audientibps intelligendum propi-
nare ; verum (phingis inftar znigmaticiy
vel gidles cujuldam Heracliti, méros gri-
phos edere, denfis involvi tenebris videbor.
Quod fi plerofque fcirem Geometricis_ele-
mentis mediocriter initiatos, poffem fperd’
cum aliquo fruétu, nec nulla cum veftfa vo-
Tuptate, feu ﬁn'gu!'arum difciplinarum ima
fundamenta detegere, regunlafque pr@cipuas
demonftrationibus fuis munitas exhibere 5
vel quod fciru perjucundum eft, & viros pra-
fertim Academicos decet (qualibus ‘antiquz
fapientiz ftudium, & a fontibus fuis difcipli-
3 : B mas
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nas imbibere prz c&teris incumbit) veterun
Mathematicorum in theoremats {uis inveni-
endis demonftrandifque , adhibitam metho-
dum explorare; vel qui pracipuuseft fco-
pus, & fummus apex univer(z Mathefeds,
senerales quafdam methodos faciliori omni-
fariorum problematum refolutioni, theore-
matum inventioni, horam & illorum con-
{tru&ioni demonftrationique, conduccntes
exhibere demontratas, & illuftratas exem-
plis; quales multas utiliflimas & elegantiffi.
mas methedos veteribus ignotas, [altemim-
memoratas, recentiorum invenit aut protu-
lit induftria. (Quales funt, obiter infinuo,
prater novum a Vieta & Cartefio pracipue
excultum Analyfis modum, cuicunque fere
quaftioni folubili parem ; methodus indivifi-
‘bilium Cavallerii, jam antehac fed nunquam
fatis laudata ; methodus circa maxima &
minima, utiligy& ipfa quamplurimis proble-
matis promptiffime {olvendis ; variz regulz
generales tangentium.curvas inveftigandi ;
modi curvas lineas producendi, ipfarimque
proprietates inveftigandi ex motuum de-
pendentia, necnon & motunm compofitione ;
odi mzgnitudinum ordine certo crefcenti-
um aut decrelcentium feries comparandi,
necnon inde planornm & folidorum innume-
rorum men{uras determinandi ; regole ge-
nerales pro centris gravitatum expedite re-
periendis, in quolibet genere magnitudi=
num ; necnon & deprehenfis gravitatum cen-
tris ipfarum magnitudinum dimenfiones fa-
cillimé deducendi; cum aliis minoris notz
plufculiss Quorum aliquid fi nunc aggre-
derer tradere, (Ubvereor ut plurimi mentem

meam
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meam haud penitus #fequantur, ex hoc locd
fugacia verba proferentis ; faltem (ut vo-
bifcum familiariter agam) fi liceat aliorum
ifigenium @ftimaré de meo; qui me profi-
teor ita tardem, & minns dj‘;gmr. ut multo

facilids capere poflim oculis Tubjecta fideli-
bus, quani per infidas aurivm cavernulas in-
finnata, Defiique, qubgarriendi finemali-
quande faciam, quod me fpectat iplum, mul=
tum mihi faciliuseffet, id quod nullo negotic
sreftare poflem, particulares quafdam ¢é
fathematmer locuplete penu materias de-
promere, vel finguldrés nonnullas, qualium
nemini non! ad manum ingetis proftat copia,
conclufion=s demontrare, quam in hoc Phi-
lofophico-Mathematicarum _ difguifitionum
falo fluttuare, Non igitur hac gederalia
profeqtiens tio quicquam meo, fed wtiitati
notius veftrz lito; nondefiderio meo grati
cor, at vefti 2 plerorunques quantim cons
je€turd affequi poffum, voluntati moreny ge-
1o, faéturus id femper; €t ebmentis aciem
intenturus, utingenuis veltris votis; manda-
tis reCliis dixérob, promea tengiffima virill
parte fatisfacidm & obteriperery, 1ta cau-
fam dixi, quanguam nod citactusy apologiam
texui; licet & vemine quod™ fciam’ acculatus
aut laceffitus; at quimeipfum violate fidei
purgabo, promiftique von prafliti; que me
velut oblitrirxeram hac in LeCtione de pro-
Fmione difeepratarum? Ita fio, muita
pondemtis iobis, promittimus aliis qua vix
implendo Tamus-: fidem obligamus facilius
quam liberamus. Certé materiam iftam
cogitatione pererraati, tot fe rdifficultates
objeGant evolvend®, tot quaftiones eventi-
H"a landz,

113
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landz, tot expendende diverfz fententiz,
vix ut in hoc exeuntis termini deliquio tan-
tum ingredi pelagus fuftineam, quod pre
temporis anguftid emoliri & enavigare ne-
queam. Aliquid tamen forfan ed prelu-
dens attingam, & fternam utcunque viam
fubtilifime materiz enodandz, Cmgque
nihilin hac dixerimad rem, conabor in dua-
bus quz (uperfunt Letionibus hunc defe-
étum compenfare.

LECT VL

Magnitudinum  attributis poftremas

confideravimus zqualitatem & inz-
qualitatem, iffque quoad in nobis fitum erat,
genuinasnotiones affernimus. Illas ordine
nunc excipere poflit ratio vel proportio,
quippe quz fere nihil eft aliud, quam ex
quantorum comparatione refultans zquali-
tatis aut inzqualitatis determinatio quz-
dam, Cdm enim ab zqualitate, quz fim-
plex eft & utita dicam unimoda, recedendo
poffint inter fe comparabilia quanta, gene-
raliter loquendo, modos inzqualitatis infi-
nitos fufcipere, fingularis alicujus ex his
alicujus modi rebus comparatis appropriati
determinatio, numeris velaliis idoneis ter=
minis exprefla, dici folet ipforum propor-
tio; qui nempe fignificatur an fint 2qualia,
vel quo certo pecnliari pacto fint inzqua-
lia. “Hoctamen pracipuur: magnitudinum
fymptoma, que diftinétivs & clarils explica-
H tum

SCDLYON 1




e S N SN, AR ST N U A,

Le& VI Muthematice.

tum demus, expedire videtur, cdm ut, pro-
pter [ymmetriam & alymmetriam proporti-
onum doftrine neceflarid intervenientes,
nobilem illam magnitudinum affectionem
Menfurabilitatem prills exponamus, tum ut
de quantorum ad comparationem aptitudi-
ne & ineptitudine (hoc eft, de ipforum ho-
mogeneitate & heterogeneitate) difpicia-

.mus aliquantillum ; quibus bene perfpetlis,

facilius erit de proportionis mnatura judici-
um, Menfurabilitatem quod attinet, illa
vel hoc nomine curiofitis meretur expendi,
-quod ex ea nomen imponatur illi, qu# <irca
magnitudines occupatur fcientix, reliquo-
rum Mathematum matri ac dominz; quz
fcilicet (etfi Platoni vifumeft perqud ridi-
cula nomenclatard) Geometriaconfuevit ap-
pellari (ex ufu primzvo nimirumadicito vo-
cabulo, quia prinfitus ad tellurem folummo-
do dimetiendam,ac difterminandos pofleffio-
mum limites adhibebatur) meliifque quidem
Plato latiori fubltituto nomine uf)omelus
eam appellat, aliique poft eum wafhuslixs
titulo donant, ed quod omnigenas magnitu-
dines dimetiendi rationem edocet : quan-
quam nec hi fatisilli proprium aut adzqua-
tum nomen attribuerint, cim hac [cientia
non iftam folam magnitudinis affeCtionem,
at nonnullas etiam contempletar alias, qui-
busad menfuram pertinensnihil intermifce-
tur. Nec enim tantummodo quante funt
magnitudines difpicit illa, fed quales etiam
(hoc eft, qui partium difpefitione, qua figurd
predit= funt, num reftz vel curva, plane
vel gibbz, direétz velinflexe, rotundx vel
angulate funt) neque non ubi fite, quam
: H3 de-
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determinatam pofitionem obtinent, invefti-
gatatg; demonlirat.Magnitudinum(inquam)
{pecies & fimilitudines zque (peculatur,ac ip-
armm menfuras & proportiones. ‘Quinimo
quoad iplam praxin,nedum magnitudiaesin-
ter [e métiendo comparare docet,fed & ipfas
‘conltituere,defcribere, transformare 5 ipla-
rum centra, diametros, tangentes reperire,
nullo quantitatis refpettu confiderato. Unde
liguetobiter, quod Geometria perperam de-
finicur a plerifque, Ars wel [cientia mmicndi 5
vel,Scientia maagnitiding quatenus menfurabilss :
quas 2 cenfore fuo traditas alicubi carpens, &
corrigere pre fe ferens D.Hobbius, nihilo
meliorem apponit ipfe, fed elaboratiis in.
eptam, & planius eodem vitio Jaborantem ;
Geomewia (inquit) eff [eiemia deiermingn-
di magnitadinem vei cujuflibes mon menfurate,
per comparationem ejus cums aliay vel alijs magni-
tudinibus menfurabe. At vero fcifcitor ab his
nolftrz (cientiz finitoribus: cim reQam li-
neam velangulum regtilineum bifecat Geo-
meter; cum & dato faltem punétwrpend i-
cularem excitat aut demittic retam, cum
per datum p_unﬁnm datz redtz parallelam
ducit, aut cum reGam ducit que datam cur-
vam contingat 3y cum fuper data recta linea
triangulum 2quilaterum aut quadratum con-
tituit ; cum per- tria data pupdia circulum
defcribit, aut triangulo date circulum cir-
cumfcribit 5 cum datz circumferentie cen-
trum, vel date conice fectionis focum inve-
ftigat; clm talia complura peragit, & fo-
lam magnitudinum pofitioném fpectantia
problemata refolvit, anaon officio fuo probe
defungatur Geometra @ quag famen illic

- ma-
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magnitudines, quoad ipfarum quantitatem
comparat inter fe,quam ullius menfur® ra-
tionem habet? Nullam prorfus,. at folum
linearum fitum _determinat, & punétorum
quoruadam pofitionem inquirit. Ut pra-
teream quod motus zque penfitat Geome-
tra, quibus figur® generaatur, &c. - Inade«
quate funt igitur & incongru® definitiones
iltz, faifis in prajudiciis fundate, Cogno-
mentur ille, quifquis erat, magis appofitum
aflignavit huic feientie, qui usySndwappels
landum cenfuit ; fcientiam nempe circa mas
gnitudines verfantem, qua ipfarum omniges
nas affeétiones fpeculatar 5 hoc eft, inquirit,
inyvenit, demonitrat: Quez proinde non mas
l& defcribitur 2 Proclo; Tyesud wpdor,
xwémz'g‘,a‘-év'lé-;a:f mpdTay* KT Abger
7 on diflois, x w6y F mepi duTds & T warr
oiwy S€ osy X waph oy, Ita quidsm ; tam-
etfi minimé cificendum fit in hoc verti ma-
gnam hujus fcientiz partem, pracipuum
ejus ufum in hoc confilfere, magnitadinum
ut quantitates ex comparatione dignolcan-
tur & ztimentur ; hoceft, ut ipfe quomodo-
cunque menfurentur, Quare non fegnem
impendemus operam huic magnitudinis afe
fectioni dilucidandz. Igitar prime vocas
buli menfure, & ex conlcquentia 7 menfura-
re menfurabile, fimilitmque zepayipay am-
big:itancs & mmavowpeias evolvere diligen-
tids annitemur, tum quoniam id ex fe ju-
cundum fit ac.utile pernofcere, tum ne tam
ancipitis yocabuli fignificatione varia di-
ftracti delnfique (quod nonnullis accidit) in
errorem prolabamur ; -tum ut I}uius fympto-

matisqug fit precipua notio diftinétids ag-
: H 4 nofcamus.
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nofcamus. Et quidem fi menfurz popula-
remulum (peétemus, vix aliquod occurrat
vocabulum ad plures fignificatus detortum,
quod Metaphoricos fenlus obtineat crebriis,
autaptidsadmittat. Ut inftemus, viro bo=
no reta ratio virtutifque prafcriptum, men-
fura vitz dicitur & morum, Epicureohomi-
ni 73 #dV, avaro lucellum, gmbitiolo po-
tentia civilis & gloria ; queniam ab his ho-
minibos ad iftas res pleraque confilia, fludia,
falta dirigantur & adaptantur ; confietudo
vel opinio populi dicitur menfura decori,
quoad externasrerum circumfantias ; ufus
communis menfira feu norma fermonis '&
fignificaths vocabulorum. Apud Ariftote-
lem alicubi lex defcribitur uézpor 7 yadwy,
quia per quandam cum illa «congruentiam
quid fit juftum declaraturac deciditur. Apud
eundem [Cientia vocatur ugzgor 7 weafjud-
7wy, quia per illam julti rerum limites de-
terminantur, quomode fe res habent, quouf:
que tendunt indicatur.”  Taceo qudd menfu-
¥a udlepwpaxiss ponatur proiplo judicio, feu
facultate qua rerum quantitas difcernityrac
z(timatur, ut 2 Cicerone, cim ait, Quicqui
fub anrium menfuram aliquam cadit ., numerzs
wocatur : hoc eft, id cujus auris quantitatem
dijudicare potelt, Prztereo quoque, quéd
perfepe menfura pro definita rei cujufvis

quantitate legitur ufurpatd. Ut in iftisapud -

Juvenalem aureis carminibus;
2 AT . ———menfura tamen que
Sufficiat censiis, fiquis me confular edam :
I quantum firs arque fames & frigora po-
M T
Luanhm Epicure 135 parvis fuffecis jn bortse.

Luan:
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Quantum Socrarici ceperunt ante penites.

Nunquam alivd natura, alind [apientiz dicic.
Menfura quz fenslis; hoc eft, qua pracifa
rei familiaris quaatitas. ~—alibi apud
eundem; ;

——fed quz praclara 5 profpera tarii,

Ut rebms lietss par fr menfuramalorus ?
Hoc eft, ut incommodorum quantitas commo-
dorum modum non excedat 7 Addo Lu-
canum; '

——fuit buc menfuratimori,

pelle putant quodcunque poteff —
Hoc «ft, tantum extimefcebant Romani,
quantdm videbant  Cafarem pofle 5 quia
omnia ineos: poterat, omnia f1bi ab o me-
tuebant. Non fecus accipienda Hefiodi
fententia compenfare pracipientis beneficia
€ 'emmenfura ; boceft,eidem quantitate,
qui acceperis, vel etiam cumulatione, gy

wéage 5 adiay.  In (acris etiam literis
aliquoties u¢apoy hunc habet fenfum 5 ut,
‘0 éuciew tudpow b Qeds piTpor msees”
hoc eft, fecundum fidei quam difpenfavic
Deusquantitatem certam & definitam.  Alt
snfinitum fitomnes ufu tritas hujus vocisac-
ceptiones tralatitias & improprias percen-
fere. Meretur tzmen etiam ex iltis una vel
altera notabilior utcunque . leviter attingi,
Mathematicz menfur2 notioni. propils ac-
cedens, eique nonnihil delerviens 1llulfran-
dx. Talis eft imprimis illa, qua menfura
paflim defignat juftam, debitam, naturz con-
formem, aut rationi confentansamcujuique
rei quantitatem;, quam fi vel . excedendo
tranfgrediatur; aut deficiendo non attingar,
bhabetar pro deformi, vitiofa, monitroia;

iG] § i adedqus

Luc.lllv.
1CC.

}@M.! 2.2
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adebque cujus refpectu virtus omnis in mg:
teria morali, innaturali pulchritudo,inar-
tificiali decus & utilitas 2ftimantur. Inre
morali dico cenfetur omnis virtus (7. Jeéy)
cimex affeGuum moderamine quodam, tum
ex aftvum certa mediocritate, hoc eft, ex
ipforum jufta debitaque quantitate, per pru-
dentiz, fen refte rationis praélice, difta-
men indigitata. Paritérque vitium in hu-
jus quantitatis exceflu vel defectu confiftere
videtur, nec aliud effe quam affeétoum ac
operum £uflpiz, hoceft, exorbitantia que-
dam, vel abnormitas a ftata morum menfu-
ra, Quod inhifce virtutis & vitii formam
conftituit Ariftoteles, ignorat nemo: difer-
tiffiméque  (fecus quam aliqui cenfent) ads
fentitar Plato hifce verbis; Ti 3 0 ole pes
2¢is Uow UmipCeianoy i U regCarnbusvoy va
duTisy & Adyois Te % & ¥ppa1s; dY Exdv
AeFouey és‘év{s Hyveueor, & ¢ & Naginor
g nasm S Bime nanol 8 dyadoi ™ hoc eft,

uod menfure debite vel wediocritatis (78 pes
i) maturam excedit, vel ab ea deficit, feu in
wverbis [eu in faitis, nonne dicemus id revers bons-
rum bominum. a malss difcrimen conflituere?
Verba funt 7 Zén differentis indialogo,qui
madlinds inferibitur; cui Socrates adponit
foom peiye).  Quo referendum illud Hefi-
odi Mésgoy mory dpisov, Vamp€acin I’ daee
yewn. Menfura in omnibus optima, hoc
eft omni propofito certas terminus prafigi-
tur, quem non eft abfque vitio vel culpa
tranfilire. Quod & in iltis teritur; '

Eft modus in rebus, funt cmid::;z’ ue fines,

Quos ultra citrd que nequitcon redum.

Quic-
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Quicquid cum hac menfura coincidity aut ei
{atis accedit uf zpsor & Yeuslgov dicitur, & in
laude ponitur ; quicquid dilcedit ac abludit
ab ea, vocatur #uszser & vitio verti folet.
Unde paflim qui fuos affeflus, ambitionem
prafertim & animofitatem, temperant &
bene componunt, appellantur péapin, nec
ulla viri politici potior Jaus habetur. Sed
in Ethicam nihil cogitans prolabor; ablcea
do, tapfummeotlo (uhjiciam de voluptate culn
fcientia & ratione comparatis dictum Plato-
Dis; Ofpums 38 nefbuiis ey o) deuzpeias Bdey
5 o ley mpunds & peTpaTear éuply &y Tiva,
v8 A% ¢ éhsiuns dpuercoTepoy sdt dv &y
ol #oluprase nibil difficilises ad juelfam mens
[uram redigatur, [cientig 9 mmeliedn nibil faci-
liss intra debisos fines comtineri poffir.  In na~
turalibusetiam forma feu pulchritudo penes
hujulmodi menfuaram, hocelt, jultam quan-
dam magnitudinem, taxatar.  Ita quicer-
tam quandam ffaturam proceritate corporis
aut craffitie giganted fuperat, autincongrué
gracilis vel curtuselt; cujusaliquz partes
protuberant, avt (ubfidunt immodice ; cui
«uidvis numero vel miole deeft, aut redundat
indebite, dicitur o uesyor, & deforme vel
monitrofum exiflimator. - In areificialibus
etiam quadantenus & tali menfura dijndica—
tur = mpimoy & 7 cupptior.  Necemmalid
feré collineant artes unxquaque; quam ut
juftamquandam rebus circa quas occapan-
tur quantitatem conferant, defiinatis quibul-
dam ufibus aut apparentiis accommodatam.
Uade Plato cunétas artes 7 uezynliniig portio=
nes conltitit, & fuos ad 70 uerpoy Conatus
dipigere docer, quodt affequentes opera b(i;ua
; na

Philet, p.
405,

In Polisice.
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bona atque pulchra efficiunt : T3 wérpery
(s wiv)e e kard @migrelon)
Tterumy, Méleiovas ey 3o J¥ e Tpomy
eyl omdon ¥y Te)ve mercANpey. - Abuc ex-
prefitis, Anrovém Jreupoiicey dv Tiw pdlpwn-
xl @y N uvolles® by wév s
duils @whproy ovprdons Téxvas, em(a P
2piBudys Xy A an, K5 Bl Sy R TALTH, & Ty
T us WSS TEVALYTIOY WeTEETNy T £ TEGLY,
bmo (e wpds T pitpions % T wpimn 1 F
sepdy, € 7yl émmom es T wiovy dawricn
o ¥ €8/ twy * hoc elt, Ars dimetiendi(vel men-
foria) bijecanda eff hoc padto 5 utuma pars ejus
compleftatur omues artes,qu:e numeros, longitudis
nes, profunditates,Jatitudines, € velocitates cone
tendunt inter [e 5 alia veré veliquas,qu.e ve[piciune
id quid moderatum,decens,opportunum eft £5 quz=
cungs devitatss extremss ad medium nituntur. Sed
de hacacceptione populari modi exceffimus.

Ei tamen affinem alteram perftringemus; .

jaxtaquam menfura defignataliquod {tatum,
communiter agnitum & probatum, fenfibus
expofitum, aut intelle€tn comprehen{um ex-
emplar, ad quod reliquorum in ee genere
quantitates aut valores examinari debent
aut folent. Ejufmodi menfura duplex eff,
maturalis & arbitraria. Arbitraria, quales’
ille, quas authoritas publica proponit (vafa,’
pondera, regule) ex conformitate vel con-
gruentia, cum quibus relique menfure jus
fuum, nomen, & rationem® menfure mutu-
antur ; nec aliter menfura funt, difi'quate-
nus'‘cumiflis prototypiscenfentiunt. ' Men-
. foraverd cujulque rei naturalis eft id quod
primum & perfectiflinmim eft inillo generes
quomedo divina natura bonitatis & fapien-
1% tiz
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tiz menfura eft, quia Deus primario bonus
& fapienseft, dunijel@ % dviveG-+ &
eatenus aliz res bonitatis ac fapientiz par«
ticipes funt, quatenus cmn divina bonitate
conveniunt, &eiaflimelantur,  Talem una-
quzque res, ex mente Platonis, menfuram
habet , idzam fui 2ternam ac indefeclibis
lem; exemphr nempe quodiam exadtiffi-
mum, & fimilitudine vel correfpondentia cum
quo vera, pulchra, perfefta cenfetur; & a
quo fi vel hilum difcordet, eoulque vitiofa
eft, turpis, & imperfe¢ta. Certe fub finem
Philebi res inter primas & fempiternas 78
pégpoy primo loco digerit; Malym (inquit)
oo, @ 1pdrepie, vay 7e dyyéray Ty~
Ty, K5 Tepien QocLCays WS iidbyi wipua uk EST
wpd7iy, 6’ dv JEuTioor AN TpITOY iy T
g} pbrpoy X, T kT oy 6, T netiproy 1 T |
o ow Tl yon vori ey Tltd aidlor Sgiia
gay * hecelt, Pradicabis omnibus, é Protar-
che, cum alio nuncigs dimirtens, tum prafentibus
- eloquens ipfe, qud voluptas /x‘s res wec in prime
nec in fecundo cenfu pomenda , [ed primum dici
circa menfuram, 5 menfura congruum {9 oppor-
tunum, 5 quacunque talia [empiternam [ortita
naturam putare decet.  Ubi per uézgor intele
ligere videtur 70 durduerpoy, primevamcus
julque rei ideam : verim in his contero
tempus- A popularibus iftis accedamus ad
menlurz fignificatus a Mathenaticis’ fre-
quentatos ; qui fané multiplices quoque
funt, & anobisgradatim exponentur, ala-
tioribusad {trictiores procedendo, Conve-
nit autem aliquatenus his omnibus , quam
tradit Ariftoteles, men(urz definitio feu de-

feriptio 5 Mézpor #s17 6 7 7oy HyaioxsDy MetyX 1
cn-
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Blenfurd eff qui rei itos dignolcetur. At
ciimi diwgﬁ?md& um varios gradus
&refpedtus apprehendatur hac quantitatis
cognitio, menfura confequenter nomen aut
latitls extenditur, aut arétius reftringicur.
Etquidem primo, menfura {zpe ponitur pro
Te quapiam, qua altérius quantitatem ut-
cunqu: monftret & notificet ; nec alind de-
fiotat, quam argumentum certum, feu ‘fig
aum, indubitatum.egmnpioy aut Tgzuipioy alic
cujus determimat® quantitatis.  Sic arcus
circuli ex angulari_punélo ut centro de:
feripti, angulique reétilinei cruribus inter-
ceptas. Et in (pharicis , arcos circali an-
i punéo ceu polo defcripti, angulique

@rici lareribs inrericétus; eft menfura
diéti ucriulvis angeli reétilncei vel fpherici:
quia fi per organicam dimenfionem, velali-
terquomodocunque dignofcatar illivs archs
quantitas (hoc eft, que pars fit, aut quam ra-
tionem babeat adintegram circuli circamfe!
rentiam, vel ad ejus quadrantem) inde cond
fequenter sgnoftetur quantus: fit dictus ans
gulus, hocelt, quapars fit, aut quam habeat
proportionem ad gquatuor angulos rectos;
vel ad unum reftum. Mec minds proprie
viciffin angulus, in centro vel polo circall
werticem habens, dici poterit arcis circula-
tis menfura, quatenus ifte per hypotbefin
aut difcurfum agnitam babens ad quatuor
zeftos proportionem arclis, intercepti ratio-
mem indicabit ad totam circumferentiam.
(Nam crude non nemo perperimque dicit
arcum interceptom efle propriam anguli
quantitatem; cim nom magis arcus anguli,
wuam angulos ipfive arcls quantitas fit;

ime
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imb non magis hic quam ille menfura fit, vel
ex parte rei, vel ex ufu communi; cumip-
forum quantitates proportionaliter inceden-
tes coordinentur , conne&tantur neceflarid,
fe reciproce prodant & indigitent. Eidem-
que ratione fc€lores circulaies angulorum,
& permutatim illorum hi menfurz nominen-
tur.. Porro, hoc modo nedum magnitudo
fpatii, fpatium motlls ac temporis; at vi-
ciffim quoque motus & tempus {patii, {patis
um magnitudinis menfurz dicuntur ; quate-
nus afpatio prius agnito magnitudinis ipfum
occupantis quantitas innotefcat; a motu vel
tempore pradeterminatis fpatii percurfi
quantitasindicetur. Ut i {ciatur Guantum
temporis efluxerit ab ortu Solis, indé colli-
gamus quantam interea paralleli fui peri-
pheriam Sel pervaferit. Quamin menfu-
12 ratione (patii, temporis, & motlis per-
mutationem exerte notavit Arifloteles;
Oy psyor (inquit) slw xiwmﬂ;xpévp e
FiRusy, EARE KT wviees xporor, did
Seilex dr daniiaay * peTpepey T i S
TH Koy X, ol Kvnoy Tw pe)iSH * ToAe
Al 39 gausy 7l oy, Ev il 4 Tpela TOAAN,
Y Turl aAlss dv 5 odfds n WAM, :‘g‘l‘

Xoovox ey 0 wivias, & vlw xivnew dv é
xpor@-. A hxc, ut eXempla congeramus,
teli vel lapidis ja&tus juxta modum hune, li-
cetimperfeétils, menfura fit fpatii; quate-
nus fi nota fint, per antecedens experimens
tum, projicientis vires, inde {tiatur quan-
tum iater ejus ftationem & mifhlis cafum
protendatur intervalli. Imoé cum unaqua-
" que res, agens quodvis naturale, definitam
habeat adtivigatis fua {phzram, poteft ali-
quaients

Phyf.IV.

18.
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quatefus tale quidvis menfure defungi offi:
cio. Cum videlicet ignis ad certum inter-
vallam calefaciendi vim exerat, ultra nil
efficere fentiatur; flofculus, aut odoratum
quodvis, aliquoufie motivos olfadtis va-
pores difpergat, objectum vifibile confpicia:
tur écertadiftantia, ad longinquiorem dif-
pareat; vocis fonus percipiatur ab auribog
intra prafinitum terminum collocatis, ulerd
quem infenfibilis eft ; {i prius ab experien-
tia fingulati conffiterit, quantus fit hujes
cujufque (phare (fpharz dico allivitatis)
radius, inde deiftis interftitiis feratur ali
quale judicium ; hoc éf, iltaram viriuni
quantitates explorate fient fpatiorum quos
dammedo menfurz. Ita faltem vulgatum
elt;ex zltimato fpatio quod defignato quo:
1 bet tempore conficere poffit éulawy @ vir,lo-
corum diftantias ab hiftoricis computarf;
neque non quod ex tempore velificationis ab
@quabili venito perattz maris tratus, &
portuum interflitia dijudicent nautr. Ex
perpendiculi verd fulpenfi recurfibus joo-
povars dinumeratis perquam accurate tem-
pus metiuntur Aftronomi. Umbra quoque
(quantumvis obfcura, tenuis, & feré nullz
res) multis nominibus hujufmodi menfure
rationem fubit : ejus motus’in horologiis
fciotericis temporis quantitatem enunciat;
ejusin pariete Micepte magnitudo Solisap-
parentem magnitudinem arguit ; illa de-
mum in Eclipfibus dimetiendz "verz Solis
magnitudinidefervit. Ita' nulla ferme  res
non hnjefinodi menfure vicem obeat , aut

€am zmuletur; & (quod pracipué notan-

dum) res geaere diverfiftm# fibi mutud
: L poflint

SCD LYON 1




Le&.VI. Mathematice.

polint effe menfura, juxta latitudinem hujus
acceptionis. = Aliquanto dtri€tids autem [e-
cundo, menfura dicitur id, cujus ex guantita-
te neceflario dependet notitia quantitatis,
qua przditum elt menfurabile; aded wthu-
jus quanticas non aliter, quamexilia pre.
cognita polfit ingotefcere.  Qualis quidem
re(pectu . pracedentis jamjam expofitz dici
po it menfura naturalis, & apriori; quia
non adeo defumitur arbitrarié, fed recefla-
rio requiritur, &ab ipla naturafuggericur,
ad dimeétiend# rei quantitatem invettigan-
dam. . Ira magnitudo elt menfurg fpatii,
quia fpatii quantitas aliter comprehendi ne-
quit, quam magnitudinem aliquam realem
eiinfiltentem dimetiendo, vel utcunque [ufh+
cienter ®ftimando.. Spatium vero talis eft
menfura motfis & temporis. Spatium (in-
quam) abaliquo notabili cum certa velocita-
te zquabiliter toto mobili decurfum eft men-
fura temporis (mediate faltem, motls inter-
ventu) nec enim aliter dignofci potef};
quantum effluxerit temporis, nifi talis (parii
quantitdtem zflimando. Areus e.g.circuli
zquinottialis duos inter meridianos per or=
tivam Solis punétum in horizonte, pérque
Solis centrum tranfenntes interceptus elk
menfura naturalis & genuina temporis, ab
ortu Solis ‘ad datum inftans elapfi. Ft ar-
cus i Solis eccentrico, (juxta Ptolemzi
dotrigam) eft talis menfura temporis ans
nuizquod infumptum eft, dum Sol iltum ar-
cam pertranfivit.  Similiter velocitatis,qud
fertur uniformiter aliquid mobile, menfura
eft (patium defignato tempore peraétum;
~binc enim gerfam- conj am faciemus,

; quan-
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quantum {patii permeabit id mobile quoli
bar alio determinato tempoie ; necaliomo:
do quaiita fitifta velocitas poterimus expi-
feafi.  Sed adhuc firittiori modo, tertio)
menfard dicitar id, quod propter eximiam
fiandam determinationem, aut fimplicita-
tem, it nvtabilitatem, age facillimam com-
prehenfionem, aptiffime poterit adhiberiad
Feriim modos déterminandos, aut quantitas
tes inter fe comparandas: ~ Ita cim inter’
duo loca vel punéta defignata - protendantue
infinit® curva velindirecte linzares orbita,
penes quas ipfarum diftantize cenfeantur,
reéta tamen dirfea proprer umitatem & fim-
plicicatemn fudim intervallum ilud metiri di-
titnr.  Et cim idato punéto ad datam po-
fitione reCtamlineaminnimera duci pofiint
inzquales retle linez, tamen illius ab ea dis
ftantiam menfurare dicitor refta per pendi
tiilariz, quiafimplex eft & wunica. Proprer
eindem canfam-diltantia recte in circulo
fubten(r, vel ¢irculi minorisin ] phzra acen-
trocirculi vel (phark, penes per ndicula-
o eltimafur & centro ductead: ubtenfam,
vel addiéticirculi minoris planum demifie.
rique ratione djltantia re€tarum paralle-
fapuin & f& itivicem menfuracur 4 per pendi-
culari retta qualibetiis intercepta, ciftantia
vero peripherinrum conicentricatum 3 radii
¢jifvis e communi ecntro trajedti interce-
pta portione taxatur : quifa (Bmperlgec uni-
s eft quantitatis. ‘Sic &apnd Apollogium
i quinto Comicorum, redla linea vertici &
puin€es in diammecro fignato interjetia nuti-
clipatur abiple (falcem ab Arabequi dibres
iftes interpoiavit) menfira ; guinnoila fucs
. currit
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eurrit aliorum ramorum quantitati decer-
minand2 fimplicior aut major. Nonabfi-
mili fere ratione, quoniam inter fuperficies
maxime fimplex & uniformis elt fuperficies
plana; inter planas wvero figuras pragipue
comprehenl(ibiliseit illa, que rellis Lineis in-
cluditur 5 inter reftilineas autem. figuras
fimplex, upimoda, facilliméque notabilis eft
quadratum ; ideoquadratum dicitnr & ha-
beri foler meniura figurarum fuperfigalium,
& quoad fieri potelt ad hoc illorum quanti-
tates referuntar. - Eadem in folidis eft cubi
ratio ; ad quem propter ejus manifeltam de-
terminationem, & bene conceptibilem natu-
re proprietatem, aliorum (olidorum quan.
titates exigantur, - Inangulis vero rectili-
neis, menfur@ fic accept® rationem fubic
" angulus refus, quia reliquis aliquo pacio
notabilior, & pzculiari nomine gaudens, &
fimplicorem linez infiltentis ad illam,. cui
infiftit, refpedtum includere videtur. Ita
denique linzas omnes, curvasatque com
fitas, ad fimplicifiimam omaium reétam lipe-
am revecare conantur Geometia, €2 imque
quantitates ex aliqua, quam ad hanc obti-
nent, relatione determinare, Inaliisquan.
tiseadem obfervaturratio. Namguiacceli
(vel e hypothefi jam receptiore telluris) di-
urna revelatio motuum maxime conftans,
uniformis, & notabilis it ; ideo reliquorum
in motuum, temporum, & velocitatum men-
furam adfumitur ac adhibetur.  Et ad auri
(graviffunique corporis, eatenlfque p: 2fer-
tim determinati; veFadolei pre cZteris le-
viffimi) - quantitatem- aliorum pondierum
quaetitates rediguntar él"ta:.ic; magiliris,
2 Et

SCD LYON 1




Ledtiones Le&. VI,

Etinalio quovis genere quanti, commodita-~
tis gratia, rale quid adicilcitur in menfu-
ram, fimplicitate fud vel mobilitate pralu.
ftre, Sed ad noltram rem propius quartd,
menfura dici folet aliquid ©t nobis potius,
autquomodocunque determinatius in medi-
um profertur, afiumitur, exponitur hic in-
tentione, utalia quanta confiderationi fub-"
je€ta com eo; vel eo mediante inter fe fe-
cundiint quantitatem comparentur ; fcilicet
ut inveftizetur quoties hoc illa continet, vel
in illis continetur, aut utcunque proportios
fiem illa fortiuntor ad hoc,' & ex confequen<
tia quomodo referantur ad fe mutud, acita
quantitates ipforum prids ignote & indeter-
minatz dignofcantur ac determinentur ali-
quatenus. Ita pes, palmus, nlna, cubitus,
orgyaj cyathus, fextarium, modius; reli-
quzqus quaram apud vulgus nomina certam
lopgitudinem aut capacitatém innount, ma-’
gnitudines (unt ideo menfura, quoniam nos
ta communiter, & ex patto definita fuppe
nisar iplorum quantitas; unde parcompa-
rationem com iffis (ex congruentia vel ido-
n=o difcurfu) dé aliarum ignotarum & inde-
terminatarum magnitudinum definita quan-
titate judicetur, Sic & cim chordarum cir=
culi peripheriis fubtenfarum quantitas re-
quiritur, aut regularium infcriptarum circus
fo figurarumlatera quanta fint inveniendum
proponitur, affami folet in‘menfarar circuli
radius, utlinearam omnium in circulo no-
tiffima, penitfifque determinata, {nque par-
res aliquot aquales, tot quot ex uf vifum fu-
erit, divifus (upponitur, tum quot ex iftis
particulis finguix chordz, vel fingulo cuiqiuc
5 d = 7.
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lateri cedere debent, adhib'to Geometrico-
rum theorematum fubhdio, vel quacungue
legitimi ratione exquiritur & computatur.
Vel utcunque per apram ratiocinationem in-
quiritur 2quatio aliqua, qua ditarum- {ub-
tenfarum aut jaterum  ad ciicali radjam
telatio motificari vel exprimi poflit. Vel
denique, fi fieri poteltyipfa chorda, feu latus
illud quzfitum,.adtu ducitur & delineatur,
ut z(timetur ex comparations fenfibili, vel
per ofganicam commenfurationem digno-
fcaturejus ad radium proportio..- Vel fal-
tem aliz duz linex cxhibentor, quarém
proportio fit eadem cumproportione didlz
}inez ad radium ; quarimque proinde quo-
vis modo «comperta ratio quafitam ratio-
nem- indicabit. Etenim variis hifce modis
quantitatumdimenfio peragatur, & propofi-
tz quantitatis ad nobis cognitam, aut natu-
radeterminatamratio exprimiy & aflimari
poffit. . Pernumeros fcilicet, aut peraqua-
tionem aliquam,’ant per 2itimationem fen-
fibilem, exiplisiifdem terminis-immediate,
vel ex aliis analogis ad. fenfum expofitis;
quorumetiam dimenfio, idoncis organis ex-
plorata, numericam proportionem. cxhibe-
bit. - Sed hze alias plenios & diltinéiins ex-
plicanda funt. - Utad exempla redeam: Sis
aili modo, pradiétarum reliquarum figuras
ram areis, quantz int, inveniendis, adhibe-
tur quadratumradiivel diametri, ceu meg-
{ura quacum conferdneur. - Neque rfon fimi-
liter in corporum regularium Jateribus, fu-
perficiebus, foliditatibus z{timandis & com-
parandisioter fe, (phare cuiinclndi velise
icribi poflunt, radips atcipithr; & ciim eo,

. 13 vel
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vel ‘cam ejis quadrato, vel cum €jos cubo
contenduntur ifta, quo reperiatur, & in cen=
fim réponatur éorum mutua proportio.  Sic
& communiter ab Altroncmis;attrorum ve-
ras inter fedillantias, &’ veras magnitudi-
nes indagantibus adhibetar terrx femidia-
meter, it communis menfura quaedam, ad
quam ‘ilartin quantitates exigantur. Ut
cim Land tot femidiametris. terreltribus a
telluris centro diltare, diameter ejus tot ejufs
dem (emidiametri partes aliquotas exzqua-
re perhibetur.  Parique modo de religuis.
Néque quod notandum obiter: profequentis
bus, refert omnino in hacacceptione menfi-
re, uteam magnitodo menfure vicem fufki-
nens fit majoran minor ifld, quz menfuras
tur: ut in fuprapofitis exemplis radius mi-
nor ¢ f} chorda graduum 126, vel latere tris
anguli regalaris circulo inftripti, fed major
chordi gradaum 36, vel latere decagoni, itis
demcirculoinfcripti. . Etfemidiameter ter-
re major elt femidiametro Lune, fed Lun2
diftagtii longe:minor. Itemaffumpto pafia
Geomerrico, per eamzque comparando dis
grolcatur, quanta fic longitudo pedalem
»quans,ac alia major fladio vel miliagj par.
Ut neque refpicicur hic utrum collata quanta
talitér inter fe, vel ad expofitam afficiantur
menfuram, ut ipforum proportio numeris
exprimi.poffit; hoc enim modo magnitudi-
fies omnes (licet iplaram quirondam  pro-
portio fit in nunieris inéfabilis) funt inter fe
commen{urabilés; hot eflyipfarum una de-
fignari.poterit, ad quam aliaram quantita-
s reférantur, atque per eam aenfurentur.
Ut radivad chordam graduum 9o, vel faths
o | AR TR 4 . @3.
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quadrati circulo inferipti, ratio npllisnume-
ris explicari poteft pracise , tamen hujus
quantitas cum illius quantitate comparari

telt, & éatenus illz commenfurantur.
Hec, inquam, adnoto propter illam que fub-
fequitur, Mathematicis peculiarem, & in
ulia frequentifﬁmo' pofitam acceptionem

snfurz, juxta quam quinto, menfura ftri-
&its accipitur pro magaitu 'ioe, quE aliam
aliquoties fumpta cort{tituit & ' componit 3
vél quz ab alia aliquotic? fublata nijnl" fin-
uit gefidui, fed eam yenituseﬁchaﬁrit. Per
aliquoties intellizendim feme], aut aliquot
vicibus, fecund unitatem, autaliquem de-
terminatum numerum ; unde conftat quod
menfura fic dccepta nunquam exceder rem
inenfufhtam, at vel zquatur ei, vel ejus pars
elt, quz dici folet aliquota, hocelt; quz ali-
quaeties, juxtanumerum quemvis, repetita
totum componit ; vel qualium aliquot to-
tom conftituunt & adzquant;vel qu vicibus
aliquot abftrata nihil ¢ ot relinguit. Ita
‘pes eft menfura pafsiis Geometrici, Paﬂ'us
ifte ftadii, ftadins milliaris & leucz,quia pes
quinguies acceptus paflum *Geometricum
éfficit, quinguies eum fubdultus perimit,
Paffus yerd centies Vi refies quinguies accep-
‘tus {fadium, ﬂﬁdiusoéﬁes fahptus complex

miliare. Sic & minutus horam, hora diem,

dies menfem'civilem, menfiscivilisannum Q-

‘vilem metinntur. At non hoc modo dies
‘menfem, autannoum naturalem; nec menfis
“annum naturalem menfurant. Quia dies
565 deficiunt ab anno naturali, 366 eum

. exuperant : lp_ari:érque de reliquis. ~Hoc
autem modo femper in elementis intelligun-

o ‘ 14 ' tur
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tar menfurz, eique myparvusy vocabulas
(licet ifthic, quod non nemint mirum vide-
tur, nulla proitet menfurz definitio) ut cum
initio V. elementi definitur pars. (; aliquota)
}.'iéygﬁz‘} usydss , T Ehaxor 7 pdlovCG,
oruy xZleudld” 7 (u5or . Magnitudo magni-
tudinu, minor majorss, pars eff, qeum majorem
ipla demerigrur. . “Hoc eft, cdm aliquoties ac-
cepta totum fic exhaurit, nt plane nihil fu-
perfit. 1d enim 4bi. defignat wd)zudleds,
dem:nlurare, vel penitus emetiri. . e &
fimplex udlociy idem depotat palim; & cla-
ridimé initio decimi, ubi definiuntyr magni-
tudines commenfurabiles, (o uud]e uepésn)
T2 T Lutd pirew pelidrusva hoe eft,
Quarum utraniq; eadem | uzdam magnitu-
do aliquoties fumpta conttituat, aliquoties
adempta tollat, . Semper, inquam, per ué-
rpnany innuitur perfeéta divifio, vel fubtra-
€tio talis, fimplex an multipleX. cui nullum
fuparfit’ refiduym. ~Ita quoque vocabulum
hoculurpare videtur Philafophus, iffa pro-
ferens verba ; Tlapd 33 7 uelpny 6d¥y dano
ep:lpaiys?) 70 ys{:’:ymv, ZAN ¥ TAeo i
70, 7 GAgy * hoc ett, Preter ‘menfuram ali-
quoties acceptam nibil infuper videiur ef@ tosum
qued menfuretur.~ Unam adhuc firi&iffimam

ceeptiunculam {uppeditat 'Ariftoteles ia

ctapliylicis, juxta quam menfura defignat
idquod in unoguoque genere primum, mj-
nimum, ad fenfum indivifibile (vel in ulu mi-
n.me divifum) aliorum dignofcend2 quans
titati confuevit adhiberi. . Quomodo nimii-
1um in numeris unitas, in ponderibus gra-

pum, in temporibus’ minutum, in_nummjs "

*i as7ly, inleropum intervallis diefis, in
g I Y . llntli
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lineis pollex (apud Grzcos longitudo i'!cd:-
lis; adteftante Philofopho, e misy caspidic
(inquit) xedr ) ds dmup T4 mddrg) men-
furz funt %27 eSoxlw. © Verim hac peri'e_-
qui non vacat. Ut neque jam attexere. _117
cet, qdrnam e dictis pracipua fit, & maXime
propria ‘notio vel acceptio, juxta quam in-
telligi debet quod pre manibus habemus
fymptoma magnitudinis , Menfurabilitas.
Ut & alia complura filentio jam comprimen-
da funf. Tempus enim monet ut receptui
canam, & vereor ng quis pr cateris inge-_
niofus obvio mediafygro feriat, & de men-
fara fermocinantem “afferat ad fermonis
menfuram param attendiffe, ey

LEET N

Oftremd Leltione diverfas ufyi tritas
. Vocabuli menfure acceptiones haud in-
diligenter exponere conati fumus. Eque
diétis facile liqueat, quot accipiantur modis
vocabula paronyma. Menfurare, Menfufa-
bile, &c. quotenim modis menfura, totidem
illa fumantar refpetivé. Reflat ut juxta
quem pracipué modum; quod pr manibus
" et fymptoma magnitudinis, Menfurabilitas,
intelligi debet, & qua fit ejus primaria notio
defpiciamus.  Ad hoc ex iis duo modi Ma-
thematicis familiares, 3 nobis potifimdm
confilerandi fant, cautéque diftingvendi, ad
quos-omnes alii referantur. Primus latior
i, atmaxime proprius, a quo nempe Geo-
-y mattia,
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metria, ficut oftendemus, nomen defumpfits
& guem ex io fao  pracipue refpicit ;
juxta quem menfurare ﬁgmﬁ at alicujus ma-
gnitudinis quantitatem notificare vel deter-
minare, r nﬂ;c {u magmtudgms alterius ho-
mogene,. Nohis utcungue magis not2, vel
utcupque determisate, declarando [cilicer,
exhibendo, repralentando pumeris, aut alio
modo Comprebenfibili  proportionem. gjus
com hoc; fignificando nempe'quota pars illa
fit hujus, vel quomodo multiplex, quayve pa-
&o fit inzqualis, quanto excedat, aut quo-
uique dcﬁf.lat. vel adfimili quopiam mado.
g.g. propoﬁta udvisMongitudine, nobis ha-
enusignotd, qunv:s modo (feuoperatio:
nem organicam, feu per mentale ratiocini-
um, legitimis hypothefibus, aut prrdemon:
firatis conclufionibus innixum) {i quovis, in-
quam , ranom confentaneo pa&o rcpcr:a-
mus quz fit ejus ad expolitamquamvis. ano-
bis bene comprehenfam (puta pedalem) lon-
itudinem in- quantitaterelatio, quotics il-
am continet, aut continetur. in €a, quanto
femel aut aliquoties accepta fuperat illam,
vclabmg deficiat ; numﬁ 1bst fe-ad . illam,
qup;am g uim v,c! ficut
1qua fe nsa, wms mpo mad
glmm. rnetuam ceres \lfcl Rt
yadix alrcmus quatmn;s, qug alyticz
fubdatur ;-Fn}" Ci‘: 8.. geragc;n modos *
ue tel tunc eam mearurarc
dicamur” tbxgg:tadmem Qualis reftarum
longamdlnnm dimenfio nuncupatur ?mys
Fpia vel Sduperpia (hybridisantem fubinde

.Yocahuii) Longlmetrla& Itimetriay  Si-

militer ropor ti quavis fi uri plind ; f-ﬁm
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quz fitejusad exhibitam aliam figuram pla-
pam, pedem videlicet quadratum, propocs
tio colligimus, & numeris aat alio modo re-
prafentamus, illam_habei_nn_r_ dlmea_li; =
;nm':ﬂ?;ji plaaorgambdlqwq.{:gldwpm:r qu

erota; vulgo barbareque Planimetria. Pa=
’:i-ra'tionc. cm folidum aliquod cum pede
¢cubico, velcum tante talique cylindro, vel
e alio probe Cogmito quovis COrpore €on:
ferentes, ejus ad hanc rationem expilcamur,
ﬁpcoy'i'rsé'p dicimar,  ltem; ejulmodi gopts
paratio laterum & anguiorym alicujus tris
anguli, per quam ¢ notis in eo quibufdgm
lateribus autangulisaliorum angulorum ad
reftumangulum ratie, velaliorum laterum
adunum defignatum, & aliunde potum: prb-
portio comperiatir, appellatur Trigonemesr
tria, Camque peripheriam inter  diames
srumcirculi (nec non inter arcam circalas

rem, & diametri quadratum)quaenam inceyr -

cidat proportio,quoad pofiumus exaéle co-
namur definire, tunc operam damus 7 ius
wouerein. Quibus abexemplis;inid con-
{uitd prolatis, illud conftat quod dixi,menfa.
rationis hanc maximé genuinam & primas
riam effe notionem, <lim circa illam preci:
puee Matheleos partes potiflimim occupen-
tur, & ab ea confequenter déneminationem
accipiant. Unde: ncnes hanc cenferidebet
affetio magnitudinis, difquifitioni meftee
fubjecta , quam i nfirrabilitatemappella-
amiis (Grece pérprimy * magis ambigne, &
cumaétu potentiam confundente vocabulo)
queenihil denotat aliu!, quam magnitudi»
nemcumaliis ejulilem generis magaitudini-
bus comparari pofle, fic ut €jus, alioguimig-

5 ‘ . notz
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notz &'indeterminatz, quantitas ex relatios
ne, quam ad illas aliquam fortitur, utcunque
digrofci poffit & determinari. Hoc enim
omnicungue magnitudini connatum & effedts
tialiter connexum eft, quatenus omnis ma-
gnitndo cuivis alteri magnitudini_homogea
nez (linea linez, (uperficies fuperficiei, folis
dum folido) neceflaris vel zqualis cft, vel
inzqualis aliquo certo modo, qui modus ex
?n'erei nofcibilis elt & determinabilis ex
e, tametfi perfepe difficulter acquiratur
ejus notitia, nec interdum ullo modo queat
3 mobis accurate comprehendi. - Nec foli
magnitudini convenit hac affectio, fed (qua-
le quid in aliis affetionibus figillatim often-
dimus) etiamaliis quibufcunque quantis (mo-
tibus, temporibus, velocitatibus, ponderi-
bus) Zpar dqes & (10 modo; quatenus ipfo-
rum mutta proportio determinari, exhibe-

- iy exprimi potelt, adebque quantitas unius

ex relatione quam habet ad notam alterius
quantitatém indicari. Tempus e.g. meti-
wmur, quum oftendimus illad tot diebus, bo:
ris, minutis ®quari, velad notum aliud tem-
pus fichabere, ficut ifa retta linea, vel ifta
circuli peripheria ad hanc, quarum fcilicet
inter {¢ proportionem cognofcintus : velo-
citatem, quando commonfiramus in tempore
talem habente proportionem ad aliquod ali-
unde notum fempus, fpatium refpecin fPatii
coguiti tantom peragi ; hoc eft; ipfam.ad
notam velocitatem “habere proportionem
cognitam. Pondus denique menluramus,
cum perfpeQtum habemus, quangam comper=
t2 gravitatis magnitudinem elevare poterit
ant(nffinére, hoc elt, quam rationem habef
Sl ac

SCDLYON 1




Le. VII. - Mathematice.

ad aliud cognitum pondus.  Paritérque re-
lquis in quantis fefe res habet. Sed uthu.
jus fymptomatis adhuc dilucidius innotefcat,
de talis menfur ® proprictatibus quibufdam,
& de magnitudines dimetiendi modo non-
nulla fubjungemus. Prima menfure, qua.
lem jam innuimus, proprietas eft, ue fit
homogenea rei menfuratz ; hoc elt, utcum
ea (ecundiim congruentiam & dilcongruen-
tiam, 2qualitatem & inzqualitatem) excef~
fum & defeétum, additionem atque (abduéli-
on=m, juxta rationem denique feu proporti-
onem comparari poflit; linea nempe. linex,
fuperficies fperficiei; cor pus folidum corpos
ris, tempus temporis, velocitas velocitatis,
pondus ponderis menfura potelt effe ; fed
linea fuperficiei, fuperficies corporis, magni=
tudo temporiz, témpus ponderis menfura
n=queunt effe, (ecundum hanc accusatiorem
menfure acceptionem. Laxior illa quidem 8¢
wupd7ep S antehac fatis declarata menfure
notio, jus ta quam quicquid alterius arguit,
indicat, aut quomodocunque notificat quan~
titatem cam miénfurare dicitur, etiam hete-
rogeneis quantis competere potell, iftifque
nén raro tribuitur & applicatur 2 Mathe-
maticis: ebque modo linea tem’poris, fuper-
ficies velocitatis, corpus ponderis ; recipro-
céque tempus linex, velocitas fuperficiei,
_ pondus’corporis menfura nuncupari poﬂ"m:ll:
acfolent. Attamen folicitd circumfeltione
diltinguendz funt acceptionesifiz, ne com
D. Hobbio (diltintionem iftam, feu ambi-
gnitatem hujulce vocabuli, noa obfervante)
vel minus expgndente) multiplices in laby-
riathos diffcultatum ac errorkm improvisd
ruamus.
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roames.  Qual:s funt, quud linea ad tem-
piis (parique ratione fi perficies ad velocita~
tem, folida magpitudoad pondus) proporti-
oném habent : (quia nempe lin=a tempus,
fuperficies velocitatem, magnitudo folida
| pondus aliquo modo metiuatur). Quod ex«
i i demt funt omniwm rerumsquantitates, vel
i qubd omniam quantitates mutuo funt homo= |
! genex; quoniam omnesiiflem menfuris, lis
i neis Gillcet & numeris fubjiciuntur.  Denis
il qué qusd unum quantum cujafvis alterius
quantitas fit, linea videlicet temporis, velo-
I citatis, ponderis; imd fuperficiei & corporis
' quantitas fit, quia wenfurz vice fungensil:
lorum detérminat quantitatem. Quz ab
furditatum portenta non ex alio, quam ex
hujus ‘non anitmadverfe diftinctionis fonte
promandffe videntur, Quodutbreviterin:
flando cominonltremus 5 cimis fibi prazftra-
wiffet hanc menfurz definitionem, menfura
i et magnitado magnitudinis, una alterius,
i quando ipfa, vel illius multipla, alteri aps |
;- plicata cum ea coincidit ; fubnotiflet autem
| preterea, lineam motu tranfitam appellas |
ti fubinde menfuram temporis, hincei pros |
| clive fuit colligere, lineam aliquando tempos |

il ficoincidere, ade6que tempori ®quari, vel
ingequale effe, & proinde lineam ac tempus
' futuam inter (& proportionem fortiri, non
fecus quam Jinea proportione refertur ad
Fneatn. At verd, fi in animum induxiflet
gogitare, edm linea dicitur menfura tempo-
1is, mon fricte fumi menfuram pro quanto,
guiocum teinpus fecundlim quantitatem com-
I rathr (nedutn non pro parte juxta propri-
‘am ipfivs definitionem aliqueta) fed laxils,
pro
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pro qualicunque indicio vel argumento
quantitatis tempori competentis : ad hoc,
inquam; f contigiffet illi mentem fuam tan-
tillim intendifie, non ita temeré commifcu-
iffet, & confudiffet inter fe res toto coelo
ditfitas diverfafque. Sed hxc alibi penitius
ditcutienda funt, cim de gquantis homogene-
is & hetérogeneis ex compofito differemus.
Interim unicum adjiciam huc faciens, ani-
madverfione dignum, ideé tantum: hetero-
geneaquanta nonnunquam dici altéra alse-
rortn menfuras, quoniam homoegenearum
menfirarum - notitiam utcunque quendam
fubminiftrant.  E.g propofitusarcus xqua-
toris; horizontem inter & folem in zquato-
re politum interceptus, menfura temporis
diurni praterlapfi-propterea dicitur, quenia
am aliunde cognitus i ple per {uam proporti-
onem ad rotam aguatoris circumferentiam
temporis ittivs ratign=m coarguitad tempus
integromdiurnem : hoc eft, infervit ejusad
propriam homogeneam menfuranf corgpara-
tioni. Sic & linea decurfa velocitatis men-
fura dicitureatenus, quatenus innuitqua fit
hujusad alteram preconceptam velocitatern
yatio.. Nec alitep fe res habet in aliis im-
proprié dictismenfaris : unde fatis liquido
patet id qudd infinuatum elt modd, quy
qué fit epere-pretiuvm confiderare, reli
expofitas menfure acceptiones hanc refpi-
cere, vel ab hac defimi. Porro fecundd,
altera menfure; qualem jam perfequimar,
proprietas eft, &adillius rationem requiri-
tur, ut titatem “ipfa -determinatamha-
ibeat, hoe @it unicam, eandem certam, fibi
confiantem & invariatamgquanticatem; ﬁn:
£ {
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fit, quodt in Metaphyficis innuic Ariftoteless
v 0 e i op, pullam difflerentiam auc la-
titlidinem admictat, altquantitatem habeat
immotam; & velut in punéto confticutam,
Alioquin per comparationemcum ipfa men-
furaterei julta quantitas ®timari non po-
terit; at mon minus adhue incerta, indeter-
minata, igoota permanebit. Unle quics
quidanceps fignificatu, vel natmia varium
e:h, eatenus menfire refpuitofficinm.  E.g.
p:sy prohumani pedis modulo; palmus aug
cubitus (itidem humanus) miliare fumptum
amdavows (non adponendo Germanicum
Italicum, Anglicum) & quelibet talia noa
funt rigidé loquendo menfure ; quoniam
inter Herculis clavigeri, telamque geltantis
arundineum Pygmai palmum, cubitum, pe-
dem immane quantum verlatur difcriminis.
Nec proinde qui propofitam longitudinem
bipedalemeile dicit. aliquid eo certum indi-
gitat, nifi quem unnm prafinitum pedem in=
telligat, Commonitrct explicatitis. Et qui
duas urbes unius miliaris intervallo disjun-
€tas pronunciat, illiys diftantiz quantita-
tem non exprimit, nili quodnam & pradiélis
miliare refpicit, adfignificet difertius, & ins
determinati vocabuli fenfum fatis reflrin-
gat. Item fi quis longitudinem quandam
ed®rquari dicac diftantiz folis 2 centro ter
rx. nihil dicit, nifi preterea doceat, quam
velitdiftantiam, apeg®am, an perigzam,
an medix longitudinis, an aliam quamvisin
folaris orbitz circumferentia fixam ac de-
terminatam.  Denique, fiquis feétam line-
am parem affirmarit line® retz a centro

-eujuliam ellipfis ad ejus ambitum pratenfz,

neu-
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neutiquamex eo poterit iftius rectz dimen-
fio cenferi, quia millies mille tales 3 cenio
ellipfis deduci poterunt, longitudine diver-
fz, & fibi impares retz linex, quimque
prereliquis fignet ille, nifi fubdat aliquam
ulteriorem determinationem, conflare pote-
rit nemini., Porro notandum, quod nonm
unius fit modi, fed aliquam differeatiam ad-
mittat hec determinatio quantitatis, ade6~
que confequens illam menfure ratio nonni-
hil erit diverfa. Nam alia determinatio
quodammodo naturalis eft & univerfalis,
alia fingularis & prorfus arbitraria. Natu-
raliter & genericé determinatur id quod
certam naturam habet, & femper eodem %o-
do refpicit ea quanta cum quibus compara-
tur, autquibus dimetiendis infervit ; unde
habet, quod immediate fitaptum natum eo-
rum proportionibus generaliter  determi-
nandis: & confequenter etiam fingularibus
ipforum quantitatibus notificandis , modo
ngulariter ipfum notum {upponatur. Quo
&o circuli radius & latus quadrati natura=
iter determinata funt: radius, inquam, ¢ir=
culi taliter determinatur, quaniam fimilium
arcuum fubtenf®, X fimiliter utcunque pofi-
tz quglibet incirculo refte line® proportis
onem ad radium eandem habent, & ex rela:
tione ad radium ita quantitate determinan-
tur, ut eo fingulariter detetminato, femper
earum quantitas unafingulariter determinas
tur. Ut in quocunque circulo, majore nil
refert an minore , latus bexagoni radio
@quatur, finus rectus graduum go radii di-
midius eft, chorda graduum go radii poten-

tia dupla eft: unde fi determinetur & cog-

K nefcatus

’
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nofcatur ipfa fingularis radii quantitas (hoc
eft, fi fenshs eftimationi fubdatur, vel mi-
mero denominetur alicujus fingularis cogni-
t% menfurx)innoteftat inde ftatim dictarum
linearum quantitas.  Similiter e cognito la-
tere quadrati, exceffus diametri fupra latuss
& aliarui - definite pofitarum in quadrato
linearum quantitas facilé certoque dignofta~
tur. - Hujufmodi vero détérminationes ad-
hibet, & circa tales difmenfiofies occupatur’
Geometria théoretica 5 quee” nempe non
tam immediate fingularium magnitudinum
quantitatés, quam univerfaliom rationesin<
ve%‘gat ; € quibus tamen fingularium di-
menfiones fluunt, vel iniisfundantur. Ar-
bitrarié vero determinafitar ille menfir®
quefingdlaribus dimetiendis quantis appli-
cantur; quxnempe cim nullam ad ¥ ex &
peculiarem aptitudinen habeant, ex “infitii-
tis (i genétis @liis ad libitdth feliguntur, ‘ex
pacto vel inflituto deputantu’ huic officio
metiendi. “‘Qualem obtinéit déterminatio~
nem paffus, -ftadius, -arundo, fchoenus; alie=
quequa verfastur in ufu comthtini, qudlque
Geometra practicus adfumit in"peculiarinm
magni tudinvim dimenfione. -~ Veriim non eft
qued his-fatis & fe' perfpicuis diatius immore-
miur. Tertiatiénfurz proprietasefl, ut ejus
quantitas fit aliquatenus przcognita; “ciint
enim (juxta definitionem Ariftorelicam, -
Froy sy @ T Todty uywoAe))henfura ratio
praefertim exigat, ut quantitatem ignotam
declaret;pritis ipfa cognoltatur gportet : fi=
quidem abigfioto nihil innoteftat;ab obfcure

*sihil illuftrecar: ~ Advertimus autem quod &

quanticatbin netitia fit diverfimoda: de qui-
bus
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bus primo, una radicalis eft, abfoluta, ptima
notitia, quares fenfibus €xpofita quanta fir
abipfisimmediaté difcerpitur & zltimatar,
illam velut intuitn quodaim attingendo, ne-
que prxterea cum aliis quantis comparando.
Hoc modo notum habeturin Geometria
quicquid efficere poffumus yel exbibere, ig-
notum yerd cujus confirutionem ignora-
mus. Ut fi proponatur circulos aliquis, Gé-
ofnetris potum et latus inferipti regularis
trigoni, tetragoni, pentagoni, hexagoffi,
decagoni, pentecaidecagoni, omniumque
progredientium duplo deinceps ab his nfi-
mero (vel etiam aliquatenus’ triplo; quia
per Geometriam planamm communem bifeca-
Ii, pérque lecliches conica$ utcunque trife-
cari potelt atcus quilibee; vél angulis defi-
%natus) fed complurium aliaruin regulariuth
guraruni lagera funt ignotiora, vixque nul.
14 (cientifica ratione poffunt exhiberi.Quin-
etiam hoc modo fingularis expofiti circuli
peripheria nofd dici potefl; quia quanta fic
utcunque {enfh ‘potelt apprebendi, tametfi
com recta linea julle comparari nequit, &
que fit ejus ad hanc exatta’ proportio forte
nulatenus comprehendi potelt 2 nobis. Ve-
Tuntamen ficut recta linea confpeciui reprz-
fentata (peciem imprimit fuf; Eertimque” de
fe judicium ‘procreat, a quo.nota dicitur:
ita circuli circumferentia foe quantitatis
idzam infculpit phantafiz,joxta quam cogni-
ta reputetor. | Neque forfan magis rectali-
nea fui generis lineis, quam peripheria cir-
cularis periphetiis circularibus, & aliis quz
ad eas referri poffunt lineis dimetiendis ap-
proprietur & congruat.  Czterum ho¢ mo-
K 2 do
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do notz funt, nec alio modo, primitiva
quzque menfur®, ad quas ejufdem generis
menfurz referuntur ; quarum quidem quan-
titatem vix alitefexplicare licet, quam ad
illas digitum intendendo, déque ipfarum
quantitate percunétanti refpondendo, tanta
elt quantam intueris, aut fenfu percipis.
Unde confefatur, ut hoc mode quidpiam
dignofcatur, & prototypx menfurz ratio«
nem fubeat, imprimis exigi, ut afenlu quo-
piam zftimabilem quantitatem habeat; &
proinde cdm ¥t fubjiciatur fenfui, tum ut
1Rediocrem habeat quantitatem, intra debi-
tos limites ita confiftentem, ut fenfus in ejus
2(timatione non facile decipiatur, hoc eft,
ut fi confiderabile quid apponatur ei, vel ab
ipfa fubtrahatur, non id fenfum effugere

ueat. Quapropter optime notat Ariftote-

5, id quod obiter moneri par eft, cxteris
paribus minimas fenfibiles magnitudines
menfurz vicem obire commodifiime: “Omry
usy v Sad pn W) desndy i werruiasy
T5e dupi€es 70 udapoy * Vb mibil adjici poseft
aut adimi, quin & ferfu facilé percipiarur 9 ag-
nafcatur dilcrimen, id accuratiffima_ fuerit men-
fura. Minora verd quanta prefertim talia
{unt, quoniam majora facilills autta vel im-
minuta fensls judicium latent ;" A 2 cudis
rerdile, ¥ dd 7% peilov G- helSor dy oo
Se3Fy o Ao e Sty prdiadoy if oo T8 EALTI0"
y@ - Aftadio velralento, & univerfim & quoli-
bes majoremagis lateat ablatum aliquod ant ad-
jeftum, quam & pede, vel ab obolo, vel a quovis
minore deduclum, fen ¢ appofium, ~ Unde con?
cludit Philofophus, "A¢’ & mpwre 3! vlw
& Sty i vdine) TET mes maas) k-
qLers
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7075 %}1‘67’,3:0?3 dveu 70 moavy, Srap d=
Jiar da Tery 7% piTes* (1d 4 quo primum
uoad fensits affiminmnibil abférabi poreft, men-
furam ffatuunt omnes, & tunc [t quantum aliqguod
arbitrantur cognofcere, quum per bujufmodi yen-
furam cognofcunt). Saltem hoc nomine funt
ad hoec ineptz, & ab originalis hujulmodi
menfura,ratione penitus excluduntur omnes
graridiufculz magnitudines ; eo quod illorom
differentiz nequeunt omnino, vel non fatis
exquifite dijudicari afenfu. Nam, ut Cptici
notant, diftantiz pedes ducenos fuperantes a
vifi, lenfu longiflime pertingente, difcerni
nequeunt, & fibi videntur omnes 2quari (Lu-
na nempe, Sol, ftelle fixz, quamvis revera
tot milliarum myriadibus aliz aliis longin-
quils a nobis femotz, videntur nihileminus
omnes intervallo pari diltare, acvelut uni-
us cujulda in oculo centrum habentis {phar2
perimetro verfari) quin & earum quz ad
di€tum intervallum propitls accedunt, longi-
tudinum differentiz vix 2ftimantur 2 fenfu.
Unde etiam evenit, quod (propter radiorum,
pempe vifualium longils procurrentium ve-
ras differentias non animadverfas) objeta
planities, campefiris vel 2quorea, videatur
aflurgere, vel in gibbam fuperficiem intu-
mefcere. Sed de hnjulfmodi notitia fenfibili
nimis. Cognolcitur fecundo, quantitasex
collatione cum menfura quapiam per fenlum
expofito modo dijudicata ; quando nempe
fcitur quam im quantitate relationem habes
ad iftam, quoties eam continet, aut inea
continetur, quanto fuperat eam, vel exce-
ditur abea. Hoc mglo nota quanta men-
furz poffunt effe dicique, 5d mediatz vrel
K 3 e-
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i'c,cunda_ri;r.' Magnitudines, inquam, neuti-

quam fenfibusobjeche, nec ab - iis tllatenys
| #flimabiles m:afur rationem bgne fulten-
4 : tent, fi per dimenfionem ‘organicam, vel per

Isgitimim qualecifique ratiocinium reperta

: fueric ipfarum ad ‘alias fenfijam 2ftimatas
{ proportiv: - Semidinmeter & g: telluris, eth
{ femini vifa, Erstifque noftri tratifcendens
¥ xfiminm, ‘poterit timen efle menfara ma-
i gnitudinum 'a¢’ diftantiarum, quas habént

ceeleltia corpora’, modo per idatieas hypo-
' thefes, & probum difcurfom innotuerit, quot
! ipfa fladios, paflus;, aut pedes compleétitur
§ ac exzquat. - Velquod ita fe habet ad alis
‘ quam ex iftis pranotis menfaris primitivis,

ut talis expofita’ rela linea ad aliam reétam
. lineam exhibitam. 'Verum  adhuc tertio, [
peculiari ratione notum diciturid, quod nu-
merisexprimituy, ejus relitioném denotan-
tibus ad expofitun aliquod prius zttimatum
quantum {five famijliari nobis ufu pracipue
cogaitum , few/zratis & ex arbitrio fum-
ptum) § n'emp_&:‘%mi_c'i platur ikl precdgni- !
tum quahtum vl fndivifam, hoc ity unitate .
defignatum, ¥el 1 “2qualed ‘aligiot partes '
diftributum, juxtidlie divifionemiffam certo
duddam numero dénominatum,' tinc autem
réperiathy quis nomerus itarum: partinm
2qualinm; vel quot'ex iltis unitatibus, vel ;
quz parsiftinsunitatis donveniat propofito
duanto, dicetur inde peffefte 'notum. ifhud
dubntam, hoc eft; in ‘datemenfur partibus
retum. " Quinimo fiepe qoantum, " alioqui
fsnfibus 'expofitum, & per iplosizffimabile
(vélcujus ad expofitam ratio per terminos
leiifibiles’ eftinfetiir ) nihilominus “ignotum
‘s SRR by ot e TR ceplt

\C ]
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cenfetur, donec ejus ad ftatam aliquam men-
furam proportio in numeros redigatur, per
numeros explicetur.  E.g.quamvis in aliis
1o circulo duétus fuerit, & oculis, objeétus
fmus reétus gradaum 30, tamen aliquatenus
ignorata reputabitur ejus quantitas, donec
animum advertendo, ratiocinandéque colli-
gamus eum adaquari dimidio radii ; tunc
autem penitiffimé comperta cenfebitur ejus
quantitas. Id quod (ignota (Cilicet habe-
ri, quorum ad folennem & ufitatam aliquam
menfuram ignoratur in numeriariratioJ cau-
fis & compluribus “oriri videturs"' Tum pri-
mo, quia judicium fenshs magis lubricum &
incertum, minfifque perfpicax & exquifitum
eft, quam in numerorum certd proportione
fundata quantitatis z{timatio; tum fecun-
dd, quia facilids ‘& commodids, per numero-
Tum fymbola reprzfentantur animo, quam
reips4 fenfibus exhibentur quantitates, aut
uantitatum rationes: tum tertio, quia fen-
ihiles objecti (pecies magis evanida, fluxa,
‘mutabilis eft, quam numerus, qui facillime
retinetur in memoria, chartzque commen-
datur ; ubicunque nuflis fére mutationibus,
accrementis, decrementis obnoxius afferya-
tir. Tum denique quarto, quia numero-
TUm interventn rerum omnium quantitates
ad paucas, familiares admodum, ab omni-
bus, & ex condi¢to communiter ufuirpatas
miénfuras rediganeur.  Quas (& fiquz funt
confimiles) hujufce rei caufas (quamobrem
fcilicet id pracipie wotum & penitus explo-
ratum habetur, cujus ad aliquid antea cogni-
"turfi ratio numeris exprimitur) etfi confide-
ratu non indignas, quoniam ad alia ‘prope-
RE ' 10,
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’
ro,jam tranfilio. Singulares haltenus at-
tigi quantorum notitias ; atquartd, notum
quodammodo dicitur omane quantum (ficut &
determinatum ut fupra diximus) cujus gene-
ralem naturam utcunque comprehendimus,
etfi fingularem ejus quantitatem ignoramus,
aut non confideramus.  Ita {cimus quomodo
fe habet in circuloradius,in quadrato latus,
etfi qua fit ujus aut illjus radii circularis,vel
lateris quadratici fingularis quantitas nefci-
mus aut negligimus. Quomodo prafertim
nota funtilla guanta, quz aliorum generati-
oni przfternuntur & inferviunt, adedque ge-
nerationem confequens emne determinant,
indéque naturd fuggerente menfure fbi
munus afferunt. Ut fi circulus procreatus
fupponatur ex revolutione radii,quadratum
exdullu lateris infe, vel ejufce motu recto
parallelo; quoniam omnium reliquarum ia
circulo vel quadrato linearum quantitas at=
que pofitio dependent ex radii laterifque
‘quantitate, ac motu tali, proinde primario
nota, nec immerito, cenfentur ifta ; {Gntque

rimitive generales menfur®, ex compara-
tione cumquibus, qua ipforum refpectu fimi-
lem perpetuo determjnatum fitum obtinent,
geneiali confequenter modo dignofcantur ;

hoc eft, lorum ad illa conftans proportia fci-

atur, adebque quantitas etiam horpm finga-
larisnon lateat, ex hypothefi quod iftorum
fingularis quantitas ipnofefeat. Siquidem
comperta duorum quantorum proportiene,
€X uno eorum cpgnit? protinus alterum co-

| urz proprictatibus ba-
eénus; jam quod in propofita methodo fuc-

cedit, de menfurandi' mocis paucula fubde-

mus.

SCDLYON 1




Le&.VIL. Mathematice.

mus. Varii funtii, fed nos pracipuos aliquos

itanti femet objicientes perftringemus.
Comparantur inter fe homogenea quanta ut-
cung; ignota & determinata,cumnotis & de-
terminatis; hoceft, menfurantur primd,per
merum ratiocinium ipferum proportiones
indagando. Sicex radio dato colligit Geo-
metra quantum fi¢ latus infcripti regularis
trigoni, demonftrando fcilicet ¢ fuis princi-
piis, quod fit potenti triphim radii. ~Sic &
ex aliunde prenotis apparente. Lunz dia-
metro, Lunzque diftantia ab oculo quanta
fit ejus vera diameter, declarat ope canonis
finwum, Geometricis e ratiociniis conftru-
&i. Hic modus omnino theoreticis eft, ut-
pote quo generalis quantitatum dimenfia
perficitur, quam fola ratio poteft attingere::
proinde modus hic perfectus & ad rigorem
exaltuseft.  Secundo, per folam organicam

dimenfionem, qua defervit ignotorumquan-
titatibus ad certz menfurz numeros addu-
cendis; iftis [;refertim uz nequeunt i fen-

{ir, commodé faltem & fatis accuraté zflima-
ri. Ita arcus & angulos per quadrantes
circulares in gradus & minuta diftributas,
longitudines autem per regulas & fcalas in
¥quales particulas utcunque divifas meti-
mur. Hic moduscirca fola quanta fingula-
ria verfatur, & pure mechanicus eft, nec
wdeo plerunque pracifus & accuratus. Ter-
tius autem modus per difcurshs, & organice
dimenfionis , mentis & manfis, conjunctas
peragitur operas. QUi quidem pradticus
eft, & verfatur circa 7 xal’ ¢xasor, fic ta-
men ut generalium theorematum opem ad-
fcifcat ; unde pede claudicat uno, fed altero

e e &
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reclus & certusincedit, heroicimque refert

enusquatenns Geometriz regulas adhibet,

ivinitatem quandam habens, zternz % in-
defellibilis veritatis particeps, quatenus au-
tem mechanicam gvksplap defiderat, cadu-
cum & mutabile, peccatis & erroribus ob-
noxium. Hoc modo nedum obvia quzque
nobis ob oculos, ante pzdes, intra contattum
pofita, fad & res innumeras manibus intra-
&abiles, veltigiis noltris impervias, imo fen-
fibus ipfis inacceffas, & yix animo bene
comprehenfibiles attingimus ac dimetimur ;
telluris profunditatem & ambitum, aftrorum
magnitudines & intercapedines, & quicquid
cum gquaatis organicz dimenfioni Tubditis
aliguam [enfibiliter finitam proportionem
habet. Nam ex mechanicé dimenforum ad
alia dimenfionem excedentia proportione,
etiam horum quantitatem, Geometriz fub-
fidio prorfus infallibili ratione perfcrute-
mar licet & pernofcamns.  His fubjicio mo-
dum, juxta quem [cilcitantibhs quanta fit ali-
qua magaitudo refpondemus,ipfam realiter
exhibendo fenfibus [timandam, aut per dj-

- dam_organicam dimenfionem ad cujulvis

menlurg cognitz numeros reducendam. Ut
fiquis interroget quanta fit recta linea ada-
to punéto circulum propefifum contingens,
Satisfaltum erit quadantenus, Geometrice
ducendo, reftam iltam, & quarentis oculis
oftentando.  Nam ita yel ipfam intuendo
quanta fit difternet, aut ad fcalam quamyis
examinando - quot notz meniiirz particulis
pracise yvel praterpropter adzquetur com-
periet.. Quintus modus elf, quo.dedlaretur
1gnota guaatitas per gquationem aliquau;.

s quE
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quz ipfiusad alias notas quantitates utcun-

que relationem exprimat, adeoque menti
prebeat iplam aliquoufque comprehenden-

dam ; ¢ujus quidem zquationis artificiofa
refolutio juxta regulasqualam ei propofito
accommodatas, & in analytica doétring pra-
fcriptas, dimenfionem hanc integre conlum-

mabit, quafitimque quantitatem, fen Geo-
metrice feu Arithmetice, reddet perfpe-

&Gam. Iea fi detur circuli radius & arclis
defignati tangens, quratirque quanta fit
tangens archs dupli, reprafentabitur ejus
quantitas per talem @quatio-

nem s rr-— Xaa— 2rra; vel 7= radiu.

I —3aa. 201 ;1 3. X. - Tangens 4 —tangensdaia.
quafita datidupli archsduéla in  x, tangens quafirz.
differentiam qnadratorum radiiy .

& nota tangentis arclis fimpli zquetur du-
ploquadrato radii di¢to in tangentem arcds

fimpli. Vel quod eodem recidit per hunc
analogifinum ; Exceffus quadratorum radii

& datztangentis fe habet ad duplum qua-
dratum radii, ficut data tangensad tangen.

tem quzfitam. Quo theoremate. praftan-
tiffimus D, Pellius. Longomontani tetrago-
nifmum refutavit.’ Item fi detur in numeris
fubtenfa cujulvis arclis, & radiug circuli po-
natur-unitas, & quxratur quanta fit bujus

arctis triplicati- fubtenfa, quantitatem “iftam
hujufinodi declarabit zquatio: Quifita fub-

tenfa tripli arclis ®quabitur triplz fubtenlz

dati’ arclis fubtripli Tinds ejes '

cubo; (q—=3z—2%; vel qrr—= & — arcis.
3zre—23). Quod theoremacon- .= arcs triplise
ducere” poffet eidem propofito. '
Sed his ulterius explicandis immorari, n?_n
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~ Ledtiones Le&.VII.

iice't. Indulgete tamen oro patientiz ve-
ftrz pauxillum, alteram menlurz pracipu-

~ ag notionem levius aterectanti, fub hac ta-

en conditione, ne vobis per aliquot abhinc
feptimanas iterum faftidio fim; quod fi vifus
erojulto folitoque prolixior, perfpicite vel

hincquam zgré divellar a confpeétu confor--

tidque veftro, quimque vobis illibenter va-
Yedicam. Alrera principalis menfura acce-
Ptio, juxta quam femper in elementis defi-
gnat 1d, quod aliquoties acceptum exacte
componit & cenflituit, vel aliquoufque ab.
latum perimit, & penitus exhaurit rem ho-
mogeneam menfuratam, [atis antehac ipla
per fe Inculenté deferipta eft in Lectione
precedente. Quoad hanc autem intellecta
menfurabilitas itidem quantis emnibus con-
venit; fiquidemomne quantum ( magnitudo
quidem mpd7ws %, £wads, reliqua vero
quanta émuévas %, x7' a4ay) fuo modo men-
furabile eft fecundam hanc notionem, hoc ef,
divifibile quotyis jn partes feu gradus zqua-
les ; vel quovis numero denominabile, re,
prefentabile, explicabileelt; prout a Tri-
gonometris radius circuli quantumvis exi-
gui diyifus [upponitur in centies millenas,
vel millies millenas, aut utlibet plures par-
ticulas xquales ; & tempus quodvis utcun-
que breviufculum in minuta quotvis difper-
tiatur pro computantis arbitrio ; &veloci=
tatis ponderifque eujufvis tot gradus fuppo-
nere licet quot quifque velit. Numerus
enim quilibet quanti cujulvis idoneum fym-
bolum eft, ei fignificando comparatum: &
ficat numerns quiliber Mathematicus, con-
tans nimirom unis zqualibus inter fe’, ab
uno
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uno toties acce pto componitur, e(que toties
abfiraflo exhauritur; hoc eft, ab eo ex-
nifice dividitur & menfuratur, ita corre-
pondenter lumeroquovis expreffum quan-
tum (hoc eft, juxta numeri iftius exigentiam
in tot #quales particulas diftributum fingu-
Ias uni re(pondentes) & quavis perunum de-
fignata particuli menfuratar. Nihil bic
{ubeffe difficultatis videtur aut obfcuritatis:
& hujufmodi menfurz refpeftu comparata
quanta dici folent 2 Geometris {ymmetra
vel affymmetra, quorum fymptomatum con-
templatione nihil in Mathematicis mirabili-
useft feré velutilius, quamvyis nihil a vulgari
captu concept(ique remotius. Notat Ari-
floteles hinc d-fumpta inflantid, quantsm
admiratio plebis imperitz dilcrepet & ad-
verfetur fententiz peritorum atque fcienti-
um ; fiquidem inter ea, ad qu# vulgus po-
tifimim flupet, cenfetur Lovumersia dra-
@ézpy (incommenfurabilitas diametri cum
latere quadrati) Swouasty 3% 7)) dbuel adary, Metl.24
ém in Endogsor lsrpd)© Ommibus, hoc elt
wois woandls, mirabile videtur, [7quidaliquo=
ufgque magnum non poffit admodum exigud qua-
piam alteriu homogenei quanti menfurd exbau-
ririy comtra vero nibil magss Geometra mirare
tur, quam fi non comingerer hocs ¥d¥y 3% &y
Swvud Ceny §7ws dylp pousTpinds, @5 & =
voilo i Heludlp@- wepili. Plato verd com-
snunem huius paflionis ignorantiam patheti-
cé deplorat, quam & vocat yaoiar % aigcedy Plato VIl
voray &y ois vl wia, vidiculam & 4 feg ver-
turpem infeitiam plerorumyue ompisim bominum [ fgmr-
aninjs infidentent : neque pon fibi videri pre-
dicat non tam humanum, quam pecsinum
affe-
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- owler. Ubl ovpsterea b

S Letiones  Le@ VAL
affe€tum falid fion percipére : T4 7ol il
e 3. ‘& ~ g - od Yy L il
) 700 ESdlupact, 8 hES por 157 wx
yBpomions AN’ ey ey &) pdanty
Sesupelmwy.  Se denique GiEcorum omumi.
tm causa pudore non modico profitetur af-
fectim, quoniam hanc. am obviam quanto-
rum pafliosein pleriqie felcirent; & con-
trario, potius errore abJucti, magnitadines
ejullém generis omnes inter fe commenfu-
rabiles exiftimarent. ~ *Hayyhu' 5 s 129
fualls dovor, ZAAL % «ﬁ o an:ifw 7. EA:
aeday, &c.- De his jgitur'aded mirandis
fymptomatis _tantilhun | yldeamus,  Quod
yRImetriam attinet, penes vulgus, & apuq
{criptorss exotericos aliquando denotat rei
cujufque debitam quantitatem, intra certas
natura (e congrios finss conllitutan, - Ut
apud A¥iffagelem in Nichomachits, Te mzla
i_t_}ﬁﬁﬂf-c EAAD, ) é&i‘ﬁm_}wéﬁﬁn&, %gﬂyﬂ
T Vg, 'J'“?,O‘ W’y‘wﬁg o, ¥y LU Els .

¢pe vertds modica,
moderata, conformia, 4 debitz quantitatis
modulo fcutra ex parte, nec excefln nec de-
foctu aberrantia.  PlagoinPolicico, Ak
g0y 37 oV uslion s 3 wieh v, 15 T8 TEACDY,
 krayove. bl 70 crv’;x,_u%g;g?ﬁ ;idem'\'r}llqt;'-_.v"el
atfiie eftz pulchro, perfetto, idoneo; o
¢jtls declarat acceptionem, Sapius.auterd
apud eoldlem fymmetria rei variis'ex pagti-
bus compefitx, decoram ‘& aptam id parti-
=mocuamn Jefignat ; in qua pracipue con-
fitit_pulchritudo rerum & elegantia : qud:

\propter, in Architeétura talis potifimim

fymmetiia (pectatur, & a Vitruvio fic_defi:

Fitrwv.1.2 nitur; Symmeiria off ex iffiis operis membrs

con
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LeG. VI, Mithematice,

conveniens confenfus, ‘ex partibifgue’ feporatss ad
univer[a figure Seciem, rava partss reihorfuss
Juxta quas scceptiones, ex contratiorum in-
genio, fatis !i_quet‘-qniaﬁt afymmetria, rei
{cilicet ‘enormis, immodica, difcongruens,
excefliva vel defe€luofa quantitasy vel in-
épta & indecora partium aggregatio: Hifce
veré tralatitiis fignificaticnibus cbmillis,
fymmetria fecando, nonnunquany denotat
quamvis magwitudinum (aut alioram ‘qtian-
torum) comparabilitatem inter 'fe’, “quoad
quantitatém, hoc némpe fecundim alteram
Jatiorem acceptionem o3 menfurare; pro
conzgarérc- reruny ‘quantitates interfe, vel
- ignotz goantitatis ad notam 'irveltigare
proporticnem. uomodo fymmetriim ni-
hil eff aliud quam homogeneum, &'afymme-
trum’ protius idem cuin heterogéneo'; ‘qua-
tenus ejufdem generis omnia quatita prot
portionem habent inter fe, adedquefantHoc
modo commenfurabilia ; quantavérd diverf
generis nullam ad fe mutué rationém habént,
adeéque nullatenus commenfurari’ ‘quevnt.
Ita linex cundtz o/puflpor fnt intérf¥, fed
linea refpeétu fuperficier vel cor poris) vefpe-
éHique temporis, velocitatis, &' ponderis,
EinfuudlyG-eft.  Verdm commitiniter>aprd
Geometras ftri¢tivs dicuntur oy glpa quan-
ta;/ qoz ab codem qiolibet hemogenes
£ menfurari; hoc eft, perfeH¥ dividi, ficut
nibil faperfit refidui, pérque fubfiaétioneth
¢jus (five factam femel, feu quotiefciinque
répetiram) penitus exhauriri queunt? vel,
quorum idem quantim eft pars aliquotdnan-
nulla: vel; quefetiabent ficut mémerds ali-
qtiisad alium generis numerum(unitatemad-
gt fcribendo
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fcribendo numeris).Quomodo nimirum uncia,
pes.& paffus, funt (ymmetra linez, quoniam

uncia femel accepta {eipsa,duodecies accepta-

pedem, fexagefics accepta paffum conftituit ;
vel toties ablata dividit, ut nihil remaneat ;
vel quoniamfe babent h longitudines ut pu-
meri 1,12,60.5ic in ponderibus marca & libra
funt commenfurabiles, quoniam tertia pars
folidi metitur dtrumque, nempe quadragies
accepta marcam , {exagies fumpta libram
efficit ; vel quia funt ut 2 & 3, in temporibus
cyelus Soliscyclo Lunz commer(urabilis eft,
quoniam fe habent ut 28ad 19, & annus
unus utrumque demetitur. Alt haxc (atis
perfpicua funt. Afymmetra verd quanta
funt, querum omnino nulla reperiri potefly
imd nulla datur in rerum natura quantuinli-
bet minima communis menfura, qu® nempe
toties accepta compleat hoc, toties illud;
toties & toties, juxta quoflibet numeros, ab-
Iata completé dividat utromque, fic ut nihil
relinquatur ; quz non fe habent ut ullus
quicunque numerus ad, alium quemcunque ;
nullam habent proportionem numeris ullis;
integris aut fractis, explicabilem: quorumn
proinde fi quod unum numero exprimatur
aliquo, reliquum prorfus ineffabileerit, Cu-
jus affe€tionis celeberrimum & pervulgatiffis
mum exemplum przftant latus & diameter
quadrati, que fic afficiuntur inter {e,, ut
nulla quamcunque proximé ad atomum ace
cedens, lipeola metiatur utrumgque. At {i
millies millefima pars unius, puta lateris,
applicerur alteri, nempe diametro, vel aufe-
ratur ab ea quaties fieripotelt, femper ad
extremum reftabit aliquid, & nunquam com-
: pleta
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Le& . VII. Muthematice.

pleta fizt congruertia vel divifio. Et hec
quidem eft illud mirabile {ymptoma quod hu-
manum pené captum [uperat, & horum in-
fuetos merito torquet; id quod adhuc for-
tafle mirabilius videatur, modb perpendan-
tur una vel altéra, quam fubjiclemus, obfer-
vatiuncula. - Primo, qued fi proponantur
incommenfurabilia duo quanta A, B, poffit
inveniri quantum alterutri A commenfura+
bile qualibet int proximitate ad B, veldiffer.
ensa B mintsquam affignabili quavis quan<
titate (id quod facillime demonftrari poteft
& confeftatur, ni malé commemini, € lem-
matio quodam, quod habetur demonftritum
inlibro tertio phzricorum Theodofii). Un-
de patet illud quicquid eft, 2 quo quantoruni
hzc incommenfurabilitas exurgic, vel quo
incommenfurabile quantum exfuperat, vel
non attingit aliud expofito quanto commen -
furabile, fore infinite parvem, minus quovis
aflignabili, vel par animum comprehenfibili
quanto,- Quod & ex radicum extractione

(namerorum {Cilicet irrationabilium quos

vocant)elt pariter manifeftum: iffbicenim
ad verum quzlite radicis valorem propitlis
femper & propids acceditur; ad infimitum
progrediendo, nunquam tamen jultus valor
obtineri paterit; hoc d&io0Sdvuasoy, pre-
fertim ¢ fecunds, nom folum fimpliciter
incommenihrabilia funt quanta, fed & plu-
res (fortaflis infinitos) incommenfirrabilita-
tis quafi gradus videntur admittere ; ut
unum nempe quastam refpeétu quanti cu-
jufvis expofiti magis alio a commenfurabili-
tate procul elongetur, « Etaliud magis hoc,
& fic porro deinceps, donec extremum ali-

. A L qued

Videca-
valler. Ex+
erc. 5264
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quod & primo velut infinite diflet intervallo,
Notavit 6 soryeipis qualdam lineas cum
expofita quapiam nedum longitudine, fed
quod magis eft etiam potentid incommen(u-
rabilesefle ; atqui nonnullarum etiam qua-
dratiquadrata cui expofita quadriquadra.
to, & queevis harum poteftates fuperiores
cimillius poteflatibus refpedtive coordina-
tis incommenfurabiles funt. Unde fi cujus
poteltas velut infinite ab unitate diffito nu.
mero denominata fit expofitz refpeélive cos
ordinatz poteltati incommenfurabilis, illa
videtur expofitz re(peélu gradus incommen:
furabilitatis velut nfinitos fortiri, Que-
modo fe res habere videtor in circuli circum.
ferentia refpe€tu radii. Naminfcripti qua-
drati Jatus elt longitudine radio incommen-
furabile,& proinde quadrati ambitus eft ra-
dio incommenfurabilis. O¢togoni verd in-
feripti quadratum eft incommenfutabile ra-
dii quadrato, & proinde quadratum oftogo.
nalis perimetri eft incommen(urabile qua-
" drato -radii; neque non ita continuo regue
larivm dnfcriptorum cireulo polygonorum
ambitus poteftates habent {uperiores coordi-
matis radii poteftatibus incommenfurabiles,
unde polygonum -horum ultimum, hoc eft,
ipfecireulus, videtur habere perimetrum in-
finitis gradibns -incommenfurabilem cum
radio. Quodfiverum fuerit, aCtum erit de
circuli tetragonifino, ciim ratio circumfe
réntie ad radium inde fit ex natura rei pe-
nitus inexplicabilis ; adeéque preblema il-
lud, talis rationis ‘&£ fnom defiderans, folutu
fit impoffibile, vel eo potids iipfo folvatur,
guodimpotlibile deprebendigar.. Siqui:cm
4 we- .
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duobus punétis refolvitur prablema, vel
offendendo quale fit & quomodo fiat quod
requiritur, vel indicando quod fieri nequit.
Sed hoc tanﬂunﬁmjrﬁerium& tribus verbis
evolvi nequit ; {i tempus & opportunitas
fiviffent, plura faltem huic exp!ag:ndx fira
mandzque conjeétur® conatus effem pros
dnggre.- Degiqne. n¢ i'unultrgttaxdic:»;r mo-
ncbo prater hxe tantum, precipuam afyms
metriz rationem in hoc videri ﬁmdm!m;

ubd cm inter duos numeros planos fibi

miles (hoc eft, qui procreantur ex mulfi-
plicatione mumerorum inter {e proportio~
nalium) femper inyeniri poflit medius nu=
merus proportionalis (quippe produltus &
numeris planis fimiljbus in. fe multiplicatis
eft femper numerus quadratus, cujus radix
eftifte numerus proportione medius), item
inter folidos dues fimiles numeros femper ine
tercedunt duo medii proportionales : & pari
oda duos inter fimiles planoplatios dantur
tres propertione medii, ac ita porro quoad
reliquas ulteriores imagifiarias dimenfio-
mes; cum, inquam, in fimilibus numeris ita
fe res habet, idque demonftretur in Elemens
tis, omnino fecus accidit in numéris planis,
folidis, planoplanis, & reliquis difmilibus 2
mm ex parte rei nullus datur inter planos
duos diflimiles umeres medius propoporti-
onalis numerys ; necinter [olidos difbmiles
duo, nec inter planoplancs tres, ac ita dein-
ceps ; id quod etiam ibidein’ oftenditur.
Linde fiduo quanta ponantur habere fe in
ratjone duorym pumerorum planerum difi-
milium, & ha¢inter quanta reperiatur me-
dium propertionale, t{md perpetuo fieri
R o F R e
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feft ob indéfinitam cujufque quanti divi-
bilitatem, nallus extabit numerus in uni-
verfa rerum natara, qui reprzfentet hoc
quantum, aut ei'refpondeat, & confequenter
hoc, illis primo pofitis, pérque nUmerosex-
pre(lis, dovpadlpor erit. Eodemc ifcurfu,
Inter duo quanta diffimilibus numeris foli-
dis expreffa duo reperianturquanta propor-
tione media (quod & rei natura patiecur fie-
ri) nullum tota, quanta quanta, eft numero-
rum feries fappeditabit hilce reprafentan-
disidoneum numerum ; adebque hac refpe-
& quantorm expofitorum ineffabilia pror-
fus erunt, & incommenfurabilia. ~ Unde pa-
tet in tranfcurfu, quod numerorum quam ali-
orum  quorumcungue gquantorum infinities
reftrictior’, & quali pauperior fit natura;
pauciffimis enim, comparaté loquendp,quar-
torum proportionibus exprimendis fuffici-
unt, autinfervire valent, numeri rationales
feu vulgares: necaliter plerarunque figura-
-rum regulariom, clm Jatera, tumarce quam
per furdos & irrationales numeros exhiben:
tur aut explicantur, ~ Veram hzc tantume
tnodo curfim & tumultuarié licuit infinuare,
fufiorem explicationem defiderantia. Jam
nihil fupereft, ‘preeterquam ut vobis (audi-
tores optimi ‘& humamiffimi) grates refe:
ram propenfiffimas & amplidimas, pro exi-
mia veftra per totum hujufce longiufculi
termini decurfum, liberalitet indultd nugis
noftris patiéntid. - Wtinam aliquando tam
bemigni candidique attentione digniord,
votifque veftris acceptiora pofthac: nobis
obtingant-argumenta differtandi’; qu¥ &
veltram magis obleCtent ingenuam curiofie

tatem,’
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tatem, & nqﬂ ram exacuant tenuem induftri-
am. Interimvaleredico vobis, & animitus
voveo. Valete, bonocum Deo.

Halflenuwe Leiiones, ut babira funt publicé, ffic
ordine de[cripte veniuny mufqnam interiur-
bato 5 munc feviem abrumpo. Cum tnim
nec lege tenear, €9 pra 1adio laboris ac tem-
poris pemuria non poffim omnes (at [altem
decem ad minus) exbibere, decrevi reliquss
aliquot imtermiffis tres ultimas adponere.

163
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MATHEMATICI
PROFESSORIS

LECTIONES.

1

L ECT, L

Alutem gratulor, auditores optimi,
vovebque perquam vobis diuturnam,
nec-ultra de procemiis folicitus pen-

fum repeto, fic ut methodo pridem
inftitute, pergam infiftere.. Propo-

‘fitum foit (meminiftis opinor) generales ma-
gnitudinum (& inde reliquorum quantorum)
affettiones pertractare. E quibus cim pluf-
culasexcuflerim, pro meomodulo non incu=
yiose, nung ad illam Mathefeds velut ani-
mam pené deventum eft, proportionalita-
teng; equaferé pendet quicquid ulpiam in
Mathematicis mirabile vel abftrufum demon-
ftratur. Cdm’ autem proportionalitas in
comparatione proportionum, proportio con-
fitat in comparatione rerum quantarum,
ex pedire videtur, wpoape(xdis, feu praiu-
dii loco, ut de quantorum imprimis ipsd ad
. pro-

167
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roportionem requifita comparabilitate di-
piciamus, Nec enim omiia quanta fic‘in=
ter fe comparari poffunt, ut-matuam habere
dicantur proportionem, atilla tantim qua
peculiarirationé fe propriiis attingunt, cu-
Jus gratid dici folent homogene, Dequan«
torum igitur homogeneitate & heterogenei-
tate jam difquiremus. JIn hanc verd rem
imprimis notandum przterateributa com-
munia, qua conveniunt omnibus quantis,
caque diltinguinta rebus quantitatis expere
tibus (cxcenfionem 4 diyjfibilitatem,
menfurabilitatem qualefcunque, & his con-
nexas paffiones) alias haberi differentias,
quz res quantas difpefcunt a fe invicem, &
in proximé fubgrdinata geaera diftribuunt ;
ficut que fub'uno generum iftorum conti-
nentur omnia dicantur homogenea, qua fub
diverfis coflocantur , hetérogenea voci
tur.© Sunt autemifta fabordinata quantp-
rumgenera veluti totidemy elafles & pradi-
éamenta quantitatis, eodemiferd modo fub
quantitate” difpofica, quo vulgatia predica-
menta {ub Eat{; 3 valde difqﬁ A e matud,
retérque diftas illas generales quantitatis
gﬂ%&iou‘es’ﬁihilhterfmmm vel fimile
fortita.*" Ceterim iftarum. convenientia &
diverfitatisTatio generalis ‘eft>aptitudo vel
ineptitudo €apacitas aut 'incapaciea quan-
torum ad cotitpofitionem {ku coalitionent in
tnuriytotum’y ‘vel ad fubtrallionem feu con-
ftitotionem aov] refidal ; addibilitas, ot ita
dicam, vel ifdaddibilitas wnins ad alterom
fibducibilitas vel non-fubducibititas unins2b
altere; exceflus certus eftanimo comprehen:
fibilis uniusfujira alternm,vel defeétus uniug
: : a
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" rius perfequi libeat, & unde talis fubinde

LeB.l.  Mabematice.

abaltero; vel talis excelshs aut defedds in-
capagitas ; & hinc wqualitas vel inTqualitas
unius refpectu alterins: in his, inquam, &
hiec concomitantibusaut confectantibus fun-
datur  homogeneitatis & heben?encitatis
ratio refpective. -Namqua fic afiefta funt,
ut po{t)ﬁnteﬂi: partes unius plf_rﬁ: mente cone

ibilis quanti, in nnam {mmam aggre-
:mﬁ, adjr&ione fui femutue augere, velde-
traflione minuere ; quz certo exceflu vel
defeCtu differunt a fe invicem; quornm
unum haud improprié vel inepte dici poffit
wquale alteri, vel altero majas tinifve ;
homogenea {unt, & ad eandemquantitatum
inter fe comparabilium claflfem pertinent;

fecus heterogenea, diverfas ad tribuos
;ﬁ:: fe difcretas & £ovulAizvs referen-
da, Sim-hujufce varietatis originem-ulte-

guantorum incomparabilitas exurgat inda-
gare, ex hujulmodi fere caufis iplam com-
periemus proficilti, Primo, ex valde di- 1.
versi quorundam quanterum naturd, quifit
utuni communi menfure {ubjici nequeant,
quz pariter utrique congruat aut conveni-
at; imo nec ut ipla mens nofira poffit-ea
conneftere, vel fub uniuscerti quomodecun-
queuniformis compofiti ratione conciperes
non fecunddm @qualitatem aut inxqualita~
tem ; exceflum aut defe@um, ullatenus ea
contendere vel committere inter fe. Ita
v.g magnitudo, pondus, velocitas, tempus,
refiltentia, vis, heterogenea & incomparabi-
liafunt ; quia naturadifcrepantaded, nihil
Wt commune metiatur- ipfa; nec qiomodo
poflint ipforum qulibet conneéti, congrue-
' IS,
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-corpus fuperficies quam punétum ad linc:ln]m.
oC

Lettiones Le&.l

ve, compofitum aliquod non admodum diffor-
me & Chimaricum ingredi ; fibimet adz.
quari, fe fuperare, mentis acics omnino valet
attingere, Quis enim - intelligat: qualis
fumma conficiatur duobusannisad tria mitii-
aria adjunétis; quanto’tres uncie ponderis
excedant «luo minuta temporis; quid fuper-
it fiex tribuscylindris'auferantur quatuor
gradusvelocitatis ? non magis quam - quot
toni mufici tot radios lucis adzqlent, quot
odores tot coloribus ®quiparentur. - Hze
nempe qud minus ad-fe juxta quantitatem
intelligibili quopiam modo referantur, in-
ens obfiltit naturz ‘difimilitudo atque di-
ntia;- Magnitudinis' quantitas continua
elti& fimultanea, abfoluta, fenfibus attretas
bilis & confpicua 5  temporis fluxa, “fucceffi-
-va,menti tantim imaginabilis, motum con-
fequens & connotans ;. velocitatis quantitas
a'temporis & fpatii conjuntis rationibys
pendet; pondus, vis. & refiftentia, quafdam
ationes implicant, & ex effe@ibus quibufe
damicenfentur. Ttadiffonant hacinter fe,
ntin unum refugiant compingi. ~ Ha¢ pri
mafit& potiffima + érepofereins caula. “Al:
tera ratiodifcriminis iftius petatur ex variis
quoad quantitatem quafi gradibus perfettio-
nis ; quatenus aliqua quanta pluribus'madis
extenduntur , & plurifariam dividi- poffint
pra aliis, fic ut hazc iftorum refpettu fing
quodammorionon quanta; nec poffint -aded
cum illis fecundiim quantitatem comparari.
Ita pluribus modis divifibilis eft fuperficies
qqim linea, corpus quam fuperficies ; nec
aliter fe habet linea ad foperficiem, & ad
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hoceft, quam indivifibile ad divifibile, vel v¢
non-quancum ad quantum (linea fiquidem
refpeétu (aperficiei nihilaliud eft fere quam
punétum longum, & fuperficies refpectu cor-
poris nil aliud quam linea lata, vel punélum
quafi longo-latum) igitur davpEale funt,
knea, fuperficies, corpus, adeeque ln:terogc-
nea. Evenitenim inde quod hxc fecundum
zqualitatem & inzqualitatem inter fe ne-
queant comparari, necita componi, utfum-
mamaliquam conficiant, mec unum ab alio
fubtrahi fic ut aliqua refultet differentia,
necincrementum pariant addita, nec decre-
mentumablata, Eadem eft ratio inftanti-
um relpectu temporis ; graduum velacitatis
crefcentis fingulis inflantibus acquifitorum
refpeéiu velocitatis integr, conatuum iti=
dem momentaneorum refpeétu motls, &
ponderis, & potentia ; hc enim inferioris
& impei fectioris nature funt, quam ut illis
ullatenus zquiparentur, & genere conyeni-
ant, Verim adhuc tertid diverfitatis hujus
origo fit indefinitus & incomprehenfibilis
unius quanti relpeéas ad alind ; qualis in-
ter res (alioquin nomine naturique cogna-
tas) finitas & infinitas verfatur. _Unde di-
verfi generis habentur Jinea reéla finita &
infinita; quamvis in infinita re&ta reperia-
tur linea quavis reta finita, cenferique pol-
fit ifta conftituta ex hac infinities repetita.
Hinc mavfpvanilor illud, finiti ad infinitum
nulla eft proportio (Aéy @ 3 wdds: tsr 98 De calo
daipe wpos T TTpapsyvor; ApUd Ariftote- 1.6,
Jem) cujus tamen gnomes, {ewaxiomatis per-
vulgati veritatem quadaotenus infregiffe
videtur modernorum: Geometrarum : foler-
; tia,
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tia, dunt inntimerorom planoriom & folido<
rum ad infinitum protraftorum cum aliig
planis & folidis finitis juftam proportionem
& ipfifimam ®qualitatem demonitrirint, id
monflri primim exhibente clarifiimo Geos
metra Torricellio. Ex quo pateat infinitas
magnitudines finitis interdum homogeseas
effe, clm iis zquentur, & ab iis interdum
éxcidantur. Vel inde potits inferatur, non
quicquid extenfione interminatumeft; idens
efle quantitate prorfus infinitum ; vel adhue
explicatiis, quod ab unius dimenfionis infi-
nitate non &mger confequatur fuperficiei,
vel corporis infinitas; cujus rei ratio non
admodum difficilis videtur, id enim accidi¢
€x eoquod univs dimenfionis infinita dimis
mtio compenlet alterius infinitum accre-
mentum 3 unde non aded fidem exfuperat
magnitudinem finitam, utcunque perexigu«
am, longitudine protendi ad infinitum.  Igi-
tur ut veritatem {uamuniverfalem tueatur,
ita debee explicari pranotatum axioma:
finiti magnitudine vel quantitate, ad mag-
nitedine vel quantitate in ifto genere infini-
tam proportio nullaefl, - Non autem ut in«
telligatur generatim terminat figure ad
magnitudinem interminatam nullam dari
rationem. Hise radicibus pollulat hetero-
geneitas quantorum, & qu contrario modo
copveniant inter (& ; quanaturd non ades
diflimilia fuatinter fe, nec indiverfo quan«
titatis grada conllituta, nec iofinito inter-
valle 2 fe dirempta funt, ea funt bomoge.
nea.  Caverum-Fuclides in definitionibus
libri quinei, homogencas magnitudines defi-
1it, qEaTud waR, minor Eikiet, aliquoties
ac-
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accepta feumultiplicata, poteft alteramex-
cederes . Iftius libri definitic " tertia talis
eft : AéT@' fo1 Vo wefeddy Spofer@y n x31
Tl wpds aAMNAR TOIE 3£, INE
quis autem dubitet. quid per magnitudines
homogeneas intelligit fubjungit, Adpoy ¥ x e
aeds dranAe M) AR a Juydueva woa-
ramraliousve dariney Ugpéyew. Ubi o
sery s, ficut re€te mea fententia notat

ilimus & clarifimus vir, in (ua adver-
fits Meibomium difputatione, non id agit (ut
preter Meibomium alii exponunt, & quod
demiror ille fagax Clavius eo videtur pro-
pendere, quamvis alibi diverfa tradat) ut
oftendat queniam homogenez magnitudines
rationem habent (quafiex illis aliquz nul-
lain haberent) at verd potilis quznammags=
nitudines {unt bomogenez, ne quis iftius vo-
cabuli, in przcedente definitione pofiti, ob=
fturitate deceptus erret, ant fufpenfus haeli-
tet. Quum enim ifthic proportionem defi-
nit, relationem magnitudinum homogenea-
yum, indefinite proloquens, fatis innuit, fe
magnitudines homogeneas univerfaliter,
non quafdam folummodo particulares intelli-
gere ; alioquin etiam nifi quantis omnibus
homogeneis mutuam inter {e proportionem
exiftimiffet competere, perperam illasceu
{ubjeStum proportionis inferuiffet ¢jus defi-
aitioni 3 reétififque feclufis illis e4rum loco
adequatum  aliquod fubjeClum  ftatuiffet.
Vult igitur omnes bomogeneas magnitudi-
mes proportione verfus fe mutud affeClas
effe ; igitur linee duz, vaa finita altera infi-
wita, guamvis in genere linez quodammodo
<onvgnipat, non {int ex Elementoris fenten-
: tia
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tia homozenea ; quia finita quotiefcunque
{umpta nunquam (uperabitinfinitam § pari-
térque (2 res habet in quovis finito refpectu
cujulvisalterius quantitate infiniti (quanti-
tate dico, not extenfions locali, propter ans
te jaminfinuata) itidémgue juxta hanc defi<
qitionem fatis liquet punéta, lineas, fuperfis
cies, corpora efle heterogenea ; quatenus
non innumerabiles punétorum myriades pni-
cam certiflimam lineolam, nonmillies milles
nz f{uperficies unicam excedant minutidi-
mum corpufculum.  Sic 8 anguli plani xe+
edlaeid'ie, fi modo anguli funt, dut quomodo-
cunque quanti, quortm utrumque dubitas
tur & denegatur a preclaris'Mathematicis;
dequa re nihil ego quicquam in prefens di-
fceptabos at faltem, inquam, fi corniculas
res ilte divergentiz, quas eficiunt rele lis
nee cum curvis quas contingunt fint verd
anguli, quantitate praditi, reclilineis fal-
tem angulis homogenei non erunt ; quia
minimusquilibet vel acutiffimus angulus res
¢tilineus infinitis vicibus excedit innumeras
biles iftos wepaloesdds* ficut Euclides de
corniculari quem efficit tangens cum peri--
pheria circuli, Apolloniusde illis quos efhici-
unt tangentes cum (eltionibus cenicis, * Ar-
chimedes de iis, quos contituit tangens cum
fpirali demonftrirunt, néfque poffimus unica
demonlitfatione univerfali, ¢ motuum com-
pofitione petica, de omnibusad ealdem par-
tesconvexis curvis demonfiracd dare: fic ut
sroa aliterifti contalisanguli fe habeant ad
angulos reétilinzos, quam punétum ad line-
am, vel linea ad fuperficiem. - Linez verd
- cmnes.finitz quantumvis diffimiles fibimet
) ho-

* Saltem
ex demon-

ratys ab
eo confecle-
tur id.
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homogenez funt, nedum reé&tz re@is, at cur-
vz reclis, & curva quavis inter fe; quate-
nus tametfi de carvarum plerarumque de-
terminatis ad retas proportionibus (ut pe-
ripheriz circularis aut ellipticz ad aliguam
¢ diametris) nondum conitet, in dubium ta«
men fit aliquam inter eas proportionem exi«
ftere ; quia nempe v. g. diameter circuli qua-
ter acceptus circumferentiam excedit. (}ui-
nimo quod fibi gratuletur habet 'pralens
2tas, ineo qod humano quam ingenio cre-
diderunt, augvalde fufpicati funt, imperve-
ftigabilem anteriores Geometr®, quarun-
dam curvarum ad reétas proportionem mi<
rifica fubtilitate adinvenerint, fatifque per-
fpicue demonltrirint hodierni Geometra.
Pariter fuperficies omnes finitz fuperficie
_bus finitis homogenez funt, etiam planz
curvis quandoquidem harum ad illas pro-
portio non folum poffibilis adftruitur, at
qualis fit facilé demonftratur, ficut ab Ar-
chimede cui circulari arez plan® recli coni,
reli cylindri, fphzre, fphriceque cujulvis
portionis curva fuperficies adequatur. ‘Con-
fimiliter & omnia folida folidis finitis hc.no+
genea funt. Imd fi anguli omnino quanti
funt, & ®qualitatis vel proportionis particie
pes (quod ut diximus ambigitur) etiam an-
guli redtilinei curyilineis nonnuliis homoge-
nei erunt, hoc fenfu, quoniam ex iftis aliqui
horum nonnullis 2quales demonfirantur,
Proclo [cilicet libro tertio ad aXioma duode-
cimum. Saltem verdbhomogenei funtinter
{e cunéti anguli reétilinei. Hac autem aded
manifefta vifa funt Archimedi, ut non dubi-
tirit affumere qubd quavis deferminata ma-

M Ruitudo
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gnitudo poflit multoties adjecta fibi, vel ali-
quoties multiplicata quamvis aliam ejufdem
clafijs magnitudinem fuperare. “Em(inquit
in preefiraris libro nobiliimo de fphzra &
cylindro, hoc eft, preeterea affumo) 7 dyiomy
gy % dvicy Eaveddy, % dyiowy se-
psdy ™ paloy T8 eadasoy G gpsyen Tuss-
70,0 ouiliStueoy dad)e tavmd Juri]éy eay
ey e manks 58 e |@r 7 ampds dA-
At rgpopéyey. Cui fimile poftulatum
przmittic Clavius elemento decimio : Pollu-
letur quamlibet magnitudjnem toties poffe
multiplicari, donec quamvis fagnitudinem
_ejufdem generis® excedat. Nec minus evi-
dens elt tempera quzvis fnita temporibus
finitis homogenea effe, quia brevifimum mi-
nutum [zpits replicatum longiffisium quod-
cunque fuperabit «ternitate minus duratio-
nis intervalium. Etiam velocitates omnes
homogenez funt, quatenus utcunque perexi-
%uus & plufquam teftudineus velocitatis gra-
us (atis multis vicibus repetitus, rapidifi-
mam primi mobilis velocitatem tranfcen-
det. (Cim & alioguin repugnare videa-
tur infinitam dari velocitatem ; fiquidemed
praditum mobile diftantiam in unico TedyJv
quantamyis emetiretur, ade¢que plura {imul
Toea poffideret, hoceft, congrueret fpatio fe-
ipfum quantumlibet excedenti, quod videtur
impoffibile), - Numeri vero poffunt omnes
invicem elfe homogenei, quatenus omnes
ejuldem generis magnitudinibus reprafen-
tandis apti nati funt infervire ; poffunt eti-
am quicunque fibi mufud heterogenei cenfe-
" i, quatenus diverfi generis quantis expri-
. mendis adhibeantur;; imd quilibet numerus
. quo-
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quodammodo potelt heterogencusefle fibi-
metipfi, quatenus idem heterogenea quanta
reprafentet ; nullus enim numerus eft qui
non linearis, planus, folidus; planoplanus,
planofolidus, folidofolidus, efle poflit ; qui
non dimenfiones quafcunque naturales aut
fictitias fubire concipiatur, pro computantis
arbitratu. Pondera vero medo folis {olidis
corporibus gravitas afignetur (ut certé fo-
lis affignatur in Phyfica) {untinter fe omnia
homogenea ; fin fuperficiebus & lineis ut
magnitudo quzdam, ita gravitas nonnulla
tribuatur (id quod fupponunt Geometrz,
dum triangnli, parallelogrammi, plani pa-
rabolici, reliquarlimque planarum figura-
rum; neque non {uperficies fpharicz, coni-
€x, cylindrice, & reliquarum curvarum fu-
perficierum; item dum linearum quarum-
vis, feu curvarum feu ex reétis compofita-
rum, centra gravitatisinveftigant ; hoc, in-
quam, pofito) non omnia pondera funt ho-
mogenea, {ed illatantum quz ejufdem gene-

ris magnitudinibus inhzrent. Unde non .

immerito Platonem reprehendere videtur
Ariftoteles, quod (in Timzo) corporum in
gravitate differentias aut exceflus imputat
T wAf Y% F S dwy.  Siquidem (uperfici-
erum fiqua funt gravitates quotlibet aggre-
atz corporis gravitatem conflitvere ne-
eunt vel adaugeri, diverfl generis ciim
fint, nec eapropter ad hoc idonez. Nec
alio fane tendunt hzc omnia, quam ut (Cia-
mus quz quanta quibus quantis fecundim
yuantitatem conferre liceat ; nullum enim
in Geometria majus peccatum eft, quam he-
terogeneprum quantorum inter {e rationem
M2 in-
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inquirere vel afferere. Ut fiquis quarat
quot tante linez re&ts zquentur tali qua-
drato 3 quot peripheri® tantx circulares
gali circulo, c}uot quadrata tali cubo, quot
tempora tali fpatio vel ponderi. Unde (um-
mus artis analytice praceptor Vieta, pri-
mam hanc in omnibus difquifitionibus ana-
Iyticis obfervandam legem preftituit ; Pri-
ma s perpetua lex aqualitatum feu proportionum
¢ffo, qua quoniam debomogeneis concepta o, di-
citur lex bomogeneorum, bec ﬁeﬂ, Homogenea bo-
mogeness comparari (exclu ve nimirum, ho«
mogenea folis homogeneis comparari). Nam
(lbjicit) gie funt beterogenca quomodo dnter [
adfelta fintcognofci non porelt, w dicebar Adra:
fus. Reéte fic Adraltus* apud Theonem
Smyrnzum, Te udy 3D dyopoianil, TS Exa
apis AAANAL gnaly Adous @ ddbyar ddv-
vellov. Verumeltapud illos, qui in proble-
matum folutionibus aut demonftrationibus
theorematum przclaram illam adhibent me-
thodum indivifibilium, ejufmodi fzzpe voces
occurrere ; Omnes iftz linex parallele tali
plano zquantur, fumma planorum iftorum
parallelorum tale folidum conftituit ; expli-
cant vero mentem fuam, & per lineas nil ali-
ud intelligere fe dicunt, quam admodum exi:
gux & inconfiderabilis (verboveniam) alti-
tudinis parallelogramma ; per plana confi-
militer altitudinis haud computandz prif
mata vel cylindros. Aut faltem per fume
tnam linearum & planorum non fummam de-
notant aliquam finitam & determinatam,
fed infinitam aut indefinitam refte cujuldam
linez punétis fedpifeor. EX quali infinita
inferiorum homogeneorum fumma comp(}ni

: B
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fuperits heterogeneum (ex infinitis puta li-
neis rectis fuperficiem planam, ex infinitis
peripheriis concentricis circulum planum,
ex infinitis fuperficiebus planis vel curvis
folidum corpus) fi quis afferat id quod ma-
gnus ille Galilzus aflererenon dubitat,haud
facilé peterit erroris convinci, vel funditus
expugnari. 'Sed utcunque, dimifsd ifta con-
troverfid, nihil ufus ifte noftr® quicquam
officit doétrinz, & vel illorum qui metho-
dumiftam ambabus ulnisamplexantur, fen-
tentid irrefragabiliter valet hoc preceptum,
, ne definita quantitate vel numero heteroge-
riea comparentur inter fe. ' Quod cum ex
f€ liquidé verum & fummopere rationi con-
fentaneum fit, de eo tamen, ut ex parte jam
anté monui, movit nuper controverfiam no-
fter D. Hobbius, & rem adeo claram fpiffis

uantum in fe nebulis offufcavit. Necenim
lineas & tempora, quamvis inter fe diffitiffi-
mz naturz, velut homogenea quanta, mu-
tudmque fortita proportionem veretur inter
fe comparare. Namquia motibus fedlz)da
percurfz longitudines fe habent ut tempo-
ra, Erit(inquit) permutando ut vempus ad longi-
sudinem, ira tempm all longitudinem.  Quafi di-
ceret, Quoniam ftadius ad mille paffus fe
habet, ut horauna adoftohoras; ergo per-
mutatimut {tadius ad unam horam, ita mille
paffus ad ofto horas;cujufmodi argumentatio
nemo non perfpicit quam fit abfone ridicula.
Idemin Dialogis,quibus hodierna examinare
profitetur & emendare Mathematicam (eéxo-
ptare liceat,utinam faltem penfitatils exami-

179

naffet,& felicids emendiffet fuam)Erit,inquit, Dial.3.p8
ut quantirer ponderss ad lowgitudinem Jinee qne 80. .

M3 ipfam

]
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Ledtiones Left.L

ipfam r;pmfexm, ita quantires ponderis dupli ad
Jongitudinzm linee duple ipfam veprefentantss.
Aded fcilicet hunc errorem a redargutore
fuo monitus omnino recufat deponere ; aft
ejus excufandi vel propugnandi gratid no-
vas procudit vocabulorum definitiones &
a.ceptiones, tam {ibi parum confonas, quam
abufu communi femotas, & conclufionibug
plerunque (uis repugnantes; miros commi-
nifcitur pratextus alienos & abhorrentes
ab omni fyncera ratione, quod paucis olten-
dere non abs re fuerit, cum elucidandz rei
fubjectz causa, tum ne quisin fimiles lapfus
incauté ruat & quo pateat quamin his rebus
oportet circumipedte verfari. Menfuram
hoc modo definit ille, Ef menafura magnitudo
g alerius, quando ipfa vel ipfous multiplaalie-
vi applicata cum ex coincidit.  Et rurfus, vers
bis paululum immutatis, fed in eandem men-
tem 3 Menfurz eff magnitudo magnitndinis mi;
nor majorie il nom minoric, cim minor ipfe ap-
plicata femel uel pluries ipfam aqun. juxta
quas definitiones patet menfuram nihil efle
aliud, quam rei menfurat®. partem aliquo-
tam, qua nimirum aliquotiss accepta toram
illam exhaurit, ut nihil fuperfic Tefidui;
quomodo vocabnla gizeor, pezpdlyy nolae
ovély,[zpitsaut femper accipiuntur in Ele-
mentis, ut antehae oltenlum ; Fomogeneas
porro quantitases definit, quarum menfure ap-

licari poffiert una ad alteram, itz ur congruant.
Et quarum menfire épapuolyo. Menfura
verd fant ei, ut jam vifum, partes quanto-
rum aliquotz, Ergo modo fibi contlet,
quantitates homogencx erunt, quarum, par-
tes ‘aliquorz congryere poflunt, Vertm
. par-
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partes aliquotze quantitatis teniporis non:

aliz funt quam quantitates temporis, nec!
ponderis quam quantitates ponderis, nec
linez quam linez, neque corporis quam cor-
pora.  Ergo cimnemo concipere poflit qua
pacto quantitas linex quantitati temporis
(puta linez quantitas cubitalis annuz vel un-
ciali temporisaut ponderis quantitati) poflit
applicari, ficut ei congruat aut coincidat ;
noneruntlinez temporis & ponderis quan-
titates homogenez, juxta proprias ipfius de-
finitionesac hypothefes. Ita communis in-
tuliffet Logica, verim mirificd fagacitate
contrarium is colligit; Quoniam (inquit)
quantitas vemporis. per lineam menfurari poredt,
& linea linee applicari poteft, erirquantitas teme
poris quamtirart linee bemogenea,  Ecce: fone
tem, ex quo complura quibus ifti dialogi fca-
tent abfurda promanarunt, Quoniam quan-
titas (ait) temporis per lineam menfurari. porefé :
atqui refpice fodes, ingeniofe vir, tnam ip«
finsdefinitionem, & vide num juxtaillam li-
nea poffit effe menfura temporis (aut quia
malis involutiis loqui, quantitas temperis)
h.e. linea poflitefle pars aliquota quantitatis
temporis, vel an quantitas temporis confletur
ex lineis,vel an linea fit aliqua quantitas tem-
poris(pars enim aliquota quantitatis tempo-
riseft aliqua quantitas temporis) pariq; rati-
onie num linea fit quantitas [uperficiei,corpo-
ris,ponderis, & alterius cujufvisquanti 3 vel
-an omnes omnino quantitates componantur
ex lineis; quantitas (inquam) annua vel
menltrua, quantitas uncialis aut pondialis,
quantitas pedalis quadratica vel cubica num
linez fint, aut conftituantur exlineis : an=

M 4 non

Diil.g.p.
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non fi quid horum ftatueris audienti'deb=bis
ludibriom ?  Atqui non fatis animadvertit
clariflimus vir, in ufu vocabuli menfurz fa
mulnima fua ipfius definitione recedere, e4-
que fibi labendi occafionem miniftrare;
quimque toties lineam appellat menfuram
temporis, & ponderis, & cujufcunque quan-
ti, nullatenus intelligere poteft lineam effa
partem aligiotam temporis, aut ponderis,
aut motils, aut corporis, neque cum iis line-
am pofie congruere 3 fedsJaxiori menfure
fignificatu abutitur, juxtaquem, utantea di-
ftinétids expofuimus, menfura fubinde rem
quamlibet - defignat, ‘qua poflit aliam vel
commodeé reprafentare, vel quomodocunque
notificare. - Quo duplice refpe€tulinea(re-
¢ta: prafertim aut circularis ob fimplicita-
tem & uniformitatem fuam) temporis, pon-
deris, velocitatis, & cujufvis quanti menfura’
dici poteft& folet. Nam ‘quiaratio quavis
quantorum réétis lineis exprimi potelt; ideo
fatis commodé reétz linez eis reprafentan-
dis adhibentur ; utv.g. pro duobus folidis,
quorum unum ad alterum propertione fic (e
habet, ut4/2 ad 1, vel utdiameter quadra-
ti ad latus, quando prater ipfarum propor-
tienem nihil obvenit confiderandum, (ubtti-
tui pofiunt duz reétz linez ipfarum ratio-
nem exhibentes; parique ratione duorum
temporum, vel duorum ponderum rationi-
bus exhibendis affumi poffent refle Jinew
& eatenus acceptione latiffima quantorunt
iftorum menfurz dicantur h lince; quo
fenfunumeri funt menfur® maxime commu-
mes & ufitatz quantorum omnium commen-
farabilium, eorum rationem exprimentes,
' progue
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Préque iis in ratiocinii decurfu fubflitute:;
quomodo etiam nedum linex, fed aliaqua=
vis quanta aliorum quorumvis refpectu men-
{urz rationem {ubeant; ficutenim quodcun~
que quantum refta lined pro: arbitrio {um-
pta reprafentari potefl, ita. poflit 2qué fi-
perficie quavis; poffit corpore, poflit liters,
charatere, nomine quolibet defignaric Ma-
gisadimc‘pmprié, quamvis ab Hobbiana de=
tinitione fatis remoté, menlur@ nomen obti-
net refla linea (parfque jure quavisalia ma=
gnitudo poflet obtinere) quatenus inférvire
pateft aliorum quantorum' quantitati deter~
mMinandz feu declarandz; quomodo longi-~
tudo/line®, quam percurrit aliquid mobile
defignato tempore velocitatem  indicat,
adeoque metitur ejus ; & arcus circularis
anguli retilinei cruribusinterceptus:angu~
li quantitatem arguit & oftendit, hec eft,
menfurat fecundum hanc acceptionem g
menfurare, quam nos fuse fatis & luculenté
pridemexplicuimus, Hancigitur ambigui~
.tatem vocabuli menfure fi per(pexiffet is
aut perpendiffet, quocum agimus:;  aut fi
definitioni proprie conftantius: adhefiffet,
non ita puto commifcuiffet omnium rerum
quantitates, & inter f& pronunciiffet homo-
geneas, ejnlmodi fcilicet argumento permo-
tus, Quoniam linea eftmenfura temporis,
eriwquantitas temporis*quantitati' linez ho-
mogenea.  Atqui réfpondeo, linea dicii po-
teft menfira temporis, fumendo menluram
pro fymbolo,, vel argumento, vel indicio
quantitatis quam habet tempus; atfumendo
menluram juxta fuam ipfius definitionem
pro parte aliquota, fatis liquet, necipfe diffi-

; getur,
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tetur, lineam non effe menfuram temporis,
adedque juxta fuam etiam homogenei defi-
nitionem, linez quantitas non erit temporis
quantitati homogenea. Imo eodem ratio-
cinio quo probatum it temporis & linex
quantitates homogeneas efle, aqué conclu-
ditur eafdem effe heterogeneas. Quia nem-
pequantitas temporis per fuperficiem pa-
rallelogrammam aut corpus cylindricum
menfurari (hoc eft, per ea defignari po-
teft, &declarari vel notificari) & linea ne-
quit fuperficiei parallelogramme nec cor-
pori cylindrico congruere, erit juxta defini-
tionem 7 £7epojereias ab ipfo traditam,quan-
titati linez heterogenea. Quinetiam om-
nes omnino quantitates fimul homogenez:
funt & héterogene® : nam, Homogenea funt
(ait) que eodem genere menfure menfurabilia ;
€Fgo clun omnes quantitates lineis menfura-
biles fint, erunt omnes homogenex. Hete-
ragenee verd[unt (ut idem iplenos docet) que
diver[o genere menfure menfuramur: ergo he-
terogence fint omnes quantitates, quoniam .
omnes lineis, fuperficiebus, folidis angulis,
(numeris pleraque rationalibus aut furdis)
menfurari poflunt, eo nempe modoquo men-
furam accipit ipfe, dum fuos ftruit paralo-
gifmos. Etfaneé cunfla ejus huc fpectantia
ratiocinia laborare videntur hic una « &g
oiborias fallacia : etenim revera qua eo-
dem genere menfurz determinantur homo-
genea funt, fumendo menfuram pro parte,
vel aliquo congruo rei menfurat ; fed non
femper homogenea funt, quz eodem genere
menlura menfurantur, fumendo menfuram-
pro figno vel argumento; itacerte nulla fo-

ret

SCD LYON 1




Le&.l. Mathematice.

ret quantorum heterogeneitas, & facile con
feéta res effet. Caterum ex his anguftiis
eluétari fe poffe fperat, rerum quantitates
ab ipfis quantis perquam fubtilicer dillin-
guendo. Quantitas(inquit in Abltracto) eu-
jufcunque rei quanmtiariin abffrailo cujufliber al-
terius rei homogenea effy idedque lincaram, fuper-
ficierum, [olidorum, temporis, wotiis, vss, ponde-
ris, Y0boris, vefi.lentie quantitates [unt bomoge-
new, etfi res ipfa funt beterogenca. Rurfus,
¥ ideo jam quanguan ablurdum it lineam dicere
tempori equalem effe,non tamen abfurde dici quan-
titatem linee aqualem. effe temporss quanisari.
Alibjque paffim hoc inculcat mirificum com-
mentum. - Quo tamen nil efficit; verba tan-
tum dat nobis, aut potius fibi. Quod -enim
per quantitatem iftam abftractamab ipfis li-
nea & tempore diftincti nihil animo conci-
piatipfe, quovis aalim pignore cum illo con-
tendere. Quid eit, obteftor, quantitas li-
nez, prater ipfius linex fingularem & deter-
minatam magnitudinem, vel ipfa lineaqua
fic determinata 2 Quid quantitas tempo-
ris, nifi definita fui generis extenfio, vel ip.
fum tempus quatenus taliter exten{fum?
Ergo fi linea & tempus heterogenea funt,
etiam. ipforum - quantitates  heterogene=
erunt. Tempus & lincam effe res hetero-
geneas, non folim.ut res phyficas, fed ut
Mathematicz contemplatieni fubditas , rei
nimia coaétus evidentid vix diffitetur ipfe;
atquomodo? non utique ceu calida vel fri-
gida, nigra vel alha, fed ut quanta ; nec
enim aliter ea confiderat Mathematicus.
Quamobrem ? quia nullamr habent ggay,
non comparari gueuntinter fe x71 zmamd 7
(nos
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(nos ut veridicus docet Euclides) quia fcili-
¢et non'eodem modo quanta funt, atdiver-
fi generisquantitatem habent; velquia fine
magna dici nequit abfurditate, tantum eft
tempusquantum eft linea, tantus eft annus
guantum eft tadium, Bli:go quantitates tem-
poris & linex funtdiverft generis. Verum
reponit, quantitas temporis 2 linea menfu-
ratur : ita dico rurfus, Zquivoce fumendo
vocabulum menfurare; nempe non menfi.
rat ut pars iltius quantitas, alt duntaxat ut
fignum caufale vel confequens; exquenihil
 ejus tent concludatur.  Addo; nec admo-
duin propri¢ quantitatem temporis menf{u-
rari, fed ipfum potius tempus ut quantum

- ménfuratur, vel quoad'iquantitatem; ficut

tion ‘tam videtur albedo, quam corpusquate-
nusalbum, {eu propter albzdinem, hoc eft,
quia taliter difponitur, ut tali modo vilum
afficiat.  tinde nec juxta definitionem ejus,
Hombogenea [unt quorum menfura congru-
unt, quantitates abftralté fumpte funt ho-
mogeneitatis bene capaces; quianon ipfe
menfuranturyat concreta potilsquanta pro-
pter aut quoad ipfas; & fane propter ipfas
etiam homogenea funt, aut heterogenea Ma-
thematicé. Verum adkuc inftat, temporum
rationes recté comparantur cum linearum
rationibus ; dicitur enim, Ut fe habetannug
ad bienniute, ita linea pedalisad bipedalem ;
quidni igitur quantitas temporis cum linéz
quantitate conferatur?  Atquam immanis
eft €zl i2s ejulinodi ratiociniis, cum: plus
rium rationum fimilibus rationibus abfolu-
tas fimplicium quantitates confindere ? Ex
o nimirum qued ovum (& habet ad duo fqra,
icut
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ficut angelus ad duosangelos ; vel quod unis
usovi ad duo ova talis fit relatio, qualisuni-
us angeli ad duos angelos, quomodo infera-
tur ullo modo ovi & angeli fimileseffe, vel
homogeneas quantitates? v.'clcFde quanti-
tatibus ovi & angeli eadem menfura congru=
at 2 vel quod angelus ullam omnino poflide-
at abfolutam quantitatem? - At hujus &
pracedentis inftanti nulla prorfus elt dif-
paritas, Nonovumovo, quod aiunt, fimi-
lins. Itafcilicet ufuvenire folet, ut qui fiios
errores extenuare vel defendere malunt,
quam ingenué confiteri, nedum non decli=
nant eos, at plures fepids, eblque prioribus
deteriores accumulent. Sed excidit mihi
ver[us rit¢ adagialis,
M) avdly xapapiyay, £xivf|@- 3 duclyor.

Maneat autem quoniam temporis quantitas
(annua fcilicet, menftrua, diurna) cum linez
longitudine (pedali, cubitali, ftadfali ) fecun=
dim #qualitatem aut inzqualitatem , X«
ceflum aut defeCtum, additionem vel fubdu-
Etionem nequit appofite comparari, illa pe-
aitus efle homogenea ; neque mon codem
modo affeétareliqua quanta, nec a Mathe-
maticorum hac in parte communi fententia
atque fermone difcedenduineffe. Quod fi
hzc vocabula nonnunquam aliter occurrant
ufurpata, ut fi quis propter natura {ubalter-
nam quandam diverfitatem , lineas curvas
reélis, aut fuperficies gibbas planis hetero-
geneas dicat; quomodo Ramusangulos re-
¢tos retilineos obliquis rectilineis heteroges
neos dicit (parique feré¢ de caufa potuiffet
quadrantem peripheriz circularis fextanti,
lineam pedalem femipedali heterogeneas

EP'

SCD LYON 1




Ant. Far-
jm.

Lettiones Le&.I1.

appellare); aut fi propter convenientiam
aliquam peculiarem gencre disjuncta quanta
vocentur homogenea ; quomodo recefis qii-
dam Geemetra, alioqui non ineruditus, pa=
rallelogrammum & cylindrum homogeneas
figuras appellitat ; ed quod inhoc linez re-
&tz bafi parallele fimili tenore procedunt,
quocirculi paralleli in illo; quod is vocat
per elementa preportionalia procedere.
Tales:(inquam) xawogepias & peregrinas
vocum novitates limpidiffimis hifce fcientiis
caliginem & confufionem inducentes cavere
praftat & relpuere ; multéque fatius effet
exprimendis {enfibus. noftris nova vocabula
confringere, quam veteribus ufu fancitis ab-
uti. Sed manum de hac tabula. Cogitd-
ramhis de quantorum éuoyreis & éTepoyem
velg difputatis circa ipforum éuod fery &
é7vpoct ey (fimilitudinem & diflimilitudi-
nem) quedam fubjungere. Sed cim cur-
rentis impetu calami preltitutas etiamnum
temporis metas fuerim pratervectus, fuffici-
at ita jam ad illas, que cim opportuna fe
prabuerit occafio, proxime confequentur de
quantorum analogia difguifitiones utcunque
viam munivifle. Vosinterim bene valeatis
precor, optimi & humaniffimi auditores.
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L Eio-Ts AL

Ro more meo, poithabitis procemiis, &
ambagibus omnino pratermiffis (poit-
quam tamen vobis, auditores optimi quot-
quot eliis, omnimodam falutem & gratulatus
fuero prazlentem, & din futuram exoptave-
ro)ad rem me confero protinus ; & diutius
intermiflum penfum in manus refumo. Li-
ceat autem bona veftra cum venia pridem
inftitutz methodo inhzrere, quodque reli-
quum eft fulcepta circa Matheleds aponyé-
peya tralationis detexere ; que quidem
fpero fore cum hoc termino ut penitus ab-
folvatur, quédque poftquam tamdiu circa
littus hzfimus, & horam quafi fcientiarum
oras legimus, in altum tandem ®quor pro-
vehemur. Quanquam revera quas modo
difcutiendas aggredimur materie, five fub-
tilitas ipfarum, five fpetetur utilitas, vix
illz multam abeffe videntur ab intima pro-
fundifimaque Mathefi. Veniunt fiquidem
imprimis confiderand® ratio vel proportio,
tum analogica fen proportionalitas; circa
quas nimirum aliquatenus univer(a Mathefis
occupatur, vel ut objecta fua, vel ut inftru-
menta inveniendi ac demonltrandi ; nec
analogiam proinde immeriid vir divinus in
opere diviniffimé (Timaum intelligo) cenfi- Theon
it, Je(udy sy oupoy s ¥ paSmud oy (Vincu- Smyr. po
lum & comiffaram Mathematum, an difci- 131.
plinarum potids omnium). = Nec inde abit Plato Tim.
; il- p.1o48.
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illaftrifimus author praclara de methodo
ntendi ratione diatrib® : Quiz (ait) animuids
wvertebam illss (particulares nempe [cientias
quz Mathematic dicuntur) erianf circa di-
verfa objea wverlarentur, in boc tamen omnes
convenire, quod nibil aliud quam relaviones five
proportiones quafdam, geice in tis Teperiuntuy, ex-
aminent, bas proportiones folas mibi efie confide-
randas purivi: - Addo Eratofthenem pronun-
ciantem, Ty 72 & rois paSiuaw €5
dyancyias mody by oux§. Adeo pro-
portionum confideratio difciplinas halce per-
vadit, & quodammodo compleétitur univer-
fas. Non igitur iplarum videri debemus
tam extimam cutem lambere, quam medal-
lam intimam degulftare, dum proportionum
naturam contemplamur. Succedet huic Sea-
¢iz, de magnitudinum fitu vel pofitione de-
terminata, qud, fimul cum ipfarum propor-
tione, figurarum varia fimimilitudo conlitat,
& multifaria diverfitas ; tum de conlequenti-
bus has magnitudinum fpeciebus, feu conve-
nientiis ac differentiis {pecificis ; dein de
moti quo progenerantur magnitudines: de
his(inquam) fuccedet difpicere. Ita poft-
quam pleraque, przcipua faltem, omnia ma-
gnitudinum fymptomata, que Mathematicis
quidem fublternuntur, aut implicantur hypo-
thefibus, utcunque perluftravimus, in eam,
a qua primitls digrefli fumus, orbitam rever-
tentes, de hy pothefibus ipfis & reliquis prin-
cipiis particularia quedar que fe fuggeffe-
rintobfervatu digna, licebit in mediom pro-
ducer-. Quibus defunéti negotiis ad id
quod, ni male memini, jam olim polliciti fu-
mus conferemus- operam, ut Mathemtiﬁe

ci-
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{cilicet inventionis modum exponamus. Erit
autem quod gratulemur nebis, fi propofitum
hoc f{tadium hujus intra termini decurfum
emetiri, vel utcunque ex animi fententia
conficere poterimus. His in anteceflum
prelibatis ad rationem feu proportionem
excutiendamaccedamus. Rationem & pro-
portionem quod attinet (h2c enim nomina
jam apud plerofque Lat'lne {cribentes joodV/-
vaua funt) eam Grzci defignant vocabulo
A6y @, quocerte vix ullum fuccurrit inifta
lingua magis anceps & mavanuoy. Sigai-
ficatus ejus quam plurimos recenfere non
abs re putavit Fheon Smyrnzus expofitione
eorum que ad Platonis lectionem neceffaria
funt, Ego verd nimiam philologus, &
Abys, hoc eft, extra propofitum viderereva~

ari, fi vel exfcribens eum vel imitans (quod
in promptu foret ed connitenti) percenlere
plerofque {tuderem & exemplis confirmare.
Nemini non notumelt, quod vocabulum aé-

@ communiter utcunque fermonem men-
tis erdlad€loy, & orisargogopridy (itd recen-
tiores. diftinguunt Peripatetici). (ermonis,,
inquam, utritfque, tamconceptivi tum pro-
latitii, tam facultatem operatricem quam
operationesipfas, nec non immediatos effe-
¢tus ab eo manantes denotet ac.exprimat,
prelertim quicquid hortm cum difcurfis jun-
gitur ad hominis naturam appropriato, qui
folus inter animantia cenfetur {aoy Aojindy,
animal fermucinativum , vel difcurfivum.
Neque magis quenquam fugit literis medio-
criter imbutum, quod peculiari quadam: ra-

tione paffim apud Grzcos autheres nedum.

feitentiz fingulares mente concéptz vel
ore
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ore prolatz, fed plurium fententiarum far-
ragines & fyftemata diverfimoda ; fabule
nempe vel apologi (hoc eft, fermones ex ar~
bitrio & ingenio confiti) nuge & offuciz
(hoc eft, mera verba, fensis vacua vel veri-
tatis)adagia, feu jattatz vulgo fententix;
yumores fama vel populari fermone difperfi,
hiftoriz omnumodza, orationes jugi ferie per-
tentz ; demum quzlibet litera Adpor dican-
tur. Exempla przfto funt, quibus hos ufu
tritos hujus vocabuli fignificatus firmem, aft
illos Iubens pr®tereo. Neftio tamen an
operz fit alias quafdam, quas etiamin popu-
laribus obtinet fcriptis accéptiones, adrem
noftram & fenfum Geometricum propiiis ac-
cedentes paucis peritringere. Tales funt
quum A%y, G- defignat taxationem & com-
parationem quamcunque rerum inter fe,
prou iftisin phrafibus ufitatis,” Amedddbya
Abyov, quvalpenm. Abyovs Yariyew abpy.  EX-
empla dantétiam Sacrz Liter2 ;5 S. Lucas,
*Amid\@- Abyov & auxopoptias as.  S. Matthe-
us, "Epye) 6 wptCr 7 Jéawy Exelvay %, ev-
yadpes pdf dumidy ASyoy. " Amdiliya Kopr,
rationem reddere ; cupalpe A6)oy, Tationem
inire: nmempe muneris adminiftrati, vel rei
cujulvis concreditz ; quod nihil et aliud
quam aétiones cum regulis ad quas exigen-
dz funt,ex prefcripto (uperioris poteltatis,
vel fummmas rerum exhibitas cumiisqu jure
debentur, aut merito expeétantur compara-
re. Itemecim Ay @-rerum valorem, pre-
tium, meritum innuit, quomodo dici {olet
v sduyi adyp 7S+ quod negligitur,
ofthabetur, vilipenditur, ~—sdl’ & A6y,
sdU &v sy, quod in nulla‘ratione, nullo
. ni-
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numero eft, hoceft, inftar nihili habetur,; in
cenfum non venit, neutiquam computatur.
Suphocles, -
*Qun dv rpiedpluw §d%ds Adys BebToy,

YO usyek iy EATIow Jepucdye)s

Non cafsa nuce hominem emptitem, qui va-
na fpe fervet. ’Ev abys Sess ey, dixit
nonnunquam pro Deos yenerari; & aév
Inais mucidg Demofthenicum eft, pro juiti=
tiam refpicere vel fufpicere, non pro nihilo
ducere, Addo Galenum, ’Em mdflev 7 {n-
Tuudvar ds A6300 X pilaraulayeds Tevo-
pas in omni difquilitione nomen ipfum in
confiderationem affumi debet. Scilicet -in
hujufmodi locutionibus aéy ©- aliquam re-
rum magnitadinem, vim, potentiam calculo
vel zftimio (ubjeftam fignat. Parimque
videtur hinc abludere quad aédy ©- lubinde
pro caufa rei vel conditione ponitur, hoc eft,
proeoquod confiderari debet & requiritur,
ut aliquid, fiat. Plato epift. 7. ad Dionis,
*Ounelsss #Eew (inquit) wuondfinon i TdTus
wrois Adposs, his conditionibus kuc me ventu-
rum promifi.  A%xeSt Agpev, fitacur a De-
inolthene procaulam agnofcere,” vel condi-
tionem accipere. ‘Eis A0pey dpeTiis; Prop-
ter virtutem affici preemio, vel laude deco-
rari, Et ds Abpey nanias, Pro, vitio lucre
poenas, vituperio defamari, funtoratoribus
Grzcis in ufu loquendi formulz : propter
virtutem & vitium, hoceft, ex virtute vel
vitio confideratis, juxta moralium pracep-
torum normas examinatis, Eo.tantum hzc
attuli qub conftaret a Geometris adhibitum

hujufce vocabuli fenfum haud ita longé rece-
dere ab ufn fcriptores apud alios recepto
N 2

fa-
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fatifque pervulgato; nec abhorrere noftram
3 communi more loquendi confuetudinems.
Idemoftendi poteratde Latira voce ratio,
quz Grzcam 26y G-exprimere folet;*& fuos
ab illo plerofyue fignificatus mutuari : fed
rei nimia claritas facit (& quianimium jam
hujufmodi parergis datumeft) ut ifti parcam
operz. Addam folim, inde videri agyoy
ejulmodi fenfus, cim iftos extraneos tum pe-
culiarem Geometris fenfum " defumpfiffe,
quod diverfas resinter fe comparando dici-
tur, effertur,{ exprimitur ipfarum determi-
natus valor, aut quantitas, ex refpe&u quem
una resobtinetad aliam. Ratioauntem du-
citur a ratus, hoc eft, i reor; idem defignan-
te quod puto vel exiftimo ; rerimque pro-
indé cenfum aut 2ftimivm indicat ex compa-
ratione notificatum. Quomodoetiam ver-
bum putare, deduftaque ab illo computare,
fupputare, denotat numerando vel uteun-
que res conferendo quante funt (magnitudi-
ne vel pretio quantz) zftimare : quod &
Gracis dicitur aojileax. Vox autem pro-
portio reperitur a Cicerone aliquoties ufur-
pata, quanquam fenfu non’ uno exaété eo-
dem. Aliasenimapud ipfum‘idem valere
videtur quod fimplex ratio, monnunquam
vero rationum fimilitudinem - vel analogiam
defignare : primffque videtur ille ipfe ejus

ufum adinveniffe, faltem ad res

| * Ac( iy & & neln-
! rs@y & dy dumy
J % T fa{f;‘é#?m e

(dAic 8y L)« T80
[ 3 méqure dymripda
i KA ANISH s JRAEY e

Mathematicas primus ‘applicu-
iffe. Sic innuit in fragmento
quod Timeus infcribitur, vel de
univerfo: verba funt,*® Sed vin-
culorum id e aptiffimum atque pul-
cherrimum, quodex [e arque de bis

que
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que astringit, ‘quam maxime. unum efficit, 14
opimé afSequitur que Gracis dyar oyia; Lating
(audendum eft enim, quoniam hzc primim
anobis novantur) comparatio, proportidue dici
poteff.  Porro [apins in iffo libéllo proporiionss
utitir vocabulo , [enfu tamen, ut videri pramoni-
tum, aliqua vario. Ejus autem efngend2
hinc accepta videtur origo vel occafios
Cim in corrogandis vettigalibus, & impor-
tandis oneribus publicis, pro facaltatum
modo fecunidum 2¥quas leges taxato, fua cui-
que pars perfolvenda cefferit; que nempe
rata cujufque portio diéta eft; hinc unuf-
quifque folvere dictus pro portione, vel pro
rata fua portione; hinc emerfit vocabulum
proportio, dignum vifum Ciceroni; quum

Grzcas literas fuo donare Latio ftuderer,.

quod adyoy & dvaneyizp, obvias Platonem
& alios Gracos Philofophos infpettanti vo-
ces, referrec & exprimeret. Sed manum
ferulz fubducamus, & Grammaticorum
egrefli fcholis videanus quid per agyy eiqus
re(pondzntem rationem, & proportionem
(juxta frequentiorem & probatiorem ufum
proportionis, nonaunquam énim analogiam
fignificat, hoc eft, proportionalicatem) in-
telligant ipfi Geometrz, quzque fit hujus
aded triti vocabuli genuina netio difquira-
mus. Permiram fiquidem videatur ejufce
de rei, que paginam fére replet utramque,
nufquamgue non occurrit in Mathefi, natura
viros inter Mathefeds haud in poftremis pe-
ritos acritér difceptari. Quaft nefciri pofiit
res tam obvig, toties jactata, aded diligenter
excuffa. Uade proveniat hoc 2 Tnde opinor,
qudd perdifficile Gt res admoduin abfiraétas

N 3 &
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& univerfales, przfertimque modos & rela-
tiones rerum, vel imaginari diftinété vel
accuraté definire. Fere neminem arbitror
. fore, {altem & gnaris Mathematum, qui non
utcunque quantfimque fatis eft intelligat,
quid velit ipfe dum profert hoc vocabulum,
quidque concipiant alii proferentes ipfum ;
{ed non ita forfan in promptu eft ei refpon-
dentem conceptum mentis, proprium vel
alienum, aliis verbis explicare, hoceft, ip-
fum definire. Hinc litigandi causd non fe-
cusin hac quam in aliis plerifque confimili-
bus materiis, a fenfu disjunétis : fubnotavit
i hoc Cartefius, & inde vitio vertit Philofo-
phis morofam illam verba definiendi curiofi-
Princ.l1o. tatem , iftis verbis ; Non bic explico multa
- noming, quibus jam ufus fum el utar in fequenti-
bus, quia per fe[atis nota videntur.  Et [apé ad- |
werti Philofopbos in boc errare, quid ea que ffm= f
plici[fima evant, ic per [e nota Logicss de%m‘u‘oxi-
bus explicare conavemtity 5 ita enim ipfa obfcurio-
va reddebant. Que fubtiliffimi viri obferva-
tio vel inde validifime confirmatur , quod
circa definitionesiftas raro convenit inter il-
los, qui faltem nulli etz nomen (uum ad-
dixerunt ; atquam unus probat,alter refpu-
it, & vel minis aptam, autnon fatis accura-
tam judicat definitionem. Ut & exinde quod |
illorum abftraétiffimorum nominum definiti- |
ones raro vel nunquam demonftrationes in-
grediantur; nec inferviant(qui tamen prima-
rius definitionum ufus eft & fcopus) conclu- |
fionibus eliciendis ; inftantiz causi, jam obi-_
ter, fed opportune, adnoto definitionem %
Asyetraditam in elementis. nufquam in toto
elementorum fyftemate, nec alibi (quod [ci-
: am
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am, imd diftriéte aio non alibi) quovis in li-
bro Mathematico citatur aftruende ulli de-
monftrationi, - vel conclufioni deducendz.
Suppeditet alterum exemplum vOX dYalswma
veteres apud Muficos ,quod ex iis nemo non
definit, at verbis difcrepantes, & [enfu non-
nihil varii a fe omnes : apparebit id Ari-
ftoxenum, Euclidem, Nicomachum, Bacchi-
um, Ariltidem, Gaudentium, Capellam, fi
cui ad Inbitum erit, infpeftanti. Sed rem
adoriamur propitis, - Adnotanda vero pri-
mim occtirrit ambiguitas, vel diftinétio quz-
dam, cui fubjacent vocabularatio& propor-
tio, etiam prout illa u{urpantur a Mathema-
ticis ; Latinorum (inquam) vecabulorum,
nam Grzcum aéy @, ut exiltimo, non ag-
nofcit iftam homonymiam. Buplex igitur
a quibufdam ffatuitur ratio vel duplex pro-
portio, uni nomen indunt Arithmetic, al-
teri Geometric® rationis vel proportionis.
Quibus explicandis prznotetut imprimis
rationem utramque, quz dicitur cum duo-
rum homogeneorum quantorum comparati-
onem innuat qualemcunque, ad claflem iftam
feu categoriam entium {peftare, que =
apbs  Ariftoteles, alii relationes vel habi-
tudines, Graci o¢(eis indigitdrunt. Quo-
rum deorum quantorum feu terminorum
(terminum enim vocant Mathematici horum
correlatorum quantorum wtrumvis : “0pG-
(inqhit Theon Smyrnzus) & 70 %20’ ixasvy
armogalyay idduaF Acpputvar, dioy deideds
wi G-, Nyapus, synCryfedy@-. Termi-
nus eft qui peculiarem di¢torum naturam,
feu’ proprietatem exprimit, ut numerus,
magnitudo, moles, pondus. Et alibi cla-

: N 4 Tius,
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rils,"Opus 3 Abypuer 7 opoyert, i SuoerdS
Aaplaybpare, ds quynpiory * Terminos dici
mus qui cim genere vel fpecie conveniant,
in comparationemadfumuntur, Horum (in-
quam) duorum terminorum in comparatione
priorappellari confuevit ny &uey&- antece-
dens, €i vero correlatus polterior émjusvG-
confcquens. Hoc premiflo,Arithmeticam ra-
tionem feu proportionem;appellant nonnulli
duorii quanterum, Tl x7T' 78 \p éx e £, €A
Acen ‘ogoy (verba funt Scholialt® vetéris
Meibomio citati) relationem fecundiin diffe-
Tentiam,quatenus unum excedit alterum, vel
deficit ab altero (poffit adjici x7! 70 istiax,ad-
2quarifibi vel nihilo differre ; nam & inter
@qualia quanta poteft inRitui comparatio,
potéltque fingularis hac iplorum relatio de-
notari per 7 differre aihilo, quod inter ex-
ceffum & defe€tum medius interjicitur li=
mes). - Perdifferentiam autem hic intelli-
gimus iplum 7 depépew, fingulari modo
comparari vel referri hoc ad illud, non ab-
folutum id quantum, quod poft unius abal-
tero fubduétionem elt refiduum, quod qui-
dem dlagops & differentia plerunque dici-
tur, . E,g. relatio que verfatur inter lineam
tripedalem & lineam bipedalem, juxta quam
illa fuperare concipitur hanc lined pedali;
vel inverse, relatio bi pedalisad tripedalem,
quatenus illa eoncipitur ab hac deficere
quantitate line® pedalis, appellantur ratio-
nes Arithmetica, illa excefsiis, hac defeélfs ;
ipfa vero pedalis linea, abfoluta magnitudo,
quamvis differentiz nomine venire folet, at-
tamenrationon elt ; fed hzc excedere vel
deficer¢ ratio dicitur Arithmetica, Hanc

: : talem
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falem (aio) quantorum habitudinem ad fe
invicem nonnulli rationis Arithmeticz do-
nant appellamento.  (Cur Arithmeticam
dixerintnon jam difputabo, res quippe con-
troverfa eft ; tantum inde fic denominatam
'videri dicam, quod analogiam quandam ve-
teresArithmeticam appelldrint,qua de caufa
tum difpiciendi locus erit, clim de analogiis
agemus), Verim apud Gracos nufquam
reperio Aéyey aliquem Arithmeticum; fem-
per ii quantorum aéyey contra diftinguunt
abipforum differentia, qua fignificant voca-
bulis dagope & \apoysh NeC raro o
nuncupant (intervallum, fpatium, diftanti-
am, nonex pofitione locali refultantem in-
nuentes intercapedinem, aft diverfitatem
& quafi diftantiam in quantitate, per quam
unum abeftu¢ alteri fit aquale ; determina-
tam quandam ab mqualitate remotionem)
PEr Ad9y autem (ut opinor) perpetud defi-
gnant illam quantorum s¢ery, quz_dici folet
ratio Geometrica, vel ratio fimpliciter.
Apud omnes enim cim ratio ponitur ame-
Auws, & ab epitheto libera, ratiointelligi-
tur Geometrica, hoc eft, ea g¢ars juxta quam
unum quantum alterius totuplum vel quafi
totuplum concipitur (ita continere aliud, vel
ita contineri in alio, ficut numerus ifte conti-

net alium, vel continetur in alio; vel fal- =
tem ficut expofitorum duorum quantorum -
illud continet hoc, vel continetur in hoc)quo -~

palto v.g. relatio linez tripedalis ad bipe-
dalem, juxta quam illa femel hanc, & ejusin-
fuper femiflem concipitur includere; velad
hancfe habere, ficut numerus ternarius ad
binarium, digitur ratio Geometrica, vel ra=

tio
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tio (fimpliciter) fefquialtera : inverféque re-
latio linex bipedalis ad tripedalem, juxta
quam illaduas hujus partes efficit tertias,
vel fe habet ad hanc ficut numerus binarius
ad ternarium, dicitur ratio felquialtera. E
quibus utcunque liquere poteft, quantum in-
terfit difcriminis inter hafce duas relationes,
Arithmeticam & Geometricam, quas ap-
pellitant. Valde differunt enim aliud hoc
velilloexcedere, & aliud toties (vel quafi
toties, id addocerta de caufa pofthac infinu- -
_anda) continere ; hoc vel illo deficere, &
toties ab alio comprehendi. Vulgd expli-
catur hoc difcrimen haud male ex modo, quo
inveftigantur & innotefcunt hez relationes,
tum (altem quum termini comparati nume-
ris exprimuntur (exceptionem hanc oppo-
no, quia video propter illum negleétum ra-
tionum doétrinam aut perperam aut obfcu-
ré tradi) fed ponamus terminos inter fe col-
latos numeris exprimi; tum invenitur ip-
forum Arithmetica ratio, fubducendo termi-
num confequentem ab antecedente ; Geo-
metrica vero dividendo terminum antece-
dentem per confequentem (invenitur in-
uam, hoceft, indicatur, ftimationi nofirz
ubjicitar). E.g. comparando duo quanta
numeris ternario & binario denominata, li-
neas puta tripedalem & bipedalem, fubdu-
cendo binarium ex ternario relinquitur diffe-
rentia unum, vel una pedalis linea. Sin«
tranfpofitis terminis auferator linea tripe-
dalis ex bipedali remanet minus uno, vel de.
fe€tus unius linez pedalis pro differentia;
€x his verd refiduis inclarefcunt relationes
quoad differentiam, vel Arithmetice propo-
itorum
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fitorum quantorum rationes; quatenusfiin-
ventum abutravis fubductione refidunm ad-
datur confequenti, fumma refultans aquabis
tur antecedenti : nam in priori comparatio-
ne 1-}-2—3, in pofteriori —1-{~3—=2.
(Huc verd tendere videtur omnis quantorum
ov[ketors, ut ad zqualitatem, quz prz reli-
quis maxime fimplex, unicé permanens, fa-
. cilliméque comprehenfibilis et relatio, re-
digantur aliz, & utcunque per eamz(timen-
tur). Vocatur autem prior relatio ex prio-
re differentia excefsis unius,altera defelliis
unius, itidem fcilicet ex differentia pofterio-
re. Jam verdfi comparentur duo quanta,
reprelentata numeris 20 & 4, dividendo
antecedentem 20 per confequentem 4, fit
quotiens 5 ; fedinvertendo terminos, divi-
dendéque 4 per 20, furgit quotiens $—xz%.
Hifce verd quotientibus declarantur ratio-
nes Geometrica propofitorum quantorum,
quatenus fi quotiens inventus per cenfequen-
tem multiplicetur, produétus emergit 2qua-
lis antecedenti: namin priori comparatione
5X4==20, in pofteriori verd $x20=—4 ; quo-
modo res iterum ad ®qualitatem revoca-
tur. Denominatur autem prior relatio a
quotiente invento ratioquintupla, pofterior
dv)iseopGr ratio fubquintupla, itidem 2
quotiente 3. ~ Aft canfa mihi jam reddenda
videtur, quamobrem aliter quam vulgo fit
Arithmeticam rationem explicuerim, non
fubducende minorem terminum a majore,
fed indifferenter confequentem ex antece-
dente, Caufam affignare licebit multipli-
cem: Primbo, commodior eft hic modus ifti,
cui declarando infiftimus, difcrimini ratio-
num
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num harum diverfarum per fubductionem &
divifionem  declarando. Quia fecundim
hunc modum fubdnctio, qua indicatur ratio
Arithmetica, per omnia refpondet & gna-
drat divifioni, qua ratio Geometrica decla=
ratur. Namjuxta nes peragitur iflhic'du-
plex fubdudtio, ficut hic duplex divifio : fub-
ducitur ifthuc terminus major & minore (qua

improprie et fubddétio) ficut hicdividitur .

minor terminus a majore (qu# impropria
eft divifio). Emergit ifthuc refiduum nihis
16 minus, ficut hic quotiens unitate minor ;
illuc ex confequentis & refidui  additione
femper fit antecedens, plané ficut hic ex
confequentis & quotientis multiplicatione
procreatur antécedens ; -ita pulchré con=
gruunt omnia : commodior igitur eft hic
modus altero, juxta quem fit tantim una
fubduétio , differentia tantim eft unimoda
(femper intelligo pofitiva) feu major nihilo,
nec reliqua quovis pacto bene confentiunt.

* Secundb, in {e quoque verior eft, & ipfiffi-

mz rationi convenientior hic modus ratio-
nes Arithmeticas per fubductionem expli-
candi. - Quumenin comparando duo quan-~
ta inzqualia terminorum tranfpofitio dupli-
cem efficiat g¢en (non enimeodem modo re-
fertur major terminus ad minorem, quo mi-
nor'ad majorem) per unicam differentiam,
minoris € majore fubduétione, acquifitam
velinyentam, ha du® rationes nonexplicant
tur re€te & ex ufi. Przitac eas duabus
differentiis exprimere, alterd pofitivd’ ex-
ceffam, alterd negativd defeCtum indicante.
Non idem eft difficere quod excedere, non

igicar eodem figno denotandi funt exceffus
&
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& defetus.  Hoc quum non obfervarent ali-
qui; nullam dari quoad Jlageees quantorum

‘e7y afferuerunt 3 quoniam. fi daretur ali-
qua, duplex effe debuerit 3 at differentia
pofitiva fimplex elt & unica. Nicomachus
in Enchiridio Harmonices, Kauds 50 51009
Hagopey ) Yo Ty 8 IS y0 72 Je
arpds 10 by Nagopey wey ¥rype vlw durpled, Wil v
apds Moy aday 56 b avrln © Maléopinan-
tur, qui differentiam. @ relatipnem pro codem
babens : ecce esint duo ad wnum difftrentiam ba-
bent eandem, quany unum ad duo, [edneuriquam
eandem velationem. Satis confequenter arguit
ex unicz differentiz hypothefi; atenimre-
fpondeoquod differentia inter 1 & 2 fit —1.,
fignificans 1 a 2 deficere uno; differentia
verointer2 & 1 eft-{~1, fignificans 2{upe-
rare 1 ipfo 1. Quum igitur duplex fit diffe-
rentia, nil obflatquin fint duee relationes fibi
quaficontrari® vel univerfe. (Malé igitur
Theon ille Smyrnaus, Nicomacho confenti-
ens, T@y 3 dyfowy Jielsnua piv & %78 durd,
tp éuelligs EndTeoo * Aby @ 3 ¥r5¢C- o ov-
/)i G- sxef lemaprods i Tepovi & qua fequiun=
turin eandegr-fententtam).i =82 vix per-
cipio cur nen zque confundi debeant ratio-
nes Geometric , qua inter duos terminos
ingquales, ex terminorum intercedant Me-
tathefi. fic nt pro una ratione habeantur,
aqueé ac vulgo commiftentur , préque una
cenfentur relationes fecundidm Jegopety, qu2
inter terminos itidem =quales verfantur,
Nec obftat quod impropria fit hujufimodi fib-
duétio majorisaminore, quodque difficile vi-
deatur concipere quid ipfo- nihilominus.
Nam haud feré minds impropria- cenfea-

tur
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tur divifio minoris per majus, neque faciliis
yideatur concipere quoties majus a minore
continetur,  Satis eft quod hujufmodi fub-
duétio, pari modo ac iftiufmodi «ivifio, ¢xa-
&e calculo paret, ac legibus fubjacet Arith-
meticis, & non fine ratione confingitur aut
adhibetur, = Adjici poffet hunc fubducendi
modum, quoad aliavalde utilemefle, pre-
fertim in progreflionum Geometricarum
comparatione cum Arithmeticis; & impri-
mis illarum progreflionum, qua utrinque ab
unitate procedunt hinc crefcendo, illinc de-
crefcendo; ficut enim crefcentibus terminis
exponentes affignantur pofitivi, ita decre-
{centibus commodiffimé tribuuntur negati
vi. Sed hocnon eftjam perfuadendi locus.
Moneo tantim in Geometria facile differen-
#es hafte negativas, feu nihilo minores ter-
minosexhiberi. Nam ab eodem fixo limi-
te tantiim in partes {tathuntur & computan-
tur contrarias iis, in quas procurrunt termi-
ni pofitivi nihilo majores. Ut fiin linea re-
&a indefinité extenla dus rectz AM, AN,

XA

L g L d

fumpt? utring; in partes contrarias,fingule
zquentur cuilibst reéte Z, & recta AM an-
terilis excurrens reprafentet —i—Z, tum AN
retror{im accepta repre(entabit-—Z. Ut
puta nanterh ab A verf{us anteriora, fedad-
verio flumine brachiorum contentione pro-
greflurumad M, fed fluminisimpetu duplo
valentiore retro deportari., Igitur ab eo
confeftum iter erit AM—2AM vel —AM,
ab A verfus partes a tergo pofitas compu-
tanda, & pertingens ad N At .I‘ufﬁciiaﬂt

nzc
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hzcaliquatenus illuftrando difcrimini, quod
Inter rationes Arithmeticam & Geometri-
cam intercedit, per fubduétionem & divifio-
nem.  Deeadem forfan re pofthac opportu.
nius & accurativs differemus, quum exami-
nanda veniet eorum fententia, qui rationum
doftrinam numeris volunt alligari, & que
ifti cohzrent difquifitioni. Nunc unum_fo~
Iummode vel alterum harum relationum dif=
crimen attingemus, ex ipforum natura peti-
tum. Ilud imprimis advertatur rationem
Arithmeticam eandem uniustantdm generis
terminis exhiberi, rationem verd Geometri-
cam cujulvis genexjs quantis bene reprzfen-
tari vel exprimi, Caufa eft, quia ratio Ari-
thmetica determinatur per abfolutum quid-
dam intra certum genus conftitutum, diffe-
rentiamnempe quantorum dworum homoge-
neorum, que terminis ipfis ita cemparatis
femper homogenea exiftit: fed ratio Geo-
metrica determinatur ex modo, quo res una
continet aliam, vel continetur in alia, qui
. modus terminorum heterogeneornm conju-
gationibus variis zque potelt competere;
unde fit ut qualibet duo quanta fint apta na-
ta quorumyis aliorum duorum quantorum
fimiliter affeftorum relationes exprimere,
vel menti 2ftimandas fubjicere. Eg.ratio
Arithmetica duarum linearum inzqualium
folis duabus lineis (non duobus ponderibus,
temporibus, “corporibus) exhiberi potelt,
quia nulla linea pondere quovis aut tempo-
re,velcorpore lineam alteram excedit,at ali-
qud lined tantam, edque fecundim abfolutam
#lam quantitatem definitd; fed ratio Gee-
metrica duarum ezrundem linearum ex pri.
mi

303
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mi poteft duobus ponderibus, duebus tem-
poribus, aut aliis cujufvis generis duobus
quantis: utnempe quz pedem inter & un-
ciam longitudinalem verfatur, ratio repra-
fentetur librd & uncid ponideribws, anno &
menfe temporibus, aut aliisquibufvis fimili-
bus terminis, quorum unus alterum continet
duodecies ; quia fciljcet harum conjugatio-
numutut fecundiim ablolutas fuas quantita-
tes invicem heterogenearum termini inter

fe collati eodem_ fe modo refpiciunt, versis

fe confimiliter affecti funt. Exhinc anfam
cepitdoctiffimus vir dicendi, Rationes omnes
Geometricas quarumeungue 2d invicem quantita-
tum effé inser [e homogencas, quippe in genere n-
merojo ommes.  Adjungitque poftea, Vbi com-
paratio fit quoad vationem, quie emergit ratio com-
PAraiOTUIE, JENUs NON TAYO deferit, &5iranfit in
genus mumerofum , cujufcunque fins generys g
comparantur. Quz tamen dicta minils pro-
bo, cim aliisde caufis non jam exponendis,
tum quia nullum ego vel rationum vel nu-
merorum genus, (ub quantitate comprehen-
fum agnolco ; nec enim rationes funt med
fententid quantitates, néc quantitatis capa-
ces (ut oo’ pofthac loco conabor evingere)
fed mer relationes in quantitate fundate;
numeros autem pro, nominibus tantim, &
fymbolis habeo rerum quantarum, quod jam
antea (epids expofui & aftroxi. Addo ma-
nifeftam videri, quod cim duo quanta com-
parantur inter (¢ (ut fcilicet ipforum ratio
per artificiofas quaflibet operationes Ari-
thmeticas vel Geometricas invefligetur, hac
eft, meniti noftr 2 comprehenfibilis & xftima-

bilis reddatur) non tamelt inde nova procu-
ditur
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ditur aut emergit ratio, quam eadem aliis
terminis exhibetur ; nec unquam ratio ge-
nus {uum deferit, fed diverfi generis termi-
nis, fimplicioribusut plurimiim 8 menti no-
tioribus exhibétur ; plerumqte quidem (ciim
id fieri potelt) numeris, ideo quia hi [ymbo-
12 funt rerum menfuris ad noftrum captum
determinandis accomodatiffima, Percontan-
ti v.g. quam ratienem in valore vel in pon-
dare habet folidus ad drachmam, qui refpon-
de't, rationem habet mumeri 12 ad4, non
aliam producit rationem, at quefitam expo-
nit terminis numericis; & qui porro querit
que fit ratio numeri 12 ad 4, dividendoque
aritecedentem 12 per conlequentem 4, - com-
perit hanc effe triplam, non is novami ratio«
fiem educit aut enunciat, at prepofirim ex-

rimit terminis facilids 2itimandis, hoceft;
numeris, iifque tandem mifimis ternario ac
unitate. Qui dicit enim “illud hujus tri-
plumefle, dicit ®quipollenter; & illud vale
intelligiillud ad hoc fe habere fieut'3ad 13
antecedente fcilicet expreffo, fed confequena
te (qui femper int hujufmodi rationum deno-
fninationibus ‘eft unitas) verbo-tenus fup-
preflo, ré fubintélle€to. 'Hinc altera divers
fitas harum rationum adnotari poteft, quod
Geometrica femperduobus terminis, {alten
quoad intellé&um, exprimitur, iifque fem-
per pofitivis(nametiam duorum negantiui
terminorum ratio pofitiva eft, puta of —4
ad =2 elt dupla, vel ut2 ad'f,"quod inde
patet, quia multiplicando terminum utrom-
que per —r1, producitur—|=4 & ~-2; ha-
bentes [e tt2 ad'1)* Sed Arithmetica ra-
tio tantiimuné termino-exprimitur; -¢ 6que
e O nom-
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nonnuaquam negativo : ut talis ratio inter
3 & 3,commodiffim¢ indicatur per negati-
vum terminum —2, ut fupra mox admoni-
tum. Acceditquod Arithmetica ratio repe-
ritur inter duos terminos diverfis fignis atie-
¢tos ; at inter tales nulla verfatur ratio
Geometrica. E.g. ratio Arithmetica inter
2 & —2 efteadem rationiquzinter 6 & 2;
nam utrobique exceffus antecedentis fupra
confequentem eft 4, at 2 ad —2 nullam
Geometricam obtinzt rationem ; habetenim
fe ad illud, ficut aliquid ad plufquam infinite
parvum, nec ullus eft cogitabilis numerus,
utcunque magnus, qui non fit minor refpeéin
unius, quam 2 refpectu —2. Porro, zqua-
lium ratio Geometrica femper denominatur
unitate, ratio Arithmetica nihilo ; majoris
ad minus ratio Geometrica, numeris expli-
cabilis , denominatur unitatem excedente
numero, integro vel mifto, Pariter & ratio
Arithmetica nihilum excedente differentia,
(quztamen unitatem non femper attingit)
minoris autem ad majus ratio Geometrica
femper fratione vel numero, qui fit unitate
minor denominatur, at ratio Arithmetica
‘talium terminorum fignatur infra nihilum
fubfidente numero nezgationem involvente,
ut antehacinculcavimos, Atvero de harum
rationum difcrepantiis diximus plufquam (a-
tis, Clmigituraded naturd diverfzfint bz
relationes, idem rationis nomen utrique non
conveniet univoce quod aiunt; adeéque pra»
ftat id vecabuli Geometricz foli appropria-
tum relinqui. N6fq;dimifsd jam igaaimfpa;

diéta ad propids explorandam hnjufce Geo-

mesric® rationis notionem accedamus.Ape-
. ruifle
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LeQIll, Mathematiia,

ruiffe viam ancipitiis przpeditam fuffecerit
#% y0y. Ei proxima Letione preifidls infifte-
mus; intérim (auditores optimi) precor va-
leatis.

LECT. HL

Rafationibus utcunque defunéti; difcafs
filque qua fe objecerant ambiguitatum
nebulis, iplam Geometricz rationis natu-
14m jam aggredimur inquirendam & eno-
dandam. Geomctrica verd ratio, vel ratio
fimpliciter (hoc efiim fenfu deinceps perpe-
tud hoc vocabulum wfufpavimus, ut & €i
zquipollens proportio) ratio, inquam, vel
Pproportio, ¢ a6y @ definitur ab Buclide (vel
ab Eudoxo fiquidem is fuerit, ut perhibetur,
elementi V conipofitor) Ave uepduy uop=
yarn é?’ wnbmilz mds Arnmna Tl ke
os.  Circa quam definitionem duo quani
poffunt & difceptaris primd qua fic &jus ge=
nuina mens, tam an ipla fatis proba fit & ac«
curata, Utrique difquifitioni fatisfacere co-
nabor, ad fingulos ejus termiinos quedam an-
netando, quo magiftri noltri fimul interpre-
tatur fenfus, & tueamur auctoritatem.  (Ig-
nofcite verd pugnacitati mex, neque fequius
accipite, quod pietate quadam addudtusim=
meritis undique criminationibus impetitum
Geometriz patrem & principem ftudeam
vindicare), In omni imprimis definitione
fpe€tandum eft, ut res definita ad certam
entium claffem reftringatur ; id enim ad
o2 efts
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““Leftiones * LeEL.III.
ejus naturam determinandam, & ab aliis fe-s
cernendam, apprimeconfert, | Ergo primo
genusinquititur ¢ hocin hac’definitiorte eit
Pl habitudo vel relatio; re€te quidem,
namgquumomne quantum dupliciter confi-
derari poffit, vel ut certam quandam abfo-
Jutam [ui generis extenfionem (abfolutam,

"inquam, & ex intrinfécd naturz fuz pro-

prietate determinatam) habens, vel quate-
nus cumaliv quanto collata certo versus ip-
fum modasfe habet ; cujus modi compre-
henfio ménti_nolire deferviat, ad quantitd-
tem ejus ablolutam melits concipiendam, &
aliisenunciandam ; certo modo, dixi, fe ha-
bet, hoc elt, ut vel ei penitus congruat &
@quetur, velinzquale fit ratione quadam
peculiari, qu per nUMeros (hoceft, {ymbola
quantorum in Zquales partes diviforum con-
notantia) vel per aliorum quantorum eodem
modo (e habentium expofitionem, nobis ut-
cunque nota reddatar & x{timabilis. (Tg-
nafcite quzfo yos Tem explicatu perdifhici-
lem, & fubtilitate fua mentis attentiffima
cogitationi illudentem, craffulcule laboranti
illuftrare) hoc autem certo modo fe habere
versus aliud, alteri fic ®quari, vel certa ra-
tione quadam inzquale effe dicitur (ex infti-
tuto dicitur, confensfique magiftrorum re-
bus in hac fcientia confideratis nomina pra-
{cribentiom) hanc vel illam ad alterum ra-
tionem habere ;, & relpectus ipfe talis ab-
{tratte fumptus ratio nuncapatar, quz _pro-
inde meritd relationum clafli feu” categorix
accenfetur . liquet enim ipfa quanta hoc pa-
élo confiderata fore 72 ages 71 referrl adfe
BIgub, cuntia (ybire; qUE relatis & correlas

' : . ' tis
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Le&:I_I L Ma!ﬁem;iim.

tisaflignant, Logici;. unde prima. 7 meis77
dzfumpfic hinc exempla Philofophus, cum in
Metaphyficis tum in Logicis:, Ofoy (inquit)
7 p A0k 7el o7mg %m_é.ﬁ'?;s_};i}_% " TS I
Qo A&l 70 drracaoy gl G7ep Es1y
£TEp A8)eY) + Tids 39 dimpeaaoys - Nihilomi-
‘nus tamen hoc nomine mirificus ille Mathe-
febs hodiernz caltigator noltras, Euclidem
fugillat inclementiflime. & irreverentiffime.
Rationss, inQuit, definitio (hanc innuens Eucli:
deam) fat)s ineptg. lterum, /A qued Euclides
infignificanter dixerat, Adbuc, Fieri poig/k ut
Enuclides non fatss ipfe per(pexerit varionss yatus
vam; imb fieri aliver won. potest, cim defimicris
vationem. per 7wic sgas. - Denuo cenfet Eu-
clidem hoc loco ‘tuliifle, hoc elt, cum nihil
haberet quod ad rem diceret, fonum mentis
vacuum  edidiffe.  Sed bona verba ; quz
caufa tam tragice feviendi ? quia [ilicet
6 souyeeflis rationem per ofay definivit;
%m autem quod tu capere potes, ‘aut vis ni-
i fignificat: quid facias hochomine ? ‘ipls
rationem, tefte {¢ipfo ac judice, vere ficut
omnia & accutaté definit, hoc modo, Rati
e velatio antecedentis ad confequens [ecundim
magnitudinem., Ratio eft relatio, qhid alind
togitavitautvoluit Euclides 2. quis cjus un-
quam mentem. aliter cepit 2. Sedpro jure
Tuo vult hic ordinis Diftatorii vir nen tan-
tim ipfe loqui, fed ahios loquentesintelligere
fum ad modum & arbitrium; adfumit fibi
(quis enim prohibeat ?) yocabulorum peri.
tifimus faber, animi [ fenfum prater mo-
rem efferre,’ fed nec eo contentus adrogar
fibi poteftatem , aliehas quoque [ententias
contra commupe fuffragium & receptifly
g (@) mum

P“:g‘ ]'4)
109, 88,
82.
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Lefiones  Lef.IIT,

mum ufum interpretandi. Eiéor, quando
ficipfe jubet & ftatuit, habitudinem fignifi-
care debet; habitudo verd nihil, %uicquid
alii. plerique reclament mortales, ifta voca-
bula certos ad fenfus fuos defignandos adhi-
bentes, Grammatici copgruentiam iftam
feu connexionem inter fubltantivum & adje-
Clivum, nomina intercedentem géam dous-
7wy vocant, Theologi difputant an imagi-
nes fint adorande o¢lmds, hoc elt, propter
a¢ay (eurelationem quam gbtinent ad pro-
totypa quz reprxfentant. Illasqu cogna-
tos & affines verfantur relationes, ex nature
conjunétione vel mutuis paétionibus oriun-
das, communpis fermo g¢ovwr defignat appel-
lamento. Plaufira liceret exemplorumin-
vehere ; (ufficiat probatiffimi unius Gram-
matici luculentum teftimonium : ‘H g¢arg
(inquit Suidas) ém 7 apbs 7 abp?) s oiov
wods meripe Urds, pds ginor ¢iAG-* Tiule
B Exeize’) dn daniiner, fé ¥ gdoms
'_rpoﬁtip'wy * aroos IY melaly o T XTI Y0
@y A= pfuavet, oioy wanpdy, uellev, dimadaar,
F;&%mm. Y akSmars,  Non igitur vocabu-
um g¢4ars prorfus infignificans & fensdls ex-
pers elt at certeé quiddam apte fatis notat
nec alivd plané quam ipfam relationem. Sed
gu.m(inqui_ta dverf‘arius)quid ¢ff quod boc loco
abety quid quod babetur ? " Es an ‘ratio dicatuy
babitudo, ab co quod ip[a babes aliquid, vel 4b eo
zm babetur  E: fiquidem babet quid fic quod
abet, fin babeatur a quobabetur. ~Qu.e omnis
(ums dnepra.  Ad qua regerg, quuin ab iplo
ratio dicitur relatio, {ciicitor & ego quod fic
ifthic quod fertur aut refertur, unde vel qud
fertur 5 qui motys ifthic inter terminos duos
; com-
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Le& M. Mathematica.

comparatos reciprocatur, Scilicet revera
non vacat ineptia vocabulorum vites & figni-
ficatus itricti feverafue lege folis ex erymis
colligere velad®ruere, qui potius ab utenti=
um confuetudine confenstique, cui fuam unie
ct fignificandi vim ac poteftatem debent,ac-
cipiendi funt & approbandi. Quanquam
cim 73 ¥ e innumeris modis ufurpetur, nis
hil ufitatius fit Philofophis, quameo relatio-
nem & refpeétum 7 arpés 7 denotare. Ari-
{toteles in Categoriis, 'Est 370 € TUis mpos
7 7a|3y 76 oés m mi's ¥yev.  Relationum
effentia confi titin hoe, quod ad aliquid fe
certo modo habeant, vel quodammodo fint
affe€ta. Hlud autem habere fundamentum
innuit verum & reale quod habetur & repe-
ritur in terminis finguiz cojufque relatio-
nis, propter quod vel fecundimn quod fe mu-
tuo refpicivat. Habetur v.g. (quo plenis
refpondeatur adverfario) determinata quan-
titas in terminis cujufcunque proportionis,
propter aut juXta quam uma comparatur
cumalia; unde forma loquendi frequentata
Geometris, nec ab ipfo non animadverfa,
qua rationam fimilitudines explicantur per
@5 yes, wmms e Ut & habet Aad B, ifa
fe habet C ad D.” Non igitur delirat Eucli-
des (is cui tot feculorum communi voce to-
ties acclamatum eft, nalquam erravit) fed
ejus cenfor infolenter cavillatar; nomis in-
fignificanter feribit, aft hic ofcitanter legit;

non ille rationis naturam minis perfpexic, ,

at hic rationem explicantis verba pervertit ;
non denique tudit Euclides, fed 5 £y inve-
recunde crepat : omnino fané dignus,cui ta-
lionem quis remetiatur, & illud increpec

O 4 Bu-
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Leétiones: LeGilll:

Euripideum, —"Exra 7 un xans
Aby e ET0puas, TANE 1T 1k QA

Sed illumfoleo nimiumMorari ; (unum obi-

ter adnotabo, quad Nicomachus Gerafenus

in Maulficis, qua ratiane vel authoritate fretuss

nsfcioy ordine permutato a4ew habet pro

Nisom.  ipecie juagp0v pro-genere ;- X séars, inquit;

Muf.lx. aby@(ssiy) ey éncon drasidle peren)inds |

b 24, & orosy qeass Polt genus iniaccidentivm de- '

2. finition:bus [ubjelta proxime fpectari de-

bent, in relationibus qui dicuntur termini.

Hinc adyerto proxime ¢ gmxaw’]fu}, cim

Geometrice materiwdicaret hoc elementuna

maguitudinem folummodo tationum defini-

endam fiifcepifle.. Hinc habetur pefed4y,

pro quo {iquidem ratio/generalifiimé defini

enda eflec,fubltitui deberet 7 meby aut {

dpap* ficut “apud Theonem Smyrnzum; ]

Cipag. Ny @udd ésm & wd] diénopy Noiy Spay

bpuayen®0ish arods e AARAUS Tviet afors * & Ni-

ZLi.2.p.62 .comachum ‘in Arithmeticis; Acy@- &5t JVs

Spaypdsicrniings gaors-- Reprehendit aus

tem auctorem noftrum Ramus hac de ‘caufa,

quod magnitudinum rationem feorfim defi:

nierit, gquum: ratio convesiit omribus rebus :

Schol, 13, ~Elenchus(inquit) toto liliro perpetuus eft Logick

' & drabmetice, ad poferiovers mareriam de na- .

onitudinibus calligate. - Refpondeoi primim, !

faltem-ab. hoc 1pfo cepfore majorem corms

mittielenchum, qui rationém numeris alli-

gat; materiz eque fpeciali: & minusapta:

Arith. 2,29 Alrera(inquit) quantitati icomparatio eff im_u-

: * merationecanjun'ia, 9 dicimr ravioy quee fpelta.

-1t quotiens confequens in amgcedents continca- .

tur. Quafi vero quantitasisomnimoda cem- |

paratio numerationi cfubderetyr, numeris

con- |
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Le® XL  Muthematice.

conveniret omnis ratio, vel numeris.expri-
mi poflet. - Satisconflac, neciple diffitetur,
rationes quafdam dari dacyes. & &ppinTss
{urdas & numeris inexplicabiles ; at nulla
datur in univerfum ratio, quz ip.cujpvis
generis magnitudinibus vequit, gxhiberi.
Numerus igiturineptils adfumitur, prora-
tionis adzquato, {abjecto ; magnitudo mul-
tdm aptior eff, ucpote cui nullus rationis
medus, nulla fpecics non convenit. Secun-
dorelpondeo,com (ut jam olim abunde mihi
videor comprobafle), magnitudo, fit praci-
puum & foluim proprie dictum genus quanti-
tatis, & reliqua non nifi x3' ggemyy k3. udlo~
s, 1) dyanuylar, adedque non nifi fea
cundario quantorym. attributa fibi vindis
cent, cimque nes id -bene doceat Philofo~
phus, id rarionem exigere talium, 7 mpis &
vel apalogorum, utquz primaria funt €o-
rum refpectu communia fymptomata feor=
fim, & imprimis definiantur (Ampdt7eeow
arpis 0 )Ty v Endisi welnpopiqn 7O wpes
Exdivo A6eD) " &0 mpdTws &5 ATADS. Opi;
Tuds 7 arnew opoles sty TAWS b APOTS)
hinc merito magnitudinum  ratio primim
‘definitur & feparatim, cique primario con-
veniens definitio nil obftat, quin ad aliorum
quantorum rationesanalogice transferatur.
Et fane quicquid magnitudinum, rationibus
veré tribuitur, & de iis demonftratur , id
«quantorum omnium rationibus. exale con-
SL0it 3 .quatenus omnia quanta prout ipfam
fuam ablglutam quantitatem, ita_refpecti-
vam quoque cenfequenter a magnitudiae de-
pendentem & determinandam habent. Re-
fpondeo tertio, clementi Vcond'rr.orem,ﬁiam
: ’ e eI

Met JI1.2.
Vil
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Lettiones  LeQt.III

(ficat p2ulo jam ante infinvatam) magnitu-
dinom rationes rebus Geometricis illigata~
tas, fibimet unicé proponeret excutiendas,
ideo fafis habuiffe fiduataxat ipfarum natu-
ramaperté profiteretur exponere. Scien-
tiarem omnium particularium Magiltris hoc
in ufa pofirum eft: Grammatici modos &
tempora defcribunt tantdm, ut verborum
fl=Gionibus adfignificara :* Rhetorici tropos
& fchemata, non ut rebus omnibus, fed ut
ditionibus & [ententiis convenientia : Ethi-
cus virtates definit, nom ut ipfis compre-
hendantur, quas Plato toties pradicat, equo-
rom canimque virtutes, féd humanas tans
tim, & 7s ,u}"," Aoy monflieds © Mufici ra-
tiones & diaftemata non omninm explicant
wantornm, fed ¥ ¢[4er, hocelt, fonorum
sapy + ne plara difcipline quzque par-
larés hoc fibi juris adfumere folent, ut
wotabalorum guibus expedit uti, laxiores
alioquin fignificatus ad firam fpecialem de-
ducant, ad fubftratam fibi sx8\uy adaptant
aftringantque términos fuos, quatenus ufirr-
pant, eatents defininnt aut'défcribunt, cim
aliis de caufis, tum perlpicuitati praefertim
fludentes, fed & aliquatenus confulentes bre-
vitati; eo(cilicet vitantes, né aut genera-
fem qoandam a fuo propofito maXima éx
parte fejunélam dot* inam aliunde cogantur
repetere, vel dicendorum intelligentiz con-
docentem explicationsm omittere. Quod
fi Logicz Ram#anz legibus minus 3d amul-

fim congruat hoc, non ideo rationis iplius

advérfatur deécretis, ant culpz obnoxium

‘eit; mamex illis vel aliis quibufcunque Lo-

gicis prefcripts agere fummo jure, fumma
VEr-
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LeG.MIl. Mathemaice,

"yersiisauthores bonos, & ipfas versis artes

injuria fit. Quin alind efl totam Philofo-
phiam in unum corpus compingere, alivd
particulares [cientias tradere; ifthic ordo

* rerum, & concinna brevitas, hic di&orun

¢laritas, facilitas, firmitas poti atten-
duntur; ubivis intereft doCtrinam addifcen-
tis captum accommodari, ‘ednimis excur-
ro. Porro,relponderi poffet cum nonnul-
lis, quod 72 ué %8G~ fic accipi poffit, ut omne
quantum defignet, per iftius vocabuli Jevem

uandam & (atis vulgarem xeloxpmary. Nam

i numerus fzpe magnus dicitur, & pondus
magnum, & magnum tempus, quidni resiftz
quatenus quantz dicantur aliguo mode
i}fﬁ&a ; & fic elementaris definitio dire&e
atis ad omnia quanta pertendatur? Ve-
rum Euclidis contra Ramzanam oppugnati-
onem defenfioni fatis datum: pergo. An-
noto tertio, cim magnitudines etiam hete-
rogenex poffint aliquo modo fecunddm ali-
quid inter fe comparari, vel fe mutud refpi-
cere; linea nimirum fuperficiem refpiciat,
& fuperficies corpus, quatenus fuperficies ad
lineam apa€arrssx (vocabulum eft Eucli-
deum) applicari poteft velut ad latas ipfius,

& corpus ad fuperficiem tanquam ad bafin -

cui infiftat ; fitque fit linea fuperficiei peri-
meter, & fu r%cics corpus ambitu fuo clau-
dat ; poteft & linea quoad unam dimenfio-
nem fuperficiei, fuperficies quoad duascor-
pori coéxtendi, aceatenus ifta cum his com-
parari: neque non quoad communes alias
affeCtiones, inter iftiufmodi quanta genere
civerfa , compluribus modis inltitui poffit
gomparatio qualifcunque ; 3 quibus tame;:

COl=
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Schol.13.

soLedtiones;,  Le&IIE

% :
.collationibus emergentes refpectus admo-
dum.difcrepant ab hoc, juxta quem honioge-
nez magnitudines ad e, réferuntur, modo
Aquem.pagintelligit, definitur ; eapropter ad

excludendos iftos, quecunque magnitudines .
dnter heterogeneas vetfari pofluntrelatio-

nes, allizuac proprios ielationisa fe defigna-

Iz terminos, adzequata rationis \Gouelueye,

limitibus {uis circumfcripta  per adjeétum

L ynly.: Sola Kilicet homogenea quanta

rationems habere dicuntur, quia [olx funt
&qualitatis~ & inzqualifatis capacia, {ola

mutuumn. exceflum atque, defedtum admit-
tunt, & his adjunfta (ymptomata Geometri-
¢is fpeculationibus [ubftrata : fed de hacre
jam ante fatis ubertim effdiffertatum. = Ne-
que magnopere Ramum.morabor hic fané
nulla cum rationis {pecie nos vellicantem :
Imo " verd (inquit) ratio iffz, quam [ibi definien-
dam proponit Euclides aqualitaiss (5 inzqualitaz-
248, communis eft omniunt rerusm, lined que [uperfi-
cici corporsque comparari potefl.  Siclib. 4.

Elementorum comparantur corpora, [uperficies li-
uze inter. [e 5, & fre lunnls Hippocratss quadras
tur, (' anguli obliguilinci reliliness equantur.
At vero preter hunc cenforem (anfas ut vi-
deatun arripicntem omnes, & undicunque
canlas aucupantem laceffendi veteres illos
fcientiarum Magiltros, quos tamen @quum

ellet non abfgue graviflima caufa reprehen-
dere, ficubique manifefté celpitaverint, mi-
tiuscumiisagere decerct nos, tantorum in=

ventorum. illis debitores; praterhunc, in-
quam, quis iftiufmodi comparationes linea-
rum cumfuperficiebus & cerporibus, quales

in 14 traétantur elemento,, ad rationum na-
e ’ turam
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Le YL,  DMithemasice.

furam cogitavit pertinere ?  Cum pentago-
fivel decagoni, pyramidis autoftaedri re<
?nlarium latera qualiter affeta fint inter
&, ver erga radium circuli aut fphare, qui%
bus infcribi poffunt iftz figure, invelliga-
tur ; quisunquam cenfuit iltas rectds line-
as, (eu latera fignrarum, cum ipfis fguris
fuisquoad rationem comparari? neminem
exiflimo ebimperitiz acceffiffe. Id‘tamen
vult Ramus aut nihil, ad rem certé nil ali-
trd" quantum affequor intelligere poteft.
Quis etiamunquam, illo fuppofito, lunulanm
Hippocratis, figuram nempe pldnam termi-
natam quadrato, velalteri cnivis figur pla-
“nr cenfuit heterogencap ? 'Quidni park
jure protuliffet “exemplum -magis obvium
fphzram cum cono vel cylindro’' comparan=
tem, hoceft. corpus unica rotundi fuperficie
comprehenfam cum mrpnre-mixtﬁ' fuperfi:
cie'conclufo 2 © Nempe quid fit homogene-
um & heterogenenm, faltem quid per ifta
vocabiila perpetuo fiznificant ' Geometr,
noliit intelligere, noluit 6 woyiventy & éreo
shveiapab suaed'da & iepoed ity diftingue-
ré. ' Sed'abhinctranfeo, & adnoto quartd,
4o cdim etiam- homogenex maghitadines,
quodd ipfisaecidientia multa, comparari que-
ant(quoad fpeciales puta nonnullds proprie-
rates fias, quoad fitum, quead localem di=
fHntiam, quioad ipfarum diverfimodas quali-
tates; addo cum vetere ¢choliafta, quoad
valorem few pretiomy s afiar (71353
ait, 5 A6y & 5 pev & afia, o A o mB)
6t® 2. due line® fecundum reflitndinem
alit curvitatem fimiliter aut difimiliter fe
habere poffunt’;- una preftd fit, altera vigin-
ti
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Leitiones  Le&.IIT

ti fadiis abhinc femota ; und fit alba, altera °
igra ; cim tamen hujulimodi relationum
nulla fignificetur bic, iis fecludendis adjun-
gitur x7' awAmdfla, fundamentom fcilice
indigitans hujufce relationis. Ad relatio-
numquippe naturam explicandam polt ge-
nus expreflam, & terminos rite conltitutos,
fundamentum proximé fubjiciendum eft,
formalem ejus rationem ultimé complens,
& differentiz.quam Logicivocant. eflentia-
lisvice defungens. Ka%“ TAINOTH |22y QUOAd
za:ntitatfm. boc elty quoad magnitudinis
determinationem, vel magnitudinem ip-
famdeterminatam; faltem fecundum qudd
queritur quantz {unt, & relpondetur tantx.
Nam u$3%9G- mmaduop, cui relative opponi-
tur mesidy hoc maixoy, nil videtur alind
denotare quam magnitudinem ipfam, quate~
nusp -t foam (utitaloquar) fingularitatem
determinatur in (&, & ab aliisquantis diftin<
guitur. Caufa verd propter quam aliqua
magnitudo, vel potisaliquod magnum (ple-
rumqueenim confimduntur somina concreta
& abliraéta) tali meda refertur ad aliud ma-
gnum non alia concipi poteft, quam ideo
quod ahfolute tantam in fe magnitudinem
habet ; icut univerfim omnis relatio funda-
tur in aliquo abfoluto. Lnde non admedum
probo, quod x7' mmauxénfla nonnulli expo-
nunt, fecunddm quod unum alterius tantu=
plum eft, vel fecunddm tzncuplicitatem (cjul
modi aempe vocabula nihil verentur confin-
gere JV 'vandanaly nefcio quid fignificans
tia). Prarerquamenim v.c.quod non bene
fonet hujufmodi definirio dupl® rationis, re-
latioduorum quanterum fecundim duplici-
tatem
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Le& Il Mathematice,

tatem, videtur tantuplicitas intrinfecé contis
nere vel connotare relationem quandam; ag
vero relationum fundamenta non funt rela-
tiones, nec relationum implicant, at res ab-
folutz funt, propter aut fecundim quas re-
lationum termimi ad fe referuntur. Male
.diceretur, opinor, hoc eifimile elt, quia fi-
militer afteftum; at bene, quia calidumeft
vel album ; feu propter calorem & albedi-
nem qualitates ablolutas : fic& =quale di-
citur hoe illi, propter vellecundum utrinf~
que magnitudinem abfolutam, & propeex
eandem hoc illius tantaplum aut totuplum.
Nec eadem decaufa mihi perplacet illa Cla-
vii interpretatio, Secundum quantitatem, hoe
eff, fecundiom quéd una major eff quam alsers,
wel minor, vel ®qualis. Non zqualitas, ma=
ioritas, minoritas, funt vocabula quoque re-
lativa,nec idonea proinde relationi fundan-
dz. Quinimdcim ratiodefinitur, ipf@ ali-
quatenus & virtualiter zqualitas, majoritas,
& minoritas, utpote fubratione feu genere
fuocomprehen(z, definiuntur. Unde male
collocari videntur in ipfius rationis definiti-
one. Nonimprobo tamen, & dignam exi»
{timo quz memoretur oblervationem Graei
Scholiafte, qui x7' 7wAmé7H]« Potils quam
3! m{_ém)a conlulto pofitum autumat,quia
nonomnesrationesnumero eXprimi o,
nec omne quantum alterius ullo comprehen-
fibili mo:o. totuplum eft: *Eaed uéy (if)F
dpbudy wis Aty C purlu Yo medi e’
im 3 7wy, i1 ms My G s & Nva))
pndlida dpiud, i um mpoainxer v
oo el 78 Ay T wnIBy T XTI TG
A o py 3. fros. gy KT mAETI]R X X
7 g =
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Leitiones - Le& 11T
malle tle, ¢ mliod P 6 xI amnmimile
nmos* hocelt, Noluit Euclides quantoruii
rationem fundati <y 74 #ogy il (in iplorum
quotitate vel quotuplicitate) quia non omne
vantumalterius eit 7vszy | toties ipfum con-
tinet, autconfinetur inmipfoy vel perfelte
vel imperfeéte, fecunddm (e, vel fecundim
quafpiam ipfius partes aliquotds ; fed x¥
b |z, quia faitem omne quantum de-
terminatum in [equantitatem habet, juxta
quamcum altero & ipfo determinate quanto

comparari poteft.  Sed objeftatur huic de-.

finitioni fic expofite, quod zqué conveniat
ifti quantorum relationi, qu# differentiam
innuit ipforam 74" x7 7 U Fplyen  EAned -
ey 'é,a" Nam & illa veré dicitur relatio
quzdamduorum quantdrum ejufdem gefteris
X3! mmiuxbri)z.  Refpondeo primum, cim
;‘g" aup et 7l dicitur hic, fubintelligi vy,
ecandim ipforum terminorum quantita-
tem. At relatio differentiam innuens non
videtur inipforum comparatorum quantita-
te fundari,fed in quantitate tertii cujuldam,

excefshs fcilicet, fen quanti abloluti,quoan- *

tecedens exfuperat confequentent, velab eo
daficit.”  Ejufmodi nemperelatio que verfa-
turinter To & §, fundari videtur in binarii
quantitate, non in ipforumt 10 & 8 numero-
rumgquantitate. Nam felationem iltam{a-
tis indicat, exprimitque folitarius ifte ter=
minus, exhibitus nemps numerus binarius;
at Geometrica rationon nifi duobus termi<
nis, explicite potills; aut mente (altem intel-
lectis, exprimi poteth “Agnoftit hoc do
Etiffimus vir in facontra Meibomium Dia-
triba, Differenii imillap dicims (fogiric) ned

“ o q“:-
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Le&.III. Mathematics,
quidens Aritometicam rétionem effe, proprié Jo=
uendo , aut etiam i;ﬁm rationss cffentiam, [ei

}usdamm;m iftiusrelationse, que dicitur ratio
Atithmetica: ~ Qub dito folvit fuam ipfius
exceptionemcontrd definitionem Eutlideam
fnoltro modo expofitam. Hoc étiam obfer~
viffe videtor Ariftides Quidtilianus, quur
Gedmerricas & Arithnieticds quantorum
exéLe ita diftinguit ; 875 6/)@ 73 7vev,
T wiy ovyeyEs Ehglms fox yeteapia, X3
uEPACr moison TG Al e wipsal F du-
Ty ooy xgivion * ™ 3 Daswudlindy dplusi-
wxn greudlevedz, uspfileon 1 S0, s F
ey wods Eaamaa w1l ouyupi(els. Qua
verba faris obfcura fic accipio, Ratio Geo=
metrica comparat inzqualia duo quanta;
hocelt, totum & partem, fecundimh fhas ip-
forum quantitates ; at ratib Arithmetica
‘quantorum inzqualivm differefitias fpectans
tonfequentem terminum, & exceffum cor-
fidérat ue partés antecedentis. Sed fefpon-
“ded fecindd, forfan Euclides, cum veterum
-aliis antea citatis;iftam Arithmeticam quar-
“torum afay non agnoverit; faltem i Geo=
netrisnullam haberidai ejiis ratiofierm cen-
“fuerit; fatifgue proihde vifiim ei filerit; fi
“definitio fua congrueret omnibus & folis iftis
quiantorum evy xpiczer, quas [Ecurdimquad--
“titatem inftituunt Geometra., ﬁé\lam quar.
torum dimenfionibus & ‘aliis, q@dad fpeciem
& fithm determinantibus, qui Géometrz
feopi pracipui funt aut foli, fufficere videtur

i_ﬂiu's relationis confiderario. Nec aliam
ere yulgus ipfum quantorin concipit rela-
tionem : etéenim clim vulgs quarune hotris
fies quantum-elt ho¢ vel jliud, nihil inqui-
P Tung




224 Leitiones  Le&.lIL

’ ritht alind, quam quoties id continet fatam
1 aliquam & familiariter fibi cognitam men-
furam, vel quoties in illa continetur, hoc
elt, ejus ad hanc menfuram exquirunt rati-
onem Geom:tricam. ~ Addo tertid, quodre.
Jatio fecundim differentiam, cim exprimi-
tur numero comparatorum terminorum ali<
quem denominante, vix reipsi differat a ra-
tione Geometrica. Ut cumdico B excedit
A per 3A, idem eft ac fi dicerem Beft qua-
druplum s A, vel ad A referri ficut 4 ad 1
Aut i dicerem B excedere A uni tertiz ipfius
B, perinde eft ac_fi dicerem, & hinc facilé
confeltatur, B effe fefquitertium ipfius A,
 yel habere f¢ ad Auc3ad 2.  Achuc forte
tiobh: dé¢  refpexerint, qui rationem confiltere dixe«
Gorp.c.11: funt in quantorum differentia comparata |
| §3,5. €um utrovis quanto ; qui_tamen loguendi |
i 12.6 8. -modus admodum in fe difficilis eft & obfcu- |
: 13.8 1. rus, érroramque ferax gravil'ﬁmorum. ut vi- [
| dere elt ex iisquz contra Hobbium & Mei«
boium difputat eximius vir ; quorum igitur
rationes explicandi modum nec probo nec :
defendos At faltem dico relationem quame ||
torum quodd differentiam, fiquando pro de- 1
terminandis quantorum menfuriy confides |
rantur 2 Geometris, €art ut ab illis adhibe-
tur plerumque cum Geometrica ratione tan- ||
l ‘tun-em innuere. Quapropter eam negle-
! xerit Euclifles utvel parum utilem, vel ut i |
minimé diverfam A ratione Geometrica.
g, Sed progredior advertendo quinto, voces i
definitione pofitas myds @AANA« communiter
exponi matud velad fe invicem, .quo fignifi-
i cari videtur reciprocatio quadam, &alterna |
| relationishujufce permutatio, terminis ita |
' ‘tran(- i
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tectitt. Mubewatics,
tranfpofitis, ut nunc fit antecedens, qui modo
(confequens fuerat ; quzquidem interpreta-
tio mihi non arridet, utpote quandam ipfi
definitioni ablurditatem impingens. Enim-
véro fi terminis tran(pofitis alternetur aut
{nvertatur comparatid, exfurgunt duzrela-
tiones admoduminter fe diverf@y Ut v. g,
linez tripedalis ad pedalem relatio elt rela-
tiotripliad ntium, vel ratio tripla; fed in-
versé relatio linez pedalis ad tripedalemelt
relacio unius ad tripluni, vel fubtripla ratio,
quas rationes denominantium nemerorum
unus alterius noncuplus elt. (§=3x3) Igi-
tur pds daanAe potius interpretor mnius
ad aliam, vel alterutrius ad aliam: Voluic
enim proculdubio, certifime debuit; unam
fimplicem unius magnitudinis ad aliam. non
uas fimul rationes fibimet inver(as definire.
Quia verd nihil intererat utra magnitudo
1}:r;_ﬂ:-:cleritis;, in hac comparatiose, vel con-
dequentis locum decuparet (quandoquidetr
Jndifcreté quavis magnitudo ad quamvis.al-
iteram homoegeneam rationem obfiret ali-
-quam) ideo pofuit #pds daanae, quo figni-
ficatur dagypiae quadam, quoad fitum &
-ordinegm terminorum: Si némpe compa-~
-rentar idter{e due gqnalibet magpitudines
homogenéxquoad quantitatem, quzcunque
‘ponatur antecedens; cjus ddalteram relatio
diciturrdtic.  Neque re(pnithancinterpre-
tationem vocabulum &xaniov, vel ad rigo-
rem primev notionis exaétim, (&d potids
favat & juvat, Nam dainaor €X origine de-
notarevidetur danoi dano, aliud vel aliud
disjun&ive ; fion d'm'og dAno conjunétim,
P

$ed nelo diutins bic Apfiler. Waicum
2 fextd
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. Lectiones  LeGLIIN,

fexts reftat excutiendum vocabulum mialy
de cyjus jam ambigitur fignificatu, Tiye

‘15 verti folet relatio vel habitudo qua-
dam ; fed hanc interpretationem nuper €
noltratibus egregius quidam Mathematicus
improbat, & nefcio quid abftrufioris mylte
rii fub iavelucro d=litefcere fufpicatur adje-
&immse.  Mavult pro quaedarn fubftitui qua-
licariva, boc eft, Cut ipfeexplicat) que ad
qualitatis predicamentum fpeclet, ideo fi-
licet quia ratio cum indicatione vel fitu par-
tium figurarum fpeciem & qualitatem de-
terminat, Rejicit antem interpretamen-
tum vulgare, quia vox 7vsd¢ (iplius verba
funt) ex ufu perpetuo qualitatem refpicit;
neque tam in efinité alignam quam aliqua-
lem, feu potids qualitativam habitudinem

“hi¢innuit, que nempe predicamentum qua-

litatis fpe&tat. ‘Subjungit autem, Et quidem
in accurata definitione nullo modo feren-
dum videtur, ut ratio definiatur indefinite
“ratio quazdam, fed determinandum erat,
quznam relatio. © Porro, cum rrefponderi

- poffic fatis determinari relationem ex pra-

“cedentibus, prefertimex adjeétaconditione
X7 mininbf)a* negat hoc fufficere, quiada-

“tur alia relatio quantitatem ex @quo- fpe

- @lans, nempe toties memorata relatio fecun-

‘dim differentiam, qur tamen ut cenfet, non

eft e gémrs. ‘Sed hanc ego tam fubtilem
expofitionem non facilé tamen adducor, ut
“credam ipfius soryera7y (ententi confenta-
peam. Nam primoduriafculum eft, utaids
fignificet ad qualitatem fpectans, vel quali-
tatis potiis (fecandim ipfius doctiffimi viri
fententiam) effectivus feu determiaati\:’ls-

r a-
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Le@IIl. Mathematice.

Valet equidem 7oré apud Ariftotelem &ali-
os paffim idem quod qualis, vel aliqua quan-
" titate praditus (ut qui habitu quovis, aut
potentid, vel paflione afficitur, ab o denomi«
natur ‘guids 7s) at qualificativus vel qualifi-
cus (fic enim expofitioni fuz congruentids
vertiflet, quam qualitativus) nufquam ut pus
to ;-.ad id denotandum. retius adhibeatur
e men (Nam zeey elt talem reddere) vel
explicatius 7 7 oyud oy moiomi)@- Nogrstn.
Igitur loquendi modum attribui t auétori fa-
tis impreprium, inufitatum, obfcurum, ade-
oque definitionum legibus & naturz nimis
incongruum. = Addoquodabintrinfeca ratis
onis natura videatur fatis remotum, eique
tantum ex accidente competere, quod nons

nihil aliquando conferat ad figurarum fpecis-

em, {en qualitatem determinandam. Non
in [olis figuris confideratur, at (2piis extra
illas, nec aliter illarnm determinationi ine
fervit, quam magnitudinum quarundam, li-
nearum nempe vel fuperficierum quibus ame
biuntur figure, quantitates prins determie.
nando. - Non igitur verifimile videtur, defi
nitiones au¢torem huc attendiffe, quum: de-
finitiones neceifaria tantim, univerfaliay ac
primaria notionum attributa completi de=
bzane.. Ft quod ad ratiohis: pradicamen-
tumattinet, ipfa fimpliciter ad relationem
pertinet, refpeftive verd propter terminos
comparatos ad quantitatem (femper  enim
illi funt res quante quatenus quantz) redus
catur, magifgue propter. fundamentuimn fu=s
um, quod eil abfeluta queviam quantitas, uey
fupra dittum, Vulgo dicitur & quantitas’
tis proprietatibys accenfetury quod ab illa

. P3 res
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Pag. 16.

Legtiones  Let L,

red didmtir 2qoales & inzquales, hoc eft;
uda aleerius fimpla, dupla, tripla, &c. koc
elt, erga alteram tali ratione affeCta.  Ergh
potitsratio eft 4¢ors quantitativa, ficut fi-
militudo, quia fundatur in aliqua qualitate,
dici fulee relatio in qualitate, feu qualitati-
va. Abfonui vers plerifque ni fallor auri-
hus foret dici, rélatio qualitativa fecundim
ghantitatem ; nam fi fecundim quantita-
teim; ergo quantitativa potids quam qualita.
tiva. Pretéres, qudd non ut pertendicur
vox amids etiam in definitionibus pofita feni=
per qualitatem aliquam proprie di€tam, at
vero fepills meram particylaritatem , hoc
eft, generalis vocabuli reftrictionen indefis
pitam, defignet (eq pacto ac fihomo defini-
retur,animal quoddam ratione donatud, ubi
quoddam innnit tantum, confusé quidem &
indiftinéte nullos certos limites alignando,
heminis nomen fub animalis nomine conti=
neri, nec ei penitus adxquari) qudd, inquam,
ita fe res habeat; innumeris adfirlii pofit exs
emplis proftantibus apud veteres etiam Ma-
thematicos. Tta Theon analogiam ' definit,
"Avano)iz 3 b6t Koow i wpds daniAes moid
a’as, rationufn ifiter fe habitudo, non qua=
itativa opinor, quz enim ifthic intervenit
qualitas? at quadam faltem. Muficzhar-
moniz genus (34 GF) Ariftidés Quintilianus
definit, #moidy Tempasdpd's faisay, non qua=
litativam credo figmficans divifionem nefcia
quam, at certam aliquam : quum (cilicet re-
trachordum inntmeris modis dividi poffit,
gnu's tamen Muficum non omnefcunque f&:
gtionies iftz, fed cérte quwdam conlticount 3
wna filicet aliqua genus diatonicum, alia
) ' : ¢hree
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Le& Il Mathematica.

chrometicum, tertia enharmonicum, Coms
fon;t Euclidesf riyt%-(inqnit) éﬁ nmi m;;&_
a¥fldoor ¢ wr Nalpears. 1dem Arilti-
des, ‘Hngfu'i?:;’ et ﬂﬁb’mngaf}v
iy mudy TEw éxdflev.  Tloay T~
£y, ordinem quendam, non ordinem opinor
qualitativum. Nicomachus in Enchiridio
Deicnpa definit, oy midy e Bapunf|@
delsbunile i dvdmanp. Ejufdem eft Thra-
{yli definitio,"Esr Naswus o' yyer 1 wpds
dAAfAus o éorg* ubinotabile eft Arith-
meticam ipfam rationem vel differentiam,
quz inter duos pSuyyus, fen fonos harmonie
cos intercedit, diftrite vocari zudy ghows
quas (cilicet dotiffimus vir folam quantita-
tivam relationem agnofcit, 8 Geometricam
rationem velut ei contradiftin€tam appellas
ri cenfet mordy ackaw, hoc eft, relationem
qualitativam. 6uia vero ferenda non ar-
bitratur in definitionibus accuratis indefini-
ta talia vocabula, dicendum eft optimos fal.
tem authores admififfe talia; prater mox
addulos, unum citabo Euclidem, qui in Ifa-
gogetharmonica proximeé contiguis duabus
definitionibus inferuit vocabulum m¢* Té=
vG-(inquit) ¢s1 BT 7 gorils, Julluds
vl ud) B, dxadlise  Et dein, MlaCori 3
§cry Suoiy TIvds s dvopioy TETON (AT Se0TS
Ecce m07os 715y duois Twés  Non abhorrui¢
is {cilicet ab ejufmodi vocibus, neque certe
med fententid abhorrere debuit.  Nam in
omni praedicatione vocabuli latioris de 2n-
gultiore, generalioris de magis fpeciali, ff
non exprimitur, tacité faltemintelligitur re-
firiioquzdam. Ut cim dicitur, Homoeft
animal, inteiligitur animal quoddam ; qubd-

" P4 que
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que fubticetur in propofitione direta, red-
ditur & exprefse prenunciatur in converfa,
Quoddam animal eft homo, Quod autem
femper fubingelligitur, id nonnunquam fine
culpa’ proferri potelt, quare non video cur
improbari debeant iftinfmodi definitiones ;
homo eit animal quoddam ratione pradi-
tum; triangulum ell figura quadam plana
eribus reétis lineis comprehenfa ; ratio eft
relatio quadam homogeneorum: quantorumny
fecundiim quantitatem. Quod vero defini-
tionem hanc vylgari modo acceptam. aque
convenire putat Arithmetice rationi, a qua
tamendiftinguidebuit ; adidjam ante apo-
analinds refponfum eft, cimquid fif 7' 7+
puxbylz, referri conati famus explicare.
Nunc tantim gdjiciam, elementatori bac in
definitione tradenda nop aliud forfan pro-
pofitum fuille, quam ut methodi plenioris
aut orpatls qualifcunque causd, praiudens
fkilicet accuratioribus iftis Ejufdem, Majo-
ris, & Minoris rationis definitionibus mox
fubjungendis, generalem quandam & éaoge-
¢h 7% A6y, ideam difcentivm infinparet ani-
mis per Metaphyficam hanc definitionem;
Metaphyficam dico, nec enim proprie Ma-
thematicaeft, cim ab ¢a nihil quicqunam de-
pendeat,gut deducatur in Mathematicis, nec
ynt exiltimo deduci poflit. Cujufimodi quo-
que cenleri potelt polthac tradita definitio,
vel defipitio potils analogiz ; analogica elt
rationum fimilitudo, qua nujli Mathematico
deferviat ulpi; nec alip opiner fine propo-
hitur, quam ut per eam generalis quedam
analugi notig, crafla licet & confula, tyro-
ﬁlbqsiggatur. Deﬁnitiqnihusagg;q}cx;;{u;:

s aa Fitie
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fitis Mathematicis; mox ab illo [ubjunélis to-
ta rationum doétrina, tota res Mathematica
fubnititur ; ad illas igitur potiffimum atten=
di debet, per illas rationum doétrina perfes
s elucefcit ; hzc & confimilesablque noy
tabili Mathefeds detrimento prorfus omitti
poflent: ficutin Elem. VIL factum videmus,
ubi pumarorum analogia definitur & pertra-
Gtatur, nulld tamen rationis NUMEro compe-
tentis exhibita definitione 3 quamvis illic
zque neceflaria fuit & utilis definitio talis
atque hicelt; (ed peutro loco magna fuit
Receffitas,  Quanquam hand credo rem ip-
fam aded generalem & abfiraltam, edque
conceptu magls arduam & explicatu, defini-
tionisefle capacem commodioris hic quam
Elementator affignavit, quam ideo vifum eft
uberius explicare ; neque non aboppugnan:
tium captionibus afferere. Ubi pedem figo
nunc; proximd Leéione rationis ad fpe-
cies, & fymptomata potiora gradum pros
TOLUrYS,

) i ool oy s - 1

Ationis Geometricz naturam utcun-

que delineayimus, definitionem ejus
in elementis confignatam qua explicando
qua afferenda. Aliter(7uzmedeséws quidem
& mpwawTipes, at fortaffe magisad captum
commupem) declaretur hzc res dicepdo,
quod ratip fit modus determinatus,quo unum
quo-fvisquantum continet alind, vel ab co
continetar, idem vel perfimilis ei modo, jux-
ta quem unum alterius totuplum dicitur, a}{f

g g a
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alterum toties continere ; vel effe talis pars
vel tot partes alterius, aut toties in altero
contineri ; qui certé modus, quum collas’
ta quanta numeris efferri poffunt, facilli-
meé comprehenditur a nobis ; ut modus quo
libra continet unciam nil innuit aliud,
qaam quod hane illa duodecies contineat,
vel ad hanc fe habeat, ficut 12 ad 1, unde
libra dicitur ad unciam fortiri rationem duo-
decuplam. Modéfque quo longitudo peda~
lis in paflu Geometrico continetur , nihil
eft aliud quam illam hujus effe partem quin-
tam, vel ad eum fe habere ficut 1 ad §, quod
fiznificatur dicendo rationem pedis ad paf-
fum efle fubquintuplum. Qui modus ab-
ftracto vocabulo quintuplicitas, aut (verbo
veniam ) quintuplitas ¢ 7eflamaéme aut
muAlenonys) exprimitur & enuntiatur.
Qrm verd collata quanta (quoad abfolutam
fiam quantitatem) ralia funt, ut pumeris
rfedte nequeant exprimi, faltem intelligi
poteft, qudd aliquo determinato modo illud
continet hac, vel in hoc continetur, aliter
fcilicet quam aliud quodvis illi inzquale con-
tinet, hoe vel ineg continetur ; acita qui-
demut ifte continendi modus perfimilis fit
¢i, quo numeris denominata quanta fe conti-
fent, aut in (e continentur ref?,e&ivé;
pofsitque fimpliciter & ex parte rei femper
numerisexprimi quam proxime, Sicutv.g.
cim ratio peripherix circularis ad diames
trum, nobis quoad &upi€ear ignorata, re-
prefentatur dicendo, quod peripheria fit
diametri tripla felquifeptima, hoc eft, ter-
ipfam contineat & eius unam feptimam par-
tem, apponendo ferg vel prope. Sic &ra-
X . - {10
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tio diametri ad ltus quadrati; qu# Ameris
exprimi precisé patura réi non patitur, po+
teft utcunque nameris ad veram accédénti-
bus repralentari ; dicendo qubd diamétef
fe habet ad latus, 0t 1.4 ad [ feré 5 vel pros
pills; ut 1,41 ad't 5 vel adhucdccurativs, 8¢
1,416 ad 1: &fic porro magis ad ExpiCetay
appropiriguandpi. Verdim rationis naturam
ulterits illufirare conabimiir, primo fpecies
ejus & differentias exhibendo (fiquidem ad
generum perfettiorem notitiam lucis pluris

mim & fubfidii confert fubjetarum (peciés’

rum comprehenfio, utpote quarum ex coti
venientia quoad effentialem gliquam pro-
prietatem, conftitvantur & quafi generan-
tur ipfa genéra) tum fecundd,; rationum acs
cidentia quadam primaria (comparatieneg
inter fe, compofitionem, cohtinuationein,
additiomem, fubtractionem; divifionem, re-
dutionem exponendo) nec rion interea quas
ftiones aliquas obiter incidéntés in contro-
verfia pofitas, npn pariam ad cujiilce materiz
dilucidationem conferéntes, éventilando.
Quod rationis fpecies attinét, éjus divifio
naturalifiimé prima terminérum diverfam
affectionem confequitur hoc modo: antece-
dens rationis velmajor eft confequente, vel
rqualis ei, vel mipor éo; hinc tres rationis
{pecies fubnafcuntur : Ratioquanti majoris
ad minus, xqualisad ®quale, minorisad ma-
jus 3 communiter appellantur, Ratio majo-
ris inzqualitatis, zqualitatis, & minoris in-
aqualitatis; poffint autem fimplicitis & bre-
vills nuncupari majoritas, xqualitas, mino-
ritas (néfque nominibushis eas fubinde hre-
vitatis causi defignabimys) nomnulli verd
ma-

3
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Lectiones Lek1V.

- majoritatem & minoritdtem vocitant ratio-
nem excefsiis & defeltlis ; qua'vocabula nos:
quoque fortaffisinterdum adhibebimus: Eo-
dem recidit d¥aglowia duplex, quum nempe
ratio primo {cinditur in rationem zqualita-
tis & inzqualitatis, tum porro fublecatur
inzqualitatis ratio in rationem majoris &
rationem minorisinzqualitatis. Qua divi.
fio proba [atis & commoda ; reétéque Nico-
machus, T% 7pés 7 moivuy 705 s af dywni=
7w Yapunad s ess ey iov e Wydvico s
Ay 90 &y cm)’)cpi & wods ETepor Jeapbueroy
n7oL §ovy Umipxer, # eviduy, 7piToy 3 Tps
m2dle sd¥v.  Resex fe clarior eft, quam ue
exemplis illultrari poffit aut debeat 5 unum

tamen apponemus, ratio libr# ad unciam

(vel numeri 12 ad 1) elt majoritas, aut ratio

majoris inxqualitatis, aut, excefslis ratio,

quoniam antecedens confequente major eft.

Ratio ponderis quadrantalis ad 3 uncias eft

®qualitatis ratio, quoniam antecedens ade-

quatur confequenti; ratioveropncig ad li-

bram elt minaritas, vel ratio minaris inz-

qualitatis, vel ratio defeths, quiaantece-
dens confequente minor eff. Nelcio vero
num attineat obfervare, quo devitetur ex
ambiguitate pronafcens error, qudd nonnun-
quam apud fcriptores Grzcos ratio majoris
ad minus dicitur peier ady @, xqualis ad.
xquale 70@ A6y @ & minoris ad majus
éadaray a6y G- * Theon Smyrneus, Tay Aé-
v 61 iy 8 pelloves, o1 3 Erelroves, 64 3
tovs * quas modd defcriplimusinnuens ratio-
ntm fpecies. Sed improprié proferuntur,
& bene nobis cavenda {unt €jufimodi locutio-
nss; nam ratio major, xqualis minor, fre-
: quentils
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guentids & magis proprié defignart ipfarum

-rationum inter fe comparatarum refpeclus,

non fingularum abfoluté fumptarum ratio-
num fpecies. - Inflantie catsi, comparando”

.rationis dodrantis ad trientem, & beflis ad

trientem ; major eft ratio dodrantis ad tri-

.entem, quam beflis ad trientem : (hoc eft;

major eft ratio numeri novenarii ad qua-
ternarium, quidm oftonarii ad eundem qua-
ternarium). Sed rationis dodrantis ad tri-
entem, & beflis ad trientem, fimpliciter in
fe fpeétatz, non bene dicuntur majores rati-
ones, fed majoritatis, aut excelsfis; aut inz-
qualitatis majorisrationes, hoc elt, rationes
majorum quantorum ad quanta minora.

-Hac eft rationum prima divifio.  Aliter au-
.tem dividitur ratio (velinzqualitatis ratio,
.nec enim intereft utrom ratio fic univerfim

vel fingillatim inzqualitatis ratio dividatur)
aliter, inquam, ratio dividitury intuendo -
quantorum ifta fymptomata, nobis jam ante
quadantenus explicata, fymmetriam dico &
afymmetriam. = Nam quia terminorum in-
ter fe comparatorum aliqui fymmétri vel
commen(urabiles (unt, hoc elt, eodem quanto
{emel aut aliquoties accepto menfurari,
completé dividi, penitus exhauriri, adeéque
mnureeris accurate exprimi poffunt ; alii ve=
1o termini (unt afymmetri, vel incommen(u-~
rabiles, hoc eft, nulld communi menfur men-
furabiles, nulld parte aliquotd eidem gau-
dentes, & proinde fic affeéti, nullis ut nume-
ris poflint exprimi, vel perfeéte reprafenta-
ri. - Hinc emergit divifio rationis in effabi«
lem & ineffabilem, 6y prriy & abyov fpn-
awe Ubi tamen notandum quod b2 vos
(<=4




Lettioned 1o iv,

ces (pyrs &pfnms) ab Euclide ‘in Elemen-
to 3 pauléfecius ufurpantur, cim enim ad-
verteret Euclides expofitd quivis recta li-
ned (qua jnlu) vocavit, utpote quolibet ad
arbitrium numero denominabilemvel effa.
‘bilem)cum illa comparatas lineas in triplice
differentia verfari; alias nenipe longitudis
necum illacommenfurdbiles effe ; alias ve.
toquoad longitudinem quidem incommen-
{furabiles dari, fictamenutiparum quadra-
ita comimenfurabilia fint; & numeris denomi-
niabilia, veras ipforum ad expofitz quadra-
tum rationes exhibentibus petfeftifime ;
aliasautem compluresnon longitudine tan-
tumipfi as_)rllitr, fed potentid quoque (hoc
elt, feciriddm ipforum quadrata expofitz
guadrato)incommenfurabilia effe; hoc, in-
quam, cdm adverteret, priorum duorum ge-
perum Jineas apfllare voluit fnmts* hoc
eft, quatiantenus & qualitercunque exprimi-
biles ; at poltremi gefieris lineas vocavit
, drbywsvel dppirus, hoc eft, nullatenusex-
Flicabiles.-alit ineffabiles numeris, Itaque
ecunddm Euclidem alymimetra “donaully
quanta videnturhabere aéyoy pn7dyinter fe
2 fienim quanta ipfa dicantar effabilia, <on-
fequenter ipforum ratio fuzrit effabilis) ha-
bent, inquam, longitudide (velaliter in fuo
genere)commen(urabilitaci iucapacia?uau-_
ta xbysy pnriy, quatenus.etfi fequit iplorum
rario numerisullis communibus immediaté
reprafefitari, pot=ft tamen yguodammodo
mediaté,quadratorum nemipe (dorum inter-
ventu, .quando numeris illa vere denomi-
nantur& exprimuntur: fiquidem inle dici
poffuat latera vel radicesquadrat -talium
2 nu-
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fumerorun ; cujufmodi faltem. expreflio
fufficit ipfornm relativz quantitati determi-
. nande, faciend6que cam utipfa qualitercun-
que fabjiciantur zftimationi noftrz, tum ut

reipsa facile pofintexhiberi. = Veriim inva-

Iuit apud plerofgue, rationique bene confen-
taneurn videtur, Wt incommenfurabilium
quantorum rationes dicantur eppnjor, hog
eft, ineffabiles ; quia fcilicet hujufmodi ra-
tionum termini vulgd notis & receptis nu-
meris propri¢ & immediate nequennt effer-
1i, dfque proinde fenfum hunc retinebimus,
namvis maluit doétiffimus Borellus (hang
Enrfan ambiguitatem vitans) dividere pro-
portionem in commenfurabilem & non men~
furabilem, vocabula nova comminifcens, ne¢
admodum ut exiftimo commoda. Nam pro~
portiones quantorum incommenfurabilium
#que funt ipf@ menfurabiles, ac proportios
nes quantorum commenfurabilium ; aptids
opinor & accuratiis mentem enuncidfiet fu-
am obliquo cafu, dicens rproportioncm efle
vel quantorum commenfurabilinm, vel in=
commenf{urabilium quantorug!. f§edér o
hoc,ad rationum propofitas (pecies re-
irgqt;tmur. Aby @ piflds, effabilisratio eft,
Qu# numeris exprimi poteft; numeris (in-
.quam) veris, quos vocafit , & vulgaribus 3
integris, mixtis, fractis; imo femper inte-
i::: numeris exprimi poteft : quandoqui-
ratio quzvis numerorum utcungue frd-
Lorum, velex integris & fratis compolito-
.Tum, femper ad integros adduci potelt per
fraftorum denominatores multiplicando,
.Exempla przftant omnes ejufdem generis
.menfurz, in wfu vulgarisonllitut®, quales
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‘o dimetiendislongitudinimintervallisdi-
gitus, [pithama, palmus, pes, cubitus,orgya;
paflus, ftadium, miliare, leuca j pro taxandis
ponderibis granum, drachma, uncia, hibra ;
pro computandis pecuniis as; {efterting, de-
narius, (olidus; marca, libra; 'pro tempori-
bus computandis annus, menfes, dies (civiles
hos intelligo, nantan ha partes témporis nas
turales fint commenfurabiles inter [e nullo
conftat, aut conftare poteft indicio) hora,
minutum. Hzc enim & confimilia quanta
rationes inter fe effabiles Rabeiit; edgue vul-
gares ad ufiis accommodantdr, Ratio, in-
flanti# causd;, marcz ad libram effabilis eft;
quia numerus 4 & 1, vel numeris 2 & 3, vel
aliis quibufvis fubfefquialteram -obtinenti-
bus inter {e rationém exprimuntor. Sic&
affis ad feftertium ratio eftertur numeris § &
1, vel numeris1 & 2%, velnimeris 2&¢ 3
qu® ratio dicitur fub-multiplex-dupla fefl
quialtera , ut ftatim oftendemus.  Ady ©-
autemn &3i1G- (ineffabilis ratio, quibuldam
@nrojp G Ady @, ratio irrationalis, vel po-
tius'indicibilis, quia dici vel exprimi nequit)
eftilla qua verfatur inter alymmetra quan-
ta, quorum ratio nullis numsris, veris & val-
garibis, éxprimi poteft exaéte perfectéque.
Talis eft in exemplo vulgatiisho ratio dia-
metriad latus quadrati; mam in totaferie
namerorum polibilium (integrorum, frate-
tum; miftorum) aulli duo numeri poffuntin=
“Yeniri, nalli dantur omnine, quorum ratio
teprefentat exquifite rationem quantis iftis
duobus = intercedentem. Quoniam enim
(quod in el:mentis demonftratar) quadra-
tum ex diametroduplumeft quadrati exla-
" tere
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tere, nullique dantur in tota vulgarium nu-
mérorum congerie numeri duo quadrati, du-
plex alter alterius, ergo nulli dantur nume-
ri, qui rationem exhibeant diametri ad la-
tus. ‘Talélqus reperiunturin omnigenere
quantorum innumerz rationes, adeo quidem
ut inter f{e,comparando figuras regulares,
cum planas tum folidas, eidemt circulo vel
{phxrz inflcriptas aut circumfcriptas, vixul-
las inyenire fit, quz vel quoad latera feu pe-
rimetros, vel quoad areas, & quoad folidita-
tes (uas rationent habeant inter fe numeris
explicabilem. Unde quo rationes horum &
aliorum plerorumque quantorum qualiter-
cunque referri polfent ad numeros (utpote
fymbola quantorum generaliffima, notiflima,
commodilima) necelle fuit numeros furdos
(quos vocant & irrationales) comminilci,
quibus iftorum quantorum rationes utcun-
que poffent exprimi. Et harum quidem
ineffabilium rationum nulle recenfentur
[pecies (quia diterentes, quibus iplarom
termtini fe continent aut refpiciunt, modi
bene concipi; diltingui nequennt, & nullum
excogitari proclive fit pro iis aliter expri-
mendis compendium) at rationum, que vul-
go numeranturyeffabilium (pecies. percenfe-
re conabor, & exponere quam breviffimé
(quorfum enimgue tradita proftant ubivis,
& per {atis clara funt,operofilts inculcare
Mihi potiusinfticutumeft, quz protcita mi-
rius, & magis involuta videntur, ftudio meo’
qualicunque ventilata, judicio veftro per-
pendenda commendare, que paffim obvia,
veladmodumaperta funt levi pede tranfcur-
rendo)ad rem, Nihil imprimis manifeltius’

Q elty
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elt , quam Zqualium quantorum ratioriem

“femper effabilem effe, utpote qu quibufvis
“zqualibus numeris exprimi queat. Habet
‘v.g. le quodvis zqoale quantum ad aliud

guodvis, ut unitas ad unitatem, vel binarius
ad binarium.  Jgitur 2zqualitatis ratio con-
flitui potelt -prima fpecies efabilium ratio-
num. In®qualitatis autem ratio cim du-
plex fit, ut vidimus, majoritas aut migori-
tas, vel excefshis defeififque ratio, majori-

‘tatis effabilis quinque vulgd (pecies fatuun-

tur, quibus inverse correfpondent totidem
{pecies minoritatis, Eas recenfebimus &
exponemus , ita’ tamen ut divifionis hujus
fundamentum & originem (id'quod inomni
divifione technica potifimim (peétari de-
bet) prius inveftigemus. Id aggredimur
facere notando, quod cim duo quanta com-
paramus inter fe rationem habentia effabi-
Jem, vel eortim vice numeros quibus repr-
fentantur, modum fcilicet'inquirentes, (uo
antecedens confequentem concinet, aut in
eo continetur, hunc reprzfentare conten-
dimus in pumeris quoad ejus fieri poteft mi-
nimis; quia‘ratio quavisin minimis termi-
nis facilins ®ftimatur & comprebenditur.
Tgitur enitimur, ut eorumalter, confequens
nempe, fitipfa unitas, numerorum infimus &
fimplicifimus ; qlo praftrato terminuman-
tecedentem - indagamus unitati , tanquam
confequenti congruentem: ifte terminusra-
tionis z(timationi fubjeéte denominator di-
citur, ipfam quippe denominans, & decla-
rans ad captam -noffrum commodiffimé.
Quoniam verd divifionis Arithmetice talis

eft natura, ut quoties numerus dividendus

di=
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diviforem continet, toties inventus quotiens
contineat unitatem, ideo reperiturifte de
nominator (vel antecedens rationis , cujus
confequens unitas) dividendo propofitz ra-
tionis antecedentem per confequentem.
Porrd, cim denominator ifte, vel quotiens
inventus, pro ipforum terminorum intrinfe-
ca diverficate diverfimode fpecie numerus
efle poflit (integer nempe, vel fractus,vel mi-
ftus ; & fractus quidem ac miltus non uno
modo) confiderando puta v.g. rationem ma-
joris inzqualitatis’ di€tus quotiens per ter-
minorum divifionem repertus, poterit efle
vel numerus integer, vel unitas cum adjecto
numero fraéto, cujus numerator fit unitate
major, vel numergs integer unitate major
cum fracto adnexo, cujusnumerator fit uni-
tas, vel denique numerus integer cum fra-
{tione, cujus numerus ex{uperet unitatem.
Ex hisquinque diétiquotientis variis modis
aut [peciebus emergunt quinque [pecies ma-
joritatis effabilis, qua vulgs cluent ratio
multiplex, fuperparticularis, [uperpartiens,
multiplex fuperparticularis, multiplex fu-
perpartiens; quibus opponuntur & inverse
refpondent («£y]ixen?) & elySvmmpbya, ver-
ba f[unt Nicomachi) minoritatis rationes
{ubmultiplex,iubfuperparticularis, fubfuper~
partiens, fubmulciplex fuperparcticularis,
{ubmultiplex fuperpartiens: quas nunc o

dine periuftrabimus. Multiplex vel multi-

pla ratio dicitur inter duos terminos verfa-
ri, quum antecedens confequentem continet
multoties (unde nominis impofitio) vel cim
antecedens confequentem aliquot vicibus
(bis, ter, dzcies, centies, aliquoties utcun-

Qa que)
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que) continetexaété ; vel quum confequens
antecedentem perfeéte dementitur (e zeg);-
{3&]&1; xeflauereéi)) hocelt, ficut nihil quic-
quam fuperfit refidui, Vel,quod idem eft,

‘cim confequens eft antecedentis pars qua=

piam aliquota, quz aliquoties accepta totum
eum componit, exequat, complet 5 adedque
denominator hujufce rationis eft. perpetuo
numerus aliquis integer. Ira paflus Geo-
metricus ad pedem habet rationem multi-
plam, intzgro numero quinario denomina-
tam ; quia pes quinquies acceprus paffum
conftituit pracise, vel quia paflvs quinguies
includi pedem, &nihil preterea. Hinc li-
quethanc rationem tot habere {pecies fibi
fubordinatas, quot dari peffunt integri nu-
meri, per quos denominentur § diltinguan~
tur, infinicas, Ut ratiodupla, tripla, decu-
pla, centupla, millecupla, &¢. funt rationis
multiple fpecies. Gracis autem dicicur
hzc ratio A¢y G marazadaCr (quali zoa=
raroardaCr vel manarreovenG) & [pe-
cies ejus {imiliter terminatz funt iradaGr,
rrimAd @Gy JivamrdaCry iudloumrda Gy
&c. Huic universé refpondet & dywspo-
¢Greft minoritatis ratio, fubmultiplex di-
&ta, quam [cilicet obtinent multiplicis ratio-
nis termini tranfpofiti 5 ut{i A fit multiplex
& B, erit B fabmultiplex s A. Ideo ratio
fubmultiplex eft, quum antecedens confc-
quentem jufté demetitur, eft ejus aliquota
pars, aliquot vicibus in eo continetur ; ejil-
que denominator eft femper aliquis fimplex
numerus fraftus, habens unitatem pro nu-
meratore. Ita pesad paffumrationem ha-
bet fubmultiplicem, utpote quinquies in

paffu
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paffu comprehenfiis, & denominatorem ha=
bens £. Habetitem fimiliter hujufmodi ra-
tio tot [pecies, quot effé poffunt numeri fra-
¢ti fimplices numero quolibet denominati,
fed unitatem obtinentes loco numeratoris.
Ut ratio fubdupla; fubtripla, fubdecupla,
fobcentupla, &e. Nam quia commodé fig-
nificari nequeunt” hz rationes vocabulis vul-
go ufurpatis defignantur a Mathematicis,
preporendo fub ipfis inver{arum multiplici-
um rationum nominibus, Quod attinet
enim vocabula, fecunda, tertiaydecima,cen-
tefima, millefima (quibus efferuntur unitatis
partes aliquot®) non ita commode poffunt
hifce denotandis rationibus adhiberi, quia
preterea funt ordinales, & fiedum divifio-
nem in partes, atlocym quoque cértum in-
digitant reromin aliqua ferie difpofitarum :
ut tertius 2 Romulo rex, fapientum oftavus,
centefimus abhinc annus ; refpondéntque
Grazcis wpsr8-, SevmC-, wir G, &
ide6que fubjacent ambiguitati. Alias non
video quin ratio tertia, quarta, decima pof-
fint hifce denotandis rationibus infervire,
2qué ac dupla, tripla, decupla multiplis.
Vocabula vero femiffis, triens, quadrans,
&c. rationes quidem hasindigitant, fed ob-
liquo tanttm cafu, nam bene dici poteft ratio
femiffis, trientis, quadrantis ad unum; nec
ipfa tamen femiflis aut triens eft ratio. A
Grzcis vero defignatur hxc ratio termina-
tione pdpy©@-aut pospiad G- (liquet unde de-
duéti) fubjun&ta vecabulis numerorum ordi-
nem fignantibus ; vt Aéy G- faupdp G- (aut
nuspoipred G) zellnumiptGry JendlnudorGr,
Jodexdlnuon@-, &c. pro fubiupla, fubtri-

Q3 pla,
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pla, &c. fedab hifce fubinde defignantar he
rationes anteponendo przpofitionem ~ws.
Nicomachus, “Ov]e i éxasor sudse 74 mpo-
rex ooy el ¢ 7w wpoSeovas &)l
SEAAGUEVCL, \NTHTTDANLTACLIIop, U TemmpdpIon’y
vmmuepts * & apud illum, \gudiradaCGr,
“aorellindm @, & fic porrd fubmultiplicis
fpecies adnumerantur. Ex his patet quod
rationis multiplicis & fubmultiplicis com-
munes {unt termini correlati totum & pars ;
accipiendo totum juxta nativam vocis origi=
nem, proeo quod toties alind cemple&titur,
& partem pro parte aliquota, juxta (enfum
& definitionem Euclidis ; Mg G ¢s1 ué 120G~
wesklus, 7 Eana oy 7 wellovCrs bran e~
weTon 7 udlov.  Sed ad alias fpecies pro-
gredimur. Ratio fuperparticularis dici-
tur, cum antecedens conlequentem ita exce-
dit, ut fuperfit confequentis pars quapiam
aliquota (hinc ratio nominis) velcum ante-
cedens confequentem {emel, nec pluries in-
cludit, & preterea tantum unam ejus par-
tem aliquotam ; vel cum per confequentem
divifus antecedens quotientem exhibst uni-
tatem, cum unitate quoque refidua per con-
fequentem adhuc dividenda ; adeéque cujus
denominator eft unitas cumannexo numero
fraCto vice numeratoris habente unitatem.
Talem rationem obtinet cubitus ad pedem,
quia cabitus pedem faperat una parte dimi-
did pedis ; fic & dodransad beffem rationem
habet fuperparticularem quia dodrans bel-
femcontinet femel, & ejus infuper partem
oftavam, vel quia §—1-|-¢. Rationis hu-
jus quoque fpecies infinitz funt, pro deno-
minatorum infinita multitudine ; quz di-

; flintte
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R

flinée fignificari folent ad numerorum or- '

dinalium nomina prfigendo particulam fef-
qui (hoceft, e atque partem aliquam pre-
terea ; licet aliter minus ad rem nofiram
#7007 Eer Grammaticorum filii)ut fefqui-
altera (vel fefquifecunda) fefquitertia, fel-
quidecima, fefquicentefima;. que voces fic
intelligi debent, cim antecedens confequen-
tem {uperat und parte dimidia, (quomodo
12 excedit 8, vel as beffem) dicitur ille fcf~
quialter, aut fefquifccundus hujus : cum an-
tecedens confequentem femel includit, &
ejusunam pactem tertiam (ut 12 excedito,
vel as dodrantem) dicitur is hujus fefquiter-
tius: & fimili perpetuo ratione. Gracis
hec ratio dicitur Aéy G- éhusp S (proprer
particulam confequentis unitati fubnexam
modo expolfito) & defignantur ejus Ipecies
crdinalibus numeris praponendo én'. Ut
Ghded7e, O (qui fepidls fuiire®-,quali ro-
tus confequens cum ejus femifle, vel totus
antecedens dempta confequentis femifle’;
fed & ohiter adnoto Gracos antecedentem
hujus rationis plerumque efferre, przponen-
do confequentis nomini vocem gemeu * Ut
semusgpioy fefquihora, gemusconoy fefquio-
bolus ; quia nempe fefguihora (hoc elt, una
hora cum horz femifle) eft dimidia pars
trium horarum, & fefquiobolus eft femiflis
trium obolorum : fed in orbitam). Speci-
es, inquam , hujus rationis 3 Gracis nomi-
nantur éddey 72 G- (vel* spidpGr) fefqui-
alter, éxfop/]O- [efquitertius, & d¥ndlod fel-
quidecimus ; & ita fimiliter. Hujus ratio-
nis inverfa vel <zvadyes (antequam progre-
dior hoc adverto, quod a vereribus Arithme-

Q4 ticis

* Apud
Theonem
EQnpIon=
05, forfan
ex mendo.
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ticis rationum majoritatis (pecies (vel ipfa-"
rum denominatores) dicebantur apéroyor,
minoritatis autemiis corre(pondentes fpeci-
es \zwAoyes * unde Nicomachus ait, Ts¢
~zroAdy s cySv Tk es 1oL s wpord s, hypo-
logos prologis ex adverfo refpondere: ug
v.g. ratio quadruplex eft arponoos, ratio fub-
quadruplex ~aeagyss * ratio fefquitertia eft
@ponoyes, ratio fablelquitertia eft ~@waops *
& ita de reliquis quz [ubfequuntur. _Ratie-
nis, inquam, fuperparticularis hy pologus vel
inverfa dicitur fug['uperpa_rticularis (etiam
Grzcis Ummudpos - que vox alicubi fuc~

currit hoc fenfu apud Ariftotelem) ficut &

ejus fpecies fublelquialtera, fubfefquitertia,

fublefquidecima, & fic perpetud; Gracis

itidem o'gniuonos, {mws’ni{:. ummdeina-

75 Quarum rationum indoles fatis elu-

celcit ex oppofitarum perfpefta natura;

differunt enim ab jis fold terminorum tranf= -

pofitione, & ipfarum denominatores ita f&

habentad unitatem, ut unitasad denomina-

tores rationum ipfis inverfarum.De quo ta-

men hoc adnotabimus, quod rationis {ubfu-

perparticularis denominator elt femper ali-

quis numerus fractus, cujus numerator a de-

nominatore deficit unitate ; ut {ublefquial-

terz denominator eft , fubfefquitertiz 2,

& fic continud. Procedimus ad rationem

fuperpartieatem, ea dicitur inter duos nu-

meros haberi, quum antecedens confequen-

tem [uperat partibus quibufdam aliquotis,

und, pluribus (hinc nominis caufa). Vel

cumantecedens confcquentem femel inclu-

dit, & plures adhuc ejus partes aliquotas

(plures fil c=t partes, quz partem nn_a{p

ali-
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aliquotam conficere nequeunt; notanda eft
hxc exceptio, quo diftinguatur hc fpecies a
fuperparticulari) vel quun antecedens per
confequentem divifus exhibet unitatem pro
quotiente, cum refiduo unitatem exceden-
te; idcircéque cujusdenominatoreft unitas
cum adnexo numero fraéto, cujus numerator
unitatem fuperat. Ita dodrans ad {eptuncem
(hoc eft, numerus g ad 7) habere dicitur ra-
tionem {uperpartientem, qui dodrans fept=
uncem exfuperat duabus feptimis partibus.
Gaudet & hxcratio {peciebus infinitis, ex
denominatorum infinita varietate, quz ver-
bis ita funt exprimende, ut fractienisuni-
tati (ubnexz (in denominatore propofice ra-
tionis) cim numerator tum denominator
enuncientur. > Appellantur nempe ratio {u-
]p:rbiparticns tertias,quintas, [eptimas, &c.

exemplum, ratio numeri 12 ad 7, hoceft,
aflis ad feptuncem, dicitur fuperquinguipar-
tiens {eptimas; in qua locutione numerale
feptimas diftinété commonltrat, cujufimodi
partibus aliquotis antecedens confequentem
excedit ; guinque vero denotat quot ex
ejufmodi partibusiplumexcedit.. Nec abfi-
militer in cateris. Verim (ut dixXimus)
obfervari debet exceptio, quod antecedentis
fupra confequentem exceflus non debet ullo
modo partem unam aliquotam conltituere;
vel quod unmitati fubnexa fractio minimis
terminis prolata non debet unitatem admit-
tere loco numeratoris: tunc enim rationon
fuperpartiens erit, prout hing diftinctim ac-
cipitur, at fuperparticulagjs. Ut v.g. affis
ad dodrantem ratio (vel numeri 12 ad 9)

pon fecundim hujus divifionis inftitutum, |
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& 7l # Tegporoyias xelaaruntay, ut lo-
quitur Nicomachus, dicetur ratio fuperpar-
tiens, at fuperparticularis, fefquitertia, quo-
niam as dodrantem excedit und dodrantis
parte tertid, ho eft, 3 unciis. ~Quamvisfe-
cunddm rei veritatem, hic limitatione fepo-
fita, dici poflit hxc ratio fupertripartiens
nonas, quatenus 12 fuperat ¢ per 3, qua eft
3 dodrantis ; que fraétio @quipollet ipfi §.
Verim exigit harum rationum difcrimen, ut
denominatores i pfas diftinguentes efferantur
terminjs fimplicilimis & omnium minimis ;
alioqui vel ipfa ratio multiplex cum fuper-
partiente quodammodo coincidet; nam in-
Itando, ratio g ad 3 vere dici potelt fuper-
fextipartiens tertias, quia ¢ excedit 3 fex
partibus tertiis ipfius 3, hoc eft, 6unitati-
bus ; fed liquet multd fimplicius & commo.
divs hanc rationem enunciari, dicendo quod
g fit multipla, tripla nempe 7%3. A Grxcis
autem hzc ratio vocitatur A60s éFucpis,
quafi parti partem adjiciens; quoniam an-
tecedens non una fold parte aliquota confe-
quentem excedit, at praeter hanc alid qui-
dam, aut aliis partibus. Ut ¢ continet 3
femel, & ejus duas quintas, hoc eft, unam
quintam, & alteram infuper quintam ;& 11
fuperat 6 ejus parte dimidia (3), & tertid
(2); feilicet 11 — 6-1~3-1-2: ita vocem
&uepis expono, propter difficultatem quan-
dam mox attingendum, quz ex hujufmodi
tantim interpretatione videtur folubilis).
Hinc & huins rationis {pecies ita nominan-
tur, Absos d¥c eatrellos, Vs Emmiualos, Tois
Eernilos, Tois Endinlos, & in fimilem for-
mam. -~ Putaratio quincuncis ad quadran-*

tem
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tem (hoceft, numeris 5 ad 3) dicitur Ji's ézr=
7pdlos, quia 5 continet 3 femel, & ejus duas
partes tertias, vel ejustertiam partem bis';
&ratio numeri 13 ad 10 eft 7pis éHd¥xalos
Abyes,quia 13 continet 10 [emel, & ejus pra-
terea decimam partem, Ukstatem nempe
ter, acin reliquis confimili pato. ~ Adnoto
tamen Nicomachus aliter compingit harum
rationum nomina ; nam édruepeis Adyus di-
vidit primum in érdduspds, 3 lpupepcis, S~
Teluueeds, &c. ex pradiftarum fraétionnm
numeratoribus ; tum harum rationum fin-
gulas ex earundem denominatoribus fubdi-
vidit, ut puta e in Ehd¥rofor, &hdY-
Teualor, éhdrebdpoy | &e. & éRflprpespii in

- éMleleradloy, Eleimiunlovy &c. Hujus au-

tem rationis, quz fecundum minoritatem
oppolita eft, una cum ejus fpeciebus, ex hinc
(ut in przcedentibus) facile intelligitar.
Differt enim quoad rem fold terminorum
tranfpofitione, quoadappellationem tantim
vocem fub vel v prafigendo ; fubluper
partiens , fubfuperbipartiens tertias, quar~
tas, decimas, &c. Ummuepis.. s v mmeamue-
eis, di's U'marplos,rpis Vanmrdmag)Gr, S e
quare nil attinet his diutids immorari. Et
hz quidem tria funt fimpliciorum rationum
genera, clim antecedens confcquentem non
nifi femel continet, Reftant e prima(mul-
tiplice) cum reliquis duabus (fuperparticu-
lari & [uperpartiente) quodammodo conjun-
tarefultantes alter » due, multiplex {uper-
particularis & multiplex fuperpartiens; ac
hisinverfe, Cum feilicet antecedens confe-
quentem pluries includit, & unicam infuper
partemejus aliquotam (ut dodrans continet

tri-
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trientem bis, & ejus praeterea quartam par-
tem) dicitur horum terminorum ratio gene-
raliter multiplex fuperparticularis, fpecia-
lem autém in exemplo propofito ratiodupla-
fefquiquarta 3 & ficin aliis.  Hujtlque £y-
7ispogos ratio,numeri 4 puta ad ¢ diciturin
Fencre fubmultiplex fuperparticularis, in
pecie fubdupla fefquiquarta. Gracis pari
modo prior maAaAdgvmisoios; pofteriox
@vmAALTALTT T ¢10s , DUNCUpatur, At
clim antecedens confequentem pluries conti-
net, amplitifque plures una partes ejusali-
quotas (ut bes continet quadrantem, vel
numerus 8 numerum 3, bis, & duasejus par-
tes tertias) ita fe habentium terminorum
ratiodicitur generatim multiplex fuperpar-
tiens, {peciatim inexemplo propofito dupla
fuperbipartiens tertias: & ad hunc modum
in reliquis. Hujus iteminverfa, veluti nu-
meri 3 ad 8,dicitur in genere ratio fubmulti«
plex fuperpartiens, in {pecie fubdupla fuper«
bipartiens tertias, Gracisitidem fimili pa-
&lo prior majoritatis ratio dicitur moaAe-
Taademuspis 5 pofterior (minoritatis) are=
moAraTAgoreTepne.  Nec hisexiftimo fa-
tis liquido manifeftis ulteridis infiftendum.
Ita rationum effabilium genera (quinque
majoritatis & illis oppofita minoritatis toti-
dem) utcunque recenfuimus & expofuimus
breviter 3 nec ulla datur per numeros €x-
primibilis inzqualitatis ratio, quz non ad
harum aliquam redigatur ; quatenus omne
quantum majus continet minus aut aliquo-
ties perfefte adeoque multiplex eft ejus (&
hoc illius fubmultiplexy aut femel & ejus uni-
cam partemaliquc tam, adedque ['uper-palrti—
culare
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culareeft ejus (& hocillius fubluperparticu~
lare) ; vel femel & plures ejus partes ali-
quotas, unde fuperpartiens et ejus (& hoc
illius fubfuperpartiens) vel pluries & uni-
cam ejus partem, quare multiplex fuperpar-
ticulare dicetur (& hoc illius {ubmultiplex
[aperparticulare) vel pluries demum & plu-
' 1es partes aliquotas, quamobrem id hujus
eric multiplex fuperpartiens (& hoc illius
vicilfim fubmultiplex fuperpartiens) neque
rei natura ‘plures admittit coptinendi mo-
dos,adeo perfelta eft hee ennmeratio.Atta~
men apud Theonem Smyrnzum reperio,
prater hafce fpecies aliam adnumerari,
quam fimpliciter effabilem efle dicit, ejifque
terminos habere rationem numeri ad nume-
rum, (ed a preditis diftinétam; quam ideo
nomine defignat sderéps Adgu® &, Apifus
(inquit) apds cpbusy Abyos ey iTay 6 pel-
Lav mwpis T éndTiore <r und¥ve én F mooern-
wéyay abqmy. Exempli loco fubjicit ratio-
nem qua verfatur inter terminos harmonici
intervalli,quod aéue dicitur, habentes fe
majorem cum minore comparando, ficut
2§63d 243 * Kasa' (inquit) My Hies) « &
TO AGipes @es @y G0 yp08 X606 g ifus wpis
dpifuoy 5 vl 105 dpus ov émx'sws, @S 6
avs wpis ouy. Hunc feCtatus Meibomius,
in dialogo de proportionibus (an alios vete-
res nelCio, faltem hunc) Porrd, inquit, &' boc
vionendum. numeri ad numerum ravionem dici,
quando major ad minorem in wulla. fuerit predi-
Garwm ratianun ; cujus rationss eff limma is bar-
monicis contentuws bss minimss numerie 256 ad
243. Quod ob diftumita vapulat, Ommiza
JomniafSe videtur, ~ Nom immerith quidem id,
juxe
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juxta rei veritatem & rationis {uperparti-
entis nomen intelligendo fecundum vulga«
remacceptionem. At non [olus Meibomius
¢ fuo cerebelloy fed Theonem (ut vidimps/
nactuscontubernalem, & ejus afflatus autho-
ritate dormitavit. Quid igitur ipfe The-
on,an erravit? Videtur quia ratio limma-
tis eft planiffime fuperpartiens, nempe fu-
pertredecupartiens ducentefimas quadrage-
fimas tertias ; necigitur a pradictis diftin-
&ta. Nodum hunc aliter expedire nequeo,
necab errore Theonem eximere, quam di-
cendo Theonem, & alios fortaffe vetultiores
Mathematicos, rationem éhuses rectids in-
tellexiffe; protali folummodo ratione, cujus
antecedens ita confequentem excederet, ut
refidunm dividi poffec in duas partss fimpli-

~ ces conlequentis aliquotas (fimplices appello

Adeap.22,
The.Smyr.,

quarum numerator €ft unitas) eo patto quo
ficutoftendi prins comparando 11 cum 6, re-
fiduom g continet 3 & 2, quorum 3 elt una
dimidia pars, & 2 una tertia conlequentis6.
Unde diéta videatur hzc ratio &ucsic, ex
mente faltem Theonis, & ex interpretatione
9% Ay Ehugs quam ille tradit.  Juxea
quam acceptionem limmatis ratio non erit
oruephs = mam 13, excellus numeri 256 fu-
per 243, divi nequit in duas partes fimplices
aliquotas confequentis 243, ut experiendo
conltabit.. Bullialdus aliud exemplum fub-
jicitnumeri 29 ad 23, dificultatem hanc aut
non advertens omnino, vel confulto difimu-
lans, & Theoniserrori, fiquidem error fuit,
fibfcribens,  Nam numeri 29 ad 23 ratio
eft plané fuper(extipartiens vigefimas terti-
as, accipiendo rationem - {uperpartientem

: modo
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- modo communi. Sed de hac refatis, Po-
tuiffem adjeciffe regulas inveltigandi termi-
Tos quotlibet harum omnium jam expofita-
rumrationum; at praterquam qudd ‘audi-
entium intelligentiz vix accommodari poffet
hoc, & non admedum utile foret, & multa
verba depolcens chariffimi temporis nimium
devoraret ; adeat, ficui volupe eft hzcnltra
prolequi, Clavium in preecedaneisad V ele-
mentum, vel & vetultioribus Nicomachum in
Arithmeticis.  Ego jam conquielco.

LB ConlsiiiN

R Ationis in pracedentibus naturam ex-
\ pofuimus, & percenfuimus fpecies :
ad ejus proximé accidentia quedam excuti-
enda devenio. Accidit antem rationibus
juxta vulgarem loqeendi modum, quanto-
rumad initar, addi & fubtrahi, augeri & im-
minui, protrahi & contrahi, multiplicari ac
dividi, inter fe fecundum @qualitatem & in-
zqualitatem comparari ; quorum ultimum
cum pracipuum fit in f&, reliquifque penitus
intelligendis neceffarium, ut & toti ratio-
num doltrinz illufirand2.de eo primim dif-
quiremus, Ita tamen utmed referat prafari
remaggredi me fubtiliflimam & intricatiffi-
mam, {eu rei naturd, five traétantium culpd
denfiffimis nebulis involntam,’ quibus ut om=
nino liberetur, non eft qudd mea tenuitas
aut (peretaut fpondeat, przfertimcamdif-
ficillimum “experiar ebverfantes, hacferid

me-
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meditatione perpendenti, cogitationes aptis
verbis enunciare, clard methodo digerere.
Integrum quinquennium impendiffe {€ pro-
fitetur M, Meibomius huic [pecnlationi, ne-
ue prater leviculos quofdam criticifimos
“fani quicquam aut folidi videtur elephanti-
nus itte partus in lucem protuliffe. Diu-
titis, opinor, & gravils eidem incubuit (an
fere fuccubuitdicami?) maximus vir, & re-
centium Geometrarum nulli polthabendus
Gregorius Vincentius, attamen ut rem meo
_judicio reliquecit, haud minls obfcurai
guam invenerit, fufifime licet & elaboratifi-
me pertractatam: Quid igitur 2 paucula-
rum horarum ftudio, quid (ut cetera taceam)
ab hac extemporanea pene fcriptione circa
materiam ejufmedi contumaciter perplexam
meritd poflic expeltari? Ced oblequendum
eft nihilominus inftituto noftro; pergendum
it in itinere fufcepto, prerupto quantum-
vis & impedito ; {uggerendum eit aliquid
utcunque crudiiis & afperils a maturiori ju-
dicio veftro excoquendum & elimandom.
Hzc przlocutus, ad opus accingor atque
certamen multiplex. Imprimisautem de-
tidenda venit quzftio, dicendorum intelli-
genti@ maximopere conducens. Quum nem-
derationes, haud fecus quam abfoluta quz-
visquanta, dicantug.inter {e comparari, fic
haxc 2qualis fitant inzqualisilli; quum com-
poni, refolvi ; addi, fubtrahi ; multiplicari,
dividi; peteltambigiquo fenfu debeant hxc
intelligi, num proprie vel improprie: vel,
an rationes accurate loguendo res quantz
fint, quantitatis affeCtionibus ift's, 2qualita-
ti, inzqualitati, rationi,compofitioni, divi-
oniy
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fioni; reliquifjue propri¢ fubjacentes. Ple~
riqué Fecentiores in hac fententia verfan=
tur, idque difertis verbis affeverant, ratio=
fieni effé gerius petuliare: quantitatis, eique
quantitatis attributa jure competere : hoc
Viricentiug toti fuarum proportionalitatumy
dotrina fubtternit, eique fiiceinit ernditiffi-
mius ejus confocifis Tacquetys ;. inculcat -hoc
D. Hobbilis ‘adverfario fuo doétifimo nihil
reclamante ; agnofCit Jidem egregius. ille :
Borellas;, Agimug (inquit). jam demova fpecid 4d ;.def:
quamitatis, . Quid Merfennum, Meibomium; ;5 5,
alios reféram, cum uno ore videantur om:
nes, prefertim qui circa proportionalitatis
doétrinam innovare ftuduerunt, huic aftipus
lari fententiz? Nihilominus audendumielt
ihi tot & tantis viris obniti, tamillultri aus
thoritati &y):€agres  Veritas exigit ([al4
tem exiftimata mihi) 2 tam validis Hoitibug
aliquale patrocinium : h2c certe fententia
mihinon folum falfa, fed &admodum noxia
videtur, quippe qua controverfias aliquam
multas inutiles genuerit & foverit;  pluris
mafque (ficuti. mihi wvidetur) confufiones;
wnvporoyias, errores invexerit in proportio-
num doétrinam  Plufcul®; arbitror, refes
cabuntur  lites, difficultates auferentur, evi-
tabuntur errores, & tencbra difcutientur;
, afferendo rationem non efle genus guantita-
' tis, nec %ntirati fubjacens quid, & quanti
tatisattributa neutiquam’ proprié; per fe,
direéte , nec aliter quam per xa7elypraif
' aut wélopypldr quandam ei convenire.  Et
‘ fane mirum videatur aliter quemvis cenfus
|
|

jfle ; quuni enim racio fit & agnafcatur purg
puta relatio;quomode veluti tran(ire poteft
R m
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in aliam categoriam, & genus aliquod. con-
ftituere quantitatisz Quum nil fit aliud
quam duorum quantorum refpeétus in quan,
titate fundatus, quomodo poterit ipfa concin
pi res ex fe quanta, vel quantitari fubja=~
cens? Quum fitabftralte relatio, guomo-
do concrete dicatur relata?  Annon hoc eft
res abfolutas cum refpectivis, nomina con=
¢reta cum abitra&is confundere? Hacte-
nus docuerunt Logici relationes inefle, tri=
bui, niti rebus ablolutis; res.autem abfolu=
tas relationibus inharere, vel acciderene-
mini di¢tum, opinor, vel auditum Logicz
fludiofo. Sicut nec relationes. ipfas refer-
re, relpetus fe refpicere, habitudines boc
vel illo modo fe habere, diftantias diftare,
fimilitudinesaffimilari, comparationes integ
fe conferri, dictu plaufibile, conceptu pof=
bilevidetur. Cum e. g. dicitur, hxc ratio
major et illa, primdm (ex adverfariorum
fententia dictum id proprié fumentium) tri=
buitur rationi magnitudo quedam, few quans
titas, inhxrens vel accidens rationi; pre=
pter quam refertur ad aliam, vel in qua fun-
datur ejusad aliam ratio; tum. interpreta-
tive confequentérque dicitur , inzqualitas
hac inrqualis eftilli inrqualitati, hzc majo
, ritasmajor eft ifta majoritate : ita res ab-
folutz relationibus inerunt ac innitentur, res
Jationes attribuzntur relationibugs concre:
ta voces de paronymis fuis, & ejuldem fami-
liz vocibus abftratis predicabuntur. Por«
1 qu causi quéque jure, rationesinter fe
comparanco fibi pronunciet aliquis @quales
proprie vel inzquales, & inter {e rationem
obtinere, poffit eddem causi zquéque jure,
Ta
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rationes iftarum rationum conferendo 2qtias
litatem iis & inzqualitatem novique generis
adeo ratioriem aflignare ; quln & harum ui-
teribs rationum alias rationes ftatuere, ac
ita nuriquam defituro ad infinitum progref-
fi.  Siratio quantitatis genus fit, a magni-
tudinum comparatarum quantitate diftin-
&tum, & rationem ipfa fortitur, h#c nova ra-
tio pari jure novum quantitatis genus erit;
& rationis hujus ratio genus alterum diftin:
&umconftituet, & fic infinita quantitatum
generd lucrabifiur, ha&enus nemini pato
vel in fomitis cogitata; neminique fano cogi-
tanda. Veérdmmerito videtur & refpuitiir
a Philofophis hujufmiodi nimium liberalis &
faciliseritium multiplicatio, minime fecefia-
ria nentiquam comprehenfibilis. Addo,quod
fulla rationis cujufvis quantitas immediaté
difcerni; vel per f¢ poteft 2Rimari; nonfea-
fum incurrit, non per effeétus fe prodit, non
ulla certi rations colligitur aut comprobas
tur; ut pofthac offendere conabimur. Ita-
que gratis fupponitur & affirmatur, €idém=
que facilitate rejici poteft ac abnegari. Sed

"~ contra primum noftrum difeur fom objici pof-

fe video fic inftando percontandéque: reld-
tio patrisad filium; annon fimilis dici folet,
& vere dicitur rélationi principis ad fubdis
tum; ducis ad militem, paftoris ad gregeri?
Acira relationi relatio, paternitati fimilito+
do'tribuitur acinelt; Repono breviter pris
md, faltem ejufinodi relationes paternitas &
fimilitudo futic admodum diverf# natufz, ne-
que cimi dicitur paternitas eft fimilis, com-
mittitur €jufinodi abfona rédirplicatio; no-
minfunque concretorsm cum abfira@is cort+

R 2 fufio;
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fufiv qualis inéurritur dicendogfimilitudoeft,
fimilisy:vel inzqualitasie't inzqualis.. - Sed
refpondeo potilisfecundo, cum dicitur pater-
nitas elt fimilis:principatui, ilta Smilitudo
non in ipfis funcatur relationibus,nec inali-
quoquo tiis ineftyfectin rebus abfolutis, qui-
bus & ipfz difka relationss innituntyr. vel
inaliis rebusi abfolutis qua-confequuntyr &
exurguntab illis fandamentis : .quia felicet
gignere filinm & populum aggregare, re-
gere familiamy &-ciyitati prefidere;, fimilia
funt ; quoniamaffectulprofeqni, confilio, ju-
vare, poenis COSrcere ; ‘Curd ac .Opeed pro~
deffe, providerey. tutari : revereatiamy ob-
fequium.gratitudinem f{ibi debita eXigere,
communia func-patri principiques;: hing pa-
ter & princeps: abfoluté multis de caufis &
multis nominibus:(ue talibus affecti qualita-
tihus; agentes talia vel patigntes) fimiles di
cantur: unde psrtran{lationem nominis ip-
fa felationesy paternitas & principatus, fi-
miiles pradicanturs won quia g¢es hie ltris,
&a proprietate referuncur ad e (quomode
enim intelligi potérit, cim paternitas-&
principatus nil «fint alivd quam 7 efle ad
alia, convenitipfisalterameffe ad aliud s, ue
nempe dicatur, hocefle ad aliud eltad ali-
ud2) | Se.quia:relationibus iftis perpetud
comimzuntur iftinfmodiqualitates aut adti-
enes, propter quas ipf termini relati yere fi=
wiiles habeantur,  Igitur hze fimilitudinis
relatio non tam inhrret dictis relationibus,
quam ipfascomitatur, ipsifque proprer hanc
accomitantiay-attribuitur. - Non ablimile
quix! contingitin hac quam profequimur ma-
teria: qur nempe quantis abfolutis revera

4 CUR~
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convenit zqualitas aut iz qualitas, aut (pé-
cialisiqu  ibet ratio, ipforum Fationibus ad-
feribicurs - Quum e! g. ratio fextupla dici-
tur major refpeciu, & quidémdupla, rarionis
“tripla, 07l fignificatur alim', quaim rem de-
nomifdtam aumero fenario majorem effe,
in dupla rationc ‘majorem, re denominata
numero ternario;- vel antectédentem unius
rationis @quare duplim rationis alterius an-
tecedentein 5 propter, ‘quem inrqualitatis
modum una ratio, qua i -metonymice dicatur
altéri taliter inzqualis. ~ Quod fiquis atten-
te rem’animo penhitet, agnolcere poterit,
etfiverillime dicatur & noh improprie, fex-
tuplum tripli duplom”eft (concretas nempe
voces adhibendo, adebque res qualdam ab-
folutas involvendo) tamen nec vere nec pro-
prie nominibus abftractis utendo, dici fextu-
plicitaseft dupla tfiplicitatie. 'Certe fex-
tuplum (Empet dividi poteft in duo tripla’;
triplumduplicari potet, & bis aécipi, fievt
fextuplom componati: Al ipfa ‘fexedplici-
‘tas videtiir effe quidt indivifisile, neque’tii-
plicitas apta eft comefitionem eiagredi.
3= exzquat 63 “at effe triplom-|-efle
triphtm’ (hoceft!, t¥iplicitas~l=rriplicits)
‘qualém fammam eficiat non ‘affequi polfuth
cogitando,  Triplex et trihorium hor®,
fi: plét triennium aani, i tripli€itas huic
triplicitati adjundta, qu#Mathematice com-
pltabilem fammam’eficiant, eqiidem fion
tapio’y videog'potivdéx’ “uabuy iflis' Metas
‘phyficé duabus, eriflicicatibns "fexfuplicita-
tem nollam conflari vel et rgere. “Caeés
rimuthec dilugidins fidteant, & quodnilla
poftuletneceffitas diltindtany aliquam ratio-
: R nibus
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Lediones Le&.V,

nibus quantitatem aflignari, circa rationum
ovfupi( ets nonnulla preflids advertemus. Ad-
verto nempe primo, Quod nulle rationes
inter fe comparari poffunt, ficut innotelcat

ant ztimabilis reddatur ifta, qua adverfa-
rii pertendunt, ipfarum ratio, nift prids ad
communc confeguens reducantur, immediate
nimirum aut mediat?, altu & explicite, vel
virtualiter & implicités Scire v, g. nemo
poteflt aut congipere, queEnam. ratio, num
numeri 12 ad 3, vel 4 ad 2 major fit, aut
quomedo major, nifi confiderando qudd 12
ad 3 taliter fe habetut 4 ad 1, & 4 ad 2 ficut
2 ad 1. (Vel unitatis loco quodvis aliud
fubltituendo commune confequens, puta g,
confiderando quod 12.3::20.5 & 4. 2::
_32+5)  Quibus confideratis atque per(pe-
&tis, tum demum ex antecedentium, in hifce
‘novisxquipollentibus rationibus, cellatione

dignolcitur :(El'amm rationum ingqualitas &

ratio (quz dicitur). Unde provenit hoc,
guam exinde, quod rationes iplz nullam ex
{e quantitatem habent ullatenus imaginabi-
lem, diftinétam a terminorum fuorum quan-
titate, npllam pm}:n'ii: dictam inaqualita-
tem ; atfaltem, poliquam' commune conle-
quensobtingnt, propter antecedentium inz-
gualitatem inzquales & ipfasdenominari ?
Pariter adverti poterit. fecundo, quodd cim
duarum quarumcunque ratiopnm termini
funt heterogenei, nullatenus illz comparari
poffunt ant zftimari, nifi prits ad commune

ws aliquod. revecentur, Propopantur
e.g. duo pendera & duo tempora, qurnam
t major ratio duorumiftorum ponderum, au
norum temparum, dignofatur aliquate-

nus ;
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nus; nec alio feré quam hoc paflo:  Adfirs
matur aliqu uantum, cujufvis generis
prolubitu tuo: (fed commodifime plerun-
ue propt:r fummam reftarum linearum
implicitatem, & capacitatem exprimendz
cujufvis rationis, adfumetur recta linea) aqz.

fumatur, inquam, reéta quavis linea, quod
fieri poffitut primum pondus ad {ecundum,
italinea quevis ad lineam acceptany; item
ut primum tempus ad fecundum, ita qua-
dam linea ad eandem itidem aflumptam;
tum ficut fe habet prior linea fic inventa ad
fecundamita repertam, taliter habere fe di~
cetur ratio ponderum ad rationem tempo-
rum; dicetur, inquam, idcirco quia dictz li-
nex taliter fe habent, ab ipfarum ratione de-
nominationem hanc mutuando. Poffet com~
modiffimé loco linez numerus adlumi, modo
conltet propofitas rationes ponderum & tem-
porum numeris explicabilcs fore; at {inon
conftet, aut quod multoties evenit, reipsd
non contingat hoc, numerus ad hanc aufigs-
o ineptior eft. Unde minus rete, quod
obiter adnoto, vir eXimius, in opere Arith-
metico numeris omnibus abfoluto, pronun-
cidife videtur omnes rationes exiftere inge-
nere numerofo : quafi vero reliqua quanta,
numerorum omni confideratione feclusa, ra.
tionem non obtinerent, esmque fatis notabi=
lem atque trattabilem?  Quamobrem pra-
fertim fit ejufinodi ratio, modo quolibet in
genere numerofo, qua ciim poffit aliis termi-
nis exhiberi, numeris tamen nullatenus ex-
primi poflit? Ut & quod ex hincinfert, ve-
ritatis expers videtur, univerfam nempera-
tionum doétrinam,Arithmetic® potils quam
R 4 Geo-

P4g.226.
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vEeitiones. Le& V!
Geothetrice fpeculationi -convenire : quid
enim, annon pleraque de r?nibus adhuc
inventa vel tradita’ plane generalia funt. &
quantis ex 2quo.cunélis convenifint? ‘Et
ejulinodi falrem rationes, qua numeris ex-

primi nequeunt, Arithmetice fpeculationis

imites egredientur, quales innamer funt,
«quibus elementi' quinti’theoremata non mi-
nids' quam ‘Arithmeticis adaptantur.  Sed
hoc e» 7e6lw, neflcio numalias plénils elu.
cidandum. Confequenter ad hecadvertatar
tertio, quéd nulla ratio ftorfim & per (e po-
teft 2ltimari'vel comprehendi, n=c | @ ullam
determinatam quantitatem peculiariter aps
‘ta nata“elt exprimi feu ‘réprafentari, fed
“per omnes, vel unamquamvis indifferenter ;
mec idéo cuivis ablolute quantitati fubjacet,
qualis enim illa"quantitas forét, per omnia
'quantoi'utﬁ'géﬁeﬁ?‘a defultans atque perer-
rans? " Etfi'nallam ex fe quantitatem in-
telligibilem habet, quomodo cam alia ratio»
ne collata depréhen-ietir habere? 'Quo pa-
‘éto nulla ratione 'perﬁ comprehenfibilium
quantorum’'f€liciter iMftituetur comparatio,
notaque refultabit relatio quantitatumigno-
tarum?  Quinimo cum alia ratione collata

«ratio non nifi vagam & arbitrariafil fortitur
"quantitatem’ prout €nim commune confe-

quens ex arbittio varium accipitur,’ita ra=
tionitm collatdrum quar dicuntur quantitates
evariantir.  Delultoriamigicur & indeter-
minatdim quantitatem kabent, fiquam ha-

“bent , he rationgs; hoc et millam.  Eft

enim aliquid determinate, guicquideft; quod

“ntique “eff, rufquaim elt. Vidit boc, & pa-
lamagnovitluculentéque'declaravit acutili-

mug
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mus Vincentius, at feu verborum anibigui~'

tate delufus, feu (pe nova con ende {cien-
tiz nonnihil elatus , aliorfom rapuit. Ke-
fpomdeo (inquit) vernm eff2, fi vatioque in nu=
meris exprimi riequeat, jolitarie Jumatury deno~
minatorem ¢jas exhiberi Geomewrice - mon poffe
(ims vérd interpono, femper exhiberic pos
telt, fumendo quodvis-quantum:pro confes
quente; quod eodem munere: fungetur,’quo
commumter. upitas defungitur in rationum
effabiliunvdenominator ibns exhibendis ; ne-
que rationtim nameris effabiliumquoad hoc
peculiare quicquamelt) quod /£ (pergit Vins
centivs) binewel plures fuerint date raviones,
sffignart poterunt fingul arum denominatoresy ‘qui
aimiru desonfhrent! quizlis: dnter. v ationes igfas
propertio intercedat, arque boc non tantim & dua-
b5 cer. 45 lineis praflabituy, fed & quibufcungue
aiiit, guaa priovibzs proportionales extfunt.  Sic
ille. " Cum-igitur prater hujulinpdi denomir
natores,, . nulle . poffint,alfignari ; rationum
quantitates, & fi impliciter agcepri poflint
efle quamlib=t varii; non eritulla ratignum
abfolute fieterminata quantitas. . At Vin-
centius(utdixi) verborum ut puto quorun-
‘dam oblcuritate turbatus, alid deflexic heee.
‘Quamobiem adverto quarfo; qudd fanda-
mentimunicum, cui inaititury € quo cedu-
&tavidetur &enata-de rationuin quantitati-

bus& rationibusiilta quam eppugnamus do-

Grina; eft ufitarus ifle loquendi modus: 1 &
dup magrirudines funt @que inequales, -ac
il dem - he magis auc windsingquales
funt quamiliz, inde rationum quantitates, &
ratomes colligint dari, -~ Si major €ft hac
satioilli, ergaquantx {unt, €rgo rationem
j hxc
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hzc habet adillam.  Ex guo (inquit D.Hob-
bius) intelligitib rationem tam excefsiis quam de-
feltis effe quantitatem (efle quantam opinor
vult dicere) guippe quee fufcipit majusts minus
(intelligit, credo, que major dicitur & mi«
nor). Et Vincentius, in prima demonftra.
tione libri de proportionalitatibus Geome-
tricis; fic argumentatur ; Ratio ef mutua
gquiedam antecedentis ad confequens babitudo, [e-
cundivm exceffum, (5 defellum, & aqualiraten
Ciim igivur unius rationss antecedens magis exce-
dar confequens, vel b codem magss deficiat,quam
alierins varionge antecedens fuum excedar confe-
quens , vel deficiat ab eodem, manifeffum eft
wunam rationem majorem minorémue effe altera,
plané utuna quantitas alterd major mindrve eff,
Sed ad bunc plaufibilem difcurfum repono,
uoad loguendi formulas ufu receptas {pe-
&tandum éffe, non quid verba fonant, at quid
Joquentes intelligunt. Nihil autem aliud
hujufimodi verbis concipi poffe, fatis de-
claratum et nuperrime, quam ad commune
confequens reduétis quantorum quibulcun-
qgne rationibus, illarum antecedentes fe tali-
tér excedere, vel taliter deficere, vel fibi-
et exzquari. Nec enim, ut ipfi necefle
habebunt fateri, poffunt zfimari, vel inter
fé comparari rationes ullz, nifi talis fiat re-
duftio; poftquam verd reducuntur, haud
aliter quam ex antscedentium collatione di-
gooftitur aut denominatur hac, quam ipfi
nomidant, ratio. Quapropter & ex iplo-
tum mente ac ufu vocantur antecedentesifti
rationum denominatores. Ergo nihil eft
necelle per locutiones antediétas aliud quic-
‘quam prater ,antecedentium @qualitatem
aut
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aut inzqualitatem (hoc eft, ipfornm ratio-
nem)defignari vel intelligi., Necigitur va«
letab hifce loquendi formulis deduéta argu-
mentatio. Dixi nihilelt necefle, fed neque
de fatto quicquam aliud concipitur , unde
quo coronidem imponam huic differtationi,
adverto quinto, quicquid vulgo rationibus
tribuitar, id vere tantum & proprie ratio-
num denominatoribus, hocglt, ipfarum ad
idem confequens redatarum antecedenti-
bus, convenire. Quamillis adfignant quan-
titas, nihil it aliud quam denominatorum
quantitas & ratio ; quum ipfas videri vo-
lunt addere vel fubtrahere, non nifi denomi-
natores iftos addunt ve| fubtrabunt ; fed &
cim ipfas multiplicant vel componunt, par-
tiunt aut reflolyunt, eadem reselt, Lique-
bit hoc propofitiones Vincentianas, egregio
fane nifu contextas, attentilis expendenti ;
quas quidem isuniverfaliter proponit, & fa-
cundum definitiones ac hypothefes fuas rité
demonlirat, at fi quis eas fpeciatim veluti
de numericis rationibus prelatas accipiat,
ejus totam dolirinam huc recidere depre-
hendet, ut fractionum quafi numeralium, aut
quotientium divifione compertorum, additio
& fubtradtio, multiplicatio ac divifio, quo-
adque proportionem comparatio, indagetur
atque tradatur. Quod autem in Arithmes-
ticiselt numerica fra&io, vel divifionis quo-
tiens, id in Geometria eft denominator rati-
onis cujufpiam, hoc et magnitudo quapiam
ad homogeneam (ibi magnitudinem, unita-
tis loco habitam, fic affeéta, prout fraltio
vel quotiens numerica refertur ad unitatem.
Quarenihilalivd profequi videtur Vincen-
& : tius,

s-’
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Lettiones LeCuV.
‘tius, quam fractiones Arithmeticas, anue
“refpondentes rationum Geémetiicarum’ dé.
nom:patores ; quibus congruentia queque
fympmmaﬁnombus ipiis‘afcribit, © Sine
€.g. duzrationes numerice 3 ad g, & 7ady';
harum ‘denominatores ervnt fractiones’ 1&
'ifquatenus Fad i,itafehabstutzals; &
3,773 ) veF reducendo dictas fraltiones
ad co"n uu-wm denominationem, erunt iifa-
‘ram rationdim rlennn'nmtores ﬂleEl'l fra-
&i+yxedd  Hasigitur frattiones camad-
diderit f'nmat, aut nnam ab alia fubduxe-
Tit 3 caay unam peralceram multiplicaric
antdiviferie, & cdmipfaram proportionsm
exhibuerit; pre @ fertTinlasdictag rationes
addi4iriavel fubtraxife, malciplicaffi vel di-
vififfd, vel infarwm ravionsm exhibuiffe.
Wonigithri Jeniir egregiustam riovam'circa
proporticnesfeitntam “doi e quodcen-
fch.wqfrcti:, arvercrem agte perlpr:c!am
doétrinamalio'motlo, ‘nec €o nimis appofito,
contexuifie, novifque ‘vocabulis enunciifle
videturs; ‘quam tamen d fe répertis complu-
ribus  theorematis infigniter locupletavit,
Commitiie vers quol diximuos, eft illi cum
czteris Hane de rationomrationibus & quan-
titatibus doétrinamn amplexantibus, rationes
feilicet, “dum’ numeros attreétant, cam nu-
mericis fraétionibus confundére, dum alias
rationes confi 'erant, tanquamfiis denomi-
natoribuseafilentraltare.” Quod nonnun-
nuanvapertd difertilque verbis faciunt, im-
prudenter evdelabentés, (#pils autem ver-
bis :declinantres reipsa lincurrunt. © Notat
hoc & fepe taxat Hebbins'in antagonilta

fno, fed nec-iple ‘modo fibi conltet immlmilf
3 > 4
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ab hacculpa ; idem enim eft rationemratio=
nibus tribuere, ac ration:s emm denomina~
toribus (uis: ealdem reputare, velfaltem ni«
hil & infignificanter loqui ; hoc enim ant
nihil plané quicquam concipiunts ~At fuffi=
¢iant hrc quadontenus exponenda confir=
mandxque ‘ententiz noftrr,quod (cilicer ras
tiones nullam proprie diftam quantitateny
habent ; neque quoad rationem inter{eve-
ré comparanturs . Unde nonnulla confeéta-
ria deducemus. - Hine primo clare faciléques
decidetur qualtio derationum, quam appel=
lat Euclides compofitione ow.?;s'?ﬂ, num re=
&ids pro rationum additione fit habenday
vel pro ipfarim muitiplicatione = nam édi~
€tis quead. Tem! iplam rationibus, utpote
quantitatis expercibus, neutrum convenir,
nec addi nec maltiplicari ;5 quoad vero lo=
quendi modum; quia cim componi dicuntur
rationes, ipfarum denominatores multipli=
cantury manifelium eft reclivs diti rationes
multiplicariquam addi.  Sicut & cium deno-
minatorum unus‘alium dividit, reétilis ope-
ratio talis dicetur rationis divifio quam: fubs
tractio.. Quamvisobtingerit, utilla prior:
eperatio dicatur epédeas, hae

pofterior autem * coaipearss Ses * 4pud Brolentatum,
cundo, radicitus hinc evellitur, kb, ouyfls ¢ Theonem

aut plane decernitur controver- . iffhic,
fia,quam agitant nonnulli, quam- 2.

que videtur b Merlennus excis ~4.In Prafar. ad cogirs
tafle ;. num ratio filicet xquali= - Phyffco-Mat.

tatis nihilum referat, aut exe-

quetur nihilo, ratie majoris ®qualitatis at-

tollatur fupra nihilum, ratio minaris ine-!

qualitatisinfra nihilom deprimatur.  Namy
ex




Lectiones Le&.V.

ex vero cim nulla ratio quanta fit; interci-
dit hujufce quzltionis fundamentalis hypo=
thefis, ipsique fimul collabitur & ruit. = ARt
ex hypotheft quod denominatorum affeétio-
nes rationibus fiiis adjudicanda funt, eviden-
tiffime liquet etiam minoritatis & zqualita
tis rationes fupra nihilum affurgere. - Sem-
per enim minoris rationis denominator eft
aliquod quantum confequente minus ; aded-
que in Arithmeticis pars vel fractio minor
unitate. Equalis vero rationis derlominas
tor confequenti femper adxquatur, & unita-
te fignatur in Arithmeticis, Nec amplius
quid ad bujnfce quz(tionis decifionem requi-
ratur. Tertio, facillimé refelluntur himc
quacunqne Meibomius, adverfus antiquos
juxed ac recentiores Geometras, fivlo certe
nimifguam inverecundo, difputavit ac adfer.
vit: Qualia fint, qudd ratio fubmultipla
fit eadem rationi multiple, propter idem ab
zqulitate Ndswua. Praterquam enimquod
non idem fit ddenua , nam longiffimé di-
ftant defettus & exceflus, differentia nega-
tiva ac pofitiva, fatisliquebit halce rationes
ad commune confequensexigendo(quod pro
rationum collatione toties neceffarium mo-
fivimus ) fubduple denominatorem minorem
fore (quadrupld ratione minorem) denomi-
natore ratiemis dupl®. Sit puta commune
confequens 2, igitur antecedentes erunt 1
& 4, unde conftat propofitum. Item, cdm
colligit rationes excefslis & defetls inter fe
nen pofle comparari; nam =que comparan-
tur hx, ac aliequavis, denominatorum in-
terventu.  Etiam, cdm folummodo ratio-
hernminorem aufercadam R}t’uitémaii:(rfei

[@=
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(reflins minorem per majorem; dividi dixif-
fet, ut przmonitum eft). in eo liquidifime
fallitur : quid enim impedi¢ minoris ratioa
nis denominatorem dividi perdenominato,
rem majoris, feu Arithmetice feu Geometri-
c¢? Rurlus, cim rationem alicujus ad ma~
jus, fubinde majorem effe pronunciat ratione
ejufdem ad minus : utrationem 42ady, ma=
jorem effe ratione 4 ad 5 ; adebque rationis
majoris & minoris nomina pe peram ab oma
nibus ha€tenus Geometris ufurpata. Nam
ejufmodi rationes, 42ad 7& 4 ad 5, adidem
confequensrevocando, putafubrogandopro
illis zquipollentes 20 ad 34 & 28 ad 35, lin
quet 20 minorem effe quam 28, ade6que ras
tionem 4 ad 7 majorem efie ratione 4 ads.
Etuniverfim hinc patet quod & quare majo+
res & minokes appellamenta commodifime,
funt 2 veteribus applicata ; quia fcilicet. id,
quod rei ratio depopofcit, abantecedentium,
poft reduétionem quantitatibus legitime des
rivata funt, 2 quibus cdm ip{e rationes indi=
cantur, ac denominationem accipiunts tum
habent omnino qudd ullatenus. comparari
poflunt aut comprehendi. Quamobrem. &
abunde perfpicuum eft eundem virum, oulld
validi ratione fretum, definitiones Eucli
asfalli peftuldffe. Nam fi ratio quavisali
major eft, quod ipfe non diffittur, (& fi nulla

proprié major fit; quod ego fentio, dagendi :

tamen causanil vetat, nec egorepugnoquin
aliqua major appelletur) fi, inquam, aliqua
major fupponatur, ille major- jure meritifh-
mo dicetur, cujus denominater eft major, 8¢
qu# talis.abEuclide nominatur, egregiéque
definitiome circumfCribitur, ac.ﬁﬂin;uim;

all
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abaliiss ~ Eddem facilitate difflautur, utau:
tumo, quzcunqué vir ife communi Geome-
trarum féntentig pugnantia fuggetfic animo
paradoxa. - Neque demuim moleftiam nobis
faceffet ifta tantopere ja€lata aopouari,
circa rationem multiplam acmuitiplicatam,
duplam acduplicatam; triplant'& triplica-
tam, atque cotifimiles. - Name traditis ma-
nifelle dilucelcet rationem (v.g:)-duplica-
tam, qué dicitur minime duplam efic ratio-
nis, quacum confertur. Ut ratio numeri ¢
4d 1,neneft dupla rationis 3 ad 1, quoniam
exiltente jamcommuni rationum harum con-
fequente; denominator unius g, alterius de-
nontinatori-g dnplato non equature Unde
patet ifticdfmodi ratiofum multiplicationes:
abalia caufa nuncupiri, pofthag tommodius
expedienda. Id folum adjiciatny admifo,
quod aftruere conatus fum, rationes nullam
¢x fe quantitaterd habere, nulla quantitatis
ateributa fortiri nifi gaturalia;, quaque de=
bentaccepta referre denominagoribus fuis,)
ditficultates hujufmiodi pleralque ftatim eva<
nefcere, dubia plané tolli vel facile folvi, lites'
& rixas plerafgue confopiri; que nimium
Haudaliunde quam ex ambiguitate per fals
fam iffam hypothefin introduti videntur
emerfiffe. mobirém hand abs re duxi
qultionem hanc tam fuse feduloque ventila-
fe. WCzterim guia vulgn folent rarionesin-
ter (e tomparati, verboque tenus aquales,
majores, migores Haberi 3 nec [Cientiarum
magiftris deneganda videatur licentia, tales
voces cudendi ac ufurpandi {doétrine nempe
tlarioris & fuccinétioris gratid; mwodo de re

vonfles, ac exrorumoccalio precidaturs Neo
enii
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enim ego vulgares loquendi modos libenter
improbo, fed genuinos ipforum fenfus 'inve-
ftigo, ne verba rebus ofhciant, & per inanes
fonos illndatur veritati) hac, inquam, cim
ita fe ‘habeant, & non ablque fundamento
quodam atque causi probabili, locutiones
iltz pridem admiffz fint, ac dudum invalue-
rint, quid per illas diftin¢te fignificetur in-
quiremus. - Qu# nempe fint ‘zquales, ma-
jores, minores rationes (hoc eft, alio modo
breviter nec inconcinné, rationum compa-
rationes iftas efferendo, quid fit analogia,
quid hyperlogia gut prologia) quid hypolo-
%ia,qmmodode iri poffint, & a fe bene di-
ftingui, proxima Leftione queremus; qud
nulla fortafle fubtilior aut gravior apud Ma-
thematicos difceptatur controverfia. Op-
timé (quantum resipfa patitur, optime) mi-
hi yidetur ab Euclide definitiones has effe
conltitutas, plerifque jam fécus videtur,cim-
que nemo feré non in hoc damnat & deferit ;
an juftis de caufis & validis fubnixi ratioci-
niis hoc fecerint, id examinagis & expenfis
quz dixero penes veftrumerit judicium fia-
tuere, Interim cumpayéive.

S LECTq
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L Eeg T~ Vg

N pricedente Letione fatis altruxiffe

l videmur rationibus ex (e, veré propriéque
loguendo, nullam quantitatem, nullam ra-
tionem competere, nec ided propter aliquid
ipfis inhzrens, aut ex [e conveniens unam ak
terius refpeu majorem, minorem, ®qua-
Jem pradicari ; fed ab abfolutis quantis ad
ipforum rationes hzc derivari attributa.
Quia vero pridem invaluit ufus, ut rationes
inter fe cen quanta abfoluta comparentur;
& zqualis, majoris,minoris rationis nomina
fortiantur; & nos locutiones iftas,interpofitd
juftd cautione, non illibenter admittimus, id
proxime fequitur, ut quo certo figno vel in-
dicio dignolci queat, quando ratio una alte-
ri zqualis eft, quando major, quandoque mi-
nor dici debeat, hoc eft, quomodo definiri
pollint & diftingui ratio, major, minor,
2qualis, difpiciamas. Etquidem ¢ dictis fa-
tis manifefte confequi videtur, fiquidem duz
rationes - homogeneis terminis conflantes,
commune confequens habeant, illascommo-
diffime definiri poffe per antecedentiun re-
fpectivam quantitatem, vt zquales nempe
rationes dicantur, quarum antecedentes
2quantur, & ratio major hacilli, cim hujus
antecedens illius antecedentem excedit; &
minor hzcill§, chm hujus antecedens abilli-
us deficit antecedente.  Verm camid quod
accidit plerumque, diverfi conlequentis rati=
ones
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ones comparantur, adeoque deficit ifta con.
ditio, liquet aliud indicium requiri, quo ra-
tionum iftarum relatio dignofcatur; indici-
um fcilicet aliquod univerfale, fufficiens de-
terminandis quibufcunque rationum habitu-
dinibus inter fe. Tale vero {ufficiens indici-
um reperire, magn res difficultatis halte-
nus vifa compertaque elt; cim obfent va-
riz caulz, due prefertim difcrimen inter
rationes effabiles & ineffabiles (hoc eft,quan-
torum afymmetria) & terminorum, quibus
diverfz conftant rationes, é7epopdvere. Si
rationes enim omnes effabiles effent, & inter
quantitates tantummodo [ymmetras verfa-
rentur, eodem modo definiri poffet qualis
ratio, quo numerorum proportionalitas in
¢lemento. feptimo, per divifionum nempe
quotas xquales; & major minérque ratio
per quotorum inzqualitatem relpeltive :
fed hoc univerfim fufficere prohibet termino-
rum,quibus infunt pleraque rationes,incom-
menfurabilitas, quo fit ut exquifite peragi
nequeat divifio, neque per NUmMeros viilgo
notos exprimi poffit, aut animo_claré conci-
pi modus, quo rationum termini fefe refpici-
unt. Terminorum etiam, quibus infunt aut
conltant comparate rationes , &7eoopireie
modos alios _nonnulles (excogitabiles aut
etiamnum excogitatos) excludit, quibus ali-
oqui ratiopum refpectus univerfaliter ut-
curique definiri poffit, ut poftea forfan often-
derur., Hinc perdifficile videtur univerfale
quoddam indicium exhibere, quo propofitis
duabus rationibus, quarum termini fint in-
differenter {ymmetri vel alymmetri, homo-

genei vel heterogenei, de ipfaram 2qualita-
S2 te
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té vel inzqualitate. Tiquidd pronmuncietur &
certo. « Videarhus izitur que talia indicia
Geometrz conati funtallignare, vel quo pa-
éto rationum hofce refpeétus definiendos
cénfuerunt. Et quia fi deprehendi poffee
apta rationis 2qualis definitio , non difficile
fit ex illa rationum inzqualium, majorisac
minoris, definitiones efformare, de ratio-
num zqualitaté primo differemus; que fci-
licet anima Mathefeds & nucleus habetur,
imd difciplinarum omnium vinculum (Jeo-
135 ¥ MaSwpel 7wy) A Platone dicitur,  Rem
itaque tantam velut ex imo’ fundamento
pertraftandam ordiemur. Rationis zquali-
tas unico vocabulo (brevitatis & claritatis
causi) vocitari folet analogia. = ‘Qux vox
extra Mathefin vulgo quamvis denotat con-
gruentiam, conformitatem, aut aptam re-
rum inter fequarnmvis correfpondentiam 3
ficut (inftando) convenientia fermoniscum
regula generali dicitur # Grammaticis ana-
logia; &qua inratione quapiam communi
confpirant, a Logicis dicuntur analoga.
Nempe Gracis ¢ve preepofitio rerum iden-
titatem, xqualitatem, aut convénientiamin-
nuit qualemcunque. Exempla [fuggerunt
Scriptur# facrz; Joannis fecundo habetur,
*Aved uélpnres Juo ;\_a,.-écag t.r'J‘pf..,q - Hydriz
binas metretas capicntes zqualiter, aut fin-
gule binas. . Matthzi vigefimo, operarii lo-
co mercedis , Ave! Mwdpioy ¥raloy * Unul-
quifque denatjum pariter accepére. :Luca
nono, Kelesalyle dvlis cve meiVinzile - Fa-
cite difcumbant quinquaginta fimul vel in
fingulo difcubitu 2que quinquageni. = Ne-
gue non aptid ‘medicorum filios in phar-

: macorum
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macorum compofitione. prafcribi, Sumantur
horum vel illorum tot talélque ‘menfure
ana, hoc eft, zque,vel fingillatim tantz, ig-
notum nemini. Simili fere pafto &ydaoioy
dicuntur bina quanta binis collata, quz 260y
habent £ye congrue vel aqualiter ; hocelt,
quz rationem habent gqualem: abftraCé-
que rationum ipfarum convenientia talis
appellatur dvarcpie. - Latinis eadem nfica-
titis proportionalitas dicitur , diftinCtionis
gratii, quia proportio {zpils ipfam ratios
nem + Abpoy defignat. Quanquam, utmihi
przmonitum,Cicerocim in Plat.T imgi ver-
fione vocem elyaroparin Lat. transfunderet
fermonem , adhibuerit vocabulo proportio,
Eabius aptem Quintil. &yanop/ur per fimili-
tudinem bene cenfuit exprimi: quaprepter
analogia vel proportionalitas, definitur ab
Euclide Abgwy suos6m¢, 3 Theone Smyrnzo
Abyy euffoms + melius (etfi non admodum
referat) med fententid diceretur Asqwy jov-
s (Cimquia fimilitndo verbum eft laxids &
magisambiguum ; & identitas haud optimeé
quadratrebus actu diverfis, immediate qua

talibus & (iib diverforum ratione compara- .

tis'; tum quil rationsm habitudines aliz,
hyperlogia; nimirum & hypologia, non ex
diffimilitadine wel diverfitate, fed ex ine-
qualitate denominantur majoritas & minori-
tas; quia denique rationum xgualium de-
nominatores, & quibus, utexpofitum, ratio-
nes habent quod ullatenus inter fe compa-
rantur, non iidem aut fimiles, fed =quales
funt) definitiones autém illz non funt see-
s, rei definite certam aliquam eflentia-

lem paflionem exhibentes, fed-tantim Svoua-
S TS,

Quintil.

liby. H.,
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7wd\és, quid analogiz nomen fignificet qua-
dantenus indicantes ; Euclidi faltem tales
funt, ut'ex eo fatis patet, quod definitioni
guinte (rationem [cilicet eandem habenti-
um magnitudinum definitioni) fubjicit, Te
9 dury Enovle e Sn abpy dydroyey ne-
rddw, quz mera eft vocabuli drvaaoyor ex-
plicatio.  Mox autem, interjeétis folim in-
zqualem rationem habentinm definitioni-
bus,” Ayaroyiet 3 tsi Adqwy Suorbmys. Quam-
obrem Euclidis mentem haud optime capit
Borellus,ciim exiftimat eum hane velut eflen-
tialem, & fcientificam analogiz definitio-
nem proponere ; cimque cenfet ex Euclidis
mente, rationum fimilitudinem cen notam
& primam analogiz proprietatem affigna-
ri. Nil tale cogitafle videtur isj at cim
fubinde vox analogiz, vel dyanopoy ), ra-
tionis zqualitatem concinniusexprimens &
concifius, interdum ufurpanda videretur,
eam ne quid ignorata difcentibus facefferet
negotii, vel caliginis effunderet, explicatam
voluit dare. : Quare nec Euclidem meritd
taxat (taxat, inquam,ex hypothefi quod Eu-
clides iftam dehnitionem tradiderit) quaft
fuperflue,pravéque binasejufdem rei defini-
tionesexhibentem. Nam eandem vel zqua-
lem rationem habentium unicam exhibuit
revera definitionem generalem, per effenti-
alem quandam ipforum paffionem ; quin au-
tem praterea rationem habentia qualem
appellari gyaasyoy- & rationum identitatem
vel fimilitudinem iftam analogiz quoque no-
mine defignari{ubmoneret, quid obfecro ju-
fte caufe debuit impedire? Imo fatis ha-
buit caulz vim declarare vocabuli, plcriﬁf;ue
or=
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forfan ignoti. Fraudi vero fuiffe videtur
eruditifiimo viro, quod in Claviana, aliifque
Latinis plerifque elementorum editionibus
analogi® defcriptio loco fuo legitur emota 3
& anterius protrufa quartum ifthic locum
occupat, qua jure meritéque Gracis in codi-
cibus oftava numeratur. Itaque retifime
fuboluit gnafutiffimo viro, defcriptionem
itam loco quem obfidet inferétam temere ;
neque forfanin faum erdinem repofitam ita
fugillaffet. Quanquam praterea non diffi-
teor elementi quinti definitiones attentius
infpe€tanti, nonnihilin iis exfriptorum cul-
pa videri tranfpofitum ac immptatum ; qua
dere non eft opportunum conjeturas pro-
ferre. Quia €d potius accingimur, ut quod
in hac materia pracipuum eit zqualis ratio-
nis vel analogiz definitionem exploremus
appofiam & accuratam. Id quod exeque-
mur hic methodo: Primd, definicionem Eui-
clideam explicatam dabimus ; neque non el
legitima definitionis cenditiones ad amuflim
quadrare monftrabimus. Secundd,quz con-
tra definitionem iftam adferuntur objectio-
nes adnotabimus & diluemus. = Tertio, no-
vas huic definitioni fubrogantium dotrinas
& methodos excutiemus; &quid iniis defi-
deretur ac deficiat, quoufque cedant Enucli-
dex definitioni, vel quatenus ¢i deteriores
funt, adnitemur oftendere.  Quod primum
caput attinet, elementaris definitio fic
Graece fonat; *Ev 78 duTtd Abye Hepk S ae-
) %D, apTor apds SevTepor ;g?;'i'm @pis
Hrugloy, tray T 7% wpITS K 7ITY jowuis
TANATAGTL T 7% JewTEps ) TETE R joduis
TANATARTA WY Kl OISV  TOAAAT ARG

S 4 Ty
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o oy, ExdlTep0p EaTE Pl o e EANelTY, i e
Ton 0y bape \gphyn aneddle xdldanaas
Hoc elt, reddente Clavio; in eadem ratione
magpnitudines dicuntur effe, prima ad fecun-
dam & tertia ad quartam, ciim prima & ter-
tiz xquemultiplicia i fecund® & quartz
aquemultiplicibus,qualifcunque fit hazc mul-
tiplicatio, utrumque ab utroque, vel unade-
ficiunt, vel una xqualia funt, veluna exce-
dunt, fi ea fumantur-que inter fe refpon«
dent (vel fiordine fumantur, hoceft, ut mul-
tiplex antecedentis primi cam fui confequen-
tis multiplice, & muitiplex fecundi antece-
dentis cum fui confequentis multiplice con«
ferantur). Talis eft proportionum: defini-
tio Euclidea ; wmopuoausdoy illud, quo ple-
runque deterrentur ingenia virorum mode-
{ta vel ignava : modefta, quz fimul ac diffi-
cultatis aliqua fpecies objetatur, fuisdifh-
-dunt ipforum wviribus ; ignava vero, quz
ferme nolunt attentionis aliquid edifcendis
{cientiisimpendere; quafinobis in hac re-
rum obfcuritate conftitutis fapere liceret
dargdel. Quorum utrique monendi funt,
illi ne plane defpondeant animo, hi né tan-
tillum curz refugiant, quando ftudium res
aliquod, at non improbum, defideret. Cz-
terum verbis aliis concipi poterit hac defini~
tio, brevis aliquantum, & forfan ad quorun-
dam captum accommodatits. Proportio-
nalia quanta funt, bina binis, quum antece-
dentium zqué multipla quzlibet confequen-
tium queé multiplis quibufcunque funt, una
femper vel@qualia, vel majora, vél minora,
ordinate. Vel fic; analoga quanta (vel ana-
logica, nos brevitatis causa fubinde dicemus
y : ana-
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analoga)cum antecedentia g;mm docunque
pariter multiplicata , vers confequentia
pariter itidem utcunque multiplicata perpe-
fuo confervant iidem genus, rationis (hoc
eft, imul exceffum, defectum, aut zqualita=
tem). Pariter multiplicata dixi yersus pas
riter multiplicata, fed obiter adnoto dici

tuifle, pariter divifa versus pariter divila;
hoc eft, pro @qué multiplis.accipi, potuifle
partes fimiles aliquotas ; fcilicet ut talis
emergeret definitio , confonans, Euclidez.
Analoga quanta funt, cum antecedentium fi-
miles quzlibetaliquotz partes confequenti-
um quibufvis aliquotis partibus femper una
majores 5 vel @quales, vel minores funt,
Vel,cimantecedentia pariter utcungue divi-
fa cum confequentibus, utcunque pariter di-
vifis, idem rationis genus una retinent. Po-
tuiffent & hac in eadem definitione copula-
ri, fic ut ea tam @que multipla, guam fimiles
partes fub disjunétione contineret, hoc mo-
do; proportionalia quanta funt, cim ante-
cedentia pariter utcunque multiplicata vel
divifa, confequentibus . utcungue .pariter
multiplicatis aut divifis, &c., Horum,utro-

vis modo potuiffet , inquam, ¢ goyxesiis

zqué ratiome quod rem iplam {petat,.pro-
portionalium definitionem effinxifle, ~Sed
quia divifio muitiplicatione nonaihil impe-
ditior videtur, & fimplicier, conceptique fa-
cilior eft integrorum quam fralforum calcu-
lus; & paucioribus expeditur, xquimultipli-
cia potils quam fimiles partes, confultd fele-
gifle videtur & adhibuiffe. Czteramut hoc
modo proportionalitatem deciararet, in.cau-
fa fuit, quod cum generalem inve!ﬁgage;
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definitionem, tam earum zqualium ratio-
num quz fymmetris terminis conftant, qnam
illarum quarum termini forent afymmetri,
iP!'zque proinde non effabiles; climque ra-
tionum ineffabilium antecedentes explicabi-
1i'modo confequentes fuos refpicerent, fic ut
immediaté quomodo continerent ipfos, vel in
ipfis continerentur, vix concipi poffet ; non
eaproptera continendi modo ( per quem effa-
bilium rationum @qualitatem facile defini-
viffet, & actu quidem in elemento feptimo
definivit) fed aliunde peti debuituniverfale
quoddam fymptoma rationum pariter omni-
um , effabiliom & ineffabilium, ®qualitati
connexum , eique determinandz futhciens ;
quale dum expifcaretur, omnia perluftrans
animo tandem advertit, opinor,aliqua quan-
ta cumaliis vel ex nature fue fpeciali qua-
dam proprietate, velob adfumptam quan-
dam conditionemita combinari, conneétique
inter fe (vel ab alteris altera, quoad fue
quantitatis modum ita dependere) ut ciim
univerfaliter ab illorum qualitate velinz-
qualitate, confequenter horum ®qualitas vel
inzqualitas ejnldem generis fimulcanea, tum
ctiam illorum fimilia quavis augmenta vel
decrementa, prorfus arguerent & fecum fra.
herent neceffario {imilia horum incrementa
veldecrementa. * E.g. duo quavis®quéalta
triangula naturz fue fpeciali proprietate
quadam in elemento primo demonltrati,
cum bafibus fuis ita conneétuntur, ut ipfo-
rum priori modo quolibet aulto vel malti-
plicato, bafis etiam fua fimiliter augeatur
aut multiplicetur : neque non prout adau-
getur aut multiplicatur polfterius, ita fimili-
ter
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ter accrefcit & multiplex: evadit ejusbafis :
itémque fi prius augmentum vel multiplex
pofteriore majus fit, una bafis ei refpondens
alterius augmenti vel multipli bafe majer
erit 3 fi minus illud , hec minor ; fi illud
zquale, hzc etiam qualis. Rurfis, duo
quavis tota, cum fimilibus fuis partibus ali-
quotis, propter adfumptam iftam fimilitudi-
nis conditionem, ita conneftuntur, ut illo=
rum quealibet multiplicationes' incladant &
fecum deferant harum confimiles muleipli-
cationes refpetivé, neque non fi prioris to-
tius multiplex excedat polflerioris multi-
plum, etiam partium prioris multiplex una
{uperabit partium polterioris multiplum; fi

" deficiat illud, hoc deficiet 5 fi adzquetur il

lud ; hoc etiam neceffario 'adzquabitur.
Hzc cim adverteretaudtor, etidmque porrd
deprelienderet, in aliis aliter affetis quantis
fecus evenire, verbi gratid, ficut pofthac
oltendemus, in triangulis differenteraltis,
neutiquam ex unius cum bafe fua pariter
muitiplicati exceffu, fuper alterius multi-
plum inferturbafis fuz exceffus fupra bafim
alterius, cum altero pariter multiplicatam:
neque fi tota cum diffimilibus ipforum patti-
bus comparentur, inde quod prius que cum
{nis partibus multiplicatum excedat polteri-
oris multiplexa liquod.ulla{enusconfcquemr
ideo partium prioris multiplum ‘excedere
partes pofterioris #que cum fuo toto multi-
plicatas. Hzc, inquam denuo,Clm obfer-
varet Euclides (feu quis alter harum defini-
tionum conditor) & proprietatem iftaman-
tedi¢tam omnigenis promifcué quantis, fym-
metris & afymmetris, convenire (nulla ﬁgui-

- dem
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dem illic fymmetrie vel alymmetriz cujuf-
yisintervenit confideratio) hincex illara-
tionum taliter affeclis quantis accidentium
mutuos ad lerelpelius generatim 2ltiman-
dos cenfuit agdefiniendos. | Arbitratur Cla-
vius aufterem cim primd perfpexiffet hoc
fymptoma fymmetris quibufcunque propor-
tionalibus accidere,  tum  nonnullis €tiam
alymmetrisquatuor quantis aliguando con-
venire, inde juve fio ufum proportionalitas
temex illo generaliter determinandam  cen-
fuifl=.  Mihi -patits videtur; quando nedum
id effabili rasione praditis analogis-(juxta
definitionem aliquam priorem it} dénomina-
tis) fed univerfim;omnibus ita, {icut.innui,
vernatur@fie proprictatem (pecialem, aut
peradfumptam:cenditionem in fe conpexis
bis duohus quantis, id comperiffet accidere,
per ipfum habitudines rationum ejus modi
quantis competentium ab aliis exiftima e di-
{tinguendas -1 quas ' merito quidem caldem
vel zquales dixit, -quoniam fi quando con-
tingeret ejufimedi rationes idem: confequens
habere,velad idem utcunque confequens re-
vocari poffe, femper iplarum antccedentes
adequarentur, Sed ita forfan auétor hu-
jufce -definitionis. ratiocinari potuity & fe-
cum animo verfare : ¢ confula proportiona-
litatisidza, quatenus ilia; rationum fummam
pra (e fert fimilifudinem, perfpicitur ante-
cedentes eodem . genere rationis fimul ad
confequentes referri. Quod fimultiplicen-
tur antecedentes per eundem quemlibet nu-
merum, [atis adparet hanc-fimilitudinem,
quoad rationis genus neutiquam immutari,
qum hi termini fimiliter adcrefant. ;S{;
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& przterea per. eundem quemvis Aumerum
confequentes etiam muitiplicentur, adhue
perdurabit *eadem fimilitudo,  retinebitur
idemuttinqgue rationis genus ; quamvis pros
ut numeri multiplicantes adfumuntur majo«
res aut minores,ipf® fingulares rationum fic
immutatarum quantitates innumeris modis
variantur, augentur, & minuuntur , fic ut
fubinde’ termini antecedentes confequenti-
bus zquentur, fubinde deficiant ab’illis, vel
illos exfuperent magis minfifve.  Hajulmo-
di fortafle difcurfunonnihit Metaphiyfico, ne-
que tamen admodum obfcuro, vir fagaciffi-
mus ad hujufce rei fundum penetrayit, & in-
de definitionem nobis hanc extraxit. Ve-
riim quoctnque modo, quactunque arfsi afre-
pth, deveneritau€tor ad hujus fyihptomatis
notitiam, ejus faltem ut fubtiliffima ‘fiit’ins
ventio, fic ufus eft praclarus, & perquam
opportunus propofite materi® 5 fiquidem
ex eo immediatiffime, dire€tifliing, brevifli
mé, clariffiméque przcipuas pleralque gene-
rales proportionalium pafliones deduxit, ut
& (pecialium quantorum proportionalitates
indicavit: id quod deinceps oftenfuri fumus,
Sed przmiffam definitionem primum expli

cemus : Imprimis & prafertim notabilis eft
appofita conditio generalis, Kb emrorsy
maraTAacial @iy * fecundum quamcunque
multiplicationem, nec enim- fufficit ot ali-

quando contingat homologorum: termino-

rum gquemultiplicia fic afici(nintirim of

uni excedant, deficiant, aut quéntur) fed

argumentis manifeftis evinci debét hoclfem=

per eventurum.  Debet,inquam, evinci non

ex induétione quapiam perpetua (induétio

res
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res eft infiniti negotii, quimque Mathefis
omnino refpuit) alt univerfali demonftrati-
onederivatd, ex [pecialium quantorum pro-
prietate aliqua effentiali, vel fundatd in ma-
gis univerfalium quantorum peculiari qua-
dam conditione fuppefita vel comperti.
Accidere poteft in aliquo cafu himultaneus
ille defeflus, exceflus, aut 2qualitas, etiam
quantis minime proportionalibus, aft folis
proportionalibus univerfaliter convenit, &
ex ipforum conftitutione neceffario fluit;
adedque poteft & debetde iis univerfaliter
demonftrari, quo conftet proportionalitas
ipforum, & hanc eis definitionem, congrue-
re. Vertmnonaliter melius illuftretur hac
definitio, quam exempla preponendo, qui-
bus evidentiffimé dilucefcat hanc conditio-
nem multis revera quantis competere, quod-
que poterit hac definitio facili negotio rebus
applicari ; quod ad intelleCtum minime diffi-
cilis, ad ufum fatis prompta fit, Ordie-
mur ab exemplis fpecialioribus.

J z

DX M D CBA

Sint duo triangula ZAB, YMN que alta

. (velinter eafdem parallelas conftituta) fuper
bafes AB,MN. Habentur itaque bis duo
quanta; duonempe trigona ZAB, YMN &
duz hafes AB,MN ; quibus affero definitio-
nis noftrz conditionem accidere. Nam at-

cunque pro lubitu 2qué multiplicentur ante-
cedentes
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cedentes termini, triangulum ZAB ejifque
bafis AB, juxta numerum puta ternarium,
adlumendo reftas BC,CD zquales ipfi AB,
ducendoque reétas ZC, ZD (liquet enim ob
2qualitatem bafium AB,BC,CD etiam tri-
angula ZAB,ZBC,ZCD zquari), Ttem ad
arbitrium equemultiplicentur conftquentes,
triangulum YMN, ejtfque bafis MN, puta
per binarium accipiendo retam NO—MN,
& conneétendo reftam YO. Jam ex de-
meonftratis in elemento primo planiffime li-
quet, quod fi antecedentis trianguli triplex
ZAD fuperet confequentis trianguli duplex
YMO, etiam antecedentis bafis tripla AD
{uperabit confequentis bafis duplam MO fi
defetus fit ifthic, etiam hic defectus erit; fi
ifthicxqualitas, etiam & hic zqualitas repe-
rietur. Ergoquatuor hzcquanta conditio-
nem obtinent in hac definitione requifitam;
nec id ex induétione quapiam, aft ex univer-
fali difcurfuaditruitur,

Rurfis, fit circulus cujus centrum Z, & ad
centrum anguli duo AZB. MZN, infiftentes
arcubus AB,MN : oftendendum eft definiti-
onis hujufce conditionem etiam iftis conve-
nire angulis & arcubus. Sumatur arciis AB
quomoducunque multiplus, puta tripllu)s.

ADs;.
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AD; & conneltatur ZD. Liquet ex ele-
mento tertio, angulum AZD etiany triplum
effe anguli AZB. Tum arcis MN quilibet
accipiatur multiplus, pone duplus MO, &
conneftatur ZO. Itidem liquet angulum
MZO anguli MZN duplumefle. Quod fi
angulus AZD fuperet angulum MZO, etiam
(¢ demonftratis in elemento tertio) arcus
AD arcum MO excedet ; fi is illum ada-

uet, etiam hic adaquabit hunc ; fin defectas
ilthic fuerit, etiam nna defe€tus hic erit.
Ergo quacuor hifce quantis dicta conditio
per demonftrationemquandam univerfalem
oftenditur convenire. Porro, (nam exem-
pla libenter huic penitius enucleanda rei
multigena congeram)

Be o @ Gk SR ¥

o, sty LIRS -_:;—v

Sint duo fpatia ZA,XM, ab uniformiter
lato mobili cum aquali velocitate percurfa
diverfis temporibus, reprafentatis a lineis
&a,Eu. Gonveniet dico fpatiis iftisac tem-
poribus memorata conditio 3 Affumantur
enim quofcunque fpatia AB,BC ipfi ZA
zqualia, & totidem tempora a8, By ipide
zqualia. Quin & XN zque multiplex fit
fpatii XM, ac tempus £y temporis e Li-
quety effe tempus lationis per ZC, & &y
effe tempus lationis per XN (ex definitione
(ilicet motfisuniformis, juxta quem tempo-
ribusquibufcunque xqualibus peratta (patia
zquantur ; & viciflim quantur; tempora,
quibus 2qualia conficiuntur {patia). Item,
,ob zqualem éx hypothefi vcfacitatemf.
pa-
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atidm ZC majus fit, mirus; vel &«ga‘:e
{patio XN, erit codem ordine refpective
tempus {7, majus, minus, vel zquale erit re
fj temporis £ Unde liquet hecdua-
tuor quanta habere fe juxta conditionem in
definitione rioftra praltitutam. Iterum; E
adfamatur, idqiod rationi (imnl ac experi-
entix confentancum eft; momenta feu vires
motivas ponderum, pro diftantiarum i cen-
tro librz modo fic adaugeri vel imminui, ut
zqualia difantiarum incrementa vel decre-
menta ponderibus ii{dem, zqualia momenta
fuperaddant aut detrahant, hinc oftendetiix
juxta definitionis hujulce fententiam mo-
menta ponderum 2qualium diftantiis fuis
effe propertionalia.

387

R 14 s .

. - e ~k

L

v N ¢ £y

- ut fi purlétum Z fit centrum libre} cui ad
intervalla ZA, ZM appendantur zqualia
ndera, reéteque {z,(u reprefentent ip-
drum mometita;juxta di€tasdiftantias ; ac~
ceptis ipforum ZA, {« quibufvis @quemultis
plis ZC, ¢y ; liquet e fiippofitione mado
praftratd (. efle momentum ponderis ap~
gepﬁ ad diftantiam C. Et fimiliter acceptis
ZN; (v quemultiplicibus 7 ZM, lgu-, liquet
y 2quati momento ponderis ejufderi ad N
_u{l})e_n{i.' Quéd fi ZC excedat, vel adequet,
vel daﬁciahel'pe&uﬁ ZN; etiam unacor.
telpondenter momentum. (y excedet, vl
T @qua-

¥
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zquabit, vel deficiat refpefta g5 ¢y. Ergo
quanta ZA,ZM ‘proportionalia”funt'ipfis
% L., juxta’definitionem Euclideam. ‘Con-
fimili paéto fpecialibus quibuftungue mate-
tiig afaptaci poterit hxe definitio, fic ut
poftquam e propofitorum quantorum pro-
prietate quapiam elicita fuerit' hze condi-
tio, per eam iplorum proportionalicas de-
monftretur, -Sed &exempld plura‘fuggeri
poffent. univérfaliom , hoc elt ;ad nullam
quantitatis fpeciém: reftriftorum “quanto-
rum, quibus ‘ob"aInexam conditionem ali-
quam accomsiddetur hae définitiov” Veluti
fi bina'quavis zqualia quanta fumlantur'A,B,
alizaqié quivis fibimet xqudlia 'C;'D ¢ de-
monfteabitur’ AT8 ipfis C,D efle proportic-
nalia. ' Namex ifta utrinque fiippofita #qua~
Jitatis conditioi® facile deducetyr, iis hoc
;{;‘mpaoma.mnu nire. . Hujulnodi totum.fes
ré quintum elénentum exemplis conlfat ;
nec alivd ifth'c agitur, quamut hxc proprie-
tas oftendatur congruere quantis omnibus
. “CErA CoNATEione praaitls; X i€ propor-
¢ tienalitatis nomeniis debéri. Quapropter.
‘ejufmodi pliif ibus ddduceridis e¥emplis non
immorabor o Cinicum duntatat adjiclam, ¥
quo fermé con'tet univerfalifer ex hac defi<
nitione plecafque’ab aliis ubloutas defini-
tiones- (hoc ety proprietatésira’ quibns alii
uantoram definidhvanalogiamydeddti de-
wonftrarique pofle.  Sint quaquAdife’ bis
duo quanta |As8 & C,D/juxta defiitiohent
anc noftram' préportionaliay feiliceeue fic
ratio A ad B, aqualis rationi! C adiD."" Di-
o, confequi quantum A divifim perB ad-
xquariquanto C'divifo perDo(lioc-eft; iis
% piv ) Aot el o e
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competere paffionent iftam ex qua Euclidés
in Elem.VIL commsn{urabiiivm quantorum”
analogias definivit, pérque'quam non nemo
cenfet etiam afymmetrorum proportionali-
tatem utcunque poffe non incommode defi-
niri. Quandoquidem nimirum etfi v. g, po-*
fitis A,B afymmetris, non poflit A per B fic
dividi, ut quotiens ‘emergat rationalis vel
effabilis, attamen aliquisreyera talis quoti-
ens confufe modo poflit intelligi fubefle ; qui
differat ab affignabili rationali''quotiente
(tam quoad exceifum quam quoar defeftum)
miinori quam aflignatd quavis quantulacun-
que’ quantitate. Nec ideo repugmamus,
quin fupponatur etiam afymmetrorum quan-
torum divifio qualifcung; ; quotien(q; diftin-
&e non effabilis concipiatur dari: quinimo
libenter ho¢ fufcipimus, ut €o magis univer-
{1litas conftet fubfequentis ratiocinii. Hifce
fubnotatis, premiffam hypothefin repetens
dico, fi juxXta definitionem noftramfit A.8: :

L3 N
C:D,erit———. Si neges, ello excel
B s

fus penes: alterutram’, partem, puta’ fit
A-1=X
“B

numerum M, donec MY excedat B(quod fie-
ri poteft eéx axiomate clariflimo, quod aflu-
munt cum Archimede Geometr® : quodlibet
quiantam toties accipi potelt, ut ejus multi-
plex aliquoties acceptum excedere poflit
quodvis afliznatum ejufdem generis quan-
tum) igitur liquet B multiplicaripoffe’ por
aliquem numerum N, ut NB non fuperetur
abMA, fed fuperetur ab MA-{=MX (quoni-

b am

C pe 1 g
=5 Multiplicetur X peraliquem

28)

SCDLYON 1




- Lettiones Le&. VI,

amMX mijus eft tnoB). Quoniam verd

S
i :’-5 ex hypothefi tua) utramque

partem &quationis multiplicando per euns
. ~ MA-+MX MC

dem numerum M, erif ———ﬁ--—-::T)- i
item rurfus dividendo partes hujus zqua-
tionis per eundem numerum N, erit

MA-+MX  MC :
—==—, Itague queniam' olten-
NB ND

fum eft MA-|-MXC NB, erit MCC_'ND
(quum enim duz frationes 2quantur, fi nu-
merator unius excedat ipfius denominatos
rem,etiam alterius numerator fuum deno-
minatorem ex{uperabit, alias inzquales fo+
rent contra hypothefin, una major, altera
mifor unitate) quum igitur oftenfum ficefle
MCCTND, fed non effe MACTNB, liquet
non effe juxta noftram definitionem A.B::
C.D ; quod primz repugnat hypothefi.
Perperamigitur riegavit adverfarius quan-
tum A divifum per B 2quari quanto Cdivifo
perD. Quod erat demonftrandum. Jam
vero tandem ¢ tot hifce prolatis exemplis
evidenter patet; Primd, quod hzcdefinitio
nititur hypothefi claré poflibili, quz fcilicet
innumeris exeniplis commonftretur; haud
abfque fundamerito confingi, fed aétu rebus
effe ; feu quod hujus definitionis Conditio
multis quantis revera congruit. Secundd,
quod praprietas h&c ita generaliter exten-
ditur, ut ei nihil obftent quantorum afym-
metria nec §7epojdyere® cum nec iftz, neciis
oppofit® fymmetria & ouopfyest, OMpino inl

ejus
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ejus applicatione confiderentur. Tertid,
qudd hzc proprietas neceffario fluit ex na-
tura, vel intime conjungitur cum f(pecifica
conditione quantorum quibus attribuitur,
adebque minime removetur ab ipforum qu;
proportionalium eflentia. Semper enim
pitenditur competere quantis propofitis per
ipforum,ut taliter conditionatorii,definitio
nes, aut per proprietates aliquas pracipuas
& effentiales. Quarto, quod hze definitio
{terilis non eft, nec inutilis, at conclufionum
circa materias tam generales quam {peciales
foecunda mater. EX ea fiquidem totum
Flem.V. & quicquid ulpiam in elementis
Geometricis circa propartionalitates oftens
fumeft,derivatur ac dependet. Addoquin-
to, quod neque ooz G- eft, cum moleftia
vel tzdio pariens, at conclufiones quamplus
rimas admodum facilinixu proditin lucem,
Nam immediate, direftéque difcurfu,nullis
ambagibus, quantorum ab illa proportionas
litates prima ac pracipue, eliciuntur & de-
monftrantur, Sextd,quod ex hac definiti-
one fatis facilé deducantur cum affectiones
ift2, 3 quibus alii definitiones fuas extruunt,
tum reliquz proportionalium paffianes, quas
¢ [uisii definitionibus eliciunt ; adedque rur=
fus quod hzc proprietascum proportionali-
tatis natura perquamintimé copulatur, Ad.
jicio, propter indutionis calumniam, nuf-
quam hic ullam inductionemcomparere, fed
univerfalibus omnino proportionibus con-
ftare, qui adhibetur, difcurfum, & ex uni«
verf(alibug principiis dimanare. Neque Vi«
deo qui tot ad exempla tam luculenta medi-
ocritef attenderit, cur Euclidez definitionis

TH3 hy«

4

¢

6.
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hypothefi né dum.incomprehenfibilitatem
quandam, at vel obfcaritatem ullam aut diff-
cultatem exprobret meritd.  Nifi quod om-
nes omnium rerum notitiz quatenus attenti-
‘onem expofcunt, eaténus ditficiles videantur
humane mentis faftidiofz focordiz. Com-
‘mune nobis hoc vitiimne dicam, an (ympto- .
‘ma quod immunes omnis cure degere, nul-
16que prafertim cum negotio fapere cupia-
mis. “Quid verd tandem hifce perfpeélis &
rite perpenfis impedit, quin utcunque recla-
mantibus Neotericis Doftoribus ~audaéter
pronunciemus Euclidez huic definitioni defi-
nitionis' cum primis optima notam ac titu-
lam'convenire? Quando nempe definitio-
nis optima potiffimis, quas ego quidem ex-
perientia duce comperio, vel aftipulante
pollum agnofcere ratione, legibus apprimeé
confonet. - Cum fcilicet hypothefi nitatur
elariffime poffibili ; ctim {ubjeétum fuum di-
ftingnat abaliis omnibus: cim ejus ut talis
paflionem exhibéat meceflariam, effentia-
Iem, reciprocam; cim ex ea aliz paffiones
elici poflint: ade:que fit utilis conclufioni -
bus altruendis, & procreands fcientiz ; com
denique facile, clare, direlte rebus applicari
poflit, & ad uiun transferri; praeter quas
vix alias mihi bonz definitionis leges, condi-
tiones, virtutes ‘haétenus licuit obfervare;
qua ctim noftrz conveniant, optimam affere-
renon dubito.  Quod luculentius apparebit
eX'telorum depulfions ,quibufcum infense pe-
tint'adverfarii, quecerte tam denfo nimbo
. volitant, adeo validd vicontorquentur, iis ut
excipiendis haud [ufficiat prafens Leétio,
proxima tentabimus. y

y : LECT.

SCD LYON 1




Le@.VIL. Muthemitice.

b i Al A 37

N proxime differtatis Euclideam propor-
Itir)naliurh definitionem. ntcunquecovati
fumus exponere, neque non argumentis qui-
bufdam xe)el xevasindis aflerere. ~ Quia ve-
ro plerique recentiores eam vehementer im-
pugnant, aut plané rejicitint (perpauci qui-
dem . fimpliciter ut falfam propofitionem,
plures ut pravam definitionem) fupereft ut
quas ei dicas impegerint excatiam. Impri-
mis omnium peffimé Ramus eam accepity Schol, 13,
acerbiffinique perftrinxit fententia y fic ta- :
men ut planifimé monltret fe temere, nec
intelleti penitiis causa pronunciaffe, ~ Pri-
mo, valde lubricam dicit & falfam : qua pro-
feétd mera calumnia eft, nec aliunde quam
ab errore [piffifimo nata; quia nempe quid
fit per quamcungue multiplicationem fimul
excedere, deficere, zquart minds reéte per-
- cepit. Dilertifime requirit Euclides ad
I proportionalitatis indicium, ut excefsiis, de-
i foéths, zqualitatis de homologorum termi-
[ norum quée multiplis omnimoda. fimulta-

nsitas & perpetua comprobetur : hic quia
quanta ‘non-proportionalia’, ‘fubinde quaf-
dam ejufimodi fimultaneitates obtinere con
tingit, Euclideam enunciationen lubrici fal-
fique poftulat ; quidiniquius‘aut’infirMius?
Si quis, ut & vulgari matcria fimile'quid’ de-
promam, viram probum definiret: aut de-
feriberet; iftiufmodi virum, qui ad reéte ra-

T 4 tionis
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fionis normam f{uos gmnes afus componit
& conformat, an defcriptionem hang labefa-
¢tat, quod {ubinde vir improbus aliquas aéti«
ones edit rationi confentaneas, jufté non-
nunquam operatur aut fobrie? ' Imo verd
quod ille, juxta fenfum loquendp moralem,
conftanter ac perpetus, fed incerts hic &
contingenter ex virtutis agit prafcripto,
probum ab improbo fatis dirimit ac fecer-
pit, Pariter & hic; perpetua fimultanei.
tas proportiopalia diftinguit ab impropor-
tionalibus, quz non eam neceflarid vel per-
petuo fartiugtur; nequequod hifce nonnun-
quam obtingit, quicquam officit definitioni
noltr2.  Quid qudd, przterquam quod Ar-
chimedes & alii fagaciflimi veteres Geome-
tr2, demonftrationes haud quagquam fuas
falfp fundamento faperextruxiffent, pleri=
que definitionis hujus, ut talis, impugnato-
rg’sﬁodgrni_, hoc eam prafertim nomine re-
probant, quod demonttrabilis, hoc elt, ne-
ceflario vera, fit; adedque fiis é principiis
Tacquetus, Borellus, Hobbijus (& quoad nu-
meros & principiis Euclideis iple Clavius) il-
iam demanitrarunt, tam lenge abelt ut hxc
enunciatio fal(a fit, autjufta Rami acculatio,
Sed inftat Ramus hifce verbis ipliffimis; Ne-
que enim proportio ex illg wiplici differentia [aiig
dceyrate concludityr, com fallacifimus inifts ar-
Symenta fit clenchrs (ubinam vero Rame? me
beabis fi'oftenideris !) fubtenfa, inquis, aque-
Uit [ubtendiv peripheriam aqualem, major majc-
minor minorem. Ergo (fecundim nempe
definitionem Euelideam) fubrenf'e fumt ropora
Fz{e{. - ddquod (reie ais) Jelfym conjicit Pro-
#masé, A% vero, praclare cenlor, Igcars
i il ¥ gus
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umentatio, juxta diverbium, "0v}s s, ¥
fm? &%)eY), nullatenus attingit aut (pectat
quod prz manibus eft negotium, aft abeo
longidts quam a tellure coelum removetur,
Ubi definitionis Euclidez ulla hic applica-
tio 2 ubi zquemultiplicium aliqua mertio 2
ubi quid his affine vel fimile, quo deducatug
peripheriarum cum fuis fubtenlis proportips
nalitas? Enimvero neque colligitur, neque
colligi poterit, tale quicquam & definitione
noltra, nop perperam intellecta. Contrari-
um certe confequitng, & reéte colligitur ab
iplo Ptolemao, e propofitionibus elementa-
ribus derivatis ex bac, eique cognatis fubfe-
quentibus definitionibus Buclideis. Ne gra-
f1s hoc dicere videamur, unam adferibemus
facillimam inftantiam.

Sintarcus duo ZA,ZM, illequadrans, hie
fextans totius circumferentiz.  Dico arcus
ZA.ZMnon effe proportionales fuis fubtenfis
ZA,ZM, juxta noftram definitionem. Mul-
giplicentur enim antecedentes ZA per nu-

merum

295
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merum quaternarium, & confequentes Zf
per numerum fenarium ; liquet quafdruplam
archis quadrantis ZA zquari fextuplo arclis
fextantalis ZM (cim ntrumque multiplex
integram adzquet circuli’ peripheriam).
Verumquadraplex chord2 ZA minusefl fx-
taplo chord2 ZM, perimeter feilicet infcri-
pti circulo quadrati perimetro hexagoni ei
dem infcripti: Ergo licuit peripherias ZA,
ZMnon effe juxta definitionem Euclideam
proportionales chordis fuis.” Quod’ erat
oftendendumn ; undque inftantiz Ramranz
demonftratur infirmitas ac (verbo veniam)
impertinentia. Interim demirari fubit hu-
jufmodi licentiofam crifin, quam in veteres
exercere folet Geometras homo, ne quid
gravitsdicam, argutnlus & dicaculus. 'S&d
porrd difputat, Ur elenchusiffe non fubeffer (ut
quidem interpono minime fubelt) nibil tamen
defivitione” ifl ¢ defimictur (quamebrem ita ?
fcifcitor ego) meque enim bic, inquitydocebitur
quid fint proportionales, [ed alterario proportio-
nalium proponctur.  Denique docebir ifta defi-
nitio fimplices terminos effe proportionales, quo-
vum maltiplices alterni fuerint propsrsionales.
Itaque byferologia duplex eff, (Sc. ~ At quibus
oculis vidit autlegit ullam hic proportiona-
liumalternation®in proponi?“ubivel hilum
comparet proportignalitatis multiplicium?
exceffum; defectim, xqualitatem zque mul-
tiplicium fignificari video; f¥d alternatio-
nis, aut proportionalitatis nullam volam,
nullum cerno'veltigium.  Num hoceft diffe-
rere, vel Sabinornm more quidlibet fomni-,
are?  Quid, talibus adduétum caufis, tali-
bus inftrufum argumentis falficatis, fallas

ciz,
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‘ciz, fophiltices, abfurditatis .notas-inurere
venerandisiftis capitibus; improperiis pro-
{cindere taminurbanis iltes fcientiarum con-
ditores & corvphzos, abfque quibus fuiflet,
nil forfan haberet magnus hic tricarum arti-
fex, prater Alopicas fabulas, quarum ana-
lyfimirificamillam. fuam addiceret dialeéti=
cam? Id quod innocentits plernmque fe-
ciffer & tutius,quam in tales viros atrociter
inyociflet. Sané vixindignationimea tem-
pero, quin illum accipiam pro fuo merito,
rezeramque validius in ejus caput, qua con-
tra veteres jactat convicia. Reliqua pro-
ferre tedet qua objicit, paris acuminis &
peritiz, quaque nil aliud prater hoc pros
bant liquidiffime, quod omnino dilparis fit
negotii Logicas methodos texere, déque [cia
entiarum arcanis judicare. Quod autem
peremptorie, triftifimaque cum feveritate
concludit, Quare talis definitio tollatur ¢ Ma-
thematis. Replico, nifi machinis, impulfa
validioribus ternum perfillet incopcuffa,
nec unquam ¢ Mathematis dimovebitur. 1llo
dimiffo, Tacquetum aggrediamur, nafi (aga-
cioris hominem ; qui ficut modeltius, ita
prout ufu venit fortils, & majori cum verifi-
militudinis fpecie, nos laceflit. Differen-
tem audiamus; Imprimis, ceriumeff es defini-
tione non naturam @qialium rationum, fed affe-
tionem folummodo aliquam explicari. Repo-
no primo, quodd nulla definitio rei cujuivis
naturam aliter explicat, quam aliquam- ejus
affeftionem neceffariam & reciprocam, id
eft, huic noftr parem, affignando, , Siquam
exhibere poterit, haud illibenter causa ce-
dam ; at fi pullam, ut ego confido nullam

dari,
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dari, definitionesergd cunllas uno involvit
crimine, uno telo configit. Qui circulum ¢
radiorum paritate, triangulym € trium re-
&arum concurfa fpativm- includente, qua-
dratum é laterum ®qualitate, & angulorum
rectitudine definit, quid aliyd quam figura-
rum iftarum naturam ex affectionibus qui-
bufdam fuis explicet? Dico fecundo, nul-
lam dari vel concipi poffe naturam, qualem
ille confingit ac fupponit ab affe€tionibus
ejulmodi neceffariis diftinétam, iifve prio-
rem. Habere talem aliguam affeftionem
ipla rei natura eft, ei effentiale eft,eamcon-
ftituit, Saltem, quod perinde eft, habere
quandam affetionum congeriem ita con-
pexarum, Ut una quevis alias implicet, &
{fecum neceffarid trahat, ipfifimamrei cu-
jufque naturam conftituit. Unde qui dicit,
res habens talem affe@ionem, ejus naturam
explicat : ut e.g. circulus elt Agura pares
habens radios, vel figura natur# talis, ut pa.
reshabeat radios : ubi habere pares radios
eft ipfa circuli natura ; velfaltem pares ha-
bere radias, & alias hanc concomitantes
affectiones, ejus naturam integre complecti -
tur ac declarat. Sicut etiam habere reftos
ad circumferentiam angulos diametro fubs
tenfos, vel aliam quamvis reciprocam affe
tionem %qué maturam exprimit circuli.
Alias rerum naturas qui cegitant aut qua-
runt, nil aliud quam chimaras infeétando fu-
gaces ac evanidas imponunt ac illudunt fibi 5
nullas fané tales unquam deprehendent aut
affequentur. Igitur Euclides cam propor-
tionalium affeétionem neceffariam exhibue-
kity ejus naturam, quantim fieri folet & pf?l-.
~te 1
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telt, abunde declaravit & explicuit. Adeb-
quie fa@um fatis videtur huic objeftioni.
Porro, bifuledb nos argumento perfequitus
Tacquetus 3 Deinde (infit) illa smulriplicium
prietas adducitur vel tanquam figuum infallis

I bile rasionum aqualivm, w quandocunque ea de=
monfiratafueris, de quibufvic rasionibus inferre
cetto liceat equales eas efSe, vel s [enfus illius ¢it,
ut per magitudines eandem rarionem babentes ni-
bil aliud intelligi velit, quam earnm multiplices
modo jam dio excedere vel excedi. Refpons
deo, utrumque verumefle, vt fignum infallis
bile producitur , & exhibetur utcharaéter
proportionaliim eflentialis ac diftinétivus.
Quux certe duo reipsd nihil differunt, omni-
que probz definitioni conveniunt. Nullum
enim infallibile rei cujufvis fignum datur
preter ejus effentialia attributa; Poteft
unaquzque res omnibus extra fuam effenti-
am pofitis denudari, neque poteft ideo quid-
visnon effentiale certam rei prefentiam in+
dicare, * Sed utrumque figillatim impugnat
adverfarius hifce verhis; Si primim demon-
(Frare debuerar eam affetionem omnibis 5 foli
rationibue aqualibus incffe ; ur ex ea vationum
| aqualitas certd poffit inferri.  Id veré minimé
wulgare eff theorema, quod neque Euclides nequé
poff Euclidem ullus demonfiravit. Relpondeo,
legem hic Euclidi reliquifque definitionun
auétoribus injuftam & impoffibilem figi, fci=
licet ut demoniftrent definitionis pr&dicatum
fubjeto convenire : non tenentur, neque
poflant id demonltrare, fed gracis affumunt;
hoceft, attributo proprinm fubjeéti nomen
imponunt ex arbitratu fiio. Num incumbit
thihi demonftrare circuli nomen folis pares
P
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radios habentibus figuris competere,  Mi-
nime verd, fediis omnibus & folis jure meo
circuli nomen adfigno.  Eodem 'plane mo-'
do pro lubitu (o (quamvis non temeré nec
imprudenter, at certis quasnon femel infi-
nuavi de caufisjultis illis & idoneis) 2quali-
umrationum nomen attribuic § sory &g
omnibus & (olis di€td proprietate praditis:
rationibus ; proportionalium: appellamen=
tum appropriat quantis conditionem iftam
obtinentibus: unde propter hoc ipfum rati-
onum zqualium, & quantorum ‘proportio-
nalium nomen merito cenfendum eft iisom-
nibus & folis congruere. = Ut ‘enim [cientia~
rum magiftris jus fit imponerenomina, di-
{cipuli tencanrurea recipere; fuftifima fum-
meégue neceffarid lege faricitum eft.  Uni:
cumelt, quod definitionis auétor oftendere
tenetur (exemplis fcilicet ad fenfum claris,
aut per evidentem difcurfom)  attributum
definitionis impoflibile nihil, aut mere ima-
ginarium compleéti, ‘fed revera-poffe res’
exillere proprietate ft:u conditione fuppoli-
td preditas. « Ut qui circulum definic ¢ ras
dierum paritate: (utor enim libenter & cont
fulto facillimis & Familiariflimis exemplis)
nihil aliud dmonitrare tenetur; quam non’
repugnare talesfiguras exiltere, quibus'i'ta
conveniat proprietas. Rl quod éx ipfarum
generatione, pér recte linex circamduum
aut.alio pacto, patelt oftendere clariffime.
Ita cum perfacile parf{picuéque probari pof-
fig, idque paffim pra'tetar ab Euclide, ubi-
cunque chniridnem hanc applicet materiz
cuivis determinat2; dari quanta, quibus con-
veniat hujufce definitionis hypothefis, -nihil’

AR <t
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amplits eft exigendum, eque licet optimo’
jure, quantis iis omnibus &-.folis proportio-

nalium ‘nomed affigere. Quad fubdit au-,

tem bang proprietatem proportionalibus ac-
cidere, effe theorema minime vulgare : re-
fpondeo; repetens ¢ jam olim expofitis, quod’
fecundiim rem ipfam omni¢ definitio eft theo-
rema; propofitio fcilicet demonftrabilis ex
aliis fubjeéti definitionibus, aut ex aliis reci-
procis affe€tionibus prits attributis fubje-
{to, Neque non viciflim, quod omne theo-
rema poflit in definitionem compingi, modo
poterit exemplo perfpicuo confare, quod
poffibilemincludit hypothefin. " Quare quod
ex aliis proportionaliom definiticnibus in-
ferri pofiic hec proprietas, & ex ea theorema

~conftituf, nihil ejus ad hoc capacitati dero-.

gatautimpedit,quo minds legitimam ingre-
diatur definitionem: ficut ‘neque permuta-
tim, quia poflit,ut fupra offenfim, ex hacde-
finitione deduci proprietas, & qua Tacque-
tus iple ‘malit proportionalicatem definire,

aduoque qued ejus definitio theorematis in-.
dutura fit formam,ullatenus id officit,ne ejus’

defin’tio proba cenferi debeat ‘atque legiti-
ma, quanvi¥ alia forfan officiant. Quod
vero nion vulgare theorema clicit,innuens ni-
miirum & definitidnibus ac principiis 1 feipfo

prefiragis. dificnlter elici” Proprietatem .
" hane, nihilatrem facit, | INec enim ad defi-

nitionis perfectionem requiritor, Ut quz in.

ipfaadhibetur proprietas ex alif3 dtcunque .

pofitis "principiis facilé confequatur, Et
prorfuseddem paéto quam ipfE prolaturus
eft definitio theorematis haud volzaris titu-
tuw merebitur, quia non omnibus 2de0 pro-

g chive
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clive fiierit ear & definitionibs aliis, nomni-
natimex hac roftra, derivare. Neéque de-
inde mirum eft; nec ab Etclide, nec ab alic
quopiam demdnftratum fuiffe hoc theorema,
cim inl definitionem aflumplerint, & princi-
pium habuerint aliis demonftrandisinfervic
eils; quisenimungbiam principia (ua aggre-
ditur dethonftrare? Quopropter. & nihili
peéndo difcarfim iftum, quem alibi Tacque-
tuseffert his verbis ; Cujus quidera negorii ciim
[fatis ardus arque prolixa fic demonfirasio, ut jam
veipsd cognofcemus, facilé apparebit praposieré
egiffé Euclidem, qui agualitatss vationum pri-
1umh (S fundamchitale indicium [umi voliir ex
bac miiltiplicium indenoniirasa battenus proprie-
tate, citjus samrentora & obfeura rg cuim ratio-
wih z2qidlirate connexio. Qua lic in accula-
torém rétorqueo, ut minime dubitem pra-
polterum ei judicium objetare, qui vitio
vertit Euclidi, qudd indemonitratam pro-
prietatem pofuerit in definitione fua; quafi
verd fubjeéti proprietas in definitione lFOﬁ-
ta fine manifefta contradictione demonkrari
poflit ab o, qui perillam fubjectum defini-
verit. .. Nam ex €0 quod in definiticrie poni-
tar; affumitur effe prima omnium preprie-
tas, at quaterius demonitrabilis aliquam fup-
ponit priorem, & idcirconequitefle prima.
Quare ndn prapaitero, fed re@iffimo pro-
ceflit ordirle magifter nolters  Cim verore-
motam & obfcurdm effe clamat hujufce pro-
prietatis cam rationum zqualitate connexio
nem, notorié petit principipm; nam Eucli-
des certe manifeltifimam effe ponit, & po-
néndo facit connexionem ejus tum hac; cum
€x ea hanc definierit. Sed peragit, u:f opi-
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natur, nos premere ; Sifecundim (hoc eft;
Siwoluit Euclides pir magnitudines eandem ratio-
nem babentes nibil aliud imelligi, guam earnm
magnitydines diffo modo excedere wel excedi)
JSecuri quidem erimus de veritatetheorematum in
fenfii definitionss acceptorum, vainimé samen ex vi
demonftrationum nobss confare poterit de abfolusz
rationum @qualitate.  Ad que nihil amplins
habeo quod refpondeam, quam hicab eo ne. .
{cio quamrationum abfolatam 2qualitatem
fomniari , preexiftentem & diftinftam z
paffionibus per quas rationum 2qualitas de-
finiatur; qualis profecto nulla datur; & ab
illo fine fundamento darifupponitur. Ra=
tionum qualitas (ficut aliz quavis ir fcien-
tiis confideratz materiz) non aliunde quam
€x convenientia cum definitione {ua, fen Eu-
clidea feu queavis alia, fiqua reperiri poteft;
egitimagenferi potelt. Rationes funt ex-
iide abfolutifime formalifliméque aquales;
hocipfoquod proprietatem babent expref-
fam in definitione fua: quare cium in Eucli-
deis theorematis demonltratur hc proprie-
tas quibuftunque quantis convenire, fimul
conftat iis rationum ®qualitas competere ;
ficut quando de figura qualibet oftenditur
radiorum paritas,eo ipfo demonftratur illam
effé circulom. Infirmum igitur & irritem
elt epiphonema, quo fuas halce claudit ar-
gumentationes ; Lubmodocungs; igitur illa defi=
ntiio accipiaur librorum <, ac 6 demonfliationes
vacillant, quamdiv. demontivacum non fueyic ve:
ramrationum aqualiiatem cum ea multipliciam
pfaprier;:e;’empereﬁ conwesvim.  Justaquam
certé fententiam vacillabunt omnes eujuf
cunque fcientiz demonfirationes’ MNam fi
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perpetus démonlirari debet in definitioni-
bus attributas proprietates veris fuis fibje-
¢tis connefti, nullus omnino finis erit de-
monftrandi, vel nullum potius principium,
aft ad infinitum retro procurrat oportet om-
ne ratiocinium : prazterquam quod quam-
cunque proportionalitatis definiticnem ipfe
nobis aflignaverit, idem ei verbis & fenten-
tiisiifdem objectari poterit; fud lege con-
ftritus tenebitur ipfe demonftrare proprie-
tatem, quam affumic rationibus @qualibus
congruere, ¢ priore [cilicet aliqua, & illam
porrd ab alia, donec interminabilis mole-
itiz pertafus errori fuo renunciandum agno-
verit. -Demum ad hofce Tacqueti difcurfus
univerfim adnoto ; Primo, quod ubique prin-
cipium petit, & vitiofos committit circulos :
non eft proxima (vel eft remota) proprie-
tas, quia demonltrari poteft, hoc eft, quia
datur alia propior : datur alia propior,
quia demonitrari potelt, xzqualitatem ratio-
num non conflituit hc proprietas (hoc eft,
ejus definitionem ingredi nequit) quia differt
ab ea, non clare connettitur, valde remo-
vetur ab ejusnatura. Et ita pafim. Se-
cundo, quod nec ille nec alii plerique, quan-
tom judico, definitionis naturam fatis per-
fpiciunt ;5 in quibns revera nihil fit aliud
quam nomen imponitur rei, quatcnus illa
paffioni fubjacet, vrcungue per fenfum aut
per ratiocinium evidenter ,exploratz: ve-
rum nefcio quas illi naturas, effentias, for-
malitates abfirufiores cogitant, in 2pricum
nunquam proferendas. Per quas naturas
rem ad vivam refecando, dilucebit eos nihil
alivdintelligere, quamrei definitz nomini,

qua-
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quatenus in ufia communi verfatur, refpon-
dentes conceptus aut fignificatus aliquos im«
perfeétos & indiftinctos, in fcientiis minim@
refpiciendos, & adcoridéndas demonfti'atio-
fes ineptos; ad quos proinde nullatenus
exigendz funt definitiones: imo fecluden-
dis & eliminandis iis, ipfortmque loco fub-
fituendis rerum certis, diftinétis; atque cla-
ris idzis efformantur definitiories, rebus ap=
propriantes fiomina, quatenus ill# (ubjiciun-
tur affectionibus quibu{dam ad fenfum vel ad
intelle€tum confpicuis: Noto tertio, quod
hujufmodi ratiociniis adduétus Tacquetus;
#qualium rationum definitionem afligndrit
admodum vitiofam & inutilem. Ait enim
zquari rationes, clun unius antecedens eo-
dem modo cotitinet fuum confequens, vel i
€o continetur: quo alterius antecedens fu-
um confequens coritinet, aut continetur ifi
€o. Qu# definitionon nifi craffam & confuu=
fam ingenerat proportionalitatis id#am;
nulli‘procreande conclufioni parem auntido-
-neam.  Anceps enim & obfcura phrafis efty
eodem modo continere, neque revera; nifi
r aliam definitionem limitetur, aliquid dis
ftinéte fignificans. Multi modi funtaliqua-
tenus iidem 4% continere; majora qualibet
continent minora eodem éxcefsis modo 3in-
zqualia duo quavis eodem inxqualitatis
modo fe refpiciunt quo alia bina inequalia.
Brebnifi peraliquod reftriétius & certiusins
dicivm declaretur,quid fit eodem modo conti-
nere; quenam modi defignetur hic identitas,
& proinde quid fit zqualitas rationd ignorz«
bimus aut ambigemus. Ut alia jam pratere-
amincommoda,qitib®ifta fubjicitur definitio
Vi inica
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unica fupereft exceptio, pre reliquis maxi-
mé. plaufibilis, & cui vercor ne penitus ex-
pediendz non fim; nonquia magnam vim
habet in fe, veriim quia multorum prajudi-
ciis favet, & patrocinatur iguaviz: his ab
co verbis proponitur ; Demique, ut fibi con-
[harent oania, tamen il mubiiplicium dabyrin-
thzamibi alis(que Jemper difplicust, &5 tyronibus
Jemper plurimum faceffivic negotit, quorum isa
plerumque mentes intvicas, ub exitum vix reperi-
an. (Quod capitale crimenutaliquatenus
amoliar atquedepellam, refpondso primo,
difpiciendum effe quibus ex caufis ifta mul-
tis adeo faftidiofa quam obtendunt perplexi-
tasoriatur; mumex reipfa, quz commodio-
rem nullam aut clarioremexpofitionem ad-
mictat ; vel ex interpretum incuria, qui
non fatis hanc definitionem perfpicuis ex-
emplis elucidirint; an ex dilcentium cul-
Pa, qui priufquam animum adverterint fe-
dulo, feribque perpenderint, faltidio corre-
pti difficultatem fibi quandam infuperabi- -
lem imaginantur & perfuadent. ~Si quid
horum in caufa fit, ut certe mihi compertum
elt hzc omnia nonnihil conferre, quo. per-
plexior videatur hec definitio, ablolvendus
eft aultor, alifique caufis hoc quicquid eft
culpz imputandum, . Res ipfa penitus ex-
cufari nequit , qua’ propter. alymmetriam
quantorum aliqua peculiari difnculcate la-
borat ; fic utnemo non arduum efle fatea-
tur, afefionem aliquam proportionalibus
Zqué congruam deprehendere, definitionem
alignam cunétas rationum qualitates com-
ple¢tentem exhibere. Quod & hinc patet,
~ quidspraclaris viris huic morbo remedim:n
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adhibere connifis hactenus accidifle videtur,
ut vel nihil preftiterint omnino fufficiens,
aut ut viis inftiterint prolixioribus, nec mi-
niis impeditis & implicitis ; aut methodos
faltem tradiderint culpz cuipiam graviori
fubditas : aded res ipfa contomaciter repu-
gnat, ut ratione pertracletur admoduny fa:
cili & expediti. Nec interpretes omnino
culpa libero, né quidemoptimum Clavium,
qui licet hanc definitionem cim explicuerit
probe, tum judicio meo valide propugnarit,
tamen exemplis eam fatis illultribus & ap-
pofitis haud videtur declaraffe. Nam ex-
empla que profert verborum fen{um potitis
explicant, quam (id quod prcipue definitio-
nem quamvis commendat fimul ac illuftrat)
conditionis in definitione pofitz poffibilita-
tem, & veram in rebus exiftentiam repre-
fentant; ut & nimid generalitate quadam fuf
difcentium phantafias obturbant, tum for-
te non fatis exprefse luculentéque cavet, né
dilcentes (im» potits occafionem prebere
videtur utipfi)induétionem quandamexigi,
fibique putent infinita qudam multiplicatis
onum teptamina mente percurrenda; quod
czrte'mirumnon eft, fi'confufos eos reidat
& delperabundos; cim tamen nihil hic tale
defideretur, uti toties monuimus, - Quod
ipfos dilcentes attinet, nimisquim apparet,
eos fibi plerunque deeffe. Cum enimi hu-
julce definitionis verba clariffima fint & om-
nis homonymiz expertia,’ quornfquifque ta-
menelt qui vel iis penitus intelligendis ope-
ram navar,qui tantam a fuo {tomacho pati-
entiam,ig f%fe_it, ut triom lincolarumfen=-
fam accurage perpsndat? * Equidem haud

Vs mo-
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modico pignore contendere, medmque pené
fidem obftringere non dubitem, qui definiti-
onem hanc ferio perlegerit, ac ad ejus tan+
timin prima, vel in ultima fexti elementi
propofitione _applicationem haud fegniter
attenderit, illi deinceps hanc definitionem
haud ita perplexam, intricatam, aut ditfici-
Jem apparituram. Hifte premiflis ad Tacy
queti verba repono, negando plane quod ul=
lus hic extet labyrinthus, rem quam in e eft
intricatiorem reddens, quem non expofito:
ris extricet mediocris [olertia, aquo non at-
entionis modice filum tyrones expediat,
Addo, ubi nulla verfatur in vocabulis amphi-
bologia, ubi nullum a prolixitate taxdium,
ubi femper dire@iffimus adhibetur difcurfus
(qua feduld rimanti deprehendentur omnia
in hoc cafit concurrere) non ibi tanta fubefle
poteftobfcuritas aut difficultas. In paucis
elementiquinti propofitionibus, iifque pra.
cipuis, adhibetur hzc definitio; {ed ubique
guanthm memini direte peream, & imme-
iate demonftratis. Acubi fpecialibus ac-
commodatur materiis in aliis elementis, vel
inaliis libris Geometricis,conclufionem fem-
per infert uno fimplicifimo directifimoque
modo, non ut alii (Wis in methodis faciunt in-
direéte, vel ad abfurdumreducendo; quide-
meoniftrandi modus (ut omnes agnofcunt) ob-
fcurior et & ignobilior. TPorrd, fi liceret
cum Tacquetoquicquid velimus, ut {ua luce
clarum adfumere, qubdque maximopere ves
teres devitarunt Geometra, axiomatum nu-
merum in immenfum cnmulare, magnoqoi -
dem fzpe compendio res 2gi poffet, at quan-
tum breyitatis accederer, & g;utsegds_ inde
fog
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non nullius evidentiz, tantum decederet fir=
mitati, que multo potior eft, & imprimis
fpeftaridebet in fcientiis. Qua de re jam
olim plura (fi commemini) differtavimus,
Quare non eft quod fuz methodi brevitatem
autevidentiam jaltitet Tacquetus; prafer-
tim cum nullam (aut zquipollentem nulli)
analogiz definitionem ipfe fubftraverit, &
propofitiones fuas, feu gratis affumptas, feu
utipfe exiftimet demofltratas, incerto fub-
| jeto accommodaverit. Aft videmur eximi-
| um hunc adverfarium jam fatis repuliffe.
| Succedit ‘D. Hobbius, quo tamen brevifimé
| defungemur, quoniam ejus argumentis in
przcedentibus adaptabiles fuggeflimus folo-
tiones. Audiamus: Sed invenire per banc de- Disl,2,
finitioners bujufmodi quatuor quantitates impoffi-
~bhile eff, quiz multiplicatio per omnes numeros,
cam infinité fun, et impoffibilse; nom eff ergo
definitio bac, [ed byporbefis. Ad hunc difcur-
fum prenoto, quod male fumit hic philofo-
phus Euclidem, id in hac fibi definitione ne-
gotii dediffe, ut proportionalitatis genera-
tionem traderet.  Nibil ille tale meditatus
aut molituseft, fed ut proportionalitatis fo-
lummodo diftintivam proprietatem adfig-
naret, uri cdm circulum ex radiorum pari-
tate definivit. Ubi forfan < mesd'n fit
oper® pretium annotare, quod etfi comma-
niter optime fint ejufimodi definitiones, que
rerum generationes exprimunt (imo revera
folz tales accuraté loquendo bonz funt, cim
res definitz funt immediate generabiles, &
per fe quafi primario fubfittunt) attamen
nonnullis rebus ejulmodi definitiones non
conveniunt ; iis fcilicet quz ‘non per fe
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erantur, atcen pafliones fecundariz ex
aliarum rerum jam progenitarum conftitu-
tione refultant, & promanant ex ipfarum
primariis affeflionibus. ~ E.g, quifocum pa-
rabole vel ellipfis definiendum [ufcipiz, poft-
quam animadverterit inefie talem parabolz
jam conltitutz proprietatem, ut omnes ad
axem paralleliradiia curva parabola linea,
ad certum quoduam in axe punéium refle-
&antur ; ut &ellipfitale quoddam (ympto-
ma competere, quod ab uno quodam in axe
puncto prodeuntes radii, ab ellipiis ambitu
versis aliud in axe punétum retorquentur;
hac (inquam) proprietate (qua é primariis
aliis linearum iftarum proprietatibus flnit)
deprehensa, focam optime definiat, non ¢
generatione {u , quod impeditiffimi foret
negotii, fed e comperta dicta proprietate; .
punctum in axe fcilicet, in quod radii ad ax-
em paralleli, velex ung quodam defignab:li
inaxe puncto prpdeuntes di¢to modo reflexi
congregantur aut tendunt, Ita proportio-
nalitas, cim non fit res primario fubfiftens,
nec immediate generabilis, at paffio quz-
dam ¢ quantorum aliqua prazdeterminata
conditione refultans, vix fieri patelt, faltem
noq expedit, Ut per generationem aliquam
definiatur,  Utcunque mapifelium erit, hu-
julce definitionis verba perfcrutanti, nullam
bic de faéto generationem attingi, fed ali-
quod duntaxac [ymptoma guatuor (ubinde
quantis conveniens innui, quibusex hypo-
thiefi quod illo gaudent fymptomate, nomen
indicur eandem habentium rationem feu
proportionalium.  Tam ad . exceptionem
obbiitam . schegaden, cquad etfiiprocis
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impoffibile concedatur, per hanc definitio-
nem quatuor proportionales quantitates ex-
pifcari (ficut impoflibile elteradiorum pa-
ritate circulum invenire, tentando (cilicet
& experiendo, num {inguli in figura propo-
fitaqui infunt infiniti radii pates [unt) ta-
men id quobd hic folum intenditur & fuffici,
admaodum facile elt demonftrar=, qugd qua-
tuor nonnullis quantis (v.g. duobus zque
altis parallelogrammis & eorum bafibus) hac
proprietas univerfaliter conveniat (ficut &
facile fuerit e datis quibufdam conditionibus
oltencere figuram aliquam habere radios
omnesinter fe pares), Adillud nulla requi-
ritur per omnes numeros muldiplicatio, nul-
lus labor ‘infinitus, ut multoties offenfum.
Tgitur hac objettio nihilefficit.. Sed porro;
Non e (inquit) definiiio bae, [ed hypoth: fis, ©
quidemvera, fed non principium, quiz demoniira-
bilis eff, (5 ab Hobbio demorfEratur. Regero
primum, qudd eandem rationem habentia
vel proportionalia quanta vocitari debue-
rint ab Euclide, quz proprietatem-obtinent
bac in definitione fignatam, nec ille nec alius
quifquam demonftravit , aut potuerit de-
monftrare. Hoc enim folum ab Euclidis li-
bero pendebat arbitrio, Non jgitur omni-
no verum elt hanc definitionem ab ipfo fuiffe
demonftratam. - Secundo, ut prius dico, ni-
hil officere definitioni cuivis, quod proprie-
tas, a qua definitur, poffit de fubjelto per
aliam quandam pailionem definito demon-
ftrari; alias nulla definitio bona foret. Sa-
né nonnulle res mavmmde’s (multis paflo-
nibus praditz) poflint compluribos modis
gommode fatis & reéte definiri: fint exem-
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*  plo conicz fetiones, que cim admodum va-
riismodis progigni pofiint (per motuum de-
pendentias, & per motuum compofitiones
diverfimodas ; per variorum corporum fe-
&tiones, pérque multifarias methodos infini-
ta puntta defignandi) cimque paffiones in-
numeras obtineant intime {ibi connexas, &
€x parte rei zque primas, 2quéque claris
hypothefibus fubnixas, eapropter plaribus
modis definiri poffant & folent; adeb qui-
dem utegonullam ex iis rejiciendam arbi-
tror, quamvis und quavis felectd, cen primi,
reliquarum ex ea proprietates confeften-
tur, & proinde demonltrabilesfint. Exquo
liquet obiter falfum efle, quo prafertim niti
videntur adverfarii, pronunciatum itlud fen
placitum Ariftotelis in Topicis traditum,

Topic. 1.4 Tiadhes én cvd¥3e) 7% durs ops(uds ¥) (Fieri
nequit , ut equfdem rei plures fint definitiones).
Imé fieri poteft, ut reipsi plufcule fint, tot
nempe rei cujulvis definitiones, quot ipfa
proprietates reciprocas habet, liquidé nobis
expofitas & apparentes. Igitur neguic-
quam D. Hobbius definitioni noftrz repug-
nat. Recitabo tantim quecirca definitio-
nem hancin opere profert Arithmetico vir
clariffimus & eruditifimys partim ei faven-
C4p35.  tia, partim adverfantia ; Nes (ait) banc defi-
witionem, quamvis veram quidem, 5 Enclidse
Jatis accommodam, in noffris demonfirationibus
omiiendam duximas, neque ad boc xoi\fpsop pro-
portionaliz accommodamus.  Quipp: quod per-
plexius videwur, nec adeb forfan , tyronibue pra-
fertim, perpicunm.  Nec quidem tam proportio-
nalium naturam immedi e refpicit, quam eorun-
dem affeSionem aliquam faris vemotam. Hzc
ille,
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ille, quibus haud abludentia cum antehac fa~
tis expenderim, caulz nibil elt cur iis immo-
rer amplilis difcutiendis.  Ad triarios jam
deventum elt, ad ipfum illum fubtilifimum
Barellum, adverfarium acerrimum, quique
pre reliquis hoc praftitit egregium, ut no-
vam proportionalitatis doftrinam, equidem
pelchram & folidam, attamen Eyclidea mij-
nime ficut exiftimo cunétis expenfis antefes
rendam, ¢ fua penu protulerit,  Verlimnee
inejus difpntatione fedulo perfcrutans, om-
nia quicquam reperio gravioris momentiy
definitioni noftr2 derogans. cui nonia pra-
diftis videatur abundeé fatisfaCtum. Cla=
vium pleraque magis quam Euclidem attin-
gunt; Clavii veradicta, ut ut pofiem, non &
re noftca jam duco propugnare. Utcunque
quia modulum fuum etiamnum excellit pra-
fens differtatio, quxcunque nova pertendit
Borellus confideratu digna, pofthacexami=
nanda relinquo ; cum & in ejus ac alio
rum recentiorum methodos animadverfio=
nem inftituam. Interim fufficiat hadtenus
prodijffe.

LECT.
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POﬁrcm:‘ Ledtione conniff fumus3 non-
nullis precipuis adver(ariis contra defi-
nitionem proportionalinm Euclideam vibra-
tateladepellere.  Supereft Borzilus, omni-
um graviffimus, opinor, & "cerrimus ejus
impugnator, ebque pluris habendus, quod
abaliis fruftra tentatam novam proportio-
nalitatis eruend2 methodum, admodum (ut
quod verumeft liberaliter agnofcamus) pul-
chram ¢ proprio cerebro concinnirit ; ope-
ram ineo preltans (fateor ultro) laudabilem
& non inutilem, clim variis modis eafdem
pertraltari materias, € diverfis principiis
eadem deduci theoremata voluptati fimul ac
ufui fic; infua tamen (ut arbitror) extrusn-
da methodo felicior fuit, quam in communi
diruenda. Idquod é veftigio jam agzredi-
mur oftendere.  Quid objiciat audiamus
Revera (inquit) dici non poteft, quid affignata
propricias paturam rei declavet, 5 diffingust 2
qualibet alia, imb vem difficilem obfcuriorem red-
dit.  Ita judicat: atnos hac temere dici fa-
tis (opinor) in pracedentibus oft:pdimus ;
[cilicet proportionalitatis non aliam effe na-
turam, quam huju(modi proprietatem ali-
quam habere, quam aliz proprietates fe-
guantur; adedque naturam ejus in hac de-
nitione (quantum in ulla fieri poteft) abun-
de declarari: quédque diftinguat hxc pro-
prictasanaloga & non analogis,ciim analo-
gia
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gia cum ea reciprocetur, & exinflituto vel
arbitrio definientis (non quidem illo licentio-
fo, fed legitimo ac rationabili) nilalind fig-
nificet analogum, quam 73 hanc habere pro-
prietatem.  Denique, rem ab ea obfcurio-
remreddi pernego : Nam €5 (id quod ipfe
verbis difertis fatetur) verba definirionss expo-
nant ablque ambiguitate quid (it talss proprietas
Et (ego addo) clariimé ‘patet eam rebus
quamplurimisineffe ; nec non ejus applica-
tio quod experientia plane monftrat, haud
difficiliseft ; & nihil obftat quin proportio-
nalium nomen, aut aliud quodvis, hanc pro=
prietatem habentibus quantis attribuaturs; |
faltem & nominis iftius afignatione nulla po-

teft obfcuritas oriri. In quoigitur (obfecro)

confiftit ubi verfatur, unde refultat hac ob~
feuritas? Nufquam certé. Nifi quis pro-

portionalitatis arcanam neftio quam natu-
ram, omni definitionem ingrediente propri

etate priorem fomniet. Verom judicii fui

rationes ac firmamenta fubjicit ; illas & haec

breviter expendamus: Jgnoratur (ait) an in
naiura reperivi pofSunt quatuor quantirates babexn-

testalem paffionem, quod nimirum infinitaque-
multiplices antecedentium, [ comparentur cum
infinitis ajuemultiplicibus confequentium debeant
una excedere, vel una deficere, vel und aquaris
Refpondeo, non ignoratur hoc, quoniam ex-
emplis perfpicuis common(trari poteft, exi«
flere comp]&a 4 quanta dita conditione do-

tata. Qudd fi nenconftaret, haud quaquam
hzcdefinitio poffet ad ufum applicari. Nam
quoties applicatur, tot fuppeditantur exem-
pla quantorum hd¢ proprietate gaudentium.
Non aliter ignoratur . dari figuram zquales

ra-
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radios habicntem, donec idex generatione
quapiamad fenfum, vel ad menteth, ex ali-
quo fatisevidente diftur(u certius fiat. Tras
que mihil valet ho¢ primam Aonghets
Rurfus, fnfinit2 (inquit) infinise iﬂmpgﬁ~
ones comprebendinon pofsunt ; 5 ideo beec paffio
mom eris evideniiffima, qualis debet efft illa, que
principium [cicniie confliruire  Primum, demis
ror ab acutiffimo viro ejufmodi difeurfus in-
flitui, tum (né repetam quaz ad fimiles dif+
curfus antea repofui) fifcitur an non experi-
entia doceat ab Euclide, Archimeds, czteris
plerifque Geometris [2p¢, miniméque nego-
tio demonitrari, quod multis quantis(trian-
Bulis videlicet & parallelogrammis zqué al«
tis ac fuis bafibus, pyramidibus, prifinatibus,
conis, cylindrisitidem cum fuis bafibus, cic-
culis & fpharis cum (uis imilibus feCtoribus,
angulis cum arcubus quibus infiftent, fpatia
uniformi velocitate percurfa cum fus tems
poribus, momenta pondertim cum fi1js a cen-
tro ftater diffantiis, innumerifque talibus)
conveniat hec proprietas?  Quomodo igi-
tur incomprehenfibilis e potelt?  Secuns
do, dico nullam hic comparationum infi-
mitatem fupponi, non certe thagls quam
I quavis enunciatione génerali, termi-
norum univer(alitas infinitatem fupponit.
Nam quod habetur in definitione 29’ 67;-
by 7R )-,a,waq,duc(:;:dr (per guarficunque
muitiplicatiosiem) quid alind qfam univer-
Glitatem innuit  conditionis prafituta ;
fion ex.omnium fingularium luftratione, vel
induttiva quavis colletione; fud ex untiver=
{ali ratiocinio comprobande? Requiritur
semperduntaxat, ut omnia- @queriultiplicia
ans

SCDLYON 1




Le&.VIII. Mathematice.

antecedentium taliter afficiantur erga omnia
confequentium zquemultiplicia; taliter(in-
quam) afficiantur, hoceft; idem rationis ze=
nus, {eu modum eundem obtineant, excela
fum, defe€tum, aut ®qualitatem. Si fubeft
hic incomprehenfibilis aliqua infinitas,etiam
omnia fcientiarum omnium theoremata,
univerfalibus quippe terminis conltantia
pariter incomprehenfibilia fint oportet. Ne-
que ‘comprehenfibilis .erit hac propofitio,
Omnis homo eft animal, quomiam inea affir-
matur animalitatis proprietatem infinitis
qui exiltere poffunt hominibus competere.
Tertio, manifeftifime refellit hancinftanti-
am ipfa definitionis hujus applicatio; quz
non aliter precedit, quam unalm quamvis
indeterminatam & arbitrariam multiplica~
tionemantecedentium unamque confequen-
tium pro omnibus, qu# cogitari poffuntip-
forum multiplicationibus [ubftituendo ; pror-
{us eodem modo quo folent univerfales quze-~
cunque prepofitiones applicari. Nulla de-
prehenditur hicinfinitas, ambages nulle, fed

argumentatio fimplicifima. Necigitur hac |
ratio quicquam efhcit. Caterum infit ter-

tio, Licet kypotbeticé concedarur adbuc ignotum
¢ft, quidnam ex ambage ;‘{i.s infinitarum compara=
tiomum colligidebeas.  Repono nihil opusefie

ut quidh‘%potheticéconcedatnr, potelt enim ,
tive, poteft velis nolis extorqueri |

afferi po

reipsd dari quanta tali conditione pradita,
quod multoties oftendimus.  Dein, percon-
tor quid fibi velit {gnatum eff quid coltigi de-
beat ; nihil hic quicquam colligitur : atverd
faltem fit,id quod in omni definitione feri
falet, aliqua conditione feu proprietate prx-

ditis
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ditis quantis nothen imponitur, zqualem fcis
licet rationem habentium aut proportiona-
lium nomen imponitut quantis ita conditio-
natisaut affe€tis.  Ex quo poftea colligitury
fi quando per difcurfum aut aliunde patet
hanc conditionem fuibufvis quantis conveni+
re, quad illa quanta proportionalia fant.
Addo, qubd male rarfus ambagen ihcrepat
infinitarum conparationum, que nufquant
hiculla comparet, Sed inftat porro; Nam
nec ipfe Claviz edoediré & lumine nature collia
gere potuity ex paffione equemultiplicium in mag-
nitudinibus commen[urabilibe proportionalita-
tem, fed coaltys fuit*boc demonfirave in fuss illis
|quatuor propafstionibus. Sed guomode erit notiffi-
mzillapaffio. que abfque demonSiratione accep=
tari nom poreft inmagnimndinibus commenfurabili-
bus? TRefpondeo, ad hoc ut proprietas ali-
qua uon injuria definitionem ingredi poflit
nihil referriquomoslo demonftretur, aut de=
mon"trarirpofﬁt ex alia quavis proprictdte
prefuppofica ; alias, ut antehac oftenfum,
nnlla defiitio ddretur bona, pofint énim
ominssita demonlhrari. Seundo, qued Cla-
vius proprietatem hanc ex alia fymmztro-
rum proportionalium definitione (donqui-
dem in quatvor, aft in uno exquatuor, nec
illo perquam intricate prolixéve demonftra-
totheoremate) deduxerit, id mon propterea
fecit (opinor) quia necefle fuit ut recipere-
tur h=€ proprietas eamdemonltrari; nec ut
ejusevidentiam propalaret; fed ut hujufce
confenfum & connexionesm cum ajtera fym-
metrorum bene notd paffione fonttraret.
1d quod conari vel efficere, fiibil hujus pro-

prietatis -aliunde " per exemplt notx (vel
0o

SCD LYON 1

L e—

—— TR o, e




Le&. VIIL. Mathematice.

nolfcibilis) evidenti® przjudicat. - Porro ter~
tio, licet (hoc ei demus) hac non fit notifli-
ma paflio quantorum. commenfurabilium
eandem rationem habentium , ‘ut talinm;
nil-tamen impedit quin fit generalium, om-
nibus tam fymmetris quam afymmetris pro-
portionalibus convenientium, paflionum no-
tillima; quodque de faéto notiffima fit, ex-
perientia fuadere videtur, quoniam etfi com-
plires operd maxima contenderint, nemo
quod fciam hatenus genuinam aliquam hdc
notiorem affignaverit. Quinimo denique,
nullius hypothefis poffibilitas evidentior effe
potelt, illa qud fubnititur hxc definitio. Non
igitur ulla poteft proportionalium evidenti-
or paffio demonltrari® néc igitur fuccedit
hxc argumentatio. Sed Euclidem iétu tan-
dem atrociffimo ferit, & tantim non prolter-
nit, iplofuo teftimonio reum, & proprio ta-
cite judicio condemnatum. Jnfufficiens (in-
quit) judicata fuie ab ipfomet Euclide, quando
proporiienalicatem commenfurabilem (commenfua
rabiliumvnlt ‘dicere) iterum libro [eptimo defi-
nivit. - “Ad hanc criminationem . refpondeo
prorfusinficiande, quod eapropter Euclides
hanc definitionem fuam infufhcientem judi-
cavit, quoniam in Elem. V1I, adhibuit aliam 3
nec enim hanc fi infufficientein ipfe judicif
fet, omnino adhibuiflet, fed aut nullam tra-
didiffet , aut aliam inveftigafiet.  Abhor-
ruithoc ab Euclides cium ingenio tum inftitu-
to fibi minis probata , nedum improbata
proferre; [nany ut fciens prudens oLy Eiwaty
nfufficientibus principiis contaminaret. E
contra potius'quia feptimi elementi defini-
tionem omnigena proportienalitati depre~
X hendit

319
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hendit haud competentem, folis utpote (ya
metrorum . proportionalitatibus adaptabi-
Jem; hanc vero comperit univerfis congru«
am, idcirco dum hic loci generalem iniret
analogi® trattatum, illi rejecta hanc ams
plexatus elt, jure meritéque. Illam vero
(poftea vel prius haud dixero) fymmetris
proportionalibus applicuit, non tam necefli;
tatis quam commoditatis gratid, quia nonai-
hil ad vulgarem captum iftius {pecialis ma-
teriz refpettu facilior ac fimplicior videba-
tur., Negue mirandum adeocum Arithme«
ticam theorjam feparatim, & abaliis inde-
pendenter fulciperet pertrattandam, fimpli-
ciffimam delegiflc proprictatem, qua pume-
ricas analogias detetminaret, etfi neutis
quam iffa conveniret aliis analogiis, neque
generali proportionalitatum doctrine fuffi-
ceret. | Quod autem ligeat, & nonnunquam
expediat (varietatis ac facilitatis caysi) (pe-
ciales dotripas.e (pecialibus principiis ex»
truere (Logicz communi rigore quantumyis
?wr&s@ quamyisad plenam Euclidis de=

nfionem fpectat, extra tamen przfentem

controverfiam ponitur adferere, neque mos -

idcirco. guaitionem iftam aunc attingemus,

Sufficiat indiciffe non exinde, quod perten-

dit adverfarius, fequi quia pasticalarem de- -

finitionem alibi particulari materiz accome
modavit Euclides, quod -ideo generalem
hanc, & materiz generali adaptatam defini-
tionem iple, fuam improbdrit, apt infuffici-
entem judicirit. EX hifge tandem paget
quod haud, miwitipt pramiflis,quam Bo-
rellus fj;iiqr- conglufio s Certum. ergo ¢ff 0b-
feuram G diffcilems effe. propriesarem dreporsie-
. HalIH

SCD LYON 1




LeQ. VUL : Mathemaiice.

nalium definitionss [exta, ‘proprerea quid nedum
evidenter maturan proportionalium._ incommen/ -
rabilium declarat, we vicefima. definito [eptimi
facit, [edvurfus quod. mirum e neque manifeffar
l.’ ea, qua de reipla definiendd pracognovimus.
(Interpono, quod (Zpilsincuicatum elt, nul-

lam effle proportionalium naturam dicta
proprietate priorem, neca nobis ante defi
nitionem de iis quicquam, diftincte faltem &
! certo pracognolci, Sed pergit) Nam ex €p
gudd uatugr magningdinum cquemyliiplices ba-
ent illam condisionem excefSiis vel defelss mi-
wimé percipitur quando aur quomodo, f amtece-
[ dentes una excedant awr deficiant @ [vss confe-
quentibus, [t proporrionales, mequi¢ fi exceffus

. ﬁmz‘;m [e @quales, necne.  Qua Borelli ver-
ba perquam obfcura videntur & ambigua ;

|
|
I
I
i

quicquid vero fignificant, miki certum cft,
ea nobis haud quaquam officere. Nam ex
eo quéd quatuor quantorum quemultipli-
ces illam habent conditionem, OmNino percis
pitur iis proportionalium nomen congruere,
ueque refert aliud quid percipi. Polt hxe
omnia {upereft una, praque reliquisgravifi-
ma, (vera modd fuppofitione giteretur) ob-
je@io fubmovenda. Nec demum (ait) bac
minima cognitio ex dicla proprictate colligi po-
test, quod fcilicer quayor maguitudines fint pro-
porcionales ,ciim prima. excedic [ecundam, necefSa- .
vid tepriamagnitudo quaream [uperare d=bet, quod
Claviusconfitetur in prop.16ilib.q Elem.  Re-
fpandee [, Clavio falfam-, pt videtur; con-
elonem impingl; mihil in loco citato tale
deprehendo. 2:Sinonex illa proprietate,
quomoado demon(travit Euclides ;quando fivl-
lam proportionalium altefam definitionemt

- pra-

.SCD LYON 1 I



tilimam & perfe€tiffimam.
videor adversus omnes contra nitentium al-

Lettiones - Le& V11T,
premiferit? Per eamcertd demonftravit,
etfi non immediate. Et quis nefcit in ple-
rifque demonttrationibus fubjecti proprieta-
tem non imniediate ex ipfius definitione de-
duci.  Sufficit id fieri mediate per proprie-
tates alias ¢ [ubjeCti definitione prits ena-
tas. 3. Ad o,quamvis Clavius non college-
rit, tamen immediate, neque difficile, collig
poffe cognitionem iftam ex hac ipfa proprie-
tate ; quod fic(apagogico difcurfu) probo :
Sit A.B: : C.D, juxta definitionem noltram ;
fitque ACCB, dico fore CC"D.  Si negas,
elto C—= vel D, & multiplicentur omnes
termini per etndem quemvis numerum M;
éfique ob ACB (ex hypothefi) etiam MALC™

"MB; & obC D erit MCTIMD. Ergo

non erit juxta definitionem A.B : : C.D, con-
tra primam hypothefin ; maléque negavit
‘adverfariug pofico effle AC_B fore CCTD.
Ita difta cognitio(quam vocat)e noftra de-

‘fnitione prolicitur, & adverfarii diluitus

objetio. ~ Quis ergo (demum infit objecta-
tor) dicet fextam defmitionem effe bowam, O

“orincipinm [cientia- ff tamobfenram afferr cogni-
! P

sionem €5 pmverfedtam.  Ego, coronidem im-
ponens huic prolixx difputationi, me non
diffiteor effe qui (quicquid ille,quicquid alil
contradixerint) affeveranter dicam quod
definitio fit in primis optima, quod ac-
tommodatiflimum kuic ipfi fcientiz prin-
cipium, quod cognitionem ﬁlg%erat eviden-

d quod mihi

fultuseviciffe ; ita cdm non magis antiqui-
tatis adduétus reverentid, quam rei verifi-
militudine comptlfis, Euclideam definitio:
rictn, & ab eo pehdentem proronionalit.étis

0-
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dotrinam, utcunque vindicirim; proximé
{equitur, ut quod pollicitus fum aliarum quas
ei [ubrogandas antumarunt definitiones ac
methodos paucis perliringam, quo conftabit
amplits Euclide dottrine praitantia; ne-
que non quali neceflitate conftritus, quo-
tamque devitandorum incommodorum gra-
tid, toties meémoratam buc proprietatem ad-
{Civerit. Prima methodus eft illorum, qui
cenlent fimilitudinem vel identitatem refpe-
&this effe paflionem proportionaliom notiffi-
mam, 2 quadebent definiri. Juxta quam
esiltimant pracipuas nonnullas. Elem. V.
propolitiones axiomatum loce habendas,lu-
mine quippe naturali perfpicuas, & proba-
tionem nullam defiderantes 3 tumex iis re-
liquas proportionalium a feCtiones dedu-
¢unt.  Hanc [ententiam jampridem vir do-
&ilimus Johannes Benedictus amplexatus
elle dicitur 3 .eam vero (laltem ei reipsi non
difparem) nupérrimeés vir acutiflimus And,

Tacquetus in formam redegit & expolivit.
Hzrc methodus infufficientiz arguitur a Po-
rello, mihique laborare videtur multiplice
defectu, Nimpe primo, videtor 'inepta
quedam in hujulcemodi definitionibus taus
tologia commitei, proq; definitionibus enun-
ciationzs apponi prorfus identicas ; tales {ci-
licet fimiles (v&l €aldem) rationes obtinent
quanta, qu ¢ fimiles (vel eofdem) in quantita-
terefpeétus habent ; h.e (quid enim aliud in-
telligi datur)que fimiles (vel eaftlem) ratio-
nes habent. Annon hoc eft idem per idem de-
finire? nam hoc elt rei propofitr naturam
declarare ? num demonttrandi’ principiom
fubfleriers 2 vl {altem, quod eodem reci=
dit. Nihil hee videtar aliud; quam per To-

X 3 Jum
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fom genus, adhibitd nulla differentia defini-
re, tali patlo : identitas ratioris efl identi-
tas refpechis ; eandem rationem habent,
quz habent eundem refpeftum, Num ob-
teftor hu}ul‘modi_dcﬁnitio cenferi meretur
perfedla?  Secundo, fimilitudo vel identis
tas refpeCiis vocabula perquam aquivoca
funt, & fignificationis inceitz, . nullum au-
dientis animu diftin®um conceptum im-
primentia. Multz fiquidem fimilitudinis &
identitatis fpecies, multi gradus funt. Er-
gonifi diftinétio quedam ult€rior excogite-
tur (hoceft, nifi paffio quedam hat notior &
{pecialior adfcifcatur) ex hoc vocabulo nil
elucebit. Quare definitiones laxis hujuf-
modi terminisconftantes nihil explicant, in-
utiles & minime [cientifice funt. -~ Tertio,
afymmetra quanta quo modo fe refpiciunt,
vixcomprehendi poteflt aut explicari; non
er%"n quid fit illa fimili vel eodem fe moda
relpicere , perfpici poteft immediaté ; ne-
que quando tali refpedils fimilitudine funt
affeéta digriofci, ~Videatur Borellus his op-
pofitam Tacqueti refponfionem impuguans,
nam mihi deproperandumi, Ex his vero
confedtatur quarto, quod qu de proportio-
nalibus vel affumant axjomata, veldemon-
frare pra fe ferunt theoremata qui huic me-*
thodo infiftunt, illa nec affumi recte, nec ve-
vé demonftrari,  Nam quomodo fumi vel
probari poteft aliquid proportionalibus
competere, quum ip{umquid fit effe propor-
tionalia nondum certd conftet, aut clare
concipiatur 2 Quarenullo fundamento ni-
titur hacmethodus, & quaft de nihilo tra-

ftat, Ut preteream, quod aded multa gra-
£l
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fis arripere, vel indémofiltriea petere; &
quafiemendicare, Geometri® dignitatinon
nihil deroget, & nimian inferat Mathefi [i-
centiam:  His' adjicio quinto, qudd hujuf-
modi definitiones nequeunt fpecialibus ma-
tériis adaptari'y fed edrum proportionali-
ta§ per intermédias, ealque benie prolixis &
ifitricatis ratiociniis fuleas conclufionés de-
monftratur. Ut patébit Tacquetianam pri-
2 vel ultimz propof. Elém.VI. demon(tra=
tionem infpeétanti, Non ibi proportionali-
um definitio citata comparet, fed alia pro-
|| pofitio, propria Tacqueto, ab ea alibi 1ongo
| [il6que indire€to & apagogico difturfu)
comprobata.’ Qfiod mihi fignum videtur
Hatid dubium incommoad#, &imperfecte de-
finitionis praftrat#, methodique parum fci-
éatifice. His defetibus’ breviter animad-
verfis, obmoxia videtur methodus Tacque-
ti § quorum nallus Euclide® dofirinz potelt
objectari, Nihil ifthic nugatoriom, ambi-
guam, incomprehenfibile ; re€lo pede pro-
cedunt, firmo tibicine fulciuntur omnia, pau=
I cilime praftruuntur hypothefes 5 & deni-
que (quod praftantiffime definitionis opti-
mum et judicium) {pecialium materiarum
analogi® immediato directoque difcurfu ex
“ipfis ejus vifceribus derivantur; ut patebic
omnes in elementis, aut alibi proftantes ejus
adplicationes, & fominatim allegatas libri
fexti propofitiones confulenti. Veriim ad-
| huc obiter adnotabo, quod A, Tacqueti me-
thodum attinet,eum longe gmeo quidem ju-
dicio) confuleits faéturum, fi per illad quod
affert, & qualitercunque demonftrat, pro- Part 2
portionalitatis indicium definiviffec ipa th.s.
X 4 pro-

SCD LYON 1



De Corp.
13.§6.
Diil.2.p.

49,

o Lectiones  LeQL.VII,

roportionalia ; necnon ejufce definitionis
?ub wio reliquas (quod opinor potuit, & ipfe
fe potuiffe profitetur) proportionalium af-
feltionesdemonttriffet,  1d agens Euclidem
fuiffet #mulatus, & fcientifica vid procefit-
fet, incommodz qua attigimus pleraque de-
vitaflet,& eodem quo Enclides modo defendi
potuifiet. Cuiafinem ego (quanguam utvis

.

detur aliqnanto faciliorem) hanc proportio-
nalium affeétionem exhibeo, qud fubniticup
hujufmodi definitio. Proportionalia quan-
ta dicantur, cum antecedentes in confequen-
tinm zquemultiplicibus (vel confequentes in
antecedentiym zquemaltiplicibus) quibulvis
zquali numero continentur (velilla ab his
zque toties auferri poffunt). - E cujufmodi
quidem dcfinitione tofa, proportionalinm
¢oltring non difficile poffet extrui, justa
progreflum Euclideo pes fimilem, actamen ug
exiftimo nequaquam, eo, fuccinéliorem, aug
dilucidiorem, . Cui faltem; objici - poflet,
quicquid Epclidez methode objettatus iMgs
qde non aliqujd fortaflis pexterca, & quantos
rim afymmetria peticam, a.quoldiberioreft
Euclidga dotliing : quapropter operz pres
tium efle “non tentio quicquam “innoyace.
Tacqueto jam, & cum, ¢o. lentientibus: di-
miflis D. Hobbii methodum quali per tranks
eonam infpc tabo..  Analogiam is ita deli;
nit (ipfo judice perquam atcuraté) ratio
Geometrica rationi Geometrice eadem elt;
quando caufa aliqua zqualibus temporibus
xqualia, faciens ntramque. rationem deters

. minans cadem affignari patell. De qua defin

nitione temperare mihi nequeo quin dicam,
§ quis omnia- Mathematicoram (vetcrum,
; : e ; re-
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recentiorum. ({crinia pervolutet, nufquam
opinor comperjet ullam rei. quam illuftran-
dam accipit, offufcandz magis comparatam,
nullam pluribus & graviocibus vitiis labo-
rantem. Nam & intelleétn diffialis acan-
ceps eft (adeoquidem ut mihi conflet abau-
thore (1o non penitus intell=&am) & a pro-
pofito commilcet admodum aliena ; & ne-
fcio an ullis (certe. perpaucis) materiis acs
commodari poteft; & que illi fuperftruitur
doftrina tota {ic infirma, confufa, prpolte-
fa (nec non in aliquibus magni momenti fal
fa). nibil ut ufquam fimile praftitum vide-
rim in Mathematicis. Illam certe (Phyfi:
cam potids q#am Mathematicam) definitio-
nem dum excutio, nihil video quod probem.,
nihil fere quod improbem, adeo nihilexpli=
citum continet aut evolutum. . Quid fitra-
tionemab aliqua caufa determinari, vel quo-
modo determinerur, haud explicat, & perfe
(apis obfcurumeefk. Cur eandem caufam in-
gerat, non liquet (cim [xpids etiam ratio-
num fingularum homogenei termini diverfi-
modis caufis procreentur ; & rationum col-
latarum termifi {zpids itidem heterogenei
fint, nullifque proinde caufis iifdem determi-
nabiles videantur) cur iffa caufa determi-
nans rigido juré teneatur uniformiter age-
re, vel zqualia temporibus zqualibus eflecta
producere »{elim “rationes quantorum in-
zquali - quantumyis impetu produdorum
zquari_poflint) haud adeo cuilibet in pro=
patulo. Quamohrsm deinde rationum qua-
Lium expofitioni generalis particularis_in-
terveniat temporum confideratio, perfpici
nequit. Id certé conftat nihil horum ad

. ana-
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analogifm neceflarid pertinere’ vel accedé:
€.  Com'e,g. dico' duo ‘quanta fiiis @que<
multiplis proportioari, quenan ithicroga |
caufe cujnftis facientis zqudlia temporibus
zqualibus incidat mentio, niff perquam’ im<
pertinenter & importune 2 Com fph2ram
g oylindiui et circam(criptam'proportiofias
Tesenunciobeffi vel affi, quain'oro fuerit i
promptu’ cabsa comminifci, qua temporibus
tiffert xquglia’ patrans facinora rationés
iftas’ deténhin®ét corporuny, & pon-erin,
vel numeréruff> Imod cim oftendere co-
pio duo’ tempora-duobus fpatiis proportios
nalid fore, ' qu€nam canfa ter "'orib'usmg:’a:
Tibuis 2qualia’ confidiens has' anquam detér?
minabit ratiéiés? nun'propofiforum tém«
porum ratio’ defermiimabitur ab iplis hifce
vel ab aliis temporibus? Sed andabatx
fum, & in'obfearo fpecu dintico. Quod 'ad
definitiomis applicationem [pectat, necin ea
qiiicquai ‘extra méras tenebras, confufio-
1iés, diftrepantias; comperio, ' Prima-fuper
hac bafe Fundalta propofitio fic habet :

B S B

Sint 4 phnio A moro nniformicer deferipte
dug linee AD, AG ;5 earum paries omnes con-
teniporane evith bine binjs' propoviiondles : boe
¢f, i AB,AF, (G AC, 4E, d;}gfx'!murw difdem
temporibus; erunt AB,AC ipfis AE, AF F?‘ﬁporf'
thonales.  Td quod ex liac definitione ( nctc}i_r}-'

s
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&t & clarids ejus ratiociniuny exhi_bendog
fic infert : Quoniam velocitas in AD, o

nniformitatem motfs, elt femper eadem, ra-
tio = AB ad AC determinatur ex fola tem-
porum differentia, Nec non €X pari catfa
}pﬁ)tuﬂi AF,AF ratio determinatur ex difs
“rentia temportmi. Eadem verd tempord
funt hinc inde, % eadéim proinde temporum
différentia. * Ergo eadem caufa determi-
fians has rationes affignatur (hactenus ali-
quid affequot > at porrd fabjicit) caufa vero

que , ratiopem utriofque fic deter iat,
zqualia efficit_temporibus xqualibu?&
enim motus unfformis (hic incipio cxcutife,
&celpitare, prits pro caufa determinante
temporum aflignabatur differentia; jamive-
10, quoniam abforum videbatur differenti-
am temporum xqualia facere temporibus
aqualibus)alia caufa fubftituitar motds uni-
formis; quamvis nec hic unicus, atduofal-
tem motus uniformes habentur. Num hz¢
confentiunt fibi? num aliqud liquido con-
ficiunt 7 num fuam ipfe definitionem affe-
quitur,autapplicare novit? Sed utcungue
concludit; itaque per definitionem proxime
pracedentem ABad AC, & AE ad AF, funt
proportionales). “Exhoc particalari, tali
téfque demonftrato theoremate, generalia
de proportionalibus theoremata ; generales
compleétentia proportionalium affectiones,
pleraque cam illis eadem, qu inquinto ha-
bentur elemento, ceu corollaria videri vult
deducere: quis hoc ferat, ex uno exemplo
generalem adftrui dotrinam; qua de dua-
bus lineis, duobifque temporibus utcungue
poffent oftendi, ea ftatiniad omnes extendi

ma-
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materias? Quafiverd proportionalitasom-
nis in {olis temporibus,” & uniformi mota
peractis fpatiis verfaretur & confitferet?
Ut alia conticefcam hujus methodi parum
firma yelfana. [Nempe videtur huic ac-
cidifle viro, quod lis confuevit evenire, qui
cim_dintins in rem aliquam vivido ' ¢co-
lore tin¢tam oculorum intenderint aci-
em, omnia videntur ifto colore diluta con-
fpicari . ita vietur hic Philofophus iis
quz de motu xquabili Galileus confcri.
pit intentior, ant alias Phyficorum in mo-

‘contemplatione defixus, ad praconce:
ﬁ::aﬁiam de motu [pecies qux magnitu-
dinem & quantitatem {peétant omnia retn-
Iiffe.  Sed in omni re, proutvulgd fertur,
Qui patca refpicit male judicat.] Hzccum
ita fc habeant, non elt quo I novellam hanc
methodum ullatenus moréemur.  Enimvero
fiet ‘mjuriadoétrine Edclides, fi cum hac
capfepatur tam imbecilla tam inepta ? Suc-
celit proxime breviter attingenda, quam in
apere proponic Geometrico vir eruditifli-
mus. | Afk mit is definitionis loco, rationes
xquales effe, cdm antecedéntibus per con-
fequentid divifis quott fibimet zquantur.
Quz fané. definitio minime differe ab 'illa,
quam Euclides adhibetinElem VI pro [pe-
ciali numerorum doélrina.Sed ne proba fit &
accurata proportionalitatis univerfim fam-
ptx definitio,videntur hzcobftare, Primo,
quod confiftuta mondum proportionalitatis
doétrini, vel antecedenter ad ipfam difficile
couceptir fit quid fit ifta divifio quantorum,
ayt quomotio peragatur; quid nempe fit li-
neaq dividi per lineam, aut corpus per cor-

pus;
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pus; quomodo pondus & pondere, tempus a
tempore dividatur. ' Sunt quidem linearum
& aliorum quantorunt divifio quadam & mul-
tiplicatio, Arithmeticis iftis (aquibusnomen
accipiunt) operationibus affines ; alt quz
dcfinfgntir & peraguntur ex proportiona-
lium inventione, proportionalitatem aded

prenotam fupponentes. Quinimo commu- *

fiter apu Arithmeticosipfa diyifio per-ana-
logiam definicur, illam fcilicet quz divifo-
remidter ac dividendum, unitatem & quo-
tum verfatur. Nonigitur tam idonea vide-
tur divifio, vel ex ea refnltans quotorum
xqualitas proportionalitati generatim eX-
plicandz  Dices forte, fatis facile concipi
quid fit linegm in linea toties contineri, quo-
ties pondus in pondere, vel tempus in- tem-
pore ; necaliud hic intelligi. Reéte fateor ;
fed'ad hoc requiritur, ut rationum inter fe
collatarum termini numeris reprefenten-
tur; id quod alterum fundatadverfus hanc
methodum argumentum ; nempe fecundo,
quod-proportionalitatem folis numerisalli-
gare videatur ; & quantorum rationes haud
aliter inter fe comparabiles ftatuit, nifiqua-
tenus ‘ipfa quanta numeris denominantur,
Quoties enim unum in altero continetur di-
fpicere, nil aliud eft quam ipforum in nume-
ris proportionem exhibere, vel ea numeris
deriominare.  Veriim etfi quantanullis re-
prefententur, aut exprimantur nomeris
(nec forté reprafentari poffint vel exprinti)
tamen ipforum rationes exhiberi, propor-
tionalitates innotefcere poffunt, Fuclidea
vel confimili methodo. Ciimque quantis im:
medidté-conveniat ut tallbus, & nonwt'ca

nu-
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aumeris accidit fignificari, rationes ad fe
‘mutuashabere, rationibti{que confequenter
inter fe comparari, rei naturz convenienti-
s videtur, ut hzc generali modo determi-
nentur, A numeris potidsabftradta quam iis
fubje€ta, Porrb tertio, quando ratienum
comparatarum termini funt alymmetri, con-
- fequentes in antecedentibus non continentur
aliguoties; adeogue peragi nequeunt accus
ratz divifiqnes, nec ulli diftintte compre-
benfibiles quotiexhiberi: Quoti vero fub
confufione quadam imaginarii, quando vel
quomoda fibimet zquentur, haud ita fuerit
in promptu difcernere, vel aom fesd)uss
oftendere; Quarevix poterit hac definitio
{peciales ad ulus accommodari, que definj-
tionis git imperfectio fere potifiima. Bre.
viter, qux contra Tacqueti methodum dis
{putata {unt, adversds harc zque militant,
ea viX aut ne vix reipsa difcrepantem,
Sed enim aliam preclarys idem vir definiti-
onem innuit ; Si quss (inguiteamen mafles affe-
Sionn glicujus opem in auxiiium aduocare, gud
demanfirationzs commodiis procedyit; ego nuljm
posiorem movi bc ; ff guzmar quamisages fue-
rint proporsionales, fallun gb exiremis equatur
falks @ medips, & coutras  Deguonihil am-
plids dicam, guam propofitam iltam affecti-
onem non ¢ffe generalem, & proportiopali-
us (juxfa fomen receptum) adzguatum,
Duétys enim & multiplicatio mumeris in fe,
vel in alia quanta proprié folis convenit ;
roxime per fimilitudipem quandam lineis
%fe,.w:l in fuperficies per motum paralle-
um. Sed lineas.in corpora.; pondera in
tempora duci feumnigiplicari, quis con‘:eli_e;
i nt?
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rit? Sint duo popdera.A;B duebustempo-
ribus Y,Z propertionalia, dicnihiquid pro-
veniatex pondere A dufio in temﬂpus Z, mil
prorfus imaginabile. Nonergo ftricte qua-
drat hzc affeétio proportionalitati .genera-
sim definiendz ; numerorum faltem. & line=
arum, proportionalitati qualitercunque de-
terminande poffit infervire, -Sed jamulti-
mo reftat; ut de Borelli methodo feramus
fententiam ; & né tanti virimeritis detra-
here videamur , agnofcimus: ultro primim
doétrinam ejus, quantum percipimus, admo-
dum.efle firmam, & bene fundatam. Fate-
mur ab.eo proportionalium affeétiones pra-
cipuas.€ (uis ipfius definitionibus.ac princi
piis rité deduétas effe, probéque demonfira~
tas’ Nen abnuimus ejus methodum in fe
{pectatam fatis effe pulchram & ¢legantem,
nec non 3 candidis ingeniis, fi nulla daretur
alia, baberi poffe pro fufficiente, & fatisabs
foluta. Veruntamen.eam comEnclidea com-
parando quofdam in illo fas'-ﬁt.egregio in=
{perfos deprendere corpore navos; cumgque
pleraque non difpliceant, hacutcnngue mi=
nas arrident.  Primo, quod cim ®qualitas
omnigenis quantorum rationibus. (pnrus i
dpfiiuis) xque-conveniat, eique congruarit
univerfalia quadam fymptomata, non tamen
hic ea fimul omnis univerfim, fed ritun.F =pes
v (queyocat Philofophus) particylatim 8
per fpecies fucceffive defipitur. Nam,pris
mb rationum; effabilium xqualitas ex fuo
quodam attributo fpeciali definitur, tumex
ea major & minor rationesefiabiles; tumex
his: tandem ratiooum dpdiswy 2qualitass
Quorfum bz generalis fubjei diftraétiones,
. &
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& perinferiora circuitus, fidari poteft, &
quidem -exhibetor ab Euclide rationum
2qualium omnigenarum (it & inxzqualium)
proprietas aliqua generalis, ex qua poffunt
univerfaliter definiri? Si‘deprehendi po-
terit animalitatis in genere quapiameflen-
tialis proprietas, an non¢x illa praeflat ¢rei
natura, (cientiz genio, bone Logicx regu-
fisexaétins quadrat/ animalitatem und vice
{imul integram, quam animalitatem homi-
mis, & animalitatem bruti feorfim, unam ex
alia definire 7 ‘mihi‘certe videtur. Secun-
db, minis placet qudd ineffabilium rationum °
@qualitas negative definittr; ac ita quidem
uc przwiffas fupponat & pracognitas inx-
qualium rationum definitionss. Nam unis
verfim definitionibys negativis prapollere
cenfentur pofitive, feu perfectiorem, nobili-
orem, & clariorem rerum ‘notitiam progig-
nentes. - Tam prapofterum!videtur exin-
@qualitate de’ zqualitate ftatuere ; quum
hxcilli prior, fimplicior, {tabilior videatur,
& in fe penitus indivifibilis fit.  Unde vete-
res ; Nicomachus , ‘H joo7ils  dogs O nal’
tavfw ddaled)G- Damakius, Tl
e n ige s dvaroyed.  Theon Smyrnzus,
‘0 & il G- Ady G- dpywps's, & weTs ést
% 90205!'0# wiflor 7 denieyar Abqey, 5 F
xad LURs dvarogdys Itaqué rationum Equa-
litas inaqualitati poftponi videtur immerito,
pérqueillam 'tatui dijudicanda. Annon re-
¢tids Euclides equalitatem primd per affecti-
onemquandam pofitivam, & inxqualitatem
re(ponenter ex alia contraria: proprietate
definivit ? Tertio adverto, prolixitatem

hujufce doflrine, quae per lqngiul‘cﬂlarg
. ge
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definitionum ambages vix illud aflequitur
(ut rationum fcilicet xqualitatem abipfarum
inzqualitate difterminet) quod duabus tan~
tim (1ifqus fi rem bens perpen famus multo
brevioribus & fimplicioribus) exequitur Eu-
clides.  Idemobfcrvari poltit in toto doétri=
narum proceflu, ubiqueé multd paucioribus
fyllogifmis rem_confcit Euclides, Torro
quarto, adnoto Borellianas propofitiones ac
demonltrationss infpicienti compertum iri,
quod in illa fua methodo pracipua propor-
tionalitatum fymptomata, non nifi perdif
curfus eliciuntur obliquos & apogogicos.
1d quod nimis arguit principia non optime
conftituta. .Certé ‘ocet philofophus,& om-
nes fatentur ejuffnodi ratiociniis haud ita
perfpicuam animoque blanfientem compa-
rari fcientiam. Neque miirum ¢ definitio-
num ncgacivarum fontibus anfractuofas pro-
manare demonftrationes. ‘Angon przha-
bendus Eucli les eadem ¢ definitionibus po-
fitivis immediato directéque colligens ratio=
cinio? Quinte, mihi potiffiming. dilplicet
& vitio vertitur harum definitiontim ad pe-
ciales materias accommoriatio; vel potills
quod ad' eas commode negueunt applicari.
Nec enim definitionam ope itatim innote-
fcit, ant ex iis prompte deducitur rerum
proportionalitas, fed ex intzrmediis propo-
fitionibus, iifque non adeo comprehenfu faci-
libus, & per inlireftam argumentationem
comprobatis demontratur, ~Infpicite fultis
demonflrationes primi poltremique theore-
matis Elementi fexti, qu® apud Borellum
fant prima quarti & fecunda quinti, remita

Y com-
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comperietis habere ; neque non fortafle me-
cum judicabitis haud reéte a Bocello dottri-
pz (uz pre Euclidea evidentiam jaétitari.
Etenim evidentia doftrinz pracipué com:
paret, & confittit in ula, facilique definitio-
num primarum ad fingulas aut {peciales ma-
terias adaptabilitate ; nec ulla major elt
harum virtus, quam ut immediate conltare
pofiit , €as rebus fubjettis convenire. De
fuis hoc clariffime monltravit kuclidés, non
ita de fuis Borellus. Quidni pronuncies
mas igitur ab illo praflira hujus conatibus,
utlibet egregiis, anteffare. Hac breviter
apimadverti non uc laudi ‘quicquam dera-
%arcm praclari wviri, fed ut Euclidez do-

ring preftantiam illuftrarem. undque Ge-
ometras veteres illam-amplexos, illi acqui-
cleentes definderem, anguitihmam impri-
mis Mathematicorum principem Archime-
demilli fuum calculum apponentem, illum
quoties uftis poitulat ufurpantem. Quin
addo, & cum hoc elogid prafixam hanc di-
{putationem claiido, rithil extare (me judi-
ce) in toto*Elementorum opere proportio -
nalitatum doétrinam (ubtilids inventum, fo-
fiditis flabilitum , accurdtitd pertradtatum.
1d quod mihi ¢ hanc ingrederer de raa
tionibus & analogiis sxély ac Sewsiay pre-
cipué, fuit in animo declarare. ‘Qua jam
opera non indiligenter perfecto lecedens
dumelty uttamen doleat mihi preecer (pem
ac ‘propofitum " accidiffe, quod neque to-
fam hanc proportionalis materiam exhaue-
rire potuerim ; neque qu@_de magnitudi=
:::izr_n determination¢, fimilitudine, genera-

tione
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tione fuccurrebant diétu forfan hawd inuti-
lia, nec injucunda proponere. Refervanda
proinde vel fupprimenda procapiendo pofts
modum confilio. Vosinterim auditores op»
timia bono Deo valete,
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MATHEMATICI
PROFESSORIS

LECTIONES.

Fay

tEcT. I

Ropofitim eft nobis methodum ex-
ponere, qui Archimedes preclara
{ua theoremnata, libris qui extant
comptehen(a, adinvenit; fubtiliff
; _ma mentis ifting utcung; veltigia
perfequeridos  Cohabimur autemn id edhicere
fingulas materias ad _problemata revocans
do, qualia mimirum ille fibi folvenda propo-
pebat, & € quorum folutione cuml theoremas
ta fna, tumipforum démonftratiories, dedu-
cebat. (Un:ié patebjt qualem analyfin, &
quim nioftrz modern hmilem éxercietit.)

. PROBI L
De circili Dimenfione.

Ordinat# Rzure (ABCDEE) circuld is-
feripta vel circumferipte; par triangulunt
: Y & (it




342 Lectiones Le& I,

(aut parallclogrammum) re@angulum inve-
nire. .

Ab Z circuli centro ducatur ZY perpendi-
cularis ad unum quodvis figurz latus AB, &
¥41. 1 E- conneflantur reéte ZA,ZB. * Evidenseft
fem, triangulum AZB xquari reflangulo ab ZY
& zAB. Similitérque refolvendo totam fi-
guram in- ejufmodi triangula (ipfi feilicet
AZB & fibi mutuo equilatera) fingula zqua-
buntur re€tangule ex dimidia fua'bafe, &
altitudine zquali 7#ZY. Unde fimul om-
nia equabuntur re€tangulo ex dimidia peri-
metro figure, & ZY. Vel triangulo, cujus
bafis eft tota perimeter, altitudo ZY. Quod
eft

THEOR L > .

Figura regularis circulo infcripta vel cir-
cumkeripga, zquatur dimidio re¢tangulo ex
e

SCD LYON 1



Le&).  Mathemitica.

perimetro & perpendiculari, a centro ad
wnum latus ; vel triangnlo, cujus bafis zqua-
tur perimetro figure; altitado di€ie perpen-
diculari,

Nota ) Infigura circumfcripta perpendi-
culariselt radiuscirculi. |

PROBL I

Invenire reftangulum (¥el triangulum)
zquale circulo. i

Ponatur circulum effe figuram regula-
rem, habentem latera indéhnite multa, &
« parva ; & confequenter perimetrum circum-
ferentiz perpendicularem, € centroad hzc
latera, radio coinciderey; hinc igitur, juxta
pracedens, |

THEOR I

Circulus zquatur dimidio rectangalo ex
¢ircomferentia & radio.| (Vel triangulo,
cujus bafis equatur circumferentiz, altitudo
radio.)

Hoceft, pofito cut femper pofthac) cir-
camfer.ntiam vocari zr, & radium R (vel r)
} \ Vit
& diametnim & (vel D) @—=——=—— ="
2

4 .
Corollaria circulorum circumferentiz’ fé
babent ut radii. Nam hoc {imilium figura-
rum, circulis ' infcriptarum auticircumferis
ptarum, competere perimetris; in * Elemen-
tisdemonitratur. ' '
Secundim indivifibilium hypothefin hoe
theorema facilé fic oftenditur: 5

Super

* Cofs k32
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c
Super AB, circuli EFG radium, erigatut
perpendicularis BC 2qualis circumferentiz .
. circuli BEG, & connedtatur AC, Tum in '
AB furiiendo quodvis pro lubitu punétum D,
centro A per D dgitribatur circulus DHK;

. & ducatur DE ad BC parallela,  Eftque cir-
‘cor._pra. cumiferentia BFG ad DHK 2, uf radius AB !
346,  adAD, hoceltb,ut BCad ED. Ergdquum |
¢ Hyp. circumferentia ¢ BFG=BC, d erit circum-
4144, fereatia DHK==DE. Etfimiliratione cir- .

cumferentiz omaes concentrica con(tituen-
A tes
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Le&.l Mathematice, 2485
tes circuliim BFG zquantur parallelis reétis,

quibus conftat triangulum ABC. Unde cir

culus BFG triangulo ABC =quatur.

CoXoOLL

Simili difcurfu, fe€tor quilibet circuli
zquatur dimidio rectangulo ex arcu fettoris
& radio circuli.

Corollicirculi cujus radins eft M, area eft

- N dr ! = ;
—Mg. Nam—(rr).mm: :—::—mm.  Con2.1%
4 4 4 &

LEcT. 1L
De Sphera & Cylindro.

Uz de {phzra inveftigavit Archime-

des, vel ad fuperficiem {phzricam

pertinent, velad foliditatem. De fuss
perficie primo difpiciemus,

Sit
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Leitiones  Le@l

&it circulil portip BVA ;\cujlts axis VK
tranfiens per circuli centrum C, & bafim BA
bifecans in K. .. Portioni autem inferibatur
figura pdrifatera'& zqnilatéra WMN' PBA.
Confideravit Archimedes, qu*d ficirca ax-
em VD circumrotetur portio cum infcripta
figura, défcriptura fit citcdli portio fpligrf_-
cam. portierfem 3 figura' vero folidaswgon=
{ranscono™MVIN, & fruftis ¢onicis (vel cylin-
dricis) OMPN, BOP & peti circiilog paralles
jos: MN; OP; BA comprehenfis; adebque
fuperficiem corporis infcripti € fuperficiebus
conftare conicis vel cylindricis © MVN,
OMNP,BOPA. Dein advertit, quo magis
laterum figure multitudo augetur, €d magis
figuram planam ad circulum, & folidam ad
fphieram, & folidi fuperficiemad fuperficiem
fphaericam accedere 5 adeo quidem ut late-
ra mulciplicando perveniri tandem poflit ad .
fizuram, cujus foperficies minori differat 2 !

fpha=

SCDLYON 1




Le&l.  Mathematice.

fphzrice portionis fuperficic quam affignato
quolibet utlibet minimo defectu; adeoque
fph rz fuperficiem quodammodo haberi
pofle pro ejufinodi figura indefinicam haben-
te laterum multitudine; & cujus diltantiam
(CZ) acentro (phzre minimé differat ara-
dio (phzr, vel in eum definat.  Tandem
igitur fecum animo reputavit, fi poflet hyt-

347

jufmodi figure fuperficiem ad planam ali-

quam figuram, puta circulum, fub generali
qualibet ratione referre, inde fibi conflicu-
rum quam ad planam talem figuram obtine-
ret relationem fpherica fuperficies. Hoc
perfcrutari aggreflus eftfeliciter, hazc qua
fequuntur problemata refolvendo.

. Y

Invenire reftangulum =zquale * laterali
prifmatisereéti fuperficiei.

Manifeftum eft fingulum parallelogram-
mum, eorum quibus conftat lateralis prif-
matis (uperficies effe reftangulumex latere
prifmatis, & uno latere bafis ; & proinde
pmnium ilforum parallelogrammorum ag-
gregatum : -hocfelt, :

Lareralis ercthi. prifmatis fuperficies,
zquatur reftangulo ex latere prifmatis, &
bafis perimetroy

P ROBL IL

Invenire reCtangulum zquale * curvz re-

Ricylindri fuperficiei.
.. Supponatur cylindrum effe prifma quod-
dam fuper polygonam bafem, latera haben-
; tem

* Hoc eff,
bafibus ex-

cepris,

Theoy.]

* Hoceft,
dempts ba-

[fu.
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Leitiones  Le&.l.

tem indefinité parva 8 multa (hoc eft, Tuper
circolum) & ex przcedentibus liquet, quod
Yheor.II. Curva re@i cylindri faperficies 2quatur
: reGtangulo ex latere ejus, & circumfl bafis,
Coroll./, hiric. Curva cylindri fuperficies
fe habet ad bafim cjufdem, ut latus cylindri
ad Jimidium radii, vel ut duplum lateris ad
radium, :
Sit enim L — lateri. Eftque (ex hoc)

I
Lx— fuperficiei, ac bafiselt —, Atqui L,
2

f

rr r

¥1.6. —c: %l—:: 2lr. ¢
: 2 2 ) .
Coroll.2 etiam hinc. Superficies cylindro- i

rum {uper bafibus iifdem (vel zqualibus) fefe
habent ur latera: & habentium eadem vel
zqualia latera, (uperficies funt ut circumfe-
rentiz baffum, vel ut diametri, vel ut radii -
bafium, ¢

' PROBL L |

Invenire circulum ®zqualem datz curva
cylindri recti fuperficiei.
excor2.  Sit A radius quafiti circﬂﬁ. ¢ Eftque
bujus. rad, A, @rad.R.::2L.R. fHoceft, Aq.
£ cor.2.12 Ra.:: 2L R :: €2LR. Rq, Quare Aq" = i
1.5, 2LR. i Unde S2L.A:: AR, |
»hg.e. vel? LA::AaR.
i17.6. Hing, . Yo
Theor.I11. Radius (4) circuli #qualis fuperficiei cy-
Archi.13. lindri elt media proportionalis inter latus
k17.6. cylindri(L)& bafis diametrum (2R ). ,
11.6. Nam (retrograde) quia L.A : : A.2R erit
't 7. k2LR—Aq. Sed 2L.R!::2LR.Rq. ™ Ers
2Cor2.12 gd 2L.R::AqRg": 1@ radA © ul'ldng,c

e L
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LeQ.l.  Muathematica, 349

Unde per Coroll, 1. przcedentis erit @ rad.
Azqualis fuperficiei cylindri. Q.E.D.

P ROB L Ir

Invenire re€tangulum @quale Jaterali py-
ramidis 2quilaterz, fuper regulari bale con-
ftitutx, (uperficiei.

Liquidd patet, fingulum pyramidis fuper-
ficiem componens triangulum, 2quari ipfius
alticudini dudle indimidiam bafin. Unde
triangulorum omnium aggregatum, hoc eff,

Lateralis zquilaterz pyramidis fuperficic Theord)y

es gquatur communi triangulorum eam coms
ponentium altitudini duétz in dimidiam ba-
{is perimetrum,

P ROBL ¥

Invenire reGtangulum 2quale curva reét
coni fuperficiei.

Conus fupponatur zquilatera pyramis fu-
per regularibafeindefinitz multilatera (hoe
eft, circulari) & confequenter babens altitu-
dinem triangulorum affurgentium aqualem
latericoni.’ Hinc ex prac.

Retti coni curva Fx;f‘aeq zquatur re. Ther V.

Etangnlo ex latere confy & dimidia citcnme Arekim,
ferentia bafis. 5.0
Corol1. Curva coni fuperficies fe habet

arirbql’n ejufdem, ut latus coni ad radiom
bafis

: L
Nam coni fuperficieseft —; & bafis eft
' 2

Rr . Lz Ry
—. *Vepum —,—:: LR, Co- * 1.6,
I il 1 { 3 ;
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slor 2,12
P.1.6.
99.5.

T 17 Be
1beor, V1.
Archim.
14.L

{ Hyp.

t L6,

u 7 s &

X (01212

Lectiones | Lefhl

coroll.2, Superficies conorum fuper ea-
dem bafi (vel zqualibus) (2 habent, ut latera.
Et fuperficies conorum hab ntium zqualia
latera, fe habent ut radii bafium,

P ROBL VL

Circulum invenire parem data coni curva
fuperhciei.

Sic radins circuli quafiti A.  Quum igi=
tur (ex Coroll. 1. ultimi) fit ® rad. A. (&
rad. R::L.R. ©oEt id o AqaRg:: L.R.2
::LR.Rq. 9 EritAq=LR. *Quarel.A.
AR {105 g

Hinc,

Circulus habens radium (A) proportione
medium inter coni latus (L) & bafis radinm
(R) xquarur curva coni fuperficiei.

Nam quia L. A:: fA. R, crit LR==Aq.
Verum L:R:: t LR.Rq. ®ErgoL. R:: Aq.
Rq::x @ rad.A. ® rad.R. Ergd (ex Co-
roll.y: preec. ) eft @ rad. A. equalis fuperfi-
ciei coniy Q-E-D.

P'R OB L VIL

In cono recto C) invenire circulum
zqualem (uperficiéi®onice (DBCE) inter-
ceptz planis parallelis(BC,DE).

Nota ] Suppenitur ABC triangulum per
axem; & BC,DEcommunes hujus fectiones
cum planis paralielis, Unde BC, DE {unt

parallelz per 16.11.

Pa-
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Lé &II. Mathematics,

Ponatur L—AB, & R—BF,; & M—AD,
&R—DG ; & quzfiti- 'circuli radius fitA.
FEt ob AB.BF:: ¥ AD. DG, hoceft, L.R::
M.S. EritLS=2 MR; & proinde LS=+
MR—o, D ¥

Jam (per ultifium) fuperfieies ABC aguas
tur circulo, cui radiuLof LR. _Etfuperfcies
ADE circnlo, cui_ratligs ¢/MS. | Bt b confe-
quenter [iperficies DBCE, vel <@ rad. A—
@ rad.o/LR—® rad. y/MS._ Unde Aq—
LR—MSd — LR—MS—+LS—MR ¢ ==

L——'MX:R"‘-Sf 1= T g |

Square L—M:A :: A, R-|-8. Unde

. hocelt, DB.A:: A, BF-DG.
Circhlds, habens radium (A) proportione
medium inter interceptam parallelis planis
I_BC,DE)‘ Iateris partem (DBVL—M), &
ummiam radiorum (BF=I-DG, vel R~}-S)
circulorum qui in parllelis planis, 2quacor
conice fuperficiei (DBCE) parallelis planis

interceptz. o i N
_ Nam (aralyfis velligiis infifterido) quia
L—M.A2:: A, RS, hEritAq=LR
~MS-+LS—MR;Hoc et Ag=LR—MS$
, o z (quia

351

7 4B
2'16.6.

L] 3 odXe I’;’a

Bcof.2.12
¢ HJP’

d Prigs,

e Sch.1.2:
£16.6.

Theor V1L
Archim,
1 6: Ie

i Hyp.
h {6:6-
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354 Leitiones  Le€ I,

1'6.6. fquia ob L.Mi::R.S, kelt LS—MR, &
k6.6, 1propterea LS—MR=0). ™ Ergo circu-
13.4x.1. lus radio A zquatur differentia circulorum,
moor.2.12 quorum radii /LR & 4/MS1 5 id eff, diffe-
» 6, bujus. tentizx [uperficierum conicarum ABC,ADE,
ideft, fuperficiei conicz DBCE, Q.E.D.

PROBL Vil

Circuli fegmento BVA (cujus axis-V KD)

% Exceptd infcriptadit figua* parilatera & 2quilate-

bafe. ra VMNOPBA, & fegmento una cum infcri-

Archim. - ptafighra circa axem VK rotato ; invenire

32.1. Circulum zqualem rupqrﬁcici'cerpor_isabal-

2. fcript  figure revolutione procreati, (phz-
fzque proportioni B\‘I,A infcripti.

> ‘
*Jungantur anguli hinc indé pariter di-
ftantes 1 vertice Vrectis MN, OP, BA; &
connedtantur NO, PB, ac DM liquet au-
tem angulos VDM, VMN, MNO, N P,
OPB, PBA, =zqualibus infiftentes aicubus
°27.1¢ “zquari; & inde o parallelas’ effc retlas

SCD LYON 1
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Le&I1.  Muhewatice,

MN, OP, BA ; aq trigona DMV, MSV,
NST, OKT; PXY, BRY, fimilia fore.
P.uare DM, MV.:: MS.VS:: NS.ST::
OX TX::PX. XY:: BK. YK. 49Undeut
M ad MV, ita fuma antecedentiom MN
~~OP--BK dd fummam confequentium re-
fpe@tivam VK. Ergd DMx VK—=MVx ::
MN {-OP~-BX Jam fupeificies coni
MVN f zquatur circulo, cojus radius 4/ VM
x MS. _ Et fuperficies OMNP tzquatur cir-
culo, cujus radius eft o/ gMﬁ %: MS—H=OX.

A

s Jtémque fitperficies BOPAXKirculd, cjus
radiuseit 4/ 5 OBx OX-BK. *Ergotota

M :
fuperficies VMOBAPN #quatur circulo,
cujus radius eft 4/ VM x: 2 MS-+2 OX -}~

. T .. BA
KK. Hocelt, yVMx:MN -+ OP -—
hoc Eﬂ', DM % VKn Unde, s

Superficies folidi (VMOBATN) (phzr2
portioni (BVR) infcripti; produttique € re-
volutione figure parilaterz & 2quilater®
(VMOBAPN) circuli portioni (BVA)' in=
feriptz; ®quatur circvlo, cojus. radins eft
+/DMx VK (exiftente DM reéld, qua duci-
tarab extremo diametri VD, axem VK con-
tinentisy ad terminum lateris VM, vertici V
contermini)

343

P4.6.
912.4.

24

| P

2
£ 6 bujuss
€ o bujuse

.12
%xcor.2.12

Theot. pill

Coroll. Ducendo VB; quottiati DV x VK Lor.8. (§

=VBq. Et DM~JDV, liquet effe DM x
VK~JVRBq.  Etproinde circulummi cujus ra=
dits elt 4/DMx VK; minorent effe circulo
cujus radiusVB; id eft, fuperficiess folidi
cujulvis ‘modo premenftrate defcripti in
{phzra; minorem efle circulo cujus radiug
VB Za Probls

1 70‘61
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1 ‘-‘ 26T IX.
Archim,
36.8937.L

. Leitiones Le&II,

P'ROBL IX

Circalum invenire parem fuperficiei por-

tionis fpharicz (BVA).

Si circuli fegmento BVA; ‘€ cujus circa
axem VX revolutione producta fuit fphara
portio, infcribatur fizura parilatera & aqui~
Iatera, cujus VM fic unum latus, &ex iftius
figurz rotatu’ producatur figura; fuperficis
em habens conftantem e fuperficiebus coni-
cis, dutex parte cylindricis (ficat in prace=
denti;) manifeftum eft ex ultimo Corolla-

i1 1i0,quod hujus figure fuperficies minor eft

circulo cujus radius VB3 prout autem VM
magnitudine minuitur, & confequenter DM
creftit'ed ad xqualitatem magis appropin-
quat ; pofite igitur VM effe infinite (velin-
definite) parvam, figura plana fegmento
BUA coincidet, & folida figora cum {pherae
portione BVA, & DM cum DV ; & proinde
fuperficies infcripti folidi, hoc eft, fpherice
portionis fuperficies, ®quabitur circulo cu-
jus radiusVR.# Hoc eft, (] 1

Superficies {pharicz portionis (BVA)
@quatur circulo; cujusradins et reéta (VB)
duéta a portionis vertice (V)ad circumfe-
rentiam bafis (BA). (Vel cujus radius eft
: ; : .41 chorda,
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Le&.Il. Mdtbemaéicz.' 353

chorda fubtendens dimidium arcum fegmen-
ti circularis, cujus revolutione fphxra portio
procreatur ).

COROLLARIA

1. Subcrﬁcies hcﬁlifphzrii (BVA) bafis
fuz duplaelt,

B

A

_Nam per proxime precedens fuperficies
hemifpharii xquatur circulo. cujus radius
VB, hoc eft, duplo circulo ad radium VK 5
quia VBq—=V..q-1-BKq —2VKq Unde
confeltatur immediaté,quod

2. Superficies totius {pherz quadrupla
elt maximi in ea (phra circuli; (vel 2qua-
lis circulo, cujus radies Tquatur diametro
{phzre. b _
~ Quod pohilifimam theotéma demonftrat gyehim,
Archimedes feparatim ; quod noa opuserat 3o,z :
ut faceret adeo ftatim deducitur'e generali
hoc theoremate. ,

3. Spharz fuperficies 2quatur curvz h['uf
o

eflt,

perficiei cylndricirca ipfam defcriptiy -
Z3
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¥ 3. bujus,
€o7,8:6+

Leétiones  Le&.II,

eft, cujus latus & bafis diameter 2quantyr
fingula diametro fpharz, "4 T B

§ 2

Nam (per 1.Coroll.2, hujus) curva fuper- -
ficies cylindri fe habetad bafin,ut latus ejus
ad § radiibafis, id eft, ut diameter a ' {dia-
metri; ideft utfuperficies {pharzad maxi-
mumin (ph2ra circulum, vel ad bafin cylin-
dri E,r%izr:ylin-jn_curva fuperficies zqua~
tur fuperficiei (phar, imo generatim

4. Cujulvis portionis fuperficies (BVA)
2quatur curve fuperficiei cylinari (RSYZ)
habentis eandem altitudinem, vel ax=m
VK) & diametrum (YZ) zqualem (pharz
diametro (VDJ. '

Nam fuperfici=scylindrica RSZY * zqua-
tur circulo cujus ra‘ius eft vRYxYZ, id
elt, v/ VK x VD, id eft, k/VBq (nam DV.VB
.+ VB VK)idelt, fupetficiei portionis (phz-

. rice BVA.

.. Superficies portionum BVA, BDA fe
“walent ut axes (1 BV, BD.

Nars
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Namcylindrice fuperficies RSZY,TXZY, 2 Cor.24
quibus hz {pharicz zquantur, taliter fe ha- bujus.
bent. Imo,

6. Sphzricarum  quarumvis portionum
(BVA,EVa) fuperﬁcicsaxibusfuis (VK,  X)
proportionales funt.

Nam & cylindricis fuperficiebus, quibus 2 cor.2.
zquantur, hoc convenit. Buja.

7. Spharica fuperficies CBAz parallelis
planis €4, BA intercepta xquatur cylindri-
cz fuperhiciei £YZ{ iiflem planis inter-
cepta,

Nam fi acylindrica fuperficie £E SZ, cui
zquatur fpherica fuperficics €Va, detraha-
tur cylindrica faperficies YRSZ, cui 2quatur
fpharica fuperficies BVA, remanebit cylin-
drica fuperficies £Y 2{ zqualis {pharicz fu=
perficiei €BA«. Unie quoque,

8. Zon, feufuperficies (pharicz paralie-
l‘is_ circulis interceptz, f¢ habent ut axes

ui.

pin ex hoc feecundiffimo theoremate,
nobilifimo & utiliTimo inter authoris noftri
inventa , complura deducantur confetaria.
Nobis hzc in prefens fufficiant, declaranda
methodo, cui author infiltchat, in €o reperi-
endo. Proximd Le&ione, qui foliditates
portionum fpharicarum ad conos & oylin-
dros retulit, vid dabimus operam enucleare.

Z4 LECT.
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LELT.

Ethodum poltremi vice conati fumus
€Xpon:re. qui Archimedes fuperfis
" gies conicas, cylindrieas, & prafertim (pha-
ricas cum {uperficiebus planis comparavit,
iis 2quales circulos affignan ‘0. Nunc ea-
dem br:vitate modum expifcabimur ; quo
foliditates (pheerarum & fpharicarum portie
onumatqae fetorum cym conis & cylindris
gontulit ; affumentes imprimisea quz in Ele-
mentis demonlirata fynt, nempe

Conos & cylindros 2qualibus infiftentibus
bafibus fe habere ut altitudines; & fialtitu-
dines ®quales funt, f& habere ut bales.

Etfi coni vel cylindri pares funt, bafes &
altitudines proportione reciprocari: & in-
vetse, fi proportione reciprocantur, ipfos
Zquarl.
~_Et fimiles conos ac cylindros in triplicata
efle ratione laterum, vel radiorum, vel dia-
metrorum bafis. ' y

Et cylindros conorum zqué altorum &
faper zquali bafe conftitutorum triplos effe,
Przmittimus & definitionem unam ac alte-
ram,

1. Solidus feflor (vel feétor fpharicus)
eft figura comprehenfa fuperficie coni, verti-
cem habentis in centro fphare, & _fphz:ri;ﬁ
fupgchicie intra conum,

e
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Le&.Il.  Muthematice.

ut figura BCAV comprehenfa fub fuper-
ficie conica BCA, parte fuperficiei coni XCY,
& fuperficie. fpharica BVA.

Vele't figura compofita ¢ cono CRA (ver=
ticem habente in centro fpharz C) & por-
tione (phzricaBY A, {uper eadem bafe BA.

Vel fi fe€torcircularis VCB circa radium
CV revolvatur, procreabitur fector fphari
cusBUA. -

2. Solidus thombus eft figura conltans
duobus coni- re@is inverfis,fuper eadem bafe
conltitutis, & vertices habentibus in eodem
communi axe, ' iy

B -’.' | e 2

V-

Talis et CBVA, cui communis bafs BA
& axis VC,

Sit jam (e %or circularis * BCV, cuiinfcri-
b.tur figura zquilatera BOMV, & fetor
cum figyracirca radium CV revolvatur, & a
f Etore circulari producetur feltor (phari-
as; . figaraautem corpus folidum conftans
1rim mrhombo MCNV ; tum eo quod pro-
: ducitur

* Minor
vel non
maior quds
drante,
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360  Lediones Le&HI.

Confer bec ducitur ex revolutione trianguli OCM, hoc

mifis in  quod fupererit, fi detrabatur rhombus

Zeitiome  MCNR & rhombo OCPR ; €o denique quod

prima. fit & revolutione trianguli BCO, hoc eft,
(productis BO, AP ad S) differentiz rhombi
BCAS& OCPS. Itaque fi firi poffit hu.
jufmodi cujufvis figura relatio ad conum ali-
quem, eo forte ratio dignefcetur fe€oris
{pharici ad conum. Huc collimant fequen-
tia problemata. - ..

SCDLYON 1
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LeQlll. Marhematice,

PROBL L

Invenire conum 2jualem dato ,dqnof@t}';
-cujus ba s () zqualis fit curv fuperficie
dati con. (CXY)s : ¥

Analyfis. Sit T altitudo coni quefiti, &
quia coni XCY,T(QQ ponuntur 2quales, erit
ut altitudo CF cont XCY ad T, altitudinem
coni TQ, ita reciproce bafis Q ad bafin
XEY ; Zhoc eft, fuperficies XCY ad bafin
XEY, 2hoc eft ut latus CX adradium FX.
Ttautfit CF. T::CX.FX. Atqui ducendo
Fz ad perpendiculirem, bett CX FX:: CF.
FZ (ob fimilitudinem triangulorum CXF,
CFZ). cErgoFZ—=T, Hinc,

Conus ( TQ) cujus bafis ( Q) 2quatur
fuperficiei coni(XCY), & altitudo (T) reét=
(FZ), que ducitur a bafls centro (F) ad latus
(CX) perpendicularis,2quatur cono (CXY).

T
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" Lettiones Le&.IH,
Nam quia, T—=4FZ, ¢erit CF.T::CF+ -
FZ::£CX FX::t fuperficies XCY, bafis
XEY::h Q.bafis XEY. Ergd altitudo CF
adaltitudinem T,ita eft reciprocé bafis
ad bafin X8Y. ! Quare coni XCY & TQ.
zquantur. Q.E.D. §

PROBL I
Invenire conum zqualem dato rhombo

(MCNV )habens bafin 2quil _
ficizi coni (MVN). (Q.) zqualem fuper

o3 Y ,
. Analyfis. Altitudo coni quafiti fit T, &
quia conus MCN, conus MVN:: ; ¥ CK.KV.

& componendo rhombus MCNV conus

MVN::CV.KV; hoc elt, ut conus cujus
bafis zquatur bafi MEN, & altitudo ipft
CV ad conum MVN ; lifte conus igitur
zquatyr rhombo MCNV, ® hoc eft, cono
TO. *UndentCV ad T,ita reciproce erit
Qad MEN ,eid.eft, fuperficies MVN ad
MEN, ? id ek, VM ad XM, 9 jd elt, (r_h:Sta‘
CZ ad VM protrattam_perpendiculari) vt

cvddCz, .rQuare T=CZ. Hinc,
Conus
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Le& .  Mathematice.

Conus (TZ) cujus bafis (Q) zquatur fu-
perficiei coni (MVN), & altitudo (T) recte
(CZ)que ducitur a vertice (C)coni (MCN)
perpendicularis ad latus (VM coni (MVN)
2quatar rhombo (MCNV). .

Namob T==CZ, ferit GV.T : :CV. CZ
::t VM. VK :: =fuperficies MVN, bafis
MEN : : *Q MEN. ¥ Unde conus, cujus alti-
tudo zquatur ipfi CV, & bafiscirculo MEN,
xquatur cono TQ (ob reciprocam bafium
& altitudinum proportionem). Ejufmodi
verd conus zqualis # oftenfus eft rhembo
MCNYV. 2Ergoconus TQ zquatur rhoms«
bo MCNYV. Q.E.D.

PROBL It

Si rhombus BCA¢ detrahatur écono yeY,
invenire conum refiduo zqualem, habentem
bafin ( Q) zqualem fuperficiei  BAY, pla=
nis parallelis 5 Y,BAiintercepte.

Coniquafiti altitudo fit T, &Primo hu-
jus) liquet conum, cujus altitudo et CZ (per-
pendicularis & céngro bafis ad coni oY la-
tus o) & bafis par [uperficiei x&ﬂz'zquari

cong

Theor.IT.
Archim,
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Lettiones  LeCrIL
cono XoY. Tf»m (e fecunio hujus) conums
ujus altitudo elt CZ, & bafis par fuperficiei

oA zquari rhombo 2CAp.  Un‘le fi detra-
hatur rhombus B A dcono XeY, refiduum
®quabitur cono; cnjus itidem altitudo eft
CZ bafts par refilu2 fuperficici conice
X DAY, velcirculoQ.  Adedque CZ=T.

v . Hing, : )
Theot.TIl.  Conus(TQ) cujusbafis ( Q) zquatu: fid
Archim.  perficiei conice (%BAY) paralielis planis
15.1. Y,BA intercept®;, & altitudo (T) per pen~
diculari(CZ) dute a centro (€) bafis coni
(oY) ad ejus latus (o), 2qualis eft diffe-
rentizconi (oY) & rhomb: (BCAg).

Nam conus, cujusalticudoeft CZ, & bafis
zqualis fupe:ficiei con'cz xBAY zquatur
diflerentiz’ duorum conorum , habentium
communem altitudinem CZ, & bafesxquas

* Perduo lesfuperficiebus conicis pgY BpA 5 *id efty

poftrems  differénti coni oY & Thombi BCAg. Un-

sheoremass. de conus TQ ilti differentiz aquatur.
Q:E.D.

L P&OBI» II’.

Si 2 rhombo OCPR detrahatur rhombis
MCNR, invenire contm refi o, MOCNP
parem, habéntem bafin ( Q") zqualem toni=
cz fuperficiel OMN?; parallelis rhomborum
bafibus QP MNatercepte,

364
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Le@.Ml. Mathematice.

Sit T rurfus altitudo coni quafiti, erftque
(per fecundum hujus) conus, cujus altitndo
CZ, & hafis par fuperficiei conicz ORP,
zqualis rhombo OCPR. Itémque conus,
cujus altitudo eadem CZ, & bafis par fuper-
ficiei conice MRN zquatur rhombo MCNR.
Horum conorum-ifferentia eft conus habens
eandem altituiinem CZ, & bafin Zqualem
differentiz fuperficierum iltarum, hoc eft,
fuperficiei OMNP, vel circulo Q. Ergd
CZ—=T. Unde,

Conus ¢ TQ), cujus bafis (Q ) Zquatur
fuperficiei conice OMNP, parallelis planis
OP,MN interceptz, & altitudo ductz CZ 3
vertice € coni OCP ad coni ORP latus
(OR) perpendiculari zquatur differentiz
rhomborum OCPR,MCNR.

Nam conus habens altitudinem CZ, &
bafin zqualem faperficiei conicz OMNP,
zquatur differentiz duorum conorum, ha.
bentium eandem altitudinem CZ, & bafes
zquales fuperficiebus conicis ORP, MRN;
* h.e. differentiz rhombor. OCPR, MCNR.
Unde conus TQfti differentiz exaquatur,
QE-D- Pf‘b}u

365
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PROBL V. ,g

. Ledtiones

'4 Invenire conum zqualem figurz (qualis
' eft initio LeCtionis hujus expofitz) (pharica
portioni infcript.

A centro C ad latera demittantur per<

: pendiculares CZ ; & quia.rhombus MCNY

%3, bujus * PQuatur, cono, cwjus altigudo aequsl}?
' s e
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Le@.IIL.  Mathematice.

eft 7# CZ, & bafis fuperficiei coni MVN}
& corpus MOCPN, refidnum nempe, fubdu-
&to rhombo MCNR é rhombo OCPR zqua-
tur cono, c;lx_jus etiam altitudo par elf eidem
CZ, & bafis fuperficiei conicz MOPN;
item folidum OBCPA, quod reflat fubduéto
rhombo OCPS é rhombo BCAS, *zqua-
tur cono, cujus itidem altitudo CZ, & bafis
aquatur fuperficiei conice OBAP liquet
totam figuraminfcripeam zquari cono, cujus
altitudo zquatur perpendiculari CZ, & bafis
toti fuperhciei figur2 infcripte,

Hinc, iy

Figura folida (CBOMVNPAC) infcripta
{eCtori fpharico (BCA) (& producta e revo-
lutione figure 2quilater#i(CVMOEC) fe-
tori cirenlari (BCV ) infcripta, citca axem
CV rotatu) zquatur cono, cujus altitudo
xqualis et perpendiculari (CZ), ¢ centro
feftoris ad unum infcripte figura latus du-
¢tz , & bafis fuperficiei (VMOBAPNYV)
figure folide infcriptz. (Exclusd fcilicet
fuperficieconi BCA). . )

Nota] Procedit hoc de (étore fpherico,
qui non major eft hemifphazrio,

PROBIL, VL

;Conumliﬁve:ﬁrc parem fetori {pRerico
(BCAV):

367
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Leitiones.  LeCLIIN,

A
Si feflori fpharico infcribatur figura |
VMOBCAPNYV, qualem mox defcripfimus, i
cujusJateri perpendicularisfit € centro duéta

Cz; liquido conftat ¢ ditis hanc figuram

zquari cono cujus altitudo CZ, bafis 2qualis

ipfius fuperficiei VM' BAPNV. ~Quiaverd

latus VM minus affumi poffit quavis affigna-
bili lined, vel indefinite parvum; aded ut
confequenter CZ minime differat a radio

}'_ph:tr:r. & fuperficies infcripte figure de-

igniat in fuperficiem (phericam BVA 5 &

finra ipfa quafi tranfeat in fectorem [phe-

ricum, fatis manifeftum elt, quod

TheorV1.  Seftor {pharicus zquatar cono, cujus al-
Archim,  titudo zquatur radio {pherz; bafis autem
38,4 %?{ﬁcici {phzricz portionis, cui fetor in-

Pro-
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LeQ . Muthematica.
Procedit de feGore qui hon eft hemif] phae-

riomajor. © At confectatur etiam de majore.
Vide Corollis.

CoROLTL

1. Hemilph2rium aquatur como, cujus
bafis zquatar fuperficiei hemilpharii (hoc
&(t, duplz hemifph&rii bafi) & altitudo ra-
dio fphzre. . Et,

2. Hemifpherium duplum eftconi fuper
éadem bafe, & fibi zque alti. Et proinde,

3. Hemifpherium eft £ cylindri fuper ean-
dembafin, & zquealti. Et confequenter,

4. Tota fphzra fubfefquialtera eft cylin-
dri fibi circumfcripti.
. Separatim hoc nobile theorema demon-
ftravit au€tor, quidni miel'i$ peperciflet ope-
r#, cim in iffo getierali contineatur; att
abea immediate refultet ? _ :
. 5. Etiam * fector fphzrz major hemi-
fph#rio @quatur cono. ~ Cujus Fltitudo ra-
dins (phzre, & bafis xqualis fuperficiei fuz
fphzrice. :
~ Nam fi¢ cono, cujus altitudo radius fphz-
r#, & bafls fuperficies totius (phare, aufera:
tur conus cui altitudo etiam radius fphera,
& bafis fuperficies minoris portionis, rema=
nebit conus ifidem altitudinem habens radi-
um fphere, & bafin azqualem fuperficiei
fpherice refidnz; qui proinde par éft fe-
€tori majori réfidubd. . ) oL

6..Sphi#rica portio hemifph2rio minog
2quatur cono, cujus altitudo elt radius fph e+
r2, bafis zqualis fuperficiei fue fpharicz;
mipis cono (uper eadem bafé verticem ha-
Bente in centro (pha: 2.

Aa 2 7.Spha-

369
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Arckim, .

Leitiones:  Tef1V:

7. Sphzrica portio hemifphario major
fimili quoque cono &quatur, fed addendo co-
num fuper eadem bale verticem habente in
centro fphera.

Complura deducantur hinc corolaria,cir-
ca conos & cylindros fphxra inferiptos ; fed
nonid agimus, atverd gantum ut authoris
noftri methodum elucidemus. Ft cum fibil
in primo libro notabile reliquerimus inta=
Ctum, tranfibimus ad fecundum.

I Gl - AW

Aflenus conati fumus modum expone-

re, quo Archimedes pracipua fua cir-

ca {phzram theoremata inveftigavit. Et

poffemus hanc principalem affequuti fco-

um jam conquiefcere. Verum operz fora

an pretium fuerit analyticam preblematum,

quz in fecundo libro habentur, folutionem

tradere, quo planilis appareat, qualem ille

fubtilifimus vir analyfin ufurparit, & quim
hodiernz noltrz parum diffimilem.

LIB Ik
PROEL LI

Invenire fpharam zqualem dato cylin
dro BE, .

Sit
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LeLlV. Mathematice.

R
Sit D—BC diametro bafis, & L—CE
lateri cylindri dati; & Adiameter (phare
quefitz,’ ‘Jam (phecz circomlcriptus con-
cipiatur cylindrus GHKM' (habens: nempe
Iatus GH, & diametrum bafis GM, utrumque
2qualeipfi A). Et liqu-t' &'pradictis effe
cylindrum GHKM & “=% fpharz A. Unde
fifiat CE=1CE, erit cylindrus BF ¢(4cy:
lin Iri BE) zqualis cylindro GHKM. Unde
ut BCq ad GMq 4, itareciproceerit GH ad
Acub

CF; hoc elt, Dg.Aq:: A. 3L, Unde ——

Dq

} . Aq Acub :

=3L. AtquiD,A,—, — fuat ==, Er-
'DE Daq

A
goD, A.—gi L funt <5~ & proinde A eft

primae duabus inter D & 3L mediis pro-
portionalibus,
; Aaj Hinc

373
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£14.12

f Cor.G,

2 LC&.
eComf. O
14-12.
Theor L

. Ledtiones LG&IV‘.

Hinc liquet hoc problema effe ex eorum
numero quz folida vocantur, ad. ipfius (Cili-
cet folutionem exigens duarum mediatum
proportionalium inventionem, qualem pra-
{tare nequit commanis Geometria, regulam
fantim adhibens® circinums requiritur ad
hog feétionum copicarum;aut aliarum linea-
rum ausilium, quo multis modis effici polit
& effettum eft. | Sed fuppofiti duarum me-
diarum inventiore ceu poflibili, problema fic
componimus. 'l '

Fiat CE. CF i+ 2.3; (intque BC, A, 0,
CR=-. Dicoeffe diametrum (phar zqua-
lis cylindro BE.| Nam [pharz A circum-
foribatur cylindras'GK 5 & quia A (vel GH).
CF::BC: O : BCq.Aq(vel GMq). ¢ Erit
eylindrus GK 2qualis cylindro BF. Verum
fphera Af =  cylindriGK ; & cylindros
BE& — 3BF. .Ergo A 2quatur Cylindro
BE. Q.E.E. Hincemergit, '

Diameter(A) fphera cylindro( BE) zqua-
Jis eft prima duarum inter ciametrum (BC)

. bafiscylindri, & reftam lateris (CE) fefqui-

alteram mediarum propartionalium,

PROBL I

Invenire conum qualem-portioni (BVA)
fphere (BVAD) habentem eandem cum
portione bafin (BA) & '
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LeQIV. Mathematice.
y

Analyfis, Conus quafitus fit BYA, cujus
altitudo KY—a. Etfit radiusCV,velCD
=r. Et axis KV=b, unde CK—r—b.
Et DF=2r—b. EtVBq—2rb (quiaDV
xVB—VBq) unde KBq—2rb—bb (ob an-
gulum - reCtum VKB). Jam: quia portio
BVA * zquatur cono, cujus altitudo-eft radi-
us [phara, bafis zqualis fuperficiei portio-
nis, id eft, circulo cujus radius VB, fubduéto
tamen hinc cono BCA. Hoc eft, portio
BVA=—cono jalt. r=CV

bal.® rad.4/2rb—@ rad. VB
—-cono% alt. r—b—CK
bal. (& 4/2tb—bb=®KB

2rr
2rb==bb. 2rb: ir. ———

Fac l‘cciprocé 2r—b
(CKBg  AEq::CV
Aa 4 * Erit-

7

*6.2“ Leld,
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* 1412

Synehefis,
* Conit

Lettiones

LeQlv,

2rr

* Eritque cono gflt'zr 5
baf. @ rad, y’zrb-bb
= cnno alt /1. '

baf. @ rad. zrb
Ilraquc port RVA 3 zrr“/

''—cono* alt. .
—cong ;2r—b

bqfrad +/2rb~bb
— cong aJ.: T =i
! ¢ baflrad, ¢'2rb-—bb

2rr
* Hoc c"l@ort%alt -,—---b-——r+1)

BVA-—wno
baf @ yarb—<bb—@
- 2 brad AB
2rr y b
Unde a— +bs_r-—3r
2r—b ore—5h

Vel hanc’zquatmnem adanalogilmum redy-
cendo, a.b::3r—=b-2r—b. Hocelt,
. -KY.KV::DK-{-CV.DK.
Quod eft authoris noftri i pf dumum théore-
ma, - Nempe, .«
Conus' (BYA)| communem Habéns baf'n
cum portione fpharica (BVA), &cujus al-
titudo (KY) ita (& habet ad portionis axim
(KV) ut compofita; e {phera radio (CV) [
&, refidux portionisfaxe (DK) ad refiduz [
portionis axem (BI() xquatur part:om
(BYAL 4 |
Nam quia KY.KV.%:: Dh-i-'CV DX. Erit
dividendp VY<KV : CV. DK...#E permu-
tando VY. CV:: KV.DK. Etcomponen- :
do CY.CV {heceﬁ, conio § bafs ® rad. KB: 1
: aIl:. CY; &
| cono
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Le&IV. Mgrb_ewti;g.
; Eono Shaf. rad. KB.) :: DV, DK :: D\'q.

alt. CV.
DBq. (ob DV, DB; DK==)

cono ball® rad.VB. conq% lad.KB

alt.CV: ale. CV.
Unde erit conus bai' rad. KB.
C3L
—cono'§ balirad.BV. = port. BVA-4~
“2aItCV. 108 ik sk
€ono BCA. Ergor_onus baf, rad, KB.
\ ¢ alt. KY.
— port. BVA. / Hee el contis BYA —
port. BVA. jQLEF - T
f 1{ o8l l!}

Qphmram W\D) plano fec re, l'cut por-
tionum efedtarum {uperficies’(BVA, BDA)
proportionem b beant datam (X ad Y).

:B/-—'_A.

Secetur diameter VDin K, fic ut fégmen-
a2 KV,KD rationem habcant eandem com
data X .Jd Y, & perK tranfeat planum BA;
quddque ﬁmerhcres BVA,BDA 'fe habent ut
axes KV, KD, hoceft, ut X, Y patet ¢ &pm
di étas Q_u 1 argo plura 2

rrafff.

378
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Lettiones L&V,

P ROBEL I

Analyfis. Datam fphzram (BVAD) feca-
re, fic ut portiones (BVA, BDA) rationem
habeant datam (X ad Y).

Faltum fit 2 plano BA perandicuIari ad
VD =—d.
diametrum VD, & ﬁnt{CV =r.
D=2,
Unde KV—gr—a.
« Jam fi DK, DX-{~CV:: KV.KY.
Hocelt, a. atr sn2zr—a,KY—=
21T
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LIV, Mathematice,

rr-j-ra—aa AN TDOERA 3
il ~. B Erit conus BYA zqualis

a .
ortioni BVA. Item fi VK.VK--CV:; KD,

—

z. Hoceft, 2F=—a. 3r—a:: i
ra—aa
Kz :3——. Erit conus BZA zqualis
: 1 aral
portioni BDA. ! ErgoK.Y: :cono BY A,
2rr-|~ra—aa

cono BZA K ;2 KYs KZmas

315 Quare (ducendo in feextrema &

3r—a

] gXra—%aa zyrr-f-yra—yaa
media) erit — =

2t—a a

Et cutrumque latus aquationismultiplicando
per 2r—a &a) erit 3Xraa—3aiizgqrydes
qyraa-f-yad Et (per tran{pofitionem)
3xraa-t=3yraa— Xad—vya¥—g4yri. Et
(dividendo utrinque per X~ty) graa—ad=
qyr3  yrdd

sy xby

(fubftituendo dd pro 4rr).

. -'r .

Ftfaciendo X-t-y.y:: r.p—_‘~:T~. Erit
x=l-

sraa—a?==pdd. Vel reducendo hanc

zquationem ad analogifmum erit 3f —a.

Y CV
p ::dd. aa. Id eft; CV-=KV.

Y4-X
:: VDq. DKq.

Qui ipfiimus eft analogifmus: ifte, ad
quem rem deduxit Archimedes; quod ip-
fam fatis prodit ac arguit, qualem is analy-
finufurpiric, Nam huc eum deveniffe va-
5 rias

377
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Lettiones  Le@.IV,
riasiftas proportionum compofitiones, divi-
' ‘fiones, permutationes, ac inverfiones, quales
in difturfu fuooltentat adhibendo, pené fu-
prafidemelt.” "Quod fifeciflet, cafui potids
iriputandom effet quam rationi vel arti,
guod in genuinas inciderit queltionum fols
tiones; & ut hoc aded conflanter obtinge-

i ret, nullo paéto fieri poteft aut concipi.

Quod ad ipfum problema fpeftat, liquet

+ iplum- effe folidam, n:c ex ilfo genere fi-

cillimom effe€tu. Integram poliicetur au-
thor ejus refolitiopem & compofitionem,
fed non apparet an praftiterit. Cui fup-
plendo defectui sonnullas exhibet ‘Eutocius

laboriofas & prolixas confirutiones, per

conicarum nempe feétionunt inter(cCtiones,
quas nos omittimus.” Concinnaim & expe-
ditam tradit excellentiffimus Hugenius, in
libello de conftructions problematum illu-
ftrium : vide sis. Vel adhibeas ipfe "gene-
ralem Cartefii methodum,quam'pro conftru-
endis hujufmodi préblematis edocet,
"Nihilominus ‘vt €d progrédiamur quod
proceflit author, fuppofiti pofibili hujus
apalogifmi ‘eff¢ltione, - froplema fic- compo-
nimus: : :

Fiat X{-Y.Y : :CV. P, & [-cetur DV in
K, ita utfit CV-]-KV. P:: VDq: kDq; &
per K tranfeat planum ipfi VD re¢tum. Di-
co faltum:’ Nam fat CV-|-DK. DK : : KY.,
KV, &CD--VK. VK :: KZ. KD, Eritque
dividendo CV. DX :: VY. KV, & CD. VK
:: DZ: KD; & permutando CV. VY :: (DX.
KV'::)DZ.CD. Et invérsé componendo
CY.CV (CD)':: CZ.DZ. Etcomponen-
do tam antecedentes 'qiam confiquentes,

: ; YZ.
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LeSt.1V. Mathematice.

YZz.CZ::CZ.DZ; unde YZ.DZ:: CZq.
DZq::DVq:DKq (quia priis erat CD. DZ
:: KV. DX, & componendo CZ.DZ::DV.
DK). * Atqui erat primo DVg.KDq:: DV
~~KV.P. Ergd YZ.DZ:;:CV-|-KV. P.
Quinetiam fuit CV-VK.VK: : KZ.KD; &
roinde per converfionem rationis Cvst
8&.‘0\7: :KZ.DZ; vel inverseCV.CV-
VK :: DZ.KZ. Ergo ex xquopérturbatg,
CVP::YZ. KZ;idelt,X-Y. Y:: YZ.K2.
EtdivifimX.Y:: YZ.KZ ::con. BYA.con.
BZA (he.):: port. BVA,port.BDA. Q.E.F.

L LEMMA,

* Ponatur coni GOI, DMF aquales fimili-
bus {phericis portionibus, {uper iifdem bafi-
bus conftitutis Gil, DEF ; dico conos hos
aflimilari. = — L

Producantpr axes MNR, OPT, & fint
Q, Scentra {phrarum; & quia ENCND::
HP.PG (ob fimilitudinem portionum) &
ND. NR :: PG. PT ; & ex 2quo EN.NR
:: HP. PT ; erit componendo ER. NR::
HT. PT. Etantecedentes dimidiando QR.
NR::ST.PT. Etcomponendo QR—=NR
::NR:: ST--PT.PT. Hoc elt, MN.EN
OP. HP. At priuserat EN. ND::HP. PG.
Ergo exzquali MN:ND:: OP. PG. Unde
coni DMF, GOI funt fimiles.

PROBL W

Efficere portionem [phericam 2qualem
datz portioni (ABC) & fimilem alteri datz
(DEP‘)I

Ana-

379
Corgo.6.
Confi,

l4l12-

2 bujus. -
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{ 1.A4%.
m 16,12,

2 Lem.
Pralt.

Analyfis, Sit GHI portio quafita, fiane-
que coni AKC, DMF, GOI #quales pOrtive

* nibus ABC, DEF, GHI, finguli fingulis ordi-

ne.. Quare cnmlsGOI' —*cono AKC; &
idcirco ® ACq. Glq :: PO/ LK. Unde
ACqx I.l{

— PO. "'Ttem ob= fimilftudinem

Glq
conorum(’OI DME eft DF. NM:: GL PO
ACq % [_.
Gl —— Glcub Aqu LK. Qua-
Glg .

pto-
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Let.IV. Mathematica, |

DFx ACqx LK
propter

— GIcub. Et(di-

g { DExLX
videndo utrinque per ACq) —ﬁﬁ_— e

GI cub, e Gl WG cubs

ey quul AC, GI)  BF I 1 [unt
ACq AC" ACq

~+. Ergd Gleft prima duarum inter AC,

& DEx LK

mediarum proportionalium.

Vides problema effe folidum, utpote quod
requirit duarum mediarum inventionems;
qua fuppofita lic componetur :

Synthefis, Fiant coni AKL, DMF pares
datis portionibus ABC, DEF. Sitque MN.

K DE
KL::DF.Z— e

Et inter AC, Z

reperiantur proportione mediz GI & X; &
circa GI defcribatur portio GHI, continens
angulum GHI — angulo DEE. Erit por-
tio GHI, quam defideras. Nam (faciendo
conum GOI portionem GHI parem) quia
portiones GHI, DEF fimiles funt, erunt &
coni GOT, DME fimiles. Unde PO. GI ::
MN.DF:: KL.Z. EtpermutandoPO. KL
::GL Z:: AC. X :: ACq. Glg,(quia AC,GI,
X, Z funt ==-), Quare reciprocam haben-
tes bafium & altitudinum proportionsm, co-
ni GOI, AKC aquantur,& proinde portiones
GHI, ABC ®quantur, QEF.

Frobls

318x
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* Ledtiones  LeQIV.
PROBL VL

.Datis dnabus portionibus (pharicis (ABC,
DEF) invenire {phericam portionem fimi-,
lem earum uni (ABC), & {yperficiem habens
tem alterius (DEE) fuperficiei parem.

i1

Analvfis. Sit portio KLM qualis expofi-
tur. Unde ob fuperticierum KLM , DEE
zqualitatem, cigculus radio LM 2quatur cir-
culo ad radium EF, adeéque LM — EF.
Item ob portionum KLM,ABC fimilitudi-
nem, elt- BC. BH: : LM. (EF), LN. Hinc
componetur fic; Fa¢ BC.BH::EF. LN. Et
fit LN diameter {phere, fecetur LN in R,
itaucfic BP, PH :: LR. RN. Etper Rtran(-
eat planum KM ad LN perpendiculare. Li-
quet portionem KLM ipfi ABC fimilem cfﬁg _
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Le&.IV. Muthematice.

& effe LM. LN::BC, BH::EF.LN. Un-
de LM=EF, . Ade6qué' circulus radio LM
exzquat circulum radio EF ; h. e. [ph2rica
fuperficies&LM (uperficiem ABC. Q.E.Ds

PROB L W

A data (phzra (ABCD) portionem plano
ablcindere,ita ut portioad conum fuper ea-
dembafi, & zqué altum- habeat afignatam
rationem (Y ad X).

Portio quafita fit ABC, & conus etiam
ABC, quibus communis 4ltitudo BE; in qua
protracta fit f[phere centrumF. Ponatfr-
que conus AGC par’ portioni ABC. Unde
FD-~ED.ED:-EG. EB : s cotto AGC. cono
ABC:: Y.X. Etdividendo FD. ED:: Y—
X. X. '“Componitur autem fic; Fac Y—X.
X ::FD. ED (& confequenter Y. X : : FD~~
ED,ED) & per E fecetur {phzra plano'AC
ad BD refto ; & faciendo :conum AGC=—=
port. ABC, erit GE. BE (id‘eft, con. AGC,
ABC):: FD--ED. ED: : Y. K. iinde port,
:‘ABCC con. ABC i g Q:EuFo

Bb Fyobi,

383
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‘384

9 14.12:

Pg Cor.9.
1 Lelt.

q 2 hujus.
| * =
5+2-
T 1405
{ Stpra &
ermntando

S Eedtiones L@V,

vp g 88 2yl

<~ Sphard ABCD per plamum AC divisi, fu-

pcrﬁ’clerun} & foliditatum ABC, ADC pro-
portiones inter fecomparare. :

i otV DDA s
.S§ fat conps AHC== port.- ABC, & ¢onus
AGCr= port. ADC 3:26videnszeft portio-
num ABC; ADC rationem gandenrefis cum
ratione HE ad GF; B& propertionem fuper-
ficierum ABC, ADG eandem efle eumrations
axium BE. ED); bz igitur rationes comyias
randz font. - Etquia ‘HF. BE4:  R#-DF,
DF, EpdiviimBB:BE::R.DFul BF.R.
(quia Rq ¥ BS x PF—FAgalinde EBX
R BFq. + & EBC BF. Eft autem R-[~BF,
BF9::FG.FD. Et permutando R-{ BE.
FG::BF DE(::HB. Rt HF (HL-|-BF)

3 R-|
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LE&.IQ. Mathematice. 385

R-|-BF. tOmnare Qu.R=}=BETHFxFG. t Lem. in-
# Unde Qu: B+ =BE ¢GIT HE x FG, FGq ; fra,
+ hoc elt; BFq. DFqC HE. FG. Idelf, *8.s,

Concl: 1. {Portiones ABC, ADC minorem ¥t Supra (5
habent rationem duplicati ratiene fuperfici- 1.6, - °
erum. :

Porrd, faciendo ¥q-—HBx R * ["BEq. * Prius,
Quia HB. Xt:: X. R, Bt camponendo ® y9.6.
HB-|-X. X-FR:: X¢ R % erit.Qu. HE-|- x22.6,
X. QuX --R:: X7 Rg.¥::HB. R Sed 'y 92,6,
HE (HB-|~BE):R--BE. * (TEB-HX. R-X *3 1em,
(quia:X? BR).. Quare HFq. Qu. Rt~ z Supra.
BEHB. R.z:: R-~BF.EG. Pon=Z, R
-|-BF, Y, FG effe -=. UndeZq.Qu- R
"l"[’::" B, iy R-{-BE. FG'_:"‘HF(]- a Peins.

uR:BFs b Erga 2 JHF.  Verumra- bjo.g,
tio. Z ad EG elt fefquialtéra rationis R-=BF
ad FG.' “'Ergo proportio HF ad FG'Ma- o § o,
jor elt fefquialeerd rationis: R={-BFad FG;
vel rafidnigBFad DF. Tdell;

Concl. 2- ABC, ADC habent r2tionem
majorcm felquialeera rationis, quam habent
ipfarum fupeghicics ABC, ADC.

Lemmatad Afumptum eft, 1. Si HB. BF
(BF.R.efleHR x RC"BFq. 1d quod fic 1c..
oltenditurs: 8it A, B C. D, dico jeffe AD
[CBC. AVag puty A.B::C. E./ FErgo

71D, £r£0-ABL AE—EC.
il diuru, ffa. B~2C, D.erit AD

Ftinyerse fj AD~ BCserit A.BE C.D,
W i 5 =
% SiHB =R, aflumendo  quamvis BF,
erit\HB,RCHB -|-BE./R-|-BF. Sit in-
quamw\_ B, & quevis’C, dico efle A.B
A | C.B<|=C, Namob ACTB eritC.B 85.
%3 Bb 2 A
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% Prigs.

Lectiones ~ Le&.IV. |
€A ; & componendo C-B,BC+A. |

A& permutandnC-F—B.C+AC'B. A. Et
retrograde A:BZ CA. C-B.

3. HB -t BF. R--BE HB-X.R4-X,
X | —BF. ~Namob HB * (R, eft HBxX
—BF —RxX—BF: hoc eft, HExX—
HE x BF. "RX—Rx BF. Quare tran{po-
nendo HBx X--Rx BF C RX-I-HB x BF,
Ergd addendo utrinque HB X R-FBExX,
erit HB x X-}-R % BF-{-X x BF C RX-Rx
HFB--HB x BE--Xx BF. Hoc eft, HB+-BE
x R--X T R-I-BEx HB-+X. Ergo per
1.Lemma.

P & 0B L IX-
C)pofitd zqua-
Superficie hemifpherii(AB )p? umquo,_
1i fuperficiei portionis (DEF) ip artruni R
gionum foliditates comparare, vel ¥
majus indagare hemifpharium
portio DEF):

H

Fiant

SCD LYON 1
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Let.1V. Mathematice.

Fiant coni ABC, DHE zquales portioni=
bus ABC, DEE. dQuare*KG—2KA,f &
EM~=LO.LO :: LH. LF.  Ponatur EM
—t,& KA—s. QuareBA (velED, quia
fuperficies fupponuntur zquales) & 4/2ss,

ss
& ob OE, ED, EL, hoc eft; 2t, A/2ss, T

ss f §§
-—) EL:—t'- Atquit, s, — funt —==,
o

Ergo faciendo EN—AK=s, erit punétum
Ninter ML, Et ENxNOgELxLOQ,

EH
hoceft, s x: 2t—s (2ts—s8) [ —x 2t——
t

58 s4 3
7 (2ss —?t—). Et (addendo ss utrinque)

s4 ss S5
2fs[" 35§ ———=—=3t——x :——EM-{-
tt t t

ss i
LOXLE=LOXxLH—gt——x LH.Hing
> .

5 85 i
cum 2s X t[~ 2t————x LH, erit 2s. LH
t

ss 4
2t-—-—£—. t::2ss——.ss. Jdelt, KG.LH

tt
C LDq(ELx LO) KAq. Unde pofitoKZ.
1H :: LDq. KAg, " erit KGTKZ. Verim
| (ob reciprocam proportionem) ieft conus
| | AZC =qualiscono DHF. Ergo conus AGC,
|| hoc eft, portio ABC, major eft cono DHF,
hoc eft, portione DEE. Unde

387
4 M cen-
rum [phg
rQEEFOJ
€ Cor.6.
2 Leff.
©14.12.
£ 24 bujut,

€52

h10.9¢
i 15112*

Omnium f{pharicarum f{uperficierum fub Theor.
&qualibus fuperficiebus comprehenfarum UIt. Ar-
maximum eft hemifpharivm. Nam chinnlI.
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388 . Leitiones " : LeCt.IV.

k Conil. Nam gnia 2ENg X == 2KAql=BAq™
— EDq "==EO x ELK 2EM % EL,, erit

147.1. _
m%,,’(}, & ENg—= EMxEL. 1Quare EN r EM.i Eg-

9.[_5-‘.’!‘10 | _-:]{:L' g
&cor. 2. 8O ENXNOPLELX LQ,, Additis igi-
IS e zqualibus ENg & EMXEL; 4 elt ENx

12. % L
n Car.8. 0. EO* (EN x. NO=I-ENg) (ELyLQ1=
ELx EMf= LHx LO" (quia EM-{- LO.

175

075 2; LO:: LA.LE). QunareEN. Lo LOS
po.ax. = FEoJi:ODq EOq*:{DLg-EDgY < DLgs
1.2 2KAq. Er antecedentes duplicanto -2EN

r 16.6. (KG).LH = 2DLq. 2KAG © ; DLq. KAq.

£ o bujus..  Fiat KZ. LY DLq. KAq 3 zéritque KZ

t § Lemma —JKG.  #Etconjequenter COMIS AZGmi-

prac. nor et cono AGC; hac ¢ft, conus DHF mi-

® cor.8. & norcono AGC, b vel portio DEF.minor por~

20.6. tione ABG. - Q:E.D. -
x cor.8. OO

22.6.

Y 7+, &

fupra. o

2 {05, Hoc fecundi libsi. poftremum eft theorc-
3 14.12.08 ma; itaque popolito defunétus fam, & ma=
‘14.5. num fumo de tabula,

b conits

AL ES)
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